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PRELEZIONI
SULLE CURVE CONICHE.

Defin.1, E la retta MA, che non giace
ful piano del circolo CBA, con
perfetta rivoluzione fi aggiri in«
torno ad un fuo punto N, fem:

. pre rafente la circonferenza di

- effo circolo; verrd con tal moto a generare

una fuperficie curva, che fuperficie conica fi ade

dimanda. Il folido rinchiufo in quefta fuperfi
cie ¢’l fottopoﬂo cirtolo diceli Cozo. 1l cire

colo CBA n’¢ la fua bafe, il punto N il

vertice, ¢ la retta MA fual dirf lmm genés

rasrice , ¢ talora retta yoramte. -~

Cor. La parte NM della retta rotantc,
ch’® al di 1A del punto N, vien ancor effa a
generare I’ altra fuperficie conica MNR  ver-
ticalmente oppofta alla primiera CNA. .

A Dcfin.

Fig. 2.
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Defn. 11, 1 Al del Cono CNA 3 la ret, |
ta ND condotta dal vertice di ¢ffo al centra ”’"
della bafe, r

Defin. 111, Ed un Cono f; diry Rewo, a
Scaleno, fecondochd il fuo affe regga perpendis

colarmente {u della bafe, o pur vis’ inclini, b
PROP I TEOR -]t

R

X Se dal wertice del Cono CNA  ad un qua. = °,d
Pig.2, lunque punto F della fuperficie conica conducaf; | e
resta NF & quefla dovra giacere Julla meq’eﬁm} i
Juperficie, ’ ,

Dim. La retta rotante in paffando per g’ in, 'idul
finiti punti della fuperficie conica dee neceflariae iCI
mente paflagre per lo punto F. Ella‘dunqu‘e' .

- dovr} in ta] fito trovarfi, adattata-fulla congiun. ‘

 gente NF, Ma la retta rotante fempre ne
giace fulla fuperficie conica: dunque quivi ng
flard ancora la retta NF.CB.D, ;

Cor. La congiungente NF, fe protﬁ‘ggaﬁ i th

giti del vertice del cono, dovry fenza “meno ‘YV
incontrare la periferia della di lui bafe in up -yt
punto E, - 4
: 1

"PROP, I, TEOR, et

Se i due punti F, ¢ G della Juperficie ce.
nica CNA, (‘che pers non giacciane a diritto col 2
' ‘ Veys ]



wertice dél cono ), fi unifcano per - megzo  della

Dim. Si unifcano le rette NF, NG, e
protraggano in gil1, in fin che incontrino la pe-
riferia della bafe ne’ punti E, ed A:e fi con.
giunga la retta EA,

La retta EA, che unifce i due punti E;

w!‘.ed A della periferia della bafe, cade dentro il

< circolo CEA (1); dunque il triangolo ENA ,
. che poggia {ulla medelima EA , dovrd immer-

r gcrﬁ entro del cono CNAE. Ma la congiun-
gente FG giace nel piano di eflo triangolo : -

dunque e refterd ancor effa entro dtl cono
CNA.C.B.D,

Scal,

La genefi delle curve coniche, che fi
vuol premettere allo fviluppo delle ldro affezio-
pi, pud concepirfi in pil maniere. Un piano,
che feghi un cono, vi forma entro di tal fo.
Yido una di quefte curve ; ed ei vi pud eziane
dio generare un circalo, ed un triangolo retti-
lineo, come vedraffj ne'leguenti teoremi . Gon mo-
ti organici, con evoluzioni, e con proiezioni
eonvenevolmente praticate fi poffono fu di un

" piano fegnare i loro perimetri: ed in fin colla
tiga, ¢ col compaflo arriviamo ad invefligar
/ | A 2 de’

(x) Prop. 2, EL IIL

ressa FG ; quefla doura immergerfi entro del cono. -



‘ .
de’ punti, pe’ quali pafferebbero cotefte curve,
Ma poich¢ il primo modo di generarle & il
pilt femplice infieme, e’l pih geometrico; mi
& paruto ragionevole qui trafceglierlo per la
difamina delle -loro proprietd, contentandomi
d’indicar gli altri modi, quando il chiederh IV’
ordine di queﬁe iftituzioni .

PRQOQP UL TEOR.

Se il cono CNAE fia fegato col piaho C PQA .
ehe pafli pel fuo wertice; la [ezione [ard wn triane

gole rettilineo .

Dim. Il propofto piano incontri la circonfe<
renza della bafe ne’ punti A,e C: egli ¢ chia-
ro che la retta rotante nel generar lafuperficie
conica debba paffare per lo punto A, ch*e in
cffa: onde dovrd in tal fito reftar diftefa fu
del piano CPQA. Ma clla & benanche nella
fuperficie tonica. Sard dunque una linea retta
la comune fezione del piano fegante, e di quels
la parte della fuperfici¢ conica, ch’¢ verfo A.

Con un fimile ragionamento proverafli', che
fia una linea retta la comune fezione del pia-
no fegante, e dell’ altra parte della {uperficie
conica, ¢h’¢ verfo C. Qnde effenda altrest
una retta I interfezione del piano CPQA, e
della bafe del cono, ciot la linea CA ; fard
terminata dalle tre rette NA, NC, CA, la
pacte del piano rinchiufa nel cono, e quindi
fard un triangolo rettilineo tal fezione.C.B . D.

Def,
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Defin.1V. Se il piano fegante pafii non meno

per lo vertice del cono, che pel di lui affe, la
fezione fi dirA sriamgolo per I affe.

PROP IV. TEOR

Se il cono CNAE fi feghi col piano LGR Fla.1e
pavaliclo alla fuas bafe 4a feziome fard un circolo, & ¥

Dim. Si prendano due punti G, ed R nel

perimetro di si fatta fezione, e fi unifcano col
Vertice N per mezzo dellerette NG, ed NR,
xhe protratte in git incontrerahno la periferia
della bafe ne’punti E,ed A. Di poi congiuns
to I'afle ND f{i tirino.dal punto ¥, ov'ei ne
fncontra il piamo fegante, ai punti R, ¢ G,
le rette FR, ed ¥G: e dall'altro punto D ai
punti A, ed E, le rette DA, ¢ DE.
’ 1 triangolo DNA fega i piani paralleli
CEA, LGR: fard dunque tra {e parallele le
comuni fezioni DA, ed FR (1). E quindi il
triangolo DNA , percht equiangelo all’altro
FNR gli fard fimile. Per la medefima ragione
fard il triangolo DNE fimile all’altro FNG.
Laonde effendo per la fimilitudine dei primi
triangoli DN: NF:: DA:FR , e per quella
degli altri due DN:NF:: DE: FG; {ardA DA:
FR::DE:FG (2). Ma la retta DA & uguale

- : A g - .a DE -

(t) Prop. 16. EL. XI,
(2) Props 11, Elem, Vi .-
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a DE, effendo effe’ raggi della bpfe: dunque
't benanche FR uguale ad FG. E dimoftran.
dofi collo fieflo ragionamento, che- fia uguale
ad FR ogni retta, che dal punto F va fino al
perimetro LGR, la fezione LGRF far un
cerchio, di cui F ¢ il <xentro. C.B.D.

Cor.' 1. Tutte le fezioni parallele alla bas
fe di un qualunque cono fono altrettanti cer.
chi, i cui centri trovanfi allogati nell’affe del
medefimo conos . o '

© Cor Il Di pilt ogni retta, che in una di
cotelte fezioni fi conduce parallela ad un dia.
metro della bafe del cono, & ancor effa un
diametro di tal fezione, ¢ una corda. '
Cor. 111 Che fe un piano parallelo alla bafe
del cono CNA 'non incontri la di lui fuperficie,
ma bensi I'altra MNR, che I'¢ oppofta vere
ticalmente, con un fimile raziocinio fi proverebs
be effere un circolo cotefta fezione, e quindi
un-cono (1) il folido MNR4,
 Defin. ¥. I due coni CNA ,MNR diconfi
coni oppefti .

'PROPQ V. TEOR.
Se per Laffe, o 'per P altezga del cono feale.
ne CNAM couducafi 1/ triangolo CNA ¢ fu di

qouifle cada perperdicokarmente I: altro plano FER,
 ine

(1) Def. 1. Prel.

S
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incontrandolo ‘mella reita FR , che formi il triane
yolo ENR fimile al primiero CNA, ma fuccon-
traviamente pofto, ( ciod ‘che fieno gh angoli NFR,
td NRF wuguali ad NAC, ed NCA ); ancho
la [ezione FER [4rd un cerchios '

* Dim. Si prendand nel perimetro di quefta
fezione , e nella periferia della bafe del cono i
punti E, ed M, ¢ da effi fi calino EI, MD
perpendicolari ful piate CNAy che faranno
parallele fra loro (1), e caderanns (2) fulle FR
¢ CA. Indi condotta per I la retta GIB pa.
tallela a CA bafe del triangolo per I'afle, fi
diftenda per le due rette EI, ¢ GIB il piano
GEB, che [ard parallelo al piano CMA(3), e
quindi un cerchio la fezione GEB (4); di cui
GB n’¢ un diarietro : . L
_Ci0 -pofto I angolo efterno FGI dellé pas
rallele GI; ¢ CD & uvguale all’ interno GCA 4
e ad cffo oppofto. Ma I'ahgolo GCA & per
ipotefi uguale a BRI . E' dunque FGI ugua.
Je a BRI. Cori che i due triangoli FGI; ed
IBR , avendo aiicor uguali gli afigoli GIF,BIR
oppofti al vertice ; faranno tra fe fimili; ¢ fa.
¥ GIL: IF :: IR : 1B. Onde il rettangolo di
GI in IB fard uguale a quello di IF in IR.
Ma il rettangolo di GI in IB pareggia il
- A 4. qua:
(1) Prop. 6. Ei. XI.
(2) Prop. 38. El. XL
(3) Prop. 15, EL, XI.
(4) Prop. prec,
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quadrato della retta EI calata nel femicerchio
perpendicolare al fuo diametro GB (1).: L’ 2
dungue ancora I'altro rettangolo di FI in IR
uguale al medefimo quadrato di EI. Si bife.
chi FR in O, fi unifca OE, ed OI* fi ag.

giunga tanto ad FIR, che ad EI?, n’emerge.

rd (2) RO? uguale ad OE? (3); e quindi RO
uguale ad OE . Lo che fempre dimoftrandofi,
la fezione FER al par della precedente fark
un circolo. C.B.D.

Cor. Dalle cofe qui dimoftrate rilevafi, che
nel cono fcaleno vi fian due affi: uno che paffa
per lo centro della bafe, e per lo vertice ,
I'altro che attraverfa i centri dei cerchi fuce
contrarj .

"PROP. VL. TEOR

Se nella bafe CA  del triangolo per 1 affe
CNA (i prenda un punto P, ¢ da effo conducafs
la resta PQ, che incontri un late di effo triangos
lo gite del wertice del cono | e ' altra PT, ob ¢fs
Jendo perpendicolare 4 CA  ne giaccia fulla bafs
del medefimo cono ; il piano condotso per  guefte
vette PQ, ¢ T formerd una fezione curvilines .
Ed ogni_corda ES, che in effa conducefi pavallcla
o PT, reflerd bifecata da QP .

(M - Prop® 35. EL IIL -
(2) Prop. 5. El. 1L :
(3) Prop. 47. EL L

Dim.
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Dim. La L parte di quefo Teor. & chla-
ta dalla Prop. 3.

Part. II. Per lo punto R, ove la retta
SE incontra il piano CNA, fi tiri GRB pa-
rallela 2 CA, c fi dlﬁcnda per SE, ¢ GB il
piano GEBS, che fard parallelo alla- bafe del
cono,equmdl un cerchio la fezione GEB (1),

- di cui n’¢ GB un fuo diametro, ¢ la fua cir-

conferenza , come I'¢ di per fe chiarg , paffe-
A pc’punti S, ed E.

Cid poﬂo le due rette TP,e PA fono re<
fpettivamente parallele ad RE, ’ed RB. Dune
que I'angolo TPA fard uguale. ad ERB (2)

E quindi effendo il prxmo per fuppoﬁzmnc
retto, il fard eziandio I altro ERB. Dunque-
il diamctro GB tagliando ad angoli retti la
corda SE del circolo GEB la dovrd bifecare in
R (3): e con cid refterd la retta SE, che an.
che & corda della curva DQT, ugualmente di-
vifa nel punto, ove incontra il triangolo per
l’affe, o la retta QP, ch’e in effo. G.B.D.

Cor. I., Il quadrato -della metd di qualun«
que corda SR della curva DQT @& uguale al
rettangolo delle parti GR, RB delia retta GB
tirata nel cono parallela 2 CA.

Cor. II. Se I angolo NQR (quando il

€oRO

< (1) Prop. IV.sPrelez.
(2) Prop. 10" El. XL
(3) Prop. 3. EL IlII,

.
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cono fia fealeno ) adegui L altro NCA, 'la fés

zione TQD puol effere un cerchio, come fopra
fie avvifato (1). Ma tranne quefto: cafo la fe-
zione formata dal piano DQT & fempre d’in=
dole diverfa dal cerchio, come quaggili vedraffic
Defvi. VI La curva DQT fuol dirfi fe«
Qiomé .conwed; - tooee
Defin. V1L In ogni fezioné conici -la rettd
PQ , clie per met¥ divide tutte le corde SE paral-
lele a DT, fi appella diantetro di effa: Ed ‘elia
fpecialniente addimandafi affe ; fe le divida ezian.
dio ad angoli rettis . : S
Cor. Qui fi potiebbe aftrattamiente defini<
ré il diametro di una curva conica, eflere la
comune fezione del di lei piano, € di: quello
di un friangolo condotts per I afle nel modo

quafsit efpofto, -~ - - -~ -
. Defin; PIH. Ogni cordd SE dicefi ordinatay

¢ ciafcuna fia metd appellafi femiordinata. -
Defin. IX: 11 punto Q; ove il lato NA.
del trjangolo pet I'affe toccd la curva-TQD;
i dice wertice della f[egione s Qualunque potzione
del dismétro comprefa fra il vertice della fezioney
¢d up’ ordinata, 'fi nomina afeiffa. E I afciffa, e
1a. fua femiordinata infieme ;prefe fi chiamana
coordinaté . Cosl. le. rette QR ; Qr (i dicono afcif-
fe corrifpondenti alle ordinate SE,Se. E QR

¢d.SR fono cootdinate . , ,
Defins X. Se il diametre PQ della feziod
' ... ne

() Prop. V. Prelez.

e -t
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pe fia parallclo al lato oppofto CN- del trian.
golo per I’ afle CNA, la fezione fi dird Pae
rabola . R

" Defin. XI. Se il diametro della fezione
incontri il lato oppofto del triangolo per I afe
fe fotto del vertice del cono, ella -fi dird El
liffe y .come & appunto la fezione QSLE. = .
' Defin, XH. E i dird Iperboly mna. fexioney Fig.7e
fe il fuo diametra incontri il Jato oppofto. del
triangolo per I'affe in fu del wvértice del conos
Tal feziope: & srapprefentata dz FQD . E fe¢
il piano . fegante protraggafi in {o ficchd tagli
#ncora il cono oppofto LNF, formerd quivi urt’
altra fezione :che Fperbole ancor fi addimands,
¢ le- due - fezioni. TQD 4 +Lws diconfi: iperbois
oppofie. - - LTI
Cor. Adunque s\ nell’ Elliffe, che nelle Iperv.
boli vi fono due vertici, ciod i punti Q, -ed
L. Quefti fi riguardano colle loro concavitd
nell’ Elliffe, e colle conveffird nelle Iperboli. ‘

Defin, XII1, La retta QL, che unifce i
due vertici delle Iperboli, o quei dell’ Elliffe,
fi appella lato trafverfo, o

- Defin. XIV. Se in una fezione ¢onica pren. Fig. s«
dafi I afciffa QR uvguvale a QO che dal di lei
vertice conducefi parallela a CA bafe del triane
golo per I'affe § 1a terta RB, che dal terniine
della medefima afciffa i tira parallela alla flefs
fa CA, fi dird Paramesro, o come diceano gli
antichi Lato Retto del diametro QP. E fe QP
fia I’ afle della fezione, cotefto lato Retto fuol
dirfi - Paramesro principale . 1l

Fig. 6
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11 parametro fuol applicatfi al vertice deli
1a fezione perpendicolarmente al di lei diame,
tro : come farebbe QH.

_ Cor. I. Ed effendo QO, ¢ QH refpettivas
mente uguali a QR, ed RB; ficcome quefte
fono proporzionali a QP, e PA; tosi ancora
quelle faranno come le rette QP, ¢ PA.

Cor. J1. Che fe per un punto B del lato
NA diftendafi un’altro piano parallelo a DQT,
¢ di quefta fezione fia BK il parametro, fard
BK:BG::AM:MB, e QH:QO::AP: PQ.
Ma fono tra fe uguali le pofteriori ragioni di que.
fte due analogie : dunque anche faranno uguali le
anteriori , cio¢ ftard BK : BG :: QH : QO,
€ permutando BK : QH : : BG : QO :: BN:QN,

Cor. III. Ciod s paramesri di due [exioni tra
loro pavallele fono, come ls diftanze de’ loro were
#ici dal versice ‘del cmo .

LB
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L I BA IA
Della Parabola.

C AP I

De' Diametri della Parabola.
PROP. 1. TEOR.

Nella parabola TQD il quadrato di. una quae
bungue femiordinata RE pareggia il yettangolo del Fig, s,
Paramesro QH neli’ afciffa QR ,che e corvifponde .

Dim. Si meni per lo punto R la retta
GB parallela a CA: fard (1) il quadrato di
RE uguale al rettangolo GRB . E poiche (2)
fla QH a QO, o ad RG, ( che I'¢ ugunale
per lo parallelogrammo RGOQ ), come RB
ad RQ; fard pure il rettangolo di RQ in QH
uguale allo fteflo rettangolo GRB (3). Dunque il
quadrato della femiordinata RE dovrd pareg-
giare il rettangolo ‘del parametro QH nell’ afe
¢ifa QR, che le corrifponde. G . B . D.

Cor, I. E poich® i quadrati di RE, crdi

(1) Cor. 2. Prop. VL. Prelez
(2) Def, 14. Prelez.
(3) Prop 16, EL VL
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"P"l' fono refpettivamente uguali ai rettangoli
di QR in QH, e di QP in QH; ficcome
quelti fono nella ragione delle loro baf; QR,
e QP (1): cosi i quadrati delle femiordinate
RE, ¢ PT, o delle ordinate intere SE , ¢ DT
faran pure come QR s € QP. Ciot nella paya.
bola i quadrati delle ordinase Jono fra loro , " come
le corrifpondenti afeiffe, "

Cor, II. Nella parabola al crefcer delle
afciffe ‘crefcono ancora le corrifpandenti ordi.
nate. Dunque quefta curva non torna in fe
ftefla y come avverafi delle ovali; ma i di lej
¥ami, intendendofi continuati, dovran diverge-
r;ﬁ fra loro, ¢ da] diamqtrozch’é_ in mezzo ad
e, e

PROP IL TEQR

Se dal wertice C dells Parabola CTA con.
Aucafi la vetzq CM non parallels allo ordinate del
diametro CB: ella dovrd in un' altro punto incone
$rare il perimesro parabolico .

E continwandofs Jotto di un tale incomtro tane
20 la vesta CA', ‘che il perimetro parabolico , doa
vranno quefle line divergere fra loro , ‘

Dim. Part. I. Per un punto qualunque L,

della retta €L tirifi Ja fomiordinata TQ | e dal

vertice C le i conduca Ia parallela CN ugu:lxlle
g

) Prop. I. El, VI,
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alla terza proporzionale, dopo LQ, e TQ. Ssi
meni NA parallela a CB, che dovrd incon.
trare il perimetro -parabolico in un qualche
punto A: imperoccht ferbando le due rette |
NA, CB la medefima diftanza tra loro, e
difcoftandosi la curva CA dal fuo diametro
‘CB, I'¢ meftiecre che la retta NA incontri
¢ffa curva, Si compia il parallelogrammo NABC,

ed in fine fi unifca la retta AC,

E poicht le tre rette AB, TQ; ed LQ
fono continuamente proporzionali , fard (1) -
AB:LQ:: AB2:TQ2, Ma fta eziandio CB:
CQ::AB? ; TQ? (2): dunque fara AB:LQ::

CB : CQ. Con che avendo i due triangoli
ABC, LQC proporzionali i lati, che ftanno
intorno agli pguali apgoli ABC, LQC, do.
vranno avere anche uguali gli angoli BCA,
QCL (3). Dunque la retta CAy che unifce §
unti A, e C, convien che cada fulla propo.
fta CLM: ¢ quindi fard chiaro, che CL pro.
Jungata debba incontrarg il Perimctro paraboli‘.
o in A, | :

Part. Il. FH fta ad AB, come CH a -
CB, o fia per la natura della parabola, come
il quadrato della femiordinata GH, al quadrato _,
dell’altra AB (4) . Sonodunque le tre rette FH, Figon .
GH, AB continuamente proporzionali (5).

- . ‘ Oa

(1) Defin. 10. EL V. ¢5) Def 10, ELY, ‘
{z) Prop. I. ) 3

t3) Prop. 6. Elem. VL
(4) Prop. pree
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Onde fard dividendo FG:GH::GR : AB ( i
randofi dal punto A la retta AR parallelaa
BH ): e quindi il rettangolo di FG in AB
uguale all’altro di. GH in GR (1). Ma il
rettangolo di GH in GR fi fa tanto maggio-
re, quanto il punto G fi difcofta dall’altro A:
dunque crefcerd nella fteffa guifa il rettangolo
di AB in FG. Ma AB altezza di effo ¢ di
una coftante magnirudine :dunqun dovrd crefcerg
la fua bafe FG quanto pit difcoftali il punto
+ G dall’altro A. E percid la retta AF, ¢ h

curva AG divergon fempre fra di loro.C.B.D.

Cor. I. Qgni rerta, che fuori la parabola
fi conduce parallela al di lei diametro, dovr}
incontrare la curva, purche fi diftenda convenes
volmente tanto quefta, che quella.

Cor. IL La retta CN, che per lo verti,
ce di quefta fezione fi tira parallela alle di lei
ordinate TQ, AB, non incontrerd la curva,
che nel folo punto C e ne giacerd rtutt’ al di
fuori di effa; dunque Tard tangente della feziae
ne in G. '

PROP IL TEOR :
\

Se da un punto B del perimetro parabolica

Pig. 10.8QC fi tiri entro la pavabola la retta BQ , che:
non fia parallels al di lei diamesro CM : 2al

resta dovra in un' altro punto incomsrare b 1fleffo
perimerro, Dim,

@ Prop. 16, EL VL .
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Dim. Caf. I Se la retta BQ fia parellela
alle ordinate di CM, I’ ¢ chiaro, ch’ella deb-
ba incontrare il perimetro in un’altro punto.

Caf. II. Che fe BQ non fia parallela alle
ordinate di CM, fi tiri dal vertice della pa.
rabola la retta GS parallela a BQ,ed ella cada

I nella fteffa parte della parabola,ove'n’? allo- -

gato il punto B, Dovr} la retta CS incontrare
1l perimetro parabolico in un’altro punto S fotto
del vertice (1). Ma la retta BQ, che I'? pa.
rallela, fta dentro del fegmento parabalico SQC.
Dunque anche BQ dovrd incontrare il detto
perimetro in un’altro punto. Il. Cada la ret-
ta CS dall’altra parte CFM della parabola di.

verfa da quella, ove ne fta il punto B. E poi- Fig.,

cht la diftanza tra ’arco SF, e la retta SO
pud divenir maggiore di qualunque grandezza
data (2), ella potrd farfi uguale a BL parallela
alle ordinate del diametro CM. Sia dunque Q
quel punto della curva, ove QO parallela a BL.
)’"adegui. Si unifca QB, fard tal retta (3) pa-
rallela a2 CO, ¢ quindi coincidente con BN,
cui da principio le fi & condotta CS parallela.
Dunque ficcome la congiunta QB taglia la para.

bola ne' punti B, ¢ Q;cosi BN dovrd fegarla

s0 non folo in B, maanche inQ.C.B.D. (a).

78
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B PRO-

(:) Prop. prec. part. 1. (2) Prop. prec. part. 2.

(3) Prop. 33. EL I..
(4) Quelte due propofizioni feconda, e terza, che fo-
pliono defiderarsi negli altri elementi di fezioni coniclfxc ,
er-




Fig. 12,
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PROP IV. PROBL.

Dato un punto nel perimetro della Parabols
condurle una tangente

Caf. I. Se il punto dato fia il vertice A
della fezione, avrafli la richielta tangente, fol
che fi conduca per eflo una parallela alle di lej

ordinate, Poiché¢ fe tal retta cadefle dentro la

~curva, come la QA; le ordinate ME, me &c.
condotte da'punti dell’arco AM, ch'e fu di
effla, dovrebberla incontrare. - Or cid non po-
tendo effere, ella fard tangente in A, come lo
indicai nel Cor. 2. Prop. I

Caf. 1. Ma fe il punto M, ove vuol ti-
rarli la tangente, ne {lia giu. del vertice, fi
meni prima per M ful diametro AB I’ ordina-
ta MN: e quindi diftefa fu del vertice la fua
corrifpondente alciffa AN, in fin che la parte
protratta DA pareggi la medefima afciffa, fi
unifca DM : fard gal resta la tangente addimans
data . '

Imperocchd fe la congiunta DM non ca.
da fuori la curva, dovrd cader dentro, ed in-
contrarla in un qualche punto C (1). Si. ordi-
pi fu di AB la retta CB: fard (2) MN? a

| Y T e,

feryono a dimoftrare, che ogni retta condotta entro una
Parabola parallela ad una fua tangente debba in due pun-
ti incontrare il perimetro: laddove in un fol punto lo
incontri quell’altra, che fia parallela al diametro di effa,
() Prop. 1L ’
{2) Prop. L

PE—
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CB?, come AN ad AB, o come il rettango-
lo di DA in AN all’altro di DA in AB (v )
Ma per la Gimilitudine de' triangoli DNM ,
DBC fta poi MN?2:CB?:: DN2: DB2. Dun.
que fard ancora DN2 : DB2:: DAN: DAB. E
quindi ficcome DNz & (2) quadruplo di DAN,
cost il farebbe ancara DR2 quadruplo di DAB.
Locche ripugna alla prop. 8. E/L II. Dunque
la retta DM, che incontrando la curva in M,
tutta n’¢ fuori di effa, ¢ la tangente cercata.
C.B.F.

Defin, 1. Se I afciffa, che corrifponde all’
ordinata per lo contatto, {i prolunghi fino ale
Ja tangente, ella fi dird foreangense.

Cor, Nella Parabola la [ottavgente & doppia
dell’ afiiJa, che corvifponde al.* ordinasa pel contatto.

Defin. 11. Se da un qualunque punto QTig-13.
del perimetro parabolico fi tiri QT parallela
al diametro AB, che incontri la tangente vers
ticale AP In P, e gli fi ardini qualunque
retta CB; la figura quadrilatera TPAB fi dird
il _quadrilmeo corrifpondente al punto C.,

PROP V, TEOR,

Se da un qualunque punto C del perimetro
parabolico AQC /i tivino le rerte CB, CN refpetti-
vamente parallelc alla tangente -vemcale AP, ed

R 2 ala

(1y Prop. 1. EL VL
(2) Prop. 4. EL 14




Fig14: Q del pqrimmfo iwmbqlicq fi tira parallela al
o s ’ 4i4.=.
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alla latesale QS ,e fi prosraggano finché ncontring’
il diametro AB ne’punti B ed N ; il triangolq
CBN formato da quefle sette adeguera il quadris
liveo PTBA corrifpondente al punto G,

Dim. Si ordini dal punto Q del con tatto
la retta QM. E poich? i due triangali SMQ ,
NBC hanno due de’lora lati coincidenti, e
gli altri tra fe paralleli, faranno equiangoli ,
¢ con cid fimili: ond’ efli faranno nella ragion
de’quadrati ‘de’loro lati omologhi MQ, BC .
Ma i quadrati di tali rette fono come le cora
rifpondenti afcifse MA , BA (1), o come i
parallelogrammi MAPQ,BAPT (2). Sard dun~
que il triangolo MSQ all’ altro BNC, come
il parallelogrammo MAPQ all’ altyo BAPT
Ma il triangolo MSQ adegua il parallelograma
mo MAPQ per effere entrambi fra le medefi-
me parallele MS, PQ, e’l triangolo coftitui~
to fulla bafe MS doppia di MA, fu cui poggia
il parallelogrammo (3): fard dunque il triango=
lo CNB. benanche uguale al corri{pondente Quae
drilineo BAPT . C.B. D, ,

PRAQP VL TEOR.
La\ vetta QD, ebe da un qualunque punto

&

> Prop. I. ' £
(2) Prop. 1. EL VL
(3) Cor. Prop. 1V,
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diametrd AB | divide per metd ke corde A, FH

- pavallele alla sangente del punto Q.

Dim. Caf. I. Incontri la corda AC il diae
inetro AB nel vertice A. Si ordini ad AB la
retta CB. E poiche il triangolo CAB (1) ade-
gua il quadrilineo DPAB : tolto da eflt
il comun trapezio DLAB, refterd il triangolo
CLD uguale all’altro PLA . Ma fiffatti trian.
goli fono eziandio tra fe fimili. Dungue i loro
lati omologhi CL, ed LA dovran parepgiarfi,

t con cid la retta QD bifecherd in L la cor-

da CA.
Caf. 1I. Incontri la retta HF il diametro
AB Tfotto del vertice in O. Si ordinino da’fuoi
éltremi le rette HK, FE al diametro AB, ¢
fi protragga FE fino alla retta PM. Il trian-
golo FEO (2) ¢ uguale al quadrilineo AEGP:
dunque aggiungendo ad effi di comune il pa-
tallelogrammo GMKE , ne rifulterd lo fpas
zio FGMKO uguale al quadrilinco PMKA,
ciod al triangolo HOK, che ad effo quadri-
lineo fi & moftrato (3) uguale . E’ dunghe
il triangolo HOK uguale allo fpazio FGMKO;
onde togliendofi da quefte grandezze il co-
mun trapezio MNOK, rimarrd il triangolo
HNM uguale al fuo fimile GNF : il perché
HN fard uguale ad NF.
B 3 Caf:

) Prop. prec.
(2) Prop. prec.
(3) Prop. prec.



22 o
Caf. HI. La corda CE incontri il diame.

tro AB fopra del di lui vertice in N; ordi.
nate le rette CB, ED al medelimo AB, fard

Fig.13.il triangolo END uguale al quadrilineo DAPR,
ficcome il triangolo CNB adegua il fuo corrif
pondente (1) quadrilineo BAPT . Dunque pren.
dendo la differenza di quefti triangoli, e la
differenza de’ loro corrifpondenti quadrilinei,
fard 1l trapezio CEDB uguale al parallelogram-
mo BDRT. E di nuovo da fiffatte grandezze
togliendo lo fpazio comune BDELT, rimarrd
il triangolo CLT uguale al fuo fimile ELR,
¢ percid CL uguale ad LE, C.B.D.

Defin, IIT. La retta QM parallela al dias

metro AB, diceli ancora effa diametro della

Fig.g. Parabola: il fuo wertice & il punto Q: e le fue
ordinate fono le rette CA, HF parallele alla
tangente del fuo vertice.

Defin. 17. 11 diametro AB, ch’emerge dale
la genefi della parabola (2), potrd dirfi diametre
primitivo: e cid per diftinguerlo dagli altri, che
da eflo traggono la loro pofizione.

-« Cor. I. Dunque nella parabola vifono infi.
niti diametri. Quefti fon tutti fra lor paralle-
li, e paralleli al primitivo, Tra quefti vi &
anche I'afle, che, come fu avvertito nella defin.
VII. Prel., in cid folo diftinguefi dagli altri,
che dee fegare ad angoli retti le fue ordinate.

Cor. 1. Per duc punti non pud condurvie
fiy

(1) Prop. prec
(2) Defin, VII, Prel.
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fi, che una fola retta. Dunque 1. Se nells paa-
rabola la corda CA fia parallela alla tangente QS ;
la vetta QL che paffa pel contatto di quefla,y e
per lo punto wiedio di quella, fara i} diamgtro
dells corda CA . :

2. E fe le due corde CA, HF della para
bola fieno tra fe parallele ; la vetta LN, che
unifce § loro punti med;, [ard i} diametro , cui ef-
Je favanno ordinate.

3. Di pih I'¢ agevol cofa rinvenire la po-
fizione di un diametro della parabola, fo! che
fi tivino entvo di effa due corde tra [ parallcle
e per Je loro mesd facciafi paffare una rvesta, che
farA un diametro di quefta fezione. -

4. Ed in fine conducendofi due corde perpens
dicolari a queflo diametro, [ard V affe della paraa
$ola quella vetsa, cbe pafa pe’loro punti medj .

PROP VIIL TEOR.

Pofle le medefime cofe della propof. preced. i
quadrati delle femiordinate CL , ed HN fono fra
loro, come le corvifpondenti afiiffe QL , ¢ QN del
diametro QM cui appartengono .

Dim. La retta QP a cagion del parallelos

grammo QPAX adegua AX: ma AX I'¢ pure

wguale ad AS (1) :dunque PQ fard uguale cd AS,
B 4 el

(1) Cor. Prop. 1V,
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e4i_ due triangoli QZP., AZS (P)tra fe uguali.
Siccht aggiungendo a quefti triangoli il pentago«
no fottopofto DQZAB, ne rifulterd il paralle-
Jogrammo DPAB uguale al trapezio SQDB.
Ma tal parallelogrammo pareggia il triangolo
ACB(2); fard dunque il trapezio SQDB ugua.

le al triangolo ACB. Quindi togliendofi da ef-

fi lo fpazio comune DLAB, ne rimarrd il trian-
golo LCD uguake—-al parallelogrammo LQSA .

Collo figflo difcorfo proveraffi che’ il tri-
angolo HNM fia ugtale al parallelogrammo
corrifpondente NQSO. Saran dunque i trian.

goli. CLD, HNM come i parallelogrammi

LQSA, NQSO. Ma i primi, perciocche fi-

~ mili tra effi, fono come i quadrati de’loro la-

ti omologhi CL', HN; ed i parallelogrammi
per avere la medclima altezza, fono fra di lo-
ro come le bafi QL , QN. Saran quindi 1
quadrati ‘delle femiordinate CL , HN come le

corrifpondenti alciffe, QL , QN. C.B.D.

"Defin. V. Se in ordine a QL, ed LC f

~ritrovi la terza proporzionale QR, fi dird que-

fRta parametro del digmetro QM .
PROP. VIIL TEOR.

I guadrato di q:ﬁalunque altra [emiordinata

(1) Prop. 26.El, L
€2) Prop. prec,

HN

i
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HN 2 anche yguale al rettangolo dells fua ofiiffa

'NQ ncllo fieffo parametro OR.

Dim, Sta HN2 a CL2, come NQ ad
LQ (1), ovvero come NQR ad LQR (2). Ma
CL2 @ uguale al rettangolo di LQin QR (ef-
fendofi fatto QL ad LG (3) come LCaQR):
fard dunque anche il quadrato di HN uguale
al rettangolo di. NQ in QR. C.B.D.

Cor. I. Nel diametro QM , ficcome nel
primitivo AK (4), i quadrati delle ordinate
fono come le corrifpondenti afciffe, e’l quadra-
to di ciafcuna femiordinata pareggia il rettans
golo dell’ afcifla corrifpondente nel parametro.

Cor. I1. Ed intendendofi diftefo quello ftef-
fo filo di ragiomamento, ond’io moftrai, che
nel diametro primitivo la fottangente fia dupla
dell’ afciffa corrifpondente all’ ordinata per lo
contaito; fi- potrd anche qul raccorre , che
a fottangente LP [fia dupla dell afiiffa QL , che
corrifponde all’ ordinata per lo contatio .

Cor. II1. Effendofi dimofirati tra. fe perfets
tamente uguali i triangoli AZS, PZQ, faran-
no i loro lati omologhi AZ, PZ, e gli altri
SZ, QZ tra.fe uguali. Dunque fe da’ vertici di
due diametri fien condoste due tangenti che wviten-
& cvolmene gl nconssigo 5 faranno tra fe wguali

ques -

G\ Prop. pree. _ _

“{2) Pn}p. 1. EL VI, t

(3) Def. prec. e ,
(¢ Prop. 1. Cor, 1.

-
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guei triangoli ; cbe dall incontro di tali vetté nié

nafcono: ed effe tangenti refleranno drvife per metds

Cor. 1¥. Ogni parametro fia del diametro
primitivo; fia di Gualunque altro pud dcﬁmrﬁ.
che fia una terzd proporzionale infordine ad un’
afcifla , ed alld dilei femiotdinata :

Defin. VI. Se dal contatto di una rettd
colla parabola fi meni I’ ordinati MN all’ affe
AQ, ed MQ perpendicolare ad effa tangente 3
la parte NQ dell’ affe, che refta fra I’ ordma-
ta, e detta perpendicolare ; fi dird funnormale ,
E queﬁo vuol intenderfi ancora per le altre fe«
zlonu

PROP IX. TEOR. ]
Neila parabola AM la funnormale NQ)

fempre di una coflante grandexza , cioe. mm) di
AP parametro principale .

Dini. 11 quadrato di MN e cagion de]l‘
angolo rettc QMD ,adegua il rettangolo di QN
in ND. Ma lo fello quadrato di.MN ¢ (1)
uguale al rettangolodi NA in AP . Saran dunque i
rettangoh di QN in ND e di NA in AP tra
fe vguali. Qnde reciprocandofi i di loro lati,
farA NA:ND::QN:AP. Ma 'afcifa NA &
metd della fottangente ND (2): Dunque 1’2
ancora la funnormale QN metd del parametro
AP, C.B.D. s
CAP,

(1) Prop. VII. Cor. I.
(2) Cor, 2. Prop. prec.




27.

¢ AvPr IL
Delle Tangenti , e Secanti della
Parabola. '

PROP X. TEOR.
Dato il punto P fuors - della parabola FAQF:g 14 .

eondurle per ¢ffo una tangente.

Si tiri per lo punto P la retta PM pae

rallela al diametro prlmmvoAB che dovriine
contrare la parabola in un punto Q(1). Dacfla
fi tagli QL uguale a PQ. Di poi per Q diften-
dafi (2) la tangente QS alla parabola, cui dal
punto L cdnducali la parallela LA, che incon-
tri la curva in A. Si unifca PA: farh quefia
ia ‘cercata tangentc.

Dim. Impcrcxoccbé eflendo PL doppia di

LQ, la retta’ PA efler dee tapgente della cur.
va in A", Altrimenti dal punto ‘A potrebbefi ti-
rare una retta dwerfa da AP, che fofle tangen-

punto T. E quindi

te in A, ¢ che inco trercbbe PL in un’altro
?arebbe (3) LT doppia di

LQ, e con cid uguale ad LP. Locchd & affur-

C B.D. )

. Cﬂfa

- &) Cor. I prop 1L

(2). l’rop V.

(3) Cor. 2. Prop. VI, . ' :
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"Cor. 1. Se Pordinata MN tirata per lo cons
“tatto M diftendafi fin dove incontéi U altro ramo
parabolico in O ; condosta DO, quefla dovrd ef-
Jer tangense della pavabola in O.

Cor. II. E wicendevolmente [e il punto D
¢oncorfo delle duc tangenti DMy DO fi unifea col
punto medio della resta MO fra contasss ; la con-
gitmgente DN [ard il diametro di MO . Imperoc-
cht, fe altro fuffe il diametro di MO, quefto
paffando per N, affincht¢ la bifechi , dovreb.
be tagliare le tangenti in due diverfi punti.
Dunque della medefima afciffa corrifpondente all”
ordinata per lo contatto farebber duple ‘due di-
fuguali fottangenti. Lo che non puol effere .

Pi'g.xs

PROP XI.L. TEOR.

e le due corde AD , BN della pavabala ADN

_ Simterfeghino densro la curva o fuori di effa; i
Fig16 yessangoli de’lovo [egmenti ACD, BCN Jfaranno
proporzionali & parametri GQ , IP dei diamesrs
GM, 1L, di cui effc fon ordinate .

-

Dim. Caf. I. Si tiri dal pusto C delle loro,

interfezioni la retta CF parallela a GM, e per

F I'altra. FH parallela ad AD. E poiche il qua«:
drato di AM pareggia il rettangolo di MG ia .

. GQ, dil quadrato di FH ¢ pure uguale al
tettangolo di HG in GQ (1); la differenza di

que’
“t) Prop. YHL

-
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que’ quadrati, ciot il rettangolo ACD (° cﬂ':z
do FH? uguale a CM?, ed AM? meno CM?
uguale (1) ad ACD ) fard uguale alla differenza
dei rertangoli MGQ, HGQ, ciot¢ al rettango-

. lo di MH, ovyero di CF in GQ (2). Con fie

mil raziocinio proveraffi , che il rettangolo della
fteffa CF in IP uguagli BCN. Laonde far} il
rettangolo A’ D all’ altro BCN, come il ret-
tangolo di FC in GQ al rettangolo della ftefla

FC in IP, ciot come GQ ad IP. Fig. 17¢

Caf. II. Si tiri CF parallela a] diametro
GM : dovrd nefta retta incontrare la parabola
in un punto F (3). Dunque ordinandofi FT fyl
diametro IL, faranno i quadrati di FT ,edi BL,
refpettivamente uguali ai rettangoli di TI in
IP, e di LI in IP, E quindi la differenza d¢’

‘quadrati diFT, e di BL,ciot la differenza de’

quadrati di CL, e di BL, ciod (g) il rettans
golo NCB pareggerd il rettangolo di LT in
IP. Similmente dimoftrafi il rettangolo DCA
uguale all’altro di GQ in LT . Dunque ficcos
me i rettangoli di LT in IP, e di LT in
GQ fono nella ragione di IP a GQ, cosi gli
altri rettangoli NCB, DCA faranno nella r3«

‘gione de’ parametri IP, ¢ GQ, C.B.D.

Cor. I Siccome il rettangolo di FC inFig1&
- 6Q fi ¢ moftrato uguale al rettangolo DCA,

cos}
A}

() Prop. 5. ELIL ) Prop. i El M. |
(3) Cor. 1. Prop. I, : -
(4) Prop. 6. EE 1,
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cost ( tirandofi per un’altro punto f del perie
metro " parabolico fc parallela a GM ) fi mo.
ftrerebbe il rettangolo di fc in GQ uguale al
rettangolo AcD . Dunque la ragion de’ rettan-

goh di FC in 'GQ, e di fc in GQ, ciot la
vagion delle yette FCed fc (1) condotte dal pers-

metro parabolico pavallele alf afciffs GM ]’arxi ugua -

le a quella de’ vertangoli DCA | DcA de’ fegment

della [ottopofta ordma:a AD.

Cor. II. Se una di quefte corde, per efem.

Figaz.pio la DA, fi avvicini con moto a fe paralle.
lo al vertice G del diametro GM ; ella fi fard
tangente,, quando i due purm delle fezioni in
un fi raccolgona nel vertice G. Dunque far}
in tal cafo il quadrato della tangente GH a4l vet-
tangolo NHB, come il parametro GQ ali’ altro IP.
" Cor. IH. E divenendo tangenti tutte ¢
due le corde, faranno i loro quadran, come i pas
yametri de’ diametri , che paffano pe’ loro contatti ,
Cor, IV. Che f[e le duc corde FP, fp tra fc
" parall-le mterjecbmo un’ alsra qualunque CA;is.
vetta goli delle parti di quelle FMP, fmp fara» co-
me § rvettangoli delle parti di que/la AMC, amc.
Imperocche tanto il rettangolo FMP al rettan-
golc AMC, quanto 1l rettangolo fmp all’ altro AmGC
fla come il parametro di PF a quello di CAq

Fig.18.

PRO«
(1) Drop. 1. El YL
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PROP. XI T}:o*l;i 3!

Se i} trapezio ABDC , qaalunque fi fia;

i trovi iferitto in wna parabola, ¢ per un qual-

- Jrvoglia punto P del di lei pevimelyp fi tirine for- Fig: 18,

#o dasi angoli le yette PMy PN y;PR, PQ as
Jati di effo o sl vettangolo di PR i PQ ferbers
al rg:tar{gala di PM in PN una dam‘mgiom '

. Caf, 1. Suppongafi che jl lato CD del tra.
pezio fia parallelo al fuo oppofto AB, e che
delle quattro rette tirate fu de’lati di effo le
due PN, e PM fieno tra fe coincidenti, e pa«

B -rallele a CD, ¢ che le altre PR, e PQ giac.

ciano a diritto, e fieno parajlele 2 CA. Si
~ bifechino in L, ed E le due corde CD, AB,
fi unifca LE cui fi tirino le paral]cle CS
DT. Egli ¢ clnaro (1)y, che Ja retta LE dcb-
ba e(Tere un diametro della parabola, cui fa-
ranno ordinate le CD, FP, AB. E poich? pe”
triangoli fimili ACS, MCG fta AS: MG ::SC:
CG, e per gli alrn BDT, NDH pur anche
fimili tra loro ﬁa BT:NH:: TD: DH; ledue
prime ragioni di AS ad MG e di BT ad NH
faranno tra fe uguali al par delle altre (2) due.
Per lo che effendo SA uguate a TB, dovrd ef-
fere ancora MG'ugualc ad NH, e con cid I’
avanzo MF upuale all’ altro NP Dunque il
pettangolo FMP far& lo ﬁcﬁ'o che I’ altro MPN,
¢’l

(1) DProp. VL. Cor. 2. n, 2,
3) Prop. IL. EL Y.

-



Fig.19.

el rettangblo AMC fark identico a QPR ef.
fendo tra fe uguali i loro lati. E quindi ficcos
me i rettangoli FMP, AMC (1) fono tra loro
nella coftante ragione de’parametri dei diame.
tri, cui appartengofi le ordinate FP, AC; con
st quefta fefla ragione ferberan pure i rettan.
goli MPN, RPQ. :

*Caf, II. Supponghiamo , che le rette PM,
e PN, che cadono fu i lati oppofti CA,
BD del divifato trapezio, fieno a diritto, ¢
che coincidano le altre PQ, e PR come nel
Caf. I. ma folo non fia CD parallelaad AB.. Si
tiri B4 parallela ad AC, che incontri in 4 il
perimetro della parabola, ed in n la rétta MN:
e congiunta Gd fi meni ancora DT parallela ad
AC. Cid pofto i rettangoli di B» in Qq, e di

"MP in Nu fono tra loro in ragion compofta di

Bn ad Nn, e di Q7 ad MP. Ma la prima di
quefte componenti & ugualea quelladi DT a TB,
effendo tra fe fimili i triangoli BN» , BDT : ed
eflendo fimili gli altri triangoli QCq, e DCS far}
Qg a DS, come Cq a CS,o0come AR, olafus
uguale MP ad AT (2):cioe farA Q¢: DS:: MP:
AT, e permutando Qg: MP::DS: AT . Dun-
que foftituendo le ragioni di DT a TR, e di
DS ad AT in luogo delle divifate componen-
ti, fard il rettangolo di Bs in Qg all’ altro di
MP in N» in ragion compofta di DT a TB,

P e di

(1) Prop. XI. e
(22 Prop. 34, EL X, -
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¢ di DS -ad AT, ciod ( componendolc-eﬁ'c,t%ia-
vamente ) come il rettangolo di DT in DS
all altro di TB in AT. Ma i rettangoli di
DT in DS,-e di TBin AT fonp fra loro, co-
me gli altri di PR o di Bn in Pg, e diAR ia
RB (1), o fia di MP in Ps. Dunque fard
Bs.Qg:MP,Nu:: PR.Pg:MP.Pn, e quindi
avraffi (2) PR.PQ:MP.PN::PR. Pg: MP. Pn,
Laonde, ficcome 1’2 (3) coftante la feconda di
quefte ragioni, cost il fard ancors la prima.

Caf. I1I. Supponghiamo che PM, e PNTFigao.

non iftiano a dirittara, che non coincidano
PQ, e¢ PR, e che il trapezio ABDC fia co-
munque formato. Per P fi diftenda mPn paral.
Jela-ad AB', € Pqr parallela ad AC. Ed effendo
il triangolo PRv 'dato di fpecie (a) fard data la
ragione di PR a Pr,che fi efprima per quella
delle grandezze R ed r, e facciafi come r ad pn’ al-
tra Q ,cosi PQaPg:fard (4) il rettangolo RPQ
alY altro +P7, come R a Q. Intanto la ragio-
pe del rcttangolo‘rl?q,all’ altro mPn, che (5)

() Cor. 4 Prop. X1. - o

(2) Pro.;g.E-V. o . s
- (3) - Cal.: prec. oo &

(9 Prop. 23. El. VL _ o

(#) - Una figura dicefi data di fpecic, qualora le fi
puo coftituire un’altra fimile. Or poiché, .come lo ha
moftrato Euclide Prop. 4. El. VI., due triaagoli fola-
mente. equiangoli fono fimili fra loro -,dunmxc unz {igu:
rp trijatera fard data di fpecie, fol che abbia dari” di
randezza i fuoi angoli. Ed in tal cafo fatanno cziandie

te le ragioni de’ lati, che I3 cingono.
{s) Caf, prec.

4
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é ¢ moftrata di una quantith coRante , fi pom
ge uguale a quella di Q ad un’altra n. E peis
¢hi¢ 1l triangolo NPn ¢ ancor eflo dato di fpes
cie, fard data la ragione di Ps a PN, che fi
¢fponga per quella dinad N, ¢ facciafi come Py
4 PM cosi Nad M, fard mPs "MPN ::n: M (1),
Dunque i quattro rettangoli RPQ., yPg ,mPn, ed
MPN fono in ordinats ragione con altreftante
grandezze R ,Q,n,ed M. Onde fard ordinande
RPQ:MPN::R:M: ciod .i retrangoli RPQ,
~ MPN in una coftante ragione, G.B:D,

Sedl,

Queéfta proprietd della Parabola , che in
appreflo offerverete appartenerfi ancora all' Ellifs
fe, al Cerchio, ed all'Iperbole, & quel princi
pio, onde deeli comporre il Probleme delle quat.
tro rette y la cui foluzione fu incominciata da
Euclide , ed alquanto continuata dal grande
Apollonio, fenza perd che quelti Geometri, o
dleri dell’ antichitd poteflerla’ guidare a fine . L'
acutiffimo Renato delle Carte fu il primo tra
moderni , cui riufcl di rifolverla analiticamente
all’inneftar ch'ei fece dell’ Algebra -alla Geo-
metria. E I’ Immortal Newton al Cor. 3. del
Lemm. r1g. de’ fuoi Principj Matematici ne
compié poi quell'clegante geometrica compofis

zione, che tanto agognavah dagli antichi.

(V) Prop, 23. EL VI,
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- PROP. XIII. TEOR. .

Cadmo da wn gualungue pusto A [fullag .,
parabola GNE Je due tangenti AB, AC, ¢ con-
dotta- ls resia BC fra comtansi le f tirs del me-
dcf ima punto la pqralleh AV ie. dico in prime
luggo o cbe agsi rattg tinate da un. quelfivoglia
punto .E &% perimetro panbohco ‘al pynto A deb-
ba reflar divifa armonicamente dalla cyrve 5 e dale
la vessa fra contasti , cioé che flia EO: OD
EA:AD.

E cbe, jo dal punto E al pusto medio della
BC /i meni I’ altxa retsa ES, [fin ch incontri la
AV.; anche la veta EV deblm reflar divifa are
momummte in S ed L: cied cbg fia ES: SL
EV: VL .

 Dim. Pan. L. Si unifca il puntaA concorfo
delle tangenti cal pupto medio della BC per mez-
z0. della retra AS: fard (1) tal rettail diametro,
eui appartien(i I'ordinata BC. A qucﬂodxame-,
tro i ordinino aneora da'punti D )y ed E le
wette DL, EG, ¢ fi protraggano in fino alla
tangents AF. E per C 6 urx cM parallqla~
ad AK.

E poiche il mmngolo GFE fa ad FC2,
came il parametro del diametro NK -a quel-
lo dell’ altro CM: ed in quefta fieffa ragione
re pure il rettangolo LHD ol . quadra;occli_;

@) Cor. a. Prop. X.
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‘(S'JH (1); fard GFE: LHD FC»:CH:. M
per la fimilitudine de’ tnangoll KAF,PAH fa
_KF2: PH2:: KA2:AP2: e per la ﬁmlghanza
degli altii due KAE , PAD I'¢ ancora KE2:
PD>::KA2: APz, Dunque fara KF2 : PH? ::
KEz: PD*>. E (2) quindi GFE : LHD :
KF2 : PH?::FA2: AH?, Per la qual cofa effem
dofi moftrate alla flefla ragione del rettangolo
GFE all’altro LHD uguali le ragiont di FC2a
CH?, e di FAzad HA?, farA FC2: CH?::
FA2:HA2, ed FC: CH :FA : HA E ‘con
cid (3) EO:OD::EA: AD.

_ Pare, 11 Si unifca la retta EA, e dal
unto D, ov’ella incontra il perimetro para.
bolico , fi orditi DP al diametro NK, e lafi
d:ﬂcnda, finch ne pervenga alla retta EV. Cib
pofto in forza della parte dianzi dimoftrata fia
EO:0D::EA:AD. Ma la prima di quefic
ragioni ¢ uguale a quclla di ES ad SL (g), o
di'EK ad LP: imperocché fono equiangoli, ¢
quindi fimili fra loro i triangoli EKS, LPS: o
Yaltra di EA ad AD per effere ﬁmnh i trian-
goli EAK , DAP adegua la ragione di EK a
DP. Dunquc faraA EK:LP::EK:DP,e quin-
di (5) LP uvguale a DP, ¢ g punto L verrh 2
flare nel perimetso parabohco Il perche eﬁend;

(1) Cor, ‘2. Prep. XL
-. @) Prop. 19. Bl V. ¢ 6, EL 1L
(3) Prop, 2. El VI,
(4) Prop. 2. EL VL
") PIO?. 9. zxo V-
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‘ 3
Je due feganti EV, EA fimilmente tagliate dalz
le parallele VA, LD, SO; ficcome la EA &
armonicamente divifa in O, ¢ D, cosi la ret-
ta EV & purc armonicamente fegata in S, ed
in L.C. B .D.

Cor. I. Qu} fopra ho moftrato, che fia
EO:OD:: AE:AD, ciot AE-AO:AO-AD::
AE : AD. Dunque le tre rette AE, AO, AD
fono tali, che la differenza della prima, ¢
della feconda fta alla differenza della feconda,
¢ della terza, come la prima alla terza. Or
poiche quefta condizione deefi verificare affinche
tre grandezze fieno armonicamente proporzioe
nali, o in proporzione mulica (a); Je sre veste
AE , AO, AD, cowvien che fieno armonicamente
proporgionali .

~ Cor. Il E quindi tanto vale il dire /e
tre vette AE, AO, AD fono armonicamente proe
porzionals , quanto cbe tutta la vetta AE ( divie
{a in tre parti ) flia ad un fuo [egmengo cftremo
AD, come Valvo eftremo EO ab medio OD.
Intanto il gran Geometra dell’antichith Apollo-
nio Pergeo diquefta feconda frafe fi & folamen«
te fervito nell’ enunciar le prop. 37, 38, 39
40 del Lib, III, de’ fuoi Conici. '

* Cor. II1, Che [c dal punto A ¢cadano [ulls pae

C 3 vabols

(#) Ne'we numeri 6, 4, 3 coatienfi la proporzig.
ne armonica, cosi chiamata perché le “corde lunghe
nelle ragioni di6:3, 6: 4, 4: 3 formano le tre princi-
pali confonanze muficali, ottava , quinta , & quarcs .
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sabola la tangente AC, ¢ la fegante AE , ¢ ar.
Jta dividafi armonicamente in O , ciot che fia
EO:0D ::EA : AD; /a reta CO , cbe
" unifee "il punto O col contatto C , dovrd paffare
- per lo contatto della tangente AB , che dal medefime
punto A tirafi [ull altro yamo NBG della curva.
_ Imperocche fe la retta fra’ contatti non i comba.
" «ci colla CO, neceflariamente dovrd tagliare la
" AE in un punto ¢ diverfo da O. Dunque (1)
“fdrd Er : D : : EA : AD. Ma dalla fuppo-
" fizione fta EO : OD : : EA : AD . Dunquae
farebbe Ef : ¢D : : EO : OD, e compcnendo
ED : D : : ED : DO, ciod D uguale a DO.
Lo che ripugna.

Cor. IV. Se dal punto A cadano alla pars-

bola le due feganti AEy AG  ed emrambe [i di-
widano armonicamente in O , ¢ Q; la rerra QO
dovrd paffare pe’ contatti delle tangenti tivate dal
" medefimo punto A. Imperoccht fe 1a retta fra’
contatti non ¢ada fulla QO, ella o dovrd -ta.
" gliare tutte e due le feganti in due punti di-
veri da Q,'ed O, o almeno una di effe per
efempio la AE in un punto ¢ diverfo da O
~ ¢ tanto in’ quello ‘c3fo,, ‘che in quefto fe nc
tratrebbe lo fteflo affurdoy che fi & indicato al-
la fine del Coroll. prec.

Scol,

La divifione di una retta in tre parti;
talche
(1)- prop. pref.
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#alch® ne Ria la media ad up’ eftrema 5 come

J altra eftrema all’intera retta, fuol. efprimerfi
da’ moderni con varie frafi. Il poftroacutifimo

:Geometra Gio. Alfonfo Borelli la diffe Anale-
.gia covterminale: il de la Hire dopo del Sig.
Pafcale ha voluto convenevolmente appellaria

Properzione armonica , ¢ Gregorio da S. Vincenzo
-1 ha chiamata Segion proporzionale fecondo J eftres

ama ¢ media ragione, Ma tanto il Borelli, che

dopo di lui il de 1a Hire fi fon prevaluti di
«quefla analogia , come di un principio fonda-
mentale, per congegnar tante cgregic dimoftrae
zioni fulle curve coniche. '

"PROP XIV. TEOR.

‘ 'Se ad un qualfivoglia diametro FG della pa-riga;,
“rabola SBD [ sivi ovunque la femiordinata DK, e '

per Vefiremo K della [ue fortangente le fi conduca
da parallela VE ; io dico cbe in ‘quefla retta debe
bafi allogare il concorfo di due tangepsi tirate agl
eftremi di qualunque corda AS:, ¢he paffi per K.

: |

Dim. Si tiri SV tangente della parabola
in S, e dal punto K al punte V, ov’ella in-
contra la retta EV, i meni la retta VK, che
dovrd fegare il perimetro parabolico in H (1),
ed effer divifa armonicamente inK,ed M (2).
Si upifca I'altra retta VA ; quefta cogvien che

: 4 . toechi

(1) Prop. H. :

(3) Prop. prec. part. 2.

4
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tocchi la iparabola in-A'. Imperoccht fe Ja VA
~ 'mon’ fia quella- tangente che dal -punto- V i
-conduce ful ‘ramo parabolico MAH, Va fia co-
“tefta tangente. Dunque la retta, che unifce -
‘contatti S, ed « delle divifate tangenti VS,
 Va, dovrd tagliare la HV in un punto r di-
~verfo da K. Con che la retta HV non folo ¢
divifa armonicamente in K, ed M, ma anche
in ., ed M (1). Ciocch® ripugna (2)., Dun-
que’ AV ¢ tangente della parabola al par dell’
- altra SV, ¢’l diloro concorfo V n’¢ allogate
"nella retta EV, G.B.D, ~ :

PROP XV. TEOR.
r’,é,f’," . Se dsl pumto R efiftemte fuori la parabols
""" BAT cadano in offa ewrva le due tangenti RF,
-RGy ¢ le duc feganti RByRT, di cui niuna ﬁz
.diametro ; tirata la retta FG pe’ comtarti e le al-
tre due A , BT per le fegioni, dovrasno tutte
e tre quefle resie, o effere tra [ parallele .0 cone
vergere ad uno fleflo punto. ' :
¥igar. ... Dim. Caf. I Suppongafi LD parallela a
‘GE, fary GA : AL :: EA : AD (3). Ma
'di quefte ragioni la prima & uguale a quella
di GQ a QL, ¢ la feconda all'altra di Eﬁ

(1) Prop. prec:
(2) Cor. 1. Prop, Prec.
() Prop. 4. El VI -




tri la retta BT delle fezioni inferiori nel pun-

. 4
~ad OD (1). Dunque fart GQ: QL ::EO:0D;
‘¢ quindi QO parallela ad LD.

"Caf. -1, La retta FG pe’ contatti incon.

s : Fig.23»
to S ; io dico che in quefto fteflo punto la retta 8

AV 'diftefa perle fezioni fuperiori le debba in-
-contrare. Se 1’2 poffibile FG incontri AV in O.
'Si anifca SR, ¢ per A ed V fi menino leret.
-te NAM, PVQ parallele a BS: fard (2) BC:

€CA::BR:RA.Mah prima di quefte ra.
gioni & I'iftefla di quella di BS ad NA : el
fendo fimili fra loro i triangoli BCS, NCA .
E la feconda a cagion detriangoli fimili BRS,
ARM &-pure uvguale a quella di BS ad AM.
Dunque avraffi BS : NA : : BS: MA, ¢ quin-
di (3)-NA uguale ad MA. -

Similmente (4)fta TD : DV :: TR : RV,
e pe’ triangoli- fimili TDS ; PDV , & “pure

TD : DV : : ST:PV:e per ghi aleri TRS,

VRQ: anche fimili trg loro, fta TR : RV : :

- TS :-VQ. Dunque fard ST : PV-:: ST: VQ;

¢ con cid PV uguale ad VQ. - -

Or effendofi dimoftrate le rette NA , e PV
reflpettivamente ‘uguali ad AM, ed VQ, fard
NM doppia di NA, ¢ PQ di PV, ¢ quindi
NA : PV :: NM:PQ . Ma fla NA ; PV::
NO:PO pei triangoli fimili NAO, P\,:)OI.\I I\I;:Id

(1) Prop. XII. .
(2) Prop, XHI.
. (3) Prop. . EL V.
*(4) Prop. XIlf,
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¢ NM:PQ::NS : PS per la fimilitudise de.
gli altri NMS, PQS . Dunque fard NS : PS
~2:NO : OP, E dividendo NP :PS::NP: PO,
ciod PS uguale ad OP. Locche ripugna. C.B.D.

Cor. I. Se tanto i punti V, e T, chegli
altri A, ¢ B fi ritrovino dalla fteffa parte del
diametro, che paffa per R, ¢ la fegante RB
ciecolarmente muovendofi intorno ad R fi ac.
cofti fempre ad RT; egli ¢ chiaro, che caden-
do la corda AB full’altra VT, i punti A, ed
V debbanfi raccorre infieme ,ficcome -anche ad-
~diviene agli altri B, ¢ T. Dunque in tal ca-
fo diverrd ‘tangente non meno Ja retta AVS,
che I’altra BTS. '

Cor. I E quindi fard anche vero il fe.
guente Teorema : ciot fe dal punte R cada,
90 fu della pavabole FAG Je due semgenti RF,
RG, ¢ la fola fegante RT 4 ( che perd non fia
diametro ); Ja resta FG trd contassi devrs paf.
Jare per lo concorfo delle tangemsti menate dai pun-
4 delle fezioni T, ed V.

GAP.
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Del Fuoco della Parabola .

Defin. VIl Fuoco di uma fezione conica &
quel punto del di lei affe, ove lordmata che
gli .fi diftendey? quanto il parametro principa-

le di effa fezione.

Cor. 1. Sia F il fuoco della parabola RAL Fig.24e
-ed AX il parametro principale; faré AF : FL

:: FL : AX: onde ficcome FL ¢ met di AX,
cosi fard pur anche AF metd di FL, e con
cid quarta parte di AX.

Cor. 1. Dunque il fuoco nella parabolaéun
punto dell’ affe diftanse dal wvertice di offo per la
quarta parse del parametro principale,

Defin. P1FL. In ogni fezione conica fe agli

" eftremi dell’ ordinata Lr condotta per lo fuoco F
“fi tirino due tangenti , il punto del loro con-
" corfo fi dird punto di [ub/tmmz e la retta,che

quivi conducefi parallela alla medefima ordina.
ta, i dirk linea di fublimia , che da alcum.
fuol dirfi diressrice .

Cor. I. Nella parabo!a il punto di fubli-

- mitd difta dal vertice dell’affc per la quarta

parte del Pparametro principale (1).
Cor. II, E’l concorfo di due tangenti, che
tiranfi agli ciremi di una qualunque corda difte-
fa

() Cor. 2. Prop. VIII-
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fa per lo fuoco, ftarl -nella linea della fubli.
mitd (1),

Defin, IX. Ogni retta, che dal fuoco F di
una fezione conica conducefi ad un punto qua.
lunque R del di lei perimetro, diceli ramo.

PROP XVL. TEOR.

Se dal punto A-vertice principale della pi.
rabols conducafi la tangedte AN , cbe concorra con
una tangense laterale RN 5 la yetta FN | che paf.

[a pel fuoco F, e pel concorfo N delle tangensi, -

Jara perpendicolare alla sangente laterale .

Dim. Si ordini RQ allaffe, ¢ fi diftenda
la tangente laterale RN finche lo incontri in
M. Sard pe’triangoli fimili RMQ, NMA

RQ:NA::QM:MA: onde RQ fard doppia-

di NA, come I'¢ QM (2) di MA, ¢l qua.
drato di RQ quadruplo di quello di NA. Ma
il rettangolo dell’ afciffa QA nel parametro AX,

o il quadrato di RQ, che gli & uguale, & al«

trest quadruplo del rettangolo di QA in AF
quarta parte di AX, ciod del rettangolo di
MA in AF: Dunque fard anche NA? uguale
ad MAF. E quindi (3) MA:AN::AN:AF,
¢ I’ angolo (4) MNA uguale ad NFA . Sicche
age
o 8

© (1) Prop, X1V,

(2) Corol, :. Prop. VIH.
(3) Prop. 7. part. 2, Elem. VL
(4) Prop. ¢. EL VL

~




aggiungendo lor di comune I* angolo ANF n"
emergerd tutto langolo MNF uguale ai due
NFA ANF, o all’angolo NAF, -cui quefti
fono uguah a cagxon del triangolo réttangolo’
NAF . Onde ¥ angolo MNF fard rgteo al par-
di NAF. C B D. A

PROP XVII TE'OR.'

L’ angolo FRM, formato dal vamo FR, ¢
dalla taugeme RM sirata pel fuo eftremo, paregi
gia I angolo GRC , che vien coftituito dalla me-
defima tangente , ¢ dal diametro RC- condom per
bo contatrn.

1

Dim. effendo MA uguale ad AQ, (1) fard
MN' uguele. ad NR . Per la qual cofa avendo
i due triangoli MNF , RNF i due lati MN,
ed NF refpetttvamente uguali ai lati RN, ed - LE
NF, ¢ I angalo. MNF uguale ad FNR, pere
che “retti (2) , avranno eziandio uguali gli ango.
li FMN, FRN. Ma I’angolo FMN poxché
interno delle parallele MF, RS adegua I’ efter.
no GRG. Dunque fard I angolo FRN uguale
a CRG. C.B.D, .

Cor. 1. Effendofi moﬁratx ‘uguali i due an.
goli FDI, FID del triangolo DFI, il fuo an-
golo eﬁemo DFN, che dee paregglarh, far) Fig.2s
duplo
@) cor. 2. Prop. VHI. _
(z) Prop. prec, e ‘ L



:fp!o del folo FID. E condotto Faliro ramo -
EC, e latangente CO, fiarguirebbe in imil gui-
fa effer I’angolo NFC dopoio di CKF , 0 di IKO .-
Onde I'2 forza che tutto ]’ angolo DFC fia duplo
de’due FID, IKO prely infieme, cioe del fo-
lo DOC (1).

Cor. Il. Ciod mells pavabelsa I amgole com-
prefo da due vami @ duple di guelle, cbe me co-
flituifcono le tangenti comdettc pe’ ds love cfiremsi.

Ce. 1II. E giacendo a- dirittura i due ra-
mi RF, FGI'angolo delle tangenti RHC fa-
ra retto: poiché dev’eflere meta de’due KFN ,
NFC, che fan due. retti.

PROQP. XVIL TEOR.

N:lla pavabola il yamo FR & quarta perte

di RY parametro del diametre RS.
Fig24- - E Fordinata BD dello fleffo diametre , cbe
palle per lo fuoco F | & wouale al di Ins pavas

mesio .

Dim. Part. I. fi meni per lo vertice dell’
affe la retta AS parallela alla tangente late-
rale RM, che fard femiordinata del diametro
RC, ed uguale ad RM a cagion del paralle
logrammo SM. Ma RM ¢ doppia di MN: dun-
que ‘AS fard eziandia- dupla di MN, el qus-
drato di AS quadruplo del quadrato di MN " t:

. ' c

@) Prop. 32. EL I
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dell’ugualg rettangolo FMA (1). Ma il medefi-
mo rettangolo FMA ¢ lp fteflo ¢he I’altro di
FR in RS ( effendoli dimoftrata la retta FM
uguale ad FR, ¢d MA uguale ad RS ): &l &
parimenti il quadrato della femiordinata AS
uguale al rettangolo di RS in RY parametro
del diametro RC . Sard dunqueil rettangolo di
RS in RY quadruplo del rettangolo di RS in
RF; e quindi RY quadruplo del ramo FR .

Pars, II. Effendo FM uguale ad FR, e
ad FM wuvguale RC per lo parallelogrammo
FMRC; farA RG uguale ad RF . Onde BC? , che
fi @ mofirato uguale al rettangolo di CR in
4FR , uguaglierd 4FR? : e quindi BC fard uguale
a 2RF, e wtra la. BD uguale a 4FR 4 ciot (3)
al parametro di RC, C.B.D, . ,

Cor. I. 11 ramo FR fi ¢ moftrato ugual¢
ad FM. Dunque ficcome FM pareggia MA, 0 QA
con AF ; cos) il ‘medefimoramo FR fark uguale
all' afcifla QA , che gli corrifponde, infiemp
con AF quarta parte del parametro dell’ affe.

~Cor. 1I. E quindi il quadruplo di RF,

ciod RY parametro di RS, fard uguale al qua,

f&upla dell’afciffa AQ con AX parametro dell’
e, . )

. Cor. TII.. Dunque i} paramesro di qualunque

dismesro fupors o paremetre dell affe per lo qua-

- druple

‘(1) Cor. Prop. 9. El, VI
(z) Parc. L
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druplo dell’ afeifla del medefimo affe ¢o(nfpondcnn
al wertice di effo diametro .

Cor. IV, Di pih il ramo FR fark uvguale
ad RC afciffa nel diametro RC yche corrifpon.
de all’ordinata BD tiratagli per lo fuoco. E
la fottangente dell’ ordinata BD, ch'e dupla
di RC (1), fard uguale 2 BC.

"PROP XI’X'TEOR o

Il ramo ED & ugmale alla perpendudan DL
éalata dal fuo cftreme fallc linea di [abhmm)

- Dim. Effendo BA ugule ad Al-‘ (2): ag«-

giunta: di eomune I’ afciffa NA , fard NB uguale

ad AF con AN . Ma qui fopra {i ¢ moftrato., che
il ramo FD fia uguale all'afciffa AN infieme
¢olla ‘quarta parté del parametro dell’ affe . Sard
dunque FD uguale ad NB, ovvero a DL,
che fono uguali a cagwn del parailclogrammo
NBLD G. B D.

s * Cor, Se a’ punti R, e D del penmetro
parabolico,” o che fieno nella medelima par-
te, o indiverfe, conducanfi i rami FR,FD,
e da’ medefimi purm fi calino le perpendlco-
lari RP, DE-fulla QG ordinata- all’affe ; il
ramo -colla fua corrifpondente - gcrpendlcohn
fard di una coftante grandezza . Imperocche ;ln-o-
URs

(1) Cor. 2. Prop. VIH.
(2) Cor. 1, Defin, VIIIL
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lungate le anzidette perpendicolari finche toc.
chino la linca della fublimitd ne’ punti M, ed L, .
faranno MP, LE di una coftante grandezza,’
ciot uguali a GB, o fia alla retta GA infie.
me con AF. Ma tanto & dire PM, che RP
infieme con RF: ed & parimenti EL uguale
ad ED con DF. Sard dunque FR con RP u.
guale ad FD con DE.

PROP. XX. TEOR.

 Se in gik difiendafi la tangente DM | che ¥Fig:26
palli per D pumo di fublimitd ; ogni ramo FR

~ fars uguale a PN [emiordinata all’ affe condotta pel

fuo eftremo infino alla tangente',

Dim. Si tiri la tangente verticale AB, fard
DF: DA ::FM: AB, ¢ quindi ficcome I'¢ DF.
dupla di DA (1), cost fard puranche FM dop.
pia di AB. Ma FM fi ¢ moftrata (2) doppiadi
AF : dunque fard AB uguale ad AF.

E  poiche¢ fta (3) NM2 ad LNR cost
BM? ad AB?, o ad AF2: ed & poi BM2:
AF2 :: MN2 : FP2 (3). Dunque farA MN2 : LNR ::
MNz: FP2, e quindi LNR uguale ad FPz,
Laonde aggiungendovi di comune PR2 ,rifultes
2 (5) PN2 uguale ad FR?, ¢ PN uguale ad
FRO GoBOD. D‘ . PROP.

(1) Cor. 2. Prop. YHL
(2) Cor. 2, Defin, VH,
(3) Cor. 3, Prop. XI,
. (4) Prop. 2. El. VI.
o (5) Prop. 6. EL 1. e 47. B} I
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PROP, XXI. TEOR,

. Se dall’ eftremo R. del ramo FR conducafi i
mormale RQ, e dal punto Q, ov'ella incontra |
afle, fi meni QP perpendicalare [ub medefimo ras
mo ; quel fegmento RP del ramo ycb'e werfo il ¢on
#azio, pareggerd sb [emiparamassro principals .

Dim. 1 due angoli QRM, QRN come retti
fono tra fe uguali. Ma PRN & uguale a DRM (1)
fary dunque PRQ uguale a QRD, avvero al
fuo alterno RQB. Il percht i due triangoli
RPQ ., RBQ avendo uguali non meno gli an.
goli PRQ, BQR,, che Pue’ che fono in P, e,
e poggiando fulla medefima ipotenufa QR, do-
vranno aver uguali i lati PR, BQ (2). Ma
funnormale BQ & uguale al femiparametro dell’
affe (3): dunque fark al medefimo femiparametro
eziandio uguale la retta PR. G.B.D.

Cor. 1. L angolo QRF & uguale a QRD,
evvero ( per le parallele RD, BQ ) al di lu
alterno RQF . Dunque (4) fard FQ uguale ad
FR. Ed effendofi moftrata la RP uguale 2 QB,
le rimaneati di loro parti FP, FB dovran pu.
ve effer tra fe vguali.

Cors 1L Intanto 13 NQ ¢ doppia di FN,
Ampee

(1) Prop. XV

(2) Prop. a6. EL L
(3) Prop. IX,

‘4) P"OP- (5 EL I
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imperoccht NB e BQ parti di quella fono re.
fpettivamente duple (1) di NA, ed AF parti di
quefta ; ¢’l -parametro AX & ancor duplo di
BQ (2). Dunque dovrd effere NQ : FN ::
AX : BQ, ¢ con cid il rettangolo di FN in
AX uguale a quello di NQ in BQ, ‘ciot ad
RQ:, cui cflo rettangolo & uguale (3).

Cor. I11. Dunque la normale ¢ media prepore
gionale stra il paramesro deliaffe, 8’} vamo

PROP XXH. TEOR

Se agli eftremi R ed S de rami FR 4 FSFigal

conducanfi le tangenti RT ,ST ; la ressaFT , che
unifce 44 fuoco F col concorfo T di quefle rangenti,
bifechera I angolo RFS comprefo da’ vami .

Dim. Si unifca la retta SR fra contatti,

e tirate le tangenti PN, QN agli cftremi della
retta PQ, dovranno tutte e tre quefte rette con-
venire in un’ifteflo punto (4): onde ficcome le
due tangentj PN, QN hanno il diloro concor,
fo (g) nella linea di fublimitdi ABN; cosl tutte
e tre fi raccoglieranno nella medefima linea . Si
calino dagli eftremi de’ rami. le rette SA, RB
perpendicolari fu di AN. Saranno tali (6) ret-
3 te

(1) Cor. 2. Prop. HL ¢ Cor. 2. Prop. V1L
(z) Prop IXx.

(3) Cor. Prop, 8. El VI:

(4) Prop. XV. Cor. 2.

(s) Cor. 2. Det. VIH.

(6) Prop. XIx.
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ge uguali a"rami [ qual cofa avverafi nella fo.
Y2 parabola, poiché nelle altre fezioni effe non
fono , che proporzionali ai rami ]. Cid pofta
r effere l1a retta SN armonicamente divifa in
O, ed R (1), ftard SO:OR::SN:NR, Ma
la feconda di quefte ragioni pe’ triangoli fimili
SNA, RNB ¢ uguale a quella di SA ad RB,
o a quell'altra. de’ medefimi rami SF, FR.
Dunque fard SO:OR ::SF:FR, e quindi {2)
fard bifecato da TF I'angolo RFS. G.B.D,

Cor, I. Che fe i rami FP, FQ giacciano
a dirittura, ed a’loro eftremi P, ¢ Q fi tiri-
no le tangenti PN, QN, che {i unifcono in N;
Ja retta NF dovrd inclinarfi ugualmente fulla
PQ, e quindi efferle perpendicolare.

Cor. II. Dunque fe agli eftremi ‘di una
corda condotta per lo fuoco fi menino due tan.
genti, dovrd feguirne I, che il di loro concorfo fi
vitrovi [empre nella linea di fublimita (3). I,
Cbhe I angolo comprefa da effe sangenti fia retsa.
IIT. E cbe in fine regga perpendicolarmente [ul«
la mentovata corda quella vetta, che unifce il
fusco della paratola col concorfo delle medefima
sangeuts .

CAP,

t (1) DProp. xIIT,
(2) Prop. 3. EL VL
(3) Cer, 2, Defin, VHI,




 C A P IV
Delle dimenfioni della Parabola «

L EMMA I

Sia AaPF uns qualunque curva vapporsata Fig.2g,

all’ affe AF | ed in effa 5" 1fcrivano de restangoli Ba,
Cb, De @rc., ed alsressanti le fi circofcrivano
ciot quefti aliri Bf, Cg, Db, @c.; io dico,
cbe Vaja AaPF sermini tanto nells fomma de’
sestangoli iferitsi , quanto in quella  de’ creoforitti ¢

Si prolunghino i lati sM, 6N , O &e.
de’ rettangoli ifcritti, fincht' ne incontrino i
lati oppofti dell’ ultimo rettangolo FQ ne’ pun- .
S, T,X,Y,Z,V, Xc, ¢ fieno le al-
tezze de’ rettangoli s circoscritti, che ifcritti,
vale a dire le rette AB, BG, CD &c. EF
vguali tra loro. E poiche I’ ecceffo del primo,
rettangolo circofcritto Bf ful primo’ ifcritto Ba
& uguale al rettangolo Mf, ed i lati di queflo
aM, M4 fono refpettivamente uguali ad ST,
ed SX lati del fottopofto rettangolo TX ; fard
Y ecceflo di Bf fu di Ba puranche uguale al
rettangolo TX. Con fimil ragionamento pro«
verafi, che YZ, VR, &c. rapprefentino gli
eccefli de’ rettangoli circofcritti Cg, Db, Sc.
fu degl iferitti €4, Dc, &c. Onde la totale -
differenza di tutti i rettangoli iferitti da tutti
D 3 ' i



ﬂ‘circofcritti fard wuguale al fettangole TQ .
Or facendofi le altezze AB, BG, CD, &c.
EF minori di qualunque grandezza. affegnabile,
il rettangolo TQ diviene ancor eflo di una

quantith minore di qualunque data, Danque

Ja fomma de’rettangoli ifcritti parcpgerd a un
di preflo quella de’circofcritti: e 1"aja della
curva, ch’? limite tanto di que’ rettangoli,

che di quefti, terminerd nelle loro fomme.

C.B.D.

Cor. I. Che fe la curva co’rettangoli in
effa ifcritti 4 e circofcritti i aggiri con perfet.
ta rivoluzione intorno al fuo affe ; il folido,
che in tal guifa viene 8 generarfi, terminerd
nelle fomme decilindretti generati da quefti,
¢ da quelli.

Cor, I1. Se i parallelogrammi s} ifcritti alla
curva, che circofcritti, (i quali qui fi fono fuppo.
fti rettangoli ), fuffero obliquangoli ed equian-
oli fra loro; con un fimile tifluto di ragioni
51 proverebbe ch’ancor effi vadano a terminare
nella ftefla curva. '

Scol.

Il Cavalier Newton nel I Lemma d¢

Princip. Matem. della Filof. Naturale fabili
per principio dimoftrativo, che,, fe due quan.
» titd [i accoftino fempre all’ uguaglianza, fic.
» che alla fine .di un qualche tempo finito fi

» fs

N |

— N e e
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3 fitrovino differit meno d&i qualunque grau-
s dezza data ; debban effe divenire uguali alla
»» fine dello Reflo tempo (a). Da cid il Vae
lentuomo fi fe a congegnare un’elegante dimo.
gione al noftro Lemma, the ho voluto qui recarvels
slquanto illuftrata , perche intendiate Yeccellenza
di quefta maniera di geometrizzare, ¢ la dilei iden«
tita al famofo metodo di Efauftione, 0 de’ limi.
ti, di cui prevaleanfi i Matematici antichi nella
Geometria trafcendente . In fatti , come il fapete,
Archimede il Principe de’ Geometri antichi colla
face di quefio metodo rinvenne la dimenfione del
circolo, della sfera, delle sferoidi , de’ coni , d¢’
cilindri, delle fpiralit ed clevatofi alla confi.
derazione delle veritd della Mecanica, gli riue
fa di dimoftrare il principio della Leva,quane
do le di lei braccia fuffero tra loro incommene
furabili (6).

LEMMA IL

Se mlle gquatro ferie di  gramdexzs ’gtuh'
D 4 &

(a) Ecco le parole del Newton. Quantitates » ut
& guantitatam rationes, gua ad squalitatem tempore quovis
Snito conflanter tendunt , & anie finem 1emporis illius
propiss ad_invicem accedunt quam pre dasa guavis dif-
ferentia , fiunt witimo aquales .

() 1 principj del metodo di Efauftione non fono,
che i due feguenti. 1. Duc grandezze, che hanno une
fieffo limite, fono tra fe uguali . 1I. Se due grandezze,
chg terminano in due alcre,. abbiano fra loro una data
tegione , quelta fcla dovran ferbare i loro limiti.
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5; namero A, At | At &c, B, Bt ,Bir, &c.
C, C, Cit, &c. D, Dt, D¢, &c. fia fem-
pre A:B::C:D, A':Bt:;Ct:D', &c.; fo-
73 la prima [evie alla [econda , come la terza alla
quarta ; [e mai le grandexze della prima feric [ie
o refpettivamente proporzionali a quelle della tere
ga, o le grandezze della feconda proporzionali
quelle della quarta .

Dim. Sieno in primo luogo le grandezze con.
tenutefi nella prima ferie proporzionali a quelle
della terza , dico effer neceffariamente le gras.
~ dezze della feconda ferie proporzionali aquel-
le della quarta. Imperocchd , effendo AT :A ::
C!:C, ¢ perla prima condizione A:B :: C: D,
fard per uguaglianza ordinata Ar:B::C1: D,
ed invertendo B: At:: D:Cr, Ma dalla prima
condizione fta puranche A? : Bt :: Ct : D' . Dun-
que di nuovo per uguaglianza ordinata far
B:B!::D:D*. E cid fempre dimoftrandofi,
faranno le grandezze dellafcconda ferie propor-
zionali a quelle della quarta. ]

Premefle tali cofe, poich¢ dalla fuppofizio-
ne fla A: Ar:: C:C', fard componendo
A4Ar:Ar::C4Cr:Ct. Ma @ puranche_ﬁ' :
A1::Ct: Grr: dunque per uguaglianza ordinata
ftark A4-Ar: Art:: C4Ct: Cit, e componen-
do A4-At 4 Art:Art:: C4Cr 4- Cr1: Cit. Per
la qual cofayfe AV, e CV dinotino le ultime gran-
dezze della prima ferie, e della terza, fard
A4-Ar 4 At &c, : AY 11 C4Ct 4 C &ec. ,I(ivl:

' , ¢




Nello fteflo modo,fe BY ,e DY dinbtinoslz
ultime grandezze della feconda ferie, ¢ della
quarta, fi dimoftrerd, che debba ftare B4B! 4
B! &c. :BY :: D4D! 4Dt &c,: D¥. Dunque

. fi @ dimoftrato effere A4At 4 A1t &c. : AV ::

C+Cr+Ct &:Cv; & poi dalla prima con.
dizione AV : BV :: CV: DV ; ed & finalmente BV :
B+B! 4 B! &::DV: D4D! + Dt &c, Per

.. Ja qual cofa fard (1) A+Ar 4 A1t &:B+B?

+Bu:;C+Cx +Ci&: D+D! D1 &..
Cor, I, Nella fteffa guifa , fe le grandez.
zc della feconda ferie fi pongano proporzionali
a quelle della quarta, fi conchiuderd effere le
grandezze della prima ferie proporzionali alle

altre della terza.

Cor. 11, Sicchd per effere cotefte ferie pro.
rzionali, non bafta, che fia A : B::C:D,
ed At :Br::Cr:D! &c., ma vi i richiede
ancora , che le grandezze della prima ferie
fian rifpettivamente proporzionali a quelle del-
la terza, o che le grandezze della feconda fa-

cefler proporzione con quelle della quarta.
Cor. 1lI. Dunque fe mai fi ritrovi A:B::
C:D,eda:b::c:d, fard fempre A.a:B.5::
C.c:D.d: perciocche, effendo la prima di
quefte ragioni uguale alla feconda, e la ter-
za alla quarta ,dovrd la compofta della prima,
€ della terza uguagliar la compofta della fecon-
da , c della quarta. Ma non fard mai Ada:
B+5:

{1) Prop. 22, EL V,
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B+b::C4c:D4d, fe non fia puranche A

PRI TN
Scol,

~ Ho voluto, cari Giovanetti, efpotvi queft’
altro Lemma, non folo per farv’ intendere dis
ftintamente fu qual principio regga quel meto-
do, di cui fovente avvalgonfi i Matematici nel
dimoftrar tante veritd mecaniche e geometriche ;
che per garentirvi di un’errore, ove non di rado
8’ incorre anche da Valentuomini. Infatti il Sig,
de la Hire, credendo che la prima condizione
inferita nel Lemma fol ne baftaffe per effere
?ulttro ferie tra loro proporzionali, conchiufe
uor di ragione, che il tempo impicgatovi da
un grave a difcendere per una Semicicloide fufs
{e duplo di quello, che vi s’ impicgherebbe a
calar verticalmente pel di lei affe. E quantun.
que il fommo Geometra Giovanni Bernulli (4)
in leggendo la dimoftrazione del Signor de la
Hire tofto ne comprendeffe I’ errore ; pur non
di meno fi contentd di folamente indicarlo ale
la Repubblica degli Eruditi, fenza moftrarci
qual altra condizione doveflero avere le quate

410

(a) Ecco le parole di Giovanni Bernulli Att. Erud. di.
Ligs. 1698, Concludit , cio¢ de la Hire, pofitis quotcungue,
& quibufenmque analogiis a:bi:c:d, m:n::ip:q,
L18::t: Vv, fore aggregaium omnium primarsm atmirc ad
ALLTELRINM OMNi%m /écundarxm bints, ur aggregatsm
emnium tertiarum ctpit ad aggregassm omnium quaria-
enm diqly: guod num vernm fis judisens alii .
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tro mentovate ferie , per cffere fra loro pro‘g
.

zionali .
- PROP XXIII. TEOR.

Lo Jpazio pavabolio AFM racchiufo dalle
due coordinate AF , ed FM , ¢ dall’ avco AM @
due tergi del parallclogramme AFMP delle medes
fime coordinate.,

Fig.30¢

Dim. La retta PA intendafi divifa nelle
particelle uguali PR, Rr, &c. ¢ dal punto P
clevata la perpendicolare PQ di quella lunghez-
za, che ne aggrada. Si compia il parallelo-
grammo PQTA: fi tiri la fua diagonale AQ:
pe’ punti R, ¥, &c. fi menino le rette RE,
ve, %Xc. RS, rs, &c. refpettivamente parallele
a PM, ¢ PQ: ¢ poi alla medefima AP fi
conducan parallele le rette GN, gn, &c., CD,
¢d , &c. E finalmente il rettangolo PQTA con
perfetta rivoluzione fi aggiri intorno ad AP.

. Cid premeflo il parallclogrammo MPRE
" fta all'aliro NPRG (1) come MP a PN, o
ad RG. Ma le rette MP ed RG avvegnach® ,
uguali alle alciffe della parabola AF, AB fo-
no in duplicata ragione delle femiordinate MF,
GB, o delle loro uguali PA, RA : ed i ci-
lindri che colla indicata rivoluzione vengonfi
a generare da’rettangoli PQSR , PDCR, per
cffere nclla ragion delle loro bafi, fogo anc?ﬁ
¢

) ’ Prop, i. EL VI,
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effi in duplicata ragione di PQ, ed RC raggi
delle medefime bafi, o di PA ed RA ,cui fon
properzionali PQ, ed RC. Dunque (1) fard il
parallelogrammo MPRE all’altro NPRG co-
me il cilindro di PQSR al cilindro di PDCR.
E cid fempre dimoftrandofi faranno (2) tutti i
parallelogrammi MPRE , ERre, &c. , che corti-
piono I intero parallelogrammo MPAF ,a tut-
ti i parallelogrammi PNGR, Rngr, &c., che
fono ifcritti nello fpazio parabolico efterno MPA,
come tutti i cilindri di PQSR, di RSsr, &c.
che coftituifcono il cilindro del rettangolo PQT A
rivolto intorno aPA , a tutti i cilindri di PDCR,
di Rder, &c. ifcritti nel cono generato dalla
rivoluzione del triangolo PQA intorno a PA.
Ma i parallelogrammi PNGR, Rngr &c. ter-
minano nel trilineo parabolico MPA, ficcome
nel cono di PQA van pure a terminarvi i ci-
lindri dc’ rettangoli PDCR , Rder, &c. Dun-
que (3) fard il parallelogrammo MPAF al tri-
lineo parabolico MPA, come il cilindro del
rettangolo PQTA al cono del triangolo PQA,
ciot (4) come 3 ad 1. Per la qual cofa iltri
lineco MPA @ un terzo del parallelogrammo
MPAF, e quindi lo fpazio parabolico interno
MFA convien che fia due terzidello fteffo pa-
rallelogrammo delle coordinate MPAF. C.B.D.
, Cor.

(1) Prop. 11. El. V.

(2) Lemm. . ’

(3) Lemm. I. Cor. 2.

(4) Per quel che ha moftrato Archimede:
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Cor, I. Gli fpazj parabolici AMF, AGB
gffendo parti fimili de’ parallelogrammi delle
coordinate AFMP, ABGR , faranno al par di .
quefti (1) in ragion compofta delle afciffe AF,
AB, e delle femiordinate MF, GB.

Cor. II. Ed eflendo la prima di quefte ra-
gioni componenti duplicata dell’altra (3); la
ragion che n’ emerge dalla loro compofizione
fard triplicata della fola feconda, o fefquiplica.
ta della fola prima (a); ciod gli fbaz; paraboa
lici AMF 4 AGB, vacchiufi dalle coordinate AF
FM, 'ed AB, BG, ¢ das refpettivi avchi AM ,
AG , fono infra di loro in triplicata vagione delle
femiordinate MF |, GB, o in [¢fquiplicata delle
¢fciffe AF, AB,

Scol.

" Tl Principe de’Geometri Archimede Siracufa-
no fu il primo tra gli antichi cui riufc} d'uguagliar
due {pazj curvilinei a due rettilinei , Egli dimo~
fird , che un cerchia fia quanto quel triangosa rettilia
neo , che abbia per bafe la [ua civconferenza , e per
altexza il raggio: e che lo fpazio parabolico ,
( quello perd, che fi & definito in quefto teo-
rema): pareggi duc terze parti deb paralielograme
mo gircofcritio, Or la quadratura della’ parabo.lzs‘

' ciod

(1) Prop. 23. EL YI. ‘

(2) Prop. V1L,

(#). Una ragione, che viee a compotfi ds due
alere , di cui la prima fia duplicata dells feconds, dice-
fi fequiplicata della fols prima, - T
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ciot la dimenfione del di lei fpazio potrebbefi
in molte altre guife ottenere. Bafta dire, che
fin da’ tempi fuoi il Signor Torricelli ne pro-
pofe piti che venti in un’ opericcinola publica.
ta a quefto fine. Ma poich® gli angufti limiti
del mio iftituto non mi permettono, che fu
quefto argomento io piti vi ragioni § mi refirin.
go folamente ad indicarvi I’ orditura dc’due ce.
lebri metodi degl Infimitefimi ye degl Indivifibili,
onde pud lo fleflo intento agevolmente confe-
guitfi . Ecco la dimoftrazione del prefente teoe
rema per gl’infinitamente piccoli . ', Si pren.
sy da I’ archetto M@ infinitefimo, ed ordinate
5» al diametro AF le rette GB,MF , fi meni
9 8l punto M la tangente MH. E poiche il
sy parallelogrammo PMER fa all’ altro MNBF,
»» che gli & equiangolo, (1) in ragion compo-
» fta di PM ad MF, e di ME ad MN, o
sy ad EG che I' ¢ uguale: ¢ la ragione di ME
» ad EG pc’ triangoli fimili MEG, MFH @&
s uguale a quella di MFadFH ;far il paral
» lclogrammo MPRE all’altro MNBF in ragion
» . tompolta di PM ad MF,e di MF ad FH,
» ciot (2) come PM prima o la fua uguale FA
» ad FH terza , ciod (3) come 14 2. E dimo.
» ftrandofi fempre che ciafcun parallelogrammo
» circofcritto nella parte efterna della parabola
n la metd del corrifpondente circofcritto nell.

. 9 10

- - 1) “Prop. a3, EL VI .
(3) Lem. prop. .33. EL VI, . -}
(s) Cor. & prop. VMI, . .
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» lo fpazio interno, fard lo fpaaio intemg
v, della parabola AMF duplo dell’ elterno AMP,
» onde convien che quello fia due terzi del pa-
59 fallelogrammo delle coordinate PAFM , queft’
s altro un terzo..,, Intanto ho volato, anzi
che ufar quefto metodo, avvalermi di quel.
lo de’limiti: temendo che una tal dimoftrazioe
ne non farebbefi compiutamente intefa da que’
giovanetti, in mente a cui non fono ancor die
flinte le ideec delle grandezze infinitefime, @
de'loro diverfi ordini, qual fi converrebbe a
tal uopo . In fatti le grandezze ME, EG, GM,
e’'l parallelogrammo MNBF fono #nfinitefime
di primo ordine, ciod infinitefime rifpetto al-
le grandezze finite MF, FA, MA, ¢ all'aja
MAF : laddove la retticciuola ¢G, e la piccio-
Ja aja MEG fono infinitefime di fecomdo  erdie
pe, ciot infinitefimi rifpetto a GM, ed all’
sja MNBF (¥).

Col metodo degl’ Indivifibili, di cui ne
fu autore Bonaventura Cavalieri , potrebbefi
ancor femplificare la dimoftrazione del prefente
teorema. Infatti dopo che quivi ho conchiufo,
che il circolo di RS ftia a quello di RC, co-
me 13 retta RE all’altra RG, parrebbe nan;i

' L4

() Faccisfi +T & O come il parametro di AB al
parametro del diametra, che pafla pec M : fard(Cor. .
prop. X1, ) T:G ad Ms2 come 4T a O, o come TiG
ad OrG. Dunque fari Ms2 aguale ad O/, ¢ quindi
( Prop. 17, EL VI,) Os:tM:; tM:¢G. Ma tM ¢ infi-
picefima rifpetto a sQ: dunque ¢#G fard enche infinitchie
ma rifpetio 3 M.



Fig.31.
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r':l' confeguenza il dire ,, dunque tutti i ciree.
4 li di RS, di rs &c. ciot tutto il cilindro
, di APQT dovrd ftare a tutti i circoli di
e RC, di rc, &c. ciod al cono di APQ, co-
,,» me tutte le rette RE, re, &c. del parallelo.
, grammo MPAF .a tutte le rette GR, gr,
»s &¢. del trilineo parabolico MPA: cio¢ que.
s fto parallelogrammo dovrd effer triplo del
,s trilineo MPA , come il mentovato cilindro
s 1o & del cono, che ha feco la medefima ba-
,» fe, ed altezza. ,, Ma fpiace ad alcuni Geo-
metri il tiffuto di quefto metodo; poiche i fo.
lidi verrebbonfi a prendere per tanti compofti
di fuperficie, e le fuperficie per aggregati di
Jinee. Ne& quindi le parti, onde fi fa rifuls
tare il tutto , farebbero continue fra loro, n&
omogence ad eflo, come il fi conviene.

PROP XXIV. TEOR.

. Se lo [pagio parabolico ACK racchiufo dalke
coprdinate vettangole AGy CK,y ¢ dall arco AK fi
aggiri- infiews col vestamgolo delle fieffe coordinate
sntorno @i affe AC ; la conoide parabolica, che
wiene a gemerarfi dal mentovato [pezio ACK, @
mesa del cilindro generatovi dal retsangolo ACKD .

Dim. L’vafciﬁ'av AC della parabola ‘ACK -

intendafi divifa nelle particelle uguali CF,FB,
&c. ¢ pe'punti C, F, B, &c. delle divifioni
condotte nel rettangolo le rette FI, BV, &c.

. o : paraks

e bmed e e

- Py v ey sy ey
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parallele allordinata CK. Unita AK fi tirino
anche QT , GE parallele ad AC.

I c1lmdr1, che nella propofta rivoluzione
vengon(i a generare da’rettangoli IVBF, EGBF,
foro tra loro come i circoli de’ raggi VB,
GB, che fon le bafi, ov’ effi poggiano, e
con cid in duplicata ragione . di VB, o fia di
KC a GB, (1) cio¢ come CA ad AB, Ma
1 rettangoli IVEF |, TQBF fono ancor effi
com’¢ la VB ;o la fua uguale KC a QB, cioe
pe’ triangoli limili KAC, QAB, come CA ad
AB. Dunque (2) i mentovati cilindri farun
fra loro come i rettangoh IVBF, TQBF.

Quefto fteflo filo di ragionamento inten-
dafi ancor diftefo per le altre particelle dels

~la CA: fard il cilindro di KDAC, ch’2 I'age
gregato de’ cilindri di KIFC, di IVBF, &c.

alla fomma de’ cilindri di OMFC di EGBF

&c. , ilcritti nella conoide, come 11 rettanoolo
KDAC fomma de’ rcttangthlFC IVBF, e
alla fomma de’rettangoli LSFC, TQBF &e.
ifcritti nel triangolo. KAC (3). O fe § conces
pifca accrefciuto all’ infinito il numero delle
partxcellc uguali CF ,FB, &c.; ed all’ infinito
minorata la grandezza di c:afchcduna; ei fard
chiaro, che tutti i .cilindretti de’ rettangoli

-EGRBF, OMFC, &c. vadano a terminare ncila

conoide generata dalla parabola KAC, ficcome
E nel

) Cor, 2. Prop. 1. Lib, I
2) Prop. 11. El, V.
.~ (3) Lemm. 11
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nel triangolo KAC terminano i piccial ret-

tangoli TQBF, LSFG, &c. (1). Dunque fard
il cilindro di KDAG alla conoide generata dal-
Ja parabola KAC, come il rettangolo KDAC
al triangolo KAG, ciod come 2 ad 1 (2):val
quanto dire la rammentata conoide & una me.
td del cilindro, che le fi circofcrive. GB.D,

Scol,

In quefta propofizione fi ¢ dimoftrato,
che la conoide parabolica fia metd del cilin,
dro, che le fi circofcrive; mentre dianzi ehes
fi (3) conchiufo, che il trilinco AKG geaerato.
. re della conoide pareggi duc terze parti del
rettangolo ACKD, onde fi genera il cilindro,
Cid non vi paja contradittorio , imperocch le
figure non fono proporzionali alle grandezze di
loro generatrici ,come taluno fel potrebbe im-
maginare ; ma fecondo la regola del Signor Gal.
dino /e figure gencrate fon come le grandexze generae
trici, e come le vie, che i centri di grouvsd di
quefte defcrivono in generandole . Una retta che fi
aggiri intorno ad un fuo eftremo immobile fem-
pre giacente(i fu d’un piano, non fa che un
cérchio . Ma fe per avventara ella s’ inclini al
piano, e {i volga intorno a quell’ iteflo cftre-
mo ferbando 3l piano la medefima inclinazio-

ne

(1) Lem. I “
(2) Prop. 34. Elem, L )
(3) Prop. prec.

e
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ne, verrd quipdi a generare uma fuperficie co-

‘pica maggiore, o minore, fecondocht il punto

medio di effa retta ( ove ne giace il centro
di magnitudine ) defcriva una “maggiore , ©
minere circonferenza .

PROP XXV. PROBL,

Pofte le medefime cofe della prop. prec. vitro-
vare la fuperficic della mentovata concide para-

Sia DAC la parabola generatrice del.
la conoide, F il fuo fuoco, AT il parame-
tro principale, Si diftenda fotto del vertice I
afcifla AC, fincht CG uguagli AF, ¢ fi con.

‘ducano da F, e¢ G le femiordinate all’affe

FL, GH; dico effere la richiefta fuperficie

- quarta proporzionale in ordine al raggio di un

‘circolo, alla fua periferia, ed all’aja parabo.

‘Jica HLFG..

Dim. Intendali la femiparabola CAR dal
luogo, ov'ella fi giace, trasferita nell’altro
CBK; talche il fuo vertice falga nel punto di
fublimitd B, e fuoco fi alloghi in A, ove
prima ne ftava il fuo vertice, Sard agevole il
comprenderfi, che tanto fia lo fpazio HLFG,
quanto queft’altro CA:K, Si dividaafciffa CA
nelle parti uguali CO, Qo, &c. ¢ pe’ punti
delle divifioni s'intendino diftefe non folo le

) E 2 ordi«

Fig.32.
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ordinate DCK ,MO#, &c. -le quali incontrine
le parabole AD,BK, che le DS, &e., normali
alla fola curva AD. Or effendo il ramo condote.
to al punto D (1) uguale a CB, fard il ret-
tangolo di eflo ramo nel parametro AT ugua-
le al rettangolo di CB in AT, ciod DSz , ch*
¢ uguale al primo rettangolo (2), fard-uguale
a CK2, che ne adegua il (3) fecondo :e quin-
di DS uguale a CK. B

Si tiri la tangente DM, che incontriin M
fa proffima femiordinata dO , ¢l trapezio DMOC
fi concepifca rivolto infieme colla parabola ge-
neratrice della conoide. La retta DM merce
cotelta rivoluzione verrd a generare una fuper-
ficie di cono troncato (¢), che dalle cofe dis
moftrate da Archimede fulla sfera j¢’l cilindro,
fard quanto il prodotto di DM :nella femi-
fomma delle circonferenze, che hanm per raggi
MO., DG, ciot. quanto la DM nella circons
ferenza di PQ, che dal punto medio della CO
conduceli parallelaa DC. Imperoccht tirata Mr

” paral:

(1) Prop. XIX.

(a) Cor. 3 Prop. XXL

(3) Prop. VIIL ; ' -

(¢) Ogni elemento di ung-curva, che i volge in-
torno al proprio afle, non genera.una fuperficie di ci-
lindro retto, ma quella di un cond troncato , che aa-
cor i valuta da eflo elemento pelle circonferenza che
defcrive un fuo eftremo: poiché un tal clemento non &
ze:pendicolarc al circolo della fottopofta ordinata, come
fi converrebbe per gencrare una fuperficie cilindrica; ma
vi ¢ inclina fotto un_angolo acuto uguale a quello, che
fa la normale coll' afle . - ) ‘
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parallela 'ad OC, jtanto la Q¢ & metd di Dr,
quanto la tP delle due MO, vC: onde cone
vien che tutta la QP fia metd delle due MO,
DC, e che la citconferenza di QP dinoti la
femifomma delle circonferenze di MO, e di
DC. ‘

Si tiri QV parallela a DS ; faranno uguali
gli angoli QPV, M:Q come retti,e’l faranno
ancora gli altri due PVQ ,MQ¢ ; poiche ciafcu-
no di efli wnito allo fieflo angolo PQV come
pie un retto. Sicché il triangolo PVQ fard
fimile ad MQ¢, o ad MDr. E quindi effene
do MD ad Mr, come QV a2 QP, o come
la circonferenza del circolo, che ha QV 'per
raggio a quella che ha per taggio QP; il pro-
dotto (1) di Mr nella eirconferenza di QV -
uguaglierd il prodotto di MD mella periferia
di QP, ciot ( da quello che fi ¢ moftrato )
la fuperficie conica-di DM.

Ma il retrangolo di Mr in QV fla al
prodotto di Mr nella circonferenza del rage.
gio QV, come il raggio di un circolo alla
fua circonferenza: dunque in quefta medeflima
ragione ftarh il rettangolo di Mr, o di CO in
QV alla fuperficie conica generata da MD, nel
modo dianzi efpoflo. Per la qual cofa fe lo
fleflo raziocinio fi applichi alle altre parti dell’
afciffa CA, faranno (2) tutti i rettangoli di

CO, di Oo Xc. nelle refpettive perpendicolari ele-
| 3 vate

(1) DProp. 18, EL VI,
(2) Prop. 12, EL V.
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vate da’punti med; delle tangenti DM, dm &e.
3 tutte le fuperficie coniche generate dalle me-
defime DM, dm, &c. come il raggio di un
circolo alla fua circonferenza. -
Or fe le parti CO, Qo, &c. fi concepl-
fcano diminuite all’ infinito ; icche ciafcuna di-
venti minore di qualungue retra affegnabile ; 1
punti M, ¢ Q dovran raccorfi in D, [a per-
pendicolare QV dovrd uguagliare la normale
DS, o la dj lei ugpale CK, la fuperficie co-
nica di DM confonderfi con quella dell’ ele-
mento parabolico Dd: e cos) degl’ altri elemen-
ti. Dunque fard il raggio alla circonferenza,
come twrti i rettangoli di CO in CK, di Oe
in"O5 &c., ciod come I"aja ACK» (1) alla fu-
perficic della conoide gencrata da DAC (6)-
C.B.D.

COYA

1) Lemm. I. .

¢6) La digniti de’ Metodi , che il noftro Aatore
ha voluto qui indicare, m;impegna a dir qualche altra
cola fulla di lcro orditura. , .

Gli antichi Geometri nel mifurar le figure curvili-
hee, o altre quantitd tralcendenti , foleano icrivervi un
namero finito di figute determinate , e circolerivervi
alcrectante.  Ne accrefcevan poi all’ infinito cotefto nu-
mero ,. ¢ ad un tempo (tefflo ne duminvivane all' infinito
la magpnitudine di ciacheduna, fintantoché la fomma delle
ifcritte differifle da quelle delle circofcritte per una gran-

dezza minore di qualunque data . Ed in queito confiftca '

il procello del metodo preclaro di Efauftione. 7
11 Signor Cavalieri , el Torricelli nella noftra
Iralia, nell Inghiliesa il Wallis, ¢'l Barrowio, ed in
brieve tutti i fauwtori de’ metodi fommatorj confiders-
VaRo
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Cor. . La parabola BGK & uguale a 3 BG

in CK (1), ciod « dire 3 } SF, ch’ e uguale
a CB, nella normale DS, che fi & moftrata
pareggiar (2) la CK. Di pik effeo il rete
tangolo di BA in A¢ metd del quadrato del.
la flefla Ao, ( concioffiacht BA ¢ 5 Ap );fa.
1 lo fpazio parabolico BAe, ch’¢ 3 BA in

A3, uguale ad § Ao?, o0 ad 3 SC*(3).
Cor, 11. Dunque lo {pazio perabolico CAK ,
' E 4 ch’e

witio le grandezze, di cui volean prenderne le di-
Mentioni , come un compolto di parti di gis diminuite
all’infinite, e¢d in tal guila guidavane efli i diloro ra-
gionamenti .

Ma il Cavallet Newton Rimando poco convenevo-
fe alla genefi delle grandezze continue il fupporle nate
per addizion di parti, ¢ di parti infinitefime di una de-
terminara magpicudine, - le volle concepir gemerate per
mezzo di moii continui. Sicché le linee gionfi in-
tendete generate dal fluffo de'punti, dal flffo delle

‘lnee ne nafcono le fuperficic, dal fluic di quefte nc

vengon fu i folidi, e dalls rorgzion delle reree f fot-
mano gli angoli . Ed ¢ volle chiamar fufioni i mo=
mentanci incrementl di Gffatte grandezze ; me fi fervi
ne’ (uoi ragionamenti comietrici delle fuffioni , eome partl
infinitefime di uoa determifiata magpitudiste , ma delle
prime, ed ultime di loto ragioni. Su di che me-
rita effer letra la fua prima fezione de’ Princip. Mat. de
meshodo primarums , ¢ wltimarum ratioswm , ¢ Ia fua
introdutione alla quad. del. curv. o pure il Mesod. Ine
srem. di Brook Tapler, il Traite das Fluxions di Mac-lan=
#in , o I'opera del Signor Simpson, la el cpigisle s
Aoctrine and application of fiunions.

(1) Prop. XXHI.

(3) Dim. Prop. pres

@) Prop. IX.



.

72
¢h’e differenza de’ due CBK, AB>, fard dif-
ferenza "de’ feguenti. rettangoli 2 FS in'SD, ed
ics. "

Cor. III. Siccht fe facciafi come il yaggio
alla periferia di un circolo , cos? la differenza di
un terzo del quadrato della funnormale y ¢ di due
terzé del retsangolo della mormale nel vamo ad un
quarsto proporgionale : queflo dara la [uperficic del-
la conoide generata dalia parabola AD .

b Sl

Avrei dovuto foggiungere la rettificazione
della parabola per compir quefta Teoria. Ma
P ordine della fcienza vuol che vi fi rechi die.
tro la quadratura della. iperbole : concioffiacht

da quefta quella ne dipende (a) .
, i d ( LIB.

(a¥ N¢ poi la ragion dell'arco DA alla femiordi-
nata DC pud inveftigarfi -colla Geometria elementate,
come fu di cio i (ono talora abbaccinati - certi Giovani
del noftro Studio per altro acuti, ed - ingegnofi. ,, Il
»» triangolo Ddn , ( han foluto dire ) nel cafo, che fie
» infiniteimo I archetro DA, ¢ fimile ail’ alero DsSC .
»» Dunque fard Dd a Dz, come DS, o CK a GS.
»» Si prenda €y uguale alle funnormale CS, e fi meni
»» pet y 1a yg parallela ad AC ; dovrd effere Dd a Da
» come CKa Cy,o0 come OC.CK ad OC. Cy . Dun-
» que fari componendo I'arco DA alla femiordinata
» DC, come I'aja ACKg al rectangolo ACye : e quin-
» di fard georetricamence definibile quelta fccorda ra-
» glone al par della prima. Ma quefto fofifma, come
¥¢ ne accorgete, ¢ nato dal non aver efli avvertito il
l_l.‘ Lemma, ove contengofi i caratteri della proporziona-
litd di 4. (erie. Ed ho voluto ra potear queite cofe , pet-
ché il pro de' falli akrui ¢ il aperfi di poi condurre
faggiameate . : :

-

N

.4
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DELL ELLISSE.

C AP I
Iic;‘Diametri dell Elliffe.
PROP. . TEOR.

k]

Nelb Elliffe i) quadrato di qualungue, femior

dinata PT fia ab vestangolo QPL delle afsiffe da T& &

entrambi & wversici Q ed L, come i lato wetto

QH &l s¢rafverp QL.

Dim. Intenda; qu replicato ciocchd fi ef-
pofe nelle definizioni XI., e XIV. delle pre-

. lezioni fulla genefi del’Ellifle. E poich fta

QH a QL in ragion compofta di QH a QO,
e di QO a QL (1):ed & poi QH a” QO, co-
me PA a PQ a cagion del parametro (2): ¢
pe’ triangoli fimili QLO, PLC la ragione.di
QO a QL @ uguale a quella di PCa PL. .
Sard QH a QL in ragion compofta di PA a
PQ, e di PC3PL,ciod come il rettangolo di
PA in PC, ocome il quadrato di PT (3), che

: gl

(1) Lem. Prop. 23. EL VL .

(2) Cor L Defin, X1V. Prelez.
{3) Cor L Prop. VI. Prelez,
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gli& uguale , al rettangolo di QP in PL. Val
R:anto dire il quadrato della femiordinata PT

al rettangolo delle fue corrifpondenti afciffe
QP, PL,; come il lato retto QH al trafver.
fo QL (4). C.B.D. -

Cor, I. E dimoftrandofi in fimil moedo, che
ordinata al diametro un’altra retta SE , debba
flare RE? a QRL come QH a QL ; fard (1)
PT2: QPL : : RE2 : QRL , ¢ permutando
PT2:RE2::QPL:QRL.. U

Cor. 11. Sow dunque nell’ Elliffe i quadrati -
dello [emiordinase, come i rettangoli delle lovo ree
Jpetiive afcifle prefe da entrambs i wersisi.

Defin. I Se il lato retto AB fi applichl -

Fig.33. Perpendicolarmente al trafverfo AD, e fi tirie
' 0o le due rette BD,FC, quella perd che paf-

fi pe’,

{s) La definivione XIV. delle Prelezioni mon folo
agevola 1' indagine de' parametri delle curve eoniche 3
ma reode altresi nitide, e brevi le dimoitrazioni fulla
loro natura. 1l sig. Giovanni Bernulli nacgli Auti degli
Erud. di Lips. ann. 1689. rinvenne ancor cgli uaa ma-
niers femplicifima, ed univerfale , onde poter§ derermi-
Bare le laoghezze de’lati retti nelle curve coniche dalla
loro gencli per fezione : ed & la feguemte. D4l wverrise
del fono N { vedi Fig. 7 ) fi cali Na perpendicolars ful
dinmetro QP dells fexione . Nell' altexxa del cono fi pres-
da Nb wguale & guefia perpendicolare , « pel punto b di-
fendafi cbl parallela alls bafe del triangolo per I offe 5
Jard sal lines il lato yesto Aella fexione. Ma hon wi &
tiufcito da quefta idea del paramctro compiere le dimo-
Rrazioni si brievi, come con quella del nefiro Aurore.

(1) Prop. 11. EL VY, '
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§ pe’lom punti eftremi B, ¢ D, queft’ altra pe

ti med); la prima BD 6 dirk Regelatrise
¢ I'altra FC Swrregdlasrice .
‘Defin. I1. E’l punte medio C del late

trafverfo dirafli centre.

Seol.

Queft’ ifteffo wuol intenderfi nelle iperbaa
li. Ma nella parabola la regolatrice, ¢ la
furregolatrice fono parallele al diametro: =
poi vi & centro in quefta curva.

PROP IL. TEOR
1! quadrato di gualungue [emiordinata NM

& sguale ab ressangole fasso dall’ afiiffa AM uel.

la sctta MQ, che dal dilei cfiromo M evigefi pere
pendicolare ad AM ¢ va fino alla vegolatrice BD.

E lo feffo quadreto ds NM ¢ duplo ddl
srapezie AMPF | che fi arvefla wa ln medcfima
afiiffa, ¢ la furregolatrice FC. o :

Dim. Past. I 1! rettangolo di AM in MQ
8s all'altro di AM in MD, come MQ ad

MD (1),0 come AB ad AD pe triangoli' imie

1i MDQ , ADB. Ma I'¢ poi AB ad AD (2) co-
me NMz ad AMD. Dunque farh AMQ: AMD ::
&M: : AMD, ¢ quindi NM? uguale ad AMQ(3)-

Pars,

(1) Prop. i, EL VL
(z) Prop. 1, Lib., H.
(3) Prop. 3. EL V.
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7 Pat, H. Si compia il rettangolo MABH

¢ fi tirino QG, FR panallele ad AM, faid

eflo rettangolo MABH' duplo dell’ altro MAFR,
come di AF n’¢ dupla la AB(1). E poicht il

triangolo QBH & uguale al triangolo PFR (2),

fard il rettangolo QGBH , ch’@ duplo del pri.
mo triangolo, anche duplo dell’altro FPR.

Dunque cflendo tutto il rettangolo MABH du.
plo di tutto il rettangolo MAFR , come QGBH

parte del primo & dupla di PFR parte del fe.

condo, fard (3) anche il primo avanzo MAGQ,

ciot il quadrato di MN, che lo pareggia, du.

plo del fecondo avanzo , ciod del trapezio AMPF.

C.B.D.

Cor. I. Siccome MQ & minore di AB,
cosi il rettangolo di MA in MQ, cio¢ il qua.
drato di NM (4) I’ ¢ altresi minore del rettane
golo di MA in AB.

Cor. IL Dunque well’ Elliffe il quadrate di
wma qualunque [emiordinate & mmmore del gestangoe
lo della di lei afiifJa mel paramesre .

Cor. HL Ed i trapezj AMPF, AmpF fo.
no io duplicata ragione delle corrifpondenti

Afemiordinate NM, nm .

-

. Seol.
(i) Defin. i. Lib, 1f.

(2) Prop. 26. EL 1.

(3) Prop. 19. EL V.

(4) Prop. prec.
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. )Gli antichi Geometri in veggendo che in
queRta Tézione i quadrati delle femiordinate fori
fempre ‘minori de’réttangali " delle’ loro afciffe
rel parametro, chiamaronla convenevolmente
Elliffe, quafi curva“deficiensz, E fu detta Pa~
rabola. ( ‘ciot ‘curva congruénte ) la fezione di.
anzi illuftrata, perche’ i 'quadrati. delle’ di lei
femiordinate pareggian’ fempre i rettangoli del-
le corrifpondenti afciffe: nel parametro.’ Final.
mente poiche, I’ altra fezione , di cui trattéraf-
fi nel feguente libro, ha i.'quadratj delle fe-
miordinate maggiori de’rettangoli’ delle afciffé
nel parametro, ella fu ragionevolmente ‘chia.

mata_ Iperbole,, quali gurva eccedente. In'fatti le

voci sNAewew, TopaBalhear , vrepBanNes,
donde fon tratti i nomi di quefte curve, noa
fuonano in.idioma latino, che deficere , congruea
pe , excedere o S o :
PROP ‘HI, PROBL.

" Per un dase é:}nto del pérx'b‘n:‘t"r;o;d'iv'uq’Ellg'[-

.Je condurle una tangente .

Caf. I Se il punte dato.fia il vertice Q
della fezione , bafterd condurre per eflo la
retta QH -parallela alle ordinate del diametro
QL; ed clla fard la tangentc addimandata.
Congioffiacht effendo QO, ¢ QH refpettiva-

, ' mente

’

Fig. 6
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Znenfe panallele a CP, e PT, il piano fiey
per quelle (1) fard parallele alla bafe del cono,
eve ne giaccion quefte. Il perchd fard un cer-
chio (2) la fezione formata dal piano OQH.
Siccht I'angalo QQH dovrd effer retto, ‘come
fo & l'altro GPT (3), ¢ la retta QH effendo
tangente in Q del divifato cerchio, caderd fuo.
ri di eflo, e dell’intero cono, onde convien,
che fia la richicfta tangente (a) .

€sf. IL Or fe il punto N, ove vuol ti
rarfi la tangente, nom iftia nel vertice della
fezione, ordinata a} diamietro AD la retta NM,
fi elevi dsl punte M, ov'clla lo incontra, Ia
MS perpendicolare allo fteflo diametro, e fi
diftenda infino alla furregolatrice CF. Di poi
fi prolunghi I'afciffa MA fu deél vertice, tan.
toch la MP fia terza proporzionale in ordine
ad MS ed MN; /s reeta PN, che unifee i punti
P ed N, ford ls tangeme addimandasn.

Fig3s

Dim. Si unifcs PS, fard il triangolo PM$
met del rettangolo di PM in MS, 0 -del qua.
drate di NM: imperoccht eflendo continua
mente proporzionali le rette MS, MN ; MP ﬁ

{1) Prop. 15. El. XL
(J P::g. l{/. Prelez,
(3) Prop. 10. El XI S
() Quefta dinvoftrazione del 1. Cafo & dgid :4?0
rofs ed efatsa di quells, che il Cel. P. Gmadi addul-
fe alla Prop. 1X. delle fue ift. di fez. Com., ¢ mi pisce
id di quell’altra, che fu efibita dal mofco Autore 3
. Caf, Pr.P- lv' uh la
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il rettangolo dell’eftreme SM, ed MP aggzz

lia il quadrato dells media MN' . Laonde ef-
lscndoﬁ dimoftrato il trapezio AMSF anche me.
t3 del quadrato di NM (1), dovrd effere il trian-
golo PMS uguale al trapezio AMSF .

Cid premeflo, percht la retta PN fia tane
gente della fezione, il folo punto N di effa con-
vien che firitrovi nella eurva,ed ogni altro ne
flia al di fuori. Dunque, fe I'¢ poffibile, un’
altro punto B della PN fi riggovi ancor den-
tro: egli & chiaro, che diftefa per B la femi-
ordinata QBR , effer debba QR maggiore di
BR, ¢ quindi la ragione di QR ad NM al.
tresi maggiore della ragione di BR alla flefe
fa NM (2), o dell’altra di RP ad MP, che
a_cigione de’ triangoli fimili BRPy, NMP, I'¢
uguale. Or i due trapezj RAFV , MAFS fone
in duplicata ragione delle femiordinate RQ,
MN (3): e i duc triangoli RPT, MPS fon
pure in duplicata ragione di RP a PM (3).
Sicche effendofi moftrata la ragione di RQ ad
MN maggiore di quella di RP a PM; fark
benanche il trapezio RAFV all’altro MAFS in
maggior ragionc del triangolo RPT al trian.
g;lo MPS moftrato uguale al trapezio MAFS.

ungue (5) fard il trapezio RAFV maggi;::

((!) ‘ Prop. prec. part. §1.
(2) Pto;. g P.I.P:l.

' ~ ) Cor. 3, Prop. H. Lib. I,

&) Prop. 12, E|. VI,
¢s) Prop. 10, Kl V.
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del triangolo RPT : ¢ la differenza de’ trapesj
RAFV , MAFS, ciot il trapezio RMSV | fary
maggiore del trapezio RMST d:ff:renza de'tris
angoli RPT , MPS. Lo che & affurdo. C.B.D,

Cor. I Si tiri la regolatrice DO, farh il
quadrato di NM uguale al rettangolo AMG (1).
Ma lo fteflo quadrato fi ¢ qui fopra moftrato
uguale al rettangolo PMS : fard dunque il ret-
tangolo PMS uguale all’ altro AMG; ¢ quindi
PM:MA::MG:MS. Ovvero pe' triangoli fi.
mili MCS, MDG, PM:MA::MD :MC.

. Cor. II. Dunque nell ellifle /a fossangente
¢ allafiiffa, che corvifponde all ordinata per ly
contatto , come ¥ afcsfJa dal wersice rimoto all’ afufs
fa dal centro . »
: Cor. 11I. Onde fard il rettangolo PMC
-uguale all’altro AMD. .
N .Cor, IV. Se la femiordinata- MN ~per lo
1845 contatto M fi prolunghi, fintantoche incontri
in m il perimetro ellittico, ¢ fi unifca Rm;
quefta retta fard Valtra tangente, che dal pun-
to R pud cadervi ful medefimo perimetro. La
dimoftrazione & la fteffa del prefente Problema.
- Cor. V. E vice verfa fe al diametro AD
fi tiri wua qualunque ordinata Mw, ed agli
eftremi di quefta i menino le tangenti MR,
mwR ; il punto del loro incontro dovr ftare in
effo diametro prolungato, :

. . - PRO:
(x“)‘ Prop. }I. Lib. 1L )

\
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PROP IV, TEOR.

Nell’ Elliffe: AND il fomidiametro CA ¢
®medio proporzionale swa CM afciffa dal cemtr cor
vifpondense all’ ordinata per lo comtatso, e tra CP

éggregato detla medefima afiiffa, ¢ della fostane
geﬂ“ . . "‘“ .

_ Dim, Effendofi moftrato (1) il rettangolo
AMD uguale all’ altro PMC ; ‘aggiuntovi di
comune il quadrato di MC, farh +il' quadrate
di AC (2) .uguale al réttangolo PCM (3). Dun-
gue farh CM:CA::CA:CP. C.B.D..

. Cor. Dunque il quadrato del femidiametro
CA ¢ uguale al rettangolo di CM in CP.

PROP. V. TEOR.

La cords AB, che nel’ Elliffe EBQ diften.
defi pel-di lei contro C, & quivi per mesd divi-
Ja. E le tangenti AS, BT condosse e fuoi efirga
wi fono fra boro paralicie , ’ : °

Djm. Part. 1. Si ordinino AR, e BP al dis-
metroEQ ; faranno (4) i quadrati di effe reme

Fig.34.

ig.35e

come i settangoli ERQ, EPQ. Ma a cagion de’ °
: . B S ‘

" La Cor. 3, Prop. prec,
<! fﬁ- Prop. . El.P'u[T
(3) Prop. 3. EL I1,
) Cor. a. Prop, 1. Libs. J3,

triane -



1)

Fig.35.

trihnsoli- fimili ACR,BCP fta AR:BP::CR:CP,
e qundi AR? :BP2::CR?: CP2. Dunque (1)
fara CR2 : CP2::ERQ : EPQ. Ed in forza
della prop. 12. El. V. per I Elliffe, ¢ dell
prop. 39. EL V. nell' Iperbole avrafi CR::
CP2::CE*:CQ?, e CR:GP::CE:CQ. Ma
CE @& uguale a CQ: dunque ancora CR fark
uguale a CP, E quindi 1 triangoli ACR , BCP,
che hanno le condizioni della 26. El I., do-
vranno avere tra fe uguali i corrifpondenti la.
ti CA, CB.

Part, 1. I quadrati di CE, e di CQ fo.
no refpettivamente uguali (2) ai rettangoli SCR,
TCP: dunque fon quefti al par di quelli tra
fe uguali, Ma dianzi fi {ono moftrate ugualile
loro bafi GR, ¢ €P: dunque le- loro altezzp
SG, TG faranno anche tra fe uguali, Il pers
che avverandoli- ne’ triangoli ACS, BCT , che i
due lati AC, GS fieno refpettivamente uguali
a BC,eGT, e che I'angolo ACS adegui BCT,
dovra effere anche Fangolo CAS uguale all'
aitro CBT, ¢ quindi (3) AS parallela a'BT,
c oB . D . . . . * :

Defin, 1II. Se per lo centro G dell’ Ellife
fe AQa, (o dell Iperbole ) conducafi a retts
GQ, che incontri le tangenti verticali AP,
”; ognj trapc;io » PTBA che ne afcinde upa

| | quar

(1) Prep. 11. EL V.

(z) Cor. Prop, 1V. Eib. H. : ‘
(3} Prop, 37. EL I - o




iz
qualunque femiordinata 'CB, i dird quadwiinee
corrifpondente al punto C, : i

PROP. VL TEOR,

Se da wn qualunque punto C .deb pevimatve
ellitiico ACa conducanfi le due reme CN, CB
vefpessivamente parallele alla sangents laterale QS,
ed alla wersigale AP ; “ii-vriangolo NCB, ~cb’ effs
&inprenderanno col “diametro della [:zione , fard
wuguale al corrifvondente quadrilineo TBAP.

- Dim. Ordinata QM al diametro Az do-
vrd flare (1) GM:GA = GA:GS, :Ma pe’ tri?
angoli fimili GMQ, GAP, & pure GM:GA ;=
GQ:GP, Dunque (2) fara GA : GS::GQ:GP.
E quindi i due triangoli GAP, GQS recipros
eando i lati che contengomo il comune ango-
lo. AGP, dovranno effere di uguali aje: e fa-
ran: pure tra fe vguali le loro differenze dal:
triangolo QGM,, ciot a dire'il trapezio PQMA,
¢ 'l triangolo' QMS. o ‘

Or effendo i triangoli fimili PGA , QGM ce.

- mg i quadrati-de’loro lati omologhi GA,GM ,

fard convertendo ed invertendo il trapezio PQMA
al triangolo PGA, come il rettangold AMa [ dif-
ferenza_de’quadrati di GA, e di GM] al qua-
drato &i GA. £ dimoftrandofi in fimil guifa,
che il triangolo PGA ftia all'altro trapezio PTBA,

' F a come

(1) Prop, IV. Libs 1, - .
(3) ’xoro 11, Elo V' ' . P

AN



2 .
cﬁme il quadrate di GA al rettangolo ABas;
il trapezio PQMA il triangolo PGA, ¢ laltra
trapezio PTBA flaranno in ordinata ragione col
'vettangola AMa , col quadrato di AG, e col
rettangolo ABs. Dunque per uguaglianza ordia
nata i trapezj PQMA, PTBA dovranno effer
fra loro come i rettangoli AMs, AB4, o con
me i quadrati di QM, e di CB, cui fon pro.
porzionali (1) fiffatrj rettangoli . Ma i quadra.
ti di QM, ¢ di CB fon come i triangoli QSM,
CNB fimili-tra loro. Dunque dovrd flare il
trapezio PQMA all*altro PTBA , come il trie
angolg QSM all*altra CNB ; ¢ quindi far il
trapezio PTBA uguale al triangolo CNB, cos
' :éxe Bﬁ Dé moftrata FQMA uguale 3 -QSM.

Cor. I Se la tetta ¢b, che fi conduce paa.
rallela alla tangente verticale AP, 0 ad ap (2}
cada fotto del ceatro G ; il triangelo ¢wh fard
poi uguale al trapezio ptés troncatone dalla mes
defima c6 fotto del centro, Qual cofa potrd
moftrarfi come qui fopra. = .

Cor. IL Diequ) potrebbefi inferive la fe«
guente veritd geometrica, ciot fe abla bafe PA
del sriangola GPA [i sirine le pavallele QM , TB,
ed AG fi diflenda in a, finchs Ga I adegus ;
i trapexj AMQP', ABTP fi ban trg loro, ems
¢ trerjangoli AMay ABa,

. ‘ - PRO.

<1y Cor. 2. Prop. I. Lib. Il
() Prop. V. Lib. 1f, :
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PROP. VilhL TEOR:,

La vetta LN, che pafla per lo centro del®

Ellife LAQR, bifkea tunte e corde DA, RX, ¢5’ Fig.oye

wutrd: di tal curva conduconfi pa’ral'lelc alle tan.
gensi menase pe’ fuoi eftremi L cd N,

.. Dim. Siccohe fiella parabola, cost in ques
It altra feziohé fi poffdno verificar tre: cafiy
ciot che una corda paraliela alla tangente LS,
© incohtri il diametro nel vertice, o fopra,
o fotto di effo. Ed & tutti e tre quelti caft
potrd adattarfi la medefima dithoftrazione della
Prop. 16. Lib. I, , quando perd le ordinate, che
dagli eftremi della medefima corda conduconfi
al diametro, reftiho entrambe dalla fteffa par-
fe del centto. Infatd brdinate dagli eftremi
della corda AD le rette AK, DE al diametro
GQ; farébbe il triangolo AMK uguale al
Quadrilined corrifpondente GKLH (1) : tindé
agBiuntdvi il fottopolto quadrilineb KEfL ne
verrd lo fpizio ALfEM uguale al quadrili-
heo 'EGHf, ovvero al triangolo MED (2).
Sicche togliendo dallo fpiazio ALFEM, e dal
trianfolo EMD lo fpazio fEMB, refterd il
triangolo BAL uguale al fio fimile fBD, ¢
Quindi AB uguale a BD. Ma omettendo cotefte
dimoftrazioni , perche i';fnriéhc a quelle della

) pars:

(1) Prop. pres.
() P:ol;, Pprxeeo



Fig.40

83
. Cor..I, Una fola retta pud condurfi per
due punti. Dunque L /s CN cbe paffa per lo
cemsre dell’ Elliffe QRG 4 ¢ per lo contatse di wuns
qualunque tangente LS., doved paffar. bén anche
pe’ punti medj dells infinite corde, cbe “quivi Jo
fi difiendon pavallele . ' .
H. E quellalsra vetta, cbe dal centro f
meni al punto medio di una qualunque cords RX,
dowrd girne al contatto della tangente , cb’ & parale
lela alla medefima corda , dividendo per metd le
infinite altre , che vi giaccion pavallele fra lors ,
ed alla mentovata cords . T
YL Di piis quella vesta, che unifee i punti
medj di due corde tra [e parallele , qualor fi pro.
tragga 4 ambe le parti, dovrd fiendere al centre
della [fezione, ed attraverfare i comarsi di quels
le tangensiy che loro fon pavallele. .
~ Cor. I, Dunque gl'infiniti diametri dell”
Ellifle convergono al di lei centro, ¢ quivi fi
bifecano fcambievolmente , ,
. Cor. IIL. Laonde fe dentro di un’ Elliffe fi
tivino due corde tra [¢ parvallele , ed un’ altra pe
boro punti medj; & centro flard mella metd di
quefla corda. .
~ Cor. I7. Che fe col centro C, e coll’ in.
tervallo CL (che fia un qualunque femidiametro
dell’ Ellifle ) fi deferiva 1'arco circolare LT,
e poi fi bifechi in g¢; la verrs Cq cbe poff
“per lo cemtro, e pe’l pumto medio di quef¥’ arco ,
Jara un’ affe dell Elliffe. € cid fard vero, tanto
fe V'arco circolare cada fottg dell’ arco ellittic
. S co:
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8¢
to: che fe pe'l contrario quello cada fopra di
quefto . Imperoccht la retta Cg divide in due
parti uguali, e ad angoli retti la corda LT
dell’ arco circolare (1) LqT : dunque dovrd ane
che bilecare ad angoli retti tutte le corde dis
fiefe nell’ Elliffe parallele ad LT (2). Onde
fan uv’affe di quefta fezione.

Cor, V. Finalments la tangente verticale Fig:32¢

GH , ¢ la laterale LS, incontrandofi fra loro,
¢ coi femidiametri prodotti CH, CS, 'f.O"{‘“
ranno i due triangoli GZS, LZH di uvguali aje.

PROP VIL TEOR. .

I quadrati delle femivrdinate BD , FR fomo
fra lovo, come i yetsangoli LBN , LFN dells cor-
vifpondenti afiiffe da entrambi i wvertici de} dise
metro ‘LN, '

Dim. 11 triangolo GZS & uguale all’altro
HZL (3): dunque aggiungendovi di comune il
fottopofto pentangono EGZLf ne rifulterd il
trapezio SEfL- uguale al quadrilineo GEfH,
ciot al triangolo EMD (4). Sicch® tolto’ da
quefti fpazj il trapezio EMBf, che v’¢ di

- comune, refterd il trapezio SMBL uguale ‘al

i

triangolo fBD .

(1) Prop. 30. EL 1T,

(2) Prop. prec. Cor. 1. 04 2
(3) Cor. §. Prop.‘prcc.

(4) Prop. VL Lib. 11,

1
.
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y Che fe 'ordinata R cada fotto del cena
tro dell’ Elliffe, il triangolo TRI farebbe ugua.
le al quadrilinco QIOP (1); onde aggiundovi
di comune il triangolo OGI; n’emergera il
trapezio TRIOC uguale al triangolo CPQ, o
all’altro CGH , 0 ad SCL . Sicche fe tolgafi dal
triangolo CSL, ¢ dal trapezio TROC lo fpa:
zio TFC ,che vi fi ravvifa di comune, refterd
il trapezio STFL uguale al triangolo OFR.

Or effendofi moftrati i due triangoli fBD,
OFR refpettivamente uguali ai quadrilinei SMBL
STFL, la ragion di quelli dovry pareggiare la
ragion di quefti, ciod i quadrati di BD, ¢
di FR i avranno fra loro (2) come i rettangoe
li LBN, LFN. C.B.D, - -

Defin, V. 11 diametro PQ, ch’ parallelo
Fig.39.alle ordinate del diametro HE , dicefi fecondaa
rio di HE, ed HE primario rifpetto a PQ.
Defin. VI. La terza- proporzionale , che
in ordine al diametro primario, ed al fecon.
dario fi ritrova, diceli paramutre dello fteflo
primario. : ’
Cor. I. Dunque il diametro fecondario &
‘medio proporzionale tra il primario, el pae
sametro di effo. II Di pih il diametro prima.
rio flard al fuo parametro (3) come. il quadrae
to.dello fteflo primario al quadrato del fecons
. ,dario,

(1) Prop. VI. Lib. 11,
(2) Cor. 2. Prop. VII, Lib. H,
(3) Defin, 10, EL V. :




dario, o come il quadrate : del femidiametre
primario al quadrato .del femidiamatro - fecon-
dario . 'IIL. E finalmente il quadrato del dia-
metro fecondario fard uguale al rettangolo del
primario nel parametro. -

Defin, 11 11 rettangolo del diametro EH
nel di lui parametro EK appellavali dagli ane
tichi figura del diametro EH. |

PROP. IX. TEOR.

D éuadrato " di qualungque femiordinats NID
fla al vetsangolo EDH delle parti  deb. diametro
EH , come st paramesro EK al diamesro EH : -

Dim. MD2 fta (1) a PC2, come il rets
tangolo di ED in DH all altro di EC in CH)
o fia a GE2 . Dunque permutando avrafiMD* :
ED.DH::PC2:CE?. Ma i quadrati di PC,
e di CE fono come EK ad EH (2). Dunque
farh MD2:ED.DH:.EK:EH. C.B.D.

Cor. I. Al diametro EH fi applichi pers
pendicolarmente’ il fue parametro EK, fi cone
giunga HK , e dal punto D fi elevi DB perpendi-
colarc ad EH ; fard i} quadrate della [emiordinata
MD wuguale ol vestangolo della [ua afcsffa ED nels
le perpendicelare DB. Qualcofa potrd dimoftrarfi
come la pact.. IL. della Prop. 11, di quefto lib.

Gor.

(1) Piop. prec. ‘

(2) GCer. benp. VI Lib 11

gt d
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que M dell elliffe la retta ML, ficcht ide
contrando il femidiametro CE in L, fieno con-
tinuamente proporgionals le veste CD, CE, CL,
~ciot i} femidiamesro CE medio proporZionale tra F
wfeiffa dal centroy che corvifpomde alf’ ordinata pel
punto M, ¢ la medefima afiiffa accrefeitira dells
DL ; lavesta ML fard tangente . Qual cofa potrk
dimoftrarfi come la prop. IV. di quefto libro.
Defime VIII Quel diametro dell’ Elliffe,

che vien determinato dalla dilei genefi per fes
zioney potrd dirfi Primitivo o '
. Cor. Le proprietd effenziali del diarnetro
primitive, come fi & fatto vedere nelle tre
precedenti  propofizioni , competono ad ogni
altro diametro, che pud condurvifi nell’Ellifs
fe. Dunque 2 quefto diametro dovran pure ats
tribuirli quelle altre proprietd, che derivandos

le_dall’ effenziali moftrai appartencrfi al ptis

miti ¥o.

L

J. ‘0io

Le tangenti, di cui f & difcorfo nelle
anteriori propofizioni, fi deggion intender tiras
te collartifizio della Prop. I1L , come co’ ptin:
cipj di efla ne ho guidate le dimoftrazionis
Reftami per rigor di método a farvi vedere 5
‘che ad un-punto del’Ellifle ron vi fi peffa
condurre , che una fola tangente ; e quefto ins
tendo quaggih efeguire , prima di favellar de’ dias

metri eonjigati PRO:

-

Cor. 1. E tirandofi ad un fudto qudhids -
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PROP. X. TEOR

#d MC afiiffs dal centro, come AO paramesre
dell’ affe maggiore AD & allo fieflo affe.

Dim. A cagion del triangolo rettangolo
PNH il quadrato di NM adegua il rettangolo
PMH (1): ¢ per la fottangente PM il rettan-
‘golo AMD ¢ uguale all'altro PMC (2). Dun.
‘que avraffi NM?:AMD:: PMH:PMC. Ma
di quefte due ragioni la prima & uguale a quel.

- la di AQ ad AD (3), ¢ la feconda & quanto

l

quell’aitra di MH ad MC (3), Dunque fark
MH : MC:: AQO:AD. C.B. D

Cor. L Se all aﬂb maggiore AD pangaﬂ
in A perpendicolarmente il fuo parametro AO,
€ la retta CF paffi. per la metd dell’aflc, e
del parametro ; :al» lines fard il luogo delle infi-
wise funnormali dell’ Elliffe ; ciot ogni funnormas
lJe MH fard uguale ad MS parte della corri«
fpondente ordinata, che framezza I'affe, ¢ la
CF. Imperoccht da quefta prop. fta MH ad
MC come AO ad AD, o come AF ad A€,
o come MS ad MC: dunque fark MH:MC::
MS MC, cd MH aguale ad MS.

Cm ,

. (1) Cor, Pfop s EL VI
() Cor. 3. Prop. III. Lib, .
(3) Prop. IX, Lib, I,
(@) Prop 1. EL V1.

Nell’ Elliffe AQD s funnormale MH fagg ..



” Cor. . Dunque per tirarfi la normale al
punto N dell’Elliffe non fi vuol far altro, che
applicare” all’ affe la ferhiardinata NM, e i
rarla infino alla CF. Dt poi prefa MH uguae
le ad MS, fe fi unifea la retta NH ; quefia
fark la cercata normale.

PROP. XI.. TEOR..

L’ angolo - miftilineo LAG fatto dalla sangens
fe LA, ¢ dal’arce cllittico AGD now puol effes
divifo dn wuna retia. : .

Figgre

+.  Dim. S' & poffibile , cada la retta. AM tra
la curva, ¢ la dilei tangente, Si tiri per lo
contatto A il diametro AB, gli {i applichi in
A perpendicolarmente il {uo parametro  AE, ¢
fi unifca EB.- Di poi una qualunque CD, fe,
miordinata al diametro AB fi prolunghi, fin.
ch? incontri la AM. E dal punto C fi tisi
€K parallela ad AE, e terza proporzionale -ig
ordine ad AC, ¢ CM. Ed eflendko CM? mag-
giore di €D, fard il rettangolo ACK, ch'd
“uguale al ‘primo. quadrato (1), maggiore &
ACO, ch’¢ ugusle al fecondo (2): ¢ qaindi
CK maggiare di CQ. Dunque congiuntala AK
dovrd quefta: fegar la retta- EQ.in up punto H.
Si meni per H la retta HF parallela ad AE,
¢ per F altra FN parallela 3 CM. Gt

1) Prop. 17. EL VL
(’-) ﬂva 1, PIOP. IX'

89 M. 9. »
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€id pofto, i triangoli fimili ACK, AFH
fono fra loro, come i quadratx de’ lati omolow
ghi AC, AF ma i rettangoli di AC in CK,
e di AF in FH fono come i medefimi triane
goli, di cui ne fono dupli: ed i quadrati di
AC, e di AF fono come i quadrati di CM'y
¢ di FN, perciocch? quefte rette a cagion de!
triangoli fimili CAM, FAN fon come quelle.
Dunque fard il quadrato di CM al quadrato di
FN, come il rettangolo ACK all’altro AFH,
o al quadrato di FG, che gli-¢ uguale (1). 2
quindi ficcome dalla coftruzione il- rettangole

ACK @ uvguale al quadrato di CM, cost do-

vrebb’ effere il quadrato di FN uguaTe al qua-
drato di FG; lo che ¢ aflurdo. €.B.D.

for. I, Dunque il contatto di um rettn
e dl un' Elliffe & in un fol punto » come-- -fi vie
de nella Prop, Il di quefto lib; ¢ I’ angolo
del contatto ellittico ¢ minore sh qualunque
angolo acuto rettilineo,

Cor. II. E quindi fe la retta AL tocchl
PEllifle nel punto A, niun*altra retta puol
effer tangente dclla medcﬁma curva nello fef-
fo uﬂto A- . R

Cor, 111. Lo ﬂeﬁ'o vual intenderk dells p3»
rabola, ¢ fi potrd poi applicare all’Iperbole.,

Vot

- ! (PROQ
() Cor 1 Prop. | 5 S ol
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PROP XII. TEOR,

Pigas.,  S¢ la rota mR., che tocchi I Elliffe iu w,
sncomyi wn qualunque [emidiametro GA ; ordinatavi
dal contatto la vetta Mm ,dovranmo effere continua.
mente properzionali U afeiffa dal cemtro CN | il
femidiametro CA , ¢ CR, cb'@ il femsdiamerve pro.
tratto fino alls sangente . E wviceverfa.
Dim. Part, I. S'¢ poffibile non fieno CN,
CA, CR' continuamente proporzignali: dunque
§i ritrovi Cr terza proporzionale in ordine 3
CN, ¢ CA. Unita la retta rm,dovrebhe que-
fia retta toccar Uelliffe in m (1). Ma dalla
fuppofizione V'altra retta mR & la di lei tan.
gente in m: dunque vi farebbero' nel punto m
dell’ Elliffe due tangenti, lo che ripugng (2).
4 G [ B. D, .

L La f[. Parte di quefta Prog. ¢ chiara del
la Prop. IV. '

PROP XUL TEOR.

Le ordinate del diametro Jecondatio BE fo
Fig.40.
A yoralile ol privetio AD 1
Dim. Da un qualunque punto F del peris
metro ellittico conducafi al centro C la retta
' FCL,
@ Prop. HI Lib. 11,
(2) Cox, a. Prop, pres,
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FCL, che “tocchi in.L la parte oppofta

o7
del

medelimo perimetro. Dai punti F ed L fi ti.
rino al diametro AD la femiordinata FG, e

‘Tordinata LT, e fi unifca FT,

E poich¢ FC ¢ uguale a CL (1), i due
triangoli equiangoli FCG, LKC avran (2) uguali i
lati FG, LK. Ma I’¢ poi LK uguale a KT':
dunque le due FG, KT ,che per eflcre ordinate

al diametro. AD fono tra {e parallele , faranno

altrest uguali fra loro. E quindi FI' ' fard (3)
uguale e parallela a° GK . Or pe’due parallelo.

grammi GH, CT le due rette GC, CK fono-

relpettivamente uguali ad FH, ed HT. Dun-

que ficcome le prime fono tra fe uguali

Ia perfetta uguaglianza de’medefimi triangoli
FCG , LKC; cost le altre due FH, HT fa-
ran pure tra {e uguali. Il percht BE, che paffa
pel punto medio della corda FT , e pe’l cen-
. tro, (4) fard diametro di FT, ed FT ordina.
~ ta di BE. Dunque 1aFT ordinata di BE, ch’
¢ diametro fecondario di AD, fard parallela ad

AD_diametro primario. C.B.D,

.._ Defin. IX. Due diametri- fi dicono conju-
" gati fra loro, fe uno fia parallelo alle ordinate

dell’ altro .

é‘/_om I. Dunque ogni diametro prit'nario,
-\’:’. ‘. G e ’l‘.

(1) Prop. V. Lib, M.

(2y Prop. 26, El. L

(3) Prop. 43. El. L

(4) Cor1,.n, 2. Prop. VH. Lib, I,

per

v
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e’l fuo fecondarie fona eonjugati fra lore,
_Cor. IL E vi fon pure due affi tra lor

conjugati . )

PROP XIV. TEOR.
I due affi c.;onjugpti dell Elliffe fon difuguas

Iig46.'; fra loro, E’l maggiore di effs & il ma/fime

diametro , il minors &} minsmo o

Dim. Pant. I, S’ ¢ poffibile fieno uguali {rs
loro gli affi conjugati AB, MN dell’ Elliffe AMN,
Thirata ovunque ad uno di effi la femiordinata RX,
il quadrato di efla farcbbe ujuale al rettangolo
di AR in RB: imperciacche quello fta a que.
flo, come il quadrato di MN al quadrato dj
AB (1). Ma il punto X tocca la circonferen.
za del cerchio, che ha per diametro AB (2).
Dunque cotefto circolo fi confonderebbe colly
propofta Elliffe, Locche & affurdo,

Parg, H. Si defcrivano {u i1 diametri AB,
ed MN j femicircoli ADB, NFM. Egl ¢
chiaro , che le circonferenze di quefti femicer.
chi non debbano tagliar I’Elliffe , Poiche fe uno
di effi , per-efempio ADB tagliaffe I Elliffe in X,
ordinata XR ful diametro AB del femicerchio
ADB dovrebb’ effere il quadrato di RX (3) uguale
al rettangolo ARB, ¢ quindi NM? uguale ad

- ) - 2

AB*,

(") Cor. Prop. VI,
(s} Prop. 35. EL 11T,
(3) L iitefla. .

e ee em O
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AB2, loccht ripugna alla prima parte. 7
Cid premeflo, dal centro C dell'Elliffe fi 1

tin ovunque il femidiametro CFD ; far} fem-

pre CE minore di CD, e maggiore di CF:

ciod ogni femidiametro dell’Ellifle farA minore

del femiaffe maggiore CB, e maggiore del fe.

miafle minore CM . E quindi il maffimo dia.

metrq ¢ I’afle maggiore, ¢ | minfiao n’ ¢ il

poore, C ,B.D.

PROP XV. TEOR.

- Nell Elliffe ABCD congiunti gli eftremi di
fue diamesrs conjugats QF , EG n' emergerd unFig42
parallelogrammo uguale alla metd del yesrangolo

. degli affi conjugari AC, BD,

Dim. Effenda 1 femidiametri QH , ed HE

.. refpcttivamente uguali ad HF , ed HG, ¢ I’ ’

angolo QHE uguale ad FHG, fard (1) QE
uguale ad FG, ¢ I’angolo GFQ uguale ad FQE:

dunque le due QE, ¢ GF faranno eziandio

tra {e parallele (2), ¢ la figura QEFG fard
un parallelogrammo, ' ,
‘Dagli eftremi A, ¢ B del femiaffe mag-g;g.4.

giore HA e del mioore HB, e dagli altri

Q ed E de'femidiametri conjugati HQ, HE
~ f tirino le tangenti AL, BL, QM, EM,
©. ¢he fi unifcan fra lo@,Gcome ne appare nella .

2 figu-

(1) Prop. 4. EL L '
(z) Prop. a8, ElL L
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fizura 43, e per Q e B fi diftendano le rette
XQY, ZBV paralicle a. BH,eQH ,ed in fine
i congiunga BQ. :
I} parallclogramme BXYH ¢ duplo del
triangolo QBH ; perciocche tali figure fono
infieme fulla ftefla bafe BH, e fra le medeli-
me paralide BH, XY: e dello fteflo triango.
lo QBH"n’2 ancor duplo I’ altro parallelogram.
mo QZVH, che ha feco la medefima bafe
HQ, ¢ fono entrambi rinchiufi nelle ftefle pa
rallele QH,ZV . Dunque faranno tra fe ugua.
li i parallelogrammi BXYH, QZVH, e con
cid dovran ferbare ugual ragione allo fteflo pa-
" rallelogrammo I4SH . Or i parallelogrammi
BXYH ed I6SH fono tra loro come (1) le
bafi HY ed HS, fu cui poggiano, vale a di-
re in duplicata ragione di HY ad HA(2). Ed
& ancora il parallelogrammo QZVH al mede-
fimo parallelogrammo I[4SH (3), come HV
bafe del primo ad HI bafe del fecondo, ciod
in duplicata (4) ragione di HV ad HE . Dunque
fard-ancora (5) HY :HA:: HV : HE | o fia (6)
il- parallelogrammo BXYH all’altro BLAH,
come il parallelogrammo QZVH al parallelo.
grammo QMEH , effendo refpettivamente eque-
alti fra loro ¢ quelli, ¢ quefti. Sicche cflen-
; / : dofi
" (1) Prop. 1. El. VI
() Prop. XII. Lib. 1
(3) Prop. 1. El VL
(¢ Pprop. X11. Lib. I

(s) Prop. 11. EL V, o
(6) Prop, 1 EL VI - ot "
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dofi moftrati uguali i parallelogrammi BXYH,
QZVH, anche gli altri due BLAH, QMEH
- dovranno effere tra fe uguali , e 'l farannopis ..,
» ancora i triangoli BAH, QHE metd di effi.
- Sicché prendendo i quadrupli di - quefti trian.
: goli n’emergerd il parallelogrammo ABCD u.
: guale all’altro QEFG . Ma il primo parallelo.
« grammo & metd del rettangolo degli afli LKRS:
dunque lo fard benanche I altro QEFG . C.B.D.

Cor, 1. Se fi compia da’diametri conjugae

. ti QF, EG il parallelogrammo MNOP, ¢ faci-

le a comprenderh, che i parallelogrammi LKRS,
MNOP fieno quadrupli refpettivamente de’ pae
rallelogrammi BLAH, QMEH : ¢ quindi doe
vran quelli pareggiarfi fra loro, come di quefti
~ fi ¢ quaflsi moftrato .

Cor. .. Dunque tutti i parallelogrammi ifcrite
ti in un Elliffe fono uguali fra loro: ¢’t fone
ben anche uguali quegli aliri , che vi fi circofcria
wono . .

Cor. I $i ordini ET ful femiafle minos__

re HB, ftara HT ad HB come HE ad HI, Fig43"
o come HV ad HE (t): ma nel progreflo del.

la prefente dimoftrazione fi & veduto ftarne

HY : HA : : HV : HE. Dunque fard ancora
HY:HA:;HT:HB.

Core V. Cirot fe dagli eftremi di due femi-
diametvi conjugati fi tirino due f[:mrordinate as
Jemialli 5 quefls ne faran drvifi proporgsomalmente .

W FProp. XIl,Lib, I,
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PROP XVI. TEOR.
Nel? Elliffe ARDQ la fomma de’ quadrati

Fig-47- dfg’i eff AD, RQ adegua’ls fomma de’ quadra.

# di due qualunque diametri conjugati GL , MP.

Dim. Si tirino da G ed M eftremi de’ fe
midiametri conjugati GC,MC le ordinate GB,
MN agli affi AD, RQ; fard (1) CA:CQ::

- CB:CN, e CA*:CQ*:: CB: CN?, ¢ quin-

di (z) CA2:CQ?:: AB.BD : RN.NQ. Ma
Ie poi CA2: CQ?:: AB.BD:GB? (3). Dun.

~ que fark ABD:GB::: ABD: RNQ, e con cid

GB:? uguale ad RNQ. -

Per fimil modo dimoftrafi MNZ uguale al
rettangolo ABD, . :

E poiché CG? & uguale a BC? con BG* (g}
e per la ftefla ragione CM? & anche uguale
CN? con NM?. Dunque la fomma de’quadrs
ti di CG, e di CM fard uguale alla fomma
di quefti quattro quadrati, BC*, BG>, CN?,
NM:z : ciot ( foftituendo a BG2, ed NM?i

" rettangoli RNQ, ABD ) a BC? ,RNQ, CN*,

ed ABD, o finalmente (5) ad AC* e CQ? (iinten-
dendofi unite infieme la prima grandezza colla
quarta , e la feconda-colla terza ), Or ea‘"dﬁ

(1) Cor. 1V. prop. prec,

(3) Prop. 19. El. V. e 5. El. H.
-(3) Cor. 2. Prop. I, Lib. LI,
(4) Prop. 47. El I.

(§) Prop. 5. EL k.

e A w e o o e
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il quadrate di €G col quadrato di CM ugua.
le al quadrato di AC col quadrato di CQ;
prendendo i quadrupli, faranno i due quadrati
de’diametri conjugati GL, PM infieme uguali
ai quadrati degli affi AD, RQ. C.B.D.

Cor. L Se il femiafle maggiore dell’ Ellif-
fe CB fi protragga oltre il vertice, tantoch? la
AD adegui CB; e poi defcritto fu di AD il
femicerchio ARD vi fi applichi dal punto A
una corda AR n¢ maggiore di AC, n¢ mino-
te di AB; effa corda potrd dinotare un [emidia-
metro deli’ Elliffe. E § ella fi prolunghi finche
arrivi alla DS tangente del femicircolo in D, e
fi unifcal’altra corda DR ; gueft’ altra fara il fuo
Jemidiametro conjugato , ed RS il femiparametro ,
Imperocche i due quadrati di AR e di RD fo.
no uguali al quadrato di AD (1), o di-CB,
o pure a’ quadrati di AC, e di AB. E quina
di in vigore di quefta propofizione effendo AR
un femidiametro dell’ Ellifle,, il {0 conjugato
dovrd effer I'altro DR, Ed eﬂcncgo tra fe fia
mili i triangoli ARD, DRS, -doved effcre
AR:RD::RD:RS (2), ¢ quindi RS fard-il
femiparametro di AR (3).

Cor. I1. E fe da’ punti A, e D s intendef.
fero applicate due cerde nel femicircolo refpete
tivamente uguali al femiafle minore, i cui

G 4 eftre-

(1) Prop. 3t. EL. I, e 47. EL L
(z) Cot. Prop. 8 EL VL.
(3> Cors Prop. V1L Libs IL.

Fig.44s
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cftremi cadano in N, ed M; I'arco NM far}
il luogo de’ diverfi femidiametri, di che n’e
fufcettibile I Elliffe . ~

Cor. 11I. Intanto fe I'arco NM i bifechi
in O, le corde AO, ed OD faranno tra (=
uguali. Dunque AO difegna la lunghezza di
quel femidiametro, che adegua il fuo conjuga-
to; e con ci0 ancora il fuo femiparametro. E
quindi i quadrati delle fue femiordinate dovran
pareggiare i rettangoli delle corrifpondenti afcil-
fe dell’ intero diametro (1).

Cor. IV. Dunque in ogni Elliffe vi @ fem-
pre un diametroy di cup ciafiuna [emiordinata &
media proporzionale tra le di lui parti , ch'effa
ne afcinde, Intanto la lunghezza, e la pofizio-
pe di quefto diametro potrd determinarfi dal
Coroll. prec. ,

Cor. V. Finalmente la retta MT ¢ la mi.
nima di quelle rette, che arreftandofi tra I’ ar-
co MN, e la tangente DS paffa per A; ficco-
me la maffima farebbe quell’ altra, che per N
fi conduce. Dunque I parametro dell’ offe mags
giore & il minimo , ¢ quello del minore ¢+ mafx
Simo . :

& .

: CAP.
(1) Prop. IX. Lib: IT.
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C Avp I
Delle Tangenti, e Secanti dell’ Elliffe .

PROP XVIL PROBL
Dato i} punto R fuori I Elliffe AMD' tirars

de una sangente . .

Coft. Si unifca il centro C della figuraFig.4s*
col punto R, e fi ritrovi CN terza propor-’
zionale dopo CR, ¢ CA. Per N diftendali la
retta Mm parallela alla tangente dell’ Elliffe in
A :e i unifcano le rette RM , Rm ; quefle faranno
le tangenti condotte dal punto date” [ulla fassopos

Jta Ellffe.
La dimoftrazione & chiara dalla Prop.XIL.

Cor. La retta CR, che unifce il centro
dell’ Ellifle col concorfo di due tangenti, do-
vl bifecare la corda diftefa pe contatti.

PROQP XVII TEOR
Se le due corde QA , FH dell Elliffe QHF

s* incontrino dentvo debla curva , o fuori di cffa jFig.a8.
s vettangoli FKH , QKA fi awran fra loro come © %9
i quadvati delle dwe tangenti MEE | NE parallels
ad effe corde . '

Rims
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Dim. §'intendano le tangenti, e le corde

prodotte infin che incontrino in G, Z, P, ¢
T i femidiametti CN, CM tirati pe’ contatti,
E poi per H ed A, ove le feganti tagliano la
curva, fi diftendano SHR, AL parallele alle
tangenti NE, ME . Sard (1) il triangolo PSH
uguale al corrifpondente quadrilinco NSRZ ;
ficch® unendovifi di comune il fottopofto trian-
golo SCR, dovrd rifultarne il trapezio PHRC
uguale al triangolo NCZ . E dimoftrandofi in
fimil modo, che Valtro trapezio LATC ags
goagli lo fteflo trianpolo NCZ, dovranno i
due trapezj PHRC, LATC efleie uguali fra
laro. Laonde prendendo la differenza di quefti
trapezj dal comun trapezio PKTC, dovrd re.
flarne il trapezio HKTR uguale al’altro PKAL,
Cid premeflo i triangoli fimili DHR
DKT fono in fra di loro come i quadrati de’
loro lati omologhi DH, DK: dunque fard la
differenza de’ triangoli, cio¢ il trapezio HKTR
al triangolo DKT'y come la differenza de’ qua-
drati di DH , ¢ di DK, val quanto dire {2)
il rettangolo FXH al quadrate diCK. Ma per
la fimiglianza de’ trisrgoli CKT, MEZ fta
DKT:MEZ::DK? : ME: . Dunque le tre grana
dezze HKTR , DKT , MEZ foro in ordinata -
ragione colle altre FKH, K2, ME2: onde

fard ex equo HKTR : MEZ :: FKH : ME2.
In fimil guifa dimoftiafi che il trapezio
PKAL

(1) Prop. VI. Lib. 1l
(1) Prop. 5., o 6. P.;l. 1I.
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PKAL ferbi al triangolo GNE fa medeﬁrﬁz
ragione del rettangolo QKA al quadrato di NE .
Per la qual cofa, effendo le due ragioni di
HKTR ad MEZ,. e di PKAL 2 GNE uguli
fra loro, perciocche il trapezio ¢ uguale al tra-
pezio , €’ triangolo sl triangolo; dovrd ezian-
dio il rettangolo FKH ferbare al, quadrato di
ME la fteffa ragiones che il rettangolo QKA
ticne al quadrato di NE . Onde fard permutan.
do FKH :QKA:: ME? : NE2, C.B.D,

Cor. I. Se le corde, che s interfecano
entro I'Elliffe,, paffino amendue pel dilei cen.
tro; effe faranno due diametri della . medefima
figura,ed i rettangoli de’loro fegmenti diveran.
no i quadrati delle metd de’medefimi diametri.
Dunque anche in queflo cafo debb’ effer vero,
che 1 quadrati di due femidiametri di un’ Ellif-
fe debbano aver fra loro la medefima ragione
de’ quadrati delle due tangenti parallele ad cffi

~ Cor. M. E quindi Je tangenti , che alv’
Elliffe conduconfi da uno fleflo pimto, non fone
uguals fwa loro , come avverafi nel cerchio , ma
wella vagion de’ [emidiametri pavalieli ad effe.

Cor. IIl. Or fe delle due corde, che fi
fegano fuori I'Elliffe, una diventi tangente,
fard in tal cafo i} quadvato di quefla tangents al
vestangolo della fegante intera nella parse | b &

fuori la curva | come il quadrate del femidiametre

parallelo alla iangente al quadrato del- femidiames
e parallelo alla fegamse, -
Gor,
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- Cor. IV, E fc la corda CA fia fegata dal.

le altre due FP, fp, che fono tra fe parallele;
Figas i rettangoli FMP, fmp i avranno fra loro

come gli altri due di AM in MC, ¢ di An

in mC., ,

¢ PROP XIX. TEOR.,

-Se il trapezio ABDC, qualunque ne fia la
Jua [pecie , fi srovi ifcristo in un’ Elliffe , ¢ da un
qualungue punto P del perimetro di quefta figura f
tivino ai lati di quello altrettante vette PM, PN,
PR, PQ forzo dati angoli; i vestangoli delle ves-
t¢ PR ¢ PQ, PM e PN, che cadono fu i basi
oppofti del trapezio, avran fempre fra lore ans
data vagions

La dimoftrazione di quefflo Teorema ¢ i.
dentica a quelia della Prop. X1, del I. Lib.;
onde di I3 pud attignerfi {cnza confufione.

PROP XX. TEOR.

’ Cadano da un punto A [ull Ellife GNE

Fig2t. Je dye tangenti AB, AC | e diffendafi per A la

rena AV paralicl “alla corda BC pe’consasti 3

ogné [egante AE menata all’ Eitifle dal punto A

dovrd veflar divifa armonicamente dalla curva, e

Walla corda fra’ consasts , cioé dovra effere EO : OD =2
EA:AD.

E conducendofi per S (punto medio della corda

. frda
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fra' contatti ) una: qualungue fegante ESV 5 ancor
queft’ altva dovra cffer divifa armonicamense dalla
ewrva, ¢ dalle due VA, ¢ BCy ciod dovrd effes
re ES:SL::EV:VL.

Le dimoftrazioni di quefto Teor., ¢ de-
gli altri due fev.'fon anche le ifteffe di quelle
della Prop. XIIL Lib. L. e delle XIV. e XV.

/  Cor. I Dunque fe dal punto A fi menino
al’ Elliffe GNE la tangente AC, ¢ la fegante
AE, che armonicamente in O fi divida; la ret-
ta CO, che pafla per quefto punto e 'pe’l come
tatto C ,dovrd paffare per lo contatto dell’altra
tangente AB.

Cor. 1I. E fe dal punto A cadano fu dele
I’ Elliffe le due feganti AE, AG, ed amendue
fi dividano in O, ¢ Q armonicamente ; la rete
ta QO dovra paffare pe' contatti delle tangentd
menate al’Elliffe dalla fteffo punto A .

PROP XXI. TEOR

Sia FG un qualunque diametro del)’ Elliffe
SBD, ¢ DK una fua femiordinata, e per I’ eftremo E

della [ottangente KE le fi conduca la parallels VE; Fig,23¢

do dico, che in quefla vetta debbafi visrovar [fem-
pre ik concorfo di duc tangenti twate” aghi ofiremi
i qualunqus éorda ASy cbe paffi per K.

" PRO.
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PROP, XXII. TEOR.

, e dal punto R cadano [ulla fastopofta Ellifs

. [e BAT Je due tangenti RF ,RG, ¢ le due fe

Fig2s. gawi RB, RT ; tirata la veita FG pe' contatsi,

¢ le alsye dwe AV , BT per,le fezions ; dovranme

quefle tre vatse o giacerfi sra lor parallele | o cona
wergere infieme gd un’ifleffo punto , '

€or. E fe dallo Refla punto R vi¢adano le
due tangenti RF, RG, ¢ la fola fegante RT;
la retta FG tra’ contatti o dovrd efler parallela
alle tangenti menate per T, ed V, o incon.
trarle in un’ ifteflo punto .

‘PROP XXIL TEOR

Nel Elliffe fe agli oftremi A, ¢ D di un

Fig.4s. gualungue diametra AD [fi tirino le tangensi AQ,

" DS, cbe ovunque me incontrino, wn altra taugente

laterale SQ 5 ol restangolo delle tangenti wersicali

DS, AQ fara fempre ngusle &l quadrato di CK
[Jemidiametro conjugato ad AD, -

Dim. Dal contatto M fi tirina a’(emidis
metri conjugati CA, CB le ordinate MN , ML,
e fi diftenda la tangente laterale SQ, finche ine
contri in R 1] diametro DA; {aranno le tre
rette (1) CN, CA, CR continuamente propor- .
zionali ; onde il quadrato della media €A d:i

v
(1) Prop. XII, Lib, II.
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vr} pareggiare i rettangolo dell'eftreme CN,
CR. Dunque la differenza del quadrato di CA
dal quadrato di CR dovrd uguagliare la diffee
renza del rettangoio RCN dallo fteflo quadrato
di CR; cioe (1) il rettangolo DRA dovrd efe
fere uguale ali’'altro CRN (2). E quindi le
rette RD, RC, RN, RA (3) dovranno effere
proporzionali. Ma le rette DS, CT, NM,
AQ a cagion de’triangnli fimih DRS, CRT,
INRM, ARQ fono proporzionali alle RD, RC,
RN, RA. Dungue fard ancora DS : CT : :
NM:AQ, e quindi il rettangolo di DSin AQ
fard uguale a quello (4) di CT in NM. Or il
rettangolo di CT in NM, o di CT in CL &
uguale al quadrato di CB, eflendo continua-
mente proporzionali (g) le tre rette CL, CB,
CT. Dunque anche il rettangolo di DS in AQ

. fard uguale al quadrato di CB femidiamectrq

sonjugato ad AD. C,B.D,

PROP XXIV, TEOR.

Pofte le medefime cofe della prop prec. il vets
#angolo SMQ delle parti della tamgewte laterale,
¢be rveftano fra il comatio, ¢ le tangenti wverticali,
adegua il quadrato del femidiametre CG paralielo
pd effa sangense laserale :

L Ed

"~ (1) Prop. 6. EL II.
(2) Prop. 2, EL 1L
(3) Prop. 16, EL VI,
(4) L' ifefla.

(5) Prop. XI1, Lib, I,
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: Ed all'ifteflo quadrato di CG Fé pure ugus.
Je il vettangolo TMR delle parti della tangents

baterale , che fono tra il contatto, e gl inconivi de

due [emidiametri conjugati CR, CT . '

Dim. Pare. 1. Le due ragioni di DS ad
SM, e di AQ a QM fono uguali fra loro, per-
ché uguali a quella di CB a CG (1). Dunque
la ragion, ch’emerge dalla loro compolizione, -
fard duplicata di una di-efle, o duplicata di
quella di CB a CG, ciod a.dire ftard DS . AQ:
SM.MQ:: CB2: CGz. Ma fi & qui fopra mo.
firato il rettangolo di DS in AQ uguale al
quadrato di CB: dunque all’ altro quadrato di
€G fard pure uguale il rettangolo di SM in MQ.

- Pars. FL 1] rettangolo RMT fta all’ altro
QMS in ragion compofta di RM ad MQ, ¢
di MT ad MS: ma di quefte due componenti
la prima ¢ uvguale a quella di RN ad NA, ¢
la feconda agguaglia queft’ altra di NC ad ND (2).
Dunque il rettangolo RMT ftard all’altro QMS
in ragion compofta di RN ad NA, e¢ di NC
ad ND, vale a dire (3) come il rettangolo
di RN in NC all’'altro di NA in ND. Or
quefti fono uguali fra loro (4): dunque fard il
rettangolo RMT uguale a QMS, o a GG*.

€C.B.D.
CAP.

(1) Cor. 2, Prop. XVIIL Lib, M,
(2) Prop. 2. EL VL

(3) Prop. 23. El VL

(4) Cor 3, Prop, XI Lib, M,
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D¢’ Fuochi dell’ Elliffe o

Ul non eccorre replicar le definizioni de’
Z_ fuochi y del punto di fublimita, e della linea
di fuolimita ; potendofi adottar quelie, che fa-
rono generalmente recate ne] Cap. IlI, della
Parab. defin. VII, ed VIIL Converrd aggiun-
gervi folamente, che in ogni Elliffe il para.
metro principale , ciot quello dell’ affe maggio-
re, n’ & fempre ‘})ih picciolo dell’affe minore :
imperoechd effendo I’ affe maggiere, il minore,
ed eflo parametro continuamente proporziona-
li (1); ficcome il fecondo termine di queflt’
analogia & fempre minore del primoy cosi del
~ fecondo ne fard anche minore il terzo. Dun.-
. _que fi potranno all’affe maggiore di un’Elliffe
applicare di qud, ¢ di 1 dal di lei centro ‘due
ordinate refpettivamente uguali al parametre
priacipale: ¢ quefte dovranno efsere equidiftan-
~ ti dallo fleflo centro (3) . Val quanto dire §
fuochi dell’ Elliffe [ferbano ugual difianza dab fuo
- ¢entre o - - :
Defin, X, L Eccentricitd dell’Elliffe & Ta di-
ftanza del-di lei centro da eiafcun de’fuochis _,
Cost dell’ Ellifle APB , i di cui faochi ™5
fieno F ed V, e’l centro C, fi dird CF, o
CV I’ Eccentricit} .
H I fuee
(3) Defin. VI Lib. 1. ‘
(2) DBim. Prop. V. Lib, 11’
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4 T fuochi Toglionfi dire Umbiichi, ‘e dagli
antichi Geometri fi chiamavano punils comps-
vasionis ,

PROP. XXV. TEOR,

La veita PF, che unifece un fuoco del)® Ellif.
Je con un’ efivemo dell’ affe minove , & uguale al
Jemiaffe maggiore. '

E P Eccentricité & media proporgionale tra
§l [emisffe maggiors , e la differenza di effo dal
[emiparametro principale, ’

Dim. Part. I, Effendo le tre rette AB,
PQ, AL continuamente proporzionali (1), il
faran ben anche le loro metd CA, CP, FM,
e quindi ftara CA?:CP?::CP>:FM?, Ma Ia
prima di quefte ragioni ¢ uguale' 3 quella di
AFB ad FM2 (2): dunque fark ancora AFB:
FM2::CP2; FM?, e percid AFB uguale 3
CP2 . Per la qual cofa, fe a quelte grandezze
aggiungafi di comune il quadrato di CF, ne
verr (3) CA? uguale ad FP2 (3): ¢ quindi CA
uguale ad FP,

Pap. 11, Si prenda PE uguale al femipa-
rametro principale 0 ad FM, e fi unifca CE;
{ard (5) PF :PC::PC:PE. Dunque i triango-

A . . ;v ?: h:

(1) Defin. VI. Lib. L o
(2) Cor. 1. n. 2, Prop, VIIL, Lib. I, -
(s) Prop. 5. EL H.

(¢) Prop. 47. EL L. . Co
(s) Per quel chey€ ¢ dette 1. Part.
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li FCP, CPE, che han proporzionali i lati °

intorno al comune angolo CPF, (1) dovranno
avere uguali gli altri angoli PCF, CEP: on-
de convien che CEP fia retto al par di FCF.
Il perche fard CE perpendicolare fu di PF,
¢ (2) I’ eccentricith CF media proporzionale
tra il femiafle FF, e tra FE differenza di efs
fo dal femiparametro principale. C.B,D.

Cor. 1. 1l rettangolo AFB 2 uguale al qua«
drato di CP femiafle minore. o
Cor, 1. Di piti fe prendafli per centro un’
eltremo dell’ affe minore e per intervallo un
femiafle ‘maggiore dell’ Elliffe ; il cerchio, che
quindi fi defcrive, fegnerd nell’afle i di lei fuo-

- chi. E quefto & un metodo agevoliffimo a ri«

trovari. :

Cor. 11I. Effendo il quadrato del cateto
CF differenza de’ quadrati dell’ipotenufa PF, e
dell’altro cateto CP; fard il" quadrato dell’ ece
centricit differenza  de’ quadrati del femiafle
maggiore , ¢ del minore. ' '

PRQP. XXV, TEOR.

Pofte le medefime co.'/e della prop. prec, [e

ad un guslunque punto M del perimetro elliftico 1851

MRS conducafi la tangente MP | la normale MO,
¢ la femiordinata all affe MIN ; 10 dico che I ec-
" H a2 cene
(1) Prop. 6. El VI, ’
(z) Prop. o. El, VI, .
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centricitd CF fia media proporzionale tra CP | o
CO, ciod tra V afciffa dal centro accrefeiuta della
ﬁmangente, ¢ tra la medef ima afajﬁ: d:mmmm del-
la funnormale .

Dim. CN fla ad NO, come SR ad RQ(:),
o-come CR? a CT? (2). Dunque fark con«
vertendo CN:CO::CR?: CR?¥ — CTz. O¢
CRz — CT2 ¢ uguale a CF2(3), ed & poi la
ragione di CN a CO I iftefla di ‘quella di
PCN a PCO (4). Dunque farh PCN: PCO::
CR>:CF?: ¢ qumdl ‘come PCN’ & uguale
a CR2? (5), cosi dovrh effere PCO uguale
a CF2, ¢ CF medxa pmporzwnalc tra PC,
¢ CO C.B.D." K

PROP XXVIL TEOR.

Po/}e le medefime cofe della prop. prec. fe dah
fuocb: , ed V fi tivino ‘al punto M del contat-
to i dye rami FM, VM ; gli angoi VME ,
FMP, cb¢ffi [ormano iolla tangeme PE, farmmq
tra je ugual: .

Dim, Sulla medefma tangente (i caling
da’ fuochi F,edV le perpendlcolart FL , VG,
¢ fi tiri la normale MO fark (per lo paralle-

lifmo

(1) Prop. X. Lib. IL
_ (z) Cor 1, n. 2. Prop. VIH. Lib. 1,
(3) Cor. 3. Prop. prec.
(4) Prop. 1. El. VL
(52 Cor. Prop. 1V. Lib, II,
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Hifmo delle rette FL, OM, VG ) come VO
ad FO, cosi MG ad ML. »
E poiche (1) ftaCO: CF:: CF:CP; pren.
dendo la fomma degli antecedenti alla fomma
de’ confeguenti , come la differenza di quelli (a)
alla differenza di-quefti , avraffi VO: VP :: OF:FP,
e permutanido VO:OF :: VP:FP. Ma la pri-
" ma 'di ‘quefte ragioni fi & dimoftrato uguagliac
quella &i MG ad LM: e la feconda pe’trians
. goli fimili VPG, FPL @& uguale alla ragione

di VG ad FL . Dunque fara MG : LM :: VG :FL.
11 perche i due triangoli VMG, FML aven-
~ do le ‘tondiziodi della VII. El. VI. dovranno
avere uguali gli angoli VMG, FML. C.B.D.

. Cor. I. 'Si meni VE parallela al ramo FM}
farh I'angolo VEM interno di cotefte paralicle
uguale all’ efterno FMP, ovvero ad VME, cui
fi & moftrata uguale effo FMP. Laonde eflendo
i due angoli VEM ,VME tra {e uguali, il trie
angolo MVE farh ifofcele (2), ¢ la perpendi-
colare VG. dovra bifecar la bafe ME (3).

.« Cor. II. Si unifca la retta CG, faranno
tra fe uguali non meno le rette EG, ¢ GM,
«<he le altre VC, e CF. Dunque la retta CG
dovid cffer ‘parallela alle due FM, ed VE.

H 3 Cor.
(1) Prop. prec. '

(#) WQuefta maniera compendiofa di atgomenrare in

- propotzione nalce dall’ unire inficme la 12., ¢ la 19, del
V. degli EL :

() Prop. 6. EL I
(3) Prop, 26. EL I,
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Cor, II. Ciot fe da in faeco dell’ Elliffe
fi meni la perpendicolare fu di una di lei tangen-
te, e fi unifia il centro della figura col punto &
incidenza ; cotefta vetta dovrd effer paralicla al ra.
mo tirato al contatto dall’ altvo fuoco .

Cor. IV. E viceverfa fe dal centro C con.
ducafi CG parallela al vamo FM che paffa pe’l
contatto M, ¢ poi fi wunifca I altro fuoco V col
punto G concorfo della parallela, e della sangen-
te ; la congiunta NG dovrd infifbere perpendicolare
mente [ulla tangente ME,

PROP. XXVIII. TEOR..

Il vettangolo de’ rami VM ed MF , che fi
Yonducono da’ fuochi allo feffo punto M del perimstro
ellistico , & uguale al quadvato del femidiametro CB
conjugato a quello, che paffla per M.

Dim, Si tirino i femiaffi conjugati CS,
CT, e f{i protraggano infino alla tangente QM.
Si meni CL parallela al ramo VM, e fi uni.
fea FL: fard (1) FL perpendicolare ad ML.

[ due triangoli rettangoli FLG, QCG
avendo I'angolo acuto G di comune fono equi.
angoli, e fimili fra loro: ficcht ftarty GF a
GQ, come GL a GC. Ma GL fta a GC
come GM a GV ( per effere fimili i triango-
i CGL, VGM ). Dunque fark GF : GQ : :
GM;

\

(1) Cor. 4. Prop. prec.
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GM:GV. 1l perché avendo queftialtri triangoli
GMV, GQF le condizioni della 6. El. VI,
avranno uguali gli angoli GVM, GQF. Ma
fi fon moftrati. uguali (1) gli angoli GMV,
QMEF : dunque i due triangoli GVM, FQM fa.
ranno altrest equiangoli, e fimili fra loro. Pet

. Ja qual cofa dovendo [tare GM:MV::MF: MQ,

il rettangolo delle medie MV, ed MF dovr
pareggiar quello dell’ eltreme GM ed MQ, ciod
a dire il quadrato di CB (2). C.B.D.

PROP XXIX. TEOR

. Pofe le medefime cofe della prop. prec. la
Jomma de’vami FM, ed VM & sugude alfaffe
maggiore AS.

Dim. Si cali MR perpendicolare fudi FV,
fark (3) FM? uguale ad FR2 con RM? , ed MV2
uguale ad VR? con RM? , Dunque la fomma de’
quadrati di FM, e di MV far} uguale ad VR2,
ad FR2, ed a 2RM2. Or la fomma dc’quadrati
di VR, e di RF & uguale (4)a 2CF2 con 2CR? .
Dunque i quadrati di FM, ¢ di VM faranno
uguali a 2CF2 con 2CR2 ¢ 2RM?, o fia a
2CF2 con 2CM2 (5). E quindi fe ad FM?, ed

. , H 4 - - YMe

(1) Prop. XXVH, Lib. II
(s) Prop. XXIV. Lib, II.
(3) Prop. 47. El. L.

(4,) pl’OP. % El 11

(5) Prop. 47 KL L
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VM aggiungafi 2FMV, ed 3lla fomma di oCF: e
di 3CM: fi ponga 2CB2 , ch% ugvalea 2FMV (1)
ne verranno i due quadrati di FM, ¢ di VM
col doppio rettangolo di FM in MU, ciot il
quadrato delle due FM ¢d MV come una fola
retta(2), uguali a 2CF2 s32CM? jeda 2CB2,

r i doppj quadrati de’ femidiametri conjugati
CM, ¢ CB foro vguali doppj quadrati de’
femiafli conjugati Ca 5 €T (3). Sicche il qua.
drato di FM+MV f31) uguale a 2€AZ con
2CT>, e con 2CF: y ciod a dire a 2CA2 con
2CA2: impetciocche 2CT: e aCF2 fono (4§
vguali a 2CAz, E quindi il quadrato di
FM+MV fard uguale a 4CA%, ed FM4+MV

adeguerd 2CA , ciot I' affe maggiore SA
C.B.D. _ _

Cor. I. Dungue in ogni triargolo yettilineo VMF
$ quadrati de'lati VM ed MF fono dupli de’qua.
‘drati della Jemibafe VC | ¢ della CM, che unifce
i punto medio delln bafe coll angolo wvevticale M.,

Cor. 1. Conducanfi dal centro €, e dal

Figst fuoco U le rette CG, VE parallele al ramo
- "FM; fard VE ad oG, come VM ad Mo, o

come UF ad FCj ciot a dire la retta VE, o
la fua uguale (5) VM fard dupla di oG. E
perchd a cagion de’triangoli fimili FVM,CXd
k ]
(1) Prop. XXVIIL, Lib, 1L
(2) Prop. 4. EL M, .
(3) Prop. xVI. Lib, 1I.*
(4) Prop. XXV. Lib. II.
(5) €or. 1. Prop. XxxVIi, Lib. M. .
/
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#: FM a Go come UF ad UG, ciod come 2
ad 1; fard bemanche FM doppia di Co: e
quindi li due rami VM, ed MF faranno dupli
~delle due rette Go, e Co, o dell’intera CG.

Cor. I1I. Dunque fe dal centro dell’Ellifs
fe fi meni la parallela ad un ramo, e fi proe
Junghi finche incontri la tangente condotta pee
Y cfiremo di effo; tal retta dovrd effere quanto
il fomiafle maggiore. ‘ .

Cor. IV. Dal fuoco V fi cali VG perpene
dicolare alla ‘medefima tangente ME, e fi uni-
fca CG; quelta retta fard parailela al ramo (1)
FM; e quindi (2) ugnale al femiaffe maggiore.
~, Cor. V. Dungue fe all’ cfiremo di un rame
dell Ellife conducafi la tangenie , e dall alsyo fuoe
Yo vi [fi cali la perpendicolave ; la pavallela sirats
od effo vamio dal centro infino” alla tangente fard
uguale ‘al femiaffe maggiore ¢ pafferd per quel
punto, ove la perpendicolare Vncontra la tangtns
te. 11. La vetta tsrata dal cemtro a queflo pine
to fard paralleda ol vamo, ed uguale al [emis
affc maggiore. I, E finalmente sirandofi dab
centrd fulla tangemte wna vetta ugmale al femiaffe
maggiore , ella dovra cffer parallels ad un 4 rau
mi condosti al punto del contatto , e paffera per
¥ incidenza della  perpendicolare calata fulla tan-
geme dell’ altro fuoco .

Cor. VI Si meni per 1o centro C dell’El

difle 1a retta rCs parallela alla tangente LG,

farane

(1) Cor, 111, Prop. XXVII Lib, II
{z) Cor. prec.

PRI O 5 aatevar e
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faranno i due angoli Mre, Msr refpettivamente
uguali ai loro alterni +MG, tML: e quindi
ficcome quefti fi moftrarono tra fe uguali (1);
cost il dovranno effere anche gli altri Mre,
Mir, e con cid Ms uguale ad Mr. Ma a ca.
gion del parallelogrammo M:CG la retta M
& uguale a CG: dunque ancora CG fard ugua
Jg ad Mr. S

Cor. VL. Dunque [z per Jo centro dell’ Ellif.
fe [i tivi la pavallels ad una qualungue sangente

di quefta curva, ¢ fi difténda finché me incontri i

gami menati al contatto ; le parti de’ vami | cb' ¢l
la ne afcinde wverfo il comtatto, [aranno vefpestivde

* mente uguali al femiafle maggiore .

Fi‘nf 30

PROP. XXX. TEOR

Se ad un qualungue punto M dell’ Elliffe
BMR conducanfi s} vamo FM, la tangente MA ,
¢ la normale MN | ¢ dab punto N, ove la nors
male incontra Vaffe | fi cali NE perpendicolare

Jub medefimo vamo ; la' perte ME di c[fo rame ,

b8 werfo il contatto, fard [empre uguale al fe
miparamesro principale .

Dim. S ordini all’affe la retta ML, ¢

dal centro C dell’ Elliffe fi tirino le rette CG,

CP, CS refpettivamente parallele ad MN ,
ML, MF. o
E poichd nel triangolo tettangolo NEM

N i due

(1) Prop, XXV1L Lib. EL
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1
§ due angoli acuti MNE,NME fanno un "?‘
to, effi dovranno adeguar I'angolo NMA, che
fi & fuppolto retto, e com cid le di lui parti
NME, EMA: onde tolto il comune angole
NMF, dovrd rimanervi ’angolo ENM uguale
ad EMA, o a GSA, che gli & uguale (1).
Sicche i due triangoli rettantgoli NEM, CGS
faranno equiangoli, e fimili fra loro. '

Similmente i due angoli acuti GCP ,
GPC del triangolo rettangolo CGP fono ugua-
li ad un retto, e con cid all’angolo NMA,
ch’® retto, o alle fue parti NML, LMA. E
quindi tolti gli angoli CPG, LMA , che fono
uguali (2), dovrd rimanervi I’ angolo GCP
uguale ad NML, e’l triangolo rettangolo CGP.
far fimile all’altro NLM.

Or dalla fimiglianza de’ primi triangoli
NEM, CGS ne vien che fia ME: MN:: CG:CS:
e per lafimilitudine degli altri due NLM, CGP
dee ftare MN: ML :: CP:CG: dunque per u-
guaglianza perturbata dovrd eflere ME : ML ::
CP:CS, e quindi il rettangolo di ME in CS
fard uguale al rettangolo di ML o della fua vguale
C: in CP. Ma queflo rettangolo & pguale al quas
drato del femiaffe conjugato CR (3), o al rettana
golo del femiafle maggiore CB nel femipara.
mectro principale (4) . Danque anche jl rettan.

golo

(x) Prop. 29. EL L

(2) Per 1iftella.

(3) Prop. XM, Lib. kI,

(4) Cor. 1. Prop. VII. Lib. 1I.
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golo di CS in ME far)-uiguale al rettangolo df
CB nel femiparametro principale. E quindi efi
fendo (1) CS uguale a €B femiafle maggicre;
anche ME dovrd uguagliare il femiparametrd
principale. C.B.D.

__ Cor. I Effendofi dimoftrato effere ME : MN ::
CG:CS, fark il rettangolo di MN in CG u.
guale all’altro di ME in CS, o ( come fi @&
qu} fopra conchiufo ) al yuadrato del femialle
minore CR . . )

~ Cor. IL Dunque il. vettangolo fatro Hallx
normale MN uella retta CG, che dal centro delf
Elliffe conducefi perpendicolare fulla sangente MS |
Jars di una coftante grandegza , ciod Jempre uguat
le al quadrato del femiaffe minore.

PROB. XXXL TEOR.
Nelb ENiff: MBR; [¢ da'fuochi F ed V £

Fig.s4. abbaffino FL ed VD perpendicolari [u di una qua.

lunque tangente DP , e [i tirino al punto del con
satto § vami FM, MV ; il reitangolo delle pere
pevdicolari fara [empre ugwale al quadrato del feu
miaffe minore CR . | .

E'l vestangolo de’ yami FM, ed MV [eibérd
al quadrato della normile MN Iln toflante vagiene
deld affe maggiore al di lui paramesro .

Dim. Part. I Si unifcano le rette CL ,e CD,
e la

(1) Cor. III Prop. prec.

/
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ela €L fi protragga finchd incontri DV in F 3
faranno le rette CL, ¢ CD refpettivamente
uguali a GB, e CA (1). Di pilt avendo i due
triangoli equiangoli FCL, ed VCT uguali i
lati CF, CV (2}, dovranno avere(3) gli altri
lati CL ed FL refpettivamente. uguali a CT
¢ TV. Dunque un cerchio, che fi defcrive col

~¢gentro C intervallo CB, dovrd paffare pe’puns
ti L, D, A, T. ' : N
Cid fuppofto il rettangolo di FL in VD
¢ lo fteffo, che 1'altro di TV in VD. Dun.
que ficcome quefto rettangolo & uguale a quel-
lo di BV in VA (3), cia® a dire al quadratp
- di CR (5); cosi il rettangola delle perpéndis
colari FL, ed VD dovrh effere uguale al qua-
drato del femiaffe minore CR. L
"' Part. II. Si cali NE perpendicolare ful
ramo FM, fard ( come fi ¢ veduto ne¢l prin-
cipio della dimoftrazione antecedente ) I an-
golo FML uguale ad ENM, ¢ quindi il tri-
angolo rettangolo FLM fimile all’ altro NEM .
" Ma (6) al triangolo FLM ¢ anche fimile VMD.
Dunque il triangolo VDM fard fimile allo ftef-
{o NEM:, H perche dalla fimilitudine de’ primi
dovrd ,feguime , che ftia FM:FL:: NM:ME,
e per la fimilitudine. de’ fecondi dee ftare VM
¥D;::NM : ME. Sicchd (7) il rettangolo di
. ‘ “e DK A £

¢(s) Cor. 3. Prop. XX1X. Lib. Il e
(a)- Prircip. Cap. I, ~~ ~ " (3) Prop, 26. EL L
(4) Prop. 35. EL III '
§) Cor. 1. Prop. XXYV. Lib. H, : o
(¢) Dim. Prop. XXVH. Lib.IL (7) Cor 3. Lemm, I
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FM in VM dovrd flare al rettangele di FL in
VD, o al quadrato di CR, che gli & ugua.
Je (l), come il quadrato di NM al quadra.
to di ME. Onde fard permutando FM.MV:
NM:? ::CR? : ME2. Ma fta CR? ad ME® co.
me (2) I'affe maggiore al fuo parametro: dun.
que fard eziandio il rettangolo de’rami FM
ed MV al quadrato della normale MN, come
l'aﬂ'e maggiore a] fuo parametro, C.B.D,

Cor. I E fark benanche F M.MV ad MN?2 co»
me BC2a CRz.

Cor. I, Se all'Ellifle BMA § circofcriva il
cerchio BLDA, e la fua circonferenza incon.
tri in L, ¢ D. una qualunque . tangente dell'
Elliffe 5 le perpendicolari LF, DV clevate da'
medeimi punti fulla tangente fegneranno nell
tﬂ'c maggxorc i fuoclu della fezione.

PRO P. XXXII. TEOR.

: Sm FM una ]'emmdmam ali’ affe AQ ’
 pafi per wn de’ fuochi dell’ Elliffe , ed o jm
eftremo M i mens la tangente MD ; ogni rame
FR fard ugualc alla femiordinata N . .y Che cone
ducsfi ali’affe peh fue eﬂmno, ¢ /' c/hmh fino dn
la tangemse.

Dim. La t&nggn_te BN incontri in. S B’ lq
i ¢

(8

(1) Part,
. g2 . Cony :. Pxop. VHI, Lib M,
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,” il femiafle minore €K, fard CT uguale ad

a2y
B le tangenti QS, AB tirate ai - vertici dell’
afle maggiore ; farh la ragione dl QD a DA
uguale a quclla di QS a BA pe’ tmngoh fia
mili QDS, ADB: e la ftefla ragione di QD
a DA fard ben anche uguale a quella di QF
ad FA (1), Dunque farh (z) QS:AB:: QF :FA,
e quindi QS.AB: AB2:: QF .FA :FA? (3)
Ma i rettangoli di QS in AB, ¢ di QF in
FA fono uguali fra loro, perch¢ tanto quels
lo (4), che queﬂo (s) ¢ uguale al quadrate
del femiaffe minore CK . Dunque fard pur
anche AB® uguale ad FA?, ed AB ugualc
ad FA.
Or poich? il rettangolo di LN in. RN Ra
al quadrato di NM (6), come il quadrate di
AB, o della fua uguale AF a quello di BM;
e fta po; AF2 a BM?, come FP2 ad NMz,
perche le rette AF , e "BM fono proporuonah
ad FP ed NM (7) Sard LNR:NM2::FP2
NM: (8); e quindi LNR uguale ad FP2 ., Dun.
que aggmngendoﬁ di comune PR? 4 fary PN2 (9)

uguale ad FR? (xo) > € PN ugualc ad FR,

€C.B.D, e
Cor. 1. E diftendendofi in fino ana tangcn-

FK,
{1) - Prop. XV, Lib. H. (2) Prop. 1. EL
(3) Prop- 1. ELVI, (4) Prop. xXIV. be H.
(§) Cor. 1. Prop. xxV. Lib 1. v
(¢) Cor m. Prop XVIiilL Lib. M.
{7) Prop. 2, El, VL (8) Proy. 1. El V.
@) Psop. 6. El 11, ». .fr0) Prop, ﬂ El l.
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FK, ciot al femiaffe maggiore AC (1):

€or. IT. Ovanque fi tiri la tangente late.
rale BS, fempre il rettangolo di QS in AB
fard uguale. al' quadrato det femiaffe minore
CK (2), ciot a dire al rettangolo AFQ (3) «

Sicch? per I" uguaglianza di quefti rettangoli
dovid flare QS:QF :: AF: AB.

Cor. Lfl. Di pihi triangoli rettangoli FQS,
FAB faranno fimili fra loro (4): onde I’ ango-
Jo QFS i) uguale ad FBA, ¢ con cid i dae
QFS, AFB ugmli ad ABF, ed AFB, cio&
ad un retto. Sicch? I'angolo BFS convien che
fia retto.

- Cors IV, Ciok fe da un fusco dell Elliffe f&
tirino duc retse ai concorfi di una tangente Interaa
Ue colle tangenti- menate &" versici dell affe : 1 ana
golo , cbe quelle comprsndono 5 fempre fard vetto .

PROP XXXIL TEOR.

)  Ogni vamo FR. fla ‘ala. perpendicolare RG,
F&55-cbe dab fuo eftremo fi'caba’ fuila DG linea dellg
Jublimiid , come P cccenericitd al femiaffe .-

Dim. Si .fupp;mga qongegvn/,a_ta. la figura 5'5\.'
come nella prop. prec. Le rette FR ed RG
“fono refpettivamente uguali a PN ¢ PD (5):

(1) Prop; XXV. Lib.‘l'!,f'_

, () Prop. XXIV. Lib, H,
" (3) "Cor. 1. Prop. XxV. Lib, JL. -
- (4) Prop, 6 K, VI, . (§) - Prop. prec. -
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dunque fard FR:RG :: PN: PD'. Ma pe’trie
angoli fimili PDN, CDI fta PN a PD, come
Cl, o la fua uguale CA (1) a CD: e CAfRa
a CD, come CF a CA (2). Dunque ftard ben
anche FR:RG::CF:GCA. C.B.D. :

Cor. I Effendo pe’ triangoli fimili DAB,
DCI la retta DA ad AB, come DC a CI;
fara pure DA:AB::CA :CF.

Cor. Il. Ed & poi, come pud trarfi dalla
defin, VIIL del L Lib, e dalla Prop. XII, del
M., CD:CA::CA :CF,.

PROP XXXIV. TEOR.

Se agli eftremi de’yami FR , FS conducan. Fig.o8.
Jfi le sangensi RT, ST ; la seta FT, che uni.
Jee il fuoco F col concorfo T dr quefte tangen..
tiy bifecbers Fangolo RFS comprefo da’ medefimi
yami .

La dimoftrizione  di quefto Teorema &
quell’ifteflay che fu recata alla Prop. XXII.
Lib. I, : '

Cor. 1. Che fe i rami FP, FQ giacciano

a dirittura , ed agli eftremi di effi £ tirino

le tangenti PN, QN, che fi unifcano in N ;

I k

2!) Cor. 111. Prop. XXIX. Lib. II. -
2) Prop. XIl. Lib. 1L
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las retta: NI _dovrd nclinarfi ugualmente fully
corda PQ, ¢ quindi efferle perpendicolare ,

~ Cor. JL Dunque fe agli eftrems di una cox.
ds, che atvaverfi an fusco dell Elliffe, fi meni,
wo due tangenti; il coucarfo di quefle dovrd tra
warfi volla linea di fublimitd. E poi dovrd infj.
flere perpendicolarmente. fulls medefima corda quel.
la vestay che umfee it concorfa di effe tangenti colt
Weffa fuoco ¢ T

c. A P . * IVQ
Delle Dimenfioni dell Elliffe |

PROP XXXV. TEOR R

Fig.s6. I circolo AEBG , che fi deferive full’ affe
rhaggiore dell’Elliffe ADBF, fla alla medefima El-
liffe o come it di lei affe maggiore AB al wino.
ge DF. . .

E wolgendofi con perferts tg'volaginne tanto il
[femicerchio AQB , che la femicllsiffe AKB sutorne
allo fieffe affe AB ; la sfera ¢ lo Sferoide, che

- me [on generati ,. faran fra loro ceme il quadrats
dell affe maggiors al guadrata del mingre ,

. Dim. Pant. I. L’ affe maggiore della pros
pofta Elliffe {i divida nelle parti uguali CH ,
HI,
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HI , &e. qualunque ne fia la grandezza di ciae
{cheduna, ¢ pei punti delle divifioni fi tirino
1e femiordinate al circolo HQ, IO, &ec. far il
quadrato di ogni femierdinata QH dello - fteflo
circolo uguale ol retrangola AHB (1): ¢ quins
di ficcome quefto rettangole fta a KH?, cq-
me | affe maggiore al fuo parametro, o co-
me BA? a DF2 (2) ; dovrd effere eziandio
QH2:KH#:: AB? : DF?, econcio QH:KH::
AB:DF. Or fe da’ punti Q, ¢ K fi abbaffing
QR ¢ KL perpendicolari fu di EC; i dus

" rettangoli RQHC, LKHC, che fono iferitti
. nel femicircolo, e nella femielliffe, faran fra

loro come QH aKH (3), Dunque effi dovranne
effere ancora nella ragione dell’afle magoiore al
minore, E continuando a quefto modo un tal
difcorfo per gli altri rettangoli; potrd conchiw
derfi , che tutti i rettangoli ifcritti nel femicircolo
fliano a tuttii corrifpondenti rettangali iferitti
nella femiellifle, come dell’ Elliffe I'affe maggiore
n’¢&al minore [4]. Per la qual cofa fe tanto quel-
1i, che quefti fi facciano refpettivamente terminare
nel femicircolo, e nella femielliffe § fard pur ve-
ro, che ftia il femicerchio AQB alla femielliffe
AKB, e con c1d I'intero cerchio AEBG all' Elliffe
AKBF, come I'affe maggiore al minore (5)-
B 2 Part.
5
1) e ik T

‘;g 1’)rop. 1. Kl VI.

4) Vrop. 12 Ef V.
%s) Lemm, 11,



Y38
3 Part, I T cilindri poi, che fi vengeno a
generare da’rettangoli RQHC, LKHC, nel vols
-gerfi che fanno il femicerchio e la femielliffe
satorno all'affe AB, fono fra loro come i
cerchi de'raggi QH, KH, o come i quadrati
di quefte rette QH, ¢ KH ; imperciocchd fon
effi della medefima altezza CH . Dunque i me-
defimi cilindri faranno eziandio come i qua.
drati di AB, ¢ di DF, E cid fempre dimo-
firandofi, fard pe*Lemmi I,, e H. tutta la sfe-
ra all'intero Sferoide, cui la fi circofcrive, coe
me il quadrato di AB al quadrato di DF,
G.B.D, :

Cor. 1. Effendo DF ad AB come DF,AB
ad ABz (1); fard I Elliffe al circolo, che lc fi
circofcrive, come DF. AR ad AB?: ¢ permu.
tando la medefima Elliffe flark al rettangole
de’fuoi affi DF ed AB, come il civcolo AEBG

ad AB:. , -
Cor. Il. Ed effendo coftante la feconda di

quefte due ragioni, il fark ben anche la pri-
ma . Dunque & ENiffi fono come & ressangoli de*
loro affi conjugats , .

Cor. ITl. Di pid fe I'affe maggiore di un’
Elliffle i chiami R, ¢’} minore r, ¢ fia la ra.
gione del circolo al quadrato circofcritto ugus.
le a quella di 100000 a 127324, come i &
titrovato per approflimazianc 3 /'aja della mene

004~




s = s eeomm . s e -

33

o 25000 '
wwoars Elliffe for3 ——-— RXr; ciod meno,
s 31831
che -« del rettangolo degli affi.

3 . :
~ Cor. IV. Ogni Elliffe , da cid che fi & detto,
fta al cerchio circofcritto, ciod che ha I affe mag-
giore per diarietio , tome il rettanigolo degli affi
conjugati al quadrato dell’ affe maggiore . Or
¢otcfto cerchio fta a quéll’altro , che s'ifcrives
yebbe nell' Elliffe , 0 che avrebbe 1’ affe minore
per diametro, tome il quadrato dell’ affe mag=
giore al quadrato del minore. Dunque per ue
guaglianza ordinata ftard I Elliffe al cerchio,
<he le Sifcrive, ¢ome i rertangolo degli afft

conjugati al quadrate dell’affe minore, o come

T affe maggiore al minore (1).

Con V.. E volgenddli intorno alf affe mi-
note tanto I Elliffe, che il circolo in effa ifcrite
10+ -1’ Ellittside generato dall’Elliffe ftard alla
'sfera, che vi genera il cerchio, come il qua.
drato dell’ affe maggiore al quadriate de¢l mino.
re. Qual cofa pud dimoftrarfi come la feconda
parte del prefente Teorema.

Cor. V1. Da cid fi vede chisramente che la
quadratura dell’ Ellifle dipenda dalla quadratu.
ra del circolo; e che dalla cubatars della sfera
quela dello Sferoide e dell’ Ellittoide fi derivi .

~ Cor. VI Di pit il fegmento sferico di QAH
fard al corrifpondente fqlgmc;ntq sferoidale gene-

(l) L’ iM‘ .

‘e
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raito da KAH, come # quadrato dell’affe mag.
~ giore al ‘quadrato del minore, o come I affe
maggiore al fuo parametro.

PROP, XYXVL TEOR.

, Pofte le medefime cofe della prop. prec fe I

Figs7.affe maggiore AB diftendafi , tamsochd BT adegui
un femiaffe; il fegmenty dello Sfiroide  genevato
da ACP flard al cono, che ha per alterza TP
e per bafe il circolo .deb raggio PA , come. il pa.
vameiro all’ affc . © o

- Dim; Nel circole ANBL circofcritte all’
- Elliffe fi tirino 1 raggi OL , ON, ¢ .fi con.
giungano le corde AL, LB: e poi fi concepi-
fca 11 femicerehio ALB con perfetta riveluzio.
‘ne- aggirarfi intorno ad AB. :
-« K poich¥ il rettangolo BAO- & uguale ai
‘du¢ quadrati di BO-¢ di OA, ¢l rettangolo BPO
adegud il -quadrato di. PO infieme cof rettangolo
. BOP (1) ovvero AOP; fard la differenza de’due
rettangoli BAO , BPO uguale alls differenza de'
guadratt di: BO e di OP, ed alla differenza
del quadrate di AO e del rettangolo di AOin
OP. Or la pritma differenza ¢ uguale al rettan.
golo BPA (3), ¢ la feconda al rettangolo di OA
in AP, o di BT in AP (3). Dunque la dif-
fefeiza de” mentovati rettangoli BAO , BPO. fard
¢ ugua«
(1) Prop. 3+ FL 1L

2) Prop. 5. ¥l 1L,
G} Prop. 5 EL I
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ugule ai due-rettangoll di BP ia PA, e'di

TB in PA, ciot (1) al rettangolo di TP in
A

Cid pofto, il fettore sferico LANO, ave
vegnachd ‘ugle a quel cono, che ha per ale
Yezza il raggio OA ¢ per bafe il circolodi AL,
Ra al fottopofto .cono LON in ragion compofta
di OA ad OP, e del circolo di LA al cirs
colo di LP. Ma petrrangoli Gmili ABL , APL,
fta AB:BL:: AL:LP: onde ficcome la ragio=
me di AB a BP ¢ duplivata di quells di BA
o BL ( eflendo continamente prdporzionali
le rette AB, BL, BP ), cost fard benanche
duplicata dell altra di AL ad LP, ¢ quindi fard
uguale alls ragione del circolo di LA sl circolo
di LP. Dunque il fettore sferico LANO ftard al
‘cono LON in ragion compofta di OA ad OP,
© di BA a BP, ciot come il rettangolo BAQ
all’altro BPO (2) . E fard poi dividendo il
Tegmento sferico LAN. al fottopoflo cano LON,
xome la differenza de’ rettangoli BAO, BPO ,
ciod come il rettangolo " TPA (3) al rettango.
{o BPO. Ma il cono, che ha PT per altezza,

e per bafe il.circoto del ragsio PA, fta al-

medelimo cono LON, come TP a PO, e co-
fie PA2 a PL2, E quefta ragione di PA? a
PL2 ¢ uguale a quella di AP a PB, per effce
te le tre rette AP, PL, e PB continuamente
proporzionali (4). Bunque foftituendo quefta
. X 1 4 . Qe
{;’)’ Gk b e et . (=) Prop. 23. El. Vi
4) Prop. 13. EL VL ¢ defin, 1o EL V.

“‘c ,‘- ».
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“ragione in luogo dell’altra di PAza PL?; a-.
vraffi il cono, che ha PT per altezza e -per
bafe il circolo di PA al conro LON., come TP
a. PO, ¢ come AP a PB, cio2 come il rettane
golo TPA all’altro B~O (1] . Sicche il fegmento
sferico LAN ferbando al fottopolto cono LON
quella medefima ragione che gli ferba quel-
I' altro cono che ha per altezca TP e per
bafe il circolo di PA, fard quefto cono uguale
a quel fegmento sferico. Laonde ficcome il

. fegmento sferoidale generato. da PAC fta al
corrifpondente [egmento sferico generato da APN,
come il parametro dell’ affe maggiore allo ftef-
fo affe (2); cosi il medefimo fegmento sferoida-
le ftard - al ‘cono, che ha PT per altezza e per
bafe il circolo del raggio PA, come il para.
megro dell’ affe maggiore al medclimo affe.
C.B.D. .

" PROP. XXXVII. PROBL.

. R;-(;olgaﬁ la [e}ni?lliﬂ'e ABa ?oﬁl p?rﬁua ‘n'vélu;
¥ig.s8.zfione intorno al f[uo afle maggiore As; [fi wuol
deserminate la fuperficie di queflo Sfevoide .

L.L'affe Aa della data Elliffe fi diftenda

d’ ambe le parti, ficche tanto OG, che OH
fia terza proporzionale in ordine alla di lei ecs
centricity OF , ed al femiaflc maggiore OA,
11. S’ intenda defcritta I altra femielliffe GNI:.
LoD L . che

(1) Prop. 23, EL VI.  (3) Cor. ult, Prop. prec.
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 che, abbia per affe maggiore la retta GH,, e per

femiafle minore OE uguale ad OB femiaffe cons
jugato della propofta Ellifle AMs . III. Final.
mente dai punti A, ed & fi elevino l¢ perpendi-
colari AI, <K fu diAa: dico effere I"addiman-
data fu etﬁue quarta proporionale in ordine ab

raggio di un circoln, alla fua pmfma, ed allo

Jpazie ellstico AiKa,

Dim. Ad un qualynque punto M del pen.
metro della data Elliffe AMa fi tirino i due ra-
mi FM ed fM, la normale MS, ¢ la femior-
dinata MP, che fi diftenda in fino ad N. Sa.
ranno, come appare dalla coftruzione, G ed:H
i punti di fublimitd della medeﬁma .Elliffe,
AMa (1);: e le perpendlcolan Gg, Hi eleva..
te da’ punti G, ed H fulla GH difegneranno
le linee di fublimitd della ftefla curva.

Cid premeflo, tanto Mg ad MF, che Ma,
ad Mf ¢ nella coftante ragione di OA ad
OF (2), o di OG ad OA (3): dunque il rete.
tangolo gMb , o il fuo -uguale GPH ftard al
rettangolo di FM in fM, come OG? ad Oaz (4)-
Or il medefimo rettangolo FMf fta ad MS? co-
me OA2ad OE2(5). Dunque per uguaglianza
ordinata fard GPH ad M>2, come GQ2 ad
OE?, o come GPH aPN2 (6):¢ qumdx cflene .
do

) Cor. 1. Prop, XXXNL Lib, 11, '
;az Prop. xxxm Lib. 11,

3) Prop. Xil. Lib. il.

4! Cor 3¢« Lemm. II.

5) Cor. l Ptop XXXI. Lib. II,
{6) Prop. 1X. Lib. 1 cadt
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dg GPH :MS2 :: GPH:PN?, fard MS? ugtids
l¢ a PN2, ed MS uguale s PN. -

Or f¢ intendafi cendotta la corda MA , ¢
che intorno ad M, e verfo g fi aggiri; ei fae
rd chiaro ehe nell’ ultimo fito di quefta retta,
prima di diftenderfi fulla tangente del punto M,
la fua parte interiore debba combaciare coll’
elemento Mm dell’ Ellifle » E quindi tirata pet.
m la retta mr perpendicolare fu di MP, il tri.
angoletto Mo fard fimile al triangolo MSP (1)
Dunque ftark Mm ad mr come MS, o la fuz

nale PN a PM, o ecome¢ la circonferen.
ga del raggio PN alla circonferenza del raggio
PM . E fard poi il prodotto di mr nella cir.
conferenza di PN uguale (2) all’ elemento Mm
dell’ Ellifle moltiplicato per la circonferenza di
PM, cio¢ d dire alla fuperficie conica generata
dal medelimo elemento , allorche tutta I’ Ellifs
fe gira circa il proprio affe (3).

Ma, diftendendofi per m la tetta mn paral.
lela ad MN, il rettangolo di Pp in PN fla al
rettangolo di mr nella periferia di- PN, come il
raggio alla periferia : dunque in quefla fleffa
ragione ftark puranche il rettangoletto NPpm
alla fuperficic conica generata dall’ elemento
Mm. Per la qual cofa continuandofi in fiffatta
g:uifa il ragionamento per gli altri ponti -dell

lifle , G potrh concludere (4) che I'aja ellit
' tica
(3 Brop e i

3) Nota (¢) Prop. XXV, Libs L
4) Lem. 1. ¢ llo
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tica AlKs fMa alla fuperfisie dello Sferoide ge-
nerato dall’Ellifle AMe, come il rapgio alla
Wiferiao COB‘DD *

4

. Seol,

Avrei potuto raccorciar quefta dimoftrazione
rimettendovi ai quattro ultimi paragrafi di quels
'ha, che nella Propofizione vigefimaquinta della
Parabola cfibli. Ma la dignitd &i quefto Pro.
blema, e I'cccellenza del mevode delle prime o
ed ultime vagioni , che le ho applicato , mi han
indetto recarvela difte(aments.

~

Lm.
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DELL IPERBOLE.
care 1

Dé Diametri delle Iperboli oppoftes

. N.B. Qualor £i ritrovi un" afterifco dietro I’ enuciazione df
quaiche veritd, Vvuol intenderfi , che quefta oltre all’ Iperbo-
le i appartenga eziapidio all Elifle . (L fe ve ne fian due,
una_tal veritd dovraffi yiferite a tutte ¢ tre le curve conichés

PROP L TEOR,

Neli Iperbole TQD i} quadratd di uma quds
¥i&: 7 lunque femiordinasa PT fis al vestangolo LPQ delle
afciffe da entrambi i wvertici Q ¥d L., come ib laa

20 resto QH ol srafverfp QL. *

Dim. Leggafi la dimoftrazione della I Prop.
dell’ Elliffe,, ¢ fi rifcontri la figura 7. (a) 4

Cors

(s) In quefto Teorema racchiudefi la proprietd princi-

le dell’ Iperbole, donde non fi durer) fatiga a trame la
S? lei equazione caratteriftica. A tal effetto fi ponga una qua-
x, e la fua corrifpondente fé-

lunque afcifla QP uguale ag
iordinata TP fia § : fi chiami 14 il lato_trafverfo QL, 9
i'?‘:;itop, fard Li’ ‘: ale a 20¢x, e'l rettangolo LPQ fard

2axtxx . Dunque eflendo in virtd di quefto Teorema il qua-
dr:t.ro di TP ad LPQ, come QH a QL; fard n¢’ fimboli ana-

litici ) " i N
i faxtatiipicg
yhid P E qum.
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Cor. I E dimoftrandofi che il quadrato di
una qualunque altra femiordinata SR ( o ch’
ella fi ritrovi nella ftefla iperbole TQD, ove
ver nell’ oppofta rLm ) ftia al rettangolo dello
alciffe LRQ, come il lato retto al trafverfo; .
" potra. concluderfi, che i quadrati di PT, e di_
RS fien proporzionali a’rettangoli LPQ , LRQ.
Cor. 1I. Ciot in wn’ sftefJa sperbole , ‘o nelle
due oppofle , 5 quadrasi delle [emiordinaie .fono cee
_me i restangoli delle afciffe & ambedue. i versici..
Cor. 1I. Se da un qualunque punto T dell’
Iperbole TQD ad un’ ‘altrd § della ftefla cur-
va intendafi tirata una linea retta, quefta do-
vrd cadere dentro del cono ANC fenza che
altrg-

S pxt
_ E quindi y=px e

24 .

Simiimente dalla 1. Propofizione dell’ Ellifle , ove fu re-

cata la principale proprietd di quefta cnrva, fene caverd la

di le1 eguazione . )
. pe

IZrﬁ Pt'— ——

24 :

E fe un’afciffa della Parabola fi dica ¥, ¥ la femiordi-
mata corrifpondente , e p il parametro, avraifi in forza della
Prop, 1. Lib. L, ove s'indicd la principale proprierd di que-
fta curva, la feguente equazione alla Paraboqz .

- 9= pxs 3
. Finalmente fe yn’ altro punte del diametro fi prenda pet
principiofdelle indeterminate x, e fe ne congegnino I’ equa-
zionj a tutte 'ertrlc; ltg eurve coniclleu- & llcome 1 & qui fopra
praticato , avrafli la forma genera " equazioni, alle li
del fecondo ordine l‘apportagte ai loro affi, tont alle lince

' 92 = A+Bx+4Cx2

-pve A, By C poflono dinotare qualunque grandezze «
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altrove ne incontri la di lnt fuperficic o quels
la del cono oppoflo LNF . E percht i peris
metri delle Iperboli fon fegnate fulle fuperficie
de’ meatovati coni TQD , rLm ; ci debb’ effer
vero, che niuna corda dell’ Iperbole TQD pof.
fa in altro punta incontrar 1a medefima fezio.
ne, o Ia dilei oppofta rLm. ,

Cor. IV. E generalmente miuns vetta pud
giammai: fsgare una [exione comice in pik, cbe in -
due punsi , ** ' -

_"PROP IL TEOR

1) quadrato di wna - qualungue [emiordinasa
NM ¢ uguale al restangole dell afeciffa AM nella
vetta MQy cbe dal dilei eftremo le fi erge per.
pendicolare , e fi efiende in fino alla vegolacrice .

E lo fieffo quadrate di NM 3 duplo del qaa.
drilinea AMPF , che fi arrefts tra la medefima
afiifla , ¢ la [urregolatrice FC . **

Fis- §59e

Che vogliano dire regolatrice, e farregola.
trice di una curva conica, e qual ne fia la
lors pofizione, potrd “vedetfi' nelle definizio.
‘ni, che fieguono la Prop. I. del IL. Libro »
ficcome in leggendofi la dimoftrazione della
Prop. 1, dell’Elliffe colla fig. 59. fiavrd quella
‘della prima ¢ feconda parte del prefente Teow
rema. Sola vi ha quefto divarie , che la chiu-
fura della dimoftrazione della feconda parte qui
vuol farfi colla 13. EL V. laddeve colla :3:1

/
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de] V. ivi fi @ compita quells dell’ !lliffev.43

Cor. 1, Effendo MQ maggiore di AB, . fa-
rh il rettangole AMQ, o il quadrato di NM
magpgiore del rettangolo MAB, Ciod a dire
nell’ Iperbole il quadrate di una qualungme femidr-
dinase NM & maggiore del vetsangale dell afeiffa nel
parametro, . -

" Qor. I]. E crefcendo. il . rettangolo AMQ
a mifura che il punto M pib- i difcofta dal
vertice A della fezione; I'Iperbole avrd i fuoi
rami fempre dal diametro divergenti: ficcome
della Parabola fi & ben anche dimoftrato nel
L Libro. . ’ .

Cor, I11. E defcrivendofi intorno allo fief-
fo diametro AM, ¢ collo fteflo angolo delle
coordinate AMN la parabola AE, che perd
abbia cziandio A per vertice ,ed AB per para-

 metro; quefla curva dovrd contgnetfi entro I'

Iperbole , ed effer meno divergente dell’ Iper-
kole d3l comun dismetro- AM. ’

PROP UL PROBL.

Dﬂéu 'pum nel pm'mcth a5 un' Ipeybole Fig.Go
smdurle una tangente . [m

Si legga la dimoftrazione della Prop. HI.
dell’ Ellifle,, ¢ si rifcontrivo le figure 7, ¢ o

-pe’l primo, ¢ pe’l fecondo cafo. -

- Cor. I E quindi potrd rilevarfi, che pell’
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Iperbole ANQ la fottangente PM ftia all’afcife
fa MA,, che corrifponde all’ ordinata per lo
contatto , come DM afcifla dal vertice rimota
a CM afcifla dal centro. Su di che vedi il
Cor. 7. Prop. III. Lib. IL

Cor. Il E quindi il rettangolo DMA fark
uguale all’altro CMP.,

Defin. I H centro dell’ Tperbole & il pune
to medio del di lei lato tralverfo.

PROP. IV. TEOR.

Tam\le tangenti del’ Tperbole coMorsono cod
diamesro fotto del dilei centro o -

Figo. E’l femidiametro CA & medm proporzionale
tra CM afeiffs dal centro corvifpondente all’ or-
divata per lo contatto , ¢ tra CP differenza della
medefima afciffa , ¢ della  fossangente .

. ’
Dim. Part. I. 1l rettangolo DMA fi ¢ mo-
ftrato (1) uguale all’altro CMP : dunque ficcoe

me quello & minore del quadiato di CM (2),

cost dell’iftelo quadrato fard ben anche mino-

re il rettangslo CMP: oade convien che fia

PM minore di CM, e che cada fotto del cen-

tro il punto P concorfo della tangente, e del

diametro. - - '
Part, Il. Effendo poi i medefimi rettangos-

li DMA, CMP uguali fra loro; fo refpetti-

Ve

1) Cot. IL Prop. prec,
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vamente fi tolgan effi dal quadrato di CM, d4(»’5.
vrd rimanervi il quadrato di CA (1) uguale al
rettangolo MCP (2) . E quindi ftar} CM!CA:3
CA:CP. C.B.D. :

Cor. Effendo CM:CA ::CA:CP, fard (3)
CM:CP::CA2 : CPz , e convertendo CM:PM::
CAz: CAz — CP>. Ma I'¢ poiGM a PM co-
me CMP a PM2 (4), o come DMA (5)a PM2.,
Dunque fard il rettangolo delle afciffe DMA al
quadrato della fottangente PM, come CA? a
CA? — €P2,

PROP. V. TEOR.

Se dal centro C dell Iperbole ANQ conducafi Fig.61.
ad un puuto N del di lei perimesro la vetsaCN
quefta dee cader dentro la fezione [engaché la fe.
gbi altrove .

Dim. Che la retta CN non fia tangente
della fezione, onde vi debba cader dentro, &
chiaro dalla I. Parte della Prop. prec. Dunque ci
refla a dimoftrare, che la medefima retta in niun
altro punto incontri il perimetro iperbolico :

‘e cid fi ottiene nel feguente modo. Se la ret-

ta CN potefle incontrar la curva in un’altro
K Pun.

; L, thtefla Prop. G,

2) Prop. 3. EL II

3) Defin. 10. EL V.
Prop. 1. Fl. VI.
Cor. 11, Prop. precy
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p:nto Q; ordinate le rette NM, QR al dia~
metro AR, farebbe , per Ja fi mthtudme de' tri.
angoli NMC ,QRC , NM2 : QR? :: CM? :CR?,

- e per la natura dell Iperbole (1) NM2:QR2::
DMA:DR A . Dunque farebbe ancora (2) CM? :
CR::: DMA : DRA, e CM?: CR2::CA?:
CA2 (3): ciot a dire GM? adegyerebbe CR2 :
lo che non puol effere. C.B. D.

Cor. 1. Si tagli Cm uguale a8 CM, ed er.
dinata la retta mn fi congiunga Cs. Saa Ia
differenza de’ quadrati di CM, e- di CA, ciod
il rettangolo DMA (3) uguale all’altro AmD
ch' differenza gc quadrati di CDy e di Cm:
e quindi i due Xuadrati di NM, e di »wm, che
fono nella_ragion de'rettangoli DMA DmA (5),
faran pure tra fe vguali. _Dunque fard NM u.
guale ad »m, ed avendo i due triangoli NCM,
#Cm le condizioni della 4. EL I. dovranno
avere tra fe uguah gli angoli MCN, mCn, e
quindi per diritto i lati NG, nC.

Car IT. Dunque ogni [egam che condscef
ad un Iperbola dal di lei centyo, dowa nglut

ben anche §-oppofla Jezione

PRO-
1) Cor. 1L Prop: 1. Lib, IIL
((z; Prop. 11. r(l’pV
3) Yrop. 6. EL 11 e 19. EL V,
}4) L' tefla Erop. 6.
(s) Cor. 1L kiop. l. Lib, 1L,
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"PROP. VL. TEOR. v

Ogni vetta yche fi ritvovi entro un’ Iperbole pa. Fig.6s. '

vallels ad una dilei sangente , dee incontrarne in
duc punti il perimetro sperbolice .

Dim, La tangente BI dell’ Iperbole ABH ,€

" la fua parallela EO incontrino il lato trafverfo

nc’punti I, ed O. Si defcriva il femicerchio
AfC fu di CA metd del lato trafverfo ADs
e quivi applicata la retta Gf uguale a CI, fi
unifca la corda Af. Dipoi fi elevi dal punto
O la retta OF perpendicolare a CA, ed ugua-
le ad Af, e fi congiunga la CF. :
E poicht CO? ¢ maggiore di CI* , ed OF2 &
uguale ad Afz (1), fard CO? con OF2, cio?

.CF? maggiore di Cf? ¢ di Af>, ciot di CA2 (2),

¢ quindi CF maggiore di GA. Or fe dal pun-
to A fi cali AP perpendicolare fulla medefima
CF; pe’ triangoli rettangoli fimili COF, CPA, che

- pe rifultano , dovrd ftare FO ad AP, comeCF

a GA. Per la qual cofa ficcome di CA fi &
moftrata maggiore la CF; cosi Ja FO dovrd
effer maggiore di AP: ¢ quindi un cerchio de-
fcritto col centro A intervalle FO fegherd la
retta CF in due punti K, ed L., ‘
Dal punto F conducanfi le due rette FR,
ed FM refpettivamente parallele ad AK, ed
AL: ¢ da’punti R, ed M, ov’cffe inccmtranf)l
K 2 1

Y) Per coftruzione..
2) Prop. 47, EL L e 31. Eh Il
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il dumqtro della fezione, fi tirino le femlordx.
nate RH, ME . E finalmente coftituito il fe.
mlcerchxo ‘DQA ful lato trafverfo DA, glx fi
meni da R I3 tangente RQ.

"~ Cid premeffo 1 due triangoli GRF, CAK
fono fimili fra loro (1):dunque dovr ftarc CR
ad RF, come CA ad' AK, o come CQ ad OF
‘(eflendo_quefte rette a quellc re(pettivamente y.
- guali ). Sicche i triangoli’ rettangoli CRQ,-FRO,,
avendo i lati CR ¢ CQ proporzionali agli altu
RF ed OF , faranno (2) anche tra fe fi mili :
il pcrché dovré ftare RQ:RO::CQ : FO, ed
RQ2: Ro: *CQ} :FOz2, Or CQ* fta ad 0;[.‘20
Afr,ch’é la differenza de’quadrati di CA e di
Ci, come DGA a GI2 (3). Dunque fara RQ2 :
cint (4) il rettangolo DRA ad RO?, come
DGA a4 GI*. E permutando DRA a DGA,
cmé (s) RHz a GB2, come ROz a GI2 , ed
RH : GB:: RO:GIL. E quindi fe fi tiri la
xetra OH i due triangoli ORH , IGR riufcen.
do fimili’ fra loro (6) , dovranno "avere ugualx
gh angoli ROH , GIB, ¢ con cid parql!eh i
di loro latj omologhx OH, 1B (7).

o In fimil guifa dxmoﬂrandoﬁ , che la retta
OE, la quale unifce il punto E dell’ Iperbole col
punto O del dxlcl dxametro, ﬁa parallela a BI‘

)

Prop. 4. L VI. .
lmg.y ElL VI.-

Cor. Vrop. 1V, Lib, IIL
Prop. 36. El, ]ll

Cor. I? Prop L;b. III.
Prop. s. I. e
Prop 29. U 1.

~

PN S o,

N N e

1
3
4
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I'e¢ forza, che le die rette OH, OE coincida«
no I'ana full’ altra, e che amendue fi confone
dano con quellay che fi & fuppofta parallela a *
BI. Laonde cotefta parallela incontrerd la fea
zione ne’dae punti H, ed E. C.B.D.

. Cor. I Se il punto O,dove la parallela alla
tangente 1i unifce col diametro deli’ Ipecbole,
cadefle o nel vertice A, o fotto di eflo; in
fimil modo potrd compicrfi la dimoftrazione di
quefto Teorema. .

~ Cor. IL Da cid che fi & detto in quefla
propofizione e nell’ antecedente fi deggion due
‘cofe inferire. 1. Ogni Yetta, che da un gqualune
que punto -dell’ Iperbole conducefi parallela ad una
dilei tangente ,  in duc fobi punti dee [egar quefla
cirva, fenza che mai ne cada [ull oppofla [ezio-
ne. Il E vicendevolmente fe da un punto del
perimetro iperbolico fi meni una pavallela ad una
qualungue [egante dell’ Ipevbole, che pafla pel dé
Yei cemiro ) ella nom potrd in wiun altro punto tre
contrar Cotefla curva, ma fi bene Vappofta 5 qualor
prosraggafi ab difopra . "

e,

Ad ogni corda HE dell’ Tperbole le fi pud
condurre una tangentc paralleta. Per convincerfi
di cid bafta offervar folamente, che la- HE, fe
con mote a f¢ parallelo verfo B ne progn;gdi-

ca,
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fca, divien tangente al raccorfi, che fanno in
un fol punto le due fezioni H ed E. Ma do.
veafi dimoftrar dalla natura di quefta curva la
‘converfa propofizione, ciod che debba effer una
corda dell’Iperbole quella retta, ch’entro di cf-
1a n’¢ parallela ad una di lei tangente (a).

PROP. VIL. TEOR,

Yig.62. La vetta AB, che conducefi per lo centro @
del) Iperbole , ¢ fi arefls fra le oppofte fexioni
AE , BQ, ¢ bifecata in effo centro,
E le tangenti AS, BT tirate agli eftremi
A, ¢ B della medefima resia fono tra fe parale

lele . *

~ Dim. Pud leggerli la dimoftr, della Prop,
V. dell’ Elliffe rifcontrando la fig. cit.

"PROP. .VII. TEOR.

Fig- 63" Se da un qualungue punto C del perimetro
iperbolico AQC conducanfi le due rette CN, CB
vefpetsivamente parallele alla tangente laterale QS,
ed alla wverticale AP ; il triangolo NCB, cb’effe
comprenderanno col diamesro della fezione , [ard

uguale ab corrifpondente quadrilmeo TBAP. **

- Veggafi la figura cit. mentre fi legga la
dim. della Prop. VI. dell’ElL
PRO.

(4) QuefoTeorema, che fi & moftrato dalla natu.a dell’
l‘ﬁerbole » € non gid dal cono, come ha fatto Apollonio , pud
pplirfi nella maggior parte di quelti Trattati, ov’ ei ne manca.
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PROP IX. TEOR.

La fecamte GL , ¢be paffa per lo centro G Fie®
dell’ Iperbole AQC , bifeca sutte le corde , cb’ entrd
Wi cffs nc giaccion parallcle alla sangente QS . *

~ Dim. Qu} fi verificano que’medefimi cafiy
che furono indicati nella Prop. VL. della Pa.
rabola, e vi fi poffono adattare le loro dimo-
ftrazioni : rifcontrando la figura 64 per lo pri.
mo, e fecondo cafo, e 1a figura 63 per lo ter-
2o, Quefto dovrd folamente avvertirfi , che i
quadrilinei MGEK, TRDB, i quali nella Pa.
rabola fon parallelogrammi, qui non fono, che
trapezj » :

: Defim 11 La retta LI diceli Dismetro dell’ Fi6:67
Iperbole: i fuoi wertici fon que punti, ov’el-

la incontra le oppofte fezioni: e le infinite
corde, che fi conducono tanto nell’Iperbole
AGD, che nell’ oppofta parallele alle tangenti
pe’ vertici, i chiamano fue erdinate .

Cor. I 11 centro dell’ Iperbole , i vertici
di un diametro,ed i punti medj delle di lui ordi«
nate , che fi ritrovano in ambedue le fezioni,
fono tutti per diritto . Dunque una retta , che
paffa per duc di quelti infiniti punti, dovrd pale
fare anche per gli altri. Su di che pud infe-
rirfi turto cid che fi efpofe ne’ Coroll. della

Prop. VIL dell’ Ells .
4 . Gor,
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Cor. 11 Ed § triangoli GZS , LZH fon pus
re tra fe uguali, ,

. Seol.

13
Tra gl'infiniti diametri delle tiferite Ipets
boli due deggionfi diftinguere dagli altri ¢ il
Primitivo che fi trae dalla genefi della fezione,
e ', il quale taglia perpendicolarmente le
fue ordinate. E quefto pud ritrovarfi coll’artis
fizio del Cor. IV.*Prop. VIL Lib. IL

PROP X. TEOR.

Fig.67. Pofle le medefime éofe della prop, prec. 4
quadvasi delle [emiordinate DB, RF fono comie
i settangoli IBL o IFL delle afiife &’ ambi §
wertici Jy ed L. *® ,

" Dim. 11 triangolo GZS & uguale all’altro
LZH (1): dunque ponendovifi di comune il
fottopofto pentangono GZLfE, dovrd formarfi
il trapezio SLfE uguale all’ altto GHfE ; cio®
a dire al triangolo MDE (2} Per la qual cos
fa fe dal trapezio SLfE, ¢ dal triangolo MDE
fi tolga lo fpazio comune fBME, anche le pars
ti rimanenti BLSM , DBf faranno tra fe uguali.

Nello fteflo modo concludendofi , che il

trapezio FLSN fia uguale al triangolo RFOl;
: %

8} S&;.lelﬁfof.}b’."fff.
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Ia Fagion de’triangoli DfB, ROF dovrd pareg-
giar quella de’trapezj BLSM, FLSN. Or fif
fatti trapezj, effendo differenze de’triangoli fi

" mili CLS, CBM, ¢ degli altri €LS, CFN,

fono come le differenze de’ quadrati de’ lati omas
loghi GB, CL, ¢ CF, CL, cio¢ (1) come i
yettangoli /BL , /FL : ed i triangoli fimili

'DfB, ROF fono fra loro come i quadrati di

DB, e di RF. Dunque i quadrati delle femi«
ordinate DB, RF, faranno come i rettangoli

“delle afciffe d’amendue i vertici /BL, /FL.

CEBon

Defin. 111, Ad tin qualunque punto D del

diametro DH fi elevi la perpendicolare DB terza Fig:66

proporzionale dopo I’ alciffa ED, ¢ la femiordi.
pata DM fi congiunga BH; e dal vertice E fi
meni EK parallelaa BD; la retta EK fi dir Pa-
vametro del diametro EH . E’] rettangolo del dia-
mnetro hel parametro dirafli Figura di effo diametros

PROP XL TEOR.

1 quadrato di una qualungue femjordinata NF. -

Jta al vettangolo delle corrifpondenti afiiffe HFE,
come il paramsc tro EK al diametro EH . *

Dim: Si tiri FI parallela a 8D, fard pe’
triangoli imili FHI, DHB come FI a DB,
¢osit FH a DH. Orc i quadrati di FN; e di

DM

(1) Props 6, EL II;
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DM fono tome i rettangoli HFE ,HDE (1), ¢
con cid al par di quefti in ragion compofta di
FH a DH, e di FE a DE (2): dunque i mede.
fimi quadrati dovrabno effere nella ragion come
poltadiFi a DB; ¢ di FE a DE jciod come i
rettangoli EFI, EDB. Per la qual cofa effendo
FN2 a DM: come EFI ad EDB, ¢ per la de.
finizo prec. DM? uguale ad EDB; fard benane
che FN2 uguale ad EFI. Or il rettarigolo EFI
fta all’altro HFE come FI ad FH (3), o cos
me EK ad EH. per la fimilitudine de’ triangos
li HEK , HFl . Dunque fard ancora FNz ¢
HFE ::EK: EH. C.B.D.

Cor. I. E quindi il quadtato di una quae
lunque femiordinata FN del diantetro HE fard
eziandio uguale al rettangolo della corrifpons
dente afcifla EF nella FI, che perpendicolars
mente le infifte, e va fino ad HI; :

Cor. II. Quelle proprieth, che qul fopia
ho moftrato appartenerli al diametro prinitivo
dell’fperbole y fi potranno adattare ad ogpi als
tro diametro della fteffa curva ; putche legittie
mamente fi taccolgano dalla veritd del prefenté
Teorema, coni¢ dalla prima Propofizione quels
le nc ho derivate.

© PRGE

2) Prop. 23. El. VI,

g;g Cor. 11. Prop. 1. Lib. Ifl,
3) Prop. 1. EL VI,
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" L’ angolo miftilineo , che [fi fa das una tan. Figim
s gente deld Iperbole , ¢ dallayco adjasente, & mines

i w2 di qualunque angolo scuto vessilineo . **

& '

k ' La dimofrazione di thﬁo Teorema & la
v fiefla, che quella dell Elliffe Prop. XI. Lib, I1,
f

] Cor. 1. E quindi una fola retta puol ef-
» fer tangente dell’ Iperbole in un dato. punto del

dilei perimetro.
PROP Xxfil, TEOR.

La tangente R dell Iperbole incontri in R Figos
un qualungue diles diametro DA » i dico 5 che il
Jemidiametro CA fia medio propor?'onale tra CN
efiifJa dal censvo corvifpondente all ordinata per lo
eontatto , ¢ tra CR parte del diametro, che fla
sra il geniroy ¢ la stangente . E wiceverfa. ¥

S = =T T s =R

Leggafi la dim, della Prop. XII. Lib, II,
¢ £ vegga la fig cit .

PROP XIV. TEOR
Neli’ Iperbobe la funvormale MH fla ad MC Fig.6or

afcille dal centro , come AQ  payamasry el affe
ol medefimo affe. * 5
%
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Si leggd la dimoftrazione della Propi Xi\
Lib. IL e fi rifcontri la fig. cit.

~ Cori I. Dunque fe al inedefimo affe fi pongi
in A perpendicolarmente il fuo parametro AQ:
la retta CF, cbe poffa per la med dell affe,
& del pavametro ; [ard il Juogo delle funnormali
della Iperbole: Su di che vedi il Cor. I e IL
Porp. X. Lib. IL. L
Cor. I1. Ed in generale Je Surregolasrici
prefe wegli affi delle - curve cohicke fono & Juoghi

_ delle loro funnormali, **

¥ig.68

*  Defin. IV. La retta EB media proporzionale
tra 1 lato retto DN; €'l trafverio AD dicel
Diametro fecondavio di AD ; ed AD Primario ric
guardo ad EB. e
" Quefto diametro Secondario fi fitua tra le
Iperboli oppofté, in modo che il fuo punto
medio ftia nel centro, ed ei ne giaccia parals
Ielo alle ordinate del primario. . =
Defini V. E generalmenté ogni média_pro.
porzionale tra qualunque diametro, e’l di lui
parametro fi dirk Diametro fecondario di effo; fic-
comé quel diametrd fifpétto a quefto diraffi Pri-
mario . S . p
. Ed ogni fecondario dee porfi parallelo al-
le ordindte ‘del primario] e’ fuo punto medio
dec cader nel centro. o -
Cor. I. Dunque ogni didmétio primario fta
al fuo parametro ; come il quadrato del femi.
diametro prithario a quello Hel femidiametro
(econdario. Cor.
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Cor. F1. E°l quadratp di una femiprdinata

del diametro primario ftard al rettangolo delle
alcifle da entrambi i vertici di effo, come il

~guadrato del femidiametro fecondario 3l qua-

drato del femidiametro primario .

Defin. V1. Sefiritroyi EO, che flia al lato
trafverfo AD, come effo lato trafverfo al fuo
fecondario BE; e poi s intendano defcritte le

due iperboli appofte BS, EQ, che abbiano BE Fig 68

per lato trafverfo,ed OE per lato retta, e che
le ordinate di HB fien parallele a DA ; quefte

curve fi diranno Iperboli conjugate .
C AP I
Degli Afntoti delle Iperboli .
,,BEnché le tangenti di un’Iperbole ‘tanto pid

fi elevino ful di lei vertice, quanto fotro
di eflo ne giaccion pitt depreffi i diloro contatti ;
pure ,come vel dimoftrai nella Propofiziong quar-
ta di quefto libro , niuna di efle,, ancorche proceda
da un punto infinitamente al vertice lottopofo,
potrd -giammai falirne al centro, non che for-

montatlo. E fe al vertice A del diametro A Fig700

{i tiri la tangente AD uguale al fuo femidia
metro fecondario; vi fard quaggit dimoftrato
che niun diametro, il qual fi conduca nel ra-
mo iperbolico AK, n2 retta alcuna, che il
socchi, potrd mai paffare pel punto D, o girne
S al
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als di 13 del medefime. Sicch? cotefla vetta CD
fard qual limite entro cui fi racchiudono le
infinite tangenti, ¢ gl infiniti diametri, che fi
poffono condurre nel ramo AK infinitamente
lungoy e dal diametro divergente all’infinito .
Quefte rette CD, che fentirete dirfi Afintoti
dell’ Iperbole, formano I’ oggetto del prefente
Capitolo, ¢ fon di luce alla Teoria delle per-
boli conjugate, di che intendo ragionar nel
feguente . : :
PROP XV. TEOR.

Se in una qualungue tdngense DB dell Iper.

Figgo.bole fi prewdawo di qua, e di 12 dal contasto e

parti AD, AB sefpestivamente uguali ab femidias

metro fecondario di quello 5 cbe paffa por lo contas.

#0; le rese CD, CB , che fi conduceno. dal cone

tro dell Iperbole agli ofiremi D, ¢ B di effe pare

%5y per quanto fi prolunghino ,non potranne giammas

concorreve col perimetro della fezione , febben gli f3

wccofting fempre per sn® ingervallo minore di quas
fungue dato. ‘

. Dim. Per un punto qualungne X del pe-
nimetro iperbolico conducafi 1™ordinata KG ,
e la fi diftenda infino alle sette CB, CD; fark
HF :CF :: BA: AC per la fomiglianza dc” triana
goli HCF, BCA: ¢ quindi HF2 :CF2 :: BA? »
CAz. Ma BA? per cfferc uguale a GE* (l)c‘f::
. a v

(1) Per Ipot,
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a CA? come GF? ad aFA (1): dunque fard pu’
re HF? : CF2:: GF2:4FA, e percid (2) HGL
ad AC2, come HF? a CF2, o come BAz g
€Az, Laonde allo fleflo quadrato di CA fere
bando ugual ragione tanto il rettangolo HGL ,
che il quadrato di BA, dovrd il rettangolo HGL,
uguagliare il quadrato di BA: e quindi fRark
LG:AB::AR:GH. Or di quefte tre rette con-
tinuamente proporzionali la prima LG, ch'&
I aggregato delle due GF, ed FL, pud accre.
fcerfi all'infinito, percioccheé non meno CL che
il ramo iperbolico AG (3) va divergenda dal
diametro QF : ¢ l1a media AB & di una coftante
magnitudine. Dunque la terza GH convien, che
decrefca a mifura che il punto G pilt i de«
prima fotto del vertice A: vale a dire I inter«
vallo HG della retta GH dall’ Iperbale pud
minorarfi all'infinito, fenza poter mai il pune.
to G cadere in H ; ciot fenzach® la medefi
ma retta incontri la curva, €.B.D., . .

Defin. V11, Una retta diceli oAfintoto- di una
curva, fe continuamente le’ fi avvicini fenze
poterla giammai toccare.

Cor. I. Dunque la continua convergenza di
una retta, ¢ di una curva, e I’ impoffibilitd di
wnirfi, fono' i duc caratteri, onde la prima
pud dirli afintoto dell’altra: o piurtofto fon efle
Je nozioni che fi racchiudono nella voce aline
toto, | Core

(1) Cor. 2. Deﬁn. V. Lib. III,

2) Yrop. 1y. Fl. V.
tz), Core L trop. Iy Lib, 11Ty
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€or. H. Lo fleflo pud dirfi di due curve
afintotiche . '

Cor. HI Dunque le rette CD, CB fona
afintoti dell’ Iperbole AG,

: ‘0’3 Ic

Il grande Apollonio ha dimofirate nella

Y. Prop. del IL. Lib. de’ fuoi conici, che gli
afintoti non poffano convenir mai coll’ Iperbole:
e nella XIV. che le fi debbano avvicinar fem.
pre per un intervallo minore di qualunque da«
to. Quefte due cofe ho infiem raccolte nel
refente Teorema, e vi ho moftrato apparteners
cotefti caratteri alle due rette CB, CD, pri,
ma di chiamarle afintoti. Imperocché febbene il

natlo fignificato della voce ATUUTTYTOS afympa -

sotus non racchiuda che il fecondo® carattere
efpreflo- nel Cor. L della definizione preceden-
te, ciot I’ impoffibilith di convenir la retta
colla curva; pure in cotefta definizion nominale
ritrovandofi tutti e due » conveniva verificarq
ne ben anche il primo., C

Seol. H.

Dall’ enunciazione del prefente Feorema non
fi dee trarre per confeguenza, che un ramo
iperbolica debba aver tanti afintoti , quanti pun-

~ ti fon concettibili in effo : giacch? a ciafcun puns=
to diun tal ramo pud tirarfi una tangente qu.anfﬁ
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' 31 femidiametro fecondario di quello, che pafla

per lo contatto, e quindi per I eftremo diefla,
¢ per lo centro un'afintoto. Tutti gli eftremi
di cotefte tangenti, come quaggibi il vedrete,
fi ritrovano in un’ifteflo afintoto: n& le Iperbo-
1i oppofte, e le conjugate fono fufcettibili , che
di due foli afintoti. \

PROP, XV, TEOR.

1 ramo iperbolico AG non puol avere altro¥ig.gr.

afintote , cbe la vetta CBH.

Dim. Se voghafi, che un’altra retta fia.
pure afintoto dello fteffo ramo AG; ella o do-
vrd effer parallela all’afintoto CH,. o0 gli fi
dovrd inclinare fotto un qualche angolo. Sup.
pongafi primieramente che MR parallela all’
afintoto CB fia un’ altro afintoto del ramo iper-
bolico AG,e che cada tra il mentovato ramo
e’l di lui afintoto CB, Sia di pii G un pun.
to della curva, che difti da'CH, quant’¢& |’ in.
tervallo delle due parallele MR, CB. Egli ¢ -
di per fe chiaro, che in queflo punto debba
neceflariamente la retta MR incontrar 1’ Ipers
bole , ¢ che in gili prodotta abbia poi a fegar-
la. Dunque cotefta retta non & un’afintato (1),
come I erafi fuppofto. °

Che fe tal parallela ftiane fuori I’ angole
-gfintotico, com’ & appunto la IN ; ella dovrd

fer-
(1) Cor. » Defin. VIL '
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ferbar fempre dal ramo iperbolico AG ‘una diftanzz
maggiore di quanto & intervallo delle due pa.
rallele IN, CB: imperoccht y come i & detto
nella prop. prec.,la curva & mai fempre al di
fotto dell’alintota CB. Dunque n¢ tampoco [N
potrd effer afintoto dello ftefla ramo iperbolico,
In fecondo luogo, fe la retta, che yuolfi
afintoto del rama iperbolica AG, convenga con
CB in qualche punto; intenderafli agevolmen,
te, ch’ella cadendo fuori 1*angola afintotico BCD,
com”e la retta OS, debba continuamente di-
vergere da CB, ¢ con cid ancora dal divifata
ramo. AG. E che per 'oppofto, fe {i ritrovi
in mezzo all’ angola afintotico, come la retta
of , col divergerc da CB debba con eflo ramo
convenire : n¢ quindi quefte rette OS, ed of
potranno_ effere afintori (1) del ramo AG . Dun.
que niuna retta fuorcht la CB far afintoto del
ramo iperbolico AG. C.B.D.

PROP XVI.L TEOR.

Fig7o.  Pofte le medefime cofe della prop. XV. le vets
te CB, CD fono afintots ancora dell> Iperbole op+
pofia gak , ¢ delle duc conjugate Ee, Pp. '

Dim, Part.’. Sia, aA, il lato trafverfo delle
Iperboli GAK, gak, ed EP il fuo fecondario,
cui fi rapporting le Iperboli conjugate Ee, Pp (2).

(1) Defin. VII,
’. ‘2) Deﬁn' Vl\ t
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Si diftendano gli afintoti BC, DC infino alla
tangente dab menata pe’l vertice dell’ oppofta
fezione, ¢ fi compiano i due parallelogrammi
ACED, a(Eb.

Cid pofto pe’triangoli CAB, CAD fimili
ed uguali agli altri Cab, Cud refpettivamene
te, le due rette ba, ¢ da fono uguali a BA, e
DA (1). Dunque Cé, ¢ Cd fono afintoti dell’
Iperbole oppofta gak (2). ,

Part, 1. Di pib, effendo CE parallela alle
ordinate del diametro aA, e quindi alla tan.
gente del di lui vertice A ; AD dovrd effer tan.
gente della fezione in A. Similmente ED fark
tangente in E dell’Iperbole conjugata Ee. Dun<
que congiungendo la retta CD, quefta (3) fard
afintoto . tanto del ramo AK, che dell’ altro Ec .
E quindi ancora dell’altra Iperbole Pp [4].
€.B.D,

Cor. I. Dunque i due rami contigui AK,
Ee delle due Iperboli conjugate GAK, ¢Eq fo-
no afintotici. '

Cor. 1I. Le tangenti AD , DE menate a’
vertici A, ed E delle Iperboli conjugate GAK,
Ee comprendona un parallelogrammo col femi-
diametro CA, ¢ col di lui fecondario CE, e
{i"unifcono in un’ ifteflo punta dell*aflinteto CD.

' L 2 PRO.
(x) Prop. 26. EL 1.
(2) Prop. XV, Lih. I1L.
(3% Prop. XV, Lib. 11L
(4) Part. l
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PROP, XVIL TEOR.

Se ad un qualunque punto A dell’ Iperbole
SAR fi meni la tangente BAO, che fi areefti
fra gli afinsori CM, CO; il "quadrato d: ciafcu-
na fua parie fard ugualc al quadnm del [emidia,
mesro fecondario.di quello che paffa pel contatto A,

E [¢ pai per un punto S dell Iperbole di.
ﬂmda/‘ la feganse QS , s} retrangolo delle fue.
parti QS, SM, che reflano fra la curva e gh
afineoti [aré\ wguale al quadrato del femdumtrg

parallelo ad eﬂ'a Jegante .

Dim. Pars. 1. Se AB non fia uguale ab
femidiametro fecondario di GA, fi tagli Ab
uguale ad effo femidiametro Tecond.mo, e fi
unifca G4; dovrd effer quefta retta afi ntoto del
ramo 1pcrbohco AS (1). Dunque il ramo AS
avrd per afintoti lc rette CB, Cé. Lo che ri.
pugna (2). Nella fleffa gulfa dimoftrafi-, che
AO altra parte della medefima tangente fia ua
guale allo fteflo femidiametro. Dunque tanta
AB? , che AO? farh uguale. al quadrmto del fe.
midiametro fecondario di A€. "

Pare. 11 Se la fegante incontri i rami dt :
una fola Iperbole, la dimoftrazione del noftro
affanto racchiudefi- in quella della Prop. XV,
Ci riman dunque a dimoftrarlo nel cafo, che,
- la fecante QS tagli I oppo{t& fezioni. Ed ec-

e,

(1) Prop. XV. Lib. IIL.
(O] Prop XVL Libe 1L
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cone il tefluto. Per lo parallelifmo delle rette
MS ed AC, e delle altre LS ¢ BO il trie
angolo LMS & fimile a BCA : onde dovrd
flare LS:SM::BA:AC. Ma per le ftefle ra«
gioni il triangol NSQ ¢ fimile all’altro AOC:
dunque farA SN ad SQ, come AO, o la fua
uguale BA a2 CA. E quindi (1) il rettangolo
LSN ftard al rettangolo QSM come BA? ad AC* .
Ma il primo rettangolo & uguale a BAZ(2):
dunque fard eziandio QSM uguale ad AC®.
C.B.D. '

Cor. 1. Dunque Je tangenti AB, AO [fono
vefpestivamente uguali al [emidiamesro [econdavie
di CA, ¢ con ¢id uguali fra loro. '

Cor. II. Nella ftefla guifa dimoftrafi il ret<
tangolo MPQ uguale al quadrato di CA ,e con
cid al rettangolo QSM. Dunque [ bifecando
lJa QM in F ] farh FP? — FQ? uguale ad
FS* — FM? [3]. E quindi FP uguale ad SF,
¢ QP uguale ad MS. :

Cor. II1. Dungue fe per un punto gualunque
del perimetro Iperbolico conducafi una feganse 4 che
sncontvi in due punti la fiefla Iperbole, o le oppofte
Jezioni 5 ¢ fi diftenda in fino agli afintoti; le Sue
parti che veftano fra la curvay ¢ gli afintori fons

Jempre tra [e uguali -

L 3 PROy
() Cor. 3. Lemm. ‘

11.
ﬁz) Dim. Prop. XV. Lib. III,
3) Prop. 6. kL IL
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L’ angolo afintotico BCD & retto , ottufo , o
acuto , fecondoche I affe aA dell’ Iperbole fia ugua
le , minore , o maggiore del [uo fecondarie PE .

Dim. Suppongafi il femiaffe principale CA
vguale al femiafle fecondario CE, o alla tan.
gente verticale AB (1); fard ifofcele il trian.
golo rettangolo BAC : dunque I'angolo ACB
fard femiretto. E dimoftrandofi, che fia ben.
anche femiretto I altro ACD; I'¢ forza che
fia retto I’intero angolo BCD comprefo dagli
afintoti CBy CD.

Che fe CA fia minore di CE, o di AB, I
angolo CBA fard minore dell’altro ACB (2).
Matutti e due deggion fare un retto , perciocch?
3l triangolo CAB @ rettangolo in A . Dunque
I’ angolo ACB fard piii che un ‘mezzo retto; ¢
quindi il fuo doppio BCD fard maggiore di
un retto, ciod ottufo.

Finalmente, qualor fi ponga CA maggiore
di CE o di AB, con un fimile ragionamento

fi dedurrd effer ’angolo ACB men che un fe-

miretto, ¢ che quindi BCD fuo duplo debba
effer minore di un retto, € con cid acuto.
c . B . D . *

. Cor. La retta , che unilce un dc’vertici
' prin-

1} Prop. XVTIL, Lib, 11
3) Fropo a8 kL L
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principali delle Tperboli eol di loro centro, bi-
feca I'angolo afintotico.

Defin. VI, L’ Iperbole il di cui affe prin.
cipale adegua il fuo fecondario , dicefi Equeiatera,
o Parilatera: ed ella dicefi Scalena, fe i mede-
fimi affi fien difuguali fra loro.

Defins 1X. Gli alintoti diconfi Ortogonali ,
© Rettangoli ; fe comprendan fra loro un’ an«
golo retto.

Cor. Dunque nell’ Iperbole Parilatera gli
afintoti fono ortogonali, ¢ viceverfa.

Defin. X. Se dal vertice principale di un’
Yperbole conducafi la parallela ad un’ afintoto ,
e fi diftenda finche ne incontri I altro, il qua
drato di tal retta fi dirh Potenza dell’ Iperbole.
Cos il quadrato della retea AE condotta dal
vertice principale A parallela all’ afintoto CD &
la potenza dell’ Iperbole AF , ed AE il fuo lato .

Cor. 1. Effendo I' angolo ACE- uguale ad
ACH (1), fe per A fi tiri AH parallela a CE,
1a figura AECH,, che ne rifulta, fard un rombo.

Cor. 11 E tanto fard il quadrato di AE,

Fig.73s

* . che il rettangolo di AE in EC.

Defin. XI Se da un qualunque punto F
dell'Iperbole AF fi meni FB parallela all’ afina
toto CD, che tagli in B I'altro alintoto, efla
vetta i dird Ovdinata dell’ Iperbole tra gli afintos
ti, ¢ CB fua corvifpondente afiiffa

L 4 PRO.
(1) Cor. Prop. XiX.
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PROP XX. TEOR.

Il vettangolo formato da un' ordinata dell ,
Iperbole tra gli afintoti nella corvifpondente afiffa
8 fempre uguale alla potenga dell sflefJa Iperbole .

Fig.y3.

Dim. Sia FB una qualunque ordinata all’
Iperbole tra gli afintoti, A il vertice princi«
pale della medefima curva, e per F ed A fi
diftenda una retta infino agh afintoti ; fard 11
rettangolo DAG uguale all’altro DFG ;
quindi DA:DF::FG:AG (2). Or per lo pa-
rallelifmo delle tre rette DC, AE, FB fta
DA:DF::CE:CB, e per la ﬁmlltudlne de’
“triangoli FBG, AEG 1’¢ pure FG: AG: FB.
AE . Dunque 'fak CE: CB :FBrAE (3):
quindi il rettangolo di FB in BC far} ugualc
al retrangolo di AE in EC, ciod a dire (4)
alla potenza dell’Iperbole. C.B.D.

Cor. I. E tirandofi I’ altra ordinata f6, fi
moftrerd in fimil guifa effere il rettangolo f6C
uguale alla ftefla potenza dell’ Iperbole. Dunque
1 due rettangoli di FB in BC, ¢ di f6 in 4C
faranno tra fe uguali: e ftarA FB:f5::46C:BC.

Cor. 11, Ciod le ordinate nell’ Iperbole tra
8li afintoi fono inverfamente come le lovo afcife .

Cor. 1I. E faran pure uguali i paralle
lo-

2} Prop. 16, EL
3) Prop. 11. EL V

§1§ Cor. III. Prop XVIII Lib. IIL
) Defin. X. Lib. I,
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Jogrammi FBCI, F6Ci, come quelli che reci-
procano i lati intorno agli angoli uguali FBC,

-f6C: e con cid i triangoli FBC, f6G metd di

efli faranno ancora tra fe uguali.
PROP. XXIL. TEOR.

Se da wn pumto 'q:;alunque M dell’ afintote

HM /i menino le sangenti MQ, ME alle Iper. Fig.744

boli conjugate AQ , BE ; la rerta QE fm’. con-
¢atti [ard bifecata dal medefimo afinsoto, € giacerd
parallela ali altro CH.

Dim, Si diftendamo le tangenti MQ ,ME,

finche tocchino in ¢, ed ¢ 1’ afintoto HC ; fa-

13 tanto MQ uguale a Qg, che ME ad E¢(1).
Dunque effendo MQ:Qg::ME :Ee, la retta
QE convien che fia parallela ad HC (2) .
_ Sia inoltre Aa. il lato tfafverlfo delf’ Iper.
bole AQ, ¢ B4 quello della fua conjugata BE;
fa retta AB fard bifecata in T dall’ afintoto
AN, effendo AHBL un parallelogrammo (3): ed
-attraverfando i contatti delle tangenti LA, LB,
che concorrono allo fteflo punto L dell’ afintoto
AM, clla dovid effer anche paraltelaad HC (4)+
E perché i rettangoli di QF in FH , ¢ di EF
in FH fono_refpettivamente (5) uguali a’ rettan-
' o
{3 g:)gpl; .Pfr':t.)?.v}'(.VllL Lib. 11T,
(3) Cor. 11, Prop. XVII Lib. IIf,

%4; Da c1d, che fi & moftrato.
s) Cor. I Prop. pree,
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-ngi di AT in TH, e di BT in TH ; ficcome

quefti fi adeguan fra loro per effere AT ugua.

le a TB; cosi quelli faran pure tra loro ugua.

lé:Bonde conviea che fia QF uguale ad FE,
.B.D.

Cor. 1. Se da un’eftremo del lato trafverfo
dell’ Iperbole fi tirino due rette agli eftremi del
fuo fecondario, e dal centro fi menino refpet-
tivamente due parallele ad effe rette , cotefte
parallele farannp gli afintoti della curva, Ed in
queft’ altra guifa fi potrebbero ancor effi definire «

Cor, I1. Effendo il rettangolo di AT in
TH uguale alla potenza dell’ Iperbole AQ , e
I’ altro rettangolo . di HT' in TB uguale alla
potenza della conjugata BE ; faranno quefte poe
tenze uguali fra loro, ctome il fono i rettan.
goli AT in TH, e di HT in TB.

Cor. 111. Dunque le due Iperboli oppofle, e
de due conjugate hanno uguali potenze.

Cors IV. Di pitt ogni retta QE , che con.
ducafi parallela all’ afintoto HC, e fi arrefti
fra i contigui rami curvilinei delle Iperboli AQ
BE tra loro conjugate , dovrd effer bifecata
dall’afintoto HF, che paffa in mezzo a’ medes
fimi rami. '

"PROP XXI. TEOR

Figrse S fi prendano le afeiffe CA, CB, CD dell’
Iperbole sra gli afintoti continwamente proporzia;rfa
U |
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}i, e fi tirino le ordinate AE , BF , DG 5 i qua-
drilinei iperbolici EABF , FBDG , ¢be quefic ne
afcindono , faranno tra fc suguali.

Dim. Si prendano A4, e Bb due aliquote
fimili di AB, ¢ BD, ¢ fi compiane i paralle.
logrammi AEea, BFf6; quefti dovianne effere
tra fe uguali. Imperocchd effendo dslla fuppoe
fizione CD:CB::CB:CA, fard (v) CB:CA::
BD:BA. Or di quefte ragioni la prima & u.

‘guale a quella di AE a BF (2), e la feconda

¢ quanto quella di Bb ad As: dunque fark
eziandio AE :BF :: B4: Aa, e¢’l parallelogram«
mo AEes fard uguale al fuo equiangolo BFf5.(3).

E poiche fi ¢ dimoftrato effer le due CB,
e CA proporzionali .alle altre BD, ¢ BA, o
alle loro aliquote fimili B4, Aa, fard compo-
nendo C6:Ca::Bb:Aa. E tagliandofi am, e
br uguali ad Aa, ¢ Bb, e compiti i paralle
logrammi camn , dbre; fard pure br ad am, co-
me Cb a Ca, o come (4) ac a éd . Laonde
effendo ac :6d::br :am il parallelogrammo camm
fard- vguale all’ altro dbre

Nella ftefla maniera pud dimoftrarfi, che
gli aleri parallelogrammi  circofcritti nell’ sja
iperbolica EABF fieno vguali a’ rimanenti, che
fi circofcriverebbero nell’altra FBDG . Dunque
facendofi nclle medclime aje EABF, FBDG
ters

(1) Prop. 19. Fl. V.

?2) Cor. I1. Prop. XX, Lib. ]ll.
- (3) Prop. 14. El. VL.

4) Cor. 11, PKOPQ XX, Lib' 111,
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terminare i rettangoli ad effe circoferitti, fa.
ranno cotelti quadrilinei iperbolici EABF , FBDG

tra fe uguali (1). C.B.D.

Cor. 1. 1l triangolo CEA & uguale all’al.
tro CFB (2). Dunque togliendo da effi il cos
mun triangolo CAv, dovri rimanervi il trian.
golo CEp uguale al trapezio AcFB. E quin-
di fe a quefti - fpazj i aggiunga il triangolo
miftilineo EoF ne rifulterd il fettore iperbolico
ECF uguale al quadrilineo adjacente EABF .
E cost pud moftrarfi degli altri.

) Cor. II. Se le rette CA, CB, CD, CE,

Fig76.CF &c. fieno continuamente proporzionali, i
quadrlinei iperbolicic GABH, HBDI, IDEK,
KEFL &c. ovvero i fettori GCG, HCI, ICK,
KCL &c. faranno uguali fra loro. E quindi
quefti altri quadrilinei GABH , GADI, GAEK,
GAFL &c. ovvero i fettori GCH, GCI, GCK,
GCL &c. faranno nella progreflione natura-
le: ciod fe il fettore GGH fi riguardi come
Yunitd, gli altri GCI, GCK, GCL &c. fa~
ranno 2, 3, 4 &c.

Cor: ITI. Dunque gli fpazj iperbolici GABH,
GADI, GAEK &c. fono logaritmi delle rette
CB, CD, CE %c. o delle quantita delle ra-
gioni di CB a CA, di CD a CA, di CE a
CA &c. (), Imperocchd le quantitd di fiffatte
‘ ragioe

1; T.em, 1.

2) Cor. 1L Props XX. Lib. IIL .

@) Se prendafi una ferie di grandezze geometricamen-
te
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ragioni per I'identitd del confeguente €A fon
valutate da’rifpettivi antecedenti.

Cor. JV. Potendofi continuare all' infinita
la ferie delle afciffe CA,CB, GCD, CE, CFg
&ec. continuamente proporzionali ; infiniti ugualt
trapezj GABH , HBDI ,IDEK , KEFL &c. do-
yran contenerfi nello {pazio afintotico AFXLG ,
Dunque lo fpazio afintotico AEXLG che [i mofird.

a' un
te proporzionali, e di rincontyo comunque le fi ponga un’
altra ferie di grandezze aritmeticamente proporzionali; ogni
termine di.quefta dirafli logaritmo del fue corrifpondente ter:
Eﬂm d:]i quella. Cosi nelle due ferie A, ¢ B regiftrate come

ve
) A 1, 10, 100, 1000, 10000 &c.

. do, 1, 2, 3, 4&. .

gd:r& o log-mo dell'1, 1 log-mo di 10, 2 log-mo di 100 &co

a eccone un’altra idea pid fublime de’log-mi, che I' Ana-
lifi ne fomminiftra, ,, Prendafi una grandezza & maggiore
5 dell'unitd, e le fi affigga un’ efponente variabile x ; ei fard
5 chiaro di per fe fteflo, che il valore della grandezza ef]
»” nenziale gx debba eiler benanche variabile , che fi dica ¥s

e s'intenderd poi apriori, che I'ef] ente & debba pareggia-
:: re ’una patte’y un’ ell!preﬂfbne", o una funzione dellfa\va:g:‘a;‘bi-
o le 3. Cid premeflo ecco la definizione generale de’log-mi.
v Quella parte, o quella funzione del valore di una gran-
, #ezza efponenziale, che pareggia il di lei 'efponente , dicef
» logarimm della medefima efponenziale , ciod x = log. y .
quefta definizione raccogliefi primieramente, che {e
mai dgli efponenti della divifata grandezza ‘efponenziale fi
prendano in proporzione aritmetica, i di lei valori debbana
effere geometricamente proporzionali. Secondo cangiandofi 13
grandezza 4 , che fi chiama Bafe logaritmica, fi dovran can-
giare in paritd di altre circoftanze { logaritmi . Onde far)
ghiaro che i fiftemi log-mici fien tanti, quante diverfe bafi
fon concettibili. Ma a due fiftemi hanno i Geometri riftret-
ge le loro fpeculazioni, ciod al Volgare, la cui bafe & 103
ed -all' Iperbolico, che tien per bafe 2, 71828183 . Impercioc-
ch co’ log mi volgari fi agevolano grandemente i calcoli arit«
;penct ; e gl'lperbolici fon di gran ufo, nel calcolo Integrale.
ntanto i log-mi .vbls)aori , che fon regiftrati nelle Tavole, fi
cangeranno in iperbolici, fol che fi moltiplichino per 2,
3258509+ . - , -
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& un’ infinjte lunghezza (1), F' ¢ ansora di un aja
infinssa . - s

LY ‘0‘(

Quefta infigne proprietd dell’ Iperbole ignod
ravafi dagli antichi Geometri, e’ primo ad
ifcovrirla & ftato I’ acytiffimo P§ Gregorio da
S. Vincenzo meditando fulla quadratura del cer-
chio, ¢ dell’Iperbole. N& fia maraviglia, ch’
ella st lungo tempo fiane ftata al bujo : poicheé,
prima del Baron di Neper, il quale viffe tra
il decimo feflo e’l decimo fettimo fecolo dell*
Era volgare , non f{apeafi in verun modo,che fi
fuffero 1 logaritmi , i diverfi loro_ fiftemi,e’l di
loro ufo. Onde fe per avventura cadde in mente
a qualche antico Geometra la verith di quefto
Teorema,io m’immagino che abbiafi dovuta da
¢flo rigettare quale fterile, ¢ vana fpeculazione .

PROP XXII, TEOR.

Se da un punto B dell’ Ipevbole Payilatera AR,
Ji ovidni la vetta BP all’ afintoro CP, ¢ [I™altra
BH alf affe fecondario CL ; il rettangolo BHC delle
coordinate a queflo. affe fara fudduplo della diffe-
venza de’ quadrati di CP, ¢ PB. coordinate all:
Iperbole tra gli afintosd,

Dim. Effendo femiretto I'angolo ACV, che .

fora,
(1) Prop. XV, Lib, 11,

<,
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forma I'affe AC coll' alintoto CP (1), fard Zf.
che femiretto il fuo complemento PCH. E
quindi tanto la figura CHV, che la fua fimile
BVP davr} effere un triangolo ifofccle rettane
golo,ciod farA CH uguale ad HV ,e PBaPV,
Oc per la fimilitudine di quefti medefimi triana
goli faCV:HV::BV:PV:dunque il rettango-
Jo BVH fard (2) uguale all’altro PVG, e 2BVH
vguale a 2PVC. Ed aggiungendo al doppio del
rettangalo BVH il doppio quadrato di HV , ed al
doppio del rettangolo PVC il quadrato di CV, ch’
& duplo del quadrato di HV, dovrh rifultarne
j1 doppio rettangalo BHV (3) uguale al doppio
rettangolo PVC col quadrato di CV, ciod (4)
alla differenza de’ quadrati di CP e di PV,
o fia di CP e di PB. Val quanto dire il ret-
tangola BHV, o il fuo uguale BHC fatto dal-
le coordinate all’affe fecondario GH far} la me.
12 della differenza de’ quadrati di CP, ¢ di PB
goordinate all’ Iperbole tra gli afintoti, C.B.D.

Prop. XIX. Lib. 1t CAP,
ro .
l} Prog: 160‘30 VX. s
3) Prop. 3. EL 1L
q} Prop. & EL 1L
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De Diametri Conjugati delle Iperboli,

PROP XXIV. TEOR

Sieno GAK, gak due Iperboli oppofle 5 io
dico, che gls cftremi de’ loro diametrs [econdarf
- abbiano ad allogarfi nelle Ipevboli conjugate Ee , Pp.,

Fig.70.

Dim..Da un qualun.que punto D di CD.
comune afintoto. delle Iperboli AK, Ee, fi ti-
rino alle ftefle curve le tangenti DAB dEb ,
e fi protraggano infino all’altro afintoto Bbq si
conduca la retta AE fra’contatti, e le altre
CA, ¢ CE. La retta EA ¢ pzrallela all’
aﬁntoto CB (1): dunque ficcome DA ¢ uguae
le (2). ad AB, cosi DI dowvrd paregglarc IC,
Ma AI & anche uguale ad IE (3): dunque i tris
angoli AID, CIE avendo i lati Al,ed ID re-
fpettivamente uguali ad EI, ed IC, e I’ ango«
lo AID uguale a CIE, dovranno benanche aves
re AD, e CE uguall , non men che gli an-
goli ADI ECI (4). E quindi la retta CE,
che fi & moftrata uguale alla tangente AD, ¢
I'¢ ancor parallela a cagion degli angoli ugu::

)

Cor. 1. Prop XVIIL Lib, I«
Prop. XXI. Lib, 11I,

gxz Prop. XXI. Lib. III. -
2
; Prop. 4. El I,

4
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1i- ADC,DCE (1), dovr} effere il femidiame-
tro fecondarm di GA(2). E poich?"il fuo eftre-
mo E tocca I’ Iperbole conjugata Ee, farh ve-
ro quel che fi & propofto. C.B.D, :

Cor. La retta, che unifce gli eltremi di
un femidiametro, e del di Jui fecondario, &
parallela all’alintoto, che le fi oppone.

P RO P XXV. TEQR

Sta AD un qudunque dmmmo delle Iperéo- Fig.s8.

b oppofie DT , FA ) %t ﬁ tiri ovungue la pa-
rallela TF cbe le sncontri in T, ed ¥ 3 do di~.
co, che :I [uo dmmetm [econd:mo BE debba b:{
fecarla .

E fe cotefla parallela feghi una delle Iperba.
bi conjugate QEP , la parte QP , ch’ ¢ dentro di’
tal curva o fard puranclze bifecata dallo flefla dm-

metro fecoudana

Dim. Part, I, Si tiri al diametro AD non
meno [ ordipata TK, che Valtra FG: que-
fte faran parallele fra loro, e.la figura GKTF
un parallelogrammo, avente con cid (3) uguali;
i lati oppofti TK, FG. Ed effendo i rettan,

goli AKD,: DGA come t quadrati di TK, e
dx FG (4); ficcome quefti fone tra fe uguali,
cost il dovranno effere anche quelli. Laonde age
- D : .giun-

¢) Prop. 27. FL 1.

2) Prop. XVllL L|b 1L

(3) VProp. 34. El . '
(Q) Prop. X. Lib. l]I.
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ginngéndo 2’ medefimi rettangoli AKD , DGA
gli uguali quadrati di CD, ¢ di CA ,ne riful.
terd (1) il quadrato di CK wguale all’ altro dy
CG, e CK uguale a CG., Or a quefte rette
CK, e CG fono refpettivamente uguali HT, ed
HF, come lati oppofti de’due parallelogrammi
CKTH, CGFH : dunque HT fard uguale ad

HF,

Pan. 11, Sieno impertanto Cq, ¢ Cp gli
afintoti delle Iperboli oppofte DT, AF, che faranna
eziandio (2) afintoti della conjugata PEQ . Dun-
que far} tanto Tq ugusle ad Fp, quanto (3) Q¢
e Pp: e quindi anche ?’I‘Q dovrd pareggiare la
¥FP. Laonde fe quefte rette fi tolgano refpettis
vamente dai tutti HT , HF di gid moftrati u.
guali, nc avanzerd HQ uguale ad HP. C.B.D.

Cor. I. Da cid, che fi & dimoftrato, {ne
tendefi agevolmente che le ordinate del diame.
tro fecondario, o che fi arreftino tra le con.
weflith delle Iperboli oppofte, o che fien rine
chiufe nella parte concava di un’Iperbole cone
jugata, fono fempre al diametro primario pas
rallele; come ogni ordinata di quefto dal fee
condario equidifta. ' . T

Defin, XH. Due diametri fi dicono conjugats
fra loro, fe uno fia parallelo alle ordinate dell®
altro. ' T
Cor, 1I. Ogui diametro primario dell*Iper-

i ' ~ bole,
(1) Prop. 6. EL 1I. ; !
(2) Prop, XVIL Lib. III,
(3~ Cof. 1iL Prop. XVIIL. Lib. IIL,
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bole, el fuo-fecondario fano conjugati. fra lpro9.'
Cor. IIL. Dunque gli eftremi dc’ diametri
conjugati a quelli, che nelle Iperboli oppofte.
fi conducopo, debbono toccarg le Iperboli con.
jugate. : :
_Cor, IV, E quindi DN parametro del dia-
metro DA potrd definieli, che fia una terza
proporzionale in ordine ad eflo. diametro, ed al
di lui conjugato ,

PROQR XXV TEO R.
. Pofte le medefime cofe della 1, parse della prop.

precy il quedrato di TH femiordinata al diametro Fig.63.

[fecondario BE fla alla fomwa de’ quadrati di CH
efciffa dal gentro, ¢ di CE [emidiametro [econda~
vio, ¢ome §l quadrato decb primavio a quello dl
Jecondario s : '

* Dim. Il rettangolo AKD fta a KT?, come
CD? 3 CE2 (1). Dunque (2) fard la fomma del
rettangolo AKD , e del quadrato di CD, ciok (3).
CK2 alla fomma de’ quadrati di KT e di CE
come CD?a CE*, o come AD?a BE2, Vale
a dire I'¢ TH2; CH* 4 CE?; : AD? : BEz.
Cc.B.D,

.Cor. ], E conducendof un’altra retta ¢4 pa-
rallela al medefimo diametro AD,- fi moftrerd

. M 2 nello
(1) Cor. 11. Defin. V. Prop. XIV. Lib. 111

2) Prop. 12. EL V.
t;) Prop. 6. EL 11
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aello fieflo modo, che 5> fRia 2 Ch 4-CE2;
come AD? a BE?, Onde potrd concluderfi, céc
¢ quadrati_ delle /emmdmau TH, e th al diames
tro fecondario BE dell’ Iperbole /' eno fra loro come
CH? 4 CE2, ¢ Cbh2 4 GE2, ciog¢ come le ﬁmpq
me del quadrato del ['emcdtame:m fecandurw s 8
delle afcifle dal centro )
Cor. I E quindi fars TH? : DC?: :
CH:* 4 CE2: CE*, R

PROP xx'vn.' TEOR

n pamllelogmmmo HQ_ME , che f mnpte
Fig.74- dai due fem:Jmmem conjugati HQ ‘HE, ¢ ugtias
le al restangolo de femmﬂ' con/ugdn HALB b

Dim. Effendo QM ugua!c, e paraHela ad
HE femidiametro conjugato di QH, il punta
M dovry trovarfi in HM afintoto comune_delle
Iperboh AQ, BE (1). “Similmente ftard I’ ale
tro punto L nel medefimo afintoto. E poiché
le rette QE, AB che "unifcono- gli eftremi
de’ femidiametri conjugatiy e de’femiaffi , (2) fo-
no parallele all’ altro afintoto HC, il tnango-
JTo HQF ‘fard uguale ‘all’altro’ 'HAT (3). E
prendendo i quadrupli, ne rifulterd il paralle.
logrammo HQME d¢’ femidiametri con;ugat;
HQ, HE uguale “al rettan«olo HALB dc fc-
mxafﬁ con)ugatx. C.B D.
Cor.

2) Cor. Prop. XXI. Lib. TII.

gr; Prop, XVIIIL. Lib. 1L
3) Cor. 1I1. Prop. XX. I{..:b“ 1L
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Tor. 1. E-da ¢id pid inferirfi cbe ogni paa
Yallelageammo ifiritto in susti ¢ quattro i vami iper-
‘olics fix di uha coftante grandezze , ciod ugua
al retearigolo degli affi conjugatic * o
. Cor. 11, Se pe’punti @, ¢ B fi diftendano
YX, Bz réfpettivarhente parallele ad AL, ed
EM, i tohgiunga QB, fark il parallelogram-
mo HYXB uyguale all’ altro HQZV: imperocs
che il primo & daplo del triangolo HQB con
cui poggia Yulla ftefla bafe HB, ed & tra le
nedefime paratlele HB, YX. E’l fecondo del-
1o fteflo triangolo & anche duplo per efferne
entrambi fulla medefima bafe HQ, ¢ fra le
‘Yedefime parallele HQ, BZ. -,
. Con I, Dunque ftard il parallelogrammo
HYXB alY’altro HALB, come il parallelograms
tno HQZV all’altro HQME . Cio® HY :HA ::
HV :HE (1). Ma fla HV:HE::HB:HR, 0
‘come HS ad HB(2). Dungque fard HY :HA ¢
HS :HB. : '

PROP XXVILL TEOR.

.1 quadrati di due dianesri conjugasi . GF ypig .,
PM tainco differifcono fra toro, quanto i quadrass
degh affi DA, RQ. o '

Dim. Si tirino da’'G, ed M 1¢ femiordi-

hate GB, MN agli afi DA, RQ; dovra fta-
M 3 B

t

(1) Prop. i. KL VI
((;)) Péog. XU Lib, 1, .
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re (1) CA:CQ :: CB :CN, e CA*:CQ2 ::
CB2: CN2., Dunque fard CA2:CQ?::DBA:
RNQ (2). MaI'é poi (3) CA2:CQ?::DBA ;
BG?. Siccht fard DBA : RNQ:: DBA :BG? s
‘ed RNQ uguale a BG>. Similmente dimoftrafi
'‘DBA uguale ad MN2, Per la qual cofa ef-
fendo dalla 6. EL 1L il quadrato di CB uguas
~le al quadrato di. CA ed al rettangola DBA ,
ei dovrd effere uguale al quadrate di CA, ed
‘a quello di MN. E finalmente il quadrato dell’
Ipotenufa CG , che pareggia i quadrati de’ cate
ti CB, BG, fard uguale ai tre quadrati di CA,
di MN, e di BG. _

In fimil guifa dimoftrai, che il quadrato
di CM adegui i tre quadrati di CQ, di GB,e
di MN.. Dunque la differenza de’quadrati di
‘CG, e di CM fard quanto i tre quadrati di
CA, di MN, e di BG differifcono dai tre qua.
drati di CQ, di GB, ¢ di MN, cio2 a dire
quanto il folo quadrato di CA differifce da
qucllo di CQ ¢ imperciocchd, come vedefi di
pec fe fieflo, MN2 ¢ BG* fono infieme ugua.
i a BG? ed MN2. E quindi quadruplicando
i termini, fard la differenza de’quadrati de’ dia.
ametri conjugati uguale alla differenza de’ quas
drati degh affi. C.B.D. '

Cor. 1. Dunque fe un’ Iperbole abbia due
diametri conjugati tra fe uguali, dovrd avere
tutti
1) Cor. 1lI. Prop. prec.
gz)) Prop. 19. I:I.P\’l.)
3) Gor. 1L Defin. V. Prop. XIV. Lb. IIL
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tutti gh akﬁ diametri refpettivamente uguali
a’ loro conjugati . . . . :
~ Con If. E quindi tutti i diametri dell’
Iperbole Parilatera fono refpettivamente uguald
ai diloro conjugati. E faran pure i medelimi
diametri refpettivamente uguali 2’ loro parame-
tri. E’l quadrato di ciafcuna femiordinata ad
uno di quefti-diametri fard uguale al rettangolo
delle afciffe da entrambi i vertici. Lo

Cor, IIL. 11 quadrato di ciafcuna femiordie
fata ad un diametro fecondario di quefta Iperbole
fard uguale alla forhma de’ quadrati del femidia-
Metro fecondario, ¢ dell afciffa del ¢entro (1)«

:“0]‘\ :

Il quadrato di CA dinoti la differenza de Pig.86s

goadrati di due diametri conjugati: fi deferiva
col centro C intervallo CA il cerchio QAL, e
fi prenda CD uguale ad un qualunque diametro
dell’ Iperbole ; io dico che, tirahdofi Ja tangente
DA, e I'ordinata AB, debba effere DA 4 diae
inetro conjugato di DC yc DB il di lui pavaneiro.
Imperocche i due quadrati di CD, di DA dif
ferifcono fra loro perlo quadrato di CA (2). Ed
& poi CD:DA::DA:DB[3]. Dunhque(q) DA
& il conjugato di DC DB il di lui patametro.
Ma tutto cid & vero’ qualorail lato trafverfo di

M 4 B

1} Prop. XXV1. Lib. 111.
2) Prop. 47. FL 1.
3) Prop. 8. EL VI, .
(1) Cor. 1V, Prop, XXV. Lib. 11J
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un’ [perbole fia maggiore del retto® poich& fe
quello fia minor di queﬁo, converrd ulare la
feguente coftruzione. Si tiri ovunque la tangen.
te circolare AD, ma che fia uguale a_ quel dia:
metro prmcxpale, di cti fi vuol ritrovare il
conjugato, ¢'l parametro . Si unifca DC, e fi
¢levi CP perpendicolare a D€, che vada fino
‘alla tangente ; fars DG il conjugato di DA , ¢
DP sl parameiro dello fiefle DA .

C A P 1V

“Delle Tangenti , e delle Secanti dell’
Iperbole ,

PROP. XXIX. TEOR:

¥i Nell’ Iperbole [e le tangenti DS ; AQ menate

79 2 wertici ds un qualunque diametro DA comunqué

incontrino una tangente laterale MS ; il rercangolo

‘delle sangensi wverticali DS, AQ adeguera 1) qua.
drate de) femidiamesro CB conjugaro a DA . *

Dim. Dal contatto della tangente laterale
G tirino {u de’ femidiametri CA, GB }e ordi-
nate MN , MO | ¢ CB fi diftenda fino alla tan..
gente laterale . Ed effendo (1) €CA2a CB? co-

me il rettangolo DNA, o il fuo uguale CNR (2)
: - ad

(1) Cor. 2. Defin. V. Prop. X1V, Lib. 11L
(2) Cor. 11, Prop. 111, Lib. 1l4v
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o NM?: ¢ CNR ad NM? in ragion cothpoﬂi
dnCNadNM,eleRadNM o fia df
RC a CT pe mangolx fimili RNM RCT ;
fard CA2 3 CB? in ragion compofta di CN ld
NM, ¢ di RC a2 GT, ciot conme il rettangox
lo NCR all’altro di NM in CT (1):

Cid premeflo poicht CA® adegua NGR (4),
togliendo da quefte grandezze il quadrate di CR,
Vi rimarrd il rettangolo (3) DRA uguyale all’altro
CRN (g), ¢ qumd; fara RD: RC::RN: RA.
Ma fta RD:RC:: DS: CT pe’triangoli fimili
RDS, RET. Ed & poi RN:RA::NM:AQ .
per la fimilitudine de’ triangoli RNM RAQ.

"Dunque far® DS:CT :: NM:AQ; el rettan~-

golo di DS in AQ uvguale al retfngolo di NM
in CT. Per la qual cofa foftituendofi nell’ ul-
tima analogla del § prec. il rettangolo di DS in
AQ in luogo dell’altro di NM in CT javral-
fi CA2:CB2:: NCR:!DPS.AQ: ¢ qumdl ficco-
me CA?z & uguale ad, NCR (5); cosi dovrh effere
CB: ugualc al rettangolo di DS in AQ. C.B.D,

‘Cor. 1. Se’la tangente MT incontri in R,

e T il femidiametro €A ¢’ fuo conjugato CB;

il rettangolo della femiordinata MN in CT fa
T2 uguale al quadrato di €B femidiametro cons
jugato a CA.
Cor,
{!) Prop. 23 EL VI

2) Prop, Xill: Lib: HIs

) Pro E! ll
8) l’rop X

() Prop. l be. 1, -
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Cor; II. Le rette AQ,NM, CT for pros
porzionali ad RA, RN, RC. ==
. Cor. 111, Effendo CN!CA ::CA:CR , fas
i la fomma degli antecedenti alli fomma de’
¢confeguenti , come la differenza di quelli alla
differenza di quefti, ciod DN:DR:: AN:AR,
Val quanto dire /o reisda DN & armonicamense
divifa sa R ¢d A, *

PROP. XXX, TEOR

g6 Se da un punto prefo fuori I Iperbole cadand

B fulla medefima curva; o fulle oppofte [ezioni due
sangenti 3 quefte favannd mella vagin de’ femidias
metri conjuga®i & quelli 4 cbe paflano pe'loro gone
gatti o ® v

Disi. Caf. . Dal punto Q cadano full
Ipetbole AM le due tangenti QA ; QM ,; cui
fian paralleli i femidismerri CB; ¢ CG ; ¢ fi
taglino quelti ; ¢ quelle ne’punti T ed L vie
cendevolmente » E poiche per lo parallelifmo
delle rette RM , ed AF , fia CR : CA 1 CM:CF!
ed & pol la prima di quefte ragioni uguale 2
quella di. CA a CN ¢ la feconaa & quanto I
altra di CO 2 CM (1) : le due rette CN, ¢
CF faranno fimilmente divife in Red A in O
ed M. Dunque anche le parti CR-; RN 4 RA
della prima retts faran proporzionali 4 CQ,
OF , OM parti corrifpondenti della feconda: e

quirs

(1) Prop. X111, Lib. 115,




R

187
quindi faran pure CT, NM , AQ proporzios
mli a CL, FA, MQ (1). . S

Or eflendo CT:MN::CL:FA, ¢ permus
tando CT:CL :: NM:FA; la ragion che fi
compone da quefte due fard duplicata di unadi
effe , ciod il rettangolo di in NM al rete
tangolo di CL in FA fard come CT*aCL?,0
come AQ?ad MQ? + Ma que’ rettangoli fono re«
fpettivamente uguali a CB? e CG? (2) .Dunque fa
ﬁQA’zQM*::CB‘:CGi,eQAsQM::CB:CG.

Caf. 11 Sieno SM, SD le tangenti cons
dotte da S nelle Iperboli oppofte AM, Dd; el
fard chiaro, da cid che fi &detto nella L Parte,
che le due SM, ¢ DN fieno fimilmente divifc ne’
punti T, R, e Qyed in quetialtri G, R, ed A,
Dunque fark SM:MQ::DN::NA, Ma fi ¢
moftrate (3), che fia DN ad NA come DR
ad RA, o come¢ DS ad AQ. Dunque fard
SM:MQ::DS: AQ, ¢ permutando SM ad sD
::oquQ ad AQ, o come CG a CB (4).

.B. D. ) .

Pofle lé medefime cofe della Prop, prec. it
vettangolo SMQ delle parti della tangemse latera-
le, che veftano tra il comatro, ¢ Je tangensi were
ticali, & uguale al gquadrato del femidiametro CQG
paralielo ad effa sangente. * ' . .

(l Cofo 11. Prop. XXIX. Lib. IIL
(2) Cor. 1. P

rop. prec.
(3) Cor. Il Prop. XX1X. Lib. IIL. - - .
(4) Caf. I, .
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- Ed Wi ifieffo qhadvato Wi €6 13 pive ui
guale il restangolo RMT delle parti della tangeni
8¢ laterale y che fono tra il contartoy e gl inconsr§
A’ die femidiamerri conjupdri CA , CB. * ‘

Leggafi la dimoftratiorie delld Prop: XXIV:
dell Ellifle; = ' o
PROP. XXXIL TEOR:
Kieg, . ¢ Je diie tirde QA ;FH del? Iperbole QUF
ggng- ¥ incotvino dentro la éurva , o fuori di effa; i
vestangoli FKH ; QKA , delle lovo partiy che fra.
mexxano la curva, ¢ ¥ panto del concorfo, favan:
9o come i quadiats delle - sangenti ME ; NE pa-
vallele ad effe corde i **

. Dim. Leggafi 1d dithoftrazicne dells Prop.
XVIIL dellEltifle, ¢ fi vegga la fig. citata ,
ton quefto' {olo divario, che qui-dal triangold
CSR debbonfi togliere il triangolo PSH; ¢t
trapezio NSRZ tra fe uguali.

Figas,, | Cor. Sc la corda CA venga divifa dalleé
torde parallele FP; fp; i réttahgoli FMP
fmp fi avran fra loro, come gli altr due AMC;
Ame¢. - ‘ '

PROP XXXIL' TEOR:

Figit. 1 wopicio ABDC | di gualungie Jpis o
~ #
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i we fia, i ritrovs inferitta nell’ Epevbole ACDB,

2
.l

¢ da un qnaltmquc punto- P del dileir perimetro’, s
fi tivino ai lati del trapegio le rette PM, PN,
PR, PQ foito dati angedi ; io dico che i retsan-
2ol delle ‘vetie PM ¢ PN, PR ¢ PQ, "¢he caq
dono fu i lati oppoﬂl dal !rapezw J fién ftmpro
fm lore m una dna Mgwne. *% .

Le dlmoﬂraznonf di qucﬂo Teorema , o
dei tre feguenti poffono attignerfi dallc Prop.
Xi1, XIH, XIV, XV del L Lib. -

PROP XXXIV. TBOR..

S

k .";[

Cadano da un. qvalunque \pmm A ['ull‘Ipar-;f‘l""

dole GNE e due tangenti AB, AC,. ¢ fi diftend
da per bo fteffo punto ‘la- retta” AV parallela alla
corda fra' contatts ; io dito che refti-divifa armoni
qameme dalla cunva, ¢ da maﬂa “corda ogni [éa
giante AE | ‘che- paffi - per- A , - cioé ¢he f . EO-
OD::EA:AD.

" E conducendofi per S ( punto medto dellq
corda fra’ contaiti’) una. quabungue [egante: ESV ;
ancor queft’ altra fard Monnamenn divifa dalle

dae VA , BC, ¢ dalla curva ’ mle 4 ch do-

-pni ﬂum ES SL EV' s VL

“Cor.- 1. .S'e dal pmub A /; menino ia Mngen-
te AC all tperﬁole GNE, ¢ Ja fegante AE , ¢
quefla armonicamense fi divida hel punto O ; lé

resa CO, che paﬂ'a per O, ¢ per bo contatto C,
: dovrd

.-

2 e

Ry AT

FiL
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do’:w)‘ paffare per lo contatto qell’ altra tangense
AB, che dal punto A fi cala ful vamo iperba.
li‘ﬂ . *» o ' o

Cor. 1I. E fe le due fegomsi AE , AG, cbe
pallano per. bo ficffo punto A, fi dividano armoni-
camente in O,eQ; In resa QO , che conducefi per
quefli punti dowrd wstraverfare i consasti delle tan-
genti, che dallo fleffo punto A [i calano fulle
Jorropefie Iperbole GNE, ** -

"PROP, XXXV. TEOR,

Séi da sn qualungic punto B dell’ Iperboly
BFD /i ordini DB ad un di lei diametro KF , o
per 1o feflo punto fi weni la vangente o ¢be lo ine
<ontri in B do dico, che tirandofi per lo punia
medio ‘dell’ ovdinata DB una qualunque corda.  AS,
ed & fuoi. eftremi le tamgenti AV, SV, il concor-
P di quefte reite debbafi allogar nella vetta EV o
cbe daj pusto E [i eonduce paralisla ali’ erdia
pata DB. ** a s T

PROP, XXXV, TEOR, -

Fiaa ¥ Se dab punto R ¢adano [ulla [ostopofia” Ipers

1823 bole BAT lo due tangemsi RF, RG., ¢ -l¢ due
fegansi RB, RT ; virata la vetia G pe’ contastiy
‘¢ le altse due. AV, BT per e [fegioni ; dovranne
quefte reste o giacerfi tra loro parallele o @ onvers
gore infieme ad un’ ificffo punto « *%

¥ig.22.

Cope
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rh

e T = 2 wm Y i

= A % W=

B

- 19%
... Cor. E [e dallo ficflo pumoR [i sonducanc le

. due tangemti BF , RG, ¢ la fola feganse RT ;

ba retta FG pe'contatsi o dovra cffer pavellela ale
Je tangentsi menate per T ed V , o le dovrd ine
sonsrare fn pu ifieflo punio , **

PROP XXXVIL PROBL,

Per un dato punte fuori dell’Ipnbolc AM cone
durle una tangente , ‘

Per poterfi rifolvere quefto Problema fi
efige , che il punto dato pon iftia entro dell’
angolo DHL eppofto all’angelo afintotico CHP.
E cid intendefi agevolmente da quelloy che fi
efpofe nel principio del Cap. 111, di quefto Lib,
gd in altri luoghi, -

Caf. I. Primieramente il punto R flia entro |'
angolo afintotico CHP, ecco la coftruzione che
ci guida a fine, I.Si unifca eflo punto col cen-
troH, e laretta HR feghi I'Iperbole inA (1).

Fig.83¢

ILSi titi nel pynto A la tangente AQ . HLSi

prende HN terza proporzionale in ordine ad HR,
ed HA , ¢ fi diftenda per N la corda Mm parallela
ad AQ. IV. Finalmente & congiungano le rette
:}M » Rmv: dico offer quefle le tangenti addiman-
“‘ o 3 . N . B

‘La dimoftrazione intendefi dalla fola enune
giazione della Prop. XIIL di quefto Lib. '
i Caf.

(1) Dim. Prop. XVL Lib, IIL, '
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) g Csf. 11, Tnoltre fia allogato nell’ afintoto HC
Fig84 3] punto ¢, donde vuol menarfi una tangente all*
Iperbole AQ. Per ottenerfi cid, I. fi bifechi
Hg in F, ¢ i meni fQ parllela -all’ altro
afintoto HP. H. Si unifca la retta Qgq: guefla
fard la tangente che fi cerca . ’

Dim. Imperocchd effendo per lo parallelifmo
delle rette MH, Qf come fg ad fH cosi ¢Q
3 QM ; quefte due rette dovuranno effere uguali fra
loro, come il fono quelle per coftruzione. Ox
che quefta retta gQM fia tangente fi rileva nel
feguente ‘modo . S'¢ poffibile fia pQP la' tan-
-+ gente dell’ Iperbole in Q. Dunque fard pQ o.
vale a QP (1): ¢ quindi i due lati Qg, Qp.
del triangolo. Qgp pareggiandp refpettivamente
i lati QM, QP del triangolo QPM, ed effen.
do uguali gli angoli, che quefti e quelli com,
prendono fra loro, fard 'angolo Qgp uguale a
QMP (2), e con.cid la retta pg paralicla a

PM (3). Lo che ripugna. '

Fig8s. Caf. 111, Finalmente il punto T, da cui
‘vuol condurre la tangente all’Iperbole, fi ri-

trovi fuor dell’ angolo afintotica HCK, e del

fuo verticale 3Ck. Per riufcir -nell’ intento, 1.

fi tiri da T al centro C dell’Iperbole la retta

TG, cui fi diftenda entro la curva una qualunque
corda Mm parallela. H. Si unifca il punto mer

dio di quefta: corda. col centro €, ¢ fi meni

. pex
(1) Cor. 1. Prop. XVIIL Lib. YI.
(2) Prop. 4. EL L.

(3) Prop. 27. EL I,
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per A la tangente Agq infino all’afintoto CH.
111, Finalmente fi tagli CO terza proporzionale

“ in ordine a TC, ¢ ad Ag, ¢ fi meni OM pa-

rallela.a CA. Io dico, che la ressa TM fia la

tangente , che fi cera .

Dim. La retta Ag 2 uguale al femidia-
metro fecondario di CA (1). Dunque il rete
tangolo di TC in CO, che fi & fatto uguale

al quadrato di Ag, dovr} pareggiare il qua.’

drato di cffo femidiametro fecondario. E quine
di dovrd effere TM la tangente addimandata.
Concioffiach?, fe un’ altra retta Mt diverfada MT
fuffe la tangente dell’ Iperbole in M, il rettango.
lo di ¢Cin CO, ch'¢ uguale (2) al quadrato del
femidiametro conjugato di CA, farebbe uguale
al rettangolo di TCin CO:e quindi TC uguale
a #C, lo che non puol effere. C.B.D.

N €AP.
(1) Cor. I. Prop. XVIII Lib. III.
. (2) COI'. 1. Pmp. XXIX- leﬁ llL

B > ST i ——— m——

gty T AT T
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C A P V.

D¢’ Fuochi delle Iperboli.
E’due trettati de’ fuochi della Parabola,
e del’Elliffe fi prendano le definizioni
de’ termini particolari di quecfto argomento.

PROP XXXVIL TE O R.

La vetta PA, che nell’Iperbole congiunge gli

Fig.ay.‘ﬂ”m; de’ femiafli conjugati CA, CP, & uguale

alla CF eccentricitd di effa curva .

Ed ¢ poi cotefta eccentricita media proporgioe
wale tra il femiaffe principale , ¢ tra I aggregato di
effo, ¢ del ai lui femiparametro .,

Dim. Part, . Sia CF I’ eccentricith dell’ Iper.
bole AM, AB I’affe principale, PQ il fuo con.
jugato, ed AT il parametro principale; fard la
femiordinata FM metd di effo parametro(1). Ed
eflendo FM2 a BFA, come AT ad AB (2),
o cdme FM2 a PC2 (3); farh FM2: BFA::
FM2:PC>, e quindi BFA uguale a PC2. Il
perchd fe vi fi aggiunga di comune CAZ%, do-

vrd rifultarne (4) CF2 uguale a PA?, ¢ con cia
CF uguale a PA. '

Pars,

{1) Defin. VII. Lib. I.

2) Prop. XI. Lib. III.

(3) Cor. 11, Defin. V. Lib. 11k
(4) Prop. 6. EL 11
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Part, L. Si tagli CO uguale al femipara.
metro principale, e fi unilca PO: fard (1) -
AC:CP::CP:CO, e quindi retto I’ angolo
APO (2). Dunque dovra eflere (3) PA media
proporzionale tra CA, ed AO, ciot I'eccen.
tricith CF media proporzionale tra il femiafle
principale, e tra la fomma dello fteflo {emiaf.
fe, e del femiparametro principale. C.B.D,

Cor. I. 1l vettangolo BFA delle afuiffe | che , -
corrifpondono ad un fuoto del’’ Ipevbole , adegua i
quadrato dei [miaffe conjugato. *

Cor. II. Dunque per ritrovare i fuochi -del..
le Iperboli oppofte, non fi vuol far altro, che
troncar dal centro fu dell’ affe principale le due
parti CF, CV refpettivamente uguali alla PA
che unifce gli eftremi de’femiaffi conjugati .

Cor.I11. Che fe ad un qualunque punto M
~del perimetro iperbolico fi tiri la normale MO,
¢ la tangente MP; fard NO ad NC come il
parametra principale RQ all* affe RS(4),0 come
CT?2 a CR2; e componendo fard OC a CN,Fig.8s.
come TR2 ,0 (5) CF2 a CR?. Ed eflfendo (6)

OC a CN come OCP ad NCP, fark pure
OCP:NCP::CF2 :CR?. Il perch¢ OCP ¢ u.
guale a CF2 | come fi dimoftrd (7) NCP ugua-
le a CR2, ' .

N 2 Cor.

(1) Come i ¢ dimoftrato.,

(2) Prop. 6. EL. VI. = °

“(3) €or. Prop. 8. El, VL.

(4) Prop. XIV. Lib. 111. i

(5) Trop. pres. A

(6) PXOB. Is Ela Vi. (7) PK.P' XIIL Lib. I.II-
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i Cor, . Cio® 8 dire I’ Eceentricitd: dell’
" Eperbole ¢ media proporzionale tra 1’ afciffa dal
centro diminuita della fua fottangente, e tra
ha I!necleﬁma afciffa accrefciuta dells fummer.
male, i

PROP, XXXIX, TEOR,

Se da’ fuochi ¥ ed V delle Iperboli ad un
Fig.8g.qnalungue punto M del perimetro di una di offe i
tivino s vami FM, ed MV ; la tangente MP , cbe
fi conduce pev lo fieflo punto M, dovrg bifecars

¢ angolo FMV d¢ rami, *

La dimoftrazione della Prop. XXVIL. del

Lib. II, pud applicarli a quefto Teorema: onde,

" chi bram1i intenderla, potrd legger quella, ch'?

a pi¢ della fteffa propofizione, in un rifcontranda
la figura quafsii citata.

KY ‘d‘o

~ Se talun di voinon intenda diftintamente,
perchd mai nell’ Eperbole ftia OV ad OF , come
GM ad ML (qual analogia & un principio dell*
indicata dimoftrazione ); prolunghi la perpendico-
lare FL, fino al ramo VM ¢ fi avviferk ima
mantinente , che per lo parallelifmo delle rete
te GV, Lf debba effere GM: ML ::VM: Mf,
€ che per le parallele Ff, OM debba ftare
OV :QF :: VM :Mf. Onde conchiuderd volene
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tieri, che ftia VO:OF ::GM:ML (1),

Cor. Si tirino per lo centro G dell’f4
perbole, ¢ per lo fuoco V le rette GCo, VE
parallele al ramo FM . Effendo Co parallela
alla bafe MF del triangolo VFM, fark VC:
CF::Vo:Mo. E perche ella & parallela ad VE
bafe del triangolo MVE, fta pure Vo:oM::
EG :GM : dunque dovrd ftare VC:CF::EG:
GM (2), ¢ fard EG uguale a GM. Ma I’ ango.
lo PMF ¢ tanto uguale ad VME (3)4 che ad
VEP (4): dunque i due angoli VME, VEP
faranno tra fe uguali. Laonde, {c fi unifca la
retta GV, {i vedran. verificate: ne’due triangoli
VGM, VGE le condizioni della 26. El. L :
onde dovrd effere I’ angolo VGM uguale ad

"VYGE, ¢ quindi retto ciafcun di efli.

PROP XL. TEOR

B rettangolo de’vami VM, MF § che do
faochi delic Iperboli oppofte conduconfi ad tm’:ﬂeﬂ'cm“”‘ .
punto del permetro iperbolico, & wguale ad quadrate
di CB femidiametro conjugate & quello, che paff
per bo fleflo punto M, * ’ :

Leggete la dimoftr. della Prop, XXVIIL;

Lib, I1,
L | N 3 PRO.
0 PR BV e

(3) Prop. pres.
(3) Prop S0 EL L
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PROP. XLL. TEOR.

" Pofle le medef' me :cofe dells " prop. Pm' la
differenza de’ rami VM, ed TM ¢ uguale all affe
prmapa/e AS.

Dim., si tagh la retta Mm uguale ad MF :
e I'altra Vr tale, che V2 fia una metd di
Vm? (a).
" Cid pofto, i due quadratn di VM e di
Mm fono uguali al doppio del rettangolo VMm
col quadrato di mV (1). Ma i quadratl di
VM e di Mm. fon gliftefli, che i quadra-
ti di VM e dir MF, e quefti pareggiano (2)
2CF2 con 2CM?: ed & ancora il “deppio del
rettangolo VMm, o VMF uguale a 2CB: [3],
Dunque fard zCF2 con 2CM? ‘uguale :a 2CBa
con mV?: e CF2 con CM? uguale a CB% con
#V2: ciot, per effere CF2 uguale a CS> con
CT? [4]s i quadrati de’femiafli CSe CT, e del
Yemidiametro CM fafranno uguali al quadratodcl
femidiametro CB, che gllécon)ugato ed a qucllo
della retta Vr . Dunque tolto d’ambe le parti il
guadrato di CB refterd il quadrato della fola Ve
vouale alla fomma de’ quadrau de’femiaffi CS ¢
CT, ed alla differenza de’ quadrati de’femidia-
metri conjugati CM e CB:vale a dire, [ perche

UCe«
. {(a) Cid fi effettua defcrivendo un femicerchio fu di Va,
e troncando Vs ugnale alh corda del quadrante :
(1) Prop. 7. FL IL
(2) Cor 1. l’mp XXIX Lib. 1L,
(3) Prop.
(4) Prop. g(k)LVIU. Lib. 1II. .




~affe RS.

_ﬁ

d

199
quefta differenza & uguale [1]alla diffetenza de’
quadrati de’ femiaffi ], il quadrato di Vr fard ugua«
le alla fomma de’quadrati de’ femiaffi conjugati, ed
alla differenza dc’ quadrati de’ medefimi femiaffi,
ciod al doppio ‘quadrato del {emiafle CS. Duns
que prendendo i dupli dovrd eflere Vm? uguae
le a 4CS2, ed VM uguale a 2CS, ciot ad AS,
ch’e Paffe principale dell’Iperbole. G.B.D."

Cor. 1. E dimoftrandofi come nel Cor. II.

della Prop. XX1X. dell’ Elliffe, che le due in-_
clinate VM, ed MF fieno refpettivamente duple ¥ &5-

di Go, e di Co ( diftefa pertlo centro dell’ .
Iperbole Iz Yetta GCo parallela al ramo FM );
fard la %ffercjnia de'rami VM ed MF, ciod I’
Auplo di CG differgpza di Go, e Co.

Cor. 1. Dunque in tal rincontro fi potran
dedurre i feguenti Corollarj:
. L Se una resta tocchi ovunque U Iperbole , ¢
poi dol comtatto al fuoco wvicimiore fi tivs wn vamo,
e dal’ alivo fuoco le [i meni la perpendicolare ;
la parallela tirata ad effo vamo--dal censro infine
alla tangente [ard uguale al femiaffe principale (2)y
¢ paferd per [ incidenza dedla pevpendicolare fuild
tangente , * '

II. La vetta tivata dal centro a queflo punto
d incidenza adeguerd il femiafle principaleye [ard
parallela al mentovato vamo . '

IL. E finalmene fe dal centvo fi adatti ful-
la tangente M@ una tetia uguale ol femiaffe prine

b N Cin .

(1) Prop. XXVIIL. Lib. 1<
(2) Cor. Prop. XXXiX. Lib. 1IL

P

S St

Sscats ot A NP



st s A

200
sipale , che perd me flia difiefa come la CG dalls
vte avverfa delcontarso M ; effa retta dovrd effer
pavallela al ramo FM, ¢ la congiunta VG flard
ad angoli vetti [ulla medefima tangemse, *
Cor. I E tirandofi per lo centro—dell'I.
perbole la retta Crz paralicla alla tangente ME,
che incontri in », ¢ ¢ irami VM, ed FM ; fard
per le parallele Cry GM tanto I’ angolo Mse
uguale al fuo alterno yMP, che I’ interno »M
uguale all’efterno PMF. Dunque effendo ugua-
}i gli angoli +MP, FMP (1), anche queft’ altri
Myt, Mtr faranno tra fe uguali; e quindi Me
ugvale ad Mr. Ma a cagion del parallelogrammo
MGCs la Ms & quanto la CG, che fi & mo-
ftrata uguale al femiaffe principale. Dunque an.
che Mr adeguerd lo fteflo femiaffe.
 Cor, IV. Ogni retta , che per lo centro dell
Iperbole diftendefi parallela ad una di lei say.
gente o sronca da’ vami menati al contatto due rette
vefpettivamente wguali al [emiaffe principale . *

PROP. XLII. TEOR.

- Se da un qualunque punto M. dell’ Iperbole

Figst BM /i conducano s ramo FM, la tangente MA,

¢ la normale MN , ¢ dal punte N, ove la nor-
male incontra I affe , fi cali NE perpendicolare ful
medefimo yvamo ; la parie ME di effo vamo , che
giacefi tra la perpendicolare ¢’ contarto, @& fempre
uguale al femiparametro principale ™

'Vcdi

(1) Prop. XXXIX. Lib. 1IL




3ot
Vedi la dim, della Prop. XXX, dell’ EL-
fiffe rifcontrando la fig. cit.

Cor. I} vettangolo fasto dalla wormale MN
sella CG, che dal centro dell Iperbole fi cala peve
pendicolare [ulla tangemse MS, & di una coftants

grandezza, ciod wuguale al quadeato del femiafe
conjugato. *

PROP XLIUL TEOR.

Se da fuocki T, ed V delle Iperboli oppofte Figsos

F calinoFL , cd VD perpendicolari fulla sangem.
te DP, ed al contatto [i tirinoi rami FM ,ed VM,
s} vessangolo delle perpendicolars [ard di uma ¢o-
Slante grandexza , cicé [empre uguale al quadrae
so del [emiaffle conjugato CR. *

E’l settangolo de’vami M, ed MV ferberd
al quadrato della normale. MN la coftante vagions

dell’ affe principale al di Jui parawetre . *

Le dimoftrazioni di ambe le parti di que-
flo Teorema poflona leggerfi nella Prop. XXXI.
del II. Lib. Ma quella della I. Parte potrebbefi
sgevolare 8 nel’Ellifley che nell’Iperbole nel
feguente modo. CN, CF, ¢ CP (1) fono continuae
mente proporzionali : dunque fark CF? uguale ad
NCP, ¢ le differenze di quelti fpazj da CP?,
ciot i rettangoli VPF, ed NPC faran pufe tra
fe uguali. Il percht ftarA PV:PC:;PN:PF,
o pure VD:CQ::NM:FL: effendo lc prime

ragio-
(1) Cox IV. Prop. XXXVIII. Lib. IIL. §

i

.

B
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ragioni' di quefte due analogie uguali fra loro
pe’triangoli equiangoli PVD, PCQ, ¢ le altre
due ancora uguali pe’ triangoli fimili PNM,
PFL. Dunque il rettangolo di VD in FL fa-
i uguale allaltro di CQ in NM, o al quas

drato di CR (1). C.B.D.

Cor. Defcritto col centro C intervallo CB

il circolo DTLB, che feghi nc’punti D, e

L

una qualunque’ tangente dell’ [perbole ; le perpen-
dicolari DV, FL elevate {ulla medeflima tangen-
te da effi punti fegneranno nell'affe i fuochi

delle oppofte fezioni .

PROP XLIV. TEQR

v

Sia FM una [emiordinata all’ affe . che paffs

Fig9% 00y fuoco F deld’ Ipvbole LAN , ¢ al fuo eftvemo
fi meni la tangente indsfinita NMS; ogni ramo
FR di quefla curva [ara uguale alla [emiordinata
PN, cbe conducefi pel fuo eftremo R, ¢ wa fino

alla tangense, ** :

La dimoftrazione di quefto T~orema & id
tica a quella dell'Eiliffe Prop. XXXIIL, Lib. I
ove, fe ne aggrada , poul vederli.

e
I,

Cor. I. La retta CI, che dal centro dell’
Iperbole fi tira parallela al ramo FM, & ugua-

le al femiaffe principale CA.
Cor. 11. Congiunta la retta SF, i moft

" (1) Cor. Prop. XLIL Lib. 1L,

fCe

ra
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rA co’prircipj de’ Corollarii II, e III, delg.
la Prop."XXXIL dell'Elliffe, che I’angolo SFB
fia retto: ciot fe da, un fuoco delf Iperbole fi tis
vino duc rette ai concorfi di wna qualunque tangena
te laterale colle tangenti diftefe pe’ wersici dell’ affe;
Vangolo , che quelle comprendono , [ard yetta . *

PROP XLV. TEOR,

. Ogni ramo FR fla alla ps'rpeédinhn'RG s che Figoz.
dal fuo eftremo fi cala fulla DG linea. della  fu-
blimita o come Feccensricisd CF al femiafle CA . ™

Si legga la dimoftrazione della Pr(;p. XXXIIT,
dell’Ellifle... »

Cor. E ftard ancora DA:AB :':v CA:CF,
PROP. XLVL TEOR.

Se agli eftremi de’vami FR , FS, conducanf; Fig.a8.
le tangents RT , ST ; la vetta FT , che unifee
il fuoco F col comcorfo T delle tangenti , bifecherd
¥ angolo comprefo da’ vami .

Vedi la® dimoftrazione della Prop. XXI,
Lib- In ’

Cor. E .potry benanche rilevarfi,, come fi

& praticato nella Parabola, e nell’ Elliffe. I.
Che le tangenti condoste agli eftvemi di- una covda
menata per lo fuoco dell’ Iperbole abbianfi fempre
: v ad
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ad wwiré_ fulla linea della fublimitd .18, E cbe giati
cia perpendicolaymente [ulla medefima corda la res-
ta o che wmifie i} fuoco, ¢l concerfo dedic tane
Lonsi . ** : :

PROP XLVII. TEOR,

Pofte le medefime. cofe della prec. Prop. fe la
Figo3.cords SR condotta per gli eftremi de’yami FR,
FS vada ad inconsrare in E P ordinata FC di-
flefa per lo fuoco della fegione , ¢ da queflo punto E
Jicali 'EG perpendicolare fulla versa FP | che bifeca
§* angolo de'vami; le parsi FH , FI, che tal pers
pendicolare da’ medefimi yami wverfo del fuoco ne
afcinde y fono vefpestivamente uguali ab femiparames

tro principales ** ’

Dim. Offervifi attentamente quanto fi & prae
ticato, ¢ "dimofirato riella Prop. XXII, della Pa
rabola: ed oltre a cid fi tirino dal punto C le
rette CK, e CD parallele ad SN, ed SA, che
giungano fino ad AK linea della fublimith .

La retta NF & perpendicolare a PQ (1),
¢ui per ipotefi & anche la EG perpendicolare :
dunque NF bafe del triangolo SFN ¢ ad EG pa«
rallela ; e quindi dee ftare NS: SF::EN:FI. Ma
per la fimilitudine de’triangoli NSA ,KCD fla
NS a CK,come SA a CD, o com¢SF a CF
( effendo in ogni fezione conica i rami comé
Je -perpendicolari calate da’ loro eftremi fulla lis

. nea

(1) Cor. Prop. prec. n. 1L,
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nea di fublimitd ). Dunque fark permutand%\
NS:SF :: CK:QF , ¢ quindi ancora (1) CK : CF :;
EN : FI. Ma, 3 cagion de| parallelogrammp
CENK, CK @ uguale ad EN: dunque ancora
FI fard uguale ad FC, o al femiparametro prine
cipale (2). E finalmente nei due triangoli GFH,
GFI effendovi le candizioni della 26. EL L., do-
vrd FH efferc uguale ad Ff, ciod al femiparae
metro principale. C.B.D,

Seol,

Quefto Teorema, che a tutte e trele eurve
coniche fi pertiene, fu propofto ne’nuovi Come
mentarj dell’ Accademia di Lipfia verfo | anne
9779 in occafion di una Cometa, che apparve
in Cielo. La miglior dimoftrazione , che gli
fi pud recare, & quefta, che ho qul efibita:ime

ciocch fembra che dalle proprietd de’fuochi
sammaflata , fluifca di per fe feffa, |

C‘_AP;' -

13 %e g lslﬁl‘ I‘X:l,
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Delle Dimenfioni dell’ Iperbole .

L Tetragonifmo (a) dell’ Iperbole, I'¢ ormai di-

venuto un Problema affai facile ad ifnodarfi,
fol che fi fappiano le principali regole d’ integrar
le grandezze. Prima di pubblicarfi quefto calcolo
s} vantaggiofo alla Geometria de’ Curvilinei,
ed 2’ Movimenti variabili , Milord Brouncker, e
Nicola Mercatore colla face dell” Aritmetica de-
gl Infiniti del Signor Wallis ci efibirono delle
ferie per la quadratura dell’Iperbole. E P'acue
tiffimo Ugento, e I'Abate Grandi negli Uge.
niani fi fon poi ferviti della Logiftica per ot-
tener la mentovata quadratura. Ma perche tra
noftri Geometri non vi & mancato chi per
mezzo delle Serie Auntizie abbia facilmente ¢
eon chiarezza ottenuto 'ifteflo intento; ho fti-
mato convenevol cofa ufar quefto metodo nella
feguente Propofizione, perche nitidamente com-
prendiate un”argomento di st grande importan-
za, e che le forze della rigorofa fintefi par che
trafcenda .

PROP, XLVIL TEOR,

Figot Nl Iperbole Parilatera NAF , di cui CE .
lato della Potenza fia 1, [e prendafi I afuffa
: - €0

{#) Ciod Ia quadratura di ¢al curva.
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CO uguale ad un qualunque numero n; il qua.
dridineo iperbolico AEOP fara efpreffo dalla ferie
€onvergente ' :

n—1 I n-—1 3 1 UES ] 3
z ')

+— +—(—)+—
wts 3 \nta s ‘wt1”/ 7
v n--1 7 ~ ’
(-- ) + %c. l
n1 >

Dim. Prendafi nell’afintoto CO la parte EB,
che fia minore di CE lato della potenza dell’
Tperbole , ed ella fi chiami x, ed un’altra Eb
ahcali w; fard CB=x+1,e Co=u+1. Sia
di vantaggio 1 aja S '

AEBF = Ax + Bax 4+ Cx3 4 Dx4 + &c. M
ove i coefficienti A, B, C, D &c, fieno grane
dezze coftanti da determinarfi dalle proprictd
della medefima Iperbole (a); fard chiaro, che

E . L D ' deb.

(2) 11 metodo delle ferie Affuntizie, di che fi & fervito
il noftro Autore per la quadratura dell Jperbole ; efige in 1.
Auogo, che fi fupponga una ferie infiniza, i di cui vermini
fieno convenevoimeute difpofti, “ed affetti di coefficienti ¢o-
ftanti , da determinaril nel progreflo dell’ operazione . 11. Dalla
natura della grandezza, ¢he - ol ridurfi in ferie, deefi procu-
rare un altia fcrie, che pareggi la prima o un dilei moltipli-
ce, 0 un {ammelniphice . itfl rinalmente con adeguare refpetti.
vamente i termint analoghidellal., e della il. ferie fi dovran
determinare i coefficient1 arbitrariamente aflunti nella prima.
Quefto metodo allai preclaro, ed utile in altre conginnture ve-
defi ben maneggiato, ed efpofto con chiarézza nella prefen-
te Propofizione : febbene in certi eafi, quando non conofcaft
_1a forma regnante de termini, ei fuol dare ambigui rifultati,
come I ha oflervato Brook Taylor nello Scol. della Prop. 1Xa
Meth. Increme y ¢ I sftetlo Nevvton, Stirling, ed altri.

.
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debba effere .1’ altra aja
AEHf = Au+Buut Co3 +Dut L &c. N

Si fiffi Co, ( ck’ erafi prefa di un’ arbitraria
Junghezza ) terza proporzionale in ordine a CE,
e CB; fara in tal cafo il quadrilineo iperbolico
AEHf duplo del primiero AEBF (1). Ed effen-
do il prodotto dell’ eftreme grandezze CE,e Co
uguale al quadrato della media CB; fard v4i=
sxb2x+1: € quindi u=xx+24. Dunque fe nella
ferie N fi foftituifca xx+2+ in luogo di «,
e I'efpreflion che n’ emerge, fi ponga ugua.
le al doppio della feric M, avraffi
A (xxd2x) 4 B(xxt2x 2 + C(xxp2x 3 & =

2Ax 4 2Ba? 4 2C¥3 + &e.
E quindi formando le potenze del binomia
ax+ox , quali ne indicano gli efponenti de’ vin.
coli, ov’ei fi racchiude : ed ordinato il primo
membro dell’ Equazione fecondo le poteltd del.
Ja variabile x;fi otterranno le due feric tra fe
uguali , ciod
e A + & = 2Arh 3B

: ' 2Cx3 4 2Dx4 4 &c. O
Or Y uguaglianza di quefte due ferie non pud
fuffitere , fe non fieno vicendevolmente tra
fc ugnali que’loro termini , ove la variabile »
afcende alla medefima potenza, e con cid anco~
ra i loro cocfficienti (4). Imperocchd , tolti d°

ambe

glg Prop. XXII. Lib. 1IL

&ran

Quando I equazione interceda tra due efpreflioni a1
22¢ variabili, 1 Joro termini analoghi devrap pure 'g:«

ot
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‘ambe le parti_dell’ Equazione i termini identi-

ci 2Ax, ¢ 2Ax, ¢ divifo il refto per xx , dovrd
emergerne :

43 Igg: &c.= 2B -} 2Cx~F 2Dxx &e.
E quindi fe non vogliafi accordare , che fia
A+ 4Bz=2B, 4B+ 8C=2C, &c. dovra fe-
guirne che fia A44B—2B = 2Cx—8Cx—4Bx
“+2Dxx &c., ciot fatte le dovute riduzioni,

- A42B=2Dxx——6Cx—4Bx &c.

e con cid la grandezza coftante A = 2B uguale
ad un’efpreffione variabile, lo che ripugna . Dun.
que deveflere ‘
12 2A=2A - A=A
e rifolvendo '
2°4B+ A=2B quefte Equa. B= =
“zioni fard

>

1.;.:0

32 8C+4B=1C ~ C=
: o &e. _ 3
Sicchd ponendo nella ferie M i valori di gi%
ritrovati de’ coefficienti A, B, C &c. fark il
quadrilinco AEBF = .
. | P A
reggiarfi fra loro. Qual cofa non & folo una proprietd , op-
deggah equazioni dittinguonfi dalle altre tranat‘: ol?cll'Al,gebra
comune ; ma I' & ben anche un principio per regolar non po-
che evoluzioni delle medefime grandezze variabili. 11 Signor
Eulero ha dimoftrato quefto pareggiamento de’ termini ana-
loghi dal fupporre x=o0: e prima dﬁ‘ lui Brook Taylor nella
cit. prop. avealo rilevato da quefta ragione , e in hac equa-
viome x fiat quantisas determinata. 1315. la dimoftrazione rin-

chinfa nel prefente Teorema fembra pidi chiara, e pid uni-
rfale di quelle de’lndati Analifti.
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x x . a3 x4 .
Aol D) e
I 2’ '
Vale a dire quefto quadrilineo. ¢ fempre ugua.
le ad une ferie di grandezze variabili moltipli-
cata per -la grandezza coftante A . E quindi f¢
in un fol cafo ci- riefca di determinare il va.
Jore di A, I't fuor di dubbio, ch’ei debba
effer quel coefficiente, che in ogni altro cafo
convien prefiggere alla mentovata ferie . Fin-
gafi a tal uopo , che x ciot la Ee diventi gran.
dezza minore di qualunque data;il quadrilineo
iperbolico AEea diverra un picciol rettangolo,
di cui la bafe & la medefima x, e I altezza
EA =1: ciot a dire di quefta piccioliffima 2ja
iperbolica AEea il fattore variabile fard x,e’l
coftante 1. Dunqué il vero, ed univerfal coeffi-
ciente della feric P fard 1. E quindi fard il
.quadrilinco iperbolico -
x xx x3 x4

AEBF = ——— e —— &c. Q

- r 2 3 4
Similmente fe fi prenda EM wuguale ad EB, ¢
coilo feflo artificio vadafi poi determinando il
-quadrilineo iperbolico AEMN, fi troverd effer
Faja _ y a clict

' % xx x3
AEMN-’—;'—,—"‘—-I-—&C, R
, I 2 3 , ’
Dunque 1': g regato delle aje AEBF , AEMN
fard uguale aila fomma delle ferie Q ed R , ciot
. ~NMBF
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x3
NMBF_:.(—- 22Tk s

E poiche la retta CE pud fempre dividerfi in.
un punto M, talch¢ ftia CE4+EM a CM in
una data ragione, fi fupponge effer quefta ugua- :
le a quella i nad 1 , € chlamando x tanto

EB,che EM, -ayrafli 1px:1—=2: 3. € quine,

n-—-l

di 1§x=n—nx, ¢ finalmente x= .
' n+1
Dunque foftituendo quefto valore della grandcz-,
za x nclla ferie S farh r aja NMBF

—I 5 '
2 -—-( --1-- +&C. I "
~.n+x n+1 n-t e
Ma per cﬂ'ere CM:CB:: CE :CO, I'aja ipers
holica NMBF ¢ uguale all’altra AEOP,(c).
Tunque fard ancora il quadnlmeo iperbolico :

AEOP = : )

rn—t n~—1 M—1 )
. - ( ) > )+ &e. | T
g.n+1 Bl n+1 .
C.B.D.

Cor. I Sia n =10, fark n — 1= 9, ed-
w1 = 11. Dunque - il log mo iperbolico di Kc)li
2 : a

() Per dimoftrar ' quefto anc:pno fi fuppon eﬂere‘,
g'!g 76.) CR:CA :: CF:CE ; fard dividendo RA: CA:

E. E continuandé la dimoftrazione come quella del Teore- :
ma XXIl. Lib. 11, ¢onchiuderafli effere il quadrilinco GARH
wguale all' altro KEFL ,
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ad 1, cui & proporzionale I’aja AEOP, o fems«
plicemente il log-mo di 10 far} '

a ]

r9 X 493 t 4,9\
RS RINN
Cir 3 v/ ¢ N/ v
E poiche quefta scric & rapidamente convergen.
zey o difcendente , balterd fommar pochi termi.
ni de¢’ primi per averne il dilei valore . Dun-
_que effettuandofi quefta fomma per mezzo d¢’
decimali avrafi log.10.= 2, 30258509.
Cor IL In fimil modo potrebbefi rinveni.
re il log-mo di qualunque altro numero, per
efempio di 2, di 3, %c. S
Cor. III. 11 log-mo volgare di 10 ¢ 1, ¢
Y iperbolico , come fi & ritrovato net Cor. I.,
¢ 2, 30258509 . Dunque di ogni sltro nu-
mero il log-mo volgare ftard all’ iperbolico, co-
me I a 2,30258509 (4). E quindi fe vogliafi
il log-mo iperbolico di qualche numero , bafterd
prender nelle Tavole il log-mo volgare di efs
fo, ¢ poi moltiplicarlo per 2, 302585¢9.
- Cor, IV, Sieno le due Iperboli NF, ¢ QR
rapportate 3’ medefimi afintoti ortogonali HG,

(d) Per dimoftrar ciocch® leggiermente fi & toccato in
?ueﬂo Corollario, {upponganfi eflere A, e B le bafi -di due
iftemi log-mici, e fian di pid tra fe uguali le feguenti gran.
dezze efponenziali I o PR

o

A*, ¢ B¥; pn A=Bx
dunque fard coftante il fecondo membro di quefta Equazione al
sar del primo A : e quindi dovr} eflere ¥ ad v in una co-
ante ragione : ciod x, ed v, che fono log-mi didue géan-
dez22¢ efponenzial tra fe wguali, fono fempre ip una feflg

taxione D ..
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CB, ed in effe fi tirino, ovunque ne piaccia,
le due ordinate QE, pB, ¢ fi compiano i due
rettangoli tEeq, rEca fu di Ee aliquota di EB.
Egli & chiaro che quefti rettangoli debbano ef-
fere (1) nella ragione di QE ad AE, o de’rete
tangoli QEC, AEC (2), ¢ con cid ncHa ra-
gione delle potenze delle Iperboli QR , NF (3).
E cid fempre dimoftrandofi fard pel Lemm. L
e per la12. ELV. I'aja QEBp all’ altra AEBF,
come la potenza dell’ Iperbole QR alla potenza
dell’ altra NF. _
Cor. 7. Or la potenza dell’ Iperbole NF &
1, ¢ ’aja AEBF ¢ il log-mo della ragione
di CB a CE: dunque fe la potenza dell’altra
Iperbole QR fi chiami P2, fard il quadrilinco
iperbolico QEBp al log-mo della ragione di CB
‘@ CE, come P* ad 1. E quindi il quadrilineo
QEBp uguaglia P2 moltiplicato pe’l log-mo del-
la ragione di CB a CE, o di EQ a Bp.
Cor. VI. Dunque ogns quadrilineo iperbolico
& uguale alla potenza dell Iperbole moltiplicata pe’t
dog-mo- della ragione delle ordinate , ¢he i} chiudono .

Scol.

Se talun di voi mi addimandi, perch® mai
nella ferie M, onde fi & definito il quadrilineo
AEBF, non fiafi pofto niun termine ‘coftante , per
cfempio uguale ad a: io gli rifpondo, che cid

P 3 non

{la .

?) qug. 5. EL VI. -
zg L’ ifte .
(3) Prop. XX. Lib, IIL
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non pud glammaf addivenire . Toiperciocche fup.
pongafi, fe I' ¢ poffihile'y che fia I'aja

" " AEBF=a+Ax+Ba "]"‘C,x‘3 &e,
fark di per fe chiaro, che la grandezza a ab-
bia mai fempre a: ritenere uno fteflo valore , qua.
lunque fia quello, che vogliafi ad x attribuire.
Or fi fupponga,che diventi zero la grandezza x,
“ciod la EB ; dovrd in tal calo {vanir nel primo
‘membro dell’ Equazione 'aja AEBF, ¢ nel fe.
condo fvaniranno ancora tutti que’ termini, che
forno moltiplicati per ¥, 0 per una fua potenza,
imperciocché x in quefto cafo & .zero. Dun.
que vi rimarrebbe 2 =o0. Lo che ripugna.

PROP. XLIX. TEOR.

_ Sia BDR un’ Iperbole Parilatera, ¢ DR una
q'ualun.que [emiordinata all’ affe ; io* dico che il ¢ri.
Jineo” sperbolico BDR fia uguale ad una metd del
rettangolo delle coordinate AR ed RD, meno la
potenza dell’ Iperbele molsiplicata pel logarismo
della ragione della fomma di effe coordinate ab

Jemiaffe

. Dim. Sieno di quefta Iperbole Parilatera
QS ¢ Pg gli afintoti, ed AB ed AL i fe-
miafli conjugati: da’punti B, e D fi tirino le
ordinate BS, DF all’afintoto” AF, ¢ fi unifca AD.
Saranno le-figure DGF, AGE , ABS, AEg al-
trettanti triangoli ifofceli rettangoli ,e con cid
fimili fra loro (1). - v GCid

(1) Dim. Prop. XXIIL Lib. IlL-
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- Cid pofto il rettangolo gDG (1) & uguale
ad AB:: dunque fard (2) gD ad AB comec AB
a GD,ocome BSaDF: effendo fimili fra loro
i triangoli ABS, GDF. Ma gD & uguale a
DE con Eg, o colla di lei uguale AE, cio& a
dire alla fomma di AR ¢ di RD. Dunque la
ragione di BS a DF fard uguale alla ragione
della fomma delle coordinate AR ed RD al fe-
miafle AB. E quindi il quadrilineo BSFD, o
il fettore iperbolico ADB (3), ch’e uguale alla
potenza dell’Iperbole moltiplicata pe’l log-mo
della ragione di BS a DF (4),fard uguale alla
medefima potenza moltiplicata pe i log-mo della
ragione di AR+RD ad AB. ‘

Or il trilineo iperbolico BDR ¢ la diffe-
renza del triangolo ADR, ¢ del fettore iper«
bolico ABD . Dunque il medeflimo trilineo faa
rh uguale ad una metd del rettangolo delle co-
ordinate AR ed RD meno la potenza dell’ Ipera
bole moltiplicata pel log-mo iperbolico della
ragione che al femiaflfe vi ferba la fomma di
efle coordinate. C.B. D. :

Cor. 1. E’| trapezio iperbolico BAED, ef-
fendo uguale al triangelo ADE, ed al fettore
ADB, fard uguale alla meta del rettangolo del-
le coordinate AE , ed ED piks la potenza deil
Iperbole moluplicata pel logaritmo della ragione

che ferba al [emiaffe la fomma delle cocrdinate, .

o P v 4 Cor,
1) Prop. XVIIL Lib. III. ) Prop. 17. El. V1L
(3) (30:. L. Prop. XXI11. Lib. l%? Prop. 17 E

(4) Cor. VI Prop, XLVIIL. Lib. 1L
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Cor. Il. E quindi il doppio del trapezio
BAED. fard uguale al rettangolo delle medefi-
me coordinate pit il quadrato del femiaffe (ch’
¢ duplo della potenza ) moltiplicato pe’l log-mo
della ragione y che ferba al femiafle la fomma
delle coordinate .

 PROP. L. TEOR

Sia CB un femiaffe dell’ Iperbole Parilatere
BDR, ¢ CA la furrcgolatrice , ed in effa curva
ovunque [i tiri la [emiordinata DR eflendendofi
infino al'a CA ; io dico che, fe fi rivolga lo [pazio
BDRAP intorno ali’ affe CBR , la conoide iper.
bolica generata da BDR debba uguagliare la dif.
ferenza del cono troncato e del cilindro, ¢be wi
generano il trapezio BRAP | ¢’l rettangolo BRQP.

Dim. 1l quadrato di DR adegua la diffe.
renza de’quadrati di CR, ¢ di CB (1) ; ciod
a dire la differenza de’quadrati di RA, e di
RQ: effendo a cagion dell’ Iperbole parilatera
CBugualea BP, oad RQ, e quindi ancora CR
uguale ad RA. Dunque anche il circolo di DR
pareggerd la differenza de’circoli di RA, e di RQ.

Intanto I’ afciffa RB dell’ Iperbole BDR fi divida
nelle parti uguali Rr, rr &c.y e compiti i rete
tangoli RrdD , RAqar s'intendan quefi rivolgerfi
intorno a BR infiem coll’ Iperbole propofta; fa-
ranno i cilindri de’rettangoli Rr4D ,RAar , RQgr

come

(3) Cor. II, Prep. XXVIIL Lib, 1L ¢
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come i circoli de’raggi DR, RA, RQ. Dun-
que il cilindro di RrdD fard uguale alla diffe.
renza de'cilindri di RAar, ¢ di RQgr, come
il circolo di RD fi ¢ qui fopra-moftrato parege
giar la differenza de’circoli di RA, e di RQ.
E dimoftrandofi I'ifteflo affunto nelle altre pare
ti dell’afcifla RB, fard pel Lemma I., la co-
noide iperbolica generata dall’Iperbole BDR u-
guale alla differenza del frufticono generato da
BRAP, ¢ del cilindro del rettangolo BRQP.

.C.B.D.

Cor. I. Si prenda BV terza parte del fe.
miaffe BC, ¢ condotta VN parallelaad RQ la §
prolunghi infin che incontri QP in N, e poi
fi faccia rivolgere il rettangolo BVNP intorno
ad VR. Ne verrh un cilindro vguale al cono di
CBP (1): ¢ quindi aggiungendo a quefti folidi
il ‘cilindro generato dal fottopofto rettangolo
BRQP, fard quel cilindro; che vi genera I’
intero rettangolo VRQN uguale al folido, che
forma il trapezio CRQP rivolto intorno a CR.

Cor. II, Dunque la conoide iperbolica di
BRD, ch'¢ uguale alla differenza del frufticono,
e del cilindro generati dal trapezio BRAP, e
dal rettangolo BRQP entrambi rivolti intora
.no a BR, fard purc uguale alla differenza del
-cono, ed del cilindro, che il triangolo CRA,
e’l rettangolo VRQN rivolgendofi intorno alla
CR afcifla_dal centro vengono a. generares
: ‘ Cer,

(1) Prop. 0. EL XII,



-+ Cot, I1I, E-quindi }a -mentovata conoide
& uguale alla differenza’ de’ feguenti folidi , ciod ds
uh cono vefto gemerato da quel trmngalo rettango.
lo sfofcle, ds- ¢ui tiafcun cateso & quanto la di lei
afciffe dal censvo s le di un cilindroy che ba per
altezza la medefima afiiffa diminuita di due sergs
del [cmmﬂ'c » ¢ per bafe 41 civcolo del femiaffe o
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"PROP. LL TEOR., |

Se intorns allo feffo affe QR fieno deferitte
le due Iperboli RD RB, che abbiano per affi conju-
-gati le rette MN ed ‘FO ;' i due srilines iperbolici
RDA, RBA, cmfcun de gquali & contenuto dalle
fieffa a[aﬂd RA ,dalla dilei ]emmrdmata e dall’ ar-
co, faran fra /aro come i medefimi affi tan]agau .

E in duplicara rag:ane degh affi conjugats [ae
yanno le conoidi, che § medefimi trilinei defevivea
ranno wuolgmdaf intormo . alla- comune ajcrﬂ'n RA.

Fig.97,

Dmn. Pm. I Immagmatevn s che fia divi.
fa pelle parti uguali AG, Gg, &c. Iafciffa
RA , e che pe’punti delle dnvnﬁom G, g, %c
vi paffino altrettante femiordinate ad amendue
le Iperboli. Ben toflo vi avviferete, che per
la' natura dell’ Iperbole RD effendo AD? : QAR ::
MN=:QR2 (1), e per I'altra RB effendo al-
tresi QAR : AB: ::QR2 FOz | debba effere or-
dinando AD2: AB2: MN2 FO2, ¢ ‘quine
di AD:AB::MN :FO Or compiti i paralle.

: lo.
(1) Cor. 11, Defin. V, Lib, 11L.

ooge |
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logrammi AGKD, AGIB, le loro aje, che
fono com¢ AD ed AB (1), debbono effer ben
anche come MN ed FO. Per la qual cofa fs

- 1a dimoftrazione fi guidi a fine co’ pringipj del

Lemmal., come in fimili congiunture fi & pra-
ticato, rileverafli agevolmente', che il trilineo
iperbolico RDA flia all’altro RBA come MN
ad FO, che fono gli affi conjugati delle fteffe
Iperboli. ‘ : :

" Part. I. E poich® i cilindri generati- da’
rettangoli AGKD, AGIB per avere la comune
altezza AG fono in duplicata ragione di AD,
ed AB raggi delle loro bafi, effi faran pure in
duplicata ragione di MN,ed FO affi conjugae
ti delle propofte Iperboli. E continuando que-
flo ragionamento colla guida del metodo de’
Limiti, che fi & pili volte adoperato, dovrd
concluderfi, che le conoidi generate da’ tri-
linei iperbolici RDA, RBA nel volgerfiy ch’
effi fanno intorno ad RA, fieno in duplicata ra.
gione degli affi conjugati MN, ed FO. CB.D,

Cor. 1. La quadratura di ogn’ Iperbole di.
pende dalla quadratura dell’ Iperbole Equilatera:
come la quadratura del)’ Elliffe derivafi da quel.
la del circolo (2), che I'¢ un’Ellifle equilates
ra, ciot di uguali affi.

Cor. 1I. Sicché la quadratura di una quae
lunque Iperbole dipende da’log-mi iperbolié:i.

. &ofs

(1) Prop. 1. El. VI,
(2) Cor. VL Pmpo xxxv‘ Lib. H.
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Cér. IIL. E la cubatura ‘di una qualunque
conoide iperbolica dipende dalla cubatura di quel
la, che vi genera I* Iperbole Parilatera.

"PROP LI TEOR.

- Nell’ Iperbole Parilatera NSX, fe oyunque f§

Yigs.sivi Pordinata NB sra gli afintoti , ‘e Zti lo fpa.
zio afintorico BXN con perfesta vivoluzione intorno
all afintoto CB [i aggiri ; do dico, che il folido
generato dallo [pazio BXN infinitamente lungo pa.
veggi il cilindro , che dal vestangolo delle  fotso-
pofte coordinate NB , BC wiene a genevarfi colla
SrefJa rivoluzione

Dim. Si conducano full’ afintoto CD le due
ordinate RS, rs: e poi fi compiano i rettan.
goli CONB, RStr, RPpr.. S ,

Cid pofto gli anelli cilindrici generati da
rettangoli RStr , RPpr colla mentovata rivolue
zione fono fra di fe, come le loro altezze SR,
PR: impercioccht poggian effi fulla comune
armilla circolare di Rr. Ma SR fta a PR, o
ad ND, come CD a CR (1), ovvero pe’tri.
angoli fimili CDN, CRQ, come ND a QR.
Ed & poi ND, o la fua uguale PR ad RQ,
come il rcttangolo RPpr all’altro RQur (2).
Dunque faranno i riferiti anelli cilindrici di
RStr, ¢ di RPpr, come i rettangoli RPpr,

RQur

(l) COT. llo Pm . xx. L.b' III-
(2) Pl’op. Ie Eln PVI- l,
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RQur. E quindi pe’ Lemmi I. e H. il folidoe
aflintotico CXND flard al cilindro generato dal
rettangolo BCDN colla 'rivoluzione intorno -2
BC, come il rettangolo BCDN al triangolo.
NCD, ciot come 2 ad 1. Danque il folido
acuto infinitamente lungo, che vien generato
dallo fpazio afintotico BXN rivolto intorno:a
BA, fard al fattopofto cilindro, che vi gene.
ra il rettingolo delle coordinate BCDN , come 1
ad 1, ciot in ragion di uguaglianza, C.B .D,

Lo fpazio afintotica BXN , .che. nel Corol..
Jario ultimo della Propofizione vigefima fecon.
da di queflo. Libro { ¢ dimoftrato effere infie
nito, non genera che un folido finito, qualor
fi rivolga con perfetta rivoluzione intorno al
fuo afintoto AB. Queft’ infigne ‘paradoffo di
Geometria , che ho voluto dimoftrarvelo col
metodo de’limiti in preferenza di quello degl™
Indivifibili, fu rilevato da Evangelifta Torri,
celli jlluftre Geometra del fecalo decimofetti.
mo,.ed uno de’ pit famofi Difcepoli de] Gran
Galilei . ' ‘ :

"PROP. LUL PROBL

L’ Iperbole A,BQ fi rivolga con perfesta n/'im.’rig.”.-‘

Iuzions intorng al fuo affe Aa, fi vuol desermina-
ve la fuperficic della conoide , sbe w'é gemevata,
.. ’ I. Di-
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I Dividafi I’afle Aa dell’ Iperbole ne’ puns
ti G, ed H, ficcht tanto OG, che OH fia
terza proporzionale in ordine alla dilei eccen-
tricity OF , ed ‘al"femiafle principale AO . IL
Di poi s intenda defcritta | altra Ipérbole GIK,
che abbia per affe .principale la retta GH, e
per afle conjugato quell’ifteflo, che alla data
Iperbole fi appartiene . IIL Finalmente dal pun-
to A fi elevi fu di Aa la perpendicolare Al:
dico eflere laricercata [uperficie quarta. proporgio-
nale in ordine al vaggio di un cerchio , alla fua
periferia, ed alla fpazio iperbolico AIKQ.

La dimoftrazione di quefto Problema & I
iftefla -di- quella dell’ Elliffe Prop. XXXVIL

PROP LIV, PROBL

. .1 Rs&mvaq'e la fuperficie dell’ Ellittoide gméu-'
Figieouq dalla vsvolugione dell’ Elliffa ABCD intorno ol
affe winove BDy . . . 0 .

"+ I Dal fuoco"f ad uno degli efiremi B
del’’affe minore f+° mesi il rimo fD, cui fi
elevi la perpendicolare DZ, che incontri 1’afle
maggiore in Z, IL Si tagli E¢ uguale ad EZ,
e coi femiafli conjugati EA ,- Eb s intendano
defcritte le Iperboli oppofte AG, CF, III, Si tiri
per B la GF parallela ad AC, ¢ fi compia il
rettangolo GLRF : dico effer /a vichicfla fuper-
fics quarts proporZionale in ofdine -al raggiv di w»
SRR cite
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circolo 5 alla fus periferia, ed allo- [pagie-sperbolia.
@ GACF. . . Lol

Dim. 11 quadrato di BG fta al.quadrato di
EA, come & al quadrato di EZ (1)]a fomma
dg’ quadrati dj BE e di Eb, o di DE ¢ div
EZ, ciot il quadrato di .DZ. Ma pe triangold
fimili (2) DEZ, DEf Ra.DZ? ad EZ®, co

“me Df2, o jl fuo uguale EA2 (3) ad ED?;

Dunqﬁe, far) pure BG2 : EA?:; EA? YED?, e
BG:EA::EA:ED, val quanto dire BG o BF
dovra effere il femiparametro dell’ affe- minore ..
E quindi la.retta EF (4) fard il luogo. delle
funnormali nel medefimo affe: ciod tirandofi ad
un qualunque. punto M dell’Elliffe la normale
MN, e diftendendofi per effo la retta OM: paralle.
laad AC, la fupnormale QN far} uguale a QT

Di pih effendo per la 6. EL II, En? ugua.
Je ad EA? con CrA, ed EA2 per la 5. uguale
ad EI* con ClA, fard lo. fteflo nE? uguale ad
EI coi rettangoli CIA, CnA . E togliendo d’
ambe le parti EI3 ,far} la differenza de’ quadra-
ti di »E, ¢ di EI,"ciot (5) il rettangolo gle
( intendendafi compito il parallelogrammo nOsg )

uguale alla fomma de’ rettangoli CIA, CsA. .

Cid premeflo, i due quadrati di GL, e
di On a cagion dell'Iperbole AG fono fra loro,

come.

Prop. 8. El.le.
Prop. XXV. Lib. 1L

4) Cor. L. Prop. X. Lib. 1I,
i5) Prop. 5. kb 1L

(l; Cot. 1]0 Plo XXVI. Libo IIIQ

hJ
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c:i:e i rettangoli CLA, CnA (1): ed i me.
defimi quadrati avvegnach® uguali agli altri di
BE ,¢ di MI, foho per la natura dell’ Ellifle (2),
come i rettangoli CEA, CIA. Dunque (3) fa.
ri la fomma de’rettangoli CLA ,e CEA, cio}
EL? (g), alla fomma de’rettangoli CsA, CIA |
ciod al rettangolo gln, o MO, come EB2 ad
MI2 . Ma I'¢ poi BE? ad MI*;, o ad EQz,
come BF2 a QT?, effendo fimili i triangoli
BEF, QET. Dunque fary EL2:+MO::BF2:QTz,
ciod tMO fard uguale 2 QT? o 2 QN?, come
EL2> & uguale a BF2. Per la qual cofa fe a
$MO, ¢ QN? aggiungali QM2 , ne verrd (5)
OQ? uguale ad MN?, ed OQ uguale ad MN.
-~ Or s'intenda effer I"archetto Mm. 1’ ultimo
di quei, che ne afcinde la corda MB circolar-
mente aggiratafi intorno ad M e verfo G: e poi
fi cali mr perpendicolare fu di' MT ;fard il tri.
angoletto Mmr fimile al triangolo MQN: onde
convien che fia.M=» ad mr, come MN, o la
fua uguale OQ ad MQ, o come Ja circonfe-
renza di OQ a quella di-MQ. E - quindi il
rettangolo di Mm nella circonferenza di MQ,
ciot la fuperficie defcritta dall’ archetto ellittico
Mm, fard uguale al prodotto: della circonferen-
-za di OQ in mr: e quindi quello al par di
quefto dovrd ftare al rettangolettojOQgo come la
cir-
(1) Prop. X. Lib. NL
(2) Prop. VIIL Lib. 1L
Prop. 12. EL V.

3
34 Prop. 6. EL 1I.
§) Prop. s. EL 11,




. zz
conferenza al raggio. Dunque far} la mezzz
fuperficie del dato Ellittoide all’aja AGBE, co-
me la circonferenza di un circolo al raggio:
ed in quefta medelima ragione ftark I intera
fuperficie dell’ Ellittoide all’ aja iperbolica GACF.
€C.B.D. “

Scols

I luogo delle Sunnormali in tutte e tre l¢
curve coniche vedefte altrove efferne una linea
retta (1) . Il luogo delle normali della Parabo.
la vi fu moftrato nella Prop. XXV. Lib. I., che
fia un’altra Parabola. E dalle Prop. XXXVIL,
e LIII del 1L, e del III, Libro pud conchiu.
derfi(a), che quello delle normali- di un’Elliffe,
o di un’ Iperbole , qualor fi rapportino agli
affi primarj di quefte curve , abbia ad effere
un’ altra Ellifle, o un’altra Iperbole. Cid non

r tanto il'luogo delle normali , che fi riferifco-
no all’ affe minore diun’ Elliffey non & un’ altra
Elliffe, ma si bene un’Iperbole, come fi ¢ fat.
to vederc in quefto Problema.

P PRO«

(1) Cor. 1. Prop. X. Lib, 1L
() Se ogui femiordinata PM della curva AMa, qualun-
que ella fi fia ( fig. 58. ), {t protragga, finch¢ PN adegui la
corrifpondente normale MS ; 1a linea, che fi fegna da rutt’ i
punti N, dirafli luogo delle normali. E lo fteflo pud dirfi di
ogni altra variabile, cui fi faccia uguale la PN. L. infigne
eometra Italiano 1l Signor Vincenzo Viviani nella fua Il
Divinazione geometrica, ch’ & fu i Luoghi Solidi di Arifteo
Seniore , chiama limitem ordinationum normalium la ferie di

.cotefti punti . Ed ecco Fenunciazioni de’ T'eoremi 38, 39, 40,

41, la d1 cui cleganza m’ induce a rapportarvelis
Prop.
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PROP XLV. TEOR.

Yigior  Se collo fiefJo parametro AB ed intorno alle
Jreffo affe FA fieno deferitie la Parabolsa AN, ¢ F
Iperbole Panlasera AE , che abbian purs lo fieffo
wersice A ; 50 dico, che sivandofi da un qualun.
que punto N della Pavabola I ordinata NG dl -
affe conjugato delf Iperbole o debba effere il qua-
“drilineo iperbolico ACGE uguale al vetsangolo dell’
arco parabolico AN nebla sunnormale della me,
defima Parabola .-

" Dim. Dal punto N [ tiri nella Parabola la
pormale NR , ¢ la femiordinataNMall'affe; farh la
funnormaleMR di quefta curva(1) uguale alla met}
di AB parametro comune 3 tatte e due le fezio.
ni, ¢ con cid uguale al femiaflc AG, che per
Y Iperbole Parilatera pareggia il fuo femipara.
) me.

Prop. In Parabola limes ordinationum normaliam fuper
Te&lionem dullarum efi ad bocum concavum alierius Pavabole
fibi congruentis , ac fimul adfcriptey & cujus focus fis in
vernt s Giiis Oblonga , (oel in Hyperboia ) limey

rop. In Elliph g8y ((vel in ls ) i
ordinationum normd:ﬂnk/‘upor fellionem dqf{gr';m eﬂ) adn;s
cum concavam altevius Ellipfis (vel Hyperbole ) dase concen-

price, & fimul adfcripie y cujus axis conjugasus idem fit,
ac fecundus axis date fecdionis ; ldimitss vero axis major fit
sertia groppniouli: peR “difiantiam inter focos date fefiio-
nis, ejufdem axau'prmci(ga em . ’ T
Prop. In Ellipp prolata limites ordinationum mormalium
Juper Jelionem du&arum funt ad locos comvexos” oppofitarum
Jeldionum sibi_comcentricarum , & simul ad/:rigtmm, gua-
yum axis trafverfus idem si¢ ac major axis Ellipsis date o
quique ad reilam latws oppositarum ¢ff_at differentia inter
sadratum redli lateris minoris a%is , @ guadratum majoris
84 quadratum’ @xis minoris. i T Fm

(1) Prop. 1X, Libs L
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metro . Dunque fard pure il quadrato di MR
uguale a quello di AC. Or per la natura della

. . P 2 . . me-

‘Fra le invenzioni, ch’efpofe il Signor delle Carte ne’Fig.109,

fuoi elementi di Geometria l{:blime » niuna gh to¥nd tanto
* genio , quanto il metode generale delle tangenti o piyt-
tofto delle normali, la di cui orditura qui giova efporre in
brieve , per quindi alle curve coniche applicatlo. :
-Si deferiva ( ecco i principj del divifato metodo ) il cerchio
Mms , che abbia il fuo centro nell’ afle AC della curva AMm,
qualuque ella fi fia, e che la feghi ovanque: e poi fi

che rimanendo fito il fuo cengro C, continuamenge fi rag-
corgi il raggio CM. Fgli & chiaro che i, raggi CM, Cm
al par de’punti delle fezioni M, ed m, fi abbiano ad appref-
far fra loro: e ¢he Funo combaci coll’ altro, quando 1l cir-
colo divien tangente della curva. Or in tal cafo il io
CM diventa la normale della medefima curva, e le afcifte
AN, ed Az, ch’cran prima difuguali fra loto, fi faranno
-uguali, Cid pofto fi ponga AN = x, NM =3, CA= v,

‘e CM = z; faA CN == CA — AN = v — &, Ed eflends

MN3 = CM? ~ CN#, fard benanche
=X — v 2ux —axx

Or fupponendo eflere AMm una curva conica, la {ua gene-

sal equazione fard
] yy=A-Bx + Cxx
‘Onde togliendo da quefta equaziope 1 anteriore , avrafli
A+ Bx+Cxx
. vu—zZ — 20+ xx T ,
Fd ordinandola fecondr le dimenfioni della variabile ¥, do-

VIk emergerne
B—24 A+tvv—zz

D ;x+(--- .+

C+r1 C+r1
Or nel cafo che CM fia la normale della curva AMm, i due
valori di AN, e di A#, come 1i & moftrato, fi fanno tra fe

-

" uguali. Dunque fe ciafcuno di effi fi chiami ¢, far) x —e =0,

€ percid moluplicando queft equazione femplice per I'altra
X =—e=0, che I' 2 uguale, dovrd nafcerne xx.—2ex + 2= 0:
equazione quadratica di due radici uguali. E pareggiando i
termini di quefta equazione e dell’altra D, ove x afcende
alla ficfla potenza ( vedi Ia nota (#) Prop. XLVIIIL Lib. 1.

aviale .
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medefima Iperbole (1) I'¢ ancora il rettangolo
FDA uguale a2 DE2, o ad MN2. Siccht
fomma del rettangole FDA ¢ del quadrafq
di AC fard uguale alla fomma de’quadrati di
MN ¢ di MR, cio¢ a dire (2) CD2 uguale ad
RN? (3): € quindi CD, o la fua yguale GE
dovrd uguagliare la normale RN. '

- Cio premeflo, fe intendafi condotta 13 cors
da NA, chepoiintarno ad N, everfo E f ag.
giri circolarmente ; ei fard chiaro, che nell'
ultimo fito di quefta retta, prima che la fi
diftenda fulla tangente del punto N, la di lei
parte interiore debba confonderli coll'archettq
Nn, che ne afcidde. Dunque in tal cafo jl
triangoletta Noo fard fimile all’aliro NMR ;
¢ quindi per la fomiglianza di effi triangoli cf-
fendo Nn:No::NR:RM; il rettangolo di RM
in Nn dovri uguagliare I"altra di No in NR,
ciod di Er in EG: eflendofi maftrate quefte
rette a quelle refpettivamente uguali . Gon
che dimoftrandofi nella (5:(11'3 guifa, che ogni
altra yertangalo fatto dalla funnormale della
Pa.

i B2y =2e ( Cr)y omettenda il confronto del
avrafl entrambe I' equazioni, che nog

confanno al nofiro propofito., E quindi
-w=(C+1)e+ IB,

Ma2dCN=g—x. ° . :
Dunque ad CN = e (Ct1) ¢ LB —x
ciod bon:ndo ¥ in luogo di e, e praticando le dovute ridu.
zioni, fan CN = Ca -+ 3 B. Lo che & vero geme:
galmente . o
Cor. 1L Prop. XXVIIL Lib. 111,

1
2 P[OP. 6. EL 11,
(;5 Prop. 47 Ek Ie ..
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Parabola in ogni altro archetto di quefta eur-
va fempre parcggi il corrifpondente rettanga«
letto circolcritto nel quadrilines iperbolico 3
fard forza che il rettangolo della funnormale
MR nell’intero arco parabolico AN adegui il
‘quadrilineo iperbolico ACGE, ove terminano
que’rettangoletti, C.B.D.

Cor. I, Effendo il parametro AB della Pad
rabola duplo della di lei funnormale MR, il
rettangolo di AB nell’arco parabolico AN fa..
ra duplo del corrifpondente quadrilineo iperboe
lico ACGE. _

Cor. IL Ed effendo il doppio del quadri=
lineco ACGE (1) uguale alla fomma del rettan-
golo delle coordinate EG,GC, e del quadrato
del femiaffe moltiplicato pe’l log.mo della ra<
gione di EG4+GC ad AC; fard a quefta foma
.ma puranche uguale il rettangolo dell’arco pae
rabolico AN nel di lui parametro AB.

" Cor. III. E perché, come fi rileva dalla
dimoftrazione di quefto Teorema, le tre rette
EG, GC, CA fono nella Parabola refpettivae
mente uguali alla normale NR, alla femiordis
nata NM, ed alla funnermale MR ; foftituendo
quefte grandezze in luogo lﬁ quelle, che ho efprefa
fe nel Corollario precedérite, formeraffi un’ eles
gante Teorema, ed acconcio a procurarne la
rettificazione della medefima Parabola, cio? .

‘P 3 Teory

() Cor. 1L Prop. XLIX, Lib. 1IL
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Teor.

Se dal wertice principale di una Parabols
afcindafi un qualunque arco, ¢ dal fuo eftremo fi
" meni la normale, ¢ la femiordinata all’ affe; il rer-

tangelo di cffo arco nel parameiro principale dital

surva pareggera il restangolo della mormale nella
Jemiordinata , pik il quadrato della [unnormale
moltiplicato pe | log-mo iperbolico della ragione ,
che [erba olla funnormale V' aggregate della noyma-
ley e della [emiordinata . |

- Seol. 1.

Da quefto Teorema rilevafi agevolmente,
che 1’ cfpreflione di ogni arco parabolico rac-
chiuda una parte algebraica, ed un’ altra. loga-
ritmica; ¢ che per cid abbia ad effer trafcena
dente il Problema di affegnar due archi parae
bolics , che abbian fra love una data ragione. Pur
non di meno & riufcito ai sommi Geometri il
‘Signor Giovanni Bernulli , e'l Marchefe dell’
Hopital (a) ridurlo ad un Problema Piano di
Geometria : ed io volentieri ve ne arrecherei
una fintetica elegante foluzione, che non ha gua-
ri un noftro Geometra ha congegnata y fe la
brevitd di quefte IRituzioni non me’l vietaffe.

o < Secol,

. .(a)_ Vedi I'Opufcolo di Gio. Bernulli inferito negli Atti
di Lipfia del 1598, , ¢’l Marchefe dell' Hofpital nel Tratt, A-
nalit. dele See. Conic. Lib, X, Efemp. Vp.
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s‘ﬂ’. II. ‘ .

La rettificazione dell’ Elliffe, ¢ dell’ Tpers

bole forma un nuovo genere di grandezze ¢ di
operazioni trafeendenti fuperiori alla ’rcttlﬁc.a-
zione del circolo, ed all’ efibizione de’ log-mi .
E quindi tutto I impegno degli Analifti fi &
concentrato a rinvenir delle feric pik eleganss , o
pits convergenti per efprimere gli archi ellitsici, ed
sperbolici: ed a ridurre vicendevolmente alls res-
vificazione di quefli archi gl integrali di eerte for-
nole, che mon fi poffano algebraicamente cfibire
nd tampoco co’ log.mi o ¢ cogli archi di cerchio (0).
P 4 LIB.

(3 La riduzione di certi differenziali alla retrificazion
delf Ellifle , e dell” Iperbole & ttato mai fempre I' oggetto de’
Sommi Analifti . Dopo del Conte Fagnani fi fono 1 cid di-
ftinti il Signor de Maclaurin , il Signor d' Alambert negli
Atti dell’ Accad. di Rerlino 1746, 1748, Gio. Lonardo ku-
lero negli Atti puovi della Real Accad. di Pietroburgo vol,
VIII, e X, e T ultimo Signor Lexel nel volume della med.
Accad. ann. 1778. Ma il lndato Signor Eulero fi ¢ pure og-
cupato a paragonare infieme degli archi ellittici, ¢ ad efpri-
merli_con formole pili concinne, come ¥ ha efeguito nel
Vol. VIL. degli Atti Nuovi Petropolitani, nel Vol. 1, de’
fuoi Opulcoli, ed altrgve,
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LE DESCRIZIONI
Delle Curve Coniche.

PROP I. PROBL.

’ Efibire un modo facile ed univerfale, onde .

Pig.102, deleri i . 2 / ‘
1o§,xo4p“" efcrivere coll’ affegnazion de punis una cur

wva conica, di cus fieno dass sl diamesro AC | il
parametro AB, ¢ I angolo X delle coordinate.

- Prima, ch'io vi rapporti un modo prati.
co, ed univerfale da rifolvere quefto Problema,
vuolfi avvertire, che nella Parabola bafti effer
dato di fola pofizione il fuo diametro : laddove
nelle altre fezioni convien ch’ei fia pur anche
dato di magnitudine. Cid pofto

I. Conducafi la Regolatrice BC (1), ed
all’ eftremo A del parametro AB formifi I’ an.
golo femiretto BAO : ¢ la retta AO, che in
appreflo chiamerd Inclinata, protraggafi d’ambe
le parti del punto A.

H. Si unifca il punto medio del parame.
tro AB con quel punto, ove I' Inclinata iacon.
tra la Regolatrice: e quefta rerta OD, che di.
rd lnea centrale , percioccht in effa ritrovanfi i
centri de’ circoli , con cui fi affegnano i punti
“addimandati, {i diftenda giu del parametro.

I Si
(1) Scol. Prop. I. Lib. II,
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1L Si prenda la doppia fquadra PNRNQg,
e la fi adatti, ficche la di lei riga RN com-
baci col diametro della curva da defcriverfi :
mentre I'altra riga PQ incontri in G, ed F
I'inclinata, e la linea centrale .

IV. Col centro F intervallo FG fi defcris
va il cerchio GRH, che feghi la riga NR in

~ R: e fatto I'angolo RNM uguale ad X fi tron-

chi NM uguale ad NR: io dico appartenerfi il
punto M alla curva che fi chiede e che in fimil
modo fi poffano affegnare gli altri punti del di lei
perimetro.

Dim. La retta OD, che unifce il vertice
dell’angolo AOB col punto medio del parame-
tro AB che lo fortende, dee benanche bifeca-
re ogni altra retta GH, che fi ritrovi entrolo
fleflo angola parallela al parametro . Imperoce
che pe’triangoli GFO, ed HFO refpettivamente
fimili ad ADO, BDO, fta GF:AD::OF:0D,
ed OF:0D::FH:DB; dunque farx GF:AD::
FH:DB, e¢ quindi GF uguale ad FH. Sic-
<he il circolo deferitto eol centro F intervallo
FG dovrk paffare perH, el rettangola GNH,
che pareggia (1) il quadrato di- RN, doved
eziandio uguagliare quelio della fua uguale NM,
Or effendo dalla coftruzione la figura ANG un
triangolo rettangolo ifolcele, i cateti GN, ed AN
dovran uguagliarfi, ¢ quindi ancora 1 rettango.
li GNH, ANH. Dungue anche il quadrato di
NM fard uguale al rettangolo ANH, ¢l pun-
to
@) Prop. 35. EL 111,
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t034 M dovr} appartenerfi alla curva,che fi vuol .
defcrivere (2). C.B.D. '

"~ Cor, I Ghe fe I’ angolo delle coordinate
fa retto, bafterd prendere nella riga PN la
paste NP uguale ad NR, ¢’l punto P, come
ogni altro determinato in fimil modo , appare
terrd alla curva che fi propone a defcrivere.

Cor. I1. Se mai fi cercafle di defcrivere
coll’ affegnazion de’ punti un’Elliffe, o un’Iper-
bole, di cui fieno dati di grandezza, e di fito
. due diametri conjugati; fi dovrd trovare in or.
dine al primario di quefti diametri, edal fuo fe.
condario la terza proporzionale, che fard il pa-
rametro di cffo primario: e quindi i continuce
13 la coftruzione, come nel Probl. pres.

Seol,

" Tra le maniere pratiche, ed univerfali,
onde fi poffono affegnare i punti del perimetro
di una curva conica, di cui fieno dati il dia-
metro, il parametro, ¢ I' angolo delle coordi-
nate,, ho ftimato prefceglier quefta: st perchd
effa derivali dalle prime proprietd di quefte
‘curve , ciod dalla L. Propofizione della Para.
bola, dalla Il dell’ Ellifle, ¢ dalla IL dcll’
Iperbole : s} perché non cfige, che un faciliffie
mo mota del compafio. : '

PRO-

(2) Prop, IL Lib. IL e Prop 1I. Lib, III.
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PROP 1. PROBL,

Defevivere coll’ affegnazionc de’ panté un’ El.
ressa CF o ¢ Valtra CA per [emisffe principale .

L Dall’ eftremo A del femiafle AG £ elee
vi la perpendicelare AB uguale ad AF differen-
za tra il medefimo femiafle, ¢ I’ eccentricith CF .

H. Si ritrovi CT terza proporzionale in
ordine all’ cccentricith, ed al femiafle, e pei
punti T ,e B {i diftenda la retta indefinita TBN ¢

I, Cid premeflo ful femiaffe AC adattifi,
ovunque ne piaccia, la riga PF della fquadra
FPN, mentre I’altra PN incontri in un qua.
lunque punto N la retta TBN.

IV. Finalmente col centro F intervallo PN
fi defcriva I arco circolare RO, che feghi PN

in R: io dico, che il pumso R, come ogmi altro

determinato in fimil modo, abbiafi ad appartencre
al perimetro delhs curve, che fi addimanda .

La veritd dell’ operato riluce dalle Prop.
XXXIL, e XXXHI. del Lib. H. e dalle Prop.
XLIVe ¢ XLV, del Lib. IIL .

Cor. Ma per defcriverfi una Parabola, che
abbia F per fuoco, ed A per vertice principae

‘le , bafterd prendere AT, ed AB uguali ad

AF , ed indi continuare la coftruzione fecondo

fi & prefcritto nel numero III, ¢ IV di queflo

Problema.
PRO.

R g

Fig.105.
liffe , o un’ Ipevbole o o£be abbia per eccemsricisd la oo &ae

4 e —— - WP § T T
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_PROP, IIL PROBL:

Wigios.  Doferivere con moto organico. un’ Elliffe, o

un’ Iperbole , che abbia per fuochi i punti ¥, ed f
e per afle la retta Aa. :

PER L'ELLISSE. ‘

1. Prendafi un filo fleflibile FMf, la cui
lunghezza paregzi il\ dato affe ‘Aa, ed i fuoi
eftremi {i fermino ne’dati fuochi F, ed f.

II. Con uno ftiletto M applicato ad un
punta_di cotefto filo tenganfi mai fempre tefi i
di lui tratti MF, ed Mf: mentr'ei fi aggiri ver-
fo A, ed a tanto a deftra, che a finiftra del
mentovato affe werrd con tal moto a f[eguarfl
_fu del piano AMa il pevimesro dell’ addsmandate
Elliffe . |
Dim. S'¢ poffibile la curva AMa fegnatz
dallo fliletto M a diverfa dal’Elliffe Ame
deferitta intorno all’affe Aa co’ fuochi F,edf.
Si applichi fm ugaale ad fM, ¢ fi unifca Fm;
farh fm+4Fm uguale ad Aas (1), € con cido ben
anche uguale (2) ad fM+FM. Dunque tolte
 le oguali fm, ed fM, rimarrh Fm ugdile ad

FM. Vale a dire le due rette fm, ed Fm,che
fi unifcono in m fono refpettivamente uguali
ad fM, ed FM, che fi raccolgono in M: lo
che ripugna alla Prop. 7. El L.

- . : . PER

{:) Prop. XXIX. Lib. IL
{(3) Per costruzione.

. o — e t————
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" PER L’IPERBOLE, v 37
L La riga fMO, la cui lunghezza fia mag-

giore di Ff diftanza de’dati fuochi, fi fermi inFig1o7¢

uno di cotefti fuochj per efempio in f: ma che
intorno ad effo poffa circolarmente aggirarfi nel

piano fMF .

II, Di poi fiprenda un filo fleflibile OMF,
la di cui lunghezza fia minore” della riga fO ,
di quant'@® I'aflc Aa dell’ Iperbole, che fi vuol
defcriyere;: ed un’eftremo di quefto filo fi at-
tacchi all’eftremo O della riga, ¢ Ialtro al
fuoco F,

III, Mentre la riga fO circolarmente in.
torno ad f fiaggiri, con wno fliletto M fi pro-
cyri _di mantener fempre teli i dpe tratti MO,
ed MF de] divifato filo :ma che il primo refti
fempre fu della riga adattato; fi wverrd con taf
moto contiguo a generare dgilo [flilesto M. ¥ addis
mandata Iperbole XMAZ,

.Dim. La differenza delle lunghezze della
riga fO, ¢ del filo FMO @& quanto I’jnclinata
FM differifce dall'altra fM: imperciocche, coe
me comprendeli di per fe fteflo, tant’e 13 dif~
ferenza di FM+MO da fM+MO, quant’ ¢ quels
Ja di FM d3 fM. Ma la prima differenza I’ &
per coftruzione uguale ad As: dunque fard be.
panche la differenza delle inclinate FM, ed
Mf uguale ad A«: e quindi la curva XMAZ
effer dee un'Iperbole, i di cui fuochi fona F,
¢d [, ed As I'afle trafverfo (1) . A_ltrimcn;_i

' ' : €
(V) Prop. XLL Lib. IHI,
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fe ne trarrebbe quell’ ifteflo affurdo , che fi ¢
rilevato nella dimoftrazione anteriore .

PER LA PARABOLA,

Qualor fi voglia defcrivere con moto or.
ganico una Parabola , che abbia per fuoco il
‘punto F, e per vertice principale 1'altro 4,
dovrd adoperarfi il feguente artifizio. '
~ L Si unifca la retta AF, ¢ i prolunghi
verfo I, ficcht AB fia uguale ad AF: ¢ nel pun.
to B fi fermi la riga BL , che ftia perpendi.
‘colarmente fulla ¥B. )

- H. Prendafi la fquadra MLE, il di cui
lato 'LE fia piu lungo dell*altro LM, ¢ fi adat.
ti il mede¢fimo lato LM fulla riga LB, fic.
che it vertice L dell'angolo- MLE fia preflo
il punto B, ' ' :

' U. Inoltre il filo fleflibile FDE lungo quan-

to LE f{i attacchi con yn fuo ¢lrsmo in E,
¢ coll’altro in F,

IV, Finalmente nell'atto, che la fquadrs
MLE con moto a fe parallelo fi dimeni d’am.
be le parti del punto A, or accaftandofi ad ef-
fo, er difcoftandofi, con une fliletto D fi ten-
dano i -due tratti DE, DF -del filo FDE, in
modo ¢he il primo DE refti adattato ful lato
LE della fquadra; fi wvema con tal moto a de.
ferivere dalle flilesto D la earvs parabolica addis
mandata . : S

- la

4
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La dimoftrazione pud trarfi dal Cor. dclla
Prop. XIX. Lib. L (a). .

€or. 1. L Eccentricitd di un’Elliffe, ¢ i
di lei femiaffi copjugati formano un triangolo
rettangolo (1): dupque dati i femiafli conjugas
ti di ral fezione, fi potrk rinvenirne I’ eccene

tricit) di effa, e quindi la diftanza &' entrambi 1

14

fuochi . Sicchd apche -dati gli affi conjugati di
wi’ Elliffe , coll antifizia #cftd " rapportare fi posrd
ella defcrivere con moto organico ,

Cor. 11. E lo ftcflo vale per I’ Ipgrbole.
PRQP V. PROBL

Dati di gmudeg(d,‘.c di 'po/igime é due [e-Fig.110

midiametri conjugati AB, ¢ BC di un’ Elliffe , 0
di wn’ Jperbole mirovar la grandezza de’ femiaffi
fonjugatiy

PER L'ELLISSE,
All’ eftremo B del femidiametro AB i elee
vi la ‘perpendicolare BF uguale al di lui con«
jugato BG, ¢ dall’¢firemo € di queﬁodfcmi—
h t 1anme-

. (a) Claudio Midorgig compofe un trattato fulla defcrizione
delle curve coniche per aflegnazion di punti, e Francefco
Schooten ne fece un’ alro {ulla di loro organica defcrizione.
Ne vi fono mancati altri opufcoli ful fecondo moda di de-
fcriverle : fu di che poffono confultarfi Barraw Lezion. Geome
111, Cavalieri Efercis, Geom. , Cartefia Lib, 11. Geom., Mac-
Laurin. wella Geometyia Organica, Newton nella deferizione
organica delle curve, Georgio Kmét ne’ Comment. dell’ dicody
di Pietroburgo 1728. ed altri’ '

(1) Vedi la Dim, Prop. XXV, Lib, 1L
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diametro fi-cali ful primo la perpendicolare CR,
IL, Si unifca la retta FA, fu di cui come dia-
metro fi formi il cérchio FBA. IIL Si tagli
AN, uguale a CR, edabbaffata NM perpendico.
lare ful diametro AF, la fi diftenda in fin che MT
_pareggi AM. 1V. Finalmente . diftefa per T Ia
retta TS parallela al diametro FA, che in.
contri in S, ed [ la periferia del cerchio, fi
unifcano le due corde SA, SF; dico effer que.
fle i femiaffi conjugati,

Si compiano i due parallelogrammi ASFG,
ABCL . E poicht pe’ triangoli fimili ABF,
AMN f{la AF:AB:: AN:AM, fard il rettan.
golo di AB in AN uguale all' altro di AF in
AM, ciot ( foltituendo CR, ed. MT in luogo
di AN, e di AM) il rettangolo di ABinCR,
-0 fia il parallelogrammo ABCL farh uguale al
-xrettangolo ‘di “AF in TM, o in SQ, cio? al
doppio del ‘triangolo ASF, val quanto dire al
rettangolo ASFG. Ma per la natura del cer.
chio (1) i due quadrati di.AB, e di FB, o
di BC fono uguali' al quadrato di AF: ed a
quefto fteflo quadrato I'¢ altresi uguale la fome
ma de¢’quadrati di AS, ¢ di SF. Duynque le
due rette AS, ed SF eflendo tali, che il loro
gettangolo fia uguale al parallelogrammo de’ fe-
midiametri conjugati ABCL , e che la fomma
de’ quadrati di quelle adegui la fomma de* qua-
drati di quefti, effe convien che ficno i femiaffi
addimandati . C,B.D. AL

(3) Prop. 47. EL L, e 31, E) 1II
N

e
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"ALTRIMENTI.

I Dall’efiremo C diun femidiametro CB,Fi&115-

che non fia maggiore dell’ altro BA , fi cali la:
perpendicolare CP fullo fteflo BA, e 'f protrage-
ga fincht CR adegui BA. II. Si umfca la rete’
ta BR, ¢ prcndendo quefta per diametro fi de--

feriva il cerchio BPR. L Si tiri per lo cen-

tro del circolo, ¢ pel punto C la fegante CM;
Jaranno CM, ¢ 'CN i richiofli femiafli. .
Imperocche il rettangolo di MC in CN é
uguale (l) all'altro di RC o'di BA in CP,
ciot a dire al parallelogrammo , che fi compi»_
rcbbc da’ femidiametri conjugati CB, e BA. E poi
fe a’ doppj de'medefimi rettango]xMCN RCP fi7
aggiungano gli uguali MN? , ed RB?; .dovrk,
emergerne 2MCN con MN?2 uguale ad 2RCP
con RB2: ciot (2) MC: con CN2 uguale a:
CR? con CB? (3), o a BA? con.CB2..>Dun-,
que, come fi- & conchiufo nella dxmoﬂrazione,ﬁ
anteriore, CM ¢ CN fono i icmlaﬂi con;uoa-
tx dell’ Elliffe. .

PER v IPERBOLE S

,'.ll

La differenza de’ quadrata de fem:dnarﬁetnhg 1.

cen;ugan 'AB, AC fia uguale al quadrato di PS:
e la)a del - parallelogrammo BCAL .comprefo
da' medefimi femidiametri adegui il rettangolo
di
?; Prop. 36. EL 111, .

2) Prop. 7. EL 1L
(3) Prop. 13. EL 1L
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di PS in'SR: ecco come rinvengonfi i femisffi
conjugati dell’ Iperbole .

‘L Si bifechi PS in D, ¢ poi col centro
D intervallo DS fi defcriva il cerchio GSO,
IL Si congiunga la retta RD, la quale fi pro.
lunghi fuori del divifato circolo, fincht la par.
te cfterna OQ fia uguale a PS. IIL. Si formi
fu di RQ il femicerchio QVR, ed ordinatavi
1a retta OV, fi deferiva fa di OV 1 altro fee
micerchio OFV : io dico, cbe, fo fi applichi 1n
gueflo femicivcolo la corda OF ugusle «d QG , ¢
fi umfia FV, detbano effere OV, ¢d VEi femiaff
addimandati . ‘

Dim. 1l rettangolo ROG & uguale all’ altra
ROQ, ¢ quindi al quadrato. di OV () : dun.
que togliendo da effi gli uguali quadran di OG,
e .di OF ; dovrd la differenza del rettangolo
ROG e del quadrato di OG, ciod il rettan.
golo RGO (2) pareggiare il quadrato di FV,
ch'2 la differenza de’quadrati di OV , e di OF.

Intanto fi concepifca la retta T effer me.
dia proporzionale tra RS ,ed OG ,fard T? uguale
al retrangolo di RSin OG. E poi effendo OR: RS =
RS: RG (3) , dovrd benanche cffere (¢) OR.
GO:RS.0G::R8.0G :RG.OG, cio¢ prea-
dendo 1 quadrati refpettivamente uguali a que.
fti rettangoli, ne verrd OV2; T2:; T2 FV2,
ed OV:T;::T:FV, ¢ finalmente T2, ciod

: RS ia
1) Pro . FL 1L
22 Pxog: 3.5 EL 1L
3) Yrop. 36. FL 1IL e 16, EL VI
) Prop. 1. FL VL.
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RS in PSuguale ad OV inFV . Dunque OV cd.
FV faranno i femiafli addimandati (5). C.B.D.

"ALTRIMENTI.

Sieno AQ e¢d AD i femidiametri datie Figrus

L Dall’eftremo Q di uno di effi fi tiri Iaretta
QT parallela all’altra AD, ficche le fue pare
ti QT, QS adeguino lo'ﬂe&o AD. IL. Si tons
giungano le rette AT, AS, e {i bifechi per la

retta AF I’angolo TAS. IIT. Condotta per Q

la retta QR parallela ad AC, fi ritrovi AG
media proporzionale tra AR ed RQ. IV. Fi.
halmente {i diftenda per G la retta GF patal-
lela ad AC, che incontri AF iniF, e da Ffi
alzi FC perpendicolare ad A¥F ;5 saranno AF y
ed FC i femiaffi conjugasi deli’ Ipevbole . g

La dimoftrazione & chiara dalle Prop.XVIIL -
e XX, ¢ dal Cor. della Prop. XIX. Lib, ITL.~

Cor. 1. Se per avventsra i femididmetrip,

* conjugati ‘AB, AC fieno tra fe uguali, ciafcud

de’ femiaffi conjugati dell’ Iperbole, che in tal
cafo veriebbe ad effer Paritatera, fard uguale
aT radice del parallelogrammo ABCL de’ dati
femidiametri. . :

Cor. H. Dunque effendo dati di pofizione,

- ¢ di maanitudine due femidiametri conjugati

di un’ ElNifle , o di nn" Iperbole, fi troveranno
i loro femiaffi conjugati (6), ¢ poi fi potrd de.
: Q 2 feri-

(s) Prop. XXVIL, e XXVIII. Lib. 1L
{6) Yer queita Propofizione. - .
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fcrivere Ton moto organico ciafcuna di quefte
curve (1). RERE

PROP. V. PROBL.

Figuz  Dato Uangolo BAC ,.ed in mezzo0 ad effo il

nto Q defcrivere un"I;/perbol,c,‘ che paffi per Q,
ed abbia per ofipioti i lati del medefimg angolo .

Coftr. 1. Dal punto Q fi meni QR paral-
lela al lato AC del dato angolo, e quindi fi
rittovi AG media proporzionale tra AR, d
RQ. IL. Di poi condotta GF parallela ad AC,
ed uguale ad AG fi unifca la retta AF. IIL
Finalmente ad AF dal punto F fi elevi la per-
pendicolare FC, ¢ dal punto A conducafi AE
pgualey e parallgla ad FC: dico effer le due ses~
te AF , od AE i femiaffi conjugasi ella_richicfta
Iperbole . ‘ '

. Dim. Compito il rombo AGFL, la retta
FA come fua diaganale dovr} bifecare 1’ ango-
- lo BAC. Dynque fe la FC fi diftenda infine
ad AB ; n!emergeranno i due triangoli AFC,
AFB tra fe uguali (2), ¢ quindi FC uguale
ad FB. Ma la retta BFC,y come perpendicolare
al femiaffe principale AF pel di lui eftremo F,
¢ ka tangente della defcritta Iperbole in um de’

dilei vertici principali : ed & poi ciafcun fege’

mentp fc, ed FB di cotcfta tangente uguale al

1) Prop.-1I. Lib. 1V, - .
&), Prop. 26, EL. L -+ oy

e
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femiafe conjugato di AF. Siccht AB, ed AC
faranno gli afintoti della medefima curva (1).
Or dalla coftruzione il rettangolo di AR in
RQ @ uguale al rettangolo di AG in GF : dun.
que il punto Q dovrd appartenerfi all’ iflefla Ipere
bole (2). C.B.D. '

Cor. Che fe vogliali defcrivere un’Iperboe
le 5 cui fieno afintoti le rette AB, AC,
e che abbia una dats potenza; bafterd prendere
AG uguale al lato della medefima potenza, o
continuarne la coftruzione, come fi & prefcritta
nel n. I, e IIL :

PRQP VI. PROBL.

Defcrivere una [exione conica, che abbia per
. pavameiro principale la vetsa data Z 4 che un de’
Juoi fuochi cada nel punto dato ¥ | ¢ che tocchi
da retrta AM data di pofizione nel dato punto M.

L Si unifca la retta FM, ¢ fi faécia PFiget13s

angolo PMV uguale al dato FMA , ¢ I’angolo
AFM uguale ad FMV. v

IL. Si tronchi dalla congiunta FM la par=
te ME uguale alla métd del parametro Z ,¢ da’
punti E, ed M fi elevino -le due rette EN,
MN refpettivamente perpendicolari alle altre due
ME, MP, che deggion concorrere in un quals

che punto N. .

(l) Pmpc x"o Libt IIIO
(1) PIOP' xx- Libo ll‘
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HIL Si congiiings la retta FN., e s el

combaci con FC, la fezione fard una Parabols: \
onde prefa in FA la parte Fr uguale ad un
quarto di Z, convertd deferiverla col fuoco F,
e col vertice principale r (1).

IV. Ma fe il punto N non cada nella AC,
ma ne flia dentro I’ angolo CAP, com’d nella \
fig, cit; la retta FN concorrerd colla MD in V.
Sicche in tal cafo fa-fezione fard un’ Elliffe, i
di cui fuochi fono i punti F, ed V| ¢ I'afle
mﬁgim‘e ¢ quanto la fomma de’ rami FM, ed
MV. Dunque fi potrd coll’artifizio delle Pro-
pofizioni IL. | e III. defcriverla coll’ affegnazione
de’punti, 0 con moto organico,

Figis. V. E finalmente cadendo il puato N fuo.
ri I'angolo CAP, ¢ propriamente 2 finiftra del.
la FC, egli ¢ chiaro che la medefima FN do-
vid divergere dalla MD, ¢ feco concorrere el
punto V fopra di F. In tal cafo coi fuochi F,

ced V, e coll’affe principale, che fia quanto la-
differenaa de’ rami FM, MV, i dovrk defcrive

- ve I’ Iperbale coll’ aflegnazion de’punti, o con
moto continuo ( per le medefime Propofizio.
ni). Si fara rifoluto il Peoblema.

Fig.i3.  Dim, Imperocché PEllifle, che fi defcrive
coi fuochi F,ed V, e coll’ affe'maggiore ugua.
le ad FM+MV', dee neceffariamente paffare
per M:.altrimenti fe ne trarrebbe quell’ ifteflo
aflurdo, che fu indicato nella dimoftrazione
della Frop. III. Ma che quefta fezione tocchi iln

o Mila

" (1) Prop. HI Lib; IV,
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M ls datarctta AP, rilevafi nel feguente modo .
Dalla coltruzione fono uguali non meno gli an-

‘goli FMA, DMP, che i retti NMa , NMP:

dunque i rimancnti angoli NMF , NMV farans
no tra fe uguali, e la normale NM bifeca 1
angolo d¢’ rami FMV. Or fe una retta diverla
da AP, come per efempio la ap, fuﬁe. la tane

gente della fezione in M, i due angoli FMa,
- VMp farebbero tra fe uguali (1): €

quindi ele-
vata fu di effa la perpendicolare Man, fi rile-
verebbe come qul fopra, che la Mn bifechi
puranche lo fieflo angolo FMV . Lo che non

pUOI effcrs. C. B. D.
Ometto le dimofirazioni per la Parabols,

.e perl’Iperbole 5 perche ful modello di qucfta

-potrd ciafcuno: agevolmente compitle s
Seol.

Quefta Propofizione ferve- a vifolvere il Proe
blems Inverfo delle forge cemsrali nella vera Ipoe
teli della Gravith (2), ¢d @ quefto wopo I’ ho
deftinata. ' ,

PROP VI PROBL

Date le due resse CP, CK, yitrovarne un Fig.115

altra CA , talcb ftia CA* — CP2 g CA* — CK*
nella dass ragions di m ad n. _
’ N Io LG

Q 4

§
(x; Prop, XXVIL Lb. IL »
() Cio¢,ch'clla decrefcn come il quadtato della diftanzte

'
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- L Le due rette CP, e CK ftieno a dirit.
to, ¢ col centro C intervallo CK, ch’¢ la
maggiore di efle , i defcriva il femicerchio KER,
il quale feghi in E la retta PX eretta in P
perpendicolare a CP. IL Si prolunghi GP in.
N, ficché PN fia uguale a PE, ¢ n¢’lati dell’
angolo EPC f{i prendano le parti PV, PO, che
fieno fra loro come m ad m —» . IIL Si uni-
fca la retta OV, cui fi meni dal punto E la
parallela EM: e fu di NM fi defcriva il fe-
micerchio NAM , che incontri in A ]a mede-
fima PX. IV. Finalmente fi congiunga la ret-
ta CA: dico cffer quefia retta, quella, cbe fi ad.
dimanda , : '

Dim. Per la fimilitudine de’ triangoli POV,
PEM fta PV a PO, come PM a PE, o alla
fua uguvale PN (1). Ma per la natura del cir.
colo NAM {ta PM a PN, come PA2a PNz,
o a PE? (2): dunque fard ancora PV : PO : :
PA2 : PE2 | cioé¢ m:m —n::PA2 :PE2 | e con-
vertendo m:n:: PA2 :PA2 — PEz. Or PA2 ¢
uguale alla differenza  de’ quadrati di CA e di
CP: ed & poi la differenza de’ quadrari di PA
¢ di PE liftefla che quella, -onde differifcono
fra loro” i-quadeati'di CA e di CE, o di CA
e di CK. Imperocche CA2 &uguale a CP2 4 PAZ,
e CE2 ¢ uguale a CP? 4 PE2, Dunque fard
m:n::CA? — CP2:CA* ~CK2. C.B.D.

! CO’.

(1) Per coftruzione. . .
¢ - (2) Prop. 35. EL. 1L ¢ 46. FI. VL
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Cor. La differenza di due tutti, che han.

no una parte di comune, ¢ ugualealla differenza
delle parti rimanenti.

PROP. VIIL PROBL,

Dati i cinque punti A, G, B, D, K, #re
de’ quali comunque [i prendano, non giaccian mai
per diritto  deferivere una [egione comica, ¢be paf-
£ oper effi. S '

L Si congiungano i punti A, B, C, e
D colle rette AB, CD, che fi tagliano in F:
dall’ altro punto K fi menino KG, ¢ KE pa.

- rallele ad AB, eCD: e fulle medefime AB, CD

fi defcrivano i1 due femicerchi AHB, DMC.
II. Dai punti E ed F fialzino EH,ed FI
perpendicolari fu di AB: e dagli altri punti
F, ¢ G fi clevino ancora FL, ¢ GM perpen.
dicolari fulla CD. .,
III, Facciai come FI ad FL, cost HE
ad una quarta m. E dopo le tre rette FL,

- FI, ¢ GM fi ritrovila quarta proporzionale n.

IV. Di poi fi prolunghi.KE .in N, talchd
la parte aggiunta NE fia terza proporzionale
in ordine a KE ed m: e fi protragga fimilmene
te I’altra KG in O, fintantocht GO fia terza
proporzionale dopo KG ed n. .

V. P¢’ punti medj delle rette NK, CD fi tiri
la retta #S, ¢ pec’punti medj dell’altre AB, KC‘)’

Fig.117.
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ﬁsgmduu PQ. E per V fi diftenda VY paral.
Jela ad AB. : S :

VI. Finalmente (1) fi prends TV di tal
Junghezzay che ftia TV2 — VP2 :TV2 — VQ2 ::
AP2: KQ? . E detta ¢* ls differenza de’ qua.
drati di TV e di VP, facciali come ¢ a PA,
¢ost TV ad VY : io dico ¢be TV 464 VY fic-
w0 in lunghexza , ¢ di [Re duc femidiametri com
Jugari dells fezione addimandata y la quals nel cs-
o ¢he il punto V cada in mezzo alle pavallcle
AB, KO, fard un' Elliffe , cbe defcrivendofi cogli
ansifizj diangi efpofti (2) pafferd pe’ cinque punti
A, C, B, D, K. ‘

Dim. Effendo per coftruzione ¢:PA::TV:
VY, e con cid ¢2 : PA2::TV2: VY2, fard
benanche TV2 — VP2 : PA? :: TV2: VY2, Dun.
qué la fezione defcritta co’ femidiametri conju-
gati TV, VY dovrk pafface per ‘A (3), e quin-
di ancors per B, percioccht PA & uguale aPB.

Similmente I8 per coftruzione TVz — VP :
TV2 e VQ2 :: AP2 : KQ2 : dunque- il perime-
tro di quefta fezione doveh paffare per K (4).

Or dalle - condizioni® di quefto- Problema
traefi per neceffaria illazione, che TV ,.ed VY
abbiano ad effere i Semidiametri conjugati'del.
Ia richiefla Elliffe (5): e con quefti Semidis.
metri non pud delcriverfi che una. fola Elli?—

. , .

" (1) Probl. prec. .
1) Ptop- 1‘., [ I'Il Lﬂ,o ]V. - ' )
33 Cor. 1. Frop. VIil. e Prop. T« Lib, 1l
{4) Prop. ViilL Lib. 1.

{s) Cor, 1V, Prop, XVIilL. Lib. Il
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fe (1). Dunque quella, che fi ¢ dimoftrata paf-
fare pe’punti A, B, K dovrd anche paffare per
C, € Dc c . Bo Dn ' :

- Cor, I..Se il punto V- non cada in mezzo
alle due parallele AB,KO, la fezione fard un’
Iperbole, che gioverd defcriverla coll’artificio
della Prop. II. Lib, IV, - o
- Cor, F1. E fe le vette TQ, VS, che ‘bi-
fecano le parallele AB, KO, e le altre NK,
CD riefcano tra fe parallele, la fezione fard
una Parabola, E prolungande QP in T, ficche
ftia AP?: KQ2>::TP:TQ; il punto T fard it
di lei vertice, TQ il diametro, TPA I'angolo
delle coordinate, e’l parametro la terza proe
porzionale dopo TP, e PA. :
" Cor,. I, Dye fezioni coniche non poffono
avere cinque punti di comune : dunque tai cur.
ve non fi poffono fegare al pit che in quattro
punti. Giod a- dire s/ maffimo numero de’ punti ,
on cbe [i tagliowo duwe curve coniche ( tranne due
circoli ) ciod duc ‘lines- di fecondo ordine, & quattro,
prodesso de’ numars 2, ¢ 3, che n efprimeno lc di
lovo dimenfioni .
PROP. IX. PROBL.
Date di pofizione le quattre vette AB, CD,
| AC ;BD ritrovare gf' infiniti punti Py €rc., ficchd
da ciafoun di offi , sirandofi le resse PQ, PR,
‘ Ps

(1) Gor. Prop. VII, Lib, FV,
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PS, PT inclinate-alle_prime fotto dati angoli, fia
Jempre 5l sestangolo .di PQ in PR alb’ altro di
PS in PT in una data vagione . ,

- Le . date rette AB, CD, AC,.BD fi pro.
lunghmo. fintantoche vcngano a formare il trape.
zio ABDC, qualunque ne fia. Si bifechi I’angolo
BAC con della retta AP (1), che incontrerd fotto
dati angoli le rette DC, BF: per effer cotefte rette
date di poﬁztone. E fuppoﬂo che fia P uno de’punti
addimandati , s’intendano tirate le rette PQ,
PR, PS, PT, che cadano fotto dati angoh
fu i lati dcl trapezio: ¢ la -ragion .data de’

Figat. rettangoli efpongafi per quella della retta PQ
all'altra m. Cid premeflo ecco I analifi geo.
metrica, che ci guida a fine, ¢ da cui con lie-
ve rifleflione potrebbefi ordire la compofizione
geometrica, ¢ la convenevole dxmoﬁrazwne ad
un Problema si famofo .

I due triangoli PAQ, PAS fono dati di
fpecie, perciocche fono dati i loro angoli : dun-
que farh data tanto la ragione di PQ a PA,
che I’altra di PA a PS, e quindi quella dz
PQ a PS, che dalle medefime i compone (2)

Di pii effendo PQ ad m come il rettan.
golo di PQ in. PR all’altro di :PS in PT,
ciot in ragion compofta di,PQ a PS, ¢ di
PR a PT: ed effendo altrest PQ ad m in ra.
gion compofta di PQ a PS, ¢ di PS ad m;

fara
x) Si’ potrebbe Ia retta AP condurre con qualungue al-

(*) Lemm. Prop, 23. EL VI

tro




]
farh la ragion,* che fi compone dalle due dal.
PQa PS, e dl PR a PT pguale a quella,
ch’emerge dalla compofizione delle altre due di

PQ a PS, ¢ di S ad m. Dunque 1'% forza,
che la’ ragione di PR a- PT uguagli queft’ al-
tra di PS’ad m, e "chlella- fia data al par di
quefta.
© Or effendo datl di fpecie i due tmngoh.
PER, PTF fard data 'la ragione di PE a PR,
e Ialtra di PT a PF3 dunque una ragion ,
chie fi comporrebbc da quefte ragioni date di
PE a PR, di PR a PT, di PT a PF, fa.
rebbe ancor data. Ma tale & per éppunto la
ragione: di PE a PF , ih meézzo a cui fi fraps
pongono PR, ¢ PT. Dunque ¢ data la ragio-
ne di PE a PF, ¢ qufn}h di «poﬁzlene il pun.
to P.

. Per la qual cofa f¢ pe’cinque punti A,B,
D, P, C fi defcriva una {ezione conica (1‘)

uej}a [arb il luogo addmauda:o . Impc:ocché i
rettangolo delle rette, che da un’altio punto.f
della fezione fi calercbbero fu di AB, e CD
fotto gli angoli uguali a PQA, PRE, farebbe
al rettangolo di due -altre rette calate *da f fu

di AG, e di BD fotto gli angoli PSA, PTD, -

come il rettangolo di PQ in PR all? altro di
PS in PT, ciot nella data ragionc di BS
adm.
" Ma poi niun' altra curva, fuorcht la fezione
;omca PC defcritta col dmfato artifizio farh fod-
- die
(1) Probl. precy -
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disfagente 3l propefto . Problema . Imperoccht

fe coll’altra curva pC poteffe I'ifteflo intento
ottenerfi , condotta per A la retta AF | che
feghi cotefte curve in P, e p, ¢ calate dall’"
uno, ¢ dall’altro punto.le rette PS, PQ, PR,
PT, e le altre ps, pg, pr, pt forto dati an.
goli fu de'lati del trapezio ABDC, farebbe’
PQ.PR:PS,PT::pq.pr:ps.pt, ¢ permutan.
-tando PQ.PR:pg.pr::PS . PT:ps.pt. Ma
fta PQ:pg::PS:ps 4 effendo quefte ragioni u.
guali alla medelima ragione di AP ad Ap.
Dunque fark ancora PR:pr:: PT :pt. Ma I’ &
poi. PR:pr:: PE:pE pe’triangoli fimili EPR,
epr: e fimilmente 4, cigion de’ triangoli fimili
PFT, pFr a PT.:pe::PF: pF. Dunque fard
PE :pE :: PF : pF,, ciot B} fard maggiore di pF,
come 1'¢ PE dell’altra pE, lo che ripugna, '
< Core -~ Dungue [¢ dal punto P prefo fuors
#el “trapezio ABDC fi condudano ai lati di effo
le vese PQy PR, PSy PTforio dati angoli ;
effo punto giacerd in wna - fezibne conica, fol che
flia PQ. PR a PS. PT in‘wna data ragions
. - ‘ Seol, .
. . In-quefto artificio contienfi: I'analifi geome-

" triea, qual fi addimandava dagli antichi Geome~

tri (ul vetuftiffimo Problema delle quattro rette,
cominciato. da Euclide , continuato da Apollo-
nio’, rifoluto analiticamente dal Signor delle
Cartg, ¢ fciolto dal’Immortal Newton col ri.
-gore dell’ antica fintefi.
- FINE.
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