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N amatores, quamibimenseft, emperg;

fusty in paéhmm proferre lucem decre-
iy contra quam nonnullorum eff inge-
ninm, prafertim noftrs avt,qui vel w-
nimum, quod fortaflis [(ive rentur,(uis
in pracordys abdentes premeve fata-
gunt;quemadmodum pecuniartym ava-
71, €5 VX [1bi tutasdivitias credentes,
quas ipfi foli norunt : atque id ea men-
te agunt;ne qua facilitas alysproventat
ad quadamintelligenda, quenon fine
magnolabore ipfiintellexifje ducunt.res
[antviroingenuonedisliteratoindigna
T ibi nancupatumvolo , E xcellentiffi-
me Princeps, hoc qualecumque eft opu-
[culum eadem de caufa , eodemque no-
mine s quo primum illud , quandoqus-
dem gemells widentnr fetus , ¢ conts
nuoferme editi . Majoradeberem pro
auis in me collatis jugiter beneficys,pro-
.que anims benevolentia, quam testa-
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tam mihi in dies facis, meamque qua-
- lemcumque- dociripam mirifice com-
mendas, ficuti nuper cum 1 lluftrifimo
D.Panlo Matthia Doria lubentifime
egtsti, de meis laboribus,atque adinye-
tisvervafaciens 5 4 guo viro in Repu-
bltca literaria optime merito non fine
admiratione,ac humanitare,qua decet,
fuere commendata. At hoc,quod exhi-
veo arrba instar est majorum , qua
polliceorsDeo conatibus mess annutse s
quicquid enim & pampere ingeniomeo
prodiverit tibi jure merito omnes acce-
ptum referent , 4 quo otium omne in
huju[modi res incumbendi mihi partis,
ea qua folitas eslargitate majorum.
tuornm munificentia amnlatricii .
literatos viros,bomafque artes excolen-
dasscuufmodi etiam ingenij Excellen-
tiflimum Ducems CAROLUM ONE-
-RUM CABANILIUM #obis genui . .
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i prareliquis natit tuistecum, ut it a
dicam, morum comitate , ac maginani-
smitate certantemcui fere quantum T i~
bi debeosac religus tus domuils enim.,
wt & aly natw minores mei [emper fru-
diofs fims, [emperque hortatores uts no-
i quiddam ederem , benemerers quan-
tnm pofient dere literariacupientes.
Quamobrem [erves sllos tui imitatores
etiam, alque etiam oro, atque noc titu-
lo magis ames , quod vonarum artinm

amore flagrent. V ale.

Excellentiz Tuee

Neap.xv.Mattii 5 704.

Addi&iffimus Servns
Bartholom=us Intieri.



AMICE LECTOR

Pellam, quam tibitrado, noncu-
$#\ pidine gloriz addu&tus, neque ad
3 mecorum detratorum tela retun-
denda, Typis committere decrevi,
fed malut methodum tribusab hinc menflibus
de infinitarum Curvarum {eftionibus a nemi-
ne hadtenus, quem fciam, excogitatam indi-
care; prefertim,quia nunc tem poris omnes
fere Geometrize amore tenentur, cuinedum,
atreliquis etiam difciplinis nofter Excellentif-
" fimus PrROREX , licét varuis, gravibufque nego-
tiis, tam exteris,quam totius Regni occupatus
inter horas fuccifivas operam dare non dedi-
gnatur . Tantoautem Principi, fi hecaccep-
ta fuifle cognovero,ad alia animum appellam;
& przcipué ad omnibus numeris abfolven-
dum opuiculum de Zquationum conftru.-
&tione. Unum fcias velim cunéta,que hic le-
guntur, toto celoabiis, que nuper inalio li-
bello edidi differre, neque illa quippiam mihi
contuliffe ad hxc invenienda: proptereade i1s
neullum hic quidem verbum. Vale.
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DEFINITIONES

| ( Fig.1.)

AB,atque in utramque partem produca-
tur , & manente puncto A, convertatur
RS al eadem AB circa circumferentiam , quc-

. XS fque ad eum locum ‘redeat, & quo cee-
pit moveri; Superficiem BACF_E_;_‘B&a linea BAE defcri-
ptam, conftant&que ex duabus {uperficiebus BAC, EAF,
ad verticem A inter [e aptatis, quaram utraque indefinitd
augeri poteft, voco Comicam [aperficiem ; & quidem,
Primam, fi circumferentia BHC hujus fit natur® , ut du-

&ta qualibet perpendiculari, vel applicata IK ad diame-
trum BC continugd prnpurtiunales {int BK,IK,KC .Hac

autem Primus Circulus vocetur,
Secundaw verd Superficiem Coricam voco,fi circums

ferentia BHC hujus nature fuerit , ut quadratum BK ad

quadratum applicatz’ 1K eandem rationem habuerit,, xt:
applicata IK ad KC . Hexc autem curva Sec##dus circy

bus vocetur, ,.

Tertiam autem Saperficiem Conicam voco, {i circum -
ferentia BHC hujufmodi fuerit nature, ut cubus BK ad
cubum applicatz IK eandem habuerit rationem, qu am
IX ad KC. Hzc autem curva Tertizs Circulus voce tur.

Quartam deniqud , K ita eodem modorin infinitum,

voco Conicam Supeificieid fi circumferentia BHC hu-

us naturz fuerit, ut quadratoquadratum-BK - ad quadra-
toquadratum IK candem habuerit rationg, ac eadem ap-
plicata 1K ad KC.Hec verd Qugreus Gircnlas vocetur,

Idam dicendum, i ita fuerit BK ad appiicatam KI , ug

quadratum K1, ad quadratgmKC ; vel ita cubus IK ad
A - .. cubum
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2 ‘Bartholomai Inti. .

tubum KC, vel qu,gdmtpqmd:atumHQd oqlias
dratum KC, & ita in.ipfinitum. ﬂljwmdiﬂl quar

Not. Vox circulimodd curvam,modd p‘l'anum curva
inclufum fignificat.,

s C H,Q- L 19 M.

Uomodo hz curva defcribi poffint , demonftravi

in meo Aditu; verdm quia pﬂlllcltus fum,nihil eo-

rum, qu& & mein lucem.ediga funt , in medium
allaturum, uti poterimus. ad ipfaram: defcriptionem me-
thodo A Carolo Rennldmﬂ tradita in fuo Geometra Pro-
moto. Qudd fi cuiilla Renaldini Methoduis non arriferit,’

-non ideo.ab his, qua mox tradam , animum avertere de-

bet, utpote que: his curvmEgeant,quanduquidem his po-
fitis ingens ad novas curvas detegendas campus aperi-
tur. Quin & maximi Geometre hoc idem fecerunt; Hud-
denius etenim, referente. Ss:huutenm Muﬁ:ellnnﬂnrum fe-
&tiose 22, Solidum feaamt, cu]us genefis Inngé hac diffi-
cilior exiftit: mente enim illa tantiim concipi poteft , non:
autem ad praxim rev.ocari ; quﬂd in noft:is his curvis af-

{fumptis non accidit..
| I
%rtmsm cujuslibet: voca manens pun&um A.
1L

. AxemreStamlineam DA , quz pér punflum A, & D,,
centrum curve BHG, tr anﬁt. *

S C HOLTI®D M.

I curva: BHC fit primus; vel planus circulus,, quid fit
centrum patet..In: rehqms verd. curvis pum’ftum ine

't::ihgn » quod bifariam dividit diametrum BC ,, ad quam:

erdinatim applicatur 1K, - Co-

- — = _—



' XApoll. Promsot. 3
1V

- Conum-autemvoco figuram ABC contentam fuperfi-
cie plana BHCL, i curva BHCL inclafa, & conics fu-
erficie , que inter verticem , & curve® circumfer entiam
interjicitur . Et quidem Primum Conum voco, ficurva
BHCL fuerit primus circulus: Secxndum verd Conum,fi
curva BHC fuerit fecundus circulus. ZTertiam Conum , fi
curva fuerit tertius tirculus. Q#avtum denigne Conam,
& ita deinceps, ft eademy curva- BHC fuerit {uartus cies
gul“&i : )
N 78

 Bafim citculum ipfuth, cujufcumque gederis fit J

VK

- Conoruth reffos voco, qui axes habent ad anguluﬁ ge4
&os ipfis bafjbus.. -

Vi I

~ Stalonbs, qui non ad re€tes angulos ipfis bafibus axes
habent, - :
| VIIL

( Fig2. & 3. ) . .
Omnis curva linex, vel duarl curvarum CAD, CBD
in uno plarfo exiftentium Diaazébram voco reftam li-

icam FBAE, vel AE, que quidem ducta alinea curva
CAD,vel A duabys curvisCAD{CBD,omnes lineas CD,
quee in ipfa, velin ipfis curvis daclitur cuidam lince
zquidiftantes bifariany dividit. -

ﬂ I Vﬂ":



2 Bartholomai [ntiers
I X.

- Verticem linez reCte terminum A, qui eft in ipfa qur-
va CAD: Si duz autem curve fuerint , Perzices puncla
A,B, que funt in ipiis curvis, atque in ipfa diametro,

T

X.. _
 Ordiratim ad diametrum, apﬂfcarf dicitur unaqua-
que-zquidiftantiarum inearum GE,DE. "~ .~ . j,‘"

X I "l

_ AAxemverd curve linéz, & duarum curvarum reétam
lineam, que cum fit diameter curv# linee , vel duarum
curvarum zquidiftantes ad reétos fecat angulos .

In prefentiarum his tantim definitionibus contentus
fui ; cumob nimiami temporis anguftiam curvas, quas
modo tradam excolere, ut'animus erat, non potuerim,
Culpandus tamen ipfe non fum, quippe qui emnia dice-
re non f{ufcepi, fed genefinf tanthm curvarum , quas mox
tradam. Puto tamen ingratum non feciffe iis , quibus
Ge_ﬂmctﬁa* cordi eft's hacfignidem methodo deteéta ad
altiora gradum facere quifque proprio marte poteft.Ete-
nim, ut Cartefius ait ( /44.3.Geom.) cognitis in materia
Mathematicarum progreflionum duobus, auttribus prio-
ribus terminis, reliquos invenire non ef} difficile. -

/

‘PROPOSITIO L

SIS O < 4. ) 3 ; ;
REE?; linee AG, AG, que avertice A ycnjufcsuri-

que [uperficiei ad puntia G,G,que in fuperficie cos
uica [unt, ducunturs in ipfa [uperficie erunt.

g T
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Apoll. Promot. 5
C@gniam enim punéta A , G funt in fuperficie conicas,
idcircod re€ta ipfamdefcribens [ex primadef.bujus) tra-
{ibit in ipfa coni defcriptione per punéta G, G ; adeoque
vel ex ipfa coni generatiene, liquet, re€tam AG totam in
fuperficie conica exiftere. Q. E. D. J
Coro/l.Reéte A vertice ad punéta , que funt in fuper-
ficte conica , bafis circumferentiz occurrent, fiulterius
. produycantur. -

o PROPOSITIO IL
_ ( Fig.s. ) _ )
SI sn alterutra [uperficrerum quaramiibet conic ar i,
que [unt adverticemyfumantar duo pantia D , E,
&* conjungantur vefta linea DE 3 arque ex vertice du
camtur veble AD, AE, occurrentes ipfi civcamferentic
bafisin puatlis F,G, (coroll.p.hujus ) ,.ita ¢ FG, géﬁ
bac puntla conjungit perpendicularis [it ad diametvunm
B reita DE intra fuperficiem tora cadit: ga vero. /-
tra bec pantia producitur totg extra cadit.
Quoniam enim FHG perpendicularis eft ad diametrii
BC , tota intra circulum cadet , ac proinde intrafuperfi-
ciem conicam:‘ergo (2.1 1:)intra.conicam fuperficiem eft
planam trianguli AFG, uti & DE ineodem. plano fita.
Q.E.D. Quod verd produtta extra fuperficiem cadat,fa-
tis.in.aperto eft. | "

S C H O L I VU M.

Atius demonftrari hec propofitio poteft , cum verd.
4. quod demonftratum fuit, fatis ad €a,qux fequuntur,,
fit, hac in medium attuliffe fufficiat.

»

PRO-



6 Bartholomei Intieri
PROPOSITIO ML

(Fig.59) b
Q I quilibet conus plano ABC per vorticem A [eves
T rurfettio triangulum erit. -

" Nam utraquée AB,, AC (1.h#fus) poteft concipi , tan-
quam reéta linea fuperficiem .conicam defcribens ; item
(3. 11.)BC eft re€ta,utpoté. que duorum planorum com-
‘munis {e€tio elt, memnpe circuli fubjecti, & plani per axem
»duéti, ergo figura ABC,triangulum erit Q.E.D.

PROPOSITIO IV.

oV T aleeratra fuperficierum comicaram per verticem
&Y oppofitarum [ecetar plano DFE aquidiftante ?ﬁ
circalo BHG, per cajus periferiam fertur binea retia
Juperficivm comicam defcribens, planum DF B, quod co-
" wica [uperficie clanditur civenlus evit , ejufdem quidems
generis, ac ilie, qui eft bafis coni , centrum vero V eri¢
mcomiaxe A0,
- Sit conus ABC fecundus ; 8 fecetut plano ABC per
-axem, & per.diametrum BC, feétio triangulum erit ( 3,
Bnjus);tum infetiane DF E fumatur quodlibet punétum
F ; junétaque AF producatur [corol.1.hxpas] ufque duth
occurrat ciccumferentiz bafis in punéto H.Per retas au-
tem AB, AH , planum dueatur ABH,{ecans bufis planum
te€ta (3. 11.) :BH , planum -verd DFE reéta DF.
Ytem per reétas AH,AC planam ducatur,fecans bafis pla-
num{ 3.11.)refta HC, planum verd DFE refta linea FE.
Quoniam itaque (.16.:1 ¢, ) GBipli DE ,BH ipfi DF , &
CH ipfi FE parallela ¢ft , ergo triangulum BHC ( +o.11.
&’ 4.6.) triangulo DFE {imile erit ; duftifque HL ad BC,
& Flad DE perpendicularibus , fimile erit triaélgtﬂum
. ' . bt H



“Apoll. Promot. >
BLH triangulo DIF , ac proptereaita Bl ad LH ut DI

adIF, vel ( 22.6.) ita quadratum BL ad quadratum: LH,,

ut quadratum DI ad quadratum IF.Eadem ratione: trian-

gulum LHC fimile erit triangulo FIE, ac propterea(4.6):
ita LHad LC,ut FI ad IE.Sed(hyp,)ut quadratum BL ad.

LH quadratum, ita LH ad LC,ergd ut:quadratum:D!‘ad.
quadratum IF , italF ad 1E,. ac propterea feétio DFE,
DE,Secundus drculus erit{ Def. 1.h4j#s) . Eadem ratio--
ne de quolibet alio circulo- idem_demonftrabitur , quod.
erat demonftrandum-.. |
. 'Quoniam verd;.itd eft BO ad OC, ut DV ad VE,ideo:
patet V fore centrum fectioni DEE ( Schol.def.3.bujus)
Q.E.D. -
- Coroll Ex diétis colligitur.DE fore Diametrum-circus-
li DFE cujufcumque generis fuerit..

PROROSITIO: V..

( Fig. 79 |

SJ conus quicumque plano ABC per axem, O’ per dia=;

) metrum BC [ecetur s[umatur. autem aliquod pun-.
Stum D in [uperficie.coni, quod mon fit inlaterctriangu-
8uli pev axem, @ ab. ipfo parntioducatarretia linea DE
parallela cuidi.retie MN,que perpendiculariter dutia
[it & circumfergntiabafis conice ad trianguli bafim, fi-
ve diametrym:BC , trigugwlo per.axem occurvet , O
ulterias produtta. ufgue ¢d. alreyam fuperficieiconica::
partem, bifariam a plano triguguli [ecabitur .

Conjungatur;AD, & protrahatur (corol/.x:bujus ) do- -

nec occurrat circumferenti® bafis in panéto K,ex quo in

eadem bafi ducaturreSta KHL parallela ad MN;, & pre-

ind etiam parallela.ad DE;necnd KL(4yp:26,8°29.1.)

perpendicularis:erit-ad BC :-quoniamverd BC eft ctiam.

in plano trianguli peraxem: ergo fi dicatur ex vertice A

ad puntumnH linea AH , hec erié in plano trianguli per..
“ ; axem,,



8 Bartholomas Intsers
axem . Jam verd concipiaturtriangulum AKH,erit:DE
in hujus trianguli planosalias enim, {iin hoc plano AKH
duceretur ex piicto D reCta quepiam parallela bafi KH ¢
atque hujufmodi parallelanon effet eadem,ac DE , quam
oftendimus cfle parallelam KH: effent (g9.11) duz linee
ex codem punéto emanantes parallelz inter fe,quod fieri
nequit: itaque DE eftin plano AKH , & ulterius produs
ta[29.1.]) incidet in lineam AH, que eft in plano trian+
guli per axem.ABC, Q.E.primo-loco D.

* Deinde.verd producatur DE , donec occurrat fuperfi-
ciei conice in punéto G, & quoniam linee DEG , KHL
funt- in eodem plano AKL , hinc recta AGL erit latus
trianguli AKL; adeoque (29.1. & 4.6.) itaKH ad HL,
ut DE 2d EG; fed (ex #atura carvg BKC) KH ®qyatur
HL; ergo DE =quatur etiam EC QE.D. " ! 4

PROPOSITLO VI

| ( Fig.8.) .
SI conus quicumyse plano ABC per axem , O per
diametrum BC [ecetur , [ecetar autem @& altero,
planc DFE [ecunte planum bafis conice fecandim re-
t2am lineam DE, que [it perpendicalaris , vel ad B c
bafim trianguliper axem , vel ad eam, que in direttum
ipficon/Fituitur linee KH, KH , que in [ettione DFE
ordinatim applicantur in commauni feitione FG plani
[ecantis, & triangali per axem cadent. Atque [i conus .
[it veftas livea DE , gue eft in bafi perpendicularis erit
ad FG diametrur [etionis conica: fin vero [calenus,nd
femper, nifi cum planum ABGC, quod per axem ducitar
ad bafin conirectumfuerit.
Quod enim HK plano ABC, & proind¢ ejus cum pla-
no DFE communi fe€tioni FG occurrat,& in ipfo occur-
firbifariam fecetur, id-quidém liquet ex pracedentl. CGee-

terumfi conusreétus fit, erit [defiv.] axis perpendiculas
L ris



Apoll. Prosnot. ®

ris ad ejus bafim, adeoq;circulus {ubje€tus,plano[18.11Y
ABC reétus erit; ac proinde ( 3.def.11. ) eadem DE ad"
lineam FG perpendicularis erit . Eadem autem eft ratio,
~ ficonus it fcalenus , fed triangulum ABC reétum fit cir-
culo fubjeéto. Sin verd triangulum ejufmodireétum nen
fuerit fubje€to clrculo , non erit DE ad FG perpendicu-
laris. Nam fi DE effet utrique BC, FG perpendicularis,
effet etiam(4.1 1.) eadem DE recta plano ABC;adeoque
(18.11.)ipfum planum circuli BDC applicatii linez DE -
reCtum effet triangulo ABC contra hypothefim.,
€orol. Hinc (7.def-bzjus) refta FG diameter eft fe«
étionis DFE, utpote qu re€tas ordinatim applicatas bi-
fariam fecat.

PROPOSITIO VIL 3

, - Fig. 9. ) |
SI COnus qgfmmqmﬁscsﬁzr plano MAN per axens ,
& per diametram MN, & [fecetur altero plane
KF1fecante bafim coni [ecundim rectam lireans KLI,
que ad M diametrum bafis [it perpendicalaris ; dia -
wmeter auté F L [ectionis conice vel equidiftet uni A C
laterum trianguli per axem , vel cum ipfo extra comi
- werticem converiat, O producantur in infinitam fupei~
ficies conica, & planum fecans KF 1. Sectio quogue ipfz
Conica in infinitum augebitur , &' ex [:ctionis comice
pbroducta in infinitum diametro FL abfcindet lineans
FG equalem cuicamque dare ipfa DGE , qua ording «
tim applicabitur. .
Quoniam enim(byp.) diameter FL cum latere AN ad
partes G nunquam convenit; hinc fi ipfz ad libitum pro-
ducatur, puta ad G, & per G.ducantur DE ad KI, atque
- BC ad MN parallel ; -erit [1 §\11.] planum produétum
per BG, DE parallelum plano MK N; adedque (4.5%j# 5)
in fuperficie conica ulterids producta circylum efficiet, -

B ejul-
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- Apoll. Pramot. I
conice diameter FG, fit uni AC laterum friﬂ#g.;’f per
axems equidiftans,&quidem fettus conus primus [it, re-
tfa linea R L ordinatim applicata poterit [patiam cos-
sontum (abVinea F Ligac ordinatim applicatam,¢ ver-
ticem [ectionis interjacet s O Pavametro FH , ad guan
nempe linea AF , que cows verticem , &' verticem [e-
Stionis interjacet, babeat eam yatidnem , quam ad BC
guad. bafis triangli per axem babet rettangnlum con-
tentum [ub ABy AC reliquis triangali lateribus .
© 87 wero comns, qui [ecasur, [ecandus fuerit, cujus bafis
BDC . hujus nasar fuerits 4% quadratum CG ad quadr.
GD cam rationem habeat, quam eadem D ad GB;five,
guod idem eft, ut [olidsm [ub CG quad.in GB zquetur
cwbo G D, eademque,ut [upra, vatione [ectio inflituatar,
cabus refte KL ordinatin applicate equabitur [olido,
ontinetur (ub retla F L, & quad.Param . FH ,ad
ilicet quadratuws eandem babeat vatiomem qua-
oni O [eltionis verticem interjacer,

g#od ¢

guod [c
g’mmmlﬁf’ s Gl C

guam ad cabum BC folidum [ub quad. AB in AC.

Si autem conus tertius fuerit,cujus bafis BDC bujus
nature fuerit, ut planoplanum, quad continetyr [ub cu-
b0 CG in GB aquetar quadratoquadrato DG, quadra-

toguadratum retie K L equabitur planoplano,quod cox-

tinetur [ub abfciffa FL , & cubo Parametri FH , ad

quem [cilicet cabum eddem babeat rationem cubus AF,

ac ad quadratoquadratum B Cplanoplanum , quod con-
tinetur [ub cubo AB in AC.

Ettandem, [t conns eodemn, quo Jupra,mads fecandys,
s fuerit , cujus bafis BDC hujus nature fit , yt-

guartus f:
folidum quod continetur [#b guadratoguadrato CG

plano

in GB aquetur quadratocubo.GD , quadratocubus KL
gquabitur plancfolido[ub retia LF,® quadratoquadra-
20 Parumerri F H,ad quod quadratoquadr atum eandens
babeat vatiomem quadvatoquadratum AF , aciad qua

dratocubum BC plancfolidum [ub quadratogaadrate
AB-in yC. J B 2 SCHO-
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Eodem medo ex quinti, feptimi , & aliorum ininfini-
‘tum conorum fectionibus ceetere hujus generis curvee
haberi poflunt, ut ex modo allatis, atque exiis,que moXx
afferam manifeftum erit. Nec diverfa in fequentibus ute-
mur methodo pro earum curvarum geneft, quz Apollo- \
nianam Hyperbolam , atque Ellipfim excedunt . Quare
iis gratur me feciffe exiftimo, qui Geometri® amore te-
nentur; idque affirmare jam aufim; etenim cum hxc ea-
dem nunquam fatis laudato, ®ternique nominis Viro,
maximo, inquam, Dominico Aulifio , nulli, qui lite-
ris infignis fuit, fecundo , omnibus verd, quinunc, vel
‘doftrina, vel morum integritate confpicuifunt, abfque
injuria preferendo, communicaffem, eo, quo praditus
eft animi candore, certa mihi figna dedit,fibi hac placuif-
{e , maximeque accepta fuifle , unde ftimulos mihi addi-
dit, utftatim hzc in lucem ederem . Pro certo {iquidem
habeo , omnibus hzc accepta fore , dum illiingrata non
fuerunt, qui primum in his difciplinis , czterifque {cien-
tiis locum tenet. Eos autem rogatos velim, qui nullis
rationibus adduéti, fed nimiaineos, qui me mordicus
carpunt , propenfione impulfi , parum bené¢ de me
fentiunt , ut- =qudé mente hecperpendant 3 abhis
enim manifefte deduci poteft; quid de aliis, que paucis
ab'hinc menfibus in lucem edidi, judicandum f{it : etenim
ut meam hic mentem aperiam, hanc methodum priori
anteponendam puto ob hoc precipue, quia plurime ab
Apollonio concinnatz demonftrationes his etiam curvis
fatis eleganter conveniunt , ut ex dicendis colligere erit,
& przcipu¢ cum de tangentibus inveniendis in po-
fierum’ fermo habebitur . Accedit. etiam quod , hae
methodo inventa tot illuftrium virorum conatus ,
maximo nobis laboris, moleftiarymque cempendiq

e - grung,
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erunt ) quod quidem plurimi faciendum eft. b

Hoc autem extra dubium eft , eorum refpeétu g
quz paucis ab hinc menfibus publici juris feci, qu
nunc facio , majorem ingenii aciem redolere , utpote
quibugs in inveniendis acutiori mente Opys fuit , quam
in prioribus. L ET T
- ;& Demosftratio
- Sed jam demonftrationem afferamus ,’ quz non folim
in omnibus modd expofitis curvis locum habet , fed
etiam ipfiflima eft, ac Apolloniana : quare eandem huc
2fferre mihi fvifum eft,juxta methodum ab Elia Aftori-
no Mathematico préeeftantiflimo excogitatam, que qui-

dem omnibus, quotquot invent® ufque adhuc fuere;

preferendaeft. S

PerL ducatur MLN parallela ad BC in plano triangus
1i per axem, erit (15.11.) planum duétum per MN, KL
parallelum bafi conice BDC , adedque (4.b#jus) {etio
MKNI circulus erit,& quidem ejufdem natur,atque eft
bafig circulus BDC, cujus diameter erit MN , ad quam
{ 1o.11yperpendicularis erit KL, adeoque

fPrimus, KL quad, ¢ Redglo fub NLin LM? o
c Secundus,KL cub, ( Solido fub NL quad.in LM
§i circuluy BDC faeric (Ttuiul, RC Abcail; (Equab.py 1 b NL cub.in LM
' Quartus, KL quenks  § Plfolido fub NL ququad,in L)}

' .- Atque adeo.
Procurva ex fettione primi Con i genita .

[ Reglum fub FL,& FH ad reétglum fub FL;
[ & FA (1.6 ‘
& [ FHad FA (byp.¢ inwvert.)
Aquant. [ BC quad.ad reétglum fub AC,& AB(23.6.)
hz Rat. [ BCad AB, plus BC.ad AC ( 4.6.)
[ NL, five FO ad FA, plus ML ad FL(23.6.)

[ Reétglum fub NL in LM adreftglum fub-

e [ b FLy&FA,.
“ ] " Ergo -

-
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Ergo (9.5.) Re&glum fub FL in FH ®quabitur rﬁglgiﬂ
e0-

fub ML in LN, cui (#z prizs) ®quatuc KL quad. a«
que fibi @quantar KL quad.& reétglum fub ablciffa FL,

& Param. FH. Q.E.D.
Pro carva equfﬁaﬂe ﬁmﬂdi Coni gg#f#ﬂ:

[ Solid. fub FL in quad. FH ad Solid.- fub FL.

L in FA quad.(.32.11.)

[ FH quad.ad FA quad.(byp.&’ inverz.)

' [ BC cub. ad Solid. fub BA quad. in AC (30

‘Kquant. [ lib.6.Excl.Borell.)

hz Rat. T BC quad.ad AB quad.plus BGC adAC (4.6.)
[ LN quad. five FO quad. ad FA gaad. plus

L ML ad FL. . T

[ Solid.fub LN quad.in ML ad folid. fub FA
L quad.in FL.

Ergo (9.5.)Solidii fub abfeiffa FL in quad. FH =qua-
bitur Soliddub LN quad.in ML , cui, (#¢ prius) ®quatur
KL cub.; adedque fibi equantur KL cub.. & Solid. ub
abfcifaFL,8 quadrate Param.FH. Q.E.D.

Procurvaex [ebtionetertis Coni ge#izér;

[ Planopla.fubFLin cub.FH, ad planopl.{ub
L FLincubFA, . &

- . [ FHcubadFA cub.(hyp. & invert.)
TEquant. [ BCquadquad.,ad planopl.lub cub.BAInAGC
“hz Rat. [ BCcub.ad AB cub.plus BCad AC(4.6.)

[ LN cub.,vel FO cub.,ad AF cub.,plus ML,

[ ~ adFL :

[ Planopl.fub LN cub.,in ML.ad planopl. fub
Ergo(9.5.) planoplan.fub FL in cub. FH «quabitur

planoplan.fub kN cubin ML,cui(#¢ prim):eguan:ir qua-
' i ra-

]
=
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dragia dr- KL 3 adeoque fibi quantur KL.quadquad<&
planopl.fub abfciffa FL in cub.Param.FH. QE.D.

Pro curva ex [eflione quartiConi genita,

[ Planofolid.fub FL in quadquad.FH ad pla-
__nofolid.fub FA quadquad. in FL.
[ FH quadqua.adFA quadquad(byp.&’ inv.)
[ BCquadcub. ad planofolid. fub AB qua-
Kquant, [ - draquad.in AC. -
he Rat, [ BC quadquadiad AB quadquad. plus BC ad
[ _ AC(4.6)
[ LN'quadquad, vel FO quadquad. adFA
quadquad.plus ML ad LF .
[ Planfolid.fub LN quadquad.in ML,ad plan.
folid.fub FA quadquad.in LF.
Ergo (9.5.) planofolidum fub quadquad. FHin FL
quabitur planofolid. fub LN quadquad. in ML,cui [##
priusyzquatur quadcub,ex LK ; adedque fibi zquantur

quadeub.KL , & planofolid. fub abftiffa FL , & Param.

FH quadquad. Q.E.D.

Demor- -

sl
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Demonfiratio Recentiornm Analyftarnm morg
pro fecunda Parabala,

Eto AB»a. * |
- B,Cx4.Fiat propter fimilit.triangulor.ABG,AFO,
‘- CAwocutABadBC,ita AF ad FOQ,vel LN

. db

. F-A 0 d- @ v [) ot R

- a
F L o y.Rurfus flat propter fimilitudinem triangus-
LKox .  lorum ACB,FLM,
" utACadCBitaFL ad LM.
[ sy b-—— Y ey ";,
Multipl.quad. LN;hoc elt ‘%?

| ._Iper LM, hoc eft =i

: C
" Fit folidum fub quad.LN in LM =quale cubo LK,
hoceflt  ddobb " -
. - JOAS - :
Hinc fi fiat, ut caa ad 554 ,ita dd ad quad. FH , quod
vocemus r#, habebitur hujufmodi 2quatio 77yDXXX «
Ex qua cognoicitur folidum fub quad.dat= refte FH,
vel Param. inabfcifam LF @quari cubo applicatz LK,
vel xxx. Hinc ea omnia patent, que fuperius dicta funt,
videlicet folidum fub quadrato AB in AC eandem ra-
tionem habere ad cubum BC, quam quad. FA ad quad,

Param.FH, Q.E.D. L
Eadem prorlus ratione ooerandum non folim in altio-

ribus Parabolis, fed etiam in'omnibus curvis , quas dein-
- & i
<eps tradam; quod unico exemplo demonttrafle fufficiat,

SCHO-



8 C-H O L 1 9 M ‘

Hujulmodi autem curvasApallonii veftigiis inhxrens,
Parabolas vocandas cenfui, ob id nemp?d , qudd quadra-

tum, velcubus, vel guadquads vel guadtub, &¢. applica-

tx non excedit,nec deficit, vel a reétglo,vel A folido, vel
3 plplano, vel a planofolido,&c. cui comparatur; (ed vera
adeft inter ejufinodi quantitates COMPARATIO .
Quoniam verd non una tantum , fed indefinite Para-
bolz generari poflunt; ideo eas ordinalibus numeris defi-
gnare incongruum non erit . anre Apollaoniana, Prima
bujus prop.vocabitur, que vero ex fecundi coni {eétione
eneratur Secxnda bujusprap. , & que ex tertii coni [t
Lgtiﬂﬁﬂ Tertia:hujus propof..& ita deinceps, |
Ceeterimn ex {upra allatis-demonftrationibus manifefte

‘apparetApollonianam demonftrationem locum habere in

omnibus hujus generisParabolis;etenim paucis immutatis

omnia cum eadem eonveniunt, ubi enim in Apoloniana,-

five Prima habeturQuadratil,in Secunda habetur Cubus,
in Tertia Quadratoquadratum,in QuartaQuadratocubus,
in Quinta Cubocubus,& ita eod€ ordine in altioribus.Si-
militer, ubi-in Apolloniana , five:Prima habetur Retan-

- gulum, in fecunda Solidum , in Tertia Planoplanum, in

Quarta Planefolidum, in Quinta Solidofolidum , & ita
eodem ordine in altiortbus. Quare facilimum cuique

erit, hanc demonftrationem ad quamlibet Parabolam ac-
comodare .

C PRO-

il
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.. PROPOSITIO IX
(Fig. 94

Genefis, & Natura earum Parabola-
rum , in quibus quadrarta , vel cubs,

~ vel quadratoquadrata , &c. applica-

~ tarum zquantur reGtangulis fub ab-
{cifis inter verticem, & applicatas,
inParametrum,vel folidis fub abfcif-
farum quadratis in Parametrum ,
vel planoplanis fub abfciflarum cu-

bis in Parametrum, &c.

SI conus ABC, cujus bafis BDC bujus naturae
[fit, ut vel reGangulum fub BG in GC eque-
tur quadrato applicate GD, vel folidum fub qua-
drato BG in GC equetur cubo applicate GDvel
planoplanum [ub cubo BG in GC aquetur qua-
dratoguadrato applicate GD, plano ABC per
axem, U per diametrum BC fecetur , [ecetur ath=
2em & altero plano DFE [ecante bgfim conicams
[fecundiem refiam linean DE qua ad diametrum
BC fit perpendicularis, G [ettionis conice diam e=
ter FG fit uni AC laterum trianguli per axXem
equidiftansyrefla linea KL ordinatim applicata,

T Y]

v -
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[eonus primas fuerit,poterit [patistm content unt
fub linea FL, que verticem [eitionis | & crdina-
tim applicatam interjacet,& Paramewro FH, ad
quam nempelinea AF , que coni, G [eGionis ver-
tices interjacet babet eam rationem , quam ad
BC quad.bafis trianguli per axem babet recEain-
oulum contentum fub AB , 6 AC reliquis trian-
guli lateribus.

Siwvero conus [ecunius fuerit, recte applicate
KL cubusequabitur folido fub qal . FL, & Pg-
vam. FH, ad guam ean lem babet proportionem
AF , quam ad BC cub. babet filidum [ub AB in
quadratum AC laterisparalleli diametio fediio-

nis FG.

Sidenique conus tertius fuerit,quadquad. ap.
plicate KL equabitur planoplano fub cubo FL in
Param .FH ,ad quam eidem babet rationem AF,
gquam ad BC qnaiquad. babet planoplanum [(ub
eubo AC in AB, G ita in infinitum.

Per L ducatur MLN parallela BC, ergo (1 45.11.) pla-
num MKNI fparallélum plano bafis conice BDG feétio-

nem efficiet (4.4#jus)ejufdem generis, atque eft circulus
bafis BDC;quare

["Pﬂmusr:& glum MLN .b LEquid-
$i circulus EDCfuer & Secund.folid.fub MLg inLN 2qUa0D+; ¥ “cube
((Tertius,plplnum fub ML cub.in LN LKququad,

Unde in curva ex fectione primi Coni genita,
[ Reétglum fubFH inFL,ad reglum fub AF
[ in FL (1.6.)

Kquant, [ FH ad FA (5yp.& in2.) M
he Rat. [ BC quad.ad reétglam BAC(23.6.)] 4
[ BCad AC,plusBC ad AB [4.6.]

[ ML ad LF,plus FO,five LN ad FA [23.6.]
C 2 Re-
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[ Rectglum fub ML in LN, adreétglum firh
LFinFA. o
Ergo[9.5.)rectglum fub FL in FH equabitur reétglo
fub ML in LN, cui, #¢ prius, ®quatur quad.LK, & patet
quod E.D. . .

Pra curva ex fetlione [ecandi Coni genita.

[ Solid. fub FH in FLq,»ad folid. fubFAin

[ FLqg.(25.11.)

[ FHad FA (byp.' invert.
Kquant. [ BC cub.ad folid. fub BA in ACq(30./74.6.
he Rat. [ Ezc JBorell.

[ BCq.ad ACq.plus BC ad BA (4.6.)

[ MLq.,ad LFq.plus LN,vel FO,ad AF.

[ Sulid.fub[?ll.q.in LN,ad folid. fub FA in

- - LFq.

Ergo (9.5.)folidum fub FHin FLq.2quabitur folido
{ub MLq, in LN,cui [#z prizs)zquatut cubus LK, & pa-
tet Q.F.D.

- Atque hec etiam demonftratio. locum in altioribus
ctiam curvis habet, i mmutatis tantummado ‘iis , qu in
prop.8.dx’ta funt. .

Ceeterum & hecurve Parabolarum appellationibus -
defignabuntur ob ealdem fuperius allatas rationes; hoc
unico addito, quod Parabolam, qu® ex: primi coni fe-
tione oritur Primam bujus prop.vocabo , qua verd ex
Jecundi Secandam bujus propositionis , & deinceps.

Atque hifce duabus Propofitionibus omnium earum
curvarum.Genefim demonftravi. quas lluftrifiimis, &
Excellentiflimis DominisD.Dominico Judice Hifpaniarii
Magnati, & D. Johanni Michaeli Cabanilio Equitum:
CM.Prefeétoin meo Aditu Jicaveram.
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PRO-POS_I;T-IO X,
Fig. 10, |

Genefis, & Nztura earum Hyperbola-
rum, in'quib'us applicatarum qua-
drata,vel cubj, vel quadratoquadra-
ta , &c.excedunt,vel plana fubab.
fciflis inter verticem ; & applicatas,
& Parametro, vel {olida {ub ab{cif-

{is, & quad.Parametri, vel plplana
fub ab{ciflis , & cubo Parametri,
& itain infinitum. .

S‘I c-ontts ABC plane per axcem , & per diawme-
? 3rum BC fecequr, fecerur autem & altere pla-
no DFE fecante b;flm conicam fecundium reftam
lineam DE, quaperpendicularis fit ad diametri
BC , G [(tdionis diameter ]G predullay cum
latere AC trianguli per avcem exira comi verti
cem conveniatin H, & quidem conus [eélus pri-
mus fit, reflalinea M N ordinatim applicata po-
terit [patium, guod continesur [ub abfeifla FN,
que feltionis verticem,& applicatam interjacer,
G- Parametro FL, ad quam eandem babet propor-
tionew refla linca FH , qua in diretum confli.
' tos

L1
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tuitur diametr o feionis FG,quam AK guad.li-
wea , que [etionis diametro FG equidiftans a
coni vertice A ad trianguli bafim BC ducitur , ad
recbangulum bafis partibus BKKC , que ab ipfa
eades AK aquidiftantefinnt | contentum ;: una
cum alio fpatio, quod fub eadem abfciffls FN , &
alia retta OX , que eandews babet proportionem
ad OL, five abfciffam FN ,quam Parameter LF,
ad FH.

Quod fi conuseadem ratione (e&us [ecundus

Juerit. & quidem bafis circulus BDC bujus fit na-
ture, ut cubus applicate DG equetar folido [ub
qrairato CG in GB,cubus applicate MN equa-
bitur folido fub abftifJla FN , & quadrato Para-
metri FL a{quod Parametri quad.candem babet
rationem quad.HF, atque cubus AK ad folidum

Jub quail. KC,in KB, uni cum alio folido fub ea-
dem abfciffa FN,6 fub dupla FL,& 0X in OX,
ad cejus OX quadratum eandem babet ratio-
nem quadratum abfifie FN , atque quadratum
FH babet ad quadr.Param.FL.

Sidenique conus eadem prorfus ratione fecan-
dusy tertius fuerit & quidem civculus BDC bu-
Jus fit nature s ut quadquadratum DG equetur
plplano fub cubo CG in GB,quadqual. applicate
MN zquabitur plplano fub abfeif;a FN,© cubo
arelia FL Param. ,vel NO ,6 OX , tanquam
una yad quem [ilicet cubum FL,vel NO ean-
dem babet rationem cabus HF , atque quadr a-
20quad ratum AK ad plplanum fub cubo iC{' g 1%

>
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KB;ad cubum verd recta OX eandcm babet pro-
portionem cubus abfcifie FN,quam culus FH,
ad cub.Param.F L. I

“— S CHOLIYD M

Eod em medo caterz in infinitum curve hzberi po-
terunt , qu® magis, m:gifque fe ordine ¢xcedant, mo-
do alius , atque alius deir.ceps ccnus fecarndus propona-
. tury unica veroin gualibet harvm fe &icnt m demenfira-
tio eft, caque cmnino ct m Apollcnizna convenit, quare
hanc ob caufam eandem huc aflerre methedo fupra lau-
dati Afte rini, rcn piguit.

DEMONSTT RATTIO.

Per N in plzno trianguli per exem dncztur RS z2d BC
parallela, eritque ( 15.11. ) plarumn ciéhvm per NN, &
RS zdbzI'm coni parallelum, ac proinde .( 4.bajusy
~circulum cfhciet ejufdem naturz,atque eft bafis circulus;
: fdenque. |

(Primus, MNquad., € Reltglo fubRN in NS
eirculed BDC faerit  Sscundus,MN cub. (Equab.Solido fub RN in N§ quad,
Teriivs, MN ququad. Fiplang fob RN in NS cbby

t Ac propterea confiruéta figura, ut apparet fz&tum.
' Pro curva ex [etlione primi Cowi genita »

PRy

[ Reéglum fub FN, & NH, ad retglum fub
[ FN, & NX(1.6)

| [ NH,ad NX(4.6.)

HKquant. [ FH,adFL (4yp.) '

hx Rat. [ AK quad:, adreétgulum fub CKin KB
L (a3s)
[ AK, ad KC, plus AK ad KB.(4.6.)
L HN,ad NS, psEN ad NR ( 23.6.)

'
L
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[.Reétglum fub FN in HN;ad re€tglum b
NR in NS
Ergo(7.5.) fibi equantur re€tglum fub FN & NX,
& reftglum fub NR , & NS, cui ( a2 prins ) @equat ur
quad.NM.fed re€tglumub FN, & NX eft id, quod con.
tinetur fub FN abl(ciffa,& Param; Fl.,una cum plann fub
-+ eadem abftiffa,& OX, ad quam efdcm habet praportio-
nem ablciffa FN, vel LO, quam FH, ad Param.FL; er-
g0 patet quadsapplicate NM mquari p lano fub abfc iffa,
& Param: una cum plano fub eadem abfcrﬂ'a » & re&q

OX. QE.D.
Procurva ex [eftione, focundi Coni genita.

[ Solid. {‘ub FN,inNH quad:ad folid:(ub FN,

-in NX quad.

"~ NH quad:, ad NX quad:(4.6.

Xquant. [ FH quad:ad FL quad: (byp.) )

he Rat. [ AK cub ad folid: fub CK quad:inKB (3{3
E 4ib.6 . Eucl: Bor
L

AK quad ad CK. quad:lfﬁus AK, ad KB

6,)

[ .HN tl.-ﬂd ad NS quad:plus FN ad NR

[ Sﬂhd fubFNin quad: , ad ﬁ}hd {ub

L NS quad; in NR.
 Ergo (7,5:]1folid: fub FN in NX quad.mqunbnur fo-
lido fub NS quad:in NR, cui(#z prius) zquatur eubus
MN apphcata&,fed {olid:fub FN in NX quad:eft id,quod
continetur {ub FN ablfciffa in quad;Param.FL, und cum
folido, quod continetur fub ea%e ablciffa F N,& reétglo
_{ub2NQ,& OX,in OX,ad cuius QX qua d: e4de habet
~ proportiong quad.ablCiffie,atque eft quad: FH;ad quad:
Parametri FL.ergo patet cubam applicatz NM Equari
folido fub.ablcifTa. & Parametri quad:iuna cum alio fuh-
fub eadem abicifla, &c. Q.E.D:.



-
a
| oy

Mﬂ, - e i e : =

ﬂﬁll- Proviot. 25

Pro curva ex [etione tertii Coni gesita.
T Piplanum {fub FN, & HN cub., ad plplanum
] _ fubFN, & NX cub.
= NH cnb.ad NX cub.(4.6.]
K quant. [ FH cub.ad FL.cub.(h3p.) = | |
he Rat. [ AK ququad.,ad plpfan. fub CK cub.in KB.
| -AK cub.,ad CK cub,, plus AK ad KB.
- HN cub.,ad NS cub.,plus FN ad NR.
i Plplanum fub HN cub.in FN, ad plplanum
{ub NS cub. in NR. ‘
Ergo[9.5.]piplanii fub I'N,& NX cubo @quatur plpla-
no {fub NS cubo in RN, cui (#£ prius)zquatur ququadr.
applicate MN; fed plplanum fub FN in NX cubl ®qua-
tur plplano fub FN abfcifla in cubfi Param.Fl,una cum
reéta OX tanquam una linea ? ergo patet ququad. appli-
cate MN =quari plplano fub ablciffa’in cubum NX,ut
fopra, Q£.D-. ¢ _

8§ C B-O L F9 M.

Sed nec ab Apollonio difcedere vifum eft in his cur-
vig'nontina imponendo, quare.nos stiam Hyperbolas vo~
cabimug; quadretum enim, vel cubys, vel ququad.&c.cu=
jufcumque ex applicatis excedit reétgtum ,* vel {olidum,
vel plplanum, &c.fiibiabfciflay & Parametro »yvel fub. ab-
fcifla, & Parametri quadrato , vel denique {ub abicifla ;
& cubo Param.,, &ita deinceps. 4

Quoniam zutem numero indefinitz heH yperbolasiit;
1deo p ut fuprain Parabolis faétum eft,nominibus ordinas
libus eafdem defignabimus,quare” quz’ oritur exftllione
primi'coni HyperbolaPrima Bujus propof.nuncupabitur;
quz vérd ex 1eétione fecundiSecwnda: hius propofit :&c. .

‘THud etiam hoc loco moréendum cenfui, demonitra-

: . D i : tiﬂ"
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‘tionem,qua pro omnibus his in infinitum curvisopus ha-
‘bemus unicam effe, atq; omnino cum Apolloniana con-
venire; {at enim eft,ubi in Apolloniana habetur quadra—-
tum, in fecunda hyperbola ponere cubum, in tertia quae
dratoquadratum, in quarta quadcub., & ita deinceps;
ubi verdin Apolloniana habetur planum, vel reétglum,
in fecunda reponi debet folidum , in tertia plplanum, in
quarta plfolidum, & ita deinceps 3 que omnia manifefté
epparent ex fupra allatis demonftrationibus.

PROPOSITIO XIL
(Fig. 10.)

Geneflis, & Natura omnjum Hyper-
bolarum, in quibus quadrata, vel
cubi, vel quadratoquadrata,8c. ap-
plicatarum excedunt, vel plana fub
abfciffis , & Parametro, vel folida.
fub abfciflarum quadratis, & Para-
metro, vel planoplana {ub afciffa-
rum cubis, & Parametro,&c. & it

deinceps in infinitam,

——— sy

I conus plano ABC per axcem , & per diames

trum BC fecetur,fecetur autem © altero pla-

w0 DFE fecante bafim conicam [ecundum refli

lineam DE, que ad bafim BC trianguli per axe,
SR N vel

A

| e -
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el ad diametrum fit perpendicnlaris,® Jelionis
diameter FG produlla cum latere AC trian-

puli per axem extra coni Veriicem conveniat in
H, re8e linee MN ordinatim applicat quadra-
sum. [iconns primus fit, equabitur plant, quod
continetur [ub abfcifJa FN ir Parametris FL,ad
quam ea FH, que in direSum conflituittr dia-
metro [eEionis , eam proportionem babet , quam
AK quadlinee,que feltionisdiametro FG equi-
diftans iconivertice A ad trianouli bafim BC
ducitur, ad reSlglum bafis partibus BK,KC,quz
ab ipfueadem AK equidiftante  fiunt,contentim,
uni cum alio plano , guod continetur [fubeadem
abftifla, O alia l1nea X0, adquam eam ratio-
nem babet abfifJa FN ,quam reda HF ¢dPa-
rametrum FL.
Quid fi conus fechdus fiserit ,© cireulus BDC
bujus fit nature, ut cubus applicat® DG equetur
Jolido fub quad.BG in GC ,cubus applicate MN
“equabitur folido , quod continetur ub quad.ab-
Jcifiein Param., ad quam eam proportionem ha-
betveta HF, ut fupra, quam cubus AK , ad o=
lidum fub quad.BK in KC , una cum alio folido
fub quad.ejufdem abfiifle FN 17 X0, ad quam
X0 eam rationem babet abfif5aF N ,quam FH
ad FL Parametrum. '
Si denique [¢us conus tertius fuerit, & quide
circulas BDC bujus fit nature , ut ququad- DG
equetur plplano fub cubo BG in GC; ququad. ap-
plicate MN equabitar plplano fub cubo abfiif-
. D 2 - [
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Je FN in Payam.F L,ad quam eamratiosem bys
bet FH, atque guquad.AK, ad plplanum fub cy-
b0 BK in KC,undcum alio plplane (ub cubo 4b-
Jeifie in KO, ad quam ita eff eadem abfcifia
AN, ut FH i4d FL Parametrum. - -

_ SCHoriumM.
Eodem modo; & cetere curve haberi poterunt, que
magis, magifque {e ordine excedunt, modd alius, atque
alius deinceps conus fecand us proponatur . '

DEMONSTRATIO,

Pet N in plano trianguli per axem ducatur RS ad BC
parallela, eritque (15, 11.)planum duétum per MN, &
RS adbafim conicam parallelam, ac proinde C(4.btsus)
circulum efficiet ejufdem natarz,atqueeft bafis circuluss
adeoque '

‘ (Primus, MMWquad. ¢ ‘Redglo fub N n N8 .
&1 ¢irculus 8D C fusrie Secundus,MN cub. (£Equab.Sclido (ub &N fn W§ quad,
\Tertius;, MM gquguad, ( Plplano fob AN in NF ©nks

Adeoque, conftru@a figura, ut apparet.

Procurva ex [ellione primi Cons genita,
[ Rebtglum fub F N, & HN, ad reétglum fub

[ FN, & NX (1.6.)
| | HN ad NX (4.6.)
Fquant: L HF ad FL (49p.) _
hz Rat. AK quad., ad refiglum fubBK, & KC

AK ad BK,plus AK adkC 29, 1. & 4.6.]
FN, ad NR, plus HN ad NS [23.6.]

Reftglum b FN, & HN , ad retgium fuls
- NR,&NS, kr-

[
[
f (23.6.)
(
L
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Ergo{9.5.) fibi zquantur reétglum fub FN,& NX, &
re€iglum {ub NR , & NS, cul (#7 prias ) @quatur quad:
NM. Sed reftglum fub FN , & NX eft id , quod contine-
tur fub FN ablciffa, & Param: FL, una cum plano fub ea-
dem abfciffa , & OX,ad quam eandem habet proportio-
ném abfcifla FN, vel LO,quam FH, ad Param: FL%Ergd
{l)itttt , quad:applicate NM a:quari plance fub abfciffa , &
‘Param; una cum alio plano fub eadem abfciffa ; & refta

OX.Q.E.D.
- Procurva ex [ettione Jecundi Coni genita.

[ Solid:fub FNq;in HN,ad folid: fubFNgq.in
[ NX(25.11.) |
[ HN, ad NX (4.6.) |
" HF ad FL ( Ayp: )
Kqu:hz [ AK cub: ad folid: {ub BKq.in KC (30. /i4.6,
Rat: Eucl: Borels) |
[ AKq.ad BRgsplus AX ad KC.(29.1.% 4.6.)
FNg.ad RNg; plus HN ad NS.
['Sﬂlid:ﬁlb FNq.in HN , ad folid: fub RNg. in
NS. |
Ergo (o .5.} fibi zquantur folid: ubFNqg.in NX , &
folid: fub K Nq, in NS, cui [## prizs] ®quatur cub. NM.
Sed folid: fub FNq. in NX,eft folid: fuhabfciffe FNq. in
Param:FL, una cum folido fub ¢jufdem abiciffz FNq. in
OX, ad quam ita elt abfcifla FN, five 1. 0. ut HF ad
parametrum LF.Ergo patet cubum applicatz NM ®quas
r1{olido fub ablciflz gnadrato in Parametrum , und cum
folido fub ejuldem ablciffz guad: & aliareCta OX, ut
Afupra di€tumr eft. Q.E.D. s

S CHoOLIY?D M
Su perfluum foret hic alias demonftrationes pro aliig
Curvis addgre;cum omnes exApojlonizna pedeant, facilli
- ATiILT- -
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mumque {it quaslibet concinnare , nil enim immutandum
eft, qudm verba quadrati in cubum,& plani,vel reétgli in
folidum , ut in modbd allata.demonftrationc faétum eft.
Necefle etia eft,ut & has curvas Hyperéolas vocemus,
etenimr quadratum, vel cubus, &c. applicate excedit,vel

planum {ub ablciffa,& Param:,vel folid:fub abfcifl® quad:
in Parametrum,

Quoniam autem non unica,fed indefinitz Hyperbole
funt , ideo eafdeminfuper nominibus ordinalibus defigna-~
bimus; quare Apolloniana Prima bujus prop:dicetur,qus
verd oritur ex {etione fecundi com, Secanda bujus prop:
dicetur, & qu ex tertii Tertia hujus prop:& ita deinceps
ininfinitum. | |

PROPOSITIO XIL
( Fig.11.)

Genefis , & Natura Oppofitarum Hy-
perbolarum. | B

1 quecumque [uperficies BAC,AXQ, que sit
S .gd wrﬁ:eﬁéﬁﬁm BA(%C per :z%qu,& per
diametrum BC alicujus ex baftbus fecentur, [e-
centur antem © altero plano DEFOHK non per
verticem, fecante bafim v.9.BDC fecundiem re-
&am lineam DF , que perpemdicularis fit
ad diametrum BC , erit in utraque [uperficies
rum [e&io DEFY, OHK, que vocatur Hyperbola,
altera propofi10., altera vero propofi11. Et dua-
rum Hoyperbolarum diameter MEHN eadem
erit, Paramerri verd EP , HR inter s agualex

eruns
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erunty[i [eBiones Prime Hoyperbole fuerint. five-
70 ﬁmnd;e , O quidem bréa!a DEF fit
Secunda propof10- Pammfter ad Parametrit
HR ita erit,ut HE ad EP; fiautem felliones ge-
nite Tertia H yperbole fuierint & quidem Hyper-
pola DEF Tertia Propofiio. Parawmeter EP ad

arametrum HR eandem babebitrationem , ac
guadratum HE ad quad. EP; C ita codem modo .

MNota I.Planum ABC fecans bafim BDC per diametrii
BC fecare etiam balim XKQ_ecundum reftam lineam
XQ, que erit diameter circuli XK€ cujufcumque gene-

ris fuerit.
Nota 11.Si folidum fub quad:BM in MC zquetur cubo

applicat® DM; in circulo XK ﬁ}hdttm fub-quad:QN 1n
NX quabitur cubo applicatz NK, qu® omnia ex propx
A.buias patent.

His prasmifsis. Qudd utriufque {eCtionis diameter fit
.eadem,id quidem ex Ayp: patet.

Qudd verd cum feétio DEF eft Hyperbola prop. 1052l
tera OHK f{it Hyperbola prop:1 1:.in hunc modit demon-
ftrari poteft.

Per A ducatur ALY parallela ﬁaﬂzmnﬁ diametro MN,
fitque HyperbolaDEF fecunda prop: 10. cujus Parameter
EP. Slmlllﬂ [ 29. 1.& 4.6.] erunt triangula ALC, AYX,
item ALB,AYQ.quare

[ HE quadrad EP quad: [Ayp, & 1obsjus
[ AL cub ad iﬂlld {ub CL quad in Bi.. [30
[ lib.6.Exclid.Borel.]
Kq.he r AL quad:ad LC quad:,plus AL ad LB[4.6.]
Rat. - AY u-ad* ad YX quad:, plus AY ad YQ.
[ AY cub: ad folid: fub YX. quad: in YQ L5
[ bujus.
[ EHad HR Param.,

Unde patet fectionem OHK Hyperbolam fecundam -

prop.1 x.effe,quod demonftrare opus erat.
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- Quod fi Hyperbola DE¥ fecunda fueric propof.iy.
OHK erit {fecunda propof.1o. nec diflimilis eft demon-
ftratio. |
Qudd autem Parametri @quales inter {e fint,ft Hyper-
bolz prime fuerint,demonitravit Apollonius. Quod ve-
10,1 Hyperbole fecundz fuerint, ut fupra di€tum eft,
Paramcter EP, ad Param, HR eandem ratfonem habeat,
acHE ad EP, 1d manifefle déducitur ex modo allata de-
monftratione; ab ea enim colligitur, ita efle HE quadrati
ad EP quadratum, ut HE ad HR Param: unde continug
proportionales erunt HE, PE, HR 5 quare erit PE Pa-
rameter ad HR Param, ut HE ad EP. QQ.E.D,
Si Hyperbola DEF tertia fuerit prop. io.demonftrabi-
¢ur ita effe cubum HE ad cubury EPut EH ad HR ,unde

apparet ita effc PE Param.ad RH Param. st HE quad.
ad EP, &c.

SCHOLIUM.

He autem curve Oppofite Hyperbole Apolioniano
more vocari poflunt. -+ | L. -

"PROPOSITIO: XEiE
¢ Fig.12.) |

T onus quicumqne ' ABC plan pav axem,
) & per diametrum BC [ecetur, [fecetur at-
tem & altero plamo LEF conveniente cum
wtrogue latere trianguli per axem O quad no7  fit
paralielem plano bafis. Plamwum awtem ip quo eft
coni balis BC conveniat cum plano _@:q?ﬁtg fecun-
dum refam lineqm ¥Q . que Jit P'er_ps?{ii;ﬂlgjf;
- ad

/

Y
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ad diametram BC ad partes G produia, fiopus

uerit: feGtio LME primus circulus evit ; /i conits
ABC fuerit primus 5 atque [i continué propsrtio-
nal e;j‘c.?:eriﬂt BG,GA,GC: ﬂnfe;’{fgej: m{:m_ rea
&Fam AG efsein plario trianguli per axcem, necus
paralleli LF diametio feionis prodnutiie ad F-.
 Quod [iconus ABC fecundus fierit,ita ut fol;-
dum [1h quad.ClV in VB equetur cubo applica-
te DI, atque eodem modo inflituatur feéio | om-
nibufque ut fupra pofitis,BG ad GA fit , ut qua-
dratum GA ad GC quadratum, fectio LME f[e.
cunduscirculuserit. .
- Sidenique conus eadem ratione ﬁf;.::}:d us tere

tius fuerityita ut plplanum [ub cubo CV .in V B
equetur qﬂddéﬂg{mt_mp‘plicﬂéﬁ VD, itgsita e
BG ad GA,ut GA cubus ad CG rﬂ_éﬁ,ﬁﬁfa LME
zertius circulus erit, © ita eodem modo in ceeteris
. Sumpto quolibet punfto M incurva LME applice-
tur MN, & per N ducatur RNS parallela diametro BC;
tumrper re€tas RS; MN ducatar planum RMS, quod pa-

rallelum erit [15-11.]bafi conicz; ac prapterea(4.4zjus)
circulum efficiet ,’ cujus -diamcter ‘RS, applicata verd

(ro.x1.)recta MN; adeoque

‘ E 'I!-I-'t.l' : lll'.- Redtglo fub RN in NS 1 |
If ﬂrtjﬂlu: 'm.-";"f iéﬂniﬁ:::siﬁﬁ: ' Kquab. Solide fub RN in NS quad,
‘ ‘ { Tertias, MN ququad, ( Pl lane fab RN in N§ cub,

«2deogue [i conus primus fuerit
[ BGad GA (4.6.)
[ BFad FL (4.6.)

[ RN ad NL[ %2 piius)
_ sl E BG

N
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Equant, [ BG ad GA (4yp.)
“hz Rat. GA ad CG (4.6.)
= [ EFad FC (4.6.)
[ ENadNS. - f
Ergo(11.g5.})ita EN ad NS,utRN ad NL;quare _ 16,6
re€tglum fub EN in NL wmquatur retglo fub RN in NS,
cui eequatur quad.NM. Ergo reé&glum fub EN in NI,
“2q uatur quadrato applicate NM ; ac propterez ft&io
- circulys erit. Q. F.D. .

33 Conus fecundas fuerit,

[ BGad GA (4.6.]
[ BF ad FL [4.6.]

: RN ad NL [#¢ prius]
,il]:quant. [ BGadCA (byp.)
h= Rat,
GAq.2d CGq.(4.8 22.6.)
EFq. ad FCq.(4.6.)
'ENgq.ad N€q, |

Ergo (11.5.)itaelt RN ad NL;ut EN q.ad NS §. qtum
folid.fub EN q.in NL 2quabitur fﬂlidu?

cui (¢ prixs) ®quatur cubus applicatz NM ; ergo patet
feCtionem LME circulum ﬁ:culﬂj 2

um exiftere.Q.E.D.
SCHOLIYD XM

Ead_cm Edemonttratione in altioribus ﬁpg.-l s eft,
Hujulmod: antem fetions Suécomtyarie vocentur )

! -

£ROy

ub RNlnNgq.i ‘o



MPHEPI_‘&MO; 35
PROPOSITIO XIV.
(Fig. 12.)

I:ﬁlem autem pofitis, ficirculus BDC bu (j1s [t
nature, ut cubus DV equetur folide fub quadr a-
20BV inVC , vel quguddmmul DV zquetur.
piplano fub cubo BV in V C,&c. felfio LME cir-
‘culuserit, € quidem primus , fi exiflente cono
ABC Pr:ma itafit BG ad GA,urt GAnd GC.

Vel circulus fecundus erit, fi exiflente cono
ABC fecundo,itafuerit BG quadratum ad G4
quadratum, ut GA ad CG.

Vel denique tersius circulus erit f 1exciflente
tertio cono ABC, ita fuerit BG cubus ad GA cu-

bym , ut BA ad GC, Gita cadem modoin i1.

Jnitum.
Omnibus enim, ut fupra in propofit.1 3.conftruétis.

(Primu-, MN quad, Redglo fub RN ;n NS -

icircnlns BBCHudiz Secundus  MNcvb. (Jl.gnlr. Solido fub AN in N'§ quad,
\Tertins, MN ququad, ¢ Plplane (abRN  ia N5 cub,

[BGadGA (4.6.)
[BFadFL( 6)
H‘: qu. h:c ] RN d NL (#I pr:m)

[ G-Aﬂd GC{ r)

{ EFadFC 46)

2. [ ENadNS'.

. Er go ita EN ad NS,ut RN ad NL,ac prnpteren{ 16.6.)

ﬂi.mum fub’ENnNL tqu&bnuEr plano fub NS, & RN,
cui
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cui [t prius] ®quatur quadratum MN ; ergo planum fub
EN in NL =quabitur quadrato MN; unde feétio LME
eft circulus Q.E.D, |
Si conas fecundus fuerit.
[ BG quad:ad GAq.[ 4.& 22.61]

BF quad:ad FL quad:[4.6]

E RN quad:ad NL quad: [#¢ prias}

KEqu. he § BG quadiad GA quad: [4yp:]
 Rat. [ GA ad CG[3.6.]
L EF ad EC[4.6.].
[ ENadNS -

~ Ergo RN guadratum ad quadratum NL,ut EN ad NS,
‘Ergo folidum fub qudé;lfraht‘dclkl]; in EN ®quabitur folido
{ fubquadtato RN in' NS, cui [z prius] ®quatur cubus
NM. Ergo folidum fub quadrato NL in NE @quabitur
. ¢ubo NM, ac propterea fiétio LME fecundus circulus

erit. Q.E,D.
i Ao ek o IR A 'erM'.‘ ‘.
Hujufmodi etiam fetiones Subcontrarie vocentur's
PROP O'-S!I TJIO XV.
| | ( Fig. 13.) .

Geneflis, & Natura earum Ellipfium
in quibus applicatarum quadrata,
vel cubi, vel quadraroquadrara, &c.

- deficidr vel a planis fub abfciffis ,
. inParamers, vel folidis fub abfciffis
. ° ' in
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in Parametri quadratum, vel a pla-
noplanis {ub abfciffis in Pararnem
cuEum,& 1ta eodcm ordme In mﬁ -

mtuﬂh

SI conts plano ABC per axem , & diametrum
BC ﬁ:emr, ecetur autews & altero plano
FMH conveniente cum utroque latere trianguli
per axem, atque [¢cante planum bafis coni [ecun-
gumreSiam lineam GP., que perpendicularisfit
" ad diametrum circuli BDC produlfam, ffopys
fueerit, ad partes K , nec ﬁt&ﬂomrarzé penatur,
“vele linee MN ordinatim applicate quadrati,
aquabitur plano fub abfiifla FN , & Parametro
.F L ﬂd quam eandem rationem babet diameter
, ue quadratum AK refie parallele dia-
mﬂ'rn H adplanum [ub BK , & CK , minus
plana fub Mdem abfcifsa FN , vel 0X ,:G' reSa
XL, ad quam XL eandem bdéer proportionews
aéﬁ*{[ﬁu 02X, vel FN , gﬂ,m a‘;am;,er FH ad
Paramésrum FL.

Quod ficonus feciidus fmr:t & circulus BDC
bn;.'wmmm ut folidym fuB #adrato CQ in
GB equetur m,bn applicatc DG ctsbits applica=
te NM wq ﬂd&:mr nhda abﬁ'{ﬁh ‘N, @
quadrato ?‘f&:ﬂ' NO, wlF df! eficientis 4 Para.

metro Flisreiia LX ad quam EX ita eff abfifs

......

saFN, atquéd dmmrrer F H ad Pamm errit ‘Sf‘ L.
| i

=
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Si denique conus tertius fuerit, © circulus
/BDC bujus nature, at plplanum fub cuboCG in -
.GB zquetar ququadrato applicate DG ; ququa-
" 2um applicate NM wquabitar gﬁl#ﬂ lano fub
abfcifla, & cuborede NO,vel FX ,deficientis a
Parametro FLrefta LX ,m’ uamLLX ita oft ab-
,ﬁ{ﬂdsF N Arque d: ameter'F H ad Parametri ¥ L

SCIIOLI‘UM.

| Eid * ratione ex quarti, quintl, & fexti com,&c feétio-
nibus ceeterz in infinitum curve magis compolitz hgbe-
"xipeflunt . Demonftratio autem unica in omnibus éft,
, atque omnino cum Apolloniana convenit ; unde facilli-

_snum erit cuilibet propuﬁta curve accumadare.

. DEMONSTRA?'IO

Per N ducatur reéta RNS ad BG. parallela: Ergo(#4.
11.] planum per RS, NM, parallelum -erit bafi coni , at-
" que conum fecando (4. bmm) circulum efficiet, e_]ufdem

qmd em nature, atque eft bafis circulus: adenque

=
(annh MNquady( Re&gla fub RN.in HS

F-71 mrnlu: BDC fuetit(SecundusyM N‘cuh (Aequ.Solid,fubRN inNS qaa.
Teatius HHququd ( -~ Piplani{ubRN inNS cnb;

Ergo procurya ex primi Coxi [ettioneorta.
[ Reétglum fub HN inFN, ad reftglum fub
FN, & NO (1.6.)

Equhe L NHaaNO (4.6, |

Eat. : [ HEadBL fb Pé}i.gl PRS- 6‘
_ A d:ad re&glum-ith KCin 2
AKE?KG lus KA 3d KB.. —— )
HG ad CG, lus FG ad GB(4.6.)

& HNad NS,plus FNad NR (23.6) R
. | A
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- [ Reétglum b HN in FN ad reftglum fub
NSinNR
Ergo (9.5.)reét glum fub FN, & NQ =quatur reétgla
fubNSin NR , cui (%t prius ) ®quatur quadratum NM.

" Ergo reétglum fub FN, & NO, vel FX @quatur quadra-

to NM. Sed reétglum fub FN, & NO,vel FX eft id,quod
eontinetur {ub abfciffa FV, & reta FX, deficiente 3 Pa-
rametro FL recta XL,ad quam eandem habet progortio=

nem abfciffa FN, vel OX, quam diameter FH ad Pagas

metrum FL? ergo patet QE.D. -

Pro curva ex fe€tione fecundi Coniorta.

f Solidum fub FN, &quad: NH ad folid: fulf
t FN, & quad:NO.. e
N HN quad: ad NO quad: (4.¢"23.6.) .
Hqu*he L HF quad: adFL quad: (4yp.)
Rat.. | AKcub:ad folid:{ub CK quad:in XB ' (30.//53.
- 6.Eucl.Bor.)
AK quad: ad CK quad: plus Axad kB (¢}
E & 32.6.) _
HG quad:ad CG quad:plus FG ad GB (4.6)
[ HN quad:ad NS quad: plus FNad NR
_Solid: fub HN quadsin FN ad folid: fub NS
[ quad.in NR.

_ Ergo(9.5,) b zquantur folidum fub NO quad: &
FN, &'folidum fub NS quadratum in NR , cui (#2 prius)
quatur cvbus applicate NM,Ergo folidum fub quadrato
NO, vel FX zquatur cubo spplicate NM. Sed folidum
fub FX quadratqin FN eft id,quod continetur fub abfcif-
fa FN, & quadrai0 1¢&x FX deficientis 2 Parametro

FL re@a XL, ad quam I X ita «ff quadratum zbfcige,

ut dizmeter FH ad Parametrum FL. Ergo patet, quod

ED. _
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Frocarva ex[eftione tertii Coni orta.

N [ Plplanum {ub EN, & cubo NH ad plplanum
Aquant. [ = fubEFN,&cuboNO
he Rat, * [ Cub: NHad cubiNO
| [ Cub:HF ad cub;FL [Ayp.] s
[ Ququad:AKX ad plplanum fub cub:CK in XB
| AK cub:ad cub: CK , plus AK ad KB [ 4.6,]
[ HG cub: 4d CG cub. plus FG ad GB [4.6.]
[ HN cub.ad NS cub: plus FN ad NR
{ Plpla.fub HN cub: in FN ad plpla: fub NS
. : . ‘CUh:IinNRiII rae  Cpl e
" " Ergo[ ¢.3.]fibi ®quantur piplanum fub EN', & cubo
"'NO, & planum fiib ctbo NS in NR, cui f#/ {:‘fﬂﬂ ®equa-
tur quadratum applicate NM. Efgo, sequanthir piplanam
{ub cubo NO,vel FX , & ququadratum applicate NM -
Sed plplarium fiib FN,& cubo FX eft id gt od continetur
fub abfciffa FN , & cubo reGtz FX deficientis i Parame-
ttro FLrefta XLjad quam LX’ éandem habét rationem
abfciffa FN, vel OX,quam diameter FH.ad Parametrum,
“Ergo manifeftd apparet, quod D.{ufceperam.’

5CHOTLIY M,

‘Curvas modo defcriptas Ellipfes vocare quum eft,
guandoquidem eodem nomine Apollonius ufuseft, cum
quadrata , vel cubi, vel ququadrata, &c. applicatarum de-
%ciant'& planis, vel folidis , vel plplanis , quibus compa-
rantur. O T
* Quoniam autem nonuna, fed numero indefinitz he
cutve funt, ideo eafdem ordinalibus ‘nominibus defigna-
¥e nécéflum puto. Quare qua oritur ex feftione primi.
coni Prima Elipfis nuncupabitur , numerumque hujus

propofitionis addemus . Qus verd ex fecundi. fetio-
K MOl REULERS s | : o
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&ione oritur Secunda bujus propojitionis Elipfis; & que
ex tertii Tertin, & ita deinceps eodem ordine,

.Atque hocetiam loco animdvertere licet, demonftra-
tionem, qua ufis fim,omnino cunrApolloniana conveni-
re,ubi enim in illa habetur quadratwmn, 1n hac habetur cu-
bus, aut qiadratoqaadratum, &c.ub. verdin Apollonid-
na habetur reftglum ia hac habetur,vel folidum,vel plpla-
num,&c. -

PROPOSITIO XVI

( Fig.13. )
Genefis,& Natura e:ram Ellipfium , in
- quibus quadrata, vel cubi, vel qua-
dratoquadrata , &c. applicatarum
deficiunt vel a planis {ub abfciffis in
Parametrum, vel a folidis {ub ab-
- fciffarum quadratis in Parametrum,

vela planoplanis fub ab{ciflarum cu-

bisin Parametrum, &c.

Si conus ABC plano ABC per axem , © per
diametrum BC fecetur , fecetur autem @ altero
plano FMH conveniente cum utrogue latere
trianguli, atque [écante planum bafis coni fecit.
dium refiam lineam GP , que perpendicularis fi:
ad diametrum BC produliam, fiopus fuerit, ad
partes K, nec fubcontrarié powatur ,relie dines
NMordinatim applicate quadratum , fi conus

~F pri-
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primus fuerit, equabitur plano fub abfcifia ,in
Parametro FL,ad quam eandem babet rationem
diameter FH quam quadratum AK refie para--
lele diametro feitionis FG ad planum fub CK in
KB, minwus plano [ub eadem abfcifsainvelam
XL, adquem ita eft eadem abfcifsa,ut diameter
FH ad Parametrum FL.

Quod ficonus [ecundus fuerit, atque civculus
BDC bujus natare,ut [ilidum fub quadrato GB
in GC equetar cubo applicate DG , refte appli-
cate NM cubus equabitar folido [ub abfcifie
FN guadratoin Parametrum FI ,ad quam ean-
dem rationem babet diameter FH , quam cubus
AK ad folidum fub quadrato KBin CK | minus
Jolido [ib quadrato abfiifse FN in XL, ad qui
XL itaeft ealem obfcifsa FN ,ut diameter ad
Parametrum: . - . | |

Si denigque conus eadem ratione fecandus ters.
tins fuerit, & circulus BDC bujus nature.,, ut
plplanum fub BG cubo in€CG equetur ququadra-
2o applicate GDyquadratoquadratum applicate
NM .equabitur plplano fub abfcifse FN cuboin
Parametrum FL, ad quam eandem babet ratios
nem diameter FH quam ququadratu AK ad pla
noplanum fub cubo BK in CK,minus plplano fub-
ejufdem FN cuboinf.X , ad quam XL itaeft.
abfcifia FN ,.-ut diameter FH ad Parames

trum FL. -
A x Y

SCHO.
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S C H o0 L I 7V M,

Eodem prorfus modo in altioribus curvis operandum,,
ita ut facillimum cuique fit,quamlibet hujus generis cur-
vam invenire. - S =

DEMONSTRATTI O

Per N ducaturrefta RNS parallela diametro BC : ergo
planum-duétum per RS,NM parallelum erit plago bafis
coni, ac propterea fe€tio RMS circulus eritf 4.57jxs Jejuf-
dem quidem naturz, atque cft bafis circulus: adeoque,

o © o Unde. |

(Primus, MNguad.( Rel alo fub RN in N§
Sicirculus BDC fueric(Sécundus,M Ncub.  (Aequ.Solid,fubRN inNs qu i,
' ' Tertius MNguquad,( . Plplan{ubRN.inNS cub.

1 Procurva ex [etlione primi coni genita.
[ Reftglum {ubFN in NH ad reftglum fub
i & - FNin'NO (1.:6.) e
[ NH ad NO (4.5.) -
Kqu: he [ HF ad FL (4yp2) -
Rat, [ AK quad:ad reétglum [ub KB inKC[23.6.]
© [ AKadKB,plus AK ad KC[4.6.]
[ FGad GB, plus HG ad GC [4.6.]
[ FNad NR, plus NH ad\NS§{23.6.7
[ ReétglumfubFN in NH ad retglum fub
P f ' NRiH‘NS. akie am s
Ergo [9.5.] fibi @quantur reftglunr{ub FN, &NO, &
reCtglum fub RN, & NS, cui [#t prius]zequatue quadra-.
tum applicate NM.Ergo fibi 2quantur.reftglum fub FN,
& NO, & gunadratcum NM.Scd: reCtangulum fub FAV,
& NO'eft reétglum, fub abfcifla FN & Parametro FL,
minus rectglo fub eadem:abftifla FN,vel OX, & re{taL.X
ad quamita eft abfciffu QX,nt diameter FH ad Parame-
trumEL.Ergo patet, Q.E.D. .~ |
| r ¥ i Pro
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Pro carva ex feffione fecundi Coni gexita,
[ Solid: fub FN quad:in NH ad folid: fub FN
[ quadiin NO
NH ad NO (32.11.) -

Aquant, [ HE ad FL (byp.)

haz Rat. L AK cub: ad folid: fub £B quad: in KC (38,
[ ib.6.Encl.Bor.) -
[ AX quad:ad KBquad:,plus AK ad KC(4.6.) -
{ FG quad:ad GB quad:plus HG ad CG (4.6.)
{ FNquadad NR quad:plus HNadNS -,
( Solid: fub FN quad:in HN ad folid: tub NR
L . quadinNS .

Ergo(9.5.) fibi quantur folidum fub FN quadratoin
NO, & folidum fubquadrito.NR jn N S, cui ( #¢ prius)
equatur cubus applicate NM . Ergo fib &quantur
cubus. applicate NM, & folidum fub quadrato FN,
& NO . Sed folidum fub quadrato FNin NO zquas-
tur folido fub quadrato abftiffe FN in Parametrum, mi- -
nus folido fub ejufdem abfcifle FN quadratoin XL , ad

uam ita eft abiciifa FN . vel OX » ut diameter FH ad
garametrum FL.Ergo patet Q.E.D.

Pro curva ex [ettione tertii coni peuita,

[ Plplanii fub FN cub:in NH g
[ cubo FNin NO
[ NHadNO (46,
Kquant, [ HF ad FL (4y (
h® Rat.'[ AK ququad:ac plplan .fibKB cub.inKC,
| [ AK cub.ad kB cub; plus AK ad kC
4 [ FGcub.ad GB cub.,plus HG 2d GC
[ FN cub.ad RN cub:plus HN ad N§ .
[ Plplanum fub FN cub.in HN'ad plplanum
C fubRN cub: in NS

d plplanum fuly

Er.
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Ergo(9.5.) fibi zquantur plplanum fubcuboFN i~
NO & piplanum fub RN cubo in NS,cui (42 prins)equa
tur ququadratum applicatz NM .Ergo fibi Zquantur qu-
quadratum applicate NM, & plplanum fub cubo FN ir
NO . Sed plplanum fub cubo FN in NO, vel FXeft i -
quod continetur {ub cubo abfCiffz FN inParametrum FL.,
minus plplano fub cubo FN, vel OX in XL, ad quam XL
ita eft abiciffa FN,vel OX,ut diameter FHad Parametrum

FL. Ergo patet Q.E,D..
‘- $ C H O LI M

Hz autem cirve E/lipfesvocentur,nam & in his qua-
drata, vel cubi, vel ququadrata applicatarum, &c, defi-
ciunt, a planis, velfolidis, vel planoplanis, &c. quibus
comparantur,.- | _

Quoniam verd & he E/lipfes mdefinite {udt,ideo nu--
meris ordinalibus eafdem defignabimus.Quaré Apollonia--
na, vel que oritur ex feftione primiconi, Piima bujus
FProp. vocabitur, quee verd oriturex fe€tione fecundi co-
nifecaxda bujus prop., & qu ex tertii Tertia , & itain
infinitum ¢odem ordine.-

Notandum hoc loco etiam eft , allatam pro his curvis
demonftrationem unicam effe, atque omnino cum Apol:-
loniana convenire paucis tantummodo immutatis , ut fiee- -

pra di€tum eft,
PROPOSITIO XVH.

(Fig. 14.)

Ior Parabola prima prop.8. quadrata applicds
tarum EC, FD funt inter fo,ut AE, AF abfciffa
ab ipfise In [ecunda vero ejufdem propof. Parabola

“““““ creby
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cubi applicatarum EC, FD, funt inter [, uted-
dem abléifle AE, AF . In tertia autem ejufdem.
propofitionis Parabola,ququadrata applicatarum
EC,ED funt inter feut exdem abfiifie AE,AF,
& ita ininfinitumin altioribus.

Pro Prima Parabola, Parametro AG.
[ EC quad: ad FD quad; ( prop. 8, buins &

C 7+5¢)
Equant; ‘[ Reftglim fub AE, & AG ad Reétglum fub
hze Rat. [ AF, AG (1.6.)

[ AEad AF,Q.E.D.

“Profecanda Parabola, Parametre AG.
[ EC cubus ad FD cubum(8.54j #1,8%7.5.)
Equant. [ Solidfub AG quad. in AE, adfolid: b AG
~he Rat. | quad:in AF[32.01,] _ .
[ AE ad AF.Q.E.D.

‘Protertia Pavabola,Parametro AG.
[ EC ququad: ad FD ququad: ( 8. bajus &’

L 7:5s)
Aquant.he{ Plplanum {ub AG cub. in AE ad plpla: {fub
-Rat. G "AG cub.in AF.

{ AE ad AF.Q.E.D.
PROPOSITIO XVIIL

( Figy14.)

Ivprima Parabola prop.g. guadrata applica

parum EC, FD [unt inter [¢ , ut ab ipfis ﬂf_’ﬁ'{ﬁ‘;* h

AE, AF-1n fecunda Parabola cjufiem g prop”:;
ap,




Apoll. Promot. - 47
applicatarum EC, FD cubi funt inter [e, ut ab~
JeifJarum AE, AF quadrata. Intertia denique
Parabola ejufdem propofitionis ita funt inter [
applicatarum ququadrata, ut abfeifsarum AE,
AF cubi, G ita eodem ordine in infinitum .

Pro prima Parabola,cujus Pavameter AG
[ EC quad:ad FD quad.(7.5.& 9.bajus _
[ Reétglum fub GA, AE ad reétglum fub GA,
Kqu. hz[ AF(1.6.) _
Rat. [ AEad AF.QE.D.

Frofecunda Parabola,cujus Parameter AG
[ EC cubs ad FD<ub:(7.5.&" 9. bujus)
[ Solid: fub GA in AE quad: ad {olid: fub GA
Kqu, he [ “ o inquad: AF[31.11.]
Rat. - [ AE quadiad AF quad:Q.E.D.

Protertia parabola ,cuins Parameter A£G
[ EC ququad:ad FD ququadi(7.5.&’ g.Aw/us)
[- Plplan:.fub GA in AE cub: ad plplanum fub.
Kqu.hz [ GA in AF cub. |
Rat. [ AEcub:ad AF cub:QE.Ds

PROPOSITIO XIX.

| (Fig.1y.) .
In primis Hyperbolis propofit.10.,6 primis EI'
lipfibus propof i 5. quadrata applicatarum DE<
FG,ita funt adrvellglag contenra fub lineis EB,
EA;6 GByG A, ut Parameter AC ad diametr,
AB. In Hyperbola autem intellige, AB efse reilit
anter oppefitas byperbolas inteyceptam . Quadi
' I
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tavero carundem applicatarnm inter [z funt,'us
prediflareangula inter fe. )

In fecundis verd Hyperbolis, atqune Ellipftbus
- eavundem propofitionum, cubi applicatarum DE,
¥'G ad fslida fub AE,6 quadrato EB,ac fub AG
1# quadratum GB, ut AC Parametri quadrati
ad quadratum AB, cubi verdinter (¢, ut predi-
fafolida, ~

Intertiisdenique byperbolis, atque ellipfibus
earundem prop: yita applicatarum DE | FG qu-=
quadrata ad plplang fub AE , & cubo EB . [ub
AG incubum GB , ut cubus Parametri AC ad
cubum AB: ququadrata vero predi&a , ut ipfs
pplana,@ itaininfinitam. |

Producantur DE , FG donec occurant BC produétz

in punétis H,K;quare in prima hyperbola, & Ellipfi. -
L DE quad:ad re€tglum AE , EB ( 10.%e/ 13,

[  bujus® 7.5.) .
Eqhz [ Re@glum {ub AE,EH ad reftglum fub AE, "
Rﬂtl [ EB (I -64-)

[ EHad EB (4.6.)
[ AG Parameter ad AB,& patet primum,
[ GK ad GB (1. 6.)
[ Reftglum ubGKin"GA ad reftglum fub
[ GAinGB(7.5.%° prop.10.vel 15.h2j4s
[ FG quad:adreétglum fub GA, GB
-Atque(gltcrnando)DE quadratum ad FG quadratum,u.
[eé_},g]um {ub AE ) EEB a_d reﬂglum fub AG ) GB.% _
fecundo loco D. |
Infecunda hyperbola,io Ellipfi.
[ DE cub: ad folid. fub AE, in BE quad.(7.5..
[ & 10. vel 1§.hujus) ~
Kqu. he [ Solid.ub AE, in £Hquad. ad folid: fub A4
Rat, [ " in £B quad. EH



4
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[ EH qued:ad EB quad: . |
[ AC quad: ad AB quad: Q.E.primo loco D..

Equ: he[ GK quad:ad GB quad:
- Rat, [ Solid: fub GK quad: in AG ad folid: fub GB

[ - quadiin AG(10.8° 15 bujus &' 7. 5.
[ Cub:FG ad folid: fub AG in GB'quad: -~
 Atque[a/ternando]DE cub: ad FG cubum, ut folidum
fub AE in EB quadratum ad folidum fub/AG in GB quas

dratum,Q.E.ultimo loco D. _
In Tertia byperbola , & Ellipfi,
[ DE ququad:ad plpla:fub AE in EB cubi(v.5
[ @ 10, vel 1§,bujus. s
Kquant, [ Solid. fub AE in EH cub: ad plpl.fub AKin
he Rat, [ EB cub. |
[ EH cub.ad EB cub.
[ AC cub.ad AB cub. Q.E.primo loco D,
[ GK cub.ad GB cub. - |
[ Plpla: fub AG in GK cub. ad plplan. fub AG-
[ inGB cub. (7.5.8* 10, ¢/ 1§ hujas]
[ FG ququad.ad plplan.fub AG in GB cub.
Atque[alterrando)DE ququadratii ad FG ququadra-
tum,ut plplanum fub AE in EB eyb; ad plplanum fub AG

in EB cub.Q;E,:Uiﬁmﬂ lm D, '
. RROPOSITIO XX
R gy

 In primis Hyperbolis prop.1 1., 8 primis Ellip<
ﬂﬂrprﬂp’oﬂlG-bﬂjurﬂgaﬁdﬂ“# dPﬁ;‘#dmrﬁ D 9
FGitafunt adreBanguls fub AE ,EB, 6 fub

AG,6 GB,ut Parameter AC adre8i AB,qus op<

-

polisas feBiones interjacet, G carunden applicas

G 24

R
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2arum quadrata funt inter [¢ 5 ut pradifa res
Gan gula.

In fecundis verd Hyperbolis, & Ellipftbus ea-
rundem propof.cubi apphmraranE FG ad foli-
da fub quadrato AE i1n EB ,© fub.quadrato AG
in GB,ut AC ,ad AB, & mh applicatarum funt
inter ﬁ, ut predi Ha ﬁhdd.

In tertiis denique Hyperbolisy @ .Elhgﬂém it
- Junt applicatarum ququadraeza ad plplana [ub
subo AE in EB, G fitb e cubo AG in GB,ut AC' ad

AB, 6 ita fﬂdem mode in infinitum.
} - Siny perbﬂla vel lr.lhphs prima fuerit,patet ex antecee

denti.
Iz [ecunda Hyperbola, & Ellipfi.
I‘_; DE cpb.ad &ﬂ?d fub uad.AEfn EB (7.5.8°
110vel 16 ﬁr;]m}
cgint- L Sal:d.fubﬂﬂ quad.in EH ad {'uhd fub AE
, quad. u;tEﬁ

[ 1CIEE\:H’ﬂ«ﬂ EB P y
L. AC ad AB rimo loco D.
[ GK ad GB, QP
[ Selid.fub GRm quadiGA ad folid. fub GB
L in qua GA(';'gé'uwllﬁ.& 5)
{ Cub: FGEI folid. fug GB inquad GA.

At c[af:er#aﬁa@] E cubus ad cubum F G,ut fuﬁdum

fub quadrato AE in {uhdwn ub quadrato AG in
GB. QE.ulnmn lo r%ﬂ% ( 5

3 Angeptia fm&ﬂfﬂ & Ellip
'_ﬁ ;;_ E D.E H&d-{ldﬁ IE.IIlﬁlbjllﬁ-AE ﬂﬁE

. 7.549° L1, Lﬁ 7445
P‘l lén Jub AEcubdh ar.t ) lai].ﬁﬂ:r
JE nt. E “AE mEB P P M

iz Ra EHadEB 6. __
I ___h_,_(4 ) - _ AC
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[ AC ad AB, & patet Q.E primo loco D.

[ GK ad GB. |
[ Plapla.fub Gkin cub.GA ad Plplan, fub B

[ incub.GA(7.5.&° 11.%el 16.bijas.)
[ FG cub. ad folid:{ub GB in cub.GA,
. Atque[altermando] ut ququadratum DE ad quguadras
tem ¥G,ica plplanum fubcubo AE in EB ad plpla aum
fub cubo AG in GB Q_E.ultimo loco D.

L E M M A- F;g'-lﬁ.- ;

Refalinea AC inlefinitaalpartes V" bifarid
dividatur in Dyatque infra Dyad partes V fuma-
rur quodlibet punftum , B, dico quadratum AB
majsrem babererationem ad reflangulum ADB,
quim quadratum AG ad rediglum ADC,

Quod fi AC itain D fella fuerit , ut AD dupla

Jit DG cubus AB adfolidnf ub quadrato AD in
DB in majori ratione erit , quam cubus AC ad
Joliduw [ub quadrato AD in DC,

Quodd enim quadratum AB maiorem .rationem habeat
ad rectglum ADB; qua quadratum AC,&e. ita patet. Di-
vidatur AB bifariam in E; ergo rectglun AEB majus erig
reftglo ADB;ac propterea in majori ratione erit quadra-
tum AB ad reétglum ADB, quim ad reftglum AEB. Sed
(4.2.) ut quadratum AB ad reétglum AEB, ita quadratum
AC ad reCtglum ADC. Ergo qusdratum AB adw &glum
ADB inmajuﬁ ratigne erit , qi-l_ﬁ_l'ﬂ' ._qua_drg;qm A{"h- ?d
Fedtglum ADC.Q.D.E. R vl

Qudd verd cubul AB ad folidum B quadrato AD. in
DC,&ec. majorem ration€ habeat, ita paret, Fiat ut AC.ad
AD;ita AB adAE ergo(ex dottriva deMaximis, & Miri-
mis) folidum fub quadrato AE in EB majuserit folido (U

x G 2 qua-.
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quadrato AD in DB, quare in majori ratione erit cubus
AB ad folidum fub AD quadrato in DB, quam ad folidum
{ub quadrato AE in EB . Sed ut cubus AB ad folidum {ub
quadrato AE in EB, ita cubus A C ad {olidum fub quadra-
to AD in DC. Ergo cubus AB ad folidum fub quadrato
A D in'DB in matori ratione €rit , quam ctbus AC ad fo-
lidumm fub quadrato AD in DC. Q.E.D. .

S C H O L1 9 M

~ Eadem ratione {i AC itain D feéta fuerit, ut AD fit tri-
pla, vel quadrupla,&c.ipfius DC demonftrabitur ququa-
dratum, vel qucubum, &c. AB in majori raticne (ffé ad
plplani, vel plfolidum &ec.fub cubo,vel ququadrate AD
in DB , quam ququadratum , vel quiolidum,&c. AC , ad
plplanum, vel plfolidum fub cuba, vel ququadrato AD in
DC,& ita ecdem modo in infinitum. | |
ldem dicendum,fi AC itain D feta fuerit ,ut AD fit
fubdupla,vel fubtripla,&c.ipfins DC,nam hoc cafu cubus,
vel'ququadratum,&c,AB majorem haberet proportionem
ad folidum fub A D in quadratii DB, vel ad plplanum {ub
AD in DB cubum , quam cubus, vel ququadrattm AG
+ ad folidum fubAD in quadratum DC,vel ad plplinum {ub
_AD in cubumDC &c.quod monuiffe fufficiat.

PROPOSITIO XXIL
( Fig.17. )

. 8i Parabola DEG prima fﬂrri}jyrap.& beejus,
Jumtoque inipfa quoliber punéto E , ducattir ab
apfo EC applicata ad diawéiruv: DB, atque AD
lit equalis DC inter verticem, © ordinatam EC,
recia, que per puntia A, E , ducitur,parabolam
42 pundo £ tanget, e’

2 e v ;

o'y .
.'_.;.
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Si verd Parabela DEG fuerit fecunda ejufdem
propofitionis, 6 DAdupla DC , rella AE tanget
inpunélo E. ‘

Si deniq; Parabola DEGfuerit tertiaejufiem
propof:8 . & AD tripla DC , reita AE tanges in
JSemper puncio E.

Eodem modo /i DEG fuerit quarta Parabola,©
D A guadrupla AC, 6 fi DE fuerit quinta {0
DA etiam quintupla. DC , G itain infinitum ,
AE erit tangens. ~

Ex quolibet puncto G applicetur ad diametrum DB
refta GB occurrens AE produtte,fi opus Jfuerit,ia pun-

éto F. .
- Pro Prima Parabola
- Quoniam itaque recta linca AC indefinita ad par-
tes V (e@a eft bifariam in D,fumptumque eft punctum B
infra D ad partes V,majorem rationt Labebit quadratum
AB ad reétglum ADB,quam quadratum AC ad reftglum
ADC, & alternando ,in majori ratione €iit quadratun
AB ad quadratum AC, quam reftglum ADB ad rectgluan:
ADC, vel ( 1.6.) DB ad DC.vel ( 17.4#jus) GB quadrs.
tum ad EC quadratum . Ergo quadratum AB ad quadra-
tum AC,vel (4.& 22.€. quadratum FB ad quadratum EC.
in majori ratione efit, quim GB quadratum ad quadra
tum £C. Ergo quadratum FB majus elt quadrato GB,
ac propterca FG major GB : unde punétum F erit extra
psrabolam DEG. Q.E.D.
, = Pro fecurnda Parabola.

' Quoniam re@a AC indefinit¢ producta ad partes V:
ita in D feGta eft, ut AD dupla fit ipfius DC, atqueinfra
D ad partes V fumptum eft pun&um B, cubus AB ad
{olidum fub quadiato ADin.DB majorem rationem ha-

bebit, quim cubus AC ad folidum {ub eodem qu;:};ata
L
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ADin DG, & altern. cubus AB ad cubum AC majorem
| Prﬂpnrtiunem habebit, quam folidum fub quadrato AD
in DB,ad folidum fub quadrato AD in DC,hoec cft quam
. DB, ad DC, vel 1%. bujus] quam cubus. GB ad cubum
EC.Sed ut cubus AB ad m‘gum AC, itacubys FB ad
cubum EC. Ergo cubus FG majorem rationem habebit
ad cubum EC, quam cubus GB ad eundem cubum KC;
ac propteres [.10.5. 1 B major erit GB , unde patet pun-

‘&tum F efle extra Parabolam. Q.E.D.
Protertia Parabola.

Quoniam AD tripla eft #pfius DC, eodem modo ex
Lemmate ant ququadratii AB maior€ habebit ration€ ad

ququadratii AC,five ququadratil FB ad ququadratii EC,
quam plplanum fub cnbo AD in DB ad plplanum fub cu-
bo ADin DC, hoceft, quam DB ad DC,vel(17. b%-
j#s] quam ququadratum GB ad quguadratum EC. Ergo
ququadratum FB ad ququadratum EC majorem propor-
‘tionem habebit,quam ququadratum GB ad ququadratum
EC, ac propterea [10.5.]FB maior GB, & pun&tum F

extra Parabolam. Q.E.D.

PROPOSITIO XXIL

( Fig.17. ) '
. 8i Parabola DEG fuerit prima propof.g-bujus,
et in ipfa [umatur quoilibast punfium E,a qua
applicetur EC ad diametrumDB abfcindens re-
&am DC,cui aqualis ponatur DA, © jungantur
punita A, E jreffa AEF;bec parabolam DEG in

puncio E tanges. |
SiverdParabolaDEG fuerit [ecunda ejufdem
propofig:bujus , & DC fuerit duplaDA, AL erit

fdﬂgﬂ'ﬂ.f-

Quid fi Parabola DEG fuerit tertia, € DC

ni-

S



Apoll. Promat. 5§
tripla DA, AE erit etiam 1angens & ita eodem
ordine in infinitéi.

Si Parabola prima fuerit, demonftratum eft in antece-
denti, AE parabolam tangere in puntto E. |
Si verd Parabola fecunda fuerit prop.9.hujus, ita pro-
cedet demonftratio. Quoniam AG indefinit¢ produéta
ad'partes V, ita fecta et in D, ut AD fubdupla fit iphus
DC, atquein ipfa infra D ad partes V fumptum eft pun-
&um B, majorem rationem habebit cubusAB ad folidum
fub AD in quadratum DB, quam cubus AC ad-folidum.
fub AD v uadratum DC, atque alter.in majori ratione
~ erit cubus AB ad cubum AG, vel FB cubus ad cubum
EC, quir folidum fub AD in quadratum DB, ad foli-
dum fub AD in quadratum DC , velquam quadra-
tum DB ad quadratum DG, vel [ 1 8.bxjus] quam
cubus GB ad cubum EC. Ergo cubus FB ad cubum EC
majorem rationem habebit 5 quam cubus GB ad cubum
EC, ac propterea [10.5.] FB major erit reéta GB,&
patet punétum F.effe extra Parabolam. Q.D.E. . |
"Gt autem Parabola DEG fuerit terfia prop.huius , eo-
dem modo (ex lemmate anteced. ) ququadratum -AB ad
quadratogquadratum ACfive ququadratum FB ad qua-
dratoquadratii EC majorem rationem habebit , quidm pl-
planum fub AD incubum DB ad planoplanum fub-AD
in . cubum DC,hoc eft quam _qug:lad-ElB‘ ad ququad.DC,
ngj (18.5%jus) Quam ququad. ;B ad ququad. EC.Ergo
in majori ratione erit quiuad. FB-ad ququad. EC, quam
quadratoquadratem GB ad quadratoquadratum EC.Er-
20 (10.5.) FB major erit GB, ac propterea punéinm K
erit extra Par: bolam Q.D.O. | o
S C HOLI9D M.
Ex his, que in medium attuli.facillima fe prodit ratioj.
gua cujufcumaque Parabol® dat® tangentes in dato pun-

&to invenire poflibile effet, atque adeo ¢ omnia pesages
re
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re, qu ab Apollonio hac de re tradita funt: (guﬂ Quidem
omnia filentio praterire vifum eft , cdm quifque proprio
marte, nulloque negotio perficere pofit. -

PROPOSITIO XXIII.
(Fig. 18.)

Siinprima Hyperbola prop.ro-xel prima El-
Lipfi prop.is. /umatur aliquod pun&ym C, ab eoe
guereitalinea CD ad diametrum BD ordinatin
applicetur , & quam proporiionew babent linee
BD, G AD interjeile inter ordinatim applicati
CD,G feSionum vertices A, B, eandem babeant
suter fe, BE,AE partes diametri inter vertices,
reCa linea EC conjungens punfnm E indiame-
tro, & puninm C in [elione, [cliones ipfascon=
zinges. \ ’
Quod fi Hyperbola, aut Ellipfis fecunda flseriz
earundem propofitionum ; omuibufque ut fupra
 peradis, fist ut BD ad 2.AD,ita BE ad EA, rei s
linea EC conjungens punia B,C taugens fe-
fliones ipfaserit ..

- Etfi Hyperbola, vel Ellipfis tertia fuerit ea
rundem propofitionum, ® fiat ut DB ad 3 AD,ita
BE ad 4E, refalinea conjungens panda E,C
Jettiones continget. . b e, |

Sumto quolibet punéto in CE, ut F, ordinatim.apphi- ,
cetur FG ad-diametrum BD, {e€tioni uccurrensin H , &
per A, & B ducantur AL, BM ad EF parallele , & pro-
trahantur CD, BM ufquedum fibi mutud occuriantin »

puncto K, ducantur etiam rette BCX, GCM:; igitur
(a;
9
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(29.1.& 4.6.]fimilia eruntinter fe trifgula CBE,&XBA;
BCK,XCM ; BON,XCO . Atque h®comnibus Hyper-
bolis, & Elliplibus communia funt. Sed :

" Inprima Hyperbola, & Ellipf.
[ Bxad AN (4.6.) - .
Xqu.he [ BDadAD (&yp.)
Rat. [ BEad EA (2.6.)
[ BCad CX
[ Bk ad NX.
Ergo (9.5.)fibi ®quantur AN, & NX; adeoque
[ Not.primi.JReétglii ANX, five quadratum AN maius
eft reétglo AOX(ex doétrina de Maximis , & Minimis),
‘Ac propterea majorem proportionem habet NX ad OX,

quam AO ad AN,
[ Secundi. KB ad BM eft, ut NX ad OX; nam NO ad

KM, ut OC ad CM, vel ut OX ad MB;sergo (alter nando,
&" componendo) erit NX ad OX, ut KB ad BM. Ergo'( ex
nota 1.preced.]kB ad BM in majori ratione erit,quAmAQO
ad AN; quare rectglum fub kB, & AN majus erit reétglo

ﬁ]b BMI & AQ.
Zertio.]Quoniam AN ad CE,ita AD ad DE,& ut CE

:&%tB, ita ED ad DB, erit reftglum fub AN in kB ad qua-
dratum CE, ut reétglum ADB ad quadratum ED ., Quare
re€tglum ADB ad quadratum DE, ut reétglum fub kB, &
AN ad quadratum CE. Sed rectglum {ub kB , & AN (ex
not.2. ) majus eftreétglo fub BM, & AO., Ergo majorem
proportionem habet reéiglum ADB ad quadratum DE,
quam reétglum fub MB, AO ad quadratum CE,vel 06 ;-
militudinen triampnlornm ,quam re€tglum fub AG , &
GB ad quadratum GE. Ergo ( @/ter».) erit BDA ad' BGA,
vel {propofitione 1g.huius) quadratum CD ad quadratum
GH in majori ratione,quam DE quadratum ad EG , five,
quim CD ad FG. Ergo [10.5. JHG minor eft FG, ac

propterea punétum F eft cxira curvas. Q.D.E,
- . 3 H FPro
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Pro tertia Hyperbola,&' Ellipfs.
Sit ES dimidium S , item CV d mi liun VX ,ergo,
[ Bxad AN (4.6.) |
- BD ad DA (4yp-)
E qu. he[ BE 2d ES(2.6,8° &yp.)
Rat. [ BCadCV (46.)
" Bk ad tertiam partem X N

Ergo (9.5.) XN triplae' iplius NA ac prop:erea

(Not.Primo) Plplanum fub cubo NX in NA (ex do«
Srina de maximis o & minimis) majus erit plplano fub
cabo OXin OA ;undé majorem’ proportionem habebit
cubus NX ad OX cubum, quim OA ad AN.

( Secundd) Ex ijs, que fuprd demonfirata funt, cubusg

KB ad cubii MB,ut cubus NX ad OX cubii.Ergo(ex #ofa
preced,) cubus KB ad cubum MBin majori ratione erit,
quiam AO ad AN: quare plplanum fub cubo KB in AN
majus erit plplano fub cubo MB in AO.

(Tertio) Ex fupra demonttratis ita erit plplanum fub
AN in cubum KB ‘ad ququadratum CE , ut plplanum
fub AD in cubum DB ad ququadratum DE. Quare plpla-
num fub AD in cubum DB ad ququadratum DE majorem
rationem habebit,quam plplanum fub AO in cubum MB
ad ququadratum CE,vel qudm plplanum fub AG in cu-
bum GB ad plplanum GE . Und¢ (a/zers.) plplanum fub
DA in cubum DB ad plplanum fub AG in cubum GBj;vel
(propofitione 19.huius ) ququadratum CD, ad ququadra-
tum HG majorem proportionem habebit,quam quguadra-
tum DE ad ququadratum GE, vel quam ququadratum
DC ad ququadratum FG.Ergo (10.5.)HG minor eft ¥G,

“& patet punum F cffe extra curvas.Q.£.D. '

&~ H 2 : BERLY,
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PROPOSITIO . XXIV.
( Fig. 18.) '

Si in prima Hyperbolaprop. 11. velin prima
Ellipfiprop.16 fumatir quodiibet punium C, ab
eoque applicetur CD ad diametrum AB,© quam
proportionem babent reiie BD , AD interjecie
inter applicatam CD, G [eBionnm vertices A,B;
eandem babeant inter f¢ BE,EA partes diametri
inter vertices: refta linea EC punia conjun-

gensycurvas in punilo C zanget.
=~ Siwverd byperbolayaut ellipfis [fecunda fuerit ea-

runiem propofitionum,C fiat,ut DB addimidima
partem AB,ita BE ad EA;refia EC byperbolam,

aut ellipfim continget.
E1 /i denique byperbola, ant ellipfis furerit ter
tia earundem propofitionum, atque fit BD ad ter-

tiam partem AD,1ta BE a4 AE ;reéta EC tan-
gens carvaram erit. [ta ininfisitum eadem 14~

tione operandum erit. _
Omnibus enim , ut in prop. antecedenti , conftruélis,

‘quando hyperbola, aut ellipfis eft prima,patet propofitum

ex iis , quz modd attulimus . Quando autem hyperbo-
la, aut cllipfis eft fecunda,ita demonftratur. Ob ilitus

dinem triangulorum, ut fupra.
[ KB ad AN (4.6.)

Kquant. [ BD ad DA (4yp)

hx Rat. [ BE ad2EA[4.6.]
[¥BC ad 2CX (4.0.)

« [ BK ad 2XN |
-' Ac
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- propterea (7.5.) AN dupla erit ipfius NX . Unde
( NVot.Primd.) Solidum fub quadrato AN in NX majus
erit folido fub quadrato AOin OX;atque adeo majorem
proportionem habebit NX ad OX,quam quadratum AQ
ad quadratum AN. + | L i
(Secnwdd) Quoniam’ ex jis, quz in anteced:prop:dita,
& demontftrata funt, itaeft KBad BM , ut NX ad OX,
erit KB 2d BM in majori ratione , quam quadratum- AQ
ad quadratum AN, ac propterea folidum fub quadrato
AN in kB msjus erit folido fub quadrato AQin BM.
(Terts0) Ita eft folidum fob quadrato AN in KBad cy-
bum CE,ut Yolidum fub quadrato AD in DB ad cubum
DE.Ergo{ex not.2.])folidii fub quad.AD in BD ad cubii
DE majorem proportionem habebit , quam folidum fub
-quadrato AO in MB ad cubii CE, vel quam folidum fub
?113dratn AG in GB ad cubum GE.Ergo (a/ters.)lolidum
ab quadrato.AD in DB majorem proportionem habebit,
ad folidum fub quadrato AG in GB, vel (20. prop. bajss)
cubus CDrad cubum HG. majorem proportionem habes
bit, qudm cubus ED ad cubum EG, vel quam cubus CD,
ad cubumFG.Ergo (10.5.JHG minor eft FG,ac propterea
punétum F erit extra hyperbolam,aut ellipfim. Q.E.D. .
Protertsa i}-llypfréa!a, aut Elipfi,
Omnibus ut fuprarconitruélis , facillimé demonftrabiy
tur AN triplam effe ipfius NX. Quare. .
(Noz.Primd) Plplanum fub cubo AN in NX majus erit
plplano fub cube AO in OX, unde majorem proportio=
nem habebit XN ad XO, quim cubus AO ad cubum AN.
. ( Secxndd ) Quoniam , ut fiipra demonftratum eft, ita
KB.ad BM, ut NX ad QX, erit etiam ( ¢x wot. .anteced.)
KB ad BM in tajori ratione, quam cubus AQ ad cubum
AN: quare plplanumfub KB in cubum AN majus erit pl-
plano fub MBincubum AQ. 5 i , |
* (Tertiv)lta eft plplanum fub cubo ANin kB ad ququa-

draturh ‘CE,ut plplanii fub cubo AD in DB ad ququadras
B tum
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~tum DE Ergo(ex »ot.2.praced.)plplanum fub cubo AD
in DB ad ququadratum DE major€ration€ habebit,quim

piplanum fub cubo AOin MB ad ququadratum CE, ve
quam plplanum fu b cubo AG in GB ad ququadratum GE

Ergo ( alternando ) plplanum fub cubo AD in DB ad pl-
" planum fub eubo AG in GB,vel (20.57:45) ququadratum
CD ad ququadratum HG major€ rationem habebit,quam
‘ququadratum ED ad ququadratum EG,five quim ququa-
dratum CO ad ququadratum FGs;ac proptereaFG (10.5.)
major grit HG.Unde punétum F erit extra propofitas cur-
vas.Q.E.D
| S C H O L 1 D M.

~ Atque quatuor his propofitionibus ea omnia demon-
ftrata funt , quibus ad inveniendas tangentes omnium
Parabolarum , Hyperbolarum, atque Ellipfium opus
ceft. Qu#e clim literis mandaffem, in ea incidi , que
habentur in Geometrica Exercitat ion e ardinalis Mi-
chaelis Angeli Riccii, eximii {ané GeCoetre ; in qua
eaquz ad tangentes fpéétant, methodomparim 3 mea
diverfa explicata offendi . An verd iniis, que medita-
tum fe ait de infinitarum curvarum genefi,quidqguam cum
meis inventis commune fueram divinare no po{sumnul.
lus fiquidem,quem fciam , illa viditunquam; nec fatis ex
eius verbis colligi poteft; ait enim loco citato : Qua-
re pergimus ad religua ufum praflantiffimum ba-
bentia ad inveniendas pluriam linearum tangentes,figu-
yaram centra gravitatis,O' quadraturas,® ad aliajitem
multa, que juflo [ervamus operis ubi dabimus novam [o-
bidorum conicorum [eviem yqui [etti exhibent infinitas,
uti vocant , byperbolas , infinitas parabolas,infinitas el-
Fipfes , & analogiam [ervarndo circulos etiam infinitos.
Maximg autem letarer, fi quid mihi cum tanto vi-
ro commune eflet . Quid enim mihi iucundius accidere
poflet , quameg fub prima iuventute excogitafle,que

viro doftiflimo,jamque feni, in mentem veniffent !
| PR 73-
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P R OB L I.
Fl:g. 19;

Sit data reSaAB\que debeat effe diameter cus
jufeumque ex parabolis, ita ut A fir verzex, Pa-
rameter autem re&ta Z , applicate autem in dato
angulojoportes quafitam parabolam inplano , i
quo eftredla ABdelineare.

in fubiefto plano, in quo eft AB,excitetur planum ipfi
-El?rp:ndicularc incedens per re€tam AB, quod fit FDE.

um in fubie&o plano ducatur re€ta VA faciens cum
AB angulum VAB zqual€ dato, vel iplius ad duos reétos,
complemento . Ex punéto deinde A 1n plano in fublimi’
agatur reta AC faciens cum AB angulum CAB zqualem
duabus tertiis duorum reétorum, & ponatur AC zqua-
lis date re€te Z . Tum fupra AC 1n plano in fublimi,
conftituatur triangulum &quilaterum DAC ; & per VA,
AC ducatur plani, in quo defcribatur cirCulus AOC, aug
primus, aut fecundus,prout opus fuerir:cuius quidg circu-
li diameter fit AC.Vertice deinde D,circulo AOC, conug
defcribatur DAOC indefinité produftus ad partes EF
& per punétum B in plano in fublimi ducatar reéta FBE
parallela ipfi AC; item \in fubiefto plano ducatur refta
GBH parallelaipi V'A. Ergo [1§.11.]planum per rectas
GH,FE parallelit erit plano AOGC, ac proptereal 4.0%j4s]
feftioné faciet in cono. A DU produdto eiufd€ nature,atqs
eft circulus AOC. Quiaigitus planiiin fublimi DFE pers
pediculare eft-ad fubieti planum,in quo eft AB,refta CA
perpendicularis erit ad. VA,& quoniam[/yp.JV A ipfi GB,
EB ipfi CA parallela eft,erit(10.11.) angulus FBG retus.
Planum autem fubietum feétionem faciat GAH . Dicos
hanc effe parabolam quafitam juxta.defcriptum circulum.

Sit enim circulus FGE fecundus, ita * folidum fub qua-
' dra-
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drato EB in BF {it quale eubo ordinate GB;dico fetio-
nem GAH fecundam Parabolam prop.8,huius fore. Quo-
nii enim fecundus conus DFR fectus eft plano per axem,
& per diametrum AC, five ( g4.h#jas ) FE,lecatur item
(hyp.)altero plano GAH fecante bafim coni fecundiim re-
&tam lineam GH, qua perdendicularis éft ad diametrum
FE, & fe&tionis diameter AB ®quidiftat DE uni laterum
trianguli per axem, nam angulus CAB xquatur angulo
ACD;quilibet enim zquatur duabus tertiis duorum reéto
rum;erit {e€tio G AH parabola fccunda prop.8.b#jus , cu-
ius vertex A , diameter AB, applicat® autem omnes ipfi
GB parallele in dato angulo.Parameter aut€ erit reta Ii-
nea,ad cuius quadratum ita erit quadratum DA, ut cubs. s
FE ad folidum {ub quadrato DF in DE, fed cubus FE -
quatur folido fub quadratoDF inDE.Ergo. quadratii D”

zquatur quadrato Parametri,quare DA,vel (byp.) AC -
ve Z erit Parameter. Unde factum eft. Q.E.Fs

PR OB L ..
Fig. 20.

" Datave&a linea AB inplane FBH, Hyperbo-
lam quamcumque in eodem planoinvenire,ita ut

data AB fit diameter inter oppefitas Hyperbalas
interjeita yParameéter autem fit datarela BC :

applicate veri fint in angulodato V' B A.

_ In fubjeéto plano FBH excitetur planum perpendicu-

lare IDO, atque ex punéto B erigatur in quolibet angulo

re¢ta BC ®qualis Parametro, jungaturque AC. Tum in

plano in {fublimi IDO ducatur reCta DE parallela ipfi AB,

i{:aut equentur BE , ED, quodita facilé eft , ut demon-
rationem :fferre necefle non fit, jungaturque BD.D¢in-

de in fubietto plano FBH ducatur reéta VB datum ar=
- - gulum
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1)
gumm cum A'ﬁ co ﬂ«l;ns atque per ) VB BC planum
agau.p:, in quo ¢ rcul'u ﬁ:nbatur, praut npus fuerit,cu-

digmeter fit BC, Tum vertice D, bafi autem circulo
Netp cunns deﬁznbafy: BSC, “Ini:.f‘-ﬁn*té produétus ad

art D'lcp um ta Em eﬂ' ut Fc“tm fata
% i PO Bk et

m iplod plano [ygttbu’ra o cu jus diame>
jé? BA ’ liarametuf ‘Bt; dp’p Cate afttcm m datu
rhnguh:r

Opurteat ’cmm qu:e'litam Hypérbul:rn effe l’:cundam
Erupuf hujus,.

it itaqué circulus BSC ﬁfcund'ﬂs. ita: ur,fq um’ fi
quadr.ttn BE in EC =zquetur cubo ‘applieitz’ S*E'!

Tum fampto, quolibet punéto jpfr G Ducatug
in planoinf{ czhril reétr1GO i‘rhilelf‘B B ..1tem1n fub-

e&u lano recta FGH :zrallela VB, Quoniam itaque

FG iphi VB, & 10iphi BE gafalasits dric [ ;5 11.] pla-

%‘-‘"E'" utym pegr 10 $F(’a parallglum Pl,anP afi scum
NG

rpp;e é: [4 wins] ¢lrculith ‘effiCiet”
E ;um:; ‘muc effr;lrmﬂﬁé bafis'y icuias S?é
anﬂm

_erif [ plddum IDO reftiim ef ! 2

_FBH,er tI} p&rpendmuians ad re€tatm BV, quare {1'3:

q 1:. 1FG ¢515t ﬂ&am perpendicularis ad TO. W 1de folidim
aﬂgqsﬁl in GO 2quabjitur cttbo reGz FG; Quio-

tigu? Fﬂquﬂ fecundus DIOecatur hn‘b*ﬂ)l Opér

ametrum 1O fedatiir a'qﬁem & alterd pla
riuﬁ' E ! nnemfdcreme FBH, eHin§diambter BG
\zqg ta iry :rreff:#‘DM& cofii irert'i‘ct ad’ &?i’métmm
q;;l;cu} 15 ] , €Tt ﬁe&rb FBH', qua hypérbolaidicitur,

ef er #ﬁt'BG %2 vgrb‘mtei' nﬁﬂas Hyper.
331 tcrumtur, etit relta'AB - Qudd t*‘u:féff t'feciinda

- opgl. sPar eter dgta BC, lta atet Sumpte
Rﬁh?%r gi@i; qibibee imi EppKoetur LR
acatut Paraliehfﬁ nigm rtaque’ N
180, & RLiphiF vel VE pa rql mﬂft[:sa(r{}:&'
m‘du&u,m pexr NQJKL Rar;l{elu_@ planu IFQ, dc
.4‘\,\ \ - IPI,'Q:,.

“"f [
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propterea feétio NLQ fecundus circulus erit. Quare fo-
lidum fub quadrato NR in RQ_zquabitur cubo'ER,
Quoniam autem [ex hyp.JDE zquatur EB,erit etiam [4
6.)BR zqualis RN; unde folidum fub quadrato abfciffe
2R in RQ zquabitur cubo applicatz RL . At folidli fub
quadrato abiciff 3R in R eft id, quod continetur fith
quad rato BR in  BC, vel[34.1.] RP, uni'cum alio, fplido
{ub eiufdem ablcifie quadrato i PQ;ad quamPQita cft
abfcifla BR, vel CP, ut ABad.BC, Quare [11. bxjss]
feti o FBH hyperbola {fecunda prop.1r, erit, cujus Pa-
rame ter 3G , applicat® veroan.dato &ﬂgulﬂ'VBGl: vel
;VBA.Q._E;"E" : § L id i . o - .'r..-fr.. J.+%

- . T .
i [ { P ks . ! ".. r'_l ..!.__

. A (FIE-ZI.QS-QS‘.}-) ! | :—i‘_"
UM hujus problematis folugionem ~diverfam ' ab
C \polloniana inveftigarem, in aliam veritatem inci-
dere mihi cantigit, videlicet fieri poffe , ut fectio Cyhn.

d rica fit etiam Ellipfis wzcumgque>modd d_l_verlbg' Cy-
Jindros imaginemur bafes hab{tes circulos fupra expofi-
tos. Quare lubet propofitum folyere problema, conis,t-
e cylindris adhibitis; ab his enimsC ui afferam, quavis
pauca,que de guorumcumque cylindrorum feftionibs
dici poffunt;manifeft¢ apparebiit , Hoc autem I:EFF"?“?E
inutile non erit,fi cylindrus,quemciique citchl T pre bafi
hab€s,plano 1pfis bafibus parallelo fece tulf,ﬁ?fhgp effe €ir
culum eiufdem quidem natur,atque funt I_qaﬁm_xr‘_l cirei.
1d autem exipfa cylindri genefi patet. Hoc ;_ignﬁifq W-
S it Sl I i

- Oporteat datis duabus recsis lineis /!B,Jﬁ:' El-
' lipfir quamcumgue invenire; cuins alAMELET, fi
‘AB, Parameter AC., applicate in datis anpsils
‘gporteat auttm inveniendavs Eljitfim ¢ffe.in plo

oinguoefidB; T
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“In fubieéto plano, in quo eft AB,excitetur planum per-
pendiculare DEB, vel(fig.23.) DABC;in hoc deinde pla-
no in {ublimi ducatur re€ta BD, quemlibet angulum fa-
¢icns'cum AB, fitque BD w®qualis BA,iungaturque D A
Tuni.ex puncto A in {ublimi plano ducatur AG parallela
BD, atque zqualis dato Parametro,iungaturque BC. A ut
itaque re€te DA, BC fupra AC,aut infra convenient, aut

arallelz erunt. Si conveniunt, duéta BG in dato plano
Eu:iente datii angulii cii AB,zqualem Aempe ei,que appli-
cate conftituunt,per reftas BG, DB planii ducatur DOB,
in quo circulus defcribatur,cuius diameter DB,iuxtaEllip-
fim quefitam , Vertice deinde E, circulo DOB,conus de-

 fcribatur £ DOB.Si gutem non conveniiit reétz2 DA,BC

in plano DOBG circalus DOB defcribatur, cujus diamea
ter DB, & fuper hunc circulum Cylindrus conftitu a-
tur, cuius latera reéte DA, BC . Dico feftionem ALB
fafta A fubiefto ‘plano , in- quoeft AB , in, conis
Ellipim effe , cuiusdiameter AB, Parameter AC appli-
catee autem in dato angulo.Oportéat enim quficam Ellip -
{im efle fecundam propofitionis 16.0#j«s, Circulus DOA
huius {it nature, ut folidum fub quadrato DT in TS -
quetur cubo TO. Et fumto quolibet punéto in feétione,ut
L,applicetur reSta LI ad diametriim A B,& per I ducatur -
SV parallela DB,& per SV, LI planum ducatut , quod’pa-
rallelum erit plano DOBjetenim LI parallela et BG-, ac
propterea feétio SLV circulus erit einfdem nature, atque
eft Bafis circulus, cuius diameter SV . Item quia planuin
DACBS reétii eft fubie€to plano ALB;erit GBS perpendi-
cularis ad DB, ac propterea(ro.11.) & LI perpendiculas
ris erit ad diametrum SV, atque adev folidum fub quas
drato SIin 1V ®quabitur cubo applicate IL . Quoniam
autemut eft[4.6.)DB ad BA,itaeft SEad I1A,& DB (byp)
zquatur BA ; ergo SI 2quabitur IA , unde folidum fub
quadrato abfciffz Al in 1V 2quabitur cubo applicate LI,

Sed I’ulidt_lm {ub quadrato abfciffz ALin IV ®quatur foli-

I 2 do
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do fub ciufdem abftiffee A Fquadrato in AC,minys folido
{ub ejufdem abfciffe Al in ‘AF ,ad quam AF itaeft ab-
{ciffa Al ,ut diameter BA ad AC. Ergo ( 16.bujus) patet
fectionem - ALB /in utroque eono EBD, jellipfim™ 16,
prop.bujys effe, cuius diameter AD, Parameter AC, ap-
plicatz autem in dato angulo. A5G, nam LI parallela eft
ipli BG ; quare faftum erit,’quod erat faciendum, =~
Sectio autem in cylindro ACCB faéta fecundus
circulus erit, quandoquidem folidum fub quadrato Al, in
1V xquatur folide fub:quadrato Al in 1 B. ?@ré folidum
fub quadrato Al-in 1B ®quabitur cubo applicatz IL , &
patet fieri pcfle ,, ug {c€tio cylindri fcaleni fit etiam cir-
culus ejufdem naturae, atque eft circulus bafis. | |
: lta antem ex cylindvo Mipfis qugcamgue. ervi poteft
ﬁg‘zq"]' B STAAANURE B (R WA “ : e -
Sit, ut fupra.in plano,in quo eft A5 defcribenda fecun-
da ellipfis propa16.huius ;,cuius diameter it AB, parame-
ter AC applicate® in dato angolo ASG . In plano , in quo
elt Ab crigatur planum perpendiculare DFSA incedens
per datam-AB. Tumfiat ut CA ad 8D, ita D quadra-
tum ad BA quadratum, & conneétatur. 8D ad quemlibet.
angulum cum AZB in plano in fublimi. It¢m per 8D, BG.
ducatur planym DOB, in quo defcribatur. circulus DO,
cujus diameter DB, ita ut folidum fub quadrato DT in,
T8 zquetur cubo applicate T Qw Deinde fuper hunc cip-_
culum conftruatur cylindrus DAF B; cuius wium laterym
it reta, qua jungit punéta DA.Dico ﬁ:bjf&um lanym,
in quo eft A B,feGtionem facere AL B,qux fecunda ellip-
fis erit, ita ut ¢ubus cuiuffumque applicatz L1 Zquetur
{olido fub 3biciffz AI quadratq in AC, minus folidq’ fub:
cinfdemablcifie Al quadratouin RO, ad quam eandem.
habet proportionem abfciffz Al, quam diameter AB ad_
AC. Sumpto quelibetpunito g.,llitri ;8b ec 33!1'1-_ apphce-
tur LI, & per I in fubiecto pl‘anuhﬂur_:;étur SV,ergo(15 11)
planum per SV, IL paralleldm erit plano bafis Eﬁlgqﬁ_
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DOA, unde feftio SLV, circulus erit eiufdem naturz, at-
?q;légh-ﬁaﬁs circulus,atque [10, 11. ] LI perpendicularis
erit ad SV, que SV erit. diameter circuli , unde folidum
ﬁ‘b tadratg S1in1V zquabitur cbo 1L . Quare con:
{trp@a figura; utappareterite oo g
e[ Solidoub quad.Al in IB ad folid,{ub Al quagdk
S .~ E * In Q Fagn ! . . I.“:.1.i_r ..’
[ BladIQ(4.6.) ‘
K quant. [ BA ad AC(4yp.)
he Rat. [ ABcub.ad:DBcubsx -
. | Alcub.ad IS cub.( 30./ib.6.Eucl.Borel.
[ Al quad.ad IS quad: plus Al ad IS (4.6.)
[ Al quad: ad IS quad.plus Bl ad I'V.
[ Solid.fub Al quad.in BI ad folid:fub IS quade
[ in'1V. |

Ergo [7.5.] fibi quantur folidum fub quadrato Al in
1Q, & folidum fub quadrato SI in IV, cul (#2 prius)equa-
tur cubus 1L ; Ergo patet folidum fub quadrato ablciflz
Al in 1Q, ®quari cubo applicatz 1L . Sed felidum fub
quadrato Al in IQ zquatur folido fub quadrato abfcifiz
1A in AC, minus folido fub quadrato einfdem ablcifle 1A
in RC, ad quam RC eandem proportionem habet abfcif-
fa A1, vel QR, quim diameter AB ad AC. Ergo patet fe-
&tionem ALB effe cllipfim propofitionis 16. huius , cuius
diameter eft AB, Parameter AC, applicat® vero in dato
angulo ABG.Q.E.F.

Atque hec fatis fint ad ea omnia demoftranda , que
de quornmcumgque cylindrorum feétionibus dici poflunt;
tam cum {eétio et circulus,quam ellipfis;quicumque enim
ea bend perceperit,que de ellipfibus prop.13.14.1 5.5 16.
huius fupra demonftrata funt, facillime , & hac intelliget;
etenim & ipfa demonftratio in omnibus elliplibus tam
prop.1§.,quam prop.16,huius,cadem fere eft,atque a mo-
do allata deduci poteft..

Quars non folum Apollonius longe, lateque Promotus
mihi
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‘mihi eft, (ed Serenus ipfe, quod ultimz laudis nd effe, vel
ipfos detraétores fateri omnino neceflum eft . Maximas
interim eis gratias ago , quandoquidem ipfis me falsd cri-
minantibus impulfus,ea peregi , quz nunquam fieri poffe
putaveram , videlicet , ut ex horum, quosinveni, cono-
rum fe&ionibus tam elegantes' haberi poffent cujufcum-
que generis curve. |
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