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MO
ALL ECCELL. SIGNORE

WIRICO P! DAUN
Mareiciallo, e Gonte di S.R. Imperio,
Cavalieredel Telon diOro, Vicere,

e Capitan Generale nel Regno
di NEIPO“-: XX C.

1 R A tutte le fciense 5 le quali fono'l
opgetto della umanamenteyei fembra
'( ECCELLENTISSTMO SIGNORE )y ‘che le
Mattematiche pie di ‘tuttele altre
fiano flate da’ Gran Principi, e da’
valorofi Capitani tenvtein pregiotin«
perccché veggiamoche ne’primi temps

i annoveranomolti e molti[fimi Prine
cipi y e Capitani yiquali in quefte feienza -y non meno che
nell’armi 'rz'pm.:rrunn‘iar gloria renderft illuftri.. Numa
Pompilio I fie eccellente Aftronomo efuil primo, che
penfaffe, il Sole effere nel centro del Mondo - Giulio Cefare
di & fteffo appreffo Lucano vanto 5 11 mezko all’ armi di

contemplare le flelle

..... . . media‘inter pralia femper
Scellarum .'Cewelique plagis fuperifque vocaviy
Nec meus Eudoxi vincetur fattibus annus
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Arcbimedeancorsd  da Regia Stirpenate o ¢ firettamente
a Gerone Siracufane congiumte , alsi il pregio delle Mat-
sematiche & quel fegmo o che né menol ignoto agl igme-
ranti ditale arte . Pericle , Gran.Capitawe degli Atenicfi
fi rendé utile alla fua Repubblica per la cognizione o che
aves %Eﬂfﬁr: etants y e tangi 4 cbe lungo fora il nar--
rare . Jomo mancati ne’ tempi appreffo exiandio Prine
;p'rt Capitami , i guali bammo riputate lor gloria acqui-
are in.guefla [ublime [ciemna il titolo di Autori, colle
propric fatiche illufirandola . L' Imperador Carlo Magno
ba.profe/id amcor egli infieme com-learmi-. Ermanno Cgm-
sratso Comte di Viringia fis Mattematico, il gueale feviffe
dells piis difficile parte di queftis fiiensa, cb'é lsa Qua-
draturadel Cerchio . Aifonfo XII. Re di Caftiglia tenne a
Jingolar fuo pregio effere Autore delle T avole Aftronomiche,
dette dal fuo mome Alfonfine. Vizgiamo Maurizsio di Naf+
Jate comparire mwel Mondo letterario collo - feioglimento di
m:.iarr:'gftmra d%fnki nelle materie dell’ Algebra .
Il famofe Tichone Brabe , di chiariffimo fangue {3, come.
ogniun [a o illufire mon meno per gli doming che - poffede~
va., che per le feienzs Affronomiche . Eda tempi nofirii
avcoras abbiam. veduto che-la. Krancia , pubblicando g¥
Mondo alcune mbili.confiderasioni’, cbs fopra la Geome--
tria avea fatteil Duca di Borgogna . ba creduto acere-
Jeere com cid mon poco [plendore alla. fama di guel giovine
Principe o pochi anni [ino da immatura morte rapito ..
Or’ effendo io andato meco [le[Jo conliderando i moti-
vi 5 per gli quali i Principi abbiano qusfia [Ciensa-s tul~
te le altre antepofia 5 emmi parmwso atla prima che di cid
JSia Rato cagione lo effere ella madre di tuste quelle Maz--
tematiche arti o dalle quali dipende won folamente la col-
suraefleriore delie Cittas ma principalmente il nobilif-
fimo e gloriofe’efercizio della guerra : efercinio , pids cPe a
niun*.'dtrdper_‘ﬁéd y @& Priscipi propris . Ma da poi E'bc'
mi




wi fors wolte s contemplareil quali divivo artificio , col
guale ella fcorge lumans mente allo fooprimenty di guel-
le verita eterney cd indefinite o ed al comun fenfo ignote
dalle guali poi , come da rivi 5 difcendonelevirtie umane ,
la politica 5 ¢ le legpi'y lé quali all’ wmann felicita ci cone
dvcono 3 io rimirai come'cofedi’ niun womento gli utili ,
oucorobe grandi'y cbe per learti'ci-arreca quefla fiienna .

Al ora vids la:cagione o per la guale Platone fprida
Aircbita T arantine'y pevchd 5 cosi gran Mattematico com®
egliera , i fufle impiegats , qmal vile artefice, alla firut-
$ura di una colomba vilante e d'inanimatad materia fore
Wata s ¢ vidiche a gran ragione premndeva egli a vile s
grandiffimi vantaggi 5 cbe per le.artici fomminifira zﬂl-'
fa feienzar.. Poperciocch? egli confidera sbe i benk , cb’ el
la arreca allumana mwte , fino dariputarfi tanto mage
giori de' comodi 4 che le arti producemo s quanto I'anino-é
pit da riputar(i che il corpo 4 e quanto I interna coltura
délamented , piss che Pordine efférno dille cofe apparem~
31 3 da tenerfi im pregio ed omore.

E in vero , quali e quanti fiano gli usili ,<b" ella ar-
reca al Mondo y portandi avera norma , ed ordinata legs
ge le umane menti o troppo lungo farebbe a narrare. Bas
fa dire chella forma quegli womini'y infaticabili amators
dH vero , ed ’:'mp!acag}'ﬁ odiatori del’fallo : cb® ella @ ines
Jorabile nemica di quella [pesie & uominiy alls Repubs

blica perniciofiffimi 5 i guali perché amano di ﬁrrmrj!:al-
le leggi del veroy e del giuffo, tentanedi diftruggere il
vero fleffo rapportandilo alla lor ménte, ed alvolge 5 conse
una idea fensa [oggettoy o come una’ cofs ideale y impolfs-
bile a comofierfi: per la gual cofs poi formano a lor me-
defimi-un moftruofo numero di fulfi princip] ytutti atti ad
ampliare iliororee arbitrio , ed g lufingare le ingiufle lor
aughie . Alla perfine bafla direy ¢ ella éla vera madre
di guella ﬁ‘n’ﬂ;’ ay propagatrice di guel vere umico, nél
quale



guale refiede l'effenza della ginflinia, e dellaquale devone
¢/fere feguaci tutti gli amatori delgiufto 5 edel onefio .

Cos7 dungue, ECCELLENTISS.:SIGNORE) dopo corfiderati
quefli ultimi o e veri beni o cbe.a noi fomminifira quefta
Jeienza . mi fono.interamente perfuafo cbe quefli fiano
Jlati 3 veri motiviy i quali bannmo i cuori de’ Priucipi
accefo di ardente.amore verfodi lei® e tanto pii: quan-

do confidero.che’l mantenimento della giuflizia é il lor' ob-

bligoindifpenfabiley e la lor gloria pitt vera , quantun-
queella fia meno flrepitofa chela militares lu guale da’

Jaggi Principi non [i dewe con .altra idea.rimirare , .che
con quella di un violento y .ma neceffario rimedio.da oppor/i
incontro alla raﬁacf:‘& degli Stranieri y ed alcune volte al-
la violenza de’ Popoli ribellanti alle leggis ed alla perfine
won con altra idea s che con quelladi un forte f[iflegno
degli ordini civili 4 edelle leggi ..

Maegli won.égiachela luce di tante conofienze,

che fpande agli umani intellesti quefla feienza, utile cofa
non [ia cbe gli womini tutti fi volgano.acontemplaria: per
la qual cofa io.ancora bo -prefo diletto , ECCELLENTISSIMO
SIGNORE y 4" illuminar la mia mente y per.quantomi fia
fato poffibile s nello 122dio di 52 alta [cienza efércitandola:
es?,fopraquellameditaudo , mi.é venuto fatio di trovar-
wi alcuna cofa s la quale non mi Eparam indegna di ef-
fere pubblica alla luce del Mondos come .quella 5 che da
molto tempo é ata da’ Mattematici tulti ricercata.
Rimaneva filamente il trovar Perfonaggio, in cui
non folo fulle lalteana dell’ origine o e lemineuzna del gra-
do y ma [i uniffiro eziandio fublime cognizione di quefla
Sfeienna o e tutte quelle virtic , delle quali poco.anzi bo det-
20 5 lei effer Madre s.acciocché a quello io pote[fi.ycom’é giu-

[fto s confagrare quefia mia Opera . Ed inwvero, confideran=

do io tuttiigran pregicbe vi adornanos inniun' altre
boveduto congiunti all’ alteaza de’ liberi doming 5 ¢ del li-
- Brags
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gwagio tuttiigran 6mg?cf s che bodezto s noi arrvecaré
le Mattematichke .. - ,
In Voivan: di- pari lecivili 4. e le militari wvirtis: in
guifa tale.che: quei Fopoli 4 1 quali primavi efperimenta-
no feroce Capitano nel [ottomerterlicolle armisvi ammir ane
poiin un momento manfueti[fimo: Moderatore , e Mante-
nitore.delle lor lecgi y poi cbe al veftro: valore [i fino ar-
renduti ..Sallo quello Regno di:Napoli 5 il qualenello [pa-
%io di pochiffimi giorni'viivide prima: Condottiere di Efér-
citi'ye quindi , pofto al maneggio: delle redini del Governo
Civile:y. vi ammire Giudiceindifferente fra il ciztadino 5 e
slmilitare .. Vi vidé prima forte guerriero,. e pofciatuito
mente s e tutto configlio federe tra’ Magiflratiy qual giu--
Sto difenfore delialorofelicita .- | |
- Quella idea di giuflisia poi 4 laquale bedetto effere
Jruttodi: guefta: [tiensa y.in- minno - piss che in Voi fi é
ammiratada: tutti gli. Ordini di queflo' Regno 5 in guifa
tale che quelli medeftmi odiatori délg giuflo y-che bo poc” an~
%i a V. Ecc. narvati o fono flati coftretti di conféflarele
Voftre. lodivin: cosd importante wvirtss',-ed banno lodato
grella giuflizia sy che nom amano ;'4rrgﬂ}ﬂdqﬁ' di: 107 am-=
mirarila.in Voi o .cbe*in-tuste ' le voffre:opere la Bf ate s
cbiaramenterifplendere .. Edob piacefle al Cielo che y come
Voiy i Principi tutti oflentafJéero a’ Popoli orrore verfo i vi-
%1y ed. amore verfo-le wirtu; perché gli sforgerebbero a
weftire . almeno per imiraziine s I" abitodelle virtie 5 e per-
quefio folomeznzodel: buon: efempio wedremmo-ben preffole
Citta o e Regni a werawirticridotti .. | -
oo Quanto poi in Voi fianoa dovisia quei gran beni 4.
che periarri militari fomminiftra-al: Moudo quefla [iien-
%4 o fareiia troppo -ardito f¢ imprende(fi di narrarme di
Jiefamente tussa la grande ampiezzna . Parlano tuttavia,
eper fempre parlenanno &' Popoli le voftre gloriofe impre-
J&s vaw folo in sursele parti di Europa , ma ne!l;; noftra
| 5 talia



Fealia operatés la-gualein ciaftbedunadelle voffre op(rss
sioni ba fempre ammirato una finiffima arte di guerra
con ammirabile coraggio congiunta . In fine s ECCELLENTIS~
SIMO SIGNQRE , 4 ficoli.a Venire mom potramnea Voi mega-
re guellagloria, cbes paffati banno dato a colore , i quali
welle vireis civili ye nell’ armi egualmente , mantenitori ds
Regni , e celebri Capitani [i [ono al Mando Jiu;}uﬂm#i .
Ma guellagran wole di virtie , chein Voi il Mone
do ammira 4@ guella fie[fs , BOCELLENTISSIMO SIGNORE, che
dovrebbe dall indrizznarvi gquefla mia Opera in -qualche
parte trattenermi: smperocc Jarebbe di sgpe :z: Suffe
ella ficura.da quell’ oblio 5 che fuscle fepellire le Opere degli
Autori o affinché pote[fi io adempire il mio defiderio che @
di rendere per senso delle Mattematicbe eserno al Monde

il Voftro mome ; liccome gl' Iftorici 5 i quali firivomo Je cofe

accadute in Europa in L woftri tempi , dalle vo
persb’ egli @

magnanime gefle famo cofivesti di fare .
impoffibile agli womini il moderar tanto il proprio animo,
ehe I amor proprie » ¢la lufinga non abbia fopra &i lore
alcuna forsas perciv mom bo potuto Jo fare & meno di nom
lufingarmi cbe quefla mia Opera, la qualebo al vofire
an mome rifoluto di confagrare , debba far siche docone
couifea 53 fatto intemo: 41 guale amor proprieé vinfor
sazo dal drﬁleri;[ﬂimun , obe hodi appalefarmi grate
alle pewtili o ed obblipanwti maniere colle guali I'Eccellen~
%8 lgoﬂu fi é compiacciuta nelle occafiomi diftingmere cost
la mia perfona, cbeimiei picciok salenti 2 di modo sale
cbe guanto i medefimi talemss ’;nn was s £gli &
Ben piuflo cbe fi apprefemti a V. Ecc.ificfja 5 alla quale in
finefo divotiffima riverensa. Nap. a5, Sessembre 1717

- DPi ¥, Ecc.
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Divetifs. ; ed Obbligasifs. Servit.
~ " Paclo-Mattia Doria .
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AV VISO
A CHILEGGE.

.

Gli fu fempre maiantichillimo coltume , e dalla fperienza a’

: di noftri ben confermato,che tutti eoloro,i quali nelle fcien-

zic, con novi ritrovat: i fon fatti vedere,abbiano a.dolerfi del=

Ja ftrepitofa , € tumultuante calea di Oppolitori, i quali-con

altcrezza cenforia, quafi per neceflario impulfo-della loroin-

vida umana mente,ergonfi incontro-a-colero,ch¢ tentano dal-
la yolgareichicra appartarf;.

Ed in'vero la mente umana moftra, pili che in altra cofa , la fua
divina origine in cid che fembra , che ella {degni di mendicare
la fua felicita d’ dltra cofa , che dafe fteffa ;. perche veggiamo,

che quando filafciaftrafcinare dallepafiioni , a cercare il fuo
diletto nell’ ambiziolo defio di gloria,il quale non da fe ftefla,

-ma dall’ altruiarbitrio dipende , ne vien fubito punita dall’
altrui invidia, che al confeguimento délla da loro bramata
gloria's’ oppone. |

E che fia cosl , Galileo Galilei, che amarezze non .provéd egli, a
cagion de’fuoi divini ritrovati?Renato delle Carte non giun-
fe egli fino a ftancarfi di piti rifpondere a’ fuoi Oppolfitori, per
modo che eghi ¢leflela felitudine per fua abitazione , -afolo
fine di fottrarfi dalle infidie de’ fuoi’ Emoli? E Copernico non
afTaggid egli la petolanza d’un vil Pedante,il quale ginnfe fino
a porlo in ridicolo fu delle fcene ? ‘

Ed alla per fine tucti gl’ Inventeri anno efperimentato a loro
gran cofto quello , chedice il Signor Pafqualehe’ fuoi penfie- ¢
ri, e propriamente nel numero dodiceflimo del capitolo tren.
tunefimo , ove cosl ragiona., '

‘Quelli chie fono capaar &’ inventare fono'rari . Quelli che non
inventano fono in pill gran numero, € per confegucnza i pilt
forti 3 E fi vedeper lo piti fpeflo, che quelli ricufano di dare a

b quelli
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quelli la gloria 4 che ricercano in premio delle loro invenziohi
fe quelli s’ oftinano a volerla, ed 2 trattar con difprezzo colo-
ro, che non inventano: tutto quello, che quadagnano in ques
fto i ¢ d’ effer nominati con nomi ridicoli; e riputati Vifionali,

Egli bifogna dunque ben evitare_di molto- gloriarfidello grand’

avvantaggio y che portail titolo d* Inwentore-, quantunque:
rande eglifia,. e hifogna contentarfi d’effer riputaso-dallo;
carfo,numero di coloro-che ne.conofconp il valare ..

Cosi darque il deftino degl® Inventori & ftato fempre come fi ve=-
de di dolerfi d’ una follad” Oppolfitoris la quale perlegge del..
la Fu&ta natura.corrotta s’alza contro gl’ Inventori dinuove.
cofe..

Io perd non folo mi dolgo éhe contro di'me fi fiano alzati tanti:
Oppofitori , quanti fon quelli, che i vedranno annoveratiale.
la fine di quelto libroy ma a gloria,'di me non meritata, lo ate.
tribuifco 3 .imperoccht farebbe di troppo bafii lega la mia ine.
venzione , fe non avefle avuta la forza d’ ingombrare le menti:
di coloro , i quali i loro raziocinj lolamente fan- f5rmare fopra.
quelle cofe, alle quali fono abituati, € nelle nuove fi perdono, .
e [i confondono : .il qual genere-d* uomini & certamente quel-
lo, che compene il maggior numero,.ficome bene avvifa il
Palguale ;~pcrlia'gglalcnfa__ voglio far io fteflo la loro difela , e
moltrage I’ intrinfeche cagioni y,dalla.quale traggono I’ brigine -

. #doro errori 5 e con queftaoccafione voglio additare a coloro i
quali veramente. anno fincera. voglia. di- conofcer il vero di.
quefto mio nuovo metodo , ikt modo con ikquale poffano evi-
tare quei fcogli, ne’ quali i fuoi terti raziocinjfeguendo , in-
ciampa la comune {chiera de’ falfi Scienziati ..

Il primo, e pitt poffénte oftacolo , che I umana mente efperitnen
ta nel.confeguire quel vero yal ‘quale ella fempre afpira per fua.
Datura,.{ono gl’ impetidella fantafia y.dalla preoccupazione
dell’ animo, e dalle ree paffioni mofli; ed agitati, fopra de’qua--
li poi cominciando a.teflér la ferie de® fuoi mal ordinati dilcor-
1, ¢ forza,, .chenell’errore miferamente inciampi ;- e quindi
¢ poiche le mentt della pili gran parte degl’ nomini,veggiamo .
sl tenacemente abbracciare quelie falh:' {dée , le gualifono.
tanco pilsperniciofe, quanto pitiforo femdra d’ averle con per-
fetto raziocinio formate , . |

E (Z7a fallo.la bella luce del™umang mita.? per luanatura 3 onifa

l‘i b iom




di quella de’ rai del Sole, la quale ogni leggiero fummo di ter.
reno vapore I’ adombra.. Unico perd , ¢ vero rimedio per far si
che gli uomini in fi-fatei perjgliofi {cogli-non inciampino , fa-
rebbe lo ftudio della Matematica, main tal modo fatto., che
vera filofofia ‘nell’ animoumano producefle; frutto dello fiu-
dio della Geometria aurebbe da effer quello di render la mente
.capace di diftinguere con ficurezza il vero dal falfo , erender
I’ animo mosigerato in guifa, ¢he fapendo reprimere quegl’ime
peti della fantafra, da noi nominati poc’ anzi y amaflero unica-
mente guella verita , 12 quale & folavalevolea riempire I ani-
'mo di vero diletto. y |

Ed in vero €’ fembra , che la noflra anima fia da Iddio ftata creata
unicamente per la cantemplazione del verosperche i vede,che
ella negli ben ordinau feufi fi diletta , ma nekverofi pafce in

uella guifa , che I’ wman corpo da altri corpiriceve il fuo fo-
entamento;di quefto nefan-chiara fede i trafporti di giubilo,

‘che anno moftratofentire 1 difcuopritori di muove.cofe, perche
leggiamo , che Archimede, -quando ¢ fuedivinewerita ifco-
Privay tanto diletto fentiva nell’ animo, ¢hefi lalciava'traipor-

. tare ino a gridare ., inveni , inveni 3 e pur egli ¢ vero,che
nell’ oggetto délla Geometria non-vi & cofa ,y che a’ fenfi arre-

.chi piacere , dalla verita purain ‘fuoti 4, e da niunaeltrinfeca
vaghezza veftita.. Adunque unico-oggettodegirappetiti-dele
I’ anima & la verita purs; od éllaben lo da adivedere ancora in
«€id, chefe avviene ch’ ¢lla voglia del ‘guafto , ‘e corrotto glie
‘mento,chea Iciappreftano’le diflordinate pafliomy nudirfi 3 ¢l-
la ‘prova in'sé tutte quelle malattie., che fi formano nel corpo -
-quando avviene, che di velenofo alimentofi pafca’s e che fia
cosi,fe I' ambizione,;I” ambizioflo tormenta, affai pitvil Livore,
e I’ Invidia, e tuttede altre viliy e bafle paflioni cruciano certa-
mente |’ animo dell’ invidiofo, ‘che di'colui, che ¢ invidiatos
‘Ond’ e che fei mileri fervi delle'paflioni ben faceffero I’ efame
al diloroanimo, averebbero pili a defiderare di dirigere la lor
mente verfo la dritta via della verita , e della virtli, che per lo
torto fentiero dellefregolate paffioni, le quali non vanno mai
-dall’ignoranza d:fcompagnate.

Ma deitanti, e si fatti avvantaggi, che la Matematica ( vera di-

{ciplina della umana mente)farebbe capace all’ animo umano

«di-arrecare-, -a Doi ne viene impedito ‘I’ acquifto per opera de’
b 2 mali



mali Metodi, con i quali, dalla pid gran parte degl’ nomini,
ella fi ftudia ;- € come che quefti fianoil vero fonte dal quale
furge quella ignoranza , la quale fi cuopre fotto I’ ammanto
della fapienza,e la quale -¢ della umana miferia la fola cagiones.
non poflo,per timored’ eflgr troppo lungo in quelta Prefazio=
ne, lafciar d”additarli. |
Alcuni.allettati dal defio, che loro ifpira I’ amor proprio , ciot di
confeguir la fcienzia della Geometria -, p.ocuTn di loro mente
affaticando nello ftudio di quella , interpetrano con ecceflo
una fentenza di Renato delle Carte,ed'in vece diradicare nel-
la lor mente la Geometria , la fan rimanere nella memoria ; efe -
fendo purvero , che Renato delle Carte dopo efferfi -per lo
mezzo di tutti que’ fublimi ritrovati, che ogn’ ua fa, efercita-
to nella Geometria , pensd a gran ragione, che la foluzion de¢’”
Problemi.Geometrici non doveva effer I unico fine delle fue
meditazioni ; ma che la filofofia, e la morale dovéflero effere il
{folo degno frutto d’ una gran-mente, e percid conclufé , che il
vero frutto della Geometria era la Matefi -, ciot la dilciplina
della mente, ion.la vana.pompa di{cioglier problemi , o di ri-
trovar nuowe cofes- | |
I Moderni Geometri prendono con ecceflo quefta si fatta propo-
fizione , e confondendo i mezzi coni fim , fi liberano affatto
dall’ efercizio, fopra la rifoluzion dé Problemi, per formare _lg. :
mente attaa diftinquere il vero dil falzo , edin quefta guifa
fanno come chi vanamente pretendeffe d’ impacare a leggere s
folamente apprendendo a conofcere abbicizo come fe un leg--
. gifta pretendeffe divenir gran giurifta , {enza mai applicare al
eafi particolari le leggi,che (i ha mandate a memoria..
Cosl dunque coftoro vanamente tentando d’accordar I’ utile
con il-facile, non mai applicano gli'Elementi, che annoa mc«-
moria , allo {cioglimento de’ Problemi , o alla ricerca d” alcu--
no.nuovo ritrovatosdalla qual cofa ne avviene, che non pol-
fano.mai formare buona mente , comé guella, che non effendo -
mai ftata al cimento della ben ordinata meditazione, non ha .
fatto I’ importante abito a corregger fe fteffa nelle occaliont
delle frequenti cadute , le quali necceffariamente accaggono 2
chi il difcoprimento di nuove ¢ofe intrapprende,e pofcia fopra-
quelle meditando impara a divenire umile nelle {ue preten=

lioni , ¢ per quanto £ puole ficuro ne’ {uoi difcorfi.’ o
Quindi




Quindi & poi che queflo fi fatto genere di falli Geometriy quans
do vuoleintraprendere quello, che non ha mai efercitate, ciog
o di {Cioglicr problemi, o d’ efaminare le altrui invenzioni, f
vede fubito-cader nel dif:tto d” applicare Propolizioni Gene=
rali 3 cafi particolari, ai quali non convengonoj; e tutto ¢id acs
cade per lo difetto d’aver-trafandato quell’ efercizio della
Geometria , 1l quale ¢ indilpenfabiimente necefTario “per fors
mare pogmmente atta a diftinguere il vero dal ialio .

Dopo quefti., vengone quelhi i quali troppo amando la pratica
nelle fpeculazioni Geometriche , fi abulano della divina Anae

« litica ; quefta d’alcuni ( benche ingiuftanrente 2 mio credere )

& ftata chiamata arte,, nomifcienzia,a fola cagione che conil

.3 pratico calcolo , 1 poffono tilolvere i Problemt , fensa molto &

raziocinio a privri lopra lé verita Geometriche.

o -non voglio entrarc ad claminare quefta quiftione , perche (®
che tutto cid, che in pratica s’ efércita in quefta [cienzia, geos
metricamente {i dimoltra 3 ma fo altresi che & proprieta-deMa-
mente umana d’ appligliacfi fempre al pitt ficitey, quando €in
paragone col pit difficile , benche piti-utile : dalla qual cofa ne
fegue, che g’ uomini fempre amino il pratico , ed 1} puro fpes
culatico abborrifcanosperlaqualcofa poi,I” Analitica infegnans

_ do gu el calcolo pratico; quantiique fondato st la dimoltsazio-

-: ne Geomretrica,gl®uomini (chifi della faticayintieramite a quels

3 lo §” apigliano, e dal raziocinio puro,che nel Metodo Sintetico.
folamente s’ cfercita,faciliffimamente s”allontanano; Onde poi
pratici Calcolatori, a guifa degl:t Aritmetici, nedivengenao .

Ed in vero I’ Analitica , la quale i Francefi- chiamano Le foa/as
gement de la Memoire , i falzi Ahalitici la- fanneo- divenire , le
Jonlagement de. I ejpri# . Quindi poi ne avviene guella
gran -confufione , che oggi s° efperimenta ne’ raziocing
de’’ moderni Geometri ,- perchd- li veggiamo nell’ efame:
detle altrui invenzioni , cerrere precipitofamense al calco--
lo, fenza confiderare le ipotefi fopra delle quali ‘lo formano 3
onde pot ne deducono delle verita 4 le qualinon fanno-ai cali
propof(ti,o degl’ errori manifefti contro gl’clementi d’ Euclide,
cofe tutte, le qualifi vedranno con efperienza nclle Oppoﬁ-
zioni che horicevute a quefta mia Opera .

Laondela Veneranda Antichita , fempre faggiain tutte le fue -
ordinazioni, non proibiva, ¢he {i rifolyeflero per o memri: del

calcolo

r ’;_:}I.A‘ -~ g, -.-H1=‘.'_ .
- . L -

. a




-calcalo Analitico le queftioni Geometriche, ficome s* offervs
in Archimede ,il quale certamente ¢ da crederfj ,.che nelle fue
divineinvengioni fi fiadell’ Algebra fervito 3 ma non.ammete-

tevano altra dimoftrazione, , che la fintetica; e non & giaaimio

.credere y.che cid facefleroscome altri penfa,per una mente invi-

.da, la-quale volefle nafcondere ad altriy fotto un; profondomi-

Atero,lasfcienzia dell’ Analitica, ma:perundaggio avvedimen-

to, diretto'{olo.a-non lafciar introdurrei fatto.abufo,ilq uale

Je menti degl’.uamini dal :raziacinio puro ,€ dallapura [pecu-
‘lazionedllontana ,

Pih che I’ Algebra, poi s’ oppongonoalla.purita deFGeometrico .
difcor{o , 1 tanti. metodi di nuovo al. mondo introdotti, iiqua-
.11, quantunque ingegnofifimifiano ., nonfolo fanno y.come.l’
Algebra.che la mente.nella-pratica s’ oddormenti, ma fono.ca-
gione, ¢he dalla rigorofa. dimaltrazione s’ allontanidella-fem-

‘plice approflimazione.contentandofi.. -

Eglinon ¢ perd gia che'fra quelti.fi debba il metodo deglindivie
fibili.annovcrare, il quile com’ ogn’.unsa ., non folo non-¢a
pratico.calcclo appoggiato,ma contempla in tutto.con afirate
ta meditazione la quantita, e detla.approflimazionenon fi ap-
paga ; -ed ¢ a purifiima, ed intiera dimoftrazione appoggiato,
.‘Quelli , che difopra ho narrati‘fono gl” infelicifonti,dai qualis;
numesafafchiera d'Oppofitori agl’nventori di nuovefcienzie
fcaturifcono; imperocche gl’impetidella fantafia ,ficome ho
detto,la prevenzione di mente cagionanoed il'torb'dofummo
delle patiioni genera invidia ; le-quali cofetutte fono cagivne,
cheimali accorti'Geometri,indrizzino precipitofamentei loro
difcorfi a.trovar I’ errore , .che certamente .credono -effer nell’
altrui Opere 4 ¢ che per contentar I’ amor prop:io, di leggiero

fi lufinghino-d’ averlo ritrovato.. . _

Il male ordinato ftudio,dalle cagioni che abbiamo detto,origina-
to, fuol generat I’ ignoranza,la.quale fasl, che i falli Geome-
tri non fiano capaci di diftinguer il verodal fal’e . 'E d’uopo
dunque, per-efler perfetto'Geometra y-ed €fler capace d’ efami-
nare le altruiopere,che la mente fia fufficiente,eindifferente,le
quali cofe prima’le dala natura,formando1’uomo di ‘mente
capacea'benintendere, € d’ unindole inclinata.ad amar il vee

. toyel’onefto. |
ofcia la fufficienza 5’ acquilta,perlo mezzo d’ un lungo , ;ben
_ ‘©Ordi-




ordinato ftudio , da buona pratica nella rifoluzion de’ pros

blgmi confermato,e la indifferenza fi confeguifce,per lo mezzo

d’una virtuola educazione,congionta con conofcenze di buo-

ne colesle guali.rendono I’ animo-ibero, e non fervo delle vili’
“paflioni ,edun particolare della:bafla mvidia ..

Io per quelloche a me s” attiene, fon ficuro, che fra tantinemici
delle nuove cofe, vincerd coloro; i quali folamente fono dalla.
preveazione di mente offufcativ, fe vorrannoafcoltar quello,-
che quiapprelfo dicd, intorne allo Ipirito della mia invenzioa-

_ne 3 gl aluri poi yi quali fonos o nell’ ignoranaa fepoltis o dall’
invidia offefty non.curerd che m’intendano , e ftimerei, che-
I>applaulo del-volgo mi fufle di pregiudizio , fecondo la fene
tenza di Qicerune.fudicinmturbeapelfimum: .. Nirriamo dun-
que qaaldia ftato 1l mio intento in-queita. mia nwova inven--
zione. , edin-quefta occalfone facciamo conofcere la cagione’

per la guale-incontea tanta- prevenzione di mente - contro la-
veritd, chein fé contiene quefto-nuovo metodo.- | _

La cagione perla quale yuelto mio: nuovo: ritrovato ha incons
trato nella mente di molti tanta prevenzione {r&,ch’ egli ¢ ftas:
to fin ora defidératoy € ricercato in vano da tutti-gliantichi,e
moderni Matematici3per.la qual-cofanon poffono darfi a cre-
dere;, che uno non Profeffore 1n (i fatta.fcienzra 16 abbia ritro-
vato ,ed in quefta guifa prevenuti di mente contro I’ Autore, .
non folo-non cercano di effér difingamati,- ma il difinganno
come contrario 2aH’ amore che anno verfo. di lor: medefimi -
fommameonte abborrifcono .. |

Oia quafta-prevenzione dimente ,non ¢ in veruno conto ragio--
nevole, perche per primo nom vi & veruna dimoftrazione , che
quelto Problema. fiainfolubile, e quindi ¢ che tuttii Matema-
tici fi fono affaticatia cercarlo , ma-finalnvente i fono quiee
tati al modo di Ajchimede di firlo per lo mezzo dell’ interle-
zrone dél le linee curve.. '

Il fecondo poi;che e quello di nom effér io profeffore, la lettera
cheioindrizzo all* Bccellenti Signor Vecere di Napo-
i y fa baltantemente vedére nell’ efemplo di tanti womini non
Profeflori , che le grandi difcoperte nclle Matematiche fon
fempre tate figlie delle menti libere,e non dalle menti de’Pro-
fufori, per lo pitt fpeflo mefchine, e legate adunavana porra
d’ cindizione Matematica  indrizzata folemente ad sbtup! ae
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re il'Volgo,con la farragine de’ termini, e di propriet a quels
loingnote..
Ed in vero non fanno quefli prevenuti di mente, che nelle {Cien-
Zic ypillimportante , che I’ erudizione egli¢ il fare unaidea
piena de’ limiti, e della potenza delle {cienzie 5 per modo , che
fa mente.ben.comprenda tutta.la forza della fcienzia, appun=
to come fe egli fteflo ’avefle inventata,in maniera, che ei pof-
fa da quelli.univerfali dedurre quelli medefimi particolari,che
1 Profeflori vanne a ricercare ne’libri degl’ Autori per caricar-
ne la loro memoria. .

‘Quefto ¢ il pitinobile, ed il pilt alto fine, al quale devono afpira-
re 1 Matematici, e quefto ¢ quello folo, che fa gli womini in-
ventori 3 ma cgli ¢ altresl quello 4 che inaltro modo mon s’
.aczui&a,!e non fe tudiando la Metafifica da Geometra, ¢ pot
la Geometria da Metafifico, cid non gia come uno la imparal-
fc, ma come uno la creafle 3 Allora quelto tale Matematico,
quantunque non Profeffore,potra nella fua fcarfa erudizione,
sna nella fua ampia idea delle cofe , € ne” fuoi giufti univerfali
dedurre tanti particolari , quanti i Profeflori non fon .capaci
d’ intendere; e fara come chi poffiede un picciol campo, ma da

dui tutto pienamente conofciuto; .perlaqualcofa egli fa trar-
re da quello tutto cid, chealui fa di meftieri, in vece che gl
Euruditi fon come coloro, che vaftiffimi campi pofledendo ,
non li conofcono, ne fanno cavarne alcun frutto. -

Nueflto Pofieflore di picciol campo , ma fagaciflimo Agricoltore

di quello, puol dirfiche fon jo, il quale meditando da Metafi-
fico fopra il modo con il quale Galileoc’infegna defcrivere
la Parabola, e fopra il metodo gegl’ indivifibili,ho conofciuto,
che da quelli ¢ ne poteva dedurre quefto gran Probl¢ma, e
che la cagione per la quale gl’Antichi non poterono giunger-
w1 fi1, percht non ci era ftatoancéra al Mondo Galileo, ¢ Buo-
naventura Cavaliero , due gran lumidi'quefta fcienzia Ita-
Jiana , perduti divifta perd dagl animi fervili , ed invidi degl’
Italiani medefimi, per andare come perduti appreflo i metodi
d’altre nazioni.Ed ecco in Breve quello,che io-ho meditato fo-
ppra il modo di deferiver la parabola da Galileo infegnatoci , il
quale effendo Rato vilto da tutti , non ¢ Rato confiderato da
veruno. .

1o confiderai, che il modo con il quale Galileo ¢’ infegna deferi-
vese




vere la parabola folle fenza alcundubbio pit de gl’ altri van.
taggiofo, percht in quella fi poffano r:nnﬁdcr:rp le radici, ed i

quadrati intercetti fra i quadratidi radicerazionale ; edol-

traccio confiderai, quanto egli mirabilmente fiferviva dell’

unitd, facendo ,che nella defcrizione di quefta parabola ella-
faccia I’ uficio di parametro, d’ intercetta,d’applicata,e di qua-
dratos per le quali cofe confiderai,che riempiendo quefta Para-
bola, pet lo metodo degl’ indivifibili, d” infinite applcate, lo

aveva fopra |’ afle infinite terze proporzionali delle applicate ,

e dell’ unita, fempre intercette fra quelle de’ numeri interi;on-
de poi mi rivfciva agevole, tirando dal punto eftremo dell’ affe

una linea ad angoliretti, ed ugualke ail’ ifteflo affe, formare un

triangolo rettangolo , il qquale per lo metodo degl indivifibili

fufle ripieno d’ infinite terze proporzionali delle appilcate, e

dell’ unita ; ed in queftomodo ho gia una media fra due linee

rette date:e quefto ¢ il primo cardine della mia invenzione, co-

me fi vede nella propolizione prima , feconda , terza, ¢ nelle

confiderazioni fopra di quelle .

Polcia portando all’ infinito la defcrizione della Parabola infe-
gnatacida Galileo, la defcrivo in modo , che le parti dell® affe
rapprefentino la potenga de’ cubi, de’biquadrati , e d’ ogni
potelta , fino all’ infinito, come {i vede nella mia quarta Pro-
polizione, ed in effa avverto , che fenza fuppofizione di moto,
ma con la femplice divifione in parti pari, ed in parti impari di
due lince rette ad angoli retti, fra di loro fi defcrive quefta pa-
rabola, ci0 che rende la defcrigione di effa pura Geometrica ,
come fi vede nella confiderazione feconda della Propofizione
1V.;ed ecco il fecondo artificio da me ufato, per mezzo del
quale ho una progreflione d'infinite terze,e quarte proporzio=

t nalifinoall’infinito 4 come perla confiderazione prima all’
iftefla 1V. Propofizione .

Pofcia perche quefta quarta propofizione mi dava bensi linee in
progreflione Geometrica fino all’ infinito , ma non era fuffie
ciente a darmi le due medie fra due linee rette date, com’ era il
mio fine , ricorfi al terzo artificio, che ¢ quello di porre fra i li-
miti di due linee,le quali efprimcno i cubi di radice razionale,
come fra 1, 8., e fra 8. 2. tutti i cubi delle altre applicate in-
tercecte fra le razionali, e dividendo I’ affe in punti infiniti,face
€10 4 che li quadrati, ¢ i cubi fiano nell’ ifteffa linea , che le ap.
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plicate,e fiano tanti,quanti fono i punti dell’affe, come fi vede
nella mia V. Propafizione ; ed ecco , che in virtt di quefto ar-
tificio da me ufato , lo ho gia due medie fra due linee rette da-
te , alzando folamente una perpendicolare dalta bale finoalla
linea , che congiunge per gh ellfremi i cubi fatti per coltruzio-
ne, e pectando quelto all’ infinito, ho infinite medie , come fi
vede nella tredicefima , € quattordicefima Propefizione 3 ed in
quefto modo refta gia compita la rifoluzione dek gran proble-
ma,f{empre come {i vede in- virth dcl modo infegnatoci da Ga-
Lileo di defcrivere la parabola, e del metode degl’ indivilibili.

Tutto quefio i contienc ancora nella prima impreffione del mio
libro,fatta nell> anno 17 4. appreflo Danicllo Hopper,in Au-
gufta, benche pili raccorciata in €id che riguarda 1 termini, ed
1 modi di fpiegac le cofe ,, niente in cid che riguarda la dimo-
{irazione, ¢ la verita ., |

Quello che di pid hoaggiunto in quefta feconda impreflione i &
I’ arte di conefcere, che la proporzione Aritmetica ¢ la Geo-
metrica fi riducano ad una iftefla cofa , perché nelle mie Pro-
pofizioni II. VIII. IX. X. XL moftro che le applicate fo-
no. in proporzione Aritmetica ye i quadrati, ed icubi nell’

iftefla proporzione , e nell’ XI. difcopro la natura &ellaga-
rabola,che ¢ quella di coftare d”infiniti pezzi d’Ipotenufe, dal-
la qual cofa ne nafcono utiliflime confiderazioni . Oltraccid
nella X11. Propofizione dimoftro,per la via de limiti,lo {teflo,
che ho dimoftratonella V..

Da tutto quefto ne vieneil grand’avvantaggio di duplicare,
triplicare o, e far cubi in ogni proporzione ad ogni dato cubo,
ficome (i vede nella Propofizione XV. , € tutto ci0peraver
faputoio ben fecvirmidella parabola Galilaica , e del metodo
degl’ indivifbili, ciot a dire dell’ unita, e dell’ infinito, mezzi
potentiffimia giungere allo. difcuoprimento degl”arcant pilL
reconditi della Geometria. _

"Ferminato il libro in quefta guifi, indrizzo una lettera al Sig.
D. Antonio Monforte , Womo degniflimo per le fue moralt
virtd, e rinomatae per le opere da lui pubblicate , ed in quella
a.lui fvelo una proprieta de’ pumeriaflai curiofa , edimpor-

_ taute, queftahie, che le differenze in numeri fra le radici, le
differenze fra li numeri quadrati,e le differenze fra cubici, cre-
 feano fecondo I’ ordine delle potefta, ciot che fra iq&:ndr_atl ¢
, Qppia




doppia di quella delle radici,fra’cubi ¢ tripla di quella fra’qua-
drati, e cosl fempre, ficome meglio in detta lettera fi potra of-
fervare . _

Pofcia perche nella prima impreffione del mio libro furon fatte

alcune Oppolizioni alla propolizione prima dcila mia nuova
aggiunta , che¢ quella iftefla, chein queito hbro fa uficio
di quinta , prego l'ifteflo Sigu. ). Antonio d’claminarle ,ine
fieme con le mie rifpoite , ed avvifarmene il fuo faviflimo fen-
timento .

Ma perche le Oppofizioni furor fatte alla impre(lione prima
di quefto libro , dalla qual cofa ne potrebbe avvenire, chei
Signori Oppofitori s’impegnaflero difar credere a gl’Ignoran-
ti, che per la forza delle loro oppofizioni , lo foffi ftato co=
ftretto a riflampare il libro , voglio ora brevemente narrare
quello , che di diverfo fi ¢ fatto in quefta feconda impreflione,
€ come la Propofizione prima della nueva ginnta y alla dimo-
ftrazion della quale fola fi fono oppofti, non fiafi niente mu-
tata da quel di prima,ma folamente fiafi variata in alcuni mo-
didi parlare.

Tutto queftofi vedri con legger leloro Oppofizioni, le quali
10 Rarro alla fine della fudetta Lettera al Sign. ID. Antonio

- Monforte diretta , giuntamente con le mie rifpofte ,. ed infie-
me con legger la nuova giunta alla_prima impreflione del
mio libro,. nella quale fi troveran le diverfita nonefferaltre,
che quelle che yul brevemente accenno , € tutte niente diver-
fe da quefte intorno alla foftanza , "ed alla Dimoftrazione..

Nclla mia prima Propofizione non mi diedi molta briga difpie-
gare efattamente quelto modo da Galileo -penfato di delcri-
ver la Parabola, perche credeva che i Matematici ne comprens.
defleroin tutto la natura, equindi¢ che forfe in quella nen

- mi fono per efli baftantemente efplicato, ma pofciaavendo
conofciuto che la cagione per la quale fono. inciampatiin
tanti errori i miei Avverfarii, fia ftata gran parte il non aver
lorointefo la natura della Parabola da Galileo delcritta, ne
ho in quefta nuova impreflione ampiamente: infegnate tutte:
le proprieta: per efempio .

Iodico, checomet C A ad A O, cosi NAad A L zalcuni po-
trebbero credere , che cid dicendo, loavefliintefo che fofle

come quadrato a quadrato, cosl radice a radice, ¢id che non.
€ Ves



¢ vero yperche To ho intefo dire, che come A C# quadrato di
A O, cosl A L ¢ quadrato di A N .cid che & manifefto, perche
fi vede, che nella fine della Coftruzione lo dico, come AC 8
terza pmpurzinm‘le alf'unita A B, ed alla applicata C D,cosi
A 1 ¢ terza proporzionale all’unita A B, ed alPapplicata 1 G,
onde chiaramente & vede , che parlando Io de’quadrati i qua-
li nafcono dal fuppofto meto di due mobili, mifon fervite
di quefto termine, il quale non ¢ contrario alla foftanza della
dottrina.

La feconda propofiztone ¢ la iftefla che quella in queftanuova
impreflione .

La terza olla rifecata , mutandola in quela di prender una me-
dia fraduc linee rette date. |

La quarta ¢ laiftefla di quella , che nella nuova impreflione &
la Sefta, e tuttele altre che erano nella prima impreflione dal-
la Terza fino all’Ottava olle ridotte a due,rifecando lealtre,
che mi pareano fuperflue.

La quarta nella nuovaimpreflione & ifteffa che la nona alla
prima, ed ¢ diverfa folo ne’modi d’efprimer la Propofizione.
La quinta poi nella nuova impreflione, ‘la quale folae Rata
combattuta da’ miei Avverfarsi,per effer quella nella quale fa
determina il lnogo de’cubi , e fi conclude la rifoluzione del
gran Probiema, ¢ la iftefla che la prima alla nuova aggiunta

nella prima impreffione, ne altro fi ¢ mutatoche i termini con
i quali fi fpiega la Propofizione , niente variando perd la fo=

ftanza, perla qual cofa ogn’uno, che vorra vedere le Qp-

pofizioni, chea quella fono ftate fatte, vedra che fono falfe

ugualmente , confiderando quefta proprieta nella mia nuova
giunta nella prima Propofizione della mia prima impreffione,
e nella Quinta Propofizione alla Seconda ; € la cagione di 16
¢, che quella, che impugnano ¢ la Dimoftrazione la quale 2 la
ftefla nella nuova giunta alla prima Propofizione della prima
impreflione ,¢ nella quinta della feconda .

Gli altri Problemi poi,cio¢ di prender due, ed infinite medie fo-
no liftefli nella nuova giunta alla prima Impreflione,che nele
la feconda il Problema X111, e XTI : per le quali cofe chia-
ramente {i vede che i Signori Oppofitori non poffone ad altri
dar ad intendere , che loro fiano ftati la cagione , che Io abbia

sitampato queflo libro, percht nella ngova impreflfione , per
quan-




L1

quanto riguarda la rifoluzione del Problema dell’ invenze-
ne delle due medie continue proporzionali , non vi¢ coladi
nuavo, ed ¢ ugualmente rifoluto in quello. , chein quefto..
La cagione dunque per la quale Ioho- riftampato queftomio
libro & ftata puramente, per pitt {chiarire quei teemini,ne’quali
efli trovavano olcurita,e polcia ¢ ftato per arricchiclo di tante,.
e sl belle proprieta, quance fono quelle , che frvedranno nella
feguente opera...

Quclta ¢ la Kdea la quale in queflta feconda Empreflione ho avue
ta,c¢ fe non vado errato giudico di effervi fortunatamente riu-
fcitosperche oltre di averda arricchita di moltiffime difcoperte
a mio credere alla gemetria importanti, olla si chiaramente
{piegata, che ogn’uno,che tolta dalla fua mente ogni prevens
aione,ed ogni paffione,ftudiera con animo indifferente , € con
mente fufficiente le mie Propofizioni, le ritrovera tanto vere
dopo letta la dimoftrazione, guanto loro-erano fembrate ftra-
nca prima vedutasla qualcofa ¢ ftata cagione,che la maggior
parte di coloro 1 quali fi fon pofti ad claminare queita
mia Opera, con falfa ragiocinio fi fiano indrizati, per-

chtin vece di efaminare, cor animo indifferente la verita 5

o la falfita delle mie dimoltrazioni, con animo prevenue

to, oinvideo, an folamente attefo a ritrovare quello errore 5

il quale certamente credevano, o volevano, che nella mia
©pera fi contenclle ..
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PROPOSIZIONE L

Date le linee AF.yed A Xccongiunte ad angoliretti ye la
linea A F fradivifain partiy che vapprefentino qua«
drati ,levadici delli guali frano nella linea
A X, defcrivere una parabola,

COSTRUZIONE.

Uppongali la linea A F divifa,, per efempio ,innove parti u-

guili;ogn’unaad A Bsefuppongafila linea A X divifa in'tre
parti uguali, ¢ fiano A K , KO, ¢d OX,0gn’ una uguale ad
AB. .. 2

Poi fuppongafi un mobile , il quale in momenti di tempi uguali

fopra la A X trafcorra fpazj ugnali ; ed un’ altro, il quale di-

'fccnda,pcr la A F,es’acceleri fecondo 'ordine de’ numeriim-
pari, C10¢ Lu 534555 577+€¢. Quefto mabile il quale difcende
per A F in momentidi tempi.uguali,correra-fpazj, i quali rap-
prefenteranno 1 quadrati de’ momenttdi tempo uguali,

Prendafi A Buguale ad A K per parametro, ofia unita, e fup-

ongafi il mobile nel primo momento di tempoaver corfo A.
di motoaccelerato , A K di moto eguabile.,

Suppangafi ancora, che.nel fecondo .momento di tempo abbia
trafcorfo fopra la A X 1a K O di moto equabile , il grave ca-
dente nel ftcondo momento di tempa aura fcorfola.B C tri-
plodi K.O. E percid ne’ due:momenti di tempo-rapprefentati
dalle linee A K , K-O.avera {cosfolo fpagio A C uguale 2
quattro unita A B ; e percid quadrato di A'O.2..Poi nel terzo
momento di tempo il mobile .avera fcorfo tuttala A X dimo-
to equabile, e fopra I’ affe {i fara accelerato di.cinque, cioe per
lo Tpazio C F uguale a cinque unita A B:Onde in.tre momen-
ti di tempo avera paflato lo fpazio A F uguale a noveunita A
B,il quale & quadratodi A X 3.'Ond’¢,che A Y E fasa parabo-
la, percht ¢ come AB unitaiad A O,overoC D a.,cosiC D
2.ad A C4.onde C D fara axplicau s €d A C tesza propore

S | Ziona-
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7ienale JiA B,edi CD:edcll'ifteflomodo A F 9. avera du-
piicata ragione ad A Bunita,che F E 3, alla medefima unitas
underlquadrato di F E fara uguale al rettatigolodi F A nell®
unita A B, ¢ percid A Y E fara parabola..

Lo ltdlo avverra, . fe la parabola {i produca all’ infinito.

CONSIDERAZIONE .

* Vendo noi dimoftrato,che A'Y D E fia parabola, fara certo

A . per Apollonio, che tutte le parallele a D F, le quali parto-

‘nodai puntidi B F porzione dell’ affle A B , e terminano alla

parabela, faranno medie fra le porzioni dell’affe , ed il parame-

trg A B, e percid applicate. .

Con tutto cid,sccid fi.veda come anche per lo modo,con il quale

(i deferive quefta parabola :nafeano le applicate intercette fra
quelle dipumeri interi , faremo nel feguente'modo.

Se 1 vogliono nella porabola A D Einfinite applicate,tutte fec-
do I’ ordine de’numeri impari, bifognera I’ unita defignata per
lo parametro A'B immaginarla divifa in parti indivifibili , per-
che a rifpetto del parametro A B, ¢ dell’afle A Fugualeayg,
unita A B, folamente C D 2. ¢ DF 3.cadono ai punti dell’
affe corrifpondenti ai pumeri impariBC 3., ¢CF 5. nevene
poflono caderaltre ; .non v’ eflendofra A B 1.ed A F 9. altri
numeri impari , « |

Ond’ ¢ che fe fi vuole la parabola A D E ripiena d’ infinite appli-
cate,tutte defignate da’ numeri pari, € da’ numeri impari,bifoe
gha fare nel leguente modo 4 ciod - |

Sicome{it divifal’ A Xin tre partiyogh’ una ugunalead A B,e (i
{ono avute tre applicate,oiot A KyoveroBY 1., A O,0 vero
C D 2:ed°A X, 0 vero F'E 3:bifogna divider I’ A X in 9. par-
tiuguali,.eI>AFin 81. parte 5 -ciot nel quadrato di 9. ed
allora averemo nove applicate allaparabota. .

P3lcia divideremo I’ A X in 81.parte, ¢l A Fin6561. quadra-
to di8ived averemo 81. applicata, ¢ continuandofi queftadi-
vilione delle tadici,e de” quadratizalla fine 'A X reftera divifa
in partiinfimite 3 e percht da ogni parte d” A X i poflonoine
tender tirate infinite perpendicolari, come HG 5 L M, e tutte
jealtre ; (i averanno infinite applicate alla parabola , tutte
fecande I’ ordine de’ numeri impari. Se




-
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Se poi fi voglione applicate infinite , tutte corifpandenti sil?
ifteflo parametro A B, 0 viro A K, prendatinel® A X fappe-
fta divifa in parv infinite, e tutte ugnalifra loro, la linea AL
ugnalzad A B, nonaparte d>AF ,per parametroy la K X re-
flera pur divifa in parer uguali,come {fono:per Eﬁ:mpiul{ H,H
L,e wpteele aletre . Poflcia facciaficome A K,o:vero ABad A
H,overoGl, cost A Had nun’altra y:chefia-Al3.G1 fara
applicata . Pofcia, come AKad AL.,.cosi A'Lad A N per
elemplo , N M fara applicata, e lo fteflo.di tuttele altre.
E perche non vi ¢ punto nelia K X', dal quale.non fi pofla.tirare
- una perpendicolarc alla iftefla K'X,.e che termini alla parabo-
la,la parabola fipotradntender sipienad’ infinite applicate in.
tercette fra Y B unita, ed EF. 2. le qualifonotutte y fecondo
I’ erdive d¢’ nmmeri impari {e s’ intende il parametro, e I’ affe
divifoin parti infinite, e fono medie proporzionali in linea fra
il p.rametro A B, ¢ le parti dell’ affe A F, e percid fono appli-
cate tutte corrifpondenti al parametro A B, 0 vero A K,

CONSIDERAZIONE IL

' Eve confiderarhi tlgrandifimo-avvantaggio , che fommini-
{trala forma,con la quale-fi defcrive quelta parabola ; per-
cht in quelta parabola I’ afTe, e I’ afciffe nell’ affe,fono tutte ad
un tempo terze proporzionali délle nnica, e delle applicate,ed
infieme fannouficio di rettangoli fatti dalla'linea , e dall’ uni-
ta; e cio ¢ folamente a cagione, che I’ unita, o fia parametro A
B, fal’uficiod’ umta, e d’ intercetta, e d’applicata infieme,
percht A B tunita, ed ¢infiemeintercetta : - dal che avviene,
<he il rettangolodi F A in A Bfaccia.inflieme uficio.di rettan-
- golo, edi linea retta; e che'Y B ugualeall’unita-fia applicata,
ed infieme guadratodell’ iftefla:unita : le.quali.cofe giunte a
moltialtri privilegj , .che apporta :la defcrizione di quefta pa-
rabola,fi vedra nel corfo di tutto.quelto nuovo metodo,quan.
to utile poffa recare -alla-Geometria 3 per la.qual cofa fi vede,
che le hnee rette efprimono la potenza delli rettangoli, e delli
.quadrati di qualunqgué potelta , come fi vedra in appreflo.

A 2 & .'PI_KO.
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PROPOSIZIONE II.
a1’ affe della parabola A S divifo, per efempio, in nove parti
J' uguali,eiaflcheduna ad A B,e fopra di effo fia defcricta la pa-

rabola A EH , nel modo infegnato nell’ antecedente propol ="

zione , nella quale CE fara ugualead A G, o veroa ducun’s
taAB; ed SHugualea3.e BY uguale ad A R, o veroall’
unita A B. Se dal vertice A fidelcriva il triangolo A S1rete-
tangolo in S,edifofcele ;e ddlli punti Pye C fi tirino le due li=
nee P Nj e C F parallelead S13S1,P N, e CF faranno terze

porzionali dell’ unita , e delle applicate , Ic quali chiameremo

quadrati, avvalendoci d¢’ termini dell’ arismetica nella Geo-
metria.,

SUPPPOSIZIONE , ED ESPOSIZIONE.-

Sl!ppungaﬁ laparabola A E H defcritta fopral’ afic A S,divifo

In nove parti,ciafcheduna uguale ad A B,come abbiamo det-
to; € fuppongafi dentro di effa defcritta I applicata B Y ugua-
lead A IE?. o vero ad- A B unita ;e fuppongali C Euguale ad
AGinvero 2 nnith A R, »A < Huguaload A T ofiaa tre ué
nita AB . Poi dal vertice defcrivali-il triangelo A S rettane
goloin S, ed ifofccle , c tirinfile paralicle PN, C F ec.

Dicoche S1, P N fono quadrati di S Hpe P O,0 vero terze pro-
porzionali di A'B, unitadell’applicate SH,e PO, _ :

DIMOSTRAZI'O-NE,

Er I’ antecedente Propofizione S Hye P O fono applicate cor- -
rifpondenti all’unita A B'. Dunque per la proprieta della pa-
rabelafiracome S A , ad-A B, ceslil quadratodiSHaBY
unita,e percio quadrato. Ecome I’ A ad A B, cosi il quadra=
todi POali’ilteflaBY. - .
Ma per la feconda del fefto @ ancora come S A ad A B.,cosi SIa
B Y.Ecome P A ad-A BycosiPNaBY.Ma ¥ Beugualead A
B unita,dunque il quadrato di P O, ed il quadrato di S H ave-
rannoall’ unita AB,ofiaBY, Iiftefla pruporzione,_chij SNI, e
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P N all*iftefla uinita A B ; dunqu%'quadrati delle applicate S
H,e P Ofaranno ugualialle linee S I ,e P N.
Ma 1 S 2il quadrato di H S, per coftruzione , percht {i¢fattou~
guale a nove unita A B, dunque ancora P N fara il quadrato
- diPO,epercidlS, eF Nfaranno 1 quadrati dzlle applicate
SHel O,chefidoveadimoftrare.

« COROL:LAR1O I

sy~ Uttele infinite. parallele, che fono nel triangolo deferitto

fuori della pargbola,. comeS1,P N, -CF cc.fono terzé

proporzionali dell’ unita , edelleapplicate, o fiano quadrati
dellc applicate , e I’ iftefloin tutte,

E fe s’ intende il triangolo A S:1 r'ipienn d’infinice parallele ter-
minanti all’ ipotenufa , tutte le infinite parallele, le qualifono
-da BY fino ad S I, faranno quadrati delle applicate corrifpon.

‘denti all’unita A B. " £ - =

COROLLARIO II.

TriangoliAS1, AP N, A CF,e tutti g’ infiniti altri, che
s’ intendono dentro il triangnln A S1.fona triangoli ifofceli,
perche fono (imili al triangolo A S L.

COROLLARIO IIL

E nell’ affe A S fi concepifcono infiniti punti, e da effi tirate
infinite parallele , fino all ipotenufa , quefte faranno in pro.
porzione Aritmetica ,,¢ Geometrica infieme. Percht effendo
tucti triangoli ifoceli, efimili, tutte le parallele anno fra di lo-
ro la proporzione delle parti dell’ affe ; ed eflendo le parallele
in un triangolo rettangolo , fonoin proporzione asitmetica
fra di loro, |

PRO™
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PROPOSIZIONE I1I.

PROBLEMA II.

T'ra due linee rette date , vitrovere nwe medig
proporzionale ,

COSTRUZIONE.
s:m 38 pux LiNgs nzyrz ﬁnu X,z Z.

Rendafi A X uguale alla minore data X peruniti , o fia Para-
metro ; ¢ quelta prolunghift finoin B, di modo che A B affe,
fia maggiore della maggiore data Z, ciot ffa una lunghezza, la
quale abbia per radice wn numero, come 1.4. 9.19., ec. come
per efempio A B ugnale a 2¢. uniti A X ; e poi,come neH’ ante-
cedent?grnpoﬁaiune. defcrivafi la parabola A YV, edeferivafi
i triangolo ifofcele A B C . Poi fopra ta bafe BC taglifi la B 1.
uguale alla maggiore dataZ, ed alzifi la perpendicolare 10. F
fino alk ipotenufa; e tirifi la D F paraliela a B C . L’ applicata D
E fard la media ricercata:percht per I antecedente Propofizione

D E ¢ media fra I’ wnita A X ugualcalla data X, e DF nguale
alla maggiore data Z . |

CONSIDERAZIONE L

Quu:ntunque fia noto , che quefto Problema fi faccia per Eu-

clide faciliffimamente , a noi ¢ flato neceffario porlo in que-
fto modo, cosi addimandando P’ ordine delle cofe, che fiamo
per dimoftrare in appreflo , le quali andando all’ infinito s €1 0be
bligano ad incominciare dal primo grado .

CONSIDERAZIONE II.

Ui ¢ da notarli, come in una iftefla Ipotenufa 4" un triangolo

 rettangolo, le differenze le quali fono fra le linee intercette,

fra iquadrati di numero intero,terminino in diverfi luoghi tl[ell’
B iftel-
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ifteflo triangolo, per modo tale, chc un ifteffo triangolo rettan.

golo , fi puole confiderare come uno , € come divifoin diverfy
triangoliy come per efempio tatte le differenze, le quali fono fra
le parallele frapofte tra X Y unita, edE G 4. terminanoin EG
4. ¢ tutte quelle, che fono fra E G 4., ed H L 9. terminano in H
L , e lo fteflo fino all’ infinito , e pure tanto i quadrati di nume-
rointero, quanto le intercette fra cfli , quali fonoda X Y fino
a B C, efono tutt’ in proporzione Aritmetica fra loro , perche
terminano all’ Ipotenufa d’ un triangolo rettangolo: dalla qual
cofa fene deduce, che i poflano ¢onfiderare le parallele , come
infimte divife, e feparate; ciot fe {t vuol confiderare tutta la X B
porzione dell’ afle A B, divifa in punti infiniti, fi confidereran.
no infinite parallele ,fra X Y, e BC. Se fi vvol confiderare la X
E ,o0la X Hdivifa in punti infiniti, fi confidereranno infinite
parallele fraX Y, ed HL , e cosi di tutte le altre , € fe fi confi-
dera divifo in punti infiniti tutto I’affe A B, le paraliele, che
fono da X Y fino a B C faranno tante , quantifono i puntidella
BC.

Nelle feguenti Propofizioni dimoftreremo , come a cagione degl’
infiniti punti ,nelli quak per queRo noftre metodo , 6 fuppone
divifo I’ afle A B, o vero la porzione di eflo X B, non mai fi
poflono defignare in numeri, fopra I’ affe i quadrati intercetti
fra li quadrati di radice razionale, perché fono di radice forda'y e
faremo vedere altrefi , come in virtu del modo 4 con il guale Ga.
lileo ct ha infegnato delcrivere la parabola, ed in virtli del me-
todo degl’ indivihbili, noi abbiamo fatto, che le lince rette efpri-
mano egualmente la potcnaa de’ folidi , che quella de” piani,

PRO-,
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PROPOSIZIONE 1V.’

PROBLEMA III.

Datalaparabola AF I, Jeﬁrfwrf un’ altra parabola, ¥ affe
della guale rapprefenti il cwbo di H I applicata
ultima alls parabola AF 1,

COSTRUZIONE.

Ia AHI’affedella Parabola A F Idivilo, per efempioin nove

parti uguali , la di cui unitd , o fia parametro, ¢ A Q: la parte

dell’ affe A X ugualc a 4. unita A Q,ed X F applicata , nguale
a 2.,ed H I applicata ultima, ugualea 3. unita A Q.

Prolunghifi I’ afle H A finoin M , di modocheH M fia tripla di
H A 3 dallaH M taglifila M N tripla di A Q parametrodellas -
parabola A F I, e tirifi la MT tripladi MN , la quale idivida
in tre parti uguali, ciotM V,V 0,0 T. Pofcia fuppongafi,
come nella prima propofizione, che un mobile cadente per I’ af-
fe M H s’ acceleri fecondo I’ ordine de’ numeri impati, e che
altro vada di moto equabilc perla M T ,la quale rapprefentai
momenti di tempo uguali . Il mobile che cade per I’ alic M H,
nel primo momento ditempo fcorrerala M N unita di moto
accelerato,ed M V di moto equabile 5 e nel fccondo momento
di tempo avera fcorfe la M O doppia di M V di moto equabile,
elaM R quadrupla'di M N di moto accelerato; e nel terzo mo-
mento di tempo avera fcorfola M T di moto equabile, ¢la M
H di accelerato. -

Ondefe dal punto N fi tirera la parallela N S uguale all’unita M
V,overo M N, edal punto R la parallela R P uguslead M O
doppiadiM V, edal punto Hla H L uguale ad M T tripla di

- MV,cperlipunti MS P L fi defcriva la parabola : quelta faga
parabola , ildicuiafle M H rapprefentera la potenza del cubo
dell’ applicata H I, applicata ultimaalla parabola AFI. =

Prolunghifila HL finoin Z , dimodoche HZ fia ugualead M

- HyeunfiPipotenufaMZ .

DI1.
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DIMOSTRAZIONE,

N ”. o vero M'V unita., o fia parametro.della- parabola

MPL,¢trplodi AQ parametro della parabola A F1.
Ma QX ¢ triplodi A Q,ed N-R ¢ triplo di M N, per coftruzio-
ne,dunque faracome AQad A X, cosi MN ad MR.

E dell’ iffeflo modo X H ¢ quintuplod™ A Q, come R H¢ guintu-
plo di M'N; Dunque fard come A X ad'A H, cost MR ad M H.

Ma I’ unita M N ¢ tripla dell’ unita A:Q:, dunque M R fara tripla
diAX,ed MHtrpladi AH ; edell’ifteflo modo H Z uguale
ad H M,fara cubod’H I, e percid HI 3. ,ed H L 9. faranno me-
die fra I’ unitd A Q,ed H Z 27.cubo di 3.,ch’¢ cid lidovea di-
moltrare. '

COROLEARIO.

Empre che, defcrivendofi la parabola in quefto modo , fi ponerd
I applicata ultima della parabola prima per parametro. , ofie
unita della parabola feconda , I’ affe della parabola feconda rap-
prefentera la potenza del cubo dell’ applicata ultima ,ela para-
bola feconda terminera nel punto eftremo del quadrato dell’
applicata ultima alla parabola prima : come per efempio, fico-
me nella parabola A F 1, il parametro della feconda, ciod M N ¢
uguale all’applicata H I, e la parabola feconda termiaa nel pun-
to eltremo defla linca H L quadratodiH1: fe affe A H fara
- ugualea 4. unita A Q, el’applicata ultima uguale a 2, ponen=
dofi H I 2. per parametro della parabola feconda , I’ affc della
parabola feconda fara ugualead 8. cubo di-2., e la parabolafe-
conda terminerebbe in L eltremo della linea HL , laquale {2«
rebbe 4. quadrato della radice 2. , cid che fi vedra nella coftru-

zione delle feguenti parabole. -
CONSIDERAZIONE L

Da notarfi, che quefto metodo va-all*infinito, perchéfefi

fuppone H I effer 3. unita, volendo il biquadracod’ H1 3.

fi ponera per parametro della parabola terza HL 9. quadrato

diH 1, el affe di quefta parabola terza fara:81., perché come

AQ1.adAX 4.,cosl HL9.a 36, uguale alla prim.-fzzﬁme
e »
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de 1P’ affe della parabola terza; ecome A X 4.,ad AHg.,cos

36. prima fezione dell’ afle ad 81. afle della parabola tefza, la
quale terminera nel punto Z cubo di HI : e dello {teflo modo I

affe della parabola quarta avera per parametro A Z, cubo di H

1, e terminera nel biquadrato, e raprelentera la potenza del cu-
bocubo , € cosi fempre fino all’ Infinito .

CONSIDERAZIONE II.

Da notarfi ancora che quefte parabole feconde , e terze ,ed
altre anno la forma di parabole fuperiori, perche danno pro-
greflioni infinite; e percio 2. 3. , € 4. medie fino all’ infinito: ma
fono piane 4 perchc nella delcrizione di effe non fi fuppone mai

~ altro, che unaiftefla linea retta, pits lunga, o pil breve, la qua-

le fi prende per parametro, e dalla quale poi ne vengono le di-

verfe lunghezze degli affi, ficome apparilce dalla coftruzione di
effe parabole .

Nella defcriaione , che faremo di quelte parabole,non rapprefente-

remo pitt il moto d” un mobile,, malo daremo per fuppofto.
Confiderando ancora, che quelta parabola , la quale nafce dal
mifto del moto equabile , ed accelerato, fi puole anche defcrive-
re {enza fuppolizione di moto ; Ma folamente dividendo I’ affe
M H , fecondo I>ordine de” numeri impariy € la M T perpendi-
colare all’ afle in parti uguali, corrifpondenti alle radici de’ nue
meri quadrati, che rapprefeata I*affe, come 4.9. 16. ec. pren«

dendo una parte di quelle nelle quali ¢ {tato divifo I’ afle per pa-
Fametro , o fia unita .

PRO-



PROPOSIZIONE Vi«

PROBLEMMA

Ata la parabola A CM O, dentro della quale fi concepifca.
no defcritte le infinite applicate all’ unita A B corrifpon-
denti; trovare il luogo,nel quale terminano i cubi delle infinite
applicate alla parabola A CM O, di modo che icubi delle fu.-
dette applicate , fiano I’iftefle applicate prodotte finoal luogo
cercato. |

COSTRUZIONE.

S[a dunque la lineadata A B, prefa per unitd, e Ia parabola A C
M O defcritta fopra I’ afle A N, divifo in 9. partiuguali, per
efempio 3 una delle quali ¢ I’unita A B parametro , di modo
ches’intenda coftrutta la parabola A CM O nel modo infe.
gnato nelle antecedenti propofizioni, la di cui applicata ultima
N O (ara ugualea treunita A B, ¢ D M uguale a due unita A
B ,e la fudetta parabola A CM O fi concepifca ripiena d’infi-
nite applicate, tutte al wnita A B corrifpondenti, ficome abbia-
mo infegnato nella prima Propofizione.. Pofciala N O prolun-
ghifi fino al punto P, di modoche N P fia tripladi N O ; e per-
cidugualea 9.unita A B, quale& quadratodi N O, etinfi I’
ipotenufa A . Prendafila DM , la quale® uguale a 2. unita
A B, eprolunghifi fino al punto F dell’ ipotenufa AP; DF
fara ugualea 4. unita A B, efara quadrato diD M, comean-
cora tuttele linee intercette fra’unita BC , ed N P g.faran-
no terze proporzionali dell’ unita,e delle applicate,o fiano qua-
drati delle applicate , come abbiamo infegnato nella feconda
Propofizione. Di pit prolunghifi 1a DF fino in E , di modo
che D E fiadoppiadi DF : DE farauguale ad 8.unita A B, e
percid fara cubo di D M, che & uguale a 2, unita . Poi prolun=-
ghifi la NP linoinQ, di modo che NQ fia tripladi N P, cio¢
che fia uguale a 27, unita A B, epercidcubodi N O 3. E dal
puiito B tirifi la B C perpendicolare ad A B, ed uguale all’ uni-
ta A B,cformifii]l quadrato ABCB . Edinoltredal punto

C C,



al punto E , punto eftremo della linea cubica D E , fatta ue
guale ad 8. unita A B. Poidal punto E tirifila E Q al punto
Q.punto eftremo della linea cubica N Q,fatta uguale a 27, uni-
ta A B. E s’intendano prolungate tutte le infinite applicate,
finche terminino nelle linee CE, ed E Q , ciot quelle , che fo-
no intercette fra D M, ed N O nella linea E QQ ; e quelle, che fo-
no intercette fra BC, ¢ D E, terminino nella linea C E.. Que-
fte [aranno infinite parallele alla linea NQ , edallalinea DE.
Dico, chetutte le applicate prodotte o fiano le parallele, le
quali terminano nella linea C E, fono cubi delle applicate , che
fono intercette fra BC, e D M ;e chetutte leapplicate prodot-
te , o0 [lano le linee parallele , le quali terminano nella linea E
fono cubi delle applicate, che fonoda D M fino ad N O, ¢ fono
" tutticubi all’ifteflTaunita AB, ofia B C corrifpondenti, cio¢
fono terze proporzionalidelle applicate, e delli quadrati.

DIMOSTRAZIONE.

Alinea D E, &, per coftruzione, uguale ad 8, unita AB,e
percio cubo di D My ugnale a 2. e dell’ iftefTo modo la linea
N Q ¢ugualea 27. unita A B, ¢ percido cubodi NO, ugualea
3. pure per coftruzionc. Ma tutte le applicate, che fono da D
M, inoad N O, fono fempre una maggiore dell’ altra, quanto
pitt s’ avvicinano ad N O': dunquei cubi delle applicate inter-
cette fra D M,ed N O faranno fempre wno maggiore dell’ altro,
quanto pitt s’ avvicinano ad N O . Ed oltraccio le applicate, ed
i cubi faranno tanti in numero 5 quanti fono i punti delli quali
¢ compoltala linea D N, Cﬂmprt:‘;la nella B N, confiderata come
divifa in punti infiniti dalle infinite applicate,lc quali, perla
propofizione prima,fi concepifcono tirate dai punti della fudet-
ta porzione dell’ affe B N, Dico , che quelti cubi tutti maggio-
ri di D E, e minori di N Q terminano alla linea E Q, perche fe
non ¢ cosl , termineranno dentro, o fuori della linea E ). Sup-
pongali prima il cubo dcl’applicata 7. H, immediati a D M,
nen terminare nel punto K, ma nclpunto G, fuori della linea
E Q, per modo che 7. G (a fuori della linea EQ per la linea K
G, o per qualunque altra minima quantita . ek
Ne ¢

|
C, punto eftremo della unita B C, uguale ad A B, tirifi la linea
C

il
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Se & cos) ,il cubo dell’ applicata 6. X , che ¢ lalinea fcgnatngcn’
numeri 6. 8. terminera in L , perch¢ deve efler maggio-
redel cubo 7.HG , effendo cubo di applicata maggiore ;e
per I’ iftefla ragione I’ altro terminera in M, I’altroin N, gli al-
trimZ,Z,7Z; edalla fine continuandofi il numero de’ cubi
all’ infinito, finche {i giungaal cubo, che parte dal punto N,
punto eftremo dell’ affe , un cubodelle aplicate intercette fra
DM, ed NO fara molto maggiore di N%, ugualea 27,
unitd ; Ma il cubo N Q ¢ uguale a 27. unita A B, per coftruzio-
ne, e niun cubo delle applicate intercette fra D M,ed N O puol
effer maggiore,neuguale ad N Q,fendo tutte le applicate inter.
cette fra D M,ed N O maggiori di D M, e minori di N O. Dun-
que niuno de’ cubi , che fonoda D E, linoad N Q potri termi-
nare fuori della linea EQ.

Non potranno i cubi ne meno terminar dentro dellalinea EQ,
perche fe qualunque di effi cubi termina dentro : fingafi che R
ST V, cubodell’applicata R S, termini dentro la linea E Q
per qualungue minima quantita , e fia , per efempio, la linea K
4. minore di R V per la quantita V 4.

In quefto modo, percht i cubi,li quali fono da N QQ,lino a D E de-
vono fempre eflere I’ uno minore dell’ altro, quanto piti s’ ayvi=
cinano a D E,come cubi di applicata fempre minore,il cubo im-
mediato verfo D E , che ¢ il cubo fegnato co’ numeri 17. 18., e
10.doura effer minore di R 4., e perciod fara 17. € 4.1” altro im-
mediato pure minore di quefto, e cosifucceflivamente s e per-
cid termineranno tutti y per efempio , nelle porzioni delle linee
chefono fegnate con il numero 4.di modo cheil cubo7.Y 4.
immediato a D E,e cubo dell’ applicata 7. H maggiore di D M,
fara minore di D E uguale ad 8. unita A B, per efempio, il che
repugna 3 dovendo fempre efler maggioriicubi I’ uno dell’ al-
tro , quanto piul fono lontani 1 cubida D E, e pittviciniad N
Q_: l'ilteflo avverra di tutee le linee cubiche, che fono intercet-
te tra B C unita, e D E 8. cubi per coltruzione.

Non poflono adunque le parallele , o fiano le linee cubiche delle
applicate alla parabola,terminar fuori,ne dentro le linee C E,ed
E Q. Dunque tutte ielinee parallele, che fono dall’ unita B C, .
finoaDE, eda DE finoad NQ, faranno cubi delle infinite
applicate alla parabola A M O.

C 2 Sono
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CONSIDERAZIONE. .

Wi ¢ da notarfi,che il lwogo de” cubi, il quale noi abbiamo ri-
Q trovate effer aile duc linee C E, ed E (sl ¢ ritrovato in vir=
i dell’ artificio da noi ulfato di fupporre nella parabola infinite
applicate, le quali partono dagl infiniti punti della parabola, €
vanne all’ afle, per modo, che tra applicata ,ed applicata non vi
fi puol intender veruno fpazio : e per fecondo per aver pofto
dentroi limiti d¢’ cubi di radice razionale , come fra B-C unita,
e DES8.,efra DE8.ed NQ 27. , tutt’i cubi delle applicate
intercette ; per la qual cofa ogni cubodiviene corrifpondente
alla fua applicata, mentre ¢ I’iftefla applicata prodotta ; ecid
percht fra cubo, e cube non vi fi puclintendere veruno fpazio,
per modo , che intanto le mie due linee CE,ed E Q-fnnu il ve-
ro luogo de’ cubi delle applicate , in quanto che folamente in
queftidue fpazi BDEC , e DN q_g ¢ dove fonoi cubi core
rifpondenti alle loro applicate , e allc loro medie, percht fono
nell’ ifteffa linea con quelle : ¢id che non accade in qualunque
altro luogo , che firitrovino le medelime lunghezze de’ cubi «
Ma perche il fondamento di quefta nuova invenzione confifte tut-
to nel modo particolare , con il quale fidefcrive la parabola, il
quale modo ¢ fopra tutti gli altri modi vantaggiofo a mio cre-
re, mentre quelta {i defcrive con due fole linee rette , una delle
quali ¢ divifain parti uguali, 1"altra in parti che corrifpondo-
no ai numeri impari, percid prima di paffare alle propofizioni,
le quali immediatamente feguono all’antecedente propofizio-
ne, {timo a propofito di far vedere alcune altre proprieta impors-
tanti di quefta parabola defcritta fecondo I ordine de’ numeri
pari, €de numeri impari.

PRO.
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PROPOSIZIONE VL.

Se fiano due parabole y le quali abbiano lo feffs affe , ma diver(s
#nitd , 0 fia Parametro, tutte le applicate alle fudette
parabole faranno properzionali

fra di loro.
COSTRUZIONE ED ESPOSIZIONE.

Ia I’ affe delle parabole A D, divifo, per efempio in nove parti
uguali,ogn’una ad A B, e prendaii B N uguale ad A B per
parametro della parabola A P g. y € B M prendafi per parametro
della parabola A O Q, e fuppongafi per efempio doppio di N B.
Pofcia dal punto C termine della linea A C ugualea 4. unita A
B, tirifila CP doppiadi BN unita,ela C OdoppiadiBM je
dal punro D,termine della linea A D,tjifi la D R tripladi N B,
ela D Q uipla di B M, e peripunti AP R delcrivafi la parabo-
la; edal punto A tirifi la linea sl punto M, dal punto M al pun-
to O, edal punto Oalpunto Q , lacurva AMOQ fara pure
parabola comelo ¢ A N P R ,percht D Q fendo uguale a 3. uni-
ta BM,ilfuc quadrato @ g.unita B M ; Ond’ ¢ come P’affe D
A 9. all"intercetta A B 1., cosi il quadrato di D Q3. che &
9.alquadratodi BM, che ¢ 'itleflannnta BM, epercid A M
() Q fara parabola, clo fteflo fi dimoftra della parabola AP R .
O:a proveremo, che le applicate a quelte due parabele fono
proporzionalifra di loro.

DIMOSTRAZLIONE.

l M unitadella parabola A M Q¢ doppia di N B unita della
rarabola AP R .C Oapplicata ¢ doppia di BM unita,e PG
applicata¢ doppia di N Bunity;dungue faracome BM ad N B,
cosi COa P C;edelliftefflo modo B Qe ripla di BM,come
R Dttripladi NB , dunque faracome BMaDQ, cosiNB
ad R D, epercidcome COaDQ,cosiPCad R D, elo fef
fo di tutte lcaltre .

PRO.
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PRUOYVA IN NUMERI

Mt 2. unitia NB , dunqueCO ¢ 4. unita NB , eP Cea,
anita N B ; dunque fara come NB 1.2 P L 2., cosi BMa.
ad C O 4.unita NB , ecome PC2.ad R D 3.cosiCO 4.3

D Q6. unita N B, ciot come 2.2 3. cosl 4.8 6.

PRO-




PROPOSIZIONE VII-

SE la perpendicolare la quale cade dall’ angolo del triangolo
alla bafe, fi prenda per afle comune di due diverfe parabole, 1i

parametri delle quali terminano ai lati didctto triangolo, lc pa.
rallele tirate dall’ afle ai lati del triangolo faranno proporzionge
Ii fra loros

-

COSTRUZIONE

Sla il triangolo A X V,dentro del quale dal punto A fia tirata |2

linea A D perpendicolaread X V , e la quale fia affe delle due
parabole A D R,ad A O Q,defcritte nel modo della propofizio-
ne antecedente,e i parametri,o fiano unita delle quali,fono N B,
e B M, dico che 12 parallele ad X V, le quali terminano ai due
lati A X ed A V, faranno proporzionali fra loro, ciot fara come
CTaCK,cosiDXaDV, eloftefToditutte le altre .

DIMOSTRAZIONE.

PEr la noftra feconda propofizione CT & quadrato diC P, e

C K ¢ quadrato di C O,D X ¢ quadratodi D R, e D V ¢ qua-
dratodi D Q . Ma per I’ antecedente propofizione come ¢ C P
aCO, cosi D RaDQ ; dunque fara ancora il quadrato C T
al quadrato CK ,come DXaDV,

PRGPOSIZIONE VIII-

Le applicate infinite nelle Payabole fono in proporaione
Aritmetica .

"TCOSTRUZI1IONE.

Uppongafi delcrirta la parabola A O Q, I’ unita della quale ¢ B
M ugualead A E , e fuppongafila A G divifa in parti infinite,
tutte ugunali fra loro.
D . DI-



" DIMOSTRAZIONE.

Brcheper la coftruzione di quefta parabola, la linea A G u-
gualea D.Q ,edivifa in parti.infinite uguali fra loro, da ogn’
una deHe quali s* intendano calare infinite perpendicolariad A
G , fino alla parabola A O Q, le applicate faranno tutte uguali
a dette parti ;e perche le parti di A Gfono in progorzione.Arit-
metica, ancora le applicate faranno in proporzione Aritmetica.

CONSIDERAZIONE.

'N-qualunque parte della A G, che fi vorra prendere {a lineaw-
. guale al parametro.della parabola , fempre refteranno lc rima-
neoti in proporzione Aritmetica ,come per efempio e {i prende
B M uguale ad A E per parametro,. le parti di E G rimarranno
in proporzione  Aritmetica , ¢ fe a quelle s’ aggiunge la comu-
ne A E ,faranno in proporzione Aritmetica le feguenti ,ciot A
E,A 2. A 4. e tutte I¢ aitre: onde {¢ applicate che fono da BM
fino a D Q,, refteranno in proporzione Aritmetica .

PROPOSIZIONE IX.

Tnrre lepavallele; che fono daB M fino-a DV nel
griangolo A DV [omo proporsione.
Aritmetica:.

DIMOSTRAZLONE.

PEr il- metodo degl’ indivifibili , le parallcle infinite che i
coneepifceno ne’ triangoli: rettangoli-, fonoin proporzione
Aritmetica ; dunque fe fi fuppone P'affe A D divifo to puntiin-
finiti , tutte le parallele , le quali fono nel triangolo A D V fa-
fanno-in proporzione Aritmetica 3 efe da quelle fe ne tolgono
le parallele , che fono nel triangolo rettangolo A BM, quelle
che fono da B'M fine a D V , refteranno in proporzione Arit-

metica ..

E dull’ ifteffo modo.fi dimoftra , che le parallele 5 Je quali fono nel
: ‘tnan-
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triangolo A DX fonoin proporzione Aritmetica .

COROLLARIO.

Utte le linee intercette fra le porziom MO Q della parabola
A OQ,ela porzione MV del lato A V, come per efempio
OK,lalines 17.¢ 18., etuttele altre ino aQ V fono in pro.
porzione Aritmetica ; percht fe abbiamo dimoitrato che tutte
de parallele, che foro dentro 1l triangolo A D V fono in pru&ur-
gione Anitmetica ,eche tutte le applicate alla parabola A Q
fono nellifteffla proporzione , fe dalle paraliele nel triango-
lo {1 toglieranno I’ applicate,quelle che rimangono,come O K,
17.¢18.¢ tutte le aktre faranno in proporzione Aritmetica .,
Come per efempio fe dala ferie de’ numeri.
o To34e9 7.y 104483, 16, Si fottraggala
SEri€  1.,3.55.9%.99.,€1. 4 _ _ L
Reft: *  o0.,1.,2.53.,4.,5. tutte inproporeione Aritmetica .

CONSIDERAZIONE,

I vede chiaramente , che tanto P applicate , quanto le parallele
nel triangolo fono per lor natura in proporzione Aritmetica,
perche fe fenga dimoftrare,che fono in proporzione Aritmetica,
per lo metodo degP indivifibili fi confidera la linea E Y divifa in
rti uguali, einfinite, fi dimoftrera lo fteflo; perche fe da tutte
€ parti della EY s° intendano calate perpendicolari,come lg 2§.
K, per efempio, fino alla M V porzione del lato A V , tutte le
Iu rallele, che fono da BM fino a D V, fendo uguali ,e paralle-
callepartidi A Y, come per efempio A 25.a CK, etutte le
altre 5 ancora le paraliele farannoin proporzione Aritmetica,
In appreflo dimoftreremo in altro modo , che le applicate alla pa-
rabola fono in proporzione Atitmetica, € cid lo faremo per di=
fcoprire la vera natura della parabola, che ¢ di coftare d’ infinite °
‘hinee rette, tutte pezzi di ipotenufe,, come fi vedra in appreflo,

D 2 PRO.



PROPOSIZIONE X.”

Tlltte le linee parallele, le qualifono dentroli fpaziBC F B,

eCVZF, cioe tutte le linee parallele ad V Z, intercette
fra BBunita ,ed VZ,eche partotie dai puntidella B V, ¢ tere
minano alle due linee BF, ed F Z,. fono iv proporzione Arit-
metica .

COSTRUZ1IONE.

Ntendafi fatea la figura infegnata nelle antecedenti Propofizio -
hi,ciot la figura ABVY ZF B, nellaquale viela parabola
ABX, P Ipotenufa AY,lcduelinec ZF ,ed F B, nelle quali
terminano i cubi tirati dalli puati dell’ affe della parabola.
Prolunghilfi poila Z F fin dove s’incontra conl"aflc AV , efia
nel punto I, e prolunghifi imilmente la linea F B fino al pun =
to.fegnato con il numaro 7. Pofcia s”intenda la parabola A D
X ripiena d’infinite applicate,dico che tutte le parallele ad V Z,
che terminanoa BF, ed F Z faranno in propoizione Aritmes-

tica-
DIMOSTEKAZIONE.

Onfiderif il triangolo CF 7. rettangolo in C ripieno d’ jnfi-
nite parallele alla bafe’, quefte perche terminano nell’ Ipote-
nufa d’un triangolo , faranno tutte in proporzione Aritmetica
per lo metodo degl”indivifibili .. ryee
Per Piftefla ragione tutte quelle , che terminano nel tris ngolo
7. B B faranno in proporzione Aritmetica ; Dunque fe dalle pa-
rallele, le qualifono nel triangolo 7. CF fene tolgono quelle ,
che fono nel triangoloy BB , c!uclle che fonoda BBfinoaC
F, refteranno in proporzione Aritmetica : perchi fe da linee,che
fono in proporzione Aritmetica , fene tolgono linee, lequali
fono nella ftefla proporzione , quelle che rimangono faranno in
Proporgione Aritmetica .

Dell’ it effo modo fe § confidera il triangolo Z 1 V rettangolo in
V, tutte le infinite parallele , le quali terminano all’ Ipotenufa
Z 1, farannoin proporzione Aritmetica : e [¢ dalle parallele , le

quali
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quali fone nel triangolo Z I V. i tolgono -quelle, che fono nel

ttiangoloF C 1, relteranno quelle, le quali fono da C F Sno ad

-V Zin proporzione Aritmetica .

Ma abbiamo dimoftrato , che fono in proporzione Aritmetica le
parallele, le quali fono da BB finoa CF , e fono ancora in pro-
porzione Aritmetica quelle che fono daCF , fino ad V Z 5
dunguetutte le parallele, le quali fono da BB fino ad V Z fono
in proporzione Aritmetica , che & cid fidovea dimoftrare.

COROLLARIO.

PErché le parallele che fonoda B Bunita,fino ad V Z 2. fono
in proporzionc Aritmetica , ed in effe le differenze che fono
fra lc parallele frapofte fra i cubidi numero intero terminano ne

1 cubi dinumcro intero, come per efempio le differenze frapo-
ftc fra BB ,e CF 8. terminano in CF , e ledifferenze frapofte
fraCF 8.ed V Z 27. terminanoin V Z, {i potra intender di-
vifa in puntiinfiniti la porzioae dell’ affe B V, {a porzione dell”
afle B C, cla porzione dell’ afle C V, percht le differenze che
fono frapoftefraBB,ed V Z , terminando in V Z, fi confidera-
no i puntiinfinitidella BV : efefi vogliono confiderare quelle
ehe terminano in @ F , e quelle che terminano in V Z feparae
tamente , {i poffono confiderare i punti infiniti della B C, e del-
la C V ; percht quando. fi confiderano feparate, la CF nella
quale ¢ il termine delle differenze frapofte fra BB, eCF,fi
-puol confiderare perunitd , ciot per termine delle differenze
che fono da 1.fino ad 8., e per principio di quelle che fono da 8.
fino a 2%. Per la qual cofa le porzionidel’ afle BV,B C,e C V,
fi pofflono confiderare divife in punti infiniti,unite, e feparate: e
lo fteflo di tutte le altre infinite , che fono da cubo di numero

intero a cubo di humero intero , ciof da 27. a 6.4. € cosl fempre.,

PRO-
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PROPOSIZIONE XI.

Le applicate infinite alls parabola A F H,

 Jomo in proporzione Aritmetica
infra diloro.

SUPPOSIZIONE , E COSTRUZIONE ;

Su pongafi coftrutta la parabola A F H nel modo infegnato di

{l:rnpra yil di cui affe A G fia uguale a 9. unita, o fia parametro
A B, ¢ formifi il quadrato A B C D : pofcia dal punto F, al pun-
to C, puntii quali fono pella parabola , §’intenda tirata la li-
nea retta F C, la quale fi prolunghi finche s’ incontri con *affe
G A prodotto, cid che fara nel punto L.

E dell’ iftefflo modo fi prolunghila H F finche s incontri conil
medcfimo affe prolungato in I, dico che le applicate infinite,che
gunn nella parabola A F H ,fono in proporzione Aritmetica fra

1loro. |

i

DIMOSTRAZIONE.

A F @ prodotta finoin L,forma il triangolo L. E F rettangolo
in E , nel quale fi contiene P altro triangolo L B C rettango=
loin B ; ma tuttele parallele , che fono nel triangolo L E F fo-
no in proporzione Aritmetica infra Jiloro , dunque quelle che
fono nel triangola I. R @ fonoancora in proporaione Aritmee

. tica; ma feda quelle , che fononel triangolo LEF, fileve-
ranno quelle, che fono nel triangolo L B C, reftéranno tutte le
parnllje, le qualifonoda B B finoad E F in proporzione Arite
metica .

E dell’ iftefla guifa ,rperché iz prodottalaHF finoin I, tuttele
parallele, le quali fono nel triangolo rettangolo 1G H faranno
in proporzione aritmetica : e fe da quelle fi tolgono quelle,
che fono nel triangolo I E F , refteranno quelle , che fonoda B
F finoad G Hin proporzione Aritmetica .

Ed abbiamo dimoftrato , che quelle ,che fonoda BC finoad EF,
fono in proporzione ArimEtica s ¢ che quelle 5 che gﬁnn

a
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da EF fino ad. GH anche (&o ip proporzione Aritmetica:
dunque le parallele, le quali fofioda B C finoa G H faranno in
proporzione Aritmetica ., |

Ma le parallele , che fono daBCfinoa G H, fono applicateagl’
infiniti punti, che fono nella parabola A F H ; dunque le ap- .
plicatealla parabola fono in proporzione Arsitmetica , che cid
fidovea dimoftrasé . . .

CONSIDERAZIONE.

Echera grandiffimd maraviglia il vedere , che lelince CF,ed

F H {i prendano per linee rette 3 per la qual'cofa dira alcuno,
dunque-la parabola non & pid una linea curva?Ma a cid fi rifpon-
de breviffimamente, dicendo la parabola effere yuna linea curva,
la quale fi compone d’ indefinito numero di linee rette , le quali
fono pezzi d’ ipotenufle d’indefinito numero de triangoli tron-

- chi, dello fteflo medo che volle Platone , che fufle il cerchioun
poligono d” infiniti lati, e che percid fi poflono fempre intender
prodotte fino alla k G quefte linee rette;giulto come prendendo-
i per uniti la A B linea fenfibile,fi produce la F C;e che fia cosi.

Suppongafi prefa per unitd una porzione , quanto fi voglia mini-
ma, ¢ fia A 2: per lo modo conil qualc fi defcrive quelta parabo-
la A R fard quadrupla di A 2., ed R K applicata dupla di A 2.
giuftocome AE ¢ quadrupla di A B,ed E F¢ dupladi B C,o fia
A B ; Dunque fe dal puto eftremo dell” unita A 2. fi fuppone ti-
rata I’ ﬂpplifﬂﬁﬂ ﬂgUBlE alla onity A 2. ﬁ_potrh intendgre una li=
nea, la quale partendoft dal punto Ky pefls per lo punto eftremo

-, dell unita , e prodotta termini nel punto Q, giufto come la F C

~ prodotta,termina nel punto L.

E dell”ifteffo modo A X fara uguale a g. unitd A 2. ed X Z fari u-
guale a tré unita A 2. ; perla qual cola fe dal punto Z s’ inten-
dera tirata lalinea Z 7. la quale paffs per lo punto eftremo della

"RKz2.,faragiufltocomelaHF prncrotta s la quale termina nel
unto I : adunqueil triangolo A E F ¢ I’ifteflo, cheil triango-
ro QR K, ediltriangolo L BCt [’ ifteffo cheil triangolo fat-
toda Q 2. e dallaapplicata uguale al¥’ unita , ciot il triangolo
A 3.¢ 3. ; dunquefedal triangolo Q R K fene fottraeil trian-
golo sz. e 3. fara fimile alla fottrazzione cheabbiamo fatta del
triangolo L B Cdaltriangolo LEF, Male
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Ma fe dal triangolo Q X Z fe ne fotteae il triangolo Q R K fara ;-

mile a quello, che abbiamo fatto,fottraendo dal triangclo IG H
il triangolo | E F , perla qual cola fupponendofi I’ unita preia
minima, le linee CF, ed F H vengono divife in numero indefi-
nito di porzioni d’ ipotenufe , e le parallele intercette fra cffe fa.
ranno fempre tuttein proporzione Aritmetica 5 ficome nellg
parabola A FH delcritta fopra il parametro, o fiaunita A B,
quelle che fono fra BC ed EF , e che fono fra EF ,e G
H fono in proporzione Aritmetica in virtit della fottrazzio.
nede’ triangoli : dalla qual cofa ne avviene , che fe nell’affe
A G fi prende una unita , o fia parametro iuﬁ:_nﬁhile s licome
prefo A B per unita, A G ¢ 9., prefa I’ unita infenfibile A G co-
ftera d’ un numeroinfinito di partt tutte nella proporzione de?
numeri impari ;e la parabola A C F H coftera d’ un numero in-
definito di pezzi d’ipotenufe, le quali generano la curva ;e fe
nella defcrizzione di quelta parabola fi puol prendere ad arbi-
trio I’unita , o fia il parametro , come per efempio A B, cid che
non puol dubitarli ; allora CF fara una retta , ed F H un’ alera;
perche quanto piu ¢ [enfibile il parametro 4 tanto pid divcngnnn
fenfibili le rette tiratedai punti eftremi delle applicate di nume-
rointero,comelaB Cunitaa D F 2. ¢ lo fteffo di tutte le altre:
e divifa poi la B G in punti infiniti, fi averanno infinite applica -
teintercette fra le applicate di numero intero in proporzione
Aritmetica .

Si compoac dunque la parabola d” indefiniti pezzi d’ ipotenufe , e
le applicate fono in proporzione Aritmetica fra di loro, € quelta
¢ la cagione ,per la quale la parabola fi quadra . |




PROPOSIZIONE XII.

S‘l defcritta la parabola A D H , il di cui affe fia A G, e fi defcri-
va nel modo da noi infegnato nella prima propofizione , e fia-
no fattiicubiCF, eG L, cioe CF 8. ¢ G L 27. cubi delle ap-
licate CD2.eGH 3. tutte le applicate prodotte fino alle due
ince BF ,ed F L faranno cubi delle loro applicate corrifpon-
denti, e faranno in proporzione Aritmetica .

. COSTRUZILONE.

) B

Squpongaﬁ.come nelle antecedenti propolizioni, fatta la figura,
entro la qualet la parabola A D H, I’ affedella qualet A G

ugnalea g.unita A B, o vero BB ugnale ad A B ; e fuppongali
fimilmente tirata I’ ipotenufa A 1 del triangolo A G lifofcele,e
rettangolo in G, alla quale ipoteaufa terminano tuttii quadra-
ti delle applicate,per la feconda propofizione, e fuppongali tira-
ta la CF ugnale ad 8. unitd A B,ela G L uguale a 277. cubo di
G H 3.eleduelinee BF, ed F L le gualicongiungono per li
T _ eltremi i cubi fatti per coftruzione. _
| Pofcia fi prolunghi I’ afle G A fino in M, di modo che G M fia tri-
| pladiG A , cict uguale a G L. fatta ugualea 27.unita AB, ¢
chiudafiil triangolo M G L rettangolo #n G , dal punto M ta-
ghfifopralaM G laM N ugualeall’ unita A B, ¢ la M O ugua-
le a CF,ofaad8.unita A B,e dal puato N tirifi aN N ugua«
lead M N, e parallelaa CF , e dal punto O tirifi la O P paral-
Iclaa CF,overoaG L, eugualead MO, ela NG porzione
| dell’affe M G fi concepifca divifa in punti infiniti. E s’ intenda-
| no nel triangolo M G L tirate infinite parallele a G L daglinfi.
| niti puntidella N G, le guali terminano all’ ipoteoula M L, co-
me fono le parallele difegnate. co’ numeri 11.4€ 12. 16.,€ 18, ,
e tutte le altre . Dai puntidella BG porzionedell’aflc AG, s
intendano tirate tante paraltcle allaGL , le quali terminino
allcdue lince BF , edF L, quanti fonoi punti deila BG ,e
fiano per efempio le parallele dilegnate 6. ¢ 47. , X e K, ¢
- tutte le altre . Indidai puanti eftremi di cfle parallele s° alzing
. tante perpendicolai ad ffe, [e quali teeminino nellaM L, comg

pcer
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per efempio la perpendicolare difegnata 4. e 12., ¢ la perpendis
colare K , e g.in quefto modo averemo nelli duefpazj B C F B,
CG L F tante parallele , quanti fono i puntidella B G, le quali
corrifpodono ad una porzione delle parallele infinite intercette
fra NN, e G L nel triangolo M G L; dico che tutte le parallele,
le quali partono dai puntidella B C, e terminanoalla BF, fono
cubi delle applicate intercette fra CD, e BB , ogn’ uno alla
fua applicata corrifpondente , come X K cubodi X Y, e che fo-
noin proporzione Aritmetica. "

DIMOSTRAZIONE.

G M 27.& terza proporzionalediGH 3.ediG A 9.;ed M O 8.

¢ terza proporzionale diC D 2.,e di CE 4. dunque dentro
ilimitidi M N unitd , e di M O 8. vifaranno tutcti i cubi delle
applicateintercettefra BB, e C D ,edentroilimitidiM O 8.
e di M G 27. vi laranno tutti i cubi delle applicate intercette fra
CD,e GH ; eperche leapplicate fono fucceflivamente una
maggiore dell’ altra , i cubi ancoraintercettifra MN, ed M O
faranno fucceflivamente cubi delle applicate intercette fra B B,
e C D, ondc le parti dell’ affe intercette fra M N, ed M O, come
percfempio M 11., ed M 16. faranno fucceflivamente cubi del-
lc applicateintercette fra B B, ¢ € D 5 e dell’ifteflo modo tutte
le parti dell’ affe intercette fra MO, ed M G faranno fuccefli-
vamente cubidelle applicate intercette fra CD, e G H ; adun-
que ogni porzionedell’ affe M G intercetta fra I’ unita M N, ed
M G faracubo .

Ma le parallele intercette fraN N, ed O P fono 'uguali alle parti
dell’ affe, ciot la parallela 11. e 123. ugvale ad M 11. e tutte le
altre , perche M N cflendo ugualead N N, ed M O ugualcad
O P, tutti li triangoli intercetti fra1 triangoli M N N, M O P,
fono ancora ifofcel1; adunque tutte le infinite parallele,le quali
terminano alla N P, faranno fucceflivamente cub: delle appli-
cate intercettefra CD , e BB; or fe da qualunque punto
della BC , s’ intenda tirata una parallela fino a B F , [e quella
fara uguale al cubo corrifpondente contenuto nelle parallele,le
quali terminanoalla N L , quella che termina alla N F fara an-

cora cubo.
Ma




E noi dai punti cftremi delle parallele , le quali terminano :Ila
B F ,abbiamo alzate tante perpendicolari , quanti fono i punti
della B G,le quali tagliano la N L, e la BF, per modo,che ogni
parallcla la quale termina alla B F, ¢ uguale ad una paraliclay o
fia cubo di quelle, le quali terminano alla N L,ed alla parte dell’
affe , cio¢ la paratlela N N unita uguale a B Bunita: OP 8. ue
guale a CF 8.laparallela difegnata 6., € 7. ugualead 11. ¢ 12.
overoad M 11. la parallela X K a 7.¢e 9.0 vero ad M7.dunque
anche le parallele;le quali terminano alla B F faranno fuccefliva-
mente cubi delle applicate intercette fraC D,e BB . Male pa-
rallele, le quali terminano alla B F fono tante, quantifonoi pun-
tidella B C,per mode che fra dettt punti non vis'intenda veru-
no fpazio, e ano in proporzione Aritmetica,per la propofizione
fefta 3 dunque ognt cubo fara maggiore dell’ antecedente, €
minore della confeguente. Onde fe ogn’uno ¢ maggiore dell’an-
tecedente , e minore del confeguente , ogni cubo fara corrifpon-
dentealla fua applicata, cio¢ X K fara cubo di X Y :6.¢ 47.
dell’applicata 6. ¢ 2. e cosi ditutte le altre, e lo fteflo avverra

di quelle, che terminanoalla F L ,che ¢ cid {¥ dovea dimoftra-
re.

COROLLARTIO I.

manifefto , che fe da qualunque punto della N L porzione

dell’ipotenufa M L fifara cadere una linea perpendicolare,
come per efempio 9. K, la quale termini alle due linee BF,ed F
L le perpendicolari ad effe tirate dai punti dela B F,ed F L fono
cubi corrifpondenti alle applicate ; d’ onde & che ogni parallela
confiderata dentro lifpaz) BCFB,eCGLF , ¢ cubo;perla
qual cofa fe fenza confiderare la N G porzione dell’ afle M G,di=
vila in punti infiniti, {i concepira divifa in punti infiniti la li-
nea BG porzione dell’affe A B , fiaveranno nelli due fpazj B
CF B, eCG LF infiniti cubi ,fecondo la porzione dell’ affe
B G confiderato divifo in punti infiniti, ed ogn’uno corrif-
pondente alla fua applicata ; e fe fi concepifce divifa la N
G in punti infiniti , i cubi corrifpondenti alle applicate , e
comprefi nelli due {pazj BCFB, e CGLF , faranno tan-
ti, quanti fono ipuntidellaB G ; efela BG fi concepilce divifa

in
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in punti infiniti , icubi comprefi nelli fudettifpag] faranno ine
finiti, fecondo la B G condiderata divifa in punti infiniti , € nelle
paraliele intercette fra N N, eG L dcl triangolo M G L ; e nel-
{e afciffe dell’ afle M G vi faranno tutte le infinite lunghezee,
che h pollonoconcepire fra 1. € 27. ogn’ una delle quali ¢ adat-
tabilealli due fpazjB CF B, CGLF ; perlaqual cofa nell
duelpazjBCFB, e CGLF , fonoicubi corrifpondenti alle
applicate ,ed infiniti, fecondo la B G conliderata divifain punti
infiniti 3 ¢ nelle parallele comprefe fra NN,ed MG, vifono
tutte le quantita poflibili intercette fra 1.e 2% fecondo la lun«
ghezza di N G, elo fteflo nelle alciffe dell’ affe.

Vogliamo ancora facr vedere per la viadelle medie proporzionali,
quello cheabbiamo detto poco anzi , ed in quella guifa confer-
mare un altra volta la noftra propofizione, cio che il luogo dei
cubi cerrifpondenti alle applicate fono le due linee rette B F, ¢d
FL.

COROLLARIO II.

Rendafifra CE 4. quadrato di CD 2.eGI9.quadratodi G

P H 3. una media,la quale fia per efempio Q S . Saranno in cone

tinua proporzione fra loro i quadrati CE, QS,Gl, eleap-
plicate, 0 fianolelororadiciCD,QR, eGH.

Orafe fi prendera fra CF 8., cubodiCI) , eGLcubodiGH,
una media proporzionale, quefta fara certamente cubodi Q R,
media fra CD , e G H per Euclide ;3 E quefta media , ofia il
cubo di %I_{ , dicoche {ara Ia linea M 3 prefa fnpra I’afle M G,
la quale M 3 ¢ uguale alla parallelafegnataconi numeri 3. e 8,
laqualet ugualeaQT, eche percid QT faracubodiQR.,

DIMOSTRAZIONE II,

EQT nont Il cubo di Q R, lofara la linea 377.€ 39.foprala Q

T,o la 24. € 40.fotto 1aQ T,tutte e due {nppofte immediate a
Q T,perche fra il punto 37., edil puato Q, ¢ fra il punto (Q ¢d il
punto 24. non vis’ intende fpazio.

Fingafi per primo,che fia lalinca 37.,e 39. fe & cosl il cubo dell’ ap-
plicata 37. e 1§.fara una linea , che partira da un puato fopra il
punto 37. dunque perche applicata minore produce cubo mie

' Dore,
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nore ,che 1amaggiore,il cubo dell’ applicata 37. ¢ e 14. partird
da un punto fopra il punto 37., e cosl fempre fino a tanto ,che
il cubodi C D 2. partira da un punto foprail puntoC ,-enon
fard CF 8., cubo fatto per coftruzione ;il cherepugna .

Per fecondo fe fi vuole, cheilcubodiQR fialalinea24., e 40,
allora il cubo dell’ applicata 24. € 45. fara una parallela, la qua-
le parte da un punto immediatamente fotto il punto 24. verfo
G, e cosi fucceflivamente,finoa tanto che il cubo dell’ applica-
taG H 3. nonfard pin G L 27., ma fard una parallela , la quale
partira da un punto fotto il punto G; il che repugna,fendo G L
cubo di G H per coftruzione 3 per la qual cofa € manifefto, che
folamente la parallela Q T, che ¢ la ftefla, che I’ applicata Q R
prodotta finoalla F L farala mediafraCP,eGL. '

E lo fteflo avverra fefraQT , ¢ CF i prenda unaltra media, e
accadera fino a tanto,che fra CF,e G L 1i troveranno tanti cubi,
ogn’ uno corrifpondente alla fua applicata , quanti fono i punti
dellaCG. |

Dello ftefio modo fi troveranro fra BB , e CF tanti cubi cor-
rilpondenti alle loro applicate , quanti fono i puntidella B C,
come per efempio : fefitroverd nell’ affe M G la linca M 7. me-
diafra BB eCF,laquale M 7.fiaugualea . ¢ 9., allora la linea
X K ugualea7.eg.faracubodi X Y, e cosldi tutee le altre.

Per la qual cofa ¢ manifefto, che neltriangolo MG L fi poffono
coneepire intercetti fra N N , € G L tanti cubi delle applicate
alla parabola A D H, quanti fono i punti della B G,i quali tutti
corrifpondono , e fono ugualia’cubi contenuti nelli due fpazj
BCFB,eCGLF.

Da quello, cheabbiamo in tanti modi dimoftrato 4 fi puol ben
conofcere , che I arte con laquale abbiamo pofti i cubi di redi=
ceirrazionale frai limiti de’ cubi di radice razionale , da noi
fatti per coftruzione , ¢ quella che ci ha dato campo di ritrova-
re quelta tanto importante proprietd , quanto ¢ ridurre alla fa-
cilita de’femplici un problema per fua natura folido,e linora non
per altre vie rifoluto, che per vie, le quali fono fempre dentro i
Jimiti de’ folidi, e percid dagli Antichi non credute Geometri-
che,licome fard conofcere in appreflo.

F - CON-
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CONSIDERAZIONE LI

Alla dimoftrazione dell’ antecedente propofizione fi dcduce
chiaramente , che la proporzione Geometrica, e 1’ Aritme-
tica,cioe la continua, e la difcreta,non differifcano nella loro na-
tura, quando fi confiderano nell’ infinito , i1l quale ¢ quello, che
ha per propriceta di far ifvanire le differenze , che da noi nelle cos
fc i confiderano : come per efempio , effendo le radici nella prga
porzione Geemetrica , 1 loro quadrati ancora faranno in pro-
porzione Geometrica, e cosl ancora 1 loro cubi y ancorche quel-
litn duplicata , e quefti in triplicata. ' '
Ma noi abbiamo dimoftrato che le radici , o fiano le applicatcalla
parabola , fono in proporzione Aritmetica ; E cheli quadrati,
o {iano le terze proporzionali delle unita , e delle applicate
fiano nella ftefla proporzione . Ed abbiamo dimoftrato an-
cora, che le parallele, le quali terminano alle due linee BF,
ed F L fiano cubi , e che fiano in proporzione Aritmetica : |
dunque ¢ chiaro y che quefta iftefla propricta , la quale fi
credeva, che convenifle folamente alla proporzione Geome-
trica , conviene ancora alla proporzione Aritmetica 3 ond’
¢ che la quantia difcreta , € la continua, convengono fra di loro
10 moluiflime proprieta .

CONSIDERAZIONE IL

Fve confiderar(i, che i cubi delle applicate alla parabola A.D

H fono le iftefTe applicate prodotte , fino alle due linee BF,

ed F L, e fono dentro 1 limiti de’cubi di numero intero, fatti per

coltruzione 3 e percid fono tanti, quanti fono 1 punti delle por-

zioni dell’ afle BG 4 licome abbiamo in tanti modi dimofltrato 3
per efempio i cubi fono nelle afciffe dell’ afle M G, perche abbia-

mo dimoftrato , chefonodentroilimitidiM N, ed MO edi

M O, cd M G, icubifono ancora nclie parallele, le gualiter-

minano all’ ipotenufa M L, perche fono uguali alle porzioni

dciPzfie.

E fe dal punto L fi tirerd qualunque linea obbliqua , fino allzper- !
. pendie




endicolare M G nelle parallele, le quali terminano a quelta , vi
Erannu tutte le lunghezze, che fono da 1. {ino a 27., ¢ percid
tutte lc lunghezze dei cubi : ma non per quelto faranno corri-
fpondenti alla parabola A D H, perche folamente quclli, che
terminano alledue linee BF , ed F L fono quelli, che fono tane
ti , quanti fono1 puntidella B G ;; e tanti , quante fonole appli-
cate , e fono leiftefle applicate prodotte . In pruovadicid deve
offervarfi, che nella propofizione dodicefima frale parallele in.
tercette fra NN, ¢d O P ne ebbiamo prefe folamente tante,
quantifonoi puntidella B G, peruguagliarle a quelle, le quali

wrminanoallaBF,
Ne fe altri pretendefleritrovare I’ iftefle lunghezze de’cubi in altro

luogo , perquelto fargbbe , che corrifpondefiero alle loro ap-
plicate niclla parabola da me delcritta.

F 2 . PRO.



PROPOSIZIONE XIII.

PROBLEMA. '

Fya duelinee vette dateritrovare due medie
continne proporzionali .

COSTRUZIONE.
- Slano le due linee rette date dRedSTrbi{bgna fra quelle si-

trovare due medie continue proporzionali ..

Prendafi A B uguale alla minore data Q R , ¢ pongali per unita, o
fia parametro , e defcrivafi la parabola A H. 1), il dicui afle A.-C
fia uguale, per ora, a nove unita A B,.0 vero Q Rye facciai C I
ugualead A C, poi tirifil’ ipotenufa A I,e compilcafi tutta la fi-
gura A CF L B nel modo infegnato nelle antecedenti propolfi=
aioniynella quale le due linee B Lyed L F fonoil lnogo,nel qua-
le grminano tutti i cubi delle applicate intercette fraBB,e
CD.

Pofcia fopra la C F prendafi la C V uguale alla linea maggiore da-
ta ST , e dal punto V alzifi la pespendicolare 'V E fino al pun-
to Edella linea L F , pofcia dal punto E tirifi la linea E M’ pa-
rallelaa CF, eugualeaCV, dicochelelinee M N, edM P,
fono le medie ricercate fra QR ,ed ST,

DIMOSTRAZIONE.

Buniti ¢ uguale alla minore data Q R per coftruzione, M E
¢ cubo,e ledue M N,ed M P fono medie fra A' B, ed ME,per
quello che abbiamo dimoftrato nella propofizione quinta,e nelle
dodiccfima, enel corollariodieffa; ma M E¢ugualead ST;
dunque le due medie M N, ed M P fono medie fraQ R,ed S T.
Se la maggiore data foffe la linea fegnata a. minore di G L 8.11
prendera foprala G L la linea G X uguale alla linea data a. >
s’ alzera , come prima , la perpendicolare XY, finoallaBL, ¢
dal punto Y fi tiri la linea Z Y parallela , ed egualca G X, o ve-
roalla linea fegnata a. ; le due medie fraQ R , ¢ la linea a. fa-
l'al:lnoz K, € ZO, cheeécid i dﬂ?fﬂ- fare, _ CON'

!
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PROPOSIZIONE XIV.

COROLLARIO,

Fradue linee rette date 5 ritrovare tre medi
continde proporzionali .

COSTRUZIONE.

Iano le duelinee rettedate X , Z, bifogna tra quelle ritrovare

S tre medie continue proporzionali,

Pongafi, come nell’ antecedente propofizione, A B uguale alla
minore data X per unita , o fia parametro s e facciafi I’ affe A D,

per cfempio ,uguale a quattrounita A B, la €i cuicadice¢ D E,
applicata ultims,uguale a 2. unita A B . Poi fuppongafi,nel mo-
do infegnato nella confiderazione alla figura quaria, fatto il
quadrato, il cubo,ed il biquadratodiDE 2. , efia DF vgua-
lea 4. unita A B, e percid quadrato di D E,e D'G uguale ad 8.
unita A B, e percid cubodi DE, ¢ D H ugualea 16, , e percid
biguadrato di D E,e tirinfi dal punto C, punto eftremo dell’un;j-

- taBC,lelineeCF,CG,eGH, le quali terminino ai punti del
quadrato, del cubo,e del biquadrato . Indi fopralaDH prendafy
la DY uguale alla maggiore data Z , ed alzifi la perpendicolare
Y V finoalla CH, etirifi la parallela QV,la quale ¢ uguale 2
DY . Dico,cheletre linee , ciotQK,Q R, QSfono le tre
medie tra le due lineedate X , e Z.

La dimoftrazione & manifefta per quello, che abbiamo in fegnato
nella confiderazione alla quarta propofizione , perche Q V ef-
{endo biquadrato,le tre Q K, QR, e Q S, feno medie fra Funi.
t2 AB, ¢ QV biquadraio : ma A Béugualead X »eQVe
uguale a Z ; dunque le tre linee QK,QR, Q S fono le tre me-
diettaX , eZ. ~

Dell’ ifteflo modo , che nell® antecedente propofizione , fe 1a mape
giore data fara maggiore di D H , fi prolunghera la parabola fing
10 9. ,efifara il biquadrato deld® applicata ultima 3. che fara 81.
unita A B ,e ficongiungeranno i biquadrati , cioé tirando la li-

G nea
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nea CHfra1.,e16.,el’altrada H,fino al punto elfremo della
linea 81. biquadrato dell’ applicata ultima 3., e cosl fino all’ in«,

finito.

CONSIDERAZIONE L

{e fi vogliono quattro medie, fifard il cubocubo fempre con-
iungendo con linee obblique tirate dai punti eftremide’ cub
cubidelle loro radici : fe {i vorranno. cinque, ofer , finoall’

infinito, fi fara lo fteflo , efprimendoin linea tutte le potefta fu-
periony nel modo da noi infegnato ..

SI vede chiaramente , che quefto'metodo vaall’infinito , perche
g

"CONSIDERAZIONE II.

]Nqueffn noftro metodo , il quale va all” infinito , come fi vede,
¢ da nctarfi, che non vi ¢ veruna differenza fra il terzo grado,
il quarto, il quinto , e tutti glialtri , ficome fi efperimenta nel
metodo praticato dagliantichi , nel quale fivede che tre medie
fon PiftefTo che una, e percio ¢ ptano ;e due medie coftituifcono
il problema folido; per la qual cofa altri fono piani, aleri fono fo-
lidi : quY all’ incontro fendo fempre tutti nella linea retta , e per-
cio lempre dell” iftefTa natura , il terzo grado non differifce dal
fecondo , il quarto non diffcrifce dal terzo,fe non che neil” eflere
una linea retta pili lunga, o pili breve,e lo fteflo di tutei gli altri:
perelcmpio il cubo di 2. ¢ una linea retta uguale ad §. unita A
B, il biquadiato una linea retta ugunalea 16, unita A B, ¢ cosl
fempre tino all’ infinito fi ritrovapo tuttele potefta pei limiti
delle lince rette 5 € percio nella natura del piano g la qualcofa
fa cvidence mente conofcere 1l grand’ avvantaggio, cheapperta
qu« fto nc firo metodo , come guello s nel quale fi vidono ridott
all’ift fla natura del piavo wuttii preBlemifolid:sdal che chiarae
mente fivede , che fe ulcuno treppo attaccato al nictedo antico,
precipitofamente dicefle quello di tre medie ¢ di natura piana,
perche fi fa con il biguadrato ¢ i rifponde che qui il biquadrato

non ¢ {e non una linea retta, € quefto ¢ il pregio della mia inven-
zons ..

CON-




CONSIDERAZIONE I, >

{ole linee rette i ritrovano tutte le medie , non pud dubitarfi
effere tutto quel rigore Geometrico, che in quelto {i fatto pro-
blema addimandavano gl’ Antichi, e che fia cosl.

Gli Antichi non ammettevano per Geometrico f¢ non quello,
ches’ intendeva poteth fare Circino , * Resnla, e tutto il rima-

" nente lo reputavano Meccanico . ‘Ora quefto mio € certiflimo,
che non pure puol farli Circino, & Regnla yma fita frmplici regu-
la,perche I iftefla parabola , che ¢ una linea curva , defcritta nel
modo, che ce I’ hainfegnata defcrivere Galileo,fi defcrive frmplis
¢i Regula , perche non mai {i fa altro che tirar da punto a punto
linee rette , che € quello, che ha dato a me aggio di connfcere ,
che la parabola in quefto modo defcritta fi compone d” infinic
pezzi d’ ipotenule , € che e fue applicate fiano in proporzione
Aritmetica fra diloro,come {i vede nella propofizione fidecima.

I quadrati ancora terminano ad una ipotenulfa,e i cubi ancera nel-
le ipotenufe fra di loro interfecate , come fi fcorge nella propofie
zione decima 3 per-la qual cofa terminando tutti a linee rette,il
problema fi defcrive tutto fimplici regnla 5 fecondo il gufto rigoe
rofo delli Antichi .

Io non voglio entrare ad eflaminare , fe bafti, come vogliono 1 Mo-
derni, pcr ammetter lelinee curve , che fene intendano le pro-
pricta, e che abbiano proprieta coftanti, e che poi poco impor-
ti, che s’1ntenda poterfi defcrivere Ciicino , e Regula,o con in.

- ftrumento Meccanico , ficome fa Platone , € Renato 3 ma poffo
ben dire, che quando nons’aveflero d” ammettere le curve, la
parabola defcritta nel-modo, che ¢ infegnd Galileo,per mezzo
del moto , echenoi habbiamo refo geometrico ,infegnando.
la a defcrivere per la divifione delle linee, i deve ammet-
tere 4 € I’ averebbero ancora ammefla gl’ Antichi , mentre
nclla defcrizione di quella 4 non hintendono tirate altro che
linee rette da punto a punto: e che fia vero, che quefta forma
didefcrivere la parabola infegnataci da Galileo ,abbia grandiffi-
mo privilegio fopra le altre torme di deferiverla , offervifi, che fe
i) fuole coftruire un protl:ma di terzo grado,il quale come
ogn’ uasa, Cartelio infegna cElhuirlo con I’interfezione del

2 cer-

JN quefto metodo da me éfpreﬂ'n » nel quale per lo mezzo delle
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cerchio 4 e della parabola, offervifi dico , che fe la parabola {i

defcrive nel modo infegnatoci da Galileo, quefta non s’ incerfe -
ea con il cerchio in modo, che dia le due medie ,e rilolva il pro-
blema ; cid.che favedere, che quefta fola¢ la vera parabola pias
na,c quella fola, che certamente neldelcriverfi non ha bifogno
di modo meccanico .

Adunque pofliamo lufingarci d"aver ridotto a piano quefto tanto-
importante problema ,. della qual cofa ne fiamo tenuti all in-
eomparabile Galileo, il quale ¢’ infegnd quefto modo didelcrie
vere la parabola, ed-altresi 2 Bonaventura Cavaliero il quale ci-
diede H fuo metodo degl’ indivifibili..

Ma accid fi-veda quanto-i ritrovati di quefti due grand’ uomini, ed
in particolare di Galileo-, fiano ftati fecondi ed ingegnofiflimi;

~ To fard- vedere , che guello , che Galileo ¢® infegna , cio¢
che la- differenza fra i numeri impari , i quali compongono
} pumeri-quadrati, & fempre 2. ; eche portata alle potenze fupe.
riori va all’infinito, perche fra i numeri cubici & 6: fra i biqua-
drati¢ 24. e cosl fempre : la qual cofa ¢ cagione , che nel infini-
to tanto le radici-, i quadrati:, i cubt , 1 biquadrati , ed
ogn® altra- potefta terminino nelle ipotenufe-, e percid- nel.
le linee rette , ficome abbiamo dimoftrato noi nella noftra Ope-
ra, eche(i-vedraaltrove 5. ma prima vogliamo con la feguente
'Propﬂﬁﬁiune far-vedére, come in virtld di quefto noftro metodo
t faccia faciliffimamente la famofa duplicazione del cubo,efi
coltruilcano folidi d’ ogni genere, i quali fiano fra loro inqualfi-
voglia data proporzione ..

PRO-







PROPOSIZIONE XV.

PROBLEMA.

Data lalinea vetta X o fopradella guale fia
Sazzo un cubo o fare un cubo doppioe

Ji qwliﬂ' .
COSTRUZIONE.

Y Acciafi lalinea Y doppia della linea X , pofcia prendaf AB
uguale alla data X , e pongafi per unita , e protunghifi fino
in D,di modo che A D ha uguale a quattro unita A B,e pren-
. dafiperaffedella parabola A CE , pofcia facciafiil quadrato
s,  DF ,ugualea quattro unita A B,etinfi ’ipotenufa AF, ¢
facciafi il cubo delf’ applicata witima D E 2., e fia D G ugua-
t . lead 8 unita A B, peria propofizione quinta 3 indi dal punto
»  Cal termine del cubo lg tinifi la CG3efopra DG
prendafi una linea uguale alla linea Y , quefta fara D E , dop-
piadi A B,o0 vero X ; edal punto E alzifi una perpendicolare
a D G ,finoal puntodaves’incontraconlaC G;¢éfiaE M, e
~ dal ‘Puntu M tirifi la M H parallelaa D G,dico che il cubo fat-
to 0;;;.1 I’ applicata H 1¢ doppio del cubo fatto fopra I’ uni-
taAB.
e

T X DIMOSTRAZIONE.

‘4
. P ol A%,

.. .

-
Erqucllo, che abbiamo dimoftrato nella quinta , ¢ nella do-
P dicefima propofizione, tutte le parallele, ke quali terminano
alla C G fono cubi delle ap!)ﬁcate, adunque H M doppiadi A

| Bugualead Y , ¢ cubodellP applicata H1., Mafe H M ¢ cubo

" ¢ . dellapplicata H I,fara ancora quarta proporzionale dell’ uni-
ta , e dell’ applicata , € del quadrato, cioc fara come A Bad H
+ I,cosiHladH L,ecomeHIadHL ,cosiHLadH M. Ed
abbiamo per Euclide che il cubo fatto fopra la prima, al cuba
- fatto fopra la feconda fia come la prima alla gquarta; dunque il

cubo fatto fopra I’ unita A B, al cubo fatto fopra I’ applicata
HI

- i
-

o

-"‘
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H I fara come A BadHM, e percid il cubo fatto fopra H'T al
cubo fattg fopra A B, fara comeHMadAB . MaH MA¢
fatta doppia di A B, dunque ancurail cubo fatto fepra H 1 fa-

‘rl'a doppio del cubo fatto-fopra A B , che ¢ cio /i dovea dimoe
rare. |

CONSIDERAZIONE.

E i vuole un cubo,il quale fia al cubo fatto fopra A Bin qua-
lunqne data proporzione , fi fara fempre dell’ ificfio modo,
cioe lc fi vuole il cubo triplo, fi fara la lihnca Z tripla di X ;¢ §i
ponera, come prima , la minore data X per unita,e i prendera
la parallela N Q ugualea Z , ed il cubo fatto fopra I’ applica-
ta N O fara taiplo del cubo fatto fopra A B: ¢ fe fi vuole il cu-
bo quadruplo fi prendera la R V ugnalealla linea K quadru-
pladi A B; ecesi in ogniproporzione , fino a tanto, che fe fi
vuole il cubo ottuple del cubo fatto fopra A B, quefto fara il
cubo fatto fopra I’ applicata DE 2., percht come AB1.a D
G 8., cosi il cubo fatto fopra A B 1. al cubo fatte fepra DE 2.
Se poi fi vogliono cubii quali fiane al cubo fatto fopra A B in
altre proporzioni fopra la ottupla, fi prolunghera I’ aflc A D,e
tutta la figura, ficome i Cinfegnato nella tredicelima propos-
fizicne , per prendere le due medie , € fi porra fempre laradice
del cubo dato per unita,o fia il lato del quadrato, ¢ fi fard la lie
nea nonupla , decupla ec. dell’ unita ; prendendo fempre I’ u-
guale a quella nella figura, come fi ¢ fatto nell’ antecedente
Propofizione .

Delifteflo modo fi puol intendere,, prendendofi in qualfivoglia
proporzione i biguadrati , 1 cubicubt, e {ino all’ infinito, per-
¢he per intenderfi un biquadrato doppio di un’ altro , bafta
prendere le tre medie , come nclla propofizione quattordicefi-
ma, facendo la linca doppiadi A B , e tralportandola nella fi-
gura biquadrata , allora la linea doppia di AB , fara quin-
ta proporzionale dell’ unita, dell’ applicata, del quadrato,
edel cubo , e perciod fara come la prima alla quinta , cosi il bi-
quadrato, il quale s’ intende fatto fopra I’ unita, al biquadra-
to fatto fopra I’ applicata , ¢ lo fteflo fino all’ infinito .

- 1L FINE.
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sunto utile della lettevaria Repubblica avete pubblicate s ne diftur=
bar[; per le vane ciancie di pochi invi diofi i quali tentavano abbaf«
Jar quella gloriay che avete meyitamente acqwiftara .

Voi avete com [aperioritd 4" animo af coltati coloro y i quali ardi-
tamente tentavano di topliere la gloria a voi dovata 5 per lo fcio=
glimemto di guelli intrigatisfimi problemi Az Ollanda inviatiin
Italia ; dicendo che primaeranc flati [ciolti dal Viviano 5 nel men- .
tre che voi temavate le lettere di Viviano ifieffo il gnale fincera-
mente confefJava, che [e prima aveljc veduto il vofiro modo di [cio=
glierlisfi [arebbe incamminato per altra via dalla fua diver[a yella
rifoluzione di quelli; etamte, e tante altye ciancie Jopra li vofbri de-
gnisfimi libri y che potyei rammentare , [eil timored offendervi
won mi arretraffe .

Quefia dungue impareggiabile fofferensa che coffantemente ufate nel le
cofe tutte o &'cio y che pisk di ogni altra cofain voi ammivo s Imper=
ciocché avendo. ancor lo pretefo altitole d”inventore nelle [cienzie
Matematiche,ed effendomi viftoaffalito.da una folla d’ Oppofitors in
m0do,che [Eaa il vofiro foccorfofarebbe a me accaduto E iftefjo appié-
20 che dicono intervenifle @ Dante Alighieri alloya quandoin guel
raszo [ecolo, che vifle o 5" e[pofe arecitare un [mo panegizico inVene-
sia,ove non fit intefo da verunos Now bo Japuto in vero con tanta Coe

fanza & animo, come voi fate, tollerarlos, ma invece di camminar
dritto per " incominciato cammino » mi [ono lajciato arreflarea
~ dar conto loro del la mia opera -

Mi perdoni dunguie- per quefia ol volta I1voflra pur troppo rigovea
virtsr , perché fono in vera di compasfione ben degno, [e traviato mi
feorgete dal voftro fentiexo in appalefarvi la mia ginfia indegrazio=
nesnulla fappiendo effervi in Napoli un Senate:d’ Efortyi guali fore
perché impotenti a nuove cofe produrre, non pur contenti di aggua-
gliarfi a que’della Repubblica di Sparta,che amorte dawnavano tuee

"#i quei figlinoliyche vedeanfi dallanatura moftruofamente procveas
tiy queftitentano a viva firza di difiruggere tutto cio , cke di belloy.
e dilande deg no vedefi dalla medefipia- ingenerato s macionulla:
vilievw ., mentre ci ffete voi 5 il quale quelli-tnnocent? fangialli [a-
pete fottrarre dalleinfidie dei M iniftri di quefbo Invido Senato, co-
e bene allo [perimentato quefid v7io nkoTo paric, foztrattoin um
punto o invirtsl delle vofire: autorevoli affertive . dal dif reg’o del
Volao  al gnale lo aveano condannato, proclamandolo comenfatiche

aflertive all’ ignorante Turba per difettuofo, e guajte. Egh
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Egli ion & giay Amatisfimo Mio Signor D. Antonjo, che lo mi [ia mrai
Iufingato, che un invensione tanto muovase tanto defiderata, guanto
lamia fi é, doveffe effere ammefla da® Matematici fenza contraflo
Ma credeva bensi che le obbiesioni mon mi doveffere effer fatte cons
tro lePropufizioni Geometricamente dimofirate , credevabene che
doveflevo impugnarmi guei termini non ad esfi familiariycon i gua-
li bo [piegazo, in moltisfime parti del mio libro,le mie Propofizioni,
ed i gnali voi, da gran Geometra qual fiete , avere cos? Jagginmente
conofcinti y che me lo avete pey mezzo &’ un voffro flimatisfimo bie
glietto avvertitosEd To per non dilungarmi panto da*voflri infegna.
mentiyho rifolato di rif ampar la mia Opera, ficome avete vedute,e
rifampandola wmi ¢ fortunatamrente avvenuto &’ arvicchirla di
molte nuove dimofirasions y e di molti maovi vitrovati.
Credevaoltraccid , che altyi affatic andofs di diminuire il pregio dell®
Opera y aveffe potuto fare, per efemplo, il feguente motivo , al guale
come vedrete mi era bene apparecchiaro avifpondere ,vd amﬁ av-
#20 a dive 5 che guantungue io per lo mio metode non wfi I' intere-
zione delle linee curve 3 com tutto cioracchindo i cubi dentro i lingi«

2 di due pavabole 4 guali ancorché fiano defcritte fenza confidera-

zion de’ folidi 4 fanno fempre I uficio di folide ; per la gual cofa du-

bitai che aveffero avuzo a dive , che quefto nom fulle in tarto fecondo
il rigorofo genio degl” antichi , i gmali I’ imven 2ione delle due medie,
. per l‘; wiapura de’ gi’nm’ addimandavano .

A gueflimi evaiopia poffo in affesto arifpondere, dicends loyo , che gli
Antichi intendevano effere rigorofamente fatto per la via de’ piani o
#utto cio che fi faceva, ordinando folo la defcrizione de’ cerchi , e lj«
meerette : Ondefe la defcrizione della parabola, che ¢’ infigna , P in-
comparabile Galileo a fare per lo moto o fi puol fare ancora perla
Jemplice defcrizione di linee vette,ficome ho infegnato Io wella com-
fiderasione feconda della Propofizione 1V ., quefianon poreva effer ria
fintata dagli Ansichi ; edoleraceid ,fe le altre parabole da me de-
Jeriste s le guali fauno I uficio di Jolide , fi defcrivono del P ifteffo
modoycbe quefle.ficome fi vede nellamia quarta Propofizione.e welle
Jeguenti s per nisun comto potevano effer vigezzate dagl Antichi 3 In
Jommsa avereidettoche la cagione per la quale gI* Antichi efciufera
le linee curve,dal ceychioin fuora, dalle linee Geometriche , fu folqe
mentey perché wella defcrizione di effe [i aveva dawfare un wiode
wIeccanicos won gid peyché non ﬂv?:rn proprieta ferme ye coffantis
ba gual cofamon s’ incomtramella dejcrizione della parabola Gali.

H 3 lsica,
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laicay la guale fi defcrive con le femplici linee vetse,ficonse bo détto:
dalla qual cofa poi ne avviene, che per prender le medie fra gualun-
gne due linee yette datesio alzando una perpendicoiare alla baje,fino
a guella linea che é limite dp tutti i cubs , yifolvo il problema , fico-
me [t vede nella propofizione X11L. X1V.yein tuttele aleresin vece
di che per la via delle interfesioni , vi é nzcefJariaments meflieri d'
Operazione , che non joddisfa al genio degii Antichi .

E per confermar con pruove Geometriche, quet’ evidente vevita o voi
bew vedete o che nel mio libyo Io bo 4 wnofivato ychele applicare in»
finitey i guadrati imfiniti yei cubi infiniei terminano alla lineares-
24, perche terminano all’ 1potensufe d=’ criangolireztangoii, ficonze
poevete vedere nelle Propofizioni 11.X{ .52 X1 1.; per la gual cofans:
puol dubitarfy, che il lnogo di qucffo probiema delleinfinite medie,n

franella linearetea, e percioin tutto fecondoil guflo degl’ Antichi.

Ma accio la voffra gran mente veda ancora eenfermata coni numeri
gueffaverita 4 voglio a woi appalefare #na non poco cuviofa proprie-
¢a di guelli da me difcoperta o conla guale fi vede manifefiamens

- zeche le radici , le differenze frale differenze de’ guadrati , le diffe.
- remse fra le differenze de’ cubi ye le differensze fra le- differenze delle
potenze [uperiori o fi-avanzino conl ifteffo ordine delle potenze , cioe
‘che nellafecondapoteffa s o fra nelli guadrati , la differenza frale
differenze & 2. , ladifferenzafrale differenze de’ cubi 6., e cos?
Juccellivamente fino all’ infinito 5 le guali differense poi [uanifcono
éntieramente,quando i guadrati, i cubi, e tutte le potefia fi confide-
vano infinite y € come terminanti alle Ipotenufe :- per lagual cofa fy
vede chiaramente,che ancorai numeri (de’ quali fembra,che I 1dea
fia flata poffa da 1 1dio nell’ numana mente , perifvelarci gl’ arcani.
pin [egreti della natara) ci appalefino ancor effiy chele radici i qua-
drati yi oubi yetuite le potefia fino all infinito, freno dell’ iffe/[a na-
tura. Degnateviyui priego,di contemplare gueftanon liev: proprie--
ra de’ muriacriy la guale [pero s cheritroverete degna dell alto vofiro.
genio g ela grale avendo 1o taleripsutata ybo ardito-a voi & indriz-
zarla, comea colui , che pertante pruovebo conofcinto gradire
le mie deboli meditazioni : Ia proprierd éla feguente..

Sefi prenderanno quattro radiCi il proporzione Aritmetica 5 Clo€
Ivy 249305 4 la loro differenza fara 1” unia, ciot 1.

Se fi prendono poi i loro guadrat, ciol 1.y 4i 5 9.5 1644 leloro dif-
ferenze faranno s numern impati 3.4 §oy 749 € la.differenza frale

diﬁﬂ!-
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differenze fari 2. doppia della differenza fra le radici . .

E fc fi prendono i cubi, ciot 1., 8. 5 27., ¢ 6 4. la loro prima differen~
za {ara 7. 19., € 37.lafcconda fra le dette diffcrenze fara 12.,€
18., elaterza yed ultima dificrenza fara 6. tripla di 2. differene
za fra 1 qQuadrati .

Onde ¢ da potarfi, che il numero delle differenze,le qualifi deveno
iottrarre per giungere alla differenza ultima , ¢ uguale alla po-
tenza de’ numeri , percht fra le radici 4 la diffcrenza ¢ fra radice,.
e radice , come 1. 2. 3. ec. 4 e percid nelle radici € 1.Frai
quadrati fi fottrae la differenzadalla dificrenza, e firitrova la
differenza ultima, che ¢ 2., cio¢ fi fottrac S.da 7.y ¢ liritrova 2.
con che nella prima potenza, il numero delle fottrazioni ¢ dop-
pio di quello , che fi fa neile radici .

Nelli cub fi fottrae tre volte , ciot differenza prima , differenza di
differenza, e differenza ultima , ciot prima 7. da 19. , 19. da 37
pofcia 12.da 18. ,e refta 6. laonde nella feconda potenzail nu-
mero delle fottraziani,che fifanno , & triplo di quello delle radi-
ci 3 onde ¢ che i numeri delle fottrazioni , che {i fanno per giun-
gere all’ ultima d:fferenza ,- fono I’ efponenti delle potenze de’
numeri , ciot nelle radici 1. , che til primo grado, ne’ quardati,
clie fi fottrae due volte ¢ 2. ,e nel cubo, che ¢ il terzo gradoye i

fottrae tre volte, ¢ 3,

Oltraccio ¢ da notarfi, che le differenze ultime delle radici,f ritro-
vano fra due numerise le diflerenze ultime delli quadrati, fra tre

numerise le diflerenze de’cubi fra 4. numerizquefio fi offerva con
pit facilita wella feguente tavola b nella qualef; potra fenfibil-
mente vedere tutto qucllo,che in qut:ﬂ;a oflervazione f1 ¢ detto..

Radici  Quadyati Djfferenze Differemze frale diffeyen..
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Dal che fi vede, che la differensa ultima , la quale & 24. & qum-
pla di 6., differenza fra’ cubi, ficome 6. ¢ tnplo di 2., differenza
fra i quadrati, e due duplo diuno, d:fferenza fra le radici 5 ond”
¢ che le differenze ultime fra le potenze ,fono fempre maggiori
della potenza del grado antecedente , quanto ¢ I efpcnente
delle loro potefta, ciot nel biquadrato,quadrupla della differen-
za fraicubi; nel cubo, tripla della differenza fra i quadrati, €
ccsl fempre . .

Lo fteflo fi ritrova certamente , faccendofi la fottrazione fra altri
biquadrati di radici in proporzione Aritmetica 3 e con I’ iftefla
proporzione,crefceranno antora [e differenze fra’ cubi cubi,e {1
no alPinfinito;cid che vedra,a mio credere,chiunque vorra prens
derfi la briga di profeguire piti oltre quefto calcolo.

Ora da quefta proprieta de’ numerr da nos l‘})i'egnta o fi vede chiara~
mente , che prendendof; r cubi, e li quadrati in linea, e confide-
randoli fucceflivamente nei lati de” triangolirettangoli divifi in
parti infinite, e terminanti-all’ Ipotenufa, devono effere in pro-
porziane Aritmetica, ficome lo fono i quadrati, e le radici : pee
efemplo ..

‘n numeri abbiamro ritrovato , che la differenza fra due radici & 1,
¢ nella propofizione XI.. abbiamo dimoftrato, che le applicate
alla parabola,le quali fono le radici de” quadrati, terminano all”
Ipotenufc de’ triangolirettangoli, e fono in proporzione Arite
mctica.. ‘

Ed in numeri abbjamo ritrovato ancora,che le differenze fra i quas
drati, fono li numeriimpari , ciot 3. §.7. ec. 3 ¢ la differenza fra:
le ditfererge & &, ,. € nella feconda propofizione abbiamo dimo-
firato, che in linea i quadrati delle applicate fono in proporzio=
ne Aritmetica .. |

E per 'a fiefla via abbiamo ritrovato , che la differénza ultima fra
4.cubr ¢ 6., tripla della differenza fra le differenze de’quadratis
e it dites abbiamo dimoftrato nella Propofizione X. , che tutte
le paralicle,le quali fono da B Byfino ad V Z,cioe che fono nelli
due pezzi d’Ipotenufa Z F,ed F B'fono in properzione Aritmee
tica.E nella Propolizione V., e nella XIT. abbiamo anche dimoe
ftrato, chele fudette parallcle , Je quali terminano alli due pez.
2 & Iporenufa Z F , ed F'B fono i cubi delle applicate alla pa~
'ib@lﬂ A D x . :

| Epro-
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E.profeguendofi all’infinito,{i ritruova che le differenze in numeri,
{ono fempre li efponenti delle potefta , e pure confiderate come

infinite,e in linca divengono in proporzione Aritmetica, ¢id che
fa vedere, che quelle diflerenge , le quali fanno , che in numen, i
guadiaiize’ cubidelle radics né fiano in preporzione Aritmetica,
noll infinito (vamifcono , perche confiderace negl’ infiniti punti
- deilau deltangoli rettangoliye terminanci alle Ipotenufe diefs
{i divengono in proporzione Aritmetica.

Ed ¢ da conliderarh ancorain quelto, che laproporzione Aritme-
tica ¢ la naturale, perche non confidera , che una fola ditferen.
za , efempre uguale 3 1 vece che la Geometrica confidera i rifs
petti, i quali non fono altro, che un artificio, per poter conlide-
rarc compolto qucello , che nella proporgione Aritmetica fi
confidera a paite 5 ma poi vor ben vedete , chefciogliendofi le
dificrenze per mezzo della fottrazione , le differenze frale po-
tenze vengono ordinate per modo 4 che nell’ infinito , e in Linea
fidiltruggono.

E che fia vero 5 che la proporzione Arjtmetica {ia I’iftefla, chela
Geometricayfovvengavi gqueilo,che ho detto nella confiderazio-
nealla mia NIL Propofizione , cio¢ che ficome nella propor-
zione Geometrica, fe le radici fono in proporzione Gemetrica,
i quadrati, ¢1 cubi fono nell’ itefia proporzione 3 e nell’ Arit-
metica,fe le radici fonoin proporzione Aritmetica,anche i qua-
drati, € i cubi fono in proporzione Aritmetica , ¢ lo teffo in tut-
¢e le altre potefta .

Qra da tutte guefie confiderazioni  lovoffraalta mepte bon vede 5 flie
yaatiffimo mio Sig. D, Asurtonios il foute donde dijcend: gueflamia

invenzioney pevche la proprietd de’ nnnaeriy la gual: vi by additata,
snofira bene, che nelle lince infinite ynellc guali fi diflruggono le dif-
fevenze y deve avvenive lo fieflo

Per la gual cofay dopo aver io con artijicio da non difpreggiarfi ya wio
crvedere,pofio dentroid linait: de’cubi diradrce vazionale, da me fatzs
per ¢ o/fyizione 4 3 culbi intercerti o i gitali forno in proporzione Arite
am2et/Ca o gRelil o 1on poievano la/Cciar di teyminare nella fefla lie
nea, nella guale teviidnaro i cubi da we farti pei coffruzione,e non
gr':': che F“}[ﬁi mai accadere, che gn'fh}' wirferi cubi intercetti tra &
cubi di radice vaziomale , dove[ero terminare in linee diverfz 4 fico-
wze bo chiaramente dinicfiyazo ' T -

o Quelli
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Quelli, che difopra bo narrati, Gentiliffimo Signer D. Antonio ,fono
~ arcani di natura, additatici dal noffyo Galileo ye da me profesuizi,
Jimo.al fegnosche wedetesed i quali [olamente fi poffenc fvelare a voiyil
guale a profondilima [cienzia, unite virtaofi[fimso coffume per mo-
do tale 5 che nom [0!0 1non invidiate ( come gli altri miferi ) i divini
Inmi di [ciensia , che anno [parfo i dosti norsini della noffra 1talia,
ma con ammirazione 5 ¢ con diletto li viguardate 3 per la gual cofa
Jperando 5 che dobbiate gradire ancor guefti 5 vi priego d’ efaminaye
#is poco le feguenti Obbiezioni ,infieme con le mierifpofle y ¢ faccen-
dovi divota reverenza 4 veflo..

1 - UBEIE.









OBBIEZIONE

DE SIGNORI?
AGOSTINO ARIANO, E
D. NICCOLO’ GALIZIA

H primo Pubblico Lettore ne’ Regj Studj di Napoli,.
e I’ altro Pubblico Proféfflore di Matematica
nella mfdeﬁﬂhi C’:fﬁiv

. OICHE’ I’ dutore, cotanto mio riveriso Signore,.
per fi efficaci maniere m’ obbliga, che To, contra
ogni dovere, per ifcritto dichiari la difficolray per
Jno precifo o ed affoluto comando o dame fatta

~ contro al dilui argomente , per mes20 del guale
nella propofizione prima della giunta al [#o nno«
vo metodo o fuppone di dimoftyare, che I” infini -
te parablele alle linee cubiche D'E , N 0y termi-

nate dalle C E , E Qo fanoeziandio cubi delle corvifpondenti applie
cate della parabolapiana AC O3 eflendo da cost porente comando:
forzemente coftrettaa dover obbedirey dicoyche la jevie dells infinive

linee cubiche frala BC, DE y N Qs (che fi fuppongino oltre paffare, *

o pr-e mon avrivare alle C E, E Q ) quantungue [ucccffivam:nte I’

una debbaeflor maggiore dell’ altra ( fecondo le lororadici | o per
e a : : ¥ | s

wzeglio dive le corvifpondenti applicate all’ Affe della Parabola , |

#na [a-a maggiore ce!l’ altra ):mim percionel primo cafo ( nel gua~

le [ (upponsono oltre paflivel: C E 5 EQ?) 5 inferifca, che la piR

proffima alla N Qqoalla D E ydallapayee di fovra verfo A, divesn-
ghiws pgiove della N Q yn detla D E, en2lfecondo cafo ( net juaf;-

Jt fuppongono nom arrivare alle CE 5 E Q) nonpertantofi deduca |

che la pid vicinaalla D E yoaliaBC ydallaparte di [ors0 refti mj.

nore
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norvedella D E,odella BC . Perciocché dalli punti Eye Q (e £0s)
dal punto C )intendendoft le dritte Q 8§ ,ER, le qualifacciano com

le DE, N Qdallaparte juperiore A, gl’ Angoli acuti RE D ,§ Q_

N maggiori delle C E Dy E Q N ¢ manifefloy che tutte le infinite
p:rmifeie prederte, che teyminey anno nelle mentovate linee E R, oS
JHoii dello [pazio C P Q Juranno [uccellivamente una maggiore dell’
altva s [enaa che lapi@t pyoffima alla NQ 5 0 DE dalla parte di
fopra fanzaggiored: N Qso0 D £, ma fempre di guefta minore . E
nelcafnyche fr jupporng moreliar dentro,e now arvivarealle CE, E
Q. échiaro cie poflans [cmpre I nna ¢ller minore dell’ altva, fensa
chela piz proffima alla D E.oalla B C,dalluparte di fottosrefti mi-
wore aelia sedefima D E, 0B C3 ma fempre di guefta maggiore .
Quefta Obbiczione riguarda la mia V. Propofizione , la quale ¢ Ia
{tefla che la L. alla nuova agpiunta nella prima impreiiione del
mio Lbro.

LISPOLDT A

e mici Stimatifmi Oppoflitori, applicano al mio cafo una

rrep fizione ;_}1.;- non ha niente 2 f.ll'i:.' con quello , perche

Lo parlo dd’ cubiy o fiano di terze proporzionali, e loro parlano

dl Iiﬂ['t' retLe ]'tm: !!'Li : L"Hdt ri‘n{'" lﬂl‘ﬂ tUll“ti a lli“‘ﬂﬂl’ﬂfﬂ' 1Che

ne’ cubi avvicne lo teffo,che nelle linee rette, Io perd dimoftre«

£o il contrarie, per loro far corofcere I equivoco, che an prefo a
me oppunendofl .

1
i

io
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Offervifi la prefente figura fatta eome le antecedenti, e dimszre:
rd a’ miei Signori Oppoflitori , che le paralleleintercette fra D

~ E,ed F Ife terminano a qualunque altra linea fucri della E I,

" non poflono effes cubi delle applicate alla Parabola A C Gjed
eccone la pruova ..

Non niegano i miei Signori Oppofitori che D E 8 fia cubo di D
O 2. ger coftruzione,ed F 1 27 cubo di F G 3.

Non nicgano parimente,che nella mia feconda Propofizione ab-
bia dimoftrato, che tutte le parallele ,le quali terminano all’
Ipotenufa A H deltriangolo A F H fiano quadrati delle ap-
plicate;adunque fra D P quadratedi D O 2 ed F H quadrato
di F G per coftruzione, prendafi una media proporzionale , in

roporzione Geometrica, e fi# per efempio MY . Saria come D
"B ad MY, cost MY adF H ;e perche le radici foro fra di loro
in fubduplicata ragione de’ quadrati’, fara come D ©'ad M Z,
cosl M Z ad F G .~Aduanque per Euclide (ara ancora il cubo di
DO,che¢ DE, alcubadiM Z cosiil cubo. diMZadF1,
cubodi FG. _

Prolunghino dunque i miei Signori Oppofitori la MY finoal
punto 18 della perpendicolare I yo. e-non potranno certamens
te negare,che nella. lunghezza della M 18. vi fia la [unghezza
del cubo di M Z, luogo da me ricercato 3: dunque determini-
no loro in qual punto della Y 18.vogliono che termint il cubo
di M Z , efia perefempio nel punto N fuoridellaET , con-
gionghinolaI N , ela prelunghino finoal punto L, dove fi
congiunge con I'afle F A prodottordunque fe M N ¢ cubo di
M Z fara come D E ad M N, cosi M N ad F I; ma fe ¢ cos),fac-
ciaficome I L ad L N,cosi L' N ad un altra,e fia per efempio LL
Re tirifi la paralicla Q R: dunque fara per Euelide come Q R
@d MN, cositM Nad F1,ma eracome DE ad I N, cubo per
gl’ Oppofitori y,cost MN ad F I, dunque DE ,e¢ Q R avendo
I’ ifteffa proporzione ad M Nvyed F 1, faranno uguali fra di lo-
ro, il che repugna: e lo fteflo avverra in qualunque punto del-
la M 18. che fi voglia che termini il cubo di M Z fuori che nel-

la E1, nel quale prolungandofi I E fino al punto 3. dell’ Affe,
1 tre cubi faranno nello fteflo triangolo 7. F I, enonin trian-
gol i diverfi, e termineranno all’ Ipo tcnufa.

Non fochealtro poflano dire a quefto i miei troppo fcrupolofi

Si-
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Signori Oppofitort,fe non che potrebbe avvenire, che Iz terza.

proporzionaledi L I,e di L. N foffe L T,dalla qual cofa ne ave
verebbe yehe la parallela T 12. fofleugualeaDE 8, e percio
fuffecome Fl1ad MN, cosiMNaT 12,0vera D E:onde#
cubi foffero nell’ iftefla proporzione fra di loro, ciot come D E
ad M N, cosi M N ad F L prolunghino la L E fino al punto 3..
dell’ Affe, e fard veder loro che fe quefto fufle, I’ angolo L LE
farebbe uguale all’ angolo 3 1 F, ciot il maggiore al. minore..
DIMOSTRAZI1ION E.
L triangolo L 12 T ¢ fimile-aktriangolo L F 1, dunque fara
come L 12 ar2 Tcosi LFad FL, e fimilmente il triang o-
do 3 D E¢ fimile al triangolo 3-F I 3 dunque fara come 3. D ad’
D E,cosl3F ad F kMa la parallela 12T cugualea DES8,ed
F127.¢ commune. Dunque fara.come L 12. ,e3 DaDEyo
verox2 T cosi LF,e3FadF1l.

Dunque L 52. , ¢ 3. Daveranno I’ iftefla proporzione a D-E ye
perciod faranno ugnalifra loso, e fimilmente LF , ¢ 3. F ave-
ranno I’ ifteffa proporzione ad F 1, ¢ per cio faranno wguali fra
boro il tutto alla parte , il che repugna. )

Ed oltre a cid fe L F ¢ uguale a 3 F e ’angoloE & commune, e il
Jato FFpure ¢ commune. Il triangolo L F 1 fara uguale al tri-
angolo 3 F ke I’ angolo L 1 F uguale all’angolo 21 F tutti al-
furdi, adunque fe la terza proporzionalee L T,la 12 T che €
la fola che pud effer nguale a D Enel triangolo L1F , pure
produce aflurdo . |

Adunque in gualwngwe punto della T'L che cada la terza pros
porzienale dellalinca I L, e della linea I N, fempre la parallela
cheparte dall’Afle,e termina alla L 1,{e fi vuol prender per cu-.
bo,fara ugualec a D E 8. o vero fe la teraa proporzionale e LL
€id che fa la parallela 12. T uguale a D E & la:linea L ¥ divie-
ne uguale a 3. F,e Pangolo L | F diviene ugunale all’angol o 3.
LE¢ dungne mam'efto,che ancorche infinite linee rette pﬂﬂﬂ;-
no terminare allipotenufa L 1del triangolo rettangolo I L .
ed ogn’una cfere maggiore dellalera,fgza che mai vernna dei
le paralielc fia ugnale ad F L non percid le fudette parallele, le
quali cadone in linea.diverfa da guella la quale congiunge per

gli cftremi i cubi da me fatti per coftruzione, ciot D E,ed F L,

poffono effer cubi delle applicate intercette fra DOed F G..

Dl uteflo modo fi dimoftra non poteril cubodi M y/ rt:rdminar
¢he




dentro della E I, come per efempio nel punto 4., pchhE:?5 E
verrebbe uguale a Q 5. terza proporzienale fupolta di F I, ed-
M 4.,01’ angolo 3.1F uguale all? angolo 19. 1 F,

Non puole dunque il cubo diM Z terminare in veruno punto
della linea M 1 8. fuori che nel punto S , puntodella linea E I,
ma nella linca M 18. vié lunghezza del cubodiM Z , dun-
que folameute M S¢ilcubodi M Z , e lo fteflo avverra , pren-
dencofi fempre medie come fra D E,ed M S, fraMScdFly e lo
fteflo avverra facendofi il medefimo fra C C unita,e DE;elo
fieflo fe fupponendofi prodotta la parabola all’ infirito fi
prendera la media frail cubo F 1 27.,e il cubo 64. , € cosl [em-
pre fino all’ infinito . Dunque fi vede chiaramente , che i mici
Oppofitori non anno intefa la mia Ipotefi , perché mentre lo
prendo pes Ipotefi due cubi di radice razionale per coftruzio-
ne,tutti intercetti avevano da effere nei limiti di quelliye tutti
in un medelimo triangolo, ¢ non i eftremi in un triangolo, e la
mezza proporzionale in un altro triangolo,ficome volevano effi.

Dopo quelta Dimoftrazione lo non fnvrci pidd rifpondere alle
fegucnti Obbiezioni , come quelle , le quali non anno altro per
)ggetio, che di dimoftrare, che dalla mia quinta propofrzione
ne nafce affurdo , cid cheé una liberta diratiocinare nuova-
mente introdotta da que’ Signori Oppolitori , i quali fi fono
alzati contro di me, ¢ la quale a me fembra che fia contro le leg.
gi della geometria , perché fi puol ben dimoltrare per la via dell®
sfTurdo una propofizione non ancora dimoftrata ; ficome ha

. fatto Archimede , ed Euclide, ma non {i pud dedurre affurdo da
una propofizione, che (i fuppone dimoftrata ; per la qual cofa
in Geometriaya chi penla d’ opporre, ¢ fempre neceflario che ad-
diti I’ errore , che egli pretende che fia alla propofizione , alla
quale fioppone, efel’ Autore a quella foddisfa compitamente,
egli non ¢ pill obbligato a rifpondere a’ pretefi affurdi 4 i quaki
fon fempre fallaci, non potendo nafcer affurdi da propolfizione
dimoftrata; Onde lerifpofte alle feguenti obbiezroni ad altro
non poffono fervire , che ad additare li errogi nelli ?_uali inciams-
pano, affaticandofi di trovare aflurde , il quale nalca dalla mia
propofizione dimoftrata, i quali errori tutti nafcono dalla vana
pretenzione d’ opporre fenza ben confiderare |” altsua Ipotel.

Eccoue la pruova nclle feguenti Obbiezioni.
| K | OLBIE-
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A per dimofirare con #g: mento generale peowsetrico, che qzu-
tungue le mentovate D E=8., ed N Qz27. per cofiruzione
rapprefentino le guantitd cubiche delle loro co rrifpondenti radici D
I=2. N 0=3. ordinate all’ aff¢ della parahola 3 mon perciol’ altre a
gueﬂr parallele terminate dalle CE, E Q 4t cubi rgppr,ﬁurgranm
delle loro corri[pondenti ordinate . S’ intenda percio dal puntoC 4
termine dell unitd B C yla CV parallela all’ affe A N 5 la quale ta-
glidalleordinate FLy D1y Grec.,leunitaz M54V, 57, ec.
wznali all unitd B C 5 e fi confideri in primo luogo frala BC,e DE
gualfivoglia parallela , come a cagione & efempio la F Z tirata dal
punto F teymine della fecnnda unita dell’ affe A Nla cui corrijpons
dente ordinata 4 o fia fuppoflaradice cubica F L Jaraz'y 2.edil[no
guadrato F g=3. 5 edil [uo fuppofio cubo F Z =Y 8.0nde fara M
2=V 8==1.ed effendo D E=8.fara V E=7., e cos} dell altre paral-
lele : Quiudi per la fimilitudine de’ triangoliC M Z , CV E, [ara
CM,CViiMZVE:cioé 1,333y Bl 57,y e per civil prodos-
to degl’ eftremi ngaale & quello degl” intermessi cioc i 72%=3=7. .
lo che manifeflamente é falzo . '

1 ifleffo inconveniente [i cavera in confiderandofi in [econdo lnogo
gualfifia delle parallele cubiche frala D E ed N Q 5 come a cagion
&’ efempio laparallela G X tivatadal punto §. termine della quin-
ta unitd 3 Onde fara G X=Yf 125.¢ffendo la fua corrifpondente or=
dinatayo fia fua fuppofaradice G r=Y §.3 imperciocché confideran-
dofi dalpunto E la ET parallela allo fief]o affe AN , tagliera quefia
della G Xlaparte G H=D E=8. e dalla N Q =27, la parte NT:=8.,
¢ percic fara H X=Y 125~=8., e T Q:27==3=19. onde per la [imi=
litudine de tviangoi EH X, ET Oeffendo E H,ET: :H X,T Q»
fard 1. §:3Y 125==84, 19. yed i prodotti §. Y 125==40.219., 0 ve=
;ﬂ VY 3125@=40=19.,cioé #na guantita minore di 16=1¢. il che non

EYO o .

11 medefimo affurdo * incoutrera difcorrendofi della ftefla maniera in
tuttii tyiangoli pofti fraCV.seCE efra ET ed E Qyopure (nel
cafo pery yche dall’ Autore [i [upponeJero le due C E 4 E Qcome una

- fola linea) fraC T ye C Qin qualunque modo i predetti triangoli fr-
mili fra lore payagonando 3 Dungue ninna delle parallele ec. fra B
C, D Eyed N Q determinera la quantita cubicadelle corrijponden.
ti ordinate, ec.

Ne medefimi triangoli fimili fi ﬁtak per altro argomento ;nﬁrﬂfru di.
2 wofira- -



z'nﬂrdﬂ s leparallele predette non rapprefentay le graudezae de
weentovari cubi yimperciocchéeffendo CV ,C M, :: EV, M Z; ciod
3.1::9. L [ara M Z=dz2 < epercio F Z-3 < maggiore di Y 8.
cwbo di F L=/ 2. e cos} trovwerai G Xz=11 % mageiore di Y 125. e
ywete le altre parallele non effer le mentovate grandesse cubiche . ec.
Si wota il poterf fure altye fmili dimofirazioni , [enza veruno bijogno
della parallela €V , ¢d ET o comfiderandofi i rriangoli fimili frala
€K,eC E, opure (neicafoperoy che dall> Autore [ fupponelfero le
CE , ed F Qcome unafolalinea )fralaC P 4 eC Qcomd’ ¢ mayi-

Fifo. _
RISPOST A.

Uefti fudetti Oppofitori a lor dire pretendono con argomen=

to generale Geometrico dimoltrarc, che F Z non puol cffer

cubo dell’ applicata F L ; epercio fare, prima chiamano A F
uguale 2 quadrato 2.¢F L=y 2. ed F Z=7 8.

Polcia tirando la C Y pretendono vanamente coftituire due trian-
golifimiliCMZ, eCVE,nequaliCVfia3.CMfiar. VE
fia 7ed M Z fia Y/ 8==1. € facendo poi st quclta Ipoteli de’trine
goli fimili il calcolo , ciot prendendo il prodotto degld” eftremi, e
quello degl’ intermezzi , trovano M Z=7)/ 72—3.

Quelt’ argomento generale Geometrico de” fudecti Oppofitori, &
picno di falfe Ipotefi dalla prima cofa , che affumono finoalul-
tima. -

Per primo A F non & uguale a quadrato 2. per la fuppofizione de
modo, col quale fi defcrive yuefla parabola , perche A Fin pu.
mero, non &€ commenfurabile yneali’unica A B, ne¢all’applicae
ta F L, perche confiderato in numero ha un’altra wnita, iceme
abbiamo dimoftrato nella conliderazione prima alla prima Pro-
pofizione.

Perfecondoi triangoliCMZ, CV E, iquali per laloro Ipotefi
propongono per imili , come da quel che dicona,(quindi per la
fimilitndine de’ triangoli } non fono imili quando chiamano M
Z:\ Samei.y perchefe M Ze Y 8a 1. monmlicandoiis M Z per
CV ,hcomefanno loo, il prodotto di M Z pe. €V deve verip
uguale al prodotto diCM per VE , ciot &,7.per lafidice.

celima
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cefima del [cfto,ma la |/ 72~=3., |2 quale,come dicono lore, na-

fce dal prodotto della multiplicazione dei mezei,per gl eftremi,
non puol effer uguale a 7. , perche {e fi prende per 69. ¢ piil d 8.
e fe da 72, fe ne leva 9. viene fra 7. ¢ 8. ; ma non puol mai effere
givftamente 7. , perche 7. € folamente radice di 49. quadrato e
del cubo 343. , per la qual cofa mai Y 72==3.¢ uguale a 7. dun-
que quefti triangoli da loro fuppofti fimili » non fono fimili, e la
cagione per la quale non fono fimili,nafce dalla falfa Ipotefi, che
pongono nominando M Z=Y 8= percht fe feguendo Euclide.
aveffero fattocome VE3,aCM 1.,cosi VE7.ad M Z, ave-
rebbero trovato M Z effere 25 ed F Z 3 <+ perd  confiderata
femplicemente come linea , non mai come cubo in numero dell® .
applicata F L,perche per ba mia ipotefi I* applicata F L non ¢ ra.
dice 2, in numcro ,ma ¢ radice di F G quadrato , e radice di FZ
cuboin linea , &€ dunque tutta ripiena di falfe fuppoliziont la lor
mal penfata Ipotefi, e perche tutto quel, che fieguc ¢ fondato fo-
pra I’ iftefla Ipotefi, ¢ tanto manifeltamente falfo,che farebbe vo-
ler annojare il Lettore , a raggionarne piu lungamente,

OBBIEZIONE IIL

AVVERTIMENT O.

D’ un Mio &imatifimo Amico

ANONIMO

Efpreffonri nel Jegnente bi olietzo dalai inviatemi .

S? priega # Signor D. Paelo a far vificflione o che le prolungate dell’
ooPlicate nella Parabeia A G F E fra P applicata BG 2. ye I’ ap-
plicata DE 3.leradicifra BD y G F E prolumgandofi per quanto
contengono i lovo cubi , non poffono cadeve mella linea vetta I L M
tiratadalla b termine de/ culo &. alla M tcrmine del cube 27.5 che
pervengono dalle lovo vadici 2.6 3. ve'ze’iive . Per dichias areil
propofto dall’ I tevimine delt’ 8. 5 zirifs I N paralielaad A D, [ard
IN
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| I Npcwale allaB D §. latooppofio sel parallelogyanse o di poi pigli-
¥ fiil guadrato di 2 - che ¢ 6% 2 cadera nel punto Cyda E.‘ in:h:;?% F

2 5 parallelaall applicatain F, fecheri la parabola, pey li proprie-
24 :1_:._’!: parabola yil quadrato 4 ec. i e

Dinnovo il C F 25 [1 cubi ye produrra 15-% prolungafi lapredetta ap-
plicata fino adetto 15-¢inT, queflanoncadein M L I ye fe cadef~
[esiltriangolo I N M ,jaria fimile al triangolo I QT L . Dungue
comel N§.alla NM19.(refrduodi 27. toltone 8. B I, feu D N).
Cos? I Q 2 (refrduodi AC , 67 quadratodi 2 [en dell applica.
2a C F 4 ¢ latooppoffoa BC ) all’ altrolato QT L che fara 8 <3

Dungue per la regela delle proporzioni INS. NM19::102—Q7T -
L s 8 55=de’ guali proporsionali il vettangolo dell’ elfyemi §. per
8 3o/ 425 guanto il prodorto di 19. per 2 3

Mail cubo di 2 - won produce altyo o che 155 come di [opraC T yda
guali dedosttone C Q8. paralleloaB I yreffaQ T 7 5 meno di 8 4%
QT Lin 32-T L che édi forto lalinea, che s° era propoflose cosi da
w3an0 in mano tatrre I altre applicate allaparabola o de guali i;?rn
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eubifono di fotto la predetta livea 1 L M per la proporzione tripli-
cataec. 8i tralafciano molte altre cofe , che fi potriano dire , perché
il Signoy D. Paolo ¢ Maeftro , e’ applicazione de negozj de Poveri

ciobbliga a non potere pick a lungo diffenderci .
RISPOST A.

Uclto degnifimo Oppofitore s’ affatica a tutto fuo potere di
cvitare il meccanico, € cade come i primi nelli irrazionali ,
mentre difegna con numeri, ciot con 2 - I’ applicata CF, onde
egli i allontana ficome gli altridalla mia ipotefi , perd con mo-
do affai pit ingegnofo ¢ fottile,perche I’ cquivoco che egli pren-
de, non ¢ come quello de fopradetti Oppofitori; i quali a drittu-
ra,cd a fronte fcoverta inciampano in manifefti errori contro I’
elementi, Narriamo dunque in breve la fuaipotels .
Quelto Oppofitore dunque, per evitare di cader nel meccanic? fa

altrattamente in numero il quadrato di 2 5, € loritrava 6 %
-

Polcia fa il cubo pure in numeri, € lo ritrova 15 -5
Poi dice prendafi in qualunque luogo del’AD,ciot fraAB,eB
S

Dil 6 2-ecada per efempioin AC,ACfara6 ¢

- Indiglitrova , che1Q fia 24 I N§.N M 19. , ¢ prendendo ne’
triangoli imililQ L. , 1 N M, il prodotto de’ mezzi , edegl’
eftremi, trova che Q L fia 8 %% maggioredi 15 che ¢il cubo
di i-i— in 42 , e percid dice, che il cubo di CF terminiin Y non
in L. :

L’ equivoco, che prende quefto Dottifimo Oppofitore confifte in
€i0, che egli non puol fecondo la mia Ipoteli efprimere in nu-
mero I’ applicata CF , ne il quadrato A C,perchc CF,ed AC
fono incommenfurabili con I’ unita A Z , non avendo in nume=
roper parametro A Z, ficome ho dimofirato nella canlidera-
zione prima alla prima propofizione , ond’ ¢ che CF non¢ 2%
e per ci0 CL, ne CY in quefta figura & cubo di 2 - ficome fup-

pene I’ Oppofitore. _
Ma accid I’ Oppolitore veda ancora pitiin particolare, che la dif-

ferenza di —Z~ch’eglitrova , nafce dalla falfa ipntuﬁ_ ch’egli
prende; non dall® errore dell’ Autore, confideri eglila fegueate
figura, e vedra tutti g’ equivochi , ch’ egli prende nella Ipoteld
che aflume; ¢ pec primo. . . kgl
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Egii variala mia ipotefi anche in ¢id, che io prendo 1 cubi infiniti,

ed egli li prende in particolare , io li prendo nafcenti dai punti
infiniti dell’ affe df.'lla parabola , egli ks prende per triangoli fimi-
li, e poi li appropria alla mia figura ,cid che € cagione che in nu-
meri non mai pofia venire efprefo il cubo in linease che fia cosi

Supponga EgliYatta 1a figura nelle mie antecedenti propofizioni
iﬂ;‘:gnnta, efiaANRSB,ildicuiaflce ANs' integdc;pt%vifo in

punti infiniti , € dai punti_infinitidella B N porzione dell’ affe
A N, fupponganf tirati infiniti cubi,come fono CS,D T, E V,
P

—
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poi dal punto S teemine del cubo CS uguale ad 8. tirif; l?'a S
O endicolaread N R , dico, che fe i cubi fi confiderano
i'nf!niti s Niun cubo potra rimaner dentro lo fpazio OS R , ma
ogn’ uno terminera alla linea S R, linea nella quale terminano
icubiCS8. ,ed NR 27, cubifatti per coftruzione.

DIMOSTRAZIONE.
Ercht laB N s’int€de divifa in punti infiniti,fra punto,e pun-
to non vi fara fpazio di mezzo ; e perche tutte le parallele ine
tercette fra C S,ed N R partono dai puntidella B N, fra paral-
lela,e parallela non vi fi potra intendere {pazio di mezzo, come
per elempio fra lelinee CS,D T, ed E V non fi potra intendere
_{pazio di mezzo , ¢ lo (teflo di tutte le altrd.

Ma le parallele fi fuppongono effere i cubi delle applicate, € I’ ap-

plicata che parte dal punto D produce cubo maggiore, che
ella che parte dal punto C:dunque il cubo , che parte
~dal punto D non potra rimaner dentro la S R fra la perpendi-
colare S O, e lalinea S R , perché fra la perpendicolare SO, ¢
la linea S R non vi¢ fpazio veruno , non v’ effendo fpazio fra
C S, e D T ,altzimenti farebbe falfo il metodo degl’ indivifibilis
non puol rimanere nella perpendicolare S O, perche farebbe ue«
guale a CS 8. ,dunque terminera nella lineaS R, ¢ lo fteflo
avverra di tutti gli altri fuffegueati: dunque fe le parailele fo-
no cubi, ed infinite, non poflono rimaner dentro la lineaS R ;
Ma per la noftra propofizione X. le parallele intercette fra C S,
ed N R fono in proporzione Aritmetica, dunque fraCS, ed
N R vi fono tutte le lunghezze intercette fra 8. € 29. , e percid
quefte faranno i cubi delle applicate intercette fra 2., e 3. Ri-
mane dunque un altra volta dimofteato per la via pofitiva, che

i cubi non pcflano rimanerdentrodellalineaSR., .-

Ma accid il mio degniflimo Oppofitore veda priin particolare I’
‘equivoco , che egli ha prefo , volendo , licome ho detto , defi-
gnare coit numeri le mie applicate intercette fra (FJEHE di nu-
mero intero, ¢ i quadrati intercetti fra 4. € 9. , e polcia volendo
prender i quadrati indeterminatameénte in ogni parte dell’ affe,
confideri egli i feguenti aflurdi,che da quclto ne nafcerebbero,

Egli prede il 6 in numero;poi 1pplicnndulo all’affe,dice,cada in
. qua-
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" qualunque parte dell® A Nil 6 - e fia perefempio A H .

Per primo nclla A N non vi €116 5 perche A N s’ intende divi-
{a.in puntiinfiniti,da’ qualrpartono le parallele, e i punti non
anno parti . B -

Per fecendo prendende egliil 6 in qualunqgue parte dell’ affe

A N, rutte le paraltlele intercette fraCS, ed N R divengono

uguali, perche inogni punto , che egli fuppongar, che terminti .

11 6 & come nel punto G,allora S F fara 24 ,giufto come loera
S L, prendindefi A H per 6 5 ; onde & che calcolando- 1 trian-
golilmiliSFZ ,edSOR,FZ fara 8 55 come LM,
8 ——3-; quandeo fi prende A H per 6 &: dunque in niuna delle

- parallele vifara la 15 4 ma HY & 1§ % per I’ Oppofitore,ed io

- alzando la perpendicolareY Z, finoad SR ,1a G Z diviene
uguale «d HY :dunque GZ ¢ 15 % e perilfuocalcolo clla e
16 ;— :dunque ¢ equivoco il'fuo calcolo indeterminato.

Oltraccio feeghi vuole ,che AH fia6 4, e Papplicata H1 2 ¢
edHY 15-4,G Z fara cubo dell’ applicata H I, ma: perehé ap-

plicata minore produce cubo minore che la.maggiore , 1l cubo-

dell>applicata G 20. partira da.un.punto foprail puntoG, e
cosl fufleguentemente fino a tanto, che il cubo J::ll'applir:a-
ta immediata fotto al punto C, la quale ¢ maggiore di 2., fara.
C S 8.il cherepugna ..

A dunque quand’ egli prende il 6 - in numero, ¢ lo applica all™
affe , non trovera mai il cubo dell’ applicata, che percid il mio:
riverito Oppolfitore vede , che prendendo in numero i qua-
drati dove non. cadono ,. egli per forza non. trova li nu-
meri corrifpondenti.alle hinee ; ed ¢ certiflimo, che prende tre:
abbagli , ed' il primo , cheegli prende unrcubo in partico-
lare. 5, quando- io- li prendo. infiniti , cid che cagione che
egli creda ,. chei cubi poffano rimaner dentro lo. fpazio
SOR , quando prendendofi infiniti , tutti uno- maggiore
dell’ altro ,, non poffono. rimaner. dentro. , ficome ho.dimo--
ftrato.. :

H fecondo che egli prende: fopra Iaffe im numeriiquadrati in-

tercetti. fra i quadrati 4. e 9. cid che non. puo eflere . eflfendo-

tutti gl’ intercettiirrazionali ..
E il terzo,che egli prende in ogni parte dell affe 1" ilteffo quadra-
to,c10 che non puol effere,percht bifogna che cgli ln=prEndn in
g nea,.

R e RN
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linea, e dave cade 3 ma accid egli veda , che anchecon I’ qui-
voco da lui prefo fi fcorge la verita della mia Dimoltrazione,
oflerviegli, che anche continuandoli il calcolo fatto fopra la
fuaipoteli, le differenze fra le linee, e i mameri, mancano fem.
pre , quanto pilt fi fa il cubo di radice maggiore , € poicia nel
cubo di N QQ 3. {iriduconoal nieate 4 perche il numero viene
ugmuale alla linea, cio? nguale a 27. 4 la qual cofa per 1o meto-
do degl’ indivifibili , fachela mia Propofiziene fia dimoltrata.
Sieguafli dunque la fua ipotefi,ciot che il quadrato dellaradice,
o fia dclll applicata,fi poffla prender in numeri, einogm parte
dell’ affe, la qual cofa come ho dimoltrato non {i puol fare

Facciafi il cubo di 2 F ficome lui lo" ha fatto di 2 3~ 25~ per 5-
fay -+ edetto moluplicatoper2 5 fa 18 3-F e prendali A H
per 7 ==

Poi f'acci:nﬁ,comelui diceiduetriangolifimiliSL M, S O R, ne?
quali S L fari 3 5- e poi faccialicome SO 5.ad S L 3 5-cosi O
R 19.adunaltra, neviene L Mugualead 11 -¢7-a quefto ag-
giungafiH L 8.fa19 -{-'{-j}erla lunghezaadi L M ,da quelto
fottratto 1835 refta 453

Quefto ), ,* fottratto da 3£ refta—15-50Ond’t chequando S
L {i prende per 2 2 la difierenza delcubo di 2 % in numero
adH M cubo inlinea &¢ molto minore di ;27 differenza fra il
cuboin linea , ed il cubo in numerodell’ applicata 2 &

Facciafi orail cubo d’un applicata pitt proflima ad N Q 3 fia 2.2

Moltiplicato 2~ per 2 -Z- f!: 7 4-1-quelto moltiplicato per 2 -l
cubo viene 21 3.+ ¢ :

Polcia da 7 4-2- (Il:ﬂﬁ‘l‘:lﬂ di 2 3- fenelottragga 4.reftano 3 22
- per S Liatodel triangolo S L M

 Polcia facciafi comeS0O45.adSL ;'{—T' cosl OR 19.ad un altra

% L Mig—2-3 % giuntovi 8. fard il cubv 22 25
E feda dctto cubo223-2-3fenededuce 2 )-8 efta} § 3%
: 0% ' 38§ 7 a P 64
quale dedotto da—-3 refta ¢ § ; diferenza che per clici oy,
mero primo fion puol piti f{chifarii; onde la differenga fra il cy.
bo in numero,ed il cubo in linea &€ molto minore di quella del
" .cubodi2 - e percid feno fempre minori , quanto piti §i f;

eubo delle radici proflime ad N Q, € fvanifce in tutto nel cubo
diNQ 3. "
E dunque manifelto, che anche in una Ipotefi equivoca, i numes;
L 2 Cor-



86
corrifpondono alle linee,inguifa,che quafli s’ approflimano alla
verita ; per la qual cofa anche per lo metodo degl’ indivfibili,
quelto degniffimo Oppefitore fa la dimoftrazione alla mia Pro-
.polizione, e m’ infegna un modo di calcolare i cubi di radice ir-
- ragionale per una via approflimante al vero : ho dunque fuffi-
cientemente rifopoftea quelli, che volevang cubi dentro, eda
quelli che li volevano fuori delle mie linee , rifponderemo in
appreffo a quelliy che li vogliono nelle curve .

E ¢ MO

R N
MIO,E PA. COL.

MO
ILL. S1G.

O ko fatto o ¢ fard fempre tanta fima, finché vivo, del o' maravi=

gliofo talento, e n’rﬁt Jue dottiffime Opere o per le guali i ba ac-
quifiatawna eterna gloria o cb’ boriputato ardirve troppo temeras
vio il credere , che poffa folamente ix alcuna di quelle offer qualche
cofu che won fia certa ye indubitata veritd : bo aviito perd qualche

fJerupolo cinca il metodoy nltimamente dato alle fampe,fopral’ in-

venziowe di dwe oo pis medie propeyzionali continue tra due linee
reste date, fenza fervirfi & altve curve o che della parabola Apollo-

miana 3 e tampo pis bo avuta occafione di dubitare , guantochelo

Seflo ferupolo é caduto in mente n perfone dotiffime della nofiva

€itta; con tazto cid nom ho mai gindicato bene metter lapennain

carta per quefia faccenda, guantungme ne abbia avuto pi2 volte
fouoi efprefli comandi 3 Ora pero chemi & capitara alle mani una
certafcrittura, nella yuale raccogliendo varie diffic#ita che le fomo
fate fatte, i & degnara V.S 11lufiriffima porre, anche il enionomes
benché conamio ifg#ﬂn, e voffore. w3 movo a prender la pennaye di-
Sflendere la dimoftvasione, che la lineaynella guale cadono guei [uoi
infiniti-cubi , fia una parabola cubicu, enox una linea rerta, come

alla fuppone aver dimofirato . Siadungue lavetta linea ABafle

della parnbola Apolloniana A Cyil dicui vertice fia Ay Parametro,
ka data M che fi ponga per unitifia propofio di trovay il luogo A D
¥ , diwmodo che¢ursele linee chefi alzanoaperpendicol aﬁ?_'u F
1 affe

R I e e —

T R ——
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affe A B ,evanno a teywinaye wel Inoge A D F, frane il cubo cor-
vifpondente alla B C applicata allaparabola A F, fecondo il fenfo di
V.S: 1lufriflima .

Dal punto Ayalzifi la perpendicolare A E o e fatta affe quefia linea A
E, vertice A, parametro M, o unita , [5 defcriva la parabola cubie
ca A D F, di modo che il cubo dell’ applicate all’ affe fie ugwale al

Jolido che fipreduce dal guadrato dell intercetta nel parametro
M, dicoy che guefto [ara il luogo cercato .Sia M=aad AB=XB
D=Tper la proprieta della parabola Apolloniana A C , il cubo fat-
#0da BCy[ard uguale a quefia quantita Y 2. * x.* overe ¥/ x. '
wia per la proprietd della pnrnznld ADfarix."zyyoveroYx,

yy dunguelarettaB D, fayd wguale al cubo di B Cy la gnalcofs
dovea dimoffrare.

.rff F
E D
M
¢
A B

!

Referebbe da dimofirarfi il neo,che fuppongo effere nella dimofivasio-
wedi V. 8. lllufiriffinea,ma come che bo veduto effer 10 fato fatto
dagltri , per cid non iflard ad incomodarla magiormente : guefio &

zznn to bo potuto fareynon per altya o che per ubii’ dire a [uoi fempre’
3¢ venrrati couandanseswise devoramenye e bacivle pﬁalns:.
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RISPOST A:

Ueftodegniflimo Oppofitore prende come tutti glialtriuna
Ipoteli diverfa dalla mia, mentre s” alfatica di fur vedere,che

1 cubi delle applicate alla parabola Apolloniana terminano
tucti ad una parabolacubica, cidchenon prova verunacofa
contro quello, che faccio io; e che fia cosiynella mia V. Propo=
fizione domando , chemi i ritrovi la lunghezza delle terze
proporzionali y0 fiano de’ cubi delle anplicateiutcrcettc frale
applicate di numero intero DM , ed NO,ciot fraz. , e 3.e
domando efpreffamente che mi {i ritrovino nelle iitefle applie
cate prodotte in infinito,dicendo nelta Propofizione V. Dimo-
do che i cubi delle (wdette applicate fiano le iffefe applicate pro-
dotte fino al [uogo ricercato .

Ora dopo quefto non pud certamente negarli,che nella lunghez-
za dzII' applicata prodotta non vi fia la lunghezza del cubo
delPapplicata fud:tta,ficome ho detto nella rifpolta al’Obbie-
zione prima de’ Signori Galizia, ed Ariano.

Pofcia dimoftro,che il luoge de’fudetti cubi, fia nelle duelinee C J,
E,ed E Q, ed il mio {timatiflimo Oppolitore, lafciando la cura \
aglialeri Oppofitori fuoi collegati di ritrovare il Neo,che nella |
mia dimoftrazione egli csedeva fi contenefle, mi rifponde i cu- -
bi fono nella parabola cubica.’ -

Spero che con la fna gran mente egli conolcera ,quanto fia cone
trario al difcorfo Geometrico. quelto fluo modo di ragionare,

e che dalla rifpolta da me fatta all’ Obbiezione prima de’fudet-

ti Signori Galizia,ed Ariano, la quale¢ quella fola, che aveva

per oggétto di dimoltrare errore nella mia dimoftrazione, il
mio ftimatiflimo Oppelitore avera potuto vedere, che in Geo-
metria non bifogna rapportarh all’ altrui giudizio , ne credere

ad altri, che allafola dimoftrazione; Ed avera potuto vedere,
che il correre precipitofamente a ricercare I affurdo, fenza efa-
minare le altrui dimoltrazioni, non ¢ da Geometra, ma da chi
vuole nprorre {enza leggere, fpinto da un certo defiderio di rie
trovar falfo cid che non {i vorrebbe , che fofle vero.

Infineil dire i cubi fono nella parabola cubica, niente prova eon-

tro quello, che faccio 1o, percheé quando anche cid fofle vero
quella

_— A . i ———
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quello che ho dimoftrato nella confid izione alla mia XII.
Propofizione,ciot che I"iftefle lunghezze de’ cubi fi'poflano ris
trovare in diverfi lnoghi, ma che corrifpondenti alle applicate,
folamente (iritrovinonel luogo da me affegnato , ¢ fufficiente
rifpofta alla fua Obbieaione , perche per corrifpondenti alle ap-.
plicate,intendoncelia linea, che nafce dall” jftefs’ applicata pro-
dotta, come hodetto nella mia V. Propofizione :-equando i
cubifone.in quefte si fatte linee,nulla rilieva,che le iftelle lun-
gheze fi ritrovino imraltri luoghi ,. ma non corrifpondentiall’

~ applicate , comeiole domando .. ’

Per quefte fi facte ragioni dunque , non ho ftimato a propofito d”
¢ faminarg ifcalcolofatto dal mio Oppofitore,tanto pill che nel-
la mia XII. Propofizione ho dimoftrato,.che i cubi infiniti ter-
minano all’ipotenufa del trizgolo rettangoloynd ad una curva;
per la qual'cofa ame bafta aver ritrovato quelli che fono cor-
rifpondenti alle mie-applicate,ciot quelli ghe terminanoalla li-
nea , che congiunge rcubidi radice razionale, ed'infiniti, come
ho fatto nella V. propofizione,la quale ¢ la ftefla, che la.prima

_ alla:nuovaaggiunta della prima impreffione di quefto libro.

4 fine tutte le fudette Obbiezioni,fono fatte fopraipoteli-in tut-
‘todalla miadiverfa, perche io parlo de’ cubi, o fianoterze pro=
“porzionali,.c loro mi rifpondono con proprieta , che competo-

noalle lince rette femplici , come nella prima oppofizione..

Io defcrivo la parabola.di Galileo: , nella quale le applicate inter-
cette fra quelle di numero intero , non:fi poflone. efprimere in

‘numero, e tutti i miei Signori Oppofitori le vogliono defignae
re conrnumeri, come nella feconda ,, e terza Oppofizione..

o domando cubi corrifpondentialle applicate,ciot che fianonell” -
iftefla applicata prodotta,e loro mi rifpondonosi cubi fono nella
parabola cubica . Ne poffono a: Buona ragione i miei- Signori
Oppofitori dire che- in quefta nuova impreflione io-abbia dimo-
ftrato le propofizioni, che neHa prima non-erano: dimoftrate
percht le ho bensi ifchiarite , ma ng fupplite,o mutatesimperoc-
ch¢ nelia mia prima impreflione, con il fapplemento della:nuo-
Va giun:a,il problema detlle due medie era- ugualmente rifoluto,
che in quefta feconda impreflione ;: mentre il lnogo de’ cubi da
me ritrovato aclia nuova giunta alla prima impreflione , ¢lo
ficflo di quello che ho efpofto nella V. p;opoﬁziona-:‘l_i'queﬁa.

econ-.



g:o nda: e tutte le altre propofiziani, le'quali rignardano que-
{to problcma , fono le medefime,in quella guifa , che ho ampia-
mente narrato nella Prefatione di quefto libre

Depo quefto {i puale chiaramente vedere , cheglierrori de’ miet
Signeri Oppoliteri 4 rignardano ugualmente il moado con il
quale mi fonq Ipiegato riclla prima impreflione, che quello con

il quale mi fono fpiegato in quelta feconda ; perche nella mia .

prima propofizione alla nuova giunta, parlo di linee cubiche,
come in Quefta,onde ben potevano fapere, che le proprieta che
convengono alle linerette femplici , non convengono alle cu-
biche;nella mia prima prﬂfoﬁzinne alla prima impreffione pro-
pongo brevemente bensl la parabola defcritta nel modo infe-
gnatoci da Galileo, ma 1muei Sig. Oppofitori, i quali fon tute
ti grandi womini , e degniflimi Prnfeﬂl:::ri della Citta di Napoli,
ben potevano, avendo letto Galileo, fapere che le applicate in-
tercette fra quel’e di numero intero, non {i potevano efprimere
in numero, e pcfledendo Euclide, potevanofapere, che ne’
triangoli fimili , ¢ forza cheil prodotto dalla moltiplicatione
degl’ intermezzi (ia uguale a quello degli eftremi , e che le pas

rabole cubiche , non avevan nicnte a fare con il mio problemas

per le quali cofe ¢ affai manifefto , che i miei Signori Oppofito-
ri anno ugualmente peccato in Geometria , fefiriguardala
prima impreflione del mio libro 4 che fe firimira quelta fecon-
da; laonde mi compatiranno in appreflo gli altri Oppofito-
ti y fe io non rifponderd pilt ad affurdi immaginati da chi vuole
opporre fenza intendere, ma folamente a coloro, i quali pretene
deranno, che nelle mie propofizioni fi contenga errore
Lefopradette fono le o[&poﬁziuni » le quali ho potuto raccoglie-
re da’ Signori Profeflori Matematici , iqguali fi fono alzati
contro la mia Opera, e le quali tutte ben credo , ché ogn® uno
il quale &€ mediocremente verfato nella Geometria potra age-
volmente conofcere che anno avuto origine dall’avere i fudetti
Oppolfitori oppofto fenza intender la mia ipotefi ; per la
qual cofa fpero che in appreflo fara agevolmente ricevue
to da tutti queltlo mio nuovo metodo , purche vogliano
ben riflettere alla mia ipotefi , e non giudicare ,come i fudetti

miei Signori Oppofitori, con loro pace, troppo precipitofamen-

€.
quefto

—
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R;mangono folamente le oppofizioni del Signor Giacinto di Cri-

ftofaro  le quali non ho potuto da lui medelimo ricavare , ef-
fendofi contenuto in certi modi di parlare , con 1quali inten.
deva fenza far la figura df fcoperto Oppofitore , moltrarhi di
fapprovatoredella mia opera ; lo perd ho faputo , che le di lui
Obbiezioni nalcano come quelle di tutti gli altri,dal non aves
volutoattentamente offervare la mia Ipoteli , e le mie dimo-
ftrazionijcon tutto cid fe egli aveffe qualch’ altra difficolta al-
la mia Opera, egli potra appalefarmela, perche fupponendoio
che le mie Propofizioni fiano geometricamente dimoftrate,
{pero che non averd molta difficolta a fodisfarlo .

E abencht fia mio propofito di non pit rifpondere ad affurdizcon
tuteo cid avendo intefo aver egli detto, che fe 1l mio problema
foffe vero , ne verrebbe yche il curvo avefle proporzione con il
retto . Yoglio facendoa me fteflo quefta (l;ppoﬁzionc dimo-
ftrarli, che dalle mie propofizioni ne avyiene tutt’ il contra-
rio , I’ Oppofiziene 2 la feguente.







OPPOSIZIONE

A parabola & una linea curva, la quale I’ autore dice nella
L confiderazione prima alla fua XlI. Propofizione , checolta
d’infiniti pezzi d’ ipotenuse, giulto come il cerchio ¢ un poli-
gono d’ infiniti lati:ma I’ Autore dividendo Pafle A G in pare
ti finite , € terminate ,ciot in nove partiugualiad A B, letre
" linee A C,C F,ed F-H vengono ad effer rette,dunque il retto,e
curvo ¢ una medelima cofa , mentre la parabola A C F H vien
coftituita dalletrelince AC, CF, edkF H, dun?ue bifogna
dire,che I’Autore abbia ritrovato la proporzione fra il curvo,
ed il retto,oche A CF H fia una figura rettihinea irregolare,
e percid non fia parabola, mentre non ¢ linea curva.

A quefto brevemente fi rifponde , che quelto modo di pa-
terfi confidarare la parabola compofta d’ infiniti pezzi d’ ipo-
teaule,e inflieme da linee rette finite, € terminate in numero,e
un grand’ avvantaggio , checiarreca laforma , con la quale
Galileo ci ha infegnato defcrivere la parabola , determinando
con inumeri le linee , le quali cadono agli eftremi dell e radici
di numero intero, cint le parti dell’ affe da1 nuniri impa~
rl, ele applicate da i pari;percht da quefto ne viene, che confi-
derandofi I’ affe della parabola divifo in parti infinite , la para-

. bola cofta di infiniti pezzi diipotenufc, e che confiderand ofi
poil’ affe divifo in parti finite , € terminate da i numeri impari,
la parabola cofta di determinato numero di linee rette , e che
appunto quefta proprieta, che ha la parabola , ciot di poterfi
confiderare come compoflta da determinato numero di pezzi
diipotenufe, e da infinito numero di effe , ¢ la cagione per la
quale la parabola i quadrase faremo altresi vedere,che nonfo-
lo da quelta proprieta della parabola non fi deduca la propor=
zione fra il curvo, ed il retto , ma che da quella propricta
1 deduca la cagione per la quale non vi puol effere pro-
Forziune fra curvo, € retto , € fi dimoftra cke il cerchio nen

1 puol quadrare, e che fia un preblema per fua natura impofli-

- bile; ed eccone la pruova nella quale fi vedta quanto giavi
confiderare da Mctafifico le proprieta Geometriche. D

ica
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Dico dunque non poterfi dubitare , che defcrivendofi la parabo-
Ja nel modo infeguato Jda Galileo 4 e dividendof; ¥’ effe in
parti finite, e termimate, la parabela.non fi conponga di nu-
mero determinato di pezzi d’ ipotenufe , fenza lafciare d’ effer
parabola ; perche fe ¢ vero, che le linee fi confiderane per le
propriet ferme , e coftansi cheanno, quando la figura A C
F H, la quale fi compone dalle tee lince rette AC, CF, ed F
H, ha I ifteffe proprieta,che nella parabola {i confiderano, ella
potra nomarfi parabola.

Ora che abbia I’ ifteffe proprieta , le quali nella parabola fi con-
fiderano , ¢ evidente, perche proprieta della parabolz ¢, cheil -
quadrato dell’ applicata fia uguale al rettangolo fatto dalla -
parte dell’ affe, e dalP intercetta , cioe che I’ applicata fia me-
diz proporzionale fra la partedell’ affe, e I’ intercetta; ed io al-
la Propofizione prima di quelto libro ho dato I’ affe della pa-
raboia divifo in parti finite, e terminate, e alla confiderazione

-~ prima della medefima Propofizione ho dimoftrato, chetutte
Je parallele intercette fra B C, e G H fiano medie proporzio=
nali fra Punita A B, e le partidell’ affe ; dunque fono appli-
cate,e percid A C F He parabola, quantunque cofti di deter-
minato pumero di linee rette , ciod di pezai d’ Ipotenufe.

Ed ¢ da avvertirfi, che lec applicate intercette fra B C ,e G H fono

- certamente infinite, € tutte corrifpondenti all’ unita A B, per-
ché non folamente dividendofi la D P in parti infinite, icome
ho fatto nella prima propofizione , ma prendendof: fempre me-
die proporzionali, come fra A B,ed A 4. le quali fi fegnano fo-
pra la linea A P , chechiamo linea delle radici , come per
efempio A M media fra ’unita AB, ed A S, le parallele ver-
ranno infinite , e percid farinno applicate .

E fe all’incontro fi prende per parametro la quantitd A 2.che fup-
pongo indivifibile,l’ affe A G viene divifo in parti infinite, e la
parabola A CF H cofta & infinti pezzi d’ ipotenufe,e quindi &
che la parabola ha giuftamete la proprieta della linea retta,per-
che la linea retta fi puol confiderare divifa in parti finite , ed in

artiinfinite,e nella parabola fe fi conflidera P’affe divifo in parti

Enite » la parabola fi compone di numero determinato di li-

nee rette , ed ¢ una figura compofta di rette linee ; efel”

afle fi confidera divifo in parti infinite , ella (i compone di nu-
. TEro
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meeo infinito di linee rette,cioe di pegzi diipotenufle,ed ¢ una

curva : e quefta gran proprieta ¢ quella , che ci ha dato aggio

- d’tcoprire il modo con il quale Galileo ¢’ ha infegnato di de-
fcrivere la parabola,determinando con i numeri impari le pore

. monidell’ afle, nelle quali cadono le applicate,che nalcono da’
numecri pari, ¢id che non s’ ottiene con gli altri modi di defcri-
t¢ la parabola, perche in quelli fi conliderano folo in altratto le
proprieta. indiffercntemente in ogni punto della parabola , €

eita & itata Ia cagione 4 perla quale 1o ho eletta per bafe , ¢
ndamento della mia invenzione quelta pasabola, che chia-
mo Galilaica , . . |

Fard veder ora,ficome ho detto, che non folo fi deduce dalla mia
ivenzione la proporzione fra il curvo , ed il setto y ma fi di-
moftra 5 che quefta proporzionc fia impoflibile a trovarfi, e
che percio la quadratura del cerchio fia un problema infolubi-
le; e per pruova dird prima la cagione , per la quale la parabola
i quadia,la quale ¢ giuftamente quella per la guale i conofce,
che il ceschio nou fi puol quadrare 5 € che fia cosi | .

La parabola fi quadra, perché-ha la proprieta {imile a quella del-
la linea retta , ciot fe il fuo afle (i conlidera divilo in parti
infinite o ella fi compone d’ infiniti pezzi d’ ipotenufe , ed @
{imile al cerchio, il guale fecondo Archimede ¢ un poligono d*
inhniti lati, e feil fuo affe fi divide.in parti finite , ¢ terminate,
ella ha la propieta della linea retta,, cro¢ che fi.confidera divifa
in parti finite ed infinite 3 ond’ ¢ che avendo la natura del fini-
to, cdell’infinito, o del curvo , € del retto, prendendofi come
finita, clla fi quadra.

1 cerchio all’ incontro ¢ una figura , la quale ¢ folamente infini-
ta, ne mai fi puol confiderare come finita , perche fe il poligo-
no i confidera di latridetesmimati 1y numero, egli non ¢ pidd
cerchio , percht ilati del poligono , facendo fra loro angolo
quanto fi voglia ottuflo , tutte le parti del poligono non fono
pitt ugualmente diftanti dal centro , e percid noan € pil cer-
chioj dalla qual cofa fi deduce, che folamente fia ¢ircolare per-
fetta quella figura, la quale & folamente infinita in fe ftefla,ne
mai {i puol confiderare come finita .

Da quefto poi ne avviene, che come infinito, non avendo veruna
delle fue parti relazione con alcuna cofa finita, la mente llzma.. |

nala
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na la quale per lo merzo delle relavioni folamente mifurs

le cofe finite y non pofla paragonare il cerchioa veruna Co-
fa finita , €terminata 3 € che percid non pofia efler mifu.

- rato da altro , che da fe fteffo ; ¢ quindi ¢ che folamente

g -

dalla noftra immaginaaione fi divide in gradi,ma non fi pnole
in eflo aflegnareprincipio , ne mezzo,ne fine:e quelta ¢ la ca-
gione per la guale il cérchio non fi pwol quadrare.

olton® 1 mies Rimatiffimi Oppofitori confderare in quefto mo-
do di offervar la natura delle cofe Geometriche da me pratica-

-it0, che {ia vero quello , che io ho detto nella Prefazione, ciot

che la Metafifica devefh ftudiare con ordine Geometrico , e la
‘Geometriz devefi confiderdre da Metafifico , e non gia andar
gitrovando }a proprietd delle curve per lo mezzo del prattico

- calcoloy fenza confiderarne con la mente I’ intima, € vera na-

‘Bvvi anco une feconda Obbiezione 'del Signor Gi

‘tura.

flofare , la'quale egli ha a tutti appalefatn; quefta fie, chei

cubi delle applicate fi ritrovano nella parabola cubica ; ma

g.-rcht quella & I ifteffa obbiczzone che ha fatto il Signor D.
artolomeo Intiero, fendofi quefti due grand’ ingegm incon-

ldntﬁ di Cri-

L, T —

TR I -

< tratiynon fono tenuto di darea Tui altra rifpofta, chequells
- -iftefla che ho data al medefimo Signor D . Bartolomeo a carte
- ‘88:yla quale fi riftringe a pregare il mio Oppofitore a ftare fo-
pra la mia Ipotefi , la quale ¢ di ritravare i cubi dele micap-
plicate nell’ iftefla applicata prodotta.

L
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AL SI:GNOR

D. PAOLO-MATTIA
DORITA

ANTONIO MONFORTE.

ON ammirazionese profitto bo lettee confi-
derate le Dottiffime o e fostiliffime ¥V ofire
invensioni mio flimatilfimo Sig. D. Pag-
losed bo in quelle ammirato guanto felico-
maente avete vitrovato y ¢ dimofirato quelke
lo che tanti grandi Haomsini , i guali nelle
dotte antichita fioriromo yban cercatofen-
za poterlo ritrevare.

E [pero , checonm aleri molt: ritrovati , de’

z:mﬁ lajus gran menre¢ capace, non celfera darrichirea Repu-
lica letteraria. Per le oppofizioni 4/e gHali mi dice le fiane Jlate

Satte forfe percheé effemdo cofe nmove,e. lontane d1 guelle alle gua-

li [emo affucfattiy la preoccupasione operain noiyeh’ I effimiamo

Bravaganti.. Onde poi nafce la credenza 5 che non frano vere ye la

voglia di volerle oppugnarese fimo [i ricordera ben ffinro,c he qua=

__‘lf-lm' dﬁ: Cél tnuree fe l]pﬁ c;;r nella f'dr#ﬁ!f A EFAND )11 propor=

ajon€
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witi punti d’ una linea determinar quelliy che viagons a propefita”
al propofts problema, e tralafeiar gli aitri,come inutili: V:doye he
V.S.non ha flimato n=ceffario dover ejol:car pid minntamente
ga:fle cofe, [upponendi, che bafh.iffe il dive,che [t [erviva deila pa-
rabola dejciitta ad imitazione di Glilzo,perché guando 5° avefe
fe valuto [ervire indifFerentemente di tutte le applicaté ,cost de’
mumeri pari ycoms dzgl’ impari . non anrebbe pofle gu:fiz diffe-
rense,avendo rutte leparabole geirevalmente le wied:fime propries
2a, cone fiwogn' une verfuto nella Geometiia .- |

E’ fimilmente ingegnofae dottala vifpofin,che V. 8. ba fatra all’ al-

¢ra oppofizione, comla quals [i pretendevia pr ovare,che li cubi nom’
poreflero terminare nelle rette fabilivé per loro limiti 5 e percio @
foro arbitrio alzavano nlcune lince y che faceffero angols acuti com
le applicate alla parabola 4 prodorte fino alle linee termini de’ cu-
bis perchd quands quefe linee for mano guegli angoli , cbe gli av-
ver/arj-a Invo-arbitrio vagliomo  potrd an’ altro dire’ chein vece’
d’angoli ncari Ii vuole retsise guando guefinlineapoi aveffe da e/
Jer il eermaine ds* cubi e fesuirebbe,che cubi di vadici drverfe,do=
veffero effere traloro wgnaliy Io che é impuffibile; Dungue bifogna,
¢he guellevette mon fi piglino a cafo, woa debbawo paffare per i
punti fabiliti per i termini de’ cubi., - e -

Per quel che altri dicono o che le linee [ono linee o le fuperficie fono’
[uperficiey e li corpi corpi y e che V. S. chiamandole tutte linee nim-
Jaccia bene :'mi meraviglio, come quel che a Platone s e a Renato-
vienme attvibuito pervittovato diviney inV. S. fia motato pér erro-
rese farebbe fucile ad ognw’ ano , che fala differenza delle ginantita
continue,e difcrete, attribuendo a guells P unita , far che conven-
gano affieme s e cosi per quadrato non s” intenda altro, che ana li-
nea- -la gnale m2lla proporzions geometrica cade mel terzo luogo
dall’ unitas, per lo cubonel quarto -, e cos? degli aleri [oprafolidi
sfati nell’ Algebra, avanzando fempre nw’ luogo Jecondo le potefia-
loro cpefcone - :

Con gV ifte[li principi ba dottiffimamente [ciolte tutte le altre oppos-

1310mische najfcono dall’ aver quelli fatte le applicate a loro modo, -

e non [econdo l1-defcrizione fasta-adimitazione di Galileo , ma

daV.S.vidotta a Geometrica , confiderando I’ affe della parabola

divifo fecondo I ordine de’ numeri impari dalla unita e la paral-
lela all applicate, divifain parti uguali 5 lafciando da parre ogui
- con-
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confidevazione de’ corpi 4 & de' lovo moti . .
Hapiacintoefiremamente apli amici pia -intendenti la divofira-
2ione che V. S. bafatta yche le linee cubiche terminano tutte nell’
1potenufa del triangolo reztangolo s il guale ba la baje al perpen-
dicolo nguale yappunto come dimofiya delle linse guadrate 4 che
non folo terminano.all’ ipotennfa di un [vmile triangolo 5 ma che
Jiano in proporzione Aritmetica s Perché ficcome nella parabola
pienail quadrato dell’ applicata é uguale al rettanpolo fatto dal-
laporzione dell’ affe nel parametro, che V. S\, pone effer I unita 4¢
pero laporzione dell’ affe , la quale ¢ il perpendicolo del tyiangoko
polto ugaale alla bafesla quale diwiene ugnale al quadrato dell ap-
plicata ye cio camsminain tutte le parallele alla bafe, fino alla ci-
ma.del triangola:Onde tutte fono quadratiyG . in Aritmetica pro-
ziome, ,
I.a?:ﬂ& ¢.de’ cubi o confiderando in lnogo della parabola piana la cu-
bica, ladicui proprietd é, cheilcubo dell applicata fra uguale
a/ folido fatto dalla porzione dell’ affe mel guadraro del parametro
fimilmente prefo per unita o ecosi effendo la porziome dell’ affe
cnboy anche la baje del triangolo a guella uguale [ara cnbose tutte
Je.paralicle alla bafe terminate dﬂZ” ipotennfa faranne cubi G in

proporzione Aritmesica .

i Loche
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Lo che con moltafacilits ancora per lavia analitica fi 4, mnﬂra ;

perché e Jﬂendn il cubo dell applicata A D, che chiama x, ugnale 4 al

ﬁ:hdﬂ [a poraione dellaf]e B A chiamata'y nel qnndrata del pa-
yametro.a prefo per unita yauremaq la equazione x 3:zaa y, o ve
rox ®zy, e per ché la porzione dell’ affe , o veroperpendicolo a’e!
griamgolo ¢ flato fatto ngmale alla bafe AC , fura anche x *
wguale alla baje A€ , e perché il /Hnrn A fi pui pigliarein ogni
luogo dell’ A B,mrr: le Paraﬂek alla bafe fino alla cima d:/ trian-
gm’n Jaranno cubiy et in A?‘:rmrnm proporaziome .

Quefla dimofbrazione fié fatea per ﬁufdufdre ‘anche com il calcolo a
guelli, che ﬁ:mnv.ma impoffibile o chei cubi peteflero terminare
nell’ ipogzns/a ‘del triangolo rfrrm;ga?n , benche nel jua dott ffimo
trattato cio " babbia [piegato in altro modo .

L ingegnofffima vifle[iones che ba V. §. Sfatta [u quello, che quondo

“le rnd:rrjﬂnn in proporaione Aritmetica wella medeﬁmn Jono le
altre purfﬂa, Je non cke nelle rnd:rr , cio fi vede nellaprima di ffe-
venzayne’ quadrati wella Jeconday ne’ cubi wellatersa, e cosd nelle
altye, jecan:{n I ordine de’ loro ejpam m:, fbr i ha fatto I’ onore
inviarmi 5 ed é a mio cvedire degna , “che fese face[Je un trattato
a parte, contenendo prmﬂp ﬁrnﬁﬂ' ymi d’ Jh’r! rﬂnjrgmmr am-
wmirabili .,

Si potreblero Sare altye curviofe confiderasioni, ma bifognereble ufci-
re dai tevmini &’ una lettera , e formarne wn libro intiero, perla
gual cofafacendo a V. S. yiverenza , la priego continuaymi ! omo-
ve de fﬂw comiand; . }\np 5o Sﬂrfmbulyls
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Errori pitt notabili, che fi fono pofluti
avvertire nella prelente
Edizzione.

ERRORI.

Pag.1.lin. 8,
parallelea DF
Lines 19, B S
¢D
Fol.2. num. 14.lin.35.°
M N affe, 0 vero
Fol.3.num, 18. lin.8.
fraBC,eDE
Num.24. lin.2,
NB leg 2 P L 2,
Fol. 4. num. 25. lin. 1a.
parabole A D R ad
Num. 26. lin. 19.
fono proporzione .
Fol.5. num.33. lin, 25,
da B B fino
Num. 34.lin. 31.
unto eftremo della R
2.
Num.38.lin.6., & 35.
della BC
allaNF
Num. 39. lin. 14.
Propofizione VI.
- Num. 40.im. 5,
frae 27.
Fol.y.num.§3.lin.28.
Nielb Geritfnetrico
uim. sg- 1.25.
fe (i fuole -
Fol.8.num. 63. lin.22,

CORREZZIONI. "
paraliele ID c ey '
&‘E 2 R |
MN,o0 vero
fra B C.GDM
NB 1. ...sf"(;-:.l'.i |
parabole APR, &
fono in proporzione

daBCfino

punto eftremo K della RK

uguale ad R 2.

dellaBG
allaBF

Propolizione XI.

fra1. e 27,

refa Geometrica.

fe i yuole

_ fottrae



fottraetré volte & 3.
Fol.9.num.#73. lin. 3e.
ma era come D Ead IN

Fol.11. num. 34. li in.30.
F Z flra 3 o ;.

NIII.'I'I- ss llll i 1.
efta
Num. 37.lin s.
allaparabola AF
Num.87.7lin.8,
fia M-a.ad A B=XB D-Y
Num.87.lin.g1.
ﬁux ? oyy ovu‘ovx
? zyv dunque °
¥ol.12.num.9. c‘hm!uu
quefto ¢ ¢ *
Num.g4. lin, 2.
dividendofi 'efle

fottrae L1t volte ¢ 6.

maera comeDEad M N

F Z fara 833
refta
alla parabols A G
fia M=a, AB:=X., BD:=Y

ﬁﬂ xi‘!'ﬂ yv|ﬂ veéro x ' -yy'
0 vero ¥ X. ? = y,dunque

I lﬂl ngOI'IO- v

dividcnflnﬁ I'Aflc.
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