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PAOLO-MATTIA DORIA

Ne’quali, rifpondendofi ad un’Articolo de’ Signort
Autori degli Actidi Lipfia,s’infegna I'arte di efa-
minare una Dimoltrazione Geometrica,

e di dedurre dalla Geometria Sinteti.
¢a la conofcenza del Vero, e del
Fal(o ; ed in cenfeguenza di
¢id (1 efamna I’Algebra,
ed 1 nuovi Metodi
1:' Moderni.
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Redevo in wero , chye per molto che
y 4n Problema G cometricy foffe ca
pace di vitrovare Je gpenys; ae’ ma-
tematici prevenute Jel contrario

non mai: lr veys matematici pote(fero
Jenza taccia d ervove dichigrarl, vero y o falfo

fenza [eriamente efaminarne ;] valore : ma mi (-
0 di 5 fatto [entimento difingannato, quando dopo
aver la [econda volta pubblicato in Anver(a nell’
anno 1715.1l mio Nuovo Mectodo,per trovare,
fra due linee rette date infinite medie conti-
nue proporzionaliy 5o viflo,che
t'i matematici atterriti dal folo vedere efilufe dg
quefto Problema le curve, e [oftitaite & quelle ke,

linee rette s non ban dato Piz verun luogo | nella
Jor ' one Geometrica 5 ma
fenza ne pure efaminarlo, come un vap, attentato,
come un moftruofo capriceioy I'banno 4 ; dottised 4l
fuo)ga dfpim‘a .

Ma magior maraviglia bamm; recato il vede-
re una si Dottaje Celebre S ocietdyquanto & quel-
la di Lipfia, urtare nel medefimo | coglioy nel guga-
le banno rotto molt; particolari per myo doy che ﬁnz’
efaminare 1l lamia Ipotefi , s Jp mie dimoftra-
tonisnegli df loro Asti del 17, 7. banno della mia
?ﬂvmziona con teymini men che crviliydato a i me-

8o intefi in Matematica una idea poco a me vays
I 75
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tagiof ay ed in tutto dal vero lontana: quelcbe reca
non [olo maraviglia,ma flupore,l banno con si fatts
improprj colori al Mondo dipinta nel tempo fteflo
nel guale effi medefimi fi proteflano di non averia

¢faminata .
In vere autorita di una tanto Celebre Socierd,
quanto ¢ quella de’ Signori Autori degli Arti di Lip-
fia y averebbe potuto diff animarmiy ¢ far 51, che fo
miritraeffi dal [oftener la mia Operasper timare di
non e[pormi alla taccia de meno dottiy appo i qua-
li la ragione won puol mai prevalere all’ autorita,
. ma quella immutabile legge di natura y la quale
con decreto inviolabile ordima 4 cbe a lungo anda -
re almeno,fempre il vera trionfi delle pafftoniye del-
lignoranga ¢ quellayJa quale mi ba fatto [uperare
qualunque [entimento di timore, che l'imagine de’
bia(mi,e de difprexzs de i meno intefi mi potevano
infpivare 5 oltre a cio bammi appreftato non licve
{occorfo la confideragione o cioéy che le altre Ac-
cademiey ed Univerfita d Europa non mancano &
gomini dotti e di paffions liberi y i guali vedendo
che io affalito da buon numero d oppofitioriy ¢ da
una intiera Societd infultato y nuonm [olo non mi ri
traggo dal [oftenere il mio Metodo y ma cbe a tut-
tir1(pondoy, nom vorranno certamente cyedere inme
tanta deformita di menteyche vaglia a non farmi
sonofcere un errore additatomi in Geometriay ¢
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pevcio prenderanno ad efaminarlo [eriamente, ¢ con
Metodo Sintetico, ed efaminandolo fono certo, che
Jo trovaranno vevo y ed infulfiftenti le obiegzioni

¢ che conofceranno effere di moftrucfe contradigio-
ni ripiena la Relagione de’ Signors Autori degli
Atti.

Quelfle 51 fatte moftrttofe contradigioni dunque
nel ragionare y le quali fi offervano nel giudicio ds
una intiera Societd , [omo altresi quelle y le gua-
li mi banno indotto a meditare um poco fopra la
cagione y per la quale @ noftri giorni ¢ cosi dive~
wuto infermo il Ragiocinio Geometrico 4 che ormas
/i vede quafi ridotta al S cetticifmo la Geometria
e simeditando 5 mi e parutoy poter flabilire per
certo o che il modonegligente, ¢ trafcurato col qua-
le fi ftudin- ria Sintetica o € Fimmode -
rato ufoy che fi fa dell” Alg e la foverchid
facilitd colla quale fi ammeitono per geometrici al-
ctni nuovi metodi da moderni inventats, fianofia-
ti quelli yche banno arrecato al Mondo sl gran
danno di fare s che la Geometria non frutti pis I
arte di diftinguere con ficurexza 1l vero dal falfo 5
ped mi [ono affaticato in quefta Mia Opera di
fare da Metafifico y come una [pecie di comento [o-
pra Je propofizioni di Euclide , ¢ fopra il Metodo ,
chewell ordine di quelle Euclide tienesed in confes
guengadicid,[pero baver dimafirato, rbtﬂngfa.;('a-
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la Geometria Sintetica ton buon ordine s € con
vero Metodo fludiata fi pud guefto gran’ avantag-
gi0 5 di diftinguere con ficuregza il vero dal falfo,
dedurie 5 ed inconfeguenza dicid facendomi in
tutto dalla parte degli antichi mi (om0 Rudiato &
far conofcere y per quanto da mé 5 pud s con evi-
denti ragioniy che la [ola Geometria Sintetica & la
vera difciplina della mente umana , ficome vole—
vano gli Antichise che non [olo I Algebra ¢ in qual-
¢be cofa mancante y ma che I'sfo di effa & al buon
ragiocinio della mente umana permiciofo 5 e che
alcuni metodi da moderwi inventati lono Falfi -

e che la defcriggione delle linee curve non & geonie—
trica.

E percbe fra le altre cofe , delle qualimi accn-
fano i Signori Autori degli Atti ds Lipfiay una
d aver parlato nella Prefagione al mio Nuovo
Metodo Cothurno Linguz,com’eff diconoybo ri-
foluto di [erivere Lingua Socchi, quantungye mi
fembriycbe la Geometria fia materia Az Coturn Oy
e non da Socco ; ¢ percio le da me detse confide-
ragioni fopra la Geometria [crivo informa di Diag-
Jogo '

gN el Prinio de’quali con breviffimo difcorfs di-
moftro le moltiffime contradigioni, nelle quali [ono
pnciampai i Signori Autori degli Atti di Lipfiay
i mio Nuovo Metodo parrando ,

- - Nel
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Nel Secondo mi affatico di far conolceve al mio
Giovane Interlocutore,che la Geometria Sintetica

¢ lafolay evera difciplina della mente umana ;
efamino i difettiyche fono nell’ Algebrayed in alcuni
nuovi metodi de’ moderni; ed oltre a cid fo conof ce-
reyche lufo dell’ una o € degli altri F'umano razio-
cinio guaftano, e corrompono 5 e per ¢id fare in
troduco il mio Giovane Interlocutore a riflzttere
per lo mezzodicontinue reminifcége fopra di quelloy
cbe la{na menteba fatto y quando ba fludiato lz
Geometria y e faccio y che da fe feffo formi I'ldea
delveroy e del falfo: egli 8 ben’ vevo pevoy b’ ¢ da
faperfiy che per quefte remimifcenye 4 cbe io fac-
cio praticare al mio Giovane Interlocutorey non
i;tendo guelle che mtende Platone 4 croé quel—~
3 Jlr 2 AW

1ddio creata ba acquiftate 5 dopo cb’é emtrata nel
corpo.

Y%.d Tergo Dialogo faccio dal mio Giovane In
eerlocutore ftabilive le leggiscolle quali [ole fi puo op-
ponere nell efame di una propofizione geometrica,e
con quelle st fatte leggi faccio o che ef amini 1] mio
Nuovo Metodo 4 che alni di bel nuove dimofbroin
Epilogo, ¢ [eny’ avvalermi del Metodo degl’ Indi-
vifibiliy per compiacere al genio de' S ignori Autori
degli Attiyi quali lo banno dicbiarato inéan tiamp
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Geometrizycome [ vede nellaloro Relagiouehe
io medefimo bo fatto imprimere, accio non manch;
a chiunque vorra leggere quefla mia Opera, Po~
(ctanarro in breve le obbiegioniy che quefto mio
N uovo Metodo ba ricevate 4 ¢ le narro a cagione
che i Signori Autori degli Atti banno fatto ds
quelle menzione nella di loro Relagioneylafciando
indecifo un punto tanto importante in Geometria,
guanto & quello di vedere,|e opponendo : miei Con-
trarj abbiano [eguito y 0 nd la mia Ipotefi . Ind:
faccioiche il mio Giovane Interlocutore faccia effo
fteffo delle nuove oppofizioni.al mio Metodo 5 alle
quals fodisfacendo 10 l'introduco a riflettere [opra
lacagione de'{uoi errori.Finalmente le prefcrivoun
Metodo di udiare le [cienze valevole y a mio cre-
derey @ formar I’ uomo ugualmente dotto, cbe coftu-
matoy e a farlo divenire ugualmente utile a sé
feffoy .che alla Repubblica y ¢ per efercitarla in
qguel Metodoycbe per [tudiare la Geometria bo a lui
prefcrittoy I propongo un Problema Geometrico da
rifolvere.

Quefta ¢ lidea in generale della mia Operaydel-
la guale non po[[o [perare verun approvagione,[en-
do troppo I'intere([e.y cbe una gran parte de” mate-
matici biino di foftenereil credito dell’ Algebrayde’
nuovi metods 4 e delle curve ; cofe tutte y fopradelle

guali ban fabbricato la.mole.della loro gloria. Po-
B (L



trd bensi dagli Indiffeventi [perare qualche giufti-
ia yed dtal fine mi [ono affaticato in guefti Dia-
loghi di [omminiftrare I arte di conofeere con ficu—
reza il veroyed il falfoye di efaminare una propo-
figione geometrica 4 a quelli yi quali [olamente ab-
biano ben ftudiato gl Elementi di Euclide,per ren-
derli in quefta guifa [afficienti a fare [officio di
Giudici fra mé,edi loro maeflriylaqual cofapotra
agevolmenteriufcirmiconquelliy i quali nonvoglio-
no 4 iurare in:verbo Magiftri o come fi fuol dire,.
ci0 cb'é un graviffimopeceatoin una [ciengay come
la Geometriaynella quale i-difrepoli di dottosed onos
rato maeflro y. devonoe([erengualmente dotti'y che
quello in quelle cole medefime s le qualidae(fo ap~
dono ..

J'e avverradunguecbe leverita,le quali io alla:

di lor mente apprefenra,ﬁﬁgfmo conanimo indiff e-
rente efaminare y magiore [ara il loro-utiley che i}
mio y. ed in.cafo . cbe il contrario avvenga'y diry
qguelloy. cbe diffe il Celebrey e now mai a baﬂanzd:'
lodato fu JSig. D.Giovan Vincengo Gravina nelli
lambi a me d:rem y 1 quali fi leggono nella fronte
delle di Iui dottiffime Tragedie ftampate in Nap..
Fanno 1717
- Sed, fi {aluti preferent amentiam,.

Delirijs fruantur y ut lubet , {uis..

Nos:certé corum pon egemuslaudibus;,

Qui



Quijudicarunt antequam cognofcerent.
«  Ineruditis, namque,qui non difplicety

weth Placere dothis ille ne {peraveric.
' B porrd a buona vagioné dire 5 che poco curo dic
difpiacere agli Inevaditi 5 perch? (e il mio Metode
non piacera alla moltitudime y egli ba piaciuto al
Celebre fn Sig. Monforte y il quale lo ba attefia-
10 1n una [ua lettera 5 la quale fi legge impreffa col
mio Nuovo Metodo 5 quale Approvagione deve
baftare a quelli y che giudicano dall’ autorita 4 per
renderfi certi della verita delle mie propofigions
percbe la fama y che ba desdMatematico in: Euro-
pasle Dottiffime di lui Operey che vanno per le ma-
wide letterati y e quelley che poftume di-lui fi (lame
panoy fanno baftantemente conofcere o cb’ egli non
poteva ervare in Geometria y tanto pir: quando e[
minava le alerui propofizionisnell ef ame delle qua-
linon poteva avere altra paffione o che gaella dell’
amore. dedwero 5 ed oltre a cio [ono. gerto 5 che
unon. dilpiacera a tusti quelli 5 /i quali la for—
ga della Dimoftragione Geometrica now banno
sbliato. | -

- Cosi veftendoio nell’ animo quefti 53 fatti [enti-
timenti 4 non mi recard maraviglia qualunque
rivolugione yche produrra nella Repubblica Lette-
ria quefta mia Opera y laquale come che offenda
@ dirittura I'amor proprio di mojti y pud altresd
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@ pochi piaceres, con tutto cib qualunque cola y che
contro guelloycbe io dico dell’ Aigebray de nuovi me-
todi y e delle curvey vogliano dire y mai diranno
cofa  che vaglia 4 [€ non dimofiraranno falfo il
mio N govo Metoday percbe {e quefloé vero y come
certamente lo é 4 le curve [ono inutili y ¢ non [ono
geometriche . L’ Algebra y ed i nuovi metods [ono
inefficaciy perche per mego di quelli y nom [i é ri-
srovatoqueflo gran Problema 5 né mai [i poteva
per megxo di quelli ritrovare ; onde quefta ¢ una
pruova [enfibile di quanto nel [econdo Dialogo
dimoflro ¢on vere ragioni contyo I' Algebra 4 e con-
tr0 i nuovi metodiy e contro Je curve -

Al incontro fl Jirgmﬁrﬁrﬂmn per fd’ff 0 1l mie
Nuovo Metodo 4 10.n0n prendero briga per difen—
dere le mie 1gniy né m smpegnard a [oftene-
re :l fallo in Geometria per avoalorare quel Scerei-
¢i[mo y che i falfi geometri vorrebberointrodurre in
quefta pura [cienga. JSe poiimieicontrar), attacs
candofiy come [i [uol direy alli [pecchiyvorranno no-
sarmi qualcbe errore ne’ terminiy o qualche errore
nelle formole di parlare y o qualche difetto di re—~
plicagione di cofey o qualche ervore nell arte del
Dialogo,li fo [apereycbe quefti Dialoghs )i bo det-
tatiin fretta o e come ragionaff , ¢ [pe([e volte al-
la pre[enga di molti mici amici y 1 quali fogliono
fpefJovenire a favorirmi in mia cafa; per la qual
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cofa di.si fasti errori [on degno di [cufa y e (@ vor-
yanno pos con sndifferenza d animo attendere gl
foftangadelle cofe\fperoycbe non trovaranno di che
riprendermisla qual cofa vederanno [¢ attentamen-

3¢y ¢ con animo indifferente Iy legger anne (v,
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DIALOGO PRIMO,
INTERLOCUTORI
' Doria, e Filotimo.

Fil, Oi fiamo a mal partito Signor Doria . Quel Metrodo,
che m'avete afierito per vero, ¢ ftato prefo con di-
fprezzo da una Celebre Socicta d’Europa.

Dar. B come ! E da quale? _

Fil. Dalli Signori Autori degli atal degli Eruditi di Lipfia , vi
Par poco:

Dor, Mi par molto. Perche cotefli” Societd ¢ ftaca fempre re-
putara prodiga dilode , ¢ maiavara; anzi di quelto diferto,
e ftata fovente volte tacciata . Or mentre muta 1l fuo folito
colftume per mia cagione, qualche grande argomento la muo-

ve . Ma ditemi 2 Formano eglino maturo giudicio delia mia
opera 2 Additano in quella alcun errore ?

Fil. Non fapreidirlo; perche non affegnano error ; ma narrano
la voftra opera con termini di pofitivo difprezzo : ed € cosi
confufa la narrazione , che non fi pud intendere, f& fanno da
femplici Relarori, o da Giudici. Il certo fi €, che vibifogna
ufare un poco di morale , ed armarvi di pazienza.

Dor. Porete credere , che quelte cofe non mu giongono nuove.s;
perche, nella Prefazione al mio Nuovo Metodo,ho riferiu It
penfieri di Monficur Falcal, il quaie dice , ragionando dell’
averfita , che foffrono gl'lnventori di nuove cofe , che quelli
{ono coftretti ad accoftumare 1l lor animo fino a vederfi trac-
tatj da Vifionar) . Tela pravifa minus feriunt .

Fil. Non volevo dirvelo. Ma giacche vi vedo d'animo ben di-
{pofto a fofterire, vi dico,che poco men, che da Vifionario vi .
trattano : perche fempre delic voltre cofe ragionando, ufano
il feguente termine cloe , ue illi ‘Prrfuajnm eft , quafi dir vo-
leflero, che vot folo fiete perfuafo, € non a ragione , delle vo-
flrc coft, ¢id che,con termini difcrer vuol dire Vifionario.

A Dor.
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Dor. Tuttecie perd gratis, ¢ fenz'affegnar ragione di quet,che
dicono. Non ¢ cosi?

Fil, Parlano , come vi ho detto , confufamente, di modo chey,
non fi 53, {¢ fanno l'officio di Relatori, o di Giudici. Ses
mirate il difprezzo , <ol quale parlano deila voftra operas,
{cmbra , che la facclano da Giudici, perche e certifimo, che
una Socicta nen pud dichiarar [ciocca wna Invenzione , fenza
prima averls cfattamente confiderstat ma f& confiderate poi
I'entrare , ¢ le ufcite, che fanno nel modo di ragionare , fem-
bra, che la facciano da femplici Relarori . Ma pofcia vi eun
luogo , nel quale pare, che vi facciano una breve oppofizio-
neamperoche pariando della obbjezione prima de'voitri con-
trarpfoggiongono. Cui addi poterat. Alla fine io non l'intendo.

Dor. Gh,quetto, che mi accennate dell’'obbjezione, muove tanto
piu la mia curiofitd , quanto meno curo li difprezzi fenza fon-
damento fattimi. Di grazia lafciate, che io vegga il libro.

Fil. lo non volevo darvelo;ma gacche cosi volete,eccolo,e lag-
giamolo infieme; che per alleviarvi la farica , ha gia notau i

luﬂ\i sy Ne1quall viracciano.

Dor. Leggiamo dunque {ul principio quefti si fatei luoghi.

Fil. Lidignori Autori degli atui cﬁ:gli Eruditi narrano prima la
voftra prefazione , e quelia narrando , dicono, che avetes
condannato ki Nuovi Merodi delle firanicre Nazioni , deinde
pofiquam Methodum indivifibilinm _fatis laudavit , Italos repra-
beadit , guod Cavalerio invideant fua , € in aliarum Nationum
Methodos ram perdisé ferantur, ¢ tcrminaa la narrazione della
voitra prefazione ; proficguono con quefteparole inguriofe,
& mio credere 5 al voftro collume : Qus, & bic , T in fe-
quentibus de Adver[ariis prafentis invent: , deque conatibns An-

‘toris dicuntur ca, & inillos duriora , & de fe ipfo magnificé
magis ditfa videri poffint 5 quam Scriptovem Mathematicum de~
cet , fed dandum aliquid vati cothurno lingua , vei potius aggre=
diamur Caput . |

Dor. Oh, la prima fcena fa comprendere chiarameate l'intrico,
& il fcioghmento di witta Ja Favola: ¢io ch’ ¢ un gran difetto
deila Comedia .

Fil. E come 2

Dor. Non vedete , che fi fono adirati meco, perche pcnﬁtcno.

. ¢



che abbia io , nella mia Prefazione condannato i Metodi dzgli
Oltramontani,lo che chiaro fi {corge in quelle parole: Deindé
raﬂqm Methodum Indivifibilium fatis laudavit , Italos repra-
»edit;E piu ancora in quellaltre,cioe dandii aliquid rati cothur-
no lingue. Non vedere,che in quefte parole parlano a guifa di
offefi,li quali vogliono benignaméte perdonare all'Offenfore .

Fil. Per Dio, ¢ veriflimo . Ed avete ottimamente avvifato, che
la prima fcena moftra lo fcioglimento della Comedia; perche
finifcono la relazione del voflro Metodo , appunto a o
mordendovi per quello,che avete detro di Cavalerio. Che fia
cost. Nel terminare la narrazione della Voftra Invenzione,ci-
tano prima quello,che hi detto det Metodo di Cavalerio negli
attl del 1686. polCia conchiudono, Multumq;ex Methodis alia-
rum Nationum [ubfidii effe petendum 5 nifi quis velit 4 via aber-
rare. Parole,che moftrano chiaramente aver effi controdi voi
concepito fdegno a cagione , che avete antepofto agli aluri
Metodi il Metodo di Cavalerio. |

Dor. Dunque I' Ira li ha moffi 2 Non voglio di pili; I'Ira & fuf-
ficiente ad ofcurar l'incelletto : /mpedie ira animum ne poffit
cernere verkm ,

Fil. Ma credete voische I'Ira poffa tanto nell'animo umano, ¢he
fia valevole a farsi, che una intiera Societa ponga di banda
la confiderazione della propria ftima,per aderire allo fdegno?

Dor. La Mente umana é ,come vi ho piu volte , a guifa
del Sole , laluce del quale ogni picciolo vapore l'ofcura. 1l
fumo delle pathoni e aflai denfo ; ed oltre a ¢io in un Proble-
ma quanto ¢ la Duplicazione del Cubo , nel quale tutti fono
prevenuti, che non poffa ritrovarfi , e quafi turei fono offef
da un poco d'Invidia , fi ftima fatica perduta il ftudiarlo ; fi
ammetre di leggieri ogni obbjezione ; fi legge folamentes
I'idea ingenerale dell’ opera , ne fi bada alla forza delle di-
moftrazioni, perche fi tengono certamente per falfe : ¢ quan-
do ancora fi conofceflfero vere, fe ne cela artificiofamentes
la conofcenza , accio si fatei Metodi non fiano ftudiac das
giovani , i quali poi poteflero rimproverare a loro Maeftri la
Poco accortezza da loro ufata , nell’ aver traffandato principj
cost facili , come fono quelli, dalli quali io ho dedotta Ja mia
novella lavenzione. -

A 2 Fil,
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Fil. Ma voi indovinate ogni cofa , fenz' aver letro 1a Joro rela-
zione;perche appunto appunto delle voiftre propofizioni non
narrano altro, che la coftruzione; e delle obbjezioni de'volta
Contrarj, all'incontro , narrano ognt cofa in diftefo, cid chew
fa chiaramente conofcere , che veduta la fuppotizione , non
fi fono degnan di leggere le dimoltcazioni . :

Dor. Vot lcorgete dunque fempre piu le pruove della paffione,
che lt ha moffi. Ma volete vedere fin dove gionge la palfio-
ne di colul , che quefta Sociera ha deftinato ad cfaminare il
mio Metodo 2’Eglt non ha faputo ne pur leggere la prefazio-
ne ; perche fe 'avefle ben lewa , avrebbe veduio, che o non
lodo folamenre il Mctodo di Cavalerio s ma Galileo, e Ca-
valerio, dal primo de’ quali riconolco l'origine della mia in-
venzione : ¢ pofcia avrebbe veduro, che {o non ho, nemeno
per fogno , difpregiato 1 Metodi de' Signori Oliramontani.
Che fia cosi : Leggere il paragrafo 21. alla inia prefazione, il
quale incomincia , pis che I' Algebra poi , ¢ vedrere, che nomo
ingegnofiflimi i Metodi degh Oltramontant . E benche dica;
Che dalla rigorofa dimoftrazione [i allontanancydella femplice ap-
profimazione comentandoft , dicio non credo, che poflano
dolerfi 5 perche niuno de’ favy, ¢ doui Oltramontani , che io
{fappia, ha pretefo, che i Mcetodi , come fono quelio degl'ln-
finwi Ficciolt . Quello delle Ditferenziali, ed Integrali, fiano
rigorofamente gcometrici , come Euchide 2 Ignoro forleio 1
divini lumi di {apienza , che in-tuue le fcienze hanno fparfo
li Francefi , gl'lnglefi , gli Olandefi , gh Alemant, ¢ tuttes
le altre Nazioai 2 Sarei troppo {Clocco , fe lignoraffi , ma
non percid merito di cffere di temerita imputato, fe flimo
la Geometria degli Antichi, ¢ reputo ingegnofa si, maos
dannofa ' Algebra , e piu diquella li nuovi Metodi . Dite-
mi un poco . Quanti fong in Francia. Quanti 1n Inghilerra
ancora oggi di, che i fanno dalla parte degh Antichy,il nuo-
vo modo di fludiare la Geometna rifiutando 2 Diche fi fono
cglino offefi? Foile, perche io ho detto, che non veggo anda-
re di buon animo gl laliani alla {cuola degli Oleramontant 2
E cio perche a me fembra,che non ne abbiano bifogno. Que-
fla ¢ una paffione tanto naturale a wuree le Nazionl , ches
in it L fecoll, una Nazione I'ha compatea nell’ altrnl 30 X W

VOIer



i voler tenere per forza alla fcuola una Nazione , come l'{ta-_

liana, ¢ qlicllo , che non folo Sciiptorem Muthematicum nons.
decet , fed tyrannicum fentit . Ma pafliamo di grazia agli al-
tr} capi,dove dite, che mi offendono ; perche, per quanto
fi azicne ali’acre modo di rifpoadere da me u&u verfo i
mict Oppolitort, eglino non fanno quello , ¢he nella Cited
di Napolifra me, ¢quelli ¢ accaduro, ¢ percio noa prendo
briga di dar conto a loro del modo,col quale ho feritto; lo fa-
ro torfe in altra occafione,per giuflificarmi in quello, che au
me piu preme , ch’ ¢ il coftume. .

Fil. Otumamente avvifate . Profeguiamo dunque 'efame della .
loro cruica . Effidopo narrata la prefazione , narraro la vo-
ftra ipotcfi, fenza far nemeno parola, come vi ho detto,
delle voftre dimoftrazioni, ¢ polCia , danno queito nobile,
giudicio della volftra opera. Er hic quidem [:] quorumdants
talis cft novitas , ut tam parum valeant ad wvetera everten-
da, ut tuto operofo ipforum examinz [uperfedere quis poffit
hoc ex corum fortaffe numero eft dicendum ; E bene, che dite
a queflo 2 Oh, quanto goderanno li nofty nemici ditGeome-
tria non intendenti , quali regolano i loro giudic) dall’ altrui
autorita .

Dor. Queflto s\ fatro giudicio ¢ cosi falfo in {e medefimo, ches
fi manifefta anche agli occhi de’ non intenden:i di Geome-
tria , € move a rifo gl'intendenti ™ w0 e b

Fil, Perdonatemi : Li non intendent di Geometria danno fede
alle relazioni de’ Profeflort; ¢ quando fentono una Sociera ,
come Lipfia, parlar di queflo modo , giudicano coatro di vois

Lor. Giudicano contro di me quellt, che noa hanno ne meno il
narurale difcorfo ¢ e volete , che velo {uccia vedere con una..

 dimoft;azione niente men forte, che le Geometriche
_ #il. Dhgrazia. - |

Lor. Credo, che ben fappiate, che il deftino delle cofe nuove
¢, che {ul principioaon fiano intele , ne da veruno ricevute.
D cio ne fanno fede @ molu travagli, che han fodferto Co-

tnico y Galileo -Galiler , € tanti alir1, che troppo lungo
arebbe narrargli. Ora fe avviene, che una invenzione nuovay
¢ taneo importante s quanto € la-Daplicazione del Cubo, fias

approvasa da ug Mawwmatico celebre , ¢ da tucci reputato per
| ta.lﬁj
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tale , certamente deve erederfi , che quefta Invenzione fia ves
ra; Impercioche non vi ha dubbio,che nelle nuove invenzio-
ni, merita piu fede uno , che approva , che mille , che impu-
gnano; perche quello, il quale approva, purche fia fufficicnee,
non ¢ d'Invidia, non d'Ira, non di Prevenzione di mente , n¢
di alera paffione fofpetro i In vece che, gh Oj»pnﬁmri fono
fempre {ofpetti d’'Infufficienza ad intendere, d'lra, d'Invi-
dja, e d'alcre si faee ree paffioni . Ora il mio Metodo lo ha ap-
* provato il fu Sig.Monforte,Uomo della fufficienza del quales

non poteva dubitarfi; perche olere la fama di Matematico, che
aveva per tutta I' Europa , lo fteflo Celebre Signor Leibenitz
I'ha lodato in molte fue lettgre,quanto egli meritava; ciocché
fi vedra di breve in una Opera poftuma , che di lui fida allas
luce . Ora ditemi un poco 2 Quefto argomento non ¢ baftante
a perfuadere a quelli,che non fono intefi della Geometria,che
la mia Invenzione fia vera? Certamence per faper quefto non
* fi richicde altra cofa, f¢ non che fapere , che li dot, e li vir-
wofi fono ftati fempre nel Mondo minort in numero , che gl’
ignoranti,¢ li maliziofi. Ma fe li non intendenti di Geometria
non vogliono credere, che la mia Invenzione fia vera, quefto
argomento vale almeno a'provare,che non fia affatto fciocca,
come la dipingono li Signori Autori . Ed accio vediate,che It
Signori Autori medefimi non mi ftimano capace didare alla
luce una pofitiva fciocchezza, offervate, ch'effi ftefli negliatti
del 1716. riferendo la mia Vita Civile,nella quale non hanno
creduto , che io impugnafhi 1 Merodi de’ Signort Oltramon-
tani dicono : Debemus , & eidem ingeniofiffimo Autori , qui
Neapoli ingenii 5 & Mathematum [cientia clarus agit librumes
alivm wernaculum , vifleffioni intorno alla meccanica de’ corpi in-
fenfibili ; e del mio Mectodo ragionando dicono, nec jca pridem
ab amico accepimus nobiliffimum Problema , de inveniendss dua-
bus,& infinitis mediis proportionalibus inter duas datas, foluiffe.
Ora da quefto certamente ne rifulta un forte argomento con-
tro di efli; Imperocche fe mi credevano nel 1716.Uomo, che
jn Mathematicis difciplinis clarus agit , come poinel 1717. mi
credono Uomo incapace d'intendere un errore in Geometria,
quando mi viene additato : La qual cofa ¢ tanto facile, comg
wtendere , che due ¢ tre non fanno ferte . Quella ¢ una gran

con-



contradizione , nella quale inciampano li Signori Aurm-i".

Fil. E’ verifiimo : lo credo, che quefta fia una Univerfita incau-
ta,e parziale. Volete vederne un'alera pruova  Offervare, che
con fina arte rapportano quattro fole parole della lettera del
Signur Monforte , nella quale egliapprova la voftra opera ;
Aliacft , dicono efli , fub finem operis addita Epifiola , Antonii
Monforte ad Autorem, qug in probanda, & extollenda inventione
Doriana,occupatur. E pofcia della feconda obbjezione del Sig.
Ariani ragionando , dicono : Secunda obicétio cornmdem ad in-
commodnm ducit; {fenza niente accennare la rifpolta,che voi ci
fate, e quella, checi fa il Signor Monforte, nelle quali,ficome
voi mi avete detto,fate ambidue conofcere, che non fi € bene
oppofto al voliro Merodo. _

Dor. Dunque vedete, che l'lra, ¢ la Parzialita de’Signor: Autori
¢ manifefta.

Fil. Ma fapete , che diranno al voftro argomento

Dor. Che cofai

Fil. Diranno , che il Monforte vi ha lufingato , come ha detto
I'Ariani nella fua letcera intitolata: Offervagioni fu di unalctte-
va del Sig. Antonio Monforte [critta al Sig.D.Paolo Mattia Doria.

Dor. A quefto ha rifpofto fufficientemente il Bonelli « E pofcias
voi ben vederte , che li Signori Giornalifti di Venezia ,1 qualt
han fatro della mia Opera al tomo 18. , ed al tomo 24. una
vanraggiofa relazione , nel tomo poi, che fiegue, fcandalizau
di quella si fatta letrera dell’ Ariani, dicono : il Signor Monfor-
ze I’ approva ;e li ftefli Signori Autori di Lipfia, quantunques
{degnati contro di me, fapendo quanta forza debba fare a tue-
ti gli uomini di giufto fenno la lettera del Signor Monforte,
la paffano fotto filenzio bensi , ma non ofano afferire ch’egli
mi abbia lufingato; perche ben fanno, che quefta propofizio-
ne ¢ ingiuriofa a tutto il ceto degli vominidi lertere;non etfen-
dofi mai veduto nel Mondo un Letterato, chea folo fine di
compiacere ad un'altro , approvi affirmativamente,con fuas
‘vergogna, una cofa , che conofce falfa in Geometria . Quelto
'h:ngnnm (emplici Relatori , ma non gli Autori in Matcmas
tica, come il Signor Monforte , il quale ha dato troppo faggi
di curar la fua fama. *

Fil, Cerramente. Ma a quel cheio veggo, trattandofi dh(ilmr-

nalifti,
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nalifti , avere per voi i Signori Giornalifti di Venezia, que=
ﬁ“ hanno li Autori di Lipfia, potete contentarvi; perches
1 Signori Giornalifti di Venezia non fono da meno di chi,
che fia, fe perd non s’avverafle fra gl'ltaliani il detto di Taci-
to , che Maior ex longinquo reverentia.

Dor. Non hanno nemeno per loro gli Autori di Lipfia ; e per
farvi chiaramente conofcere ¢ido, vediamo, f¢ hanno detto
qualche cofa di pofitivo contro le mie dimoftrazioni ; perche
delic affertive non fideve da Geometri tener conto,

" Fil. v oi burlate.Per primo il giudicio,che ne fanno,dopo narrata
I'idea della voftra Invenzione,cioe; Et bic quidem [i quorumda,
@ c. pare una decifiva dii‘ap?mvazinnc del voftro Metodo.

Dor. E' verifiimo ; ma in quella afferifcono fenza provare , cle
fatire non fono mai ftate reputate dimoftrazioni, Filotimo.

Fil. E per fecondoj;quando narrano le obbjezioni de’voftri Con-
trar) fembra,che parlino pofitivamente a favore de’voftrjCon-
trar) , ¢d ecco le loro parole : Summa demofirationis hgs eft CF,

Fig.t. <2L,BB [xnt cubi per confirutbionem ; [i ergo intermediarum or-
alla ve- dinatarvm cubi vefpellivi non ad BL & LF terminentur intrd
lazione  veb extra cadem quod [ané certiffimum eft , quel certiffimum eft ¢
di Lip- atfhrmauvo. _
fia, ~ Dor. Volete, che veldica : mi fembra, che abbiano voluro burla-

re; perche quello appunto, che ho dimoftrato 10, altro non &,
{¢ non che L cubi delle ordinate terminano alle due linee BL
¢ LF. Li mici Oppofitori dicono poi, che fe non terminano
alle due linee BL & LF terminaranno dentro, o fuori delles
medefime:E i Signori Autori dicono,quod fane certiffimum eff
per Dioshanno difcoperta una gran verita, dicono,che fe non
e dritta, ¢ torta, ma bifogna un poco dimoftrare,che non fias
dritta, come ho dimoftrato io, che lo ¢, ed allora fi porra dire,
ch’e torta.

Fil. Voi {cherzate ; ma andiamo un poco al fodo,perche qui non
concludono ancora .

Dor. E ditemi dove concludono ; perche fe li Signori Autori
dimoitraficro eflere qualche errore nelle mie dimoftrazioni, io
q_ar,;[fma mi dolerei bensi con efli della poca cortefia, che hanne meco

ufara, la mia opera narrando ; ma li ringraziarei dell’ avverti-
mento, ¢ mi ricratearel, perchg alla perfine 10 amo piis che 1l
nome
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nothe di Sapiente quello difinceroj ed olere a¢id non potrei

{perare di trarre veruna gloria

dal foftencre un errore; ne peg

L'altre opere da me farte , ho datoio faggio di cosi poca men~
te, che non vaglhia ad intendere un errore in Geometria addi-

tatomi; q , come ho gia

detto , quefto € cosi facile; €o-

me intendere , che due , ¢ tré non fan fetre ; per le qualicof€,
ogn’ uno puo perfuaderfi, che fard valevole ad invendere il
mio errore » fe. me l'additaranno 5 elo confeffaro ingenuas
mente ; perche non farebbe mia. vergogna non aver 10 du-

plicaco il Cubo . Giufeppe

Seagliero non fireco a vergogna

il ritracearfi,dopo aver pubblicato unaQuadratura di Cerchio3
onde ad efempio di quel gran uomo , potrel ricrattarmi ancor
i0; veggiamo dunque dove additano il mio errore . -
Fil. Additare lerrore § Non l'additano certamente ; ma fembra,
che approvino le obbjezioni de’ voftri contrar) ; mentre poco

dopo terminata la narrazion¢ della prima mpoﬁziuna de’
!

voliri contrar) aggiungono quefto cioe 3 Cui

poterat diff-

rentigs produttarum ordinatarum exsra vel intra BL , & LF,
Cubos terminantium poffe decrefcere,nequé illa incommoda [equi,
nifi fupponatur differentiarum aqualitas , wod idem eft 5 ac }np-
ve id  quod probari oportebar . Queftc fono le loro paro-

; Oraadirviil vero, quando in Geometria uno non {oloy

/i aé)';«;.:w

Fig. 1.
de’ Sig.
AH: #ﬂf:

non oppugna la dimoftrazione di un’ altro , ma vi aggionge,
{embra , che intrinfecamente 'approvi ; efii non impugnano
I'oppofizione de’voltri contrar), ma vi aggiongono ; dunque

I'approvano .

Dor. Quefto, che aggiongono L Signori Autori degl'atti , none
contro dime : e perche voi non ignorate la Geometria , ve lo
faro comprendere in poche parole. Li Signori Autori dicono,
che li miei oppofitori potevano aggion%erc, che I' ordinate 0

fiano le applicate prodotte 5 porevano

empre efferc una mi-

nore dellaltra,e notate, che dicono; quando perd non [i [uppon-
ghino le differenze. de’ Cubi effere uguali 3 la qual cofa [arebbes
dare per dimofirato quello , che [i juppone . Oia confiderate,
Filotimo , che con quefto non dicono «ffi , che l¢ ditferenze

de’ cubi non poffono eflere
ftrare; dunque non mi accufa

uali , ma che cio fi deve dimo-
no d’ avere fuppolto una cofa,

. che fia falfa ; ma bensi d'aver fﬁlppoﬂo una cola, che fidovea

P

dimo-

T

- L
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dimoftrare . E volere vedere, che di cid mi accufano a torto;
leggere la decima propofizione al mio Nuovo Metodo, e ve-
m;' che in quc la io dimoftro ’ che 1cubi {fono in propor-
zione Aritmetica 53 dunque fe aveffero letto Jamia operas,
avrebbero veduto , che quefto 1o I'hd gia diméitrato :¢ quan-
do ho dimoftrato , che tueti It cubi intercerri fra 1., e 8. ter-
minano in una linea rerta , la quale ¢ un pezzo d’ Ipotenufa
eche percido’fono in properzione aritmetica, ho dimottraco,
che le differenze fra i cubi, ‘quando quefti fi.foppongono infi-
niti » fono uguali ; ne credevo , che 10 fofli obbligato a dire ,
che i cubi fi eccedono con uguale eccefio ; perche quefto non
s'infegna ad altri, fe non a coloro, i qualinon fanno , che les
quantitd , che fono in proporzione ariunetica 5 s'eccedono
Yunaall'alra‘con uguali - differenze ; dungue con quel . Cui'’
addi poterat'; non approvano li Signori Autori pofiti vamente
Ie obbjezioni de’miel Contrarj ; ma mi doman folamen-
te¢ la dimoftrazione d'una cofa, che non fi fono avveduti, che
io I'avea gia dimoftrato. ‘Allora fi potrebbe dire, avere effi
approvato le ziom de'miei contrar), quando,dopo aver
narrate le oppofizioni di quelliaveflero detto quel Qwod fané
certiffimum ¢t ; che hanno aggionto alla fuppofizione di
uelli . | .

F :'.E Ora‘ditecio, che vi pare s perche ame ﬁ:mbra,ﬁch: chi ag-
gionge all'altrui oppofizione , fenza niente addudre contro
quella, approvi quanto in quclla fi contiene..

Dor. Dunque, voi volete , che gli Autori degl’Atti abbiano i
cueti i modiapprovate le obbjezioni de’ miel conerary. Por- .

xe/arione getemi la dimoftrazione di quelli,c lafciare, che'iodegga un.s
v poco fe fono uniformi- ne & loro difcorfi ;| perche fin adefia
cerramente nonlo fopofgei. = - . . o CE et

Fil: Eccola ; leggerela di grazia , tueea 5 accio dal complefio di
tutee le cofe , vediate meglio ; e leggete appreflo .ancorass
dove rapportano le obbjezioni del Signor Intieri.Jdem agic ,&re.
e vedrece che vitdceiano ancora. : . :

Dor. Tacere di grazia ; lafciatemi leggere . -

Fil. Vedere dico 5 che vitacciano d'aver ri -adn'dimnﬁt_::
:iﬁn; troppo lunghe Nowvas , facifque longas demonfiaatiod
wsy, Pe¢s V4 bk, 0500 F PaE Toed LA Td VT A J

b as '3 e ﬂ#r-
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Dor, Qg su lodato il Cielo, Filotima 2 ecce che li Signori Au-
tori non difapprovano il mio Mctoda, ed in confegucnza di
¢io non approvano leoppofizioni de’miei: contrar) .
Fil. Ecome i |
Dor. Eccolo . Offervate digrazia , che dopo narrate turee Jes
abbjezioni de’ mici contrar) , dicono ;. QDuibus omnibus idems
ferc obtigit vefponfi . Nam prater diffinionens inter idyquod re«
£tis convenit quatalibus o & qua cubis, & novas, [atifque longas
demonflrationes ,loci cuborum reddiline ad 1, & 1175 obietliones
allatas , fola:-excufatio reflat; opponentes confiderare. Pavabolant s
én alia genefeos bypotbefi, quam qua utitur Author. Qui ipfo af-
firmat pro generationnm diverfitate contrarias Parabuis effe pof-
feproprictates, fen potius, quod IuXEA unam generationem certif-
fimum cft id inincommoda ducere, fi iuxta aliam exigatur , quod
GUANLII CORVERS A Cuan Kniformi nos extenforum tantum, fed &
vel cuiufvis naturayalivindicaverinty Con quelte parole,Filoti-
mo,dicono,che contra tutce l¢ obbjezioniia me facte, i rima~
ne folamente per fcufa il porer dire, che Lt miel oppofitora:
non hanno feguita la mia ipotefi : Sola excufatio reftat . E di
€id {o ne rimectono al giudicio deglaleri « Al iudicaverine ,
Non écosiid | TP KT W) % SUR I TTIRNT i o £
FileEdrianibmtesh s sinc omtiienbidart dig a8 TRl
Dor. E fapete quanto importano quefie parole ? Importano tan-
0, quantodire ; che mentre li mici oppofitort nen hanno:
ragionaro su la mia ipotefi, hanno parlatoal vento, e nons.
ame. Con quefto diitrugono turto €10, che hanno intutta_s
Fantecedente narrazione artificiofamente afferico per far siy
che i fcioccht formaffero nel leggeria , mala ldea della mia
opera, volete vedere, che ecost? Vol ben fapete, cheinys
Geometria la veritd é una , e che la dimoftrazione geometri-
¢a non lafcia dubio, e percio non lafcia {Cufa ¢ dalle quali co-
fe n'avviene , che fe l'oppofitore non fi ¢ bene oppofto, rima-
ne fenza raccia Ja propofizione dell’ Autore: e [¢ li Signori
Autori rimettono al giudicio degli alerl il vedere , fe li miei:
oppofitori hanno feguito , o no la aua Iporefi, certamentes.
non hanno giudicato , e wutte quelle prime affertive (ono tu-.
multuarie , ¢ fenza guidicio fatte . Sapere che cofa vuol dire
, in Matematica, non feguire I'lpotefi delt’ Autore? Quelto @
“ B 2 giufto
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giufto come fe, ad un Pilota ,il quale afferifse di aver trovato
unnuovocamino per andareal Giappone,paffando per il Set-
tentrionejun alero fcioccamente li rifpondefi,quefto non pud
accadere; perche quado io vado al Giappone cofteggio I'Afri- -
ca, ¢ paflo per il Capo di Buonaflperanza ¢ certamente il Pilo-
ta primo , ed Inventore li direbbe fdegnato, dovete confide-
rare il nuovo ¢cammino da me ricrovato, ¢ non dirmi, ch’e im-
poffibile, perche non ¢ lo fteflo, che quello, che voi fate. Ora
vedete bene ) ! gendiliffimo Filotimo , che del valore delle ra-
gioni del Pilota oppofitore fono le oppofizioni de’ miei con-
trarj; ¢ li Signori Autoridicono; Solazexcufatio reflat. Que-
fta picciola fcufa e il fondamenco di turea la mia Invenzione;
perche lamia Invenzione daaltro nondipende , che dallas
nuova forma di coftruire ; ¢ I'equivoco, che prendono li miei
¢ontrarj non dipende da altro, che dal non avere effi intefa,
ne feguita lamia Ipotefi, vedete dunque, che io fono Il Pilo-
ta, che ho ritrovato il nuovo,ed incognito camminose li miei
oppofitori fono quelli, che mi vogliono ftrafcinare per forza
per la via antica fenza efaminare 'utile della nuova da me ri-
trovata. Per Dio, Filotimo, liSignori Autori aquefta fcu-
fa, doveanodire . Magna excufatio reflat, non fola : ¢ fc effi
credono picciola fcufa,il non feguire,opponendo,l'altrui Ipo-
tefi , hanno poca idea della dimoftrazione geomerrica . Per
Dio, fe quefto ¢, fi ¢ ridotta la Geometria al Scetticiimo : ed
oh to goderebbe Selto Empirico fe foffe fra viventi, ve-
dendo ne i modi deformi, colli quali viene trattara la Geo-
metria , diroceati 1 fondamenti del vero, ed avvalorato dai
Mazemarici 5 delle piu celebri Univerfita , il fuo male intefo
Scetticifmo . Vedete dunque , che li Signori Autori di Lipfia
difpreglano tumultuariamente il mio Metodo , manon de-
cidono 1ntorno a quello veruna cofa : anzi di piu offervates
qui appreflo, che fi dichiarano efpreflamente di non averlo
ben ftudiato ; perche dopo narrata di nuovo la Idea della.
nua Invenzione di un modo, che fembra, che dopo averla di-
fpregiata , vogliano pure fodisfare a quelli, mente de’
quali tanto porefie la curiofita, che mﬂgrado quello, che neo
hanno effi detto, voleffero pur ftudiarla . QDuibus de catero vos
Iupe fuerit ideam formare totius inventignisid) proteflano c}; né
& o aver
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averla accuratamente ftudiata; lo che chiaro fi {corge’ d’a_.
quello , che aggiongono 3 2ui horum omnium accuratins exa-
men inflituent 5 quod nobis iam permiffum noneft . Ed ecco, sh
come vi ho detto, che chiaramente fi dichiarano di non aver
efaminato il mio Metodo . Ma di grazia, vipare, che fi
poffa dar giudicio in materie geometriche , fenza prima accu-
ratamente efaminarle 2 Nono 5 li Signori Autori hanno fo-
lamente fatto del mio Merodo una relazione tumulcuaria,
dettata dallo fdegno, o fuﬁﬁim dalla parzialita ; ma non.s

hanno fatto giudicio , gentliffimo Filotimo.
Fil. Ma Dio buono , fe non hanno fatto giudicio ; perche pro-
ferire incautamente quelle parole, che fembrano a prima vifta
decifive 2 Et bic quidem [i quorumdam talis eft novitas , nut
tam parum valeant ad vetera evertenda, &c. Quelti si farei giu-
di¢j in cofe tanto nuove, quanto fono le voftre , farli fenza un
profondo, e maturo ¢fame , certamente; Scriprorem Matbe.

maticum non decet, - |
Dor. Quefto ¢ il modo , col quale oggi viene trattata la Geome-
eria , Filotimo mio ¢ ora fingete di grazia, un uomo di giufto
fenno , il quale voleffe formar guwdicio del mio nuovo Me-
todo dalla relazion d¢’ Signon Autori ; qual giudicio po-

L

t@hi&r_&mam letea la di loro relazione? Cer-
SR T %ﬁﬁoﬂomm dalli
Signori Autori degliatti con una fentenza gratis faffa,ma che

pe

fin ora rimane illefo da qualfivoglia taccia d'errore ; imper-
cioche, effi non decidono intorno all'importante punto, cioé;
fe li miei oppofitori abbiano feguito , 0 nd la mia Ipotefi, cid
che rende vane tutte le oppofizioni da quelli facre,ne moftra-
no alcun errore nelle mie propofizioni ; dunque quello. B¢
hic quidem [i quorundam talis eft novitas ; &c. con quel che fie-
gue; ¢ una temeraria affertiva; ma le mie propofizioni riman«
gono fempre illefe da taccia d'errore. Vi par egli; che chi ra-
giona in quefta §u1fa pofia dirfi Geometra 2 & volete vede-
re, che in tuett liluoghi della loro relazione afferifcono fem-
» fenza mal impegnarfi a tacciar me d'errore ¢ offervates

ne , che fannodella lettera da me indrizzaca al Si-

gnor Marchefe di Salcito mio grande Amico, e vedrete , che
in quella-dicono , Que verdab Ameore feorfim cdita =§ fﬁ:

' has L.
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ola feripta@re.Or dovere fapere,che in quella leteera io dima-
0,che il muhnmdgll&g;ﬂamgofum al.mio Nuovo Me-
todosha le fiefle proprieta della parabola cubica del fecodo ge-
nere;e li Signort Autori fe la pafiano artificiofamente dicédos
Cum enim Clar. Aulori per(uafum [it potentias ordinataris termi-
wari ad rellas,aliter exiftimare non poterar;Or da quefte parole fi
deduce,che fe fono ftati cotanto arditi , che hanno dichiarato
g::o Mctodo indegno di effer letto, ¢ canfiderato ; potevano
ufare la carira col dirmi liberamente,fe a ragione,o a tor-
to fono io g:fuafu » che le porenze dcll’'ordinate terminano
alle rette. sal meraviglia ¢ mai o Filotimoy che li Signori
Autori non abbiano {tudiato il mio Metodo, quando ne me-
no hanno intefo quello, che la femplice narrazione riguarda !
volete vedere,ch'e cosi 2 Li Signori Autori annoverano tra_s
mici oppofitori dichiarati, il dottiflimo Signor Giacinto di
Criftoforo , quando 1o non I'ho riferito al mio Metodo , che
per mio oppofitore incerto , ¢ per altrui relazione . Dicono
eili di quello ragionandaq: Hyacinthi ensm de Chriftopharo impu-
gnationes ided omifas ait :zl_ad cum reliquis coinciderent ; cd io
a carte 9.1. del mio. » dichiaro cfpreffamente di non.s
aver potuto.avere da quello n;lodc@mn le fue obbjezioni « Per
Dio che in quetto fatto, Filotimo mio, fembra, che li Signori
Autori di Lipfia fiano d’ intelligenza colli miei contrar) ; e
che qualch’'uno de’ mici contrar) abbia ufaro con eff Signori
Autori di Lipfia l'iftefla malizia , che uso con li Signori Gior-
palifhi d'Iralia . Perche dovete fapere, come per Jo mezzo,
d’una falza relazione » che fece quel rale pervenire alli Signo-
ti Giornaliftid'Iralia, fece si, che nel tome 25. de’loro Gior-.
mali riferifscro , che il Signor Giacinto avea pubblicato una.s
lunga Scrittura conuro U.mio Metodo; ma il Signor Giacinto
¢io {aputo mi fCrifle un biglicto , nel quale mi atteftava. di
non aver mai si farea Serictura pubblicata ; ¢ li Signori Gior-
alifti di Venezia poi,avendo avuto notizia dell equivoco,ché
avevano prefo, finceramente neltomo 26. de’ Joro Giornali,
{i ritrattarono , dolendofi, da quel finceri uomini, che fono,
della trama, che dal falfo relatore I'gra ftata fatta 3 0ra che vi,
&mbrlfikxwt, J | il Ot | 18
Fil, Mi fembra » che alcuno de’ vofiri oppofitori , vad; E:w
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fi fuol volgarmente dire, facendo popolo contro di voi,e fogs
fe quefto ha rifvegliato i Signori. - - <o ol D

Dor. N6 n6 Filotomo mio ; io fon certo, che li mici oppofirori
tutte quette si facte maliziofe, e rumultuarie relazioni di Lip-
fia ncﬂl:cnumu del lor cuore non approvano . Ma lafciamo di

it far menzione di si farea relazione , ‘€ confiderate , pentis

E!ﬂmnmibfﬂ&imqmomcinfwlnmmah‘a‘m 1ziofi -

medefimi . LiSignori Autarihannocreduto 5 con st farei dis

{prezzi, di ﬁ:ﬁ:iﬂ: il mio Nuovo Metodo ud»ioluﬂ*ﬂmm
credo, che ‘alle infinite contradizioni , nelle quali foha
inciampati nel riferirlo , e glinfiniti errori, che hanno farro .
ogn’ uomo-di giufta mente debba dedurre confeguenze a3 pré
della verita del mio Metodo ; perche alla perfine 5 eredetes
voi Filotimo , che verun uomo di giufto fenno , ancorche di
Geometria non intefo, poffa dar fede ad una relazione, nella
quale ful bel principio li Signori Autori condannano con ter-
mini affoluti la mia Invenzione ; poftia fi ricrattano , e dico-
no,chea me rimane fcufa di poter dire , che li mici oppofito-
ri hanno raii:nl:mm d’ unalera cofa tutta dalla mia diverfa,

rche non hanno feguita la mia Iporefi: ¢ po]? conchiu-

ono , ch'efli non I'hanno meﬂudmo. er Dio ba-

fta fapere n Geometria I ..mﬁ una , per gonolcere si
muﬁruur: u!h 1 .h I'}'._"'- ‘ :"l", : " W . : ok 1 ﬁa Uul_
verfita ha moftraro verfo per conofceresche e aveflero

otuto approvare le obbjezioni de’ miei contrarj hon avreb-
Ecru detto . Excnfatioveflars Ma avrebbero, convermini de-
cifivi, pronunciaca la fentenza , dicendo . Obiectiones effe ve=
vas , & ided falfas Auloris propofitiones . Ma fapete, o Filoti-
mo, quale ¢ il frutto , che da si moftruofo modo di ragionare
di una intiera focieta noi dobbiamo trarre
Fil.Quale 2
Dor. Quello di falvare la noftra mente dal quafi comune nau-
fragio; ¢ come che vero fia, che la Matematica fia la fola ve-
ra difciplina della mente umana , ela fola valevole ad ordi-
nare il noftro difcorfo , voglio nel fegucnte ragionamento,
che fra noi terremo, infegnarvi a dedurre dalla Matematica_,
H_graml‘n:il: di conofcere <6 ficurezza il vero dal falzo,e di-
ingucroAlgesi quelli oggetti;ne i quali Ja nofira Mente pof-
hias o f

-— -
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{2 quefto vero ritrovare da quelli, ne i quali ¢ coftretta a cons
tentarfi del folo probabile, e voglio in quefta guifa rendervi
fufficicate ad intendere quefio mio Nuovo Metodo, chela .
ment¢ di canti Profeflori in Geometria ave adombrato . .

Fil. 1o credevo di effer capace d'intenderlo, mentre ho, come li
altri, la Geometria ftudiato .

Dor. NO Filotimo . Vedrete con efperienza , che fe I'avere flue
diata, come la ftudiano la pihi gran parte , non fiete abile 3
diftinguere il vero dal falfo.

Fil. Vol riempite il mio animo di curiofitd ; fate , ches
ioﬂcﬂ'udlﬁidiqmno,chcﬁnmho iato. _

Do E ﬁ nel feguente ragiopamentp farstg ateento 3 mici difcors

» 40 vedrere,
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DIALOGO IL
Nel quale I’ Autore dimofira a Filotimo  quanto
utile y ¢ natarale fia il Metodo fintetico: (9 ¢
danniycbe I Algebra [peciofay e I'ufo del C alcolo
analitico producé, ¢ come fiano falfi y e dannofs

tutt'i muovi metodi y fuora che quello di Buona-
ventura Cavalerio . '

Dor. Cco, Filotimo mio, che noi fiamo or mai gionti al ci-
mento,nel quale voi dovere moltrarmi qual fia I'idea,
che avere formato nello ftudio della Geometria , ¢ les
%:’?_tc: da quella dedotto una idea generale del vero, ¢ del
Ifo. |
Fil. 1o hoben intefe le propofizioni , che mi fono ftate [piega-
te,perche fono rimafto convinto dalla dimoftrazione di quel-
le 51 farte plvropofmm, dunque hoavuta la fuificienza d'in-
tendere ¢ l'idea poi del vero in genere, a me {embra , che fia
iftefla, che I'idea della dimoltrazione. 098
Dor. Oh,voi fiete molto lungi dal fine, al quale dovete afpirare;
quefta parola intendcre ¢ generale, ¢ percid, poco men ches
tutti s'ingannano , credendo d'aver gia pencerato nel fonde
delle cole, quando fono rimafti alla {ola fuperficic di quelle. .
11 vero intendere & quello, quando voiintendete una cofa, in
guifa, che ne formare di quella una idea cosi chiara,come voi
fteflo fofte di quella tal cofa Inventore ; né quefto fi fa col
folo fentir fpiegare dal Maeftro le propofizioni d'Euclide, per- .
che fendo naturale all' uomo il defiderio di ricorrere fempie
al piu facile, il difficile abborrendo ; quindi €, che la mentes .
uglle si farte fpiegazioni ama piu d'albergarle nella memo-
a; chedi farle fue proprie per lo mezzo di una feria , pro~ .
fonda, e penofa rifieflione, ed in quefta guifa fi forma del ve-
10 In generale una idea folamente confula .

C Fil.,
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. Fil. lonon poffo vedere piu lungi de’ limiti della mia vifta; &
' e érise ho creduto figora y che quello , che 'vedo nella Geometria,
fia tuteg quelip » cbe fi pud in'quelia vedere 5 il modo , col
quale me L hanno infegnata , ¢ quello, che da ogn' uno fi
pratica ; fe vi rimangono altre cole , oltre 1 contfim del mio
vedere ripofte , di grazia fate, che jo le vegga, ¢fe voi ~
avete qualch'alera metodo d'infegnar la Geometria, appa-

iéfartlo.  © | ' ' EE 7

Dor. la non hé merodo pasticolare , ma ho un modo di far sty
che voi ficflo facciate un metodo diftudiare , a voi medefi-
mo; o per meglio dire, che non vi dilunghiate da quello, che
la Geometria fiefla vi domanda , e quefto ¢ in vol medeflimo,
e bafta folamente, che vi rifolviate a coltivarlo . |

Fil. Voi mi riempite 'animo di curiofitd : additatemi di grazia
quetta ftrada , perche io vi afficura, che non vifara fatica,
che vaglia ad arreftarmi, si che io non la fiegua fino al fine.

Dor. Noi non abbiamo, Filotimo , altroa farc per giongere al
noftro fine,che profittare di una conofcenza, che ci da Plato-
ne, la quale ¢; che da altro non nafce il noftro fapere,che dal-
le renmnifcenze ; in confeguenza di <io vol dovete efercitare
quefte si fatte reminifcenze , richiamando alla voftra mente
gmllu s che ella medefima ha fatto , quando ha ftudiato la.
Geometria, ¢ fopra quelle ridettere ; [P:n:hr: da quefte si
fatte reminifcenze » voi dedurrete non folo, qual fia Idea,
che dovete formare della Geomerria ; ma formarcte una»
idea chiara , € diftinta del vero in genere, ¢ conolcercte
chiaramente quali fiano i giufti limiti del vero, ¢ del falfo.

Fil. Sarebbe curiofa cofa a fentirfi , che avendo io ftudiato glt
Elementi ¢ Euclide , il Metodo degli Indivifibili , Apollo-
nio » ed Archimede ancora » non poteffi vantare il nome di
Geomeua .

Dor.Avete nicnte fludiato il Calcolo analitico; e gl'Infiniti pic-
ciolili Differenzialize gl'Integralid

Fil, Ancora un poco » manon mi fono molte in quelli colias
meate profondato. _ o

Dor. Se non avete faute fopra la Geometria quelle meditazions,
che vi ho poc'anzi folamente accennare , {arete Geometras
d Erudizione , Filoumo , ma noa g4 vero Gcomc;ru?-:;

&
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e mi contentarei , che in vece di aver fladiato rutte queiies
cole, che avete detto, avefte ftudiaco gli elemenu folamente,,
sma nel modo, col quale intendo io, che fi debbano ftudiare :
Ji calcoli poi mi rallegro ,che non Ji abbiate molto coltivat,
perche farelte divenuto, come la m?wr ‘pa.rtc deglialeri,un
femplice pratico Calculatore fenza difcorlo. _
Fil. AE, voi tornate ad inciampare pella indignazione di tutti &
Matematici, ﬂm come Vi é avvenuto a cagione di qucl-
la voftra maledetca prefazione, al nuovo Metodo, la quale ha-
mofio a fdegno, come fapete, li Signori Autori degli Aca de-
gli Erudia ‘di Liplia.
Dor. 1o ho ricavato Filotimo , dallo ftudio della Geometria, e
da quello deila Filpfofia quell'amore verlo il vero , il quale e
nte a farmi obbliare ogai baflo, ¢ vile riguardo; e percio
fendo io,a buona ragiong,convinto, che I'Algebra fiaa quell”
umano raziocinio, che dalla Geometria fi deve ricavare, per-
niciofiffima; ¢ che i nuovi Metodi' da moderni inventati, co-
me fono quello de¢’ differenziali, ed incegrali,e quello dell'in=
finiti piccioli  ed altri y fiano non folo perniciofi, ma falfi.
Indegna cofa d'uomo fincero reputo effere , il celare al Mon-
do, per timotesla conofeenza del danno , che drrecano si fazed

Fi Dm mp?cﬁ% ndete ! Doria . L’Algebta & da
\ 1 im prendete Signor Dor . L’ i
tueti appellaca divina , come quella, che difcopre atla noftra
'mcmcipcruna via faciliffima,e a turti uguale; nobililime ve<
rita . 1 nuovi Merodi pui, cheavete accennat , fono da tucel
feguiti , come quelli , 1 quali portane ancora piu oltre , ches

I' Algebra, 1a potenza della Geomerria .

Dov. |l facile alletra'tutei 2 'ma con rutto ¢id la Sapicnza ¢ una
“Madre, che non fi difcopre a chi con ordinata si; ma'infieme
penofa fatica non la ricerca . Virtutem pofuere Dii [udores
parandam , diffe Efiodo, ¢la virtu dalla difficile fapienza
dipende ; non poffiamo not mutar le leggi della natura , Fi«
“Jotimo, ond’'e meghio configlio feguirle; che dentar di macar-
le; ed invero ha la natura cosiinviluppara ne' fenzi la no-
ftra anima, che fenza un lungo, ¢ ben ordinaro raziotinioel-
Ia not puo fprigiondrfi da quell'errore ;" che la immenfa di-
verfira delle fenfibili cofe altiezgiéusf ¢ quindi ¢, cheo

- ~ 3 non
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non dicalcoli, ma di quell'ordinato, e naturale raziocinio
fintetico , che Iddio ha pofto nella noftra mente, ella abbia
bifogno per formarea {¢ fteffa quella ragione,per mezzo del-
la quale ella ¢ valevole a refiltere all'errore , nel quale di le-

ieri inciampa ad ogal momento. |

Fil.Ma gli Algebrifti pretendono di coltivar la ragione anch'ef-
1i ; preréndono, cheil raziocinio analitico fia legituno al par
del fintetico , ¢ pretendono , che il calcolo analirico agevolt
bensi le dimoftrazioni , € 1a foluzion de’ Problemi , ma ches
non guafti la ragione .

Dor. Non ¢ quefto il tempo , Filotimo, nel quale io potla con.
evidenti ragioni moftrarvi, che ilraziocinio analitico non
¢ all'ordine di quel difcorfo , che la natura ha pofto in noi co-
me il fintetico,conforme,e che il calcolo analitico,come quel-
loy che accoftuma la mente alla pratica, impedifce a quellas
il formare 'abito a ben ragionare ; perche, per cio dimo-
ftrarvi, ¢ neceflario, che prima io vi faccia conofcere, quanto
fia all'ordine della natura conforme il raziocinio fintetico
accio poi paragonando I'uno coll’altro , pofliate ben intende-
re,quanto dal natural’ordine di ragionare,lanalitico fi dilun-
ghi , ¢ quanto perniciofo fia il calcolo degli Algebrifti, das
Settatori de’ moderni Metodi, ufato.

Fil. Mayfe il pratico calcolo dagli Algebrifti ufato nafce,in con- +
feguenza,di un legitimo raziocinio, donde avviene egli , che
il pratico calcolo ufandofi, non pofia formarfi la mente a ben
ragionare 2 Aoe ) .

Dov. Mi avvalero per ora , della fimilitudine di una cofa da tut-
(i praticata , per.farvi fenfibilmente intendere , comes
il calcolo analitico. diftorni la mente dal raziocinio. Di-
temi ;m poso , Filotimo, voi ufate il Cocchio per cammi-
nace

Fil. Certamente. ;

Dor. Ma ditemi, vi conofcete voi valevole a fare, al pardi ogn’
altro uomo,il quale non abbia mai ufato ICocchio,il cammi-~

no di una intiera glornata 2

,Ffi,téﬂﬁ, Chﬂpﬂi.. - nh | '.;
Do 1.E quefto donde ayvien'egliiCertamente non da altro,{c non
she,non avendo voi,mai fatto abio a cRmminare per una in-

__-l-—-—--"" ——__
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tiera giornata colle voftre gambe , avere perduta quella for-
%3, ¢ quellavirt, che la natura ha daa a voi ugualmente ,
che ad ogni ruftico . Cosiavviene a'calculatori analicici ’)
perdono ¢ffi, abbandonandofi al pratico calcolo, quella virel
di raziocinare,che la natura loro have appreltato nel Metodo
finterico 5 ma vi ho detto, Filotimo, che non ¢ quefto il tem-
po di moltrarvi,dall’ intime cagioni, la veritd di quelto » ches
ora vi ho fatto vedere folamente in imagine. .

Fil. Belliffima ¢ la fimilicudine , peyo mi riferbo a contemplar
meglio, nelle intime cagioni., il vero di quello , ¢he in effas.
avete prerelo moftrare . In tanto additatemi qual fia quelto
gran ucile, che, dalla Geomerria fintetica, fi ricava.

Dor. 1l primo, e principal utile , che a noi apprefla la Geome-
tria ¢ quello , di far fare alla mente umana una idea generale
del vero, e del falfo , per modo che » @ qualunque icolare
cla firivolga , veda Ee veria yche in quel parti ficon- -
ticne, o la verira del quale manca, ., ., . ..

Fil. E come fi pervien.egli a queito utilifimo fine 2 . _

Doy, Altraendo il voftro difcorfo dall’ oggetto medefimo della
Geometria , ch'e la quantica, € contemplando in aftraceo il
&mﬂu‘f _-r'-;mosméq-.. che sh delia quh;;mdi:‘i qveie fat:lc:

» Filetimo , ¢, come a prima vi to , larce di
rifvegliare , per lo mezzo. dell; eminifc le noftre idee,
¢ combinandole , avvalorare il difcorfo 3 in fine b na me-
ditare fopra la cagione, per laquale fieee rimafio delle di-
moftrazioni geometriche convinto. _

Fil. Confeflo il vero, che la Geometria ftudiando, mi fon fenti-
t0 bensi, convincere dalle dimoftrazioni, ma quefta medi-
tazlone, che voi dice intorno. alla gagione » per a quale fono
rimafto convinto, nonI' ho mai fatea , SIS00sD 4

Der: E quelta ¢ la cagione, per la quale voi non avete farto
idea- del vero in genere , ¢ percid non fiete valevole a.

conolcere la verita, o I errore in qualunque cofa, ches

alla voftra mence fi apprefeni ; in prova di, ¢io, voi conofces
xete folamente la vm: in 1:@1; cole, che hanno per ogget:

¢ IALCFIC 5 uali la voftra mente ¢ ace

__ » W4 non sitoito vifi apprefencara una nuova ma-
Ieidy e nmanrets confuld, ¢ perderste L'ufo di tutto quel
9.ui! | ra-

= B
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raziocinio, che avete fopra particolari materie fatto a forza
d:abito di raziocinare fopra quelle , Filotumo. Chi non me-
dita fopra il difcorfo, non acquifta Ja idea del vero in genere,
ma acquifta folamente un femplice abito di raziocinio, il qua-
le quando fi dilunga da quelle materie , alic quali ¢ abttuato
fi perde ; e quefta & la cagione, per la quale uefli si farts
Geometri abitoati , € non mentali , che cosi voglio nomarli,
uando vogliono efaminare le alerui nuove Invenzioni, nau-
agano , cos) dire , in un piccioliffimo Jago , ¢ prendo-
no di quelli abagli , che quando poi conofcono la veritd , fi
vergognano de’ groffolani errori, che hanno prefo .

Fi|. Mi fembra ; che voi ,da buon Metafifico , facciate 'anoto-
mia alla mence de’ Matematici . Ma , di gratia , ditemi un
?co, qual’ & quefia idea generale , che voi del vero , cdel

lfo avere fateo? |

Dyr. Jo fopra il raziocinip geomerrico meditando, ho conofcin-
to , che I'effenza del vero in generale confifte aell’ unita,
modo che, vero ¢ folo quello, ch'¢ vno; € 10 €10, -che E
diverfi principjdipende ; non pud mai effere veio ia fe, ma
folamente vero in quanto a i neftri fenfi,8¢ in quanto a i modi
del noftro penfare . Alla perfine Filotimo, iw quella guifa che
Jddio,il qual & il folo,8¢ unico vero,¢ uno ; cost la noftra men-
te a fua imagine,e fimilitudine da lui creata,DON: puod FRIOVa-
re il vero in altro, che pell'vno .

Fil. Ma ditemi un poce-» fe quefto ¢, la Geometria non ¢ vera;
perche l'oggetto della Geomertriae la antita ; 1a quantita fi
coOmpone %nm ite forme diverfe ; dunque la Geometria s
smanca d'oggeto , € la mente non puo nelle infinite diverfes
forme ri Funitdy dunque non i pud nugvareil vere
nella Geometria. . . kA

Dor. La quantica in genere ¢'vera, Filotimo, ed efiftente,comes
da Diocreata . Limmenfo numero delle forme poi, che lau
compongono; ¢ quello appunto, ch'e la caFiDne degli e rroft
della noflra mente j perche gencrando nella menee una
fi infinita diverfita djdee’; nelle quali tunic i comprende Ja
imagine di cofe fenfibili 3 quefic un torbide- confufo, ¢ vio-
fento ‘moto nella corporea machina cagionando’, Ja mentes
twrbano;e confondono per-modo chey fisafcinata da fenfi nell

- CIIore
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erroré fi fommerge . Ma Iddio , il quale 'mai a.bamio-
na l'uomo del fuo foccorfo , ha concefio alla mente umana
la facolea di poterfi aftracre da quelte forme , ¢ per lo mez-
zo dell’ aftrazione , contemplarle ingenerale ; quelt’ aftea-
zione ¢ quella , che apprefta all'uomo la facola di ridurre
le proprie idee all’ uniti; impercioche quando la mentes
umana, in e fteffa riticandofi,fi aftrac da 1 particolari, le pro-
pricta delle cofe fenfibili ella rimirando in generale,le rimira
come una . Queftasifaca proprictd poi della meate umana
¢ cagionata, Filotimo , dall'alta origine , dalla quale ella di-
ﬁ::l%c , ch’ ¢ Iddio; impercioche quando I"anima cades
nella materia , fentendofi bactua dalle infinite fcoffe de’ fen-
fiyella confervafempre in fe medefima un defiderio di ritor-
nare, colla contem al fuo primo fonte, il quale ¢ Id-
dio,e nel quale I'unica di rutee le perfezioni fi comprende .

Fil. Son forfc quefte le idee innate di Platone 2 - 1 5 v

Dor. Appunto, Filotimo ; perche leidee innate non fono altra
cofa , che le idee del vero » € come che il vero fia folo Iddio s
la prima idea innata della mente ¢ quella, che abbiamo d'Id-
dio; pofcia quelle , che dall'idea delle {ue perfeziont, in noi,
come dalimpiditiuno fonte dilcendono , e tucte le aleres ,
che (ono nella mente umana , fono idee acquiftate, comes
formate dalla mente a cagione del corpo » nel quale rifiedes:
onde le idee innate fono le idee di Dio ¢ diquelle cofe , che
immediacamente dalle perfezioni d'lddio dipendono; come.s
fono appunto I'idea del giufto,e dell'oncfto, le quali fono ins
noi ya cagioneche » in noi ¢ la copia di tutro quello , che in
Dio €& pereflenza ; ond’¢ che, dendo lui la veria, ¢ la gio-
flizia pereficnza, in noi ¢ l'idea della veried, € dellagultizia,
per mezzo della quale pofliamo divenir giuiti, ed onelti,

Fil. Ottimamente voi ragionate . Ma dicemi un poco ; la fola
aftrazione duoque e quelia,che ci conduce a fare idea di que-
fta verita in genere; che voidite 2 _ ‘

Dor. Come che queita unita non ¢ fenfibile , fenza |’ aftrazione
dalle cofe fenfibili , non potete pervenire alla perfetta cono-
fcenza della veriaa 5 ¢ con cffadelle alue veria, che da quel-
la dipendono .

Fil. Ma 1ofento bensl, che in me ¢ patusale ildc%c::riﬂs'di

aftracrmi




24 .

aftracrmi dalle cofe ; perche fperimento in me medefimo 5
che la mia mente piit, e piu volte ama di alienarfi dalle fen-
fibiki cofe, e ricirarfi in {e fiefla, ma non veggo con qnai mez-

zi clla pervenga a quefta unita, che voi mi diee.
Dor.Quando a voi fembra, Filotimo , di aftracre la voftra men-
+ -~ » tredallefenfibili cofe, non feguendo voil'ordine , che la na-
¥rem Jlirése eyra ha pofto in noi per ragionare fopra le materie aftrate,

(' oxHru & 244 @ygi aliro non fate,che aftraervi da un oggetto fenfibile,e paf-
:Wﬁh&wﬂm&dﬂ-ﬂﬁ" tne-da-Unua.

the (ofuaaile far ad un altro pur séfibile oggert
cevosisa Lecor Fil. E qual'é mai queft’ ordine , che la natura ha pofto in meos,
PSP ¢ il qual fia valevole a farsi,che io perfettamente ragioni fopra
le cofeaftratte 2
Dor. La Geometria, la quale v'infegna d’ aftracre dalla quan-
titd, € ragionare con perfettiffiimo ordine.
Fil. B con quai mezzi? . b Sl ,
Dor. Per il mezzo del Sillogifmio , il qual’d un difcorfo polto
nella noftra mente dalla natura,e nel quale fi contiene la per-
fetta unita. Che fia cost, nel Sillogifmo, la magiore enwras
nella minore 5 €la minore, che contiene la magiore non &
che una; ‘la magiore, ¢la minore entrano nella confeguen~
za , ¢ formano il difcorfo, ch'é uno; da cid vedete kiloti~
mo, che l'ordine € quello, il quale riduce ali’ unita 1" u-
mano difcorfo , che per fe farebbe vario , ed errante s Cosi,
nel fillogifmo, che lddio ha pofto nella mente umana , con-
fifte quefta unitd , della quale la mente wmana € capace; que-
flo si fatto fillogifmo poi,la Geometria infegna farlo nelle co-
fe aftratee y-eda combinare fra di loro 1 fillogifmi, 1n modo
ghe, porti i fuoidifcorfi fopra I'aftrateo fin'all'infinito, comes
in appreflo vedrete . Or, che Iddio abbia pofto quefto filio-
gifmo nella mente umana , ¢ evidente; perche veggiamoi
fanciulli fare quetti si fatu fillogifmi fopra le cofe fenfibili,
i quali poi gencrano quella umana prudenza , colia quale la
vita umana fi regge ; ¢ diverfa pero dalla Sapienza, laquale
¢ valevole a formare non 1l femplice Cicradino , ma il Legis-
latore, appunto come, fe voi leggerete la mia Vita Civile,ve-
derete » che I' ho detto nel primo, € fecondo ragionamento .
Confiderate di piu, Filotimo , che in quefto raziocinio, das
Iddio alla mente umapa conceflo, fi fcorge la diﬁ‘m;mn
che
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«che vi & fri 1ddio,e I'lomo; ismpercioche Iddio,ch’¢ la vn{it:l
ifteffa, tutto il vero ¢ a lui fempre prefente, né ha bifogno di
pervenire alla conofcenza del vero per mezzo di fillogi{mi ,
che formano il raziocinio; in vece che, l'uvomo, per lo mez~ -
zo di st farto foccorfo, é valevole a falire alla conofcenza del
vero : ond'é, che l'umano difcorfo altro non fia , che un ri-
medio dato da Dio all'uomo a cagione della noftra infermas
patura , il quale umano difcorfo, turto-nel raziocinio geome-
trico fi comprende. 3 LS lOI0Y Ml

Fil. Voivi fiete immerfo nella Metafifica ,¢ perciovi fiete di«
lungato ormai troppo dal noftro propofito . Io vorrei fapere,
come per lo mezzodi quefti fillogifmi , o fia del Raziocinio,
fi formi l'idea generale del vero,quale,ficome avete detto, nel-
'unit confifte . i

Der. Voi mi havete richiefto I'idea del vero, che ho fatto ioin
confeguéza della Geomerria,e quella,che io vi ho detta, & ap-
punro L'idea, che del vero ingenerale ho fattain co '
.za della Geomiettia, che hofludiata.

Fil. Dunque voi avere dedotea la Metafifica dalla Geometria ¥

Dor. Certamente .

Fil. E came 2 *

Dor.4a Geometria é1a Merafifica della quantira; perche da
quella s'aftragono da i corpi cofe, che non fono, come fonoii
‘punti, le linee, e le fuperficie; e polcia le dimoftrazioni da al-
ero non {i formano, che da un aggregato de’ fillogifmi , tuee
veria parte a parte, ¢ l'uno dall'alero dipendenti , per modo
tale che ; nela conclufione di una dimoftrazione, vifi-com-
prende perfetamente quell’'unitd, nella quale il vero confifte
¢ quindi ¢, che I'idea della Geomerria, € ranto IAnaca in not,
quanto in noi ¢ innata la idea del vero Cosi Filorimo, nons

vi ¢ buon Metafifico fenza Geometria , ne buon Geometras

fe non ¢ buen Merafiiico ; perche la Geomerria e<cala per

da quale fi afcende alla Merafifica, come quella , che fcoiges
con ordine naturale la meare d volar nelaftratto ¢ ma las

Merafifica & quella, la quale fa , che la mente mid, come dall’

alto, la fcala,per la quale € falita; quefta fa si, che di ogai par-

ticolare facciamo la giuftaidea , ne miriamo-e partiy ¢ che

Jc )dee, che delle cole abbhmo-forgnmq nojtre, le com-
" (Cm=
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templiamo’. 1l folo Metafifico ¢ quello, Filotimo mio, ches
ha.l'idea del vero in genere , € che pud formare fticnza da

gni particolare, al quale,colla fua mente, fi rivolge.

Fils Voiu mi {velate cofe , che fin'ora {ono flate alla mia mente
pafcoile, e vedo,come da un'alto monte, quel cammino, ches
non conofceva, nal mentre, lo calcavo; ma, di grazia,efami-
piamo un poco la Geometria 1n particolare , ¢ nelle fue par-
tiy ed additatemi la via, per la quale fiewe falito a quefte uni-
verfali conofcenze 2 -

Dor. dFrm: ufo di quelle reminifcenze , che abbiamodetto, elo .
yedrete .

Fil, Voi mi avese gia addirata la firada , ed io fon pronto a
feguicla.

Dor. Confideriamo prima ’ordine , che tiene Euclide per infe-
Emr_ci la pl‘t:l)l'iﬁti particolare della quaneitd . Per primo,

uclide prende per oggetto della fua {cienza il corpo , come
prima idea, che alla mente umana fiapprefencta, f{ubico cl’
entra nel Teatro di quefto Mondo fenfibile ; e perche egli
vuole-bel bello guidarla a ragionar nell'aftratto, ed in confe-
gucnza di cid, a fare idea della quantitd in genere, egliaftrae

al corpo punti, linee , € fuperficie , €d in quefta guifa acco-
fluma la mente nelle definizioni , ad aftraerfi, quafi fenzaav- -
vederfene,dalla materia . Per fecondo, vedendo Euclide, che
la mente non pud,tutto in un CQIEO; diftaccarfi da'fenfi,e che

r . contemplare clla le tauanut » quantunque in aftrato,

di meflieri dell’ operade'fenfi; egli le permette di poter
fegnare le fue meditazioni con figure , che fonoin parte fen-
fibili; e forma i poftulati, ma in quelli egli elegge le piu fem-

ici cofe , che poffono defcriverfi, come fono,la linea retta,
ed 1l cerchio; ed in vero quefte fono folamente quelle , nelle
quali fi ricrovarebbe perfertamente quello , che la mente in-
tende , fe linfermita de’ noftri {enfi, non ci vietafle di poter
mai perfertamente efeguire in pratica le cofe,in quella guifay
che la mente le 1atende . E quie da notarfi , Filotimo , che
Buclide, 3 gran ragione, non ammeite per linge geometriche
uelle , che fono piit.compofte ; ¢ cio perche,quelle, che non

2 defcrivono da punto a punta, 0 con ecrchio, cd intervallo,

aon fendo femphiciiime , la mente iptende ; che o qﬁwﬂ&ﬁ

tee
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farce lince , ‘come non {emplici, non fi conticne perfe:bn:u;
ondc non poflono dare in pratica altro per Joronarura , chew
una femplice approffimazione al verg ; in vece che Ja lineg
retta » ed il cerchio , fendo femplicifiime, niente manca dalla
lor parte per darci in pratica quello , che colla mente inten-
diamo , ¢ fe non poflamo cio in pratica perfectamente efe-

uire , quefto non da altro, che dall’ imperfezione de’ noftri

nfi, ¢ non da quello delle linee , che Buclide 1 peymettes,
vien cagionato . Cosi dunque dall'aver Euclide permeflo lc
pit femplici operazioni , che poflono farfi , £ vede , cheil
primo oggetto d’ Euclide ¢ ftato di coltivar il puro raziocinio,
¢ sfuggir dal megeanico, fenza pero dilungarfi dall’ ordines
della natura . Per terzo,voi avete veduto, Filotumo, per quel-
lo, che abbiamo ragionato poc’ anzi, che I'efienza dell'umano
raziocinio ¢ il Sillogifmo, nel quale fi contiene l'unitd ; ed
Euclide apprefenta alla mente umana gli affiomi , ;ﬁal-
tra cofa non fono, che verita notiffime, o fiano fillogilmi pri-
mi. -Che fia cosi , quando la mente dice il tutto ¢ magiore
della parte, altro non fa, che confiderare la parte, & 1l tutro,
¢ dice : Quello,che contiene ¢ magiore del contenuro ; il wue-
o contiené in f¢ la parte ; dunque 1l tutto ¢ magiore delias

magiore

parte; in quefta guifa la mente &m,hqm' uello
et ‘!“#Mﬁ“hog-ﬂ ' e
i bambini fopra quelle cofe, le qualihannoifenfi per og-
g:nu . Per quarto, paffa poi Ja mente a combinare quelti st

fartti raziocin) , per formare le propofizioni, le quali di ma-
gior numero di fillogifmi, I'uno dall'aluro dipendent,fi com-
pongono ; ¢d in quefta guifa,patiando fempre dalle cofe no-
te, alle ignoe, ' crge fopra 'oggetto della quanucd, 'vmana
mente, fin a penerrare nelle piu aftracee: meditazioni ; per
efempio, I'accorto Geometra rammentandofi 5 che l¢ linge.,
che partoro dal centro, e terminano alla circonferenza diun
Cerchio,fono uguali fra loro, dice in fe fteflo: fc mi vicn data
una linca retta,io prendédo quella per femidiametro d'un cer-
chio,potio avere una linea uguale a quella;poicia defcrivendo
dalldlro punto eftremo dells medefima linea s up cerchio
pofio avere un’altra linea ugualg alla data ; dunque averd dug

Linec uguali alla data, ¢ fe ,afcrdD due lince uguali-alla daas

g z tut-
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tutte tré faranno uguali frd diloro ;' ed io averd il eriangolo
cquilatero ; ed ecco che combinando i fillogifmi ritrova Eu-
«clide le proprieta particolari delle quantita ; combinando in
quefta Euifa fin all’ infinite 1 fillogifmi, ritrova infinite pro-
pricta della quantita . Lnolere per infegnare a not le proprie-
-td;che ha ricrovaresricorre all'ordine,e forma le dimoftrazio-
ni.Queft'ordine ¢ quello;il quale ha la forza di ridurre all’'uni-~
sa-quelle cofe, che per fe ftefle farebbero diverle, quantunque
I'una dall’alera dipen per efempio,egli forma per primo
la propofizione, nella quale efpone quello , che per lo mezzo
.del fuoinduftriofo difcorfo ha ritrovato; per fecondo nell’
efpofizione lo chiarifce; per terzo nella coftruzione c'infe-
gna fare quello,ch’egli ha fatto per ritrovare la propofizione;
«quarto richiamando alla fua reminifcenza i fillogifmi , colli
.quali ha rurovato la propofizione , & 1 qualil'uno dall’ altro
dipendono, li narra a noi con quclhﬂcf?u ordine, col quales
ha gli uni dagli altri dedotri, ¢ formando una catena d'illa~
zioni, L'una dall’altra dipendenti,forma la dimoltrazione . Fi-
nalmente deduce dalla dimoftrazione, la conclufione, nella
quale ugualmente , che nel Sullogifmo femplice, la perfettas
unita fi contiene ¢ impercioche nella coftruzione neon fi puo
fare alcuna cofa, che non ferva a quello, che fi ¢ propofto,eo
nella dimoftrazione fi conticne quello, che nella coltruzione
fi e fatto; ed oltre a cio, vi fi contengono 1 fillogifmi,per mez-
zo de’ quali fi é ritrovato quello, che fi ¢ fuppofto , onde 1 di-
verfi fillogifmi , perchel'uno dall alcro dipendono , fanne
Vofficio di un folo fillogifmo ; ¢ quindi ¢, che nella conclu~
fione la perfecta unica fi contiene . Euclide pofcia, ritrovata
una propricta la pone per bafe,fopra della quale egli pofla ers
ere Ja {ua fabbrica, ed altre verica ritrovare,ed in quefla guir
4a deducendo fempre nuove verita dalle verita, che difcopre,
forma quell’ ammurabile catena di propofizioni , per mezzo
della quale eghi folleva la mente umana fino alle piu aitrarte
conofcenze, che han la quantita per oggetto . Alla per
Euclide fa a guifa diun prudente , ed accorto Aumentator€
«del proprio averes il quale una femplice 5 € parca facol-
12 accrefce prima con la propria induftria 3 pofcia ponen~
do_fempre a proficto quelche guadagna , ¢ tracndo fem-
. el : o« pre
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,con buon ordine da guadagno,nuovo guadagno,all’acqui-
o d'immeéfe ricchezze pervicne.Quefto ¢ I'ordine,che Eucli-
de tiene'nella ricerca, e nella fpiegazione delle fus particolari
propofizioni. Vifembra egli, Filotimo, che quefto fia indu-
ftriofo;ed oltre a cid,conforme all'ordine diragionare, che Iy
natura ha pofto in noi ? A
Fil. In vero induftriofo, ed in tutto conforme all'ordine, che la
natura ci addita; mi fembra il modo diragionare,che Euclide
¢i moftra; ma ditemi un poco, non farebbe egli meglio aftrae-
re a diriccura la mente umana dal fenfibile ed abbituarla, {ul
bel principio, a confiderare la quanticainaftratto , come han
fatrto molu modernt & |
Dor. Novy Filotisho mio , perche ¢io s'oppone a dirictura alles
-leggt, della natura, g la propria mente ; e non confegui-
fece il fuo fine. Chi voleflé a diriccura ergerfi dalla materia)
‘che ¢'imprigiona , fenza paffar per quei gradi y che la natura
ciaddica, farebbe appunto come uno ;il.quale avendo il pie-
_de ftrettamente cinto da una catena, tentafle con violenza di
fcioglierlo,egli potrebbe firappar il piede,ma non liberarloda
quella,fenza guaftarlo ; cosil'anima non puo, fe non 2 poco 2
poco,e per gradialzarfi fopra le idee,che forma,a cagione del-
_la mareria, cheda tutte le paru la circonda,e la percuote ; ma
volete vedere ;- quanto 'ordine di Euclide ia:naturale , offes-
vate , che, anco ne i fenfi, gli vomwni formaneoa loro medefi-
~mi una Geometria torta, ¢ guafta; ma torta, e guafta a fola
. cagione, che noi non poffiamo, come vi ho dettoy ricrovares
-il vero in altro; che nell’'unita 5 € percio non pofliamo ritro-
varlo ne’ fenfi,e nelle paffioni,che fono quafi infanite nelnu-
Mero, € ¢agionano in RO MO« v L e
Fil. Di grazia , efaminiamo un poco quefta’ Geometria ‘natu-
rale ; che 'vomo tenta di formare a fe fteffo ne' fenfi 2 !
Dor. Quando I'anima entra nella mareria , clla difegna con un.s
nome pasticolare le idee , che forma delle cole fenfibili ; ed
~ecco;che faa fe ftefla le definiziom , le quali non fono in al-
“trodiverfe da quelle di Euclide,fe: non che,quelie fono aftrat-
te; quefte mareriali, e fenfibili;quelle determinate, queite in-
- finite in numero ; formate polfcia le fopradette fenfibili de-
finizioni'y Lapuma allettata dal placere , o dal dolornig cheo
1 nee
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fente nelle apparenze de’ {enfi, forma a fc ftefla certi falfi af-
fiomi » dertan dall’ amore del piacere , come per efempio ,
'quel,che piace,é buono,la ral cofa piace,dunque ia tal cofa &
buona ; ¢ con conclufione 2 quefta oppofta , conclude altre-
si, che i ha dafuggire cid, che non piace. Quelh affiomi
formati fopra I'amote del proprio piacere fono la fontes,
dalla quale {caturifcono le noftre pafliont , le quali precipi-~.
tido. poi nell'ecceflo,ed andando all'infinito, netl'infelicica la
fommergono ; ¢ quefti fone quelliy che come i primi tengono
altres il primo luogo nel noftro animo , come ben avvifa
Virgilio, quando dice 3 J |
Trabit fua quemque voluptas !'
Egli non e gia perd , che I'anima ammonita dal danno , che .
{perimenta in molie di quelle cofe , che alei piacere aveani
recato 5 non furmi cerrt aleri afliomi oppofti a:quelli, cheil
fenzo I' aveva detrato , come per efempio s queiche nuoces
¢ male 5 la tal cofa, benche piaccia ; nuoce., dunque bifogna
fuggir la tal cofa;ancorche piaccia,e quefti fono quelli affiomi
naturali,rifyegliati in noi daliz rifleflione, che la mente fa {o-
pral'milesed 1l danno,che 1l piacere in lei cagionaje queiti fo-
no altresi quelliaffiomt naturali,rifyegliatt in noi dalla riflef-
Jrone;che la mente fa fopra l'utile, ed il danno, che il placeze
inlei cagiona ; e quefti fono aleresi quelli, 1 quali foglionoar-
ricchir I'animo di:quel naturale giudicio, che farebbe valevo-
ica rr.lgg:rlo, coll'ajuto delle buone leggi,nel corfo della fua
yita y fc I'amore ; che prima I'anima contrae verfo il propro
diletto,non faceffe siych'ella obbliafle di legieri quefti utilt af-
fiomi,da’quali;come abbiam detto,il naturale giudicio dipen-
de . Forma pur l'anima ne¢’ fenfi,come nella Geomerria 1 {uoi
saziocin) compofli , i quali equivagliono a i Teoremi, € ques .
it fono quells,i quals fon cagione, che le umane paffiont iin’
all'intinito §i accrefchino;imperciochetefiendo 'anima i fuoj -
difcorfi fopra l'oggetto delle paflioni , nel quale, come ab-
biam detto, non etlendovi I'unica, non vi ¢ altresi 1l vero 5 €
forza,che vada fempre errata; per efempio I'anima, formate
che ha le {ue maflime, cioe i fuoi afliomi in confegucnza del-
le propric paflionis medita fopra i mezzi, che al confegut-
-mento di quel che brama , ¢onducono , ¢ medita fin'all'ingy~
SR nio
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nito , fempre affaricandofi di dedurre nuove conf :n}z&_r.
da quelle maflime,che la propria paffione le fuggeri(ce,come!
vere, & aggiungendo ancora voglie a voglie , finia fini, fin’
all'infinito ella fa qucllo, nel Regno de'fenfi , ma con difcor-
fo tumultuante , ¢ precipitato , che un perfetto Geomerras
fa,ncl Regno della ragione, con ordinato raziocinio, e cid
avviene , come abblam detto; perche non ritrovandofi nel-
e fenfibili cofe 'unita,gon vi ¢ alresi il vero , ed oltre a cio,
perche cagionando in noi viclento moro leidee , che per lo:
mezzo de’ fenfi formiamo, la mente ¢ ftrafeinata ad ammetze-
se,{enza maruro cfame, quei giudic),che fa intorno alle séfibili
cof¢; ¢ quindi ¢, che clla paffa fempre torbida, ed inquieta da
defio indefio,da errore in errore.Nella Geometria all'incon-
tro,nella qua{e.
pla pero sépre un vero unico,la mente camina fempre da ve-
ro in vero, ed in confeguenza di quello,fi fa da quell'oggerto
{enfibile allameditazione delle cofe infinite #cj
faggio. Ed alla perfine fi forma I'idea di quel vero.unico,dal
la giultizia, e vuet’i veri, che fono in noi parricolari di-
ndono , ¢ ficame da quella nacural Geometria , che vi ho
defcritta , fe gl obblii all' vomo troppo narurali non fi oppo-
nefiero all'umana ragione , potrebbe formarfi un'onefto E:
tadino ; da quefta Geomerria fi forma un fapiente Filofofo 5
un perfetro 2.cgislamr: » perche alla perfine in quella guifa,
che alla mia Vita Civile ho dettojalero che la vera Filofofias;
la quale ¢ quella, cheinfegna aconofcere , e feguire il vero
unico, non € atta a produrre 1 moderatori de’ noftri coftumi 5
.& 1 fenatori. E che fiacosi, mai vedrete , Filotimo mio,
1 veri Geomerri , i quali hannoaccoffumara la loro mente aws
conofcere 1l vero, ch'é uno,albergare nel lora animo la mate-
-vial dottrina d’Epicuro, ne il vano errore de'Scerrici; ma bens
si la fcienza di Platone , ¢ quella de’ Stoict ; lequalifono fta-
stemadr delle leggi , ¢ delle Repubblice : vedete voi dungue
Filotimo , quanto la Geometria fintetica fia conforme aquel

raziocnio, che la natura hapolto in noy, e vedere ancora,che .

quando. la. mente umana camina: libera , ¢ {ciolta, per
cammino,che) fenzigli fuggerifcono , ella cammina per lad
-firada, che la Geomeuia leaddita, ¢ pon va errata, {cnpon
id d Cd-

quantunque fi contempii 1a quinticd, fi conté-
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a cagione che,fono falfi i princip), fopra i quali teffe i {uoi di-
fcorfi; ed oltre a cid, perche non vi € verita ne i fini,che a fe
propone , ¢ perche ¢ {olamente guidato dal fenfo il metodo,
col quale clla ragiona ; in vece che, nella Geometria,i princi-
p) fono veri, ¢ nell'oggetto de’ {uoi difcorfi, vié quella uni-
ta, nella quale il vero confifte , ed il metodo di ragionare €
{empre giufto, ed ordinato, come Tcliu,ch: {empre da ante-
cedenti,che fono vent dipende; ond’e che,a gran ragione, ght
antichi chiamarono quefta fcienza Matbefis, che vale a dire
difciplina:vi moflra ancora quanto fia conforme quel difcor-
{0, che la natura ha poflo in noi, I'ordine, ch'Euclide tiches
nella catena delle {ue propofizioni. - -

Fil. Di grazia, narratemi quefio si fatro ordine , perche io fon
gid cosiinvaghito delle nfieflioni , che fopra la Geome-
tria avere fatto , che 1o non voglio piu interrompere i voftri
difcorfi. ~ | :

Dor. Vi moitraro dunque,dopo avervi moftracal'ordine 5 ches
tiene nelle propofizioni particolari Euclide, quello, che tiene
nella ferie delle fue’propofiziont. Comincia egli la ferie delle
fue propofiziont da un Problema, nelquale vi fa conofcere
l'ufo degli athomi, o fiano diquelle verita prime , ¢ fempli-
ci, le quali,come note,non fi poflono dimoftrare ; ed in quel-
la v'infegna alcrest la differenza , che vi ¢ fra la Meccanica
coftruzione , ¢ la.Geometrica ; percheyfe per efempio,un fag-
gio Maeftro , dopo avervi fatto leggere la pro goﬁziunc y Vi
dicefle , fate queflo Problema, voi vedendolo facile , mecca-

" nicamente farefte un triangolo di tre lad fra loro vguali, ma
{e il Maeftro poi vi rifpondefle , jo non credo , che quefts cali
lati fiano uguali ; voinon portrefte altra ragione aflegnarli, fe
non che la: mifura, che valea dire,d meccanico fenfo. Fingete
poi,ch'egli vi {piegafle la dimoftrazione,in quefta guifa non vi
farebbe cgli conofcere la differenza , che vi ¢ fra l'intendere,
ed il fenure, fra la ragione, ed il fenfo, fra la dimoftrazione
Geometrica, ¢ Jla Meccanica. -

Fil. Qh Signor Doria mio , vol avete fattoun:ben lungo com-
mento alla paima propofizione , ¢ pure quefta e quella, per
Ja quale i Moderni tacciano Euclide. Dicono effi, ch'¢ con-
trario al buon ordine , cominciar da un Problema, mache

bs-
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bifogna cominciar dal Teorema, nel quale la mente vede
piu in aftratto la verita propofta. 2 mi. .
Dor.Quefto ¢ il primo errore de’Moderni Critici d'Euclide; im-
percioche dovendofi. I'anima aftracre da fenfi, come vi hd
detto , per gradi proporzionati, ed alla narura conformi;
Euclide non poteva cominciare da altra propofizione pil at-
ta al fuo fine , che da quefta , nclla quale il fenfo v' ifpira di
farla per pratica ; ¢ poi vedete , che di quello fteffo , che ave-
te fatto per prarica, non ne potete aflegnar la ragione, fc non
ricorrete a quelle veried prime, ¢ femplici , che fono nellay
mente, ¢ non nel folo fenfo ripofte . Oh, Filotimo mio, fape-
te perche la piu gran parte de’ moderni amano tanto di fola-
mente confiderare in aftratcto le cofe ;3 perche vogliono, che
crediamo,per utili;le cofe da effi penfate, le quali in vero non
hanno alcun’ufo,perche nelle loro dimoftrazioni non vi e I'u-
nita,ne fi poffono intendere per vere in pratica,perche la loro
coftruzione no € femplice,quefto perd lo vederete in ap
Fil. Prolcguite dunque a narrare l'ordine , che tiene Euclides
nella ferie delle fue propofizioni.
Dor, Offervate , Filotimo , che nelle prime otto propofizioni ,
Euclide vi propone due modi di argumeérare, che vuole ufare
in Geometria,cioe il pofitivo,ed il negativo; ed il negativo lo
propone di due manicre;una ¢,quando I'affurdo nafce a cagio-
ne,che quella proprietd,che fi propone,ripugna ad una.cofaal
fenfo manifefta, come nella quarta, e l'alera, quando l'afiur-
do nafce dalla repugnanza , che s’ incontrarebbe con unas
cofa dimoftrata, fecio, chefi propone foflc , in aliro mo-
do , diverfo da quello , che fi propone: ¢ qui vedete , com’
egh vi fa conofcere , che il difcorfo aftratto ferve fola-
mente per fviluppare lecofe , che fono compofte , ma.
che le cofe chiare, ¢ note al fenfo, non fi poffono per lo
mezzo di quelle verita, che 'una dall’altra dipendono |, di-
moftrare, quantunque non fi poflano a buona ragione impu-
gnare. Che fia cosi ; Euclide negli Affiomi vi propone veri- -
W prime , ma aftratte , le quali fono fillogifmi primi, ¢ fem-
plici,e percio non hanno bifogno di dimoftrazione . Nellas
quarta propofizione poi, vi propone una verita nota al fenfo,
ma non vera per fe, perche non lEmplic: » € prima, cu:_;;c,g

gli
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gli affiomie percid non pud darla,come gli affiomi per verah
né come le propofizioni aftratte,e copofte dimoftrarlase quin-
di €, che la dimoftra colla fovrapofizione de’tiangoli;ch'e
mna fpecie di dimoftrazione fenfibile , ¢ razionale tuet’ad uns
wempo. All'incontro nella fertima,moftra l'affurdo,che ne av-
verrebbe,fe 1a cofa folle in altro modo da quella,che propone;
ma l'aflurdo lo fa nafcere,ragionando con quella catena di ve-
ritd, 'una dall’alera dipendeni, nella quale confifte 'effienzas
della dimoflrazione,e non prova, come nella quarta,che repu-
gna al fenfo chiaro, ¢ manifelto, ma prova, che repugna alla
ragionesed ecco,ch’egli vi fa conoefcere nelle prime otto pro-
pofizioni i legitimi modidi argométare, ¢ quelli di diftinguere
le cofe, che fi difcoprono. per lo mezzo della dimoftrazione
la quale dipende dal retro difcorfo, e quelli, che dimoftranoe
affurdo,folamente,perche ripugnano a cofe,che fonoal fenfo
ananifefte,per modo che,per cosi dire,con fenfibile dimoltra-
zione fi provano. Vedere poiycome egli va follevado dal fen-
4ibile la voftra mente per gradi ; che fono fempre in tutto all”
ordine della natura conformi; impercioche finoalla propofi-
zione trentaduefima, voi non ne trovate alcuna, la quale o

Iche parte non fia al fenfo manifefta , per modo che, voi

irefte effer in quella fuperflua la dimoftrazione, ¢ pur cgli la
dimoftra, a fine di accoftumare,fopra il facile, la voftra men<
te a dimoftrare, ed a non ammectere cofa , che non fia dimo-
{trata : pofcia nella trentaduefima , vi propone una cola ins
tutto al fenzo ignota,e che fenza la dimoftrazione mai potre-
fte intendere . Ed eccoche,Euclide vi ha accoltumato tratto
tratto a dimoftrare quelle verita , che hanno molto del fenfi=
bile,per render atta la voftra mente,c capace d'intendere quel~
le propofizioni,che {ono dal fenfo intucto aftrarte,ed.ha pre-
parato con ordinc ammirabile la voitra anima a volar nell”-
aftracto , la quale prima era folamente accoltumara , comes:
avete veduto,a non mirar altro, che le fenfibili cofe.
Fil. Dunque la trentaduefima ¢ la prima propofizione,la qual’e
Fcrf:ttamcnt:-a.ﬁnua.! Lo non avevo mai fatta tal riflefhione
W

pra Euclide. . B ,

Dor. Certamente, Filotimo; perche quelle propofizioni, le qua-

li a prima riguardano i triangoli, ¢ Je lince parallcle, fonf .
. J qual-

-
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qualche parte al fenfo note; confiderate,di grazia,pero !'n:di-‘
ne,con il quale egli vi ha condorto a farvi intendere una cofy
in tutto al fenfo 1gnota, ed aftcatca .

Fil. Quale egh 2 _
Dor. Quello di fempre dedurre dalle cofe note le ignate , for-
mando fempre fillogifmi, I'uno dall’ altro dipendenti , per

modo che , la mente giunge a far idea di cofe in tutto al fen-

{0 olcure , come fono la celebre Pitagorica , la XI1.ela X1II.
delSecondo la XXX V1. del Terzo libre, la preporzione in:
genere appoicabile a tutte le quantita , le quali egli fpiegacs.
nel Quinto; loltre a c10, la proporzione applicarta alle {uperfi-
cie nel Sefto. Alla perfine per I' ingegnofiffimo artificio di
deducre le cofe note dalle ignote per lo mezzo de’ fillogifmi ,

vi conduce nel X, a fare idee di quelle quantita , che fote- ¢

meate dalla mente s’ intendono , fenza che mai poffiamo in-
alcun modo efprimerle , come fono le quantita irrazionali «
Qui vedere , Filotimo , che la Geometria fintetica é quellas.
fola,che ha la potenza di fare,che la mente per lo mezzo del-
la dimoitrazione , faccia idea chiara , ediftinta di quelle co-
fe, delle quali .}:cva folamcﬁt: ﬁﬁa olcura, e cc;_nﬁa a, e tutl;n;
€io con oxdi mpre a quello della natura conforme;perche
ella alla tﬁmnm&aﬁaﬁﬁm“ﬂt& vi follevas,
alzandovi dalle idee fenfibili , fenza sforzo 5 mﬁm pro-.
porzionati alla mente umana , la quale, come abbiamo detto,.
nel comparire alla luce del Mondo, € turta involta nella ma-.
teria . Ecco,Filotimo,come Euclide apprefta a fuoi difcepoli.;
per lo mezzo della propria induftria, e del naturale razioci~.
nio, un ricco patrimonio di conofcenze.

Fil. Gli effeuti, che avete narrati fono veramente quelli , che la.
- Geometrnia fintetica nella nofkra mente produce , € vedo, che

coll’'ufo della Geometria fintetica ben ftudiaca , fi forma, tut~.
t'ad un tempo, una mente metafifica, e pratica ; maa dirvi il
VEro, io bramo un poco ﬂ’lﬁrc-. come fia tanto ammirabile,
quanto vol dite, 'ordine, che tiene Euclide nella ferie, o fias.

nella catena delle fue propofizioni ; impercioché intorno all’,

ordine , poco men che tutt’ i moderni lo tacciano. Dicono

effi; ch'egli confonde, I'una coll’altra, le materie , delle quali

tratta, ¢ nom le tratta per ordine; per efempioyil cerchio € ung
M BE 2 figura
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figura piu femplice, che le trilatere 5 ¢ quadrilatere , ed egli
tratta prima le proprieta delle trilatere, e dellequadrilatere :
gli angoli fono ancora piukfemplici, - che itriangoli , e cheil
Cerchioy ed egli non li tratta diftintamente; da tucte queftes
cofe ne deducono ; che non fa egli paffaggio dalle cofe piu

lici alle pit compofte, come il buon ordine addimanda.

fc
.Dor.?oi- potete da voi medefimo intendere , quanto fia vana_

quefta raccia » che.ad Euclide fi da : impercioche egli nono
poteva, ficome vi ho pec’ anzidetto, fe non che comincian-
do da triangoli far si, che la mente umana conofceffe & primo
i modi, con i quali ha ad argumenrare in Geometria , ¢ I el-
{enza della dimoftrazione , ¢ la differenza, che vié fra il mec-
canico, ¢ la dimoftrazione geometrica; olre a cio offerva-
te, Filotimo , come piut volee vi ho detto , quanto fia unifor--
me I'ordine, che nene Euclide, aquello, che lanatura
hi in noiinferito. Dovete fapere Filotimo, c¢he quando I'a-
nima fi confidera come al corpo congionta , fi conofce , che
quelle confiderazioni, che a primo fono a lei piu facili, fono
quelle, che meno fono diftaccate dal fenfo, o per meglio dire
selle 5 che fone al comun fenfo piu note, ¢ meno aftratre.
confiderate , Filotimo , le propofizioni del primo Libro
fino alla rentaduefima , Ic quali nguardano i triangoli , e le
linee parallele, e trovarete che, ficome vi ho detto, lono-quafi -
tutre propricta al fenfo manifefie; confiderate poi il terzo »
e trovarete bensideproprieta, le quali per lo mezzo di facilif~
fimo raziocinio fi dimoftrano , ma non gia ranto al fenfo ma=
nifefte , quanto le f?m ailatere , e le quadrilatere , ecioa
cagione , che il perfetto cerchio fendo una figura , che fente
ckfl; unitd’ y ed in qualche parte dell’'mfinito , non puo maiel-
fere alla mente cosi fenfibile, come lo fono le figure wrilatere ,
e quadrilatere, le quali;come compofte,partecipano piis della
matura corporea, ¢ fenfibile; cosi dunque Euclide,il quale vo-
lendo difciplinare la mente umana,la quale la confidera come
nel corpo pofta, credeva a gran ragione, che i gradi di cono-
{cenze, per li qualila doveva far paffare, foffero quelli, che la
conducono trattotratto , ¢ bel bello dal glih- fenfibile al pia
aftratto per diftaccarla ordinatamente , ¢ fenza violenza das -
fenfi ; ¢ percio doveva comingciare dalle figure trilamc,cﬁnim: |

il
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ba cominciato.. Ma.volete vedere di pit , quaato fia vero;
che Euclide ha creduto , che I' ordine , che fi deve tenere per
diftaccar I' anima dalle fenfibili cofe , fia quello difarla em~
pre paflare dal piu fenfibile,come piur facile,e piu naturale al-
la mente umana, al piu aftrarro,come piudifficile, e piu ripu-
gnante alla medefima, eflendoal corpo cangionta ; oficrvare -
le materie, quali. prende a-tractare. in tueca-a-feredelle s
propofizioni , che.eglt ha ordinate, e vedrere quanto egli fic-
gue perfetramente I’ ordine di feneire ;- ¢ diragionare , che la
natura ha pofto in nor..

Fil.Sendo vero quefto principio d’Euclide , che riguarda le pro- 3

prieta dell’anima, la voftra propofizione ¢ cerutiima ;ed in
veroa me fembra, che ibpiu facileall'vomo fia i piu fenfibi~
le: ma feguite, di grazia. le vofire degniffime confiderazion: .
Dor. Quando- I' anima apre- gl occhi in quefto teatro del Mon-
do fenfibile , la primaidea ,- che forma, a cagione:del corpo~
nel quale rifiede , ¢l ideadel corpo- di ere-mufure., ela pri-
ma proprieta, che confidera nelli corpi di tre mifure, e la dif-
ferenza:, di pi edi menoy, ch! ¢ fra i corpi , ¢’ uguaglianza ,.
ch’ ¢ fra quelli; ed Euclide feguendo- 1’ ordine della naturas
fa confiderare alla mente folamente Fuguaglianza, ch' ¢ fra-
le {uperficic , ¢ la differenza di piu, e di meno, ch’ e fra quel-

le;ond'e che Ia.guidm-tnﬂ’mmmuﬁhﬂ‘ur |
ordine , col quale ella inclina i ragionar nel fenfibile Polcia-
offervate , che la mente da fe medefima, confiderando il cor-
po» fisforza d'alzarfi dalle idee mareriali per confiderareal-
quainto-pivin aftrareo le quantita,e che percio-comincia a ¢é-
fiderare nellicorpi uma certa relazione,che hanno fra di loro:
per efempiodice . Vi e ranta differenza di grandezza , fra.:
quel tal corpo, equell’altro , quanta ve'n'e fra il cale, ed
il tale ¢ lo fletfo argomento fa nelle cofe moraliy ed intuct:

iﬁ aluri fuoi difcorfiyla qual cofa moftra, che ¥ ideadella peopor-

zione ¢ in nol. Cosi Euclide nel quinto-hibro,valendofi dell’

ﬁg:tm delle femplici linee, alza la mente a-confiderare ins

o le proprieta generalivdella proporzionerin quello in- -

fegnaalla mente conofcere la proporzione , chiéfrawe, o

quattro quancica 1nfieme paragonate . Indiinfegna a far para- -

gone fra leproporzioni medefime , prendendo uga. inticsals
. pro~
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proposzione ; come fola 5 ¢ quelia:con alere” intiere propor-

zioni - paragonandola , dalla qual cofa nafce 5 che la mente -
umana porti le idee, che hi della proporzione, che ¢ frale
ﬂuant' , fin’ all'infinito, come fi vede nella propofizione XL
¢l Quintos E cosi formata la voftra mente diun modo,
che gua € valevole a fare una idea in generale della proporzio-
ne ; ed a moluplicare le proporziom fin’ all’ infinito , appli-
ca di nuovo nel VI. la proporzione alle fuperficie , lalcian-
do a noi libero il campo di applicare le proporzionia tutte le |
altre fpecie, di quantita, come fono, per efempio, il Moto, il
Suonose tutee le altre,che la quantita hino per oggetto. E poi
centinuando voi a paragonare I’ ordine , che la natura ifpira
alla mente umana con quello , che fiegue Euclide , vedrete 5
Filotimo, chedopo, chela mente ha formaro fopra le cofe
fenfibui le {ue idee , ella naturalmente inclina aindicares
can fegni, i quali iano valevali a farli diftinguere le propric-
ta particolari , ¢ le parti minute di quelle cofe 5 delle quali
ha fatto idea per lo mezzo dell’ aftrazione. Ed Euclideap-
plicando nel VI1I. VIIL e 1X, libro 2 i numeri l¢ ftefile pro-
porzioni, che ha applicato nel Sefto alle fuperficie, infegna a
fare in num:ri’ﬁuegleﬂﬂi cofe, che have infegnato fare con
linee : econcio apprefta alla mente il comodo di potere piu
in particolare,e piu dittintamente additare con {egni,piu che
le linee fenfibili, perche piu praticolarisle idee delle quantita,
che ha formato , perches e perefempio,ragionando di linees,
rette, la mente diceyla linea A ¢ alla linea B, come la linca €
alla linea D; pofcia;merce il foccorfo de’numeri,dice, la linca
Asch'é 2,¢alla linea Bch'e g4,come C 8,ad D 16,¢ qui la mé=
revede coinumeri piu diflinta mente , € piu in particolares
la.quantita di quelle si fatte linee A,B,C,D, che non le vede.
folamente con lince fegnandole ; ed oltre a ¢id,i numeri fans,
sy che Ja mente vedendo quelle cofe ; che non puo mai defi-
gnare con numeri,come per efempio,le radici irrazionalico-,
nofca , ch'ella puo faridea di molte propricta , che non puo,
mai: fenfbilmence efprimere ; dalla qual cofa nededuce la
differenza , che vié fra le conofcenze pure, ¢ le fenfibili, e
quel ch'e piuynelle proprieta de’ numeri ben confideran fi n-~
trova L'efempio fenfibile di quelle cofe pi aftratte , Flll.!d[:c Lﬂ,..-_]

-
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Me:rafifica ¢’infegna , perche nell'unita, la quale nel medefi-
mo tempo ha le proprieta di i diverfi corpt fino all'infi-
nite moltiplicati,/enza mai lafciar d’effer unica,fi vede uno
clempio imperfetto dell’ immenfica,e dell immutabiliza di
Dio,il qual’e in tutre le cofe,fenza mai lafciar d’effler Uno,e
molte,¢ molte altre proprieta de'numeri,che lungo fora,tut-
te annoverarle, le quali ci danno un efempio fenfibile delle
propricta delle cofe infinire,ed eterne,le quali cole han fatto
forfe dire al noftro Galileo,che nei numeri vie qualche co-
fa di Divino.Nel X.Libro poi alza Euclide la voltra mente a
confiderazioni tanto aftrarte, che fono I'ultimo affinamento,
che nell'oggertto della quantita puo fare la mente umana,ed.
in quella vi fa altresi conofcere coll’ elempio delle quantica
commenfurabili , ed incommenfurabili , i limiti diquelle
proprieta , che potete fenfibilmente efprimere , € di quelle,
che non potete mai efprimere ,;lmru ¢ chiaramente, €
diftintamente le intendiate . Polcia concludendo-, chelas
Diagonale non ha proporzione efprimibile. in numera-cole
lato del quadrato, perche il lato colla Diagonale fono
folamente commenfurabili in potenza , non. in radices,
vida una prova diquello che delle incommenfurabili vi ha
infegnato . Alla perfine dopo aver alzaca la voltra mentey
fino all’ ultimo affinamento dell’ aftrazione; fempre facen-
dovi ritornare al concreto , ed al fenfibile ; ed applicandoa«
i corpi, nelli fr:%ucmi libri, lc propricta gcncmli della proy
porzione ; v' infegna formare 1 corpi folidi, ¢ viadditas.
per quanto puo , le proporzioni » che fono fra quellt : ed in
quefta guifa dopo terminata la ferie delle fucam mirabili pro-
ofizioni,ritorna la mente a quei corpi di tre miure,daiqua-
i I'ha follevata per lo mezzo delle aftrazioni , nelie dehai-
gioni del primo libro , ¢ vi fa vedere le proporzioni , ches
hanno fra effi con idee tutte diverfe da quelle , colle quali
prima le miravate . Cosi dunque, Filolimo mio, Euclides
feguendo | ordine di ragionare , che la natura ha in noi in-
ferito, porta I' umana mente 3 raziocLnare nell'aftrawo finod
ad un fegno , nel quale ¢ I' ultimo affinamento , al quales
pud giongere per lo mezzo del buon ardiacse polcia femprs
¢ infegna a ritorpare al fenfibile , € -ffhﬂiﬁ in qu
guifa 1l fructa delle nollsc altsazioni, koo Maucﬁ;:h.c
o g N o s
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meditando voi da merafifico fopra quello, che ha fatto
la voftra mente , quando avete la Geometria ftudiato, voi
avete formato una mente metafifica, ugualmente atra a me-
}!j;:alr: fopra 'altracco, ed a ritornare al conereto , edal fen-
ile.

Fil. Ammirabile,e da perfetto conoftitore della mente umana
¢1in vero l' ordire , che tiene Euclide , nella ferie delle fues
propofizioni ; ma con tutto ¢id i moderni di molti difetci
loaccufono : ¢ per primodicono , ch' egli non ha ben defi-
nita nel Quinto libro la proporzione 5 impercioche gli Equi-
moluplict, de’ quali fi vale, nonben adequano I'idea , che
della proporzione dobbiamo fare, ond'e jn:.la proporzione
non ¢ ben definua, ed in vero mi fembra,che gli Efponentt
ufai da’ moderni efprimano meglio la natura della propor-
zione , che gh Equimoltiplici, vidird polcia le alere obbjez-
zionl, che fannoad Euclide .

Dor.Sembra,a ‘Frima veduta,quefta una oppofizione plaufibile,
ma {e bene fi confidera la mente di Euclide, fi vede, ch'egliy
a gran ragione; non ha ufato nel Quintogli Elponenti.

Kil. E perchei ,

£or. Non vi ho io detto, Filotimoyche nel Quinto libro Eucli -
de vuole accoftumare la mentea rimirare 1n univerfale, ed
in aftrarro, le propricta delila proporzione , e che pofcia nel
Sertimo,Ottavo,e Nuno libro apprefta alla mente il foccor-
fo di poter rimirare per mezzo de’numeri pili in pacticolare,
ed in concrero le proporzioni,che fono fra le quancita; Dun-~
que {c Euclide s'avvaieva degli Efponenti, come voglionoi
moderni,guaftava ['utiliffimo ordine, che fi-era prefiffo,eno
infcgnava alla mente di rimirare prima che in concreto, Inus
aftratto la properzione.Cosi era forza ad Euclide,coliderare
Ye parti dt quelle linee,nelle quali confidera la proporzione,
ed in confeguenza delle parti,confiderare ancora li maleiplie

“ ci, come fa nelle deriniziom del Quinto libro, ed ancor che

aja,che queftasi farta definizione degli Equimoltiplici,non
Een‘adcqui-la mente , pero e affai piu-profictevole 1n queitor

luogo s che quello degli Efponenti, 4 cagione , che accoftu-

ma la mente a rimirare in aftracco la pruporziunc;tantu_plh,

¢he dopo ch’ Euclide vi ha dato il foccorfo de’ numeri nel

Sertima, Quavg »¢ Nono Libro, 3 yoi ¢ lesita diapplicare

s & nu-
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numeri a tutte le proporzioni del Quinto , e vederle in?:on
creto : ed ecco che gia con non lieve proficto della mente
le avere vedute in univerlale , & in aftratro . _

Fil. Ma voi avete detto poc’ anzi, che Euclide ha reputato
piu facile quello, ch’e piu fenfibile ; dunque doveva fpiegare
nel Quinto le proprieta, per lo mezzo de’ numeri , ¢ polcias
{picgarle,per lo mezzo delle linee. ;

Dor. Quelto non  poreva fare Euclide, perche nel Sefto vi fono
moltiffime propofizioni , le quali non potfono fpiegarfi in»
numeri; ed oltre a cid,egli non pmemwgam le propofizio-

ni appartenenti a'numert, le quali fpicga nel Settimo,Ortavo, -

¢ Nono, {e prima non applicava la proporzione generale alle
{uperficic ; come ha fato nel Scfto : impercioche fra le ope-
razioni numeriche, toltane la moltiplicazione , la divifione,
il fommare, Ul fortrarre, e I'eftrazione delle radici, che fi rica-
vano dal Secodo libro,le alere fi ricavano dal Sefto d’Euclide,
come;per elempio, 1a regola, che chiamano Avrea ¢ la fleffa,
che la decimaleita del Seito . Cosi dunque non poteva Eugli-
de confiderare nel particolare de’ numeri la proporzione ge-
nerale, fe prima non la confiderava nelle lince,e nelle fuperfi-
cie,come ha facro nel Sefto . Finalmente doveaanteponere la

quantita wmn’ mm BTSNt 4l ol 51 % o 5

Fil. Vol rilpondete ottimame B E,ghb ioni, ches
i moderni fanno ad Euclide , ma non so pmﬁﬁpum
a quella, che ora vi propongo.

Dor. Dite di grazia , perche 10 fono Avvocato diuno gramn
Clientolo .

,_tF ,;L“n}td'-*t

Fil, Dicono i moderni 5 che nella Geometria fintetica d'Eucli-

de vi ¢ tanto poco ordine nelle propofizioni, che quando vo-
ke rifolvere una queftione propofta , fiete coftretto d'andare
tentone ricercando quello, che vi bifogna, in un numero im-
menfo di propnﬁziuni,l:_,?uali tutte,hanno per oggetto,mate-
rie diverfe: per Ja qual cofa,le rifoluzioni de’Problemi, che fi

fanno per la via fintetica, oltre I'eficre faticofiflime , fi fanno
acaloiln fine dicono, che il Geometra,nella fintetica,opeias
come quel talc,il quale dentro una biblioteca fcompofia, e di-
for itrova a calo quel libro, che li bifogna; perche la
non ha, nella fintctica ul? via gencrale, ¢ ﬁcu;a >
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per la quale poffa indrizzare i fuoi paffi, ¢ ritrovare,con ficu-
rezea, il Juogo della quiftione : che rifponderete a quetto, Si-
gnor Doria 2 -

Dér. Se avere farto idea della proprieta della mente umana,qua-
le io vi ho infegnato fare, fopra Euclide meditando , agevol-
mente conoleerete ; che noné, come 1 modernt dicono , im-
propria Ja Geomerria fintetica per 1 rifoluzione de’ Proble-
i, ¢ che quello, che ad Euclidé atrmbuifcono a difetto, eail’
ingrandunento della menre uibdna urilifsimo , € con ottimio
configlio fatta, cecone la provd .

Fil. Ma fe , came voi dite, € in tutto perferto 'ordine, che tiene
Euclide ¢ tanti tomi fatt1 per facilitare Euclideye per fpiegare
l& propriéta della quancdira in vary modi, ¢ tantd Euclidi rifor-
matl; tutty fono inutil , € vant. |

Dor. Tutti queth Euchdiviformatiy {apete 4 chie cofa fono, Fi-
lotino; fono Euclidt deforman; fono tutel vani arrencari,che
contro la Geometria degh antichi hanno facto i maderni § fos
no appunto appunto, come la guerra imaginana, che Tio

Livio fa fate dafuor Romani ad Aletlandro gia eftinto , ma
Aleffandro ¢ fempre Aleflandro.

Fil. Ma 1 Remani fecero poi un gran' Imperio.

Dor.Si,;ma percheiperche 1 Romani feppero imitare le virch de’
Grect,non Hnpugnarle,e percio feppero ancora fuperarlis ma
quefti moderni , 1 quali han penzato ofcurar la fapicnza deglt
antichi, hanno fabricato fopra iloro Merodi un Imperio vano,
e viziofoscome vedrét . |

Fil. Noici fiamo troppo dilungati dal noftro argomento , fpie-
gatémi digrazia, come la Geomerna finceticad' Euclide fia,
come avere detro , piit profittevole per la foluzione de' Pro-
b]é&ni » ‘che una via generale, perche quefto ¢ un gran para-
dotio.

Dor. Quello, che ho promeflo provarvi , Filotimo, ¢, che
P'orame, che Euclide tiene nella fenie delle fue propofi-
zioni, trattando materie » quali fembrano a prima vifta , di-.
verfe, non toglie, che il Metodo fintetico non fia, alla mente .
umadna, piu,‘che qualenque-altro,profittevole ; ed oltre a-cid,
fion impedifce,che la mente poffa,con pia- prqﬁttu;chc perle
vie priitiche, e generaly, rifolverede geometriche qmﬂia?i.

_ Fil.



Fi l, Infegnatesni di grazia . : il |
Dor, Lugl:m unmnclgu, come hovvi gia detto , per pro-
- prio natural’ iftinto ; a fempre ritornare , con fuoi i 5
all’ unita, e percio non € mai paga nclle molre , e diverfes
idee , ma lemolee , ¢ diverfe idee afpita fempre in una fo-
la a comprendere . Queflo fi fperimenta ancora , quando la s
mence {1 rivolge alle cofc fenfibii, per efempio, fe xai fo-
liafticgf enrrate in una Citea , mdz:lma pnnujiorﬂmtﬂo
¢ cofe, a parte,a parte,e concepire, di ogn'una di quelie, una
particelar, ¢ diverfa idea ; ‘pofcia tutte quelle idee particolari
inficme unendo, formare una {ola idea generale,di tucta quels
la Citea , ed in confeguenza di quella idea generale, formate
un giudicio.di rurea quella Cieta, nel quale giudicio ficom~
prende tutto cio 5 che neligiudic), a cagione delleiidee parti-
colari, prima faru, fi consenewa ¢ Oya feguendo fempre Eus
clide I'ordine della natura , vi apprefta eglinella fecie; colla
zﬁc ha difpofio le fue propafizioni , imododi poterface il .
e, ¢ formarequefteidee , le qualid-buona ragionepofhas
mo nomare camplefle ; percheinogn’una di quelle , moltes
wdee Emo ’ .ﬁc:mpmadom:.t}ucﬁ: tsi:f}nmfafd‘:ﬂ
plefic fonoquelie , lequaliproducosoininoi Jafacula di
filtemi1 &ipﬁk cofe turee 5, € ridﬂl’h & fclﬂll:l.:a. .- E;'.-;J L
Fil. Datemi diquefto I"efempiodn Bulide. v oo 0
Dor. Eccolo,nelic prime otto: propofizion: del P rimolibro, nel-
le quali,come avete veduro,egli have apprefentacoallaivoftsa
mente Ja differenza del meccanico;, e.del geometrico 5 ediols .
tre a ¢io, Jiimbdid’atgementareyche vuole ufares ed in/que-
{tc.ottoipropofizioni viappeefta anuvora il modo di fare unau
idea compleffadellanaturacm genere, de'triangoli; edi fla-
bilire una legge gehesale per wuatlisaziocing \geomerrici«
Fil. Drgrazia fpicgatemi cio , perché io non fonoftatovalevole
a penfar tanto . | sim 5l s 1b o)
Dor. Sefare rifleflione:sh le ‘prime otto propofizioni , voi trova-
tequefta proprietd generale ;:Ja quale comprende ke les
proprictade’ triangoly yede ; che fempre , chenel triangolp
volaveretre qualunque cofe note),. avete noto il rimanence,
<10¢; lealire trecofe , che fi comprendono nel triapgolo 3 ed
ccco una ideacomplefia , hqtnf}mwinhpu l'Mc-d.i-t;tm
1 2 e




le gﬁﬁiani ; € quefta legge ¢una legge generale, cd invio-
labite del umano raziocinio , perche 1n tuee’ § difcorfi, che fa
I'umano intelletto , voi {corgete,, che fempre ha bifogno di
eré cofe note , per conolcere le tré altre, o di due, per conclu-
dere la confeguenza,quale ¢ la terza . E queflta e forfe la ca-
gione , Filotimo , per la quale, gli antichi Filofofi, tanto mi-
ftero fecero fopra quefto numero, ternario ; ed in vero noi
veggiamo , che queito si fatto numero Pitagora 'appelio, il
numero dell’ anima, e cid a mio credere , 2 {ola cagione , ch’
cgli confiderd , che I eflenza dell’ umano difcorfo ¢ il fillogif-
mo , il quale di tre paru, che fono maggiore , minore, ¢ con-
{eguenza , fi compone . j

Fil. Vedo gia nella ‘Geomerria una utilifima cofa, che io ho
trafcuratodi fare , e che I' ho nawuralmente fatta intorno alle
cofe fenfibili . Di graziay moftratemi le alire idee complefse,
che potevo io fare.

Dor. Le noftre conofcenze {ono figlie delle reminifcenze , -dice
Platone , come vi he derto 3 ed.1n confeguenza di cid , 1 no=
firi errori fono figli dell'obblio , e quindie, che voi, come
molti altri, obbliate di confiderare, nelie cofe, tuttocid » che
in quelle fi puo penfare, evi rimanete alla fola fuperficies
di quelle. f

Fil. Egli ¢ troppo vero quello , che voi dite, di grazia , moftra«
temi le altre idee complefse 5 che io ho trafcurato di fare fo-
pra Euclide . - ,

Der. Fattavi fare gia , I'idea compleffa de’ triangoli Euclide , v
moitra fubito un’ utile , che daqueli potere dedurre, ed €
quello, di poter dividere un’angolo, ed alzare perpendicolari,
etirare perpendicolari da un pumto alle linee foggette; polcia
profeguendo,in tucto il Primo, ¢ Secondo libro, vi porge ma~
reria di formare un’ altra idea complefia, riguardante l'ogget~
to di rutra la gnantita,confiderata nell'uguaglianza delle hgu-
xe trilatere , € quadrilatere ; quella si farta idea complefsa e
la feguente, gioe . Che per lo mezzodella trafmutazione , voi
potete fare parallelogrammi uguali a qualunque data figura
arilatera , o quadrilatera , o difluguali ad effa ; per qualunque
data differenza , ¢ v'infegna altresi, tutt’ad untempo, a co-
mofCere quello , che pex lo mezzo di quefti duc foli libri non

2 Po-



ete fare ne’piani ; ed ecco una idea complefsa,nella quale
comprendono i limiti della potenza ne i primi due libri di
Euclide . Nel Terzo, ¢ nel Quarto poi concludete una ide a_
complefia , riguardante i limua di quello , che per lo mez zo
de’ quattro primi libri fi puo fare {olamence , € confider au
Euclide l'uguaglianza fra le figure. Ne i quattro primi li bri
dunque concludete, che noi, non folo, po o fare paralle-
logrammi uguali, o con qualfivogla differenza a qualunque
daca figura trilatera, o quadrilatera, ma che,di pib polliamo
infcrivere fuora del cerchio , e defcrivere dentro il cerchio,
tutce le figure di molti lati, come fono il triangolo, il quas
drato, il pentagono , ¢ l'exagono , ed il quindecagono ,
ma non quelle figure, che sinterpongono fra l'exagono,
ed il quindecagono . Pofcia, infegnato che vi ha Euclide le
propricta generali della proporzione nel Quinto; vi appres
fta I'aggio di formare nel Seito libro tre idec complefle,nelle
quali tutta la Geometria piana fi comprende , ¢ fono . Nelle
prime otto propofizioni del Sefto , vi fa conofcere Euclide,
che ne'triangoli, avete in proporzione quello fteflo, che nel-
le prime otto propofizioni del primo libro avete in ugua-
glianza;: dond’ e, che fempre, che avere tre cofe note, ri-
trovate le altre tre in proporzione, come nel Primo avetes
trovaro le altre tré in uguaglianza . Da quefti triangoli poi,
in proporzione confiderati, eglt v'infegna, ncll:ﬁ 1
propofizioni,a prendere terze , e quarte proporzionali , ed
una media proporzionale fradue linee rewte daze ; dal ches
n'avviene , che vol poffiate fare , per lo mezzo della pro-
porzione , coll' invenzione di una fola media, o diuna terza
proporzionale tutto quello, che Euclide vi ha infegnaro fa-
re;intorno alle quanutasnelli antecedend libri; impercioche,
fendo generalmente i quadrati, i parallelogrammi , ed |
triangoli fatti sit la prima, ¢ la feconda , come la prima alla
‘terza linea proporzienale , prendendo medie, ¢ terze pro-
-porzionali , voi fate le fopradette figure in qualfivoglia data’
‘proporzione , ¢ leriducete all' uguaglianza di qualunques
dmm La terzaidea complefla sie , che perlo mezzo
delle linee reciproche , potrete ancora fare , prclidlthdtj me-
- dic, ¢ terze proporzianali, paraliclogrammu ugual_i'fri]laroi-




¥ .my%

.,?fl/m'-

45 ,
Alla perfine hel corfo di turei i fei primi libri , fa menteuma-
na forma tante diverfe idee , quante fono lc propricta , che
ih ogni propofizione Euclide ¢linfegna, ma pofcia, a cagion
dell'unita , la quale Euclide fiegue nel fuo ammirabile ordi-

‘ne , la mente formafempre ideccomplefic , %@ le particolari,

‘che ha contemplato fin'a tanto,che nel Sefto libro;per lo mez-
zo folamente dell’ arte di- prendere una media, o una terza
: rzionale,fa nella quantitd tutto quello, che nell'antece-

enti fei libfi ha‘infegnato a fare. Litre feguenti libri poi de’
nuimerise 1'Undecimo,e Duodecimo de'{olidi,fembrano effer
corollarij @e-fei-primi ; perche il Sectimo, Ottavo, ¢ Nono,
altra cofa hon fono y chela proporzione applicata a numert,,
e I'arte di fare co inumeri quello ftetfo y che ncl Seito fi fa
nelle linee y & ncle figure .- B I'Undecimo , & 11 Duodecimo
non fono altro , chefare nel corpo quello , che nel Sefto fi fa
felle fuperficic;con quetta differenza pero,che non i pud fare
ne’ corpi quello fteflo, che i fa nelle fuperficic , a fola cagio-
ne ; che per fare fuperficic in %:;lﬁmglh proporzione, bafta
una media, ed all'incontro per fare corpi , 10 qualfivogiia pro-

yrzione , fe ne richi¢ggono dug » ch'e quello s ¢he ho per-
férramiente fitrovato io, ¢ ché ha eccirato non lieve tumulto
ficlla fchiera de'Marémdrici. Nel Decimo poi fi cofiderano le
proprieta della proporzione applicata alle quantita commen-
furabili , ed incommenfurabili : € gnantunquedn queliolas
mence'conteimpli un'oggetto molto pils aftrattg , che non fo-
foi piani ; & i folidi, 1e leggi generali pero, della proporzio-
ne, foro le iffeffe | ‘Bceo dunque, Filotimo, come fi fanng le
ideccompleffe , lequali riducono-ad una fola idea le molies
idee particolari, Che delle ptopricta a partc a parte aveles
fatro ; quefte vi fanno vedere in comprefo la potenza, & i
limiti della Geometria , ¢ quefte vi rendono facile l'ufodi

uella’; perche vedendo poi in comprefo, & in una fola oc-
ghiata; tutea la fuadifiefa , & i fuoi limity nell’ pmﬁ%:,dl
una queflidne propofta ‘vi volgete, con ammirabile facilita, a
ﬂmm particolari’; ‘che vi abbifognano wﬂ la que-

jone . Ma tptﬂb,'ﬂfc P“l “ﬂm ta, 0 , €;¢che aceo-

{humata, in guifa; la mentea fare nell'oggetco della quantita
le giufte idee, prima delli particolari ye polcia, perlo mezzo

delle
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delle idee complefie, a rimirare in uno, ¢ con uno folo fguar-
do rurea la diftefa di una {cienza , vou porete fare lo medefi-
fimo , fopra ogni {cienza , ¢ fopra ogni argomento masale, e
da fenfi dipendente, fopra ilquale vi poncte a meditare: que-
fto appunto,poflo dirvi ingenuamente, effere avvenuro a me,
il quale la Vita Civile, ¢ la Meccanica ho farto,fenz'aver let-
to molti libri, ma folamente per lo mezza, di formare la giu-
fla idea dell’ affenza di quefte fcienze ; onde poi mi g ftato
faciliffimo , dopo definita la natura delle fop faenzz,
fpicgare ruct’i particolari, che fono confeguenze dell'idea,
gencrale della fcienza , dalla quale idea gencrale 12 giulta de-
nuizione di quella fi deduce. E qui vedete, Filotimo, quanto
la noftra anima cerchi fempre ‘di ridurre ogai cola all’ unicg ,
in turee fe operazioni , che fa nel corpo, nel quale rifiede,
¢ quanto-utile cofa fig;alla mente umana, faper ben wfare l'u-
nita. . BHINIT ol

Fil. Utilifima cofa in vero intendo ¢ffer la conofcenza , ¢ l'ufo
dell’ unira; quello pero, che avere deteo , giuftifica Euclide ia
¢io , che riguarda l'arte delle fue propofizioni , ed anco ino
partein ci¢ , che fiattiene alla rifoluzione de’ Problemi : im-
percioche , riducendofi ad una , 0 a poche le tance , ¢ diverle
propricti , ch'Euclide Cinfegna , quelle , che fervono all ul
della foluzion de Problemi, poche s onde fempr
fono alla mente prefenti; ma la di di nwm]%
lnogo per poter coftruire un Problema pmpE? non {i toglie
affarto colle idee complefle , che delle proprieta d’Euclide voi
fate ; impercioche, dovendofi in Geomerria coftruire, per ri-
truvire le ignore , quefte, fempre tentone , € fenza ordinato
metodo, fete coftrectodicercarie 5 ond'e ; che piu per fortu-
na , che perfcienza, avvenga,che fingrovino,. .

Dor. E veufiimo , Filotimo, che vie d'uppo, nel metodo fin-
rerico , delllinduftria perricercare le ignote , ma € vero alere-
51y che Buclide viapre un vaftifimo campo per riupvagls .
che fia cosi. Offervate, chein Geometria, fg voi fapets ben,
dividere, in una queftione propofta,i dati,da quel che yi %

€& 5 voi' ritrovare fempre ', che 'quel , chevi manea , fono -
cofe , ¢he ritrovando uno , 0 piuangoli ,o ritrov wnla-,
0, vi verranowtuuo quello , che fard valevole ad Mehiaravi,

tu.to -
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tutto il Problema . Euclide vida nelle proprieta de'triangoli,
ed in quelle de’ cerchi, tanta copia di propricta, che delcri-
vendo voiuna linea, o uncerchio, com’egli vi permet:e ne'
poftolati ; vol ricrovarete fempre , ne'rriangoli, angoli, ¢
lati , € nelcerchioangoli, in modo, che a voidiverra facile
i ricrovare le 1gnote nella queftione . L'induftria poi, ch'e ne-
ceffaria per ritrovare le fopradette ignote , ¢ alla mente uma-
na utiliffima; impercioche fra le altre qualita , che deve avere
la noftra mente , € quella di effer induftriofa ; dalla qualcofa
n'avvienc, che non fi puo quefta st facea induftria acquiftare ,
{fenza cotinuaro efercizio; e fe Euclide vi avefle dato un modo
pratico , et a tutti comune, di ritrovare le ignote, avrebbe pri-
varo la noftra mente, del gran privilegio,di divenire,non {folo
chiara , dritta , ampia , ma induftriofa , cio , ch'e , come hd
detto , una proprieta eflenziale alla mente umana . Rammen-
tatevi , Filotimo , la fimilirudine del cocchio , e vedrete ch'e
folo noftro quello , che a forza del noftro difcorfo ritrovia-
mo: ogai pratico calcolatore aritmetico ritrova le igaote ,
che le abbifognano per I'arte, cheda Euclide fi deduce, ma
uei fuoi ricrovati lgfm nglidell'arte , nondella fua propria

cienza , ¢ percio Euclide vuole bensi , che la pratica noa fi
difgiunga dalla fcienza , ma vuol ancora, che la pratica di-
penda dalla fCienza , non dalla via generale, ¢ pratica, a wueeg’
commune , la quale poi fi , che gliuomini di mente poeo -
men,che flupida,Rane ugualiin quelle si facce arti, allt piu in-
gegnofi , e fapienti , come fi € nel giuoco de'lcacchi, ¢ nella,
pratica del calcolo analitico , piu volte offervaro . :

Fil. Oh, chedite Signor Doria, gI’ Analitici fi contentano di
rifolvere 1 problem1 per lo mezzo del calcolo , fendo quelio ,
a lor dire , una via generale , pil agevole ; ¢ piu facie del-
la Geometria fintetica. - _

Dor. Non piu per adeflo di quefto , perche, farto, che avete I't-
dea del metodo fintetico , vedrere Ia fallaciadi quefto argu -
mento, profeguite in tanto a narrare quello, che dicono
1 modernt. -

Fil. La necefsita , che vi & dell’ induftria, e della pratica, per ri-
folverc un problema, €appunto il gravifsimo difetto , del
quale 1 moderni Metamauct acculano il metodo fintetico 3

W-




perche dicono effi, che la parte nobile , ¢ fublime della Geg~
metria € quella, che riguarda‘il difcorfo 5 ond’e » che in . Geo-
metria balta intendere I'idea in generale del raziocinio, bafta
intendere la proprieta delle cofe 5 nel rimanente poi dicono,
che nienre inporta, cheil Geomerra non fappia {cioglieres
un Problema, ¢ che non pofia coltruire una proprieta,che in-
tende; ed in vero a me fembra, che la 1dea, che voftra mercé,
ho fatto della Geometria,mi bafta per effere un perferto Geo-
mecta , e che il difcendere -poi di nuovo a1 particolari, per lo
mezzo della foluzione de’ problemi,fia tanto fuperfiuo, quan-
to penofo.

Dor. Bilognarebbe, Filotimo, che voi avefte la natura di Dioyes
non di Uomo per potervi difpenfare dalla neceffia della pra~
tica, per poter formare la voftra mente fovra la fola intelli-

enza aftracta dellecofe. £iad |

I'ile Ohy quefto'm giongenuovos 1 ¢ LewIm

Dor. B pure € verilimo. A PN

Fil..E COMRe IVl Loilgnlil Ll !

Dor. Iddio folo ¢ quello, nel quale il conofcere, ¢ 'operare fono
una cofa flefla, € non diftinta , ma 'uvomo, all'incontro, nons -
giunge a poter ‘efeguire quello , che intende 4 fe non for-
ma gl abuti in confeguenza delle conofcenze;che have acqui
col folo intendere i precerti del Decalogo , fe non forma gli
abict in confeguenza di quelli . Queftoe il famofo. Video bo-
na y proboquey deteriora fequor-. Friotimo 4 gli uomini ' ope~
rano piu in confeguenza degli abiti , che delle conofcenzel
¢ quando operanoinconfeguenza degli abiti naturali , fono
fimili aibrudi; all' incontro , quando formano gliabitiin
conleguenzd delle conofcenze delivero’s 'ﬁ‘mg&nﬁa Dio fi~
mili , e divengono onetti cictadini’, quando formano gli abi-
tiin confeguenza di virtwofe maffime a loro-infegnate da’vic-
twoft magitrati. L h3ed B | G aniIQ0 2 S @t g0

Fil. Ma voi bel bello ficte entraro nella Morale,e quefto che ha
che fare colla Geometria 2 1+ = v Sl ks

Dor. Mol perche , ficomé ho detto, il difcorfo Geomes

trico € applicabile a tute'i particalariy ma voi, Filotimio, cre<

devate, mesee Lidea, che avete ﬁtéo della Geomerria, di avey

- acqui~
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ac’ iftato la facolea di diftinguere ; con ficurezza il vero dal
falio, ¢ pure non avete aliro acquiftaro , che la facolta di
emendaryi ne’ voftri errori , ma non quella di non errare, né
quefta la porere mai confeguire , fe non , molte volre erran-
do, ¢d emendandovi; ne queflo, per altro mezzo, fi fa, ches
per quello di un lungo, ¢ ben ordinato efercizio . Cosi Filoti-
mo , bifogna ben intendere , ed operare in confeguenza di
quello, che s'intende ; la qual cofa non, fi f2 fenza unircalla
Teorica la Pratica ; Pratica perd, chedalla vera feienza di-
penda, ¢ qucita ¢ la verird , e tutte lealere cofe , che fi dico-
no, fono mere ciancie inventate per hiberarfi dal travaglio,
che la vera {cienza addimanda.

Fil. Fiano, piano, Signor Doria , che i Moderni non efcludono

in tutto, 1 efercizio dell'ufo della Geometria , ma vogliono,

che quefto {i faccia per la via analitica,cioe per I’ Algebra, co-

me una via piu generale , pi ordinata, ¢ pii commoda. E

dicono di pil , che ’Algebra ¢ 'arte d'inventare le fCicnzes,

3 che l'lavenzione della Geometria fintetica non fi puo de-
urre .

Dor. Oh , Filotimo , volete voi fempre indirizzare il difcorfo 2

queft'Algebra, e con cio noi entriamo in un vafto oceano .
Quefla e quell’ Algebra, che appunto appunto,a mio credere,
ha deformato la Geometria ; Quefta non ¢ l'aste d'inveatare
le {cienze , ficome dicono i moderni, ma e l'arte di ttovare
molte inutili propricta ; dico inutili, perche mai fi riducono
a verl particolari, ed alla pratica ; ed oltre acio , quelsk
facti particolari nafcono dal calcolo, non dal difcorfo , ma—
fapete qual ¢ la vera arte d’ invemtare le {Cienze 2

Fil.Qualei -
Dor. Quella, che 10 v1 ho infegnato , ciot , di fare, per lo mezzo

delie reminifcenze, un ferio efame fovra quello, che ha fatio
la voftra mente , quando ha ritrovaro le veritd , ¢ da quelto
si fatto efame formare l'idea del modo , col quale devonfi ri-
trovase le alire veritapofcia efaminando una kicnza, formar
quellaidea complefla di tuta la [Cienza , quale idea vi fa ye-
dere inuna fola occhiata la patura, edilimici diquellas;
in quefla guifa ¢ a voi agevole diben definirla, ed 1ndias
quel particolari difcendendo, che fono confeguenze , il
S - rollarj
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rollarj dell'idea univerfale di quella tale feienza , voi eueti ki
vedete nella lor vera natura . Alla perfine, Filatimo, 'unio-
ne della Geomerria fintetica, ¢ della Metafifica , ¢ la vera ar-
te d'inventare le fcienze, ¢ fe voi difgiungete una dall'akera,
ambedue muolono .

Fil. Adunque,fe io formo in Geometria queila buona pratica,
che voi dite,io diverro Invencore,perche 'idea della {cienza,
la ho gid, voltra merce, formata.

Dor. Oh, per effere Inventore , fi richiede ancora un’alirg.
cofa .

Fil. E qual'e,di grazia 2

Dor. Sirichiede'Eftro , del quale i matematici non hanno men

bifogno, che ne abbiano t poeti; perche la mente degl'inven-
tort non folo deve effer chiara, e forte, ma viva , ¢ penetran-
te, per modo, che alzandofi fopra (¢ ffefla, penetri nelle piaa

intime proprieta delle cofe, e quelle rivolgendo in mille gut~

{¢, iofinite alere proprietd ne deduca. In fine negl'inventori,

la picna conofcenza della fcienza , fopra la quale medita, l'u-
{o, e la pratica nell’operare , fono iftromenti a loro neceffary 3
ma un tuoco della mente, il quale la folicvi fopra fe fteffa , in
modo tale che, aguifa diraggio penetri nelle piu intime
parti delle {Cienze, ¢ vegga in quelle , proprietd al commun.s
fenfo ignote, € quel pregio, il quale ¢ neceffario aglinvento-~
re ; egnindi €, che quefta si farta genee deffinata all’ inven-
zione ¢ prima chiamaca dalia natura a quefta tal opera , ¢ po-
{cia fi rende abile collo ftudio, e coll’efercizio. Quelli poiyche
all'invenzione non fono dalla narura chiamati, hanno ancom
il lor grado fra marematici , impercioche formano la fthiera
de'cring; fchiera utile ancora agl'iaventor, perche vagliono
ad emendsrgli di quelli errori, ne’ c}uali lovente inclampa-
no, a cagione de’ voli difordinari, verfo i quali Eftro troppo
infocato li rapifce ; d’ond’ € pot, che invaghiu delle pro-
pri¢ invenzioni , tralcurando la facolta diemendarfi, o di
Taclln mancando, nell'errore rimangono. Quefti si facti cri-
tici fono utili- 2’ matematici, ne per pofiedere queflo grado
di Critico, altro fi richicde, che quella facolea, di diitingucre
con ficurezza,ne i particolari almeno,il vero dal faifo, la qua.
le fiacquifta, accoitymando Ja mente 2 meditare {opra la na.
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turz, e l'effenza deil’'unita del difcorfo,che nella dimoftrazio-
‘ne ficontiene : quefli si fatri ericict divengono pol pernicio-
fi, ed importuni, quando , mancanti della fufhicienza di di-
ftinguerc il vero dal falfo , moffi dall'invidia , come foven-
re avviene,vogliono prendere per le ali gl’inventori, ed arre-
flarli ne’ loro voli; dalla qual cofa poi n'avviene, che I'[gno-
ranza , non potendofi mai col buon coftume gecordare , da’
critici infelici fanno alla Malizia, ed all'Impoftura paflaggio.
Quellt fono, Filotimo, i velenofi fonti, da’ quali fono fcatu-
rite , tante avverfita, ¢ mileric , che hanpo tutd gllinventort
afflitto,e tormentato.

Fil,Voiavete murabilmente diftinto,ne 1 loro ordiai,le menti de’
geometri ; ed in vero non puo negarfi, che la malederta Ma-
lizia non fia il fuffragio,al quale ricorrono i debolise gl'igno-
ranti . Ma ritorniamo al noftro propofito , ditemi, perche
1 metodi, che praticano i modernt , fono dannofi alla uma-
na mente 2

Dor. 1o voglio fopra quefto punto fodisfarvi , ma per cio fares
¢ neceflario, che 1o ponghi ancora un pocoavant a’ voftri
occhi, a guifa difpecchio dirifieflione , i pregi del Metodo
Sintetico , et accio pofhate , 1l Metodo Sintetico con quelli
de’ moderni paragonando , vedere i diferti , er 1 mani-
fefti errori , che fono in quelli , voglio fpiegarvi breve-
mente le proprieta , che deveavere la mente umana, indi
farvi vedere, che tutte fiacquiftano coll’ ufo ben fatto del
Metodo Siatetico : pofcia narrandovi I'idea dell” Analitica,
vi faré vedere , ch’ ella non ¢ valevole ad arrecare allas
mente quei pregl, che la pofiono rendere perferta, ¢ paflan-
do alla idea d¢' nuovi metodi, vi faro conofcere, che non
{olo fono perniciofi , come I'Algebra alla mente ymana, ma
che fono falfi, ¢ vani,

Fil. Voi mi riempite la mente di fapienza , ¢ I'animo dicu-
riofita tutd’ ad un tempo, digrazia, fvelatemi le qualiea ,
che deve avere la mente umana , perche io diverro, in.
si farta guifa, Matematico , ¢ Merafifico tutt'ad un tempo ,
mentre intendero I effenza , ¢ la proprieta della mentes
umana.

Dor. La mente umana ¢ neceflario,che fia,per Primo lucida, per

. ) v:_
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vedere con chiarezzale cofe, che prénde a contemplare ?Per
fecondo efatta , accio pofla vedere minutamente tutte le par-
ti, delle quali fi compongono le materic , che vuole efamina-
re. Per terzo ordinata , per poter ben diftinguere nelle {ue
partile cofe , fopra delle quali medita , e per potere perferia-
mente ordinare i difcorfi . Per quarto forte, accio inuna lur-
ga catena d'tllazioni pofia , quando ¢ gionta all'ultima , aveie
tutte le antecedenti prefentiinmodo , che poffa conolceres
- qudlla unita, nella quale il raziocinio confifle, € concludere il

gifcurfu. Per quinto,che fia ampia,e molte cofe comprenden-
te, accio pofia ridurre le molte idee, che ha formato in una, ¢
formando quelle idec complefle , che vi ho addicate, vedere
in una fola occhiata , tMtta la diftefa , & i limiti di una fcien-
za , ed altresi di un’affare, quando avvenga , che alle pratiche
cofc ti rivolga . Per feftoche fia induftriofa, per faperfi pro-
curarc nelle diflicili queftioni  quelle conofcenze , chea let
mancano, e chea lei devono fervire per bafe de’ fuoi difcor-
fi. E per ultimo , deveeffer’ viva , ¢ penetrante , accio pof-
fa, profondandofi nelle intime proprieta , delle cofe , che
cfamina, vedere in quelle , quafi per raggio diluce , quelle
cofe, che fono nafcolte alle mamcboh » ¢tarde. Edalla
perfine zudh fara una mente dalla natura privilegiata, che
oltre le da me narrate qualita, :vmﬁnpu;mciﬁm, che
I'invenzione produce . Oracon quelte si fatte qualica , che,
come doti della mente umana , vi ho defcritee , voi vedete ,
Filotimo , effer neceflario , che la natura unifca moltecole
fra loro contrarie , ed oppofte per formare una meate perfie-
ta + impercioche fendo neceflario , che la fantafia, e la me-
moria fervano alla mente per minittei nell othicio de'luol ci-
fcorfi, ¢ neceffarioaltresi s che quelle fiano forti ; perche ,
per efempio, quando v oi efaminate un Teorema Geometri-
¢o, il qualediuna lunga catena d'illazioni {i compone , las
memoria ferve a far si, che la menterammenti le anteceden-
-tiillazioni,quando ¢ gonta all'ultimaye la Fantafia vale a far
-8, che la mente abbi;-fem[r:lr::fmc in una lunga catena d’
illazioni , anco leimagini delle proprieta, che aftrattamens

tecontempla 5 ¢ la forza del difcotfo @ neceffaria per far si 5
che la chiarezza della mente non fi lafci confondere dalles
. A
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imagini per modo, che non poffa teffere i fuoi fillogifmi , ¢
conchiu un difcorfo , che da una lunga ferie d'1llazioni
dipende . Ond’¢, che fia neceffario , che la mente fia vivas
pell'imaginare , efatea nel raccordarfi, ed ordinara nel ragios
pare ; edalla perfine , ¢ed'uopo , che fia efatra , minuea , or-
dinata , ¢ forte tutta ad un tempo. La qualitd poi di vivace ,
€ penctrante , fi oppone piu, che verun'alera , all'efatrezza
et a quella di contemplar minutamente le cofe. Impercioche
i fuoco , che produce la vivacita , incita la mente a volfre . /a
& atrafandare il minuto ; ond’¢, che di leggieri inciampano
negli erroriquefle si fatte menu, 1 quali errori poi emendano,
raftreddato, chefiail calore dcﬁ%ﬂm » Quando avvenga,
che per lo mezzo del lungo ftudio abbiano acquiftato quella
fufficienza a diftinguere il verodal falfo , che vi ho defcritto ,
e che ho farto a voliacquiftare. Le mend tarde, all’ incon-
tro , fono tanto piu atze alla contemplazione delle minute co-
{e, quanto fono in tutto imgﬁotcmi all'invenzione , edallas
creazione , ¢ quelte fon quelle, checome vihodetto, van-
0o, come incapaci, d' ingolfarfi nel mare vafto, edaper-
to , radendo il lido , e contemplando ogni particolare ;
ond' €, chesavviene , che abbiano la fufficienza, di diftin-
guere i vero dal falfo acquiftara , vagliono nella criuca , ¢
f¢ quelta si faua fufficienza non hanno , non mericano il no-
me di matematicl , ne che noi, di quelli facciamo parola »
Quefte fono le proprieta , che deveavere la mente umana, €
quefte fon quelle , che vi fard vedere Filotimo, ¢ che I'efer-
€1z10 lbpu‘in Geometsica finterica facto, ¢ quello , ch’ ¢ va-
levole ad efercitare , ed a perfezionar quelte propricta nellas
umana menic , quando avvenga , che Iddio abbia quefte si
fatre qualita , a qualche privilegiato uomo , fomminitrate .
Fil. Voimi fate tutto rientrar nel mio niente Signor Doria, e
conofco quanto la mia mente fia lungi da quelle perfezioni »
che voi domandate , ma mi confolo poli, altresi , confideran=
do, cheniuna , omolte poche faranno le menti , che e
uelle grandi perfezioni , che voi in quelle richiedete ; pof-~
eggano . Quella, che voi domandate ¢ una perferea ar-
monia , cheda’ contrar) i forma, ¢d ¢ pocomen che impof=
kale. -
b Dor.
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Dor. E qual credete voi, Filotimo, che fiala cagione, chei ves
11 fapienti fiano ftati fempre pochi nel Mondo 2 Certamentes
nonaltra, chele molee qualita , che fi richieggouo per for-
mare una mente perfetta . 1 Greci, i Latini , ¢ tuct’s pib vafti
Imper) , fe ben confiderate , molti pochi uomini poflon van-
tarc, iqualisi fiano all'ultima perfczione avvicinau, € pu-
re quelli foli formano la glona, ¢ lo fplendore diquelli Im-

1).
FiEe In vero avete ragione , ma pure le menti mediocri , fe non
banno i pregi della perfezione , fono piu fortunate, che le
grandi, perché fi fan forti col numero , al quale I'ignorance
volgo aderifce : ma non ci dilunghiamo dal noftro propofito »
ed infegnatemi , come 'ufo della Geometrica fintetica poffa
fomminiftrare alla mente umana la perfezione di quelle qua~
lita , che avete narrate 2
Dor. Ve lodimoftrard con evidenza , purch¢ vogliate rammen-
tarviquello, che abbiamo dettd),” fa la mente umana , quando
fopral'oggetto della Geometria ragiona. |
Fil. Mirammento perfetramente tucti i voftri ragionamenti ,
dite di grazia? 4
Dor, La dimoftrazione fintetica fi per primo , acquiftarc allas
mente umana la chiarczza, elefatcczza, ed il ordine ,
nel ragionare ; perche , fe ben virammenrare » che io
vi ho detro,vedrete, altro non effere una dimoltrazione geo-
metrica s che I'arte di {Chiarire una idea, la quale prima era
ofcura, econfufa . I mezzi poi, per i quali a quelto uriliffimo
fine fi perviene, fono I'clattezza nel dividerc le parti del Teo-
rema  in modo , che fi poffino ordinare le illazioni, fichel
una dall'alera dipendino, ¢ formino quell’unica di difcorfo,
nel quale il vero confifte . Edecco, come la dimoltrazione
gecomeirica fomminiftra alla mente umana la chiarezza , I'e-
fauezza, ¢lordinedel ragionare . La Geometria finteticas
fomminiftra ancora l'induftria; impercioche nella foluzion
diun Problema propofto , la menic ha necetfita di ricercare
‘induftriofamente le cofe a leiignote , ¢ formare la coftruzio-
ne. In wtee quelte si fatte cofe fi efercira ancora la forza del-
la mente , a cagion che clla ha , come vi hodewo, bifogao
della foraa, per andar dricta nel c0i{0 di una lunga &fli:lle di
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fillogifmi,tutte I'una dall'alera, dedotte.Sapetescome & a men~
t¢ quando ragiona intorno le materie geomertriche 5 clias
¢ a guifa di un uomo , il quale camina fopra una fouiliflima
corda, per hﬂual cofa fare, ha di meftier1 di effer ben forte
divita, ed ordinato nel fuo cammine per non vaciilare , ¢
cadere a terra, percheé, alla perfine, 1o Geometria non fi
cade per meta, ma o' fi cammina diritto , o {1 precipita in tut-
to. Si ampia pol, efidilatala capacita della mente , nell’
efercizio della Geometria Sintetica ,. quando si fanno quelle
idee complefle, che io vi ho infegnato fare , per mezzo delle
quali voi vedete, in una folaidea , tutea la diftefa , & 1 limi-
t1 della Geometria ; ond’é poi,che voi fate a guifa di un per-
fewo Ingegniero di Guerra , il quale avicinandofi alla Praz-
za, prima contempla ad una ad una le parti, che la compon-
gono ; polcia falico fopra I'altodi un Monte la mira tutta ins
comprefo , € ritornato poi al piano , vede tueei quelli partico~ -
lari con diverfa idea da quella , colla quale prima liaveva mi-
ratl , ¢ cio perche dopo averlt veduti 1n comprefo, conofce la
relazione s che hanno fra di loro; e l'ordine ; ¢ l'arte , ¢ I'in-
duftria, colla quale fono ftati dall’ Artefice formato . Quelia_s

ualita pol, della vivacita della mente , la quale , come vi ho -
g:tm, I Eftro produce,fi efercita ancora nellaGeometria Sins
tetica, quando avvicne, che uno l'abbia fortuira dalla naturass
Fcrchc porgendo la quantita un vafto campo di materic, fopra

¢ quali-poffa la mente penfare , la mente puo , confiderando
I'effenza, et i limiti di qualunque fcienza, veder quellosdi che
efla manca, ¢ perfezionarlo, ¢ penctrare in quelle intme , ed
afcole proprieta delle cole, dalle quali poi clla poffa nuoves
invenziont dedurre : ed oltre a cio, nella Geometria Sintctica
la mente fi fa chiara, ed cfawa, in quella i ampia la capacica
della mente , e fidiviene ancora Inventore , quando avien,
che alcuno fia a tal opera dalla natura deftinato . Alla perfine
Filotimo,la Geomertnia fintetica éa gutla di una viva forgente
d’acqua, dalla quale ogn’uno puo prenderne quella quantitds,
che ¢ proporzionata: alle forze del fuo ftomaco 5 € perfezia-
nare coll'ufo diquella quelle qualica dimente s dell’ acquifto
delle qualila natura I' ha formato capace . Conolcercie benss
vol ficflo queftg verita, Filoumo mios f¢ dopo ;shv;_a;\,r?m
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prefo da me I'ided generale della Geometria, ¢ con effa quel-

la del vero, e del falfo, voiritornarete a fludiar gli Elemen-
ti , perche conofcerete,che la feconda volra farete di quell:
un idea cosi piena , come voi ne fofte inventore , ma bifo-
gna dar bando all’Algebra, € ai nuovi metodi.

Fil. Voivolete diftruggere le cofe piu ricevute, I'Algebra , 1
nuovi metodi impugnando . -
Dor. Facciamo, da buoni metafifici, I'idea dell’Algebra prima,

pofcia de¢’ nuovi metodi, in quella guifa, che abbiamo
fatto della Geometria fintetica , ¢ vi fardo chiaramente
conolcere , che la prima ¢ perniciofa, ¢ mancante; ifecon-
di fono perniciofi , e falfi.
Fil, Ditemi di grazia dunque , qual'¢ I'idea, che dell’ Algebra
dobbiamo fare 2
Dor. lo diftinguo nella mia mente 1'idea del difcor (o analitico,
dal calcolo analitico , e riputo il primo men naturale,che il
difcorfo fintetico,ed il fecondo perniciofo.
Fil. Veniamo ora alle pruove , {picgatemi l'idea , che dobbia-
mo avere del raziocinio analitico
Dor. Gli Analitici, in vece di procedere ne’loro difcorfi dalle
.cofe note alle '?nnt;, come fanno ki fintetici, foppongono la
cofa, come fofle fatta, cioé¢ a dire, come fe il Problema foffe
gid fciolto. In virtu di quefta ipotefi poi confiderano le pro-
pricta,che averebbe il Problema, fe foffe {cioltojed in quefta
guifa, deducendo fempreda una condizionc,che ritrovano ,
che doverebbe avere l'altra,ch'e confeguenza di quella,con-
chiudono, che quelle fono le propricta , che deveavere, ac-
cio fiano adempite ' tutte le condizioni domandate nel Pro-
blema,ed in quefta guifa fanno la coftruzione,in confeguen-
za delle proprieta del Problema, che hanno trovato,in virtia
della falfa Ipotefi, che hanno pofto. Alla perfine il Meto-
do Analitico ¢ il Metodo inverfo del Sintenico; impercioché
nel Sinterico la mente paflando dalle cofe note alle ignote ,
forma prima la Coftruzione, poi la Dinoftrazione , indila
Conclufione . Nellanalitico fi pone prima l'ipotefi, {oppo-
ncndofi gia fatto il Problema , ¢ dalla foppofizione fi ricava
I'equazione , ¢ dall'equazione il loco del problema , ¢ laco-
ftruzione. Quefla¢,Filotimo, la generale idea del raziocinio
Al’lﬂlHlCD . ' H ) .FII .
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Fil, J\?ﬁ a dirvi il vero, queflo Metodo mi fembra ingegnofifli-
mo , ¢ meno intricato del fintetico , perche nel fincetico voli
avere d'andare brancolando diqui,edila per ritrovare leo
ignote,in vece che, in quefto Metodo Analitico,con un Me-
todo diraziocinare folo , ed a tutti comune , vol ritrovaceil
luogo del Problema . Qltrea ¢i0, quefto Mcrodo analt:ico
ne meno fi oppone al finretico; impercioche in quello fi fop-
pone , che fi lappia la Geometria fincetica ; mentre, quando
avere foppofto farro il Problema,avere da fapere le proprie-
ta,chedeve avere,le quali non potete conofcere,fenza {apere
la Geometria fintetca , perche quelle proprieta , che fi cer-
cano, fono l'iftetle, che Euclide ¢i ha infegnato .

Dor. Verifimo, Filotimo mio, ¢d io non niego, che il razioci-

. nio analitico ingegnofiffimo non fia , ma dico , ch'egh non
e cost utile , come il Aintetico alla mente umana , a ¢agione ,
che non ¢ tanto conforme al naturale raziocinio , quanto lo
¢ il fintctico ; perche alla fine 1 bambini non cominciano 1
raziocin) dal fnp{:on:rc la cofa fatra , ma procedono fempre
dalle cofe note alle ignore , €ome 1n queito noftro ragiona-
mento vi ho detto,cost feguendo il Raziocinio Analitico,non
fi efercita , Filotimo, 1l nawurale difcorfo , ma fi efercita un
raziocinio vero, folamentea cagione, che fono vere les
proprieta geometriche ; che fi foppongona.

Fil. Ldea, che mi avete data del merodo analitico ¢ giuftiffi-
ma . Ditemi ora un poco, come dal raziocinio analitico , ne
deducono il calcolo, € perche cotefto calcolo ¢ cotanto per-
niciofo , come voi dite 2

Dor. Gli Analitici fopponendo , come vi ho giadetea , 1a cofa
fatta , hanno nitrovata Parte ingegnofiffima di denominare
colle lettere le quantra , che la Geometria denomina con li-
nee,fuperhcie,e corpisQuefta si fata arte fa si,che le quantu-
ta di diverfa fpecie fi denoeminino con un fegno a tucti com-

. mune, che fono le lettere,in quefta guifa,vengono ad aftrae-
re datla quantiia, 'umana mente , atfai piu che Euclide non
Vaftrae; impercioche la difegnano con fegni piu generali,ed
appreflanomeno aiuto all'imaginazione, che le linee, le {u-
perficiesed]i corpi. Queft'arte di additare con un medefima
genere di fegni le quatra di diverfe fpecic,fi si che gli Ana-

i liticd
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litici poffano fare , fopra lc lettere tutee quelle operazioni ,

che I'Aritmetica c'infegna fare nei numeri, € ridurre all'u~-
gualita , le quantita diverfe perche , in quefta guifa , tanto
le lettere , come li numeri hanno la facolta di defignare tut-
te le diverfe fpecie di Euantiti . Per elempio, come voi fa-
pete nell’Aritmerica fifegna col numero 4 , il quadrato di
2, ecol numero 8, il cubodi 2 ; edin quefta guifa il qua-
drato, & il cubo, quantunque di diverfa fpecie, fono fe-
Fnati con i numeri . Dell'iftefflo modo nell’ Algebra fpecio-
a, il quadrato di A fi fegna A?, il cubo, A';in fomma coll’
itetlo genere di lettere , come nell’ Ariemetica fi fegnano i
fiefi numeri , con quefta ditferenza pero , fra I' Algebra {pe-
ciofa , e I'Aritmetica , che I'Algebra fpeciofa diﬂinEut le di-
verfe potenze , agiongendo alle lettere 1l fegno, che addira
la potenza, cio¢ 2 quadrato , 3. cubo &¢. In vece , che nell’
Aritmetica 4, € quadrato di 2, 8 cubo &¢; ma con tutto ¢io le
lectere nell’Algebra fegnano indifferentemente tutte le di-
verfe potenze delle quantita ; ond'e, che le lettere fi pofiono
a calcolo, come 1 numeriridurre , ¢io che fi noma I'Algo-
ritmey ed ecco, 0 Filotimo , la Geometria ridotra a calcolo,
come | Aritmetica , come voi medefimo non ignorate,
avendo , Eer quelche m'avete detto , qualche colfa ftudiato
dell’Algebra . ,

Fil. Ma {piegatemi ora un poco come I'efprimere con genera-
lifegni le quantitd, e loridurre acalcolo per mezzo di effi
la Geometria , fia cagione , che i problemi geometrici fi ri-
folvano percalcolo in quella guifa , che nella Geometria
Sintetica , firifolvono per raziocinio dedotto dalle cofe no-
te all'ignore .

Dor. Vou fapere che, quando agl'analitici fi apprefenta la fo-
luzione di un problema , fanno efii le {equentl quattro ope-
razionicio¢ 3 Denominazione , Equazione, Riduzione,e
Colftruzione ; € polcia la Sintefi , o fia la dimoftrazione ; fa-
pete aluresty che nella Denominazicne altro non fanno,
che denominare le cofe note nel problema con letere di-
funte, come fono A3 B; C; D; &c.; ¢ leiguote con let-
tere diverfe , come fono ¥ 5 Z; X, &c. Poliia vol pure fa-
pete , che fawta la Denominazione , foppongono per ipo-
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refi il problema come foffe fateo, ¢ facédo le quattro opera-
ziont aritmetiche fopra le lettere,che han fegnare nella Dz- -
nominazione,per lo mezzo dei fegni,che efprimono il piu,
cd il meno cioe +F+; —; riducono all’'ugualita,le quarita difu-
guali,e formano 'equazione,la quale altra cofa no e,che dare
una doppta elpreflione a quellosche fi ricerca,cioe fare che I
ignoto divéga uguale ad una quatita nota. Ma perche 1l mé-
bro dell'equazione;nel quale fi contiene la quantica nota,v i€
fempre mifchiato dialcuna lettera ignota,fi fa laReduzione;
per mezzo della quale la quirira ignora viene in tutto uguale
ad una quantita nota $ cost il calcolo , che avere apprefo vi
conduce,Filotimo,come in cocchio,a conofcere il grado del
problema, perche le e piano, la quantita nora non paflail
grado di A’;fe € folido,o foprafolido afcende al grado di A’
che vuoldir cubo; di A %, che vuol dir biquadraro, e fino al
infinito;indi fecondo il grado,al quale e afcefo il problema fi
coftruifce per il folo Cerchio,e linea retra fe € piano;perCer -
chio, e parabola Apolloniana e ¢ cubo; e per I'interfezio-
ne dialtre curve pit compofte da moderni penzare, fe afcen-
de a piu alti gradi. Potrei dirvi, Filotimo , come i proble-
mi, iquali afcendonoa folido, ¢ foprafolido, alcune vole
rimangono folidi, alcune volte {i abbaflanoal piano per lo
mezzo dell’'eftrazione delle radici , e per lo mezzo d'alza-
re le potefta di due quacita di grado diverfe, finche vengano
di grado uguale . Potrei ancor dirvi, come l'igegnofifimo
RenatoDes-Cartes,oltre I'aver trovato il modo di efprime-
re in linea e radici deli’equazioni , per lo mezzo dcﬁl:;-'-
ftruzione , ha ridotto a quattro fole formole le formole dell’
cquaziuni piane, ed allo fteflo numero le cubiche le biqua-
drate » € tutte l e altre , le quali erano un numero immenzo.
Potrei dirvi, come colle fole medie proporzionali, € collas
trifezione dell’ angolo coftruifcono tutti i problemi, ma
tutto quefto farebbe inutile , perche io non voglio infe-
gnarvl l'Alﬁehra , ma folamente quello, in che effa ¢ man
cante, ed i danni , che.arreca alla mente umana .

Fil. Ditemi prima in che quella ¢ mancante,, perche, adirvi
il vero,a me fempre ¢ paruta ' Algebra una via ugualmen-
te commmoda , che ficura.

' Dor,
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Dor. Per primo gli algebrifti hanno tanto bifogno di induftria
er fare la Denominazione , quanrto i finterici ne han di bi-
ogno per ritrovare quelle propricta,che ad effi fervono per
la foluzione d¢l problema; perche fe avviene che un Alge-
brifta non faccia prima bene idea del problema , ¢ non fia
buono fintetico,  per modo, che abbia farto quella ideas
compleffa de i limiti dellaGeometria,che vi ho infegnato fa-
re; ¢fprimera con lereere foverchie, ¢ non proprie le note, ¢
le ignote ; onde poi nel progreflo del Algoritmo andara
tentoni cercando per un calcolo fortuito le note, ¢he 'ab-
bifognano. In fine vi vole quella efpreflione fortunata nel
denominare , che dicono gli lileﬂ's ;}lgcbriﬂi e

Fil. E quefta ¢ la cagione , per la quale veggiamo alcunialge~
briﬂ;l far cerei ccaaglculi hrghx ’ q: fup:rili . Ditemi ora I:él-i;
aleri difecei dell” Algebra. - .
Dor. 1l grandiffimo diferro del Algebra confifie nelle coftrus
zioni, perche ficome vi ho poc’ anzi accennato, gh al=
ebrifti coftruifcono I'equazione cubica coll’ interfezione di
erchio,¢ Parabola,la quale fega il Cerchio in tre piri, come
ha farto Pappo Aleflandrino,pero volendo portare all'infinis
to il loro metodo di coftruire. In un problema nel quale fi ri-
chiedono cinque Imaginano una curva,la quale fega ik
Cerchio in fet punti, ¢ cosi fempre fino all'infinito imagina~
no curve,che fegano il Cerchio in punti uguali in numeroa i
gradi del problema, ed uno di pil , ma quefta via ¢ in tutto
mancante , perche quantunque fia vero, che quefta curvas
che s'imagina averebbe le proprieta ricercate per il probles
ma , fe fi porefie defcrivere , cio niente vale , perche come
vi ho detto, il Geometra nella dimoftrazione deve a sé pro-
ponere per ogetto il vero unico , e nella coftruzione la piu
femplice operazione, come € lalinea retea , ed il Cerchio;
onde ¢, che quando I' Algebra coftruifce 1 Problemi foprafo-
lidisella ¢ fenfibilmente mancante, Filotimot errore tm

errore , ¢ perche le curve non fono al gufte d‘Em& :
fi defcrivono da punto a punto-; quando fi vogliono mol-~
tiplicare all’ infinito , fempre pit# nel coftruirfi dal vero fi
dilungano 3 ¢io che non avvienc della lincarewa, ¢ dtlh?ac:-

c
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chio le quali mantengono fempre fino all'infinito allonga-

te , ¢ tra loro moluplicate Ja medefima fimpliciad .

Fil. Ah. Quefta é lacagione , per la quale , lufingando il pro-
prio genio , glialgebrifti aflentano per maflima, che nien-
te importa., che una curva non fi pofia coftruire , ma ches
bafta intenderne le proprietd; onde per eff l'iftefla cofa ¢ una
curva compofta , che una linea retta .

Dor. Apunto Filotimo , ¢ quindi € che glialgebrifti non fan_»
piu veruna differenza fra il piu femplice, edilmeno fem-
plice , fra quello che ¢ utile in pranicay € quello che niente
ferve ; J)cr modo che tolgono in tutto alla matemarica il
pregio di ridurre all’atro le fpecolazioni; ¢ quindi veggia-
mo che gli algebriihi han trafandato l'uflo difare la fintefi, e
nella foluzione di un problema vi fodisfanno con un fatis #i-
bi matcria [uppeditabit ¢ ma accio meglio vediate quanto é
mancante I'Algebra nella coftruzione de problemi {olidi, ¢
foprafolidi acagione,che gli algebrifti moltplicano le curve
all'infinito , oficrvare che non avviene lo fleflo nelli proble-
mi numerici, ne 1 quali I'Algebra € utile , ed ¢ urile nelli nu-
mericl; perche in quelli,non vi € di coftruzione bifognoson-
de trovato per lo mezzo delle letrere il valore di una,

antita uguale a 1 numeri ignot che fi cercano, firitrova.
ciolto quel problema , il quale non fi farebbe rifoluto per
la fintefi , come fi oflerva ne i problemi di Diofanto.

Fil. Dunque voi Signor Doria impugnate quefte curve, delle
quali fi fervono nelle coftruzioni gl algebnfti,perche non fi
poflonodefcriverc geometricamére,ma la parte nobile deila
matematica ¢ fempre flata riputata la {pecolariva, percid
quando la mente conrempla le proprieta coftanti di una cur-
va, clla elercita in quella , quel raziocinio, che ¢ il nobile, ¢
folo vero frutto, :t': dobbiamo trarrg dalla Geometria , ¢
nicnte importa che A poffa defcrivere quella ral curva , dalla
quale conofciamo le proprieta: poi a dirvi il vero,chi deferi-
ve una linca retra perfetramente ? |

Dor. Dunque i problemi,che Euclide ciinfegna,fono fuperflud,
baltavano 1 teoremi, o vero infegnandoc Euclide i probie-
mi ; poco importava che ce li infegnafle defcrivere in modo

Cosl




6
cosi femplice , chein pratica altro non mancaffe, fe ngn..
quello , che dipende dall' infermitd de'noftri fenfi, come av-
vienc della linea rerea , e del cerchio :in fine I' utile che las
Geomerriaarreca alle arti non éda porfiin conro . Oh’ Filo-
timo,si fatei fentimenti,come fon quefti,di pretendere che fia
in tutto vana la coftruzione,lono troppo ftrani,noi fiamo giu-
ftamére caduti nell'ecceflo oppofto a quello nel quale cadono
i fcolaftici , perche quelli rapprefentano la (Geometria , come
{cienza meccanica, € percio ’hano dalla Filofofia difgianti,e
li moderni la rappreséano,com'una fcienza puramére aftrat-
ta, Filotimo,le fpecolazioni fono la parte nobile della mente
umana , ma fono aleresi inutili rutee le fpecolazioni, le qualt
ad utile ufo non fi riducono. Valete pi2La Meratifica iftefa,
I'ogetto della quale dimanda le piu pure {pecolaziont, che
pofla mai fare la mente umana,niente valerebbe, fe da quelia
non fi deduceffero la Morale, la Legge,e la Politica, le quali
fono come corollar) diquella . -

Fil. Voi mi ftringete con affai forti ragioni , ma finalmente vi
dird in difefadegli algebrifti, che effi fi fervono di queftes
curve non peraltro , che per neceffita, perche i problemidi
gradi fuperiorinon fi coftruire con la linea rerta , €2
col Cerchia. RILRICNE ) e D s . l

Dor.In quefto li compatirei;ma non poffo tolerare che ammet-
tano per geometriche le coftruzioni compafte , e vietateda
Euclide , ci6 che ne meno fece Archimede , ne Pappo , per-
che {e Archimede , ¢ Pappo fi fervirono delle curve nel
problema delle due medic , non percio differo che la di laro
coftruzione era perfettamente geometrica , ne moluplicaro-
no il difetto delle curve fino :Finﬁnim y confiderando cur-
ve infinite, le quali mai fi pofiono defCrivere, come han fat-
to i moderni.

Fil. Ma come avevano a fare per fuperare gli antichi, a’ quali
vogliono in ogni modo far la guerra 2 |

Dor. Doveana dar corpo all’ ombre 5 come han fatto , ¢ far
riputare per cofe altiflime quelle , che gl' antichihan for-
fe rifiurare per difetrafe, ed inutili.

£il.Oh Sig.Daria mio lo aver travatatdte curve {uperioricolle

qualt



quali fi coftruifcono i problemi folidi , ed 1 foprafolidi fino
all'infinito , oche almeno moftrano come {1 doverebbero
coftruire fe fi potefle, volete che fi conti per nulla 2

Deor. E fe io vi faro vedere che fi coftruifceno con la femplices
lincarerta, allora che direte. o

Fil. Artendo con impazienza di veder quefto che dite , ma con-
cludiamo ora in breve quello, che fopra I' Algebra avere det-
toi Voitrovate I'Algebra in due cofe mancante, cio¢ nellas
denominazione, nclla quale non vie una via generale, e
nella coftruzione de i problemi folidi , e foprafolidi, la quale
al voftrodire, non ¢ geometrica , ¢ niente vale per la pra-
rica .

2pr. Se voi avete Filotimo fatto bene idea del vero , e del fal-
{0, ¢ del medo ceme l'idea del vero, edel fallo dalla Geo-
snetria finterica fi deduca, vol non provarete mola diffi-
colta ad intendere { danni , che I’ ufo dell’Algebra fpeciofa
arreca alla mente vmana;j imperciocche non la trovarere ef-

Here' come la Geemerna finterica, Ja vera difciplina dell’
umana menrc, ma la trovarete eflerc un invenzione, farta
per comodo di quelli , che non hanno mela forza per fufte-
ner la farica di un longo, ma utile raziocinio . Alla perfine,
Filotimo , trovarete cifer I’ Algebra il feme dal quale fi pro-
ducono molu falfi dotti , e ptii di quella, conofcereres
effer perniciofi -alcuni nuovi metadi da’ modernl inven-
taul . .

Fil. Alla perfine voi viopponete al facile, Signor Doria, e
¢on ¢io vi fate incontro all' amor proprio di tutti, perches

gl uomini amano di accordar I’ utile col facile.

Dor.51 ma bifognarebbe,che anche la fapienza fofle a guifad'u-
na Dama, la quale fiarrendeffe facilmente a chi con poco
travaglio la ricerca, ma per fua narura , la fapienza ¢ difh-
cile, Filotimo , perché la mente wnanaé troppo fepolia nel-
la materia ; ond’ ¢ che vifia (come hovvideuo) di molias
forza di raziocinio bifogno per folievarle da quello.

Fil. Orvia non cj dilonghiamo unaltra volea , 1o un dilcorlo
Metafifico; € narratemi idanni , che I'Algebraarrecaalias
anente umana . | |

Dor. Avete veduto , Filotimo, che il raziocinio analitico non

| ¢ con-
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¥ € conforme a quel difcorfo 5 che la natura ha nella mente
umana inferito ; avete veduto, che quando fi vogliono ri-
durre alla pratica le proprietd , che per lomezzo del cal-
colo fi ritrovano , ella manca nelle coftruzioni: e pofifo am-
cora dirvi, a buona ragione, chele curve Apollonianes,
le quali chiamano geometriche , fono falfz ancor cfle, per-
che non fi defcrivono da punro,a punto .
Fil. Oh Signor Doria , che dite ? Dy grazia lafciamo quefta,
materia » € narratemi piv in particolare i danni , che allas
mente umana arreca I'ufo dell’Algebra .
Dor. Accid meglio conofciare i danni , che arreca l'ufo dell’
Algebra, vifard ora vedere, che turte le qualica della
mente umana , le quali, come vi ho detto , la Geometria_
finterica perfezziona : coll'ufo dell’Algebra non fi efercita-
no; ¢ che fia cosi. Per primo , coll'ufo dell’ Algebra fpecio-
fa ; Ja mente non coltiva il natural raziocinio , ch'e quello di
procedere dalle cofe note alle ignore. Per fecondo non fi f3-
induftriofa, perche fi ritrova col pratico calcolo quello, che
doverebbe ritrovarfi per lo mezzo del raziocinio . Per terzo,
non fidilata la capaciti della mence , perche le idee com-
plefle , ch'ella deve fare , fi fanno per lo mezzo delle ope-
razioni aritmetiche 5 ond'¢ , che la mente non le puo mai
contemplare come proprie , non riconofcendole come figlie
del fuo difcorfo , ma del calcolo . Per quarto la mente non
divien forte, perche non ha di meftiere di avere » nella con-
templazione di una dimoftrazione , fempre prefente unas
lunga catena d'illazioni, e d’imagini , come nella Geome-
‘tria fintetica . Per quinto non diviene efatta, ¢ minutas 3
perche non contempla a parte , a parte , le illazioni , ¢ nel
coftruire nonufa il rigore geomerrico. Per feflo non fi
cfercita la mente all'invenzione , perche fi riceve , per in-
venzione propria, quella, che l.l) calcolo pratico , fom-
miniftra , ¢ non quella , che la mente ha ritrovato per lo
- mezzo del fuodilcorfo. E per uliimo non i accoftuma la
- a conofcere il vero in genere, a diftinguere il vero dal
faifn ne particolari, ed a formare fiflema fopra le cofe tutte
perche la mente non contempla,ne’calcoli,quella unita,che,
. nelle dimofirazini fiptetiche , fi Tamfcﬂa. a chisa n;tfiltirﬁ
: ' opra
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fopra quelle. Alla perfine I'Algebra non ¢, come la Geome-
-tria Sintcrica:, Ja vera difciplina della mente. Olere a tutto
quefto da me detto,intorno a i danni, i qualiarreca alla men-
re il calcolo analttico, che nell’ Algebra fpeciofa fi prarica, &
. «daconfiderarfi , che I'Algebra {peciofa,, non difcendendo
-melle coftruzioni efattamente a 1 particolari, come vi ho poc”
anzi detto,non fomminiftra I'invenzione d’alcun problema
-utile alla Geometria .

Fil. Ma gli algebrifti fuppongono fempre , che prima, fi fia
{ludiata la Geometria fintetica 3

Dor. ), per erudizione , € quanto ferve all'ufo dell’Algebra ;

~maquellamedrazione , <he dabuon Mertatifico, fopra la
“Geomerria Sintetica; 10 ho facto fare 4 voi 3 ¢ quell’efercizio
di {ciogliere problemi , ed invenrare , che vi ho dimoftraco
effer necelfario per divenir vero Geometra, lo reputano fu-
erfluo, € lo fanno ne calcoli analirici per maggior facilita .

Fisl. Ma, perricercare il facile, 2 me {embra , che abbiano ra-
gione! -

,m%. Non fi deve cercare  facite quando ¢ dannofo,come io vi
ho dimolltratoiin prova di cio vi riferiro, Filotimo, una co-
fa s che narra Platone nel Fedro 5 1a qual’e in tutto’, 2'pro-

fito a quefto difcorfo, che ora facciamo. Plarone nel Fe-
ro narra,che Theuth Inventore delle letrere ando atrovare
Thamo Re di Tebbe,accid le approvafie la fua invenzione,
‘per comunicarla agli Egizz), dicendo , che queftaaverebbe
- refa pit dotta quelld nazione: ma Thamo rifpofe a lui, che
-«glinventori , come appaflionati delle propric invenziont ,
~ non fono mai giufti giudici dell'utile, o del danno, che arre-
cano agliuominide loro invenzioni.Voi fiete Invéore del-
.- Je letteredifs'eglise 'amore,che voi avere alla voftrainven-
zione vi trafporta ad ateribuire alla voftra invenzione,un ef-
feeto,tutro diverfo da quello,ché produrra;perche 'ufo delle
Jettere,rendera gli uomini piu negligenti ad imparare,a ca -
~gione, che andandofi a quel fegni cfteriori, e fenfibili;non fi
' affaticaranno piu d'imprimere nelladoro mente le cofeicosi
voi avete trovato un rimedio, che difpen(a gli vomini dall’
obligo ditenere fcolpite nella memora le cofe , ed in que-
fla guifa voi,ajutando Ja reminifcenza con quelli ﬁ:gn:; ﬁlcln fi-
S 3 1,
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bili, rendere pigra, e debole la memoria , ¢ fominiftrare 2
i voftri difcepoli un modo per comparir dotti , fenz’efferlo in
effetto.

Fil. M ditemi un poco ! Come voleva quefto Thamo , che gl
uominl tramandaflero a pofteri le memorie de fatti,fenza 'u-
fo dell’Alfabeto , € come fenza quello avereffimo noi avuto
notizia delle arti , ¢ delle fcienze , che hanno faputo i noftri
maggiori ! Cerramente il fentimento di Thamo a mé fembra
{travagante | Lol e sl Rl

Dor. Qucita voftra richiefta porrebbe far si'; che noi entraffims
in un'altro ragionamento , ¢ percio ci dilungaflimo dal no-
ftro propofito : con tutro cio voglio darvi di quefto un’pic-
ciol l'a(ggiu, col quale vi moftraro ancpra piu evidentemente,
coll’elempiodel fentimento di Thamo, quanto fia I' Algebra,
alia mente umana , perniciofa . Ji : !

Fil. Digrazia , {velatemi quefto miftero 3~
Dor. Gli uomint di quei primi fecoli credevano, comein vero
¢, che la memoria de” fatti, i confervava pili, tramandandold
dalla memoria-de’ padri‘a quella de” figli , che confervando-
la ne 1 feritti ; 4 quali con I'invafione de’ popoli conquiitaro-
ri, ¢ ‘colle diftruzioni delle cictd , che per altre cagiont av-
vengono , ‘a fungo andare fi perdono . Erano poi i padri di-
ligentiffimi nel narrare ai figli i farri dei foro anrece Tori y @
ci0 perche, nonavendo l'uio delle letrere , non avevano il
commodo di ricorrere ai feritel , quante volte fi eranc
1 factl dimencicati , percio privi di quella si farta commo-
dita yconfervavano non negliarchivj , come noi, ma nella_s
loro’memoria efizamence le relazioni de' farti paffati . Per
ello pol, che s'attiens alle arti, il padre efaccamente le ine
egnava a ifigli ; quefto si facto modo praticano ancor 0ZEl;
con molta urilicd , li Cinefi, ed in vero ¢ certiffimo, che leis
arti non fi poffono da i ferieet apprendere in quella guifa, che
s'imparano dalla viva voce, ¢ dalla pratica d:]l’Art:ﬁc: ; €
la cagione di quefto ¢, che imodidi penfare, cioé le formes
delle menti degli uomini , fono tanto diverfe s quanto fono
diverfe de forme di tute'd volti 5 da cid n’ avviene » che gli
uomini amtendano le cofe , pik fecondo la forma della loro
mente ; che fcondo la forma della mence di chile ferives d
% | 2 !
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In fine gli uomini non s'intendono I'uno Faitro s fenon fi
rirovano dalla nacura formati di mesti,li quali abbiano nelli
modue nelle profondita di penfare una certa fimilicudinesed
oltre a cio , fe n6 hanno fatro l'iftefo abito di penfare fopra le
medefime materie, ¢ ¢io perche la méte piu facilméee acquifta
gli abiri di péfarc fopra le materie particolari,che quella 23u01~
ta didiftinguere il vero in genere,che la fi indifferenceméce,e
con ficurezza conofcere ogni vero,che a lei fia pprefenta,qua-
lunque fia lamateria,che quel tal vero abbia per oggerto.Que-
fto I'ho {perimentato io,nel mio Nuovo Metodo, perche non
s tofto i moderni matematici hd veduto i cubi terminare alia
recta, che non han faputo diftornarfi dall'abito di mente, che
avevano fatto a confiderarle nelle curve , ¢ non han (3 puto
intendere le mie dimoftrazioni . Ora da quefta si facta di-
fpofizione di mente , ed analogia di forme di penfare , ch’é
neceffaria, accio gli uomini intendano le cofe 5: aleri fcritee,
ne avviene, che tueti gli uomini la medefima cofa [Critea, di-
verfamente intendano; e quindi é, che veggiamo qualunque
€ofa , per molto, che chiaramente fia fcricta , nonandar mai
efente da una moftruofa diverfita d’ interpecrazioni » che gl
uomini a quella danno, tutte fra loro diverfe , fecondo , che
fon divcrl?:lv: forme delle menti di quelli, che le ftudiano : e
quindi nafcono tanti comenti, tance critiche fopra le fen-
tenze, fopra i facti , ¢ fopra le arti degli antichi , quanci fono
uelli,che nel Mondo nﬂgrviamu.c che hi riempito,con mo-
ofo numero di volumi, le biblioteche . In cid,che riguar-
da poi le fcienze , feguivano quegli antichi uomini una ma-
giore fimplicitd , che noi, ed erano comei primi romani.,
| fcienza de’ quali tutea nelle leggi delle dodeci tavole ave-
vano epilogato , per modo che , ogn’ uno poteva, nella fua
memoria {colpirle, e ritenerle, ficome facevano; in quefta
guifa , con atfai magior femplicita , che noi y vivevano, €
€ON tutto ¢io , non trafcuravano la memoria de’fatti de’ loro
magiori , non mancavano delle arti neceffarie alla vita, non
ignoravano le leggi, che al buon coftume conducono, elerci-
tavano 1 buoni, e forti abiti, dalle leggi preferitti, 1 quali fo-
no quelli , che formano l'onefto, ¢ virtuofo Cittadino,e non

‘¢rang turbai dalle nojofe difpute , dalle vane inrerpetrazio-
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ni delle leggi , e dalle contefe fra effi ; amavano quelle leg-
g, che folo conoftevano , e nelle quali ftava ripofta I'efienza
della loro libert , e fcarchi di privara ambizione , e fra di
loro in flretra unione congionti, folamente a rifpingere la_
rapacita, ¢ la violenza de’ vicini, il valore, & il coraggio im-
fi:gavann. Quefta era la felice viea di quei virtuofi uomini,
a quale,come vedete Filotimo, era prodotta dalla femplicia
delle leggise dallamore; verfo quelle;che la prudenza de'pa-
dri inftilla va nel cuore de'figli « il &

Fil. Veramente grandi fone gli effecti , che quefto fentimento
- .di Thamo produceva nella Repubblica : ma fe noi eleggia-

mo_quefto Thamo per Giudice , egli non folo diftruggera
I'Algebra, ma la voftra Geometria Sintetica , la Metafifica,
cd ogni alera fcienza ancora; perche, s'egli non voleva I'Al-
fabeto , ne meno vorra le figure geomerrichs , e fenza le ti-
gure geometriche , nonsd come i puo apprendere la Geo-
meeria , perche imaginare tutto quello immenfo numerodi
figure , ¢ mandare a memoria tutta quella lunga catena di
Propofizioni , mi fembra un opera fuperiore alle forze della
mente umana .

Dor. Egli non averebbe proibito, come voi dite, la Geometria_s

fincetica , ma averebbe proibito I' Algebra ; perche , fe ben vi
rammentace , Thamo credette I'invenzione delle lettere pex-

niciofa a fola cagione , che col commodo , che quella appre-
{ta, gli uomini non averebbero piu fatto ufo della memoria;
ma 10 vi ho moftraro , che nello ftudio della Geometria finte-
lica , nell'ifteflo tempo , che fi ordina, e fi affina il raziocinio
fi eferciea, ¢ fi forcifica la memoria,e limaginazione:avereb-
be all’ incontro proibito I'Algebra , nell'ufo della quale gli
uomini {egnano fopra la carta quelle illazioni, e quei difcorfi,
che nella Geometria finretica fono coftrerti di fempre tenere
prefenti alla loro memoria , per poter intendere la conclufio-
ne. E che fiacosi, offervate Filotimo , che il gran preggio ,
che all’ Algebra i moderni attribuifcono , € quello ftefo , che
Thamo credeva , che fofle il gran danno , che le letcerc arre-
€avano alla mente umana ; impercioche la chiamano le Sox-
lagement de la memoire , ¢ fono gionti a tale , che la memorig
rapprefentano, come upa inutle potenza a noi dalla natura
{~aminiftraca . Fil,
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Fil. Ma quefto Thamo mentre reputava perniciofo I' Alfibeto ;
uopoe, che credefleancora inutili, e perniciofe alla Repub-
blica le {Cienze : impercioche egli ¢ impofibile , che fenza I
ufo delle leteere, fi poffano le feienze apprendere , ¢d in vero
come puo la mente umana, fenza fegnare i fuoi difcorfi, (up-
plire a quella lunga catena di meditazioni I'una dall’altra di-

pendenti,che la Geometria, ¢ la Metafifica addimandano:
Dor. Thamo credeva forfe perniciofe le letrere alle repubbliche
del fuo rempo, perche di pochiffimo numero d'uomini fi com-
ponevano , per modo che , il Principe pili al Padre di Fami-
glia, cheal Monarca fi affomigliava. E‘cr uefte sifatce re-
pubbliche non era d’'uopo di un gran Legislatore Filofofo ;
perche lc poche , e femplici leggi, gionte a buoni abiti , era-
no a reggecli fufficientt , ma quando poi la Repubblica am«
pia , e duttende i fuoi confini per molto fpazio di dominto
quella naturale prudenza , ch'era fufficiente a governarla , in
angufli confini riftretta , ¢ forza , che in Filofofia fi cangi ,
€ che il Senaro di faggi metafifici , e pratici , tuct’ ad un tem-
- PO, fi componga 3 impercioche fra gliuomini in molto nume-
ro unici, le paffiont fi moltiplicano, fi dilatano, e fi accrefco-
1o allinfinito; onde facendofi la Repubblica pili com pofta,é -
neceflario in molti, e diverfi ordini dividerla, e pofcia quegli
ordini tenere fra loro uniti per lo mezzo delle leggi (crittews
dipendenti da quella morale,che da séplici,e naturali principj
non fi ricaya , ma dalla Merafifica fi deduce. Alla perfines
v'e bifogno di Senato,0 di Principe, che fia Filofofo, ¢ Legif-
latore in quella guifa , che nella vira civile ho divifato . Cosi
dunque ¢ da crederfi, che Thamo averebbe permefio alles
grandirepubbliche, non folo, I' Alfabeto , ma le fcienze tut~
te; egli non € perd gia , che ficome la vera ftienza ¢ neceffa~
ria alle grandi repubbliche , la falfa non fia ugualmentce alle
grandi, che alle picciole perniciofa; impercioché introdu-
¢endo , come vi ho detto poc'anzi, le lettere malintefe, quel-
le moftruofe difpute , quelle quafi infinite critiche, ediver-
fira d'incerpetrazioni, € di pareri intorno alle cofe, che fi leg-
gono, la fchiera de’lerterat diviene , appunto come farebbe
un Efercito mal difCiplinato, nel qualeogni Soldato volefle
da fe ficflo fare i fuoi particolari movimenti, ¢ con cio roms=
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.. pere-quellaunita ;¢ quela concordia , che ¢ 'anima , uguai-
mente degli Eferciti , che dellacivile focieta. Checio fia ve-
10, Filotimo mio , fappiate , che uno de’fegni piu valevoli ad
indicar la cadura degli imper) , ¢ delle repubbliche ¢ I'abbon-
dante numero de’ letteratt » ede’ libri, perche la perfezione
non potendo mai ftare nel gran numero , € forza, chedella
gran multirudine di lerterati la maggior parte fian falfi, ed il
gran numecro de'libri, che quelli producone; inutili , o perni-
ciofi; dalla qual cofa poi neavviene,che quando le re (=
che fono gionte aquefto si fatto abufo , nafcano quelle con-
tradizioni , ¢ diverfita di pareri , che poc'anzi vi ho detto,
ed in confeguenza dicid, le ment de’popoli dividendofi fra
di loro , e confondendofi , divengano varie, ed incoftanti
nelle Joro maffime, perdano I'unita de'fentimenti nella Reli-
glone,e nelle leggise 'armonia della Repubblica confonden-
dofl, finalmente la Repubblica perifca . Cosidunque io pen-
{0, che Thamo gran Filofofo.averebbe proibitoal fuo piccio-
lo Principato l¢ lettere, come a quelio non neceffarie , ¢ co-
me quelle, che lo potevano corrompere , ¢ le averebbe , non
folo permefle ; maordinate a i grandi ftatl 5 ¢ credoaliresy,
che per evatare la corruzione delle Jettere,egli le avrebbe col-
locate in  difficiliffima » in quellaguifa , che la natura
ha voluto , che le vere lettere non mai danot , fenza grandil-
fima difficolta , fi apprendeficro, ¢ forfe , forle, non avereb-
be lafciato , a tutt gli uomini, la liberea di ftudiarle , ma co-
me era coftume degli Egizj , le avercbbe fatte infegnare nel
Tempio, efolamente a quelli , che prima erano ftaci iniziati
allo ftudio . Ma fe ci0 non avefle fawco , non averebbe cerea-
menie permeflo, come noi: permetuamo oggi, li metodi
pratici,ed a tutti comuni, di {ludiare, ne i canci riftrecei di fto-
ric; ¢ di fcienze,che noi permettiamo oggi, per appieltare al-
le menti deboli 1l commodo di comparire agh occhi del
volgo , quelle, che non {ono, ¢ gualtare in quelta guifa I'or-
-dine della Repubblica:. > v g - LS
Fil. Per quel , che 10 poflointendere , vou vorrefte , collocando
1a fapienza in difficiliflima parte , far si, che la Repubblica
pochifapientiavefic , ed oltre a cid voi certamente credete ,
che fenza lo fludio della Geometriaze con-modo diiﬁa;_iliﬂ‘mm
‘ 4(L0y
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fatto , non vi pofla effere vero fapiente , ma quefio a me non
fembra in tutto vero , perche vifono tanti legifti non geo-
metri,¢ Cicerone era grand'Oratore,¢ nel Foro Romano per-
fuadeva c16, che imprendeva a provare, € purc nonera
Geometra . Cosi, quando voi permettete le lettere , non po-
tete evitare nella Repubblica quelia folla de’fapienti,che ave-
te detto eflere, alla Repubblica, rovinofa .

Dor. No Filotimo, 10 procuro di sfuggirefempre dai fenti-
menti ecceflivi , ¢ percio diftinguo 1l Legislatore dal Legi-
fta , il Dotto nelle cofe particolari , dal Rotto nelle f{cienze
univerfali ; ma non vorrei , che I'uno ufurpafie 'officio dell’
altro,mentre da diverfo fonte difcendono. Rammentatevi, Fi-

lotimo, che jo vi ho diftinte in due ordini, le menti degli uo-

mini , cio¢ quelle, che hanno una forte, e giufta idea del ve-
ro in genere, € che fanno ritrovarlo in ogni particolare, che
ad efle fi apprefenta per modo, che niente lor gionge nuo-
vo ; ¢ quelle menti, che fono valevoll a ragionare {opra le
cofe partigolari,ie quali come mancanti dell'idea del veroin
genere , nelle materie a lor nuove fi perdono, ¢ i confondo-
no . Per cfempio, 10 credo , che quando gliuomini formano
un lungo abito a raziocinare fopra le cofe particolari , poflo-
no divenire fopra quelle , buoni geometri almeno per quan-
to la materia, che trattano, lo permette , € la cagione di
cid e, perche, come vi ho dimoftrato, la natura have inferito
in not, infieme col Sillogifmo , la Geometria , € percio quan-
do la mente fi accoftuma {opra una cofa particolare, a ben’
ufare del Sillogifmo, diviene,in quella particolare cofa, Geo-
metra ; quindi naicono buoni legifti pratici, e dotti in quel-
1a particolare fcienza , i quali non fono alla Repubblica;; co-
me i falfi filofohi, perniciofi, perche quando non vogliono
ufurparfiil titolo di Legislatore, il quale dalla buona Merati-
fica gionta alla pratica del Mondo, dipende, pofiono di-
venire buoni nelle arti particolari, €buoni critici ancorain
Geomerria . Cicerone potrebbe dirfi , che divenne Geome-
tra,eleggendo per {uo fludio particolare la Filofofia, ma eglt
é vero altrest , che fi offerva , che Cicerone, nclla {ua kilo-
{ofia, € un poco vario, ed incoftante, € non abbraccia veruno
particolare fiftema, la qual cofa fa conofcere, che laﬁfdu{iﬁa
' & quets
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¢ quella fola, che come volevano Ariftotele ; e Platone, ﬂ;un
puo andare dalla Geometria difgionta . Per quello ché s'attie-
ne al Merafifico , o fia Legislatore, io penfo, che per lo mez-
zo dell'Eftro; a molti uvomini naturale, la mente pofla,a guifa
di raggiodi luce, penetrare nell’aftrareo,e vedere in quello le
piut repofte veritd metafifiche ; ma credo aleresi , che la fola
Geometria fintetica fia quella,che infegna la mente a2 cammi-~
nare ordinaramente nclle aftratte tazioni, ed a fare una
giufta ideadel vero, edel falfo in genere , per modo poi 5
che quando la mente rimira nelli univerfali ki particolari 2
forma di tutei M particolari la vera, ¢ giufta idea; alla per:
fine la Geometria ¢ la veradifCiplina della mente, perches
ella guida cgualmente alla conofcenza delle verita aftratee;
che a quella delle arti particolari . Cosi quando gli uomini
fi contentaffero di ftare riftretei in quet limiti, che la natura
ave alla loro abilica prefcritti y ne voleffero ufurparfi quello
officio,che loro non apgartien:,il numero de'profeflori, nel -
le cofe particolari,non farebbe alla Repubblica perniciofoy e
nello fteflo tempo la Geometria fintetica, ftudiata da buonos
Metafifico, in quel modo,che io ho fatto confiderare a voi, c
darebbe quei Legislatori, che fono alla Repubblica neceffar),
e quefte fono quelle cofe, le quali certamente il pratico Cal-
colo Analitico non ¢ valevole a prudurrr:. Ora che dite Filo-
(umo 2
Fil. Dico, che miavete fareo fareauna piena idea de’ fimici della
Sapienza, e degliutili, ede’danni, che arreca ; e che miavete
cost convinto de’danni, chel Algebra produce alla men-
te¢ umana , che 1o, miriputarei Geometra pratico , € vol-
garc, fe la feguifli. Moftratemi ora, di grazia , collas
fiefla evidenza, colla quale mi aveee moftrato le fallacies
dell’Algebra , la falfita de’ nuovi metodi da’moderni intro-
dotri 2 . -
Dor. Di quefti non aceade né men ragionare; impercioche,fe vi
" ho dimoftrato,che I' Algebra,la quale nelle fue dimoftrazioni,
procede per la via della demoftrazione geomerrica , € perni-
ciofa;perche ne'fuoi raziocinj procede con metodo vero si,;ma
non tanto naturale , come il Sintetico ; e perché ufa il pra-
tico calcolo, il quale alicna 1a mente dal razioginio 5 come
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volete s che fiano utili 1i metodi , ne i quali non folo fi ufa if

pratico calcolo,ma non fi richiede la rigorofa dimoftrazione
geometrica : Credo che fappiate, che in queltt metodi li mo-
derni fi cotentano diapproilimarfi al vero,per la differéza di
una quantita minore di ogni data ita. Ora feil rigore
della dimoftrazione geometrica vuole, che fi giongaall'ugua-
le: fe vi ho fatto conofcere , che I'effenza della dimoftrazione
geomerrica confifte nell'unica , la quale € quella fola , nellas
guale la noftra menteritrova il vero, quefto poco bafta,accio
quelli si facth metodi non fiano geometrici ; ed in vero, fe
ci0 foffe, ft potrebbe tencre I:r quadrato il Cerchio ; perche
il poligono, che fumn: chimede , io poflo imaginarlo
d’infiniti lati,per modo che,la differéza,che vi ¢ fra il curvo,
ed il retto, non fia folamente da 7.a 22. in circa, come I'hd
ritrovata Archimede , ma druna quantita minore di ognrda-
ta quantita , la quale,fe non potrocfprimerla per numeri, la
potro intendere colla mente, ¢ percit avro nclla mia men-
te guadraro il Cerchio, di modo pero s che li rigorofr geo-
metri antichi non 'ammetterebbero . Li geometr: {ono ttoi-
¢i 5. € non danno differenza di grado nell’errore , lacofao ¢
vera, o ¢ falfa, e percio in Geomerria, tanto € falfa una cofa,
che fi avvicina al vero per la differenza di un grano di arena,
quanto quella , che fe ne difcofta per lodpazio di mille pafi.
Quefto che io vi ho detro, bafta per dimoltrarvi, che i metodi
de’ differenziali, ed integrali y e quello degl’ infinicr piccioli , .
ne i quali li geometri ficontentano dellapprofiimazione, fo-.
no & ; e balta per farvi conofcere , quanto fia la corruzio~.
ne , che i moderni geometrl hanno, nella purita geometricay
introdotta . i . _
Fil.E’ verifiimo; ma vorrei fapere da voi,quel Metodo degl'In-
divifibili{ , che li Signori Autori di Lipfia dicono , ches
non nifi infantia fuit Geometrig& 5 per cagione lo credete
perfetiamente Geometrico ? E aﬂaﬂl uctle magiore, che quelli
da'medernt inventati y arreca alla Geometria 2 _
Dordl Metodo degh Indivifibili confidera la linca divifa in pun-
(i infiniti , comeancora firicaya da Euclide , e dalli infinick
punti (uppone tisate infinite linee , come fapete ; queito am~:
plia di molto la Geomeuia 5 perche vi da aggio dsmnlru
"Gy i moi-
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mojtifime proprietd , confiderando le figure geomertriche s

ripicne d'infinite Jinee paraliele 5 pofcia in quel Metodo non
{1 ufa calcolo, il quale, come vi ho dimoftrawo , ¢ perniciofo ,
¢ nell'ordine di dimoftrare i ufa, come in Euclide, il naturale
raziocinio. E che fia cosi, voi vedete, che per quel Metodo i
dimolkra lo fkeflo, che dimoftra Euclide , ne {i quadra il Cer-
chio;in quel Metodo procedendo nell'infinito lls:_idu’couo all’
ugualita tucee le differenze, che fi ritrovano nelli particolar ,ne

ficontenta della femplice approffimazieng . F nel

. L

ncMerodo degl'Indivifibili,quellosche fi fuppone,¢ permefio
da Euclide , nelle dimoftrazion: fi procede per fillogifmi ,
nelli quali vi ¢ 1a perfetta unica, e percio egli € in tutco geo-
metrico, ¢ dimofirato , come Euclide : potrei dirvi , ma non
voglio avyalermi d'autorita, mentre milita per me la ragione
a’ priori, che quefto Metodo quanto ¢ difpsezzato da’ Signori
Autori di Lipfia , aleretanto ¢ flaro approvate da Riccardo
Albio Inglefe, 1fmaiel Bullialdo, uomo ranto celebre in Ma -
tematica, quanto ogn'uno sa, Francefco Scoren, Ifac Barau,
Evangelifta Torricello; ed alla perfinge ricevuto per comu-
neconfenfo da ture’ 1 Maremacici. | .
Fil. Ma [e voi per quefto Merodo avete duplicato il Cubo, ave-
te fatto una cofa uguale alla Quadratura del Cerchio? |
Dor. Jo non I'ho duplicato per qlieflo Metodo » ma per I'ufo de’
numeri , applicau alle linge , per lo mezzo dell unione della
proporzionc ariumetica colla geometrica , ch'é quello , che yi
ho derro , havere infegnaro Euclide ; € da queito metodo, 10
non ho improntato aluo , che la facolea di {upporre la linea
divifa in puati infiniti ,ed in infinite linge parallele, che pags-
tono da quelle ; cofe tutte , le quali ﬁ;u il Metodo degl'ln-
divifibili’, non le vieta Euclide , ¢ quel ch'é piut , nibil pety
Methodis aliarum Nationum, come voglione 1 Signori Erudici

di Lipfia , che fia neceffario , per ritrovare quaiche cofa , €
tamen ya via non_abberravi .

Fil. Ma ditemi di gzua » fe vor mi avere infegnato , che anche
le verita , che Euclide ¢’infegna , quando st vogliono porre in
pratica, a cagione del difetco de’ noftri fenfi, non da
quelle confeguir pili,che una buona approfiimazione; pesche
volete condanare i metodi -dxﬂ';(mmaimd integrali, e glin-
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finit piccoli 3 quando quelli vi danno in pratica un’approfli-
mazione minore d'ogni data quantita , ¢fonolo ftefio , che
Euclide v'infcgna ? .

Deor. Perche Euclide infegna prima 1l vero wnico, donde noi poi
conofciamo , chein pratica nomn fi pud, mal perfettamente,
efeguir quello, che s'intende, in vece che, i nuovi metodi, de’
quali ragioniamo, non giungono al vero ne men col difcorfo,
€ percio non fi peffono romare geometrict.

Fil. Dunque faranne bueni in pratica.

Dor. Per le cole fifiche, lo coneedo , nelie quali dobbiamo con-
tentarct dellapprofliimazione ; ed in vero, il Signor Caili-
ni fi ¢ di quelh utdmente fervito nelle cofe aftronomiche ..

Fil. A che vale quefta verrta aftratta, quando nen fi puo ridur-
re efartamente in pratica ! La conofcenza diquelia reca alla
mente una grandifiima fatica , fenza verun frutto . A meé fem-
bra, che in qualche parte abbiano ragione i modesni.

Lor. La Geometria vale adarci la conefcenza del vero unicoy
ed in aftratto, ¢ ferve a formare il Merafifico, ed in confe-
guenza dicroa far si, che la mente wmana faccia idea dellas
Giuflizia,ch’e una, ed a far formare ancor di rueri i particola-
1, ko giuita idea » alla perfine {erve a formare il verouomo .
Vogliocome , vi ho detto, che 'uvomo ami di ridurre in
pratica quello, che intende , € che non difprezzi, come i mo-~
desni Algebrifli, nelle matematiche , ke coftruzioni, e li pro-
blemi, ma non voglie , che, come i feguacr de nuovi metodi,
paffi all’ akro ecceflo, ¢ difprezzi la ragione, ela dimo-
firazione s che fono una cofa flefla . Filotimo credete a me &
errore genera criore , ¢ Finganno vaallinfinko, ¢ perciot
moderni geometriy prima coll'ufo dell’ Algebra , abbando-
nandofi al pratice<alcolo , hanno perduto I'lea del vero un-
coy¢ del vero in genere;pofeia perdendoit ne | nuovi metodly
hanno ticevie per geometriche le approflimazions,ed hanne
ridotto prima la Matemarica alla Chimera , ¢ polcia hanno
fatro diquelia una Fifica, & una Meccanicas ¢ %ﬂindiﬁ POl 5
che lo fieflo difordinato metodo feguendosnello fludio dellas
Filofofia , delle leggi, ¢ dellc moralishannogliuvomini,in que-
fte importaticifiime facolta, tanta'moftruofita di diverle fen-
tenze feguite ,  che fi pud quahi dire quel volgare adagio , res
bomincs quot fententig e - Fil,
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Fil. Ma,Signor Doria,voi miavete fatto , con buone ragioni co-
nofcere per fallaciflimi, I'Algebra, ed i moderni merodi ; ma
afcoltare di grazia,come li moderni parlano magnificamente
de 1 loro metodi , ¢ quanto I'inalzano fopra la Geometria de-
gli antichi. Offervate digrazia , che fembra , che degli anti-
chi parlino con una certa compaffione,ammirando di quelli I
ingegno, macommiferandoli, che habbiano in cosi fcar-~
fi confini camminato , onde non han pofluto ifcoprires
quelle cofe , che han fcoverte i moderni . Tacciano glhi
antichi, perche non hanno faputo ajutare la mente umana
con il gran foccorfo dell’ Algebra , ed adducono per ragio-
ne,che lo fpirito dell'uomo € cosi limitato, ¢ rittretto , ch'e-
gl € quafi impoffibile , che poifagii maidurare alla penofa
fatica , che lo ftioglimento di una quiltione , per la via finte-
tica , addomanda , e che percio l'invenzione dell' Algebra , €
i nuovi metodi hanno liberata la mente umana da fi tormen-
tofo travagliosinalzano poi magnificamente li nuovi metodi,
¢ chiamano la Geomerna degli Antichi , la Geometria ordi-
naria , ¢ lodano gli Antichi {olamente, perche privi di cant i
lumi, quant fon quelli, che permezzo dell’Algebra, ede’
nuovi metodi hanno ricevuto i moderni , pure hanao fatto
qualche cofa in Geomertria . i e
Dor. Quefla ¢, come vi ho detto, 6 Filotimo,la guerra imagina-
na, che Tito Liviofa fare a’ greci da i fuoi romani. |
Fil. Bene, voglio acconfentirvi, che 'ufo della Geometria fin-
tetica fia piu valevole , chel’Algebra , ed i nuovi metodi a
formare la mente umana, percheconragioni intime, ¢ me-
tafifiche me I'avete dimoftrato. Voglio acconfentirvi, che
fe fi vuol feguire il rigore d’ Euclide,i nuovi metodi non fiano
geometricl , ma non tendo, come vogliate, ch'eflendofi pex
lo mezzo dell’ Algebra, ¢ de metadi facilitato di moleo la Ma-
tematica, i moderni non abbiano ancosa ritrovato delle cofe,
che furon'afcole agliantichi. | ,
Do+ Niuna cofa, che sominiftri alcun profitto alla vera Geome-
triashd ritrovato; perche non han ricrovato,che curve,le quali,
come vi ho detto,fi contérano imaginarle defCritte, séza che le
potfano,né meno per approflimazione, defcrivere, & han tro-
vatoaltre curve fuperiori , come fonola Parabola c:ggica > la
lqua-
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g{q:adr?:a,ed alere,le quali non i poffono defcrivere Circing,

Fil, Oh tacete,tacete di grazia,Signor Doria , non piu! .. ..

Dor, Che vi¢ avvenuto Filotimo, avefli io detro alcuna erefia 2

Fil,Voi volete elcludere ancora,per :‘;u:'l che veggo,dal numero
delle linee geometriche, le curve d’Apollonio ; ma i queflo
modo, yoi non vi opponete pilt a i moderni, viopponete ad
Archimede , viopponetca Pappo Aleflandrino, t qualileo
hanno ricevute per linee geometriche.

Dor. Non Filotimo , gliantichi eran piu difcreti, e modefti, che
non fogo i moderni. Archimede , e Pappo fi fono ferviti delle
curve nell’ invenzione delle due mgdie continue proporzio-
nali , ma non per cio le han ricevute per geometriche, in mo-
do,che non abbiano fempre defiderato di ricrovare il Proble-
ma delle due medie per la via piana;per efempio,Archimede
quadra il Cerchio per un'approflimazione, n:fla Tnal:ln pro-
porzione , ch'é fra il diametro , ¢ la periferia del cerchio , €
perla differenza di g. a 22. incirca, ma Archimede non ha
ﬁg:l_b di aver quadrato il Cerchio geometricamente. Cosi fi

ervirono delle curve per neceflita, ma fem il?c ftimarono piu

la linea retea, che le curve, come quella, ch'é affai piu fem-
plice , € per mezzo dellaquale non manca altro, per ele-
guire perfettamente quello, che la mente intende , e non

quando foffimo formati dalla narura di fenfi pils perferi di

quello , che fiamo 3 i moderni foli fon quelli, Filorimomio , 1

quali fRabilifcono maffime univerfali dedorte dalle loro pafiio-

ni , w leggi da i loro errori. Certamente Archimede

non diffe, come i moderni, che bafta intendere le proprieta di

‘una linea curva , e che poco impora, chenon' fi pofla mal

coftruire, né meno per approffimazione . Archimede non dif-

fe , che lo fteffo era calcular 1a ragione , € raziocinar con la_
penna, che ragionar colla propria mente ; ¢ Che la memoria ¢
una potenza inutile , la quale non € neceffario coluvare , ma

che tutto lo ftudio dell'nomo ; deve effere nel procurare dili-.

berarfi dalla meceffita di quella’, con linvenzione de metodt

generali , ede’calcoli pratici. Archimede non diffe , che nel-

Je propofizioni di Euclide non viera ordine , né¢ metodo;

nondiffc , che i paverj antichi avean farco molo, :vfndq

e v AR A c-
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fsguito metodi , che fono impoffibili dalia menteu man?u
praucacfi , ne tentarono didiminuire i pregi della mente u -
‘maaa,per inalzare le loro 1avenzioni .
Fil. Per quel che io veggo,voi auribuite.alla mente umana affai
:ll;agi_o:c capacita di quella,che ad effa non concedono 1 mo-
rni. . _ . |
Dor. Quando io confidero linvenzioni geometriche degli anti«
¢hi, quando io veggo i divini lumi d'un Platone,e d'aluri Fix
lofofi , parmi, che la mente umana fi fia data a divederc in
quelli per molto ampia, € capace; € veggo, che in Macema-
tica particolarmente han fatto,fenza Algebra, ¢ fenza i nuo-
vi merodi quello , che i moderni non han fatto col foccorfo
di quelli : onde fon coftretto a dire , che all’ ora , la Geome-
tria Sinterica non trapaflava la capacita della mente umana
¢d accio it moderni poflano dire abuona ragione, che noi og
gi non pofhamo feguire la Geometria Sintetica , hanno da.
provare, che da i Grecl fino 2 not, la natura umana fi fia co-
tanto indcbolita, che n6 abbia piu forza pes feguire il razio«
¢inio finterico, affai.pil wtile, che I'Algebra.Se peroquefto ¢,
il Mondo.¢ vecchio.,. Filorumo mio , ¢ noi fiamo preffo allas
fine del:Mondo. Credete 4 me, Filoumo,che 1 moderni affai:
meglio dircbbero , f6 1o veco didice, che lo fpirito dell’,
uomoe ia cosl. angulti confini riftretro 5. diceflero,: che lov
fpirito dell’ vomo e cosi pigso » che non si tolerare quellaw
tica, che i difficili, ma ven, & uull metod; richieggono, ¢:
]ﬂi:iﬂ i appiglianua tfalfi , ¢ pﬁrﬂlﬂ.ﬂﬁ » Fllﬂﬂﬂlﬂ y un dﬂt
andi errori del prefente fecolo e gudlu',dl [1PONEre troppor
factimente fra le cofe defiderate,ed impoflibili le cofe poflie
bili,ed utiliy né quelto avviene folamente 10 Matematica no,
avviene anco in quelle maffume , che riguardano il governg
‘aivile , e la Giuftizia, perche ruetd corrono al facile:, ¢ repu-
tano ideali tutii quellt vert flud),che fommiftrano W modo dj
formare le virtuole repubdbliche.

Fil. Queilo ¢ certifiimo; ma 1n tantovoi {cherzate Sig. Doria,
dicendo, che flamo prefloatla fine del Mondo? S¢ perdrvoi
impugnate non folo I'Algebra,ed | nuovi metody, ma le cur-
V& ancota; vol vedergle tuet'l maremaricl fcaglarvuicontro.
di inodo,che non avete forza, come refiflergu, o

2
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Dor. lo faro vedere, nel mio Nuovo Metodo impreffo I'anno

1715. in Anverfa, il Problema delle due, ed infinite medie
continue proporzionali , fciolto geometricamente per la via
Sintetica , ¢ vedranno, che ufando I'Algebra non lo pote-
vano mai fciogliere. Se poi vorranno cfficre cosi poco fin-
ceri 1Signorl matematici, che vorranno preferire le curve
alla linea retta,faranno quello,che non averebbe fatto Archi-
mede,ne Pa ﬁ),i quali,vedendo quefto problema fciolto fen-
za bifngnc;cE e curve , avercbbero certamente rifiutato les
curve, come inutili;e {e 1 moderni maremarici vorranno con-
feflare la verita delle mie dimoftrazioni,diranno,che Euclide
aveva ragione , di non ammettere per coftruzione geometri=
ca altra, che quella ; che fi fa Gircino , & Regula, mentre fi
vede,che gran Problema, colla coftruzione simplici re-
gula fara, fi poteva fciogliere . Alla perfine in virtu del mio
Nuovo Metodo, le curve divengono inutili in Geometrias
perche ¢ affioma certiffimo , che. Que poffunt fieri per bre-
viora , non debent fieri per longiora .

Fil.Ora vedo perche parlate cotato altamente,e cotanto franca-~
mente contro i moderni; perche fopponete di avere una gran
pruova nelle mani , colla quale li poffiate convincere di er-
rore,anche col fattoima,Signor Doria mio,vi dico il vero.. .

Dor. Porrel farvelo leggere nel Nuovo Metodo da me impreflo
'anno 1715.; ma perche voglio , che voi mi moftriate colle
opere il frutto, che avete cavato dall'idea , cheio vi ho da-
to della Geometria , ftimo a propofito d'infegnarvi quelles
iftefle dimoftrazioni, che nel mio Nuovo Metodo fi conten-
gono , nello fieflo modo ragionando , come abbiamo ragio-
nato dell’idea generale della Geometria , dell’Algebra , e de’
nuovi metodi ; € voglio, che rigorofamente vi opponiate a
tutte le mie propofizioni , € fon certo, chevi convincerd
della verita del mio Metodo con tanta facilita . che dopo di
averlo intefo arroffirete per.quegli exrori, che avercee prefo
a cagione della prevenzione di mente .

Fil. Dt grazia moltratemi la verita del Vofkro Metodo, cheio
ne {ono affatro impaziente 2

Der. Rilerbateviynel feguente ragionamento, a vedere le pruo-
ve di quanco vi ho in quelto alieritg, - sl

-_'. A e —
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DIALOGO IIL
Nl quale fi determinano le leggi o colle

quali [ole fi pud opponere in Geome-
~tria ; e fiviferifce in Epilogo
il Nuovo Metodo.

AD0Y, O fiamo, o Filotimo , gionti ormai a quel fegno, nel
4N quale voi fleflo potete conofcere il vero,o il falfo,che
0 una dimoftrazione geomerrica fi contene ; impercioche
nell'antecedente ragionamento y che abbiamo fra not tenuto 5

facendovi io meditare {opra quello,che ha fatto lawoftra men -
te,quando avete ftudiato le propofizioni geomertriche a parte,

‘@ parte, vi ho fateo fare la giuflta idea del vero, e del falio in
genere , edel vero, cdel fallo, e del probabile in ognt par-

‘ncolare , che alla voftra mente fi apprefenta. Ora volen-
do noi flabiire quelle leggi, colle quali fole € permefio
ad un vero Geometra efaminare le alerui propofizioni, fics
te renuto da vol {teflo a fare quelte si facee leggi : fawcle dun~
que Filotino. . o

Fil. Voi miavete detto , che quantunque io abbia fateo l'ideas
del modo di dimofirare , cipé a dire del vero, edel falio,
ed ancora l'tdea complefia de ilimiti , ¢ dell'effenza dellas
Geometria , non percio fono Geometra , a fola cagione,
che a me manca ancora quella pratica, che netla nfoluzio-
pe de’ problemi, ¢ coll'ufo del dimoftrare fi acquiftata, ‘e .
cobla quale fola lamenteumana fiaccoftuma a non errare;
dunque non fono ancora valevale a fare e leggi , che m'im-

poncte di fare 2 '

Dor. Voi parlate Eilotimo., come non avefte fatto la vera ideass
-della Geometria, perche non diftinguete quello, che, dal fare
J'intima idca delle cofe fi deduce,da quello,che fenza la pra-

Sy ) ' Dor.
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Dor.Da que

L

) che yikho iogalegnase, dovessfte ager intefo,
Fiotimo,che altr e colea dlintgndere,alrra qugllar :

guire.Lo intédere viene dall'intima,e dalla giufta idea,che

per lo. mezzo della ben ordinata meditaziong , 1a mente uma-
na fa-delle cofe ; alle quali fi volge . L'operare all'incontro,
viene dall'abito, che fopra quelio , che fi ¢onofce, fi forma_:
E:r la qual cofa f¢ voravete fago la vera idea del vero , & del
lfo, potete ﬁ:lﬂ:l’lﬂ‘l't‘lt\’fﬁ (teflo e e 1}!5{5.1 vcru,'¢ del falfo,
ed in confeguenza digueble ; dithngotyela vera dimoftra-
zione dalia Lilfa , quantunque non fiace ancora dua voi fteffo
capace di farc una dunoftrazione, fenza piu, e piu volte in
¢riore inclampare ;3 cosi dunque in vircu dell'intima idea, che
avete farto della Geomerria , avere acquiltaro la facolta di
cmendarvi,come nell'antecedente ragionamento vi ho detto.
Queit'e quell utile , che la meate umana ricava dal medicare
da Mcuafifice, fopra la Geomerrias ficte dunque abile a d.ftin-
guere il vero dal falfo, ma non gia ancora avete la facoltadi
giultamente relsere da voi medefimo una ben'ordinata dimo-
ftraziope . Queltoappunto , & quel mirabile effecto , che la
Metafifica neila mente umana produce, cioé di far si, ch'ella
inrenda l'efsenza di tutte quelle cofe , fopra le quali prendes
a meduare, {enza che polcia il Metanfico pofsa,séza il foccor-
fodclla pracica, efeguir quelle cole , che conofce. Un vero
Metafifico, Filotimo , puoagevolmente conolcere gh aktru

errori , ¢ la perfézzione delle cofe ', fenza ch'efso poffa far

quclle. Alla perfine 1a Mcrafifica ¢ valevole d ben'ordinare la
fzgm, ¢ la pratica ha la forza di far s1, che l'uomoelegui-
quelle conofcenze , chel'intima cognizione. delie cofs

colla Mcrafifica acquiftata, i fomminifkras « oo oo
Fil. Perfualo dalle voltre ragioni vi concedo,, che pofiointen-
dere la verita , e lerrore » che in una dimofirazione ' fi con-
tiene, ma non le dimoftrazioni ; cheriguardano una nuova_,
invenzione , com’ e la voftra; che fia cosi .. LiSignori Au-
tori di Lipfia dicono , che le vofire dimottraziont fono
nuove ; Nam prater diftinéhionem inter id 5 quod relkis con-
wenit , qua talibus , & qua cubis., & wovas y fatifque longas
demonfirationes loci cuborum veétilinei ad 1. €7 I11. obic&iones

ellatas ; cosi dunque io intenderd quelle dimoftraziont,alies

s J quali

o
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guali la mia mente era accoftumara (;ua quefle voftre nuo-
ve dimoftrazioni, fopra le quali non L ancora formarto abito
di menge,non faro fufficientc ad intendere.

Dor. Dicono male i Signori Autori d_cﬂatri di Lipfia; perches

{¢ bene vi raccordare quello, che vi ho infegnato nell'antece-
dente ragionamento , conofcerete , che dimoftrazioni nuove
non ve ne fano per quelli, 1quali hanno facto I'idea del verd
in genere; che fia cosi « "1l vero e uno', la dimeftrazione ¢ un
difcorfo ordinato ;" nel quale fi contiene ['unita ;' dunques

quefto difcorfo e generale , ed unico,” ed adatrabile a ructe le

materie; dunque non vi fono dimoftraz ioni nuove per quelli,i
E;aslihan ngno la giufta idea del vero, e del falfo in genere.

I dunque li Signori Autori‘degli atti potevano dire coftru-
ftruzione'nuova , non dimoftrazioni nuoye ; perche ordina-
re Una nuova coftruzioné , purche fia legitima , € lecito ad |
ogn’'uno; ma una nuova dimoftrazione non la poffono fare
alert', che quelli, li quali nell'antecedente ragionamento vi

'ho derto; che ragionano per abito di mente farto {opra’ le ¢o-

fe particolari , ¢ non in confeguenza dell'idea , che hanno

‘del vero, e del falfo in genere , onde poi nelle cofe a loro
‘nuove fi (perdono ; cosi fe voi avete quefta idea del vero, e

del falfo in genere fiete obligato a formar quelle leggi, col-
le quali fole; fi pud,dpporici‘nﬁeom:mf,- §1 5 d ek

Fil. In vero li.Sigaori Autori degli atti in quefta parola , Novas

demonfivationes hanno fato vedere,che ¢hi va troppo appref-
foaicalcoli, edainuovi metodi, acquifta’ una buana pra-
tica di-calcolare ; ma perde la conofcenza del vero, e del fal-
fo s appunto come voi avete detto . Or via , io mi accinga a

. f[;.: .?ps:ﬂt leggi , che voi m’ imponete,ma preftatemi in que-
fei s o s X g

voftrofoccorfo 2~ < )

Dar. Son pronto ‘ad acconfentire alla. voftra rjchicfla . .Comin-

ciate dunque a rieyovare il principios dal quale avete da de-
durre qu:?k si facee leggi?’™ i) i ot il

Fil. Voi miavere infegnato , che la dimoftrazione altra cofas

non &,che larte dinfégrare,0fia fpiegarc quello, che la men-
te,per Jo mezzo dell'indultria, € deil'ordinato difcorio, ha ri-
trovato; €. mi avere infegnato aleresiy che quello , che fi, che.
la dimoftrazione fia certa, ed indu Lbumj.t Funica del _d}ﬁ:nr:
. 5 e 2 0,
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fo, che in quello fi conticne , e che quefta uniti confilte neli™
odine, col quale fi difpongono le parti di una propofizione,
¢ ncl modo,come tutee I'una dallalira dipendono ; cosi dun-
que, {c io dividero una propofizione nelle {ue parti, ¢ confi-
derard lecondizioni, chedeve avere ogn' unadelie par.i,
come fola confiderata , ¢ polcia il rapperto, che devono:
avere fra di loro, formaro agevoelmente leleggi del dimo-
flrare, ¢d in confeguenza di quelie, formare ancora le alre,.
colle quali fole fi pud opporre in Geometria.
Der. Vol avete ortimamére farto 'idea del vero,e delfalfo in ge»
ncrale. Ora dunque avete da difcendere al particolarc,e {pie-:
garmi l'eflcnza della dimoflrazione geometrica;-ma prima div
¢io fare, dovete additarmi i modi, colli quali i argomenta in-
Geomerria.. -
Fil. In Geometria quelli, che fi dimoftrano;o fono Teoremi, o
Problemi. NeiTeoremi I'Inventore fpiega , ¢ dimoftra una-
propricta , che haritrovaro; ¢ s’é Problema , infegna fares:
una cofa, che ha inventato, che vale a dire, ridurre in praci-
€a una proprietd rirrovata . Fanto 1 Teoremi , quanto 1 Pro-
blemi poi. potlono effer gencrali , o particolant , che vale a
dire , quando quella propricea é vera in tutal li cafi-, o pure
vera folo in alcupi cafi particolari, e quefta diftinzione delly
problemi generali da i particolari 5+ e tenuto fare ¢hi dimo-
ftra. Dell'ieflo modo, col quale fidimoftra,per la via negati-
va,una cofa ¢flere nel modo che fi ¢ propofta,fi dimoftrauna
tal cofa non porer effere , o Ron porerfi fare , perche repugna
ad una verita nota, come nella fertima del Primod'Euclide o
@ perche repugna ad una veritd dimofltrata. In fomma perla
via pofitiva., ¢ per Ja negativa fi dimeftrano quelle prop:ietd
geometriche , che poflono eflere, ¢ quelle , che non poffono-
sfscre,e tutto cidyche fi pud fare,é quello,che non fi puo fare,
- fempre feguendo Lunita del difcorfo nclle dimoftraziom, €
nelle conclufiont. o '
Dor. Voi diftinguete otrimamente Filotimo , ma ditemi i mo~
di d’ argomentare , che fervono per rendere perfetta una di-
moftrazione? . o
Fil. I modi d'argomentare {fono due; il Pofitivosed il Negatiwvo.
11 Pofitivo ¢ quando dall¢ ilazioni-antecedenti nalee “l'm.
: el-
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cefaria confeguenza , che la cofa fia nel' modo , che fi ¢ pro-
pofta . Il Negativoe quando, pofto per iporefi, che la cofa
non foffe nel modo , che fi.¢ propofta , ne nafce per confe-
guenza , che non fofle vera qualche proprietd nuova , 6 di-
moftrata.

Dor. Ma duemi Filotimo ¢ quefli due modi di dimoftrare fono
vgualmente legicimi 2 _
Fil. Sono certamente ugualmente legitimic
Dor. E per qual cagione 2 | |
Fil.. Perche 1n ambedue quefti modi fi conclude ugualmente s,
¢he la cofa non. puo efler in altro modo, fe nonin quello, che
fi ¢ propoito, fendo lofteffo il dire, che una cofa & cer.
ta; per confeguenza delle illazioni antecedenti, quanto dire 5
che una cofae certa, percheé,fe non fofle nel modo,che fi pro-
ponc un'’altra cofa cerra, non facebbe vera . 1n fine tanto nelk
primomodo di argomentare, come nel fecondo, vi fi contie-
ne perfettamente l'unitd , mentre in ogn’ uno fi dimoitra,
che la cola-non pud efercin altro modo, che in quello, col
quale fi¢ propofto: dunque tanto il modo Pofitivo,quanto it
Negativoy fono ambedue legitimiappunto come hi creduto:
Euclide, ed Archimedes - .
Dor.Ora vedere Filotimo,che non fi gionge 'y quefta i fatra con-
" clufione f¢ non dimoftrando;e percio dividetemi una Propos
fizione nelle {ue partiye narratemidi ogni una le condizioni,
che deve avere . Le parti, nolle quali alcuno hi trovato una
verird,o nellequali devedifponere la fua propofizione,accid
inquella vi fia quell'unita, che firichiede, fono le fegueati,
cioe Propofizione, Efpofizione, Coftruzione, Dimoftrazioney
¢ Conclufione. Duemi orale parti, delle-quali ogn’una.
di quelte i compone . _ .
Fil.La Propofizione fi compone de'dati, e di quello,chc fr vuol
dimoftrare . Nella Suppofizione fi fpiega piu in- particolares
¢ fi fchiarifee quello , chefi¢ propofto nella Propofizione .
Nelia Ceftruziones’ordina quello, che fideve fare . Nellao
Dimoftrazione fi prova in confeguenza di quello, che fié
“fatto tiella cofiruzione , ed in'confeguenza dialere proprieta -
¢ note; adimoftrate , quello , che fi é-propofio nelia Propo-

hizione ; & nella Conclufione fi copclude quello, che nafces
- o per
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per confeguenza delld dimoftrazione . .
Dor. Qtumamente. Ditemi ora le condizioni , che ogn'una,
delle fudetce parti della dimoltrazione deve avere, accio lay
Conclufione fia certa. ' |

Fil. Nella Propofizione, i datt non devono effere repugnanti
a qualche ¢ofa , la quale fia ftata dimoftrara falfa . Nell’
Efpofiziong,fi deve chiaramente fpiegare quello,che fi é det-
to nella propofiziong, Neila Coftruzione non i puo ordinare
alcuna cofa , la quale non fia dimoftrata poterfi fare , o che
non fia de' Poftulati d’Euclide . Nella Dimoftrazione e illa-
zioni fi devono dedurre da quello, che fi e ordinato nellas
coftruzione . Ogni illazione deve nafcere da verita dimoftra-
te » econfecutivamente ogni illazione fi deve dedyrre dallas
veritd antecedente ritrovata, accio ogni illazione fia'un le-
gitimo Sillogifmo , e la Dimoftratione un’aggregato di fillo-
giimi 'uno dail'altro dipendenti , cio che forma 'eflenzas
dell’'unita;ed in confeguenza,di quella del vero. E nella Con-
clufione, poi fi deve concludere quello s che nafce in confe-
guenza della dimofkrazione ; e quélio, che nafce in confe-
guenza della dimoftcazione, deve efiere lo fteflo , che quelio,
‘che nella propofizione fi ¢ propolto di provare,s'¢ Teorema;
o di fare, s’¢ Problema . In quefta guifa in una propolizione
geometrica vi fi contiene l'unita 4 perche nella conglufione
fi racchiude tutto quello ; che fi ¢ fatro nella coftruzione ; e
tueta quello , che fi ¢ provato nelie dimoftrazioni ; ed in
confeguenzadi ¢io firitorna al principio, ch'e la Propofi-

D e L L ¥ ¥
Der«'Voimidate, Filotimo , fempre magiori argomenti della
- rfertaddea » che avere favo del vero, e del falfo . Ora, fi-
‘come ¢ il voftro coftume ; daremi un efempio 1n pratica del
modo , col quale fi deve elaminare una propofizione geome-
eric2; nelle fue paru dividendola , € percio elegete una pro-
.puﬁziun: d'Euclide , ¢ dividetela nelie {ue parti, € pofcias
fate fopra di quella I'efame , fecondo le leggi, che averes

preféreto . TIALET oy . W
Fil: Oh, Signor Doria mio ,quefto fenteun poco del pedant¢-
{co , ‘abbjamodetto le r%:la ingenerale, quefti parucolari
minuti fono fuperflui « Chi non int¢nde una dimoltrazione

o Bughde ) Dor.
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Dor.No,Filotimo,né fond fupérflui, anzi fond neceflar) ; perché
le leggi della dimoftrazione fincetica fono cosi trasadate, che
or mai fono dimeaticate poco men che da tutd, € quando le
cofe fono gionte all'ultimo abufo , ¢ neceffario reftituirle ai
{uoi primi princip) , ficome il tempo domanda quefte si fac-
te cole. Elegeteuna propolizione d'Euclide, edividetclas
nelle {ue parii . |

Fil. Poiche cosivolete , dividero nelle fue parti la trentefima
feconda d'Euclide , poila efaminaro. - -

Dor. No , elegiamone una , n¢lla quale Euclide dimoftra per I
argomento negative ; percheé quefto & il modoy del quale 10
m1 avaglio nella mia Duplicazione del Cubo.

Fil. Prendiamo quella y che volete . A\ e

Dor. Prendiamo la prima del Terzo, la quale ancor’ che facis
hifima mente imporra, perche lifteflo argomento ¢ nelle
d.fhcili, ¢he nelle facili propofiziopis. e |’ cfiere una pro-
pofizione pis difficile dell'alcra, da alirg non dipende, f< non
dall’etler compofta da magior numerg d’ illaziont', "¢ da pil

lungu , © piu breve operaziong . . .
Fil. E' cerutiimo,, clegiamo dunque 12 prima del Terzo .~ -

DLLQ%E%%&*: - ‘jﬂ“‘“ g e o)
marl i ’ P Flrﬂl .
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zioni gia divifc ogn’ una nelle fue part
avete detto.

Fil. Eccola, ¢ leggiamola.

PROBLEMA PRIMO.
PROPOFIZIONE PRIMA.

Dato un éiudlo, trovare il centro.

Dato il circolo"D A E B.
Bijogna trovare il [ua centro F.

. OPE
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OPERAZIONE o,
oft. 4. ) Sipigh nel circolola corda AB
;r.m? :.’)] Sidivida AB in due ugnali AC.CB
pr.11.1.) Sialzi, e prolunghi la corda DCE perpendicolare_;
d ' .

ad AB.
c. poft.2. ) Sidivida DE in duewgnali DT. TE.
pr.104 1. ) Dico, che T¢ centrodel civcolo DAEB,

f NSTANZ A
- Non ¢ centro del circolo DAEB; ma G

PREPARAZIONE
| poﬂ. i, )& conducano le rette G A4, GC, GB.

RISPOST A
d.15. 1. ) Ne'triangoli GAC, GBC, il lato GC, ¢ ¢ =
| -5 & ilats CA;CB,}nnn H;HJIH. | S
pr.8.1. ) Lebafi GA, GB faranno uguali .
d. 10.1. ) Gl ang?ﬁGCA,.G‘G.E faranno eguali ,
& aff.12. ) L'angolo GCA fara retto 5, ed uguale ol & W
@ o12-) DCA contro U aff. 9. i e "Q‘{F.Eﬁéﬂ
aff. 16, ) Dungue T¢ cemero del civcolo DAEB,

{



8o
Dor. Ora facecil'efame, .- .,
Fil. Nella propofizione il dato, ch'¢ un circolo ¢ legitimo, dun-
. que devo paflare all'operazione , o fia coftruzione . Nella co-

{ftruzione fi ordinano quattro operazioni . Le due prime fono
l.giume , perche fi prende una corda, ¢h'e uha linga retta,
¢ fi divide una linea in due parti uguali. La terza ¢ legitima,
perche fi prolunga una linea retia. E la quarta ¢ legitima,
per l'iftefla cagione . Niega poi per Jpotefi, prima che T fia
centro del Cerchio , e tira tre alire linge retee, cio che fi puo
fare . Avendo dunque gia veduto, che li daringlla propo-
fizione fono legitimi , ¢ che la coftruzione ¢ legitima , devo
pafiare a far l'clame di ogn'una d¢lle illazioni a parte;a parte,
delle quali fi compone la rifpofta , o fia dimoftrazione .

Dor. Farela. |

Fil.La dimoftrazione fi compone di quactro dlazioni. La primg, |
illazione, che per falfa iporefi, li triangoli ASC, & BSC fono
uguali,é certitfimo. La {cconda ciog,la confeguéza,che le dug
AG,CB fono uguali, ¢ ceruflimo, perché la prima ¢ ceraa, ¢
la feconda dipendc dall'antecedente . La terza illazione cioc ,
che gli angoli GCA,& GCB fono uguali, ¢ certiffimo,perche
dipende dalla fuppofizione antec_cdgcntc . La quarta illazio-

ne , cioe che l'angolo GCA il qual’é reto per la confeguenza
dclla falfa ipotefi , fia ugualea DCA , "ém?ﬁcriﬂi-

mo,perche dipende dalla falfa Ipotefi data. Dunque che T fia
cétro delCerchio,e la confeguenza,perche data I'ipotefi falfa,
le illazioni fono tutte confeguenze neceffaric di quelle , pe r-
che L'una dall'alera dipendono,e percio ¢ veriffimo 1'affurdo,
che nafce da quelle ; onde nclla propofizione vi ¢ la perfetta
unita per negazione , percio il cencrg del Cerchio non pud
effer altro,che il punto T,

Dor. Cosi fiefaminano le propofizioni geometriche , ¢ fe cosh
efaminarete la mia Duplicazione del Cubo, la trovarete tanto
vera , .quanto verd avete trovata quelta propofizione . Face
ora le leggi, colle quali fi puo opponere ad yna propofis -
zione geometrica .

Fil. Voivelete {cherzar meco 5 Signor Doria , per vedere , fe.
10 INCIAMPO in €rrore; NON € Costd "

Dor. E perched _ |
| M | Fil,
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Fil. Perche in Geometria 1a verit3 eflendo una, é manifefto,che
FOppafitore deve camminare st quella ftefla linea dell'unita;
¢ percio non puo opponere in altro modo , fe non che facen-
do quello , che 10 ho fatro ; -quando ho efaminato quefta pro-
pofizione; ¢ feritrova nella propofizions qualche dato non
vero; O nella coflruzione ordinato qualche cofa, che non

fla facfi Circinoy @ Regula , o nclla dimoftrazione qualche
Hlazione non vera, © che non dipenda dalie antecedenti il-
kzioni, addirarla con un fegno, perche allora la propofi-
zione fara fala; ma fe non ritrova alcun’ errore di quell
che hoderto poter etfere nelle paru della propofizione , €
obiigato ad wmnetrerla ¢ ¢ quefto €1l folo modo , quelta é
la fola legge, colla quale fi pud opporre 10 Geometria, vo-
lere altuio? | .

Dor. Voi avete cost ben intefa T'idea del vero ingenere , ches
avete reftituito a quella primiiera unita di vero la Geomerria,
dalla quale I'ufo de’ calcoli, - e de” nuovi merodi I'hanno de-
viara. Ma ditemm un poco ? Le curve, chechiamano geo-
metriche; come fono la Parabola, ¢ I'lperbole, ¢ I'Elliffe, non
fi defceivono Cireino , & Regula 3 dunque fecondo voi, fono
linee meccaniche ?

Fil. Oh, quefte fono geometriche .

Dor. E perched |

Fil. Perche hanno proprieta coftantt, le quali s'intendono colla
mente; ed olere a €10,le have ufare Archimede,e Pappo Alef-
{andrino, € percio bifogna venerarle . -

Dor. Ma non ¥i ho io detro, che Archimede , ¢ Pappo Aleflan-
drino le hanno ufate per necethitd ; per modo tale , che feos
gveflero potuto faie colla linea retea quello fteflo, che hanno
farto colia Parabola, ed il Cerchio 5 o colla interfezione di
due parabole , averebbero volontieri rinunciaco alle curves, -
per ubbidire ad Euciide.

Fil. No, Signor Doria, potrebbe anche avvenire , che quelles
‘tre curve s e quali hanno proprieta coftanti, Jeavetfe am-
mefle ancor Euclide . | |

Dor. Oh,queflo no, Filotimo mio ! Euclide era perferto Merafi-
fico, ¢ percio conolceva ,-come vi ho derto, che la menteo
umana puo far perfetta idea del vero unico; e che poi a ca~ -

G | - gone
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glone del imperfezione de’ fenfi, non pud intecramente
efeguir quello, che conolce, e percio volle , che la mente
. umana, nel dimoltrare, feguifie |'unita di difcorfo, ¢ nel co-
ftruire f¢guiffe quelle lince E.'i.,h femplici , alle quali altro non
manca, fe non che li noftri fenfi fiano in tutto perfeti , accio
fi pofla adequare in pratica il vero, che la mente conolce ;
cosi quelle tre curve , come non femplici, non le averebbe
ammefle Euclide. v O
Fil. Ma Euclide non ammgtte per geometrico il Cerchio, ch'é
una curva 2. Dunque generalmente non rifiuta le curve , ma
la Parobola , I'lperbola , el Ellife fuppolte defcritte han-
no propricta nti, come il Cerchio ; dunque, perchey
non I'averebbe ammefle Euclide: E pot quefte curve nalco-
no dal Cerchio, perche come curve hanno qualche rela-
lazione col Cerchio, | _
Dor. Euclide non Ie avercbbe ammeffe , come yi ho detto, per-
che non fi defcrivono femplicemente, cioe Circino, & Regula s
Ma quello , che dite cioe , che quefle si fatte curve hanno
qualche relazione col Cerchio, ¢ falfiffimo, Filotimo mio ; ¢
lappiate , che l'origine del Cerchio have qualche relaziones
colia linca retta 3 ma, all’ incontro, niuna, colla Parabolau,
coll Iperbole, e coll B,
Fil. D1 grazia, fpiegattmi queflo paradoflo ), .
Dor. Eccolo fpiegaro, Filotimo mio, € con evidenza . La linez.
retea alcro non e,che un flufso di punti, 1 quali hanno per ter-
mine due piiti determinati, Ll Cerchio fi defcrive per lo mez-
-zo di una retta, la quale fi rivolge in fe ftefsa, ch'e il Semidia~
metro 3 cosi la Perifenia del Cerchio, generata dalla lineas
retea, che fi rivolge in fe flefsa, ¢ in tucco diverfa dalla linca
retta , md in quanto: alla Coftruzione , non differifce las .
linea retea dal Cerchio , che nel modo; perche il tirare una
linca da punto a punto ¢ la generazione della linea retta 4 e
.queita col rivolgerfi in fe ftefsa , genera la Periferia del Cer-
chio ; cositanto nella generazione della linea retea , come,
nella generazione del Cerchio , Ja coftruzziong fi fi da puns,
-toa punto . L'Iperbole, FELIf, ¢ la Parabola , all'inconiro,,

E-_i's

fono finee, che fi defcrivono perli termini delle applicare,
le qualihannojalle parti dell'aflc,la proporzione ricovara ; ¢
el Sy *i M < Fr-.'
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perche non hanno ritrovato ne'i termini di quelle applicate.
un punto determinato’ per deferivere la linca retra, quella,

Minca, laquale g?‘a per i punti eftremi di eutte le applicate, .
il Perim

Ja chiamano etro della'curva ' md non ¢é per ¢id ,che
Pﬂﬁ dh'ﬁ » Chﬂ li Parabola » O I }Pcrhlc’ O l'Elliﬂ'ﬂh le qua&
non {t defcrivono da punto & punto,abbiano qualche propor-
zione col €erchio , il quale fi deferive per lo mezzo di unas
linea retea , come vi ho detto 5 la quale fi deferive da punto a

punto . Cosi Filétimo mieo, quefte curve fono il diferco della -

linca rerea, e del Cerchio 4 ¢ percitd Euclide non le avercbbes
ammefle, m& quefto lo vederete con maggior evidenza, quan«
do 1o vi fard vedere,nella mia Duplicazione del Cubo,che fo-
lamente, per aver 1o ritrovato i termini di due applicate, per
ki quali poffo deferivere la linea retca, ho formato un Retrilie
neo, il quale ha le proprieta della Parabola piana ; ciéche fa
chiaramente conofcere, che le curve da altro non nafcono »
che dal difecro delretto, e che non fon altro, che un'arte in-
ventata , per fupplire al mancamento del retto , che nel loro
Perimetro non conofciamo.
Frl. Di grazia fpiegaremi quefto voftro Metodo , quefta voftra
 Puphlicazione del Cubo 5 perché io fono cosi impatiente di
vedere ridotte in pratica quefte voftre fpeculaziont-, che non

peilo contenere la mia curiofita.

Dor. Voeglio fodjsfarvi : md voglio prima efaminasvi ancor un:
poce fopra il modo , che fi deve tenere, quando fr oppones
ad una propofizione geometrica. 15384 4] ;

Fil. Siete ‘ormai divenato Critico importano, Signor Poria

-mio. lo penlo d'avervi ormai date buont faggi delia mias
jﬁlﬂi;i:nza, perdiftinguere il vcru}dni falfo.
or. E' veriffimo ; ma Fimagine del paffato periglio, mi ren-
de timido'. Yo ho veduto fm inticra &ng:m t&chm ragio-
nande‘in Geomerria , da queHa lin¢a del vero, che vot itef-
o mtavere infegnato poc’anzi, € percio voglio farvi ancora
- aleunc richiefte. | a0 0
Fil. Fatele , poiché cosi vi piace. -, e}
Aer. Se uno, vedendo la mia propofizione, nelha quale afferi~
~ fco yche ki cubi delleapplicate alla piana ; rerminano ad una
- hnea rerea dicefie, tpd& nen pud eflere, perche io ho dimo-
g5 ot firazione,
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ftrazione,che terminano ad una curva,e volefle efcludere,come
quefto argoméro,la mia propofizione,ragionarebbe egli bene?
Sarebbe egli obligato a far quell'efame alla mia propofizione,
Che voi pac’anzi avere fatto alla primadel Terzo d Euclide 2

Fil. Dilcorrercbbe rortamente, anzi non difcorrerebbe, perche,
¢gil non potrebbe fapere qual fia la voftra Ipotefi, per mez-
2o della quale voi conducete li cubi alla retta, per ¢io fareb-
be obligato a far Fefame nel modo da me preferitto .

Dor. E fe 1i Signori Autori della fociera di Lipfia , li quali pre-
tendono d’aver dimoftrato, che il Cerchio non fi puo qua-
drare, e che il Cubo non fi puo duplicare , diceflero, la pro-
pofizione ¢ certamente falfa, percio non merita ne menod’
efler letta. Bt bic quidem &e. ragionarebbero bene 2

Fdl. Ragionarebbero bene, perche due cole conirarie nonos

ofiono turte due effer vere ;- percio fe li Signori Autori di
Ipfia han dimoftrato-, che il Cubo non fi puo duplicare, voi:
Signor Doria non lo potete aver duplicato . |

LDor. Ma accio poffano dire 4 buona ragione di aver dimofiratoy
che il Cubo non fi puo duplicare , quale dimoftrazione bife-
Ena eghi » che apportino 2 _

Fil, Bifogna , che abbiano dimoftrato,, che fe 1l Cubo fofle du~
plicato per la via piana, ripugnarcbbe a qualche propolfizie-
ne d Euclide , 0.2 qualche prima verita; oa qualche propo-
fizione legirimamente dimoftrata , 6.coftruita nel 0, che:
vuole Eucade.

Dor. Ma {¢ avefiero dimoftraro,che defcrivendohi qualfivoglia~
no curve, li cubi non poffono mai terminare alla recea . non!
baftarcbbe per dimoftrazione 2

Fil. Non baftarebbe certamente,

Dor, E perche ¥ _

Fil, Pe¢iche tantonel modo di dimoftrare pofitivo; come nel!
negativo , fempre i hi da concludere una cofa, nclla quale:-
fi comprenda lunitas cosi il dimoftrare ,- che per lo mezzo
delle curve , licubi-non poflono terminare alla retta, € una
dimoftrazione , che comprende mold cafi particolari ; ma li
pacticolari fono infinit, e per ¢ié non {i puo mai dire diaver, .
claminato wai li cafi pofhibili, chedipendono da tutee les
poffibili coftruzioni , che la mente umana pud penfare s cosh .
dunque in quefta si fatta dimoftrazione non. vi faebbe unitay

¢ fa-
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¢ farcbbe falfa , perche concluderebbe folamente , che perle
curve non {i puo duplicare 11 Cubo .

Dar. Oh vedo bene, Filotimo, che voi avete perfetramente fat-
to l'idea dcl vero, ¢ del falfo, e volete vedere,ch’e, come voi
dite : L1 Signori moderni matemarici , in twita acquietai fo-
pra le curve, Phanno credute le colonne d’Ercole, per mo-

- do, che han fatto una diftinzione fra 1t problemi (ohidi, e li
piani, in guifa, che ancora Repato Zes Cartes dice effer
peccato in Geomerria, paragonare li prodlemi folidi, colli
piani 3 ed all'inconrro Platone nel Libro intitolato Epinomis,
dice efferviuna certa arte diridurre le quantia di na: ura fo-
lide a piany, o lineari, e che quefto farebbe piu toltodivine,
che umano . Le parole del Geeco lono queite . Numeri , licet
in tres ufque dimentiones adantli , natura folide fiant imiles, &
gui: planorum , aut lincarum fedes tuentar , tuon bis, tum inger
[e diffimiles y tamen alia quadam arte rur|us fimiles ficri poffunt,
quod quidem non bumanum , fed divinum mivaculum videbitur
antelligenti . Ora vederete,quando vi fpiegaro il mio Merodo,,
che quel ramen alia quadam arte vurfies fimiles fieri poffe , altro
forfe non é , cheaflumere in Geamerria lunica in linega , ed
10 numero, ¢ cere applicate, che fervono di limiti, pure affu-
merle in numero, ed in linea 5 colla quale cofa fi dimoftea ,
chei cubiterminano alla retta, €la coftruzione delle curve
non ¢ geametrica . Cost dunque , Filoumo mio.,. li Signori
matematici moderninon potevano , come viho detto, de-
terminare le curve . per Lulumotermine de’penfiert dellas
mente, mabifognava prima leggere Platone ..

Fil. Oh, fe glt Signori Autori degliated di Lipfia fentiffero que-
flo., che voidite , tanto magiormente li {entireidire , de fe
ipfo magnificé magis dicka videri poffin, quam [cripiorcm mathe~
matieum decer .

LDor. lo so, Filotimomio , che lo fcoprimento di quefto. Pro-
blema ¢ ftato piu un cferro delia fortuna , che del mio debo-
le intendimento 3 con tuto €10 pero, 1o non ne devo nafton-
dere i pregi, per lufingare 'alerul invidia .

Fil. D1 grazia non mi tenete piu.a bada , e {piegaremi le voftre
propofizioni, perche 1o le voglio certamente ritvovar falfe .

Dor. Oh Filotimo ! Voinon ficte ancora fuiliciente ad latende-

& i mio Mewodo, 4 » -
Fils
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Dor. Per quello aﬁpmm::n s ¢he vi ho detto nel primo ragiona-
mento » che abbiamo infieme tenuto , cioé , chele pafiiont
vagliano ad ofcurare la mente . |
Fil. E come volete voi, che una dimoftrazione geometrica, las
mente poffa mai ignorarla , a cagione della paffione 2
Dor, La mente umana teffe li fuoi raziocinj, fecondo le primes
direzioni di penzare,che prende,e percio fela prima direzio-
ne, che efsa prende in un raziocinio , le viene fuggerita dulla,
volontd , va cercando quelle ragioni ; che la Jufingano,.
ed cftlude da & quelle,, che la firafcinano per forza, a quella
conclufione , che abborrifce ; ¢ quindi nafcono quelli erro~
ri de’falfi dotti , che fempre paiono giuftificati da apparenti
ragioni ¢ percio Filotimo mio, in Geometria bifogna fares
tuct’il contrario di quello, che fi deve fare nella Fede . Nella
Fede bifogna captsvare intelleGtum in obfequium fidei 5 ¢ nella
Geometiia bifogna captivare voluntatem in obfequinm intelle-
&us , e confeflar la verita. - _ ‘
Fil. Ma quefta debolczza della mente umana , a nguardo delle
iy rende I'umaniti troppo mifera , fe le fa perdere fi-
no la forza di conofcere le verita geometriche.
Dor. La forza non fi perde, Filotimo , fe nonchey per noftra
colpa. La rea volonta e quella , cheavvalorale paffioni, ¢
fomminiftra forzaall'ignoranza ; ¢ volete vedere ; ch'e cosh.
Quando noi efaminiamo una cola , la verita fi apprefeataalla
noltra mente, ma involta in una nube ; didentro la quale el-
la manda alcuni raggi  ma noi, che ci featiamo da quellrsi
fatri raggi pungere un poco ghi occhi, volgiamo da quellala -
faccia , ed apriamo gli occhi allerrore 5 € cio fatto , la men-
te, laquale perfua natvra vuol ragionare , indirizza ki fuoi .
difcorfi a fine di giuftificare i fuoierrort, ¢ nona quello di
difcoprire la verita . Cosi Filosimo mio, {€ voi vi ponere ad
efaminareruna propofizione gecometrica col fine di ritrovaria
falfa, dirizzarete i voftripatli per la via tofia ; ed abbractia~ |
rete la prima apparente ragione ; che ve la moftra per falfa ;
ma 1o poi, con argomento tanto chiaro, quanto ¢ quello, che
due, ¢ tré non fanno ferte , vi moftsard il voftro crrore,
Fil, Ed io lo confeffaro . -~
g | ore.
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Dor. No , Filotimo , non lo confeffarete ; perche ‘¢dlla vo-
lonti rea , @wmarrete CONYIiN0O S1, MA non averete la libertd
d'arimo,di confeffare.al volgo,che avere errato,perche quel- *
lo non vi puo convincere d'errore . Quefto lo farefte,le tolte
Gabileo, fe fofte Keplero, fe folteBuonaventura Cavalerio,fe
fofte , come wntt , € tane uomini, 1 quali dalla Geomerria ,
non folo avevano ricavara la facelta di conofcere il vero, ma
quella d'amarlo. Filoumo,bifogna fopra ia Geometria, ¢ {o-
pra la Filofofia,formare no folo P'intelictto giufto, ma la vo-
lonta retta, ¢ divenire fincero , ed onorato, accoftumando fe
ficflo,a forza di lunghi abiti,e di pii,e piu reiterati attia vig-
cere quella ripugnanza , che la natura corrotra in noiifpira »
a confeflare quel vero , che non lufinga 1 noftri fendi .
Fil. Farete vot lo fteflo,Signor Doria,le vi convinco d’errore? .
Dor. Certaméte,e lo averel gia fatro,fe avefli veduto qualche ra-
gione,la.quale mi havefle d'errore convinto: perche alia per-.
fine,l'imagine di dover paffare,neclla méce de'pofteri, per Uo~
mo tanto ignorante, che né abbia intefo in Geomerria un'er-
xore; chemi fm.lhto.infc%mto »0 per paco fincero , che non
abbia avuto cuore di confeflarlo,mi fpaventa, e mi aterrilces
Fil. Bccomi gia di mente fufficiente ad intendere , ¢ d'animo
in tucto indifferente per confeffare la veritd , che m'infegna-
rete . Spiegatemi dunque digrazia,il Voltro Merodo 2
Dor. Voiavete ora tutte quelle qualitd , che io addimando in.s
un Giudice de lle.mie propofiziani, ¢ quelle in vero; che han.
no malt altri a.me.ben noti , fe.un ditimore di tantas
_fou;d‘apﬂoﬁmri non liarrefraffe dal palefareil vero.
Fil. Ma quefti meritano pur Ja taccia d’'uomini non liberi, ¢ di
ammo fervig. -
Dor. Ora afcoltate le;mie dimoftrazioni , .ma efaminatele con.
?ll}cllo {teflo ordine , col quale avere efaminato la prima del
:}zo d'Euclide , cio¢ con quelle leggi , che voi figflo avete
efcricee. :

Fil,Non dubitate di ¢io 3 ¢ fpicgare di grazia,

g EPI-
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EPILOGDO

Der Nvuovo METODO.

Dor, Ot fiamo gionti al gran cimento , Filotimo, per-

che 10 devo fpiegarvi quel mio Nuovo Metodo ,
il quale , fe mai avveniffe , che non lo ricrovalte voi vero ,
a buona ragione vi uniformarefte alla fentenza de’ Signori
Autori degli arei di Lipfia ; e crederefte vane tutte quelles
propofizioni del Metodo di ragionare , che nell'anteceden-
te ragionamento vi ho narrate , ¢ riputarefte fallo il Metodo
degl'lndivifibili, il quale , infieme col mio Nuovo Metodo,

It Signori Autori hanno difprezzato ; fcrivendo,che Norz.
nift infantia fuit Geometrig . . | .

Fil. Certo fi e, che la verita del Voftro Metodo € un gran
foftegno di tutti li voftri avvertimenti del Metodo di ragio-
nare. Inquanto poial Metodo degl’Indivifibili , qual me-
raviglia ¢, che li Signori Autori degi’auti lo nicghino, quan-
do vot negate le curve d’Apollonio!

Dor. N6 , Filotimo, non poffono a buona ragione rifiutares
il Metodo degl'Indivifibili, né difendere, per rigorofamente
geometriche le curve d’Apollonio , perche Buonaventura,
Cavalerio non fuppone cofa nel fuo Metodo, a dirittura
contraria a quello,che ordina Euclide;in vece che Apollonio
deduce dalle fezioni del Cono le fue curve,le quali non fi pof-
{ono Circing, & Regula defcrivere in piano; onde a buona ra-
gione non fi poflono nomare linee geametriche,ma di queflo
rimarrete or ora perfuafo , Filotimo , mentre col fpiegarvi il
mio Nuovo Metodo vi fard conofcere, che le curve d’Apol-
lonio, oltre il non eflere geomerriche, fono fuperflue, perche
I'Invenzione delle due,ed infinite medie fi pug: vere,offervi-
do tutto il rigore geometrico daEuclide prefcritto;onde efsé-
do vero I'Affioma in Geometria, cioé¢ che gue poffunt fieri

«per breviora y non.debent fieri per longiora. Se jo vi mofiro,

N ehe
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chz la Duplicazione del Cubo fi puo fare per Euclide, & cer-
tamente errore in Geometrnia , andarla cercando nelles
curve; e quefloe certiffimo . Orsti, Filotimo ,10 voglio di-
moftrarvi il mio Nuovo Metodo, folamente per Euchde,
fenza avvalermi del Metodo degl Indivifibili , voletes
altrol |

Fil. Sc fate quefto,torrete di mezzo ogni difputa.

Dor. Cominciamo dalla prima propofizione del mio Nuovo
Merode; ¢ lo vederete.

Fil. Quefta prima propofizione , per quanto ho udito dire,
non vi ¢ {tata impugnara da alcuno, perch’e di Galileo,
percio poffiamo fpiegarla brevemente , fenza fare fopradi
efla I'efame .

Dor. No, Filotimo , a quefta dovete far I'efame , perche quefta
¢ il cardine di rutta la mia Invenzione , ¢d 1l modo poi, co-
me 10 la dimoftro,e cid,che da quella ne deduco, la rendono
molto diverfa da quella diGalileospercio flate attento a que-
fta propofizione , perche fe voi non trovarete errore in que-
fta , io visforzard ad ammettere tutee le altre , che fieguono,
perche Vipotefi , ¢ le dimoftrazioni del mio Nuovo Merodo
fono fempre le medefime in ogni porenza.

Fil. Diteoni un poco lacagione, perche fe vi ammetto quefla,
non potro negarvi le altre?

Dor. Perche quefta ¢ quella, dove infegno fare un rertilineo, il
quale ha le propricra di una curva,cioe della Parabola piana;
ond’'e poi,che mi ¢ facile fare lo ficflo della cubica,¢ delle al~
altre, come vederete .

Fil. V1 {ara facile far lo fleflfo ! Qui fta il punto.

Dor. Sapete , Filotimo, che dice Monficur des Fontanelles grazio-
famente,nel {uo trattato della Pluralité dwsMondegdice, cheos
i geometri {ono, come gli amanti, che felalor Donna gh
concede una picciola cofa,non puo polcia negarli tutto il ri-

- manente, che bramano.

Fil, Ma i voftri oppofitori vi han conceffa la Prima Propofizio-

- pe, © negarta poi ja Quinea , per quello, che ho intefo dire .

Der.E percid han fato meco a guila di donae poco accorte , le

«quaki foghiono cflere troppo cortefi {ul principio,e troppo fe-
-vere nel fine,quando non ¢ pii ad cfic,per ragione, permefio
Asigore . | il
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Fil. Averanno avuto quanta riverenza all'autorica di Galileo
altretanta confidenza con vol.

Dor. E quefto appunto ¢ I'errore ; perche in Geometria non vi
vuole né riverenza , ne invidia, ne prevenzione di mente,
ma 'animo deve ftar tutto {otropolto alla ragione.

Fil. Or su lafciamo di piu {cherzare , ¢ veniamo alle prove.

Dor.Ora vi {piegard il Problema primo,e voi I'cfaminarete col-
le ftefse leggi, colle quali avete efaminato la prima del
Terzo d’Euclide : ma prima pongo il feguente avverti-

mento .
AVVERTIMENTO.

Oi nomaremo , Filotimo , le medie proporzionali , ora
col nome di radici , ora col nome di medie . E le terze
proporzionali , oracol nome di terze proporzionali, ora
con quello de'quadrati. Le quarte proporzionali con quello -
de’ cubi, ecos: femprein tutte le potenze , ¢ fin’ all’ inginl-
to. Afcoltate ora la propofizione prima .
Fit. Auentffimo vi afcolto .

PROPOSIZIONE L
PROBLEMA L

Ata la linea retra AF dividerla in modo y che tutte le per- PR
pendicolan trate dalli punti di effa, rerminino alle linee ] o
retie, ¢ fiano medie proporzionali fra le porzioni di AF , do- "2 ™

ve cadono le perpendicolari , ed una parte di AF , che ﬁﬁg.z._
prendera per unita .

ESPOSIZION E.

[a data la linea retta AF , bifogna dividerla di modo, ches
ogni perpendicolare,che fialza da qualfivoglia punto d'el-
fay come per efempio HI ,;termini in una linea retta , come
per efempio , alla linea reta CE ; ¢ TV termini ad un'altra .
linea retwa 4 come per efempio EGy e che infieme la perpen-
dicolare HI .fia media proporzionale fra AH ,_ ¢d una pog-
N 2 Z1056
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zione di AF , come AB, la quale ferve per uniti;e dell'iftefso
modo,che TV fia media fra AT,e la medefima unicd AB. Il
Problema da me propofto ¢ lo flefso , che fare un ret-
ulinco, il'quale abbia la proprieta della Parabola piana. E(a-
minate dunque la propofizione in quella maniera,colla quale
avere efaminato la Prima del Terzo d'Euclide , ¢ vedete fe
fra i dati vi € alcuna cofa ,che non fi pofsa dare.

Fil. Voi non fupponete altro di dato , che una linea retta . So-
no dunque obligato ad efaminare il Problema propofio, e
percid pafiate alla Coftruzione .

Dor. Atendete dunque .

COSTRUZIONE.

| Ividafila linea retta AF in nove parti vguali, una del-
le quali fia , per efempio, AB, ¢ prendafi AB per unic .
Yofcia prendafl la AD uguale a 4. unita AB; edal punto D
alzifi la DE doppia dell’'unita AB, ¢ perpendicolarc ad AF;
e dal punto F alzifi la FG tripla dell’ unita AB, e perpendi-
colare ad AF; indidal punto B tirifi 1a BC vguale al¥unied
AB , e perpendicolare ad AB; poidal punto A al punto
C urifila linea retra AC ; dal punto C al punto E ririfi la
linea retra CE ; dal punto E al punto G tirifi la linea retta
EG. Pofcia da qualunque punto della BD prendali qualun-~
quelinea parailela ad DE, o vero BC,la quaie rermini alla li-
nea retta CL,e fia per efempio la linea HI ; ¢ prolunghifi la
E€ fino che s'incoun con la DA prolungata,come per ¢lem-
pio nel punto K. ‘ _

Dico, che la parallela HI, laquale termina allalinea rettas
CE,¢ media proporzionale fra AB,ed AH;e che da qualique
punto della BD, dal quale fi tiri una parallela fino alla linea
retta CE , come per efempio S 10;5 1o fara media fra AB,ed
AS , e¢lo fteflo di qualunque altra . Fate ora Filorimo ['efa-
me alla coftruzione , prima di paffare alla dimoftrazione?

Fil. Voi ordinate nella coftruzione fette cofe,tutte permefle da
Euclide, cioe. Dividere una linea in nove parti uguali.
Tirare perpendicolarl uguali, doppic, ¢ triple diuna li-

ned
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nea dara . Tirare linee parallele . Tirare linee rette da pun-
10,2 punto : ¢ prolungare una linea reita, bifognarebbe ,
che io negafli Euclide , {¢ voleffi negar quefto ; dunque pal-
face alla dimoftrazione.

DIMOSTRAZION E

Erla coftruzione AB ¢ unita; AD ¢ uguale a 4.unitd AB;

BCugualc ad AB ¢ unita; e DE ¢uguale a due unita
AB;dunque AD 4 ¢ quadrato di DE 2 : ed AB uniti ¢ qua-
drato di BC unita ; dunque nei limiti di AB unitd, edi AL
vi faranno le lunghczze de i quadrari ditutre le parallele in-
tercette fra BC unita , € DE 2 perche ogni quadraro inter-
cetto fra AB unitd, ed AD 4 haradice magiore di BC uni-
ta, ¢ minore di DE 2. Del ifteflo modo AF 9 e quadraro
difG;, enc ilimitidi AD4, ed AF 9 vi [ono lelun-
ghezze de’ quadrati delle radici intercerte fra DE 2, ed
¥G 3 . Dicoora, che qualung; parallela, che fi tirida qua-
lunque punto della BD , e termini alla lineca recta CE , ¢
media proporzionale fra AB unita, ¢ la porzionedi AD al
punto eftremo della quale cade la parallela , come per efem-
pio H1 media fral'uniwa AB, ed AH, e che percio la linca
retta CE eilluogo delle radici intercetre fraBC ¢ DE.
Se i vuole per I'Avverfario , che HI non (ia media fra AB, ed AH , lofa-
ri una linea magiore di HI, la quale cade fuora della CE , come per
efempio HO , 0 una minore di HI , la quale cade dentro della CE, co-
me per efempio HR; perche fe dal punto E s'intenda alzaga una -
dicolarecad DE, e allongatalaHI, fino alladetta perpendicolare, la
radice d1 AH non puo efser magiore dell'HI allungata (ino alla detta per-
pendicolare, né uguale ad efsa , perche HI allungata (ino alla perpendi-
colareé u a BE 2, né pnacﬁcrminnre di BC, né nguale a BC.
Cadadung; laradice di AH prima fuora, e fia HO, e calisi la OQ ver-
pendicolaread HO , 11 quale termini nel punto Q dellr linea retta CE,
e tirifi la parallela PQ. Dicoche HO non é radice di AH,¢ lo dimoftro.
P%ume Lito oppolto di Kmilelogramm € uguale ad HO; dunque
fe HO ¢ mediafra AB ed AH come vuole I'Avverfario, PQ ¢ ancora
media fr1 AB, ed AH ; Ma f& PQ ¢ media fra AB ed AH, cioe s'?rad:z
cediAH, AP fendomagiore di AH , averd per radice linea magrore
szi perche il quadrato magiore € . to da radice ma y cheil
quadrato minore , e percio APfendo magiore di AH averd perradice
una parallela magiore di PQ;Dunquela di AP cadera i un piitg

fotto 1l punto Ppilt vicino al punte D,che il puntaP,come per

Favole
prima
F 1g. 1

"
- - ....‘-.'?: |
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nel punto M, ¢ percid 1a radice di AP fara MN, overo
HL o P 15 vguale ad MN ; ¢ per la ftefla ragione e MN &
radicedi AP; laradicedi AM {ara perelempioag; clas
radice di Aa fara la linca pq, la quale {foppongo immedia-
taa DE 2, ed 1n confeguenza dicio la radicedi A D) 4 qua-
Adrato per coftruzionedi DE 2, non farda DE 2, ma una
parallela intercetta fra DE 2, ¢d FG 3, come per efempio
la linca fegnata 18, e 20 intercetta fra DE 2 ed FG 3, e
percio magiore di DE 2 cio che, e contro quello, che ab-
lamo dimoftrato cioé , che le radici de” quadrari intercertd
fra ABunita,ed AD 4fonone tlimitidi BCunza, ¢ DE 2
SOJ;fQ“Bm per fecondo la radice di AH effere HR minoredi
HI, cdentro la linea recta CE, fe ¢ cosialziil la perpen-
dicolare R 10 {ino alla linea retta CE , e tieif1 la parallela
S 10: dico ¢che AR non é radice di AH , e lo dimoftro {e
HR ¢ media fra AB,ed AH ; S 101ara media fra AB , ed
AH;mafcS 1oéradicedi AH, laradice di AS fara una
linca piu vicina al punto B, che la parallela § 10, ¢ cosi
fuccetlivamente fin ranto che Punita BC avera per quadra-
to una linca mirore dell'unita AB, e percio la radice di
AB unita fara una linea minore della BC, ¢io che e con-
tro l'ipoiefi, mentre AB.unitd ¢ quadraro di BC unira per

-coftruzione:nd pollono dungyle radici terminar fuora 0 déiro la lineaCE,
¢ fe fi fopponelle, che la radice di AH partille da un punto fotto il pun-
toH, mmcé}er efempio dal punto P; fard PQ radice di AH ; ma fe_.
PQ éradice di AH avverni lo {iefso ; e fe (i yuole , che lamdice partas
dal punto S, foprail punto H, ve avverrd come hibbiamo dimofirato

pocanzi, che BC unitd non fard radice di AB unitd adung; niuna radi-

cedeli quadrati intercetti fra AE, ed AD puod partire da altro punto ,
che da quello, col quale s'interfeca col punto ellremo della parzione di
AT, come perefempioH, ne pud terminare fuora ne dentro della
retta CE adungsle radici terminano alla Linea retta CE ., Si dimofira an-
cora lo [tefSo in altro modo, ciog «

Se.HO ¢ per 'Avverfario radicedi AH  le due parallele uguali cio¢ HO,,
¢ PQlurannoradicidiAH « Pr§s ed MN, faranno radici di AP, e cosi
fuccefiivamonte,(inoa tanto,che Ia parallela,che parte dal punto p imme-
diato fopra sl punto D, eche € minore di DE , ma magiore delle inter-
cettefra BC, e DE, fard radice di AD 4 5 e percio le due radici difuguali
Pq» ¢ DE averanno lo fteflo quadrato AD 4 cio che ¢alfurdo; dungue
ﬁu HI ¢ radice di AH ;elo [teflo fi dimoliradi tutte le altre parallelein-
tercette fra BC, ¢ DE, <he i voglione tirare da qualunqgue punto iic[__'

1
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la BD. Lo fleflo fi dimoftra delle parallele intercette fra

- DEz,ed FGG3 come perefempio TV radicedi AT, ch'e
¢i0 fi doveva dimoftrare,

CONSIDERAZIONE.

Ell'ifteflo modo fe fi prolunghera I'affe AFp fino ches
P venga uguale a 16 unita AB; rutte le porzioni della li-
nea Al prolungata , faranno quadrati , leradici de’ quali
pactiranno da punti cftremi dieffe intercerte , € termina-
ranno alla linea retta, la quale congiunge, per 1 punti eftre-
mi,l"applicata FG3,e l'applicara 4.. E lo fleffo avverra,fe fi
prolunghi la AF fecondo 'ordine de’numeri quadrati,come
255 € 30 ¢ ¢. ponendo alli punti eftremi de’numeri quadraci
le radici , di numero intiero, le quali fono in proporzione
Aritmatica , come {ono 4, 5, ¢ &, ¢ fino all'infinito.

Ecco , Filotimo , cheio ho fatto il rectilineo, il quale ha les
proprieta della Parabola piana ; voi ficre ftato coltreco ad
ammettere la Propofizione, ¢ la Coftruzione ; fate ora l'efa-
me alla Dimoftrazione, ed alla Conclufione.

Fil. Nella primaillazione voi provate , che AD4 ¢ quadrato
di DE2 , ¢ che AB unita € quadrata di BC unita , ¢ lo fieflo
di AFg ,ed ¥G3 ; quefto dipende dalla Coftruzione , ed &
certifimo . Nella feconda voi provare , che qualudque pa-
rallela, chefi prende delle interceue fed 8Ct , e DE2, hi
il fuo quadrato, neilimuidi AB, ed AD4; quefloe vero
in fe , e dipende dall’ illazione antecedente , dungue &
veriffimo . ﬂ[ccndctg poi al particolare , € provate , che

il quadrato di AH non pué terminar fuora della retza CE,

come in O, perche f¢ cio fofle, AP averebbe per radices

una parallela ; come MN , fendo P1g. uguale ad MN. dal
che concludete 1'aflurdo cioe s che profeguendo fucceffivas
mente a fare lo fieflo, due quadrarni diverfl averebbero
una fteffla radice , € quefto ¢ veriflimo ; o vero che ADg
non avercbbe per radice DEz , ma la parallela 18, ea
20+ Quefti afsurdi {fono verifiimi , ¢ nafcono dalla
legitima ipotefi , che avete pofto, edalla ragione incon-
traftabile - ¢ige, che quadrato magiore viep prodorto das
. b ra—
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adicc4magiofc,ch: quadrato minore. Dell'ifteflo modo pro<
vaw,che HR minore di HI,non puo effer radice di AH;per-
che AB unitd,non farebbe quadrato di BC unita . In quefta
dimoltrazione ognt illazione ¢ vera in {e ftefla , ed ogni il-
lazione dipende dalli antecedenti, dunque vi ¢il perfetto
Sillogifmo , dunque vi ¢ I'unita di difcorlo , dunque nons
poflo negare la conciufione, cioe che tutte le porzioni in-
tercetee fra AR, ed AD fono quadrati, eche tutee le paral-
lele , che partono da punti eftremi di effe porzioni, comes
HI, ererminano alla linea recea CE,fono radici delle por-
zioni della linea AD.

Zor. Voi ammettete dunque la propofizioneiSe cosl ¢,noi no-
maremo quelto rewlineo col nome di rettilinio parabolico
piano , e percio nomaremo AB unii , o fia parame-
tro ; il punto A vertice ; AF afic; AH, overo AP
zione dell’affe , © pure afciffa ; le parallele , come HI, ¢ tut-
te le alere A applicate, e lc linee rette AC, CE, ed EG le
nomaremo il perimetro del rettilineo parabolico piano,
€ quefto rectilineo fara diverfo dalla parabola Apolloniana
Incio, chequella ha per perimetro una curva , la quales
na{ce daldiferto della coftruzione, ed il noftro rertilineo
have per perimetro linee reteele quali fono porzioni,d pezai
d'ipotenufa. -

Fil.]o vedo fatto quefto rettilineo,il quale have le proprieti del~
la parabola Apolloniana, io I'intendo , come avete veduto,
ma duro ancora fatica a crederlo .

Dor. Fate dunque delle diflicoltd : ma fappiate, che farans
torte, perche da cofa dimoftrata pon puo nafcere veraw
difficolra .

Fil. Percio non voglio fare difficolta alouna , ma voglio or=
dinatamente afcoltare la fpiegazione di tutto il Nuovo Me-
:;::i?, ¢ pofcia vi faro quelle difficuled , che mi faranno pof-

i.
ADor. Spiegamo dunque la Propofizione fecenda.
Lk Digrazia, |

|
\S
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F . PROPOSIZIONE 11. '

Ia AS divifa,per esépio,in nove parti uguali,una delle quali
fia,per efempio, A Bje fopra diefla AS fia defcriteo il reteili-
neo parabolico piano AEH, nel modo infegnato nell'antece-
dence propofizione , nelquale CE € ugualcad AG, o vero
a duc unita AB; ed SH uguale a 3,ed BY uguakcad AR, d
vero all'unita AB. d¢ dal vertice A fi defcriva il triangolo
~ ASI rerrangolo in 8, ed ifolcele ; e dalli punti P, ¢ C i ti-
rino le due lince PN, ¢ CF, paraliclc ad S1: 81, PN,
¢ CF faranno terze proporzionali dell’ unitd , e delle ap-
plicate , le quali chiamaremo quadrati, avvalendoci de’ ter=
mini dell’ Aritmetica nella Geometria.

SUPPOSIZIONE, ED ESPOSIZIONE.,

Uppongafi il rettilineo parabolico piano AEH, defcritca

fopra l'afle AS, divifo in nove paru, una delle quali fia pee
eséplo AB,come abbiamo detto; ¢ fuppongafi dentro di effo,
defCritta 1':,Fplicata BY uguale ad AR,0 veroad AB unicd;
e fuppongafi CE ugualead AG, overoa 2 unita AB; ed
SH uguale ad AT,o fiaa 3 unita AB; ¢ fupponganfi tirate
le tre linee rette AY, YE, ed EH, nel modo infegnarto, nell’
antecedente propofizione.Poi dal vertice defcrivafi il trian-

T avela)
feconda §
-F f‘- Irl J

olo AIS rectangolo in S, ed ifofcele , e ririnfi le paralleles

N, CF, ec. Dico, cheSl, ¢ PN fono quadrati di SH,
e PO ; o vero terge proporzionali di AB unita, ¢ delle appli-
cats bH.'I = PO-

DIMOSTRAZIONE:

Er 'antecedente propofizione , nella quale abbiamo di<

moftrato ; che il noftro rentilineo have le propricta della
parabola piana , SH, ¢ PO fono applicate corrifpondeati
all'unitd AB; dunque per la proprieta della parabola , fara
come SA, ad AB, cosi il quadrato diSH, a BY unita, ¢ per-
cio quadrato 3 ¢ come PA, ad AB,cost il quadrato di PO

all'iftcifa BY . Ma per la feconda del Seito, ¢ ancora , come

Q SA
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SA ,ad AB, cosl 81 ad BY ;' ecome PA,ad AB, cosi PN,a
BY. Mai YB ¢ uguale ad AB unita ; dunque il quadrato di
PO, ed il quadrato di SH averanno all'unita AB, o fias
BY , l'iftefla proporzione, che SI, ¢ PN all'iftefla unita .
BY ; dungue li quadrati delleapplicate SH, ¢ PO faranno

uguali alle linee $1, ¢ PN . Ma IS ¢ il quadrato di HS per
coftruzione , perche fi ¢ fatro ugualea 9. uoita AB; dun-
gue ancora PN fara il tiuad.ram di PO, epercio IS, ¢ PN
{aranno li quadrati delle applicate SH, ¢ PO , ch’¢e cio i
dovea dimoftrare . Lo fiefio fi dimofira di qualunque altra

delle applicate prolungate fino all'ipotenula Al , come pex
clempio CF, XZ, ¢ .

COROLLARIO

' Ll triangoli ASI, APN, ACF, eruttiglialeri, che s'in-

tendono dentro il triangolo ASI , fono triangoli ifofcell,
perche fono fimilial triangolo ASI .

PROPOSIZIONE IIL
PROBLEMA 1L
Ra due linee reue date, ritrovare una media proporzio-
e COSTRUZIONE

Tano le due linee rette date X, e Z. Prendafi AX upale alla

minore data X,per unitd,o fia parametro,¢ quefta prolaghifi
fino in B di modo,che AB afie,fia jore,della magiore da~-
ta Z,cioé fia una lunghezza,la quale abbia Ia lunghezza d'un
numero quadrato,magiore della linea Z,come;per esépio, AB
uguale 1 25.unitd AX:e poi,come nell'anrecedére propofizio-
ne, defcrivafi il reteilineo parabolico piano AYFINYV, e fac-
ciafi il triangolo ifofcele ABC;e dalla bafe BCraglisila B 10
uguale alla m data Z, cd alzifi la perpendicolare 10. )
fino all'ipotenufa AC, eunfiladf, a BC. L'applica-

sa d ¢, fara la media ricercata ; perche, per l'antceedente pro-

posi-
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pﬁﬁﬂm yde. ¢ media fri I'unica AX, qum alla dara X,
& d f uguale alla magiore data Z cquadratodid e,

CONSIDERAZIONE.

'VEdctc dunque , Filotimo, che noi abbiamo ritrovato
una media , nella qual cofa, appunto come dicono li Si«
gnori Autori degliatti , mibil wovi 3 ma fe fi confidera,
che I'abbiamo dedotta daun rettilineo , il quale ha la pro-
rietd, che fi affegna ad una curva; mulrum novi; ¢ f¢ collas
Rcﬂ' a arte, colla quale abbiamo ritrovato una media, ne ritro-

e —— g T ——— g

varemo due , quattro, cinque, ¢ fino allinfinito, come -

vederete nelle feguenti propofizioni , tanto magiormentes
multum novi.

Fil. Con impazienza attendo di vedere quefto , che promet-
tete, la qual cofa ha fatto tanto firepito fra marematici,

PROPOSIZIONE 1V,
PROBLEMA IIL

Il qual'¢ lo fteflo della Propofizione Quinea al mio
Nuovo Merodo.

Dor. Ato il rettilineo parabolico piano ABCDE HInel mode ,

D come nella propofizione prima 3 ritrovare il luogo , do-

we terminano i cubi delle applicate allungate intercette fra BC 1,

ed DE 2; ¢d il Inogo,dove terminano i cubi delle applicate allun-
gate intercette fra DE 2, ed H1 3

ESPOSI1ZIONE.

I Ntendafi fatto , per la Prima Propofizione diquefto , il rez=

tilineo parabolico piano ABCDEHI , nel quale AB, o ve-
ro BC fia unita;AD fia uguale a 4.unita AB; DE uguale a 2.
unita; AH uguale 2 9. unitd AB; HI uguale a 3. unita.

Si deve wovare il Juogo,al quale, fupponendofi allungare
i ” e Iap=

- e e T ey T ——

Tavols
quarts
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Iapplicate intereette , fra BC1, ¢ DE2, terminano i cubl
defle applicate : ed il Juogo , al quale terminano i cubl
dell'applicate intercetee fra DE 2, ed HI 3. Fate, Filotimo, |
I'efame alla propofizione , ed alla efpofizione .

Fil. Non poflo negare il dato, perche neidau della propos
fizione non vi ¢ altro,che Ul voltro reriilineo parabolico pia-
no, quale fono flato coftrerro ammerterlo nella Prima Pro~
polizione, percio paflate alla coftruzione.

COSTRUZIONE.

Dor. ) Er la Seconda Propofizione di quefto, allunghifi la
DE fino in F di modo, che DF fia uguale a 4. unita
ABRB, ¢ prolunghifi la HI fino in L di modo,che HL fia ugua-
lea g.unita AB, etuifi lipotenufa AL. Pofcia prolunghifi la
DF 4. finoin G di modo, che DG fia ugualea 8. unita AB,
e prolunghifi la HL fino in M di modo , che HM fia uguale
427, unua AR. Indidal punto C, terminedell'unita BC,
tirifi al punto G, termine di DG 8., la linea retta CG; €
dal punto G al punto M , termine di HM 2.7, tirifi la linca
retta GM . Pofcia prolunghifi la CG fino, che s'incontri
coll'ale AH , come per efempio, nel punto 12. . Dico, che
il cubo di qualunque applicara intercetta fra BC 1, ed DE 2.,
fara Ja linea 5.che nafce dall'iftefla applicata aliungara fino al-
1 linea retea CG,come per efempio,il cubo di NO,fara NQ,
il quale termina allarewta CG ;5 ¢ dell ifteflo modo, 1 cubi
delle applicare intercette fra DE 2., ed Hl 3. fono le linee,
che nafcono dalle ftefle applicate allungate fino alla hinca
retta GM,, come per eflempio, lalinea fegnata 26., ¢ 25
cubo della applicata 26,¢ 43, ¢ che percio le linee rette CG,
e GM fono 1 luoght de'cubi . Fate ', Filotimo, l'cfamc a
cfia celtruzione. -
Fil. In quefta Coftruzione vi € tutto quello, che avete fatto |
nella Prima , e Seconda Propofizione, ne vi € alerodipiu , =
{¢ non, che la DE 2. allungara fino al punto G, termine ci
DGS8.; e I'HI1 allungara fin al punto M, termine di HM27.5.€
le due linee retre CG , e GM tirate da punto a punto ; ed ol

¢ 3 <io, la CGallungara final pugro 12 3 ogge, non pofio
 moa ol

[ -
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impugnare alcuna.cofi,fenzaimpugnare Euclidé; perches
non fate cofa,che in Buclide,0 ne i fuor Poftulati non A con-

_ wnga. Fate. dunque la dimoftrazione . i

DIMOSTRAZION E.

Dor. BC ¢ uguale all' unita AB, e percid ¢ cubo per coftru-
zione . La linearetta DG. € flara fatta,per. coftruzione,ugua-
lead 8. unita AB; dunque DG ¢ cubo dellapplicata DE 2.
Ma turte le.applicate intercerte fra BC 1, ed DE 2., fono.,
ogn'una magiore di BCi , e minoredi DE 2. ; dunque il cu~
bo diqualunque applicata , che fi. prende fra le intercette fra:
B@ 1, ed DE 2. ¢ magiore di BC 1, eminore di DG 8.
Ma fc ogni.cubo ¢ magiore di BC1,.¢ minore di DG8; den-
tro i limiti di BC, ed DG vi faxd la lunghezza del cu-
bo di qualunque applicata,la quale s'intenda. pastire da qual-
fivoglia punto della BD . Dimoftraro ora, che {e fi produce:
qualunque applicata dell'intercette fra BC 1, e DE 2., 1l Cu~
bo di effa , non pudterminare in altro luogo, che alla lineas-
retta CGye che percid la retta CG ¢ 1l loca de’cubi. Prendafi
la NO prolungata fin al pito Q.dellalinea rerta CG. Se dalf
Avverfario fi mega , che NQ f1a il cubo dell'applicata NO 5
il cubo dell’applicata NO fara una linea magiore di NQ, e

yercio terminara fuora della lincaretta CG 5 0 vero fard una -

inea minore di NQ , ¢ percio terminara deatro la linea ret-
ta CG.js'¢ cosi; Alzifi dal punto Gsla G35 perpendicolare ad
DG ; prolunghifi la NQ_fin'al punto.35. della perpendicos
lare G35, Se il cuborermina fuora,o dentro-della CG, termi-

para in una dellelunghezze interceree fra NP, ed N3y; pers:
che N 35. ¢ ugualea DG8 5 enok abbiamo dimoftrato, che

icubi delle. applicate intercerte. fraBC, ¢.DG, fono ne i
limuti di BC 1,¢ DG 8..

Suppongafi dunque per primo, il cubodelFapplicata. NO ter«
minare fuora della GC, ed eifere , perelempio. NR. Se
fi fuppone.cpsi: dal puato R ficali Ia perpendicolare RX.
fino , che s incantn colla linea. retta. CG ;. e dal punto X
6 tn Ja TX, paraliclaad NR. Si dimoftra, che NR non.

pHo-
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puo effer cubo di NO: e checiofia vero. Se NR & cube
di NO. TX uguale ad NR , fara ancora cubo di NO. Ma fe
TX ¢ cubo di NO,l'applicata TV magiore di NOjavera per .
cubo , una linea magiore di TX ; perche applicata magiore,
produce cubo magiore , che la minore. BDunqueil cubo di
TV fara una linca , la quale partira da un punto pil vicino a
D,che il punto N,e fara per efempio S 15,0 vero N 11.fopra
la linca N 35.; perche fe fi alza la perpendicolare r5.¢ed r1.
S 15 ¢ uguale ad N r1.Ma fe S15 ¢ cubo dell'applicata T V,il
cubo dell'applicata S 6. fara'una linea , la quale partira da un
punto piu vicino al punto D,che il punto'S, ¢ cosi fucceffiva-
mente fin'tanto,che DG8. fara cubo di un'applicata, la quale
parte-da-un punto, fopra il punto D; ed il cubo di DE2. fara
una lineca, la quale parte da un punto. forro il punte Dy come
per elemplo,la linea 19.¢ 21. Adunqueilcubodi DE 2 fara
pe 1limii di 8, e 27; ed DG 8 non fara cubodi DE 2 : ma
noi abbiamo dimoftrato , chei cubi dell'applicate intercet-
te fia BC 1, e DE 2, fono ne’ limiti di 1, ed 8 ; ed abbiamo
fatto DG cubo,per coftruzione , di DE 2; dunque NR non
¢ cubo dell’ applicata NO ; mentre fe NR foffe cubo , nes
verrebbero i fopradeui affurdi ; Lo ftefso fi dimoftra , fe fi
vuole , che il cubo di NO fia N11., N 17, 0 qualun-
que altra lunghezza fuora della linea CG; non pud dungue
1l cubo di NO terminare fuora della linea retra CG.

Dimoltraro -ora , che non pud terminare dentro della
linca retta CG . Sia dunque per I'Avverfario il cubo di NO
la inca NY, minore di NQ , € percid dentro la linea rettas
CG. Se fi fuppone cosizalzifi la dicolare YZ fino che
s'incontricolla linea retta CGye urifila parallcla Z3. '¢ cosi
37511%'.1?11}: aleY, "i;ar& ancoracubo di. NO. Mas'e :‘ns': ;l
‘cubodcilapplicara fegnara 3,¢ 7.1ard ul inorcdi 37,
percio lara, per efem p‘m,hrhwm 21.5 €40.. llcubo
dell'applicata 21.,¢ 23, faﬁ_uﬂﬁﬁfﬁ_ﬂhlpﬂtﬂﬂ da un pun-
to,fopia il punto 2 1., fin‘atanto,che il cubo di BCunira, fara
una linea minoredi A ch'e contro I'iporefi; perche BC
fi ¢ farta ug ser coftruzione, ad AB unied ; ed abblame
dimo 1 cubi delle applicate intercette ﬂB]z}C ’

¢
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¢ DG fono nei limiti d'r, ed 8; onde il cubo di BC

non puo effere minore dell’ unita . Non pud dunque il
.cubo dell' applicarta NO rerminare dentro della linea ret-
ta CG. Ma fe non pud terminare né dentro, ne fuora
della linea retta CG, folamente la lunghezza NQ fara cubo
dell’applicara NO.Ma le incercetre fra BC,ed NQ fono tutte
minori di NQje le intercette fra NQie DG fon tutte magiori
di NQ,, perche terminano alla linea retta CG, porzione dell’
ipotenufa 12.G. Dunque il cubo-deil'applicata NO parte,dal
piro N, e termina al puto Qydella linea retta CG,del tridgolo
12 DGye percio nidl alera lughezza fuora che NQ,pud effere
cubo dell'applicata NO'. E.dell'ifteflo-modo fi dimoftra, che
TX ¢ cubo J)cll‘applicata TV e lo fleflo del cubo d’ogn’altra
a pplicata. intercetra fra BC,ed DE;onde rutti i cubi rermina-
no alla linea rewta CG.Dell'ifteflo modo fi dimoftra,che i cu-
bi delle applicate intercerte fra DE 2. , ed HI 3+ terminano’
alla lincaretta GM , facendofi lo fteffo , che fi ¢ fatro delles
intercette fra BC, ¢ DE, come per efempio, cheil cubo
dell'applicata 26.,e 43., non pud effer altro, che la linea 26:5
€ 25., ch'¢ cio fi dovea dimoitrare.

CONSIDERAZIONE.
Ell'ifteflo modo , che fi ¢ farto nella Prima Propofizione;:
fe fi allunga I'afle finoa 16. 25.,¢ 36. unita AB ; i cubt
delle applicate intercette fra3. , € 4. terminaranno allas
linea retta , Ja qualecongionge , peri punti eftremi’, i cubi:
ugualia27 , €64 ; icubidelle applicate intercette fra 4 €
§ » terminarannoalla linea retta , che congionge, per i punti:
eftremi, i cubi uguali 2 64.,¢ 125. unita' AB, facei per coftru-
zione ;. ¢ lo fteflo fin’all infinito,- prolungandofi’ fempre’
I'afle del rettilineo parabolico: piano , ¢ formando i cubi
delle applicate di numero intiero , che fervono-di limiti alle
intercete. Queftache ho fatta,e la Dimoftrazione. Filorimo,:
tanto impugaata , cio¢ de cubi, 1 quali terminanoalla linca
rewta. Fatecl volora 'efame .- el
Fil. 1o non ho cheefame farci, perche quefta Dimoftrazione
~ e lifteffa, che avere fartaalla prima propofizione , nella qua-
le trovate ) luogo delle radici, con quefta fola th'cr:E:a »
¢
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€he le radici, le trovate ne i limiti'di 1. e 2. y'c terminanti al?
la linca , che congionge per glieftremi, leradiciz, ez

i-quadrati li trovate ne 1 limiti di 1.,€ 4.5 4 cubi li trovate net.

limiti di 1., ed 8. , ¢ terminantialla linea retta, che congion-
g ¢ per li eftremi i cubi 1,ed 8. onde le radici terminanoalla
porziane d’ipotenufa , i quadrati terminano tutti ad una me-
defima ipotenufa ; ed 1 cubi terminano tutti , come le radici
a diverfi pezzi d’ipotenufa . Nel rimanente poi l'unity ¢
fempre una, e le dimoftrazioni fono fempre le ftefle, per
snodo tale, che fi puo dire, che tutte quefle dimoftrazioni
non fon , che una. Alla perfine in quefta propofizione vi
¢,come nella 1. ; nelia Il., e nella 111, quella perfetta unica,
che forma 'efséza delle verita geometriche, ¢ del vero in ge~
nere, cd ¢ cosi dimoftraca, come la Prima del Tirzo d’Eucli-
de;onde avere avuto ragione di pretédere da'voftri avverfarj,
che, dopoi che vi avevano conceduta la Prima, non vi dove-
vano negare quefia, o fia la quinta al voltro Nuovo Metodo.
D1 grazia profeguite le altre Propofizioni , € moftratemi I'u-
fo.di quefta ; perche polcia voglio fare, fopra tutto il voftre
Mcto?lu,alc une confiderazioni,e procurare,per quanto mi fa-
ra poflibile, opponere alcuna cofa , per vedere nell’ idea del

tutto, e forfe,ne i particolari,io avefii lafciate di confiderare

qualche fottiliffimo pasalogifmo.

Lor:Quandoaverete ammefic le Propofizioni per vere, a parte,
a parte,non potrete pi opporvia quello, che rifulea da quel-
le, efolamente vi fara leciro di efaminare, fe qualche Pro-
pohzione di quelle,non facetie al propofito di quello , ches
_s;imende provare.

Fil.0ra leguitea fpicgare il novo Mctadg, per poi farcide con-

&dcraziopi. gt

¥
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PROPOSIZIONE V. . °

PROBLEMA V.

Ra due linec rette date, ritrovare duc medie continues

proporzienali . - Tavola
quints
COSTRUZIONE. - Figura

3

Dor, Q' 1ano le due lince retre date QR , ed ST, bifogna fra
uclle, ritrovare due medie continue proporzionali.

Prédafi AB uguale alla minore data QR,e pogafi per uniei,o fia
parametro , ¢ defcrivafi il reteslineo parabelico piano AHD,

il di cui affe AC,fia uguale a nove unica AB,o vero QR ¢ fac-
ciafi CI vguale,ad AC; poi tirifi ' lpotenufa Ale compifcafi
cutta la hgura ACFLB, nel modo infegnato nelle anteceden-

ti propofizioni, nella quale figura, 1. due linee BL, ed LF {o-~
no il luogo , dove terminano tucttli cubt delle applicate in-
tercetee fra BB1,e GHz2;fra GHz2,ed CD3.Polcia {opra la CR
prendafi la CV,uguale alla linea magiore data ST,¢ dal pun-
V , alzifila perpendicolare VE, fino al punto E, della linea
LF, e dal punto E, tirifi la EM paratlela 2. CF , ed uguaiea
CV. Dico, che le linee MN, ¢d MP,fono le duec medic ricer-
cate fra QR,ed ST | ;

DIMOSTRAZIONE.

"Unita AB ¢ uguale alla minore data QR per coftruzione,
ME ¢ cubo, ¢le due MN , ed MP fone medic fra AB, ¢d
ME ; perquello cheabbiamo dimoftraco nella Propefizione
Quarta. Ma ME ¢ ugualead ST,dunque le due medie MN;ed
M P, fono medie fra QR,ed ST. Ma {e la magiore data fara la
linca fegnata a,minore di GL8,all’ora fi prédera fopra la GL,
lalinca GX, uguale alla lincadata a, e s'alzera, come prima,
la perpendicolare XY fino alla BL; e dalpunto Y ficirila
linea ZY parallela , ed uguale a GX, 0 vero alla linea fegna-

ta a:le duc medic fra QR, ¢ la linca fegnata a , aragno ZK,
e ZOxh'eqofidovevatares . . .ol 4
‘ P . CON-
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CONSIDERAZIONE.

SE la linea magiore data ST fara uguale aCF, allora ¢ ma- -

nifefto,che le medie fono le due CD,e Cl.Ma {c I3 magiore
data fard magiore di CF, allora fi deve prolungare I'affe del
rettilineo parabolico piano,finoa tito,che 1l cubo dell'appli-
cata ultima divenga magiore della linca magiore data, come
per efempio;fe la magiore data € magiore di CF27,i prolun-
gara l'affc del rettilineo parabolico,finoa 16.unitd, di modo,
che la fua applicata uliima,fia quarcro unitaAB ed il fuo cubo
64, ¢ fifara la figura; e lofleflo fi fard fino a tanto che il
cubo dell’ applicata ultima , divenga magiore della linea ma-
giore data , ¢cosi fino all'infinito, ponendo fempre la mi-
nore data , per unitd, o fia parametro, ¢ prendendo, fopra il
cubo dell'applicata ultima, la magiore data.

PROPOSIZIONE VL

F Ra due linee rette date, ricrovare tre medic continue pro-
Tavola -

porzional} . | |
Fig. 6. COSTRUZIONE.

Iano le due lince rette date X, ¢ Z, bifogna fra quelle ri-
trovare tre medie continue proporzionali .

Pongafi , come nell'antecedente Propofizione , AB, ugualeal-
la minore data X, per unita , o fia parametro, ¢ facciafi 'afle
AD , per efempio , uguale a quattro unitd AB, la dicul ra-
dice ¢ DE applicata ultima , uguale a due unita AB. Poi fup- -
pongafi,nel modo infegnato nell'antecedente propofizione,
fatto il rettilineo parabolico cubico ABCRDEFGC, nel qua-
Ic AB fia unitd; DE,due unita;AD,0 vero DF uguale a quar-
sro unita ; BG ad otto unitd AB, ¢ la retta CG , il luogo d¢’

cubi delle applicare . Pofcia prolunghifi la DG fino al punto

H , di modo , che DH fia uguale a fedici unita AB, cloe al

biquadrato di 2. ; e dal punto C al punio H, tirifi Ia hnea

retta CH.Pofcia prendafi fopra Ia DH la porzione DY ugua-

M alla magiore Jata Z , ¢d'3lzifi la perpendicolare YVilﬁna
| alla
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alla linea retea CH , edal punto V uirifila parallela QV
Dico, che QK, QR , QS faranno le tre medie ricercate,
la qual cofa fi dimoftra, come fi ¢ dimoftrato de’ cubi, nell’ T
antecedente propofizione , perche la linca retta CH ¢l
ln;a 311:‘ Eiquac{r;ti £ cum‘;: la lin?_a rcual CGlé il loco de’
cubiiche fia cosi.Se fi prende, per efempio l'applicata fegna-
taL 10, il fuo biquaSmO l'a.rg‘il’;c Fﬂ non ﬁpvuulc. ghu
fia LP, ma L4 fuoradella CH , calata la perpendicolares
fegnata g, 2 ,euraca la lela fegnata 12 ,¢ 2, la linca
12, ¢ 2.far biquadrato dell'applicata L 10, ¢ cosi fucceffiva-
mente fin'a tanto, che DH 16, non fara biquadratodi VE 23
e dell'ifteflo modo fi dimoftra , fe fi vuole , che il biquadrate
dell’ applicata L 10, fia L 7 dentro della CH. i dun-
que avendo dimoftrato, che la CH ¢ il luogo d:‘:jgmdu-
t1, QV & uguale alla magiore data Z , ¢ percio QK ,
QR , ¢ QS fono le tré medie fra I'unita AB, alla daca
X, e QV uguale ad Z. Dell'iteflo modo , che nell’antece-
dente propofizione,fc la magiore data fara magioredi DH, &
prolungar) il rettilineo parabolico fin'a 9. unita AB, ¢ fifa--
rail %iquadrato dell'applicata ultima tre il qual;;gari 8 hl uni=
ta AB; e fi congi i biquadrati , tirando la lincas
r:md:* rermine ,alpnntoeﬁremudelbi-'*}j. p
quadrato di tre, uguale ad 81 unita AB, ¢ cosl sin’ all'infinis * INES-
to » di modo , che il restilineco ABCDHC fi puol chiamare
rettilineo parabolico biquadrato. N of

CONSIDERAZIONE PRIMA.

S I vede chiaramente , che quefto Metodo va all'infinito; per:
che, fe fi vogliono quattro medic , A fard il cubocubo deil’
applicata ultima, ¢ fi tirera la hinea retta, la quale congionge
per i punti eftremi 'unita , ed il cubocubo fatto per coftru-
zione, fe fi vorranno cinque, o fei medic , ¢ fino all'infinito,

L]
1

i fara lo fteflo, f 1 ongendo per ipunti eftremi;
Yuniea , i cubicubi, ed iquadraticubi, dell'applicate uliuug ,

farti pex coftruzione, ¢ fino all'infinico .

-
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CONSIDERAZIONE SECONDA.

I N quefto noftro Metodo, il quale vaall'infinito, comefi -
vede, ¢ da notarfi, che non vi é veruna differenza fra il
terzo grado,il quarto,il quinto,e tutti gli aleri, ficome fi efpe-
rimenta nel metodo praticatodagli analitick, nel quale fi ve-
de , che tre medie fono l'ifteflo, che una, e percio ¢ piano , €
due medic coftituifcono il problema folido ; per la quale co~
{a, altri fono piani , aleri fono folidi s qui all'tncontro, quan-
tunque le terze proporaionali siano didifferente natura delie
Euart: » le quarte di differente natura dele quinte, ¢ lo fteflo
itutte le potelta , terminando pero tutte al luogo delia li-
nea rerea, st prendono coll'tefla arte , e colliftefla facilia,
colla quale {i préde una media,fe ne prendono-due,tré,quattro
medie,e fino all'infinico, per modo, che in quefto noftro Me-
todo non vieé neceffita di diftinguere i problemi, che riman-
onoa’ folidi,da quelli, che si riducono 4 piano , perche an-
gandu tutti al lJuogo della linea retta , due medie fono duc,
e fono e , quatero fono quattro, ¢ sin’ali®;nfinito .

PROPOSIZIONE_vw
PROBLEMA V.

Ara la linearerta X, fopra della quale fia fatre unicubo ,.
fare un cubo doppio di quello..

COSTRUZION E.

Tavola Y Acciafl la linea Y doppia della linea X , poi prendafi AB:
fefta Fi- uguale alla data X,e pongafi per unica,e prolunghifi fino in
gura 7, D,di modo,che AD fia ugualé a quattro unita AB, ¢ prédaft

per affedel reuilineo parabolico piano ACE;pofcia facciafi i
quadrato DF uguale a quattro unita AB, e tirifi l'ipotenufa.
AF,e facciafi il cubo dell'applicata uluma DE2, ¢ fra DG u-
guale ad 8 unitd AB, per la Propofizione I'V +indi dal punto
G rermine del cubo DG , tirifi la CG loco de'cubt ; e fopra la
DG prendafi una linea uguale allalinea X', quefta l’;r:i DE
op-
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doppia di AB,o vero X; edal puato E alzifi-una perpendico-
lare ad DG fino al punto dove s'incontra colla CG, e fia EM,

¢ dal punto M tirifi ]a MH , parallela a DG . Dico, cheil
fubo fat 4{; fopra I'applicata HI ¢ doppio del cubo fateo fopra
‘unica AB..

DIMOSTRAZIONE.

Er quello., che abbiamo dimoftrato nella quarta Propofi-

zione, tutte le parallele, le quali terminano alla CG, fo-
no cubi delle app licate , adunque HM doppia di AB, ugua-
lead Y, écubo dell'applicara HI . Ma fc HM ¢ cubo dell’
applicata HI, fard ancora quarta proporzionale dell’unita ,
¢ dell'applicata , e del qnat?rﬂm. cioe.fard come AB, ad HI,
cosi Hl, ad HL, ¢ come Hl,ad HL, cosi HL, ad HM. Ed +*
abbiamo per Euclide , che il cubo farta fopra la prima, eal
cubo farro fopra la feconda , come. la prima. alla. quarta ;
dunque il cubo fatto fopra l'unita AB, fara al cubo fatto
fopra l'applicata HI , come AB5.ad HM , ¢ percio il cubo:
fatto fopra HI , fard al cubo fatco fopra AB , come HM ad.
AB. HM fi ¢ factd doppia di AB, dunque ancora il
cubo fatro fopra H1 fara doppio del cubo farco. fopra AB,.
ch'é cio, fi dovea dimoftrare..

CONSIDERAZI1ON E.

'E fivuole uncubo, il ‘gual: fia. triplo - quadruplo del

cubo. fawto fopra AB, fifara fempre ‘dell’ ifteflo modo,
cioé fe fi vuole il cubo tfiplo-s fifard la linea Z tripla di X,.
¢ fi ponera come prima , laminore data X peruniw., e fi
prendera la parallela NQ uguale 3 Z:il cubo fatto fopra NO-
fara triplo del cubo faro fopra AB, e fe i vuole il cubo.
guadrupln,ﬁ prendera la RV uguale alla linea K quadrupla:

1 AB: e cosi inogai proporzione fin'a.tanto, che fe fi vuo-
le il cubo otruplo, del cuba fatco. fopra AB, queftofara ik
cubo fauo fopra lappheata DE 2 , perche come AB1,a.
DG 8, cosiil cubo fatro fopra AB.1, alcubo fatto fopra
LE 2 .. 5¢ pot fi vogliono icubl , i quall fiano al cubo fat-;

' Q.
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to fopra AB, inaltre proporzioni fopra I'ottupla; fi pro-
lungard I'afle AD, cturea la figura, ficome fi € infegna-
to nella 1V. , nella V, e nella VI Propofizione, ¢ fi

orra fempre la radice del cubo dato per unita, o fia il
ato del quadrato,e fi fara la linea nonupla, decupla,ec. dell’
unita  prendendo fempre l'uguale a quella nella figura, co-
me fi ¢ fatto nell’antecedente Propofizione. Dell’ifteflo mo-
do fi puo intendere ; confiderandofi i biquadrati,'i cubicubi,
¢ finoall'infinito ; perche per intenderfi un biquadrato dop-
pio di un‘altro , bafta prendere le tre medie , come nellas
Propofizione antecedente , facendo la linea doppiadi AB ,
e trafportandola nella figura biquadeata ; allora la lineas
doppia di AB, fara quinta proporzionale dell'unita , e dell’
applicata , del quadrato, edel cubo, € percio fara comela

wea alln ,’.-**“"“T*PﬂmH-lh-quma s cosl il biquadrato della feconda al bi-

quadrato , il quale s'intende fatto fopra 'unitd , ¢ lo fiefio de’
cubicubi, quadrati cubi , ¢ fino all'infinito.

Fine dell Epilogo

CON- -



CONSIDERAZIONI

Jopra Fantecedente Epilogo del N uovo
Mezodo . |

Fil. I3 Ceo Filotimo, che gia ayete voi intefo turte le Propo-
fiziont del mio Nupvo Merodo, ed avendo poito
in opra le leggi,che voi fleffo avere prefcritee,per efaminare
le propofizioni geometriche , non avete trovaro in veruna
delle mie propofiziont alcuno errore ; percio feguendo
le leggi diquella unita di vero, che nelle verita geometri-
che f1 contiene, vol non potete piu tmpugnare il mio Nuo-
vo Metodo, moftratemi perd di aver fatto, del mio Nuova
Merodo quella idea compleffa , che nel Secondo Ragiona-
mento vi ho infegnato fare fopra Euclide, e fopra le {Cienze
tutte ; ed accio poffiate ben fare la idea complefla del mio
Nuovo Metodo, ricordatevi , Filotimo, che tuttolil vero
confifte nell'unita , e fappiate , che tutte quelle {cienze, les
quali a noi fembrano avere infiniti particolari,chi ben si efa-
minarle , da un principio unico dipendono, in quella guifa,
cheidiveri rami delle altiffime piante tragono la loro ori-
gine da quella picciola gemma,la qual'e radice, e per cosi di-
re, anima di tutea la pianta. Ora fpiegatemi I'idea complefia,
che del mio Nuovo Merodo avete fatco.
Fil. L’anima di quefta voftra Invenzione confifte nell’ averes
voi efpreflo in linea, ed in numeri,l'unita, per mezzo dellas
uale poi v'e flato facile ricrovare due applicate , € due qua-
Erati efpreffi inlinea, ed in numero, edancora facile vie
ftato ritcrovare la linea,nella quale terminano le radici inter-
cetee fra 1, ¢ 2. Quefta prima Propofizione ¢ la radice di
tuete e alure, le quali fieguono, anzi ¢ la feffa, che curte le
altre, perche in quella guifa , che avete ritrovato, nella li-
nea reua, le radict intercette fra 1, ¢ 2, avvalendovi fem-
pre dell'iftefla unita efpreffa in linea, ed in numero, ritrova-
tesnella rewea, i quadrati incercerti fed 1, € 4 5 € trovate fimils
mente;nella retea,i cubi intercetd frd 1,ed 85l biquadrati in-
ter-
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tercerti fra 1, ¢ 16, ¢ cosi fino 2l infiniro’; ‘Onde allafine &
puodire yche lc voitre Sette Propofizioni non'fono che una,
ed in quefta guifa voifpiegate, Signor Doria, i problemi~
{olidi eolle dimee retee femplict. - - _
Dor. Ottimamente avete fatro 'idea-della mia Invenzione , ed
¢ appunto quella, che féce il ‘dortiffimo Signor Domeni-
co Vitolo , Degnifiimo Lettore di Medicina nei Regj
$tud) di Napoli , dal quale ho 1o a[:f:refu i primi rudimentt
di Geometria , € di Filofofia ¢ quando leflecgl’ il mio Novo
Metodo , non prevenuto da invidia, o d’ altra paffione , nes
gonfio , per le fcienze d’Algebra, de’ nuovi metodi, ¢ di
problemi folidi ; o di gradi fuperiori, mi diffe candidamen-
te , fi come fuole. Jo non fo percbe quefli Signori vitravino tan-
te difficolta alla Voflra nuova Invenzione 3 a me fembra, ches
tutte le voflre proposigioni fian fempre una , ¢ fempre le fleffe_s
Cosi Filotimo mue, voi bea vedete ,che quelli;che dobbiamo
temere, fono quelli, 1 qualt han fabricaro la lora gloria {opra
nuovie falfi metedise che,fe pofliamo fperare qualche fince-
ra confe{flione del vero,in quefta noftra Invézionecgl'e fola-
méte da quelli,i quali fi tengono fermi fopra I'antica finterica
Geomerria,o vere da quell, i quali poffedendo I'Algebra,ed &
nuovi metodizhan prima foruficato cost la toro méte fopra la
Geometria fintetica , che I'Algebra , ed { nuovi metodi non
han potuto loro corrompere il raziocinio ; ¢ quelche pilt im-
port2; hanno imparato, dalla Geometria,ad amar tanto i ve<
10 y che hanno acquiftata quella fincerita d’ anumo, ¢ quella
coftiza per confeflarlasla quale ¢ qualica neceffarna a chi pro-
feifa le fcienze ; ma ritorniamo a? noftro propolito, ortima.s
dunque ¢ I'idea complefla, che del mio Metodoavewe fatzo,
in una {ola cofa pero avete crrate. : '

FIL Ed in qualﬂz . , y :

Dor. La deve , avete dettoycheio fpiego i Problemi folidi col-
le linee rerie fempligic o0

Fil. E come , nenh {piegate per K Sei libri d’Euclide 2 Li Sci
d’kuchide £i chiamane tpiand, dunque . . .

Dor. Li Seid Euchide fi chiamano piaat, perché in quellinon fi
fpiegano 1 fohidi di tre dimenfioni , come nell' Undecimo , €
Buodecumo hbio; ¢ pilyy che per quetlo 4 fi Jhiamano piani,

an-
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ancora , perche in quelli non s'infegna coftruire corpi foli=! .

di, ma folamence linee, :ﬁ:rpcrﬁcm » ¢ le proporzioni fri
Jlinea , ¢ linca , fuperficie ; e fuperficie .. Nel rimaneace nel
Quinco Libro, nel quale v'infegna Euclide la proprictd della
proporzione ia genere, la quale vaallinninito, v'inlegna,
nella progreflione delle linee aconofcere le quarte , ¢ les

quinte proporzionali , € fino all'infinito , le quali efprimo-.

no lé potenzede’ folidi, € de’ foprafolidi; ¢ poftia nel Scfto
v'infegna prendere in linea le quarte proporzionali s le qua-
Ii efprimono la porenza di un cubo, come fi vede nella m
del Sefto.Cosi confiderate,Filotimo,che la diffcréza,che vi ¢

fra le linee retee séplici,e le terze,e quarte proporzionali,&e.
¢ofilte in cio,che e linee recte femplici non elprimono alcu-,
na potenza,ma folamente fi confiderano per la diverfa incli-

nazione,che hino fra loro,per i diverli fpazj,che racchiudo-
no, ¢ per la diverfa potenza ; che generano in fc medefime,
o c6 altre moltiplicate;in vece cheycofiderate le linee in coti~
nua progrefhione geomerrica, efprimono la por€za de’piani,
de’folidi, ¢ de’foprafolidi,e quefta e la cagione,per la quales
'Eucgi;::m: e nel Secondo, Terzo, ¢ Char:in Libro,
con c li,e figure trilatere,e qua rilatere,
le quali chu@oh%mﬁo&m&% fizione,
che hanno fra lore le linee femplici; ed olcre l,sr cOfidera
la potenza delle iftefle linee femplicisle quali nafcono dalle
medefime line fempliciin fe fiefle,0 con altre moltiplicate,

onde fi formano 1 cl:adra:i » € paralleligrammi , mas,
linee ¢fprimono , quando fi confide-

non la potenza, che
rano moltiplicate mn conunua progreflione geometrica,
“ch'é quando acquiftano la forza diﬂfpfﬂ!m la poicnzas
de’ folidi, e de’ foprafolidi , cosiquando 1o ho trovaro les
{inee rette, nelle qualiterminano i folidi , ed 1 foprafolidi ,
non he fpiegato 1 preblemi folidi, e foprafolidi coa linees
retee femplici, come voi dite , ma ho ritrovaco l'arce di far
terminare alla retrai folidi , ed i foprafolidi, che fono i cu-
'bi, ed i biquadrati, ¢ tutte I altre potenz: , le quali i efpri-
monoconlinee rette 10 CoNtinUA. geometrica proporzione.
ffilnmf"-h y ’ - b E:}; 0 . .
- L TP . . S
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Fil.Quello , che voi avete farto ¢ una cofa mirabile , ¢ tanto

{il.n adeflo, che non vi ficte ne. mea (Cevico del Metodo degli
ndivifibili ; ma lo avete fpiegaco puramence per Euclide. |

Dor. Quefto fa conalcere, Filonmo mio, che il Mctodo degli

Indivifibili ¢ puro geometrica , come Euclide; perche quan-
do iomi fervo del Matodo degli Indivifibili, dico. Intenda-
fila CD, o vero la CF, divifa in punti infiniti , ¢ poi dimo-
ftro, che veruno cubo, che parte dai punudella CD puo
terminare fuori , odenrro della CE 5 € percid termina alla
CE . All'incontro,quando io dimoftro per Euclide , fenzas
incender divifa la linea CD in punti infiniti , dimoitro , che
da qualunque puntodella CD, che fi voglia urare il cubo
dell'applicata, quefto non puo terminare , che nella lincas
retta CD. Queita propofizione ¢ generale , € com
de¢ qualunque linea , che parte da qualunque. punto d
CD, ¢ percio ¢ l'ifteflo , che fe 1o aveffi intefo divifa la
CD in punti infiniti . Quefto nafce , Filotimo , perche
non vi ¢ alcuna cofa ne 1 parricolari , che nell’ infinitQ
non fia comprefa, ¢ percidil Merodo di Cavalerio , quan-
tunque fupponga li infiniti , nafce da Euclide , ed ¢ lo fieflo
ch’Euclide . Non cosi avviene degli aliri metodi da moder-
ni inventati , i qualinafcono bensi dal Metodo di Cavalerio,
ma fono figli fpurij di quel legitimo Padre 5 che i Signorl
Autori degli Aui chiamano Bambino, € fona fpurij percheo,
avendo i moderni voluto ridurre a calcolo glindivifibili, pi-
gliando le integrali, ¢ le differenziali , bannoavuto d'am-
mettere per legitima una differenza» la quale quantunque in-
fenfibile , nell'infiniro perd non fuanifce, in quclla guifa, che
nel Merodo di Cavalerio fuanifcono nell'infinito. cutte leo>
differenze , che i ritrovana ne i particolari, ¢d alla fine
fi riducono all' ugualitd 3 ond’ ¢, che quel Bambino fia
cometrico , ed 1 figli fpurij dieflo fiana frimat Gigant
'moderni , perche dal comune errore alimentati. Leg-
gete,Filotimo, a carte 83 fin'a 87.del mio Nuove Merodo,e
vederere , che io fpiego y rifpondendo ad una oppofizioneo,
quefta proprieta del Metodo degli Indivifibilis € che per cal-
calo numerico faccio vedere , che le differenze , che fitrova-
no in numero ne i cubi jatercett fra 8, ¢ 27. ncll"}nﬁfum
uani-
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fvanifcono » ¢ fi riducono all’ ugualitd ; onde provo , come
vi hoderto 5 che il mo Metodo € vero anco per iUl Metodo
‘degl’ Indivifibili , cid che non averei poruto fare, fe mi
fotl fervito de'nuovi metodi da modernt invétai,ne i quali
i maderni fi contentano dididengarfi da quella unita, che
coftieuilce 1l vero, per una quantitd minore di ogni imagi-
nata quanrica, la qual cofa ¢ lo {reflo , come vi ho detto nel
Sccondo Ragionamento , che nan efser vero .

Fil. Non piu de’ nuovi metodi , € ritorniamo al Voftro, e
parratemi un poco le obiczzioni che avere riceute, perche
bifogna che fiano dimolto pefo , mentre 1 S gnori Autori
degh atri ragionano di quelle in guifa,che sébra,che 1 voftri
oppofitort viabbiano fatto ::ﬁ;ﬁ favore,volgendofi ad efa-
minare il voltro Metode:l voltri oﬁcposimri no potlono cer-
tamente aver pigliato errore, perche fe aveflero errato non
$0 in che consifterebbe 1l gran favore , che vihanno farte.
Ditemi di grazia quali fiano ftate quelle si fortt oppofizioni,
o per meglio dire avvertimenti, de'quali i votltri oppofitori
vi han avertito . .

Dor. Le porcteleggere nel mio Nuovo Metodo ftampato ins
Anverfa I'anno 1715,cominciandoda carte 71 fino alle g 1.

Fil. Di grazia degnatevi di nacrarmelein rilkretto, ficome ave-
te facrcodel Nuovo Metodo. [t e TR o

Dor. Accio 1o pofla fpiegarvi in breve gli equivoci , che tuee’
» miel Signon oppefitori han prefo , a me opponendofi , ba-
fia , che virammentiate i feguend affiomi di Metodo, ches
voi fteflo avete prefericei in virth dell’idea gencerale del ve-
ro, ¢ del fallo, Che avete fatte , cioe di quelia unitd, che nel
difcorfo geomerrico ficontiene,

Fil. Digrazia rammentatemelid

Dor. 11 primo ¢ , che chi oppone in‘Geometria , ¢ obligato a.
feguire L'lpotefi dell’ Autore, purche fia legitima , ¢ f¢ non
¢ legituma impugnarla 5 ¢ <6 perche dalle iafinite di-
ucE i

potesi - infnite diverfe propricta fi poflono de-

durre . Ul Secondo ¢ , che ad wna propofizienc , las

quale fi pretende dimoftrata , non fi puo opponcres

allcgando {' affurdo , che da quella nalcerebbe , fe fo.[?r-
. fc vera; perche in geometria il vero fendo uno, co-

Q: me

- “+--T:""
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e vi ho infegnatd , non poffono due propofizionidiretta-
mente contrarie effer tutte due verese quindi é,che I’ oppofi~
tore deve additare I'errore y che nella propofizione dell’ Au~-
tore fi contiene , quando quello pretende averla dimoftrata;
alla per fine, ficome voi avete derto,una propofizione indif-
ferente fi puo dimoftrare ugualmente per la via pofitiva,che
per la negativa,ma non fi pud dedurre aflurdo da una propo-~
fizione dimoftrata,o che I fuppone dimoftrataida quefti due
affiomi di metodo han eraviato,Filotimo,tutti 1 miei oppofi-
torh,e percio hanno prefo abbaglio in ogni loro oppofizione:
Fil. Ditemi di grazia in particolare , come han prefo si fatto
equivocod
Dor. Quartro furono le oppofizioni,che riceve,i primoyquefto
Mio Mctodo. Nella prima, la qualeacarte 71, € 72 4 leg-
ge. L Oppusitore pretende ritrovare esrore nella mia di-
moflrazione , ma non ficgue lamia kpotefi, perche egli
pretende,che non fia neceflano,che i cubt delle applicate al
rettilinco parabolico piano , terminino alle due linec rettes
CE, ed EI, ma che poffino terminare alla linea retta IL,co-
me , per efempio, fono le paraliele QR ; ed MN, e che pof-
fino terminare ad ogni akra linea obliquaad F1, che fi un
dal punto Le ci¢ perché partono dalli ficfli puntidella DF,
¢ fono fempre una magiore dell’ altra, fenza che mai fiano
ugualiad FI 27 appiito come fono quelle,che terminano al-
la El:queflo é dirertamente conrro la mia ipotefi,perche egll
confonde i cubi colle lince rette, mentre, per la mia Ipote-
fi,io veglio dimoftrare , che li cubi rerminanoalla Jinca s
retta E, ed cpliimpugna dicendo , che e Jinee rette fem-
plici poflono terminare a qualungue linea reta abliqua
ad Fl,c crefcere fempre in longhezza,fenza che veruna sia
miai‘uguale ad F1;5 dalla qual cofa ne avvienc, che le lince,
de quali terminane alla 1L fono linee rette femplici , ¢ non
cubi, ¢ percio non fiegue 12 mia.ipotefi . _ -
Fil. Li dimoftrafte poi voi avere effo commeffo alcun errore »
come neceflariamente avviene quando non fi ficgue Fipa;
tcfi dell’ Autored ! . | |
Dor. Le dimoftrai per Euclide ; che MN', non poteva eficr
cubo ; perche fe lofofle, una linca magiore di DES, farebbe
I ugua-
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uguale 2 DE','e glie lo dimoftrai' nel feguénte modo . d

Supponete fareo il rettilineo parabolico cubico ACFIEC, poi

diffi. Noa negano t miei Signori oppofitort, che DE 8 fia
cubo di DO 2 per coftruzione, ed FlL27 cubo diFG 3.
Non negano parimente,che nella mia Seconda Propofizione
abbia io dimoftrato, che turte le parallele,le qualiterminano
all'iporenufa AH , del triangolo AFH,, fiano quadrati delle
applicate ; adunque fra DP quadrato di 2, ed FH
quadraro di . FG pes coftruzione, prendafi-una media pro-
porzionale , in proporzione geometrica, ¢ fia per eflempio
MY ; fardcome DP, ad MY, cosiMY, ad FH. E per-

che leradici fono fra diloro in fubduplicata ragionede’ .
quadrati, fara come DO, ad MZ, cost MZ ad FG; adun-

que per Euclide fard ancora come il cubo di DO, qual'e
DE, alcubodi MZ, cosi il cubo di MZ, ad FI cubo di
FG. Prolunghinoi miei Signori oppofitori la MY fino al
punto18 della perpendicolare I 10, € non potrannocerta~-
mente negare, che nellalunghezza dellaM 18 nonvi-fia la
lunghezza delcubo MZ, luogo da mé ricercato-: dunques-
determino.effiin qual punto della ¥ 18 voglino-, che ter-
mini il cubo di s ¢ fia per efempio nel punto N,
fuora della EI . Congiunghino la IN ; ¢ la prolunghino fi~
no al punto L., dove fi congiunge coll’'affe FA prodorto 3-
allorafe MN e cubo di MZ B fara come DE B ad MN; CO~
st MN ad Fl; ma.s'¢ cosi, facciafi come 1L ad LN, cosb
LN ad un'altra ,. ¢ fia per efempio LR, e tirifi la paralicla.
QR fara per Buclide come QR ad MN,cost MN ad El,ma.
era come DE ad MN 5 cubo. per gli oppofiteri, cosi MN!
ad Fl ; dunque DE 5 ¢ QR a: Pifteffla proporziones-

ad MN, ed F1, faranno uguali fra diloro, il cherepugna, e

lo fieflo avvera in qualunque punto della. M 18, nel quale.
fi voglia che termini ikcubo di MZ, fuor che nella El,nellas

uale prolungandofi 1E fin’ al punto 3 dell’afle , i tré cubi,
?zrmnu nello fietfo triangolo 3. F1, enonintriangoli di-
verfiy ¢ termineranno allipotenufa. Nonsd, che altros
poffono dire 2 quelto i micitroppeo.fcrupolofi Signori oppo=;
fitori, fe non, che potrebbe avvenire, che la terza propos=
zionale di L1y ¢ di LN fofie LT , dalla qual cofa. ne av=
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verrebbe , chela parallela T 12 foffe uguale a DE 8, ¢ per-
<io foffe come FI ad MN,; cost MN a12 T, overo DE;
onde i cubi foflero nella ftefla proporzione fra di loro , ciog -
come DE , ad MN, <cosi MN, ad FI : prolunghino la SE
fino al punto 3 dell'affe, ¢ fard vedere ad effi , che fe quefto
foffe 'angelo LIF farebbe uguale-ali’ angolo 3 IF, cioeil
maggiore al minore,ed eccone la dimoftrazione .

DIMOSTRAZIONE.

L. Triangolo L2 T ¢ fimileal triangolo LFI , dunque fark
come L t2.2 12T,cosi LF,ad Fl,e fimilmente il Triangolo
3 DE .¢ fimile al triangolo 3 F13 dunque fard come 3 D, a
DE,cosi 3 Fad Fl; mala paralicla 12 T ¢ uguale a DE 8,
ed FI 27 ¢ comune; dunque fara come L 12, € 3 D, ad DE,
overo 12 T ycosi LF, e3 F,ad FI. Dunque L 12,¢3 D,
averanno lifteffa proporzione 2 DE,e percio faranno ugua-
li fra loro ; ¢ fimumente LF, ¢ 3 F averanno 1 iftetla pros
porzione ad FI, e percio farannouguali fra loro, il turto
alla parte il che ripugna . Ed olere 2 <id, fe LF ¢ uguale 2
3 F, e 'angolo F e commune, ed 1l lato FI pur'¢ comunes;
1l triangolo LF1 fara uguale al triangolo 3 Fl,e l'angolo LIE
uguale all'angolo 3 IF, tutn affurdi: adunque feda terza
proporzionaic ¢ LT, la 12T, ch'¢la fola, la quale puo ef-
feruguale a DE, nel triangolo LIF, pure produce affur-
‘do. Adunque inqualunque punto delia LL, che cada las
terza proposzionaic della linea JL;e della linea IN , fempre
la parallcla;che parte dall'afle , € terminaalla Ll fe fi vuole
prendere percubo, fard uguale a DE 8 ; o vero fela rerza
proporzionade ¢ LT, cio che fi la paratiela 12 T uguales .
a DE 8 , la linea LF diviene uguale a 3 F, el angolo
LIF diviene wguale all’angolo 3 IF.. E'dunque mani-
fefto , che ancorche infinite linec rette poflane rermi-
nare all'ipeteaufa LI , del wiangolo rettangelo 1LF ,
ed ogn'una efiere magiore dell'alea , {snza che mai veru-
nadelle parallicle fauguale ad4'[ , mon percio e fudettes
parallcle , lc quali‘cadono in linca ‘diverfa da quella, la
quale congionge , per gl eftremi , i cubi da me fatei per co~.
dtsuzionc, cioc DE, cd FI potlono eflere cubi delle applica-
"y i
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te intercette fra. DO,ed FG. Dell'ifteflo modo fi dimo ﬂra?nﬁ
poter il cubo di MZ terminare dentro della EI, come per
. efempio, nel punto 4. perche DE verrebbe uguale a Qrter-¥ $-
za proporzionale fuppoftadi Fl,ed M 4, o I'angolo 3 IF
uguale all'angolo 19 IF . Non puole dunque il cubo di MZ
terminare in veruno altro punco della linea M 18 fuori,che
nel punto S,punta della linea El;ma nella linea M 18 viela
lunghezza del cubo di MZ, dunque folamente MS ¢ il cubo
di ¢ lo fteflo avverra , prendendofi fempre medie, co-
me fra DE, ed MS; fra MS, ed Fl, ¢ lo fteflo,avverra facen-
dofi il medefimo tra CC unita, ¢ DE, ¢ lo fteflo fe {fuppo-
nendofi prodotea la parabola all’ infinito , fi prendera lao
media fra il cubo Fl 27, ed il cubo 64, ¢ cosi fempre fin’ all’
infiniro, Quefta ¢ quella dimoftrazione,della quale han detro
1 Signori Autori degli atti . Nam preter diftintéionem. inter id,
guod veflis convenit, qua talibus, @ qua.cubis, & novas, [atif
que longas demoftrationes. loci cuborum veftilinei.ad 1. & 111
obicétiones allatas, fola excufatio reflar ..

Fil. Le dimoftrazioni lunghe annoiano gli uomint accoftuma-
tia icalcoli, e diffufatidal raziocinio , ma conducono fal~
va la nave in porto ; marratemi. ora la feconda obiczzio-
ne. e

Dor.Lo fteflo oppofitore nella fecda oppofizione vuol cofide~
rido le radici de t cubi intercetri fra 1,ed 8,¢ degl intercerr.
fra 8,e 27, ¢ ritrovare per calcolo analitico, che i cublinter-
cetri non terminano. alla linea retra da me affignata,. e qubs
prende errore contra la mia Ipetefi , perche,. per la mias
1potefiy le radici. intercerte fra quelle di numero. intiero, €.
}i cubi intercerti fra quelli. di numero.intiero non fi pofiono-
in niun modo.efprimere. in numeri ; ¢ percio facendo U [uo-
calcalo analitico prende un manifeftoabbaglio..

Fil. Spiegatemi di grazia prima, perche, fecondo la.voltra I pa-
tefi, le radici, ed 1 cubi intercetti non fi poffono. prendere in:
numeri; pofcia midirere L’ abbaglio , che.ha prefo il voltro-
oppofitore.. b s v ot ol

Dor. Non fipoffono le radici, 04 cubi intercetriy efprimeres
in BUmEIO , perche le applicate Muerceue ﬁi-.hagh BG;.

[ - :
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‘¢ DE2 della figura prinia foho irrazionali ; per la qual cofa
no le potete efprimere in numero,ed in linea,come efprime-
te BC1,DE2,cd FG3;che fia cosi. Nella mia coftruzzione 1o .
vi faccio prendere la linea AD quadrupla di AB unitd,e per-
+-¢i0 pofloordinare, che fi defcriva la DE doppia di AB uqi-
14 , ¢ formo una progreflione di linee razionali in linca, ed
1n numero,cio¢ come AB 1,a DEz,cosi DE2 ad AD 4;ma,
{e in vece di prendere AD g,avefll prefo AP ugualea 2 uni-
ta AB, voi non averefte potuto determinare la longhezza
dellaradice PQ in quella guifa, che avete determinaioda
vadice di AD 4. perche la radice di AB 2 eirrazionale, cost
Je radici intercette fra BC 1. ¢ DE 2 non fi pofloro ill}ui-a
mere in numer . Dello flefflo modo non f{i poflono efpri-
‘mere in numeriicubi feguendo la progreflione geometrica,
-perche fe prendete la figura 9.alla Tavola 7:potete dire €0+
me AB 1,ad OP radice 2,c0s1 OP. radice 2.ad AO 2;¢ co-
me OP radice 2,ad AO2,c0st AQ,ad OR cubo; ma ficome
non avete in numero radice 2. cost nen potete aver in nu~
mero il cubolR 2 ‘egli ¢ ben vero pero, che l'oppofitore ef-
-prime innumero la radice di'2. ma la chiama radice 2; con
tutto cio peré nel volere inappreflo fuppotare li cubi 4 in-
ciampa in un altro errore d'analogia,come potrete vedere.
~Fil.-Ma fe alcuno dicefle,.che mentre le applicate di parabola
non h poflono fpiegare in numero, non fono applicate , voi
che direfte 2 ‘ S '
Dor. Se alcuno cio dicefle , direiy come dico a voi; che non si i
primi principj dellaGeomerria,perché chi si i primi principj
-della Geomerria , 82, che vi fono dells propricta, le quali fi
“pofiono dimoftrare in linea,e non in numero,c che di quefia
‘fatea fono le mie applicateintercette fra 1,e 2,ed i mict qua-
drati intercertti fra 1,e 4, ed i miei cubiintercerti fra 1,¢ 8, 1
quali ho dimoftrato che terminano al luogodella linea retta,
Fil. Avete ragione,ed 10 ho derco-un {propofito; narratemi ora
I"errore , nel quale inciampoil voltro oppofitore in conle-
guenza dell’ errore , che aveva prefo nell Iporefi2 2
Dor. Dal punto C eghi tira 1a CN parallela a BH, quefta raglia .
-Ja OR ai punto ¥ .Polcia canfidera due m’angu?i » che chia-
mafimidi, cloe CVR, ¢ CXG, Inquelti XG ¢ ygualea 7
unita



A

XC ¢ uguale 2 3. unita AB, perch’ ¢ uguale 2 BD; A
¢ugualea 2. , ¢ OPé ¢ 2; ed OR cubo ¢ ¥ 8, eper-
cid VR ¢ ¥ 8~ 1.Polcia forma i feguenti triangoli,li quali
chiama fimili,I"analogia de’lati de’quali ¢ la feguente; fecon-
do lui come XCa CV ,cosi XGa ¥ 8~ 1.c10¢ a dire, co~
me 32 I,cosi 7ayY 8 — 1. Fa poi egliil calcoloanalitico
moltiplicando 1 mezzi per gli eftremi , e ritrova , che il cu-
bo OR farebbe y 72 = 3, ¢ conclude, che §f 72 — 3 non
rud mai effere il cubo di OF ¥/ 2. IR ‘

Fil. E qual errore trovate voi in quelt’analogia Signor Doria 2

Dor. Quello di comparare le quantitd eterogenee fra di loro,
cio¢ le quantita irrazionali colle razionali.

Fil. E qual fono quefte quantita ererogenee 2

Dor. Egli forma queft’analogia de’triangoli fimili, come avete

Tavola
Jettima
Fig.0.

veduto cioé , come XC 3 aCV 1. cosi XG 7a VR, ches .

egli cliama ) 8 — 1 nella quale analogia, § € commen=
{urabile con 1, ma 7 non ¢ commenfurabile cony 8 = 1
la quale cofa ¢ contro la X. del X. d’Euclide.

Fil. Avete ragione , ma voinon comparate i folidi con i pia-

ni, mentre fate terminare indifferentemente alla linea retta

l:mdici,hquadnd,ticubi. . |

Dor. No Filotimo , io comparo le radici colle radici , i qua-
drati con i quadrati, eicubi conicubi, perche tutte que-
fte diverfe porenze terminano alinee diverfe, come per
efempio . Le radici terminano alle linee rette CE , ed El, i
quadrati ad AL , € 1 cubi alle linee rette,o0 fiano pezzi d’ipo-
tenufe CG , e GM.

Fil. Ma fe il voftro Oppofitore in vece di chiamare VR
Y 8 — ravefle fatco in numeri I analogia, ed avefie detto,
come 3 a I, cosi 7 alla quarta,ch’e VR, averebbe trovato
VR effere 2 o, alla quale aggionta OV unita , tutta OR
farebbe 3 % ; «decco, chefi pofiono prendere i cubi ins
numero . - |

Dor. In quefta Ipotefi de’ mici contrar) vi e il terzo errore ,
perche queflo modo di fuppotare i cubi del mio rertilineo »
{pezzando in parte i cubi , ¢ le radici, ¢ un modo nuovo, €

non ufitato in Geometria ; che fiacosi. Dal cubo OR nes

R prende
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prende egli prima una porzione , laquale ¢ VR, pol vi
aggionge un'altra porzione , ¢h'e¢ OV : ma queltanon él'i-
pmcﬁngcuc continue proporzionali, le quali fanngn conti-
nua proparzione colla prima, collafeconda, ecollater-
za , ¢ percio non fi poflono confiderare divife in parti, co-
me fi confidera una linea , quando fi vuele prendere unas
mifura ; con tutto ¢io perd, fe volete, che il cubo OR,
fia 3¢ < , 4 mepiente importa ; perche fempre ch’ € piu
di BC 1, ¢meno di DG 8, termina alla linca retta CG,
come i0 ho dimoftrato , percid nibil ad me . .

Fil. Conofco gia, che gh equivoci antecedenti nafcono ; come
voiavete detto , dal non aver feguito la Voftra Ipotefi, e
dal volere dedurre affurdo da propafizione dimoftratas «
Narratemi ora la terza 2 |

Dor. Nella terza obiezzione 'oppofirore fa in numen aftratra-
mente il quadrato , ed il cubo di 2 2 , e ritrova il quadrato
cflere 6 5=, ed il cubo, 15 £ . Polciu,per timore di cader nel
meccanico , egli fi affatica ai dimofirare , che in qualunque
punto della DH, cioe fra4, e 9., checada il quadrata
6 -+ » come per efempio , in Z, mai il cubo di 2 & , il quale
€ 15 -5 !0 numero, puod terminare alla linea rena GM luogo
de’cuui,come 10 ho dimoftrato.Per cio disnoftrare,egli pren-
de ad arbitrio fopra 'AH il quadrato 6 4, e dice fia per
efempio AZ; polcia dal punto Z, termine uel quadrato 6 4
egli allunga laradice ZY,la quale € 2 - jin'al punto Kje dal
punto G, termine di DG 8, tira la perpendicolare G 12.
Polcia luppofta AZ uguale a 6 - , DZ, o vero G 7 € ugua-
le a2z =~ ,mentre AD € uguale a 4;0ltre a cio G 12, ch'e
wguale a DH,e uguale a 53¢ 12 M,refiduo di HM 27,ugua-
lea 19; percio forma li due triangoli fimili, cloe ; come G
12,aG 7; cosi 12 M, a7K, cioécomesaz cositg
aun'altra, etrova,che lalineca7 K ¢ 8 55 . quandodeve
cflere 7 &~ ; mentre il cubo in numero ¢ 15 -5 * “ercio con-
clude fé’i il cubo ZK effere in numero 16 -5 maglore
di 15 = per g5+ Dunque dice egliil cubo texuuna dentra
la GM , comg per efempio nel punio 4.

Fil, A quefto ; che rifpondete voi Signor Doria 2 |

Dor. Rifpondo , che generalmente non fi pud cnvar‘aﬂélrdu

a
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da propofizione , che fi fuppone dimoftrata , perché qflcﬂb :
¢ contro le regole di Metodo, come fapete. _

Fil. Ma qual'é I'errore particolare , che Jrcnde » in confeguens
za di quefto errore di Metodo , il qual ¢ certifimo 2 |
Dor.11 primo abbaglio ¢, che non fi poffono,per la Mia Ipotefi,

calcolare in numero i cubi intercetti fra 8, 27, € percid non
ficgue la Mia Ipotefi, il che ¢ errore. Il fecondo abbaglio ¢,
che non poteva egli dire generalmente; prendafi,ad arbitrio
fopra la AH il quadrato 6 3 ,perché da quefto ne nafce V'af-
furdo, cioe,che tutre le parallele intercetie fra DG 8, ¢ HM
27,{arebbero uguali,per efempiv,diffi io.Se I'Oppofitore pré-
de AZ per 6 -5 ¢ vuole,che 1l cubo fia Z 4, dentro della GM
feguendo io ia fua iporefi,prendo 13,linea A 8,¢ tiro la paral-
lela8,e18:¢cdico ABe6 4=, D8.overoG 15 fara 2 %,
e percio io faro,prendendo 8 per 6 & , lo fieflo difcorio,
ch’egli ha farto prendendo AZ per 6 -4 ;mentre lui vuole,
che Ul quadrato di 6 -;- fi prenda generaimente in qualunque
punto della DHjonac la perpédicolare G 15,fari 2 5 ;G 12
fard uguale a 5 unitd , e 12 M, a 19. unita, ¢ fard, come 12
G;agli y cosi 12 M alla parallela 15, ¢ 18, e percio la

lela coninumeri 15,¢ 18 fard 16 5 5-; € pren-

'dtﬂdﬂﬁ come vuole I ﬁ'ﬁmﬂh P“ﬂtﬁ.ddjl
DH il quadrato 6 5 ; ZK , ¢ la p 8,e1 ﬁnog;,
uguali , ma 8, ¢ i8 ¢ magiore ZK,pulalun&an- -

rendere s

» €
gnata 16, ¢ 18; dunque I'Oppofitore non puo prend
in qualunque punto della AH il quadrato 6 5 .

E (¢ ig,ﬁ', all’ incontro , dice , che la linea AZ ¢ gtuﬂam:qtu
6 == , quadrato di2 = ,all’ ora inciampanel meccanico ;
pe.che dal punto ctcwalmhnrtpendlmhu‘? s €21 fino
alla GM; e dico, che prendendola col compa o ho ritrova-

‘to,che la linea fegnata A 3 e giuftamente 6 = ,onde la ra-
dice fegnata 2 ¢ 17 €2 =+ ,ed ilcubo 3,621 uguale 4 Z 4,¢
percio € 15 -, giufto come l'oppofitore ha ritrovato da-

‘vereflere in viumeri. - B | RTINS o

Fil. Quefta oppofizione , comeé |' antecedenti tutte 5. & contro
I'lporefi per quelche veggo 2~ © J 118 O

Dor. Ma volete vedere , Filotimo , cheanche per numeri fi ri-
trova , che 1 cubi intercettl fra 8 , € 27 terminano alla linea

retta HM:2 R 2 Fil,
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Dor. Sopponete icubi di tutte le radici 'intercette fra DE 2,
e HI3 fatte , come ha fawwo I' oppofitore prima in au- .
mero, € pofcia in linea , ma prefe al luogo dove cadono ,
trovarete , che le differenze fra i cubl confiderati in nume-
ro, ¢ confiderati in linea,mancano fempre quanto piu 1 cubt
fi avicinano ad HM 27., e pofcia fvanifcono intutto, ¢ fi
riducono all’ ugualita ; per efempio. Dopo aver prefo AZ
per 6 5. . ¢ ZY per 2 5 l'oppofitore ha troyato In numeri
il cubo cifere 15 ¢ & , € la linea ZK effere 16 5 =5 »¢ percio
la differenza fra il cubo in numero,ed il cubo 1 uaca efiere
+-Z Dell'ifteflo modo fopponere I'applicata fegnata 8,¢ 10
cuc.€ 2 - magiore di ¢ a5~ . ¢ fate il cubo in numeridi
detta radice che trovare:c eficie > -5 Pofcia confiderado 1
triangolt G 15 18,ed G 12 M, txovarcte il cuboinlinea fe-
gnato 8,¢ 18 effere 2: 2% , dalquale dedotto 1l cubo 1ns
numero fi ritrova fra il cubo in linea ,'ed il cubo in numero
una differenza cos! infen fibile,che non puo piu fghifarfied
alla pesfine nel cubo di HI 3 il cubo in linea , ed il cubo in
numeri fono uguali, e percid quando le differenze man-
cano fempre , ed alla fine fi riducono all’ ugualitd, anche
per il Metodo degl' Indivifibili , refta dimoftrata la mias
propofizione . '

"= ISR AA

Fil. In vero mi fembra , che ogni oppofizione ferva per con-
fcrmarg le voftre propofizioni:ma terminarono qui I'gppo-
fizioni : ‘ 4

Dor. Oh Filotimo mio, doppo ufcito dalle antecedenti obiez-
zioni , le quali fi riducono alla confiderazione de’ trian oli,
urtai in quelli matematici , i quali fanno pompa di puédc-
re le matematiche fuperiori, ¢ mi viddi_ iaviluppato in un
laberinto di ¢urve ; quefti, accoftumati a credere , ches
i cubi terminino alla parabola cubica del fecondo gene-
re,avevano pofte le colonne d’Ercole alle curve .

Fil. Ma ditemi, di grazia, come vi liberafte da quefto labe-
rinto formaro di cutve 2 . |

Dor. Coll’ affioma primo di Metodo, che voimiavete infe-

NDAL0 . 41T

Fil, 1n che guifa

Der.
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Dor. Dicendo, che la diverfa ipotefi , chela diverfa coftru-

zione produce diverfe proprieta ; per laqual cofa , ponen-
<o i0 una ipotefi diverfa quella , che pongono quelli,
1 quali crovano i cubi alla curva, io li potevo trovare allas
retra .

Fil.§’ acquietarono con quefto? . -

Dor. No cerramente , {eguivano piuche mai 2 rimproverare

la mia oftinazione , e'mi pubblicavano per I'ltalia, e ne’

paefi oltramontani » € particolarmente 1n Lipfia , per in-
coreggibile,e violento nel rifpondere, ¢ per difprezzatores
de’ metodi delle alere nazioni .
Fil. Alla perfine , che facefte Signor Doria 2
or. Vexatio dat intellefium , athnai I’ ingegno, ¢ ritrovai,
~¢he il mio retilineo ‘della V. Propofizione al mio Nuo-
vo Metodo, e che nella 1V. di quefto hé chiamato pa-
rabolico - cubico , aveva- Je proprieta della parabola cubt-
ca del fecondo genere; onde di quefto ne’ fcriffi una let-
tera al Dottiffimo , € Gentiliflimo Signor Marchefe di Sal-
cito mio grandiffimo amico , la quale voi ftefflo porete leg-
gere, = '
Fil. N di grazia , datemene ora un picciol faggio2
Dor. Imaginate fatto il retrilineo della mia quarta propafizio-
necioé ABCFGEC,nel quale AB, ¢ BC fonounita, AD 4,
APF g, e percio DE 8, ed FG 27 ; onde¢, come vi ho dimo-
firato in detra Propofitione I'V. tucti 1 cubi delle applicate
alrettilineo parabolico piano , terminano alle due lince ret-
Fil. Quefto I’ ho ben intefo , né ferve altra dimoftrazione per
Ora.
Dor, Ma qui dovete fapere, Filotimo, che finche io nomai
quefta parcha rettilineo , veruna dimoftrazione mi valfe , ed
il bello fi ¢, che alla parabola piana , in virtu dellas
fiverenza , che avevano a Galileo , non fi oppofero,
© non §’ avviddero, che io facevofare ad un receilineo I* of
ficio della curva : alli cubi poi, ne’ quali facevo I ifteflo
di quella, cb¢ havevo fatto alla piana, fi fcatenarono

tutti , .
Fil,

Tavloa

fefia
Fig.X,
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Fil. 0 ¢ ammetter I' autorici in Geometria, ¢ quefto na-

fce dal non fareidea del vero in genere ; onde ¢ poi , come
voi avete faggiamente detto , che quefti uomini di menre.s
particolare , 1 quali non hanno idea del vero in genere nelle
cofe nuove fi perdono. Ma fpiegatemi, come provafie ,
che il voftro rettilineo ha le proprieta di quefta si farea pa-
rabola cubica , la quale chiamano del fecondo genere?

Dor. La parabola cubica ha quefta propriera cioé 5 ¢be il cubo
dell'applicata @ uguale al folido che fi produce dal prodotto dell’
tutercetra mell' unita . ‘Quefta proprieta € la fteffa , che la,
{eguente, cioé. Se fono quattro continke proporgionali , il cu-
bo della terza ¢ ugnale’ al-pavallelepipedo fatto dal prodotto
della guarta, con Ualtezza della primay Quefte fono le formo-
le delia parabola cubica del fecondo genere, Ja quale effi de-
fcrivono per una curva, perché nophanno ritrovati i pug-
ti per formare il perimetro di linee recte. O vi fard ve-
dere , Filotimo , che dato il mio retrilineo parabolico
piano ABDFGEC, le linee rette AC, CE 3 EG , fono
U perimetro della parabola cubica del {econdo genere , e
che percio il mio rettilineo ha le proprieta di detta parabo-
la cubica . : *

Fil. Digrazia dimoftratemi quefio 2 AL ]

Dor. Sopponete coftrureoil retrilineo » come nella coftruzione
alla 1V, Prupuﬁziunc.PofciaaHTm Tunita AK final
punto [ di modo,che véga ugnale ad FG 27. Alzace dal pun-
to G la perpendicolare G1 y € dal punto E termine di DE 8,
alzate la perpendicolare EH . Dico che le tre CK; EH,e¢
GI fonoapplicate di parabola cubica del fecondo genere, 1.

i
& § ) =

DIMOSTRAZIONE "

E ¢ uguale ad AD 4, AH,come lato oppofto di paralle-
T avola H logra%nmq, ¢ uguale aDE 8,KC¢ uguale ad AB,o vero
Jtfla AK unitd, e DT ¢ uguale a 2. unita AB. Dunque fono

Fig.X.  quattro continue proporzionali , cio¢ AK 1, DT 2, H% 4>
? (<
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¢d HA 8. Ma il cubodi HE 4, ¢ 64 ,ed il paralielppipzdu

fatio dal prodotta di HA 8, con l'altezza di AK 1, ¢ ancora
64; dunque il cubo della terza HE ¢ uguale al parallelepipe-
' do fattg dal prodotto della quarta HA, con I’ altezza dellas
prima AK; dunque HE éapplicata di parabola cubica del
fecondo genere. Dell'ifteflo modo AK 1,FX 3,Glg,IA 27
fono quatcro continue proporzionali ; ma il cubo della terza
Gl,¢ 729,¢d 1l prodottadi Al 27,¢ 7295 dunque il cubo del-
la terza GI ¢ uguale al parallelepipedo del prodotto dellas
Eu:u‘ta coll’ altczza della prima AK, dunque Gl ¢ applicata
L parabola cubica'del feconda genere,e CK ¢ unita;dunque
CK, EH, e GI fono applicate di parabola cubica del fecon-
do genere . Rimane ora 2 dimoftrare , che delle intercette
fra CK, ed HE avviene la fteflo. Tirate Filorimo da qualun-~
que punto della linea Al,come per cfempio dal punto Muna 2 2
perpendicolare fina alla linea retta CE; o ve ad EG," » @ « a/ka a
¢ fia ML; dal punto P, tirate la parallela PL. Dico,che ML /,ﬂ'*‘" Beta. M2.
¢ applicata di parabola cubica del fecondo genere .

DIMOSTRAZIONE.

K ¢ unita, PQ ¢ radice del quadrata AP, per la no-
- ftra propofizione prima; ML uguale ad AP
dell’ applicarta PQ ; per la noftra propofizione feconda;
AM uguale a PL ¢ cubo dell’applicata PQ, per la noftra
propofizione 1V. dunque fono quattro continue pro-
porzionali , cioé¢ AB , PQ, LM, ed AM ; dun-
ue il cuba della terza ML ¢ uguale al parallelepipeda
tto dal prodatto della quarta MA, coll’altezza della
prima AK, overo AB ; dunque ML ¢ applicata di pa-
rabola cubica del fecondo genere, ¢ lo fieflo i dimoftra di
ON, e di tuce le altre, le quali terminanoalle due linee ret-
e CE,ed EG; dunque le tre linee rette AC,CE, ed EG fono
il perimetro della parabola cubica del fecondo genere.
Fil. Non vi ¢ cofa piu vera diquefta; madi grazia fingetes
di non aver dimoftrato nella quarta , che i cubi terminano
alla retta CE , ¢ dimoftratemelo per la formola diquelt

pa-
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| Pﬂra;bula cubica del fecondo generel T

Dor.Ora ve lo dimoftro,béche fia fuperfluoiper la coftruzione,
AH ¢ ugualead 8.unird AB;AK e unita;duque era i limiti dy |
AK,edi AH vi fono le lughezze dituet’i cubi delle applicate
intercette fra BC 1,e DT 2.Fingete ora per l'avverfario,che
AM uguale a PL n6 fia cubo dell’applicata PQ,il cubo dell”
applicata PQ fara per efempio,A 17.magioredi AM,o0 vero
la parallela 3,153ma fe A17 ¢ cubo dell’applicata PQ,il cubo
deil'applicata fegnata colli numeri 3,ed u.fara una linea ma-
gioredi A 17,¢ fara per es€pio, AO,perche applicata magiore
produce cubo magiore,che la minore,e lo fteflo avverra fuc
ceffivamente fin'a tanto,che il cubo di DTz non fara AH 8,
overo DE 8, ma AR per efempio , o vero ZS magiore di
AH, e di DE. ; deil'iftefflo mode fi dimoftra , che fe il cubo

- di PQ ¢ minore di AM, ilcubo di DT fara una linea minore

" di AH, come perefempio A 2, ¢h’ ¢ cid fi dovea dimoftra-
re. Si dimoftra ancora per I'antecedente propofizione , che
anche per le proprieta di quefte curve fuperiori,il mio Nuo-
vo Metodo va all’ infinito , perche ficome nella parabolas
cubica, il cubo dell’ applicara € uguale al {olido, che fi pro-
duce dal quadrato delle intercerte nell’ unicd y nella parabo-
la biquadrara il biquadrato dell’applicata é ugnale al jolido,cbe
fi produce dal prodotiodell’ intercetta nell’ unitd come per esé-
pio. Se prendete,nelia figura VI, HN,ch'é 4. a cagionech’d
uguale a AD,ch'e 4, e fare il biquadrato di HN, queito ¢ u-

Tavoela  puale a 256;ed 1l prodorto di AN,ch’e 16,perché uguale a

guinta  DH,e 156, daqueil mio rertilineo ha la propricea della pa-

Fig.6.  rabola biquadratasdeil'ifietlo modo # cubocubo dell’applicata
¢ uguale al prodosta dell intercetta nell’ wmied , ¢ lo fleflo
fin'all’ infinito. |

Fi/, Ma ditemi un poco» le dimoftrazioni che avere ufato al
voftio Metodo fono le flefle , che avete narrate a me?

Dor. Cerramnente Filotimo , nella Quinta propofizione al mio
Nuovo Metodo , dico , che {e 1 cubi terminaffero fuora ; o
dentro della retta da-mé prefcritra y un cubo intercetto fa-
rebbe magioredizy. Nella XII. dimoftro lo {ftefio per las
via de’ limiti, ed a cacre 82 dove rifpondo all’ Anonimo ,

faccio in tutto la fiefla dimoftrazione, quale ho fam;ﬁa vol




. 1y
alla1V. aila lecrera da me diretra al Marchefe di fSalciroThﬁ'
fatto quefta ftefla , che ora avete fentito ; alla perfine dimo-

- {tro in cento modi, che per la mia Ipotefi, ¢ per la mia co-
ftruzioae , il luogo de’ cubi ¢ alla linea reuta.

Fil. In vero fembra , che voi abbiate a tutti rifpofto, apunto
come handetto nella loro relazione1 Signori Giornalifti d'
Italia, ma mentre tanti fi fon’ oppofti alle voftre propofizio-
ni, ¢ veggo , che niuno ardifce d’ affermarle per vere, fendo
cgn’ uno fpaventato dalla grandezza del Problema da rutei
ricercato , eda niun ritrovato non so mal grado la dimoftra-
zione , che io veggo chiara rifolvermi ad ammetter per ve-
re le voftre propofizioni, ¢ percid voglio tentar ancor io, e
vedere, fe mi riufcific di trovare alcun’ errore nelle voftres
propofizioni .

Dor. Penfateci pure a voftrotalento, manell'opponere ftate
fermo fopra quelleregole di Metodo , che voti fleflo avere
prefcricee , vedete 2

Fil.Se non ftaro fermo su quelle fard errore , ma poco impor-
ta, perche,come vol mi avete infegnato , errando difcitur .

Dor. Or via penfate , Filorimo, qualche nuova cofa, perche

fe vi riufciffe trovare I'errore,mi liberarefte da un grand'im-
ccio 2

Fil. E da quale impaccio?

Dor. Dall'obligo di foltenére una cofa , alla quale folo mi ca-
ftringe I'amore della verita, el'obligo naturale, che turtti
abbiamo di non lafciar foffocare dall'invidia un proprio par-
to , quando &, comeil mio , in tutto utile, legitimo , ed one-«

fto. Penfate qualche cofa, Filotimo , perché in quefta guifa
volaverete 'onore d'aver ritrovato 'errore in quefla mias
Invenzione,ed ioaverei campo di far conofcere,rendendovi
grazie del."avvertimento , che fon’'uomo , il quale fiarrende
alla dimoftrazione , non s'impegna che nclle verita cono-
{ciutey e repura fua gloria il ritrattarfi , quando ¢ convinto
del vero, ¢ che non fi adira, fe non quando vede trattata
Ja Geometria per via di Cabale, e foftenuts glierrori cons

malizia per ingannare I'innocente Volgo .
Fil. Piano Signor Doria, che apunto pcnlgo opponere qui alcu-
ne cole , colle quali fpero fesvirvi,
8 Dor,
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Dor. S\, narrate quefte nuove oppofizioni,Filotimo mio 2

Fil. Nella prima propofizione voidite, che fe la parallela HO,
la quale termina fuori della CE, foife radice di AH ; PQ

uguale ad HO farebbe ancora radice di AH, ¢ percio di-

Tavola  moftrare , ordinaté , che fi tiri la perpendicolare OQ. Ora
prima ia dica Signor Daria , che quefto ¢ dare per vero quello ,
Fig.1. che fi deve dimoftrare,perche ordinando vot la perpendico-
lare OQ), date per vero,che le radici debbano terminare alla

retta CE 5 ma 1o dico , opponendo, che non ne nafce, che

PQ fararadicedi AH, come voidite nclla dimoftrazione ,

perche feio dico, che le radici rerminano fuora della CE ,
la radice di AP fard P 15 4 e cosi fucceflivamente , per mo-

do, che tutre leradici de’ quadrati caderanno ad una linea

retea , obliqua a DE, la quale non paffara per il punto C, o

vero adiverfealtre linee rette oblique , ma non alla CE ,

T avola ?ual neceffita vi ¢ di calar quefta perpendicolare d Dell'iftef-
gmarta 0 modo alla voftra figura quarta, dica, che il cubo dell’ap-
Fig.4«  plicata NO puo eflere NR,il cubo di TV una linea uguales
. ad N 11, laquale parta dal punto T , ¢ termini come les
radici ad upa retra obliqua a DG 8. . Cost a mé fem- -
bra Signor Doria , che ordinanda voi , ¢he fi tirila perpen-
dicolare fin’ alla linca retta , che voi affegnate per limite

delle radici, e de’ cubi , {fopponete dimoftrata quello, che fi
deve dimoftrare ; e qui i Signori Autori At diran~ -
no , come han detto  aila loro Relazione ;- idem eft ac

[upponere , quod probari aportebar. _ s

Dor. :Emﬁ@mﬂm nonmidiflimpegna nicnre Filotimo .
Fil. atemi dunque il mio errore ?
Dor. Eccolo,io prima d'ordinare nella prima propofizione ,
che fi tiri la perpendicolare OQ fino allalinearetra CE ,
Tavela  §imofira, che i quadrati delle parailele intercerte fra BC 1,e
prrs. DE 2,{ono ne ﬂimili di AB 1,edi ADg;perche Ieapplicate
Fig.1. fono turre magiori di BC ¥ y e minori di DE 2 : pofGia ordi-
. mando,che fi tiri la perpendicelare OQ.in virtu di detra per-
epcndicuhrc,dimggﬁht ke radici de quadraci intercerrn fra
AB 1,¢ AD 4 nG farebbero ne’limiti di AB 1,¢ DE2.Daque
-quando io faccio tirare la perpendicolare OQ,¢ dico,che fe
HO foffe radice di AH 5 PQ farchoe ancora radice di ﬁ;@l—ﬁ,
Sl o potia




- non fono ne’limiti di 1,e 2,e che DE 2 non é radice di ADg4.

-terminare dentro,e fuora del a

- iﬁjﬂl’l
pofio dirlo,perché ho gia diméftrato,che la prima HO ha d'
avere il fuo quadraro ne i limici di AB 1, dj AD 4;onde ne

.. halce per confeguenza, che PQuguale ad HO, abbiail fuo

quadratro ne i limitidi AB 1, ¢ di AD 45 per la qual cofa..
conchiudo con ragione , che fiI'Avver 10 vuole , che
HO fia radice di AH , PQugualead HO fara ancora radi-

cedi AH fin a tanto, che ne nafce 'aflurdo, che DE non fia
radice di AD, o che le radici de’ quadrat

| _ Lintercetti fra AB ,
¢ AD non fiano ne limiti di 1,¢2. CosiFilotimo mio voi

avetecrrato, perche io non foppongo per dimoftrato che
e radici d:bf::anu terminare alla retra &r x

3 ma che debba-

no terminare alla retta CE viene per confeguenza di quel-

Jo, che ho dimoftrato, cioé che li quadrari delle radici in-
Jtercetre fra 1, € 2, fono ne’ limitidi 1,¢ 4., della qual cofa.

non vi e niente , che fia piu vero , perche la mia dimoftra-
zione € un puro fillogifmo , cioe. Le radici de’ quadrati ig-
tercecti fra AB1, ¢ AD 4 fono ne' limiti di Ci1, edi
DE 2 ; ma niuna radice de'quadrati intercerti fra 1,¢ 4. puo

CE;dunque ogni radice termi-
paallaCE, La magiore I'ho provata , dimoftrando , ches

-ogni radice ¢ magiore di BC, € minore di DE , ¢ che per-

¢io fono ne i limiti di BC 1, ¢ DE 3. La minore 1’ ho
provata , dimoftrando , che da applicata
HI, la quale termini fuori, o dentro della retea CE, ne nalce

l'aflurdo cioe, che le radici de’quadrati intercerti fra 1, e 45

. d““&?: Jaconfeguenza ¢ legirima . Dunque nella mia di-
@O one vi ¢ e

- ed in ogni altra propofizione

zi ta quell'unita, che coftituifce una dimo-
firazione gcometrica , apunto nella prima del Terzo,
d%ide fi ‘gﬂhﬁcﬂ'ﬂ fil-

logiimo vi ho farro alla mia LV.propofizione,come voi fteflo

- avete conofciuco . Olrre a cid nella propofizione , che vi ho

.
-
L]

')

Jbica del fecondo genere, vi ho

fpi:gim poc’anzi , nella quale vi hodimmto s ¢he il mio
rettilineo ABCEXYGEC ha le gropm:t& della parabola cu-
teo vedere  che wurt’i cubi

icate incercette fra BC 1, ¢ DT 2 fono nelimiti
diAK 1, ¢di AH 8; eche Percio terminano alla rettas
CE, echefe terminafiero fuorg » odentro della CE , ili-

2 miti

T avola
fefla
Fig.10.
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mi.:iﬁc‘cubi delle applicate farebbero Ia linea fegnata A 30
magiore di AH8, overo la linea fegnata A 2 minore di
AH : Nella prima, feconda , € terza rifpofta , che hodatea .
mici contrar) , vi ho fatco vedere lo fieflo, e ve le ho fatro
vedere per Euclide alla rifpofta prima. Ma voi Filorimo
fiete giuftamente caduio fenz'avvedervene all'appofizione
prima de'miei contrarj , perche avete detto  che le radici ,
ed 1 cubi poffono terminare ad alere linee rette ubligu: fuort,
o dentro di quelle , che congiongono per 1 puntt eftremi les
radici, ed 1 cubi, le qualiio affegno per limiti delle radici , e
de’cubi; ma a quefto non vi fovviene eglh Filotimo,che io ho
rifpofto per Euclide,che non potfono terminare fuori,o den-
tro delle mie linee CE,ed El, perche ¢ MN, 1a quale termi-
na alla IL fofle cubo di MZ , DE,e QR farebbero uguali.
Cosi Filotimo , io vi ho ormai dimoftraro , i cento modi’,
che le radici, i quadrati, ed i cubi terminano alle linee retre,
le quali congiongono per i punci ¢firemi I applicate , i qua-
drari, ed 1 cubt da me affegnari per himiti.

Fil.Conof¢o veramente , che tracandofi di lince retee , lera-

dici, iquadrati , edicubt non poflono terminare che aw
quelle, che voidite: ma giache e permeflo d'opponore,
voglio ancor 10 , come ghi altri ricorrere alle curve , ma con
mododagh aleri afaidiverfo, e voglio farvi conolcere Si-
gnor Doria , che vi poffono efferc delle binee , le quali efco-
no fuori del voftro reuilinco, e pure non fiano magiori
dell ultima applicata 2 ,°0vero3 5 © che percio eerminano
alla parabola Apolloniana Voglio a talfine ferviemi del Me-
todo deghi Indivifibili , delquale voi non vi ficte fervito,
per aderire, al genio de’ Signorl Autori degli Atti di Lipfia ,
ed ecco la mia oppofizione. Supponete formato il voftro
rettilineo ABBQR , nel quale AB, overo BB fia unita ; e
lafle AQ_fia4, ¢ QR 2, voidite, ¢he niuna linea delle
intercetce fra BB unica, € QR 2 ; puo eflere maggiore di
QR , né minore di BB, e che percio nello fpazio BBQR

fono tutte le radici delle afciffe comprefe fra AB, ed AQ.

Ed in vero per il Metodo degl Indivifibili tutte le intercet~
te fono in proposzione aritmetica, e percio fra BB,e QR v1
fong tutte le radici de’quadran intercery fra 1,¢ ¢ 5 miﬁ:;e:
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fto farebbe vero , quando le linee nott poteffero avere fras
loro altra proporzione , che I'aritmerica, ma le linee pof-

. fono avere fra di loro infinite altre proporzioni, colle quali
fi fuperino I'una all'altra , ¢ percio fiano maggiori di BB, e
minori di QR , ¢ percio efcano dalla voltra linea retra BR,
almeno per una quantird indivifibile . Cio pofto 1o foppon-
go la linea fegnata 7, ¢ 9 ufcire fuora della voltrarerta BR,
¢ pure efler minore di QR , ¢ lo freflo di turee le aliee, DG,
ZK, &c. le quali foppongo terminare in N;M,e l'altra in P,
in H,in B,&<.per la qual cofa tirando dal vertice A una linea
peripunt A,B,E,H,P,M,N,T,X,9,R quefta fara una cur-
va, ¢le linee, le quali terminano ad effa faranno le medie
fra l'unira, e l'afcifle.

Dor. Vol fiete ufcito , Filotimo , dalle regole di Metodo, leo
quali voiavete prefcritcee 2 Non avete voi fteflo detto, che
chi oppone ad una propofizione geometrica, bifogna, ches
fuia fermo fopra I'Ipotefi dell’ Aurore 2

Fil. Certamente .

Dor. Dunque fe nella mia dimoftirazione alla propofiziones
prima vi ho dimoftrato, che qualunque linea,la quale termi-~
na fuora , odentro-della hnea retta BR. non puo etfer radi-
ce dell'afcifla dell’affe , colla quale s'interfeca 5 certamente’
queflta dimoftrazione ¢ generale , e fe e'vera, efclude tutt’ ¥
cafi particolari; perche ole linee, che efcono fuoradella BR,
ferminano a curve,o a ¥ctte, o a hnee drnuova invenzione,
non poflono mai effer radici, quando io hé dimoftrato cen
dimoftrazione generale, che fe non rerminano alla rettass
BR , non pofione effere radici. Costdunque, Filotimo mio,
fe la mia dimoftrazione ¢ generale , comprende le quantitd

icciole, le grandi, le minime , ke maflime , le divifibiliy le
indivifibili; quelle, che fono in proporzione aritmetica , e
quelle , che non lo fono ; quelle,che fono i proporziones
geometrica , € quelle,, che non lo fono € percio, quanda
Vol mi venite avanti con proporzioni nuove , ed incognite,
moftrate dinon intendere 'eflfenza delle dimoftrazieni ge-
neraliy e di non diftinguere le generali dalle particolari; per-

che fe 0o aveili dimoftrato, che le linee in una particolare :
proporzione terminano alla BR , e fono radici, la propo- :

fizione farcbbe frata particolare,ed all'ora voi averelte posu-
Q|

e
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10 d:-c a buona fagione ; che le linee pofiono avere un'alera
proporzione , colla quale gﬂ'ﬂnq terminare alla curva, ma
?ua ndo vi hid dimoftrato,che niuna quantita,la quale termini.
uora , o dentro della retta BR puo effer radice , non potete
impugnare la mia propofizione ; fenza mofirare di non in=
tendere il Metodo di raziocinare in geometria. |
Fil. Ma di grazia dimoftratemi un poco il particolar errore.s,
Tavols  nel quale fono inciampato in confeguenza dell’ errore di
orrava  Merodo, nel quale fon caduto, ¢ lo confeffo 2 ‘
Fig.Xl, Dor.Supponcte delcrirea la voltra curva ABR per i punri
A,8,H, b, M, N, T , ¢d alla fine 7, € 9, la quale fuppon-
go diltante per un punro dalla QR . E fupponete la prima
di quefte quantita,le quali volete, che terminino alla curva,
eficre una quantita indivifibile , ¢ioe minore d'ogni datas-
unaginabile quantita ; quefta indivifibile quanutd nows
Q-.‘ . {2‘ fara certamente menodiun punto , perche n v'e quanti-
¥ hvh ta minore diun punto,il quale non ¢ quantit; dunque ima-

-

ginate,che la parallela, la quale parte dal pupto I, ¢ rermina-
-nel punto b, dﬁ!& voltra curva, ed efce fuora della BR per
una quantita indivifibile,o fia per un punto. lo pofio, Filo-
timo, tirar da un punto una linea rena, non € cos 2 |
Fil. Certamente.

Dor. Tirate dunque dal punto byuna p m,,quc_ﬁl s m-
contrara colla linea BR;s‘inchuf;t, cfempio nel pico 21,
¢ tirare la paiallela 20,e 2 1.Dunque fe Ja voftra I byche ter-
mina alla curva,e mdxce di Al, la mia fegnata 20, ¢ 21, che

termina alla retae ancora radicedi AL Ma fe 20, ¢ 21 ¢ ra-
dice di Al la LA 20 fara per efempio ZK, la radice
i ra DG, e la radice di AD {ard un’altra pibs vigina al

~punto Q fin'a tanto,che QR no fara radice di AQ4sed i qua-
drau delle applicate intercette fra BB 1,6 QR 2,06 faranno
nei limitl di 1,¢ 25 onde avendo io dimoftrato,che le medie
- fra L'unita, ¢ le afciffe rerminano alla retta BR non poffono
terminare alla curva.Ed ecco,Filotimo,che mentre voi ficte
- fuggitoalla curva, fiere frato coftretto ritornare di nuovo in
virtu dellamia Ipotefi alla mia dimoftrazione alla perfine,
= ﬂl)ormm 1 .szE:;:iala veritd ¢ una . AT
it.Dunque le applicate,le qualiterminano 2lla parabola apol-
Joniana Wﬂﬁﬂﬂuﬂ“m afciffe: - Der..
o
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Doar. Certamente che no .

Fil. Dunque la dimoftrazione d’Apollonio non ¢ legitima 2
Dor. Viho detto alire volee ', che non ¢€ legirima .
Fil. E perche 2
Dor. Perche la parabola apolloniana nafce dalla feffione del
Cono , ¢ quando fi vuol deferivere in piano, fi d=fcrive per
tre punti,il che e contro li Poltulati di Euclide:ma ecco fen-
fibilmente, Filotimo, I'errore, che nella defcrizione di quefte
curve fi contiene, voi defcrivete la curva ABMNR per cré
punti, perché non avendo fia le applicate inrercetce fra BB
¢ QR alrra applicara in numero, che il parametro, o fial'u-
nita,fiete coftrerro a tirar la linea per tré punri,la quale ¢ una
curva , ma quando 10 viritravo l'applicata QR, ch'e 2, po-
tece tirare peripunti A, ¢ B la linca retea AB; e per it punti
BR la linearetta BR , edimoftrare , com: ho fatco io , chsz
le linec retce AB, ed BR fono il vero perimztro del rectili=
neo parabolico: ora quefto fi conolcere Filotimo, che Eu-
clide avevaragione ji non voler ammectere alere linee, fuor
che quelle , che fidefcrivono da punto a punto. Filoti-
mo l'aver io ricrovatoquei limidi in linea, edin namero,
Cloe 1€ 4, 1,€2,4,¢€9, 2,¢ 3, ccost fempre nell'ordine
de numeri part , ed impari , ho fatco conofcere , che le cur-
veintanto fi defcrivono, in quanto che, non fi hanno quei
punti , i quali fono termini dzlle linee rette , cioe i cermint
delle applicate 1,¢ 2, le qualiio ho ritrovaro coll'aree di de-
fignare con numeri le applicate, ediquadrati, che fervo-
no di hmiti , onde poi 1l pecimerro delle parabole , di qua-
‘lunque fpecie, che prima fi defcriveva con unacarva, vi ho
fatta vedere, che fi compone di lince retee. ; Sy 3
Fil. Voi mi fate caminar diritto , ragionando su quella corda
‘tefa dell'unica , che avere detto; mafapete , che voglio
dirvi :
Dor. Che volete dirmi 2 i I i
Fil. Vo dirvi, che vol fteflo non avete a prima intefo, che il
~ perimetro della parabola , che nomaremo Galilaica fi com-
pone di linee rette ;3 anzidi piuvidird , che non I’ ha inte-
fa Galileo iftefflo, che fia cosi . Galileo infegna defcriver la
fua parabola per numeri pari , ¢d impari ,ma poi non dice ,

fs

Tavola
olttava

Fig.11.
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PROPOSIZIONE.
La qualc é ]a medefima, che la Seftaal mio
Nuovo Metodo .
F fono due rettilinei parabolici, i quali abbiano lo fleflo affe,ma

diver[a unitd , o fia parametro 5 tutte le applicare alle [udet-
te parabole faranno proporZionali fra di loro. 5y

COSTRUZIONE , ED ESPOSIZIONK.

1a AD affe comune delli rettilinei parabolici divifo , per

efempio,in nove partiogn'una di efle u§uali ad AB,e pre-
dafi BN uguale ad AB, per paramertrodel rettilinco APR, e
BM prédafi per parametro del rettilineo AOQ,¢ foppongafi
doppio di NB. Pofcia dal punto C, termine della linea AC
uguale a 4. unitd AB, ririfi la CP doppiadi BN unita, ela
CO doppia di BM, ¢ dal punto D, termine della linca AD,
tirifi la DR tripla di NB, e la DQ_tripla di BM; ¢ dal punto
A al punto M,tirifi la linea retra AM; dal punto M al punto
O tinifi la linea MO : dal punto O al punto Q la retta OQ2
¢ fimilmente pex i punti A , N, P, R, tirinfi le linge regtes
AN,NP,PR . Dicoche le applicate al retrilineo parabolico
AMOQ fono proporzionali alle applicate al rectilineo para-
bolico AN PR, cide come BM a DQ, cosiBN ad DR, ¢
cost di tutee le altre,le quali cadono allo fteffo punto dell’afle
comune AB.

DIMOSTRAZIONE

BM uniti del rertilineo AMOQ ¢ doppia di NB unita del ret-
tilineo ANPR; €0 applicaia ¢ doppia di BM unita, ¢ PC
applicata ¢ doppia di NB unita ; dunque fari come BM ad
NB,cosi CO ad PC.E dello fteffo medo DQ etnipla di BM,
come RD e tripla di NB; dunque fard come BM a DQ, cosl
NB ad RD; e percio, come COa DQ, cosi ¥Cad RDse
lo fteflo di tutre le alere.

g PRUO-

T avola
nond
Fig.12.



S E la perpendicolare 5 che cade dall’ angolo del triangolo alla

176
TPRUO YA IN NUMERI.

BM ¢ 2 unitd NB; dunque CO ¢ 4. NB, e PC¢ 2 unica NB: .

dunque fari come NB 1, a PC 2. cosi BM uvguale i 2 unicy
NB a CO uguale 2 4 unita NB ; e come YC 2 a RD 3, cosi
CO 4 4 DQ6 unita NB cioe ,come 2 a 3, ¢0si 42 6 unita

NB, :
CONSIDERAZIONE.

[ vede dunque , che l'allc ADg¢ ¢ quadrato in numera

delle applicate al rerrilineo parabolico AMOQ; perché
CO ¢2, come doppiadi BM 1, e percio AC 4. ¢ quadra-
to in pumerg di CO 2 ; ma la linea CA , come linea, non &
quadrupla in longhezaa di CO, ma ¢ quaprupla di CO
in numero. All incontro AC 4 e quadrato in linea, e
in numero di CP2 , perche AB ¢ uguale a BN uni-
ta ; onde ¢, che la proporzione, che hanno BM a BN,
alle parti dell'afie comune AD ¢ proporzione numero , ma
le applicate di ambedue i rextilinei {fono proporzionali fra
loro, perche hanno la ftefla proporzione numero alle parti
dello fteflo affe . Dell’ iftefflo modo fi dimoftra, che les
interceite fra BM , ¢ CO , ed fra CO, ¢ DQ fona
medie numero fra AB, ¢ le afciffe interceue fra AB,
ed AC, e fra AB, ed AD; come per efempio Ja linca fegna-
ta 20, ¢ 21. ¢ media numero fr3 BM, ¢d A 20, percheo
niuna delle intercette fri BM 1 , ¢ CO:2 pud eflferemunore
di BM , né¢ magiore di CO, come abbiamo dimoftraro alla
Propoflizione Prima al mio Nuovo Metodo ; per la qual
cofa rutee le afcifse fopoquadran pumero delle applicate al
rectiineo AMOQ ¢ 1n vece che le afciffe fono quadrati in
linea, ¢d in numero. delleapplicate alxeuilineo ANQR:
come per efempio ;. AZ quadrata dell’ Z10; ma
dovere avvertire pero,che leintercerte fia BM; ¢ CO,luno
irragionali ; e percio la loro proporzione colle afcifie non
¢ efprimibile, numero. Vederete ora lo fieflo ne i quadrati.

PROPOS1I1ZIONE.

bafe, fi prende per affe comune di due diverfi restjlinei pa-
. rd-
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vabolici piani, li pavametri delli quali te¥minino 2 i lari di ders
to triangolo , le parallele tivate dall’ affeailati del triangolo

- [aranno properZionali fra lore .

COSTRUZIONE.

lail triangolo rettangolo AXV, dentro del quale dal pun-
to A fiatratalalinea AD perpendicolare ad XV, ¢ la -
Tal: fia affe delli due rettilinel parabolici APR, ed AOQ -
efcriei nel modo, come nella propofizione antecedente ;
¢ lt parametri, o fiano unitd di cffi, fiano NB, ed BM
terminantt ailati AX, ed AV . Dico che tutte le paralle-
lead XV, le quali rerminano allidue latit AX ,ed AV . fas
ranno proporzionall fra loro, cio¢ fara come CT a CK;
cost DX a DV, ecosi di tutte le altre..

— DIMOSTRAZIONE.
Er la noftra Seconda Propofizione CT 4 ¢ quadrato di 7 470/«
CP2, e CK 4 ¢ quadrato di CO2. DX 9, ¢ qua- "4
drato di DR3 , ¢ DV g é quadrato di DQ 3. Ma per F/8 12
P'antecedente Propofizione , come ¢ CP 2 CO, cosi I]’vlgc a
DQ; dunque fara ancora il quadrato CT al quadrato CK;
comé¢ DX ad DV ,e¢ lo fieflo degl'intercetti. -

CONSIDERAZIONE.
D Ungque DV , etutte Ic paralicle,, che cadono alla MV,
faranno 1. quadrati in linea delle applicate intercetee fri
BM ) e DQ,, ¢ leakiffe di AD faranno 1 quadrati in nu-
mero delleapplicate intercette fra BM, e DQ ;- perche si
come AD ¢ uguale a 9. unita NB, DV all'incontro & ugua-
le a 9. unita BM ; e percio quadratoin linea , ed in numero
di DO. Che dite ora Filoumo ? _ Yoo
Fil. Piu dimoflrazioni veggo , piu confufo rimango .
Dor. B perche Filotimo mio 2
Fil. Perche io veggo che, in virtu di una nuova coftruzione_s
voi fate terminare alla retta quelle applicate , e quei cubi ,
che tuttili geomerri hanno fatto terminare alla curva . Hd
vifto adefio 5 che in virths d:il'n alera coftruzione wj_ﬁatc
2 1~
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diventare le afciffe dell’affe ; quadraci in numero; e non’s
in linea delle applicate ; e con rurto €io fate terminare ad, -
un pezzo d'ipotenufa li' quadratiin linee delle applicare 5 .
¢ percid quefto mi confonde in qualche parte la mentesed
a tal fine vorrei farvi una breve difficolr ; la quale riguar- -
da quefta gran libered di diverfamente coftruire ; dalla qua-

le ame fembra, che ne nafca un afflurdo. '

Dor. Dite pure a voltro ralento .

Fil. Voi dite che la diverfa coftruzione produce diverfe pro=
prieta ; dalla qual cofa ne avviene , che coftruendofi fecon-
do la vofira Iporefi , quelle fteffe applicate , e quellt flefli .
cubi, che per l'ipotefi generale;come dicona i Signori Au-
tori deghi ‘Atti, terminanoalla curva,per la voftra termina-<r
no alla retta ; ma fe cio ¢ , noi mai porremo effer certi del--
la verita d'una propofizione , perche fempre potra un altro
penfare altra iporefi, colla quale venga diverfa la proprie-
ta , che con la prima ipotefi fi ¢ dimoftrata 3 per efempio .
Euchide dimoftra, che tre angoli di un triangolofonougua-~: -
li a due reeei, un altro con altra ipotefi dimofirard 5 chetre
angoll d’un rriangolo non fono. uguali a dueretei.

Wor. Oh Filotimo , fiete giufto venuto , dove ia vivolevo.
Con quefta difficolta , che voi avete faeto 5 vi provaro me-
glio, che per innanzi non vi ho provato; che la coftruzio-
nedelle curve non e geomerrica ¢ che Euclide averebbe
avuta ragione di non ammercerle., SIE ) C R IR I

Fil. E come? o7y O SR IONISIOOFIET 3 3150

Dor.Euclide ha dimoftrato, ¢he tre angoli di un triangolo fo-
no uguali adue retei, d'altro non avvalendofi, che dellaus
linea retta , € del cerchio, le quali fono la piu femplice co-
{truzione, che poffa farfi; perche ficome il punto, che nonws
ba parti ¢ 1l principio della quantita, cosi la linea retta , che
fidefcrive fra i termini di due punti,é la piu femplice quan-
tita dopo 1l punto : ora dacio neavvienz , che veruna.
altra coltruzione , che fi poffa penfare , non poffa mai of-
fendere le dimoftrazioni d’Euclide , perche,fe la nuova co-
ftruzione non édi linea retta , o cerchioche fono la piu sé-
plice coftruzione, la quale poffa farfi,fara fempre piu com-
pofta di quella d'Euclide , ¢ fe ¢ piu compofta di quilia d’

UL U=
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Euclide, non ¢ legitima 5 ¢fe la coftruzione ¢di linca?:t-.
te, o cerchio 5 fempre fara vero quello, che Euclide dimo-
Atra . Cosi 5 Filotimo, mentre io ho fatto conofcere con di-

moftrazione:, che le applicate 5 e i cubi terminano alla ret~
ta , ‘pruova con dimoftrazione, che la coltruzione d°
Apollonio ¢ inferma , ¢ mancante 5 perche coftruendofi il
problemacon coftruzione piu femplice, che con quella d’
Apollonio come ho fatto i0 , fi ritrova che le applicate ; ¢ 1
cubi non terminano alla curva , ma alla linea retea ,

Fil. Ma Signor Doria mio, le curve d’Apolionio fi chiamano.
curve geometriche, come vi ho detto.?2

_ Dor. Si chiamano curve geometriche,perche fi € badato fola-

mente alle proprieta coftanti, che hanno, ¢ nonalla coftru-

zione non legitima, colla quale fi defcrivono , e piu che per.

quefto, fi chlamano geometriche, per I'amore 5 che hanno L

moderni di far la guerra agli antichi;che fia cosl.1o no veg-

go che alcuno degli antichi abbia mai tanta licenza concetfa.
allamor proprio,che avvalédofi delle curve,abbia detto,che

ladefcrizione delle curve fia geometrica. In fine Filoamo 1

moderni credédo,come vi ho gia detto alere volee,che no fi

potefsero far terminare alla retta le lineg,che fervono a quet.
problemi, che effi chiamano folidi;hanno come impoffibile.
si farra imprefa abandonata, ¢ fi fono.tutd applicati ad am-

pliare la dottrina delle curve s € quindi cucve ;ﬁagxna? 5

che fegano. un cerchio in fei punti; parabole cubiche del.

E;!ll::u genere ; parabole cubiche del fecondo geaere. ; para-

\ e,¢ fino al infinitosquefte I'hanno tutte per lo
mezzo dell’ Algebra ritrovate, e percio le curve , ¢ I’ Algebra

{ono ftate le armiyc6 le quali hino fatto la guerraagli antichi,

ed Euclide non ha pit ad altro fervico che a dare una fem-

plice notizia de i primi fondamenti della Matematica ; on -~
de & ; che quella d’Euclide ¢ ftata chiamata da’moderni col.

nome di Geometria ordinaria 3 di Geometria volgare di.

Geometria antica 3. ¢ pure in quel difpregiato Euclide 5 v

%qu:llﬁ ; che i modernt andavano per vie fallaci

ce e che gli antichi hanno fempre de fiderato. Ora

che dite Filorimo ? B b r s i i

Fil. Adunque voiriputate non geometrica ognicoftruz;lfn:}

o
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che non fi fa per linea retta, e cerchio; fe & quefto, cade tue=
ro il fondamento della gran mole, che in matematica hanno
alzaro.1 moderni, perche fe voitoglicte di mezzo le curve , -
non han piu modo ne’ problemi folidi , ¢ foprafolidi ditro-
var le radici dell'equazioni; ma quelto e troppo Sig. Doria..
Dor. Ma ditemi un poco Filotumo? Voiavete efaminaco les
mie propofizioni a parte , a parte. Voi avete facro Nidea s
complefia di tutto 1l mio Metodo . Voi avere veduto le op-
pofizioni, che mi fono ftate farce . Vol ne avere fatro delle
propric « Dovete ora farc il giudicio decifivo , come con-

viene ad un Geometra.. B R ERISIIR i £ 51588
Fil. La dimoftrazione , che ho veduto nelle voftre propofi-
zioni, non eflingue in tutto quell’ interno timore , cheio ho
diavere errato , perche le voftre propofizioni, Signor Dos
ria,fono troppo nuove. . it B SIOD
Dor. Dunque la voftra mente non ¢ nel raziocinare ficura , e
coftante ; perche fe fofle ficura, ¢ coftan 0 yO

moftrarebbe I'errore, ne piu rimarrebbe neldubio? - .
Fil. A dirviil vero non so rifolvermi a confeffare 5 che quel«
lo, che tutti i matematici han fatto i curve, voi

labbiate trovato alle rette ; mi voi mi venite con dimo-
firazioni t;lt;::gﬁaﬁ a quelle d’Euclide, e fe io voglio ritro-
varc un‘aflurdo alla voltra propofizione , voi miaccufate.s
Q'error di Merodo ; feio vgg._hd; legare wm-
re, voimi dite, che la voftra dimoftrazionc fammle.
in fatii voiavere rifpofto a wer’s vofiri oppofitori: onde fe
10 voglio credere alla mia mente, bifogna , che confefli vero
il vottro Metodo, dall’alera parte a tanto non so rifolvermi,
Pﬁ vorrei diffimpegnarmi col filenzio,Sig. Doria mio.
Dor. Oh Filoumo! Quefio non ¢ da uomo libero, ¢ fincero ,
bifogna cederealla dimoftrazione in qualunque calo , o dar-
la vima a Sefto Empirico, e confeflare , che la mente uma-
na non ¢ capace d'intendere alcuna veritd ; ¢ qual fede po-
traffi mai dare dopo » a tante cofe, che nella Filofofia
nella Morale,nella Criricaynella Legoe Timodérn alleriico-
no _per veritd certe,ed indubitare, fe diventamo Icetticl ins
_Geometria ? Il volgo rinfacciara a {uor maefin 1a Ioro g 1o-
ranza in wtte le cofe , che afleriranno , € quefia voftra pro-
po:

B
- | -
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pofizione da molei maremarici feguira fa troppo onta,e vers
gogna ul noftro Secolo. Fate ora il giudicio Filotimoz

Fil. Mi Signor Deria , quando ancheio confeffaffi per vero
H voftro Metodo, la magior parte de’ moderni, diranno,
che ¢fii non ne poffono dedurre veruna cofa, e percio non
Yamaranno, ne lo confeflaranno, che importa a voi, che
lo confeffi folo jo, ¢ concio miefponga all'odio di mol-
tffrmi matemarici . m |

Dor, No, dell'utile, che arrecanon fi pud dubitare,perché ol
tre il trovarfi 13 proporzione fra tutt’i corpi , cio che fi de-
fiderava in Euclide,!giova egli infinwamentealle artifendo
applicabile alla Meccanica , e alle’ cof€ tutie ; oltre 3 <10
fi potrebbero forfe trovare le linee rette , delle quali
{icompone il perimerro dell'Iperbple, e dell’ Eliffe » e
ancora una infinua di rectilinel, che abbiano le propricta
dinfinice alere curve in quella guifa , che Galileo ha ro-
vato la parabola fopponendo due, 6 piu mobili, i quali cor-
1ono in momenti di tempo uguali, uno per fpazj uguali, I
altro per fpazj, che fono nel ordine de’ numeri 1mpari.
Pud: un altra o moti infiniti in diverfe alore
proporzioni fra loro; far nafcere reucilinei, le parti de’ qualt
abbiano fra loro infinite ‘diverfe proporzioni cipreficin li-
nea, edin numero; ed inquefta guifa ritcrovare ancora
numero grandiffimo d’invenzioni , le quali fiano alla Sta-
tica , ¢ a tuete le Scienze Fifico-Matematiche utiliffime.
Filotimo, raccordatevi , ¢che 1o vi ho detto , che le li~
nce fanno vedere le veritd in aftratto, ed i numeri fan-
no vedere in parucolare, ed in concreto piit, che lea
lince , le proprictd geomertriche , le quali fi fono vedu-
te in aftrarto. Cost le lince gionte a i numeri, o fiano efpref-
feinlinca , ed in numero, moftrano piu diftintamente ley
proprieta delle cofe, come avete vedwo nel mio Metodo ,

€ o vantaggionon lo danno le Jerrsre dagh algebriitt
late,perche quellealiragono,piu che le linet, la mente dalla.

quamua , e percio iy dilungane:dalla conaftenza de i parti-.

colari?™¢lquindi ¢, che vi conducono alinee, che nons.

fi coftruifcong cfattamente , come fono le curve . I

fine, Filorimoy quefto Meiodo di confiderare , per la
mez-
o
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mezzo del moto fuppofte , linee ,"che fiefprimono con.s
numeri , ¢ feraciffimo. Ma lafciando da partei novirerili-
nei, liqualifi poflono ritrovare , vediamo un poco , Filoti=-.
mo, P'utile,, che il mio Metodo arreca nel feguente Proble-
ma, cheio voglio proporvi, e vogliochevi affaticate a ri-
folverlo ; in queftovederere I'utile; che arreca la mia Dupli-
cazione del Cubo.

Fil. Non ho ancora fatto queft’ efercizio ; con tutto ¢ié propo-

netelo.

P RO BLEMZM: &

Dor. Ate lelinee retee A, e B , fare un cubo , il quale fia
al biquadrarodi A, comeBad A. i 5t
Fil. Oh Signor Doria volete burlami 2 Quefto non i puo fare,
tutei diranno effer peccato in Geometria agone fra le
(;uaqtitﬁ eterogenee; i folidi, ed i foprafolidi di diverfa
pecie ., : o SLINGE 4 G BN
Dor. Voi peccate nel Merodo di raziocinare y ¢id dicendo”
Fil: Perche | |
.Dti,r]. Perche vg}::r detto, cheaccid fi poffa dire , che un Pro-
~ blema ¢ impofhibile , bifop na dimoftra *r%ﬁiol—
to, ripugnarebbe ad un’altra verita dimoftraca: e cid, per-
cheé due propofizioni direttamente contrarie ; non poflono

tutce due effer vere ; ma fempre che non ¢ cosi, voi non po-
tete perre limiti a lleinfinite ipotefi;, che pud penfare las

menre umana fopra unacofa : cosifeio avefli detto la fe-
guente propofizione,cioe:fare un triangolo;che abbia un angelo -
wguale a due retti, averefte ragione,perche ripugnarebbe alla
Trentadue del Primo,fe farto,ma non portere dichiarare
infolubile il mio Problema,perche non fapete,fe io ho ritro-
vato qualche arre di efprimere i folidiyed 1 foprafolidi €6 fe-
gni,che sédodello genere efprimono le diverfe potéze,
come {ono li numeri,e le linee terze,0 quarte proporzionali;
efaminate dunque fe il problema ¢ {ol 11'1@,6*&6 ',lgilutimn.

Fil. To lo tentaro. O, Lo

._mv:Ma\in tato voi avete gij vifto nella'Duplicazione dbgo(':u-g
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m*mm: wiiliffimo ; daremene dunque il vo-
giudiciod - ' '

Fil.Eh quito il voftroMetedo ¢ pils utile, tanto piu fari da mol~
ti matematici,i quali fi fono Wluftrati nell’ Algebra,e ne'nue-
vi Metodi da loro inventati, abborrito, € a lor difcepoli , co-
me vano dipinto . Li Signort Autori degli Atti vihanne
fatto chiaramente conolcere , quanto fiano impegnati a di-
fendere li nuovi Metodi ; € percio , che mai giova a voi di
efporre me non ancora accredirato nelle lectere all'odio in-
terno de’ matemnarcci , i quali mi dipingano al voigo per
{ciocco 2 _

Dor. 1o ho troppo, Filotimo, lungamente diffimulaco la voftra
vilta, ed i voftri errori ; perche voi dopo aver iniefo il mio
Nuovo Metodo , ¢ dopo averlo confeflaco per vero , fie-
te di nuovo in errore caduto . Polcia da me di nuovo
convinto della verita del mio Metodo , vi ficte mofira-
to renitente a confetlarlo : ¢ con cio mi avete fatto prima
conolcere , che fiete di mence fofficiente si , ma incoftance .
Indiche le lettere non hanno prodotto in voi liberta d’ ani-
mo;neé virtuofo coftume . Filotimo,un matemarico diffimu-
latore del vero, nonedegno del titolo di matematico , né
puo mai fperare didivenire vero Filofofo; impercioche fe
interrogato del fuo fentimento intorno ad una propofizio -
nc geometrica niega di farlo, fi moltra Scettico in Geo-
metria » ch’ ¢ quanto dire ignorante , ¢ fe lo appalefas
diverfo daquello, chelo intende , merita la taccia di ca-
lunniatore.

Fil, V oi mi fare arroffire Signor Doria 2

Dor lo ne godo , anzi quelto folo roffore ¢ quello, che mi fi
{perare da voi I'emenda de'voltn falli,e fpero che fe vorrete,
potyetedivenire , qual fi conviene a [Cienziato uoma,dotto,
e ben coftumato tutto ad un tempo;e tanto piuda voi lo fpe-
ro, perche avendo voi fortiro dalla natura un’ ingegno, ncl
qualc la vivacita non impedifce la ferieta della mente 4 ave-
teavuto da'voltii magiori una nobile , ¢ virtuola educazio-
ne,ienzala quale , Filoumo, le lettere difficilmente produr-
rebbero inyos aliro , che malizia, perche le virtuofe cono-
fcenze a gran pena refiftono a viziofi abitidalla prima infan-

" za formatl . A\ Fil,
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Fil, Y:!rampntﬁ. confeflo la debolezza del' mioanimo, ¢ cono<
o effer reo di tutto quello , che mi avete rimproverato ,
ma non so come 105 dopo avere si chiaramente,e si vivamen- -
te intelol voftro Metodo, come Jo hé intefosfia caduto poi

in quelli st fatt errori , a voi opponendomi. - |
Dar. Sapete perche gvete errato, Filotimo, in'Geometria, anca
dopo conofciuta la veriwa 3 |
Fil. Perche 2 ¢

Dor. Per quello,che vi hé detto nel fecondo ragionamentoyche
abbiamo ra noi tenuto. 4 -

¥il. Di grazia degnatevi di un’ alera volta rammentarmi 1a ¢a-
gione diqueftomio errored 701 0L HLAD

DoreFrlotimo miosaceid la mente fia difCiplinata a conofeere il
vero,no bafla, che abbia acquiftara la fofficienza d inrendere
una dimoftrazione, ma bifogna,che la mente acquifti un rale
abito a contemplare il vero, che pilt non ‘polfi né per paf-
fione, ne per ignoranza obliarlo . Quefta & quelta cotanzay,
che t} valevole a far 81 , che la conolcenza del vero, w'ﬂ-

\a fempre aghi oblu, che l'ignoranzi’ cagionans; ed as
guh:i moti dell’ animo , :dc!l::g pafhionty 1 quali vagliono,
ad ofcurare la mente ; perche, come vi ho deétro 5 nel
fecondo ragionamento, la mente umana @ dital fatra,
che affar piu volontieri indirizza i fuoi diféorfi ; all'oggetto
diritrovare ragioni valevoli a Jufingar la paffioae, di quello
che con animo indifferente fi m ' alla‘ricerea del vero e
quindi ¢,che la pura luccdell | ofcurara. Fi-
lotimo,negli uvominiquafi che fempre la volora ftrafcina lin-
tellerto; onde poi abbraeciano come veri quei falfi difcorfi,i -
qualiformano , per gluflificare le loro pafiioni, ed iloro
etrori .

Fili Ma come pud mai accader queflo in ‘Geometrica, dovele
verita fon cosi chiare , come che 2,¢ 3 fan’s ? Sia pur quanto
fi voglia grande la paffione , che io non potrd mai negares,
che 2 ¢ 3 facciano 5.Signor Doria 2 - _

Dor.B'veriflimo,;che fe fiere fofficiente ad intendere una dimo-
firazione geometrica,non potrete lafciar d'intendere ilvoftro
errore, € tanro piu quando da alcuno vi viene avvertito ; ma
chi debolmente intende , di legieri il vero fi dimentica, e
ditheilmente intende chi & da paffionc agitato ; percid fe voi

. i
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vi ponete, come vi fiere pofio poc’ angi, ad efaminare anas'
propofizione geometrica , con forte volonta di ritrovarlas

falfa,la voftra Mente tutta intenta alta paffione,che la occu- -
pafi diftornara dalla coremplazione del veroze percio oblia-
rd quella medefima verita, che ha poco prima chiaramente
cosofciuta; ¢ [¢ avverra che , mal gradro la voitra patlio-
ne, la verita fia alla voftra mente prefente per modo, ches

non la poffiate ignorare,cercarere a bello fludio d'obliarla.

Fil. Ma quando pot vi penfo, come {i {uol dire ;- a {angue fred-
do , 0 che miviene avvertito , noa poflo lafciare di confel+

fare la verita. | |

Doyr.Quando la mente ¢ incoftante , perche ¢ mal dilciplinacas
nella morale,e perche non ha facro quel tal'abito ch'e necef-
{ario a contemplare la verita,il quale fi richiede per rendece
I'amore del vero piu forte nell’animo, che ogai alera paffio-
ne, ad ognipicciol moto della volonti, vi dimenticarete, co-
me viho detto, le verita dimoftrate , che avete poco prima
conofclute. Filotimo,gli uomini piu facilmente fi dimentica~
no, che non fi ricordano, € quando {i ricordano, divengono
dotsi,e quando fi dimenticano, divengono ignoranti,apunto
comedice Platonezond'e che per refiftere a quefta infelice s
proprieta dell'vmano intelletto,bifogna fare un liigo abito a
rimentarfi 1l vero,per modo,che le paflioni piu non poflano
far si che la mente oblii fe frefla,e la verita,ma prima ditutto
bifogna acquiftar per lomezzo delle reminifcenze , ¢ del di-
{corfola facolta d'intendere,e pofcia per mezzo dell’abito ac-
quittar quella di {cmpre,e coftantemente intenderese quel ch’
e piu acquifiar quel coftume di fempre counfeffare con inge-
nuita il vero, che s’ inte nde,perche fe quefto non-acquiltate,
mal grado ancora tutte Je voitre conofcenze,ii fvegliara inos
voi quella renitenza a confeflare il vero, che in voi fie i
{vegliata poc’ anzi , e vicontentarere pil tofto di patfare per
ignorante nella. mente de’doti, che dicconfeffare al volgo di
aver'errato: anzi, oh meraviglia Fulosme, la pil vera {Cic e
za, gh’¢ la Geomerria, equella, che apprella piu largo:

ca malizia dicfercitare le maligne fue arti , perché:

{fendoquellag guifa di un linguaggio ‘particolave 5 edinte~

{o da pociy,ipochi.pofiono ;g:volmcmc intenderftla fiz
~ T V 2 efli
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effi, e far paffare nella mente del volgo L'ignorante per dota
to , ¢ il dotto per ignorante . ~Skaitaiiane i S s eiNdant

Fil.Non piudi grazia Signor Doria? Perche la mia mente ab- .
borrifce il racconto di si fatte arti,e daremi un poco qualche
mfegnamento valevole a farmi acquiftace quella coftanza di
mente nel conolfcere 1l vero, che avere detto; perche per
quelle si fatee maliziofe arti,le quali avere narrate,vi¢ il tem-
pos il quale have avuto dalla patura la facole inviolabile di
toglicre dal valto di tut la mafchera . PRIV

Dor. Nel fecondo ragionamento , che abbiamo frd noi tenuto,
io vi ho gia accennaro qualche cofa di quelto,che mi richie-
dete; con tutto cio vO fuggerirvi in breve alcuni precetd va~ -
levoli-a fomminitrarvi quella chiarezza , ¢ quclla coftanza
di mente nel ragionare, che,a buona ragione , chiedete.

Fil. Digrazia. ) | 1t Sidragh

Dor.Dovete rammentarvi per primoy che le nofire conofcenzé
nafcono, come vi ho dettoy dalle reminifcenze, e 1 noftei er-
rori dagli oblii, e chequefle si fatee reminifcéze fi acquiltano
coll’abito di ragionare,e {i perfezionano colla rifieflione; per-
cio feguendo l'ordine di ragionare,che lanatura ha pofto nel-
la noitta mente, noi dobbiamo comingciare prima a formare.
abito di mente a ragionare : pofciachiamando alla voltra,
reminifcenza quelio, che la mente ha fatro ragionando.,,
confermare cur&a la riﬂ;ﬂiun: l'nbimdifmwmﬁ
che have acquiftato: ed in quefta guifa far sis icntrando
la mente in (e fReffa divéga wawotratto Gitl@eﬂidﬁé mede~
{ima,c fuperiorea quelle macerie medefime,che conzempla; .
in confeguenza di quefto voi dovete , Filotimo , legge-
fea primo , come gla avete letto s gli Elemenu di Eucliey
de, perabituare in quelta guifa lavoltca mente a ragionare:
per dimoltrazione dedorta,de notis ad ignosa. Polcia per rifve-
gliare le reminifcenzz,voi dovete artentamente leggere quel.
comento ; o fiano quelle rifiefhoal 5 cheio vthﬁfagl;qlg;;
fopra Euclide , € quelle leggt d’ argomentare in Geometria, .
che vi ho facto fare da voi medefimo; ¢ pofcia ftudiare,di si.
faﬂcconofw&im s 1a feconda .volm.ﬁcpﬁdc » perche
la feconda volta voi leggerete Euclidey non pit come difces

polo,ma come voi flefio foflte Ivensore di quelle ﬁrﬁ?ﬁa_.
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zioni medefimte,che‘avete da lut impararo. Pofcia per :z:%ol
ftumarvi a non errare in Geometrria , dovere prendere una

+ {cienza, come ‘per efempio, i Sferici di Theodofio, oaltra ,
¢ leggendo folamente la propofizione , affatcarvidifarci
voi fteflo la dimoftrazione? indi vedere nell’ Autore feavete
erratoye {¢ ritrovate diaver'errato, meditar fopra la cagione
dell’errore, nel quale ficte inciamparo, ed altre volte dovere
affaticarvi d’'indovinare qual debba eflere nell’ Autore la pro-
pofizione che fiegue all'antecedente,;per accoftumarvia de-
durre proprieta , da propricta , ed inventare , lempre pero
meditando fopra il vero in generale , ¢ fopra glierrori , che
prendete per emendarvi. Dovere ancora efercitarvi nella fo-
luzion de’ problemi , e prima di pubblicatli , confiderarlia
mente chiara,per formar abito di emendarvi da voi medefi=
mo,e fem ‘P“"' meditare fopra la cagione degli errori,che ave«
te prefo, fempre pronto a ricever l'emenda da ogn'uno, che
di alcun’errore vi avvertifse. Finalmenre, Filotimo,bifogna
nel difciplinare nella fcienza la mente umana,fare.come ch®
infegna -ad un fanciullo a natare , cioe farlo natare da s¢, ne
mat Eﬁa&m quando e caduto ;1 € ﬁﬁ:ia farlo riflet~
tere 3 y per la quale ¢al. O Precipiato 3
in quefta guifa muﬁupr:andoﬁ la mente ad im:gduu
a fe fteffa i proprj errori ;. concluderete agevolmente quali
fiano le regole, che fono valevoli 4 condurre lamente»
per il diricto fenticro del razioginio s ¢ formaree. a vo
fleflo un Metodo di ragionare . Per acquiftar pok queil’,
importantiffimo abito a non lafCiarvi corromper la meate
dalle paffioni, dovete fare un ferio efame al voitro animo,e.
vedere, fe'l foverchio defio d'inventare per popa d'ingegno,
o fe I'invidia,o altra paffione ¢ ftata delvoltro errore cagione,,
¢ dovete prima arroffirne dentro divol medefhno € polcia,.
dovete, pex formar a bito alla confeflione del vero, coteilare.
ingenuamente a tucti,gli exrori che avere prefojed in quefta.
guifa caftigido il voftro animo,accoftumarlo a no piu abel- |
larfi alla ragione.Dovete poi effer clatco,e paziente nell'efas,
me delle cofe,le qualiavete ricrovate per emédare gli erxorl,,
che il ﬁmﬂm produce,e nonamare il difficile inuti- |
orrireil facile perniciofo,e percio fuggire cuﬁ yi.
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ho derto dall Algebra,e da nuovi metodi da Afeuni moderni:
1nventatiyi quali accoftumando bel bello la mence al fempli-
¢ pratico, non la difciplinano nell'aree di ben ragionare,e
la corrompono: e dovete altresi fogire dall'ecceffo nel qua-
le cadono alcuni moderni,cioe di credere wrili quelle fpeco-
laziont, che niun wtile producono, a cagione che in pratica
non fi riducono 2 ' |
Dilciplinata in quefta guifa la voftra mente , lavoftra mente
fara atra ugualmente a ra gionar nell’aftratto, ed 2 difcender
al fenfibile , e pratico; e percid potrete con mente atta, e
fofficiente far paflaggio dallaGeometria all'im reantiffimo
fludio della Filofona, quella cominciando dalla Merafifica,
corrollar) della quale fono la Morale, la Legge, ¢ la Politi-
ca. Nello fludio della Merafifica,dovete come avete faceo in
Geometria,con ordine geometrico ftudiarla; ma utile cofas
fempre fara che beviate a i fonti, e che percid la fludiate in
Platone, eche in ordine geometrico riduciate da voi {tefio
quello ; che 1n Platone avete letto » € meditato ; la qualk
cofa vi fara agevole, a cagione dell'abito ; che %
a ragionare fopra qualunque cofa,con ordinaro geomet co
raziocinio. In fine qualunque {cienza,che prendete a frudia-
1¢; qualunque Iparl:icularr. y che efaminate , dovete ncllas
voltra mente a {uoi principj ridurlo per modo ; che da voi
freflo poffiace tutte le confeguenze dedurnescio che fiacqui-
fta potledendo in guifa I'ordine di ragion: che la mente
pofla in ogni (cienza ricrovare li fuoi ipj,ed ordinare le
confcguenze di quelli,con quefto metodo,obliando a poco a
poco quelleiftefle cofe,che nell' Autore avere lerre, farete ti-
todafcienza di voi propria, che la poffederete in guifa rale,
come l'avefte inventata voi fieflo,e come (e mai nel’ Autore-
diquella, I'avefic ftudiaea ; in quefta guifa ftudiando voi ac-
tarete un abito di ridurre aifuoi principj qualun'g::
materia, che la voftra mente prenda a contemplare j ins-
ogni cofa argomentarete dalle caufe , e giudicarete giulia-
mente degli i €aufe devono produrrese frudian-
do con quefio Metodo la dotring-degli anrichi , vederere
Filotimo , come dall’alto , di dove difce dono tutt'i rivi-di-
moderna fapicnza, che noi ora ¢on flspore miriamo.”
had L M LD
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Farta in quefta guifa la voftra mente Geometrica, ¢ Izium-
filica, dovete dedurre il pratico dalla Teorica, il fenfi-

. bile ‘dall’ aftratro ; ¢ percio dovere , dopo ftudiara Ja M -
rafifica, fladiare icotlumi , ¢ le paffioni degli uomini j per-
che non conviene ad un uomo , del voftro #tato divenire un
Filofofo infenfato , ma dovere praticare il Mondo, ¢ prati-
cando medicar fopra le cagioni degli errori degli uominiz
ftudiar viaggiando gli ordini civili, € militari , le leggi, ¢ le
politiche delle diverfe nazioni , ficome fagglamente ufiva-
no gliantichi Greci, ¢ Romani: € {opra tuiro procurace 'd”
emendare in voi prima quegli errori, che vor confiderando,
ricrovate negli aleriz non dovete pretendere di fofogare ins
tutto le paffioni, perche le paffioni {fono lo {teflo , che I’ uo.
mo, ma dovete per lo mezzo della Filofofia, darcalle vollve
paflioni forma onefta, e nobile ; e percio dovere amare, con:
paflione, il giufto, e I’ onefto, ¢ la gloria del voltro nome ,
non meno appreflo i viventi , che apprefioi poiteri; ed ins
confeguenza di cosi farte maflime, dovete efler onorato, e
zelante Cutadino della voftra Parria, ubbidienrealle leggi
di qu:lI;; amico leale, fincero , ed onelto con r:ouiﬁ,l.l f’ f:rin-
re giufto : in quefta guifa Filotimo , e primadifcipli-
r:n‘; Geometria, polcia in Fﬂoﬁﬁ%,ndglh
praticadel Mado perfezionaro per modo,che diverrete Filo-
{fofo utile a voi medefimo,ed alla Repubblica. Ukile cofa fa-

rd ancora,che néignoriate lo Studio della Fifica,dell’ Afiro-
nomia;perche nello fludio di quelle coremplando Fammira«
bile firurrurase L'ordine, ¢ I'armonia incompié€fibile dell'Uni=
verfo fi forma per mezzo deil'imagine vna s¢labile idea della
Onnipotenza e delle perfezioni di quel Dio, del quale avere
fatto un idea pura intellettuale ; ed afkcracca inmerafifica.
Dovete poi ftudiare la Geografia , I'arte Nautica  elarte >
della Guerra , fendo quelle conofcenze 5 che contribuifto-
noa ﬁ:ﬁﬁam rugmculm y € civile.. ﬁw?{ﬁghum%: pais
vi fiano degli uomini, i quali applichino alle ciperiens
;? ¢, calle art, ch:-hli?opmdmc conofcenze fide~
ducono ; ma a mio credere , nondovere effer voidi quelli,
avédovi lanatura a pili nobile,e pitt elevata forte deltnaos
Fil. Vol mi averefatro confcere con quefti faviiflimi preceres
il modo,col quale fideve formare ua nobile, ¢ visuoloCicz

g - A
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tddino,e come la vera fcienza dalla Gex

Dor. Non fenza ragloncdlccvanu'PTatbn:
Ageometra intret in gymnafio meo ; ma per G
tendevano I'Algebrifta,o il Calcolatore, ma il Raz
cioé a dire la mente ben difciplinata in Geometria,che v;
a dire quella mente, la quale fi {' ¢ abituara a ragionare [of
le cofe tutte con ordinaro raziocinio geometrico,eda dec
re i particolari tutti da i loro veri principj .

Fil. Avere ragione, ma il voftro M:todo e aultcm, ¢ M
¢ da feguirft da pochi . -
Dor. Lagnatevi colla natura , la gluleluuicm mod:

“~ mente ne i fenfi ; che non ha ifogno di dd‘ i

“di quella, cheio vi ho prefcritta per raziocinare pe
mente , ¢ per acquiftare quellaliberta d’ animo , nell
fola I’ effenza del vomo confifte. Alla per fine Filou
volete fludiare per effer dotto, avete da vinceére qu

_coltd, che la nawra ha pofto incontro a chi vug
la fapienza, e la victh : [e poi vnlctc'ml_, ire pe

- fenza efierlo,quafi turro'il presére Modo de'lett
non ftudia , che ad inventar modi age _

' quiltar la fcienza, e percid, ricorrete ai odt:m, mp\::nd-'
che fe volere feguire i1 miei configli ete lavia da&_"
Antichi additata , e vi Harlmgﬂi'mﬁﬁ' 1
quelle cofe , che gli Antichi fi fono dichidrati 3--
rare , come apunto ¢ la Dup cmunf,'
varta,e fe ndpmnﬂ: upp

e 'y ed'imirare le

:.ﬂ H
y fenza re la purira delle fCienze’
vinuddm di companr 'al Mondo Laventore.
Fil. Né, io voglioeffer verodorto, vero virtuofo, ¢ ¢ vero ]&.
m3&5ﬂ01' m-' ' _ ; .,u.--rf ;l.- | v /3
Mw:tlcn, Pﬂoﬁho,~eﬁ! r&bfﬁdtto ) € Ve

I';r-' o "“ rnr
fw* n ¢ ,’ﬂ rato

quello ¢ i chiarifiimi Autori degli At ndefkin:
petfarehmouﬂmmNuuvu Metodo, ditemi , fe di-
relte quelle parole 5 cioe . Et bic quiders fi Pndams tdlis

novitasy Mt tam parum valeat ad vetera tenda, Mt tuto
E.imlpfm examine [uperfeder 'y'ir bu::rmsﬁ_-_
i fa umgoq‘umdlm,u*i‘ L b s R *H.Ff- !
. A S
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Fil. Poiché mi avere fatro conofcere,che merita la taccia

i di po-
¢o libero un Geometra,il quale interrogato del fuo fentiméro

00 ad una propofizione geometrica,ricufa d'appale farlo,
vi dir6 francamenre , che il voftco Mctodo ¢ vero , ed utie
liffimo , ¢ che percio e foffi flato io quel rale Profeflore ins
" Maremarica , a cui € roccato in Lipfia di fare la Relaziones
della Voftra Opera,confiderando, che voi n6 avere fatio co-
fa contro gl'antichi, ma folamente fupplito a quello,che Eu-
clide, ¢ tutti i Greci, i quali folo fon quelli, che con ragione
pcfiamo nomare antichi , han dcfiderato ; in vece di
darec della Voftra Opera quello fconcio giudicio , ches
pe hanno dato, avrei dewo. Et bic quidem fi guorume
dam talis eft movitas, ut tantwum wvaleat ad vetera amolian-
da , & nova , & vana evertenda y ut tuto operofe ipfor um exa-

mine ncmo [uperfedere poffic , bec certe ex eorum numero eff di-
cendum .

Dor. E credete voi, Filotimo, che vifti che averanno quefti
;mﬂri ragionamenti, i Signori Autori degli atti non diranno
o fteflo

IHBINM anzi ¢redo » che s'impegnaranno a foftencrlo per

fo.

Dor, E perche 2 _

Fil. Perche a nofiri giorni difficil cofa & trovar profeffori , [
quali i ritratrino, quando fi fono una volaa oppofii.

Por. N, Filotimo 2 1o all'incontro credo diver mente das

ello, thcvoifnﬁu, perche forfei Signori Aurori degli
rtti.ncl formare la Relazione di quefio ms!lngdoﬁntﬂ
ti alla fede di qualche mio celato,ed invido oppofitore,e que-
flo non ¢ molto in una materia,che tanta prevenzione
di menre,quanta ¢ la Duplicazione dgl Cubo: dovevano bens)
il onellamente,e pikt civilmente del mio M:rodo ragionare,
ccome ¢ {tato fempre loro coftume , ma poiche cos; ¢ flato ,

Averanno a cuore l'onore di una Societa tanto celebre,e tanto
veneia nto ¢ la loro,e percio efaminaranno feriaméte il

mio Met ¢ trovandolo vero, come lo trovaranno, cesta-
mente lo confeflaranno rale,ma ﬁaxmniﬂmhmﬁ, da paf-
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- fione, faceflero quello,che voi avete pre officarg ‘ahhuebr iareh.
bero(come fi fugll:i!m alla luna)pe hmw dfar;tlo iodimg-«
+ ftraro inmodo, che'non fblo ug,n}-c pnmim‘ntc ' q.g:n-
rc_i:rc.nwpﬁd divenire in viith de'miei rtc:ttif ‘,;i‘éh:egd
ineenderlo,fe anche né lo fofle,io n6 fon tenuto pilarifpon-
dere facrificandomi alle paflioni ; ed agli altrug E'rpnn" » €O~
st Filotimo non rifponderd pil ad alcurio, chea me fi op-
ponera . E per comificiar 4 porre in pratica quefto mio giu-
fto proponimento’, 'ceflidmo fin’ da hora di pili ragionare
di quetto mio Nuovo Metodo . Profitcite yol atato e
“mici avvertimenti per render a vofira mente capay ;q;l.n-
- ftinguere jlﬂ.ugm-mar:ria‘cnn]ﬁgui‘:zza il Vero dalp?c ), €
- quel , i]; piu lmpinmigd oneftaniente, ¢ ﬁbc:anien;é opc-
©'rare. Affaticatevi 2 rifolvere i propofto, ¢ vis
vee felice o AR e
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3 avverte al Lettore , come in gueflo Libro si fona novst? folamens
te guelli ervoriy i quali poffono confondere 5 0 mutare il fen~
fodelle cofe , che in ¢ffo si trastono , lafeiando per ia
fretea di notare i meno fensibili , ed ango dé

vivederle inticramente., %

36 hanno
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? Ll
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NUOVO METODO GEOMETRICO
Per trovare fra due linee rette date infinite -
medie continue proporzionali, &c.

1. e.
NoV A METHODUS GEOMETRICA
Pro inveniendis mediis continuo proportionalibus
infinitis inter duas reitas datas ; Autore

PAULO MATTHIA DORIA.

Antverpiz, apud Chrittophorum Plantinum, 1715, 4.
Plag.13.cum fig,

Uiinde ab aliquo tempore inter Italiz Geome-

Q tras quosdam turbas excitavie liber, jam fecun.
dum editus, & {ero tamen ad nos pervenit. Pri-

mum enim Auguftz apud Danielem Hopper prodiit
A 1714- alio & ordine propofitionum , & ftilo . Quz
enim {uccinéte ibi tradita erunt, eain hac editione.s,
quam non Antverpiz quidem , {ed in ipfa Italia prodi-
ifle per{uafi fumus, uberiusexplicantur, mutata etiam
interdum propolitionum forma & numero corollario-
rum . Reliqua diverfitas omnis {ub finem prztationis
fatis prolixe ab Autore exponitur. Initium enimillius
przfationisfontes errorum aperit, quos per{uafum.
1pfi eft , & omnes commictere, qui novis (e inventis op-
poniit,& nuper illos Mathematicos commififie,qui va-
ria novz huic (olutioni problematis mediarum objece-
cerunt. Indicat autem przcipue fequentes, impetus
phantafiz , animum przventum , & tumultum com-
motarum paffionum . Remedium hilce aflignat ftu.
dium Geometriz. Vitio tamen methodorum evenire,
ut tam pauci fru¢tum e Geometria , qua remedio, ca«
piant. Nihil enim primo tam ufitatum efle , quam a_
folvendis problematibus abhorrere , quo fit, utinves

3 . niendi,




Tab.v.

ACTA ERUDITORUM

niendi, & inventa aliorum examinandi facultatem,
pauciflimi confequantur .Secundo complures Analy(i
fic abuti, ut Syntheticam meditationem prorfus fu.
gientes, in calculi facilem & expeditam. praxin fefe
pracipites dent , & malint in examinandis aliorum in.
ventis calculo agere, quam 1's, qua fingulorum przcon.
cepta praltat meditatio. Tertio novas methodos ma.
gno numero adoptari non modoidem, quod Algebra,
vitithabentes, fed & alienas a rigore demonftrationum
& fola approximatione contentas. Deinde poltquam.
methodum indivifibilium [atis laudavit, Italosrepre-
hendit, quod Cavalerio invideant {ua , & in aliarum
nationum methodos tam perdite ferantur, Qua & hic &
in fequentibus de adverfariis przfentisinventi , deque
conatibus Autoris dicuntur, ea & inillosduriora, &
de fe ipfo magnifice magis di¢ta videri poflint, quan,
{criptorem Mathematicumdecet: fed dandum aliquid
rati cothurno linguz rei potius aggredimar caput.
Inventi fumma hzc eft. Defcripta concipiatur

Fig.r. Parabola ABD, Parametro AB, fitque BQ =3AB, a-

deoque e Parabolz natura QH =2,filoco AB feribatur
unitas; porro fit QC= 5 AB, adeoque AC= 9, & ergo
CDx= 3. Fiat QL= 8,quicubuseft QH, & CF= 27,
qui cubus eft re¢tz CD, & hoc modo producta parabos
la verfus D,quatam lubet, capiantur cubi ordinatarum
intermediarum omnium in ipfis productis, & conne-
&atur terminatio reétilinea BLF &e. quo faéto, cubos
omnium ad lineas BL, LF &c. terminari Autori per«
{uafum eft; huncque habet pro gennino cuborum loco
v.Prop.saaze cop oo ik ‘
Eodem modo conftruendo loca qnadrato-‘quadta.-'
torums y & reliquarum potentiarum ; facile fibiiter pa«
e ; ¥ ratum




MENSIS MAJI A. MDCCXVII.
ratum putat, ad conftructionem problematis genera-

lem, quam pro unica media fic expedit. Siinter X & Z
' quaratur media unica , defcribatur Parabola parame-
tro X= AB,axeque producto verfusC,donec AC excef-
ferit Z, conftruatur ACI triangulum 2quicrurum,uns-
de erit & BB= AB, & MP= MA, &c. atque adeo ad
Bl terminabuntur quadrata refpondentium ordinata-
rum BB, MN; CD &c. in ipfarum produétionibus
fumta; uti explicatur propofitione 2. Fiat C 10='Z du,
ctisque sof &-df cam AC & CD refpective parallelss,
erit de media qua(ita, qua elt materia propos. 3. Atque
hocidem planeeft, ac fumere Ad= Z, erigerequede,
neque adeo quicquam novi. At nimisnova funt, quz
nunc fequuntur.Inter X & Z deliderantur mediz duz,
ideft, habetur Z procubo, X pro unitate . Producatur
parabola ABD cum BI,BL, EI &c.locis potentiarum,
donec cubus CF, cuiusdam ex aflumtis ordinatz CD,
evaferit maior quam £, Fiat CV= Z, ductifque ut an.
te VE & EM. erunt MN & MP, ut radix & quadra-
tum, id eft, linea quzlitz,quod quidem e figurz infpe-
¢tione fatis manifeftum eft,modo BL,EF &c.fuerit ge-
nuinus cuborum locus; fi Z fuerit minor quam GL;fa-
ciendam GX= Z,reliquis ut ante manentibus.

Porro requiruntur mediz tres, ideft, fit Z qua. Tab
dratoquadratum , & X unitas, queruntur radix , qua
dratum & cubus . Faétis iisdem, quibus ante, it CYH
locus quadrato - quadratorum fiatque DY=Z, & du-
¢tis YV & QV ad AD & DE parallelis, erunt quafita
QK,QR, QS, modo CVH verus quadratorum CQ cu-
borum fuerit locus. Ethoc modo progrediendo in infis
nitum y conftruétio eademinfinictas medias fuppedica«
bit, modo loca potentiarum genuina in rectilineis Au.
toris habeantur, a2 Et

WV,
Fig.2.
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Fig.1.
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Et hic quidem, fi quorundam taliseft novitas, ut
tamparum valeant ad vetera evertenda , ut tuto ope-
rofoiplorum examine (aperfedere quis poffit: hocex
eorum fortafle numero et dicendum . Examen fufce-
perunt tamen Augu(tinus Arrianus, publicus in Regio
Neapoleos (tudio Lector , & Nicolaus Galizia, Profef-
forMathefeos Neapolitanus;porro Anonymus quidam,
& pariter fine nomine Bartholomaus [atieri, proditus
veroab Autore p. 88. quorum omniii obietiones cum
re{ponfionibus Autorisoperi fubiunguntur.Hyacinthi
entm de Chriftophoro impugnationesideo omiffas ait,
quod cum reliquis coinciderét. Omnesautem in oppu-
gnando cuborum loco verfantur. Et Auguftinus qui-
dem Arianus, Nicolaufque Galizia prima objeétione
negant przcipuum momentum indireétz demon(ira-
tionisallatz pro loco cuborum ad propos. 5. Summa.s
demonftrationis hzceft : CF, QL,BB. funt cubi per
conftruc¢tionem; fi ergo intermediarum ordinatarum.
cubirefpeétivinonad BL & LF terminantur, intra
vel extra cadent ; quod fane certifimumeft. At fiex.
tra cadere dicantur , qui inter QL & CFv. c. interfunt
quum major fequens continuofit precedente , obordi.
natas verfus CD majores ; ea, quaz proxime przcedit
CF, ipfam CFexceder : & eodem modo, fi intus cade.
redicantur regrediende a CF ad PL, fequt putat Au-
tor , eam , qua proxima eft ipfi QL, hac utique efie m1-
norem. Opponentes utrumque negaat initando, qua
ad KL & TF terminantar ordinatarum prodactiones,

& extra BL, LF, cadere, & eas quz iplius QL, CF,

proxima {unt ; non facere majores ipfis QL, CF, refpe-
¢tive, nec fecundocalu ultimas earum yquaad LS &
FQ terminaptur ; & intra angulos CFO,QLS, cadunt,
: g mi

N
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minoresefle iplis CF, QL &c.Cuiaddi poterat , diffes
rentias productarum ordinatarum extra velintra BL
*& LF cub: sterminantium, pofle decrefcere, nequeilla
incommoda fequi , nili fupponatur differentiarums
zqualitas, quod idereft, ac [upponereid quod proba.
rioportebar. Secunda objeé'tlo eorundem ad incomo=
modum ducit. Idemagit tertia Anonymi,quanquam
ratione aliquantum diverfa. Bartolomzus [atieri cal.
culo generalioftendit , locum cuborum non retam.,
efle,, fed parabolam cubicam.. 'Quibus omnibns idem
ferc obtigit re(ponfi. INam przter diftintionem inter
id, quod rectis convenit qua talibus & qua cubis, &
novas {atifque longas demonftrationes loci cuborum
rectilinel ad I & 111 objeétiones allatas (ola excufatio
reftat, opponentes confiderare Parabolam in alia ge-
nefeos hypothefi , quam qua uritur Autor. Qui
iplo affirmat,, pro generationum diverfitate con-
trarias Parabola efle polle proprictates, feu potius,
quod iuxta unam generationem certiffimum eft id
in incommoda ducere , fi juxta aliam exigatur :
quod quantum conveniat cum uniformi non exten.
forum tantum, fed & rei cujulvis natura alt judica-
verint. W
_Quibusde cetero volupe fuerit ideam formare to-
tiusiny entionis, & gencrationem Parabola perfpicere,
ad quam ubique provocat Autor : ii conlilium ejus 04
mne percipient e fequentibus,quibus innotuit nobis,per
fchedam ex [talia una cum libro transmiflum. Depres
hendit {cilicet , parabolz genefin, qualem exhibuit Ga-
lilzus, Apnllonlanz multum prz(tare, in qua quippe
unicas fen parameter non tantum per lineam fed & per
numerumexponitur, perinde ac ordinatz integris 2,3,
4, &c.delignatz, quz ad determinataaxis pundta du.

cun-
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cuntur , & avertice diftantias habent fequentibus 1, g,
9,16 &c. exprimendas. Quibus quidem commodis
omnino carere Autori videtur Apolloniana confiru.-
¢tio, quz quippe ad numeros non attendit, Exifti-
mavit igitur Autor , uti duz mediz quantitates in nu-
merisideo habentur, quod habeatur exprefla numero
unitas, (ic ope defcriptz hac methodo parabolz, inqua
& unitas & ordinatz linea & numero explicantur,
haberi pofle medias duas & infinitas. Tandem inter
commoda iftius genefeos haud ultimum effe invenit,
quod linea numeri loco poflit adhiberi, & quod or-
dinatz interceptz infinitz haberi poflint ope metho-
di indivifibilium , inter illas , quaznumero exponun-
tur . Arte rem peragit fequente, Principio in prima
propofitione genelin iftam parabolz docet , & inte-
rceptas interillas ordinatas , qua numero exprimuns.
tur, numero explicari eadem fervata parametronon
pofle, in prima confideratione {ubjunéta propofitioni
oftendit , quanquam mutata parametro per faciles
exponantur, Deinde unitate & ordinatis, quz nu-
mero exponuntur , tanquam limitibus utitur inter-
mediaruro, eavere quadratain numeris obtinet 1, 4,
9 &c. ad hypotenufam trianguli 2quicruri terminata,
& limites iconftituentia quadratorum interceptorum
& irrationalium , utie prop. fecunda patet , mediam-
que unam his pofitis invenit, ut {u pra commemoratum
elt, propofitione tertia. Porro ordinatis numero fic
expreflis utitur ad parabolam planam inveniendam.,
quz refpectu ordinatx datz, non autem cujusvisoffi-
cium cubicz faciat, utadeo nova parabola ppusfitad
habendum cubum ordinatz cujusvis, ut patete pro-
pos. quarta, & ad conltruendos cubos 1, 8, 27, lé_‘-cc._qui

=i imi»
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limites funt interceptorum, horumgq; integrum locumy
determinanduim,quod (uo modoexequicur Autor prop.
quinta. Ex iisdem tandem cubisad hypotenufam zqui.
cruri terminatis & limicum inftar aflumtis infinitos ad
eandem cubos terminari oftendere {ulcipit , quo pofiti-
vedemonfiret prop. 12, quod in quinta negative tens
taverat. Ut adeoin aniverfum quatuor in locis propo-
fitionis primariz demontrationem ctentaverit Autor.
prop.s. 12 & cor. 2. hujus: item in refponfionibus ad
cbjectionesp.72,73,74,75-

Ceterum qua propofitionibus fubjungitur epiftola
ad Antonium Monforte meditata quadam continet
circa differentias potentiarum {uperiorum , at numeri.
ce,ideft, particulariter expedita. Aliaeft fub finem
operisaddita epiftola Antonii Monfortead Autorem,
quz in probanda & extollendainventione Doriana oc-
cupatur. ‘Quz veroab Autore feorfim edita eftepi-
ftola, fcriptax1 Aprilis 1716 ad Paulum Franconem.s
Marchionem deSalcito, id agit, ut confectaria quz-
damexplicet, quz e Novs Metbodo deducuntur, cir-
ca parabolas generum {uperiorum Cum enim Cl. Au.
tori perfuafum (it,potentias ordinatarum terminari ad
rectas,aliter exiftimare nd poterat, quam Parabolas al-
tiores, quasomnes hactenus Geometrz procurvis ha.
buere,curvas non efle,{ed particulas aut frufta hypote-
nufari diverforum triangulorum rectangulorum. Uti
igitur in confideratione ad prop undecimam novz me-
thodi, parabolam vulgarem curvam ait efle, exinde
finito re€tarum numero compoficam , quas rectas pro
hypotenufis habet indefinitorum numero truncorum
triangularifi: fic prima propofitione & iis quibus ab(ol-
vitur epiftola omnibus , altiores omnes eo modo ex hy-

po-
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potenufis componi , fatagit oftendere , quo in conftru-
endis rectilineis fupra explicatis fuerat ufus.Qui horum -
omnium accuratius examen inftituent, quod nobis .
yam permiffum non eft, ii, fi aliunde noninnotyie 1phis
deprehendent veritatem eorum quz A.1686 P.298.ho-
rum Actorum leguntur , Sed Geometria Indivifibilium s,
Cavallerii Scientig remafecentis now nifi infantia fuit ;
multumque ex methodis aliarum nationum fubfidii effe
Petendum,nifi quis velita via aberrare.
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