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DISSERTAZIONE

PAOLO-MATTIA
____I? ORI A

INTORNO ALLA NUOVA GEOMETRIA
D I

CARTESIO

Con una Raccolta di tuttele d:mn&raz:em , € confide
razioni dell’Autore, pubblicate in varij tempi,ed in
varie Lettere, a fine di dimoftrare geometrica-
mente, che la Parabola Apolloniana non
hale proprieta, che da Geometri f&

Faffegnano .

Coll' agginnta d' altre nuove confiderazioni ye d altre
nuove obbieztoni e rifpofle .

VENEZTI A MDCCXXI.

ST T, ————

AT S S —

Con licenza de’ Superiori .



L
t vy ¥ . AN -
'}1.' 4 : [ i” ,._l". !
. 1 L wd 1 ’i ;’ iy i ‘!
= L i u an L e ﬂ e -.‘-lrn ll-‘ H‘.'L t-di“' i
% r
X 3

#F aTn - - & N L] L4 & . o b L L
s B % | 'F. i
.‘.l.‘l...‘j a @ “w e *# - = g - o+ - #
f.’
b :
r 4 iy
':' i ".l -..l
L]
L] L g r
» " | - & ¥
P ” 1 . > & s
ES - al W '] w ] L, 1
= & & [ ] ¥
= = % L]
L] El
s
"
- o
-
" L
3
N =
- L]
i_._ - L]
@
] L &
L
#
-
"
"
#
L] L] k]
a L | L
L ]
. &
L]
+ - w LI }
¥

Digtalizzato da Google



$r-

&

1=-A)~%0

"AVVERTIMENTO AL LETTORE.

Uantunque fia avvenuto alia noveiia Inven-
gione DELLA DVPLICAZIONE DEL
A} CVBO dame ritrovara quello , che avvenir

{ fuale a tute’i nuovi grandi vitrovati cioé,che
i fignori mederni Geometri,ed in particolare
3% eV | § feguaci,e prowsotori della geometria Carte-
fiana o fi frano dati a dividere un poco remisenti a ricever per
vere le mie dimoffrazioni.lo pero non devo lafciar d' impiega-
ve tutto il mio fludio, accio le cofe dame [critte , e pubblicate
intorno alla da me accennata Invenzione dulla Duplicazione
del Cubo , paffine tutte intere alla notizia de”pofteri ; per-
cbe fendo queble in tutto were , mofirerei di- poco curar la fa-
madel mio nome 4 fe le lafciaffi andar trafindate ; la qual co-
faya mio credexc,mi fi dovrebbe imputare a difetto, effendo mio
fentimento , che la paffione verfo la gloria del proprio nome_

fia fra quelle virin umane , che - fono agli womini , ed alla Re«

pubblica wiliffime,da viputarfi. In confequenza dunque di gue~
fla maffima ho rifoluto di far viflampare tutte unite quelle cofe,
che in waryg Trartati , ed in varie Lettere bo pubolicato intorno
alta Duplicazione del Cubo. In tanto, perche I' Opera richiede
qualche tempo per terminarfi , ho creduto util cofa effere lo
pubblicare anticipatamense i due feguenti privoi Trattati del~
la mia Opera , come quell¥ y ne’ quali fo manifeflamente cos
nofcer I’ abbaglio , che ban prefo i fignori moderni Geometrs,
quande, cedendo ad alcune efivinfeche, ed apparenti vagioni di
Renate des-Cartes , [t fon lafeiaty indurre a vicewere por li-
nee geometriche le curve d’ Apollonio. A tal fine dunque nellas
feguente Differtazione fo chiavo anco con argementi dalretio
fenfo folamente dedotti, la vanitd delle ragioni da Renato ad-
dotte per giuflificare le curve d’ Avollonio . Nella Raccolta
poi gcometricamente dimoflro- in pin modi , che le curve d'
Apollonio non banno le propriesd , cheda cffo [e le affegnano ;
ed a cagion d ¢jempio; avuvalendomi del Metodo degl’ indivi-
ftbiliy dimofivo fino alla pagina 13, che il luogo dclle :T}ﬁcf '
. dotic



delle afciffe dell’ affz non & alla Parabela , come.vuole Apollo-

nio, maalla lincaretta CE della figura prima , feconda , e,

terza. Dalla pag. 13 poifino alla pag.34. Efpan§o wna quan-
tita d’ oppofizioni y d’ogni una-delle quali non folo ne dimofire
Uinfulfifienga , ma fo chiaramente conofcere , che ogn’ una di

quelle ferve di nuova pruova alla mia propefizione , ed ins

particolare quella , che fi legge alla pag. 16 verfo il fine ; per-

che rifpondendo a quella mi avvaglio di un calcolo,per il quale

fo [enfibilmente conofcere, che il luogo delle radici delle afciffe

dell' affe fono le linee vette CE,EG, GL della fig.1v. Dopole s
da me accennage obbiezioni fembrami , cbe: agn’ uno. poffa pers
fuaderft; che non vi poffa effere obbiezione valevole a difirugs

gere propofizioni geometricamente dimofivate , come certamen-
te fon le mic . Con tutto cio, f¢ compariranne altre obbiczio-
ni di perfone degue nel feguito di quefla Opera, non lafcero di

pubblicarle . Dalla pag.34 fino alla pag.41 verfo il fine, fo tré,

0 quattro altre dimofirazioni del mioaffunto, tutte appogeia
te ad Euclide , e ad Archimede. In Jomma dimoftro il mio af-
funto in pin di feste modi diverfi ; ne guefio dee vecar meravi-
gliad’ fignori Geometri, i quali reputano difetto la lunghezza

nel dimofirare, e la moltiplicita delle pruove ; perche quefia s
regoia generale non vale nel mio cafo particolare , a cagione

cbe avendo io a fave con una moltitudine di Geometri, tutta da

lungo tempo prevenuta del contrario di quello,che io dimofivo ,

devo atutto petere affaticarmi di convincerli in vary modi, e
di far si, che formino un abito di mente intorao alla werita , che

sodimofiio .

Ma invevo io non folonon mi fon contentato in quefta Rac-
colta di dimofirare in tanti modi, quanti fon quelli, ebe bo des~
00y, CHE LA PARABOLA APOLLONIANA NON HA LE
PROPRIET A'yCHE SE LE ASSEGNANO , ma bo dimoftra-
1o geometricamente , che non fi puole defecrivere 5 € che per cio
{adeferizione meccanicanondd, a fimilitudine del cerchio, co-
Jtantemente i punti del perimerro,come fi fono vanamente Lufin-
gati i nofiri fignori moderni Geometri. Quefio [t legge datlas
pag. 41 nel paragrafo cbe comincia , dupo quefto fcmbra, fino
alla pag. 48 verjo il fine , ed in particolire alla prugu,’f;f.:;;;_. _

' alla



alla pag.44 : Ed in vero poffo certamente affevive , che chi leg-
gerd quefia propofizione folamente, potrd renderfs certo dellas
vanitd di guello, che Cartefie ave aflerito intorno alle curve .

Dalla pag.poi 49 fino alla §3,fo a me fleffo alcune obbie-
Zioni attinents alla Fifica, nelle quali dimofiro , che la vera
linca de' corpi projetti € quella , che fi compone dalla fegzione
del perimetro di due miei Rettilinei,cioé dalle lince AL, LR,
della fig.x11. Alcerto fembrami , che fe la dimoftragione pud
vitrovar luogo nella mente umana pofta a confronto della pre-
vengione di mente , e delle paffioni; i fignori Geometri non pof-
fono a ‘meno di confeffare il vero delle mie dimofirazioni. Ri-
man dunque 5 che wogliano degnarfi di leggere i due feguents
Trattatiye per mezZo di quelli difporre il loro animo a ricono-
fecer per wverala Duplicagzione del Cubo da me ritrovata, la
quale nafce per confequenza delle propofizioni , che in quefta
Raccolta i contengono .

Si foro poi notati qui appreffo alcuni errovi , occorfi nella
ftampa , i quali fon quelli foli, cbe [i fon potuti notare nel bre-
e 1empo, che s'¢ avuto per pubblicare anticipatamente i due

feguentt Trateati; quando poi fi publichera tutta I'Operayfi fa-
va diligente corregione .

Errori Correzione
NELLA DISSERTAZIONE

pag.1r.verl. 1 1. g’ nntichi vi~ gl antichi non viputorono
putorono

NELLA RACCOLTA.

pag.5« verfi18. punto eftremo  punto eftremo dell’ afciffa
dell’ affe . dell’ affe

pag.7.verf.24.che le radiciin~ Che le parallele infinite
finite

pag.7-verf.27. radici dell’ affe  radici delle afcific dell’ affe
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DISSERTAZIONE

I NT ORNO

ALLA NUOVA GEOMETRIA
DI

CARTESIO

Nella quale s’ accennano idanni, ch’ ella ha pros
dotto nello ftudio della Geometria; ed 1n con.

feguenza di ci0, ancora in quello della
Filofofia, ¢ della Morale .







DISSER TAZIONE

INTORNO
ALLA NUOVA GEOMETRIA DI CARTESIO.

ANV (2 cavione, per la quale la miz novella In-
| venzione da me pubblicata la prima volta !
' anno 1714y e tutta a geometrica dimofira-
gione appoggiata o non fix flata ancors per
vera da wverun geomctra , fuorche dal ce-
lebre Sig.D.Antonio Monforte, confeffata;
non 50 invero'y a che debba di si fatta vipugnanza de’ fignori
geometri attribuir la cagione : Imperciocche , fe io woglio
ricorrere allagenerale cagione , cioé della poca fortuna 5 che_s
fempre incontvano , ed banno incontrato le novelle Invenzio-
ni5 fembrame far troppo gran torto alla fupienza del noftro fe-
colo 5 perche U evidenza , che nelle dimofivazioni geometriche
fi contiene, ba forza di condurre la mente a conofcere il vero,
almeno in progriffo di tempo; donde ne avviene,che il fumo del-
le paffioni non fiz baflante ad adombrare una mente o che fias
fufficiente in Geomctria , permodo che non conofca una wevitd
dimoftrata . E che cio fizvero , fi sd, che frad gli fcienziati uo-
mini [empre fi ¢ sie di tutte le matevie difputato , manon fileg=
ge 5 che fia ancor accaduta fra geometri una lunga difputa in
materia di pura Geometria ; perchey [e per avventuraé avve~
nuto , che un geometra [i fia all’ alrro oppofio y in virts dellz s
rifpofla , o L' oppofitore i é dichiarato foddisfatto, o 'inventore
convinto . Mi é dunque d’ vnopo, dico fra me fleffo, vicorrere
a qualcl’ altro principio diverfo dal generale deflino degl’ In-
wentori , accio poffa indagar la cagione di quella univer[al ri-
pugnanza 5 che i fignovi moderni matematici moftrano nell’ ap-
provare la mia novella Invenzione; e cid dicendo, vedo, ¢y’ egli
¢ neceffario y ch' io di qualely’ altra colpa fia reo, la quale pin,
che le novelle invenzioni 4 offends U’ animo della gran parte de’
| A ﬁ;ﬂﬂ:




4 DISSERTAZIONE.,

Jisnori moderni matearatici 5 e sg di cid penfando conofeo , che
pint sthe la figura &' Investore aclla quale fon compar(o nel=
la lcttevaria Republlica y offcude il lor animo b idea , con las
quale mi mirano &’ uno Innovatore, che intraprende di diftruge
gere La loro movclla Geometria i ed invero evvi molta diffc~
venza fra gl Inventori di nove cofe, e quell’ Innovatori , che
pretendono difirugere quei metodi gia dail’ univerfale confen=
timento di tutti per werivicevuti ; perche i primi muovona
bensi la paffione dell’ invidia, a cagion di quelle, chenofira vsen=
te poteva ritrovare 5 e che conofce non effere flata [ufficiente a
ritrovare ;5 ma i fecondi ¢i privanodi queﬂa [apienza , che fii=
mavamo gia noflra, e ¢i vimiproverano i noftri errovi . In confe-
guenza dungue di quefte confideragioni o fembrami di aver di-
jeopertala cagione del filenzio 4 che ¢ fignori moderni geometri
Cartefiani offcutano di fare,a riguardo dellamianovella Inven=
gioneiperche in wero to bo mofjo guerra a quelle curve d' Apol-
lonio , che poco men 4 che tursi 3 fignori moderni geometri per=
Juafi ( e mi perdonino pur effi ) da alcune poche apparenti 4 ed
eftrinfeche ragioni da Renato des-Cartes addotte , han vicemute
per linee geometriche al pari del.cerchio 5 ¢ nonm folo le banno
per dince geometriche vicevute , ma su di quelle ban fabricato
numero quafi infinito di novelle invenzioni , tutte al feopri-
mento di nuove curve indiriggate 5 per modeo tale 5 che in thte’,
i-lorolibri banragionato con termini,fe non di pofitivo difprez~
%0, almeno di compaffione werfo gl’ antichi geometri , 1 quals
avendo aynto notigea delle curve d' Apollonio, non (i fono avvi-
fati di profeguire, ¢ d’ ampliare una, a lor dire , cost ingegnofa,
cesi ferace,e cosi utile dotsrina, come € quella delle curve. Ol-
¢re a cioyio mi fono fortemente oppofto ail’ Algebra [peciofa,che
Renato ba si fateamente vantatoe per la quale ave ottenuto di
far siyche la maggior parte de’fignori moderni geometyi,obblian~
do 1l metodo fintetico, fi fiano in tutto applicati ai calcoli ana~
litici; e mi fono altresi oppofto a turti 3 nuovi metodi da mg-
derni inventati, ed anuovi calcoli appoggiati i In fomma op=
ponendomi io atla dottrina delle curve 5 ai calcoli analitici, ed
a i nuovi metodi da moderni inventati, hé intraprefo di far crol-
lave le fondpmenia,sisdelle quali la pih gran parte dfﬁsm:'i s
2




PCISSERTAZIONE. S

devni matematici ban fabricatola mole della lor glovia j e tuts
to ad un tempo mi fon fatto incontro alla licenza , che banna
introdotto neclla Geometria, corrompendo la puvitddella con<
ftruzione, e della dimoftrazione geometrica.

Ora si di quefle confideragioni fembra, che’l mio anima
incominci ad acquictarfial filengio , che i figmori geometri ufa~
no,a viguardo della mia novella Invengione; perche, alla perfi=
ne , per quel che s’ attiene &' feguaci della nuova geometria
di Renato, ed agl’ Twventori di nuovi metodi di calcolare, ¢ dE
niove curve o fembra , che io abbia meritato il titolo d' Inno=
vatore s ma dall’ altra parte , fe confidero quello , che bo fatta
nella mia movella Invengione , mi pare , che almeno quelli , £
quali non [ono autori , ne maefiri _nella nuova geomctria def
moderni ynon mi dovrebbero viguardare coll’ odiofo titolo d'In=
novatore 5 ma anzi mivarmi come un Riflauratore del metods
geometrico degl antichi s Imperciocche la mia Duplicazione s
del Cubo ¢ tutta ad Euclide , e ad Archimede appoggiata . 3
e benobe m' avvaglia in qualcbe dimoftrazione del metodo degl”
Indivifibili di Bonaventura Cavalerio; in quel metodo pevo non
vi ¢ licenza o che ad Euclide ripugni y ci6 che non fi efperimein=
‘tanella unova geometria de’ moderni ; Qltraccio io fono il di-
fenfore del merodo di Enclide , da molti de’ fignori moderni siz=
fultato ; ed in pruova di <idlegganfi i mici Dialoghi flampati
in Amflerdami’ anno 1718, e fi vedra, che io difendo cor 4
fode vagioni il metodo di Enclide da i modcrni infultato ; mo-
firoquanto fia conforme alla naturale ragione, e quanto valevo-
le a formare una mente abile a diftinguere neile cofe tutte il
wero dal falfo, ed a formarla efatta, ed induflviofa tutta ad un
tempo , ond' € 5 che io fono il difenfore della Geometria degli
antichi; perla qual cofa egli é a gran torto, che mi fi attribui=
fea il titolo d' Innovatore . v

Da tutte guefle confaderazioni perfuafo o fembrami, che_s
a me avvenga quello , che € avvenuto a tutti coloro 5 i quali fz
fon® fatti 'neontro agl’ abufi radicatiy e fembrami 4 che avven~
ga alla mia novella Invengione , co i fignori moderni [egnaci
della nuova geometria gquello, che avvenne all’ Imperadore
Eliopertinace con i [oldati yomani,quandq alla quafs Pffd'}“f dis

Cin



6 DISSERTAZIONE.,

jnp[rm: dell' Efercito fi fece incontro ;. perche ficcome q#ch’:

punirono ingiuflamente colla morte Lt forte , ed onorata im-
prefa di quello Imperadore 5. cosi i fignori moderni. matena-
tict Carteftani , la mia vera Invenzione gll oblivione cone
dennandoge , penfano intutto eftingueria . Ma alcerto io mi
fo roffo, e mi wvergoono d* affimicliare a’ licenzioft foldati ,
é movigerati womini di- letteve s Imperciocche la difciplinas
di quefts ultimi in altro non confiftendo o che nella liber-
ta dell’ animo , e nella fincerita de’ coftumi 3 non fi puo fens
7a grave colpa tacciarli del difetto di menche franchi o ¢ fin~
cerizlaonde iovoglio in tutei s modi torre dalla mix mente una
83 fvaumgiajh idea all’ onore della lecteraria Repubblica . Con
LiLL0 €i0 pero nou puo negarfi, che, a cagion della miz novella
Inuenzione,io non fia flato da fignori moderni geometri pin tofto
come perniciofo Innovatore , che come giufto Riflauratore della
buona difciplina , ¢ come ﬁ:mp[:’cr Inuentore eflimato .

In pruova di cioimaginiamo ', che in quefla mia Inven-
wione della Duplicazione del Cubo, ficcome io bo avuto as
far con moderni , aveffi avuto a far cogl’ antichi geometri
alcerto quei grandi momini nen avrebbera avuto a male s
¢faminare le mic propofizioni , né avrebbero [critio, come s
Jeriffe sl Signoy Leibenitz in una fualettera: Miror, quod
de his quattio inftituta fuerit . Alla perfine gl' antichi geo-
wmetri, come quelli, chenon s’ erano, come § moderni s impe=
enati a foflenere , che le curve d’ Apollonio meccanicamen=
r¢ conflruite avefjeroefatte, e coffanti proprietd ; mi avreb-
bero viguavdato bensi come Invemtore di nuwova , ed impor=
tgantiffima cofa , ma non gid come Innovatore 5 che li viprendeva
d' eriore 5 ond’ é, che mirato io da quei antichi geometri cons
idea d' Inventore di nnova cofit 5 € da tutti defiderata 4 altras
difficulta non avees avutoa fupevare con quclliy fe non law
natnurale prevenzione , che genera nella naente degl womini ,
la grandcz7a, e ladifficulea del Problema , da me rifoluto ;
ms quefia difficulta , i farebbe agevolmente fuperata i Im-
perciocche quantungue gl antichi geometri aveffero ful bel
principio credunto, di non dover , legendo , vitrovare efatta-
mente dimoflrate le mic propofizions  cane elie fono, :Zvrcb-'

Era



DISSERTAZIONE, 7

bero almeno creduto , che io aveffi y per lo froprimento di nit s
tal Problema, ingegnofs mexi adoprati ; ed in confeguenza di
cio, fapendo-effi, che , In magnis voluifle fat eft , avrebbera
woluto fludiare'la mia Invengione,pervedere, ficcome bo deétto,
fe a qualche ingegnofomodo io mi foffi appligliato per condurre
afine la mia imprefa s Cosi-duvque quei grand’ nomini not»
avrebbero mai credutod “impiegarcinnutilmente il tempo  lea
mia Invenzione fludiando . -

Oltre acio g’ anvichi geometri , i quali non credevano ,
che le curve aveffero proprietd geometriche , non penfavano al«
tresi o -che 'l Problema dclla Duplicazione del Cubo non fi po-
tefe folvere per altrawia, che per quella dell’ interfezione »
delle cuvwwe;e evedéndo di nowpoter limitare con la lor mente_,
gl infiniti particolari , che per la foluzgiondi un problema pare
ticolare [i -poffono da geometri penfave , non biafimavano alla
cieca ycome impoffibile 5 ogn’ invengione, che per la Duplica=
zione del Cuboy o per la Dnadratuya del Cerchio [i proponea;
credevano poi effer utiliffima cofalo fludiare le altrai Invenzio
ni fatte a fine di ‘folvere gl'-accennati difficiliffimi problemi ;
perche avendo effi formato iavera idea ‘del modo-, ‘col quale fi
deve la Geometria fludiare 5 e degl’ utili y'che puo apportare lo
ftudio di quella; molto'bene fapevano y chela mente umana ri-
ceveynello fcoprimento di un fottile paralogifmo,utile non mend
egnale a quello y che s* hd dallo froprive una nuovay e poco 1m-
portante veritd 3 e cio a cagione y che la mente -umana ritrae
ugual profitto dall’ imparare ad -emendarfi y -che'dal dedurre_s
veritd daweritd: ‘ed in yuefla guifa gl'antichi geometri non
folonon avrebberoofato vapprefentare @’ lovo difcepoli  come_s
vano y'ed inutile Lo'fiadio delle mie propofizioni, ma gli avreb-
bero animati a fludiarle pervedere fe mai avveniffe 5 che le vis
trovafferd wvereye foffiftenti; o almeno per far, ches' accoflumaf-
fero a fcoprive alcan fottile paralogima o -che forfe in quelle
fi poteffe contenere . Cosi dunque gl -antichi ‘geometri perves
wuté bensi della difficuled di un tanto Problema, ma non gid‘im-~
pegnati a foftenerlo per wano , -ed inutile , avrebbero propofio
a’ lovo difcepoli di fiudiare Le mie propofizioni, i qualifiudian~
dole, le avyebbero vere ¢ Jolfiftenti conofeinte . ou

Heer
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a DISSERTAZIONE-.

Buella, che bo narrata, ¢ a mio credere, Uifloria di qisel-
lo, che mi farebbe con gl’ antichi geomeiri avvenuto: ma io
son voglio gid cffere un cosi affettato laudatore degl’ antichi ,
. ¢he voglia , come quel fempre Laudaror temporis acti 4 per-
fuadere a me fieffo , ed asl' altriy che lo froprimento di un tan-
20 defidevato Problema , quanto ¢ la Duplicazione del Cubo ,
non aveffe ancora,megl’animi di quei grand’ uomini, guelli per=
niciofi effetti prodotto, che la livida invidia negl’ animi di tut-
vi ol nomini fuole, a danno degl’ lnventori di nrove cofe, pro-
durre. Io s troppo benesche le paffioni fono nate quafi che tutto
ad un tempe coll’ womo, ¢ che percio fono dall’ uemo infepara-
bili  ma so altresi, che la diverfa educazione y i diverfi modis
che [i ufano nello findiar le feienze, e le diverfe maffime,e ¢ di-
werfi abiti, che dalla prima infangia s'infivifcono ne’loro animi
ecndono gl uomini piu, o meno coftumati 5 e con CiO pit 5 0 Me=
wo dannofi a g1’ onovati , € vixtuofi feguaci delle feienze, ¢ del-
{e wirth 3 ed in confeguenza di cio ¢ da crederfi , che quegl'an-
sichi uomeini non in tutto , dall’ impero debla livvda invidias ,
¢fenti, ma nelle lovo paffioni medefime pisi cafligati ye eorretti,
che i noflri moderni , avrebbero per avventura , dopo aver co-
nofcinta la vevita delle mic dimoftrazioni, detto, b’ egli ¢ per
accidente, € non per opera d'un ingegno agl’ altri fuperiore, cb’
zn tal Problema io abbia ritvovatoyavrebbero vapprefentata la
smia Invenzione , come una cofa, ¢b’ era avanti gl occh: di tut-
ti,ech offi fi crano dimenticati a eagione 5 che avevanolaws
dor mente in altre pin fublimi [pecolazioni impiegata .

To all’ incontro- awrei vifpoflo  che tutte le coje fembran
fasili , dopo che fi fono conofciute 5 laddove eran difficiliffime
prima di conofcerfi i auvrei detto, che la natura opera per vie
fempliciffime 5 € che per cio ehiungue vuole i difficiliffimi arca-
wii della natuva [coprire, bifogna che vitrovi quelle vie fempli=
¢i 5 b’ ella ufa nella formazione delle cofe ; ma che diffic iliffe =
ana cofa ¢ fcoprive la femplice meccanica 5 che lanatura tfa-
nella formazione delle cofe tutte; ¢ ¢he lo ficffo €, ¢’ ¢ffer in-
grati agl' Inventori , il contendere a quelli la glovia 5 che o=
vo fi dewe s avrebbero forfe detto quelli antichi geometri mol-
te altre cofe conrro di me 5 le quali 5 non m’ ¢ polfibile tuttes

pens
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genfare y ma foa tutte quelle mi farei ingegnato di vifponde-
re. E certiffimo perd, che non avrebbero wvoluto pregindicare_s
a loro fleffi , con appalefar[t al Mondo pecointefi di Geometria,
mofirando di non¥ntendere la weritd delle mie dimoftrazioni 3
ed € certifimo ancora , che dopo aver conofciute were le mie_ s
dimofirazioni , non avrebbero-ofato , come di alcuni é avvenn-
10 'di rapprefentare &’ loro difcepoli la mia Invengione , co-
me opera di un’ eftinato Vifionario , che o mon intende il fua
evrore , 0 mon ba coraggio di confeffarlo 5 perche ¢id facendoy
avrebbero temuto d' inciampar nella taccia di poco finceri , €
di fcreditare con cid il lor nome nella mente de’pofteri,e de lore
feguaci medefimi . Magid che fam gionti a quefto paffo d'efir-
minare , s’ egli fi debba a me, ovvere ad alcuni fignori moderni
matematici quefto gran difetto ateribuire , cioé , di non avet
cnraggfa di ;quﬂ'm # Prﬂpﬁﬂ errore s Fie bene, che cnnﬂdc-
viamo un poco il valorc di quelle ragioni ,in virts delle quali €
fignori moderni geometri fi fono lafciati perfuadere da Renata
des-Cartes o a ricever le linee curve d' Apollonio per geometri=
che,le quali gl'antichi geometri bi sépreviputate linee meccani=
chesperche in quefaguifa conofsendoft il pavticelare intereffe ,ch”
effi banno di celare la werita delle mie propofizioni a tutti quells
moderni geometriyche fi fonofortemente appigliati alla geomes
tvia di Renato; li fludiofs di Geometria,ma indifferenti, ed ama=
tori del wero , non fi lafeeranno dalle vane, ed intereffate affer-
tive d’ alcuni modern: geometyi , diftornare dalle fludio delle
mic vere propofizioni « Dimofiriamo dunque ' errore , nel qua-
- le fono miferamente inciampati i fignori geometri Cartefiani ;
ma prima additiamo I'idea , che delle carve &' Apollonio, eb-
bero ol antichi geometri , per poi dirsofirare i danni 5 che nello
fludio della Geometria, ¢ delle altre feienze ancora, I' Algew
bra , ed i nuovi calcoli producono « Ragioniame dunque delic
surve. - |
Renato des-Cartes confeffa, come [ wedrd in appreffo 5
che gl' antichi geometvi riputarono le curue &' Apollonio lince
mec caniche 3 ma pofcia pretende, che, non oftante che fi con-
firuifcono meccanicamente , abbiano le proprieta , che da Apol-
lonio fe le affegnano . Jo noh 30 , ée Renato abbia penfato ,lcbc_
, &
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§1" antichi abbino credutoy come effo 5 che le curye & Apollo<

nio abbiano le proprietd , che fe le affegnano ;. perche egli mel
principio del fuo fecondo.libro taccia gb' antichi di foverchi rie
gorofi in Geometria y ma non fi [picga a baftanza interno a cié ;.
il certoperofié, chegli s' affatica di provare , che fona lince
geometriche 4 con apparenti ,, e non geometriche ragioni , come-
meglio fard chiaro in a ppreffo s ba qual cofa, a mio credere, non-
avrebbe egli fatto,fe non aveffe eftimato, come una propofizione
quafs dimofirata , e ricevnta da tutti quefla ciod : che le cura
ved’ Apollonio hanno le proprietd, che da effo f& Je affee.
gnano i Comunque lacofafifia , fard qui. appreffo chiaramene

e conofcere ,cby' gliantichi mai han ereduto legitine dimoftra=
ions quelle d' Apollonio fatie inconfequenza & una meccanica.
<onfiruzione ..

Pey chiaramente provare , che gl' antichi geometri , come-
fuvono Archimede , Pappo Aleffandrino 4. e tutti ¢l aleri gigs
mai credettero y che le carved' Apollonio aveffero. le proprie~
td, che dal medefimo [z le affegnano ; repetevemo un altra volta.
be medefime ragioni.da noi addotte nella. Lettera Rampata in .
Romal anno 1721. da noi fatta , e diretta al dottiffimo , e_,
- genriliffimo Sig. D. Agnello Spagnolo , a fine di appalefare al

Mondo 3 manifefli errori dal Sig. Giacinto di Criftofaro giurife
confulto napolitana commeffi in Geometria ,. nel [uo libretto ine
titolato la dottrina de' triangols flampato. in Fenezia I’ anno
1720. Pefficmo ora a provare il nofiro affunto, ciod , che gl ana
tichi geomctri come Arvchimede y Pappu, e gl aleriy non mai
credetiero s che le curve d* Apollonia aveffero coflantemente.,.
le propricta , che fele affegnano ..

E" certiffimo, che Archimede conflruifee il problema delle
due wcZZe proporgionali fradue lineevette date coll' i nterfez=
Zrone di due parabole, e che Pappo la confiruifze coll’ fnterfex
Zione del cerchio , e della parabola: ma da tutto cid non i puo
Medurre 5. che quegli antichic geometri abbino creduto le curve
f" Apollonio avere coftantemente ,, ed. efuttamente quelle pro-
Fricta , che daeffo fo le affegnano ; perche quegli gran uomini
AVVEZTE a rimirare le cofe per la lor dritta idea fapevano
sroppo bene 5 che la meccanica conffruzione non pud vera y ed

' €jabs
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cefatta dimoftrazione ‘produrve; ‘ond’ é , <che fi fervirono bens?
delle curve, ma je ne fervironoin difetto delle linee confiruite
col rigore d’Euclide,le quali defideravanosche fi vitrovaffero; e
per cio fi fervirono delle-curve d' Apollonio , ‘come di linee di
approffimazione, ma fempre defiderorno di ‘trovare un modo per,
-conflruive, e dimoftrarecol vigore d’ Puclide il problemadelle s
-due mezze proporzionali « Veniamo ora -alla pruova di quefts
propofiziones v |
Renato medefimo confe[fz o come meglio faro wedere in ap-
preffo 5 nel principio del fecondo libro della [ua geometria o che
8V nntichi yiputorono linee geometriche le curve d’ Apollonio o
€ con cio afferifce yche banno le proprieta , che da Apolionio fe
de affcguano; e tutto <iv lo afferifce a cagion ¢b’ egli credevay
-che inGeometria la confiruzione pits,0 mend ¢ [atta non f1a necef-
faria‘per lo feoprimento delle proprietd geometriche;-e che per-
cio una propofizione amcccanicamente -confiruita potefs' ¢ffere
perfettamente dimoftrata . Quefla € quella propofizione cosi
firana , -e-cosi affurda , <he -or ora fard conofeere , -non aver
mai penfato gl' antichi ,¢ per prova del mio -affunto ,pongo il
Jeguente affioma . ¥ero inquanto al modo dell'eflere di una
<ofaé quello, che non pud effere in altro modo, che in
uno . Quefio affioma é certiffimo , perche tutto €io 5 che pud
€ffere in pin modi , non puo effer certamente vevo ; ed a ca-
giond' efempio , in ‘virth di qucflo affioma fon vere tutte le_
propofizioni di Euclide , melle quali [i dimoftra, che nna tale
propricta , non pud ¢ffere ¥n altro modo , <he ¥n uno , come per
cfempio ,la quanvitd ditré angoli di un triangolo 4 mnon puo ef-
fere altra, che wguale a due angoli resti o e 'lo fieffo fi dimofir a
di tutte e propofizioni d' Buclide. Efaminiamo ova , fe gl’ an-
tichi geometri ban mai potuto credere yche le cnrve d’ Apollo=
nio meccanicamente confirnite abbiano e proprietd, cheda effo
fe le affegnano. £’ certiffimo, che gl -antichi geometri mai cre =
devono, che le curve d’ Apullonio aveffero le proprietd, <he fe le
affegnano 5 perche fe penforono o che il perimetvo della paras
bola fi componeva di un aggregaro di linee vette,delle quali non
conofceano i punti 5 per dimofirare la loro wera lunghezza, ¢
confiruivle geometvicamente, non poteano cvedere p <heil lugs

8 2 g°
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yo delle vadics delle afciffe dell’ affe potefs' effere in altro luogo, -
che inuno , ciod alla curva 5 che fia cosi . Se un geometras
aveffe ritrovato quei punti, per li quali i poffono defcvivere s
quclle lince vette y delle quali [i compone il perimetro dellas
parabola , ccrtamente le radici avrebbero terminato non pite
alla curva, maa quelle linge rette vitrovates fe dunque gl an-
2ichi geometriyin virts della confruzione meceanisaconobbero
in generale , che 'l luogo detle radici delle afciffe dell’ affe era
auna curya 5 ciod la parabola, e che il perimetro di quella [i
somponeva di linee rette , delle quali non eonofcevano i punté
efivems ; certamente non potevano credere 5 ehe la curva fuffe
il luogo dimofirato delle radici delle afciffe dell’ affe . Che gl’,
antichi poi penfaffevo , che il perimetro della parabola fi com=
poneffe d' infinite lince vette determinate da’ punti da effi non
conofcinti eghi é cerciffise , perche in tutte le lor operazioni,
come tale la trattorne; e poi weggiamo , ebe Archimede fece
la guadratura della parabola , [upponendola un aggregato di
lince veste 5 perche ba credette in gemere un aggregato di linee
rette infinite ; ma egli non é gid , b’ Archimede penfaffe per
cid &' aver efastamente quadrata la parabola ; perehe ficcome
non penfava, che le proprictd, che da Apollonio s affegnano al-
la parabola fuffero efattamente veve , €osi fupponendole come
were per ipoteft 5 la quadrd per approffimaZione . Ecco dunque
ghiaramente dimofirato , ehe gl antiehi gcometri evedetiero ,
she le curve &’ Apollonio, e la parabola in particolare , ft com-
poneffere di linee vette , ma cio credendo , mai oforono affevire ,
che avefferoefattamente le proprietd , che da Apollonio [e le_»
w(fcgnano , perche f¢ 6id creduto aveffero , non avrebbero pin
defiderato la Duplicazione dck Cuboy come [ ban fempre defi=
derata . _

Ora qui ¢ da confiderarfi 5 che gl' antichi pin moderati ,
she ¢ mederni nclle lovo precengioni , non aboorrivano di fol«
were i problemi meccanici , quando i conofeevano wtili alle s
Wi 5 ma non per cio ofavane dire , cone dicono i moderni geoe
smetvi Cartefiani , che § problemi meccanici fono geometrici ;
che fia cosi . Veggiamo , che Archimede fi fervi utilmente delle
fpivali welle fue divine Invengioni y e di tutte le altre linces
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mescaniche o ¢ [obvé utiliffimi problemi nella Meccanica 3 Ma
§ lufingo forfe per cio Archimede di aver [eiolti geometricas
mente s problemi meccanici } certe che nd ; perché , come bd
detto , [¢ avsffero creduto geometricamente [siolti i problemi
meccanici , non avrebbero pin defideratola Duplicazione del
Cubo. In fomma gl antichi geometri ponevano tutte le idee nel-
ba lor vera elaffa, ed in confeguenza di cio nelle eofe geometri-
she facevano ufo del perfetto vaziocinio, ed accoftumavanoin
quello lamente a conofcere il vero unico ; ne i problemi mecca~
wici poi cercavano l” utile , e [i contentavano dell’ approffimas
Lione .

Ma alle antecedenti ragioni da me addotte 5 per provare ,
ebe la Parabola Apolloniana confiderata folamente in fe feffa,
e generalmente , non fi dovea cosi di facile ricevere per linea—
geomctrica, e cke perciogl' antichi geometvi mai cvedestero di=~
moftrazioni quclle d' Apollonio nate dalla confiruzione mecci=
mica ; i fignori geometri Cartefiani vi[ponderanno, con quei foli=
ti lor argomenti , da Renato addesti nel principio del fecondo lie
bro della fua gcometvia , a' quali poce men ehe tutti i moders
ni geometri fi fono arveft . Efaminiamo noi prima brievemente
quello , cbe intorno lanatura delle enrve dice Renato, per pos
efaminare in apprcffo il malore de' fuwoi argomenti

Egli nel principio def fecondo libro della fsa geometria lodz
el'antichiya cagion che feppero diftinguere ¢ problemi nelle loro
slaffi:Veteres optime confiderarunt,quod Geomerri® pro-
blematum , akia fint plana , alia folida, alia denique linca-
sia: hoceft , quod quadam corum conftrui poifint 5 du=
cendo tantum rectas lineas , & circulos ; cumalia conftrut
nequeant,nif ad minimum adhibeatur conica aliqua fectio;
a¢ reliqua denique, quinad conftructionem corum affuma-
tur alia quedam linca magis compofita. Loda Rerato ins
quefto paragrafo gl ansichi a cagion ¢b’ egli ancora nella [ua
geometria [i vede cofiresto di diftingueve i problemi folidi da i
piani 5 € conflyuive i primi , avwvalendofi, come gl' antichi, del-
le fezgéoni del cono; ma non dise, che gli antichi geometri fem-
pre ban defiderato di rvitvovare una via di conflruire i problemsi
Jolidi col vigore de’ pofinlati di Euclide , e con cio liberasfs

dall’
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dall’ obbligo di porre quella diftingione fra gli problemi piani,
¢ folidiyalla quale i vidufJero folamente dalla neceffica coftretti;
ed ecco che in queftaguifa o via Renato yapprefenta, -come im-
poffibile y'la [oluzione de’ problemi folidi per la viapiana . In-
di conofcendo egli y-che la fuadottrina poco utile arrecavyalla
Geometria, [e le curve d' Apollonio non [i confideravano per li-
nee, le qudli aveffero conflantemente le proprieta, che da Apola
donio fe le affegnano; penso d' incolpare gli antichi geometri di
«<ecitd , perche aveano dubbitato intorno alle dimsfirazioni &
Apollonio , ¢ non s’ erano dffaticati d' ingrandire yed ampliare
quella dottrinadelle curve 5 b’ egli gid riputava in tusto le-
-gitima, ed utilifima : Verum faus mirari non poflum, quod
nonulterius lincas halce magis compofitas, in certos di
ftinxerint gradus , neque ctiam plané capio ; «<ur illas po-
tius mechanicas , quam geometricas nominaverinr, L' an=
tecedente o «ch' abbiamo narrata ¢ I' idea generale della nuova
dottrina o -che Renato ‘hd pretefo di ftabilire fra li geometri :
ma perche abbiamo poc’ anzi narrato le poffenti ragioni,dalle s
guali g’ antichi geometri furono indotti a dubitare delle dimo-
moftrazioni d' Apollonio 5 uopo ¢ ora efaminare il walore del-
Ae ragioni ycolle quali Renato fi ¢ sforzato di flabilive (2 [ua
nuova dottrina. Epli afferifce y <he in Geomerria I’ efattez-.
ga della conflruzione niente importa per condurre all’ gfat~

ta dimoftrazione 5 in virtis della quale vagione egli pretende di
fabilire la feguente ardita prupuf?gfun: s-ciee 3 che dalla con-
ftruzionc non efarta y.cloe non farta per 1 poftulatid’ Eu-
clide, 41 poffa perfetra dimoftrazione dedurre ; ond’ ¢, che
tratta per firomenti meccanici egualmente il compaffo yche s
do firomento di Platone y ¢ tutti quei meccanici firomenti , per
mezzo de’ quali [i confirnifce folamente per la via de’ moti
compofli : Erenim & dicatur ideo id fuifle factum , -quod
inftrumento quodam , ad illas in plano defcribendas ,

uti opus fit y circull quoque , & reétx linee ob camdem.s -

rationemn reijciende effent , cum abfque circino , & regu-
l1a , quz non.minus inftrumenta-dicenda funt, in chartas
dclcribi non poffint ; neque etiam ideo , quod infirumenta,
que delgribendis illis inferyiunt, utpoté magis compolita,
quaa
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quam regula , & circinus, nequeant effe tam.exactas quans
doquidem ob hanc rationem patius repudianda forent ¢x
Mechanica, ubl rantum accurata operis convenientia, que
a manu proficicitar ,. defideratur , quam ex. Geametria o,
ubi folum fpeétatur exadta ratiocinatio..

A qucfli si fatti apparenti argomenti fi dovrebbe folamen -
te rifpondere con eftrinfeche ragions; pevche alla perfine il dive
che in Geometria, nella quale fi confidera la guantitd , la pind ,,
o meno cfatta. confruzione niente importa per quel che s° ate
tiene allo fcoprimenta delle particolari proprieed geometriche ,¢
un confondere g univerfali, con i particolari, ed é lo fleffo, che
dire , che quelle coft , le quali fonale medefime fra effe nel ge-
nere , fiano ancbe le medefime nella fpecie ; la gual prepofizione:
¢ troppo affurda per quelle menti,che mirando da metafificinel-
la vera natura delle cofg, fan conofcere, quanto le cofe partico-
lari , che convengano fra effe nel genere , poffan effere fra effe_s.
diverfe confidevate in particolare & Alla perfine avviene del
compaffo , e degli fromenti meccanici quello appunto , che difs’®
io nel.libro da.me prbblicato contro il libro della dotirina de’
triangoli del.Signor Giacinto di Criflofaro, cioéy che I ifteffas.
cofa € paragonarc al compaffo gL' altri firomenti meccanici y 2
cagion che comvengono fra effi nel genere di (lromenti, che para«
gonare un r07z0,cd mcolto womo natonella Lapania ad un Gre-
¢0, ad uno Atenicfe, ad un Platone, ad un Pitagora, folamente ,.
perche convengono qucfli col Lapone nel gevere di effer womini ..
Con tutto cio perd noi.wogliamo con intrinfeche ravioni far cos
nofcere, comey nel cerchio prodotto dalladeferizzione del com
paffo , [i veggono efattamente le proprieta ; in wece che non f&
pofjono mai wedere nelle lince curve con meccanici firomenti
conflruite .

La riga , ed il compaffo , quantunque fiano firomenti, in_s
wirt peré dell’ operazjone, che con quelli fi fa, produconole s
pin femplici cofe 4 che da un womo , da un Angelo, o0 da gualun-
que pin perfpicace creatura fj poffono imaginare nella quantitds,
e quefle foro lalinea retta, ela peviferia del cerchio . Ora que-
fla femplicitd fa si , che’l geometra fia fempre cerio del vero
{uogo di quel punto , che la riga , ed 1l compaffo hanno .::J Lui ade

it~
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ditato ; imperciocché nelfa rigavi [1d defignata tutt la linea s
vetta 5 e nel compaffo , che figirain fe Reflo, i fii defignace
tutto il cerchio 3 ond' ¢ , che confiderandofs anco in aftratto un
triangolo gia formato dallariga , ed un cerchio gid formato dal
compaffo ; il geometra puole dedurre le propricea, in vece che_s,
{¢ fi [uppenc defcritto il perimetre della parabola, il quale ad-
dicai punti efiremi , delle vadici delle afciffe dell’ affe per le
wezzo di diverfe righe de quali fi girana iu diverfi modi ; i
geometra’ non pud mai imaginare quei punti 5 ne' quali termi=
nano le linee proporgionati, che formano gli triangoli [imili,
formati dallo flromento meccanico, e ne wene puo per o meg=
zo dello firomenso meccanico effer ficaro del inogo, nel quae
le terminano’ le radicideble afciffe dell’ affe. Ecco dunqie s 4
che la d:’mrfud , ¢he vi ¢ frale lince conftruitccol compaffo, ¢
colla viga , € le linec conftruite con gli flromenti meccanici, an=
co confidevata in afiratto,<i fa couofcere, chele linee confiruise
col compaffo, e coliariga ci danno ficuramente le proprietd, in
wece che le curve confiruite con gli firomenti meccanici non_s
dandoci ficuramente il dnogo de’ punti, a i quali terminano le,
radici, non <i poffono mai dare ficuramente le proprietd , s
queflo lo dimoflreremo geometricamente in appreffo . In tanto
wogliamo qui far chiaramente conofcere con quanta diverfz
idea fi debba mirare il cerchio da qaella , colla quale fi mirane
(e linee prodotte dagli firomenti meccanici 5 ¢ per provar cio
vogliamo far conofceve che il cerchio é quella figura , da quale
invirtk della fua femplicita non puo effere in altro modo, che_s
inqucllo ycol quale da noi fi defcrive, ¢ié che non avwviene del=
le cwrve deferittecollo firomento meccanico . il
- La periferiadel cerchio é prodotta da una linea retta, la
quale fi gira fempre uniformamente in fe medefima , ¢ givandofi
uniformamente in [e medefima defcrive punti, che fono fempre
ugnalmente diftauci dalcentro ; € cosi la periferia fi compone_s
da’ punti eftremi d' infinite linee rette , tutte ugnali fraeffe,le
quali tutte partono da un medefimo punte . Ora quefta € quella
curvay la quale hd coftantemente in ogni punto Le proprietd, che
fe le affognano; e che fia cosi. Non poffono li geometri, nel confis
derar quefia curva, temere ) che wn aliva pii femplice confiray
Jlone
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zione , che guella del compaffo 5 poffa far mutarecil cerchio di
.afpetto;e di fignra, perche non poffonio dive, che la periferia del
cerchio cofta d’ infinite lince vette yo0 d’ altre {ince da noi non
conofcinte; ma poffono ficuramente dire , -che il cerchio non pud
effere in altro modo, che in quello , col quale per lo megzo del
compaffo fi deferive 5 perche nella fempliciffima deferizione del
cevchio la mente uniana conofce tutta da proprieta del cerchio,
la quate, come abbiam deito, ¢ quella d’ effere una figura, la di
cui perifersa coftadi punti eftremi-d’ infinite linee vette uguals
fraeffe , le quali tuste partano dal medefimo punto ; in vece «
che , come abbiamo dimofirato , fapendo woi , -che le curve 4,
Apollonio cofiano d' infinite binee rette poffiamo fempre te=
mere , cb’ una defcrigione pin femplice ci poffa far comafcerey
che le proprietd yche alle curve noi affegniame, in altra figura
fi vitrovino s cosi dunguey WtEo ¢io, che non € uno nel mode
dell’ effere , pud effer in pin modi , ¢ fe pud effere inpiik modi 4
non bd proprietd certe , e coftanti . Ecco dunque dimofirata
chiavamente , che la conflruzione in tutto efatta perfet-
ta dimoftrazione produce , in vece che lameccanica confiru~
zione nron puo-efatta dimofirazione produrre . Ma a qucfie no-
firevagioni fard forfe qualche mal’accorto geometra Cartefiano
la feguente difficulta yciod , che Archimede confiderd il cerchio
come un poligono 4’ ivfiniri laté y € che percio, quantunguc il
~cerchio fia Bato defcritto dal compaffo , potrebbe un qualche s
geometra vitrovave i lati del poligono , de’ quali egli fuppone
che (i componga la persfevia-del cerchioy in quella guifa, che not
abbiawm detto potere avvenire del perimetyo della parabola .
Ma a quefla lieve difficulta fivijponde , che Archimede nop
mai pensd 5 né poré penfare yche la periferia del cerchio fuffe.s
un poligono d' infimits lati ; ma folamente penso , che il po~
ligono d' infiniti lati 5 quantunque in tutéo diverfo dal cerchioy
fuffe la figura pisk propria per quadrare il cerchio per.approffs ~
mazione ; nella qual cofa nen errd , perche " efperienza ci ha
fatto conofcere, chei fignori modevni colle loro fcvie infinite_,
non fi fono pin approfimati alla proporgione della periferia al
diametro del cerchio , che Archimede . Dimoftviamo ova , che
Archimede non mai penso » ¢he it cerchio fuffe della naturay
' di
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di un poligeno d’ infiniti lati ..

Si fupponga , come wuole {' Oppofitore o. che il cevchio fia:
un poligono d’ infiniti latiye [i [upponga , che [i fiano gid ritro-
pati: It punti , per [i quali i poffa defcrivere queflo paligono-
d' infiniti lati , ¢ che ogni lata di effo fia una quantita minima,
quanto fi voglia , e che gia fia defcritto queflo poligono 5 non_s.
percio queflo poligono avra le proprieta del cerchio ; perche fe_s
ogni latodel poligono non é un punto , ma unalinea , le lince_»
rette 5 che fi conducono dal centro a quefti bati , non poffono ef-
fer tutte uguali fraceffe ;. Ma fe noi non poffiamo ritrovar nel
poligono. quelle medefime proprietd , che & affegnano: al cer-
chio, il poligono non fard della natura del cerchioy ed il cerchia.
mon fard della natura del poligono. Oltre a. ¢id, ficcome abbiam
detto poc’ anyj , fe la mente umana 5 o un Angelo non pud im-
maginare una linea pin efatta . che qaella della periferia del
cerchia dal compaffo prodotta; né meno poffiamo noi temere,che
i poffa giammas mutare nella nofira mente l'idea , ch’abbiamo
del cerchio , e delle fue propricta in quella guifa,, che pofiamo
temere, chela parabola , e le altre curve meccanicamente de-
feritte fi poffana mutare di figura. , invirtu d’ una deferigione »
pin cfatta di quella , che fifa con lo flromento meceanico ; e che
in confequenza di. ¢io fi trovine in un altra figura quelle me-
defime proprietd 5 che noi affegniamo alle curve .. Archimede_s.
dunqgue non fuppofe: il cerchio effeve della natura del poligono ,.
ma confiderd faggiamente, che il poligono era fra le figure de’la-
#1 detevminati quella . ch’ era la pli propria a quadrare il cer-
chio per approffimazione, e di quella figura infcritta, e circon
furitea con mivabil arte fi feyvi per approffimarfi alla quadra-
tura del cevchior All'incontro fuppofe, che le curve d’ Apollonio
realmente (v componeffero. di. linee rette infinite , delle quali.
s0n fi conofcevano i punti, pev li quals fi potevano deferivere .
e percid a granragione , ne Archimede o né verun: degl' antichi
volle mai riceverle per linee geometriche . Ecco dunque,
dimoftrato, che le curve meccanicamente confiruite non poffono
- mai avere proprietd dimofirate , e coftanti ; ond’ é, che a torto
Renato fi duole degl'antichi geometri,a cagion che fono flati re~
mitents a volere aggiungere a' poflulati &’ Euclide il feguente s

poftne
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poftulato cioé: Datum conum , ‘dato plano fecare. Ed ecco
come a torto [t duole degl antichi geometri - dopo aver det-
to, che appartiene -a’ meccanici 5 non a’ geometri ‘lo vicercar
I efatta confiruzione ;'Quippe -que procul dubbio , tam.
hafce lineas ,’quamillas concernens ®que perfeéta efic po-
eeft : Nequetandem €a de caufa , ‘quod numeérum poflula-
corum fuorum augere ‘noluerint ; *quodque -<contenti fue-
rint , modoliceret , -data duo punéta recta conjungere hie
nea , atque ex dato-cono circulum delcribere tranfeuntem
per datum punétum . ‘Cum ulterius de conicis feCtionibus
craétarent . Supponere veritinon fuerint, -Datum conum’
dato plano iecare-. | ) h

Le antecedenti fon le ragioni y in wirts delle quali Re-
srato conchiude 5 che, mal grado la confiruzione meccanica i
doveano dagl’ antichi geometri vicevere per linee geometriche
le curve d' Apollonio 3 Ma yucllo, ~ch'¢ degno di confiderazione
{i ¢,che dopo aver egli portato le fne efirinfeche ~ragioni 4 fine_s
d’ indurre noi @ “ricever le curve d’ Apollonio per linee geome-
triche,Ji fa dalla parte deghi antichi in cid, che non han voluto
yicewer le altre linee pit compofie 5 ‘come fono le fpirali ye la
quadratrice 3 Anzi dippin attribuifce la cagione dell inginfli-
zia yche gl antichi hunfatto alle curve d’ Apollonio, vell” aver
prima quelli corlfidevato le -accennate curve piss compofle , les
quali egli confeffa -cffer meccaniche, “infieme colla Concoide ,
la Ciffoide,ed altve fimili Verum enim vero fieri porelt , ut
fcrupulus,e guel chefiegue. | |

Ova qui dimandavei a Renato, qual limite egli poneva al -
la confiruzione per dichiararla legitima, ed abile a difcoprivci
nelle figure la proprietd s perche s'egli wolevaefcludere dalla
-confiruzione geometrica tuttocto , ch’ ¢ in diverfi modi compo-
flo , evicevere per legitimo folamente quello , cly' @ perfetta-
mente femplice , come han fatto gl ansichi y “egli dovea fola-
mente vicever laviga 5 €d il compdffo ; ‘perche o fe in genere il
compofto -di diverfi moti non wmofirale propricta , niuno firo-
mento compofto le puo moflrarcies’egli volevafra gl firomenti
compofts di diverfi moti affegnar quelli che a fuo credere, moe
fivano le proprictd , doveva geometricamente dimoftr ave,'che I¢
- C2 cHr
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curve d' Apollonie defcritte collo firomento meccanico mofirano
efattamente le propricta ; wiaquefto egli non folo non lo hd geo=
metvicamente dimofirato,ma non b:g portato a favore del fuo nos
wello fentimento altro , che quelle effrinfeche, ed apparenti ra-
gioni da noi accennate, le quali al certo non fono [ufficienti per
divoccare una legoe di Geometria fiabilita , com’ egli fieffo con-
feffa o da tutti gl antichi geometri ; donde fi vede , che bifoe
gna rifpettare b antoritd d' Euclide , di Archimede , di Pappo
Aleffandrine , e di tutti quelli y che fiorirono nella fagoia anti=
chitd ; perché , mal orado le eftrinfeche ragioni da Renato ad-
votte a fine di avvalorar la confirazione meccanica , wella [e-
guente Raccolta io dimoflro geometyicamente, che le radici, ke
quah fi trovane nclla parabola per lo mezzo degl’ iftro-
mentt meceanici , non corrifpondono nell’ affe a 1 punei
eftrem de’loro quadratisonde ft conefce manifefiamente vana
wucella propofizione de [igmori moderni geometri , eiod, che le_s
curve d' Agollonie i poffone fupponere defcritte, perehe danno
‘coftantemente in ogni punto 5 a fimilitndine del cerchio ) le pro~
prieta’

Ma il pin bello fi é 4 che Renato fleffo non era affatto ficim
ro della projofizione da effo afferita, cioé i che le curvede-
fcritee collo firomento meccanico mofirine efartamente le
propricta ; perche el principio del fuo terzo libro egli moftra
#n certovimorfo della propefizione ardita , che aveva afferito,
€a gral cofa nom avrcbbe fatto, fe aveffe credute di veder
tutio nelle curve d' Apollonio meccanicamente confivuite 5 ed

ecco di cio la preova dedotta dalle fue fleffe parole; Tametfi

omnes hnex curvae , que motu aliquo ordinato deferibi
pofiunt, inx Geometriam [unt recipienda, non ide0 tamen
permiffumelt , wri indiiterenter qualiber, quae primumes
occurrat , ad Problemaris cujufque conftruct:onem , fed
cura femperadhibenda eft, ue fimplicithmam , cujus ope
id 1plum folvi queat, eligamus. Ubt quidem obfervandum

" eft, per imphciitimas non folum iatelligendas cile , que

omnium facihifime defcribi poffunr , neque quz propoii-

11 Problcmaus conftruétionem, vel demonitrationem faci-

orem redduat  fed prafectim qua imphatai fuat ge-
neris,
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eris, quod ad quantiratem qugficam dzterminandam infers
vire queat,

Ecco dunque,come Renato mofirayche per maffima generale
fi dewe nel confiruive feguiv [empre il pin femplice ; e percid
€gls nop puo ripatare affatto ficura la confiruzione meccanica ,
mentre non puo afferive , che non fe ne poffa trovare un altras
piu perfettadi quella , eb egli ufa per lo mezzo del fuo firo-
mento meccanico s mentre fapeva, che ' é fra’ geometri las
sonfiruzione [emplice del compaffo ; e che Renato non exa bens
Fcure della [ua propofizione , cioé , che la confiruzione mece
canica fuffe affatto legitima , e valevole a [coprirv le proprie«
td geometriche o lo fa egli comofcere nelle feguenti parole s
Qucmadimodum exempli caufa , ad inveniendas tot li-
neas proportionales , quot libueric non opinor modum
ullum facihiorem dari , nec cujus demonfiratio evie
dentior fit, quam fi curve line® adhibeantur, gue per in-
firumentum fupra explicatum defcribuntur &c. Ora guell’
opinor fd chiaramente conofsere , ¢b’ egli non era ben ficure,
che non [1 poteffero vitrovare per ba via femplice d’ Euclide le

.due , edsnfinite mezxe proporzionali in quella guifa 4 che le_s
bo io ritrevate ; perche fe epli fuffe flato ben ficuro 4 che il fuo
flromento meccanico cra il pin femplice firomento 5 ¢he fi po-
teffe adoperare , now avrebbe detto , ut opinor , ma avrebbe s
dezto , che il luogo delle radici non pao effer altro , che la cur~
wa , a cagion che un altra pin femplice conflruzione non pud fae
ve  che fi ritrovino in altro luogo dalla parabola diverfa . Alla
perfine avrebbe detto , come dico io 5, che non dubbito , che i
{noso delle radici fi poffa vitrovarc in altro luogo, cioé, al mia
Rettilineo geometricamente confirnito ¢ Renato dunque du-
bitava effo ficffo della troppo ardita propofizione , che avea af~
fevita o per la gual cofa potrei a buona ragione [perare , b’ egli
medefimo rendevebbe alle mie dimoftrazioni quella ginflizia ,
che ricufano a quelle vendere i [uoi fegnaci .

Renato des- Cartes poi, ftabilisa pia colle deboli vagioni,che
abbiam narrate , la maffima cioé , che e curve d’ Apollonio fiae
uo linee geometriche, s’ appiglia, ficcome egli ba detto,a quello,
¢be dovean fare glantichi, ciody ad ampliare la dotirina delle
; CHY=
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wcurve 5 ¢ per lo mezzo del calcolo ‘analitico a vitvovar curve
infinite 5 le quali tutte egl'impiega alla foluzion de’ problemi di
tutt’ i gradiyes'affatica dimofirare U utile y-che produce il fuo
calcolo analitico coll’ efempio di molti -problemi, ed in parti-
colare di quello foluto da Pappa per la via fintetica: Alla,
perfine perjuade ' geometri ad appigliarfi inticramente a guee
fto metodo di calcolare, abbandonando in tutto, nella foluzione
de’ problemi , ls wia fintetica; ficcome fi vede ¥n una fua letre-
va, nella quale ragionando del problema della Rolletta ,che f;
aggitavanc' fuoi tempi , vimprovera a’ geometri la lor cecitd
di voler feguire la via fintetica y quando appigliandofi al calco-
lo analitico ,'potevano agevolmente , e fenza fatica folverlo s
Ma quanto la licenza, the Renato bd nella Geometria introdot= "
tayei’ ufodel calcolo abbino alla puritd,ed all’ ingrandimen-
to delle fcienzenociuto,vogliamo ora brievemente di mioftrarlo;
ma prima vogliamo ‘additar {a cagione, per la guale tutt'i ma-
tematici moderni han ricevuto le curve per linee geometriche,
e [t Jono appigliati all’ Analitica,la Sintetica abbandonando.
 /Egliecerto yche il pingran danno , chel' anima umanas
pruova dall’ effer al -corpo-congionta € quello abborrimento
cb’ave awoigerfi allaintera e pura vifleffione ‘per medisare_,
in aftratto fenzal’ ajuto de’ fenfi ;e cio avviene perche quan-
tunque-wero fia, che I' anima , come da Dio difcefa, “risengx
fempre quell’amore werfo le conofcenze del wero,che 1ddio ave
a lci dato nell’ atto, che I' bd creatas Contutto cio pero i fenfs
tenendola fempre-occupatanelle cofe efieriori 5 han si oran for-
%4 ditenerla lungi da quell’ amore di conofcenze , -allc qualy
fempre afpivaper [uanatura 5 che grandiffimo faftidio ¢lla fente
nell’ aftirarfi dalle fen(sbili cofe per ragionare in aficatto . Lue-
ftaverita ce la fanno chiara gl’ womini tuzti 4 che fi fervono pri-
ma dcl fenfodell’ immaginativa, che della vagione; -ed ¢ fempio
ce nedanno per pruova i fancinlli i quali con fomma facilicd fi
conducono -ad efercitarfi in tutti quegli efercizj ,-che praticas
s addimanda; ed -all’ incontro fomma faticafi efperimentas
per indurgli a wolger lo fpirito allo fiudio délle ,]gm:(c y per
l'bdcgm'ﬁa delle quali, attenzione di mente, € ragiocinio [i rie
<hiede . " ; - )

Ora
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Ora poflo queflo principio; ¢ da faperfi, che gli calcoli pra-
tici ,-di qualunque genere che fiano, banno-la. forza di allets
‘tar I amima, a cagions che gli fembra: , che: quei: pratici cal-
coli appaghinal'amoré innato , che ella ba verfo le conofcenze_s
‘del.vero,e nel medefimo tempo (a difpenfano dalla penofa obbli-
gazione diviflettere,e di ragionave: che fia cosi, l'anima calco-
landa non ragiona , percheé il pratico calcolo da altri inven-
tato: li femminifira quelle verita, ch ella farebbe obbliga-
ta d'andar cercando a forza di proprio raziocinio;. e con tutto
¢cio s'appaga nel contemplare quelle veritd , che fenz' altra fa-
tica , che con quella, che apporta la pratica, hd ritrovato..
Luefta & la cagione in gemevale , per la quale i fignori moderni,.
geometri. ban ricevuto con tanto piacere Lufo del calcolo anali-
tico; Narrcremo ora le ragioni , per le quali quefto calcolo ana-
litico € cotanto perniciofo , quanto noi abbiamo dimoftrato, che
fia,ne nofivi: Dialoghi flampati in Amfterdam U'anno 1718. dc~
cenniamo dunque,ma in brieve,i danni che alla mente umana,.
ed all'ingrandimento della Geometria, il calcolo analitico pra-
duce .. | |
Il danno maggiore s che fa l'ufo del calcolo analitico , &
quello di privar gl nomini del’ pin importante utile ,. che ap-
porta lo fiudio della Matematica, cb’é quello di formare unzs
mente, la quale fia capace di diflinguere con ficurezza il vero
dal falfo in quelle cofe, nelle quali noftra mente puole con ficu~
rexza i uero conofcere ; cosi egli ¢ certiffima cofa y che 'uma-
na: mente € flata da Dio creata con uva tale proprietd, che noin
pud mai acquiftar le faculid'y alle quali s’applica, fe non fore
ma s di quelle un lungo abbito; quindi é, che [a femplice idea
della dimoftrazione , la quale addita allamente umana U idca
del vero , non puo produrre in quella la faculta di diflinguere
con ficurezza il verodal falfo nella Goometria i e che non pof-
fa produrla ¢ certiffimo, perch? fe la femplice idea della di~
moftrazione poteffe fruttare alla mente ymana il grande avvan-
tagoio di diftinguere con ficurezza il vero dal falfo , dopo flu-
diate le otto propofizioni del primo libvo d’Euclide , nelle quas
li egli cidd l'idea del teorema, del problems o ¢ di tutti modi
son i qualis’argorenta in Geometriay la mente nmana fo;mc-:
¥e b=
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veble col folo ajuto di quelle propofizioni l'idea delwero , ¢ del
falfo , e con cio avrebbe gid acquiftata non folo la facults di
conofcere il vevo , ma il gran privilegio di vagionare nelle ma-
tevie tutte y e fenza inciampare in errove ; € tutte le altre pro=
pofizioni di Euclide, che fieguono, fi fludicrebbero folamente_,
4 fine di erudirela mente nelle proprietd geometriche 5 e non_s
per dijciplinaria nell'efercizio del ragiocinio; All'incontro noé
weggiamo per efperienza 5 ¢he in cio 4 che apparticne al purgar
la mente dall’ erreve, avviene quello appunto, cbe avviene all),
womo, il qualevnole nettare vl fuo corpo dalla lordezza 3 inse
perciocche [e quefto lafcia cader ' acqua, a cagion d'efempie
folamente fopra-le fwe lorde mani , a fine di torre wia l'imsmon=
digia [enza fortemente {iroppicciar ' ana cond’ altra , vimars
vebbero fempre lovde 5 ¢ [07Ze, quantungue per wn [ecolo ine
tiero faceffe cader aqua fopra di.quelle . Lo fleffo avviene alla
mente umanayla quale fi fepellifce sifattamente nella materia
nel primo momento, che wiene ad abitar nell’ nman corpo, che_,
?uaﬁ non le rimane pin vefliggio di quell' amore, che ba verfo
e conofcenge del vero 5 per molto o cb’ ella fenta narrar dimae-
{iragione, non-acquiftera mai lafaculta di liberarfi dall’errore,
fe non formerd undungo abito ad emendarfi de’ juoi ervori , ed
# pin, e pinvelte contemplar le cagionide’ fuoi errori; che wa-
le a dire, formave un lungo abito a felverve problemi geometri=
©i perda via fintetica .
,%t_u'mﬁ ¢, amio credere;the non € al wero nniforme guel-
{a propefizione, eolla quale § Signori Analitici di fpeafano ¥ giw
vani fludioft.dall’obbligod’ efercitarfi mella foluzione de' prow
blemi per la via fintetica, cioés Ch'egli ¢ fufficiente fludiar
la Geometria ordinaria, che valea dire, i primi Elementi
d’ Euclide; e che pofcia I'efercizio della feluzione de'pro-
blemi, fi deve far per lo mezzo del calcolo analitico , e
non per la Geometria fintetica: perche il femplise fiudiodel-
da Geometria , che chiamano ordinaria , fd nella mente umana
quello fieflo , che noi abbiam detto far I acqua , che cade [opra
felorde mani di coluische vnole netrarle, fenza firopicciar {'una
con Laltra ; ed all’ incontroil calcolo analitico non difcipline
éa mente 5 perché conducendola per una wvia pragtica, now s’
' i’ftr:

r_
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feveita in quello il vaziocinio: Alla perfine a quelli,che preten >
done difciplinar la mente per mexzo del calcolo analitico ,
avvienc appunto quello , che avverrebbe ad un uomo , che_,

pretendeffe efercitar le gambe nel camminare facendofi [empre
portare dal cocchio . Mamal grado tutte le antecedenti ragio-

ni danoi addotte , i fignori analitici ban pretefo , e preven-

dono, che ¢ Analitica fia pisi valevole a difciplinar la mente_,,
& fine di formar abito a conefcere il wero, che la Geometriz
fintetica e le vagioni, che adducono, fon le fequenti.

Per primo diconoeffs 5 cheil mezZo pin poffente per fave:
conofcere il wero € quello , di contemplar le cofe piss che fi puo
in aftratto , e con minore ajuto de fenfs che fia poffibile ; e che
percio additando effi la quantita con femplici lettere, e non con

linee ye figure o come s'ufa nella Geometria fintetica , accoflu~

mano la mente a confidevar la materia pin in aftratto, a cagion
che le lettere fono fegni meno fenfsbili o chele linee , e le,
fupcerficie.

Per [econdo, a fine d’ avvalorar I nfo de lovo calcoliy § fi-
gnori analitici riftringono la facoltd, che la mente umanaba,
in pin angufli confini di quelli , che la natura medefima
gl'ha rifiretti ; perche per efcludere U'ufo della fintetica afferif-
cono, che la mente umana dovendo, nello fcoprimento delie pro-
pricta geometriche, baver fempre prefente una lunga catena d'
tllazioni , mentre ne contempla una , Uantecedente li fugge
dalla memoria 5 ¢ dall’ imaginazione ; e da cio concludono, che
non fi poffono grandi ifcoperte fare in Geometria fenza l'ufo de’
calcoli o i quali fomminifirandoci i modi di fignare in carta tut-
tele illagioni , che la mente fd quando vifolve una quiftione ,
0 quando indaga una wveritd , banno la forza di condurci bens
bungi o e con ficurezza allo fcoprimento di quelle weriti , alla
conofcenza delle quali la mente umana non porrebbe gingneres
per lo folo mezzo della Geometria fintetica .

Al primo argomento de fignors analitici i vifponde,che non
folo fignando con lestere le quantitd , la mente non s* accoftuma

a ragionare in afiratro, ma fi fa pis al fenzo fogetta, ¢ fi difior-

na in tutto dal ragiocinio ; perche quantunque vero fia , che_s
lelettere  con le quali ol analitici additano la quantita , fiane
D Jegns

oy
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fegni meno fenfibili, che le linee , e le figare 5 contuttocio lzs.
mente, (a di cui principal proprieta ¢ il vagionare , non 5" efer=
cita por-lo mezzo.di quelle lettere nel vaziocinio aftratto 5 pere
che dopo. che hd [uppofto , che A fia unalinea, AB un rettan~
golo.s quando. comincia. a calcolare , non contempla pid in.
aftratto.le proprietd, che quelle lince fegnate con le lettere in
wari) modi combinate poffono avere : Ma all'incontro. facendofs

la mente dolcemente condurre dal calcolo, i prende come pro-
prie quelle veritd , che 1l calcolo,.e non. il proprio raz iocinio le
ave additate ; in vece che nella Geometria fintetica, quan-
tunque s’addjti la quantitd con fegni pin jenfibili, come fono le
lince , le fuperficie 5 ed i corpi.ancora., la mente, dopo. che ba.
la quantitd fignata., ¢ coftretea ad incaminarfi’ col proprio ra=
Ztocinio per ifcoprire le veritd , e con cio s* efercita nel razio=
cinio .. ,,Q;rrﬂu fi vede evidentemente nel modo ,, col quale per
la via analitica fi folue un problema geometrico , perche, dopo
che I analitico ave intefo la flara.della. quifiione 5. e I"ave ef-
preffo nella dimofirazione , quando poi.vuole vitrovar I’ equa-
zione 5, e la vidugione di quella., la mente fi lafcia.in tutto con=
durre dal pratico. caleolo , ¢ con.cio filibera dalla. fatica di vi=
correve all’ induftria , a fine di. vitrovare per lo.mezzo dellas.
coftruzione le verita a lei ignote, e dal penofo.efercizio.di ra=

gionare 5 Alla perfine fe non [t wuol negare 5, che la neceffitd
¢ lamadre della virti , ne men.fi pud.ncgare y. che la Geome~
rria fintetica. efercita: il ragiocinio ;, invece: che il calcolo.
analitico vende pigra lamente nel ragionare , e la vende inetta

all’ mduflvia . Ecco dungue , b’ é fallace quello. argomento ap=
parente o col quale i fignori analirici. ci wogliono far credere ,,
che feanandofi con fegni pin aftrarti-[a’quanticd. , la.mente conw
tenpli meglio le werita , non oftante * che poi.ragioni pin mate =
rialmente,, perche praticamente ritrova le vervitd ..

Al fecondo argomento pou fi.rifponde ,.che la mente umana
non € in cosi angufti.confini rifirettd , come i fignori analitics ce.
da rapprefentano 5. a fine di render'neceffaryj. a’ geometri i loro
calcoli 5. perche fe confideriama lemobili. fcoperte 4 che nellas.
Geomerria ban fatto Euclide, Avéhimede ,, Pappo , e gl altri;

&atichi geometri 5 cono fceremo 5 chea forza di metodo ﬁn;mrq_-
s an.
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bhan vitrovato qua?k weritd , delle quali maggiori non ne ban_s
yitrovate i moderni, mentre, fuori-delle invenzioni dinnove_,
curve 5 delle gualinoi abbiamo ihiaramente prevato I’ infuf-
fiflenzanon veggiamo chealcuna utile invengione ci abbino
i lorocalcoli fomminifivata ; angi di pin vepgiamo, che mal
grado la perniciofa licenza di prendere un pexzo di curva per
vetta, ne dovocalcali delle ferie infinite non fi fono i fignor:
moderni approffimati pik alla quadratura delcerchio di quele
{o , che 5' ¢ approffimazo Archimede 3 anzs di pis puol divfi, che
nemeno fon gionti-ail’ efattexza di quello. Tnjomma , fuorche
alcuna picciola cofa attenente all’ wfodelle cofe fifiche o nelle.,
quali non [i vichiede U’ cfattezza, ma-bafta b approfimazione ,
non “weggiamo , che i matematics abbinoricavato gran utile
dalla geometria de’ fignori modcrni .

Ma qualunquc fuffe U utile ,che i wuovi calcoli de’ fignovi
mmoderni arrecar potefevo per Uufo delle cofe fifiche , quefio-uon
farebbe mai da porfi in paragone <ol danmo,-che arrecano al pits
importante nofiroaffare ych’ & quello di difciplinar la mente
nel rayiocimio s ed invero , quando nell’ ufo de’-calcols la men~
te contempla le proprietd yche per mezZo di quello ba ritrovae
te ynon vicava da quélle alcun utile, -a cagion “che fe vuole
quelle weritd con giufta sdea vimirare 5 le vimirerd come cofe
che a guifa di proprictd fono ritrovate da un'altro, ¢ nelle quali
ella,per la nobile gualitd;che ba di ratiocinante,non bhd alcuna
partes In wece che quelle veritd , che la mente ritrova per lo
mez 70 del propio razjocinio finretico,le mira,e le pud mirare co-
me propric 5 perehe fon figlie-del proprio yagiocinio ; in quellc 2
gran ragione fi compiace,e gode in fe fieffa dell ‘abito ch: bd for-
mato & ben ragionare ; in guelleella fi compiace dclla propria
induftria nel procacciarfi dalle cofe notz le ignot eye della propria
perfpicacianel dedurre veritd da veritd fino -all’ infinito ; In
quelle ¢ffa fi comofce certamente nella nobile facultd di ragro
ware fuperiove alle altre menti,le quali non *hanno aviuto forza
di giungere allo [coprimento di quelle veritd ch' effa bd difcow
perte . In vece che, nell’ ufo-de’ calcoli analitici , una gran
mente da Diocreata per vagionare inafratto s la quale 3[des
gnerd forfe di piegarfs all’ ufo delle cofe pratiche, fi wcd:wg

- D2 =
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volmente ngiagliata,e forfe anche [uperata da una mente debo-
le,la qualeper lo mezzo delcalcolo ritrouerd egualmente che
quellay delle werita poco importanti si, ma con tutto cio dagl’
analitici viputate al par di qguelle,che le grandi menti vitrovano
coll' ufo del raziocinio fintetico. In fomma ficcome il cocchio
conduce al termine , che banno a loro fleffi prefiffo, egualmente
i deboli, che i forti di gambe ; cosi i calcoli conducono allo fco-
primento d' inutiliveritadi egualmente le grandi , che le de-
boli menti; ma pofcia fempre avviene, che quelliyi quali fono
negl’ elementi d'Euclide femplicemente eruditi, e ne’ calcoli
cfercitatiy fiano inventori in Geometria di picciole cofe , fenza
¢ffer geometri , perché nel tempo fieffo, che tal uni oftentano la
figura d’inventori , non hanno la facultd di diftinguere il vera
dal falfo ; onde poi ne avviene , che nell’ efame di una difficile
dimofirazione [intetica fi perdono, ¢ [i confondono, Alla perfi-
ne I invenzione de’calcoli é flata un bel rifugio per quelli , che
bramano di comparire inventori fenZ'effer geometri, ¢ percid I
ufo de’ calcoli da Renato prima propoflo , e poi dagl'altri , coli’
invengione di nuovi modi di calcolare 5 ingrandito , ba vitro-
wato si gran numero di [ettatori , come or ora fi vedrd .

LQuclla , cb' abbiamo in brieve narrata € I’ idea del dan-
20, che I’ ufo de' calcoli ave arrecato a quella f[ublime parte
della Matematica 5 che difciplina delle menti s* appella : chi
poi voleffe leggere quefta materia in altro modo trattata,legga i
miei Dialoghi flampati in Amflerdam Panno 1718, In tanto fie
bene ora accennare brievemente quei difetti o che fi efpevimene
tano nell’ Algebra in cio che rignarda la facultd di feoprir le
propricta geometriche .

Il grandifetto, che 5’ efperimenta nel Algebrain ¢io che
s* attiene allo fcoprimento delle proprietd , egli é , che il cal-
«0l0 analitico addita alcune generali propricta , ma non addi-
ta le proprieta pin particolari ; e per cio non facendo difcender.
la saente nella contemplazione de' pinmminuti particorali, fa,ch’
ellanon poffa formare Uimportante abito di far I difflinzioni frad
le cofe, ¢k’ efamina, e le propricta, che confidera; onde poi ne
avviene , che accotumata a mirar le cofe folamente in gene=
rale 5 s' inganna in quelli parcicolari medefimi, i quali alei

Jean-
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fembra, che dipendono da quelli univerfali , che conofce ; che
fia cosi: lo efamino un problema per il calcolo analitico; in
quefto il calcolo m’ addita , a cagion d’ efempio, che il luogo del
problema da me cercato € all’ equazione quadrata ; ' arte mi
da prontamente il modo di coftruirlo per lo mezzo del cerchio ,
e della xxxxv1t. del primod’ Euclide: Quefto metodo é inge-
gnofiffimo , ¢ fembra a prima veduta utiliffimo , perche fendo
un luogo generale , ed ugnale per tutts 5 pare , che ci difpenft da
quella importuna fatica d’ andar quafi tentoni cercando nelle
diverfe propofizioni d” Euclide il luogo del problema ; ma con
tutto cio quefla foverchiafacilita arreca moltiffimo danno: im-~
perciocche , quando la mente cerca nelle diverfe propofizioni
d’ Euclide il luogo del problema, ¢ coflretta a difcender ne'
particolari, ed a far quelle minute diftinzgioni fra le cofe , le_s
quali cagionano nella mente umana utiliffimo abito di ben di-
flinguere ue’ particolari 3 Oltre a cio queflo difetto, by’ é nel
calcolo analitico, cioé dinon fare difcender la mente ne’ parti-
colari, rende I' Algebra fcar(a , e mancante nelle invenzioni;
perche quanto piw la mente difcende ne’ particolari, tanto pin
ritrova numero d' importantiffime wevitd affai maggiore di
quello s che vitrova quando [i rimane folamente nella conterm
plazione degli univerfali ; e per ultimo quando la mente s’ ac-
coftuma nella fintetica ad efaminare i particolari con dimoftra-
gione, diviene ficura delle proprieta particolari, che ba ritro-
vate 3 in vece che la proprictd gemerale additata dall’ equazios
ne fi puo ritrovar falfane’ particolari: Alla perfine gl analitie
ci fanno tutti , come wolgarmente fi dice , il latino per una me-
defima vegola , pevche [i yimangono nelle conofcenze gencrali , e
negli particolari fpeffe wolte [i perdono .

Pruova evidente di quefta weritd ce I apprefla il gran_s
problema delle due mezze proporzionali da me [oluto ; perche
in tanto bo potuto folverlo , in quanto che fono difcefo a con-
fiderar le curved’ Apollonio pin in particolave , che non le.,
banno confiderate tuts' i geometri : ed a cagion d’efempio;
tutt’ i geometri han confiderato un affe infinito , ed a' punti di
qucllo banno immaginate infinite applicate: lo all’ incoatvo in-
peme con Galileo Lo confiderato le parti , cbe s’ elprimono

- o
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0" numeri 1,4 ye9Q elcradici 15 2,¢ 3,edacio ne ho de-
dotto , che 'l luogo -delle radici @ -alla retta, come fi vedra
chiaramente nella fegnente Raceolta. ‘Ora qucfla gran veritd
non fi potcva.certamentevitrovare , w.guardando la quantitd
pits aftrattamente , come pretendonv ,che debba farfi ,i fignori
analitici yma bifosnava difcendere ne’ particolari pri minuti 4
come ho fatto io , confiderando L’ affe divifo in quelle parti par-
ticolari o che fi poffone efprimere <o’ i wumeri ; profeguendo poi
a difcendere ne' particolari, bo trovato i duoghidelli cubi , e_s
delle vadici cfferve ancora nelle linee vette , e <io bo fatto pure
difcendendo alla confiderazione de’ particolari pisi minuti ; ¢
certamente il luogo de’.cubi alla retta ne men fi poteva vitros
vare invirtu dell’ equagione cubica ritrovata per il calcole
analitico y perche ' equazione cubica altratofa non ci addita ,
Jenon cheilluogo del problema effere al luogo di una potenzds
di terzo grado , e pofcial’ Algebra ci lafcia la cura di coftruir-
{o. Ecco dungue, che U' Algebranon folo non infegna di difcens
derc ne’ partivolari ymafa ,che i gcometri errino ne particola=
¥i 5 perche fe vero @ , come bo inmolti duoghi dimofirato , cbe
il inogo delle radici delle afciffe dell' aff: ¢ allavetta,e non alla
surva; U Algebra non fomminifirandoci altro, che il modo di li=
berarci im particolare da quefli errori, a cagionche noi er-
viamo ne’ parescolari, fempre <he wogliamo confidcrarli come
confequenze delle proprieta gemerali , ch ella <i addita; al-
la perfine fe non [i neganole mie dimefirazioni, non fi puo al-
tresinegare 5 che U Algebra € cagione , che ¢' <\nganniamo ne’
particolari s fi vedrd poi nella fequente Raccolta guanto mi-
nutamente per la via_fintetica fi contemplino gli particolari §
perche in guella,rifpondendo ad alcune obbiczioni, faré vedere
delle utiliffime ed ingegnofiffime diflinzioni de quali per lo mez~
2o del calcolo analitico certamente non [i fanno . 1 calcols ana~
litici .ﬂun?ﬂg 711on .fnf:‘gwuﬂﬂ a lﬁﬁ-‘ﬂdﬂ" ne’ pnrtiso&ari s £ COD
€i0 privano i geometri dello feoprimento di moltiffime smportanti
- weritdy e fon cagione, che nelle propricta particélari fpeffe fiate
s’ ingamino. Ed il peggio, (i€, che quefio difetto di non difcen-
der ne' particolari, e con cio di non-accoftumar la mente a far
de difiinzioni fra & particolari y cbe I’ ujo dell’ Algebra pro=
T duee
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duce nelle menti de’ [ignori geometri, fi propaga ancora nello fiu-
dio della. moderna Filofofia; perche in. quella ancova fi riman-~
gono poco men che tuttinella conofcenza degli univerfaliye nell’
ignoranza de' particolari a. noi attenenti ;, che fia cosi. Re-
nato des Cartes, al quale in vero. [t deve Uobligazione d’ aver
infinuato negl’ uamini; quefto- modo.di procedere con geometrico~
raziocinio: nelle [peculazions metafifiche ; dopé aver pofto ins.
piik bell’ ordine (a medefima pruova dell’ efifienga di Dio , che
S. Agoftino fa nel fuo. trattaro de¢ libero arbitrio;. ne partico«
laré poi a noi attenenti , come: fono la: reale diftinzione di: Dio
dallamateria, che wale a dire la. Creazione; nella dimofirazios
ne della Divina. Providenzas nell’ indagare la natara; e Ueffens
24 dell' anima umana ; nel provare st libero arbitrio:, e nell'in-
dayave il premio o, che Iddio prepava a’ buont s ed il caftigo a’ rei
dopo lamorte ;, ed in tusti gli altri particolari a noi pig impore
tanti, fe ne paffa con argomenti brevi , efirinfect ,, ed apparenti,
come fi pua vedere nella fua 1v,v, e vimeditazione, Alla per~
fine Renato fdy.a mio.credere; in Metafifica quello , che fa nel«
la [ua geometria ;3 imperciocche in queflaegli, ficcome abhiamo
dimofirato poc” angi,dopd averci. infegnato il (uo ingegnofiffimo
modo di calcolare ,. quando giunge alla gran difficultad dellz
conflruzgione, s' appiglia.al partiro. di dimofirare con argomenti.
gencraliy ed efirinfici o che le curve d’ Apollonio. hanno le pro-
prietd,che da quello fe le affégnanos dello-feffo modo fain Meta-
fifica; dopd cb'egli ba. dimofiratol'efiflenza di- Dio, quando giune
ge alla gran difficulta di conflruiv I Univerfo,. ed a [picgar la
natura delle nofire particclari: virtw , fela paffa pure , come_s
ka fatro delle curve d: Apollonio ,. ed in.quefta grifa laftiale
noftre menti colla. femplice univerfal conofcenza dell’ efiflenza
di Dio 4 intorna alla quale tutes gl antichi filofofy fon convenuti
frd effi .. :

Ma il danno. maggiore,. che'I'non:difcendere a i pavticolari
cagiona, fi é,. che gL’ uomini- accoffumati dall' ufo dell’ Algebra.
a.rimanerfs nella conofcenza degl’ umiverfals , non avendo poi
. _¢ffi metodo- per drittamente ragionare intorno a i particolari ;
e dall’ altra parte poi wolendo. definive la natura di- quei- pars
ticolari-attenenti alla Metafifica,ehe abbiamo acc.nnati poc'an»
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%1, di guelli con grandiffimo danno della Religione , e della Ree
pubblica tortamente gindicano ; e quindi é, che veggiamo tan-
te warietd di fette regnar nell’ Europa , tutte perniciofe alla_,
Santa Religione s mentre , chi coll'empio Benedetto Spine-
fa, facendo tutta mna maffa di Dio, e della materia, ncl
tempo fleffo, che finge d’ inalzar (a fuamente fino alla-conofcen-
za delle verita eterne o cade lordamente in un baffo , e fangofo
Epicureifmo ; chi difprezzando le [cienze natarali 4 e le virtn
umane de’gentili, tratta Platone da un poeta vifionario e tutte
le virts de’ gentili da viz) manifefli contaminate , e con cio
fingendo di zoler porear le nofire anime all’ acquifto di una vir-
tu pin fublime , cb’ ¢ la noftra fanta virta criftiana , vende_s
nell’ iffeffo tempo g’ womini inetti all’ acquifto delle virtn ci-
vili, ed nmane, le guali pur fervono di fcala all’ acquifto delle
virth criftiane, ed in qucfla guifa corrompono I ordine delle_»
Repubbliche; perche gb' uomini, perdendo affatto di vifla L uma-
na libertd, ¢ con effa ' idea di quella giuftizia , che per lo meZ-
zo del Iume naturale pud nofira mente formare; gl' womini
rimangono fervi miferi 5 e di niuna umana felicitd capaci. Ma
non € quefio il luogo di dilungarci in quefia matevia ; [peria-
mo nella Divina Bontd di pubblicare un giorno una Metafifica,
da noi gidfatta , nella quale difcendendo , come fi deve, @
tutt’ i particolari a4 noi importanti , farem conofcere che le,
fcienge de' gentili filofofi fervono di pruova alle vevita a noi
Criftiani rivelate; e che le virin de’gentili fervono ancora,come
abbiam detto , di fcala all’ acquifio delle virtn criftiane nel
tempo fleffo, che promuovona la virtis evoica negl' womini, ¢ fo-
no alle Repubbliche cagione di godere I' umana felicita . Pro-
feguiamo ora, dopo quefia brisve digreffione,ad accennare i dan-
#i 5 chela falfa geometria de’ moderni cagiona alla filofofia, ed
all’ ingrandimento delle umane fcienze .

Se vignardiamo & cio che s* attiene all’ ingrandimento
delle fcienze ; veggiamo i moderni filofofs attvibuirfi lo [peciofo
titolo di [pregindicati , ed in confequenza di quello flimare_,
wane vifioni tutte quelle fublimi conofcenze, che delle cofe s
naturali le flovie ci narrano aver avutogl' antichi; e li veggia-
mo srastare d'inutili applicazioni lo affaticarfi alla foluzione di

qucs
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guciproblemi , de’ quali gli antichi ban difiderato lo fcopris
trimente , ed in quefta guifa imprigionano , per cosi dire 4 le_s
snenti umane in un angnflo carcere , vendendole della conofcen=
za de’ foli univerfali paghe , e contente . Di quefto he fd mani=
fefta pruova il P.Malebranch nel fuo 1v.libro della Ricercadel=
la weritd al cap.111.3 Egli in quel capitolo configlia gl® nomini
ad effer si fattamente moderaty nell’ ameor werfo la gloria , ¢he
intiepidifce affatto negl’ animi di quelli il difio di feguir quells
virtu eroiche alla Repubblica uriliffimeydel confeguimento del-
le quali folamente gl' womini infiammati d’ amor di gloria fon
capaci;e per provare il fuo-affunto,tratea di wifionary tutti quei,
i quali fi lufingano di poter vitrovare la foluzione d’ alcune
di quei celebri problemi, che ban fempre dcfiderato gf’ antich ;
le feguenti fono le [ue parole nella nofira staliana favella tra=
[portate . Egli ¢ fenza dubbio, che non fi ritrovercbbero
tante falle invenzioni, ¢ tante immaginarie difcoperte , {2
gi’'uomini non fi lafciaffero abbagliare, ¢ propriamente,co~
e effo dice , sbalordire dall’ ardente defiderio di compaa
rire inventor: : Imperciocche la fermayed oftinata creden~
za , nclla quale fono molte perfone , d’” aver trovato, as
cagion d’elempio, il moro perperuo, la quadrarura del
cerchio,0 la duplicazione del cubo per lo mezzo della Geo-
metria ordinaria , non per altra cagione fi ¢ radicata nella
ilor mente , fe non per quella del gran defiderio, che ave-
vano di comparire al Mondo uomini, i quali aveflero ri-
trovate quelle cofe,che g’ altri aveano inutilmente tentate.
Le antecedenti fon le maniere, colle quali egli rimprove-
ra a matematici I' ardimento di woler tentare la folugione di
quei problemi , cb’ altri now ban finova poffuto ritrovare ; e_s
quantunque fembri y che colle antecedenti parole ' Autore_s
della Ricerca delle werita fe la preuda folamente con quelli i
grali fi lufingano d’ aver ritvovato la foluzione degl’ accenna-
¢i preblem: ; con tutto cid pero, a mio credere,egli dipinge nella
figura di vifionary tutts frﬂi s cbe di quei fi fatti problem:
© - tenkano la foluzione; perche [e egli ragiona di quelli, che fi lu~
fmgano d’ aver [ciolto un tal problema, che in veritd non_s
ban [ciolto , ragiona fopra un fogetto , ¢b’ ¢ indegno delle fues*
con- -
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gonfiderazioni; mentre ' amor wwerfo la gloria ci pud riempire
bensi la mente di una vana [peranza , per modo che ci induca a
tentar gl' impoffibili; ma non puo tanto occecar quei geometri , i
guali fono di mente fofficiente a diftinguere il vero dal falfo,che
giungano a non intendere um errore y particolarmente in Geome-
tria y quando gli viene da altri infegnato: cosi dungue non ef=
fendo guefti si sbalorditi uomini da confiderarfi , dee crederfi,.
che queflo Autore ragionaffe di quelli , i quali tentano la folu-
Zione di quei problemi , cb’ egli flimava impoffibile a folverfis
Ed in vere ¢ certifimo, che noi non fappiamo alcun uomo, che
sueriti il titolo d’ womo , il quale occecato dall’amor della glo-
via [i fia fortemente impegnato a foftencre per geometricamente
dimoftrata, o la quadratura del cevchio, o la duplicazione del
cubo 3 Sappiamo. benfs all’ incontvo, che Ginfeppe Scaliggero:
woffo dall’ amor della glovia tento la quadratura del cerehio ,
¢ che fi lunfingo d' averla vitrovata ; md che pofcia avvertito
del fuo evrore dat Padre Criftofaro Clavio, qual faggio ed onorato.
womo fivitratto , vendendo a quello grazie, chel’ aveva avver-
tito del fuo errore . Il Padre Malebraneb dunque 5 0 hd ragiona~
o di womini 5 che meritano il titolo di nomini , ed ba foppoflo
una cofa impoffibile ad accadere , e con cio §° ¢ dato a divedey
poco intefo della matura della mente umana ; o egli bhd ragio=
mato di quei wowing flupidi 4 i quali non fon capaci di eonofcere
il proprio ervore , ed emendarfi anco avvertiti de'loro errovi 4 e
qucefli tali egli non poteva , a buona ragione , addurli per efem-
pio de’ danni 5 che produce l'amor della glovia ; perche I’ amor
della gloria nen puo quaflare queel’uomini, che la natura hd gid
formati incapaci d* intender la verita 3 ond ¢, che quantunque
fi toglieffe dal cuore degl’ womini I' amor della glovia, com’ effo
vitele, nen percié fi roglievebbero dal Mondo i flupidi : Dallas
qual cofa [ene’ deduce, che fe I’ amor della ploria fuffe utile_,
alleRepubbliche per altre cagioni,come io tengo feymamente che
Fa; gli lupidi incapaci d’intedere una veritd, che lovo s’ infe~
gnain Geometriamon apprefievebbono baflante motivo pey sban-
dire dal Mondo I’ utiliffimo amor verfo la gloria . Il Padres
Malebranch dunque o ba vagionato di quelli , che fono nati flus

$idiy ed ba portaio, a fine di condannare I’ amor uerfo la gloria,
un
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un efempio vano , ed inutile ; o bd intefo trattar da ﬁupfdi tut -
ti quelli, che tentano i [opraccennati problemi,-ed hd malamen-
te ragionato ; perche per dire, chede’ problemi difficiliffimi, co~
me fon quelli della quadvatura del cerchio, e della duplica=
ione del cubo , mon [eme deve tentar la foluzione , bifogna geo-
metricamente provare , che fono infolabiliy ¢ queflo ¢ guello
che nonbd fatto il P. Malebranch per guanto io fappia. Mz
qui vifponderebbe egli forfi , che per quel che s* attienc alla Du-
plicagione det Cuho , potea a buonaragione credere , niung po«
terla ritrovare per la via piana; perche fendo egli del fentimen-
vo di Renato des-Cartes o cioé , che le curve d’ Apollonio abbino
le proprietd,che fel' affegnano , nom potea penfare, che fi potef=
fero defcrivere per la via piand
Ma a guefto fi rifponde per primo 5 che il cader nell’ erro-
ve di Renato & proprio y come abbiam detto , di quelle men-
tiy che fi rimangono mella fuperficie delle cofe, e fiiafciano per-
fuadere dagl argomenti apparentis e per [econdo fivifponde, che
quando anche [i voleffe concedere,che il cubo non fi poteffe dupli-
care pin per la via piana, dopo che Renato ha dichiarate fcioltd
il problema per la wia de folidi(cio che non ba ofata dircalcuno
deal’ antichi) come mai poteva egli dichiarare problema info=
Inbile quello della quadratura del cerchio 2 mentre per quel che
s'attiene a queflo problema, Renato des-Cartes non ba trovato
defcrigione meccanica, la quale egli abbia pretefo, che dia le s
proprietd, perche fe fi parladella quadradrice, egli ba dichiarato
il contrario; dunque U Autore della Ricerca detla verita no,
poteva di propria autoritd dichiarare infolubile il problema del~
la quadratura del cerchiozed in vero noi crediamo cevtamente d’
avere delle vagioni dalla Metafifica dedotte, colle quali fi poffa
provare’ chela quadratura del cerchio- fia impoffibile a ritro-
wvarfi, ma pevcbe non poffiamo geometricamente dimoftrarlo, non
abbiame ardimento di dichiararlo problema infolubile
Da quel che abkiam detto chiaramente fi conofee, che_s
il P.Malebranch non s’ oppone ginuflamente alla verita , quande
afferifce quefia propofizione generale cioé, che chiungue s in-
tefta d' aver duplicato il cubo € vifionario . Ma dall’ antece-
dente fua propofizione fenza pruova afferita , [i conferma femss
E2 pre
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pre piie quello, che abbiam dettopac’ anzi cioé , che la movel-
la geometria da Renato introdotta, eda [uoi feguaci feguitata ,
guafla , ¢ corrompe le menti de’ geometri , ¢ grandiffimo danno
arreca allo fludio delia medefima Geometria ; perche fe fi confi-
dera il modo,col quale I' Autore della Ricerca della veritd, fen-
%4 efaminare i particolari, decide di quelli, appoggiandofi fola-
mente fopra notizie falfe, ¢ genexali ; neceffariamente bifogna
conchindere, che {4 geometria de’ moderni non conduce allo fco-
primento delle verita particolari ; donde poi ne avviene , che
fatta pigra nel meditare la lor mente , conofcinto cb’ effi hanno
pochi univerfali nello fludis della Filofofia , divengono fcettici
ne' particolari y ed abbracciano quelle peruiciofe fentenze , che
pis j}n proprie ad appagare le loro propric paffioni 4 ed i lor va~
ni dift) .

Da tuttoquello, che abbiam detto fin ora intorno a' dans
niyche lc moderne fcienze producono,bifogna dedurre;importan-
tifima cofa effere, il ben fcegliere i metodi, co’ i quali le fcienze
infegnar [i debbano,perch’é certiffimo,che,appunto come diceva~
no gli antichi geometri,difficilmente,fenza un profondo fiudio di
Geometria, [t puo divenire filofofo ; cd é certiffimo altresi , che
in quella guifa , che gli womini s accoftumano a penfare nellas
Geometria, dell'ifteffo modo penfano nella Filofofia; e come pen=
fano nella Filofofia , cosi penfano nella Morale , e nelle altre s
[cienze tutte; € che da quefta catena di [cienze fon prodotte le
wirtuofe , o le vigiofe paffioni ; ed in confequenzadi quelle , gl’
abiti virtuoft, e viziofi, per lo mezzo de’ quali fi formano le_s
vigiofe, o le virtuofe Repubbliche ; per la qual cofafi dovreb-
bero da’ Magiftrati attentamente viguardave ; modi, con i qua-
li da’ macfivi le [cienze s infegnano , per vedere U ntile , 6l
danno , che dall infeonamento di quelle puo vicavare lo Stato .

Ma io non worrei gia, che quefta fpecie d' apologetico di-
feorfo, che bo fatto control’ Autore della Ricerca della veritd,
alcun lo prendcffe come divetto contro tutta la Repubblica letm
terarvia de’ noflvi giorni, pevebe io contro altri ragionato non ho,
¢he controi fetratori della geometria Carteftana o i quali per
avere a perfuafione di Renato troppo inconfideratamente ricevss
to per bince geometriche le enrve d Apollonio, oftinandofi &

20N
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non woler confeffarve il loro errovesetrattando da wifionarij qusi
geometriy i quali altro non fono, che riftanratori della vera, ed
utile geometria degli antichi:Nel vimanente poi so affsi bene i,
che vi fono &' tempi noftri digniffimi, e [cienziiti nomini ; e
che nella Francia medefima non mancano uomini, i quali fono,
contro i Cartefiani, forti difenfovi delle [cienze, edelle virea
degl’ antichi : Il non mai a baftanza lodato Monfignor di Meos

fa wedere mel vitratto che fdde Romani, de' Greci , e degl

Eqizijynel fuo libro intitolato Dilcorfi fopra la Steria , quane
to.coli riputaffe le virta degli antichi : Monfignor ' Arcivefco-
vo di Cambray fa vedere nel fuo dottiffimo Tclemaco , guan-
to bene nella (ua mente fiedeffe I’ idea dell’ Evoe , laquale ¢ si

guafla , ¢ corrotta nelle menté de’ woftri moderni , che mol-

tifimi womini adorano. i wigy copevti fotto la mafchera di vire
tn'apparenti : 1l Sig. la Fevure, ragionando delle virtn degl’
antichi , dimofira ancor egli quanto viputaffe la poefia di quei
grand' wominis /L Sig. &' Upin rimproveraa’ fuoi franceft i dane
ai 5 che con le novitd , le quali di giorno in giorno introducoiio
we' (ludij dellc Franciay cagionano all’-idioma francefe , ed an-
co-alle altre {vienze smoltiffimi fono gl'altri franceft, che ram-
pognane i moderni meted: di fludiare 5 ond’ é, che i perniciofs in~
novatori fon anche in Franciada’France(t medeflimi eombattuti,

Jo poi certamente non da altro, che dall' amor dellz,
weritd fon moffo a far quefta fpecie di apologetico difecorfo con-
ero I Adutore della Ricerca della weritd ;. perche per quel che
ame s atticne, [embrami di non poter in alcun modo-effere an~
noverato 5 a cagion della Duplicazione del Cabo da me vitro-
wato, fra que’ shalorditi rentatori di cofe impoffibili, ¢h'eqli ac-
ccuna 5 perche la dimofiro con pruove geometriche : ed ancorche
le mie dimoftrazioni non fuffero concludenti , ne men mevito la
taccia d' oftinato, o di vifionario ; perche fe [t confidera , che da
giando comparve alla luce del Mondol' anno 1714. la mia no=
wella Inuvenzione, altri Oppofitori non ave avutiyche alcuni pos
chi, le oppofizioni de' quali non fono flate da alcuno fun ora ape
pravate; e che U ifleffa celebre , e dottiffima Univerfsta di Lip
fia, la quale era fortemente impegnata ad approvarle, a ca-
gione de’ mici Dialoghi , non folo non le approvo , ma confide~

¥dls-
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rando la forya delle mic dimoftrazponi diffe : Quantum finem
-fuum fit confequtus , alicubt commodius inquirendi occa-
fio erit. Dalla confidcrazione dunque di tutte quefle cofe fi
conclude certamente,che io non poffo effer tacciato di oftinato ,
o di ftupido a cagione delle oppofizioni, che ba ricevuto la mia
Duplicazione del Cuboy me per altre oppofizioni , che fians
flate fatte alla mia Invengione perche dopo le prime da me
dccennate o tutt' § sig. matematici banno ufato un profondo fi-
ienzm » @ 1¥gnardo della mia Invenzione , con tutto che da me
vion [ f é mancato di procurare a me Reffol’ avertimento di tutts

i pincelebri nomini d’ Italia , avendo [critte lettere particoe
lari ad alcuno de’dottiffimi ﬁgnari Giornalifti di Venezia, ed &’
dottiffimi (ignori Accademici delle [cienze di Bologna , rvichice
dendoli del lor fentimento, ed'ho impiegato autorevoli,ed effica~
ciffimi mezZi per confeguive I’ accennato favore; e quantun-
que mi foffi lufingato , che le accennate due celebri adunan
ze, come inteveffate nella gloria dell’ Iralia damy]‘era appro=
ware, 0 difapprovare la mia Invengtone; contuttocio i Signori
Giornalifii di Venezia fi fon rimafti ftnora con quelle uenuhfﬁw
me velagioniy che in molti de Toro tomi ban farta dells mia In-
wenzione ; € per quelche s” attiene a i Sig. Accademici delle_s
| fuenze di Bologna non bo poffutodal lor fi ian:(ia ritrarii,

Ne vale 1l dire , che 41 lor | ﬂm'z_m ¢ cagionato da una cer
ta prudente viferva, cbe lovo fugerijce la maffima di non efporfs
meco a contefa, a cagione dell’ indole di difpute impaziente,che
a gran torto alcuni mi attribuifcono ;perche fe [i confiderano bene
le vifentite vifpofte da me date ad alcuni , fi vedra che ¢cio non €
per altra cagione avuenuto, fe non che per § mod: antorevoli, e
magifirali di alcuni d' fﬂ' meco tenuti.Se poi fi voleffe diveyche
fdegnano di ragionare swe di tal materia , pfrcbe troppo manifee
flamente falfa ; afi fatto motive mi vergognered di rifpondere ,
perche fendo io, la Dio mercé, baftantemente note nella lettera-
via Repubblica anco per le altre mie opere matematiche , fem-

brami, che quefto inginflo difprezgo ridonderchbe pis a lovo, che
a proprio miodanno : per concludere dunque il noflvo ragiona-
mento diro, che non mi poteva muovere a far quefia fpecie &
Apologia congro " Antore della Ricerca della weritd il timove,

(e
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ebe io potefli avere d'effer annoverate fra quei oftinati » e shaw
lorditi tentatori di cofe impoflibili, sk de’quali egli ragiona.

~ Dopo quefto ampio ragionamento fattointorno alla moder=
na geometria [pero , che i sig. geometri [i degneranno di lege
gere, e fludiare le feguenti propofiztoni, nelle quali geometvica-
mente io dimofiro i veri luoghi , ne’ quali fon quelle proprietd,.
che finora ban creduto, ehe fi vitrovaffero alle curveye che das
finceri uomini , quali devon cffere gl'nomini di lettere ;e qualé
effi fono , appaleferanno al Mondo la weritd delle mie dimofira~
zioni.Se poi il contrario di quel che penfo avverrd,tolga il Cie=
lo, che 1o wogli giammai accufare i Sig. moderni geometri dv
poce finceri 5 dird folamente , che la Repubblica de’ sig. mo-
devni matematioi regola le fue vifoluzioni con quella fleffas
prudenza 5 colla quale il Senato Romano fi governava.
Narra Plutarco nella wvita di Numa Pompilio werfo il fine,
che a cagione d' una inondazione s’ infranfe I’ arca di Numa_,
dopo che eran gia [corfi quattrocento anni dalla morte di quel-
lo, e che effendofi in quella vitrovati dedici libri, che tratta-
vano de Jure Pontificio,ed altri dodici in-lingua greca de. Di~
fciplina {apienti® i Petilio Pretove in guel tempo- configlio-al
Senato , che non l1 pubblicaffe , anfi che lifaceffe abbruciare ,
accto non fi faceffero noti alla moltitudine se non.per altra ra-
gione s'induffe Petilio a darsal Senato-queflo configlio, fe non_»
perché vedendo egli, che i coflym: de’ popoli nel corfo di fa lun~
g0 tempo evan turti mutari, cvedevacffer lo fieffo 5 che turbar
la Repubplica, lo appalefare &' popoli quelle virtuofe leggi
di Religione , edi Sapienga, le quali, mercé la mutagione de’
coftumi 4 non exan’ pus capaci di fequire 5 le [equenti fono le_s.
parele di Plutarco; Non videri fibi, neque fas., neque pium
ut que in Librisfcripta funt, audiantur a multitudines;
proindeque delatos illos.in comitium igni tradidifle.
Dell’ ifteffo modo dird io , che laccortiffima Repubblica dé
geometri de noftri giorni feguace della prudenga di Petilio co-
nofcendo o che la mia Invenzione mofira vanc , ed infiffiftcati
tutze le invenzioni , che intorno alle curve i fon fatte , dopo
che Renato des-Cartes incantamente , ( perché fenza alcuna
pruoua ) le dichiard non effer lince meccaniche , ha creduto di

' prie
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prndcnr-mmi'c operare , non dppruvanda {a mia lﬁfpsﬁcﬂz:fanb
del Cubo , a fine di non far'palefi alla moltitudine gl'ervori ,
ne’ quali éinciampata una gran parte dc’ signori matematici
de'noftri giorni 4 i quali-effendofi abituati a conflruire meccani-
mente ,ed a dimoftrare per o mezzo de’ pratici caicoli , fen-
tivebberotroppo pena a ridurfs un’ altra wolta a feguir quel vi-
gore nel confiruire, ¢ nel dimofirare,ob’ Euclide faggiamente_,
prefcrive, e ch'é flato daglantichi geometri feguitato, donde la
pace della Repubblica letveraria ne porrebbe effer turbata. A
faggio dunque , e profondo configlio de' Sig. moderni matemate-
¢iye non mai a malitiofa avtedi quelli,attribuiro il loro pruden-
te filenzio; tanto pit,che [e mai avuveniffe, che i sig. matematicy
Cartefiani fi continuaffero a governare,a viguardo della mia Dit=
plicazione del Cubojcolladame accennata prudenga del Senato
Romano, io be ben donde fperare,che ¥ Pofteri almene vorranno

prender contezZa di qucfta mia novella Invenzione;perche non
avendo i moderni geometri Pautoritd d'abbruciar ¥ mici libri,

in quella pnifa, che’l Senato Romano avea d' abbraciar quei di
Numa, non poffono far si , che le mie Opere non gisngano alla
notizia de’ Pofters. Onde ioil qualein virts dell'educazione,che
be da’ mizi Genitori fortito, ho accoftumato il mio animo a vi-
putare pit: , che i prefemti 5 ¢ fugaci non mevitati applaufi , la
giufta, ¢ flabile gloria avvenire , mi confolero agevolmente
della non curanza, che & signori moderni geometri faceffiro per
avventura comparire delle mie opeve 3 Ma fenza portar’ si
lungi le mie [perange, io ho ancoraforti ragioni di credere o che
fra s viventi geometri quclli , che han fior di fenno, conofce-
rauno , che 'l filengio de’ signori geometri Cartefiani da altras
cagione non ¢é prodotto,che dalla mancanza di ragioni, ch'é in_»
efli 5 per opponere alle mie dimofirazioni ; ed in confequenzyars
di cio, i fludioft indifferenti non wvorranno lafciare di prender’
contezza di umtanto importante Problema, quantvo é quello
della Duplicazione del Cubo , in tutt’i tempi defiderato , e da
verino ritrovato 4 ¢ dimofirato , fuori che da me
Paffiamo dunque con quefla fperanza a far wedere in pis
modi geometricamente dimoftrato, che quelle proprieta,che i Si<
gnori geometri ban creduto vanamente trovarfi alla parabolas
Apelloniana, fi yitrovano nelle nofire linee reite. RAC-
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CONSIDERAZIONI

Sopra la Parabola Apolioniana
PROPOSIZIONE, E TEOREMA.

% 'E fia data la linea retra AF divila, per
AW clempio, in nove parti uguali 3 ¢ dallas

A | prima parte AB, chefi prende per uni-
7Y ta, fiaurata la BC perpendicolare, es
£a uguale ad AB; e dal punto D termine di
AD ugualea 4. unitd AB ; fia tirarala

DE uguale 3 2. unitd AB , ¢ perpendico-
lare ad AF ; e dal punto F termine di AFo fia tirata la,

FG purpendicolare ad AF, ed uguale 4 3. unita AB; ¢ per
i punti‘A, C,E , ¢ G fiano tirate l¢ linee retre AC, CE, ed
EG. Tuue le Lince rette perpendicolari ad AF, le quali par-
tono da i puati delia lincarctta AF , eterminano alla linea
retta CE , come per efcmpio HI &c. , fono mezze propor-
zionali fra 1" unita AB , e la porzione della linea AF, do-
ve cade la perpendicolare ; per cfempio , HI mezza pro-
porzionale fra AB, ¢d AH. E dello fteflo modo le perpen-
dicolari intercerte fra DEz , ed FG 3, le quali partono da i
puntidella AF, eterminano allalinea retta EG, come per
efempio, TV, &c. , fono mezze proporzionali fra 1' unity
AB, cd AT.

COSTRUZIONE.

Nrendafi la BF , porzione della linearerta AP , divifa s

in punti, o partiinfinite ; € da i puntidella BD uguale

a 3 unita AB intendanfi tirate infinite linee perpendicolari
ad AD, ¢ parallele a DE, le quali termininoalla linea ret-
- ® CE, linea , che congiunge per i punti efiremi le perpens-
dicolari BCr, € DE2, come per efempio, le perpendicolari
Pi0,5Q,MN,e tute le alire. E dell'iftefo modo da i puaci

Parte I, a 2 del-

Tav. L.
Fig. L.
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della DF intendan$i tirate infinite lince rette perpendicola~
fi ad AF,e parallele adFG,le quali terminino alla linea ree-
¢a EG , linea, che congiunge per i punti eftremt le perpen-
dicolari DE2, ed FG3 ; e prolunghifi la retra EC fin che
s’ incontri con la DA allungata , come per efempio, nel
punto K.

Dico , che tutte le infiinite perpendicolari, che termi-
nano alle linee rette CE, ed EG, fono mezze proporzios
nali fra 'unita AB, e la porzione della lineca retta AL, nel-

la quale cadono , come per efempio , HI mezza propor-
zionale fra AB , ed AH , o fia radice di AH , e lofictlo di

cutte le alre.
BIM'OS'TRAZEONE.‘

Erche abbiamo divifa la AR in nove parti uguali,dimo«
do che AB¢é 1,AD¢g,ed AF c9; ed abbiamo tirate
le perpendicolari BCr , DE2, ed FG3. La BC unita fard
mezza proporzionale fra AB, ¢d AB medefima, cloe fara
radicedi AB. La DE2 fara mezza proporzionale fra AB
uniti, ed AD4, cioé fara radice di AD. E la EG3 fara mez-
za proporzionale fra ABunit , ¢d AFg, cioe fara radices
di AF. Dimoftreremoora, che HI intercerea fra BCi1, e
DE2 , la quale termina alla linea reeta CE, € radice di AH.
Perche abbiamo divifa la BF porzione di AF ia pun~
ti , © parti infinite, tutte le partidelia BF {aranno in pro-
porzione aritmetica fra effe ; perche fe ad effe s’ aggiunges
comunemente AB, tutte le parti, AB, AP, AH, AS, &c.
faranno in proporzione aritmetica fra efle.

Dell’ ifteflo modo le infinite parallele intercette fra
BCi,e DE2 faranno in proporzione aritmetica fra efe;per-
ché avendo noi prolungato 1a EC, ¢ Ja DA fino in K, abbia-
mo formato il ‘Iriangolo rettangolo KDE ; ond'e, chefe
dal Triangolo KXDE fe ne toghie il Triangolo KBC, lein-
finite parallele intercette fra BU , ¢ DE , le quali partono
da i punti infiniti della BD, {aranno 1N proporzione arit-

metica fra cffe.
Ma
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Ma fe le porzioni intercette fra ABr, ed AD4 fono
infinite , ¢ fono in proporzione aritmetica ;¢ le paralleles
intercette. fra BCi, e DE2, fono infinite, ¢ fono in pro-
porzione aritmetica . Nelle infinite parallele intercette fra
BCr1, ¢ DE2, le qualiterminano alla linea retta CE , vi
fara la fomma delle radicidi tueti § quadrati intercetri fra
AB1, ed AD4; Perchele parallele infinite , le quali termi-
nano alla retta CE , fendo tante 10 numero , quanti fono i
punti della porzione dell’ affe BD, ¢ fendo in proporzione
aritmetica : Nelle parallele intercette fra BCi, ¢ DE2 vi
dev' effer 1a fomma di tutte le differenze , che poflon effere
fra le infinite radici degl’ infiniti quadrarti intercetti fra
AB1, ed AD4; mafev’ée la fomma di curte le differen-
z¢ , che poffon cffere fra le radici degl' infiniti quadrati ; le
infinite parallele, le quali terminano alla linea retra CE,
fon le radici degl’ infiniti quadrarti intercetei fra AB1, ed
AD

4‘C)gni radice poi cade al punto eftremo dell’ affe , del
quale ella ¢ quadrato, come per efempio, HI radice di AH;
perche 1l quadrato maggiore avendo radice maggiore , che
1l quadrato minore ; ed 1l quadrato minore radice minore ,
che il quadrato maggiore ; ¢ le radici intercette fra BC, ¢
DE fendo infinite , ogni radice doura efler maggiore dell®
antecedente , ¢ minore della fuffegucnte , come per efems
pio , Hl maggiore di ¥ 10, ¢ minore di SQ , € percio ogni
radice cadera al punto eftremo del fuo quadrato ; dunques
le radici de’ quadrati intercetti fra AB , ed AD terminano
alla linea retta CE , ¢h' € cio fi dovea dimolftrare.

CONSIDERAZIONE

Ingiamo ora per impofiibile, che un' Avverfario ne<
gafle, che le radici terminano alla retta CE, e cony
¢ dicefle, che HI non ¢ radice di AH : Se ¢ cosi, dimo-
. ftriam’ ora in altro modo , ¢ per la via negativa , che {o-
lamente HI ¢ radice di AH . Suppongafi come primala BD
divifa 1o pardi infinite, ¢ tutte ugual fra effc -_



() CONSIDERAZIONTI
DIMOSTRAZIONE 1I. DELL’ ANTECEDENTE
PROPOSIZIONE .

E HI non é radice di AH , come vuole I' Avverfario,

la radice di AH fara una linea, che terminerl , o fuori,

o dentro della linea retta CE . Termini prima fuori, ¢ la

radice di AH fia, per efempio, HO; fe € cosi , califi la per-

Tav. L. pendicolare OQ,la quale terminialla linea retta CE:ln que-

Fig. . ftocafo la SQuguale ad HO,la quale terminaalla linea ret-

ta CE, fara ancora radice di AH, ¢ percio la radice di AH

fara in una linea fuori della CE, ed infieme nella rewta CE.

Dell’ iftefflo modo S 15, ed MN faranno radicidi AS, ¢ lo

fieflo avverra fucceflivamente di tutte le infipite radici in-
tercetee fra BCr,e DE2 .

Ma fe ¢ cosi, una delle infinite parallele intercerte fra
BC1, e DE2 fard maggiore di DE2: perche le parallele , 0
fi fuppone , che s’ eccedono fra effe in proporzione aritme-
tica; cd allora,fe la radice di AH termina fuori della recta
CE, la radice di AD4 cadera in un punto fopra il punto Dz
e fifuppone,che non s'eccedono in proporzione ariemeticay
¢ in queflo cafo le infinite perpendicolari tirate da i pun-
t1 ellremi delle linee , che terminano fuori della linearetea
CE , come per elempio OQ, 15 N, e tutte le infinite altre,
divideranno la retta CE 1n parti infinite , tutte {empre una
minore dell’ akira ; ond’ ¢, che le infinite parallele, le qua-
li partono da i punti della BD, ¢ terminano alla retta CE,
non fono in proporzione aritmetica ; e {e non {ono in pro-
porzione aritmeticz , I’afle BD non fara divifo in punti,
o parti infinite, ficcome notabbiamo fuppofto per coftru-
zione , il che ¢ affurdo, perch’ ¢ contro l'ipotefi .

Dell’ ifteflo maodo fi dimoflra , che le radici non pof-
fon terminare dentro della retta CE, come per efempio ,
<he HR non puoefler radice di AH; perche fe terminafiero
dentro della CE, una delle infinite radici intercette fra
BC1, ¢ DE2 farebbe minore di BC uniti , il ¢h’ ¢ affurdo .

Non peflono dunque le radici d¢’ quadrati im:rcct:iB fra
AL,
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AB ,ed AD terminare ne fuori, né dentro della linea retra
CE , dunque terminano alla retta CE, ch’¢cid fidovea,
dimoflrare .

Dell’ ifteflo modo {i dumoftra , che la parallela TV in-
tercetra fra DE2, ed FG3, laquale termina alla linea retta
EG, ¢ radice di AT ; Perche {c {i prolunga la retra GE fin
che s’ incontri con la TA allungata, fi dimofira, che le pa-
rallele infinite intercettefra DE2, ed FG3 fono in un
Triangolo rettangolo , € percio fono in proporzione arit-
metica ; e che TX , che termina fuoridella EG, non pud
efler radicedi AT ; e che niun altra, che termina dentro
di EG puo effer radice di AT ; e percio le parallele in-
tercetee fra BCr, e DE2, le quali terminano alla recta CE,
fon radici de’ quadrati intercetti fra AB1, ed AD 4; ¢ les
parallele intercette fra DE2 , ed kG3, le quali terminano
alla retta EG , fon radici dc’ quadrati intercecd fri AB1,
¢d ADyg, che ¢ <10 {i dovea dimoflrare.

CONSIDERAZIONE.

I N confcquenza delle antecedenti dimofirazioni riman
provato , che la Parabola Apolloniana non hi le pro-
Pricta, chefe I’ aflegnano ; perche, fe io ho dimoftrato, che
le radici infinite , le quali terminano alla mia linea retta »
fon radici delle afcifle dell’ afle; le applicate , che termis
‘nano alla Parabola Apolloniana non poffon effere radici
dell’ affe. |

Le due antecedenti dimoftrazioni in foflanza fon les
medefime, che fi leggono nclla propofizione prima del Ris
ftrcero,che del Mio Nuovo Metodo ho fatto ne miei Dialo-
ght:Ma perche miavvedevo,che quanto piti io dimoftravo,
tanto meno approvazione ricrovavo da alcuni Signori Mas
tematicl. Fattaleria rificflionealle mie antecedenti dimo-
{trazioni, dubbitai, che quei Signori Matematici , i quali
.trovavo renitenti ad approvare la Mia Opera, penfliffero
forfe, che non fuffe neceflario;Che le radici delle afciffe dell’
affe fuffero in proporziene aritmetica fra ¢/fe; ma che potefle -

10
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1 CONSIDERAZIONTY

ro eccederfi con alere differenze, dalla proporz on: aritmes
tica diverfe , e con tutto cio effer radici dell’ afciffe.

A quefto io rifpondevo, che da Signori miei Oppofi-
tori non puo dirfi , che le radici poflon terminare al peri-
mertro della Parabola, fenza che f{ia neceflario, che le in-
finite fiano in proporzionearitmetica ; perche avevo io gia
dimoftrato , che in qualunque proporziene , che fi voghia,
che fiano le radici , non polfon terminare né fuori, né den-
ero; Con tutro €io, benche lo ripucaffa fuperfluo, nella Let- |
eera , che indrizzai al Sig. Gracinto di Criftofaro, i dimo-
firai , che neceflariamente le radici infinite intercetee frd
BC1, e DE2 non poflon effere radici delle afciffe dell’ affe,
fe non fono in proporzione aritmetica . Ora la dimofira-
zione da mé fatta in quella Lecrera ¢ la medefima, che pon-
go qui appreffo in forma di propofizione;e con cio fi vede,
avere 1o fatea la terza dimoftsazicne alla mia Propofizione.

PROPOSIZION E.

S E Ie applicate infinite all" affe della Parabola Apollvaia-
na non s’ eccedono in proporzione aritmeica , NOna

poffon effere radici delle afcifie dell’ affe .
COSTRUZZIONE.

Uppongafi defcritea 12 Parabola Apelloniana nel moda

inlegnato da Galileo ; cio¢ , che AB fia 1, BCi, AD4,
DEZ} AFQ p cd PG; v

E lupponganfi,come prinm,tirate per i panti A, C, Ey¢
G le nofkre lince retre AC , CE, ed EG; e [uppongaft la EC
allungata, finche s’ incontri coll aflc FA allungato ,come
per elempio, nel punto K.

Suppongali poi per i punti A, C, B, ¢ G defericra Jas
FParabola Apolloniana , il dicui perimetro fia una linca
curva ye fuppongafly la BD divifa in punti , o parti infinie
te » tutee uguah fra effe ; e da ogn’ uno degl infinic pune
ti della BD intendali ticata un-applicata,; la quale termind

alla
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la curva ACE, come per efempio, HI, LM, NO, &c.
Dico , che fe le applicate intercette fra BCr,e DE2 ,
le quali terminano al perimetro ACIME &c. non fono ins
proporzione aritmetica,non poffon eflere radici dell'alcifle
intercette fra AB1yed AD4 . E dello fteflo modo, chefe
lc applicate intercette fra DE2, ed FG3, [e quali termina-
no al perimetro della Parabola, noa fono in proporzione
aritmerica , non poflon effere radici dellealciffe dell’ afles,

nelle qualicadono. |
DIMOSTRAZIONE.

Upponiamo per primo,che le applicate,le quali termi-

nano al perimetro della Parabola ACIME &c., fiano Tav. [
tutte una mageiore dell’altra,ma che s'eccedano fra effc con F'w. g
differenze, che fiano fempre una minore dell’aitra. In que- ig11.
fto cafo,non fi porrd mai giungere nell’ applicata DE; per-
che, fe dagl’ infiniti punti deli’ AD fi vogliano tirare infi-
nite linee parallele a DE,le quali fiano tutte una maggiore
dell’ altra , ma che s'eccedano con differenze una minores
dell'altra; la BD fara divifa in parti,le differenze fra le qua-
li faranno fempre una minore dellaltra,e percio non fi po-
tra mai giungere nel punto D, né tirarc la parallela DEz,
¢io ch’ é contro I’ ipotefi .

Supponiamo per fecondo,che Ie applicate infinite s'ec-
cedano fri effe con ecceffit maggiori della proporzione arit-
mctica ; cio¢, che la differenza fra LM , ¢ HI fia maggiore
della differenza fra HI, e BC: fe e cosi, nelle applicate in-
tercetee fra BC1, ¢ DE2, fi trovera un applicata,maggiore
di DE2, la quale cadera fopra 'l punto D, come per efem-
pio,nel punto X,ovvero T:Perche le applicate infinite {en-
do taate in numero , quanti fono i punti della BD; gl ec~ 2
cefli , co’ quali le applicare fi eccedono I' una I’ alera {ono
ancora tanti in numero,quanti fono i punti della BD;e per-
¢io fc nons’ eccedono con eccefli uguali, e s’eccedono con
eccefli uno maggiore dell’altro; la fomma di tutee le diffe-
renze, che v’ e fra le applicate intercerte fra BCr, ¢ DE2

Part.L. B it tro-
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fi troverd in una applicata fopra del punto D', come per

efempio, nell applicata XY , 0 TV ¢ non poflono dunque
le radici eccederfi fra efle con eccefli uno fempre maggio-
re dell’ altro. Ma {e le radici non fi poflono eccedere fras
effe con differenze maggiori , o minoré della propor-
zione aritmetica; l€ applicare, che terminano al perimetro
dclla Parabola Apolloniana , come ACIME &c., non pof-
fon effere radici delle afciffe dell’ affe, mentre non fono in:
proporzione aritmetica, ch’ ¢ cio fi dovea dimoftrare .

CONSIDERAZIONE. L

Uello, ch' abbiamo- dimoftrato poc” anzi, fi puol ve-
dere ancora in ngmeri’, ¢d ecco come. [o pofio alles
infinite radici intercette fra BCr, e DE2, ed agl'in-
finiti quadrati intercerti fra ABr, ed ADg, aflegnare qua-
Junque numero in {e finito , prendendolo per iporefi come
infinito ; e cosi ritrovar fempre inquel numero finito, ch’
io prendo come infinito, ‘quelle medefime proprieta, ch’
ho dimoftrato, ritravarfi nelle infinite radict, e negl’ infi-
niti quadrati ; ed eccone la pruova.
Quando io- prendo tutrti 1 punti intercetti fra AB 5 ed
AD, prendo gl’ infinitt punti ;. perche lo ftefflo ¢ dire tutti i
punti,che dire gl infiniti punti; e percio fe 1o dico peripo-
refi , che gl'infiniti puntt tntercetty fra AB, ed AD, fiano
per clempio , 15 5 imqueltocafo il numero 15, benche in
{e finito, rapprefenta perol'infinito, perche difegna gl'ine
finiti punti. Tutt’ il conrrario avviene , e nelle afciffeio
prendo 2, 4, o 5 punti particolari j perche in tak calo quee
fti punti parricolari non rapprefentandos turti gl” infinia
puati , non fi poflono in quelti puntit particolariritrovare
Ie fteffe proprictd, che fi:dimoftra eficre: negl’ infininiz Co-
siduaque prendendo nok per iporefi numert finiti,come ine
finiti , ed affegnandolia gl infinici punti delVaffe , faremo
vedere fenfibilmente quelio, ch’abbiamo dimoftrato, cioe ;
¢he le radici infinite Jevono ¢iiere in proporzione aric-
mCticd, | R

Suppo~
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Supponiamo prima, che le radici fi eccedano con ecceffi
fempre uno minore dell'altroje che gl’ infiniti quadratri in-
terceti fri AB,ed AD, ¢ le infinite radici fiano, per efem-
pio, 15 in numero, ¢ le radici BC;HI,LM,NO, &c.s’elpri-
mano ¢o’ feguentinumeri , cioe

T
I
155

-
6o
E T -
60 l;;r € CO~
sl fino all' infinito ; fe & cos , mai fi giungerd nell’ appli-
cata DE2 . o

Supponiamo poi, <he le radici s’ eccedano con ecceffi
maggiori di quelli, o’ quali s’ eccedono in proporzione
aritmetica; ¢ fingiamo come prima, che gl infiniti quadra=
ti, ¢ le infinite parallele fiano 15 in numero ; e che e radi-
i s’ elprimano ¢o’ medefimi feguenti numeri, ¢ioé
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TR { ;
In quefto cafo fi trovera il = cioe I' applicata 2 nel

punto 14 dell'afle AD, che vale i dire, nel punto X imme-
diato fopra’l punto D, ed eccone la pruova

. .
BC:I--S-

Hie Z

15

LMel

15

T B 1
NOe~ . g4 alla perfi-

1y ?

ne XY, che cade nel punco 14 della BD,fara :-{- y € percio

uguale a 2 . E fe fi fuppone, che le radici s’ ¢ccedono con
differenze ancora maggiori; fi trovera fempre la DE in un
pur_g{n piu vicino al punto B, come per efempio in T, ino
R, &e. xER
Lo fteffo fi ritrovera in qualunque numero di parti,
che fi voglia fupponer divilo I'aflc AD; e in qualunque
numero, che fi voglia affegnare alle radici ugualiin nu-
mero alle parei dell’ affe ; € percio fi vede anche fenfibil-
meante in numeri , che {e leapplicate all’ affe non fono in
proporzione aritmetica , non poffon eflere radici delles
afcille dell’ affc.

CONSIDERAZIONE 1L

Alle rré antecedenti dimoftrazioni fi conchiude , che

le infinite radici degl’ infiniti quadrari intercet fra
AB1 , ed AD4 non poflono terminare in alera linea , cheo
nella retca CE ; Perché dovendo le radict effer intercettes
fra BC1, ¢ DEz, non poffono terminare in altro fuogo ,
¢he in una linea, laquale pafli peri punt eftremi dt BCr,
€ DE2 ; ¢ dovendo le radici infinite effere 1n proporzione

aritmerica, non poffono terminace in alug hinga, che nella
Iol-
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verea CE, la quale e porzione dell'ipotenufa KE .
CONSIDERAZIONE III.

Opo le tre antecedenti dimoftraziont, nele quali ho

io provato,che le infinite radict terminano nelle mie 4, 1
linee rette; {embra, che non fia permeffo a’ Sign. Geomerri Fig. 11.
poter fure eppofiziont , deducendo affurdl partcelar: dal-
le mic propofizion: generall, ¢ dimoftrate : Perchefe io ho
dimofirute, che le infinite radici degl’ infinit quadrati in-
terceetl fra 1, ¢ 4terminano nella hinea rerta CE; e cerif-
fimo , che ninna radice particolare puo terminare inalwo
]umgu,ﬁ: non che nella linea rerta CE ; perche le radici in-
fiaite comprendendo in effe tutte le parncularr,muna rach-
ce particolare pud terminare in altro luogo, fe noa ia quel-
lo,nel quale le infinite radici terminano.Con tutto €10 perQ,
non fara inutile 1l riferire qui per avvertimento di chi leg-
ge, alcunt diquei errori, che nell opponere fogliono pren-
der quei Signori Geometri, ch’ amano piu d'impugnare ,
che di fludiare l¢ altrul invenzioni ; ¢da cagion d’ efem~
pid.,

Volendo alcuno Oppnﬁwrc provare, che le radici in-
finite non fono in proporzione aritmetica;in vece di ftudia-
re le mie dimofirazioni , ricorrefle a qualche particolare, ¢
con c10 penfafic, male a prupof to, di ritrovare qualches
aﬂ"urdo,p:r diftruggere la mia propofizione generale dimo-
firata ; come per cfempio, volendo provare, che i qua-
drati noa fone ia proporziome ariumetica , dicefle cosi :
Le radici 1,2,¢ 3, &c. fono in proporzione aritmetica , ma
iquadrati 1, 4, € 9, non {ono in proporzione aritmetica ,
dunque non ¢ vero, che e le radici fono in proporzione
aritmetica , 1 quadrati ancora debbon effere In proporzio-
ne ariumetica. Sarebbe quelta oppoﬁzmnc malamente de.
dotta da un particolare, che niente s’ oppone alla mia di-
moftrazione , comc fi vede nella feguente rifpofta.

Si rifpondet, che quello , 10 ho dimoftrato fi ¢,
che i quadrati infiniti , che fono in proporzivic ariimeti-
ca,
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€a , fono i quadrati infiniti-delle infinite radici intercet=
te fra BC1, € DE2 ; cio¢ gl’ intercetti fra ABr ,ed AD4;
donde polfcia ho dimoftrato, che fono in proporzio-
ne aritmetica fra effi 1 quadrati infiniti delle infinite radi-
ci intercette fra DE2 , e F(G3; cioe gl'intercetti fra ADg4,
ed AFg . Ma giammai ho pretefo di aver dimoflrato , che
Jeinfinite radici intercerte fra 1, ¢ 3 fiano nella medefima
ferie di proporzione aritmetica ; n¢ che 1 quadrati inter-
cetti frd 1, e 9 fiano in proporzione aritmetica. E' dunque
manifeflo , che in quefta guifa opponendo , quelto Oppo-
fitore , pcccarebbe in Geometria , fupponendo quello, che
I'Autore non fuppone ; ¢ confondendo gl’ infiniti co’ pare
ticolari. -4

B quideefi confiderare , che la cagione, per 1a quales
le radici intercette fra 2,¢ 3 non fono nella medefima ferie
di proporzione aritmetica , nella quale fono le radict in-
tercetee fra 1, e 2, € fulamente, perche fono nelle ipotenus
fe didiverfitriangoli retrangolizedi piu deefi confiderare
che intanto'le due linee rette CE , €d EG fanno ango-
lo in E, perimodo tale che,come i vedrd in appreflo, for-
mano una curva .compofta di linee rette determinate da
punti determinari ; in quanto , che CE, ed EG {ono pezzi
di due diverfe ipotenufe , come fi puo vedere, fc fi pro-
lunga larctta GE fin che s’ incontri coll’ affc FA allunga-
to. Profeguiamo , ma bricvemente , ad additare gl errori
di quel, che oppongono , {enza ftudiare le dimoflrazioni

degl’ Autort. _
Viene in campo un Geomerra inclinato pit al calco

lare , che al ragionare , ¢ figurandofi di poter fpicgare in
numeri 1 particolari quadrart intercetti fra AB1, ed AD4;
¢ le particolari radici intercette fra BCr , ¢ DE2 , penfas
trovare alcuna radice in numeri, che non corrifponda al
fuo quadrato, ¢ con cio conchiude effer falfa-quella dimo=
ftrazione dell’ Autore, <h’ effo non ha ftudiato .

A queftotale Oppofitore fi rifponde, <h’egli non
intende Ia natura della quantita continua, e della quantira

difcreea ; perche fc 13 intendefle , conofcercbbe lafeguente
pio=

L
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propricta della quantitd continua , ¢ delladifcreta,. cioe s
Che tutto quelloy b’ é vero inlinee , [i trova fempre vero in
numeri 5 quando fi puai efprimere in numeri ; ma ¢b’ all’ incone
tro, tutto quello, che fembra vero in wumeriynon fivitrova, feme
pre vero in linee 5. per la qual cofa avrebbe conofciuto ,
che le paraliele intercette fra BCr, ¢ DE2 prefe in nu-
meti , non poflfono fpiegare in numeri il valore delle ra-
dici in linea, di quei quadrati in linea; 1quali fono intercet
ti fra ABr,ed AD4; come fi dimoftr¢ra chiaramente in.
apprefio .. _ |

Main verodall’ efempio delle antecedenti oppofizio~
ni bifogna dedurne la feguente importantiffimamafiima,
cioe 3 che tutti quei Geometri, 1 quali non danno volentics
ri il loro confenfo ad alcuna dimoftrazione, fe nom la veg-
gono efprefla in numeri , fon Geometri, 1 qualinon inten-
dono , che cofa fia forza di dimoftrazione ; perche fe la in-
tendeflero ,» conofcerebbono’, che i numert fervono: benfi
a fpicgare fenfibilmente molee diquelle cofe’, che la mente
intende per dimofirazione , mache non' poflono fpiegares
tutte quelle cofe, che fi dimoftrano ; Per la qual cofa,chiha
precifa neceffita de’ numeri , o d’alirt calcolt per inten-
dere , & fegnoevidente , che non intende dimoltrazione ;.
¢ che percid ricorre al praticor, € al fenfibile... |

Quefte maffime da me narrate, perche fono 2" Geome-
tri importantiflime, per cio ftimo far cofa utile narrar Ila
feguente oppofizione , che da uno-Amico da: me molto ri-
putato’, m’ & ftata riferita , narrandomi, che alcuni Signori
Geometri ,» borbottando , han fatto: alle mie propofizio-
nir E tanto piut flimo a propofito narrarla , perche iy quel-
la fi vedela veriti, che in tutte le mathme da me parrate
fi contiene ; ed alla perfine poifivede:; che la feguentes
oppofizione , come tutte le altrg, ferve di nuova pruovas
alla mia propofizione. < B e = B

OPIC-



Tav. 1.
Fig. 111

6 | SoPRA LA PARABOLA APOLLONIANA
QPPOSIZIONE

€] intende di provare , chefe le radici delle afciffe.dell’

affe yintercette fra ABr , ¢ ADg4 , tesminaflero alla 1i-
nea retta CE , some vuole I' Autore ; due haee di quanti-
ta diverfe farebbono meeze proporzionali fra BC1, ¢ DEa.
La difficoka fi dimoftra nel feguente modo .

Suppongafi deferitto il Retunilineo ABCDE, nelquale,
come vuole I’ Autore, AB fia 1, BC1, ADg,DEz, e tirinfi,
come eflo vuole, l¢c due lineerette AC, ¢ CE. Poifra
ABt , ed AD4 prendafi una mezza proporzional , las
quale fia per elempio, AF, ¢ tirifi ia paraliela FH, la quale
termini alla retta CE.Pofcia prolunghifi la EC dimodo,che
s’ incontri con la DA allungata nel punto X.

Indi fra XB,ed XD prendafi una mezza proporzio-
nale; quefta cadera in un punto fotto il punto F, perche
XB é maggiore di AB, ed XD ¢ maggiare di AD, ¢ percio
lamezza proporzionale avera da effcr maggioredi AF. Ca-
da dunque , per efempio, nel punto P, ed XP fia mezza,
proporzionale fra XB, ed XD, e tirifi la PQ, la quale ter~
mini alla retta CE.

Dico , che le due parallele diffuguali FH, ¢ PQ fono
ambedue mezze proporzionali fra BCr, ¢ DEz2, e che per-
€io devon' effere uguali fra effe , ilche ¢ affurdo.

DIMOSTRAZIONE.

P Erche fi e prefa AF mezza proporzionale fra AR, ed
AD, per I ipotefi dell’ Autore, FH fura mezza pro-
porzionale fra BC, e DE ; perche BC, FH, ¢ DE fono in
fubduplicata ragione de’ tré quadrati AB, AF,ed AD, i
quali fonoin continua proporzione tra effi.

Ma XP eancora per coftruzione mezza proporziona-
le fra XB, ed XD, dunque per Euclide la paralicla PQ_fa-
fa mezza proporzionale fri BC, ¢ DE ; perche ¢ come XB -
aBC, cosi XP a PQ ;e come XPaPQ, cosi XD a DE, e

percio come BC 3 PQ, cost PQ a DE ; onde PQ ,fcd FH
ono
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forr ambedue mezze proporzionali fra BC ,e DE , il chey
e affurdo; dunque FH , la quale termina alla retea CE, non
e radice di AF. L

RISPOSTA.

I rifponde per primo, che nicnte ripugna ad Euclide
S il dire , che lamezza proporzionale prefa fra le parti
del lato del triangolo cada nel medefimo punto dell’ affe ,
nel quale cade la mezza proporzionale prefa fra l'uniti,e I
alciffa dell’affe : E non ripugna, perché le parallele , che
terminano alle nofire linee rette , come per efempio , FH,
TN, &c. fendo in fubduplicata ragione delle afciffe; e nell’
ifteflo rempo avendo fra efle la proporzione ,che hanno ©
Jati del triangolo, poflono avere fra effe due diverfe pro-
porzioni, cio¢ ladupla, ¢ la fubduplicata : ed a cagion d
efempio, TN puo effcre a BC in fubduplicata ragiones
diABad AT, e con tutto cio avere a BC la proporzio-
ne di XBad XT'; etutto cidavviene , perche la {ubdupli-
cata ragione, ¢ la ragione dupla fendo diverfe , le paral-
lele,, che fono tutte in un tempo nel eriangole , ¢ nell’ affe:
d’ una Parabola, pofiono avere fra effe le due fudetre diver~
fe proporzioni, le quali ambidue faccino cadere in un me-
defimo puato dell’ affe la mezza proporzionale fra le parti
del lato del triangolg, ¢ 1a radice dell’afciffa dell’affe; ecco
dunque, ch’abbiamo ampiamente fodisfatto alla obbiczio-:
nc. Vogliam ora far vedere , che ogni obbiczione ¢ cagio-
ne di nuova dimoftrazione al noftro aflunto, € percid di-
moftreremo la feguente propofizione cioé .

Che le mezze proporzionali prefe in linea fri ke parti Tay. I.
dell’affle AB1,ed AD4; AD4, ed AF9; AFg,ed AH16: E Fig. 1V
le mezze proporzionali prefe in linea fra $B,e SD; fra MD, |
© MF; fri KF, ¢ KH, che fono parti de’ Jati de’ triangoli,
cadono ' medefimi punti dell’ affe ; ed in pruovadicio ;-

- Dimoftreremo  prima , che le mezze proporzionali fra
le parti de’lati de'triangoli, € le mezze proporzionali frale:
wnitd,e le alcifle dell’atie cadono nelle inedefime ynita dell’s

-Parte /. C afles
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affe : Polcia dimofireremo , che confiderate come infinites
cadono le une , elealtre nell’ iftefli punti dell’ affe ; ¢ per
maggior chiarezza, ci avvaleremo,anche utilmeate,del cal-

colo numerico.
Suppongafi delcritto il noftro Rertilineo, nel quales

ABfiar,AD4,AF9,AH 16 ; r.fra le radict, BC fia 1,
DEz, FG3, HL4. Supponganfi poitirate le linee rette AC,
CE, EG, ¢ GL, ¢ prolungata la ECm S,laGEinM,ecla
LG in K.In queito modo auremo tré manguh, SDE, MFG,
jl{]l:llh cd auremo le porziont dell’ affe; ciog ADg, AP 9,¢d
16..

. fgluma ora prendere in numer: le mezze propor-
zionali fra le parti de’ latide’ triangoli , per vedere i pun-
ti dell’ affe,, m: quali cadono : Ma per cio fare in numeri ,
neceflariacofa ¢, che ritroviamo un modo per e{primere in
numeri il valore de’ lati SD, MF, ¢ KH . Efamipiamo dun-
que qual metodo pofliamo tenere per efprimere in numeri &

fudecns lau,
E’ certiffimo , che ne mmgﬂll DSE, FMG , HKL,

»oi non abbiamo ne lati, ne porzioni de’ lati cfprcﬁ: ins
numeri , per modorale , che poteflimo per Euclide ritro-
vare in numeri il valore de’ refanti lati; perefempio, noi
non abbiamo un numero, ch'elprima il valore di SD, ne
un altro, ch’efprima il valore dt SB, ne unaltro, ch’
efprima il valoreds SC , neunaltro, ch’efprima il valore
di SE, per modo ,che pouﬁ"ﬁlmu dire ,6ome SBa SD, cosi
SCaSE,clo feffo avviene degl altritriangoli . Con turto
€io pero abbiam penfato un modo, col quale pofliamo
fpicgare in numeri il vero valore de’ lati DS, FM, ed HK ;
il modo ¢ il feguepte .

Nel triangolo EDS, DE ¢ 2, BD porzione del lato
SD ¢ 3 ,dunque DS ¢ doppia di SB ; ¢ percio, la differen-
z3 fra SB , ed SD dev’cifer 3¢ mafe BDdev' effer 3, non
vi e fra cucei i numeri poflibili, o fracti, o interk , altro nu-
meLo ,che 6, 1l quale poffa elprimere 11 valore di SD ; per- .
che folamenee nel numero 6 i trova , che ¢ come DE.z a

BC1, cosi SDGad 8B3 , cil refiduo refta 3 ; dunque il {olos
U=
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numero 6 ¢ il valoredel lato SD. | -

Noi poi vogliamo ridurre quefto metodo ad una pro-
prieta generale,con la quale pofliamo ritrovage quei nume-
ri , i quali foli efprimano il valore de’ lati di guefti ¢rian-
goli , in quella guifa, ch’abbiamo trovato il numero 6, per
valore del. lato SD ; & quelta proprieta ¢ efprefla nella fe-
guente propofizione - 3

PROPOSIZIONE.

N Ome I' unjtd ¢ allaradice , che cade al punto cfiremo

del quadrato di numerointero, ¢ del lato del triango-

lo ; cosi ¢ la porzione dell’ afle defignata da’ numeri impa-
51, al lawo del triangolo. )

- L uniti acl triangolo SDE£ BC;; cio pofto, la radi- Tav. L.
ce DE2 cade al punto eftvemodell’ afic AD4 , ¢ infiemes Fig. 1V-
al punto eftremo dellato SD ; ¢ BD £ la porzione dell’ afie
AD, laqualc & defignata dal .numero impare BD , ch'e 3.

Dico ora , che fara come 1'unitd BCaDE2, cosi DB 3 a
DS$6;¢ che lo fteffo avviene in ogai triapgolo,ed ¢ccone la
dimoftrazionc. | |

DIMOSTRAZIONE.

| El triangolo SDE, 1a DE2 € doppiadi BC unitd, giu-
fto come laSD &doppia di SB. Supponiamo ora,
che SD fia uguale 2 6 unita , fara come DE2 aBCr , cos}
SD6 ad SB3,¢ed il refiduo BD refia 3;dunque SD £ nccefla-
riamente ugualea 6 unita AB. .
Dall’ antecedente dimoftzazione fi vede , che 1’ unico
numero poflibile, <he compete aSD &6 ; perche BD, dif-
ferenza fra SB, ed SD, fendo 3 per coftruzione, fc SD non
¢ 6 , ed SBaon £3,5D non puoeffer doppiadi SB.

. Dell'ifteffo modonel eriangolo MFG 5 MF ¢ ad MD,
~ come FG a DE; ma FG ¢ unita, BE£ 2,¢ DFejy; dun-
que la differenza fra MF ,ed MD dev' offer 5 3 ma la diffc-
renza fra MF , ed MD non puo cffer 5, {e MD non € 10
Parte 1. C 2 " ed
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ed MF non ¢ 15 ; dunque fara come FG 3 a DE2, cosi-

MF15ad MD1oy ¢ lo fteflo fi ritrova in tueti gl'aleri erian-

goli finoall’ infinito. Dunque come 1" unith ¢ alla radice ,

che cade al punto eftremo del quadrato di numero intero,

¢ del lato del triangalo,cosi € la porzione dell'affe defigna-
ta da’ numeriimparial lato del triangolo, ch’ e ¢io fi do-

vea dimofirare . : o

Profeguiamo ora a fuppotarei lati degl altri trian-
goli, per far conofcere, che la proprieta vi all’ infini-
to . Neltriangolo MFG, la radice diFG ¢ 3, la DF por-

- zione dell’affc AF defignata dal numero impare ¢ 5 ; dun-
quc fara, per la proprictd da noi ritrovara, come I’ uniti ad

FG2,cosi MD 10,ad MF1y; ¢ percio 15 ¢ il folo numero,

¢h’efprime il valore del lato MF. - ;

Quefio di nuovo fi vede chiaramente per Euclide;per-
che e come FG3 a DE2, cosi MF15 ad MD1o, e percio DF.
refta § : -donde chiaramente fi vede , che il numero, cheos
folo puo éfprimere il lato MF € 15, perche folamente nel
aumero 15, il lato DF reflay . Dell'ifleflo modo nel triane
golo KHL,la radice di HL ¢ 4, ed FH ¢ 7; dunque fara co~.
me 1" unitd ad HL4, cost HF7 a HK28 : ¢ per Euclide far3,
come HL4 ad FG3,cosi KH28 a KF21,0nde il refiduo FH
refta 7. Dunque folamente il numero 28 ¢ quello, ch’
efprime il valore del Jato KH, ¢ lo ftefla fi ritrova fino all’
infinito . | |

- Rirrovato gia in'numeri. il valore de’ lati de’ trian-
goli y ed il valore delle parti di effi ; ciman ora a ritrovare
le mezze proporzionali fra le partide’ lati de’ triangoli ,
per vedere i punti dell’ affe, ne’” quali cadono .

* Nel lato SD del triangolo SDE ; SBe 3, ed SD ¢ 6,
dunque il prodotto degl’ eftremi € 18, dunque la mezza,,
proporzionale fra SB,ed SD eradice 18 ; ma fe ¢ radice 18,
la mezza proporzionale cade fri SN.uguale a 4 unita, ed
S0 uguale a 5 unita, ctoe fra 1l punto 2,¢ 3 dell’afle AD.

Prendiam ora la mezza proporzionale fra MD, ed.
MF; nel lato MF , MD & 10, ed MF ¢ 15, dunque il pro-.
dotto degl’ cltremi ¢ 150, ¢ 13 mezza prnporzio:ﬁlg fra.

oy 4 ,
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MD, ed MF ¢ radice 150, dunque cade fra il punto 12,¢

13 di MF, perche la radice di 350¢ fra 12,e 13: ma fe cade
fra 12, ¢ 13 di MF, cade fra AP, ed AQdell' affe ; perche
tolte da MF 15 tre unitd, MP refta 12,ed MQrefta 13 : ma
fe ]a mezza proporzionale cade fra MPed MQ; cade fra il
6 ,¢ 7 pumo dell’ affle AF.
©  Prendiam ora la mezza proporzionale frd KF,e KH ;
KHe 28,cKFe 21, dunque il prodotto degl’ eftremie
588,¢ la mezza proporzionale ¢ radice 5883,la qual’e fri 24,
e 25: ma feefra 24,e 2y, cade fra KT, e KR, perche TH
¢ 4; ¢ fe cade fra KT,e KR, cade fri il punto 12, ¢ 13 dell’
aﬂ'c AH.

"~ Abbiamo dunque dimoftrato, che le mezze propors
ztonali fra le parti de’ Jaci de’ triangoli cadono fra 1 limiti.
diN,cO;efriqueidi P ;¢ Q;cfraqueidiT, ed R dell’
affe, ci0 che vale 4 dire, che cadono nclle unita NO, PQ,
¢ e cosi di tutee le altre ; Dimoflreremo ora , cheleos
terze proporzionali prefe fra AB,ed AD; frda AD, ¢d AF;:
fra AF,ed AH, cadono nclle medefime vaita NO , PQ, e
TR, ed eccone la pruova. ~

Perche i quadrati intercetti fra ABr, ed AD4; fra
AD4,ed AF9 s’ eccedono I’ un I’ altro nella medefima pro-
porzione, nella quale 8’ eccedono 1 quadrati di numero in-
tero ABr1, AD4, ed AFo; la mezza proporzionale fra
AB1 ,ed ADg, laquale in numert farebbe 2 , 1n linca,
non firitrova nel punto 2. dell’ affe AD ; perche fe fi ri-
trovafle nel punto 2. dell’afle AD, 1 quadrati intercet-
11 fra AB, ed AD; fri AD,ed AF , non fi eccedercbbero
fra loro nella medefima proporzione de’ numeri impari,
nclla quale 8’ eccedono i quadratt AB1 , AD4 , ed AFg.

La mezza proporzionale poi fra ABr.ed AD4ne me-
no puo effer I'afciffa AOripla di AB ; perche fe fufle AO,
non folo i quadrati intercerti fra AB, ed AD nons’ eccede-
rebbero fecondo | ordine de’ numeri impari 3 ma la radice -
. DE2 caderebbe in un punto forto il punto D, come per
efempio in Y ; dunque la mezza proporzionale fra ABi,ed
ADyq cadein un punto intercetto fra AN ,¢d AO. _

e ) Ql.i:: . .
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Quefta verita fi vede piui fenfibilmente , {upponendo,
come ha fuppoflo Galileo; ungrave , il quale ¢cadendo per
P affe AF, s acceleri inogni punto dell’affe, ed ecco come.

Il gravein un momento di tempo precorre la BD tri-
pla dell’'unita AB,e s’ accelera in ogni punto della BD: ma
fe AN doppiadi AB fuffe 2,¢ fuffc mezza proporzionale fra
AB, ed AD; tanto in numero , quanto in linea, il numero
2 farebbe mezza proporzionale fri 1,¢4, ¢fra ABr, ed
ADj4, ¢ percio AN in ragion di linea farebbe 2.

Ma fe fuffe cosl, il grave andrebbe di moto equabile, e
non di moto accelerato; perche il grave,chein un momen-
1o di tempo defcrive la BD tripladi AB, in un terzo poi
di momento di tempo delcriverebbe I' unita AN, in un al-
tro terzo1 unitiNO, ¢ nell’ altro terzo I’ unita OD, <
percid andrebbe di moto equabile: Adunque AN non ¢ 2,¢
ie non ¢ 2, non € mezza proporziooale in numero fra AB,
ed AD,c percio la mezza proporzionale fra AB, edAD ca-
de in un punto intercetto frd N, ed O. Dell'ifteflo modo fi
dimoftra,che {a mezza proporzionale fraAD,ed AF cade in
un punto intercetto fra P, ¢ Q ;¢ lamezza proporzionales
fra AF, ed AH cade in un punto intercetto fra T, ed R

Potrebbe peroavvenire ,che ’Avverfario dicefle,, che
fe AN non ¢ mezza proporziopale numero fria ABr1, ed
ADg, ¢ pero mezza proporzionale dinca fra AB, ed AD.
A queilo firifponde, che tutte le intercette 13 AB, ed AD
fono irrazionali , .come dimoftreremo in appreflo, e che
per ¢io non fi puol fapereinqQual punto della NO cada las
mezza proporzionale fra AB , ¢d AD: ma con wrto cio,
ancorche fi concedetle, che AN, doppia di AB,fuflc mezza
proporzionale linea fra AB,ed AD;lempre la mezza pro-
porzionale fra SB, ed SD ; cla mezza proporzionale fra
AB , ed AD cadono nella medefima unita NO. |

Noi dunque dimoftrerema qui in appreflo prima,chey
fe i fuppone, chela mezza proporzionale fra AB; <d

AD cadain un puato intercetto fra AN,ed AO,nell'infini-
to le mezze proporzionali fra AB,ed AD, ¢ le mezze pro=

porzionali fra $B,ed.SD gadono a’medcfimi punti dell’affc.
Fo-
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Polcia dimoftreremo , che fe fi fuppone, che AN fia.,

.mezza proporzionale in linea fra AB,, ed AD', anco nell’
nfinito le mezze pro porzionali fra SB, ed SD, ¢ fra AB,

‘ed AD cadono a’ medefimi punei dell” affe, € per cio dimo-
firare ; Supponiamo, che la mezza proporzionale fra AB ,
¢d AD cada in un puntointercerio fra AN, ed AO.

‘Suppongali dunque per I' Avverfario, che KM fia, Tav. I
mezza proporzionale fra KB, KD; eche AH fia mezza Fig. V.
proporzionale fra AB, AD, cio fuppofto ; Dico, che nell’
infinito le mezze proporzionali fra kB, ele porzioniin-
tercetee fra kB, e KD; ¢ le mezze proporzionali fra AB, ¢
le afcifie di AD cadono 2’ medefimi puntidell’ affe , ed ¢c~

cone la pruava.
Perche , per fuppofizione dell” Avyerfario , KM &

mezza proporszionale fra KB , ¢ KD ; ed AH ¢ mez-

za. proporzionale fra AB, ed AD o prendafi fra KB,

w KM una mezza proporzionale, ¢ fia perclempioKP; ¢

poi fra AB, ed Akb prendafi un altra mezza proporzionale

¢ fia, AR; indi prendafi una mezZa proporzionale fra KB,

¢ 1{[5\, e fia halinea {egpara K¢ ; ¢ potr prendafi un akiras
mezza' proporzionale fr¥ AB, ¢cd AR , ¢ fia . per clempio,
Ia linca fegnata A7 ; e lo fleflo facciafi fino alF infinito.
Si dimofira,che nell infinito le mezze proporzionals prele
fra KB, ¢ le porzioni di KD; ¢ le mezze proporzionali fr3
AB, e le afciffe diAD cadono nelli medefimi punti dell’afle,
¢d eccone Ia pruova .

Noi abbiam prefo fra KB, ¢ KD la mezza propor-
zionale KM ; fra la medefima KB, e KM la mezza propor-
zionale KP ;. ¢ fri KB, ¢ KP la mezza proporzionale Kg.
E dall’ altra parte abbiam prefo fra AB, ed AD la mez2a,
proporzionale AH ; fra la medefima ABy ed AH la mezza
proporzionale AR ; ¢ fra AB, ed AR la mezza propor-

 zieagle A7; ed abbiamo fuppofto farfi quefto progreflo
fino- all’ infinito : Dunque le mezze proporzionali KP,

- ¢Kg; AR ,ed A7, ¢ tuue lealre fino-all indinitoy fono:
mezze proporzionali di mezze proporzionali fra dues

“quantitd ; che fono fempre le medefime , ¢ioé KB , ed AB;
‘ : ¢ ek~

S
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¢ terze proporzionaliy che fono mezze proporzionali, le
quali divengono terze proporzionali ; come per efempio,
KM mezza proporzionale fra KB e KD, ed indi terza.,
proporzionale di KB , ¢ KP;cd AH mezza proporziona-~
le fra AB, ed AD; e poi terza proporzionaledi AB, e
di AR , e lo fteflo avviene di tutte l¢ alere.

Ma fe & cost , le mezze proporzionali KM, KP, e Ko;
¢ ie mezze proporziomali AH, AR , A7 caderanno fempre
ne’ punti dell’ affe , che {aranno I'uno all’ alero piu vicini,
quanto pil le mezze, ¢ le terze proporzionali diverranno
minori ; cioe il punto R fara piu vicino al punto P, che’l
punto H al punto M ; il punto P piu vicinoal punto R,
che 'l punto ¢ al punto 7 ; perche fe i primi termini delle
progreffioni , fon fempre gli fteffi, e le mezze propor-
zionali fono mezze properzionali di mezze proporzionali;
le terze , ¢ le mezze proporzionali divengono fempre mie
norj, ¢ con cio le differenze, nelle quali cadono le mezzes
proporzionali nell’ affe , devon fempre diminuirfi.

Ma fe & cos) , prendendofi fempre fino all’ infinito le
mezze delle mezze proporzionali, ¢ ponendole in luoga
diterze proporzionali , fi giungera a prender la terza pra-
porzionale fra KB, ed una quantca maggiore di KB, per
una quantitd cos: minima , che fi reputa indivifibile: e fi
giungerd a prendere la mezza proporzionale fri AB, ed
una quantita maggioredi AB per una quantita cosi mini=
ma, che fi reputa indivifibile, come per efempio, la mezza
proporzionale fra KB,e¢ KD ¢ KM ; ¢ per I' Avverfario la
mezza proporzionale fra AB, ed AD ¢ AH: pofcialas
mezza proporzionale fra KB, e KM ¢ KP ; ¢ la mezza,,
proporzionale fra AB ,ed AHe AR { ed allaperfine, per
che KB, ¢d AB fon fempre le ifteffe, ¢ le terze proporzio~
nali fempre I’ una minore dell’ aitra ; 12 mezza proporzio-
nale fra KB, ¢ K9 fard K7, ¢ la mezza proporzionale fig.s <
AB,ed A7 fara AX, la mezza proporzionale fra KB, e
K7 faria KX, ¢ la mezza proporzionale fra AB, ed AX fa1d
AT ,fino 4 tanto , che la mezza proporzionale fra KB, e
KX, ¢ la mczza proporzionale tr3 AB, ¢d AT cadranno

in
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+a un medefimo punto; perche la differenza fra 1 punti, ne”,
quali cadono le mezee proporzionali, € un punto cost
infenfibile , € cost minimo, che non fi puo concepire di-
verfo dal punto T , € per cio fi reputaindivifibile . Abbiz~
mo dunque dimoftrato,che fe fi fuppone,che le mezze pro~
porzionali cadono in un punto intercetto della medefimay
unith , nell’infinite poi cadeno in un medefimo punto.

Dimoftrerema ora dell’ifteflo medo,che {e fi fuppone,
che la mezza proporziunale fra AB, ed ADcadain unas
alciffa doppia dell’ unita AB, come¢ AN nellz figuralV,
pure nell’ infinito le mezze proporzionali cadono ne’ me=
defimi punti dell’ afle.

Suppongafi , che BR fia uguale al’ unitd AB ,ed RM
ancora uguale ad AB; ¢ fuppoagafi come prima, che KP fia
megza proporzionale fra KB, ¢ KD ; ¢ che AR doppia di
AR fia mezza proporzionale fra AB, ed AD. Indi prenda-
fi a mezza proporzionale fra KB, e KP, laqualefia per
cfempio Ky ; poi la mezza proporzionale fri KB, e K9, la
quale fia KX, e lo fleflo facciafi fino all’ infinito . Pofcia,
prendafi la mezza proporzionale fra AB,ed AR, ¢ fia per
efempio A7 , € la mezza proporzionale fra AB,ed A7, ¢
fia AT . La diftanza fri il punto 9, ed il punto 7 ¢ minore
della diftanza fra il punto P,ed il punto R ; perche nelles
(erie delle continue proporzionali, i primi termini KB, ed
AR {ono Viftedfi , ¢ le terze proporzionali Ko ,ed AT fono
minori delle terze proporzionali KP, ed AR , dunque ley
differenze fra le terze proporzionali fi diminuifcono fem-~
pre fino all’ infinito. - .

Ma fe le differenze fri le terze proporzionali fi dimi-
nuifcono fempre,nell'infinito {vaniicono in tutto,e percia,
{e di nuovo fi prende la mezza proporzionale fra KB,e KXy
e fri AB,ed AT,e lo fteflo fi faccia fino all’infinito, la mez-

oporzionalefra KB, ¢ KX, ¢ la mezza pro porzionale
fri AB, ed AT cadranno in un punto dell’ affe , che fi re~
puta indivifibile: Dunque, {e dali’ Avverfario {i vuole, che
AR fia mezza proporzionale fra AB,ed AD, e che KP fia
mezza properzionale fra KB, e KD, fi ritrova , che neld’

Parte I D wnh-

Tav. 1.

Fig. V.
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infinito le mezze proporzionali prefe fra AB, ed una mini.
ma afciffadell’afle, e fra KB,ed una porzione di KD, cado-
no.in un medcfimo punto dell’ affe « -_

Ma.{e una mezza proporzionale fra KB, ed una por-
zione di KD, intercetra fri KB, ¢ KD; ¢d una mezza pro-
porzionale fra. AB, ed unaalciffa di AD, cadonoin un.s
medefimo punto- dell” affe ; tutte le infinite mezze pro-
porzionali fra KB , ele porzioni intercette fra KB,e KD,
e le mezze proporzionalt prefe fra AB , e lealciffe di AD,.
cadono ne’ medefimi punet dell’affe: perche e legge flabili-
ta fra. Geametri, che quando le differenze fi diminuifco-
no.fempre, nell’ infinito {vanifcono.in tutto , e fefvanifco-
no in.tutto, le differenze, che firitrovano nelle proprieta
particolari, non poffono ripugnare alle propricta, che fi ri-
trovano.nell’ infinito:, a cagion che Ik particolari fon ncll
infinito comprefi , ch’ ¢ c10 fi dovea dimoftrare .-

Quefta dimoftrazione pot, déve anco piacere a’ figno-
ri moderni (eomerri. fetearort del calcolo differenziales ;
perche, mentre dico', che le differenze fra i punti, a’ quali
cadono le mezze proporzionali, fi diminuifcono. fino all’
1infinito, da cio n’ avviene ancora, che le differenze diven-
gono. minork di ogni data quantita, qual’ condizione ¢
quella, ch’effi vogliono ne’loro calcoli, accio. fia ricevutas.
per vera una. proprieta. geomerrica .

Abbiamo dunque dimoftrato prima, che le mezzes
proporzionali prefe fra KB., e KD, e lec mezze proporzio-
pali prefe fra. ABjed AD, confiderate. come particolari, ca=
dono.ne’ puntidi una medefima unitd deil’ afle 5. pofiia ab-
biamo: dimoftrato, che nell’ infitnito le mezze proporzio-
nali cadeno a” medefimi puntidell’afle , ¢h’ e <10 fidovea
dunoffrare .. -

Dopo. I'antecedente dimoftrazione, di nuovo fi vedes
cliiaramente , che le linee rette CE, ¢d EG , € tutte le alire,,
fono.il vero Juogo delle radicidell’ alcide dell” affe, :h et~
<one inbrieve la dimoftrazione ..

Perche habbiamo: dimofirato, che tutte le mezze pro-

pocrzionali prefe fra KB, ¢ le gnrzioni_intcxcm:frikJ{BB,,ci
\ D,
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KD, ele mezze proporzionali prefe fri AB, ¢ le afcifle di
A D cadeno 2’ medefimi punet dell” affe AD: le paralleles
tirateda’ punti ,dove cadono le mezze proporzienali,tec-
mincranno acllaretta CE, come per efempio, fc la.mezza
proporzionale {ra KB, ¢ KX, ¢ KT ; ¢ lamezza proporzios
nale fri AB,ed AX , ¢ AT la parallela TV caderi nella
retta CE , percheé ¢ come KB aKC, cost KT aTV ; abbiae
mo poidimoftrato in tuwte le ancecedenti propofizioni ,
che la parcllela TV £ radice di AT , dunque la.retera CE &
il luogo delle radici delle afciffe dell’ afle , € nclmedefimo

tempo ¢ una parallcla comprefaneleriangolo KXDE . Ecco

dunque , che I'obbicziope dell’ Avveriario, .ha ferviro, co-
ae tutee le altre, di nuovadimofirazione al noftro.aflunto,
la quale dimoftrazione ¢ appunto la quarta.

CONSIDERAZIONE 1.

Ucllo pero , eh?’ ¢ degna di conliderazione fi €, ches
quefti oppofitori, i quali fufurravano <o’ poco in-
tefi di Geometriaquefiesl fatte oppafizioni, non s’
accorgevano, che infieme con 1a miamnovellalnvenzione,
diftruggevano anco la Parabola Apolloniana , ¢ facevano
un falcio ditutra Ia Geometria;perché alcerco il medefimo
affurdo , che efli opponevano al ‘mio Rettilineo, fi ritrova
nella Parabola Apolloniana deferitta comeaunacurva, ed
ccconein brieveda pruova.
Suppongafidefcritta laParabola Apolloniana ABCDEI, Tav. I.
1l di cui paramerro ,0 fia unita, fia AB, € tirifi I' applicata Fig. YL
DE: poifra AB, ed AD prendafi una mezza proporzionas
le , quale fia, per efempio y, AH, € dal pumo Huirifil’ ap«
plicata HI, la quale termini.nella curva: Indi dal punto E
al puntoC tirifidalinca rerea:EC, € quefta prolunghifi fin-
s’ incontricoll’ affle DA allungate, come per clempio,
nel punto’G ; polcia fra GB 5 eGD prendafi una mezza
proporzionale, quefla per 1’ Avverfario caderi ancora fot-
to il punto H, come per efempio, ‘nel punto M ; perche
I' Avverfario¢ quello, il guale nega , che 1a mezza pro-
. Parte 1. D2 - POL=
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porzionale fra le parti del lato del rriangolo, € lamezza ;
proporzionale fra’l parametro, ¢ I' affe della Parabola, pof-
fono cadere nel medefimo punto del affe; ¢ manifefto dune
que , che dall’ oppofizione dell’ Avverfario ne rifultereb
be , ch’anco nella Parabola Apolloniana,due divesfe parale
lele, cioé MN, ed HI, farebbero mezze fra due medefime.s
quantitd, cloe BEC, e DE; ond' éche affaticandofi di di-
firuggere la mia Propofizione,diftruggevano ancora la Pz«
rabola Apolloniana. Ma per togliere, per quanto fi pud, a
quel oppofitori , che non vogliono ftudiare le altrui di-
moflrazioni, il mode di cercar vani , ed inutili affurdi.,
faremo la feguente confiderazione.

CONSIDERAZIONE IL

'Z!-'_'av- L E Gli ¢ da confiderarfi, che tutti i quadrati intercetti fri
- Fig.1v, AB1,ed ADg, fra AD4, ed AF9 &c.fono irrazionae

h; eche tutte le radici intercette fra BCr, ¢ DEz, fry
DEz , e FG3 &c. fono irrazionali ; ed eccone la pruova,

. kquadrati intercetti fri ABr,ed AD4confiderati in par-
ticolare s'eccedono 'un Faltro fecondo I'ordine de’numeri
impari, a cagione che , fe fi confidera un grave , che cada
a perpendicolo , quefto s’ accelera in ogni punto dell’ affe ,
appunto come abbiam-detto nell’ antecedente dimoftrazios
e ; ma fe fi accelera in ogni puntodellafle , noi non pole
fiamo , alle varie porzioni intercette frd AB, ed AD aflen
gnare un numero,ik quale efprima in ogni punto dell'afle il
grado d’ eccelerazione , e con ¢id il valore de quadrati; co-
me per elempio , un numero , che determini Ja lunghezza
della linea, la quale efprima il quadrato 2, in quella guifa,
¢he AD efprime il quadrato 4 per la qual cofa non poten-
dofi avere in numeri il valore de’ quadrati fri ABr1, ed
ADg4, ne meno fi puole avere in numeri il valore dﬁl:f.l'j;_,-
dici intercerre fra BCr, e DE3; € Percio y tanto i quadrari
Mcrcetn fra ABr, ed ADyg , quanto le radici intercette fri
BC1, ¢ DEz2 forio irrazionali: Lo feffo fi dimoftra de’ qua-
drati intercetti fra ADg,cd AFo,e delle radici interceree fri
Diz2,¢d FG3 &, ? . Ora
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Ora dopo quefto ¢ certiffimo, ch’ errarebbe ogni ops
pefitore , il quale voleflc efprimere in numeri il valore di
un quadrato intercerto fra ABx, ed AD4, oil valore di
una radice inteccetta fra BCr, ¢ DE2; ma perche non man-
cheranno di quelli, i quali vedendo , che noi abbiamo.tro-
vato in numeri il valore di $B, ed SD., porzioni del lata
del triangolo SDE, fi lufingheranno di poter effiancoras
trovare 18 numeriil valore delle radici intercetete fra BCr,,
¢ DEz, ¢ d¢’ quadrat intercetti fra ABr ,ed AD4 ¢ per-
6i6 vegliamo , col efempio della feguente oppofizione , fac
conofcere , che le radici imtercetee fra BCr , e DE2 , con-
fiderate come radici , non fi poflono efprimere in numeri.,
quantunque le parallele, ragguagliate all’ unita, ed a’ lasi.
de’ triangoli, fi poflano efprimere in numeri.,

. Fingiamo, che un Geometra, volendo ritrovare unas.
linea, la quale efprimeflfe ancora in numeri la radice dek
quadrate AN, doppio dell’ unita AB, dicefle per efempio s
AN é2,SB ¢ 3,dunque BN ¢ 1, ed SN ¢ 4, cid fatto, fa-
cefle lafeguente analogia, cioé; come SB3a BCr; cosi SNig

alla parallela fegnata N8, cio¢ ad 1 ;— , ¢ dicefle , dunques
¥ -;-é radice in numeridi AN ; ma 1 -;I- moltiplicato in fe
flefio fi 1 -z-, dunque il quadrato AN ¢ 1 :—-

A queflo perd fi rifpode per primo,che quefta oppofizio-
ne nicnte ripugnarebbe alla mia propofizione;perche quan-
tunque AN fia 1n linea doppia di AB unita,non percio fi puo
dire,ch’e 2 in numeri,mentre io ho dimoftrato poc’anzi,che
il quadrato di Y 2z, {e vi fufle,cadrebbe fotto il punto N, in
un punto intercetto fra N, ed O ; dalla qual cofa fe ne de-~
duce, che la parallela fegnata N8 potrebbe effer radice di
AN , ed alkora la radice di 2 caderebbe giuftamente inun

\.w fotto il punto N,e terminerebbe nella rerta CE;per-
che la radice del quadrato 2. fendaanco. in- numeri giufla-
. mente maggiore,per una minima quantita, del quadratg di.

1 "';'_';r: la radice del quadrato 2 termina giufto foteo i pun-
to
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to N, rermina per neceflitd nellalinea reca CE ; ed ecco
«<he I' oppofitore con quefta obbiczione verrebbe a fare un
altra dimoftrazione alla mia Propofizione.

Ma con tutto<io io voglio provare , <he it numeri,
che fi ritrovano, per lo mezzo della {oluzione de’ trian-
poli, nelle parallele s le quali 8’ interpongono fra BCr, <»
DE2 , quantunque efprimeflero il valoredella lunghezza,
delle parallele,fecondo la proporzione, <h’hanno all’'unita
BC, a riguardo de’ Jati de’.triangoli , non efprimono perd
il valoredelleradicide’quadratiintercetti fra ABr,ed ADg4;
¢ che con tuttocid, le parallele fra BCrs ¢ DE2 fono in li-
nea le vere radici -de’ quadrad delle afcifle dell'affe, ino
«quella guifa , chenoi.abbiamo dimoftrato .

Si dimoftra dunque , -che la parallela N8 confiderara

. . g | | - : :
in numeri per 1 - moftra benst 1a proporzionc, ch’ eflas

have a BCra riguardo de’lati SB3, ¢ SN4; ma cono
i sd 1 . :
tutto cio, il numero 1 T non elprime il valore della,

vadice in linea del quadrato AN in linea ; ed eccone la
pruova. _
Noi abbiamo dimoftrato, che i quadrati intercetti fra
AB1, ed ADg4 s eccedono I’ un I’ altro fecondo I ordine
de’ numeri impari , ¢ che percio non poffiamo fapere qual
numero cfprima il valoredel quadrato AN confiderato in
linea: Ma {e ¢ cosl, mon perche SN ¢ 4 ncavviene, che nel
triangolo SDE, lalinea AN doppia-di AB fiaugualea qua~
drato 2 innumeri, nea qualunque altro numero, che fi
voglia . Dimoftreremo queflo piu ampiamente 5 € piu di-
ftintamente per la vianegativa. |
Se poi I' oppofitore vuole, chei numeri ritrovati
per lo .mezzo della foluzione de'triangoli diano 1l valo-
redelle radici intercette fra BCr, ¢ DEa, fi potranno  _
alcerto avere ancora -tutte de radici de’quadrati intek-
«cetti fra ABr , ed AD4 ; perche fe fi fuppone 1a BD di-
vifa in punti infiniti, fi potranno rifolvere tantitriango-

i intergetni fia SBC, ¢ SDE ,quanti funo gl’ infiniti punti
| del-
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della BD. Se poi vuole, che le radici 5 e1quadrati fi pof-
fano cfprimere in numers ; ne' quadrati incercetei fra ABi,
ed ADg vi fara un.quadrato, che fi potrd cfprimere col nu-
mero 2., €d unquadrato 5 che fi potra efprimere col nu-
mero 3; perche fe i quadrariintescenti fri ABr, ed ADg
fi poflono efprimere im numeri, iquadrati intercetti fra
ABr1;cd ADg, fendo infiniti,. fra effi vi faranno tutti gl*
infiniti numeri , che s'interpongonofrar, e 4, ¢ per
cio vi fara il quadraro 2, e il quadrato 3 ;ma fe v' ¢ il qua-
drato 2, ¢ il quadrato 7, fra le infinite radici. intercettes
fra BCr, e DE2, vi fara la radice del quadrato 2, ¢ quella,.
del quadjato 3.

Dunquee,per lo-mezzo della riloluzione de” trianga-

11, fi puolaverein numeriil valore delle radici intercetres
fra BCr, e DE2,fe aura ancora in numeri il valore della.
radice del quadrato 2, e quelladel quadrato 7.
- Mafri le infinite parallele intercette fra BCr,e DE2
norn vi puol effere alcuna frazzione, la quale efpreffa in nu-
ti, ¢ moltiplicara in fe medefima puo produrre il numero 2,.
ed il numero 3; perche fele paraliele interertte fra BCr, e
DE2 s’ efprimono. in. numeri,. fon tutte unity mifchiate di.
frazzioni,a cagionche, fon rutte maggiori di BCr,¢ minori.
di DEz;. e fe fono unitd mifchiate. di trazzioni,. moltiplica~
te in lor medefime mai poflono- produsrre un numero inte-
ro; dunque niuna delle infinite parallele intercetre fra BC1,,
¢ DE2 puol' efprimere in numeri il valoredel quadrato 2,
ne il valore del quadrato 3 .. ,

Ma. noiabbiamo-dimoftrato, che fei quadrati infinirti
intercetti fra ABr,ed: AD4 fi pofiono.efprimere in pume~
ri, neceflariamente fra effi v’ € il quadrato 2, ed il quadra-
to 3 ;. ¢d oraabbiamo dimoftrato, che niuna delle infint=
te paraliele intercerte fra BCr,e DE2 pudrelprimere in nu=

\F;Lla radicesdel quadrato 2, ne quella del quadraro 33
unque i numeri , i quali, per. lo:mezzo della foluziones

- de¢’ triangoli,, firitrova. ,che competono-alle parallele in~
rercetre fra: BCr, e DE2 confiderate come lati de’ triango-

li, non efprimono in numeri il valore delle radici dfi‘ qua-
ra-
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drati intercetti frd AB1,ed AD4 ;e & non efprimono il
valore de'quadraci,efprimono folamente la lunghezza delie
parallele, a rifpetto de'lati de’ triangoli, ch' ¢ ¢id fi do-
vea dimoftrare..

E per dare un efempio della noftra antecedente dimo-
ftrazione ; fuppongafi per I' Avverfario, che AN fia 23 fe

€ Cosl, I ;—- non ¢ radice di quadrata 2. Suppongafi poi,

che il quadrato 2 fia AV, efuppongafi altresi , che AV fia
qualunque numero 1otercetto fta 2, € 3.3 In quefto calo fe
firifolve iltriangolo SVX, la parallela VX fara una uni=
ta mifchiata d’ una frazzione , ¢ percio non potri mai da~
reil quadrato 2 ; e lo fteflo fi troverd in ogn’ altro punto
dell’ afe AD, al quale fi yoglia, che termini il quadraro
2, per modo che, niuna paralela dara il quadrato 2; mi &
niuna parallela dara il quadato 2, fra le parallele intercet~
te fra BC1,e¢ DEz, nonfiritroveranno in numeri le ra-
dici de' quadrati intercet fra 1, € 4; e perciod i numeri , ch’
elprimonoda lunghezza delle parallele , non efprimono in
numeri il valore delle radici infinite intercette fri BCi, e
DE2 ; ed ecco dimoftrato auche coll’ efempio il noftre
affunto .,

Ne quello , cheabbiamo dimoftrato dee recar meravi-
glia, {e fi confidera, che la ragione dupla, tripla, edal-
tre femplici fon diverfc.dalla duplicata, triplicata, o al-
tre compofte ragioni : dalla qual cofa n’ avviene , che quel
numero y che compete a una linea, confiderata a rifpetto
di un’ altrain proporzione femplice, non compete a quel-
la medefima linea, confiderara a rifpetto di un’ altra , ins
fubduplicata ragione di due quadrati ; ¢ per efempio, 1 -';-
puo efprimere bensi la proporzione, che la parallela N8

ave a BC nellaragione de’ lati NS, e BS, ma ©on efpri a
fubduplicata-ragione di N8, € BC, ariguardodi NA , ¢
quadrati.
. .. Alloincontro perd,le parallele BC1,DEz2,e FG 3 mol-
wplicate in lor medefime, tanto in lince, quanto in nu-
: meri

.
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meri danno i quadrati AB, AN ,ed AF, ecio avvienes
perché i numeri interi moltiplicati in lor medefimi danno
1 numer! interi , @’ quali poflono perfcttamente corrifpon-
dere le linee,cid che non avvicne nelle radici mifchiate dg
frazzioni, come fon le intercette fra BCi ;e DE2.

Ecco dunqu: » che abbiam dimoftrato, che le paral-
lele intercette fra BCi, e DE2 fonradiciin linea , ma non
fon radici in numero, quantunque per lo mezzo dc trian-
goli {i pofia {piegare in numeri la proporzione , ch' hanna
all’ unita, a riguardo de' lari de’ wriangoli .

Io 50 pero,che a quelte fi fatre dimoflrazioni ripugne<
ra I' animo di quei Geometri, i quali, niente actendendor
alle dimoftrazioni,’ fono arraccan folamente al numero ,

¢d alfenfibile; imperocche diranno fra lor medefimi, not

fiam certi per il triangolo SN8, che 1 -;- ¢ il valore della

parallela N8 , e fiam certi ancora, che la paraliela N§ ¢ ra-

dice di AN,dunque come puod egli avvenire, che r -;- non

fiaradice di AN in numero,e chela linea fignata N8 fiara_
dice in linea di AN !

A’ quefti fe li rifponde , che la fubduplicara ragione é
diverfa dalla femplice, ¢ tutro il di piu, ch: abbiamo ri-
fpofto poc’anzi; e dipiu f¢ li dice, chc 1 numeri efprimona
Ja quanrita delle linee fecondo ipotefi delia legitima pro-
_porzione, che fi fiegue, mache non poflono efprimere il
valore di quei quadrati in numero, che {fono quadzati fola-
mente in linea , ¢ non in numero .

Se pot qualche male accorto Geometra non fufle anco -~
ra, dopo le noftre dimoftraziont, di queftesi fatte verita
capace ,a noi nulla importa; perche , ficome abbiam detto

poc' anzi, fe volefle quefto tale dire, che 1 -;-:l"prime il va-

i il
lore della radice N8, cio non folonon rlpunnaalla noe

- ftra dimoftrazione , anzi 1a conferma : Si priega pero que-
flo oppofitore , che pretende di fpiegare 1n numeri il va-
lore delle radici intercette fra 1,62 ,¢ di ritrovare in nu-

Parte 1, E merl
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meri il valore delli quadrati intercetti fri 1, €4, che mi
trovi effo nell’ affe AD un punto, che fia termine del qua~
drato 2.1n numeri,e che mi trovila radice in numero del {u-
detto quadrato ; perche fe nonritrova quefto, non puo per
la via della foluzione de’ triangoli ritrovare in nuineri
il valore delle radici intercette fra BC1, e DEz,e frai qua=-
drati ABr, ed AD4 , quantunque ritrovi in numeri il va~
lore delle parallele ragguagliate 2’ lati de’ triangoli.

Da tutto quello dunque , che fi € deteo , ¢ manifefto ,
che i quadrati interceri fry AB, ed AD, fra AD, ed AF
&c., e le radici intercette fra BCr, ¢ DE2 , fra DE2, ed
¥G3 &c. fono irrazionah , e che folamente ne’ numeri 4.,
&, €16, e in tuttl gi* aleri quadrati, ch’ hanno radici di
Rumero intero, fi puo avere efpreffo in numeri il valore de
quadrati , e il valere de’ lati de’ triangoli , come per efem-
pio, di AD, e diSD; di AF, e di MF &c. Continuiamo ora
a dimoftrare in altri modi , come abbiam promeflo , ches
la Paradola Apolloniana non ha le propricta, che fe le affe-
gnano .

PROPOSIZIONE.

A Parabola Apolloniana non ha le propricta , che da
L Apollonio fe I affegnano , ¢d il fuo perimetro non ¢
una Curva Continuata

SUPPOSIZIONE , E COSTRUZIONE.

SUppégaﬁ- fatto come primail noftro Rettilineo ABCDE,

%2 nclquale AB fia ¥, BC 1, DEz, ADg, etirarc leno-~
ftre linee retee AC , ¢ CE:Indi defcrivafi la Parabola Apol-
loniana, la quale dovra paffare per i punti A, G, ed E, per-

Tav. Il. che BC unira é radice di AB uniti , € percio A € ve

¥ig. V1I. ¢ DE2 ¢ radice di AD4 ; cio fatto . Dico , che la curva, o
non pafla per i punti C, ed E, o non € una curva coptinua- .
ta, da’punti della quale fi poflana tirare le ordinate allatle,
le quali fiano radici delle afcide del medefimo afic » L.

-
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DIMOSTRAZIONE.

Upponganfi tirate infinite-ordinate da’ punti dell’ afles

AD; quefte per Apollonio termineranno ructe fuorid
delle due linee rette AG, ¢ CE, perche la Parabolanon pué
toccare le due linee rette AC, e CE.in aleri punti, che ne’
punti A, C, ed E; ma fe terminano fuori, {upponiamo, che
fiano in proporzione aritmetica , come fone fopra I' uni-
ta BC le ordinate {egnate F1, H 2, Ls, efotto I’ unitd les
ordinate fegnate O3, Q4, S7; ed allora la curva, che paf-
fa per i puntifegnati co"numeri 1, 2,¢ §, non puo pafla-
re per il punte C , perché fe dal punto A ficira.unalinca
per i punct efiremi delle parallele F1, H2, Ly, che fono in
proporzione aritmetica,quelta {ara la linea rerta AN. Dell’
ifleflo mode, fe per i puati eltremi delle rette BC, O3, Q4
ed $7, che {ono ia properzione aritmetica, fi tira.upa li-
neca , quefta fara la retta.CV ; dunque , fe le applicate fone
in proporzione aritmetica , non fi puo defcrivere una cuk-
va ,y che paffi peri puntiG ,ed E.

Suppongafi poi, che le applicate s’ eccedano fra,
eflc con qualunque akra differenza , diverfa dalla pro-
porzione aritmetica , come {ono , per elempio, EG HI,
LM, BC, OP, QR, ST &c. In quefto cafo la curva non fa-
ra una curva continuara, perche fara angolo curvilineo nel
puanto C; ed eccone la prova.

Tutte le parallele contenute sel triangolo rettangole

ABC fono in proporziene aritmetica fra etle; e tutte le pa-

rallele intercette fra BC, ¢ DE {ona in proporzione arit- .

metica fraefle,{ ma lecondo la {erie delle parallele contenute

nel triangolo KDEV,dunque le lineeAC,e CE fanno angolo

nel punto C,perche fon lati de’ diverfi triangoli:Ma {e e co-

s1 y anche le porzionidella curva, cioe AGC , CPE faranne

e, ANgglo nel punto C, perche non potendo la curva toccare

ue linee recte AC, e CE in alwi punti, che ne’ punti A,

C, ed E, fe le linee rette AC, CE fanno angolo nel punto

C, ke porzioni delle curve AGC , CPE , {endo fortefe dal-

le due lince , che fanno angolo nel punto G, faranno anch’
Parte 1. E 2 cile

S
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o

effe ncl punto Cl'angolo curvilineo AGCP; dunque la curs
va neceflariamente deve far'angolo curvilineo nel puato C.

Olrraccio le parallele intercette fra FG , ¢ BT giunte
ncl punto M dovranno diminuirfi, acciola curva pofla
paflare per il punto C ; perche fe non s’ eccedono V' un 1’
altra in proporzione aritmetica, s’ eccederanno con diffe-
renze maggiorl della proporzione aritmetica , ¢ percio, fe
fra .M, ¢ BC non fi diminuifcono tanto le lunghezze delle
applicate , quanto fi fono accrefciute da A in M , lacurva
mat potri andare nel punto C, dunque la curva fara angolo
<urvilineo nel punto C: dell’ iftefflo modo , fe fi prolunga
I'affe AD, fin che venga uguale a 9 unita AB, la curva fara
angolo nel punto E , e percioil perimetro della Parabolas
o0 ¢ una curva continuata.

Che non i poffuno poi tirare, ca’ punci del perimetro
deila Parabola , applicate all’ affe , le quali fiano coftante-
mente radici delle aflciffe del medefimo affe , cccone las

rovi.
d Per dimoflrare cié perd, fuppongafi per I'Avverlario,
che le applicate FG , HI, LM , BC,0P sQR, e¢d ST fia-
no radici delle afciffe delb affe ; indi fuppongafi per 1 punti
intercecti frd 1,eG,fra2,el,fras, e M, ed il punto
C; e pot per 1 punuintercettifra3, e P,fragq, eR ,fra 7,
€ T paffare alire curve. In quefto calo le radici delle afcife
dell’affe potranno terminare in ogn’una delle {udette curve
intergette fr i fudetti punti , ¢ ad ogn’ una delle fudertes
curve fi potranno aflegnare le medefime proprieta;dunque
da’ pununG, I, M, P, R, ¢ T non fi poffono tirare le appli-
cate all’ affe , le quali fiano radici delle afciffe dell’ affe, ch’
¢ ¢io f1 dovea dimoflrare. Da tutto cio fi deduce,che la cur
va, che nafce dalla fczzione delcono , non ha propriced
conolciute.

Dopo le antecedenti cinque evidentiffie dimoftrazia<
ni,dovrei ormai dubbitare d’annojare il Lettoreaggiu
done alire di piu; ma perche ho cofiderato, che nelle ance-
cedenn dimoftrazioni io fuppongo , che il Lettore intenda

il Mctodo degl’ indivifibidi , ho Rimato a propoﬁtnft‘:l;mo:
Q<
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firare, ¢ per Euclide, e per la via pofitiva , e per 12 negativa

ancora la mia Propofizione , ¢ percio ho poflo l¢ feguenti
duc altre dimolliazioni.

LEMMA:

E fiala linea retta AB divifain cinque parti uguali ,

cioe, AC,CD,DE,EF , FB ;e fiandefcritei fuccel~
fivamente i cerchi co’ diametri di ABy , CB4 , DB3, EB2:
Ed oltr’ a cio da’ puntiC, ed Fy punti eftremi delle unita 1,0 1.
AC, ed FB, fiano alzate le perpendicolari CG, ed FO fino Fie.VIIL.
alle periferiede’ cerchit AGB,EOB,eperipunti G,ed O 5 |
fia visata la linea retta GO. Dico, che fe da’punti D, ed E,
punti eftremidelle unita CD,e DE, s'alzano le perpendico-
lari DM, ed EN f{ino alla linea retta GO , 1 cerchi BYC, ¢
BID feganaola linea retta GO ne’ punti M, e N, punti eftre~ .
mi delle perpendicolari DM ; ¢d EN.

COSTRUZIONE, E DIMOSTRAZIONE .

Rolunghinfi le GO,eCB, fin che s’ incontrino nel pun-

to P. Perche abbiamo divifa la BA nelle cinque parti
uguali , eioe AC, CD, DE, EF, ed FB, ed abbiamo prefa_s
la FP comune, lc PF,PE, PD,PC fono in properzione arit=
metica fra effe.

Ma per la quarta del feftod’ Euclide , € come PF ad
FO,cosi PE ,ad EN ; e come PE ad EN ,cosi PD a DM ;
¢ come PDa DM, cosi PC a CG ; dunque le perpendico=-
lait FO, EN, DM, ¢ CG fono in proporzione aritmetis
ca fraefle, e percio le perpendicolari DM ,ed EN fono
mezze proporzionall aritmetiche fra CG2, ¢ FO1. Olu’
a €io le perpendicolari DM, ed EN fegano 1 laa PG, ¢ PG
in parti, che fono mezze proporzionali arirmetiche fra PP,

TS=gwt%c fra PO, ¢ PG ; perche fendo per Euclide come PR
- aPE,cosiPOa PN;ecome PEaPD,cosiPNaPM; e
come PDaPC, cost PMa PG; le PE, e PD fono mezze
proporzionali aritmetiche fra PF, ¢ PC; ¢ le PN, ¢ PM fo-
R

& S -
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no mezze proporzionali aritmetiche fri PO, e PG. Dima-
firero ora, che ancora.i cerchi CYB, e DIB fegano la ret-
a2 GO ne’ puntl M, ¢ N.

Alzinfl dai,punu D, ed.E due perpendicolari fino al-
de periferiede’.cerchi CYB, € DIB; perche i diametri de’
<erchi {ucceflivi {ono per coftruzione §, 4, 3,¢ 2, fonoin
Proporzione aritmetica , dunque anco i cerchi AQB ,
‘CY B, DIB, ed EOB faranno in proporzione aritmetica fra
efli ; perche per Archimede i cerchi fono fra effi come i
«liametri : ma fe fono in proporzione aritmetica , i cerchi
B1D, e BYC faranno mezzi proporzionali aritmetici fra i
cerchi BOE, BQA; ¢ dello fieflo modo i femicerchi BID,
€ BYC faranno mezzi proporzionali aritmetici frai femi-
cecrchi BOE, ¢ BQA.

Ma 1 cerchi BID , e BYCagliano per coftruzione la
PA in parti, che fono mezze proporzionali aritmetiche.s
fra PF, ¢ PC, perche tagliano la BA ne’ punti E, e D, cioé
ae¢’ punti eftremi delle linee PE,c PD, mezze proporziona-
li aritmetiche fra PE,e PC;e nciabbiamo provato, ch’é co-
e PF,a PE, cost PO a PN, e come PE a PD, cost PNe,
PM, ¢ come PD a PG, cosi PM a PG ; dunque {¢ i femicer-
<hi BID,.e BYC, i quali fono mezzi proporzionali aritme-
tici fra i femicerchi BOE, ¢ BQA, taglianoJa PC nelle par-
t1 PE,e PD, mezze proporzionali aritmetiche fra PE, ¢ PC;
devono anche taghare 1a PG in parti,che fiano proporzio-
mali alle parti PE,e PD deldato PC: perche fe i cerchi,che
fono fra offi nella medefima proporzione {egano due lari,
«he fono proporzionali fra efi , i fegano proporzional-
mente ; ma le parti proporzionali 3 Pk, e PD fono PN, e
PM, dunquei femicerchi BID, e BYC fegano la OG ae’
puntu N, ¢ M, e percio le perpendicolari alzate da 1 punti
E, ¢ D terminano alla linea retta OG , ed alle periferic de’
cerchi; ch’ e ¢io fi dovea dimoltrare. Dimuﬂrcr:muw
fteflo per Ja vianegativa.

Prendafi la hnca retta AG, ¢ fi divida nelle cinques
Tav. IL. parti uguali AB, BD, DE, EF, ed FG, ¢ s'alzi la perpendi-
Fig. 1X. colare BC, wguale 3 BA unita; € dal punto F, punto eltre-

mo
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mo di AFgalzifi 1a FH, uguale a z unita AB, e ¢ol diames
tro di GA delcrivafi il cerchio GOA, il quale paffera peril
punto H, termine dit FH2, perche é come AB1 ad FH2,co-
si FHz ad AF4 : Polcia col diametre di AD, defcrivafi il
‘cerchio ACD, 1l quale paffera per il punto C,termine dell’
unita BC, e urifi la noftra linea retra CH; Indi defcrivanfi
¢o'diametri di AE3,edi AF4,icerchi ARE, ¢d AQF.Dico,
che quelfti fegano la retta CH ne’ punti L, ed I ; e che fola-
mente El, e DL fono le radici dell’afcifle AE, ed AD.

Se¢ I'Avverlario loniega, allunghieglile due DL, ed
El di medo, che terminino in qualunque punto fuori della
hinea retta CH, come per cfempio,in M, ein N : Sei cer-
chi paffano per i punet Myed N, per i punti A,C,M,N,pal-
feraancora una Parabola; perche fe il cerchio ARE paffa,
per 1l pento M, fara come EDa DM, cosi DM a DA, ma
ED ¢ uguale ad ABunita; dunque fard ancora come AR a
DM, cosi DM, a ADye percio- DM fara radice di DA,dun-
que il punto M ¢ punto dicerchio,e di parabola. Dell’iftef-
fo modo fi dimoftra, che fe il ceschio paffa per il punto N,
come vuole VAvverfario, il punto N ¢ punto dicerchio, e
di parabola. Dimofirero ora, che i cerchi non poffono pafsy
fare per 1 punti M,ed N. |

Suppongafi pure per I' Avverfario, che i cerchi paf-
fino per 1 punut M,ed N : fe ¢ cosi, la Parabola non pafla-
ra per il punto H, termine dell’applicata FHz, perche, o le
applicate mtercete fra EN, ed FH, le quali terminano per
I’ Avverfario alla Parabela , fon fempre una maggiore dell’
altra, almeno per un punto , ¢ in ral cafo-la Parabolu feghe -
sa ik cerchio AOG ,} per efempio, nel punto P, ¢ non nel
punto H ; perche fe le applicate fon fempre una maggio-
re dell’ alera, la Parabola fi difcofta fempre dalla retea CH,
€ pcicio non giungera mai al punto H: ovvero le porzio-
_ Al dgll:lnncc intercetee fra la reeca CH , ¢ la curva CMN ,
¢dme fono LM, IN, &c. comincieranno a2 diminuirfi in.s
. lunghezza in un punto della Parabola , come per efempio,
nel punto N ; ¢ in quefto calo la Parabola fara angolo nel
punto N, ¢ 13 curva fara ACMNH , ¢la Paral;ojafnug_..

. ar
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- dara una curva continuata; € fe la Parabola non ¢ una curva
continuata y ma faangolo nel punto N ,1eapplicate, ches
terminano ad effa, non poflon effere radici; perche fey
Ja Parabola faangolo, non da coftantemente i punti, a_,
¢ quali terminano le radici delle afciffe del’afle, a fimili-
tudine del cerchio, come vuole Renato . Adunque la per-
pendicolare DM non pud efler mezza proporzionale fra
AB,ed AD; ne EN meczza proporzionale fra AB, ed AE, e
percio i cerchi non paflano per i puntiN , ¢d M, ma
paflano peri punci L, ed I.

Lo fteffo fi dimoftra, fe I' Avverfario vuole, che la,
Parabola pafli peri punti X,e Y,0 perqualunque altro pun
to degl’ intercetti fra L, ed M, fra {,e N ; ed alla perfines
la Parabola non puo maifegarc il cerchio AOG nel punto
H , fe non fa angolo curvilinco in qualche punto del fuo
perimetro . Dimoftrero ora, che DL, ed EIl fono radici
delle afcifle AD , ed AE.

La perpendicolare EI € radicedi AE; perche avendo
noi dimoftrato, che il cerchio AQF fega la retra CH nel
punto I,per la decimaterza del fefto ¢ come FE ad El, cosi
Elad EA; ¢ come AB unitd uguale ad FE ¢ ad EI, cosi
El ad EA: e dello fteflo modo, come ED a DL ,cosi DL a
DA ,ecome ABa DL ,cost DL a DA; ma FHa2 e radice di
AF4, ¢ BC1 e radice-di AB1 per coftruzione, dunque la,
retta CH ¢l luoge delle radici.

Per dimofirare poi, che le infinite radici tcrminano
atla retta CH , prendafi qualunque porzione G T, € col dia-
metro diTA delcrivafi il cerchiosedal punto Z,punto ¢ftree
mo di TZ uguale all’'unita FG, alzifi la perpendicolare ZK;
ouefto cerchio feghera la HC nel puntoe K¢ lo fieflo avyer-
ga ditutte lealere. i

CONSIDERAZIONE , E CONCLUSIONE o .. (e

' Biamo dunque dimoflrato , ¢ per o metododegl'in-
& divifibilt, ¢ degl’ infiniti , € per gl’ elementi di Eu-
¢lide , ¢ per le propofizioni ¢’ Archimede il nofiro affunto;
fara




SoPRA LA PARABOLA APOLLONIANA. vk o

far) con cio chiaramente dimoftrato,che la Parabola Apol~
Joniana non di , a fimilitudine del cerchio, coftantemente
i punti delle radici delle afciffe dell’ affle , ficcome Renato
des-Cartes, e tutti i Sig.moderni-Geometri han pretelo, che
dafle; ond’ e che farebbe annojare il Lettotore,fe dopo tan~
te , esi chiare dimofirazioni, quante fon le antecedenti,
io ne volefh addurre ancora delle altre: Rimane dunques
chiaro, cheda Parabola Apolloniana natadalla fczzione del
cono , non hi le proprieta , che da ApoHonio fe I' affcgna-
no; ¢ che il vero perimerro dela Parabola fi compone delle
noftre linee rette rirate da’-punti eftremi dele radici di au-
mero intero,cioe 1, 2, 3, &c. fino all’ infinito .
Stabilita gia quefta verita , noi nomarcmoin appreflo
il noftro Rettdineo : UN RETTILINEO PARABOLICO
PIANO, alle di cul parei.aflegneremo gl iftefli nomi , che
da’' Geometri s’ affegnano alle parti della Parabola Apollo-
niana: e per efempio, AB, ovvero-BCfara-unita, ovvero
parametro, AH affe , AN, AD, AP, AF; ¢ wutte le altre fa-
ranno apphicate 5 ovvero radici ; €d il compofto di-tutee-le
linee rette AC,CE,BEG,e GL fara il perimetro della Paras
bola , qual perimetro pud anco aemarfi una curva com=
pafta di lince retee determinate da punti detcrminati , co-
me abbiam detto ; «cio c¢h’ ¢ appunto quello 4 che fempreos
han defiderato di ritrovare gl’ antchi Geomewni, 1 quali
conofcevano benst generalmente , che 1l perunetro dellass
. Parabola & un aggregaro’ di linee retee, ¢ quali turte fanne
angolo friefle;ma non giunfero @ determinare 1 veri punti,
pet i quatiquelle fi defcrivono,e gl'angoh, che fra efic fan-
no; tioch’ eavvenuto ferrunatamente 2 me di ritrovare.,
- Dopd quefto fembra , che io-dovefli-non piu ragiona-
re di quefto Problema s ma perche- & 'legge flabilita’ fra
Geomeeri; che ehi vuole impugnare sna propofiziene dimofiri-
14, dq;:e-éddiur!’sﬁrﬂn, che in quetla propofizisne fi contiene
In un fecolo, nel quale tutti:i moderni- Geometrd obblian-
do, che la coftruzione meccanica non puo legitima dimo-
firazione produrre , han ricevuto le curve d’ Apollenio
per linee , cheabbiano propriera coffamti, ¢ dimoftrates 5
- Parte L P aon

Tav.L.
Fig.lV,
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non poffo tralafciare di additar I’ errare, che nelle pretefe
dimoftrazioni d' Apollonio fi contiene . Egli ¢ ben vero
pero, chei fignori Geometri non han pratricato meco
quefta legge da me accennara ; imperocche niugo di effi
ave additato alcuno errore nelle mie dimoftrazioni , ma fi

fon tutti contentari di opponere per la via degliaffurdi;la

qual cofa fa conofcere , ch’ amano d’ Impugnire , ma non
di ftudiare le alcrui dimoftrazioni. Additiamo noj dunquc,
10 che confifla I'errore d’A pollonio.

L'errore,ch’e nella dimofirazione d‘ApolIonio; cone

fitein cio, ch’ ¢gli, nelcoftruire la fua Parabola, nons.

ficgue il rigore de'poftolai di Euclide, ma fega il cono per
Jomezzo diun piano parallelo ad un de’ Jati del triango-
lo fatio dalla fezzione del medefimo cong per 'affe ; donde
fic avyiene, che immaginando egli dentro il cano un’ aife
indeterminato , ¢ al vertice dieffo un parametro, o fia uni-
ta , prefo ad arbirrio ; ed immaginando oltr'a cio alcunt
cerchi parcicolari, i quali paffino per 1 puntieftremidel
perimetrodella Parabola , per mezzo de’ quali trova alcu-
ne applicate particolasi, che fono mezze proporzionali fra
H paramerro, e le afciffe ; conchiude, che'l juogo generale
delle mezze proporzionali, fra il parametro, ¢ le alcifle, fia
il perimetro della fua Parabola , <io che non ¢ vero , per-
che da una coftruzione meccanica non fi puo generale con-
fequenza dedurre. |

La veritd di quello, che abbiam detto, fi conofce me-
glio, efaminandofi il modo meccanico, col quale i Signori
moderni Geometri defcrivono nel piano la Parabola Apol-
loniana; perchéin quello fi vede , che defcrivendo e las
Yarabola per lo mezzo d'uno firomento meccanico , ¢ pul
prendendo per lo mezzo del medefimo firomento una fola
fczza proporzionale fra | parametro , ¢ I alciffa , conclu-
dono male a propofito,che 12 curva, che forma il perime-

tro della Parabola ¢ il luogo generale delle radici &ellets =

alcifie; e che percio la Parabola di, a fimilicudine del cer-
chio, coflantemente in tutti i punti del fuo perimetro, les
medefime proprieta. Orain grazia di quelli, a'quali non [f;uff_

=
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{e noto il modo , colqualeiSig. moderni Geometri defcrie
vono laParabola nel piano;vogliamo dare un brieve faggio
di quello,che infegnano effi fare per lo mezzo de'loro firo-
menti meccanici, 1 quali,apprefio a poco,fon fimili a quel-
lo,che noi riferiamo qui,prateicato da M.Ofpital,eRainou,
Prendono effi AB per affed’ una Parabola, ed AC per
parametro di quella, e pot trano la inea CG perpendi-
colaread AC, ¢ parallelaail’ afle AB, ¢ la fuppongono im-
mobile ; di poi fuppongono la riga AD, la quale s'aggiri
intorno al punto A, come centro; € un alera riga , comes
EF, la quale camini perpendicolarmente fopra la AC, da
C verfo A, ¢ da A verfo S; ma che fi mantenghi fempres
equidiftante dall’ affic AB, di modo che tagli fopra la AC
~ porzioni uguali a quelle , che lariga AD raglia foprala li-
nca CG, come fc, per efempio, la riga mobile ADraglia la
perpendicolare immobile CG acl punto D, 1z diftanza AE
devcffere uguale aCD ¢ cio fatto, dimoftrano nel feguente
modo , che 1l quadrato di AE, ovvero di NM ¢ ungualeal
rettangolo , che fi fa da CA paramerro, per AN la loro di-
moftrazione ¢ la feguente . |
Perche & come AE,ad EM,cost ACa CD, il retrango-
lo furto da EM per 'unita AC,¢ uguale al rettangolo fatto
da AE per CD;ma CD ¢ uguale ad AE, dunque il quadrato
di AE ¢ uguale al retragolo fattoda EM per il parametro
AC: Ma EM ¢ uguale ad AN,ed AE ¢ uguale ad NM, dun-
que il quadrato di NM e uguale al rertangolo fatto da NA
per AC, e percio NM e applicata di Parabola.
- La antecedente ¢ l'arte,con 1a quale,per 1o mezzo del-
lo firomento meccanico,t Signori moderni Geometrt s'im-
maginano di travarz il luogo generale delle radicizperche,
dicono effi , noifacciamo nella defcrizione delia Parabola
tutto quello, ch’ Euclide fa nella defcrizione del cerchio;
- cle fig cofi. Egli ordina, che fi defcriva la periferia del cer-
chio, pefcia, alzando da qualunque punto del diamerro del
- cerchio una perpendicolare fino alla periferia , dimofiga ,
che la perpendicolare € mezza proporzionale fra le paru
del drametro, ™ 0 | :

- Parte 1. F 2 Dcll‘:

Tav. 1L
Fig. X,
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Dellifteffo modojnoi facciamo caminare la perpendis
colare mebile EF fempre cquidiftante dall’ affe AB in mo-
do, che ragli fopra I' AC pozziont uguali a quelle , che la
riga AD taglia fopra la linca CG; 1n quefto modo le dues
righe defcriveono wueti i punti del perimetro della Parabola,
giufto come il compaflo defcrive tutta la periferia del cers
chio: cio.fatto, dimoitriamo, che NM ¢ radice di AN, giu-
fio come Euclide dimoftra, che una perpendicolare e mez-
za proporzionale fra le parci del diametro; e concludiamo,
che il perimetro della Parabola Apolloniana e il luogo ge-
nerale delle radici delle alcifle dell” afe, giulto come Eucli-
de conchiude , che la peniferia ¢ il luogo generale delle fue
mezze proporzional: . |

Gl'antecedenti fon g’ argomenti, co’quaii Renato
des Cartes ha pretefo, ¢ 1+ fuor feguaci pretendono , che
lo ftromenco meccanico dia egualmeante, che "1 compafio l¢
proprietd in tuttt i punti del perimetro della Parabola; e
che nulia rilievi allo fcoprimento della verita la maggiore,
o minore difficulta , ches’ incontra nel coltruire: lo perd
fard vedere ora chiaramente, che la coltruzione meccanica
non pud dare le proprieta, e ne additara.di cio la cagione .
S’intenda gia per lo mezzo dello ftromento meccanico de-
fcritea la curva, 10 provo,che quefta curva non da ne'puna
del fuo perimetro le mezze proporzionalt fra 'l parametro

& le afcifle, ¢ o provo coa la (cguente propofizicac .

PROPOSIZIONE.

T Puati del perimetro della Parabola, che fi defcrive per

A lo mezzo dello firomento meccanico , non corrifpon~
dono a i puanti dell’ affe ,a’ quali termunano 1 quadran delle
sadici.

COSTRUZIONE. =

0 fia unita; DQ fia la perpendicolare immobile, ¢d AQ
la

| ‘Ia AT I"affe &’ una Parabola, ed AD il (uo paramerro:, |
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lariga mobile, la quale fiaggiri intorno al puato-A , ed
MN. la riga perpendicolare mobile, laquale camiai per la
retta AV,{lempre equidiftante dall’afle AT o modo, che ta-
gli fopra la AV partiugualia quelle, che la riga AO raglia
fopra la perpeadicolareimmobileDQ;e {uppongafi,che con
qucflo moto le righe abbiano- gia defcritta lacurvaA,P,8¢,
Dico , che inniun punto della curva defcrica cade la radi«
ce dell’afcifla corri{fpondente al detto punto, e [o dimoftro,
fucende prima la feguente coftruzione .

Prendafi lopra 'afle AT la porzione AB uguale al pa-
rameiro AD, e formufi il quadrato ABCD ; poi fuppongaii
la porzione BT dell’affe AT, divifa in.punti, o parct infini-
te,come per elempio BR, RE, EH,&c. le quali fiano indi~
vifibili ; indi dal punto R turifi la RS parallelaa BC,e i
prolunghi quanto fi voglia,e fopra la AV prendafila DG
ugualea BR , 1a GK ugualead RE ; e fopra la CQ_raglifi
Ja CY uguale a BR,ovvero DG;la YZ,uguale ad RE,ovve~
ro GK ; dipoi dalla perpendicolare immobile DQ, taglifi
la DY ugualead AG, ovvero ad AR, e prolunghifi la AY,
fin che s’incontri colla GX prolungata , come per efempio,.
nel punto F: e dello fteflo modo poi taglifi,fopra la perpen-
dicolare immobile DQ,la DZ ugualead AK,ovveroad AE,.
e tirifi la AZ, ¢ prolunghinfila K8, uguale ad AE,¢ la AZ
finche s'incontrino-in unpunto., come per cfempioin L
¢ia fatto, Dico, che niun punto del perimetro-della Para~
bola deferitta corrifponde a' punil eftremi delle afcifes
dell’afic . - .

iy s

DIMOSTRAZIONE. ’:

'Oi-abbiamo {uppofta defcrista la Parabola.infinitaA, P,

&c., dunque la.riga mobile AD, la quale fi éagge

rata iacorno ad A, aura fegpato turti ipuntl della DC

ﬁgu;ﬂc al purametro AD ;ela riga MN tutsii punts della

AD parametro , ¢ percio le dus righe auran genecuto. tutee

le radici de’ quadrati minori dell’unitd, come per clempio,

I’ applicata fegnata P11, ¢ turee le alire.Ma la riga AG, ?—-
P
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po gionta che fard in C,continuando ad aggirarfi intorno il

punto A, neceflariamente paffera per il punto Y'; perché

CY ¢ per {uppofizione un ‘punto indivifibile, ¢ percid il
primo puntoimmediato dopd il punto C.

Ma fe ¢ cost, quando lariga AOegiontain Y, la ri-
ga perpendicolare MN fara gionta in G; perche,per coftru-
zione,AG ¢ uguale a DY , ed AG,per legge delio ftromen-

to meccanico,dev’effere diftante da AT per una linca ugua-

le a DY, dunque neceflariamente le due righe mobuli faran
gilonte,una in Y,l'altra in Gima {¢ € cosi,il punto,nel quale
{i luppone,che lacurva feghi la linea retca RS;non ¢ punto
diradice dell'afciffa AR;perche,quando le righe fono gion-
te in Gyed in'Y , prolongate, le due AY, ¢ GX fi fonoine.
contrate nel punto F ; ¢ con <10 han generato 1duetrian-
golt fimili ADY, ed AGF, 1 quali producono la EF radice
di AE , enondt AR; perche e come ADa DY , cos: AG a
GF,e percio il rertangolo di DY perAG € uguale al retran=
¢olodi AD per GF, cioe il quadrato di EF uguale al ret-
tangolodi EA per AD, dunque la prima radice , che puo
generare lo flromento meccanico ¢ la radice dell’aleifly AE,
¢ nonquelladi AR. |
Ma AR e la prima afciffa per coftruzione,perche AB &
wguale.al parametro,e BR fi e fuppoefia effere una quantiia
indivifibile;ed ora abblamo provato,che lo firomento mee-
canico non puo dare la prima radice in altro punto, che
nel punto F, che cornfponde alla feconda afcifla AE;
dunque la curva , fegando la linca RS 1n un punto, non.
da in quel punto la radice dell’ alciffa AR , e percio 1 punti
del perimetro della !Parabola non corrifpondono giufta-
mente a i punti delie afciffe, ch’e cio fi dovea dumofirare.
- Dello fteflo modo,fe fi prende per prima afciffa la AE,
la riga circolare AO fara gionta in Z, quando la pet-
rendicolare MN fara gionta in K ; e percio AZ, e K§ pro-
fongate s'uniranno nel punto L, ¢ genereranno i trianguri
Al:Z, AKL, e percio la prima afcifia fard AE, e la prima
radice caderd nel punto L, e cosl fucceflivamente fino all’
infinito niuna radice nella [Parabela corrifpondera all’als
ciffa deli'afic. ' ' CON-
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CONSIDERAZIONE.

All'antecedente dimoflrazione manifeftamente fi-co-
nofce dove confifta I'errore , che nel modo meccani-
co, col quale la.Parabola fi defcrive nel piano, fi-contienes
ma per maggtor chiarezza vogliamo brievemenrte additarlo..
Quei Signori Geometri, che fv {ono acquietati alles
affersive di Renato des-Cartes, han ¢reduto,che la Parabola,
ancorché meccanicamente defcritta, daffe,a fimilitudine del cer.
chio,coftantemente in ogni punto del fuo perimetro le proprieta.
Ora dopo I’ antecedente dimoftrazione , facendo noi uns
paragone fra il cerchio, e la Parabola, vogliamo vedere, e
11 potea mai dire, che la Parabola di in ogni puatodel {uor
pesimetro le propriecta. _

Ncl cerchio, fe 10 prendo qualunque punto ,-¢d addi~
mando ad Euclide , che miprovi in qual punto cada la.
mezza proporzionale fra le paru del diametro, cfo for-
ma i fuoi triangoli fimili da quel puato da me dato , € mi
dimoftra,che la perpendicolare , che cade da quel punto, ¢
mezza proporzionale fra le paru del diamerro, ficcome lo
fteflo ave dimoftrato da un punto prefo ad arbitrio, a fi-
n¢ Jdi provare il fuo affunto.

All'incontro ,; f¢ dimando ad ungeometra Cartefianoy -
che,dopo che hi deferiweo la fua Parabola, midimoftri,che
i} punto del perimetro, che cade nella linca RS, ¢ puntoy,
al quale termina ka radice di AR, cgh mi dumoltrera,che il
punte F € puaro di Parabola: fe poi le dinvando,. che mt
dimeltri, cheil punta del perimetro, che cade nella li-
nea setta EF allungata , moftra la radice delbalcifia AE ,
egh mi dumoitrera, che 1} punto L € puarodi Parabola, e
cosi fuccelfivamente facendo, midimoflrera fempre per
puntidi Paradola i puau {ucceflivi alie aiciffe , cio che vaw
le & dire, che 1 geometrt Castefiani prendono per coftrue
ziene ‘quante mezze proporzionali vogliono fra il para~
 metro, ¢ le alciffe , ma lacurva , che Jdefcrivono, nooda
punti corrifpondenti alle afcuffe dell’ affe, ficcone noi ab-
biamo dimoftrato ; dunque la Parabola mwanizﬁpm

=
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defcritta n8n da,a fimikitudine del cerchio,coltantemente ia
ogni punto del fuo perimetro le propricta,

Al incontro i noftri Rettilinet parabolici piani fon.s
quelli, chedannoin ogni punto delle nofire linee retee le
proprictd da noi a quelli affegnate;perche noi defcriviamo
prima geometricamente i noftri Rettilinei parabolici piani,
poi dimoflriamo , come nella Figura [, I, ¢ 111, della ta-
vola prima , che fe in ua punto deile noftre lince recce non
{i ricrovafle la proprieta,chenot abbiamo afferito nelia pro-
polizione, ne verrebbe per aflurdo,che 2 non fufle radice di
4; poi dimo{lriamo a priori, come nella VII Figura, della
tavola feconda, che in ogni punto delle noftre linee rette fi
deve ritrovace la ftefla proprieta da noiaflegnata alle linee

retee; € chel perimetro della Parabela ApoHoniana, deve

far angolo tn-un punto,come nelle Figura VI e 1X dclia
{ccondatavola, e tutto €0 geometricamente

All’ incontro 1 Signori Geometri Carcefiani defcrive=
no.meccanicamente la Parabola, ¢ nonf{elo non dimoftra~
no, che in ogni punto del perimetro di quella cade la radie
ce dell’ alcifla corrilpondente, anzi fi dimoflra il contrario,
come s'¢ veduto dall’antecedente dimoftrazione : dal che ¢
manifefto , che le noflre propofizion: fono geometriche, ¢
concludenti , € quelle de'Signori Geometri-Cartefiani fons
meccaniche; ond’ ¢, che le loro curve non abbinole pre-
priera, che de le afflegnano.

‘Oradopoavere noi in tante guifc dimoftrato il noftro
aflunto; e dopo avere additato 1’ errore, che nella dimo-
ﬂrazlnm: d’ Apollosnio fi conticne , dovreflimo rimanerct
di piti-ragionare delle curve: ma perche ¢ pur troppo gran-
de la prevenzione di mentey, €olla quale fon ricevute da’
fignori moderni Geomerri le cur ve; Voglhamo nfpond:-
re ancora ad alcune obbiezioni , ch'cﬂi deduconoda ra-
gioni eftrinfeche , ¢in quelle farem vedere alcune uuhi—'—
fime confiderazioni su del moto de’ corpi projettiy € fu
dell’ Ortica ¢ le obbiezioni fon le {eguenti.

Laprima , che ncl noftro Rettilineo parabolico piano
RoN fi ritrovano quelleradici delle alciffe dell’ affes le qual i
Jono:minert dell’unita, la
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La feconda, che I'Ortica ne verrebbe defraudata, per-
che,nel noftro Rettilineo parabolico prano, non fi ritrova,
come nella Parabola ,. il punto.del foco, nel quale fi uni-
fcono tuttii i ragpi.. |

La terza , che Galiléo-avendo- fpicgato: il moto de’
corpi projetti, confiderando la. Parabola-come una cutvaos
continuata, bifogneri fpicgare con nuove proprieta l¢ leg-
gi del'moto ; ¢ nel far efli quefte oppofizioni,diranno an«
cora ,che noi ftefft nella Meccanica, e nella prima impref(-
fione del noftro Nuovo Metodojabbiamo-confiderato la Pa-
rabola , come unacurva continuata, percio-noi-vogliamo,
tifpondere;ad una ad una, a tutte quelte tre obbiezioni .

Alla. prima. obbiezione rifpondiamo aver noia ba-
ftanza- dimofltrato- nelle noftre antecedenti propofizioni ,
che niuna applicata, che termima alla curva, €radices
della fua afciffa ¢orrifpondente; ¢ che percid- le appli-
cate minori dell’ unitd ne menofono radici delle aftilf=s
minori dell’ unita : ed oltr” a cio rifpondiamo; che nel no~
firo Rettilinco parabolico pianos, le paralieie minor: dell’
unitd non fono radici,perche fon lati di triangolhi ilofceh ,
e che delie radici de’ quadrari minoridell” unicd not non.s
ne abbiam bifogno ; perche , per trovare due, rre, ed infis
nite mezie proporgionali fra due linee rerre dace, non ab-
biamo bifogno dele radici minort dell’ unita ycome fi ve-
dra inappreffo: Per laqual cofa ci bafta aver dimoftrato 1a
tanti’ modi, quanti fonquelli , che frfono vedutt 1n que-
fta Raccolta, che 'l luogo delle radici delle afciffe dell’ affe
fi trova nelli poftri Rerrilinel parabolici piani, nomnclles
curve 4’ Apollonio ; e con: cio lafciamo la cura a quei fi-
gnori geometri, che vegliono fat ufo di quefti quadraci
minori dell’ unity, di ceréare il luogo; dove rifiedono, cd
il mododicoftruirli, € paffiamo alla rifpofia delia feconda
bbiczione.

Alla feconda obbiezione rifpondiamo generalmente,
¢he danot non finiega , che lelinee meccaniche poifoao
avere iklor utile ufo nella Fifica ; perche , ficcome nelles

inéccaniche fitravay per lo mezzo di quelley unaqualches
- Parte 1. ' G approl-
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appreflimazione al vero, cosi fi poflono fpiegare utilmente
le cagioni fifiche , nclle quali non firicerca, come nelles

eometriche, il vero efatto.; In pruova di cio gl' antichi fi
E‘.rvirunu utilifimamente delle {pirali di Conone,della Cie
noide, della Cifloide , e di tutte le altre linee meccaniche:
ma non han pretefo, che aveflero propricta geometrichew,
ne di aver ritrovato, per lomezzo di quelle, il vero efatco,
¢ lo fleffo han fatto delle linee curve d' Apollonio .

Per quello poi , che s’ attienc all’ Ottica , riferifco qui
brievemente quello, che mi diceva intorno a tal materia, il
non mai per le fue virtu a baftanza lodato Padre Fra Do-
menico Bafile Domenicano,che 1ddio abbia inCielo,il qua-
Je ci fu da-troppo acerbo deftino rapito. Egli era , come a
tutti ¢ noto , dottiflimo nell’ Queica, € gran fabro di Tele~
{copij ,di Microfcopij ye di tutte le machine all’ Ottican
appartenenti ¢ quefto grand’ Uomo mi diceva, ch’ egli co-
nofceva yanco per efperienza 4 che le Parabole fon lineeo
immaginaric, ¢ che non fi poflono defCrivere ; perches
facendo cgli le forme per fabbricare le {ue lentiritrova-
va, che fempre, che voleva formare .unafigura parabolica
formava.una figura sferica,mai pero poteva eleguire la Pa-
vabola: dalla qualcofa ' avveniva, che 1 raggi giammai fi
poteflero , per lo mezzo del foco della Parabola, unire in
un punio, ¢ che percio quello, che Renato dice nel {uo
Trattato de Metbhodo expoliendi witra , non {olo fia impofii-
bile in prattica , ma che ancora non fia vero in weoricas ;
perche quando fi trovafiero firomenti cosi efatti, per i qua-
Ji fi potedle fare la linea parabolica, quefta nonavendo lew
proprictd, che fe I’ affegnano,i raggi non s'unirebbero mat
perfectamente el punto delfoco:Cosi dunque,per cioche
riguarda all' Ourica poffono i Fifici confiderare le curve d’
Apollonio,ma noa poffono {perare di cunfc?uirc,aucu ael-
la Fifica, altro,che per approflimazione quello,che intorno
alle curve d' Apolionio a loro ftefli propongono.

Alla terza oppofizione fi rifponde , chel corpo pro-
jetto delerive il perimetro del noftro Rettilineo paraboli-
€0 piano,c¢ che pereio defcrive tante porzionidilince rtiuc,

.- . A%
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le quali Tono porzioni d'ipotenufe ; ed .eccone la ‘pruova
geometrica. - o
Fingiamo , che dal punto A fi voglia gictare-una bom- Tay. IL
ba nel palaggio fegnato X, e S; labomba defcriverd dues Fig, XIIL
porzioni-di -Rettilinei parabolicipiani . La lineca AC, ch’
¢ ipotenula del ‘triangolo ‘ABC , fara la linea -d’ cleva-
zione ,ed il primo .moto della -bomba , la quale gionm,
in ‘C, andera in E, punto -eftremo dell’ applicata DE2,
indi in F,punto eftremo dell’applicata ‘FG3,poi in H,pun-
to eftremo dell’applicata ‘1Hg, -¢ finalmente in .Z, punto
cltremo dell’ applicata -Z12 uguale 2 5.-unictad: Ma mancan-
do, per efempio, in K 1'impeto impreflo -dalla'forza della
polvere, la'bonmba commcicra adefcrivere nel punto K un
altro ‘Rettidineo parabolico , -ed-andera <in N, pofciaino
P, punto eftremo dell’applicata OP2, indi in T,puntoeftre-
mo dell’applicata ' QT'$, fino 3 tanto, chein S incontrera il
ber{aglio propofto ; .ed ecco, -che il corpo projecto defcri-
ve due de’:noflri Rectilinel parabolici;quali-s’interfecano in
un punto del perimetro formato dalle noftre linee rette.
A quelta propdfizione fembray che fe 1opponga il
fenfo ; perche, guardandofi nclt aria il moro-d’una bomba,
o d'altro -corpo projetto, fembra, :che defcriva-manifefta-
mente una linea,il di-cui perimerro fia-una curva perfettas
Ma egli ¢ da confiderarfi,checid avvienc a cagrone;cheno-
ftra mente non puo diftinguere perlo-mezzo-de'fenfi le im-
percettibili dince rette, -de’ quali i compone il perimetro
dellaPardbola ; ed a‘cagion d'clempio, nelcorpo, projecta,
il parametro AB fari-un punto indivifibie. laretta AD tre
- punti, ¢ ledue rette AC, ¢ CE-cofteranno di -puntiimper-
cettibili y¢ lo fteflo-avverra dellerette EF,'FH, ¢ di tutte
le altres perdaqualcofagl .angoli ‘ACE, CEF, EFH,
tuttigl'aleri farannoal fenfo impercettibili;e'quindi€, che
non potendafi diftinguere «colfenfo'gl'angoli, ¢ la lineas,
che dgfcrive Ja.bomba , © -ahltrocorpo projerto , fembras
una curva perferta , ‘quando non ¢ ,<huno aggregarodi
linee rctie , ficcome noiabbiamo dimoftrato : k per dimo-
ftrare ancor .meglio ,'quanto gbbiam detto; offervifi, che
Paree 1. G2 afle



-

i

5§z CONSIDERAZIONT

afle AZ, nel corlo, che fa una bomba giwnara, la porzione,
che abbiamo foppofto uguale a 25 unitaAB,divicne uguale
a un numecre infinito-di unita,fe (uppponiamo 1'aflcAB cf-
fere un punto ; per la qual cofa le fezzioni AC,CE, EF, e
eutee le alere faranno dinumero infinito, e d’angoli infi-
nitt , ed ogn' une di effi imperceeribile ,.¢ percio embra al
noftro ﬁ::nl%: una curva perferta quella , ch’ € uno aggreato.
di hnee recte. %

‘i potrebbe poi per quefta via determinare il vero ane
golo d’ elevazione BAC, ed H vero luogo del punto K ,
per prendere le giufte mifure valevoliacolpiveal fegno 2
ma perche nofira intenzione €, d’alwre Ron fare, che addi-
tare generalmente le linee, che defcrive il corpo projetro,
lafciaremoad altri Ja cura diritrovase gl'angoli, ¢ i punti
da noiacceanati. .

Sarebbe ancora defiderabile, che altri ritrovafie le li-
neeretre , de’ quali {i compone il perimetro dell’ iperbole,
e dell’elliffe, come nol abbiamo ritrovato-quelie,delle qua-
Il ficompone H perimetro-dela Parabola, e che lo fleflo-§
facefle di rutre le altre curve meccaniche . Defiderabiley
ancora farchbe , che fi erovaflero-aleri Rettilinei con alires

proprictd ; ma per farcio bifogna, che i fignori moderni
Geometri fi gontearino di diftornarf un poco- da’ loro cal-
coli analitici, diffcrenaiali, iategrali, ed - altri, per applicar§
all'efarra coftruzione fintetica , la qual ¢ quella fola, che

fomminiftra efattamente le proprierd pasticolari delle figur
g¢ gecometriche . ’
Intorno- pei all’ efferci noi ferviti nellaMeccanicass

da noi publicata Fanne 1711. in Augufta , e nella prir
ma 1mpreflione del nuovo Mctode , della Parabola con-
fiderara come una curvacontinuata ; Si rifponde, che non
avevamo ancora nol allora ritrovate le linee rette , del-
d¢ quali fi compone il perimetro della Parabola , cid chew
non ¢ mcraviglia, perche Nox moéi indicat (cientiag ; tan-
to pil1, che Galileo-medefimo dal modo di defcriver [aw
Parabola, dal quale abbiamo dedotta quefta grande Inven- -

alone » non ha conofCiuta quello, che dalla fua dcfcrizziiiu--:
ne
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ne fi potea dedurre a favore della Geometria.

Quello dunque, chein quefta Raccolra abbiam det-
to, ¢,a mie credere, {ufliciente a far conofcere a’ Signori
Geomecrri la verita delle noftre propofizioni : per la qual
¢ofa altro non refta , accioche fiano le noftre propofizioni.-
ricevute da’ fignort Geemetri, fe non che vogliano al-
quanto diftornarfi dall’ abito di mente, ch’ han farco s
le curve, perclaminare feriamente le noftre propofizioni..
Pafliamo ora a dimoiltrare la nuftra Duplicazione delCubo
¢on le fequenti propofiziont.
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