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DIALOGHI
GEOMETRICI

Che {piegano con facilita, e brevita li primi
{ei Libri di Euclide:
CoMPOS T ]
DAL P. F. VINCENZO ALFANI NAPOLITANO
DELL'ORDINE DI S, AGOSTINO,

E dati alle Stampe dal Stenor

D.FILIPPO MARULLI

Eddomadario nell’ Arcivefcoval Chicfa di Sorrento,
¢ Commiflario Apoftolico nella mede-
fima Diocefi :

D EDICATII
AL MOLTO REVERENDO PADRE

F. FULGENZIO BELLELLI

Macftro, e Dottore in Sac. Teologia , ¢ Procurator
Generale di tutto I'Ordine Erem. di
S. AGOSTINO &ec.

IN PADOV A, MDCCXXV,
Per Gio: Battifta Conzatti.
CON LICENZA DE SUPERIOR].
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MOLTO REVERENDO
PADRE

3 Na delle prmmpah maflime , che
G rcndc ftabile I' umana focieta, ella

. c, che non fi tolga ad alcuno’ il

fuo. Legge ¢ quefta cost- inalterabile , chc, {fecondo che

infegna il gran Dottor della Chiefa AGOSTINO Santo,

impre(fa da Dio nel cuor dell’ uomo ,. non pud feancel-

larlay, né meno la ftefla iniquitd , ¢ ne rende ragione,

perche ' Quiis fur aguo amimo furem patiwr? Py
y ik * 2 nglc.n




Quefti Dialoght Geometrici-;, compofti dal Padre
Fra Vincenzo Alfani, fon parto d un figho dell'Tlls
ftriffima Religione Agoftiniana ; a vas dunque M.R.P.
{i devono, a voi che, foftenendo gloriofamente il pofto.
di Procurator Generale della ftefla Religione, con {fom-
mo impegno ne cultodite le grandezze , e ne procurate:
li vantaggi. Furono.compofti ¢ vero per infegnare a
fanciulli ufciti appena dalle regole grammaticali ; ma
ammirandofi in effi una chiarezza {ingolare, colla qua-
le fi fpiegano propofizioni aflai difhicili, non poflono
efsere che di giovamento aque’ principianti, che voglio-
no applicare alle buone lettere. Io che in queft opera
non o altra parte, che di aver perfuafo I'autore a
permetterne la ftampa, quando che n' era del tutto alie-
no, non o faputo trafceglierc {foggetto: megliore, il di
cui nome {u’l frontifpizio accrefcefle decoro: al libros,,
quanto che un’ uomo di mente, ¢ di ﬁpcr tale, che
alle glorie dell’ inclita. fua Religione, pud vantarfi~di.)
aggmngcre anco le fue..

Sono ¢ certo M. R.P. infinite, ed immenfe le glbric-.
dell’ Hluftrifima voftra Religione, quando. non per al-
tro , per aver Padrc, e Fondatore quel Grande AGO-
STINO, di cui non ¢ lingua, che pofla appieno efprime-
re le 'mgmﬁccnzc, fe li fuoi dogmi, come an fervito.
ad atterrar I Erefia, cosi fervono di norma alla Chie..
fa per difpenfare.al Mondo tutto le regole del ben cre-
“dere; Ma voi M. R.P. a quefte infinite gloric, ed im-
menfe grandezze avete anco accopplato le voﬁrc, fe per
opprimere del tutto alcunc erronce. opinioni de’ Pc.lagia-

| | ni,



ni, Bajani, ¢ Gianfeniani mtorno allo ftato della crea-
tura ragionevole avanti la colpa, fotto gli aufpicj dell

IHuftriffimo D. Giacomo Caracciolo di fel. mem. all’'ora .

Nunzio Apoftolico a Svizzeri, appreflo del quale efer-
citavate I’ impiego di Teologo , fate comparire col vo-
ftro libro di nuovo nel Mondo 1 fulmini di quel gram,
Dottore della Chiefa contro I Erefia; fpiegando cosi be-
ne la mente di AGOSTINO nel confutar i di loro er-
rori , che fe bene quelle voftre fatiche furono le primi-
zie del voftro ingegno, poffono meritamente dirft lulti-
ma meta delle voitre glorie.

A voi dunque {i devono quefti pochi Dialoghi; ove
fono compendiati Ii primi fei Libri di Euclide , che
{c ben pajono cofa di poco momento,. perché di fimils
materie ¢ ripieno- il mondo letterario, fpiegandocipero
con fomma facilita quelle Geometriche demoftrazioni ,
che fogliono talvolta, per la loro difficulta , diftoglic-
‘re li giovani da tal ftudio , che ¢ la ftrada drca
alla cognizione delle vere {cienze, nonfono da difprez-
zarfi: etantomeno, quanto che lo fteflo gran' Dottore
della Chiefa AGOSTINO, fervendofi delle figure Geo-
metriche, per ilpiegare, come {1a quanta I'anima, cosi ne
palefa gli Encomj: Exercet amimum hoc genus difciplina-
rum ad [ubiiliora cernenda o ne luce illorwm repercuffus in
eafdem tencbras o quas fugere cupichar 5 libemter refugiar.
Quindi mi perfuado certamente , che la voftra gran
mente non ne fard tanto poco conto , che non vo-
glia degnarli d' un benevolo fguardo , ed infieme
compatire. le mie debolezze , che non avendo altro

3 me-

Deguane,
anpni ¢,
15.



merito-appreflo Ia P. V. M, R, , fe non Ia gran of
fcrvanza 5 che vi profefla Tautore , di cui mi glorio
efler difcepolo 4 mi abbia con quefta occafione prefa
la confidenza di raffegnare al voftro gran merito la
mia fervict , che fe bene inutile , fpero che, perche-
volontaria ,, fard gradita dalla voftra gran gentilezza,
¢ baciandovi offequiofamente: le mani , mi {ofcrivo.

Pella P.V. M. R.. ‘

~ Sorrenta 9. Giugno 1725

G L L0 Devetifi.ediaffettiichls. [iroismiliy..
~ Eilippo Marulli ..
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I prefents Dialoghi ts efibifcono compendiati li prms (o
L lﬁér{ di Euclide : mancano pﬂcmmpaﬁzjani {uf /Gga
o ar quelle 5 che appartengono alla prattica , della quale ~n
¢ trattato a parte y o ds quelle 5 che fono di poco , angi
neffun wfo . Il gmarto Libro dell infcrizione , ¢ circonfcrizione
delle figwre T ai nel fine del IX. Dialoghe in poche propofi-
zioni y ed il quinto Lébro ¢ epilogato nel VI Dialogo . Sono
el margine notate le propofizioms di Euclide cen dué -1mwmes
vi 5 #l primo denota la propofizionc 5 il fecondo il Libro, cioc
2. 35 “wwol dire [econda del terzo . Nel fine ai [ Indice del-
le propofizioni di Euclhidé co' luoghi ove fi [piegano. L' Au-
tore ebbe in memte facilare 4’ giovam isgrejg » ¢d & que-
fla , ed a tutte le alire [cienze 5 onde 7ﬂ4nda gradiras la
prefemte Opera o averai fra breve tutto corfo Matematico,
come anco la Filofofia , [ccondo*il [ifiema corpufcolare , con
lo fteffo metodo . Vivi fane

NOI



NOI RIFORMATORI
Dello Studio di Padova..

Vendo weduto per la Fede di Revifione , ed Ap-
probazione del P. F. Ambrogio Lifotti Inquifito-
re di Padova nel Libro intitolato : Dialoghs Geometrice
che [piegano con facilita li primm [es librs di Euclide , com-
pofts dal P. F.Vincenzo Alfanto Napolitano dell Ordine ds
S. Agoflino @ c. non vi efler cofa alcuna. contro la
Santa Fede Cattolica ; e parimente per Atteftato del
Secretario Noftro : niente contro Principi , ¢ buonico-
ftumi , concedemo Licenza a Gio: Battifta Conzattt
-Stamparore inPadova, che pofii efler Stampato , ' offer-
vando gli Ordin1 in materia di Stampe , & prefentan-
. do le folite Copie alle Pubbliche Librarie di Venezia,
¢ di Padova. _ | |
Data 5. Luglio 1725.

(
( ANDREA SORANZO Proc. Rif.

( PIETRO GRIMANI K. Proc. Rif.

Agoftino Gadaldin: Secret.

DIA-



DIALOGHI
GEOMETRICI

Della quantitd , e [ue parsi -
DIALOGO PRIMDO.

3 On fomma mia confolazione fen-
o to il tuo defiderio di applicare I
el animo allo ftudio della vera Filo-
{ofia , non quella, che fin'ora u-
¥ {ata nelle Scuole , dopo lungo tem-
po di fatiche altro non mﬁ:gna p
che lmodo di contcndere fenza frutto veruno ; ma
quella, che con metodo affai ordinato, e facile , in-
fegnando il vero modo di contemplan:c I eflere delle
cofe , che fono nel Mondo, introduce I'uomo " alla
cognizione degli arcani piu reconditi della "natura.
Dubbito pero , .che tu non poffi giungere al defiato
fine, perché tutto quanto ¢ nell’ univerfita delCrea-
to, che é il foggetto della Filofofia , tutto dal fon-
mo Architetto ¢ [tato fabricato con difpofizione tale,
che non ¢ cofa , che non abbia numero, pefo , e mi-
fura, donde Htutto ( {e ben {1 riflette ) eflenzialmen-
te fi compone : Quindi é che, pcrché tu pervenghi
alla. cognizione della Filofofia , c d uopo , che abbi
prima una piena cognizione dicio ch’é numero, pefo,

¢ mifura ;' E perché folo I¢ matematiche dafap]mc {o-
A noG




2 DIALOGO L

no quelle »- che una tal. cognizione poffono recarci;
perd ¢ del tutto necc[Tarln, che da quefte tw appren-
di quel lume » che puo fervir di ﬁcorta a tuoi defideri,

C. Non 6 mai applicato I'snimo allo ftudio deha
Matematica , perche il mio gmd-.:zto {emipre ;‘: ftm:;
ch’ella non foﬂ'f: neceflaria all’acquifto dr.lfc cienze ;
oltre che I'6 ftimata affai difficile , e non 0 avuto mai
chi mi avefle infinuato con iﬁgcmiit:i‘ quéllo , che voi
con candidezza d’animo mi rapprefentate . Eflendo
dunque 10 affatto nudo di quefta {cienza, viprego me
ne diate qualche cognizione , e primieramente defide-
ro fapere , che cofafia quéita MATEMATICA.

V. La MATEMATICA ¢ una {cienza molto facile ,
quando che vi i attende con apphcaznonc , pefché pone

le fue verita {ottoLocchio, € lapudapprendere ognifems-
plice fanciullo . Ella ¢ un metodo 5 per mezzo del quale

s acquifta la cognitione della quantita delle cofe.

C Che s'intende per quelta quantita delle coﬁ:

/. Sai tu, che cofa fia mifura?

C. Per mifura intendo il paragone , che fi fa della-
lungﬁczza conofciuta di una cofa colla lunghezza igno-
ta diun’altra. Paragono la lunghezza del mio palmo
colla lunghezza di quefta tavola, e perche quattro vol-
te replicato termina la lunghczza della medema: cono-

{co, e dico, che la tavola ¢ lunga quattro palmi.
V. St puo quefta tavela mifurare altramente che per

lunghezza ¢
C. Sipuo mifurare per larghezza , ¢ per gmchzz.a
ancora . '
" V. Queftalunghezza, Iargh::rza,f groffezza delle cofée
h TRINA DIMENZIONE d¢’ h]ofoﬁ ¢ non altroche
nuellaelaQUANTITA'. Avendo pcrﬁ tu rnifur:u:c;l que-
a



DIALOGO LI 3
fta tavola, che f{ia quattro palmi € feparato forle un
palmo della tavola dall’altro 2 |

C. No: le parti della tavola fono congiunte in mo-
do, che non poflono {epararfi, fe non a forza. |

V. Eflendo dunque le parti unite, e congiunte , quelta
¢ JiIQUANTITA dettaCONTINUA da Filofofi,della
quale {pecialmente tratta quella parte della Matematica,
che {t chiama GEOMETRIA . Inoltre nel mifurar que-
{ta tavola ai tu numerato quanti palmi ella € ¢

C. O’ numerato quattro palmi, perché ilmiopalmo,
diftefo quattro volte {fu la tavola, comprende la lun-
ghezza diefla.

V. Non folo dunque ai mifurato Ja tavola, ma ai
numerato li palmi, che conticne e¢fla tavola.

C. S1 certamente.

V. Quelti numeri fono nella tavola , o nella tua
mente ¢

C. Sono nella mia mente, che per mezzo di queftt
numeri comprende la lunghezza determinata dellatavola.

V. Quefti numeri, che {1 poflono applicare a tuttele
cofe, quefti fono quelli,che efprimono aQUANTITA
DISCRETA , cosi chiamata, perché a le parti {eparate,
eflendo una unita feparata dall’altra. Di quefta quanti-

ta tratta quella parte di Matematica , che chiamafl
ARITMETICA.. |

C. O apprefo adeflo, che cofa fia In QUANTITA',
e so parimente ,”che la MATEMATICA ¢ un metodo,
che infegna le varie confiderazioni della quantita , che
perche puo eflere continua , e difcreta, ella dividefi in
Geometria , che tratta della quantitd continua , ed
Aritmetica , che tratta della quantita difcreta .

Ve Ora dunque trattaremo della Geometria, rimet-

| A 2 tendo



4 D/ALOGO LK
tendo ad altro tempo il difcorfo dell’ Aritmetica § tan-
to pit che colla fola cognizione delle quattro regole
principali dell’ Aritmetica prattica Sommare, Sottrarre,
Moltiplicare , e Partire , che fi poflono facilmente ap-
prendere , potrefi, terminati quefti noftri brevi dif-
corfi della Geometria , potrefti liberamente , e con
certezza di profitto applicarti allo ftudio della Filofofia.

Per dar principio dunque a noftri difcorfi , dim<

1: fa1 tu, che cofa ¢ PUNTO¢

c. O fempre intefo dire, che il PUNTO ¢ quello,
che ¢ indivifibile .

V. Cost ¢ ; Intendi tu pero , che cofa fia quefto pun-
to, che ¢ indivifibile 2

C. A dire il vero , la mia mente non sa come

concepirfos——

V. Non me ne maraviglio , perche di quelle cofe,
che non pnﬂ'ono {piegarfi , e non che per fola ne-
gazione, non ¢ chi poffa formarne I Idea.

Sai che cofa ¢ CORPO 2

C. Stimo , che fia Corpo tutto quello, che ﬁfog-
getta a f&nﬁ tutto quello cioé , che tocco , vedo,
o fento con ciafcuno de’ fenfr.

V. Penfi, che quelle cofe, che vedi, ¢ tocchi fi_

poflano mifurare 2

C. Certo che si.
V. In-quante manitre i poffono mifurare?

C. Per- lunghezza , larghczza , ¢ groflezza.
V. (llello dunque , che nelle tre maniere , gia dette:
da te , {1 puo mifurare , come quefta tavola, tutto

¢ CORPO
C. Non pud dirfiil contrario , avendo tutte quellc

mifure , che competono al folo Corpo.

V- Quat-




DIALO G0 |[. 5
V. Quando perd mifuri quefta tavola y che cofa pri-

mieramente mifuri 2 1

C. Mifuro la lunghezza . | bl

V. Puoi ml{urare altro 2

C. Poflo mifurare la larghezza ancora.

V. La lunghezza dunque, e larghezza di qualunque:
cofa fi rmfura, chiamafl da Filofofi SUPERFICIE..

Puoi inoltre mifurar altra cofa nel caz:uu:pvt::uz |

C. Poflo mifurar la groflezza.

V. E quando mifuri la groflezza , mifuri cofa dlﬁ'e-
rente dalla fuperficie

C. A dirla in verita, confidero; che nel corpo akro:
non offa mifurarfi, chie {fuperficie, perchc anco lagrof-
fczza a lunghczza, larghezza ; onde da per tutto al-
tro non vedo, che fuperficic.

V. E fe avefli da dmderc quefta tavola in rmHe »
e quafi infinite parti, che cofa dividerefti 2

C. Dividerei 1l corpo. | 0 4

V. E la f{uperficie ¢

C. La {uperficie ancora.

V. Ed oltre la fuperficic, che altro? -

€. Niente altro.

V. Nelle parti divife , cio¢' in quel Ihogo . ngce;-
rano congiunte le- parti, che fitrova?

C. Superficie.

V. E ﬁ:m re che fi’ divide ¢

C. Sempre fupcrﬁac fi trova.

V. Btf’ogna confeflare dunque, che il corpb ¢ cOms:
pofto d’ infinite fuperficie: effendo dmﬁbnlc in mﬁmto

C. Cosi ftimo ¢

V.. T'inganni perd, perché quefta fuperficic ; fe.
bene 13, mdlv:ﬁbde dal corpo , non compone il corpo;

poi-



6 DIl14d4L6GO0. 1
poiché non tutto quellp, che puo confiderarfi nel cor-
po , coftituifce il corpo. ; S
C. Che fara dunque quefta fuperficie , che trovan-
dofi nel corpo, indivifa da eflo, non lo compone?
V. Non altro, che un concetto della noftra men-
te , che confidera quel’ ultima eftremita del corpo , che
non pud dividerfi per groflezza, perche dividendofi
per groflezza {i dividercbbe il corpo , e non la fuper-
ficie: Onde poflo replicarti ¢i0 che a Diodato intor-
no- alla linea infegnava il S, Dottor della Chiefa Ago-
Dequane, 14100 2 Incorporewm eft emim 5 quod te nunc intelligere cu-
snimacap.pio s nam [ola longitudo nom mfiintelligi animo poteft , in
carpore snwveniri non. potefl . lo fteflo deve intenderlt del-

la fuperficic . ..
C.Laduperficie-dungue Tira, quell’ ultima. eftrema

lunghezza , ¢ larghezza , oye termina il corpo , la qua-
le non puo dividerlt per groflezza 5 nc¢ ¢ {eparabile

dal corpo. . S
V. Cost ¢ ; poiché la Matematica confiderando del

corpo’ quell’apparenza , o cltenzione lunga , e larga
indivifibile pergroflezza, quella’ chiama {uperficie .
Or confiderando tu di quefta tavola {olamente
la- fuperficie , {¢ la dividi per lungo , quali faranno
li termini, cioé I'uliime cltremitd , dove terminano
le parti divife 2 | = b
C. Sara lunghezza: dal una-banda ;- ¢ dall’altra del-
le parti divile. R ] |
V. Stimi , che fia divifibile per larghezza  quefta
Ionghezza 3~ ~.. ° |
'C. Stimarel di si. R
p. Sara dunque fuperficic y fe fard divifibile per
larghezza 3 onde non fard I eftremo termipe _ della -
SCSNCRE PRTY SR as i itete s & w
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DI1ALOGO I 7
fuperficic s Nam [i potefl dlm Agoﬁmo s ineft ctiam

latitudo . o

C. Adeflo intendo, ¢ conofco il mio errore 3 poi-
ché quafta ]unWhezza , confiderata {olo come termine
-cﬁrcmo della Tupcrﬁcle , -¢.andivifibile per larghezza,

V. Quefta longhezza dunque, che ¢ I'eftremo ter-
mmc della fuperficie , indivifibilé'per larghezza, que-
fta ¢ la LINEA, che confidera la-Matematica.,

C. Gia ‘intendo : la fuperficie ¢ indivifibile per grof-
fezza , il termine eftremo .della fuperficie € indivifibile
per larghezza s quefto termine eftremo ' dunque - 'della
ﬁlperﬁac indivifibile per ]arghczza, egroffczza -

quc:Ru ¢ 1:1 linea .

- V. Si trova quefta linea fuora della fuperficie 2

- "C. Non credo fi poffa trovare , perche volendﬂﬁ
deparare dalla ﬁlpcrﬁclc , fifepara un pezzo della {u-
perficic , ¢ non il termine eftremo mdmﬁblle per
Jarghezza., |

V. Quefto termine eftremo fi trova in ogni parté
della fuperficie §

C. In ogni parte , che dmdo, {1 trova certamente
quefto termine.

V. Se duhque la linea non fi trova fuor della fu-
perficie , ed in ogm parte che quefta fidivide {1 tro-
va il termine, ch'é linea, blfngnacon&{farc, che la
fuperficie ¢ compofta -di linec.

C. Non poffocredere , che la fupetficie fia com-

pofta di linee ; poiché eflendo vero, che il corpo

non e compofto di fuperficie , fard ancQ vero , che
la fuperﬁmc non fia compaﬂa d! linee , per Ic gid
detre rzlgmm

V. Cosl ¢ , perche quefta hnca non ¢ altro, che
e un

161,
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un concetto della noftra mente, che chiama linea
quell’ultima “eftremita della fuperficie , che non ¢ fu-
perficie, perche non ¢ divifibile per larghezza; onde
{crive lo fteffo S. Agoftino : Jlam longitudinem [i quafs

. [ccare cogitatione per longum velis , ruides profecto non

Toid.

offc 5 nam [i poteft ineft ctian latitudo. . |
Pﬂ(;. Siéchéfng lfcnaji:ol penfiero pud dividerfi “per
lungo quefta linea. ., . | -
V. Né meno, perche fe la mente fola ¢ quella, che
da I'cfere a quefta linea , col confiderare nel corpo una
longhezza , del tutto {pogliata di larghezza , e grof~
fezza ; onde diffe Agoftino: hanc longitudinem meram ,
@ [implicem lincam vocemms : quando fe liattribuifce
larghezza, ogroflezza, fi priva affattodell’ eflcre dilinea .

N unto : come la fuperficic , alla quale fe {1
attribuiffe groffezza™, {i privarcbbe affatto dell’ cffere
di {uperficie .

7. Ma fe tu dividefli queflta linea traverfalmente
quali farcbbono li termini della divifione 2 _

C. Sarebbono quelle ultime particelle , dove termi-
nano le parti divife.

V. Quefte particelle fi poflono forfe dividere?
. €. Non so che rifpondere : Rerche gia concepifco,
che fe fono parti fi poffono dividere, e potendofi di-
videre {faranno linee , e non termini eftremi della linea.

V. Bifogna dunque dire , che non fi pofforio divi-
dere i termini della linea. |
. C. Cosié: ed ora intendo ,che cofa fia PUNTO: non
altro , che il termine ultimo della linea, indivifibile per
groflezza, ¢ larghezza , perché £ nella linea , indivifibile
per longhezza , perche non ¢ linea ; ragionevolmente
dunque il PUNTO fidice : Quello, che non a paru.

V. Que-
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V. Quefto punto fi trova fuora dclla lmea 2
C. No certamente. -

. ;? PCI‘ChC . o | "' _- ‘o R o

€. Perché 'intantﬁ ¢ punto hﬂtﬁhﬁbﬂc 'c?r - égni

vérfo , in quanto ¢ termine della linea , fuor: cha‘

{inea non f1 trova qucﬁo termmc mdmﬁbﬂc ne me-
0o dunque il punto .
- Q" gid capito tutto quel]o*, che i ¢ dctto finora
-dcl punto ; nof refto’ perd ‘appieho fodisfatto . - -
-+ ¥, Perche 2. qual’ ¢ la tua’ difhcolta?  © '

C. La mia mente non concepifce bene ' I'eflere dl
quefto punto : fe h ¢ indivifibile , come {ta fonda-
to ful corpo , chc ¢ divifibile?

V. Tu vorrefti , che quefto punto fofle un pezzo
di pietra per poterne fabbricar I'idea nella tua mente:

Egli , come mfcgna lo fteflo Gran Dct. della Chiefa
Agoftino Santo :* Non nifi wtelligi" animo poteft : e fe be-
ne depende dal €Orpo 5 perché non eflendovi corpo,
non vi farcbbe né fupcrﬁac, né linga, né punto, pure:
corpore, dice egli, in-uemri non poteft 5 perche il punto non
c? ndo altro , che il principio, o fine della lunghezza:
Volo , profiegue lo ﬂclTo, fine - ulla longitudine :md[:gaf,
¢ ne rende ragionc: i longitudinem intelligis , nequaquam
profecto smtelligis 5 unde :pfa mcipit longstudo 5 onde per
meglio {piegarfi, il medemo Santo Dottore chiama
SEGNO quel punto ove comincia , o finifce la linea:
Si autem principium lLinee eft , aut evam finis o cvel cum
omnino aliquid notat jaa I[ e partibus mtclhgmdum fie
Signum dicitwr = ¢ poi definifce il fegno: ¢ ergo Signum
nota [ine partibus . Sicche il punto non ¢ altro , che
un concetto della noftra mente , che determina 11 prin-
CIPIO’T o fine della linea.
] B Va-

2bid,

16id,



10 - DI1ALOGO 1

Vana dunque deve ftimarfi la queftione : fe 1a linea
fia compofta di punti, o diparti¢ Perche ella ¢ com-
pofta dalla noftra mente di fole parti divifibili per lun-
go , ¢ non di punt indivifibili per.ogni verfo ;. ben-
- che in .quante parti € :divifibile la linea , .tanti doppi

punti vi confidera la mente , .eflendovi tante ultime
cftremitd delle parti; Di quefto pero fe ne .difcorre-
ra pella _Filofoﬁf « A te bafta fapere .quel che finora
fi ¢ detto, che & quanto appartiene alla Matematica .

In tanto domane a buonora , che trattaremo del Cer-
chio 5 ¢ fue parti,

DEL
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Ve \ Ovendoft: difcorrere: del Cerchio',. fopra del N .
quale farad principalmente tutto il prefente
difcorfo , ¢ di bene'y. che'tu ne formi la figura'.- Pren-
di' dunque* quel' compaflo: aprilo- a tuo-piacere , e fer=
mando' immobilc una punta dieffo fu'di'quella carta g .
in qualfivoglia punto ,. che chiamarai' E ,. coll'altra gi-
rando intorno' fegna: la' linea ,. che* termini: nel’ punto
A , dove principio ,. ¢ quefta: linea: notala: colle: lette-
re intorno ACBD'. §

C. Ecco fatto quel che' avete' ordinato..

V. Prendi ora quella riga',. adattala {fopra il punto:
E, equallivoglia punto-A. della defcritta: circonferen--
za .. Da quefto punto A colla: penna’ tira una' linea ,,
che paffando- per' detto: punto: E ,, termini: dall’altra:
parte: nel punto- B'..

C. Anche quefto ¢ fatto..

V. Or dimmi,. qual’é la pid breve diftanza: tra. li
due' punti: A, B ; quella,. che' fegna: la: lipea: AB), o
quella che'fegna la‘ lineas ACB?

C.. Chi non vede,, che ¢ la: linea- AB?

V. Quefta linea' dunque chiamala RETTA, e lalinea
A.CBichiamala:CURVA,, ed offerva’, che la retta:, clic

B 2 con-

N. 2.
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congiunge due punti del Ccrchm 2 cio¢ la retta AB,
che/ couglung‘e ﬂ duc‘pu A, , cade dentro. del | ccﬁ-
chio 'y a]mmbnter noﬁ farcﬁbc-h pn'l brc#c dl&anzatr:r
due punti.

C. Sicché la lme:t ‘Tetta & h pilt- brcw dlﬁanza tra
due- punti-y ¢.la linca curva- qucl.}a y che.d, maggm-

dlﬂ:anza., b i lj )i *

7. Cosl ¢ , ¢ quanto cmagglorc la dlffa.nza , tanto
¢ piu curva la linea :

C. Anno forfe nome particolare le gia defcritte linee?2

V. Certo : lo {pazio comprefo dalla linea curva
A BCD, chiamalo CERCHIO .

C. Ed il punto E, dove ftava immobile una pun-
ta del cnmpaﬂ'a ¢ i L

¢. Chiamalg CENTRO . |

C. E la linea curva ACBD defcritta da.ll aItr:l pun-
ta del compaflo ¢

V. Cluamala PERIMETRO » o PERIFERIA , o

CIRCONFERENZA , ch’é lo fteflo.

C. E quella linea retta, che dauna parte della Cir-
conferenza , cioé dal punto’ A, paflando per il cen-
tro E, termina dall’altra parte nel punto B 4

V. Quefta , come tutte le altre innumerabili , che
fi poflono tirare dall’una parte all’ altra clclla cir-
conferenza , e pallano per il centro cluamalc DIA-
METRI. N

C. Quelle , che tirate dal centro terminano alla cir-

conferenza ¢

V. Chiamale RAGGI, o SEMIDIAMETRI. Ma
ftimi forfe , che ‘quefti raggi , che dal centro E fi t1-
rano alla c1rc0nfcrenza A CBD, fiano uguali tra loro-

C. Certo che si: Perche femprc ¢ la ftefsa la diftan-
za
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za dal punto E a qualfivoglia punto della. circonferen-
za , cfsendoft quefta formata dalla ftefsa apertura del
compafso . | , | ;

V. Or {e tu divideffi tutta la Circonferenza ACBD
in 360. parti uguali, quanto farebbé la fua meta?
€. Sarcbbe 180. parti. . g

V. E fe volefli dividere tutto il cerchio per meta,
come farcfti 2 ! o -

. C. Tirarei la retta AB, che tagliafle le 180. parti
gia fegnate , dividendole dalle altre 180, ed averel
divifo per meta il cerchio.

V. Paflarebbe per il centro quefta retta ; che fparte
per meta il cerchio 2 |

'C. Infallibilmente , perche eflendo tutte le partidel-

la circonferenza ugualmente diftanti dal centro, accio
il {femicerchio ACB fia uguale al femicerchio ADB,
¢ neceflario , che la diftanza EC fia uguale aila di-
ftanza ED ; onde fe la retta AB non paflafle per
il centrao E, caderebbe o fotto, o fopra: percio non
farebbe CE uguale ad ED, e per confeguenza né Ia
circonferenza , né il cerchio farebbono divifi in parti
uguali . .

V. Da quel che ai detto puoi chiaramente dedurre,
che due rette uguali, tirate da un punto dentro del 9. 3.
cerchio alla circonferenza , non dimoftrano, che quel
punto fia centro del cerchio.

C. Quefto ¢ certo? ¢ d’'uopo , che almeno fiano tre
rette uguali EA, EC, EB, quefte dimoftrano I'ugual y 4
diftanza di tutte le parti della circonferenza , e percio
il tentro del cerchio. |

V. Nella retta dunque, che fparte per meta il cer- 1. 3.
chio , fara il centro?

Cis Cl‘ii
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C. Chi pud dubbitarne ¢ nella. meta di quefta: retea
fara 1l centro.

V. Se avelli da dividere Jacirconferenza tutta in quat--
tro parti uguali , quanto farebbe la quarta parte?

C. Sarebbe parti: 9o.

V. E fe avelli da fpnrt:rc il cr:rchm in quattro parti.
uguali, come: farefti

C. Divifo per metd il cerchio dal diametro AB,.
dal punto: A vcrfa C contarei: 90, parti',. ed altre go..
da A verfo D, e dalli punti C, D, dove terminano
le 90. parti , tirarer’ la retta C D', quefte due rette:
AB, CD: dividono. la circonferenza,. e¢d 1l cerchio in
quattro partt uguali, interfecandofi nel centro E.

V. Quefte-360. parti, nelle quali’ ai divifa tutta la
mrcon-ﬁ:tmzr-ld-mﬂw, chiamale- GRADI ,: ¢ fap-.

pi, cheognigrado fidivide da’ Profeflori in 6o.. par-
ti ,. che.chiamano MINUTI : ognii Minuto dividono
in 60. partl, che chiamano SECONDI :- Ogni{econ--
do in 60. parti, chechiamano TERZI, e costin infinito ..

C.. Quelte dmﬁam {1 poflono. fare in ogni cerchio?

V. Certoche si, perché fono- a noffro arbitrio.

C. Divifa- pero. la circonferenza, tanto del cerchio:
plccoln ACBD; quanto:del grande FNMS,. in 360..
parti’y le parti. dcl piccolo. non: faranno: uguali a quel--

le del grande-..

7. No-per-certo 3 Ja metd pero- della circonferenza:
dc] piccalo contenera 180o. gradi, quanti nc contene-
ra ilgrande-;. onde-quefti {emicerchi- {1 chiamano SI-
M[Ll_ perche contengono-ugual’ numero- di gradi , e
quel chc fi-dice-del. Semlccrchm ,. 8 intende: anco- della
quarta parte,, ¢ diogn’ altra porzione di circonferenza ,,
a;cerchio 5, onde. una. metd'y o quarto, o terzo-&ci.d’
un
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wn .cerchio grande ¢é (imile , benche non uguale , ad
ana tal parte d un cerchio piceolo.

C. Non ben intendo quefta fomiglianza.

V. Quefta fomiglianza confifte folo nell'ugual nu-
mero de gradi ; onde per adefso ti bafta fapere , che
quando due porzioni .di cerchi inuguali .contengono _
ugual numero di gradi, quefle parzioni fono fimili, ™ *
benche inuguali: le proprietd perd di quefta fomiglian-
za le faprai.a {uo luogo -

~.C. Che fono quefte PORZIONI di circonferenza,
o cerchio 2

¥. Quando tu nel cerchio ACBD tiri Ia retta AC,

o altra fimile, che non pafsa per il centro ; -quefta ret-
ta in quante parti {parte la circonferenza , ed il cerchio?

C: In due parti difuguali AICA, ADBCA.

V. Quefta retta, che fparte il cerchio, e la circon-
ferenza in parti difuguali , chiamala CORDA , o
SOTTESA.

La circonferenza . AIC chiamala ARCO .di que-
fta corda.

C. E lofpazio AICA «omprefo dalla corda AC,
¢ dall'arco AIC?

V. Chiamalo SEGMENTO , ‘e ‘quefto fegmento &
una delle porzioni del cerchio : e fappi, -che fin come
Iarco ADBC ¢ il reftante dell’arco AIC, qual re-
ftante chiamerai COMPLEMENTO , cost lo fpazio
ACBDA ¢ complemento dello fpazio AICA. ol

C. Vi fono altre porzioni del cerchio 2 |

V. Se dal.centro E tiri due femidiametr1i EC, EG
a terminare nella circonferenza C G, lo fpazio CEG
chiamale SETTORE. Se quefto Settore fofse la quar-
ta parte del cerchio, come CE B , chiamalo QUA-

' DRAN-
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DRANTE. Quefte fono le porzioni del cerchio ; on-
de quando gli archi di duc fegmenti, o due comple-
menti , o due fettori contengono ugual numero di gra-
di, {idicono fimili tra loro. -

C. Quefta fomiglianza delle porzioni de cerchi avvies
ne in cerchi uguali, o difuguali?
" V. Avviene in tutti li cerchi, o grandi), o piccoli
che fiano ; con che perd delli cerchi uguali 5 quando
oli archi contengono ugual numero di gradi le ‘por-
zioni fono fimili , ed uguali : delli cerchi inuguali le
porzioni fono fimili, ed inuguali. g -

C. O ben intefo quanto avete detto finora: .

V. Mi faprefti dire , che cofa fia ANGOLO?% . -

C. Stimo, che ' ANGOLO fia quella punta, chefor-
mane-due-lines., quando-t' una inchinata verfo I' altra,

{i toccano in un punto : come ¢ la punta, che. forma-
no le due rette A E, CE, che inchinate verfo il
punto E, nello fteflo punto fi toccano . §

V. Bene: Se lec linee , che compongono I'angolo
faranno rette, 'angolo chiamalo RETTILINEO ¢ Se
curve CURVILINEO : Se una'curva ,  l'altra retta
MISTILINEO. PP - i %

Ma dimmi Ia retta CE, che dal punto C ca-
de fopra la retta AB diametro del cerchio ACBD,
quanti angoli fa colla detta retta AB% ' -~ - ..

C. Ne fa due, uno da una parte , un“altro dall’
altra', cio¢ CEA, CEB. 2

V. Sono forfe ugnali quefti due angoli? .-

C. Mi pare, che fiano uguali , ma non ne fo la
ragione . | -

V. Dubbiti dunque , che fiano uguali'? 11 cerchio

A CBD, non I'ai tu divifo per meta col diametro ABS
C. Co-
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€. Cosi €4 ' | Ll T
* V. Qual ragione' ti perfuade’, che'fia cosi ¢

C. Perché divifa tutta la circonferenza in 360. par--
ti uguali, tirato il diametro A.B:dal principio al fi--
ne delle 180. reftano: divife per meta le. 360. parti,.
¢ per meta il cerchio-. -

V. Tirato: I'altro diametro. G E g 1N ‘quante parti.
ai divifo- il cerchio?

< C. In- quattro parti- uguali,. .

J’.. Come lo- fai ¢

€. Coftando ciafcuna delle quattro parti delld cir=-
conferenza- di 9o. gradi y divifa la circonferenza colli-
due diametri: AB, CD 3 refta. anco dm{o il- cerchio:

In: quattro’ parti- uguali .

V. La c1rconfercnza A C ¢ uguale alla c:rcanfcrcn-
za CB¢

C. Adeﬂ'o intenido'. Percheé la circonferenza: A C' ¢
uguale -alla circonferenza C B/, e tutta la partc AEC .

a-tutta- la:parte CEB:, per effer divifo.il cerchio in- N.-ta
quattro parti ugaali, fara lanﬂ'olo A EC uguale.all
angolo- CEB. =

V. Quando dunque una'retta’, che paffa per 1l cen-
tro, dividendo la circonferenza- d’ un femicerchio per’
metd , fara nel centro fopra del Diametro duc:angoli:
uguali dall’una parte ,. e dall"altra , come ‘fono . gli:
angoli AEC, CEB, quefti angoli chiamali RETTI::
efappi,- che fempre chc la circonferenza fara di go.-
gradi, le rettey che la tagliano, congiungendoft nelcen--
tro, fanno l"angcﬂo retto ;¢ quando 1 ahgolo fara retto-
ftara fempre {otto la circonferenza digo.gradi’ la retta
poi-C E yche fali due'angoli AEC,CEBuguali nclpunm-
E, chlamah PERPENDICOLARE alla rqrta ALB..

C C. Que--
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C.. Quefta perpendicolare al punto: E tirata dal punto:
C, puo tirarft da altro. punto: della circonferenza ACB?

V. No : dal folo punto C,, perche tirandofi da altro
punto,, cie¢ dal punte:G,, la circonferenza A G fareb-
be maggiore della circonferenza GB',. e per condeguen-
za I'angolo. A EG. maggiere dell angelo GEB3; ¢ per-

* ¢10. la retta. G E non: farchbe pc:ndtcolarc..

C.. Una fola perpendicolare dunquc pud tirarfi fopra:
un punto: d una retta .. E vt ¢ medo di tirare quefta
perpendicelare , fenza ervirfi del cerchio?

V. No. O:s’abbia. da. tirare una. perpendicolare {o-
pra’ un punto della rérta,. o da:un punto, che nomrfia:
in. efla, aqua.lﬁ.vog_lia punitordi efla',. oi che; s'abbia: da:.
dividere: un’angolo ,, o una retta:,, o- curva-in: parti u--.
guals , fempre. Jlemchu»‘i:we. diguida.., .

C.. Come {t fanno-quelte operaziont,, ¢ divifioni 2
V.. Per inalzare: la perpendicolare’ CE ful punto E
. della retta A B, fi prendono parti: uguali EA, EB:.
{1. pone una. puma del compaffo 1n A ,, coll”altra con:
uafﬁvagha diftunza: {r fa una porzione dicerehio M;,..
ml]a ftefla diftanza: dal punte: B. {i fa: un’altra porzio--
ne di cerchio ,. cheinterfechi la prima: nello fteflo- M,
la. retta, tirataidal punto: M: ak punto: E,, {ara perpendi-:
colare alla rerta AB.. |
C. E. fe fravefle: da tirare dalguntﬂ' C. L‘l gcrpﬁnd:—-_

. colare fopra: laretta A BZ

V.. Dal punto C: {1 taglia la retta. A B in duc qua]- .
fivegliano puntii A, B,. ¢ pot dal punto A fi trova, co-
me ﬁédm:a w A punm*M. di fopra la retta data,. ed
il punto: S. di fotto la medema. coll interfecazient. fatte: |
dalh puntt B, ed A: la retta M.S;. tirata. dalh punnM

ed S, fara pcrpmdmolare ad AB.,
C. In
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T. Tn quefto :modo {1 puo fpartire .anco una retta
ugualmente. 1 | ]

10. I

“ #. Non folo laretra; maanco la <curva, ed ogni 3°*3"
angolo in parti'uguali 5 come fivede . «che dalla pee- 9. 1.

pendicolare T E wefta -divifa in parti uguali la rerta AB,
la-curva A'CB, ‘edanco T'angolo ACB. -
La :ragione -di quefta prattica ¢ , che eflendopgua-

le , per lacoftruzionc, la retta EA allaretta EB, come
anco ' la diftanza' -del punto M dal punto-A , e dalpun-

to B, perche (fatte colla ftefla apercuradi compaflo, 1a
retta ME mon piega né verfo A , né verlo B, onde
1a circonferenza ‘A C{ara ‘uguale alla circonferenzaCB,
¢ percid anco gli angoli in E uguali ;, come anco ght
angoli-inC, li-quali , fe non foffere ugualiynon farcbbo-
no uguali le c¢irconferenze taghate. . . .~ T .

C. Quel che fi ¢ detto -dcHa perpendicolare 5 e degli
angoli uguali fattinel punto E fopra la retta AB verlo
C, fi deve intendere anco <dalla parte di fotto ver{fo D .

V. Quefto ¢ certo. -

, 3C. Sicché latetta D E fa due altri 'ﬁngqli rctti nel *

punto E , e la rerta DE ¢ perpendicolaré alla retta AB;
dn.up punto -dunque  di una retta {i poflono’ formare
quattro angolirerti , come fi divide in quattro parti
uguali tutea la circonferenza -del cerchio.

¥, Ma ‘e 'la retta G £ terminafle in altro punto della
circonferenza , cioé¢ in G che angoli farebbe?

C. Farebbe gltangoli AEG, GEB. ' .

" V. Sarebbono uguali queftt due-angoli &

C. Uno {arebbe maggiore dell'altro , perché eflendo u-
guali lidue angaliAEC, CEB, da quefto {1 toglicuna
porzione G E G, ¢ fiaggiunge all'angolo ABC;onde fi fa
T'angolo A EG maggiore di 90.gradi, e l'angolo GED
minere . - 2 L
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V. 12 angolo maggiore di po.gradi chiamalo OT T,U-
‘SO, ed il minore ACUTO, e fincome chiamiRETTQ
'quello-di po. gradi , cosi quellory; cheé maggmrc s O
mmﬂre di 9o..gradi , .chiamalp'OBLIQUO:: .~ ;

(. Avemo dunquc tre forti di angoli, il retto di 9o.
gradi, |’ ottulo maggiore, ¢ I'acuto minore di 9o.gradi.

v: Eflendo poi vero, . che ful punro E unafol retea {1

18. 1. puo tirare dalla Zirconferenza A C B, «che factia ango-

1.9, 1.

28. 3.

conferenze 2

li rettd ( m 13, )y chiaramente: {v deduce-, che!la, otr-
coriferenza € mifura dell’angolo , .¢ I'angolo, della’ ciz-
confereriza, perché un poco che {i difcofti, la retta EC
dal punto C, piegando o] verfo A , o werfo B, {1 va-
tia la circonferenza ; onde I'angolo maggiore £ . ; -
C. Sempre ftara fotto circonferenza maggiore.

YA Eq:uusangdb.,-dumﬁ&moﬁapra uzmh bli-

'

C. Sono uguali.

V. E queli angoli, che {fono uguali 2

C. Infiftono fopra uguali circonferenze. .« -

V. £ perché (ono wmguali le circonferenze AC,

~CB fara ugualerla diftanza dclli. due punti A, B dal

puntoC, e per confeguenza le rette AC.,C B, che
tagliano le dette circonferenze uguali 2
C. Sono uguali,

V. E per confeguenza anco uguali rette. taghiano u-
guah circonferenize , cosi nello feflo circolo , come
in circoli uguali .

Quindi {iegue ancora, chc gll anmh al VERTICE
fono uguali.
C. Quali {fono que(’a angoli al vertice¢ |
V. Angolial vertice {fono quclh 5 che fi formane da

15.3. ducrette , che s mtcrfccanc: in un'punto : conie fono

- gh
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-gli-angoli AEC, DEB ; che fi.formano dalle due
retcte AB, CD, ches mterﬁ:cano ncl punto E : que-
{ti' due ann':)h uho fopra dell alero™ fchmmanb AN-
fGOLI al VERT{CE e fono uguali itra didoras =
G Non ¥ dubbio. . Perche eflendo quefti -angoli
formati dalle due rette AB, C D, che s interfecana
nel punto E,1in quefto puntn,maﬁ centro immobilé,ferma-
ita laretta CD y ¢ girahdoli fopra di effo,quintofiallon-
tana il punto C dal punto A, tanto {1 allontana il puRr-
to D dal punto B; mdﬂ {empre {fono uguali le drcunfc-
aenze AC, D B, e per mnﬁ:gumza gliangoli al'vertice .

V. A{Talbcnc Potrebbe dirfiancora, che eflendougua-
e il femicerchio ACB al femicerchio CBD, tolto dall’

N. 13.

uno|e.d altro femicerchio la parte comune C B; refta la pat- *

te' AC uguale aHa parte D B; onde uguali gli angoli.

. 1Or dimimi fopra-un punto di- qualfivoglia: retta *

ﬂB cioé ‘mel punto “E. da una.parte ﬁ::lﬁ s quantian-
=goll ﬁapoifono ﬁmna:rr::z Y

~14C.; Sewcon laretta CE abbiamo fatto &uc an OIIAEC,
CEB tirandofi pil reete fi poffono fare piti angoli.

4 Txmndcﬁ mnumabil: rette ﬁ poﬂ?mo fhr: an—
goh mnumerabd: TN S 10 :

C. Cosi ¢ RINEIREY -

VA Tuttl qucﬁl angoh innumerabili fono forfc mag-
g:m délli; due sertdi. A EC, CEB? . -

C. Né maggiori; né¢ migori, ma ah-, p:rch::
tutti fono parti!, che coftituidcono : ;f’ ma‘zcri duerettd
AEC, CEB, fe tutti ftanno {otto 11mzcra circonfo-
Tenza dclIetnlccrchm ACBS! . [ )

V. Sicché in un fol punto diuna rotta.duc ﬁ)h ango-
li. fetti. fi ‘poflono farey -0 pure piir angali obllqur. u-
guali tutt a due retti.

wl 221 C. Lo

131 I-‘
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C. Lo fieflo dovra dirfi degli angﬁh dalla parte di

-{ouo la retta.

V. Cosie. Eda ﬁo .cm:tmfcﬁo che fe gli ango-
li, che fi formano funo Pill 3 s0 Jfieho dl due iretti, non
poflono cffere fopra una retta.,edal contrario , f¢ non
fonOf fopra una rettafono pri 0:meno di due retti. -

C. Defidero intender meglio -quel che avete detto.

- V. Li due angoh G EA ; s AED Ima forfc uguaha
ducrcm?- | L Ty g )
- €. No: fono 1ud1duc rr.‘ttn;“ o Dl O

u §5 %UC&I angoh {ono ﬁ)rfe formati fopra una :rctl:a
DEG?

C. Né meno , percthE EG {hnoduc rette, che
inchinate ﬁtoccano nel punto E. | Adeflo interido,quan-
de -glknngnll_,_.nhn.ﬁﬁumnu, giongi aicine; {ono Ppis
o meno di due retti, non poffono effere: fopra una ret-
ta : come li dué angoli AELC , \CEG, che {ono fopra
le due rette AE, EG , che [i toccano nel punto E:
Ia ragione ¢ chiara; perche duc {oli angoli retti fi pofio-
no formaredopra una. folairetta (#13,) 3

/. In un punto dlmquc diuna retta poffono formarﬁ
folo quattro retti, o piu angoli uguali a quattro retti.

C. Avyiene quefto anco fora del Cerchio ? |

V. Puo avvenire fora del cerchio ; tiraté pero innu-

Il'lcmblll rette a far angoli in'un punto, da queffopunto
qualfivoglia diftanza {i pnd.foxmare un cerchio, che

' mm mndcri tutti gl angoli fatti in cffo punto, oﬂd: ¢

fhmro che tutti {aranno uguali a quattro retel. 0 2
44 I_a mia mcntc refta aflai fodnsfattadl quanto avete

dm:o fin'ora.
-V Orsi. dqmam d.lfcmctcmo dc TRIANGOLI

DEL-
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TRIANGOLI

DIAL. ]11-1

P Redo abbi com faahti capito tutto quclla,- che y .
. fin’ora {1 ¢ difcor{o . e che ne abbi memori2.
C. Confcifu il vero ,. che {hm falfo quanto: fin’ ora
o intefo: dire , cioé che la Matermatica fi1a una {cienza -
molto: cﬁfﬁcﬂc s perchc' o caplto con: facilita quanto-
avete dettor .. -
V. Pare dlfﬁcdc a quclh s che ne ﬁ:mcr affatto nud: =
e quefti fono quelliy che la pubblicano per difficile, {cioc-
¢amente facendo giudizio di quel chc loro' non fanno .
E vero, che in alcuni trattats vi & qualche difficolta ,
ma queftoavviene fpecialmente; perche gliantichi,aven-
dola per arcano, ne'anno {crittor con qualche ofcuried ; Ii
moderni perd § ingegnano comunicarla com chmrczza
I efperienza ti fara confeflar la fua facilita, quandoché
[a tua mente applichi: da fenno-ad un tal ftudio. Deter-
minatofi. in' quefto giomo ik difcorfo- d¢’ Triangoli , N *
- Dimmi :{e twavendo tirate leducrette CE, EA, r16 1
dal punto A al punto C tirarar la retta A C: le'tre ret--
tecosi. congjomte: ‘infieme ,. che racchiudono lo fpnzm»
AEC, quanti angoh,formnno? .
C. Ne formano tre',, cioe AEC 4 ECA, CAE.
V.. Queltor fpazio comprefo da. qucﬁg tre. linee ,
che EJL tre angoli da te gia detti: . cl‘uama]u TRIAN
GO O |

C ..Sic-
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C. Sicche trg. linee,rette ,..che [yna ﬁmcca coll al-.
tra nell’eftremitd f ;Ino ll'trlaqg lo.t 1
V. Si;_Devi fapere perd , che due qualfivogliano
delle tre rette cyc ﬁerann il triangolo}, devono cffer-
mageiori-dell altra .. Y L A a A S
. C. Diqueftonon ¢ dubbm veruno; ma deflidero (a-
pere perché mi dite queftaicofa? |\ =
V. Mentre cosi rifpondi, tu ne fapralla ragione;; perche:
due lati d’'un triangolo devono effere-maggioridelPaltro..
€. Penfo faperla . Se)le due rette EQ, OC del
20. 1. triangolo EOC non foflero maggiort di EC,. fareb-
bono ‘owuguali;; o minorii: e foflerougualt ;. congiua- -
te' infieme.y. e.piegate in qual{ivoglimmoda!da E verfo:
C, non giunzerebbono mai a toccare il punto:C, fe ..
non per “drtto adattate fopra: E-C,, . e tanto meno, Vi
giungerebbono- fe foflero 'minori,, onde non. potrebbe--
ro formare il triangolo .. -
V. Ammiro! la.tua perfpicacita . Ma faprefti dirmi-di:
che forta ' fono gli angnh dcl tnangolo AEC?¢ .- .o -
C. L’ angolo AEC gid so.ch’ ¢ retto: » gli altri-due-
{timo, che fiano acuti, perche crafcuno minore-delretto..
V.. Come-conolci., che gli altri due angoli fiano-acu-
ti; € percio ciafunominore del retto?. |
| C.. Perché,! eflendo la perpendicolare. norma dell’ an--
N 4. golo, ( D.I.n: x2v) tirata la perpendicolare AN, Jan--
golo NAE ¢ retto 5. onde J-Angole CAE parte- di!
qucﬂo perché minore.del rettoyfara acutoy e lo ﬁc[Tm
puo dlmﬂ&rarﬁ dell’altro angolo ACE. |

V. Bene . Quefto triangolo. AEC, perchéa lang::}a-
1o ratro 1n£ chiamale trianzolo, RETTANGOLO.

C. E' cosi. ﬁ chiamgranno .tutti gli.aleri, chc aunu .

I'angolo retto ., SO
;v_':' AP‘;.

N. 3.:
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V. Appunto , 1l tnangolo EOC, fatto dalle rette .

EC, CO, OE, ¢ forfe fimile al,trmnbnlb EAC:.
€. 'Non so, mmc {1 conofca quc&a fm:ghanza de

Triangoll.

- /2 Quando un Triangolo 4 thitti ; tre. gh anﬂ'oh u-
guali a tutti tre gli angoli d'un’altro Tmngolo, que-

Ih due T:nangoh chiamali SIMILI fe. brlm nanfono

uguali . -
C. Effendo. cost : Il 'I'rmngnlﬁ E 0 C non ¢ f t'mlc

certn al Tnangalo AEC y poiché wedo 4 :che .I'ango-
lo EOC ¢ ottufo cchnda maggiore: dEI retto , gl
altri due acuti, eflendo minori del retto.

V. Quelto Triangolo EOC, come tutti gli alm ’
che anno I'angolo ottufo, chiamalo Triangolo OT-
TUSANGOLO, o AMBLIGONIO. ' . )

C. Come {1 chiamera 1l Triangola O E B, :che mi
pare {ia compofto di tre angoli tutti tre acuti, per-
ché vedo ciafcuno minore di 9o. gradi?

P. Quelto Trmngulo, come tutt:r gli alera Gimili di
tre angoli -acuti., chiamalo OXIGONIO 5 0 ACU—

TANGOLO.
- C. . Sxcché , come avemo “tre fortc d1 angnh s COSI

avemo tre forte ditriangoli , che prendono la deno-

minazione dagli angoli. ;
V. Sicerto . Prende pero. 11 trmngolo anco la dcnc{-
minazione dalli Iati . o 2

‘L
||

C. In che maniera ¢ -
V. Un triangolo puodavere tutti tre 11 lat: u uah

¢ qucﬂ:o triangolo chiamalo EQUILATERO .
C. Tal fara il'triangolo EGB.
V. Pud avere; due; lati uguali , e quefto chiamalo

JISOSCELE. L\
P D . Qlc-

I;l:._'-_;. L
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C. Quefto fard il triangolo EAC , che 3 due Jatf
uguali EA, EC.

V. Puo ayere tutti tre 1i lati innguali , e quefto chia-
malo SCALENO.

-~ C. E quefto fara il triangolo CEO. Vorrei fapere
come fi formano quefti triangoli ¢

V. Nella Geometria prattica {1 difcorrera appieno
di tutte le propofizioni prattiche : ad ogni modo per
fodisfare alla tua dimanda: Suppofto, che s abbia a
fare un triangolo equilatero {u la retcta EB, dal punto
B colla diftanza EB fi fa una porzione di cerchio ver=
fo G, indi dal punto A colla ftefla diftanza s’ inter-
feca quella piccola circonferenza , e fara I interfeca-
zione nel punto G, donde tirate le rette GE, GB,
il triangolo. EGRB fard equilatero .

C. O' capito. Perché tutte tre le rette fono raggi
di cerchi nguali ; fempre pero bifogna fervirfi del
cerchio,

V. Sempre il cerchio € norma de’lati, e degli An-
goli . Di quefto fteflo modo fi poffono formare I altre

. due forte di triangoli ; Perché dalle due eftremita di

una delle rette , fatti licerchi colla lunghezza dell’ al-
tre, s interfecaranno in un punto , donde fi anno da
tirare le linee alle dette eftremita,

C. O intefo. Dovendofi fare il triangolo Ifolcele
{fopra laretta BC . Dal punto C colla data diftanza
CE fi fauna porzione di cerchio verfo E , indi dal
punto B colla ftefla diftanza i fa I'interfecazione nel-
la detta porzione di cerchio , che cadera nel puato E,
dal quale tirate le rette CE, EB, il triangolo CEB
fara Ifofcele , per effer CE , EB raggi di circoli

uguali, -
V. Lo
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V. Lo fteflo: deve farfi per formare il triangolo Sca-
Ieno COE. Sopra laretta CE dal punto C colla di-
ftanza diunadelledate CO' fi fa una porzione di cer-
chio verfo O, e dalpunto E colla diftanza dell’ altra
d:!ta EO {1 fa un’altra porzione di cerchio, che: feche-
ra la prima nel punto O, dal quale tirate le- rette OC,
OE,, il triangolo CEO lard Scaleno .

C. Dalla coftruzione appare , che quefto -triangolo o
fia Scaleno ..

.. Credo tiricordi quel che gia fié detto, ( D.ILn.16.)
¢he Ii lati fono mifura degli angoli, e gliangoli: delli lati..

C. Me ne ricordo' beniffimo.

V. Che cofa fia il tnangolo Ifoﬁ:clc s gid lo fai.

C. Lo so certo.

V. Or quali angnh di quefto tnangalo ftimi, che fia- J
no uguali ¢

C. E{Tcncfo il lato'mifura: dell’ angolo y fe nel trian-
golo EAD fonouguali li lati E A , ED '+ fono uguali
gli angolt EAD, EDA , che fonn‘ {orto' Ii detri lﬁti i

V.. E fe {1 prolongaflfero i lati del detto triangolo
Hofcele AED', cio¢' AE inF, edED inS : gh
angoli FAD, SDA , che fono fotto' la bafe A.Dy,
farebbono' forfe uguali & .
- C. Si certo..

V. Percheé ¢ |

C.. Perché eflendo tutti gli angoli, che dalla fteffa par-
te f1 fanno in' un punto' d una retta, uguali a due ret~ No- 9-
ti, (D.ILn.19.)gli angoli fatti nel-punto A della retta:
EF fonouguali a:due retti : parimente gli:angoli fatti
nel punto I¥ della retta ES' fono uguali a due retti 5 u-
guali:dunque' tra: di loro .. Si ¢ dimoftrato', cheglian-
goli. EAD, ELXA allaibafe del triangolo A.D E fono

D 2z ugua-

I'-*
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ugialhi; Ii reftanti angoliidunque. F A D, SDA fotto Ia
bafe ' del triangoloi ADE {ono, uguali. .. . .

172 Molto bene.. Stimi perd 5 che quc[ che ﬁ ¢ det-
to dell ug,uaghanza de’ lati, che fono fetto gli ango-
li uguali, {1 debba, mtcndcrc de’ lati d’ uno {teflo trian-
gola e crpu[;'l ANEO | di pm tnan 11

C. Si deve mtand;fm dl uno ﬂ't.ﬂ-ﬂ ,- € non d.l pitl
eiangohis. oo oy o Lo s .

V. Perche ¢ |

G. Pérche fe: i diverfi triangoli I ugu:te,'h.mz; degh
angoli dependeflé folo™ dall uﬂuqﬂhanm delle rette , che
i {fottendono agli anzoli;;i eflendo il latp- EC del trian-
golo. EB G uguale al lato. EG - ddl trtangolo ER G,
farebbe I'angolo EBC uguale all angolﬂ EBG: Ia
parte: dtuttu,. ol S oe e rteds dte Aok

V. Altra cola dunquc f' ricerca pcr canofccre lu..
guaﬂrhanza dez]i-angoli in diver(t trla.nﬂ‘oh 4

" C.-Certo clig $1.. - NN |

V. E chet qaello fi ricerca , accio un trmngolg ab-
bia gli anzoli ugudali agh angoli d’un’altro triangolo?

G Cnus.hm {1 ‘richieda , che tutei, tré- It ‘lati d’ un
triangolo ﬁann uguali a tutti tre li lati d’ un’ altm
triangolo , cioé li corrﬁpondcntl I'uno all’altro, accio
gli angoli comprell tra lltl uguali fiano ugua.h

V. Ne fai la ragione ¢

€. Stimo faperla : Pcucln. le rette uguali infcritte in
uno fteflo c1rcolo tagh arcbbono uguah circonferenze
(DJLn.17.) e per confeguenza ne’ triangoli fi {otten-
derebbono: ad uguali angoli . Eflendo p. e. tutti tre li
lati del triangolo AEC uguali a tutti tre Ii lati del
triangolo; CEB , perché la retta A C ¢ uguale alla.
cetta: CB; quefte due retic. indcricte in. uno ﬂtcﬁﬂ circalo,

o

il
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taglierebbono circonferenze uguali : lo fteflo avverreb-

bc di AE uguale ad EB, edi CE' comune , onde gh .

angoli fotto circonferenze. uguali fono ugualt.

V. Lodo la tua attenzione.

C. Ma fe I'uguaglianza de’ lati ne’ trmngah ci di-
moftra- I'uguaglianza degli angoli ,. ftimo , : che I'ugua-
glianza degliangoli pofla moﬂ:rar{:ll uguaglmnza de’ latt,

/. Nov.in diverfi triangoli . L’ uguaglianza degli an-
goli dimoftra folo la fomiglianza , e la‘proporzione,
ma non lugu.:tghanza de’ triangoli «

.- €. Perche ?

¥, Perché {1 puo dare un triangolo , ch;': abbm utti

tre gliangoli ugnali a.tutti' tre gli angoli: di- un” altro.

triangolo 5 ¢ che non fiatio uguali i lati , , € per confe-
guenza né meno uguali li triangoli, come fidiraappreflo.

C. Vieé altro modo per conofcere I'uguaglianza d¢’
triangoli ¢

V. Se tu riflctteffi bene a quel che finora fi¢ detto po-
trefti {aperlo da te ftello.

C. Confiders,. che {fe un triangolo av:ﬂc due lati
uguali ‘a due lati di un’ altro triangolo, ed amendue
aveflero uguale gli angoli comprefi tra lati uguali, ave-
rebbono parimcnte la bafe, e gli altri angoli uguali.

: V= Qgcﬁﬂ ¢ veriffimo : ma tu donde ai dcdottl qm.-

fta verita ¢

C. Da.quel che fi é detto dell ugnaglianza d¢’ lm .
Perche eflendo, per I'Ipotef1, nelli due triangoli AEC .

DEB il Iato AE uguale al'lato E D, ed il lato EC
nguals al lato E Bye 1 angolo Euguale all' angoloDEB,
ch: {oao:gli angolt comoreft tra lati uguali ¢ la bafe
AC: . deve eflere ugnale alla bafe DB, perché f¢ non

foflero. uguali, una {arebbe minore dell’ altra , ‘e fup=

poita

. 1‘1.-

" r:-'
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N. 1. POtz A C minore di D B, per formare' il triangolo:
T AEC, laretta E C {i doverebbé: accoftare: verfo A,
per: congiungerfi: cell eftremita: dit AC; onde I angolo
E non farebbe: uguale all"angolo- D'EB., ch’é contro
Elpotefi: pofta poi la bafe: uguale gli: altri: angoli f{a-
ranno uguali, perché fotto- ugualilati,. e circonferen-
ze ( D.IL n.16.)
V.. Non'v i dubbio,. che fono-uguali gl angoli , che:
{fono-fotto: latii uguali, eflendo:che, per I'uguaglianza
| di.tutei tre li lati, li triangoli fono uguali.. { n. 10.)
24..1..  C. E da quefto certamente {1 deduce, che fedue trian--
goli:non:aveflero uguali gli: angolt: comprefl. tra. lati u-
guali - cioé fe' il triangolo: CEB: avefle: due- lati CE,.
EB. uguali' adue lati G.E ,. E B: del' triangolo GEB, ¢
I'angolo-C.E B-noa. folle-ugunale: all'angolo: G E B,
non farebbono: uguali. li-triangoli ..

V. Certo,. che'no: non-averebbono: né la bafe ,. né

gli altri:angpli uguali ;;: anzi quello. averebbe bafe mag--
giore',. che-avefle: angolo- maggiore 5 Ed: all contrario.
averebbe- angolo maggiore-quelloy,. che:avefle bafe: mag--
giore: (m.10.€N.. 1.2, )
Nioa O Ma fe-due triangoli AEC', D'EB' aveflero I'an--
“ 14 golos ACE uguale all'angolo DBE, e I'angoloEAC
uguale all’angolo BD'E ,. ed’ il lato- A.C: uguale: al
lato- DB, farebbono: uguali quefti due: triangoli ,.
cio¢: averebbono. gh altri. due-: lati ,, e I''altro: mEOIO‘
uguale ¢ |

V.. Certo che-sty. per- le ftefle: ragioni’; perché fe il
lato: E C non: fofleuguale: al lato- EB',. I'uno:farebbe:
minore: dell’ altro.,. e fuppofto. il lator E. C. minore: di
EB, per formare' il triangolo- A EC,. il lator AC
doverebbe piegarlt: verfo E, p.e.. inP ; onde: I' an-

golo

25+ I,
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golo EA C non farebbe uguale all angolo BDE: che y 4
¢ contro I Ipotefi. ; |

" C. Da quefto certamente fi deduce” T uguaglianza

de’ triarigoli . .

V. Lo fteflo -pud dimoftrarfi, {e il lato uguale non
fofle comprefo tra gli angoli uguali , ma fofle intorno
ad uno degliangoliuguali.

C. Cosi €, perche fe gliangoli EAC, ECA fol-
fero uguali allidue angeliED B, EBD,ed il fato AE
fofle uguale al lato ED, e glialeri lati non foflero u-
guali: EC p.e. fofle minore di E B, per formare il
triangolo EAC, laretta A C doverebbe congiungeris
in P ; onde I'angolo E A C non farcbbe uguale all

angolo BDE, &c.
V. Quindi fi deduce , che dalleftremica della bafc

di un triangolo non poflono tirarfi due rette a ter- 4. .
minare in unpunto dentro del triangolo , che fiano
uguali alle gid tirate.

C. Non pud dirfi il contrario : {e nel triangoloCEB
dalli punti EB fi tiraflero le rette a terminare in qual-
fivoglia punto Q_dentro il triangolo , p.e. EQ, BQ,
fe quefte foflero uguali alle rette EC4, CB, glian-
goli QEB, QBE {arebbono uguali agliangoli CEB,
CBE { D.IL. n.16. ) onde il triangolo C E B {arebbe
uguale al triangolo QEB, 1a parte uguale al tuteo.

DEL-



DELLE RETTE
PARALLELE,

E DELLI
PARALLELOGR AMMLI.:
DI 4 L. IV,
V.4 ¥ 1a fai, che cofa fia Triangolo , e le differen-
ze , che fono tra un triangolo , e T'altro.
C. L. .o mwlto-bene.apprelo gia -da vou.
V. Se tu dunque prendi un triangolo di qualfivoglia
{pecie y che tutti conducono allo fteflo, 1l triangolo
FIG. IL p, e. Ifofcele ABC, conl'angolo retto in A, per tua:
piu facile intelligenza , ‘ed appoggiando il lato A B
{u'l piano ED , lo {pingi fopra detto piano da E
verfo D: qual linea il detto lato A B {ul piano E D+
{fegna ¢ -
C. Segna la retta ED .,

. E la punta eftrema C di quefto triangolo ABC qual

linea {egna ncllo fteflo tempo, che il triangolo ft mo--
ve da E verfo D2

C. Scgna la retta FG.

V. Chediftanza a tutta la recta ED datuttalaretta FG?

C. Tanta, quanta ¢ I'altezza del triangolo ABC.

V. Sicché cialcuna parte della retcta ED ¢ ugualmente
diftantc dalla fua corrifpondente nella retta EG?

C. Appunto.

N. 1

V. Or
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V. Or quefte linee,- che fempre fono ugualmente di--

ftanti tra di loro, chiamale PARALLELE. Stimi pero,
che quefte due rette ED, . FG poflano’ in: qualchc par-
te congiungerfl 2

C. No: Se le forma h ftelfa altezza drl tnangolo ~
V. Le Parallele dunque,. perch¢ {empre ugualmen-
te 'diftanti , prodcttc in- infinito: mat {1 conglun--

*ﬂ"'a.;-.r‘:mnn2 - o w
C. Certo che mai.. *

V. Immagina: adeflo un' altro: tnangulu fimile- , ed
uguale al triangolo ABC 1, ¢ fiail triangolo ABC 5,
quefti: due' triangoli adattali in:maniera, che le loro-

baft facciano una fol retta BC, con che pero il pun-
to B cada fopra il punto C, ed il punto'C fopra il
punto B. Quefti due triangoli cosi congiunti trafportali
da]luogﬁ 1, ¢ 5 al luogo 2, ¢ 6,.india’3, ¢ 7, ¢

cost fucceflivamente quanto t1 piace . Di tutte le linee,.

che h latidi quelti due triangoli, cosi:tralportati, fegna-
no , quali ftimi che fiano uguali  tra loro ?

C. Sono uguali fra loro tutte le- rette: AC, come:

anco tutte le rette. AB, e tutte. le rette BC.
{7, Perché {ono uc"uah

C. Perche ﬁ:mprc-fonc lati=d’ uno fteflo - triangolo,,

che fe muto luogo, non muto figura..

V. Qualfivoglia A.C dunque fara ugualmente. di-

ffante da. qu:llﬁvogha altra AC?.

C. Cosi ¢. T

V. Ma per. qual r:agn::sm:z

C. Perche {fono ugualile rette AB, chc ne mifura-
no la: diftanza. y

V. Lo._fteflo- dovra: dirfi dt]lc rette ;BC . che (tano"
fempre ugualmente diftanti tra loro... |

E C..Ccr--

N. 4."
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C. Certo; per la ftefla ragmnc dcll’ uguaglianza dcl-

le rette A’ B.
V. Saranno dunque pamllclc tra lor o tutte le rette

AC, e tutte le rette BC.

C. Giad capifco. Non {olo fono parallele tra loro le
rette ED, FG fegnate dalla bafe AB, e dal vertice
C del triangolo ABC mobile fopra il piano ED,
perché la loro diftanza ¢ fempre uguale , cflendo mi-
furata dall’altezza d'uno fteflo triangolo ; ma ancora

* fono parallele tra loro tutte le rette AC, cflendo mi-

27 %,

N. &.

furata la loro diftanza dalle rette BA, che fono tutte
uguali per cffer lati dello fteflo triangolo: e per la ftef-
{a ragione dell’uguaglianza delle fette BA , ﬁmo pa-
rallele tra loro:ance tutte le rette BC,

V. Inoltre giudichi, che tutti gli angoli A, e - tutti
gli angolt B, come anco tutti gh angoh C fiano ugua-

li tra loro?

C. Non puo dirfi il contrario , perche fono fempre
angoli d'un fteflo triangolo.

V. Quando dunque qualfivoglia retta BC tagliando
le duc rette ED, FG fa gli angoli alterni B, B ugua-
li, fono ara]k]:. le rette ED, FG.

C. 8, pcrchc fono uguali tutte Ie rette AC, che
ne mnfurano la diftanza ; altrimente {e le rette AC non
foffero vguali, Ja retta FG p. c.. piegarebbe da qual-
che parte vcrfn la retta ED e percid non farebbono

uguah eli angoli B: ch' ¢ contro I'Ipotefl.
V. Cosl ancora, perche la retta ED, tagliando le ret-

te AC, fa gli angoli efterm1 A uguah all interni oppo-

fti A: Parimente gli angoli interni dalla ftefla parre
A,B,C uguah a duc retti, fono parallele le rette ﬁL

C. Qxcﬂ:o ¢ Vero per la gia dctta. ragione , perche

Ya-
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variandofi la diftanza tra loro dellé retté A C, le
rette A B {i mutarebbono, una farebbe maggiore dell
altra, ¢ cosi gli angoli efterni ‘A non farebbono ugua-
li all'interni oppofti A, ¢ ne meno li angoli A, B, C
{fopra il punto d’ una retta ( D. IL n. 19. ) farebbono
uguali a due retti, ch'é contro I'Ipotefi.

V. Da quel che fi¢é dimoftrato puo chiaramente rac-
coglierfi , che laretta ED tagliando le parallele CB,
ed anco le parallele A C, fi tucti -gli-angoli altern:
B,B uguali - gliangoli efterni A , uguali all' interni

oppoﬁl A: ed anco gli angoli interni dalla ftefla par- .

te A,B, C, uguali adue retti.
C. Non vi ¢ replica : perche fe gli angoli alterniB, B

non foflero uguali tra loro: Gli angch efterni Anon
foflero uguah all’interni oppofti A ¢ E I'interni dalla
ftefla parte uguali a due retti, cioé li tre angoli A r,
B1,C s5,non farecbbono parallele le rette ED, FG,
e ne meno le A C, perché mutandoft li-detti ang oh
{i mutarebbe Ia dlﬁanza di una retta dall’ altra y i
per confeguenza le rette ED , F G non farchbono
parallele , e ne meno le AC: chc ¢ contro I Ipotcﬁ

V. Puoi dedurre ancora da quel che gia fi ¢ detto,
che fe due rette fono parallclc ad un’'altra, fono anco
parallele tra di loro.

C. Fflendofi gia d:mo&rato_ s che tutti gli angoli
‘A, B, C, fono uguali tra loro, fe lerette AC 1,
ed A C 3 fono parallele alla retta AC 5 , faranno
anco le rette AC1, ed A C 3 parallele tra loro,
eflendo uguali gli angoli alterni A &c.

V. Eflendo poi vero , che tutti gli angoli A, gli
angoli B, e gli angoli C fono ‘uguali tra 'di loro
( n.5.) e .che gli angoli fatti in un punto di una

E 3 retta

20. 1.

30: 1.

32. 1.
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retta ED ; come fono ‘gli angoli B'x , Cs5, A2
fono uguali a due retti (D.IL.'n.10.) farai anco:ve-
1o, che tutti gli angoli A, By C fono uguali,a due
retti , onde gli angoli A , B, C di qualfivoglia trian-
golo fono uguali a duc retti. -

C. La demoftrazione € clhiaral. |

N, g, %o E fard vero ancora. che I'angolo efterno C, A dl
- qualﬁvnglm triangolo p.e. ABC {ia uguale alhidue inters
15.1. nroppolti C, A. Eper confeguenza , .che I’ angolo e-
fterno f{ia maggiorc- di uno dell interni oppofti, ... E
17.1. parimente , che due angoli d’ un .triangolo fiano mi-
nori di due retti. - 1 . |
€. Le'ragiont gia dette abbaftanza lo dimoftrano;
perchic -eflendo gli angoli: che i fanno in un punto di
una. retta;, uguali a due. . seces, (DIl n..19.), ¢ gl an-

goli’ d’ un triangolo eflendo  parimente -uguali a due
retti (n.7. )< Gliangoli A, B, C {ul’ punto X della
retta E D {fono uguals ag]t angnh A,B,C dcl triangolo

1, tolto I'angolo B comune, refta I angqlo C, A efter-

no uguale alli due nterni G, A ; onde fempre I'an-

golo efterno ¢ maggiore diuno dell’interni oppofti:

* % E due angoli d’un triangolo fono minori di due retti.

/. Ma {c tu con due rette congiungefli duc altre

33. 1. rette uguali, ¢ parallele : farebbono parumntc efle u-

guali,, e patallcltf’

-C.. Chi puo dubbitarne : . Accio che fia _ugu_;rle Ia
diftanza di FG da ED f{uppofte parallele , dcvono
cllere uguali le A C che le congiungono; altrimente
le rette F G, E D s’inchinarebbono cra loro da qual-
che parte ; ondé non farebbono parallcle . Cpsi an-
cory , fuppofte uguali-le EG 4 E D, fempré fara
uguale la dultanza dcllc A C tra lom , € Percio

faran-
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Aaranno ‘parallele le dette AC. |

V. Or dimmi, {e fi congiungeflerole bafi C B delk
due triangoli 1, 5, che figura i formarcbbe? +

Ci Siformarebbe una figura di quattro lati uguali,
-eflendo uguali Ii lati delli.triangoli, .che la formano.

V. E gli angoli?

€. Parimente quattro.

V. Uguali forfe tutti quattro?’

1.0, Non $O. !

¥. Come non fai? In qucﬁa figura 1, 5 d1 quat-
tro lati, Pangolo B C non ¢ wguale all’angolo A?

C. Mi ricordo, che gli angoli A fono tutti retti ,
eflendo tutti angoli d'un triangolo rettangolo..

V. Dunque gli angoli B, C fono parimente un retto.

C. Si, perché fono il cump]emcnm delli due retta
fatti nel punto X della retta ED; onde certamente
tutti quattro gli angoli della fopra ‘detta figura 1, 5
{fono retti.

V. Quefta higura, che 4 tutti quattro li lati, e tut-
t1 quattro gl angoli uguali, chiamala QUADRATO.

C. Mafe la ﬁgura avefle tutti quattro li lati, < {o-
lo gli angoli oppofti uguali, come la figura QV TP,
che avendo tutti quattro li lati uguali, & folo gh an-
goli oppofti A, A, e BC, BC uguali ; come fi
chiamarebbe 2
V. Quefta figura, che 2l quattro lati, e {olo gli
angoli oppofti uguali, chiamala ROMBO.

C. E {e {1 congiungeflero li quadrati 1, 55 2, 6,
3, 7, formarebbono certo la figura EFGD, che a
tutti gli angoli, ¢ folo li lati oppofti uguali.

V. Appunto. E quefta figura ; come tutte le alere
fimili y chiamala PARALLELOGRAMMO.

il

C.8

N. 10.

o Il
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C. E fe formafle Ia figura PQRS, che i folo li
Iati oppofti , come anco gli angoli oppofti uguali?

V. Chiamala quefta figura ROMBOIDE, e fappi,
che tutte le gia dette quattro figure di quattro lati
vanno anco fotto nome di PARALLELOGRA M-
MI , perché anno fempre li lati oppofti paralleli.

C. E fe una figura non avefle tutti li lati oppoﬁi
paralleli ?

V. Una tal figura, come PQRT chiamala TRA-

PEZIO.

C. Vi fono altre figure oltre le gia dette 2

V. Poflono efferc innumerabili le ﬁgurc s COSI rego-
lari, come irregolari. Le regolari pero , che folo anne

dcnomlnanonc » prendono il nome dalli lati , € dagli

It .

C So ché, oltrc 11 Trmngolo " ed il quadrato s Vi
¢ il PENTAGONO, che ¢ una figura di cinque lati,

_e cinque angoli uguali. L’ ESAGONO di fei, &c. Defi-
‘derarei pero f{apere, come {i formano quefte figure,

V. Di quefto te ne daro breve notizia nel fine di que-
{ti difcorf1, (difcorrendofene piu diffufamente nella Geo-
metria prattica ), ‘ove averai la notizia di molte altre
propofizioni prattiche . Intanto gia fai, che tutti quat-
tro h Parallelogrammi, gia detti, almeno anno I lati,

e ghi angoli oppoﬁl uguah
C. Gia lo {fo, non folo perché fo., che fono lati

di uguali tnangoh y che li compongono, ¢ percio anno
tutti gli angoli A, come anco tutti gli angoli B, e
parimente gli angoli C uguali tra loro ; ma ancora,
perche effendo parallele le A C oppofte , ed anco le
BA, larectta BC, che le taglia fa gli angoli alterni

B uguali, come anco gli angoli C parimente alterni
ugua-
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uguali , ed eflendo B C comune faranno uguali li trian-

goli ABC, ABC &c. e per confeguenza li lati, e
gli angoli oppofti uguali. ( D.IIL n.14.)

V. 1l Diametro dunque , cioé¢ quella retta , che con-
giunge gli angoli oppofti, iparte h parallelogramnmn
in parti uguali . -

C. Eflendo uguali tutti li triangoli A CB per ra-
gione delli lati, e degli angoli uguali, non puo dub-
bitarft , che il parallelogrammo P QV T, come anco
tatti gli aleri y fia divifo per meta dal diametro BC.

V. Anzi da quelta uguaglianza de” Triangoli puoi
certamente dedurre , che qualfivogliano parallelogram-
mi PVRT, e TVRS fatti {fopra la ftefla bale VR,
etra le ftelle parallele PS, QR fono ugualt.

C. Eflendo uguali lidue triangoli PVT , TVR,
che compongono il Parallelogrammo PV R T , co-
me anco li due triangoli TV R, TR S, che com-
pongono il Parallelogrammo T VRS, ed eflendo tan-
to 1l triangolo PV T, quanto il triangolo T RS uguals
al triangolo TV R, fara il rettangolo PVRT ugua-
lIe al rettangolo TVSR.

V. Quefte ftefle ragioni dimoftrano, che fono ugua-

i quelli parallelogrammi fatti fopra baft uguali, etra
le ftefle parallcle .

C. Si, perche eflendo Ii due triangoli VPQ, VTR
ciafcuno uguale al triangolo VPT , faranno uguali
tra loro, e percio li due rettangoli PQV T, PVRT
fatti {fopra bafi uguali QV, VR {fono uguali tra loro.

¥. Quindi con evidenza appare , che ogni paralle-
logrammo fatto fopra la ftefla bafe d'un triangolo, ¢
tra le ftefle parallele ¢ doppio del triangolo.

C. Non ocofa veruna in contrario . Poiché fe i

due

N. 14,
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due triangoli PVQ, VPT {ono uguali, e compon-

gono il parallelogrammo PQV T , quefto parallelo-
grammo fara doppio di uno delli detti triangoli QVP..

V. Ancora. Quel che fi ¢ detto delli Parallelogram-
mi , che fatti fopra la ftefla, o ugual bafe, e trale:
ftefle parallele {fono uguali, fi deve parimente inten--
dere delli: triangoli .

C. Acconfento a quefta verita ; poiché effendo Ii
parallclogrammi doppi delli triangoli, fatti fopra la.
{tefla , o ugual bafe , e tra le ftefle parallele (n.15.)
le meta di quelli {faranno uguali tra diloro.

V. Offerva pero , che le dette demoftrazioni depen-

N.16. dono: da quell’ ASSIOMA, infallibile :, 7utee guelle cofe .

che fono suguali , o m:td 5 o terzo, o quarte di-wi''altra.

cofa 5 o di. cofc uguali , fono uguali tra loro. r
C. Defidero fapere , che sgint::nde per ASSIOMA?
V. Se io ti dicefli, che 4 ¢ ugualea 4 : due ¢ me-

ta di 4 : 4 ¢ doppio di 2.. Stimarcfti vere quefte:
propofizioni ¢ |

C.. Sono tanto chiare, che non pud dirfi 1l contrario.
V. E {e ti domandafli , perché 4 ¢ uguale a 4 &c.
C. Mi vederei confufo in trovarne la ragiones rif--

ponderei pero , che 4 ¢ uguale a 4, perché quattro.
non fupera, nc ¢ fuperato da 4.

V.. Rifponderefli bene ; quefto pcfﬁ ¢ lo fteflo dire-

fotto altri termini, 4 ¢ugnalc a 43 Perché ¢ lo fteflo
dire uguaglianza di duc cofc ,. e che I'una non fuperi,
né fia fuperata dall’ altra..

C. Ma qual fard. la ragione ,. che pofla dimoftrare:

tal. verita ¢ |

V. Quefte verita poflono {piegar(i , non dimoftrarii..

N. 17. Perché non vi ¢ ragione , dalla quale pofla dedurfi , che

4.¢
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4.¢ uguale a 45 oltre-di che nop an.bifogno. di_di-

moftrazione , eﬂ'endo ben  note ‘a, tueti ; ende fimili
propor izioni cost chiare, ed eviderniti chiamale DIGNI-

TA', ASSIOMI PR@NUNcmTI; o COMUNI
NOTIZIE .

C. Come ¢ dun ue I Alﬁoma 5 “che avctc “detto

per dimoftrare [ uguan'l:anza de'triangoli fopra la ftef-
fa , o ugual bafe, e tra le ftefle parallele ¢

- V. Quelle cc)fc , che'fono ugualii; o:metd, Y tex-

zo &c. di un’altra cofa , o .di cofc. ugualiiy fono
uguali tra lore.. 3 T

C. O capito . Perche il mangclm 9 @ uguala al
triangolo 11., ¢ parimente il triangolo: 104 ¢ uguale

al medemo triangolo 1I. litdue triangoli 9. ¢'rosfo-+- '

no uguali tra loro. Cosi ancora ‘perche -il Parallelo-
grammo P. QVT [ ugualc al Parallelogrannmo: PV R T,
le loro meta 4 cioe li tnangoh PV Q, PRV fono
uguali. . i % 4
V. Il gia detto potrar cnmPrcndcrc ancora 5 .che
Ii Parallelﬂgrammt, o Triangoli uguali -fatti! fopra la
ftefla, o uguah bafi fono tra le ftefle parallele. .

C. Non puo eflere il contrario ; pcrché eflendo

uguali le baﬁ accio fiano wuguali li Parallelogrammi,,

o Triangoli devono avere la fteffa altezza , ( ni-14.)

e percm dcvono effere tra Ic ﬁch para.llcle..

N. 18..



ELLA POTENZA
DELLE LINEE‘.

DIAL. V|

N 5. G €Y On curiofo fapcrc . the cofz §intende per que--
' fta potenza delle lince.. -
V. Saprtﬁl fare un quadrato fopra una. data rc:tai
C. Stimo faperlo farc, | o %
Koﬂm fal'C&l" 1 1 o {¢ I 1.' "o |
46.1.. . ¢, Dalli punti eftremi: della d'u:a A B malztm Te:

neG. 1. Perpe peadicolarii AD 3 BC. (D IL m 14,) uguali alla
dara A B, indi congiungérer quelte pcrp._,nd;colm colla

retta DC', e perche lerettet A Dy BC, come anco
le rette A B, D'C fono pamllr.lc , ed uguali , e gl
angoli fono retti , per effer perpendicolari 1 inal all’ al-
'tra-(D ILn.13.) lo fpazio. A B C D fara quadiatos
V. Quelto (pazloquadmm chiamalo I‘OTE\ZA del--
Ia retta ADB, @
C. Ma fe lo {pazio non folle quadrato > P il ret-
tangolo ABIG ¢ © . ~ |
N: 2. V. Lo.{pazio, c:::mprcﬁ) dalle q.mtm rette che for-
mano il rettangolo ABILG ,, chiamalo potenza delle
duc rette AB, AG.
Or {e:di du: rettc AB, AG formafi il rettango-
“lo GB, e poidivifa la rctta AB, come fi Vogha 11
O, con la retta A G intera, e con le parti della
divits A O, OB formaffi I due rettangoli GO O1I:
ﬁxcbhono uguall qucﬂu due rettangoli.al r;.ttangolu Al

C. Que-.
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€. “Quefto ¢ infallibile ., perche li due rettangoliG O,
'OI fono - p.zrtl che! compnngom 1 mt.cro re;tamg;)-
la G BL - S Y BN -

V. Efé tu fparnﬂ] latetta AB come ﬁ ‘mgha in 22
O, e di turta ‘A B formafli il quadrato AC , ¢ poi
di tutta, ¢ mﬁuna pa.rtc ferrmﬁ h duc rcttangt:h
Al;. LD2 .

C Sarebbono uguah li duc rctta oh Al, ID all “N. 1.
intero quadrato A C per .la fiefla. tagione | che fono
parti , ¢he compongono I'intero :quadrato. A C .

V. E fedivifa la retta A B come fi voglia inO, ¢ 3* 2
con tutta AB, ed una delle parti O A formafh il ret-
tangolo' AI, e poi ton le paru A O, OB formaﬂi
il rettangolo O1, ¢ con 'la parte A O , che d fatto 1l
pnmo rettangolo , formaffi il quadrato G O & '

-*C. Quefto quadrato. G O col rettangolo O I.farcb- 4. 2.
bono uguali, per la ftefla ragione, al rettangolo Al.

V. Ma e di tutta AR formafiil quadrato AC, e di-
vifa efla. AB; come.fi voglia in O, delle parni A O,

O R formalfi ducmttangoh E G, OI; ¢ due guadrau-'
G O? EI; . LA .

- C. 'E chiaro, che qucﬂl -duc -rcttangoh y € quf:ﬁl due
quadrati {arebbonio uguali-al detto quadrato A C.

" V. Ma fe.divifa, A B icome fi voglia in O, edityt- N. 4
td AB formafli il quadrato AC', ¢ di un fegmento A O,
formmafll- il'quadrato D'P : poi di-tutta A B , e del- 7- 2.
Jo' fteffo fegmento.:O A y fdrmaffi 11 due retcangoli,

aco¢ G B, GP 5.8 dcl!':ﬂ:m {cgmcntu QO B formafli

il quadrato E1¢ '

G, Egli "¢ certoy che queﬁl due rettapgoli G B,
GP, e quelto quadrasp. E;[ ionﬂ uguah dhdue qua-
dratl AQ, DL =1 DA

F a2 ¥z Se
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J.-Se poi divifa latetta A B come 1 vogla in C,
Prima. ¢ con tutta la cetta AB, e ‘col .ﬁ.‘@'lmtﬂ CB i fOI‘-
8. 2. maflero quattro rettangoli AD, DE, EF, FA, e
coll’altzo fegmento' Al C ﬁ'farmhm: -iquuadratﬁ GI:

quefti quattro retfangoli , e ‘quefto quadrato fono forfe
vguah al quadrato K L fatto da turta;la retta AB, e
dal fegmento C B, a cui ﬁ ¢ fatta ugualc KA, comc |

© 4o fﬂlrcluna Ainea® - .+ <1}
.. Ogn’un vede, che li quattrﬂ rettango oli AD,DE,
EF, FA, cd il quadrato G1 fom uguah al’ quadra--
N, ¢, tO K L.

V. E quando divifa la retta KB in. pam ‘uguali in
O, -¢ partt dfuguali in Aj, ¢ di OB metal della’ linea

5. 2 ﬁ}rmaﬂi il quadrato O P:. Quefto quadrata fatebbe forfe
uguale al rettangolo AdD, che {i formafle dalle parti inu--
- guali AB, AK, gionto col quadrato QM ,/che f1 for-

maﬂc dalla parte AQ , che fta in mezzo le divifioni ¢

C. Quando il rettangolo AN ‘fofle mguale al ret-
tangolo Q P, certamente il quadrato OP farebbe ugua-
Ie al rettangolo A D, ed al quadgato QM , effendo par-
ti, che compongono I intero quadrato OP. .

V. Come il rettangolo AN non ¢ ugualf: ‘al ret-
tangolo QP ¢ Quefto rettangolo QP ¢ fatto dalle
due rette Q D, DP uguali.ad AG, AO, perche BP
¢ uguale a KO metd della kinea, DB ¢ uguale 2 KA
ex conftrud. 3 dunque il .reflo DP < uguale ad AO;
fi ¢ fatta C B uguale a KA, a quefta € uguale A G
ex conftructione; dunque CB £ ugualc ad AG , QD¢
uguale a CB; dunque QD ¢ nguale ad AG.

C. O' gid capito , dunque il rettangolo QP ¢ ugua-
" le al rettangolo AN ; dungae &c. -

V. E fe divifa la retta AC per metd in O, ed ag

- ? g|0n. .

N. 6
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giontali qualfivoglia CB, con k retta A B, compoﬂa
di tutta Ia retta AC, e dell’ ag.f_’;lunta CB, formafl i ©
rettangolo AD, -e della meta OC ﬁ:rrmam il quad—ra—
to QM : Quelto réttangolo, e quefto quadrato fareb-
be forfe uguale al quadratﬁ OP,fatto dalla retta OB,
compo&a dalla meta OC, e dalf’ aggiunta CB¢

C. Come nell’antecedénte: Perche il rettangolo QP
¢ uguale al réttangolo AN, per eﬂcre QD uguale a
GA, che ¢ uguale 2 BD, che {1 ¢ fatta uguale a CB,
e DP¢ ugua Ic ad’ AO, amenduc meta della retta AC,
{ara il quadrato OP ugua]c al rettangolo AD, ed al
quadrato QM.

V. Eflendo poi tagliata la retta KB in parti uguals
in 0 sed inuguali in A, fe formafli con AB, ed AK
partl lmguah due adratl AV, e KG: m colla
metd di tutta la retta, cio¢ O B, formaffi il quadrato
OP, ¢ con la parte AO che Ra in mezzo e diyi-
{fioni formaﬂi il quadrato G M s che uguagllanza {areb-
be tra quefte figure?

C.. Gudico, chc li due quadrati KG, AV, fatti dak

N. 7.

9: 2,

le parti inuguali KA, AB fiano dopp: delli ‘due qua- ,

dratt GM, MB, fattida OB meta della linca KB,
dalla parte AO, che fta in mezzo le divifioni.
V. Credete, che fia vero quel che dite? -
* €. Veriffimo . Perché effendo uguali li quattro qua-
dratt MG, MQ, MI; MX tra di loro per la coftru-
zione , ed uguali tradoro i due quadrati KG, CD, ¢
parimente uguali tra loro h quattro rettangoli GO,
0Q, QP, P1; li due quadrati KG, AV cantmgo-
no tutti queft quadran , € tutti qucﬂ-l rettangoli; Ia
dove li due quadrati GM, MB delli detti quadran 3
¢ rettangnh f1e CORtCRZONO .ﬁ::la la metd , cloé tre quae
drati
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dratGM, MQ, QB, ¢ due rettangohOQ, QP..
n. g e Se finalmente divifa AC per meta in O, li ag-

giungefli qualfivoglia C B, e di AB, che¢ tutta coll’
1€ 2. aggiunta, formaffi il quadrato AV, edi AK uguale.
a C B aggiunta, formafli un’altro quad.ratn KG: epoi
della meta co]l’aggiunta OB formaﬂi il quadrato O P,
¢ della meta fola O A formalf un’altro quadrato G M?
C. Gia capifco : li due primi quadrati AV , KG,fat-
ti da rutta coll'aggiunta AB, eda AK ug uska CB.
aggiunta, fono doppi delli quadrati G M, M B fatti
uno dalla mcta , € 1 altro dall’altra meta coll aggium-
ta , come ¢ chiaro dalla coftruzione , e da quello che
{1 ¢ dimoftrato nell'antecedente. -
V. Or ttti quefti {pazi, comprefi d3lle dette rette va-
N. 9. riamente tagliate ,.o congiuate, {1 chiamane potenze
* delle rette ; che Ii comprendono. - M
C. O' gia ben capito il tutto: |
V. Quindi , perché nel triangolo CF I, chea ['an-
FIG. IIL golﬁ C retto, il quadrato della retta. 1 F ﬁ}ttﬁl angolo
retto; ¢ uguale alli due quadrati fatei dagli aleri due
lati IC, CF, che comprendono I'angolo retto : dirai,
47+ 1+ che la retta IF puo tanto , quanto le due rette IC, CF.
C. Come?li duc quadrati di CI, CF fono uguah al
quadrato di I1F ¢
/» Prolonga il lato CF in L 2, {icché FL 2 {ia uguale
aCI, ed il ito C1 in.B,. ficche 1B f{ia wguale
a C F, onde {fara CL 2ugualc a C B : termina 1] quadra-
to CS, ed in effo col ]ato FI infcrivi il quadrato FQ,
C, Come s "intende quefta infcrizione 4
V. Che la ﬁgura infcritta con tutti li fuoi angoli toc-
" chi I lati, e e ¢ circolo tocchi.la circonferenza della

figura circofcritta , e la figura circofcritta colli lati,
o con

N.
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o con a ciréonferenza tocchi gli angoli dellinfcritta .

C. O'“intefo a baftanza .

7. In quefta figura CS abbiamo quattro triangoli u-
guali 1, 25 3, 4 per I'uguaglianza delli lati ; come ap-
pare dalla coftruzione . Or prolonga il late CL2inD,
ficch¢ CD fia uguale'a CBy e termina il quadrato D B.

C. Quefto quadrato D B- ¢ uguale al quadrato CS.

V. Ogniun fo vede, Taglia poi D A inG , ficche
DG fia uguale a CI ,'c DC int E , ficché CE f1a pari-
mente uguale a CI, e tira EOQ parallela a CB, e GL
parallela a D C. -

- C: Gia- vedo , che -in quefta figura avemo duc qua-
drati EI, G O fatti dalle rette 1C 5y CF lati del
triangolo ICF, che comprendono I'angolo retto C.-

V. Avemo ancora due rettangoli uguali tra loro EG, No1r..
G O fatti dalle medeme rette CI, CF, che divifi perme-
ta dalli diametri EG,10/(D.IV.n.13.) formano quattro
triangoli s, 65 7, 8 uguali tra loro, ed uguali alliquattro
triangoli 1, 2, 3, 4, per Iuguaglianza de” lati , e deglt
angoli , come dalla coftruzione appare.

“ C. Non occorre altro o capito. Effendo il quadrato
D B uguale al quadrato C S, e li quattro triangoli 1, 2,
'3, 4, uguali-alli quattro triangoli 5,6, 7,8, tolti
dall'uno’, e dall’ altro quadrato li quattro triangoli u-
guali ; refta- il quadrator F @, uguale alli: due quadrat
ET, GO v b f, o |
- V. Onde la retta F I, lato fotve Fiangolo rétto. Cy
puo tanto quanto le duc rette CI, CF lati intorno
I'angolo retto ..

C. Ma fe il triangolo avefle un angolo ottufo? |

V. Nel triangolo AMS, il lato A S fotto I'angolo B £
ottufo M puo tanto: quanto li.due aleri lati AM,MS riG.1v:

in-
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intorno Io fteflo angolo ottufo , e.di pitt dug rettangoli
fatti da AM lato intorno o detto angolo ottufo pro-
longato in L., dove cade la perpcndlcolarc S L, tirara
dall’ cﬁrcm:ts. di uno degli angoli acuti S, ¢ la retta
ML, chefta tral'angolo ottufo M, ¢ Ia perpendico-
lare fodetta LS. |

C. Come pud dimoftrarfi 2 -' |

V. 1 uadrato di AS, e per eflo li duc uadratlDL
LV (n.9.) fono uguah al qtadrato D O, fatto d1l
Jlato. AM : alli due quadrati OL , LV, che fono u--
guali al quadrato dl_MS, (n.o9.) ed a due rettangoll
A O, OK fatt1 dal lato A M s, ¢ dalla retta M. L;
che ¢ tra il lato A M. prolongato , e.la perpcndtco]a-
re SL; il quadrato dunque di AS ¢ maggiore delli

- due quadrati AM., MS in due rettangoli A O, OK.

1'31 2%
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C. Efe il trlangoln fofle OSSIGONIO ¢ -

V.. Nel triangolo Offizonio ST L il lato fotto Ian-
golo acuto L pud.tanto quanto gli aleri due lat1 LS,
LT intorno il_dctto anzolo. acuto, ¢ piu due rettan-
goli fatti dal lato L S, {opra del quale cade la perpen-
dicolare da uno degli alm angoli, ¢ la retta LE, che

- {ta tra la perpendicolare, ed ll detto: angolo acuto x.

C. Sicche il qua.drato diS T, lato+otto I angolo
acuto L, ¢ per effo i due quaclr.ati EZ, IM (n. 9.),
e li.due rettangoli SV ,. VO, fatti. da SL,LE, fono
uguali alli due quadran di SL LT, cpercffi al qua-
dtato: SP, ed alli due quadra:: VE, EZ, che fonn Us-

guali al quadram dilLT.(ng.)

DFL.



DELLA PROPRIETA
DELLE RETTE
- NEL CERCHIO.

D !l 4 L VI
V. Iudico, che non abbi difficolta di credere, che 5 |

tutte le rette , che, tirate dalla circonferenza

a terminare nella medema , s interfecano nel centro
d un cerchio, reftino divife in parti uguali.

C. Non vi o difficolta veruna, eflendo le parti di- FIG- XI.
vife tutte raggi del cerchio . |

V. Equelle, che non s interlecano nel centro ¢ "

C. Non {1 dividono in parti uguali.

V. Qual’ € la ragione ¢

C. Perché fe le duc rette CA, DB, delle quali u-
na fola C A pafla per il centro E del cerchio ABCD,
{1 divideflero tra loro in parti uguali nel punto G, fa-
rebbono uguali le rette CG, GA, GD, G B, on- |
de il punto G farebbe il centro del cerchio, etanto 3+ 3-
piti fe nefluna di efle paffafle per il centro , perche in
tal cafo ogni punto , che ¢ dentro la. circonferenza
ABCD farebbe centro del cerchio, il che ¢ contro
Icllere del cerchio ( D.IL n.s.)

V. Ma fe la retta C A, che pafla per il centro,
fpartifle laretta D B, che non pafsa per il centro, in
parti uguali, la tagliard ad angoli retti 2

G 6. E

. 3o
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C. F' chiaro 5 Perché efsendo le rette EB y ED ugua-
B perche raggi faranno gli angoli ), B uguali: {o-
no uguali GB, G D per I'Ipotefi : EG comune ;
dunque I"angolo EG B uguale all'angolo EG D,
dunque amendue retti ( D.IIL n. r4.)

V. Sepoi li detti angoli fono uguali, la rett D'B
¢ divifa im parti ugualt in G dalla retta C A , che
pafsa per il centro. |

€. Quefto ¢ chiaro per l'uguaglianza degli angoli, e
degli altri lati delli due triangolt EG B, EGD'.
(D.IIL n.12.)

15.3. /. Delle rette poi, che s'infcrivono: nel cerchio ,
Ia maffima ¢ il diametro, minore quella, che piu s’ allon-
tana dal diametro .

N.3- ¢, Vorrei featirne la demoftrazione .
FIG.VIL Ve Nel triangolu- ACB li due lati AC', AB {ono
» maggiori del terzo CB: ( D.IIL n. 3. ) e perche fonor
raggl dello ftefso cerchro fonouguali al diametroFAG 5
dunque FA Gdiametro maggiore di CB. E perche 'an-
golo CAB ¢ maggiore dell'angolo DAE , fara CB
maggiore di DE (D.IL.n.17.)

C. O capito 5 dunque ¢ minore quella: che pin s al-
lontana dal centro ..

14.3. V. Da quefto fr deduce', che le rette ugmali , fono
ugualmente: lontane dal centro 5 e fono uguali le lon-
tane ugualmente dal centror.. |

C.. Non vi ¢ replica ,. perche tirati i raggi alle loro
eftremita fanno angolo uguale al centro ; tagliando
uguale circonferenza. (D.IL. nm.17.)

~ V. Ma fe prendefli un punto nel diametro, che nom
73 fofse centro del cerchio , e tirafli piu linee da quefto

. punto alla circonferenza ; cioe IH , che pafsa per il

| cert--
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centro; 1L, refiduo del diametro: IC, 1D, IF, N +

&c. di quelte linee qual f#imi 1a maflima 3

C. IH, che pafsa per il centro.

V. Qual’é la ragione?

C. Efsendo A C uguale ad A H, perche raggi dello
ftefso cerchio , ed efsendo T A, A Clati del triangolo
IAC maggiori diIC:(DJIlLn.2.) {ara IA, AC mag-
giore di IC; ficché magegiore quella che pafsa peril eentros

V. Cost ancora I F fara minore di IC.

C. Si, perché T angolo ¥ A I ¢ minore dell’angolo
€CAI; onde FI minore di C1: e quanto piu le ret-
te {1 accoftano al punto L, tanto {aranno minori, fa-
cendo minor angolo mnel centro A.

V. Qual fara la minima delle gia dette ?
C. 1L refiduo del diamoatro : la ragione ¢ chiara.

Nel triangolo A IO illato A O ¢ minore delli due
lati AI, IO (D.IIL n.3. ) il lato A O ¢ uguale alla
retta AL, perche raggi ; dunque AL minore di Al,
10, tolto A I comune, refta I L minore dilO.

V. Dal detto punto I guante rette uguali {1 pofso-
no tirare alla circonferenza ¢

C. Solodue, perché folo due angoli uguali {i pofso-
no fare nel centro A dalle rette AB, A C tirate dal
detto punto A alla circonferenza , cio¢ IAB, IAC;
ed anco nel punto 1 dalle recte IB, IC, poiché l’
altre , ‘che {1 tirafsero dal detto punto I alla circonfe-
renza farebbono angolt o maggiori , 0 minori, ¢ per
confegucnza farebbono 0 maggiori, otminori le rette
tirate dal deteo punto. -

V. Ma {e quefto punto I fofse fora del cerchio:
Delle rette tirate alla circonferenza concava qual ftimi
la maggiore ¢

At G 2 & B

FIG.VIII
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C. E maggiore H I, che pafsa per il centro , per le
gia dette ragiont 3 perchc efsendo C A, A I maggio-
ndiCl:(DIlLnz2)CA, Al ugual: ad IH,
dunque I H maggiore diCI: cosi C I ¢ maggiore d1
CF, perché I'angolo IAC al centro ¢ maggiore dell’
angolo IAF, e cost quella,che piu s'allontana dall’e-
ftremita del diametro H, ¢ {fempre minore.
V. Per le ftelse ragioni,( n.5.) folo due rette tirate
dal detto punto I alla circonferenza pofsono efsere u-

guali , per li due foli angoli uguali , che {1 pofsono fa- -

re colle dette rette nel centro A , tirate dal punto 1.

Di quelle poi, che dal detto punto I fi tirano alla
circonferenza convefsa, ¢ minore quella, che prolonga-
ta pafsa per il centro, ¢ quc]h ¢ maggiore , che pii da
qucﬁas_a.l.lnnum_.

C. Quefto ¢ veriffimo ; perchc efsendo uguah AN,
AL perché raggi: AN, NI {ono maggiori di AI,
(D.IILn.2.) tolto AN, AL uguali, rcﬁa NI mag-
giore di L1I.

V. Sara anche vero, che I O fi3 maggiore di IN,
e tanto maggiore , quanto ‘piu s'a?lontana da quella,
che pafsa per il centro.

C. Cosi¢, per ragione degli mgoli , che piu o me-
no grandi {1 fanno nel centro A, cioe OAI, NAI;
¢ perche {olo due angoli uguali {1 pofsono fare “nel pun-
to detto I ; folo duc uguali fi pofsono tirare alla cir-

' cnnfércnza conveisa .

V. Or devi fpere, che licircoli, che {ono concen-

trici, cio¢ che anno lo ftefso centro , anno le circon-
ferenze ugualmente diftanti,

C. Quefto I' 0 per certo.
V. Qual'é la ragione 2 -
C. Ef-
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C. Efsendo uguali le rette AC, AE, perché raggi
dello ftefso cerchio , anco A By A D uguali per la ftefsa
ragione , tolta AB da AC, ,Ed AD da AE, relta
BC uguale a D E, lo fteflo fi dimoftra di tutte le
rette tirate dal centro alla circonterenza del maggiore ;
‘dunque le circonferenze de’ concentrici fono ugualmen-
te diftanti. .

V. Molto bene ; da quefto pero cbmrarnentc (i de-
duce , che. tutti 11 circoli , che s interfecano , e tutti
quclli, che {i toccano o dentro , o fuori, non anno
centro comune .

C. Cosi ¢, perché fe aveflero centro comune , I¢ cir-
conferenze farcbbono ugualmcntc diftanti.

¥. Li cerchi pe.ro che s'interfecano anno folo due
punti comuni; cioé¢ M due cercht GEFC, GFTX
anno folo I due punti (.r , F comuni, dove fi ﬁca-
nn tra loro.

€. Quefta verita la conofco , ma

V Ma : eccone la ragione : {c aveflero altro punto
comune, p.e. E, oltre G:y ed F, le rette tirate dal
centro A , alhpunu F , E , -G {arcbbono uguali , per-
ché raggi, e perch¢ E, H fupponefli punto comune ,
perché punto dell’interfecazione , farebbe A H ugua-
le ad AE.

€. O capito: la parte al tutto. |

¥. Quando poi li circoli {1 toccano o dentro, o fuo-
ri anno un fol punto comune, -eioé¢ fi toccano in un
{ol punto.. = . '

C. Si per la ftelfa ragione . Se aveflero altro punto
comune li cerchi , che i toccano nel punto I, oltre
quefto punto , farebbe p.e. O, P punto comune, ed
cfscndo LI ugualead LO, farcbbc L. OQuguale ad LD,

7. Lo

. FIG. IX.

5. 3.

N. 8.

10, 3.

r33.

N. ¢
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V. Lo ftelo fi deve intendere delle rette , che tocca-
no il cerchio , poiché 1o toccano in un fol punto,

C. Quefto ¢ certo per la ftefla ragione gid detta , poi-
che farebbe L O uguale ad LX, fe la retta I X toc-
cafle il cerchio in altro punto oltre I. Parimente fe la
retta IX toccafle il cerchio in piu punti caderebbe den-
tro del cerchio , (D.1I.n.2.) ed o non farebbe retta,
o fecarebbe , non toccarebbe il cerchio .

V. Quindi é certo ancora , che la retta , tirata ad
angoli retti fu I'eftremita del diametro , ¢ tutta fora
del cerchio.

C. Non pud dubbitarli , perché la retta Z I tirata
ad angoli retti fu I'eftremita del diametro QI, tocca il
cerchio in un fol punto , ¢ percio ¢ tutta fuora del cer-
chio , altrimente , fe cadefle dentro del cerchio , feca«
rebbe 4 non toccarcbbe il cerchio. { D.ILn.2.) .

V. F manifefto ancora, che trd la tangente , ed il
cerchio non puo cadere altra retta , che tocchi ilcer-
chio nello fteflo punto del contatto 1.

C. Non o che replicare 5 perché ogni altra retta , ©
caderebbe fopra la tangente X Z , o {ecarcbbe, non toc-
carebbe il cerchio , onde non farebbe tutta fora del
cerchio .

J.. In oltre {olo la retta,tirata dal centro al puntodel
contatto 5 puo efler perpendicolare alla tangente-

C. Eflendofi dimoftrato , che una fola retta 1Z pud
tirarfi ad angoli retti {u I’ eftremita del diametro Q I:
{olo il diametro puo tirarlt al punto del contatto pers
pendicolare alla tangente ;5 Perche in un punto dato di
una retta da un punto {olo {i puo tirare una retta ad
angoli rett1 ( D.IL n. 13.)

- V. Daquel che ora fi ¢ detto ne fiegue , che nella
Tetta
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retta perpendicolare al punto del contatto € il centro
del cerchio. I |

C. E' chiaro da quel che fi é dimoftrato .

V. La retta poi , che congiunge li centri di quelli N, ;.
cerchi 5 che fi toccano o dentro , o fuora, paffa per li
punti del contatto . | ——
- C. Qual’¢ Ia ragione 2 '

V. Se la retta HQ,, che congiunge Ii centri L,M, N
non paffafie per il punto del contatto I, paflarebbe per 1y, &
qualfivoglia altro punto S ; onde li centri non farebbo- 13, 3,
no nella retta HQ , ma nelle duerette LK , KN, il
che ¢ contro I'Ipotefr.

C. Ma {e foflero due cerchi 5 che fi toccaflero al di
dentro ¢

V. Se Iaretta H Q_, nom paflafle per il punto del
contatto I ,non farebbe M il centro del cerchio minore 4
farebbe forfe K , e farebbe KV uguale a K I, aggionto
LK comune, farebbe LK ; KIuguale ad LK, KV:¢
maggiore LK ;, KIdi L1 ; (D.IlLn.3.) dunque LK,
KV ¢ maggiore di LI , ad LI ¢uguale LT ; dun-
que LV maggiore di LT, che repugna.

C. E fe fi toccaflero al di fuera?

V. Sarebbe lo fteflo 3 NR. 5 SK farebbono maggio-
51 di K N. | ' ' ! R St i
.C,Inchcmodo.? ' 1), '
. 7. Sono uguali IN 4 N R perche raggi: anco KI, N, 1=
- K S {fuppofti raggi --{fono maggiori NI, I'K di N K;
( DAdILn.2.) dunque NRySK fono maggiori di NK.

C. O’intefo;la parte maggiore deltutto, che repugna.
- V.. Ora ¢ d uopo fappi y che I angolo al centro. ¢ po xin
dappio: dell’ angolo alla circonferenza 5 infiftendo perd
amendue nella ftefla 5 o uguale circonferenza.

19: 3

C. O
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¢. O'intefo Ia pmpa{' izione : I angolo GAF , fat-

?2:3* to nel centro A y ¢ doppio dell’ angolo .G CF fatto-

271..3:

nella circonferenza.

V. Eccone la ragione . 1l triangt}lo GCA a duelati
A C , AG uguali, perche raggi; dunque I'angolo G C A
uguale all'angolo CGA : I'angolo efterno GAF ¢ u-

guale alli due interni oppofti (D.IV.n.9.) GCA , C

GA dunque doppio diuno GCA.

C. Qcﬁo angolo GAF fard anco doppio dell’ ans
golo G BF.

V. Certamente , perche infiftono amendue nella ftef-
{a circonferenza .

C. Come fi1 dimoftra 2

V. Tirata laretta BD dal punt0 B cftremitd delt”

angolo ,_che paffi per.il centro A, fara I ancrolo DAF

doppio dell’'angolo DBF (n.12.) per la gia detta ras
gione , parimente | anﬂ'olo D A G doppio dell ango-
lo DBG.

C. O’ capito » DalF mgolo DAF tolo Ian golo D
A G, edall’angolo DBF tolto I'angolo DBG refta
I'angolo GAF doppm dell’angolo GBF.

V. Da quelto ora fideduce, chetutti gli angall fat--
ti. nello ftefso fegmento {ono uguali tra loro.

C. Cosi¢, perche tutti {fono meta dell’angolo al cen-
tro, e tutte quelle cofe,che {fono meta, terzo, quarto &c..

. ¢’ una ftefsa cofa , fono uguali traloro.( D.VIL.n.13. )

22,9

FIG.XIII

. V: Quindi {1 deducc ancora che gli angoli oppofti ne’
quadrilater: 1nf'cr1tt1 ne cerchi-fono-uguali a due retti.
C.. Non: ¥'¢ dubbio alcuno. Nel quadrilatero AB.
CDy,. tirate lé:diagonali AC; BD, gli angoli 1,.ed 1
{fono ugualis. perché nello ftefso fégmento , pet la ftefsa

N. 14. ragione {fonz.ugpali gliangoli 2,¢ 273,32 4,.¢ 4.

Gl
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Gli ancof 1) 2, 3, e 4 conftituifcono due retti ,
efflendo anenli <! rtriangolo ABD, o CAD, o A
BC &c. (D.}V. n. 8. ) dunque gli angoli », 2, 3, 4,
che fanno gli angoli oppofti nel quadrilatero., fono
uguali a due retti. .
V. Gli angoli poi, che fi fanno in qualfivogli afcrm- 3 X 5o

cerchio fono. tutti retti, come ¢ I'angole BCD.

C. Per qual ragione?

V. Tirata la retta C O dall’ angolo C al centro O
per efler le rette OB, O Cuguali, perché raggi, ( D.
HI. n.10.) fono ugual gli angoli OBC, O CB: per Ia
ftefla ragione fono uguali gli angoli OC D, O D Cy
ende tutte I angolo B C ID, ¢ uguale alli due angoli
CBD CDB: gli angoli del triangolo BCD {ono ugua-
i a due rettiz; (D.1V. n.o.)dunque I angolo BC D ¢
un retto. |

C. L’ angolo BAD nell’ altro femicerchio fara anco N-vs-
retlo.

V. Per la ftefla ragmnc deve efler retto; I"angolo pe-
ro che f1 fa nel maggior fegmento, come I’ angolo BCA
€ minoze del retto..

C. Si ; Perché eflendo I'angolo BCD retto , I an-
golo BCA , che ¢ minore dcll angolo BCD', deve cf~
fer minore del retto.

V. E da quefto ne fiegue , che I'angolo del minorfeg-
mento ¢ maggiore del retto..

C. Non puo dubbitarfi . Nel quadrilatero ACBI,
gli angoli oppefti fono uguali a due retti , cioé glt an-
eolit AIB, ACB(n.x4.) T angﬂlo A CB ¢ minore del
retto 3 dunque I’ angolp A IB maggiore del retto .

V. Si dimoftra ancora da quelche fi ¢ detto, che 'an- 22. 7.
gﬂlo c.he fa nel punto B del contatto la tangente P(Q N. 14

H - gon.
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¢on Ta fecante qualfivoglia , ¢ ugunale all’ angolo fatto
nell’ alterno fegr!‘lcnto del cerchio.

€. Quéfto' ¢ manifefto ; Perche fe Ia fecante fara D B,
che paffando per il centro tocca la tangente P Q nel pun-
to dcl contatto B, I'angolo P B D fara retto: (n.10.)
¢ retto I'angolo BCD, perché nel {femicerchios (n. 14.)
dunque I’ angolo PBD uguale all’ angolo BC D nell’
alterno fegmento.

V. E fe la fecante fofle AB?

C. Sara I'angolo P B A uguale all’ angolo BCA nell”
alterno fegrncnto ; Perche eflendofi dlmo{trata ['anzolo
PBD uguale alf angolo BCD , eflendo I ang olo 1.
uguale all angolo 1. (n I3. )fara I'angolo PB A uguale

all'angolo BCA.. |
V. Cost ancorafi-dimoftra-, che I’ :mgnlo ABQ_e

uguale all’angolo BIA.
C. Certo, perche gli angoli nel punto B, cioe PB A,

ABQ fono uguali a duc retti ; parimente glt angoli
BIA, BCA, oppoﬁl nel quadnlatero AIBC, fono
uauah a due retti, fi fono dimoftrati uguali gli angoll
PBA, BCA; dunquc il reftante angolo QB A uguale

al reftantc BI A ; dunque &c.

DEL-
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C I rcndc, in verita, a[ﬁ: mafaﬂ'evelc I intel-

ligenza dialcune cofc Filofofiche, che gufto
di lcggcrc, per caufa delle voci RAGIONE , PRO-
PORZIONE., e PROPORZIONALITA’, th {ono
termini a me del tutto ignoti : onde , di grazia , date-
mene gqualche notizia. . o

Y. Non me ne mcrawgllo, pcrchc mal puo intende-
re la Filofofia, chi non ¢ verfato in queﬁa fcienza. Dim-
mi {1 puo una quantita con un altra , cioé una linea con
un altra linea, -una fuperficic con un  altra {uperficie, un
corpe con un altro corpo paragonarc s .

- C. ®Certoche st. .- .
-+ V- Quefto paragone, che {i fa tra due quanma 3 chu-
-mﬂo RAGIONE,: o PROPORZIONE. |

C. Sicche quefta proporzione € tra due cofe.

V. :Nefluna icofa puo paragonarfi a fe ftefla , fempre N. 2
nel paragone {fono due cofe; onde difle il S. Dot. AGO- !
STINO.: Gma.sh comparationan fugn: [ingulgritas . Que- l?’; H

< H 2 fte

E
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fte cofe, che*fi paragonanw, chizmale TERMINI: il
primo che fi paragona chiamalo ANTECEDENTE,
il #econdo, al quale fi pamgum, chiamalo CONSE-
GUENTE.

(. In che confifte qucﬁo paragone delle Quantita?

V. Una quantita a rifpetto di un altra puo confide-
rarfiy, 0 camc ugualc, o come magg:orc, 0 come mi-
nore.

C. Intendo 11 parragdm. & quando ﬁcpnﬁdera, chc
una linea p. ¢ di due pq]n:p ¢ ugualc ad un altra 5 anco

di due palmi, i
. Si. E quelta chlama]a PROPORZIONE dl U-

GUAGLIANZA.
C. E fe i paragona quanum maggiore alla mlnorc,

Ciod 4aa. . i
V. Chiamala proporzmm di MAGGIOR.E DISU-

GUAGLIANZA: ¢ {e paragoni la minore colla mag-
giore, cio¢ 2 a 4, chiamala di MINORE DISUGUA—

G Imporl:a , che una plu 0 meno voltc contenga un

alfra quantita?2 -

"~ /. No. Sempre la porpozione c di maggiore dlﬁl—-
guaglianza; la maggior quantitd perd, che conticne piu
'Vr:ﬂte ]a minore, chlamala MOLTIPLICE.

C. E la minore come i chiamara?
V. Chiamala PARTE, ¢ {e prefa.alcune wlm com-
“pone intieramente la maggiore chiamala PARTE ALI-

QUOTA, come 6 ¢moltiplice dii2, e 2 ¢ parte aliquo-
tadi 6, perchéprefo tre ‘voltc compone intieramente 6 .
C. Efela nunﬁrc non compone intieramente la mag-

giotc?
- b Ch:amala PARTE ALIQUANTA, come’ 2 ¢

par-
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parte aliquanta di 5, perche prefo due volte non coms
ponc inticramente il 5 ; ¢ prefo tre volte fupera il 5.

C. Vl ¢ differenza tra le moltiplici, quando una.con-
tiene piu diun altra la parte aliquota? .

V. Certo. Se 1a maggior contiene due volte la mino-
re, quefta proporzione chiamala DUPLA, fe tre volte
TRIPLA, &c.

C. E quando la parte aliquota fi paragona alla quanti-
ta moltiplice, come 2 a 4.

V. Alora chtamala SUMMOLTIPLICE : e {c Ia
parte aliquota ¢ contenuta due volte dalla moltipk-
ce, chiamala SUDDUPLA , comec 2 a 4: fe tre
VGI[‘C SUTTRIPLA, come 2 a 6, &«.

Or dimmi, fc avefli da ritrovare la propurzlo-
ne tra due quantita inuguali della ftefla fpecie , cioé

tra due linee , come farefti?

- C. Vederei quhnte' volte la. maggiore contiene la
minore , ¢ {e la contenefle due volte , direi, che tra
'di loro- ¢ Ia proporzione dupla.

. ¥, Ti regolarefti dunque dal numero delle volte ;
che 1a maggiore contiene la minore. Quelta propor-
zione, che fi conofce per mezzo de numeri , chia-
mala RAZIONALE.

C. Vifara anco 'IRRAZIONALE l:iunqm;12

V. Senza dubbio: QueHa che non pud {piegarfi per
mezzo de numeri, né {ani, né rotti ; come il lato
del ‘quadrato col {uo diametro, ed alrre.

C. Sicché non vi ¢ proporzione tra il lato del
quadrato , ¢ {uo diametro.

‘V."La properzione’, che vi &, ron -ancora ¢ co-
noﬁ::um, onde non pud fpwgarh €O’ numeri, ¢ per-
cio dlr:cﬁ Irrazionalei

C. Pof-
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C. Poflono cffere pia termini nella proporzione 2

/. Se per proporzione intendi ragione baftano due
termini ; fe intendi la proporzionalitd , che It Greci
chiamano ANALOGIA, devono almeno effere quat-

tro termini , due antecedenti, e duc confcgucntr -

perche I' Analogia non ¢ tra le quantita, come ¢ la ra-
gione, ma tra il rifpetto, che anno tra loro le quan-
titd, come tra il rifpetto , che a’ 16 ad 8,¢e 4a 2;
ondc devono eflere quattro li termini 'proporzlonah.
C. Si puo dare quefta proporzione tra pia, o me-
no di quattro ¢ |
7. Tra meno no. E fe bene alle volte fono tre ,

il fecondo termine ferve di confeguente del primo ,
ed antecedentc del fccondo, come 2 a 4,608 4 ad 8.

Vi ¢ poi la proparzione continua , li di cui termint
poffono eflere infiniti.

C. ‘Come ¢ quefta proporzione . conr.lnua?

Vo2, 4,8, 16, 32, & lonﬂ in proporzione
contmua, la ftefla proporzione ¢ tra 2 e 4, che tra
4 ed 8 &c.
- C. Di grazia: L’ antecedente pud ¢ eflere conﬁ:gucntc 2

.72 In piu maniere {i poflono variare nclla propor-
zione li termini proporzionali . Devi pero prima fa-
pere , ¢he li Matematici {1 fervono di alcuni fegni,

¢ caratteri per brevita delle laro operazioni, come
anco delle Jettere dell’ Alfabeto. per denotare le quan-
tita, di qualfivoglia forta elle fiano. Due punti co-
si: denotano il paragone fra duc quantitd, 4: 2 y cioé
4 a 2. Quattro punti cosi:, denotano il paragone tra
due ragioni, 4 :2::6:3, €0 4.2 2, come 6 a 3.

C. Mi_piace quefto modo di abbrcvmre. .

7. B perché non tutte le quantitd i poflano con
giun-

iy W
S ould bi o




DIALOGO VIL 63
giungere 5 ¢ feparare, come li numeri; percido fi fer-
vono di alcuni caratteri, che denotano uguaglianza ,
aggiunzione 5 {ottrazione, e¢ partizione.

C. Quali fono quefti caratteri?

V. Per denotare uguaglianza ufano due lineette una
fopra I altra cosi=: Altri quefto carattere = p. e.
A=B, overo. A» B, ¢ vuol dire A uguale a B.
Per I aggiunzione ufano una piccola croce cosi #,
A*B, e vuol dire A pia B, cioé¢ A giunto con
B. Per la fottrazione ufano una fol lincetta = , cosi
A —~B, vuol dire A meno By cioé A dal quale {i deve
torre B. Per la moltiplicazione {1 unifcono lc lettere {en-
za fegno veruno, A B vuol dire A da moltip licar(y per

B . Per la partizione {1 ufa il metodo derotti dcll Arit-

metica volgare, 5 , cioé A da partirfli per B.

C. Vi fono piu di quefti caratteri ?

V. Quefti baftano per ora.

C. Di grazia : Ditemi adeflo la variazione de ter-
mini proporzionali .

V. Quattro fono Ii termini propeorzionali ; come
gia fai, nelle prcporzionalita: Antecedente primo,
e fecondo , confeguente primo e {econdo . Quando tu
paragnnl I" Antecedente primo al confeguente primo ,
e I antecedente fecondo al confeguente {econdo: quefta
proporzione chiamala- DIRETTA. .
€. Eflendo 16. primo antecedente , 8. primo confe-
guente 5 4. fecondo antecedente 5 € 2. fecondo confe-
guente : fe 10 dico 16: 8 :: 4: 2 la proporzione fara
DIRETTA. |

V. Se poi paragoni I antecedente primo all’antece-
dentefecondo, ed il confeguente primo al confeguente
fccondﬂ ,» chiamala ALTERNA.

C. Sara

N. 7.

N. 8.
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C. Sard dunque 26:4::8:2; ¢ vale il dire, che
effendo 16 :8::4: 2, fard ancora 16:4::8:22
V. Quefto ¢ chiaro ; Perché la variazione alterna del-
li termini varia , ma non toglie la proporzione; onde
{in come quante volte 16 contencva 8 , tante volte 4
conteneva 2: cost alterando , quante volte 16 contiene
4 , tante volte 8 contiene 2. E vero pero, che nella
proporzione alterna le quantita devono eflere della {tef~

. fa {pecie.

C. O ben intefo il tutto ..

V. Paragonando poi li confezuent? alli antecedenti,
quefta proporzione chiamala INVERSA. |

C. Non 0 che replicare, poiché effendo 16:8::4: 2.
In quefta proporzioncinverfa8:16 ::2:4: (feil 16
contencyva-8y-ed-il 4.coateneva 2.) | 3 e contenuto dal
16, ed il 2 dal 4. oade chiaramente apparg, che in
quefta proporzione {1 muta folo I" azione in paffione ,
poiché I antecedente , che conteneva il conleguente ,
fatto confeguente , ed il confeguente antecedente , que-
fto non pitr contienc , ma € contenuto dal confeguente.

/. Ma fe congiungendo gli antecedenti c¢olli confe-
guenti li paragoni alli confeguenti , 16%8:8::4%2:2.
quefta chiamala COMPOSIZIONE DI RAGIONE.
- C.. Anche quefto intendo 5 Poiché effendo nella ftefla
ragione gli antecedenti colli confeguenti, agziungendo-

fi allt antecedenti un:r._parta.p;n'pnr;'ziﬂmlc, refta la pro-
porzione , fe ben varia denominazione , come la. detta,

" che da dupla {s fa trpla-.

V. Quando poi togliendo li confeguenti dalli antece-
denti, il refto lo paragoni colli confeguenti,.quelta pro-
porzione chiamala DIVISIONE DI RAGIONE. |

C. Se nclla compofwione § aggiunge, nella d_l{ji\fl'ﬁﬂllc

to-
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{i togliec una parte proporzionale ; onde eflendo 16:
8::4: 2¢ fard anco 16 - 8:8::4-2:2, c refta la pro-
porzione, {e¢ bene non la ftefla.

/. Invertendo pero la compolfizione , o divifione,
quefta proporzione chiamala CONVERSIONE di
RAQIONE.

C. Fflendo 16%8: 8:: 43%2: 2. la converfione
fara 8 : 16%8::2:4%2. lo fteflo ¢ della divifione
8:16-8::2:4-2.(n09.)

V. Da quefto puoi chiaramente comprendere, che la

fomma degli antecedenti alla fomma delli cnnfcguenti;

¢ comeuno antecedente al {fuo confeguente.
C. Quefto ¢ chiaro : Perché fe 16 ¢ doppio di 8,

¢ 4 di 2, ¢ diuopo fia 16 % 4 doppio di 8 % 2, on-

de fard 16%4:8%2::16:8,04:2.

V. Se poi li termini fono continui proporzionali,
le Joro differenze anno la ftefla ragione . Effendo con-
tinui proporzionali 16, 8, 4, 2, ed eflendo le loro dif-
ferenze 8, 4, 2, quefte differenze anno la fteffa propor-
zione , che li primi. termini; Perche fe la proporzio-

ne ¢ dupla, la differenza ¢ la meta dell’ antecedente

fe tripla ¢ due terzi, fe quadrupla tré quarti dell'antece-
dente &c. onde togliendofi fempre dall*antecedente una

parte. proporzionale , che ¢ il fuo confeguente ,. refta

nelli refidui la ftefla proporzione ..
C. Quefto I'd gia intefo . .Vi ¢ altro modo di pa-
ragonare le quantita tra di loro 2. .

//. Nella proporzione continua.fi puo paragonare il
primo al terzo termine : cio¢ , effendo continui pro-
porzionali 16, 8, 4, 2. Se {1 paragona 16 a 4, che

¢. 1l primo al terzo termine , quefta proporzione fi dice.

DUPLICATA di 16 ad 8. cosi {e {i paragona il primo’

1 al.

% ?

N.11..
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al quarto termine , {r dicc TRIPLICATA del primo
al ﬁ:wndo ¢ {e fi paragona il primo al quinto termi-

ne fidice OLJ ADRUPLICATA del primo al {econ-

do , &c.
C. Che vuol dire quefta proporzione duplicata, tri-
plicata , &c. | %

V. La ragione duplicata ¢ quando il dcnamlnatore
della ragione moltiplica due volte , cio¢' moltiplica il
minimo termine della ragione ,. ¢ poi moltiplica il pro-
dotto dal minimo termine moln hcato . II denomina-
tore della ragione 16, 8, 4 ¢ 2: quelto denomina-
tere 2 molti hca il minimo termine 4 , e poi molti-
plica 8, che ¢ il prodotto dal 4, e fa 16 - Ia ragio-
ne dii16 a 4 fi dlcc duplicata di 16 ad 8 , perché iI
2 {1 prende_due volte , e cosi {i prende tre voltc fe ¢

triplicata , &c. °
C. Come f{i conofce qual fia quefto denominatore?

V. 1l denominatore di qualfivoglia ragione , purche
fia continua , fi trova col dividere due termini conti-
gui , il maggiore per il minore 4 il quoziente € 1l de-
nominatore, che {t cerca: p. e. nella ragione continua
16, 8, 4, 2, fidivide il 16 per 8, o pure I'§ per 4,

0.l 4 per 2, € {fempre ne viene 10 fteflo quoziente 2,

e quefto ¢ il denominatore della detta ragione , ed in
tutte le ragioni, purché {iano continue, {i opera del-
lo fteflo modo . -

C. Vicalro intorno a que&c proporzioni 2

V.- Vi ¢ molto. Devi percio fapere , che fe {fono
pit ragioni uguali , o duplicate , o triplicate di un’
altra fono uvguali tra loro. O pure , {e una ragione
¢ duplicata , o triplicata di pia ragioni , quefte fono
uguali tra loro : E parimente le ragioni compofte

di
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di uguali ragioni fono uguali tra loro.

C. Quanto avete detto {timo vero. Perché effendo
la ragione di 16~ ad 8., e la ragione di 8 a 4 amendue
uguali alla ragione di 2.ad 1. fari la ragione di 16. ad
8 . uguale alla ragione di 8. a 4. eflendo ciafcuna dupla.

Cosi efflendo la ragione di 16. a 4. duplicata
della ragione di8. a 4. ¢ la ragione di 8 a 2 pari-
mente duplicata di 8. a 4, faranno uguali le due ra-
gioni di 16 2 4, e di8 aaz,

Eflendo poi 16:4::8: 2, ed eflendo la ragione
di 16 a 4 duplicata di 8 a 4 , {ara anco 8 a 2 dupli-
cata di 8 a 4.

- Parimente fe la raglonc di 16 a 4 € duplicata
di8a 4, ed ancoduplicatadi 42 2, fara8 : 4::4:2.

Di piti , efsendo la ragione di 16 a 4 compaﬁa
di16 ad 8, ¢di8 a 4: Parimente la ragione di 12
as compoﬂ:z dit2aé, edi6aj3, ed efsendo 16:
8::8:45¢d8:4::1236, €12:6::6:3, fard
16:4::12:33 onde fono uguali i compofh d1 ugua-
Ii ragioni.

V. Quefto modo diparagonar gli eftremi tolti 1i mez-
z1 chiamalo di UGUALlTA |

C. Mi pare che le ragioni {1 paragonano tra loro del-
lo ftefso modo ,» che le quantita .

V. Certamente : Anzi quel che fi ¢ detto delle ragio-
ni fi deve intendcre anco delle quantita : Poiché le quan-
titd uguali tengono una ftefsa ragione ad un’ altra qual-
fivoglia ; ed una qualfivoglia ticne la ftefsa ragione a
due uguali .

E {e due quantita tengono una ftefsa ragione ad un
altra fono uguali. E {e upa quantita tiene la ftefsa ragio-
ne a due , quefte {fono uguali.

I 2 - C. E

N. 14,

N. 13.
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. C. FE chiaro quel che avete detto . Perché due 8 de-

.vono avere la ftefsa ragione a 4 . E 4 deve avere la ftefsa

ragione a due 8. E due 8 avendo la ftefsa ragione a 4
fono uguali, e 4 avendo la ftefsa ragione a due 8 , fono

uguali .

V. Quindi {1deduce, che li mezzi proporzionali tra
li ftefli, o uguali termini fono uguali tra loro.

C. Che s’intende per qucite mezze proporzionali?

V. Pofte tre quantitd continue proporzionali 8,4,2,
il 4 dimezzo i chiama mezzo proporzionale , perche
fta in mezzo li termini proporzionali.

C. O'intefo . Sicche pofte tre quantita 8, 4, 2 con<
tinue proporzionali , €d altre tre {imilmente continue
proporzionali A, B, C, fe li termini eftremi della pri-
ma proporzione 2. ,e-2 dono uguali all’'eftrepn A, C dell
altra proporzione, li mezzi 4 , ¢ B fono-anco uguali,
Quefto mi pare afsai evidente , fich¢ non a2 bifogno di
prove , perché non farebbono uguali gli eftremi fe non
fofsero uguali 1i mezzi, onde non farebbono. - conti-
nui proporzionali . | =

V. Cosi quefta, come anco tutte le gia dette pro-
pofizioni {ono della ftefsa manicra. -

Ma dimmi , {e fofsero due quantita inuguali , che
proporzione averebbono con un’ altra qualfivoglia
quancita ¢ ) .

C. Stimo, che la maggiore averebbe maggior propor-
zione della minore ad un’altra quantita: cio¢ che 8 ave-
rebbe maggior proporzione di 6 a 4.

V. Perche 2

C. Perché 8 a piu parti di 4, che 6 dello ftefso 4.
poiché 8 contiene due volte 4 , ¢ 6 conticne una vol

ta ¢ mezza lo ftefso 4.
Ve E
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/. E {e fi paragonafse 4 ad 8, ed a 6% -

C. Averebbe 4 minor proporzione ad 8, che a 6,per-
ché 4 2 meno parti di 8 , che di 6 ; poiché 4 € meta di
8, e dueterzi di 6, ¢ la meta ¢ minore di due terziy
onde ne fiegue , che la ragione di 426 c maggiore
della ragione di 4 ad 8 , e fc la ragionc ¢ maggmrc

fard 6 minore di 8.
V. Moo benc . Ma {c fofse 8 : 4::6: 3. efsendo

difuguali 4, e 3, faranno ancora dlfuguah 8,¢6: ed
al contrario , efsendo difuguali 8 , e 6 {aranno ancora
difuguali 4, ¢ 3 5 onde fe 8 ¢ maggiore -di 6 , anco
4 fara maggiore di 3, ed al contrar:o.

C. S1. Perché efsendo 8 : , ed efsendo-difus
gualig ; e351fe 8,e6 non fufscro djﬁau'uah, farebbo-

no uguali ; onde iarebbc m {ggmre la proporzione di
una , che dell’altra ; cioé, {e 8 4 e 6 fofscro uguali, Ia

proporzione con 4 ¢ 3 {arebbe inuguale ; onde non

{an:bbc 8 4:36:;
- V. ‘Quindi avviene , , -che moltiplicandofi un termine

‘della properzione , -€ neceflario , -che anco per lo fteflo
numero fi moltiplichino tutti li termini-, accid refti la
ftefla proporzione , € lo fteflo deve farfi nelladivifione.

" C. Digrazia, fplcgatc meglio quel che avete ora-detto.

V. Eflendo 20 : 10 :: 16 : 8, {e limoltiplica, o fpar-
te alcuno delli detti numeri per 2 , lo fteflo deve farﬁ
di tutti i termini, perché refti la ftefla proporzione.

C. O capito. Moltiplicandﬂﬁ per 2 il primo ter-
mine delia detta proporzione , cioé 20, fi devono
moltiplicar tuttt li termini per lo fteflo 2, accio refti
Ia fteisa proporzione , e fara 40 : 20:: 32 16 lo ftefso
avviene dividendofi per 2. fard 10:5:: 8: 4.

V. Da quel che fin ora abbiamo difcorfo puoi com-

~ pren-



70 DIAL OGO VIL

prendere - che un tutto ad un altro tutto € come una
parte dell'uno ad una parte fimile dell’altro.

E come la parte {imile alla parte {fimile , cost il
tutto al tutto.

Anzi eflendo una parte fimile ad una parte fimi-
le , come il tutto al tutto , fard anco il refto al refto,

" come 1l tutto al tutto, o come la Ipartc alla parte.

E fe il refto al refto ¢ come la parte alla parte,
1l tutto al tutto avera la ftefla ragione.
C. Non ¢ ben comprefo quel che ora avete detto , ¢
fopra tutto ditemi, che s’intende per quefte parti fimuli%
V. Siaun tutto 6, ¢l'altro 3, quella ftefla propor-
zione avera 6 a 3, che una meta, o un terzo, o un
quarto &c¢. di 6 ad una metd , o terzo, o quarto di 3.
que (ﬁ,.tmu o quarti.&c. {1.chiamang parti fimuli,
C. Adello

\ °

o intefo . Egli é certo, <he come 6 a 3,
cosi 2 terzo di 6 ad 1 terzo di 3, e come 2:1::6: 3.
ed eflendo una parte alla parte , come il tutto al tutto,
{ara nella ftefla proporzione il refto al refto . Eflendo
2 pagte di 6 ad 1 parte di 3, come 6 a 3: {ard anco 4
refiduo di 6 a 2 refiduodi 3, come6a 3, o come 2
ad 1., ed eflendo li refidui nella ftefla proporzione del-
le parti , fara ancora nella ftefla proporzione il tutto al
tutto , efard 2:1::6:3, 04:2::6: 3.

.
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PARTICOLARI,

D I 4 L VIIL

Vo Q' Timo ti ricordi quello, che fi difcorfe intorr N. 1.
no all'uguaglianza de’ triangoli , e parallelo-

grammi . FIG.XIV.
C. Mi ricordo bene 5 che {i dimoftrorno uguali li

triangoli, e parallelogrammi fattr fu la ftefla , o ugual
bafe, e tra lc ftefle aralle]c « (D.IV.n.13.614.)

V. Quelli tnangcil: dunque , che anno la ftefla altez-
2za, averanno la proporzione delle bafi , cioé fe le bafi '« -
fono uguali , Ii triangoli fono uguali , fe una bafe € me-
ta dell’altra , un triangolo ¢ meta dell'altm, &e¢.

C. Quefto ¢ evidente , perché avendo il triangolo
ABC la ftefla altezza del triangolo BCD , fe la bafe
A C ¢ uguale, o terzo , o quarto della bafe C D, il
triangolo ABC fara ugualc s terzo , o quarto del
triangolo BCD.

V. E quel che 1 ¢ detto delli triangoli , deve inten-
derfi anco delli parallelogrammi.

C. Si, perché gid {1 dimoftrd, che li triangoli fono
la meta delli parallelogrammi. (D.IV.n.13.)

V. Ed é certo ancora , che quelli triangoli , o paral-
lelogrammi, che anno la ftefla, o ugual bafe , annola N- 2
propcﬁq&lonf: dell’altezze .

| C. Po-
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C. Potendofi variare la bafe delli triangoli in altezza ,
e I’altezza in-bafe; ¢ certoy che anno la‘proporzione
delle altezze . ' |

V. Li triangoli dunque, e parallelogrammi averan.
no la ragione compofta delle bafi, ed altezze.

C. V.orrei meglio intendere quefto , che dite .

V.. 1l triangolo 2 altriangolo 4.2 ‘la ragione coms-
pofta di AC aC D, che fono le bafi, ¢ di BC a
C I, che fono I'altezze. |

C. Come {1 dimoftra ¢

V. 1l triangolo 2 al triangolo 3 4 la ragione di A C
aCD, per laftefla altezza inB: (n.1.) il triangolo
3 al triangolo 4 4 la ragione di BC a CI, per la ftefla
altezza in D: (n.1.) laragione di 2.a 4 ¢ compofta di
223, €334.. . |

C. O intelo: Dunque 1a ragione di 2 a 4 € compo-

. ‘ﬂ:ﬂ de]lc ragioni diACQCD: CdiBC a CI, Chc

fono uguali alle ragioni di 2.a 3, €3 a 4, che fo-
no lebafi, edaltezze. E lofteTo deve dirft delli pa-
rallelogrammi . |

I'.. Certo. Quelli triangoli poi , o parallelogrammi,
che anno - le bafi , ed altezze reciproche, {fono ugnali.

C. Come s intende , che le baft , ed altezze fiano.-
reciproche 7

V. Che fiano li lati proporzionali ,. e li. due eftre-
mi. della proporzione fiano:in una figura, ¢ li due mez--
zi nellaltra.” ~ ~  ~ |

C. Saranno uguali quefti triangoli #

77 Senza dubbio : li due triangoli 2 , e 4 avendo li.
lati.reciprochi AC: CD :: IC:CB, ed cllendo ugua--
li quefte ragioni , fono uguali litriangol. |

C. Cosi ¢ . Efsendo litfiangoli 2 : 3.:- AC: CBl'per:

| Ial:
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T'altezza wguale CB; e li triangoli4: 3 :: IC: CB, anr
co per I'altezza uguale CD, ed eflendo uguali le ra-
gioni di ACaCD, ediIC aCB, faranno li trian-
goli 3: 2:: 3 :4; ondeli triangoli 2, e 4 fonouguali.

V. Quando poi li triangoli , o parallelogrammi fono
uguali , ed anno un angolo uguale , anneo i lati , in-
torno gli angoli uguali, reciprochi.

C. Non f1 difhiculta 3 Perché effendo ugnali li trian-
goli 2, ¢ 44 ed avendo gli angolt in C uguali, per
FIpoteft , averanno li lati reciprochi, perche avendo
Ii triangoli 2 5 ¢ 4 - la ragioné¢ eompofta delli lati (n.2)
fara AC:CD::IC:CB, chefone gli eftremi in una
figura , e li mezzi nell’altra .

V. E fe anno l'angolo uguale, e I lati reciprochi,
fono ugnali . -

C. Parche quefto fiafi gid detto (n.3.) Perché li due

triangolt 2, e 4 avendo gli angoli in Cuguali, ed a-
vendo tra loro la proporzione compofta delli lati re-
ciprochi, fara il triangolo 3:2:DC:CA, ed an-
€0 3:4 ::CB:CI, ed eflendo per I ipotefi CD:
CA::CB:Cl, iltriangolo , o parallelogrammo 3 a
2 avera la ftefla ragione che 2 4, onde 2, ¢ 4 fone
uguali . (n.3.) -
- V. Quinds fi deduce 4 che fe faranno tre , o quat-
tro rette proporzionali if parallelogrammo , che fi fa
dall’ eftreme , ¢ uguale al parallelogrammo fatto da
quelle di mezzo , purché fiano equiangoli li paralle-
logrammi . . |

C. Quefto e certiflimo , perché effendo DC: CA ::
BC :CI,. il parallelogrammo ACB fatto da quellé di
mezzo CA, CB ¢ ugule al parallelogrammo D CI,
{arto dall’eftreme DC, CI, perche anno gli angols

. K N

I4.6.
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in C uguali, e fono reciprochi Ii lati . (n. 3.)
V. Sara lo fteflo, fe faranno tre rette proporzionali,
C. Si: Perche quella di mezzo equivale a due, ef-
fendo confeguente della prima, ed antecedente della
terza ; onde il quadrato della media fara uguale al
S a8 rettangolo dell’eftreme .
40+ 7 Or fappi, che li triangoli equiangoli anno-fi fa-
N. . t+ proporzionali 5 cioé eflendo equiangoli li due trian-
goli 2 ,e4 fara IC:CD:: AC:CB.
C. Come i dimof¥ra 2
F. Siano verticali li due angoli in C delli triangoli
2, ¢4, e glialtri dueuguali ABC, CID fiano al-
terni, faranno parallele AB,ID (D.V.n.s.), e
tirate lerette BD, AI, li triangoli ADI, BDI fo-

pra la ftefla bafe ID e tra le frefle aral]clc AB,ID
faranno uguali (D. IV. n. 14 ) tolto il comune trian-

golo 4 , reftaranno uguali 3 , e 5 3 che averanno gli
angoli in C uguali , dunque li lati intorno detti ango-
li uguali reciprochiy e fara IC: CD::AC:CB(n,
4 ); dunque proporzionali li lati delli trtangoli 2, e 4~

C. Cosi parimente fi poflono: dimoftrare proporzio-
nali gli aleri lati , facendoft gli angoli verticali.

N.7 V. La retta poi parallela alla bafe del triangolo , fa
li triangoli , e li {egmentr {imili, ed al contrario ; Co-
me nel triangolo 1 CD: le parallele alla bafe ID, cioé

2. 6. LP, ed AB fanno li trlanfralr ACB, CLP,; CID

ricxy. mili . Poiché per ragione delle pam]lclf: fonn uguali
gli angoli CLP ,CID, CBA, ed ancoBAC, CPL,
CDI (D.IV.n. 6.) e parimente li verticali in C
(D.Il. n.17. ), onde Ii mangoh ICD, LCP,
ACB fono equianguli , ¢ percio {imili , e proporzio-
nali li lati (n.6.) 1C:CD:: LC:CP, ocome AC,

aCB:

27. 6.
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a CB: epereflere tutta C1a tutta C D, come 1a
parte LC alla parte CP. ,

C. O gia intefo. Cost fara il refliduo 1L al refiduo
PD, ondeelitriangoli , ¢ i fegmenti ancora faranno
fimili (D.VILn.19.)

V. Al contrario fe unaretta L P taglia li lati pro-
porzionali LC: CP:: IC: CD fara parallela LP ad
ID ; Perche fe fi confidera per L tirata una parallela
ad ID dovera tagliare i lati proporzionali , ¢ percio
neceflariamente paffara per P.

C. E cosi fara la ftefsa LP. N. 8.

V. Ancora fe due triangoli CDI, QIR anno h tre
Jati proporzionali tra loro, li tnangoh {ono ﬁnuh . 6.
. C, Cioé¢ fono equiangoli.

V. Appunto. Prefa C P uguale ad I1Q., e tirata
PL parallela a DI, fara CD: CI::CP: CL, era

CD:Cl::1Q: IR; dunque CP: CL::QI: IR.
(n.7.) éuguale CP adI Q, ex conftr. dunque CL
ugualead IR : Era parimente CDr DI:: IQ: QR ::
CP :PL ; dunque PL uguale a QR ; dunque tutto
il triangolo CPL uguale a tutto il triangolo I'QR:
il tr:angoio CPL ¢ equiangolo al tr:angnla CDI.

- €. O'capito 5 dunque il triangolo IQR ¢ cqmangolo
al triangolo CDI.

7. Da tutto cio {1 deduce, che due tmnrohDCI
QIR avendo gliangoli DIC, QRI un'uah e lila- N. 9.
ti intorno quefti angoh proporz:onah y <10e CI: 1D 3
IR : RQ,, faranno equiangoli. G. O

C. Quelto ¢ vero ; Percheé , come fopra , prenden-
dofi PC uguale ad 1Q, e PL parallelaa DI, fi di-
moftrano li triangoli uguali ( n. 3 ) |

V. Cosiancora: Se li triangoli tengono un angola

) K 2 uzua-
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uguale, e Ii lati, che comprendono I' altro angolo
propomonah , ed il terzo aﬁgoln d una ftefsa fpccm 3
fono fimili. -

C. Non 0 ben intefo quel chc avete detto.

V. Se li due triangoli DCI, QIR anno gli angﬁh
DCI, QIR uguali, ¢ Ii lau intorno gli angoli D,
Qproporzmnah , e glialtri due: angohl R della ﬁ:cf‘n
{pecie , fono fimili .

. L. Certo che si ;3 Perche fatta: come pm'm PC u-
guale aQlI; etirata PL parallela a D1, fara CP:

- PL::CD:DI::1Q:QR, per J'Ipotcﬁ ; onde co-

N. 10

32.6.

me¢ CP, uguale ad 1Q, a PL uguale a QR ,. cosi
CD a DI epercio li due triangoli PCL 3, QIR,
che anno due lati CP, ¢ PL uguali a. QI,QR,

e gliangaliin C, ed I uguali, fono uguali;, ed equian-
goli 3 e perché il triangolo PCL f-_hmllc a DCI, qlies

fto fara anco fimile ad IQK..
. V. Da‘quefto poi {1 deduce, “che fe li tmn oli D
CI, QIR {ono fimili, ed anno le bafi omolo he
in una retta CR , gli alcri lati {fono paralleli.© .
'C. Quefto ¢ certiffimo, perché la retta CR fa gh
angolil, ed R, che fono uguali per I'Ipotefi, come
anco ‘gli angoli DCI, QIR uguali ; dunque paralle-
le ID, RQ, come anco CD, IQ
Vi E {fe li triangoli anno li lati paralleli , avcrannn
gli angoli’ vguali per ragione delle parallele , e percio
fimili .

FIGXIV.  C, In quefto non o difhcolta veruna.

2. 6.

V. Ma fe laretta BC nel triangolo A B D fparte
I'angolo B in due parti uguali, {parte la bafe AD
in parti proporzionali alli lati, e fara AC: CD:

AB: BD.
C.Nnn
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'C. Non puo dubbitarfi , pcrchc la retta B Cfaliyg,,,

tr:angnh fim:h

Vi Come lo dimoftrareftiz . .

C. Prolongata BD in S, che B5 fia ugua]c aBA,
e tongionti li punti A, S, I'angolo S fara nguale all’
angolo A ( D.IIL n. m) ¢ I'angolo A B D efterno
uguale alli due mrerm oppofti- A, S (D.IV.n.o.)
Fangolo A BD ¢ divifo per meta 3 dunqué I'angolo
CB D uguale ad S , che fono alterni ; dunque pa-
ralle]eAS BC (D.IV.n.s5.); dunque AC CD.::
5B, o fua uguale AB:BD. (n.VIL)

% Bene. Se poi nel triangolo A BD Ia setta BC |

<ol lato ABfal angulo A BC uguale all'oppofto ADB,
forma il triangolo ABC {imile a tutto il triangolo A
BD, edillato. AB ¢ medio tra DA, CA baﬂ‘:, ,
fegmento contermine con A B.

C. Stimo bene, chefiacost; perche I’ angolo B AG
¢ comune , I'angolo AB C, per I'Ipotefi , ¢ uguale
all’ angolo B D A ; onde fono equiangoli li triangoli
ABC, ABD, e percio fimili ; onde fara A C:
AB: : AB: AD,.

V. Cost é: E daquefto {1 deduce, che la perpendt-
tolarc BC, che ﬁtlra dall’angolo fuppoﬂo retto, B,
fa due triangoli ABC, CBD f{imili tra loro , cﬁmlh
a tutto 1l mangula ABD.

C. Q‘Ieﬁo anco & certo, perche nclh triangoliA BD,
A BC, l'angolo BAC ¢ comune ; I'angolo AB D fup-

polto retto ugualc all angoloBCA ; onde langqloABC

uguale all angolo BD C, e percio equiangoli, e fimili li

triangoli ABD, ABC. ( D.IV.n.8.) Cosiancora eflendo

comune langﬁlo CDB, egliangoliABD, BCD retti,

faranno equiangoli , e “fienili 1 due triangoli ABD ,
BCD,

N. 12:

8. 6.
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- BCD, e percid faranno nnco fimili trd Toro li due
triangoli ABC, BCD. (n.
V. Da quelche ai detto ﬁ dcclucc , che ¢ AC:
CB':: CB:CD.
C. Certo che s ; ; onde la perpendlcnlarc CBe me-
dia tra Ii fegmenti AC, CD. -
i EdeﬂéndoCA AB :: AB: AD?
. C. 1l lato AB fard anche medio tra la bafe AD,
ed il fegmento contermine AC lo fteflo pub dJmo-
- ftrarfy dell alero lato.
Nt 0 F d uop o adeflo che fappi , che tutte le figu-
21.6. re fimili ad un’ altra, fono fimili tra loro.
- €. Non ne dubblta punto , perché tutte hanno gli
dngoli uguali , ¢ Ii lati" proporzionali a quelli dcll al-
tra ,- e’ per. mnfegucnza tra-lero. ('n. 6..) ~
V. Devi anco fapere , che le-figure fimili fi- r’lfol-
vono in mangoh fimili.
- €. Come ¢ quefto, che dite adeflo 2 |
- V. Li tre Poligoni defcrltu nella fi ura*D(VI fono {i-
FIG.XVI m;hcﬂ'enda equiangoli; Onde’tirand oﬁ le rettea congiun-
gere gli angoli oppofti formaranno li triangoli tuttifimili,
.cio¢ li triangoli 1, 2,7 fimili traloro, cosi 4,3, 8,¢ 5,6, 9.
~ C. Come {1 dimoftra, che quefti triangoli fiano fimili?
V. Li Poligoni fimili hanno gli angoli uguali, per-
N, 14 ché altnmentc mnon {arcbbono fimili, e perché come
AB :BC:: CD : DG, .o gl angoli D, B fono
nguali , fono {imili 11 due triangoli 1, e 2: (n. 8.)
dello ﬁcffo modo fi dimoftrara, che fiano fimili li trian-
goli 5, € 6. E perché turto I angolo BCR ¢ ugua-
le a tutro I angolo DCL, e la parte BCA ¢ ugua-
le alla parte DCG, il rcﬂo ACR {ard uguale al re-

fto GCL : dello fteflo modo fi dimoftraranno ugua-
I

.-06
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Ii 1i due ang soli ARC, GLC; onde anco I angolo
CAR fara uguale all’ angolo CGL. ;

C. O’ gid capito. Li triangoli dunque 2,3, 6 fono
equiangoli colli tre triangoli r 5 4, 5, ¢ per confe-
guenza {imili.

V. Quefte figure pero fimili tutte hanno la ragio- 19.6.
ne duplicata delli lati. omologi 4 cioé corrlfpondcntl
. C. Li due triangoli fimili 2, ¢ 4 hanno la ragio- prgx1v
ne duplicata delli lati A C a CD ; Perche fatti gli
angoli 1n C verticali , e pralongata: CD im O, fic °
ché fia AC:CD :- CD:-CO, e tirata BD. ]1 due
triangoli 2 , ¢ 3, pcr la ftefla aItezza in B, han-
no la ragmne delle baf1 ; e percio 2: AC D
(n.1.) 3 cosi anicora il triangolo 3 a 4 pcr la fteffa
altezza in D averd la ragionedi CD a DOy eflen-
do la ftefla che di AC a CPD; ondefard 2:3 :: 33
4 ; percio eflendo continui pmporz:onah 2y 34 4,la
ragione di 2 a 4 fara duplicata di 2 a 3 ( D. VIL
n.11.) che ¢ la ftefla di AC : CD, UCD aDO.

C. Quefta dimoftrazione vale per tutte le figure ?

V. Si. Perche dlmoﬁrandoﬁ, che ciafcuno triango-
o al fue fi mllc a la ragione duplicata delli lati, tut-
tala figura avera parimente la ragione duplicata alla
fua fimile . |

C. Cosi ¢. Efsendo il tutto al tutto fimile , come
Ia parte fimile alla parte fimile . ( D.VIL nrlﬂ )

V. Da quefto ne fiegue 5 che.le figure fimili, de-FIGXVI
{critte fopra le rette pr0por210mll {fono pmporzmnah

C. Certo che si: Perché tutte hanno la ragione du; 22 6.
plicata delli lati omologi , come ¢ chiaro del gia det- N 16
ta: Poiche' efsendo ‘quattro rette proporziomali AR:
RP > By 3 L O, le figure {imili ; defcritte I{opr:

A

N. 1§.
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AR, RP, averanno la ftefsa proporziones che Te

ﬁgurc {imili fopra BC, LO ; onde fard 6 ¢ 7 ::
2% 3 : 84 o3 perché come 6 a 7 tienc la ‘ragione
duplicata di AR ad R P, cosi il trapezio 2 & 3 al
trapezio 8 % 9 tiene la ragiﬂnc duplicata di B C ad
L O : la ragione di AR ad RP ¢ la ftefsa che di
BC ad LO; dunque 6 : 7 :: 2 3:8% 9.

V. Quindi fi deduce, che lafigura 1 % 4 % 5, che
{1 forma dalla bafe CL fotto I angolo retto del trian-
golo R CL , fara uguale alle due fimili 2 % 3 %6,

7% 8 %9, che fi furmano dagli altri due lati mtor-

no I angolo retto , cioc CR, RL.
C. Quefto f1¢ gia dimoftrito delli quadrati. ( D.V,
n. 9. ) fara ance vero in tutte le figure fimli?

V. Certo, in tutte lc figure ﬁrml:, perché le hgure
fimili di quanti {1 voghano lati fono come li quadrati:

cioé tengono la medefima ragione duplicata dclh latz
omolegi. (n. 14.)

C. Mi ricordo bene, che fi ¢ dimoftrato, che tut-
te le figure fimilt tengono la ragione duplicata delli
lati amologi. (n. 14 ) |

V.- Or perché il quadrato di CL ¢ uguale alli qua-
drati di CR; RL (D.V. n 9) qualfivoglia altra fi-
gura , fatta da CL, fara uguale alle fue {imili fatte
da CR, RL.

C. Credo, che quefta veritd pofsa dimoftrarfi inde-
pendentemente dall’ uguaglmnz:l delli quadrati.

V. Pud univerfalmente dumﬁra.rﬁ di tutte le figu-
re {imili.

€. In che modo?

V. Tirata la perpendicolare RV d*l”’ angolo retto
R, {ono -contypue proporzionali CL, LR, LV

(n. 32.)
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¢n x2. ) onde fard 144 5:7%8%9:: CL: LV,
( n.5.) cosl ancora efsendo proporzionali CL, CR,
CV.fara ¥ 4%5:28386:: CL: CV; eflfendo
dunque CL:LV ::1#4%5:7%8%9, ¢ CL:CVi N 18
Th48s :283%6. :

C. Ointefo. LV, ed V' C {fono uguali a CE,
dunque 2%3%6, ¢ 7%8 %9 {fono uguali ad 14 %5.

/. Cost € , ed & vero ancora , che quelle figure g v
fimili, che fono dentro di un’ altra con un angolo
comune , teegono comune il' diametro .. 24. 6.

C.. Spiegatemi. dirgrazia quefta propolfizione. |

V.. Le figure fimili BD', G D, che anno I'ango- 20+ 0+
Io in. D comune , anno anco il diametro B D co-
mune, ¢ li lati paralleli.

C.. Di cio non dubito ; Poiché dividendofi Ie fi-

gure {imili in_triangoli fimili dalle diagonali (n.13.)
{ard il triangolo BDC fimile al triangolo G P I, ¢
perche I'angolo BID'C ¢ comune , e li triangoli fi-
mili fara- una fola retta BG, G D, onde la dia-
gonale DB fara comune, e faranno ancora paralle--
li li lati, per rigione:degli angéli uguali deili trian-
goli fimili (D,1V.n.s.,26.)

V. Da quel che f1 ¢ detto {i deduce ancora, che cl--
fendo {imili li fegmenti. fatti. dalla diagonale , fono
anche {imili i complementi ..

C.. Che dubbio ¢ fono {imili lirtutti DBC, DBA, N/ i
fono f{imili le parti: vy 2, 3, 4, fono anco fimili li-
complementi (D.VILn:19:) 5,¢6.

V. Si dedace finalmente , che eflendo uguali li feg--
menti , {fono anco uguali-li complementi. -

C. Sono uguali BDC , BDA fegmenti fatti dalla 43. 1.
diagonale. B D , fono uguali li fegmenti 1, ¢ 2, 4,

. - ¢ 3
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6.3 5 dunque foho uguah 1i cnmplcment: 5ye6 (D.

'VII N.19.)
V. Quel che' fi ¢ detto déllirettangoli, i dcve an-

"co intendere di tutte le figure', che dalle: diagonali
fono. divife in parti uguali.

| DEL-




DELLA
PROPORZIONE

' DELLE PORZIONI DEL CERCHIO, E DELLE
 RETTE ; CHE SECANO, E &' INTERSE- |
' " CANO NEL CERCHIO, E DI ALCUNE -
< " PROPOSIZIONI PRATTICHE. ..

‘D [ A L IX

V Redn gia fappi, che cofa fiano lc porzwn: N1
. del cerchio.
C Le fo bcn:l’ﬁmu cﬁcndﬂfcne tmttatﬁ ncI fccundo FIG. XI.

difcorfo.. -
V. Orf{appi, chc gh angnh , ¢ fettori d¢’ cerchz u-

@mh tcngono 1a ‘ragione delli loro archi. |
,C..'Non o difficolta. Veruna Perché eflendofi g
thrmﬁram,, che Parco & mlfura dell’ angolo, ¢.I an—
golo ¢ mifura dell’arco (D.IL.n.17.) eflendo I'arco
DA B, doppio dell’ arco DA, fard I'angolo DEB
doppm dell’angolo DE A ; e cosi eflendo 1" angolo D
EB doppio dell’angolo DEA, ¢ I'arco DB. doppio
delf arco D A, fard il fetrore D.EB doppio del fet-

tore DEAL
V. E ucﬂo & vero tanto nello fteffo ccrchlo quan-

0 ne qtrch: uiguali ; Nelli cerchi difuguali pero , fe gli
archt BD, SL {ono fimili, le corde, e gli arcthB y
.SL/anno I ragione delli ragl

- G Nemmeno quefto pud dubbitarfi ' perché per effere
S L 2 gli

33. G.

N. 2.
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gliarchi fimili DBy SL fono wguali ghi.angoli in E;
come anco’ tatti gli- angelt delvtriangole. D E B agli
angohi del triangolo SEL. per ragigne delle parallele
DB, SL (D.IV.n.s5.) eperdd eflendo equiangoh i
triangoli , li lati faranno proporzionali: (D.VIIL, n.6:)
E per effere ED uguale ad EB , come'S E uguale ad
E L , 1i triangoli fone {imili,.¢ laibale , ocorda DB
ad SL ¢ come il raggio' ED ad E S. Lo fteflo ¢ degli
archi, perché fe {i fpartono pgualmente colla retta ER ,
{ara DA uguale ad AB, come SR uguale ad RL,
e cosi f1 corrifponderanno uguali corde , ed archi in
ciafcuno circolo ; onde gli archi {imili tengono la ri-
gion¢ delle corde , che € quella delli raggi.

V. Quindi chiaramente fi deduce, chegi%:tgm{lﬁa {tefla
retta non {1 poflono fare duc fegmenti di' cerchig-{imi-
li, ed inuguah . R § TR

C. €erto, perché le corde uguali tagliano.archi dif=
amili nelli cerchi inuguali. ' ;.

V. Quel che i ¢ detto degli archi : {o fteflo deve

dirfi ditutta una circonferenza all’ altra , -perché :co-

me la parte alla parte, cosi il tutto altutto (D.VIIL

n. 19. € 20.) L -
| Nelli cerchi perd difuguali, e corde, archi, e

fegmenti uguali fono diffimili .

C. Certo che si 3 Percheé fe foflero {imili averiano
la ragione delli raggi_,- e cosi fariano difugualt, come
fono difuguali li raggi, che ¢ contro I'Ipoteli, e per-
cio fono diffimili . -

V. Filendo pero la corda uguale féca arco maggiose
nel cerchio minore. ,

€. Cosi ¢ , perché fe aveflero le corde ugual valo-
re , farebbono gli archi {imili , e farebbe minore la

COrI-
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corda come il raggio del cerchio & minore, ¢ molto
pit p:cccrla , fe I' arco fofle di minor valore ; onde
e nel minor cerchio I'arco non ¢ di uguale , nc di
minor valore , fara di maggior valore ., :

V. Inoltre : le figure fimili infcritte, oarcofcnttc

ne’ cerchi tengono 1a ragiene duplicata delli raggi .

C, Come quefte figure 1rﬁ'cntt¢ wi c:rcoicmtc anno

1a‘ragione duplicata delli raggi ? K

V. Se DEB ,; SEL f{ono' parti fimili di due qua-

drati inforitti ﬁcl cerchio, i lati SL, DB, che fo-
no corde di archi fim#i , faranno come li ragpi'S E
ad ED, (n.2) onde pcrché il quadrato di S L al
quadrato di D B tiene la raglouc duplicata di SL a
DB (D.VIIL n.14.) tenerd ancera la ragione. dupli-
“cata delli raggi SE a DE , ¢la ftefla ragione Vah:pcr
le circofcritte .

C. O' gid capito.

P Cost ancora li fettori , ¢ {egmenti ﬁrmh N
c:rcoll tra loro tengono la raglonc duphcata dc.lh
'dlamctn O raggi . f

C. (meﬁo & chiarifimo » perche nelli ﬁ-ttnn EDB,
'SEL, il triangolo DEB al wriangolo S E L ticne ]a
ragione dupltcata di ED ad ES. (n.4.)
| V E fe dividerai ugualmente gli archi DB, SL in

A, ed R, tiratc lerette DA, AB, SR, RL,![
triangolo DBA al tri angolo S:LR. :.wer-n Ia ragmnc
‘f’luphcata della corda DB alla corda SL che. ¢ du-
plicata delli raggi ED 'ad ES ; E cosl comlmmndo
1h infinito Ia bifezione .

“ C. Averanno fempre li triangoli k ragione duplicata
delli raggi‘;-onde la fomma di tutto il tnangolo 5 «che

compone un {ettore , fegmento 5 ‘o cerchio alla fomma
del

-
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del fuo fimile avera Ia medema ragione duphcata delli
raggi .
WA Qumdl ¢ d'uopo ﬁpp: 3 ghc {e due corde fi taglia-
no nel cerchio , li. fegmenti fono rcc1proch1 , ¢ lilaro
rettangoli uguahi. 1

C. Vorrei meglio mtcndcrc qucﬂ:a propoﬁnﬂnc

. V. Li {egmenti delle corde CF, DE, che fi {eca-
no in H, fono reciprochi DH : HC :: FH: HE, e I ret-
tangch DHE; CHF 4 fatti dalli d:m {egmenti, fono
uguali; Pcrthc tirate: k: rette CD, EE, gli angoli DCF,
ed E fono. ug,uah s perche nello ‘fello fcgmcnto di cer-
chio (D. VL n. 14. ), ed ancora fono uguali gl angoli
CDE, edF perla ftefla ragione ; gli angoli al vertice
H fono uguah (D.II n.18 ) dunque; li triangpli
DHC*& HHE fm -equiangoli 3 ( D. VIIL n.6, ) e pﬁl,'-
€10 proporzmnah y DH: HC +EH+HE.. |

. Il rettangolo dunque DHE, fatto dall eftreme, 2

ugualc dl rettangolo CHF fatto dalle medie . ( D.VIIL
%8649 i,

V. La perpcndncnlare pern , tirata dalla c:rconﬁ:ren-

R za al diametro, "¢ iedia tra L fegmenti de] diametro.

€. Capifco, quefta yerita; Poich¢ effendofi dimeltra-
to, che nel triangolo rettangolo, la perpendicolare dall’
angolo retto, tirata alla bafc, lo {parte in parti proporzio-

nah -¢ la perpendicolare ¢ media tra Ii fegmenti: ( D.
VIIL p. 12, ) Tiratala perpendicolare CO-ful diametro
DE, e tirate le rette DC, CE, I’ angolo DCE fara

retto , perché nel fcmlccrchm 3 ( D VL n. 15 ) Onde

. Ja perpendicolare , tirata dal punto C dell’ angolo retto

al diametro DE, lo dividera in pam proporzionali ,
c._per conﬁ'gucnza fara EQ: OC::0C.: 0D j 0n-
ide. C O fara medla - f

,, V An-"
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V. Anco qualfivoglia corda ¢ media tra 'l diametro,
che tocca Icﬁrcmlta di efla corda, ed il fegmento,
che fa'la‘perpendicolare, che ade dall alera eftremi
ta 'di detta corda {u’l diametro: cioé la corda C E
¢ media tra '] diametro D'E , ed il fegmento. ORB. .

C.'Certo » Perche effendo reetangolo il triangolo
f)CE fa perpendicolare’ C O fali tmngoh fimjli ;
(D. VIIn 12) ﬂndeﬁra DE: E.C : EC: OE, -
percio EC. fara mcdla = 1 0]
" P. La tangente: poi ¢ media tra la ﬂecante ’ cd il
{uo efterior fcgmcntcr
- C, Non vi ¢ dubbio venino,. erché tirate .lé rette
CE, CD'5 I'angoloBCD, ‘fatfto dalla tantente B C,
edalla E:cante CD 5 € ugu&lc all angolo BEC ncll ale
terno fegmento, (D.VI.ni16.) I'angolo: m B € . co-
mune ; dunque equlangoll li tmrrgoll BEC, BDC;
dunquc DB: BC:: BC =BE ; dunque 1.1 tangente
B C ¢ media.

- V. Al contrario', fe BC' ¢ media fard tangcntc

- C. S5 perché tirata dalcentro I la retta IC, fa-
ra I'angolo ICE ugualeall'angolo IEC , effendo i{o-
eele il triangolo TEC, (D.ILn.10.) "angolo BEC
¢ uguale all’ angolcr BCD nell’ alterno fegmento, (D.

VLn.17.) aggionto a‘quefto I'atigolo D CI' comune,

fara I'anzolo: DCE uguale all’angolo BCI, I anzo-
lo DCE ¢ retto 5 dunque' 'anzolo B.C F fard: pari-
“mente retto ; ‘dunque BC'e‘tmgcme* (D:¥Vi.nixo.)
V.. E {e dal punto B fi tirano'due tangenti B C,

BZ, quelte tangenti faranno uguali 5 p"rchc cuﬁ:u—-

‘na ¢ media traEB, BD .
C. Now cantradlco, eflendofi gia dlrnoﬂ:rato, che Iemc-'
thr. tra liftelli, o uguali terminifonouguali. (D.VIIa.i 5.)
. E

N. 8.
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V.- E petché dug fole rette uguali fi poffono ticare da
un punto. fora' del cerchio alla circonferenza, convefsa
(D: VL . 6. ) fard. lo {teflo delle tangenti ; cio¢ due
fole ‘tangenti fi poffono tirare da un fol punto. alla cir-
conferenza. .. .- i . (! |

'C. Quefto ¢ affai chiaro., perche Je tangenti. {ono ret-
te, che dal punto fora del; cerchio {i tirano.a toccay la
circonféerenza. ' | . . . ar pana . T

. Effendo dunque la tangente BC,media tra la {fecan-
te BE , ed il fuo efterior fegmento BD, (n. 8.) fara {1

2* quadrato di BC uguale al rettangolo di BE , BD , che-
fono Veftreme (D, VIIL n: 5..) T

. G.. Lo fteflo dovra dirfi della fecante BF 5 Perche ti--
rata G C li due triangoliBGC , BEC fono cquiangoli
perche /I’ angoloin B ¢ .comune, I'angolo BCG uguale
all’ angolo BFC nell’ alterno fegmznto 5 ( D- Vin.z7.)
dunque equiangoli 3 dunque 11 tangente ¢ media tra li
{eamenti di qualiivoglia fecante. i _

V.. Quindi chiaramhente fi deduce,. che It rettapgol fat-
& dalle fecanti ) ¢ loro. eftgrior fegmento,, fomo-tutti.
ugualittra:loro..! ! | |

¢+ E fe la tangente ¢ media, e ciafcun rettangolo fat-

to dalla: fecante, e fuo.efterior fegmento ¢ uguale al qua--
drato della tangonte, tutti li rertangoh delle fecanti (che
fi tirano dil punto,donde fitira latangente, ) cloro elfte--

tior fegmento,.fono uguali-tra loro... |

V. .Cosi ¢.. E quelto ¢ quanto balta Giperf1 intorno al--
[i primi fuic libri.di Euclide, che fe bene da me tj ¢ ftato .
{uegcrito com ordine diffcrente , non ¢ pero fuora d ar-
dine ; eflendomi 1ngegnato . quante, piy o pofluto , ri-
dtrre 1 propohiziont-a. [ttogo Opportuna .non{ol:l; per:

1a breviea. Jell vperaema ancora per, renderle. facilt alla

i - tua



DIALOGO X 23
tua intelligenza , adattandomi alla tua capacita..
.+ €. Vi ¢ forle adtro delli primi {ei dibei di Euclide?

V. Non altro 5 che le quattordeci propofizioni de]
quarto libro , che trattano dell’ infcrizione, e circofcri-
zione delle figure ne’ cerchi, ed’ intorno ad effi , come
anco alcune poco propofizioni prattiche degli aleri libri ,
de’quali deve trattarfi nella Geometria prattica .
~1Cy Di grazia : datemi qualche notizia di quefta infcri-
wioney e circoférizione. - -

" V. Per compiacerti : fappi, che quando averai divifo rg.xvi,

il cerchio in 360, parti uguali, potrai facilmente infcri-
verci ogni figura regolare . |
+ C. Inchemodo? i

. Dividendo 360. per il numero delli fati della figu-
ta da infcriver(i nel cerchio, il quoziente tidard il nume-
ro delte parti, alf eftremita delle qualiadattata una retta,
fara 1ato della figura, che vuei infcrivere nel cerchio.

Per infcrivere il triangolo equilatero : Divifele 360.
parti per 3, d quoziente 120. fara il lato defiderato .
Parimente divife'le. 360 per 4 , il quoziente, 9o. fara Ja-
o del quadrato, ¢ cosi fucceflivamente {1 opera per tut-
te le figure.
'C. Non ¢ cosi facile pero quefta prattica. ,

V. E facilifima quando che abbi il compaflo del Ga-
lileo , o pure abbi un femicerchio p. ¢f. ABC , ladi cui
metd A B fia divifa in 9o parti uguali, e dal centro L
fiano tirate le rette LA, 'L 5§, L 10 &c. a ciafcuna par-
te divifa ; perche o il diametro del cerchio , dove {1 a
da infcrivere la figura € uguale , o maggiore , o minore
del diametro del {emicerchio. |

C. Se ¢ uguale , o gia capito i, prefa nel femicerchio

Ns 3y

p. ek la diftanza. AB di gr. 9o.5 che ¢ lato del qua. N1

M dra-

.



oo DIALOG.O IX

drate , {i trafporta nel cerchio & rephcatar quattro’ voly
te forma il quadrato FOQS ... Ma fe. amagglore.g o
minore del diametro 'del femicerchio? /.. .

V. Se ¢ maggiore il diametro del' femicercio del dxa-r
metro del cerchio , come ¢ il cerchio FO QS ; tirati
Ii due diametri FQ, O S nel cerchio , che s.interfes
ghino nel centro G, il {femidiametro F G deél .cerchip
fi trafporta nelli femidiametri LA, ed LB del femi-
cerchio , e caderanno nelli punti ‘I, I'; onde prefa la
diftanza DI, ¢ trafpertata nella cn'confcrmza del cer-
chio y dal punto F cadera nel punto O : qucﬁa r:tta
FO fara lato del quadrato.

C. Efe il dumctro del cerchlo folle magmrc dcl

+ diametro del femicerchio ¢ -

V. 1l femidiametro del &mnccn:hin L D, ﬁ traqurta
{fu 1 femidiametro G P del certhio PVR. ) ¢ termiinas
ra nel punto F : colla diftanza G F fatto un cerchio
occulto FO Q_, e fopra di effo dal punto F trafpor-
tata Ja diftanza D 1, prefa nel femicerchio, cadera
nel punto O, dal quale peril centro G tirata GOV,
Ia d:ﬂ:anza PV {ara. ]aw del quadrato. da mfchcrﬁ

nel cerchio PVR.

C. E fe fi avelle da circofcrivere la figura alccrcblo .
V. Quelto ¢ faalc, perché infcritta nel cerchio la
data: figura , come gia 1 ¢ detto , {1 tirano le rette

parallclc alli _J.'lan gia mﬁ,nm ,. che mcclnno it cerchio,
C. O capito. Tirata la retta F O lato del qua-

drato inferitto, fitira PV parallcla ad F O che toc-
chi il cerchio in P .- E fe f1 avelle da mfcnvcrc nd
quadrato il cerchio, o altra ﬁgura . ;
V. Divily li laer dc.lla figura in parti uguali , ¢ tirate

- -lediagonal, qucﬁea interfecaranno nel centro della igur .

p. .
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p.c. G, daquefto punto colla diftanza G T, che dalcentro N. 15.
tocchs il lato della figura {1 defcrivera il cerchio FO QS.

C. E fe i avefle dacircofcrivere al quadrato il cerchio ¢

V. Parinrente trovato il centro del quadrato' G colla
divifione delli lati , o angoli in partf uguali,( D.ILn.14.)
colla diftanza da quefto punto all”eftremita dell’ angolo
del quidrato, - o altra figura regolare , che fia 5 { defcrive
il cerchio , che fara circofcritto al quadrato.. ;

- €. Comie puo tirarlt la parallela alla data retta?

V. Da qualfivoglia punto B della data retta A B,
colla retta-BC fi fa qualfifia angolo CBA , indi dakFI¢¥*
punto B , com qualfifia apertura del compaflo, fi fa
una porzione di cerchio 1L , colly ftefla aperturadal ,, .
punto C fi fi un’altra porzione di cerchio O Qstrak 55 1,
portata poi la diftanza IL fopra O Q_, dal punto O
caderd nel punto P - dalli punti C, P, tirata la retta
CD, quefta fara parallela ad AB. |

C. Cosié, perche gli angoli alternt C, B fono uguali,,
per la coltruzione, (D.IV.n.5.) dunque parallcle&c. .

V. Sarebbe anche bene , che per adctlo fapefli il meto-
do di trovare la mezza proporziomle, ed anco laterza, =
e quarta proporzionale , come anco la divilione di una
retta fecondo I eltrema, e mezza ragione .

C.. D1 grazia favoritemene .

V. Congionte le duerette AB, BC tra le quali s'a
da nitrovarc la media, e-fatto il femicerchio AGC dal
punto D meta delle due rette 5 .alzata la: perpendicolare
BG, che tocchi la circonférenza, quefta fara mezza pro- r3.4,
porzionale tra AB, BC ; poiche tirate le rette AG, 14. 2.
G C i fara iltriangolo AGC coll'angolo rettoin G.

C.. Saracertamentc AB:BG::BG:BC.(D.VIiL.n.12)

V. Pertrovare laterza proporzionale di AB, BG:

: M 2 con

FIGXX,
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- ¢on’'quefte due rette fatto I'anigolo in B rette 4 e tirata

AG,daF punto G fitira GI, chc faceia Tangolo AGI ret-
to, e prolongata AB, s mtcrﬁ:chcra nel punto € colla
retta G 1, la retta BC fari la tes2a proporzionale,

C. Si, perché eflendo il triangolo A GC rettango-
lo, fara AB: BG :: BG: BC.

K Per trovare la quarta proporzionale 5 fatto colle
due prime date AB, AG qualftyoglia angolo. in Az
proloﬂgata' AG, ficch¢ GL fia uguale alla terza da-

~ ta: congiunti li punti B, G, colk retta BG 4 e tira-

Ze

ta L C parallela a GB, pmlongandcﬂl A B s interfe-
chera coﬂa parallela L C nel punto C..

"Co O ui capito: BC [ara la quarta propnrzmm[e,
poiché per ragione delle parallele fara AG : AB:: GL:
BC. (D.VIEn.7.)

. V. Per tagliare la retta AB fccondo leftrema e mezza
ragione;; fatto con eflail quadrato BD, e tiratada E me-

rrexxrtd diDA la recta EB, fi prolonghi D A i F,chefia EF

-

o

Q. 6.

uguale ad EB, econ larctta AF {ifacciailquadratoGF,
olmwataG H ink:laretta AB faradivifa in G, fccando*
l eftrema ,¢ meczza ragione,cioé fara A B: AG:: AG :GB.
Perché, ilquadrato di EF, o fua uguale EB, eper
eflo liduc quadrati di EA, AB (D.V.n.9.) fono ugua-
li al rettangolo 1 F,fatto da tueta lalinea D A, e laggion-
ta AF coﬂa ftefla aggronta A F, ed al uadfate EF A, fat-
to dalla meta di DA. (D.V.n.6.) mlm il quadrato di
E A comune, e tolto ilrettangolo I A parimente comune,
refta d rettangolo CG uguale al quadrato GF, onde
faralG:GH:: GA:GB. (IDVIH.n. 4.)
C. Edeloftefloche BA: AG::AG;GB. 1 ).

IN-
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