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PROGMIU M.

EoMmeTRIE, vel potius [cientiarum omniunt

Elementa ,Virs ampliffimi o quibus apeisue
dine illa mensis nofltre , qua ex re uns
in alseram gradatim afcendere | ab ipfs
accepimus nasura, veluti ex ﬁmpfichfmi!
rerum nofcendarum feminibus ad alri

il
mas & abdisiffimas veritases adfurgit animus , tansi ad
feientias quaslibes | avecfque comparandas experiensia docuit
walere , ws iis deficiensibus, nec digitum quidem proficere
guemlibes in listerarum Republica, mec weritasem exquire-
re poffe y fed denfioris ignavie caligine quaquaverfus pere
funds , quovis tempore , O loco experta femper fueriz om-
nis atas.ld tam palam fuit omnibus vetro feculis, ws pri-
Jea gens morsalium fummo faregeris [emper conatu viridems
florensemque juventam nonnifi [cientiarum primerdiis , O
elementis primum addicere ; ut guirer cam dein feliciter in
Pudiorum campum pedesentim ducere ; quod & Pytbagoram
pre ceseris sviplici fuo confcripto elementorum Commenta-
vio inftitutivo nempe pro pueris, civili pro juvenibus,C
paturali pro wiris, egifse commemorat Laertius (a); unde
prima ifthec elemensa mathemata, few difcipline univerfo-
Gracorum ore nuncupata fuere ;indeque Horatius cecinie (b):
+esesut pueris olim dant cruftula blandi
Doflores, elementa velint, ut difcere prima.

Qua-

(1) Lerrt. in vita Pythag, @ Gellius lib. 1. cap.9.
(z) Harase, lib. v, fas. 1. v.25.



(VI)

Duare boc captu prifeis illis temporibus in duobus wunice
werfabantur bomines , qui listeris fedulam navabant o

ram mathematicis nempe , aut elemensaribus difciplinis |
¢ philofophicis  few rebus civilibus y & naruralibus .
Priores a periziovibus Magifivis sencre inflillabansur etati;
pofieriores wero proveltiorum in receffibus contemplationem
excrcebant © ille animos ad omnem municbans j‘;mriam §
wigmque parabant ,ifle animum jam defscaram , O prom-
tum ad abditiffima quaque perjerutanda evebebane ; boc.
¢e fagaci , prudentique dultu ad fumma verum fafligia
Viri trabebansur fapientes . Eadem quoque experientia du-
ce, boc noflro &vo quanta gualiaque in faculraribus qw”’#ﬁ
wis comparandis fint Elementorum , difciplinarumque mo-
menta, quis non dignovit ? Profeflo, us corpora, que con-
pinua wviciffisudine oriuntur, O invereunt ex minimis exi-
bibufve egredi videnswr iniriis o ita flabiles fempitcrneque
ves o guibus nobiliffime queque faculrates continentwr
senuiffmis [uper elementis inniti quotidie experimur: ©°
uti animadversense Tulblio | ex fics wel minimo granulo ,
aut ex witis senwiffimo acino , aut ex ceteravum frugum,
aus flirpium feminibus minuriffimis smmenfos rruncos , va-
mofque procreari cernimus o sia ex minimis bifce diftu
audituque perexiguis elementorum iniriis sngensem , infinie
samque problematum , rbeoremarum , O propofitionum gua-
rumcumague o omnem few artem , few [fciensiam fpe&tan-
rium  comperimus exoriri molem : imo ex its dumiaxar
emnem philofopbands rarionem | varsocmandi methodum |
revum baymontam | omniaque few nflrumenta | few wril
lima artcfaila ad ves quafcumque wel inzimius  digno-
Jeendas , wel weilius traflandas tamguam unico ex fon-
te accepimus . Serio igirur prudentigue confilio y gquemad-
modum Majores noflri y ita O buwjus avi fapientiores Vi

rs poft Euclidem ducem Elementa sftbzc O Prnfund:
per-



( VII )

perferutars o O medullitus explorare ad wtilem | foli-
dam , dilsgentemque Juventutis erudstionem pro aris [flu-
duerunt | & focis . Qua de ve guis laudibus non ad e-
thera extoller boc noftrum magni nominis almum Lyceum,
in quo dum diligemti cura  folidiores infliliansir  ob
Reipublice augmenrum , Juventwtifque  profellum om-
nes cum theologice , tum philofopbica faculrates  eodem
ilu o er sempore , Adolefcenses ad prima rerum omnium
addicuntur O applicantur Geometrica Elementa @ ur iis |
veluss clavi quadam quifque noftrum [tbs walear cpevive
januas ad fcientiarum omnium maximo cum incremento ad-
vipiendum iter ? Eapropter nos, qus ejufmods pallo inflruéls
proximé elapfo anno sifdem Elementis, qua potuimus , om-
nem navavimus operam fecundum caprus noflyi , imbecillif-
que eiatis indolems , O experientia comperimus brevi in
spfis quemliber noftrum compleviffe tempora multa ; dum
noftris Magiftris ad reflam inflisutionem noftram omnem
movensibus  lapidem gratias rvependimus fummas , beic de
sifdem Elemensis periculum  facere , in  wveflro ampliffimo
confpellu faragimus: us inde Vobis moflram operam proban-
tibus O frullum majori potiorique conaru ad religua wvalea-
mus admovere animum , O wives . Eja benigno excipite
corde , que beic fcifciransibus Vobis in medium proferre con-
tendsmus O dum  imbecillitas noflra , incultufque fer-
mo rzdio forfan Vobis, O moleflie erst y animum faltew
noflvum o fludiumaue folidis bifce in Scientiis proficiendi wr
adprobetis , exoramus .
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(IX)

PLANORUM ELEMENTA

ORDINE NATURALI DIGESTA.

"% EoMETRIA a terrz dimenfione olim nuncupata (1),
1 quoad nomen eit terr® menfura ; quoad rem vero
latius e¢jus natura patet : elt enim ea mathefcos
pars , qux utpote ceterarum fundamentum , & balis,
g:lmnuum omnem generatim in longum , latum,

altum extenfam contemplatur . Iftiufmodi au-
tem dimenfiones , non prout in re fimul conjune
&z reperiuntur ; fed ut a mente feorfim concipt
. ; & perinde quantitatem iplam in lineas , fuperfi-
cies 4 & folida digerit : potiflimum tamen 1ipfa , ut ait Proclus , in
contemplatione verfatur figurarum , quze aut lineis , aut f{uperficiebus
continentur, & in planis dumtaxat, five folidis confiftunt ; quare in
Planam , & Solidam , feu , ut ajunt , in Planecometriam , & Stereoe
metriam difpeflcitur . Nobis igitur per iftiufmodi Exercitia de Planse
tantum , que prionbus fex libris complexus et Euclides , edilleren=
dum occurrnit .

EX PRIMO ELEMENTORUM LIBRO
PROPOSITIONES.

valent , confiderat

L Uas in primo libro exhibet Euclides propofitiones numero fune
quadraginta ofto: quarum triginta quatuer funt theoremata,
quibus re@tilincorum adfeftiones demonitrat , & quatuordecim

funt problemata , quibus eorumdem conflru@iones exponit ; quare

omnes pro re&tilinearum figurarum doftrina enucleanda, funt inftitutz,

& ad tres clalles facili negotio commode redigi poffunt , nimirum &

ad lineas reQtas, & ad triangula, & ad parallelogramma, five figuras

vadrilateras , qua lineis refis, & parallelis continentur. Quemadmo-
ﬂum ergo theoremata , & problemata feorflim exponere lubet , ita fecun-
dum przfatas halce claffes ea digerere conabimur.

[1] A terrm dimenfione TCewpsryiz
difta eft, quali terrm menfura , vel ars
ipfa terram dimetiendi a voce Graca yrx,
aut yv, rerve & usrpie , feu perpa metior,
Cau nominl prebuit, quod s terrm

dimenfione ars hac coeperit; ut feribit

Cic. 4. Acad. etenim tefle Servio ad 1.
Eclog. & Proclo, talis difciplina inventa
fuir, quum Nilus =quo plus crefcens
confudiffer terminos poffeffionum , ad
quos innovandoes /Egyptii Philofophi L«
neis agros diviferunt.



(X)
PRIMILIBRITHEOREMATA
DE LINEIS RECTIS.

11. Ineas reftas confiderat Euclides, vel vt fibi mutuo occurren-
tes, & angulum conftituentes, vel ut inter fe parallelas, &
numquam convenientes . Circa primas quatuor occurrunt Euchdis theo-
remata , nimirum I, Ad camdem reftam lincam , duabus eifdem redlis
lineis , non conftituentur duz aliz rette linex xquales altera altert,
ad aliud, atque aliud punftum ,ad eamdem partem , eofdem, quos prie
me redtz linex terminos habentes (1). Il Quum reta linea inGitens
fuper alia refta linea angulos deinceps fecerit , eos vel reftos , vel
ducbus redtis quales efficiet (2). IIL. Si ex pundo unius relfta linez
ducantur ad partes oppofitas duz aliz reftz linez , qua conitituant
eum illa angulos deinceps duobus reflis mquales , in diretum erunt
ilz dux reftx linex (3). IV, Si duz refte linex {efle mutuo fecent,
angult , quos ad verticem faciunt , inter fe @quales erunt (4) . Huic
pofittont addi potelt ejus converla, qua fic exhibetur. Si ex pun-
g in reta linea dato ducantur hinc inde ad partes oppofitas due
aliz re&tx linex , qux efficiant angulos ad verticem =quales , iftx
duz re&tee linez erunt in direftum (5).

ITI. Circa theoriam parallelarum quinque ab Euclide demonftran-
tur theoremata , nempe . L Si in duas reflas lineas in eodem plano
jacentes tertia incidat refta linea , & efficiat angulos alternos xquales,
parallelz erunt dum ille re@tz linex (6). II. 51 in duas reftas lincas
in eodem plano jacentes, tertia incidat refta linea, & efficiat vel an-
gulum exeriorem zqualemn nteriori , & oppolio ad camdem partﬂln s

ve

- (1) Prop, 7. lib. 1, Buclides tefle Pro- rematum perimpoffibilia oftendi debent,

clo, reperit theorema hoc, ut effet lem- wt inquit Proclus.

ma oftave propobtionis ; non enim ad (4) Prop. 15. lib. 1. Theorema iftud,

plura (uam urilitatem extendit, nullom- tefle Endemo, a Thalete Milelio fuit

que alium wlum apud Geometras habet, primum repettom & ab Euclide deinceps
{2} Prop.11.lib. 1. Hoc theorema ab  demonilratum ; qua etiam demonftratione

Ewuclrde fuit proculum ; qui djente Pro-
clo, maximam in eo diligentram adhibuit:
etenim per illud & expofuit modum
quo refta una fuper altera anfiflere de-
beat , nempe non in diteétum | fed ad
angulum ; & indicavit , quod angulus
unus femper duobus reftis fit minor;
alias non effet angulus, fed una refla.

{3) Prop. 14. lib. 1. Hoc theorema
Euchdes cudir ad convertendam prmce-
dentem , & per mmpoffibile fibique repu-
gnans demonitrat ; coaverfa enim theo-

innuit , §i plures refle fefe mutuo fecent,
has eficere anguios ad feftionem quatuor
refbis mquales .

(3) Corollarium et 15. Propofitio-
nis .

{6) Pr.azdib r.In hoc theoremate Eucli-
des alternos angulos appeliat eos, qui neq;
ad cafdem partes, neque deinceps funt;
fed ab incideate, qus utrique inrer pas
tallelas exalbic , aiain“mtur, & di
runt, quod alter furfum , alter deorfum
poaarur .
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vel duos anpulos interiores ad eamdem partem 1_fml'il.'«:-'.t duobus reftis

uales , parallele erunt duz ille relte linex. Itz dux propolitiones
;Xibcnt tres conditiones , quibus parallelifmum reCtarum dignolci-
eur (1). III. Si in duas retas lineas parallelas tertia incidat refta lis
nea, hac efficiet & angulos alternos @quales , & angulum exteriorem
zqualem interion: , & oppofito ad eamdem partem : & duos angules
interiores ad camdem partem pofitos duobus refis @quales. Propofitio
ilta utramque praecedentem convertit , & proprictates parallelarum expo-
nit (2) . ﬂ,_ Que eidem {unt parailel® , inter fe funt parallelz (3).
V. Quz zquales , & parallelas ad eafdem partes conjungunt reftas lineas,
inter fe funt etiam =zquales, & parallele (4) .

DE TRIANGULTIS.

Iv. Onfiderat Euclides triangula & quoad fe infpefta, & inter fe

collata ; hoc eft demoniirat proprietites cum ahfnlutas,tuu
relativas triangulorum . Quoad proprietates abioluras & inveftigat illas,
qua funt omnium triangulorum communes , & iilas , qua funt quo-
rumdam triangulorum peculiares : omnia ifthee figiilatim exponere cu~

rabimus.

DE TRIAGULIS QVOAD SE INSPECTIS, SIVE DE PRO-
PRIETATIBUS ABSOLUTIS TRIANGULORUM |
CUM COMMUNIBUS, TUM PECULIARIBUS.

V. Niverfales , & communes triangulorum proprietates quingque

funt, que hilce theorematibus exhibentur . 1. In omni triangule,

uno latere produfto, exterior angulus eft major alterutro interiore &

oppofito (5). 1I. Omnis trianguli duo anguli fimul duobus reftis mi-

nores funt quomodocumque fumti (6) . III, Cujufcumque trianguli
2 uno

[:] Prop.a8lib.1. Hoc theorema reper-  Jelarl eff theorema iftud » unde per ipfum

tum fuit ab Euclide ; tamen a Prolemzo
alia via demonfiratur , teflte Preclo.
[2] Prep.2g. lib. 1. Theoremate ifio
Euciides , ut inguit Procius, utramgque
mcedentem convertit ; guod enim in u-
traque illa efl qualitum, in hac pofitionem
facit: & quee inillis data funt , demon-

ftrare ait .
[3] th?;n.liha.ﬁuclidit efl hoc theo-

rema;: quo explicat relpeflum paraliela-
Tum : QUi in omnibus non femper con-
tingit ; non enim , qua ejufdem funt
dupla , inter {e fust dupla , ut inquit
Procins .

{4] Prop. 33 lib 1. Confinium paral-

parallelogrammorum ortum latenter fra-
dit Euclides ; paraiielogrammum enim A
ab mqualibus, & paralielis, -

[s] Ex lib. 1. prop. 16. quam reperit
Euciides .

[6) Exlib.s. prop. 17. eft Euclidis , qui
per hoe theorema, ut inquit Proclus, inde-
terminate demonfirat | duos guosiibet
trianguli angulos duobus reflis minores
effe; ar in propoflitione 3a.determinabirur,
quanto fint minores , nempe reiigquo
trianguli angulo . Tres enim ipfius an-
guli duobus reftis mquaies fumt ; gua-
re duo tanto minores erunt duobus re-
€tis, quantus ¢t reliquus anguius.
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uno lfatere produlto, angulus exterior eft zqualis duobus interioribus,
& oppofitis fimul fumtis : & anguli omnes f{imul duobus rettis funt
aquales (1). IV. In omni triangulo duo latera fimul majora font reliquo
quomodocumque fumta (2) . V. Si ex terminis unius lateris trranguli dus
cantur intra triangulum duzreftz linex, ez fimul minores erunt duo-

bus alus lateribus triar‘:ﬁu!i; angulum vero majorem continebunt (3).
- VI, Adfettiones peculiares quorumdam eriangulorum puxta Euclidem
egrediuntur aut ex latertbus , aut ex angulis dat: trianguli : priores
hzc quatuor theoremata exhibent, mimirum . I. Hofcelium triangulo-
sum anguh ad balim funt inter fe wquales : & produllis zT_Jl:Iibus la-
teribus anguli infra bafim etiam inter fe ®mquales erunt . Hinc venit
trianlgula zquilatera effe eriam =mquiangula (g) . 1I. Si trianguli duo
anguli aquales fucrint , & latera eos anguios fubtendentia pariter
zqualia erunt . Hxc propofitio convertit antecedentem ; & perinde
colligere pronum elt , triangulum =zquiangulum efle etiam mquilate-
rum (s). IIl. Omnis triangali majus latus majorem ulum fubten-
dit, Hinc eruere licet, triangulum fcalenum , quod cunfta latera ine-
2ua.1i1 habet, omnes etiam angulos habere pariter inzquales (6), 1V,
nomni viclim triangulo majori angulo majus latus opponitur : Hae
propolitio eft converfa prwcedentis , & ex illa per contrarium patet,
fi omnes anguli tnanguli fine inzqualci,triaugu%m effe fcalenum (7).
VIIL. Ifhiuimodi funt proprictates cujushbet trianguli quoad latera
infpelli ; quoad angulos vero Euclides in primo libro folum demon-
ftrat celebrem proprietatem trianguli refanguli, demonftraturus in 2.
lib. adfctiones trianguli obtufanguli 4 & acutanguli : hoc autem per
duo theoremata :-um;ﬁ:t . I. In tringulis reftangulis quadratum quod
t

[1] Prop.3z lib.z. Hujus theoramatis
ortum Pythagorse adlcribit Eudemus ,ut
Proclus tradit ; qui etiam notat ex hoc
theoremate indicari , quantum angulus
exterior rrianguli fir major utroque inte-
riore , & oppofito, nempe reliquo; & quan-
tum duo quiﬁhﬂ anguli trianguli duobus
reftis fint minores , nempe una . Usde hoe
thearema compleflitur doétrinam propo-
fitionis 16, & 17. & ex hoc etiam aperitur
via ad reperiendum , ommum reftilineo-
rum aoguli quot refhs fint 2guales : o-
mnis enim E;nu reflilinea in triangula
refoivieyr.

[2] Prop.20. lib. 1. Hoe theoremaab
Euclide editum.nt fcribic Procius Epicurei
wero illud velut inutile rejecerunt , & ipsil
tam manifeftum ede dixeunt , ut probatio-
BC non egeret ) af nonasimadverterunt,

quod eflo fenflu fit notum ; fcientiam
tanren numguam gignere pofler , il fuile
fer demonilratione firmarum .

E; Ex lib. 1. prop.21. Boclidis .,

4] Prop. 5. lib. 1. Thales Milefius
hoc theorema reperit telle Proclo : is
enim primus animadvertit mguicruris ane
guios ad bafim effe mquales , & more an-
tiguoram fmiles appellavit .

{5} Ex lib. r. prop. 6. Euclides hoe
thearemate convertit pracedentem ad
indicandum in triasgulis quibufvis la-
tera , & angulos mire fibi invicem re-
[IJDI'I]ETII.

(6) Ex Lib.i.prop. 18, Enclidis .

(7) Ex Lib, 1. prop. 14 BEuclidis |, qua
convertit precedentem ad evincendum
in triangulis & latera & angulos mquo,
parique iacedere greflu .
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fit ex latere reftum angulum f{ubtendente (quod grace dicitur Eypo-
senufa ) quale eft quadratis laterum re€tum angulum continentium (que
?_‘I‘IC: frillthl nuncupantur ) (1) . II. 51 quadratum ex uno latere triangu-

1 zquale it quadratis, qua ex alus latenbus Bunt , angulus fub his
lacribus contentus, rectus erie(z) .

DE TRIANGULIS INVICEM COLLATIS, HOC EST
DE PROPRIETATIBUS RELATIVIS EORUMDEM.

VIIL Cﬂmparat Euclides triangunla inter fe ad inferendam eorum-
dem aut xqualitatem , aut inzgualitatem , aut tantummodo

aliquorum aqualwatem quoad aream, five {patiam : ¢jus theoremata,
quibus hafce triangulorum relativas propricrares demonftrat, {unt quin-
ue , videlicet. 1. Si duo triangula duo latera duobus lateribus ®qua-
ha habeant , alterum alteri , & angulos fnb 15 lateribus contentos
xquales , habebunt & bafim bafi ®qualem : erunt reliqui anguli reliquis
angnlis =quales , alter altery , quibus w®qualia larera l'uEt:nduntur:
eritque triangulum xquale triangulo (3). Il Siduo triangula habeant duo
Jatera duobus latenibus ®qualia alterum alteri, & bafim bafi ®qualem,
& angulos fub mqualibus lateribas contentos pariter mquales habebunt:
hzc propofitio convertit quartam (4} . IIL. Si duo triangula habeant
duo latera duobus lateribus 2qualia alterom alkteri , & angulum fub 1s
lateribus contentum angulo majorem , & bafim bali majorem pariter
habebunt (§) . IV. Si due triangula habeant duo larera ducbus la
geribus wquahia alterum alter: , & balim bali majorem ; habebune &
angulum {ub iis lateribus contentum angulo majorem : hoc theorema
et converfum precedentis (6) . V. Si duo triangula habeant duos an-

gulos duobus angulis quales alterum alteri, & unum latus uni laten
axqua-

(1) Prop. 47. fib. 1. Theorema iftud norum ; fed etiam in folidis , ut de Co-
tefte Laertio, & Proclo, Pythagore or- noidibus ,& de Spharoidibus, &e.
tum debet , qui, ut ex Apoliodoro apud  (g) Prop. 8. 1ib. 1. quae ad Euclidemy
eumdem Laertivm _ob ejus inventionems  refertar.

12 lmritia funt :dfe&m , ut Hecatom- (s) Prop.ag.libis.Hane pmpuﬁtinntm

ben , hoc eft | facrifcium centum bovem

Biis immolaverit .

“IF:} Prop. 48. libs 1. Pythagorae etiam
cribitur theorema iffud ; quo preece-

deas ex tolo conwertirur .

{3) Prop.4 lib. 1. Hoc theorema Eu-
tlides reperit |, qui in eo demoniiran-
do utirur [uperimpofitione , que maxi-
mo ufui et apud Marthematicos ; &
Archimedes eam ufurpavit non fo-

lam in libro de centro gravitatis pla-

Euclides opponit quartse . Periliam enim
angulos , qui funt ad verrices triangulo-
rom gquales ponit, per hanc vero inzqua-
les : per illam bales mquales demonitrar,
per hamc insquales.

{46) Prop.2g.lib. 5. Per tale theorema
Euclides iple & oppofitum oftave pro-
pofitionis demonftrae, & praecedentem con-
vertit ; quee diverflo paélo abaliis demon~
ftratyr , ut tradat Procles .,
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xquale, five quod =qualibus adjacet angulis, five 13104 unt zqualium
angulorum opponitur , omnia reliqua_ etiam ®quaiia habebunt : hze
ropolitio quoad primam partem convertit qQuartam (1) . His propofitionts
Eus nova alia addi potelt , quz complet perfeltam mqualitatem trian-
gulorum , eflque fequens : Si duo triangwla habeant unum angulum
uni angulo zqualem , & circa n:h&uus angulos duo latera ducbus la-
teribus qualia , alterum alteri , & reliquos angulos ¢juldem fpeciei ,
hoc eft, vel utrumque acutum , vel utrumque obtufum &c. omnia re-
ligua zqualia habebunt. . - |
IX. Theoremata , e¢x quibus Euclides deducit axqualitatem arez , five
{patii triangulorum funt quatuor f{equentia , widelicet . I. Trian-
gula in eadem bafli , & in iildem parallelis conftituta , inter fe funt
zqualia (2). II. Triangula in zqualibus bafibus , & in ii{dem parallelis
conftituta,inter fe funt xqualia (3) . Ambz, qu fequuntur,fune propofitios
nes iftarum converfe . III. Triangula ®qualia in eadem bafi, & ad
eamdem partem conftituta, funt etiam in eifdem parallelis (4) . Trian-
gula in zqualibus balibus ,ac in direftum jacentibys , ad eamdem partem
conflituta,, funt eriam in iifdem parallelis (5).

DE PARALLELCGRAMMIS.

X.DE parallelogrammis etiam Euclides demonitrat cum adfeSiones
ablolutas, tum eorumdem adfeftiones relarivas . Proprietates
abfolutas hzc duo theoremata oftendunt . 1. Parallelogrammorum
{patiorum latera, quz,ex adverlo funt , inter fe funt qualia: fimi-
ficer autem angult : diagonalis vero ea bifartam dividie (6) . Il
Parallelogrammorum fpatiorum eorum , quaz circa diametrum funt
complementa , inter fe funt xqualia (7). -

XT. Adfettiones parallelogrammorum relativas illas dicimus ; qua
ipfa fpe&tant tam inter fe , quam cum triangulis collata : quas haxc
tria Euclidis theoremata demonftrant ., I, Paralledlogramma in ea-

dem 1

(1) Prop.aé.lib. 1. Theorema iftud ad
Thaletem Milcfium refertur auftorem , ut
Procius ex Eudemo tradic, [flo autem Eu-

heic de Enllelngrlmmii demonfirat , rer-
tlit_;ﬁfe to circulo quoque convenit , &
elll w .

clides doftrinam omnem mqualitatis, &
inwquaiitatis triangeiorun: claundit ; & ad
parailelas & paralie}c  =mma pertranfit,

1) Ex lib. 1. prep. ;. Buclidis,
3) Ex hib, . prope.:. Euchidis .
4) Ex lib. t.prop ;g Euclidis, qua

convertit 37v.

(s) Ex lib.1. prop. 40, Euclidis , qua
convertit 38,

{¢) Ex lib.1.prop.34. Buclidis, Quam

(7) Ex 1.lib. prop. 43. Euclidis , qui
unum fentum hujus thesrematis calfom
exponit: efto ejus tres fint cafus: vel enim,
quax circa diametrum funt complemen-
ta {r fein punte tangunt ,vel e (ecant,
vel a fe disjongantur . Eadem szutem
femper congruit demoniiratio , quamguam
non (em per quadrilatera fint ﬂ:ppl:lm,
ut docet Commandinus .
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dem bafi, & in iifdem parallelis conRiruta inter fe funt
ualibus bafibus, & in iifdem paraliclis con-

1. Parallelogramma in

uatia (1).

fhiruta, {unt etiam inter fe ®qualia (2).5i parallclogrammum , & tri-

angulum habeant eamdem ba

y & fint inter ealdem parailelas cone

{tituea , erit parallclogrammum duplum trianguli (3).
. PROBLEMATA PRIMI LIBRI.
XIL HUm: primi libei problemata inftituic Euclides ad exponens

dum ortus, & conitruttiones reftilinearum quoque figura-

rum : quare ipla ad quaruor claffes commode revocar:
rum & ad reftas mum quoad communem praxim
res, tum parallelas; & ad angulos ; & ad triangu

nt ;druml-,-
tum perpendicula-
fa ; & ad parallelo-

ma tandem five quoad fe infpetta, five inter fe collata ; fecun-
sum has igitur claffes ea heic proponere placet.
X111, Praxis commumis reCtarnm per hxe tria Euclidis problemata

indicatur . 1. Ad datum

punitum date relte linewx

ualem reflam

lincam ponere (4} . II. Datis duabus reftis lineis inzqualibus, de ma-
jore minori portionem mqualem abfcindere (5). III, Datam reftam lis
neam terminatamy; bifartam dividere (6).

(1) ExLib. 1. prop. 35. Euclidis , qui
per hoc, & ru= F:r:uﬂru: thearemara
parallelogrammi cujusliber dimentionem
expofuir . Hac theoremata , ot Federicus
Commamiinus ex Proclo inguit , ex eo-
rum gumero funt . gua 1n mathematicis
difcipiinis admizabilia appellantur . Stu-
per eaim volgus flatim cum vider a longi-
tudiae mulriplicata fpatiorum gqualitaren
non d:ihui;i tamen eadem exiilente bafy,
quaniuom parailellas preducimus , tantum
paraliclogrammorum quoque longitudines

aggentur.
. j:) Ex lib.r.prop.34.Enclidis. In proe-
cecenti theoremate Euclides ealdem ba-
fes aceepir, heic vero mquales : id antem
commune utriufque paralellogrammis
fuit, inter cafldem elfe parailelas . Hoc
thearema per bafes {ejunflas demoniira-
vit Euclides ; attamen , ut inguit Pro-
clus , a2 Theone demonitratio furt ad me-
liorem redafta formam , ur omnibus ca-
Lbus congruere videatur .

(1) Exlib.i.propg:.Euclidis , Hajus
theorematis demoniicatio etiam valet, G

Mldqrmwﬁ,& triangul um habeant

XIV.

Equiln bafes ; n::l cum trianpula in ha
bus squalibes fint mquaiia , paraHelo-
grammum , quod alterins eft d'uplun y TE=
liqu: quogue duplum erit.

4) Ex lib. 1. prop.2.Euclidis ; qui ia
ipla dedit quidem pun@um fola pobtio-
ne enint tantum paflo dart potefts
linea etiam darur {pecie, & itudine,
Sumfit qguoque punélum datum extra refld
datam ; elto poflit efle & ineadem reéla,
& in ejuldem reflw extremitare;in quo
calu eadem forer demondlratio, cth divers
fa confiru&io .

E;) Ex lib. 1, prop. 3. Euclidis,

6) Ex lib.1. prop.ro. Eoclidis,;qui re~
fam terminatam poait ;f&uidm €X -
traque parte infinitam reflam bifariam
dividers non polfumus ; infinite vera
¢x altera parte taatum , ubicumque

ffum  accipiatyr , inmgualis femper
et feflio . Apollonius Pergaus reélam li-
neam terminatam diverfo pafto ab Eu-
clide bifariam fecat , ope duorum cir
culorums ad modum prima propofitionis 2
attames in idem convenit , animadverten~

te Commandino .
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XIV. Quoad reflas perpendiculares ,& parallelas hxc tria apud Eue
clidem extant problemata . I. Ex punflo in reta linea dato pers
pendicularem reftam lineam excitare (1). 1L Super re@am infinitam ex
puncto , quod in ea noneft, perpendicularem re€am lineam demirte-
re {2) . IIL. Per datum punflum datz relte linex parallelam re@am
lineam ducere (3). _

XV. Praxim deinceps angulorum, quaz iplos five quoad fe infpeétos,
frre inter fe collatos f{pettat , haxc duo nos docent problemata .,
1. Datum angulum reftilineum bifariam fecare (4) . III. Ad datam
reftam lineam , atque ad datum in ea punétum, angulum dato angulo
re@tilineo zqualem cenitituere (5) .

XVI, Triangula itidem per hxc duo problemata conflruuntur .
I. In data re&a linea terminata triangulum zquilaterum coftituere (6) .
1I. Ex tribus reftis , que tribus alus daris fint ®quales triangulum
conftituere ; oportet autem , ut ex tribus datis duz fimul reliqua
majores fint, quomodocumque fumtx (7).

XVII. Tandem problemata, quz ad parailelogramma etiam coftruens
da attinent , funt hxc quaruor . I. In data re@a linea terminata
quadratum conftituere (8). II. Dato triangulo wxquale parallelogram-

mum conftituere in angulo reftilinco dato(9), 111, Ad datam

1) Ex lib. 1. . 11. Buclidis , qui-
ggum in mndgo me d:ﬁgnat’: ?cﬂn
umi etiam poflit inaltera ejus extremi-
tate ; quo In calu cadem efformanda effer
conflruétio , refla tantum produfla,

(1) Prop.ra. lib. 1. Hoc problema, ut
refert Procius, Oenopides primus inveili-
gavit, urile ipfum ad Altreiopiam exifti-
mans:& datur in eo refla inhnita; cum

enélum extra iplam fumatur, ne cum
inea data confundatur.

(3) Prop. 3u. lib. 1. qua eft Euclidis;
qui per tale problema ortum parallela-
rum videtur tradere. :

(a) Ex lib.1. Prop. 9. Euclidis. Ex hoc
problemate angulus tantemmodo reélili-
neus {ecani velet ; quia aliorum fe&io
ad elementarem inftiturionem non atti-
net ; angulus autem re€tilineus hine et-
lam fecari potelt in quatuer angulos
gquales, in o&lo, in fexdecim &e, fem-
per procedendo per augmentum duplex;
eoquod omnis pars feftionis femper bi-
ariam fecari poterit © in quamlibet vero
aliatn inequalem portionem ecum fecare
~ prafentem conftruétionem tranigreditur.

reftam

lis

(s) Prop.23. lib, 1. Hoc problema ab

Oenopide inventum fuifle tradit Eude-

oius -

(6) Ex lib,v. Prop.1. Qua eft Euclidis,
qui efto folum inipfa modum recenfear,
quo in data refta triangulum squilaterum
valeat conflirui : poreft tamen in ipla
refta conftitei, & trianguluom ifofceles,
fi accipiatur ipfa refta vel mque major,
vel mque minor ; & triangulum fealenum;
fi non ex punflo, inquo illi duo circu-
li {e fecant,fed ex alio fen extra , {en
intra circulorum circomferentiam quoma-
doilibet defignato reftee ducantur ; fic
enim tria latera triangull inequalia ori.

(7) Prop.22. lib. 1, Hoc problema eft
Euclidis ; attamen ejus demonflratio =
Theore fuit immutata s ut animadver
tit Prociy .

(8) Prop. 46. lib.1. Problema iftud Eu-
clides procudit ; & preecipue defervit con-
{truftioni propofi tionis 47. hib.1. & ad to-
tum elementum fecundum .

(¢) Ex lib, 1. prop. 42, Euclidis. |
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lineam , dato triangulo, mquale
to angulo (1) . IIL. Dato re&ir
{tituere in dato angulo (2) .

-

arallelogrammum conftituere -in da-
meo  xquale parallelogrammum con-

EX SECUNDO ELEMENTORUM LIBRO.

L PEr quatuordecim propofitiones , quarum duodecim funt theores
__ mara, & duo tantum problemata , edifferic in hoc fecundo libro
Euclides de Potentiis reCtarum ; hoc eft de quadratis, atque reftangu.

lis omnibus, qua ex iplis reftis, five ex earumdem

tur . Eorum dofrinam eo

partibus -egrediun-

! : _ potiffimum momento profequitur, ut pros
rictates triangub cum obrufanguli , tum acutanguli i

» Quas adjicere

buerat ad propofitionem quadragefimam feptimam libri primi, coms
mode demonitrare poffer. Has igitur propofitiones eodem fuperius fa-

tuto ordine proferemus,

THEOREMATA SECUNDI LIBRI.

IT.

Uz cudit in hoc fecundo libro theoremata Euclides, ad duas

claifes refta methodo redigi valent; videlicer, & ad varias
rettangulorum conttrutiones , quz ex diverfa refarum fe-

&ione ormuntur : & ad

proprietates trianguli cum obtufanguli , tam

acutanguil ; fecundum igitur has claffes illa omnia proferenda duci-

mnus .

DE RECTANGULIS, QUE EX VARIA RECTARUM
SECTIONE ORIUNTUR.

I1L. PRimum hujus libri theorema tamquam fundamentum cetero-

rum proponit Euclides , quodque , efto ipfe demonitret , poteit
tamen velut: axioma accipi, & facili negotio defcendit ex fecunda
parte oftavi axiomatis libri primi , quo profertur , totum omnibus

(1) Prop. 44.lib. r. Antiqua funr, ut
ait Eudemus , Pythagoreorum igventa
iltiulmodi fpatiorum applicationes , ex-
ceffus , & defeflus:duem enim iph pro-
pofita refla, datum fpatium tot: reéla
coaptaverunt , tunc fpatium illud lines
applicari dixerunt : cum vero fpatii longi-
tadinem ipla refla majorem effecerdit,tunc
excedere: cum tandem minorem, tunc de-
hcere . Euclides autem ifto in problemare
applicationem parallelogrammi ad redtam

C

fuis

tantum recknfet;a@turus dein de exceMu, &
defefln cum in fecundo , tum in fexto
ciemento , ut Proclus animadvertit,

(2) Prop.gs.dib.1. Problema iftud etiam
e¢ft Euclidis , telte Proclo , qui per hoe
pieblema doélrinam | quam in duobus
pracedentibos tradiderat de conititutio-
ne, & applicatione xqualiom dato trian-
gule paralielogrammorum univerfaliorem
reddit , applicationem ad quodiibet re-
&ilineum extendens
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fuis partibus fimul fumtis mquale cffe ; ex quo omnes veluti hujus
libri propofitiones clariffime defcendunt ; qua de re primum heic confiderat
Euclides lineas {efas, & infeftas ,atque reftangula, que ex iplis egre-
diuntur , invicem confert : deinceps comparat quoque rectangula , & qua-
drata , qu® oriuntur ex recta aut fefta utcumque 4 aut efta in pare
tes :qua?:s, & inzquales,aut tandem fefta in partes zquales, & ut-
camgque protenfa per aliam reftam ei adjeftam : fecundum igitur hunc
ordinem decem prima theoremata grnf:remu;: .

IV. Circa reftas feStas , & infeftas hoc unicum ade(t theorema. Si
fuerint dux reftz liner, una quidem fefta in quotcumque partes , al
tera vero infefta, reStangulum, quod fit ex tota, & infetta, =quale
erit re@angulis , que fiunt ex partibus totius , & eadem infefta (1),

V. Quoad re@as feftas utcumque quinque alia fequuntur theorema-
ta, que ex primo quoque defcendunt, & funt . I. Si refta linea fe-
&a fuerint utcumque , quadratum quod fit a tota, xquale erit reftan-
gulis , que fiunt a tota , & partibus (2). IL & retta linea fecetur
utcumque , rectangulum ex tota, & parte una , ®quale erit reltangu-
fo fub partibus, una cum quadrato , quod fit ex pnrt:osrmd:&a (31).
TII. Si refta linea fecetur ut cumque , quadratum quod fit a tota,
zquale erit quadratis partium una cum reftangulo bis fub partibus
gontento (3) . Ex hujus theorematis demonitratione duo defcendunt :
primum , parallelogramma circa diagonalem quadrati effe quoque vadra-
ta: f:cunSum , quod fi refta fecerur in partes mquales , quadratum
totius erit quadruplum quadrati dimidiz. IV. Si refta linea lecetur
utcumgue , quadrita, quzE fiunt ¢x tota & PATic una , zquah; erunt
retangulo bis contento fub toea , & difta parte, una cum quadrato
partis alterius (5). V. Si refta linea fecetur utcumque , quadratum
quod fit a tota , & parte una , veluti ex unica linea , wquale erit
re(tangulo quater contento fub tota, & difta parte , una cum quadrato

artis alterius (6).
w ( VL

manant . & qoadrata nomerica ex mul-
tiplicatione wumeri per fa iplum : uade
de numeris idem valet, quod de! ne's,
Ex hoc quogue theoremate periprcue
ad demanfirandas com obtufanguli,tum conftat | in quadratis I'patiisﬁplrallﬂu—
acutangnli proprietates,ob quas rotum fe-  gramma circa diametrum , quadrata efle,
sundil conferipfit librum . Itin{meodi auté 2
propofitiones fere omnes demonftrantar 2-
yiomate illo: Totum eft fuis paresbus imul
fumtis mquale.Decem prima hujus elemen-

[+] Prop.r.lib.2.Non folum hoc theo-
rema , verum & omnes {ecundi elemen-
ti propofitiones judicio omnium Eoclidi
ldll::ri gnter, qui cas omnes unice cudit

Prop. 2. lib. 2.

1] Prop. 3. lib. 2. Hoe , & duo prace-
dentia theoremata demonfirands multi-
plicationi plurimum delerviunt,

ti theoremata, qua (peftant re€tangula,
& quadrata ex linearum feftione oriun-
€a, vera etiam in numeris reperiuntur,
gaoties numeri,ut linegdividuntur in par.
tes ; etenim reflanpula quogque pumerica
ez multiplicatione funmm numerctd pro-

(4] Prop. 4-lib, 2. Hoc theorema radis
cum guadraticarum extraftion! non pa-
rum confert.

¢] Prop.7.lib.2,
6] [Prop.8.lib.a.
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VI. De reflis fefhis in partes zquales, & Inwquales hxe duo thea
remata demonfirat Euclides . I, S1 refta linea fecetur bifuriam,
& non bitanam , ent retangulum ex partibus inzqualibus, una cum
quadrato portionis , qua inter utramque feCtionem interjicitur , ®qua-
le ety quod a dimidia delenibitur , quadrato (1), I1. Si re&a linea (ecetur
bifartam , & non bifariam, quadrata partium inequalium dupla erune
quadratorum , que fiunt ex dimidia, & portione inter utramquz fe-
tionem interjeéta (2).

VII. Tandem de linea fefta in partes mquales , & produ@a per
adjectionemt alterius hac duo alia exhibet Euclides theoremata. I, Si
recta linca fecetur bifariam, eique alia in direCtum adjiciatur 4 erit
rectangulum , quod fit ex tota , & adjefta velut: ex unica linea in
ipfam adjectam , una cum quadrato dimidia, mquale quadrato, quod
fir ex dimidia, & adjetta, fimiliter ramquamﬂunicaﬁn:a(;), 1.5
reta linea fecetur bifariam, eique alia in dire%um adjiciatur , quas
drata duo , unum ex tota , & adjetta veluti ex umica linea, alterum
ex ipla adjeSlta, dupla erunt quadratorum, que fiunt ex dimidia , &
€3 , qua componitur ¢x dimidia, & adj-:t,}a (3).

DE RECTANCULIS LATERUM TRIANGULI OBTUS-
ANGULI, ET ACUTANGULI.

VIIL IN propofitione 47. lib. 1. nvicem comparavit Euclides qud-

drata , que fiunt ex lateribus trianguli reftanguli = heic autem
ver{latur circaquadrata , qua fiunt ex laterihus trianguli cum obtufangu-
1i, tum acutangul: ,expolita jam de potentiis retarum dodtrina, que
omnino premittenda erat, & fequentia duo cudit theoremata . L Ia
triangulis obtufangulis quadratum, quod fit ex latere obtufum angue
lum f{ubtendente , majus ¢lt quadratis, quae fiunt ex lateribus obtufum
angulum continentibus , retangulo bis contento fub uno diftorum las
terum , & portione , quam prope angulum obtulum adjungit ei perpens
dicularis ex oppofito angulo demiffa (5).I1. In triangulis acutangulis
quadratum , qued fit ex latere acutum angulum f{ubtendente , minus
eit quadratis, qua fiunt ex laternibus acutum angulum continentibus,
reftangulo bis contento fub uno diftorum laterum , & portione , quam

prope angulum acutum ablcindit ex eo perpendicularis ex oppofito
C 2 angu-

[l';] Prop.s.lib.2. Theorema iftud cum Fq.] Prop.10.lib.2,
tribus , qua fequuntur, ad Ajgebram mul- 5 Fmip.u*hh.:.Ad hanc , & fequens
tum conducunt . tem propofitionem totum dirigitur fe-
[:J Prop. g. lib. 1. Qua cum religuis, cundum ab Euclide elementum: & per hec
u lequuntur, Trigonometriz plan® de- duo theoremata demoanitrat ipfe proprie-
ervit . tates illas triangulorum, quas 1 primo li-
[3] Prop.s.lib.z. bro reiiquerat .
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angulo demiffa . Ex hoc theoremate tale exiftit corollarium : In
omni parallelogrammo quadrata diagonalium =qualia funt quadratis
laterum (1) .

SECUNDI LIBRI PROBLEMATA .

IX. Uo tantum funt iftiufmodi fecundi libri problemata, quorum

unum potentias reftarum fpeftat , alterum rechilineorum
gqualitatern . I, Datam reftam lineam {ubinde dividere, ut reftangu-
lum , quod fit ex tora , & parte una , zquale it quadrato partis al-
terius (2). I1. Dato re&tilineo ®quale quadratum conftituere (3). Ex proble.
matis hujus demonitratione duo eliciuntur corollaria. I. St ex punélo
aliquo in circuli circumferentia fumto , perpendicularis ad diametrum
demittatur , quadratum talis perpendicularis ®quale eric re@angulo fub
diametri fegmentis comprehenfo . II. Si quadratum , quod fit perpendi-
culari erefta fuper diametro circuli , ®quale fit r:glangulu » quod fit
ex fegmentis, circuli circumferentia tran(ibit per extremitatem pers
pendicularis.

EX TERTIO ELEMENTORUM LIBRO
PROPOSITIONES.

1.4 Y\ Uamgquam Euclides in tertio Elementorum Libro unam tantum
contempletur figuram , cireulum nempe: non pauce tamen funt
adfeftiones , & conftruftiones , quas de hujufmedi figura demon-~

firat : plurimas enim five in circulo , five ad circulum dudtas reftas lineas

inter fe comparat ; circulos etiam & fe {e mutuo interfecantes , & velfe
invicemn vel reflas ipfas tangentes confiderat ; centra circulorum , &
portionum determinat ; angulofque randem, quifive ad centra, five ad
circumferentias conliftunt, fefe inter componit ; quare cum in hoc lie
bro propofitiones triginta feptem occurant , quarum una & triginta
theo-

~ [1] Prop.rs.lib.2. Quamguam Euclides
in definitionibus lib.c.acutangulum tran-
‘gulum nuncupaverit illud, guod omnes
acutos lluhut :]n guios : h:i:l tamen omnia
frianguia appeilat acuta a: rerea
quoxd umnilpﬁhunt fll:f_::l um?: I:ngu-
Jum acutum ; unde propofitio ifta hot pa~
o exponitur quoad fenfum: Omnis trian-

vli latus | quod acutum {ubtendit angu-

um , minus potefl efle , guam latera | acu-
tum angulum continentia ; quod & de
trianguio reftangulo , & de obtufangulo
guoque valet . |

[2] Prop. 11 lib. 2. Hae probiema (oli
geometrice accidit partitioni , non au-
tem numerice : nulius enim numerys ita
{ecari poteit , ut produflum ex toto in
partem unam , squale fit quadrato par-
15 relique . Hoc1dem problema demon-
rat Euclides in {extolibro: ubidiver-
fo modoilled exhibet dicens : datam re-
flam extrema , & media ratione fecari:
hic autem, quonitam de proportione ni-
hil palam tradiderat | non dicic reftam
media, ac extrema ratione fecari .,

[1] Prop. 14.lib. 2.
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theoremata funt, & fex aliz problemata ; iftas per determinatas clafles
proferre debito ordine curabimus.

TERTII LIBRT THEOREMATA.

11 D quatuor claffes hujus libri theoremata commode rediguntur,

Ad primam nempe, qua {pettat circulorum centra = ad fe-
cundam , que colligit re&tas ad circuli circumferentias dutas: ad tere
tiam , qua five circulos {efe invicem occurrentes comprehendit , five
re€tas, que circulom ipfum tangunt: ad guartam demum, qux angu-
los five ad centra, five ad circumferentias circulorum conititutos , con-

cludit .
DE CIRCULORUM CENTRIS.

I1L, Entra circulorum per quatuor theoremata inveltigantur .

I. St in circulo refta quedam linea fecet aliam reftam li-
neam bifariam , & ad angulos reftos,in fecante erit centrem circu-
h (r). IL. Si re&ta linea per centrum dufla, aliam reftam lineam non
duftam per centrum bifariam fecer , fecabit ad angulos reCos : & fi
fecet ad angulos reflos , {ecabit bifariam . Perinde infertur quoque,
reétam in circulo duftam fecantem aliam aut ad angulos refos , aut
bifariam , in fe centrum circul: continere (2). 111, In circule i duz
rete lmmex fefe in centro non fecent , utrague bifariam non fecabi-
tur (3) . IV, Si e punflo intra circulum fumto , cadant ad ejus
circumferentiam plures, quam dux reftx linex xquales , adlumtum puns
&um erit centrum circuli (4).

DE RECTIS AD CIRCULI CIRCUMFERENTIAM
DUCTIS.,

IV. Irca reftas ad circuli circumferentiam duftas fex ab Eucli.

de demonftrantur theoremata , nimirum . I. Si in circuli
circumferentia duo punfta fumantir , quz punfa ifta conjungit refta
linea , tota intra circulum cadet (¢). IL. Si in circuli diametro capia-

tur punftum aliquod ,quod non fit centrum , & ex eo ducantur ad cir-
cum- -

(1) Coroll, propof. 1. 1ib. 3. Propa- gulos reflos: quorum uno dato , aliud
fitiones cunétas hujus tertii elementi ab evincitur.

Euclide acceptas ferunt amnes . 1] Prop. 4.lib. 3.
[:I Prop. 3. hib. 5. Ex hoc theoremate 4] Prop. ¢. Iib. 3. .
Euclides latenter indicat, cum incirco- s] Prop. 3. lib. 3. quaindicat quoque

lo refta una zliam non dullam percen  Euclides, re@am gquamiiber circulufo ran-
trum fecaverit, tria evenire , & reflam gentem in unico tantum punflo perife.
fecantem tranfite pet circuli céntrum; riz occurrere;alioguin caderer intra circu.
& aliam fecare & bifariam , & ad ad- Jum, & non eflet tangens , fed {ecans .
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cumferentiam plures aliz relta linex ; earum omnium maxima qui.
demg erit illa , que tranfit per centrum , minima vero reliqua portio
diametri : aliarum autem , que maxime propinquiores funt , majores
erunt femper remotioribus : %{ ab 1llo codem punito nen nifi duax re-
&z linex xquales duci poterunt (1) . III, Si extra circulum fuma-
tur punftum ahquod , ex quo ducantar plures reftz linee cum ad
concavam , tum ad convexam circuli circumferentiam , earum uti-
que , qua pertingunt ad concavam , maxima quidem ent iila , qua
tragﬁt per centrum : aliarum vero , qua maxima funt propinguiores ,
majores erunt femper remotioribus : vicilim autem illarum, qua per-
tingunt ad convexam, minima quidem erit illa, que produtta tranfit
per centrum @ altarum vero, que minimz {unt propinquiores y minoe
ves erunt femper remotioribus : & ab illo eodem punéto, cum ad con-
cavam, tum ad convexam circuli circumferentiam nonnill dux refte
Lnex xquales duci poterunt (2) . IV, In circulo xquales reftx linex
zqualiter a centro diftant : & qua aqualiter a centro diltant inter fe
funt zquales (3). V. Incirculo maxima linearum in 1plo duttarum eft
diameter , feu qua tranfit per centrum : aliarum autem , qua centro
funt propinquiores, majores femper erunt remotioribus (3). VI Siin
circulo dux refta linew fefe mutuo fecent , erit rectangulum fub feg-
mentis unius quale re@langulo fub fegmentis alterius. Qux proprietas
obtinet etiam , {i dux redt® in circulo du&tz Lbi 1nvicem extra cir-
culum occurrant (5).

DE CIRCULIS SIBI INVICEM OCGURRENTIBUS, ET
DE RECTIS CIRCULUM AUT TANGENTI-
BUS, AUT SECANTIBUS.

V. Uoad circulos fibi imnvicem occurrentes fex alia extant apud
Euclidem theoremata . I. Circuli , qui fe mutuo fecant,
_ “non poflunt unum idemque centrum habere (6) . II. Cirs
culi, qui fefe intus contingunt , non poflunt unum idemque centrum
habere (7). 111. Circulus circulum in pluribus, quam duobus punéis
non fecat (3). IV. Si duo circuli fele intus contingant , reta conjune
gens centra ipforum tranfibit per punétum contaftus (9) . V. Si duo
circuli fefe extra contingant, refta conjungens centra iplorum , tran-
fibit per punétum contactus (10). VI, Circulus circulum in pluribus,
quam
1] Prop.7. lib.3. Ex hac propofitione
colligitur {olum ex centro duci pofle
&d circumferentiam re@as omnes @qua-
les ; nam ex alio quovis punéto non ni- Prop.6.lib.1.
& duz squales ducentur, Prop.1o.lib.1.
[1. Prop. 8. lib. 3. ~ lse] Prop.irlib.g,
3] Prop. 14. lib. 3. so)] Prop.xa.lib.z.

Prop. 1¢. lib. 3.
Prop. 35. lib. 3.
Prnp.;.l,ib.;.

21 nea 4
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quam i{!1 }unn punflo uon contingit five intra , five extra cum con
tingat (1). .

VL. Quoad reftas circulum tangentes tria folum demonftrantur theos
remata. I Si ex extremitate diamernn perpendicularis ad eum eri
gatur , haxc tota cadet extra circulum , & in lecum ipla , & cir-
culi circumferentia contentum , nulla aha reta linea duci poterit,
Perinde facile ducetur tangens ad puntum in circuli circumferentia
datum , {i ex talt puntto ducatur Siam:ttr ad carculum , & ex eo-
dem punito erigatur Fcrpcndicufaris ad diametrum (2) .Il. Si circu-
lum refta contingar linea , qua centrum cum punfto contaltus con-
jangit , perpendicularis erit ad tangeatem (3) . 1I1. Si circulum reéta
contingat linea, & ex punito contattus perpendicularis ad tangentem
erigatur , hac rranlbit per centum circul: (g).

- VII. Tandem quoad reflas , quz ex codem pun&to duftz circulum,
& tangunt , & fecant , theoremata duo funt . I. Si extra circulum
fumatar pun&tum aliquod ; & ex eo ducantur dux reftz linez,
?\uarum una circulum contigat , altera eumdem utcumque fecet , re-

angulum fub fecante tota, & portione extra circulum exiftente cons
tentum , zquale erit quadrato, quod fit ex tangente(s) . II. Si extra
circulum fumatur punttum aliquod, & ex eo fucantur duz refte lie
nee , quarum una crculum f{ecet 5 altera incidat in eum; fitque reStan<

(x) Prop.rz.lib.g.

{z) Prop. ¢, lib. 3. Per hoc theores
ma nos quogue Enclides docer & reflam
lineam . qum ab extremitare diametri du-
citur ' circulum continpere, Hlumgue fan-

ere 10 uno tantem punélo, alas intra
ipfumn caderet : & angulum contallus,
hoc elt a tangenre ,& circuli peripheria
contentum , minorem ¢fle quocumque an-
gulo reftilines acuro,& angulum femi-
circuli, hoc efl diamerro , & circuli peri-

heria comprehenfum , quocumque angu-
a acuto reftilines efle majorem ; etemim
in locum rangente, & circuli circumferen-
tia contentum ,nulla alia re@a ex punélo
contaflus duci porelt.

- WNegue exinde eruitur, angulum con-
taflus nulla prorfus quantirate gaudere;
quia efln ram minor fir quocumque an-
gulo acuro ,ut per nuilam reftam minui
poflit , poteft tamen augert : & efto minui
pequeat per reftam lineam infinitefimum
angulum ordisis primi capientem , minui
tamen potelt per alias refbas dividen-
tes hunc angulom infnitefmum , nem-
pe peraliam circuli circumiereatiam de-

gulum

{criptam per punflum contaflus , & ma-
jore intervalio ,quam §ir circuli cenfrums
eremitn nomine quantitaris apud Mathe-
maticos id omne intelligirer , quod plus
minufque fulcipiens , quocumque modo
augeri potefll | aur minui.

3] Prop.:8, lib.3.

4] Prop.rglib.a.ex qua colligitur , 6
intra circulum aliqua ponatur refda, ate
que ¢x uAo ejus extremo alia extra cire
culum ducatur , tria evenire poffe . I.
Reftam lineam intra circulam pofitam
eife diametrum , fen per centrum tranfire.
II. Duftam extra centrum efle tangen-
tem. 1I1. Unam alteri ad angulos re-
f1os infiftere , quorum 6 duo contige-
rint, tertivm necefario eveniet.

[s] Prop.ié.lib.g. Hoe theoremadua
nos docet , 1.5i ab eodean extra circus
lum punéto quotvis docantur {ecantes,
omnia reftanpula inrer {e wqualia effe;
erenim fipguia quadrara rangentis ==
quantur, [[. Qua ex eodem punélo cir-
culum tangunt mquales effe : earum quip-
pe quadrata fingula eidem gquantur que~
drato ex Commaandino,
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gulum fub fecante tota , & portione extra circulum exiftente cone
tentum xquale quadrato incidentis , incidens ila refta linea tan-
gens ent (1),

DE ANGULIS SIVE AD CENTRA , SIVE AD CIRCUM-
FERENTIAS CIRCULORUM CONSTITUTIS, ET
DE CIRCULORUM POKRTIONIBUS.

VIIL Uz exponunt adfeltiones angulorum , qui five ad centra,
five ad circumferentias circulorum confliftunt, theoremara
eptem numerantur , nimirum . I, Angulus ad centrum du-

plus eft anguli ad circumferentiam , cum fuper eodem arcu infiftunt (2), 11,

Qui in eadem portione funt anguli , inrer e funt @quawes(3) . 111, Quadrs

laterorum in circulo infcriptorum anguli oppoliti ducbus rettis funr -

quales (3) . IV, In circulis 2qualibus 2quales anguli, ®qualibns arcu-

bus infiftunt, five ad centra, five ad circumferentias fint pofiti (5) .

V. In circulis zqualibus anguli, qui five ad centra , five ad circum

ferentias pofliti, wqualibus arcubus infiftunt , funt etiam @quales inter (e

{(6) . VI. Angulus infemicirculo reftus eft: qui vero eft in portione

majore eft re®to minor: & qui in portione minore ¢t refto major (7).

VII. Si circulum refta contingat linca , & ex pun&to contaftus alia

utcumque circulum fecans ducater , anguli fub tangente & fecante con-

“n?ﬂi zquales erunt iis,qui in alternis circuli portionibus conftituun-

tur .

IX. Theoremata tandem , que ad circulorum portiones attinent
hxc quatuor funt . L. In eadem refta linea dua circulorum portiones
fimiles, & inzquales conltitui non poffunt ad ealdem partes (9). I,
In zqualibus rectis lineis fimiles circulorum portiones conflituta, funt
etiam zquales (10) . I1l. In circalis zqualibus, aquales re&z linez,
zquales arcus ablfcindunt : majorem qudem xqualem majori , mino-
rem vero minori (11). IV, In circulis :rqual?bus wquales arcus ®-
quales re€tx linca: {ubtendunt, Hac propofitio preecedentem convertit (12).

TER-

[:] Prop 37- lib.3. qua convertiter  [4] Prop.27.lib.3. Que converfa eft
precedens ; & ex ea evincitur quogue, precedentis; & eadem demonfiratio ent,

qua cx eodem punélo ad circulum ducun- 6 anguli =qualibus circumferentiis ejul-
tur reft=, mquales efle tangentes. dem circull infiftant,

2| FProp.ao.lib.s. 74 TProp.3i.lib.3,

3} Prop.athib.3. 81 Prop.3a.lib.3.

4] Prop.2a.lib.3. 9] Prop.zsz.lib.3.

5] Prop.zé.lib.s. Quod in hoe theo- o] Prop.ag.lib. .
remate de mqualibus circulis demonfirat n? Prop. 28, lib. 3.
Euclides , multo fortius de uno eodem- 12) Prop.2g. lib.3.qua oft precedentis
que ¢irculo evincitur, converfa,
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TERTII LIBRI PROBLEMATA.

X. Raxes & conftruttiones circulorum ,quas Euclides in hoe tertio

libro exponit aut circulum ipfum {ﬁe&ant y aut ea qua cire
culo adveniunt ; quare trifariam digeruntur & inea, qua ad circulum
quoad fe infpeftum attinent : & m ea, qux ad tangentem: & in ea
tandem , que ad angulos in circult portione conflitutos,

X1. Primz claflis duo funt. I. Dati circuli centrum invenire (1).
II. Circuli portionedata, invenire centrum carculi, cujus ea eft por-
tio, & circulum perficere (2). 111, Datam circuli portionem bifariam
dividere (3). _

XII. Secundx vero claflis unum tantum extat problema nimirum,
Ex dato extra circulum pun&to’tangentem ad circulum ducere ().

XIII. Tertiz tandem claffis etiam duo funt. I. In data refta li-
nea defcribere portionem circuli , qua fufcipiat angulum aqualem
angulo dato (5). II. Ex dato circulo abfcindere portionem , quz fus
faipiat angulum ®qualem angulo dato (4).

EX QUARTO ELEMENTORUM LIBRO
PROBLEMATA..

J{IV.PE: fexdecim propofitiones edifferir Fnclides in quarto libro de
inicriptione , X circumicriptione cum figurarum regulariom in
circulo , tum circuli in figuris regularibus . Figure autem regulares, quas
potiffime exponit funt triangulum , quadratum , pentagonum , hexagos
num , & quindecagonum (7). Omnes hujus elementi propofitiones funt
problemata numero fexdecin : quarum quatuor refpiciunt triangulum ,

ﬁuatunr quadratum , totidem pentagonum , una hexagonum , altera quines

ecagonum , & duz rantem funt lemmmata ; Erindt jufta hafce tres

[1] Prop.vlib.a. Ex hoc problemate
elt perfpicoum , i in circulo reffa qua-
dam linea re@am aliam gquandam bifa-
riam fecabit, & ad angulos reflos , in
fecante circuli centrum inefle.

2] Prop.ag.lib.j.

3] Prop.yo.ib.g,
4} Prop.iz.lib.a,
5] Prop.3z.lib.g.
6] Prop.yq.lib.g.
7] Eftovaria fit, & multiformis cir-

claf-

cumferiptionum , & inferiptionum fgu.
rarum contemplatio , Enclides tamen non
muirum admodum progreffus efl : perve-
niens namque ad hexaponum , & pofire-
mo quindecagoni angulos rradens [ qui
aftrorum fcientiam magis fpe@ant ] fi-
rem dicendi fecit; non quod alia. men
fuerit rimarus, fed quod nullo negotio
conflrui queant ; ut Federicus Comman-
dinus animadvertit.
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claffes prafata problemata exponemus (r). At prius lemmata , utpote
fimpliciora dabimus, _

II. Lemmata duo funt nempe. I. In dato circulo aptare retam li-
neam , quz alterl datz fit zqualis: oportet autem ,ut data re@a linea
non fit major diametro dati circuli (2). 11, Equicrure triangulum con-
gtituere , cujus urerque angulorum ad balim dnElus {it anguli verticalis (3).

[II. Et quidem circa figuras trilateras, five triangula , quatuor proe
feruntur problemata: funtque fequentia. L. In dato circulo defcribere
triangulum  aquiangulum alteni triangulo dato (4). I Circa datum
:ircuiun delcnbere triangulum 2quiangulum alteri triangulo dato (5)
I11. In dato triangulo circulum defcribere (6) . 1V, Circa datum tri-

ulum circulum defcribere (7).
.nf\". Circa vero figuras quadrilateras hzc quatuor alia extant proble.
mata . 1. In dato circulo quadratum defenibere (8) . II. Circa da-
tum circulum quadratum delcribere (9) . 1II. Im dato quadrato cire
fcﬂu? %:fcnbut . {(10) IV. Circa datum quadratum circulum defcri-

re(11). .

V. Ad multilateras tandem figuras {peftant fex reliqua propofitio-
nes : quarum quatuor ad pentagonum attinent, una ad hexagonum, &
altera ad tgindccagnnum. Igitur I. In dato circulo pentagonum xqui-
laterum , & mquiangulum defcribere (12). Il. Circa datum circulum
Ecntagunum zquilaterum , & aquiangulum defcribere (13) . IIL In

ato pentagono eequilatero , & xquiangulo circulum defcribere (14) .
IV. Circa pentagonum equlaterum . & tjuinngulum circlum
defcribere (13) . V. In dato circulo hexagonum zquilaterum & 2quiangu-
lum defcribere (16). V1. In dato circulo quin num ®zquilaterum,

&

[1] Omnes hujus elementi propofi- l] Prop.é.lib.4.
tiones , ut inquit Guilielmus Whiftonius, 9 i
Trigonometriz magis inferviunt : earum 10] Prop.B.lib.g.
pamque ope igurarum , & corporum ma- 11] Prop.¢.lib.4.
gnitudines , & varios aftrorum adipe- 12} Prop.11.lib.g.
&us, & circuli quadraturam , & circu- 13§ Prop.1a.libg.
Jorum duplicatam rationem ,k noa pau- i3] Prop.13.lib.g.
¢a slia nog ab re perfcrutamur. 13] Prop.14.libg.

[2] Prop.r.libg. Huc ,omaelque alim 16] Prop.1g. lib. g Polt hoc proble.
quarti libri propofitiones Euclldi adfcri= ma Euclides tria alia pro fua doftrina
buntur, demtis folummodo quatuor illis, ordine adneftere debuerat , alterum de

uz ad triangulum fpeftant: qua teflle defcriptione hexagoni circa datum circu-
lndruTuqu:tin,Thz]ﬂi Milefio deben- lum ; alterum de deferiptione circuli in
tur ; quarum inventione lmtiria elarus daro hexagono; alterum tandem dede-

bovem immolaffe dicitur . feviptione circuli circa datum hesago-
3] Prop.roldib.g. num , atque alia de circumfcriptione
4] Prop.a.libg. quind ni circa circulum , & wviciflim;
s] Prop.3.lib.g. at hxc facillima, & nullius negotii alio-
4] TProp.g.lib.g. tum ftudio commifit,
7

Frop.5.Jib-4-

y
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& zquiangulum defcribere (1).

EX QUINTO ELEMENTORUM LIBRO
THEOREMATA .

| ilem , neceflariamque proportionum doftrinam generatim ine
{peflam (2) per vigintiquingue propofitiones exponit Euclides in

hoc quinto libro (3) : funtque omnestheoremata ,que Eudoxius quidam,
qui Platonis magiler fuit, adinvenity, & Euchides folum collegic, ut
ait Eudemus , Proclus ,Commandinus, aliique ; per hec magnitudines
eneratim inter fe comparatas confiderat , earumque analogiam per-

crutatur . Quoniam autem Euclides cum omaibus Veteribus propom
tionem ipfam ope multiplicium demonitrat : propterea omnia theore-
mata hujus elementi in tres clafles commode digeruntur ; partim e-
nim refpiciunt quantitates ®quemultiplices , partim quantitates propor-
tionales, partim déemum mutationes , que fiunt per terminos pro-
portionales , quas argumentandi modos e proportione petitos ‘appellane,

DE QUANTITATIBUS EQUEMULTIPLICIBUS.

IL CQEx funt, quz qua _citates equemultiplicts fpeStant , theorema«

ta nimirum . I, Si fuerint quotcumque magnirudines , quot-
ceamque magnitudinum ®qualium numero , fingule fingularum zques
multiplices , quotuplex ¢ft una unius, totuplices erunt & ommes oms

nium (4). II. Si prima fecunde tam mulripex fuerit , quam tertia
Prop.1é.lib.4.

D a

1

li:.l_l Totum hoc quintum planorum

elementum commune eft Geomerriz | A-
rithmetice , Mufice , Aftronomiz , Stati-
cz & omni fimpliciter Matheleos dilci-
pline ; quae enim in ipfo demonflrantur
theoremata, non folum Geometrie con-
gruunt , verom ad esterarum omnium
ufus, & contemplationes referuntur;quip-
quie proporfionibos inter feconnexis
ere torz nitantur , & modos de pro-
portionalibus ratiocinandi € libro hoe
mutuari folent ; fpeciatim vero Geode-
fia, few praftica Geometria, quae linea-
Tum , fhpurarum , arque corporum men-
furas , quas compledtitur, e proportio-
num doélrinz plerumaue haurit;& Acith-

quar-

metica , cujus omnes propofitiones , etiam
fublaris feptimo ,o0ftavo, nono, & de nue
meris ex profeflo apentibns libris , ex his
demonflrari edmmode poffent; & Statica,
qua nonnifi per dofirinam proportionum
corporum pondera perferuratur . Perinde
tam wrilis eft, & neceflarium | uc i ejus
doftrina de medio auferretur  nihil pra-
clarum, aut egregium in mathef: relin-
gueretar .

[1] Efto propofitiones umnes hujus
elementi ancemere fint ; Evclides tamen
folum 2¢. collegit , atque cetera , qum
v. libro adjz&tm reperiuntur, a Campa-
no , Theone , alitfque fuerunt addita,

- [4] Prop.ulib.s.



-

( XXVIII )

quarte ; fuerit autem & quinta fecunde tam multiplex quam fexta
quartz , erit compofita ex prima , & quinta tam multiplex fecundaz
quam compofita ex tertia , & fexta multiplex quartz (1) . IIL Si
prima fecundz tam multiplex fuerit, quam tertia quartx , 2quemultis
plices prime, & tertiz erunt ctiam mquemultiplices fecundx , & quare.
tz (2). IV. Si prima ad fecundam eamdem habuerit rationem , quam
tertia ad quartam , zquemultiplices prima , & tertuz ad zquimuln-

lices fecundx & quartz eamdem quoque rationem habebunt (3). V.
gi tota totius tam mulnplex fir , quam ablata ablatz , entc reliqua
relique tam multiplex , quam tota totius (4) . VI. St duz magnitu-
dines aquemultiplices fuerint duarum magnitudinum , & ex jis abla-
tr quedam fint earumdem xquemultiplices, erunt & relique vel uls
dem aquales, vel earumdem xquemultplices (3).

DE QUANTITATIBUS PROPORTIONALIBUS, SEU
DE PROPRIETATIBUS PROPORTIONIS.

111 AD quantitates proportionales duodecim ifta theoremata {pe«
&tant. 1. Equales ad eamdem , eamdem habent rationem,

& eamdem ad axquales (6). I Inaxqualium magnitudinum major ad
eamdem majorem habet rationem ,&%adem ad minorem (7). 111 Quz
ad camdem camdem habent rationem , inter fe funt mquales : & ad
§uas cadem eamdem rationem habet , etiam inter fe aquales funt (B).
V. Ad camdem magnitudinem rationem habentium , que majorem

habet rationem , tlia major eft:ad quam vero eadem majorem habet
rationem , ifla et minor (9). V. Rationes, quae erdem {unt mquales,
inter {e {unt etiam =zquales (10} . VI. Si fuerint quotcumque magni-
tudines proportionales, erit ut una antecedentium ad unam confequen-
tium, 1ta omnes antecedentes ad omnes confequentes (11) . VIL Si
prima habuerit ad fecundam eamdem rationem , quam tertia ad quar
tam , tertia autem ad quartam_bhabuerit rationem majorem , quam quin-
ta ad fextam , & prima ad fecundam majorem quoque rationem ha-
bebit, quam quinta ad fextam (12) . VIIL Si quatuor magnitudines

pro-
i1 Trop.a.dib.g. & iplas inter {2 eamdem habere propor-
2] Prop.a.dib.g. tionem , ut habe: Commandinus.
[32] TPropg.lib.g. Hoc theorema pro- 3] Prop.g.lib.s.
pias [peltat ad demonfirationem definie s] Prop.s.lib.s.
rioals magnitudinom , quz funt In ca- 6] Prop.7.lib.s.
dem propartione , ut ¢ft, quando aque- 7] Prop.8.lib.s.
muitiplices prima, & rertiz, videlicet 9] Prop.g.lib.g.
antecedentium, atpue quemultiplices (e- ¢] Prop.aa.lib.g.
cunda & quartz , hoc eft , conlequentium, 0] Prop.ta.lib.g.
vel una {uperant, vel una mquales funt, 11§ Peop.rz.dib.g.
vel una dehciunt ; hic enim demonlirat, 1z] Prop.13.ib.g.
=7 Li=g e ——— - —— e —— e e
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proportionales fuerint ; prima ;& fecunda erunt, vel una zquales, vel
una majores , vel una minores tertia, & quarta. Hoc theorema lem-
ma eil f:::tuicnml theorematis (1) . IX, Partes com fuis maltiplicie
bus comparatz eamdem cum s fervant rationem {(2) . X. Si fuerit
ut tota ad totam, ita ablata ad ablatam ,erit & rcliqua ad reliquam,
ut tota ad totam (3) . XI. §i pnima ad fecundam hahuerit eamdem
rationem , quam tertia ad quartam ; fuerit autem ut quinta ad fecun
dam , ita fexta ad quartam , erit compofita ex prima , & quinta ad
fecundam , ut compofita ex tertia , & fexta ad quartam (3) . XII Si
uatuor magnitudines proportionales fuerint , maxima , & minima ipe
fimul reliquis duabus majores erunt (s).

DE ARGUMENTANDI MODIS E PROPORTIONE
PETITIS.

L1

1v. Odos argumentand: , qui ex proportione eruuntur fequen=
. tta novem oftendunt theoremara . I. Si quatuor magnitu-
dines Ym rtionales fuerint , & invertendo etiam proportionales erunt
(6). 1I. Si quatnor magnitudines proportionales fuerint , & permutans
do etiam proportionales :runtn?). II1. $i quatuor magnitudines pro-

rtionales fuerint , & dividendo eriam proportionales erunt (8). IV,
Equatunr magnitudines proportionales fuerint, & componendo etiam pro«
portionales erunt (9) . V. 51 quatuor magnitudines proportionales fues
rint , & convertendo etiam proportiones erunt (1o} . VI, Si tres mae
gnitudines fuerint in ordinata ratione cum ahis totidem , prima ipla-
rum crunt vel una lrlualcs: vel una majores: vel una minores ulti-
mis earumdem . Hoc theorema eft lemma vigefimi fecundi (11). VIL Si
tres magnitudines fuerint in perturbata ratione cum alits tribus magni-
tudinibus , primaz ipfarum quoque erunt vel una wmquales : vel una
majores : vclpruna munores ultimis earumdem . Theorema iftud eft lem-
ma vigefimi tertri (12). VIIL. St tres magnitudines fuerint in ordinata
rationc cum aliis tribus magnitudinibus , prime ipfarum ad ultimas ex
wquali in eadem ratione erunt (13). IX, Si tres pqﬁmtudinu fuerint
in perturbata ratione cum aliis totidem magnitudinibus 4 primaz ipfa«
rum ad ultimas ex xquali in cadem ratione erunt (14).

D 3 EX
1) Prop.aglib.g. 8) Prop.azib.g.
- (2 Fmg.tg.]ih.p g) Prop.atiib.s,
1) Propag.lib.g. tng Coroll.Prop.tg.
(4) Trop.ag.lib.g, 11) Prop.ze.lib.g.
{g) Prop.as.lib.s. 13) Prop.aslib.g.
é) Coroll.propof.4. Et;} Prop.az.lib.g.
Er Prop.at.lib.5. 14) Propias.lib.g.
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( XXX )
EX SEXTO ELEMENTORUM LIBRO. .

L Uam in quinto libra univerfim de omnimagnitudine expofuit

Q propartionis doftrinam Euclides, vartis pecubtaribus ufibus plas:
parum figurarum applicare contendit in hoc fexto libro; quare propor-
tiones , que in quibufvis fgurs Ela_mq occurrere pollunt , demonitrare
conatur (1) . Triginta tribus propolitionibus , ?uarum tres , & viginti funt
theoremata , & decem, E&b ata , totum fuum compict intentum 3
quz omnia per certasclaffes fic proferre curabimus,

THEOREMATA SEXTI LIBRI..

i1 jus Libri theoremata juxta varias’ planorum proportiones ,

:luu exhibent, quatuor clafbus facili négotio camprehens
duntur : aiia enim {peflant lineas : alia angulos, & leftores: alia tri-
angula : & alia demum reliquas figuras rectilineas ; fecundum quas
claifes ea hoc ordine recenfebimus.

DE PROPORTIONE RECTARUM, QUIBUS FIGURE RECTI.
LINEE CONTINENTUR , ET DE PROPORTIONE: AN+ . -
GULORUM, ATQUE SECTORUM. S
I11. PRapoﬁtinn:s igitur , que ad reStarum proportionem fpectant, quis
‘ bus figurx 1pix continentur, per he¢ tria theoremata exponit .
chdes . I, Si fuerint quatuor relte linex proportionales erit rcfﬁn umy
ex mediis wquale redangulo ex extremis: & vicilim fi reftangulum ex
mediis 2zquale fit reftangulo ex extremis , quatuor reéte linez proportios -
nales erunt (2) . 1L S1fint tres reCte linex proporrionales , erit reCtangu
lum ex extremis xquale quadrato quod delcribitur a media. Et vicif-
fim', i reftangulum ex extremis 2quale it quadrato a media delcriprog
tres refta linez propartionales erunt (3) . lII. Si quatuor retz linez
roportionales foerint erunt reftilinea fimilia , fimiliterque ab eis des
cripta etiam proportionahia ; & viciffim [i reftilinea proportionalia fine,
ipla reCt® linez etiam proportionales erunt (4).. _
IV. Ad fecundam claffem de angulis & fectoribus unum attinet theow
yema nimirum , In wqualibus circulis anguli five ad centra, five ad
cir-
[t] = Totum hoc {extum Elementum demo, Procle, & Eutochios 4
Euciich inventors vulgo adlemibitur; at-  [2] Prop.aé. lib.é. Hine eujuslibet
famen complures alii variis ejuldem pro- trianguli reftanguli aream ex unius li-
pofitionibus infudarunt ; omnelque Gre- neftrefta dimenfione facile dimetimur,
cie Geometie fummo fludio iphis in- 3] Prop.:17.lib.é. Hinc lineam inace
eumbuerunt  ut Plato, Architas Taren- ceffam | cujus terminus alrer et acceflis
tinus , Menmchmus , Ervarofthenes , Philo - bilis , metivi difcimus .
Byzartinus, Hero ,Apollonius Pergaus, [qi Prop.za.lib.4,

Nicomedes , Pappus , aliique, telle Eu~ s
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circumferentias politi, eaindem habent rationem cum’ TP
infiftunt ; ﬁmﬂit‘:: ﬂ'l.l::m & fellares (1). arcubus , quibis

DE PROPORTIONE, ET SIMILITUDINE TRIANGULORUM.
V. Clﬂ:l propafitiones’ tertiz claflis’ qua pertinent ad pIOportiong my

catque fimlitadinem triangulorum. duo theoremata funt | q e
verfantur. eirce triangufa-m ‘gencre, nempe. L Sioum laterum trive
gult, parallcla refta hineq ducatur , ea fecabic alia duolatera proportios
nalwter @ & vierflim’ fi fecet proportronaliter duo latera trianguli, ea rers
tie Jateri parailela erie(2). I Rela,que fecar, angulum verticalem
alicupus craanguli bifarany, fecabi’ ballm ' ratione laterum : & viaifim
recta, quars fedat balim alicumms triatigull 1 satione Jaterum , fecabit an-
gulum versicalem bifartam (3}, Ala theorematademoniirant proprictates
trianguly reflanguli feéiatim § funtque dus fequensia . 1. Si in trian-
gulo:reftangulo ex” angulo reflo “4d balim peorpendwularis démittatur,
bhze dividettnangulum in desalia“triangola, que ol ton ) tom 1n-
ter fe fimilia erunt (3. I Ao tniangulis rellangalis figot quavis a la-
tere retum angulum fubtendente delcripta , xqualis ent bapris y U
s fimules , & fimihiter pofitd | deferibuntur ‘a latenbus re8um angulum
continentibus (5).

NI Peraltas tandem propofitiones-comparantur triangula inter fe
five quoad.areas jfive guoad fimilitadines | Circa comparationgs quoad
areaxs hec e extant theofemies o ], Trangula , & parallddogrammg
eamden: alttdinem habeatis nter fo funt ut bales (4], 1L Triangu.
la yque equakia funt , & babent unum angulem wni asgolo mqualem,
habent guoque Tatera circum @fiales angui:ns reciproce propostionaliac -
& vicifhm tranguls , qoe cirlum aguales angules fatera’ habent re-
ciproce proportionalia, lunt efam dquilid anter de (7). 1L, Tna}igu-

a

tibus mediam proportionglem effe : &

[t} Prop.:az.-lib.4. Hisc perfpiconm
| guodliber latus trianguli medium effe

eft ¢tiam anpulvm efle ad angulom ,ut

feflor ad {eflorem .

[2] Prop.x.lib.s. Boc theorema nos
quoque docet ,f ad woum trianguli la-
fus dudte fuerint plures paraliel=, fo-
re omnia laterum fegmrenta proportio-

naiin .
[1] l‘rop.Elih. é. Quod theorema in-
' r gume anguium trian-

dicat stiam ,
libidariam {ecar , & bifecabit etiam ba-
m , triangulum foie [fofceles , quin duop

Yatera habebic ﬂmlm& bifecans refla

erit icnlaris

{J" P . hoc
te eit manrtellom , §i in traopulo ree
&angulo ab angulo re@o ad bafim per-

peodicularis ducatur , du@am bafs pag-

2. lib.6. Fx hoc theorema- -

proportionale inter bafim , & unamquams

gque partem.

_[sr Prop.yr.lib.6. Hoc theorema ua
niverfaliusefl propafitione 47. lib. 1. quia.
extenditur ad omnes re&ilineas hguras.

[4] Prop.r.lib.4. Hoc et maximum
theorema , a quo totum fextum depen-
det elementum ; imo quidquid de qui-
bufvis hgutis five plams , five folidis

fuit umquam demonfiratum ab iflo de-

| 4
(7) Prop.is.lib.s. Ex hoc, & pras
cedenti theoremare evincitur , tlll!?;ln.
ralleiogramma , quam triangula , qum re~
ciprocant bafes, & altjtudines , efle m»
qualia: & coatra.
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1a fimilia funt inter fe in ratione duplicata laterum homologorum (1,

VIL Tandem de fimilitudine triangulorum hzc quinque alia extant
theoremata . 1. Triangula ®quiangula habent latera circum =zquales
angulos roportionalia : & homologa funt latera illa , quz xquales
angulos fubtendunt (2). IL Triangula , qua latera habent proportiona-
lia, erunt etiam uiandgula: & B!Cillﬂﬂ habebunt eos angulos , quos
homologa latera fubtendunt {g. IIT. Triangula , quee wnum angulum
uni angulo zqualem habent, & latera circum iftos angulos iI»mpo:-m::.--
nalia: funt etiam =zquiangula: & wmquales habent angulos illos, quos
homologa latera fubtendunt (ﬂ. IV. Triangula ,qua unum om
uni angulo zqualem habent, latera vero circum alios angulos propor-
tionalia, & reliquos angalos ejufdem fpeciei inter fe, hoc eft ntrum.
que vel majorem , ve! minorem refto , erunt etiam ®quiangula : &

nales habebunt asgulos illos, circa quos funt latera proportionalia
?;‘) V. Si duo triangulz habeant duo latera duobus. lateribus propoe-
tionalia , & compofita ad cumdem angulum habeant quoque latera ho-
mologa paraiela, reliqua eorum latera in direStum erunt(6).

DE RELIQUIS FIGURIS RECTILINEIS.

Vi Uz tandem theoremata reli figuras re8ilineas proe
portionales oftendunt , funt %l y quee fequmeur . L.
Parallelogramma , qua equalia font & habent , unum

angulum uni angulo xqualem, habent quoque larera circum zquales

angulos reciproce proportinalia : & viciffim parallelogramma , quz cir-
cum ®quales angulos latera habent reciproce proportionalia , funt etiam
zqualia inter fe (7). IL. Poligona fimilia dividuntur in triangula nu-
mero aqualia: fimilia, & homologa totis: duplicatamque habent ra.
tionem laterum homologorum (8). IIL Que eidem ilinco funt fi.
milia , inter fe funt fimilia (9).IV. Parallelogramma zquiangula ha-
bent inter fe rationem ex lateribus compofitam (10) . V. Parallelogramma,

qux
1] Prop.ag.lib.s. 9] Prop.1g.lib.6. Ex theoremarte iflo
3 PrnLIih.ﬁ. pEdEt d ratio regula inverf:, G-
3] Prop.s.lib.é. ve reciproce proportienum , qua ex da-
4] Prop.é.lib.6. . tis tribus terminis quarrum imvenitur,

s] Prop.y.lib.6. Ex hoc theoremate, multiplicando in fe invicem duos prio-
& quatwor precedentibus conflar Gmili- res , i fatum dividendo per tertam,
tudinem triangulorum evinci pofle ; fi inde habetur quartms«
habeant latera proportionalia; fi habeant ~ [8] Prop.20.lib.6. Ex hoc theorema-
moum angulum uniangulo mqualem ; & teindigitatur methodus figuram i
Jatera circum mquales angulos proportio- reftilineam augendi , vel minuendi in
malia ; & reliquos augulos ejufdem fpe- tione data. -

ciei inter fe, 9] Prop.aribs,
[6] Prop.3a.lib.s. Eu] rop.23.lib.6.
r
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