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- Evit evgo comgyuns ordo addifcends ; ut primo quidem
. puiers bgicnﬁbui inflruantar , quia Logica docer modum sofsus
Philofopbie . Secundo autem snfiruendi [unt in Mathematicis,
que nec experientia indigent \nec smaginationem trafcendunt.
Tertio autem in Naturalibus ,que etfi non excedant [enfum,
O imaginationem ,requiruns tamen experientiam. Quarro 1n
Moralibus , que tequiruns experientiam, O animum a paf-
fionibus liberum . Quinto aurem in Sapientialibus, O Divinis,
aque trafcenBunt imaginasionem , O requirunt mabidum -

Feleltum . - -

D. Thom. in 6. Ethic. leét. 7.

Geometria ejus, quod efl, [emper cognitio eft . Attoller
ad wveritatem animum o atque fta ad philofopbandum prepa-
rabit cogitationem ; ut ad [upera convertamus , qua nunc
contra quam decet ad inferiora dejicimus,

Plato Dial.7. de Republ.
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(V)

PROEGMIUM

Sy, 7#:_«511; nos quotquor [umus Jefu Servatoris mi-
W litie adfcripes o inque Ecclefie Minifierium ac-
cits yin hoc almo,ac pervesuflo Liceo diu , no-
&ugue Angelico Praceptore Duce , ac [edulis
_ rerum nofirarum erudstis Moderaroribus contis
menter inngiimm y O werfampr , ectfi veritatem omnem ex
uno Des eloguio, cus unice snnituntur, accipiant., fibiquemet
spfis fola [ufficians ; nibil samen eft, quin ab illis mathema-
sice difcipline cew inuriles O noxie yac Viris Theologis pror
fus indigne , ut quidam in Marbemata plus nimio infenfi (a)
predicare [avagerunt ; fejungantur provfus 5 ac profcriprione
perperua procj abigantur , & amandentur . Quum enim , do-
cente Apofiolo (b), Invifibilia Dei a creatura mundi , per ea,
quz fafta funt intellefta , confpiciuntur , fempiterna quoque
ejus Virtus,& Divinltas ; 7am 1#: de Do, cinfgue doribus,
ac operibus Divino preeunte eloguio facra demonfirat T beo-
logia fallere mefcia [ nomnifs per adminifivas narwrales. [cien-
zias mobis cominus accedentes affatim , dilucideque pro mofiro
captu fciri , O demonfirari queunt . Hafce autem inster - ad-
minifivas [cientias, que mensem nofiram ad fublimia mirifi-
ce drigunt | arque ad abdisiffima Dei arcana iﬂliﬂ#ﬁ}‘djf_ﬂaf
Jeenda maximopere comducunt, nonme Marbemasses AijCipling
prims fubfellss effe widentur ? Neytiguam™ Jane verum efl |
guod Seneca olim pronunciavir (c): nihil Matbematicis dottri-
nis inefle frugis , we/ quod Arifiippus, aur Pollienus (d), nihil

SIS Ullimia | Viri amplifimi, Sciensie Dei fludia,

“eas prefeferre veritatis : imo ces smanes , & vidicule habire

[femper fuerunt , quas Stoica , © Sceptica ingenia pro ever- .
tenda Matbematica evidentia , ac certitudine , excogitarunt ;
argutic . Nibil ifie profanum exbibent ,us putant qus in illas
apertas gevunt inimicisias ; nibil sn Mechanica pofitum ;nibii
cum wana jam exfecrata divinands arte. Ifie [ane ju;: di-
ci-

(a) Picus Mirandul. apud Alb. Fabric. in Bibl. Graeca lib.3.cap.14. §.9.

{6) Ad Rom. 1. 20.

{¢) Senec. Epilt.8%.
(d) Ariit.3. Met. & Cic, Acad, 4.
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(V1)
Jeipling ,qua ,me Plato (a). [eripfit, mentem astollunt ‘in edot

iogunm 4. ubi eft ens beatithmubn ', wanr' re/fe Proclo.(b)- media-

verfantur Phyficen inter , & Metaphyficen , que mentem a
Jenfibilibus ad infenfibilia vapiunt : ifie [funt,quas Theologia
ghotiiite fidas" et ancillas" vocat ad arcent, ac ‘Geluss vigsles
adminifivas ad arerne civitariy meenia arceffie’y compellizque.
Hijce mortalivm quifghe -ad ‘insorguenda adverfantium rela,
ad - declinandos - fophijmatum i&tss | ad [olide - dijudjcandum , ad.
prme , luculenterque variocinandum, & ad grandia extollen-
da vehementer excitarur . Per bas humanum ingenivm  fir

mifimis , experientid€que confentancis munitur principiis’y cer--

15 conclufionibus ediciendis quorrdie mifucfeir - srilvbufoue ine
Jirustur regulis | praceprifque | ad fucundas cupifqnue Jcicntie
quefitones enodandas, & ad miva omni in arte patvanda ope-
ra diu mulrumgue acuirur,C excitatur . Id &audp Jolum omnes
prijes noveriunt Philofophi , werum & emmes f{érme Viri Ecs
clefiz principes. Hec Origenis [ententia fuit , qui(c )quos nia-
xime 1doneos ad [acra fudia crederer ; eos in Geometricis , ©"
Arsthmeritis exevcebar . Ita euogne Aupuflinus y O Hieyony mus
' facrorum librorm' interpretatione. , numevorum ; ac [fiderum
feientiam veluti ad mulea neceffarians, adfciverwnt : ac ob in-
feiriam  mumerorum mulea non tneelligi , que translate , ac my-
fitce pofira [unt “in [evipruris, arbievavs fune. Arque ur ﬂlﬁs
mittamt , divus ipfe Thomns, dum precepra adolefcentibus ad.
difcentdi indidie (d) primunt Dicle@ice in fludis effe infli-
ruendos monnit | deinde in' Mathematicis ; que ammfn a [en-
Jibilibus vebus ad fublimia extollunt , demum in Theologicis .
Sed quid pluribus bac in re egemus teflimoniis , ubi ratio fup-
pettr ? Quonam quafd pallo - nos peregrinanres- a Domino ad
Deum 1pfum agnofcendum ti abirvwr p wifi pev rov sentague pul-
chre , ac mivifice a fummo iga Nunnne in_boc tervarum orbe
condita, O 1 numero, pondere , O menfura digefla corpora?
Hzc autem unde nota haberemus ; nift nos preiret illa Ma-
thefeos fax, qua una numeros ,menfuras , ac pondera perfcrue
tamur ? ProfeGo quod totam hanc terremi faciem orbis dels-
neemus. amuffim o remgue myundi publicam longe laregue dif-
fufam , fimul univerfam confpeltus [ubjiciamus noftvo ; quod
' . L i | fcmi-
(a) Plat.lib.7.de Republ. & in Epinom.
(5) In lib.1. Euclid, (¢) Eufeb, Hift. Eccl. 1.6. cap.1.

(d) 6. Ethic. leét, 7. /
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- VII )

semporum wiciffitudines digeramus o caducarum wices vevum
debiris counditionsbus [flatuamys , vempeflatum. vecur[us ; an-

« norum periodos , dierum nollmumque mcrementa , horarum ac

minwtorsm difcriming  lucis & umbre confinia inrernofcas
Wus 5 1d onme una mnrz:ﬁ.r docer . Dum folis lucem , Jubttiems
gue efficaciam in nofiros derivamus ufus ; dum vifus rados in
smmenfuna exporrigtmus ; wicinas verum [pecies animadversis
mius ; femotas .ad'jucim: ; occultas recludimus , & nature la-
tchras smus 4 1d Jane Mathefeos ope preflamus . 0b qué
auteng diftantes nubium moles, diffiras terrarum regiones , de-
vias aquoris plagas , elatos montswm wertices , smas uallinm
vadices , profundas pomts woragines , orbifque occultos rece/fus
perfcrutamur ; ob que mentem fuperis admovemus , [uperof-
guec nobis prafentes reddimus , @vbereas confcendimus [phes
ras , perque orbium celeflium extenfas moles [patiammwr ,afira
metimur . interflitia definimus , vagantia fidera coercemus ,
& calis ipfis inviolabiles  weluts preferibimus leges ; ob que
tandem mundane bujus machine longe diffufam molem ante
mo conjicimus , opificss Divini [flupendam barmoniam ad-
miramur , Opificemque spfum [upremum O experimentis ad-
difcsmus , O pio :ﬁ&ﬂu agnofcimus, C wvenéramur; nifi per
mathemata , que folum de omnibus mire ediffevendo, O fir-
ma principia .exhipent , & certas werstares ducwlenter demon-
Slrant > Quid wltra- porioris commods , atque augments T beolo-
gia babes ; quod ab una Mathefs non vecognofciz ? Si ei expa-
nenda erunt Divina eloguia ) id fane Matbefis una preflabse
frae qua innumera loca claviors Juci non veddereweiv . Du-
bio procul fine Arithmetica quid dignum proferct de numero
Ifraelitarum brevi sempore adautlo (a) atque de numero feu Le-
wirarum Templo infervientium (b) feu Papnh,qu;m Dn-md_ 7 44=
merari juffir (c) Jew currnum , atque equorum Regis Salomonis (d)
& de alus non paucis? Quid f[ine Geomerria opportunum ad-
ducer de Arcg Noetice (e) O Babelice Turrss (f) menfuris, de
aquarum altitudine sn Diluvio (g) uur.i{fw sd genus? Quomodo
fome Statica loguerur de Quantitate metallorum , que Ifraclite ad
Edificium Templi courribuerunt (h) de Librarum wvirns (1) de

* Pondere. armorum Goliazi (K) O que fune alia? Utque religua

| regy
(a) Exodi 2. & Gen.gb. (8) Num.3. (¢) Reg.2. (d) 1.Reg.4. (¢) Gen.6.
(f) Gen.1t. (g) Gen.z. (b)) Exod.39. () Levit.19. (&) 1.Reg.17.
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( VIII )

veticeam [ine Aflvonomia non poterit  [ane opporruna profari
de crewtione Calorum . $olis , Lune o Srderum , Terre , de
annis folavibus  a¥que b ravibus Hobreorum , de Jobi Arétu-
vo,ds Magorum Srella ;dejuz magna in Chrifli moree Eclipfr -
Porerie ne hifce poriffimum temporibus advzrfus Hereticorum
impetus arma [umere o cum ex iblis non pauct ejufmods pre=
liz contra San@ifimam R:ligionem nofiram , wno prefidio
Mathematico frets , ingruunt ? Poterit arcana Divina &qua
banzz librare, © proponcre, gue firmam , facilem , & aptam
exigunt mentem |, luculenta vatiocinia, relam ‘methodum , O
alia inmumeva adjun@a, que a [ola prejtantur Mathefi? Ne-
gue opus efi pluribus in bis prefertim angufitis , in quibus
Exercitiis noftris locus eft concedendus , & tempus . Ea proprep
bene ac faprenter hoc sn almo Collegio precipuis nofiris [fiu-
diis Theologicis prima Mathefeos Elementa per aliquod [uife-
ciuum tempus pertranfenda adjunguntur ; us qui in Ecclefie
miniflerium , €& fidelium wtilitatem adleGi , sdoneos nofmes-
ipfos reddere debemus Evangelii Minifiros , per bec opportsu-
na prefidia id agamus. Periculum igitur in re tam gravi in
con/peltu vefiro ad breve tempus falluris adefle bumaniter , Vi
vi preflantiffimi . Hlud tantum unum ut pre ocwlis babearss
enixe precamur ., nos in bhac laboriofa Univerfitare tor gravars
cumulatis curis , exercitiifque frequentibus , ut vix [pivandi tem-
pus relinguarur , ©&° ror fumere identidem perfonas , e miruns
fane [it adolefcentis ingenium tante varietati [ufficere . Eadem
namque die modo marutine [chole pluries ad theologicas leGiio-

288 708 VoCant - Modo CUM EXOPEYICIS EUM dcroatics exercitils ad-

effe, © antemeridiane , & pomeridiane jubent bore ; nunc Greca,
aur Hzbraica l{ll'gﬂnr s nunc moralia inflant ;interdum Theo-
togi fumus, philo afbm interdum , alias snterrogando obye-
&a proponimus , abias refpondendo dogmata [ufiimemus ; O
tota mobis adeundo, colloguendo, fcribendo, difputando, con-
ferendo [emper comteritur dies . Quare benigne adefle , quid-
guid protulsrimus weflro adfpeltn , wvefirifque auribus inds-
gnum bumaniter excipire ; totamque banc exercitationem no-

ram ita temperate , ut majorem [pem, & animum inde [u-
mentes , nobis bec nobilia, jucunda , atque noflro muners uts

big, @ frulluofa fiudia nullo wmquam tempore difpliceant .
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(IX)

PLANORUM ELEMENTA

ORSI. E NATURALI DIGESTA.

mis] EoMETRIA a terrz dimenfione olim nuncupata (1),
,1 quoad nomen eft terre menfura ; quoad rem vero
latins ejus natura patet . ER enim ea Mathefeos
pars , qu® utpote ceterarum fundamentum , & bafis,
quantitatéem omnem generatim in longum , latum,
& altum extenfam contemplatur . Iftinimodi aus
tem dimenf{iones ,non prout in re fimul conjunfte
reperiuntur , fed ut a mente-feor{im concipi valent,
confiderat ; & perinde quantitatem ipfam in lineas , fuperficies , 8
folida digerit . Potiffimum tamen ipfa, ut ait Proclus, in contempla-
tione verfatur figurarum , que aut lineis, aut fuperficiebus continentur;
& five im planis dumtaxat, fivein folidis confiltunt ; quare in Planam,
& Solidam , (eu , ut ajunt,in Plancometriam , 8 Stereometriam difpefcie
tur . Nobis igitur per itiufmodi Exercitia de Planis tantum , qua
prioribus fex libris complexus eft Euclides, edifferendum occurrit,

EX PRIMO ELEMENTORUM LIBRO
PROPOSITIONES.

I Uas in primo libro exhibet Euclides propofitiones , numero funt

quadraginta ofto ! quarum triginta quatuor funt theoremata,

uibus re&ilineorum adfe&iones demonfirat & quatuordecim
funt problemata, quibus. eorumdem conftruftiones exponit . Quare o~
mnes pro re&ilinearum figurarum doftrina enucleanda fupe-inflitutz
& ad tres claffes facili negotio commode redigi poffunt, nimirum ad
lineas re®tas, ad triangula , & ad parallelogramma , five figuras qua-

_drilateras , que lineis reis, & parallelis continentur . Quemadmodum

ergo theoremata , & problemata feorfim exponere lubet , ita fecun-
dum przfatas hafce claffes ea digerere conabimur.

B PRI-

[«] A terree dimenfione Miwpsrpie di-
&a eft , quahi terre menfura , wvel are
ipla terram dimetiendi a voce Graca yi'x,
auty» tevs & uerpiw, (e perpe metior,
Cavlam nomini prabuit , quod a terrm
dimenfione ars hec cmperit ; uti feribit

Cic. 4. Acad, etenim tefle Servio ad 3.
Eclog. & Proclo, talis difciplina inventa
fuit ,e0 quod Nilus mquo plus crelcens,
confundebat terminos poflefionum., ad
quos innovandos Egyptii Philofophi li-
neis agros diviferunt.

L e

o wida widl

T— -
il R = A A



- .-ll
Hﬁl ".'," ( x )

PRIMI LIBRI' THEOREMATA
| DE LINEIS RECTIS.

IL Ineas reftas confiderat Euclides vel ut fibi mutuo occurren
. tes ; & angulum conltituentes , vel ut mter fe parallelas &
fumquam convenientes]. Circa priores quatuor occurrunt Euclidis theo-
remata , nimirum I. Ad camdem re@tam lineam , duabus -eifdem rellis
lineis , non conftituentur dux aliz refta linex mqnales altera altert,
ad aliud, atque aliud pun8um ,ad eamdem partem, eoldem , quos pri-
me refte linex terminos habentes (1) . [I. Quum reéts linea infittens
fuper aha re&ta linea angulos deinceps fecerit , eos vel reftos , vel
duobus reftis axquales efficier (2). I1L. Si ex punélo unius rette linex
ducantur ad partes oppofitas duz alie reltz linez , qua conflituant

cum 1lla angulos deinceps duobus reétis aquales , in direftum crung,

illz duz rette hnex (3). IV. Si dux re&x linex fefe mutuo fecene,
anguli, quos ad verticem faciunt , inter le zquales erunt (3) . Huie
propofitioni adds potelt ejus converfa , qua fic exhibetur. Si ex pun-
&o in re@a linea dato ducantur hinc inde ad partes oppofitas duz
aliz retz linex,qua efficiant angulos ad verticem !quafcs

recte linez etunt in direStum (5.

III. Circa theoriam parallelarum quinque ab Euclide demonitran-
tur theoremata , nempe . I. Si in duas re@as lineas in eodem plano
jacentes tertia incidat re@a linea , & efficiat angulos alternos mquales,
parallelz erunt duz illz reftz line= (6). II. Si in duas reftas lineas
in eodem plano jacentes, tertia incidat refa linea, & efficiar vel an-
gulum exteriorem aqualem interiori ,& oppolito ad eamdem P!v“.im:

. e

,iﬂt duﬂ: E

—f*] Prop.y.lib.1. Euclides , telte Pro-
clo, repesit theorema hoc, ut eflet lem-
ma ottava propofitionis ; non enim ad
plura fuam urilitarem extendit, nullum-

! ! ,
—— que alum ufum apwd Geometras haber,
a y ‘fa] Prop.1y. lib.r. Hoe theorema ab
l . Euclide fuit procufum , qui ajente Pro-
. . clo, maximam ineodiligentiam adhibuit:
etenim per illud & expoluit modum,
quo re@a wna fuper altera infiftere de-
beat , nempe non in direflum , fed ad
angulum ; & indicavit , quod angulus
I. quliber duobus fingulis reétis it minor;
alias non effet angulus, fed una refta,
} {3] Prop. 13. lib. 1. BHoc theorema
Euclides cudit ad convertendam prace-
: ‘ deatem , & per ablurdum fibique repu.
goans demonflrat ; converfa enim theo-

":1

o _—

L
rematum per abfurda oftendi debenr, ut
inzuit Proclus .

4] Prop. 1. lib.r. Theorema iftud, |
¢ Eudemo , a Thalete Milefio fuir

te
primum repertum , & ab Euclide dein-

ceps demonfirstum, ; qua efiam demons
ftrarione innuit, rm|:.|||r|un ellz lele mu-
¢

tuo fecent , eas ere angulos ad fe-
&ionem quatuor reflis squales.

[s] Corollarium eft 15. Propofitio=
nis . ; .
[6] Prop.27.lib.1. In hoe theoremate
Euclides alternos angulos appellat eos,
qui neque ad ealdem partes , neque dein-
ceps funt ; fed ab incidente, qua urri-
que inter parallelas exfiftit, diltinpuua-
tur , & differunt , quod altes furlum,
alter deotfum ponarac,

-F-.-‘ 3
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vel duos angulos interiores 2d eamrdem

politos duobas reftis

mnlu;pnﬂdt cruat duz ille re®= linez. Iftz duz propofitiones
beat tres conditiones , quibus parallelifmum retarum dignolci

tur (1). IIL. Si in duas re@as |

ineas parallelas tertia incidat re@a liv

nea, haee efficiet & angulos alternos zquales, & angulum exteriorem
=qualem interiori , & oppofito ad eamdem partem : & duos angulos

mteriores ad eamdem

partem pofitos duobus reis mquales. Propolfitio

ita utramgque precedentem convertit, & proprietates parallelarum exs

Gml (2). IV. Quz eidem funt

arallele , inter fe funt parallelz (3&.

Quz zquales, & parallelas ad eafdem partes conjungunt reftas
Reas ; nter fe funt etiam mquales, & paralielz (4).

DE TRIANGULIS.
IV. fiderat Euclides triangula & quoad fe infpefta l,&: inter fo

collata; hoc eft demonitrat proprietates cum ab

olutas , tum

relativas triangulorum . Quoad proprietates abfolutas & inveftigat illas,

que funt omoium triangulorum communes | & illas y quz funt quo-
rumdam triangulorum peculiares : ofnnia ilthzc theoremata figillatim

exponere curabimus,

~DE TRIANGULIS QUOAD SE INSPECTIS, SIVE DE PRO.
PRIETATIBUS ABSOLUTIS TRIANGULORUM TUM
COMMUNIBUS , TUM PECULIARIBUS.

V; UNiverfaI::, & communes triangulorum

rietates quingue

funt, quz hilce theorematis exhibentur. I.In omni triangulo,
uno latere produto, exterior anFulm eft major alterutro intesiore , &
!

oppofito (5). II. Omnis triangu
nores funt quomodecumgque

[ I]Fuprﬂp.'!l.lﬂl.l. Hoc theorema reper-

tum fuit ab Euclide ; tamen 2 Ptolemseo
flia via demonftratur, tefte Proclo,
3 [l|] Prop. 24. lib. 1. Theoremate ifto
Euclides, ut inquit Proclus , utramque
precedentem convertit ; quod enim inu-
traque illa eft quefitum, in hac eft di-
tum : & que in illis data funt , heic
demonflrare proponit. «
" [3] Prop.3e. lib. 1. Euclidis eft hoe
theorema : quo explicat refpe@lum pa-
rallclarum: qui in omnibus non femper
€ontingit ; non enim ,qua ejuldem funt
dupla , inter fe funt dupla , ut ingoit
Proclus . ' .

[4] Prop.33. lib.s. Confinium paral-

sduo anguli fimul dwebus reftis mi-

i1 (6) . I‘Iﬂa Cujufcumque triangul;

lelarum eft theorema iftud: unde per ipfum
allelogrammorum ortum latenter tra-
it Euclides ; pmll:logrnmmuu enim ht
gb reflis mqualibus, & parallelis,
s Ex lib. 1. prop. 16. cujus etiam
lu[n]r eft I1ilE'.m:Iid«rl'r. et I
6] Ex lib.1. prop.17. vclidis , qu
per hoc theorema, ut refert Proclus | h.ﬂ..
terminate demonfirat , duos quosliber
trianguli angolos duobus reflis minores
efle; at in propofitione 32. determinabitur,
quanto fint minores, nempe reliquo tri.
anguli angulo . Tres enim ipfius angu-
li duobus reftis mquales funt : quare
duo tante minores erunt duobus reétis,
quantus eft reliquus angmlus. "



( XII )

udo latere produfto, angulus exterior éft qualis-duobus intertoribus,
& oppofitis fimul fumtis : & anguli omnes fimul duobus reftis funt
zqualgs (1). IV. In omni triangulo duo larera fimul majora funt religno
quomodocumque fumta (2). V. Siex terminis unius lateris trianguli du-
cantur intra triangolum duz reflz linez ,ex fimul minores erunt due-
bus aliss lateribus trianguli ; angulum vero majorem continebuat (3) .

VI. Adfefliones peculiares quorumdam triangulorum juxta Euclidem
egrediuntur aut ex lareribus , aut ex angulis dati trianguli @ priores
hzc quatuor theoremata exhibeat, nimirum. I. Ifofcelium triangulo-
sum anguli ad bafim funt inter fe 2quales: & produltis zqualibus la-
teribus anguli infra bifim etiam inter fe mquales erunt . Hinc venit
triangula xquilatera effe etiam mquiangula (4) . I1. Si trianguli duo
anguli zquales fuerint, & latera eos angulos fubtendentia pariter xqua-
hia erunt . Hzc propofitio convertit antecedentem ;*& perinde colli-

ere pronum ell, triangulum 2quiangulum effe ertam quilaterum (5
tll. Omnis trianguli majus latus majorem angulum fubtendit . Hine
eruere licet, triangulum fcalenum , quod cunéta latera inzquelia ha-
bet , omnes etiam angulo? habere pariter inzquales (6). IV. Inomni
yicilim triangulo majori angulo majus latus opponitur : Hac propo-
fitio et converfa precedentis,& ex illa per contrarium patet, i omnes
anguli trianguli fint in®quales, triangulum effe fcalenum (7).

VIL. Iitiefmodi funht proprietates cajuslibet trianguli quoad latera
infpe@t1 ; quoad.angulos vero Euclides 1n primo libro folum demon-
ftrac celebrem proprietatem trianguli re€anguoli , dermon(traturus in 2.
lib. adfeftiones trianguli obtulinguli , & acutanguli : hoc autem per
duo theoremata complet. I. Ia triangulis re€angulis quadratem quod

r

(1] Prop.sa. lib. t. Hujus theorematls dem ,illad , quamvis fenfis notom g:iﬂ.';
y NI

ortum Pythagors abfcribit Esdemus,ut tiam tamen numquam gignere po
Proclus tradic; qui etiam notat ex demonitratione fuiffer hrmarum .

theoremate indigari , quantum angulus
exterior trianguli fir major utrogue inte-
riore, & oppolito, nempe religuo ; & quaa-
fuw duo quilibet anguli tridnguli duobus
reélis fint minores , nempe uno . Unde hoc
theorema comple@itur do&trinam propo-
fitionis 16, & 17. & ex hoc etiam aperitur
viza ad reperiendum , omnium reélilineo-
rum anguli quot reflis_fint mquales: o-
mnis enim figura reétilinea in triangula
refolviror.

[2] Prop.ao.lib.r. Hoc theorema ab
Euclide editum, ur feribit Proclus, Epicu-
vei y=lur inutile rejecerunt, & ipfom tam
manifeftom ¢ffe dixerunt , ut probario-
e nom egeret ; oo animadvertentes , qui-

Ex lib.v. prop.21. Euclidis .

E.; Prop.s. lib.1. Thales Milefius hoe
theorema uilinunit L tefte Proclo: is enim
prius animadvertir, rrianguli IeTuris
angulos ad babm effe I“lfllilli.?; more
antiquorum fimiles appellavit ..

-[s} Ex lib. r. prop. 6. Euclides hoc
theoremate convertit prmcedentem , ut
innueret , in griangulis quibufvis lare
ra , & angulos mire fibi invicem re-
{pondere .

F] Ex Lib. 1, prop. 18, Euclidis.

7] Ex Lib. 1. prop. 19, Euclidis ,qua
convertit pracedenrem ad evincendum
in triangulis & latera, & angulos mquo,
parique incedere gradu .



( XI)

#it ex Ieere reflumr angnlom (ubtendeate ( quod. graxce dici

tenufa ) 2quale eft quadratis laterum reStum angulum mtiun;iz ﬁi:
grzce casheta nuncupantur) (1). 1L Si quadratum ex uno latere trian-
wli zquale fic quadratis, que cx aliis lateribus fiuat ,angulus fub hig
teribus contentus, seftus eric (2), | , . o

e |
-

:. 13

. DE TRIANGULIS INVICEM COLLATIS , HOC EST DE .
PROPRIETATIBUS RELATIVIS EORUMDEM .

VIII, parat Euclides triangula inter fe ad inferendam eonm
dem aut zqualitatem , aut inequalizatem , aut dumecaxat al

quorum zqualitatem quoad aream , five fpatium . Ejus theoremata,
quibus hafce triangulorum relativas proprietates demoatftrat , funt quin-
ue, videlicer . 1. Si duo triangula duo latera duobus lateribus =qua.
l1a habeant , alterum alteri , & angulos fub iis lateribus contentos
Iqlmles,habebnntﬁf.hﬁm bafi 22qualem : erit triangulum =zquale trian-

ulo ; eruntque reliqui anguli reliquis angulis ®quales ,alter aleeri , quiy

us xqualia latera (ubtenduntur (3).IL Si duo trianguia habeant duo-
latera duobus lateribus mqualia alterum alteri, & balim bafi zqualem,
& angulos fub zqualibus Jatéribus contentos: pariter -wquales habebunt:
hzc prop8fitio convertit quartam (4) . III. Si duo triangula habeant
duo latera duobus laceribus mqualia alterum alteri, & angulum. fub i
lateribus contentum angulo majorem , & bafim bali majorem pariter
babebune (5) . IV. Si duo triangula habeant duo latera duobus la-
teribus m}ualia alterum alteri , & balim bafi majorem ; habebunt &
angulum fub iis lateribus contentum angulo majorem : hoc theorems
et converfum pracedentis (6). V. Si duo triangula habeant dyos an-
gulos duobus angulis xquales alterum alteri ; & unum lasus uni later]

. . 'd ¢ ®qua-

1] Prop. 47. lib. 1. Theorema iftud,
ltEt]Lurrin, & Proclo, Pythagore or-
tum deber, qui,ur ex Apollodoro :'rn:l
wamdem Laettivm ob ejus invenrierem
ita latitia fuit adfe@us y ¥t Hercatont-
ben , hoc eft | (acrificium centom bovum
Diis ]i?’:nnhurill:'. tvik —
[ 4% 1ib: 1. Pythagors et
ad l:ribirt:rhthnrlm iftud ; quo prace-
dens ex tofo convertitur,

5;] Prop. 4. llb.1, Hoc theorema Bu-
<lides reperit | qui in eo demonftrando
etitor fuperimpofitions , que matimo
ufm elt apud Mathematicos ; & Archi-
‘medes eam ufarpavit non folum in H-
bco de centro gravitatis plangrum , fed

etiam in [olidis, ut de Conoidibus, &
de Spheroidibps , &e.

45 Prop 8. lib. 1. que ad Euclidem
referfur , qua qlartam conyertit guoad
primam partem. U ot

[5] Prop.24. lib.1. Hanc propoficionem
Euclides opponir quarte . Per illam’ enim
angulos ,qin funt ad vertices rrianpulos

rom es ponit | pér banc vero inmqua.
les: l:'r illimptl::fu ®quales demondtrar,
per hanc ingquales . ,

[6] Prop.as.lib.r. Per tale! theprema
Buclides iple & oppolitam ofavae pro-
pofitioni demonfirar , & pmcedentem
convertit | quie iirlrftr abialiis de-
monibratur , ot tradit Procipe.. : . ..
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equilé, five quod. zqualibus 'adjacet angulis , five:

uni ¥qualiot

#nguloram opponitur , nmnirr:lilgul etiam ®qualia habebunt : h=ze¢
am

itio hypothelim habet adver

quartz (1) . His propofitioni-

mova alia-addi -porelt , que complet perfcttam zqualitatem triane
gulorum , eftque fequens : Si duo sriangala habeant uoum angulum

uni angulo @qualem, & circa relig

uos angulos duo latera duobus la-

teribus wqualia , alterum alteri , & reliquos anzulos ejufdem fpeciel,

hoc ¢(t , vel ntrumque acdtum , vel

aqualia -habebunt .

ptrumque obtufum , omnia reliqua

IX. Theoremata , ex quibus Euclides deducit zqualititem arex five
fpatii triangulorum funt guatuor fequenua , videlicet . - . Triangula
50’ cadern bali , & in iifdem parallelis conftituta, inter fe funt xqua-
dix(2) . 1. Triangula in qualibus bafibus , 8¢ in ji{dem parallelis con-
fticuta , inter (e foot equatia (3) . Ambz , quz fequuntur, funt propolitio-

yes itaram converfz . Il1L Triangula

wqualia in eadem bafi , & ad

¢amdem partem conflituta, funt etiam in eifdem parallelis (4) . Trian-
gula in 2qualibus bafibus, ac in dire€tum jacentibus , ad camdem partem

vonftituta , func gtiam in jifdem parallelis (5).

s ]

DE PARALLELOGRAMMIS.

X. E parallelogrammis etiam Eaclides demonfirat cum adfe€tiones
| ablolutas , tum ecorumdem adfefiones relativas . Proprictates
-abfolutas' hze duo theoremata oftendunt. I. Parallelogrammorum {pa-

fiorum latga, quee ,ex adverfo

funt , inter fe funt zqualia : fimilitér

wutem anguli: diagonalis’ vero ea bifariam dividit (6) . 1. Parallelo-
groimorum fpatioram eorum , qua tirca diametram funt complemen-

ta-mter (e funr ®quaha (%) &

s .

X1. = Adfe@iones parallelogrammorum relativas illas dicimus, qu?:

®

Thaletem Milefium refertur au@lorem,
wt . Proclus ex ~Eudemo fcribit. Iflo au-
-q*Bndid:t doftrinam omnem @quali-

taris , & insqualitatis trianguiorum claw-
dit; & Id*;n.l]dn , & paraliclogram.

- g a2

»] Ex lib. 1. prop. 37. Buclidis. . que
+ 4} “Ex’'lib.1. prop. 38. Buclidis.
. fa] 1 lib. 5. prop. 35 Euclidis, qua

-I'llvﬂrit'gf: . 22
'P‘{"] --l-h “'1 ml, 1_

conveitit. g8 -/

ipfa (peftant tam inter fe , quam cum triangulis collata : quas hac
uc
g}

. [x] -Propaas. libir. Theorema iftud ad

lidis stheoremata demonltrant . I. Parallelogramma in eca-

dem |,

[¢] Exlib.rprop.34. Buclidis. Quam
heic de llelogrammis demotifirac ,
tertia &io , circulo quogque conyenit,
& elliphi. 1
- [7] - Ex 1. lib. prop.gs.. Euclidis, cui
wnum tantum hujus theorematis calum
exponit ; etfi ejus tres fint cafus ; vel enim,
cirea diametrum funt complemen-
ta fe fe in o tamgunt : vel fe fe-
cant : vel a le disjunguntur, Eadem agpr
tem {emper congruit demonftratio, quam~
quam non femper quadrilatera fint lup-
plemcasa , ul L Commandinus.

—
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detn baff , & in liflem pasalilis vonftituta; inter R-fomt aualia (1)
31, Parallelogramma in 2qualibug:bafibus) & -im iildem paratielis con-

flituta , lunt ctiam inter fe mqaalia(z2 ). Su

ytamniom 4 & trians

gulum “habeant eamdem bafim , 8¢ fint wnber eaidem prli@llu confli

tutd  erit paralielogrammum- duplum trianguds (3).

-

i

‘PROBLEMATA®PRIME LIBRL. | - .0

X, Hﬂhs"pﬁiﬁ libari -

TR .."I'."f'l'
inftitnit Euclides ad. expones-

dum ortus , & conftructiones reftilincarum quoque- figurd
rum: quare ipfa ad quatuor'claffes commuode revocary. polfunt; aitni-
rum & ad reftas quo Iﬂ!ﬂmﬂlﬂ'mﬁ-,m'mﬁ: wculares, turh

rallelas ; & ad angulos ; & ad triangula ; & ad paralle
g:m five quoad fe 1nfpedta , five inter fe collata ;
tur clalfes ea heic proponere placet .
- XTI, Praxis communis réftirdm pe
mdicatur , 4. Ad datum punftum datm refta limex

mma  tan~

um has 1g1e

per Im: ' Itris.r. Eutﬁdb prohl-'nit;

alem reGtams

lineam ponere (3). T1. Datis duabus rectis llncis inequalibus, de nras
jore minori portioném mquateny abfcindere (3). I1I Dacam seétam liv
neam ferminatam bifariam dividere (6) . .

f1} Bx lib.r.prep 3¢. Euelidis, qui
F;[- a::, & que (equuntur rh-ur;nl!tul-.
parallelogrammi cujusliber dimenfionem
expoluit .“Hwc theoremata , nt Federicus
Commandinus ex Procle inquit , ex eo-
ram nomero (unf ;que in mathemaricis
difciplinis sdmirebriis appellantor . Seus
petenim vulgus flatim cum videt a lon-
gitudine mulriplicara fpatiorum =mquali-
tatem nen deftrui; & tamen ,cadem ewi-
flente bafi, quantum parallelas produci-
mus , tantum parallelogramfmorum quo=

longitudings ‘asgentur. © 0+
" [2] Bx lib.r.prop.35. Euclidis . I'n prae
eedenti rhearemare Euclides eafdem b
fes accepit, heic vero mquales :id autem
commitme utrifque parallelogrammis po-
fuit , inter eafdem effe parallelas . Hoc
theorema per bales fejunftas demonflra-
vit Euclides ; atramen , ut inquit Pro-
clus ;4 Theone demonflratio fuit ad me-
lisrem redafta tormam ,ut omnibus ca-
fibus congraere videaror.

[3] Exlib.r. prop.ar. Buclidis . Hujus
theorematis d-nax-rb etiam ‘valet , fi
parallelogrammum,& triangulum habeant

XIV.
r N n a h -
:::I:q:l:::u :T:::&: :;-H -t

grammuom , quod alterius elk duplum
reliqui quoque duphsm erirs - » - .
. [4) BExlib.1. prop.ss Euclidis ;qui

a dedit quidem pus&um. fold pofitio-
ne, hoc enim tantum paflo daci
limea eriam datur {pecre, Sc. mmegnit
ne . Sumfit guoque pundtum datum extra
reftam datam 7 etfi poffic effe & in e
dem refta , & im ejuldem reflm extre-
mitate; in quo cal eadem foret demon-
firario; licer diverfa confiralio.- . -

;} Ex lib.1. prop.3. Beclides .. -
- f4] Ex libisr. propao. Evelidis {qui re-
fam rermimaram ponit ; fiquidem ex w
fraque parte infinitam veQam .bifasiam
dividere non poflumusy inhnite vero ex
altera partgrantum ,ubicumque

iptatur, maquabe (cmper fet felio.
Applionias Pergame pedlam limeam revi
minatam diverio pafto ab Euchde bifa;
rram fecar ! ope feilicer dporum: circue
Jorum ' ad modum prime - pr iomis ;
atramen o idem convenit ¢ Come

mandiagm « . - 0



- X1IV. Quodd reftas :p:ﬁ!(w ares , &' paraliclas ha¢ tria apad Ed.
clides exftunt problermata’. 1. Ex pun&to ip reta linea dago perpere
dicularém reftam lincam excitare (1), Ik Super reStam infinitam ex
punélo ,quod-in ea mon et , perpendicularem reftam lincam demitte~
re (2). III. Per datum punétum ,dat® refte linew parallelam- reflam
lineam ducere (i) . )
XV. Praxim deinceps angulorum , que iplos five quoad fe infpetos,
five inter fe .collatos fpeftat , he< Wuo nps docent problemata. 1. Da-
tum angulum reftilincum bifariam fecare (4) . 1II. Ad datam reftam
lineam', atque 4d datum in ea punftum , angulum dato angulo redi-
Jineo mqualem conflituere (5), O {
- XVI, Triangula stidem per haoc duo problemata confiruuntur. L In
data refta linea terminata triangulum equilaterum conftitucre (6). IL
Ex tribus reftis, quee tribus aliis datis fint =quales triangulum confti-
tuere ; oportet autem , ot ex tribus datis duz fimyl reliqua majores
fint , quomodocumque fumtz (7). .
: ' XVII. Tandem problemata , que ad Laﬂ.llclngrml etiam coftruen-
da attinent, funt hzc quatnor . L Io data refta linea terprinata qua-
dratum comftituere (8) . I1I. Dato triangulo zquale E:uil:lngrnm—
mum -conftituere in angulo redilineo dato (9) . 111, Ad datam reftam

( XVI)

~[1] Ex lipr. prop.rr. Euclidis , qui 5] Prop.as. libiv. Hoc problema ab
L in medio linex defignat : z QEI-D]IHG iaventum fuifle tradit Eude
wmi ctiam poflit in altera ejus extremi- mus. ,
tate ; que in caflu eadem efformanda el [8] Bx lib.r. prop.1. Qua elt Fucli-
fet conilruélio , refta tantum produlla. dis , qui eth folom in ipfa modum re-
- [2] Prop.ia.lib.s. Hee problema , ut ﬂﬂfﬂl s Quo in data a trangulum
Proclus , Oenopides primus invelli- mguilaterum wvalear conflitui: poreft ta-

vit , utile ipfam ad Adtrologiam exi- men jan ipla refta conflitai & triangu-

: & datur in eo refta infinita; lum ilofceles , §i acciplatur ipla re&a

<wm -t extra iplam fumatur , ne wel aque major, vel ®que minor ; & trie
oum linea data confumdatur. angulum (calenum | i non ex punflo,
(21" 31. dibs. que oft Euclidis; i quo illi duo circuli e fecant, fed ex

qui per tfle problema ortum pavsilela- alio.fen extra, feu intra circulorum cics
sum videtur tradere. ' sumferentiam quemodolibet defignarore-

&PEI lihnﬁqq. Euclidis. Ex hoc &8& ducantur ; fic enim tria latera tri- -

emate saguius dumtasat reftilinens anguli inaqualia oriuatur,
:::lri valet % ia aliornm feélio ad e [7] Prop.az. lib.1. Hoe problema eft
jementarem purionem mnon attinet ; Fuclidis : atramen ejus demonilratio a
angulus: ausem reflilineus hine eriam Theone I’uit Immutata , ut animadver=
fecari poteft- in quatwor ampulos mqua- tir Proclus. : :
Jes, in ofko, in im , &e. femper  [8] Propys. lib1. Problema iftud Eu-
procedende per llrl-hllll duplex : €0~ clides procudit ,& pracipue defervit cog-
quod omnis pars feftionis femper bifa- ftru&ioni propofitionis 47. lib.s. & ad to=
riam [ecari potevit : in quamliber vero tum ¢lementum fecundum,
slism inmqualem  portionem eum {ecare  [9] Ex lib.1. prop.ga. Eyclidis,
prelentem conftruétionem tranigreditur, )

T

S —— g
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parte oftavi axiomatis libri primi , quo Emfcrtur » totum omnibus

¢ XVII )

lineam, dato triangulo, ®quale parallelogrammum conftituere in da-
to angulo (1) . IV, Dato rettilineo mquale parallelogrammum confti.
tuere in dato angulo (2)- -

EX SECUNDO ELEMENTORUM LIBRO.

I PE‘I‘ quatuordecim propofitiones , quarum duodecim funt theore-

mata, & duo tantum problemata , edilferit in hoc fecundo librd
Euclides de Potentiis retarum , hoc eft de quadratis, atque reftangu-
lis omnibus, qua ex ipfis reftis, five ex earumdem partibus emergunt.
Eorum doftrinam eo potiffimum momento profequitur ,-ut proprie-
tates trianguli cum obtufanguli , tam acutangoli , quas adjicere de-
buerat ad propolitionem quadragefimam feptimam libri primi , com-
fhode demonftrare polfet . Has igitur propofitiones eodem fuperius fta-
tuto ordine proferemus . .

THEOREMATA SECUNDI LIBRI.

1L Uz ¢udit in hoc {ecundo libro theoremata Euclides,ad duas

claffes refta methodo redigi valent , videlicet ad varias re-

- &angulorum conftitutiones , quz ex diverfa reftarum fe-
&ione oriuntur : & ad proprictates trianguli cum obtuflanguli , tum
acutanguli ; fecundum igitnr has claffes illa omnia proferenda duci-
mus.

T @
DE RECTANGULIS, QUE EX VARIA RECTARUM
' .+ . SECTIONE ORIUNTUR.

I11. PRimufn huh lihﬁ.fh:nrcma: ::mqlu:m fundamentuay Ceteros -

rum proponit Euchdes , quodque , licet ipfe demonitret : potelt
tamen veluti axioma accipi , & facili negotio delcendit ex fecunda

{uis

[:] Propa44.lib.s. Antiquil fune, nl.:- Tus &rh:cpsdlﬂbll'u;& defeftu cum in
ait Eudemus , Pythagoreorum inventa fecundo,tum in fexto elemenro ,ut Pro-

iftiufmodi fpatiorum applicationes , ex-
ceffus, & defeflus: dom enm iph pro-
pofita refta , datum (parium toti reéta
coaptaverunt , tunc fpatium illud line=
:pﬁi:lri,diﬂmnt:mm verd fpatii lon-
gitudingm ipfa réfta majorem etfecerunt,
tunc excedere ; cum tandem minorem
tunc deficere . Euclides aurem iflo in
prob!emate applicationem p:nll:kgrlm-
mi ad reflam tantum recenfet , allurus

clus animadverrit .

[2) Prop.gs.lib.r. Problema iftud etiam
eft Euclidis, teile Proclo, qui per hoe
problema doélrinam , quam in duobus
praecedenribus tradiderat de conitirutio-
ne , & applicatione =qualium dato trian-
gulo parailelogrammorum , univerfalio«
rem reddit applicalionem ad quedlibgt
reétilinewm exiendens. g



( XVIII')

fuis partibus fimul fumtis ®quale effe ; ex quo omnes weluti hojus
libriﬁlm fitiones clariflime defcendunt ; qua de re primum heic confide-
rat Euclides lineas feftas, & infeftas, atque reftangula, quz ex iplis
effluunt , invicem confert : deinceps comparat quoque naangula y &
quadrata , qoz oriuntnr ex refta aut fe€ta utcumque , aut fefta in
- partes @quales, & inzquales, aut tandem fefta in partes wquales, &
utcumque protenfa per aliam reftam ei adjeétam , fecundum igitur
hunc ordinem decem prima theoremata proferemus. _
IV. Circa reftas feftas, & infe&tas hoc unicum adelt theorema. S
fuerint duz re&tz linew,una quidem fe&ta in quotcumque partes, al-
tera vero infe®a, re@®angulum, quod fit ex tota, & infefta, =quale
erit_reftangulis, qua fiunt ex partibus totius , & eadem infefta(1).
V. Quoad reftas feGas utcumque quinque alia fequuneur theoremas
ta, que ex primo quoque defcendunt , & funt . I. Si sefta linea fes
&ta fuerit utcumque , quadratum quod fit a tota , mquale et retan-
gulis , quz fiunt a tota , & partibus (2) . IL Si reta linea fecetur
utcumque , reftangulum ex tota; & parte una, zquale erit re&tangu-
lo fub partibus , una cum quadrato , quod fit ex parte predifta (3).
JIL. Si refta linea fecetur utcumque , quadratum quod fit a tota,
zquale erit quadratis partium una cum reftangulo bis fub partibus
contento (¢4) . Ex hujus theorematis demonflratione duo delcendunt:
primum , parallelogramma circa diagonalem quadrati effe quoque quadra-
ta : fecundum ; quod fi reta fecetur in partes zquales , quadratum
totius erit quadruplum quadrati dimidie . 1V. Si refta linea fecetnr
utcumque , quadrata, qua fiunt ex tota & parte una, xqualia erunt
reftangulo bis contento fub tota , & difta parte , wna cum quadrato
partis alterius (5) . V. Si refta linca fecetur utcumque , quadratum
quod fit a tora , & parte una , veluti ex unica hinea , mquale erit
zeftangdo quater contento fub tota ,& difta parte', una cum quadrato
partis alterius (6). : ' i

[*] Prop.1r.lib.a. Non {olum hoe theo-
TYema, verum & omnes (ecundi elemen-
ti propofitiones judicio omnium Euclidi
adlcribuntur ,qui eas omnes unice cudit
ad demonfirandas cum obtufanguli, tum
acutanguli proprietates, ob quas totum
fecundum confcripfit libram . Iftiufmodi
autem propofitiones fere omnes demon-
ftrantur axiomate illo . Torwm eff fuis
pavtibus fimul fumris aquale . Decem pri-
ma hujus elementi theoremata |, quae {pe-
fant reftangula , & quadrata ex linea-
rum fefione oriunda, vera etiam in nu-
meris deprehendimus, quoties mumeri, ut
lines dividuntur in partes ; etenim re-
#angula quoque numerica ex mulripli-

catione duorug numerorum promanant;
& quadrata numerica ex multiplicatione
numeri per fe ipfum ; unde de numeris
idem valet, quod de lineis.
Ex hec quoque theoremate perfpi-
cue conflat,in quadratis fpatiie paralle-
ramma circadiametrum quadrata efle.

2] [Drop.a. lib.a.

3] Prop.3. lib.a. Hoc,& duo prace-
dentia theoremata demonitrands multi-
plicationi plurimum deferviunt ,

[4] Prop.s. lib.2. Hec theorema radi-
cum quadraticarum extraflioni hon pa-
rum confert.

[5] Prop. 7. lib, 2.

6] Prop.8. lib.
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( XIX) |
"V De reftis feftis'in partes y & inzquales hac duc theaw
remata demonftrat Euclides . I. fif re@®a linea bifarram , &

non bifariam , erit reftangulum ex partibus inzqualibus ung cum
uadrato portionis , quz inter utramque feftio nem interjicitur , @qua-
e el,quod a dimidia defcribuntur, quadrato (1): ILSi refta linea fece.
tur bifariam , & non bifariam , quadrata partium inzqualium dupla
erunt  quadratorum, que fiunt ex dimidia , &- portione inter utram-
que feftionem interjeéta (2). . - :

“VIL. Tandem de linea fefta in partes mquales , & produfta per
adjeftionem alterius hxc duo alia exhibet Euclides theoremata. I. Si
refta linea fecetur bifariam , eique alia in dire®um adjiciatur, erit
reftangulam , quod fit ex tota ,q& adjeta veluti - ex unica lmea in
ipfam adjeStam 4 una cum Huadrnn dimidiz , zquale quadrato 4 ﬂl,pd
fit ex dimidia, & adjetta, imiliter tamquam ex unica linea (3). H. Si
refta linea fecetur bifariam , eique alia in direftum adpciatur , qua-
drata duo , unum ex tota , & adjefta veluti ex una linea , alterum
ex ipfa adjeCta dupla erunt quadratorum , quaz fiunt ex dimidia , &
€2, quz componitur ex dimidia, & adjelta (g). 2% ;

DE QUADRATIS LATERUM TRIANGULI OBTUS-
ANGULI , ET ACUTANGULI.

VIIL IN propofitione 47. lih, 1. invicem comparavit Enclides qua- '

drata , quz fiunt ex lateribus trianguli re&anguli: heic qutem
verfatur circa quadrara,que fiunt ex lateribus trianguli cum obtufangu-
1i tum acutanguli , ﬂpﬂ?il:l jam de potentiis reftarum doétrina’, qua
omhino premittenda erat, hzc {equentia duo cudit thoremata. L. In
trimngulis obtufangulis quadratum , quod fit ex latere obtulum .;F"f
lum fubtendente , majus et quadratis, quz fiunt ex lateribus. ebtufum
anzulum continentibus, re®angulo bis contento fub wno diftorum la-
terum , & portione ,quam prope angulwm obtulum, adjungit e1 perpens
dicularis ex oppofito angulo demiffa (5). IL. In triangulis acutangulis
quadratum , quod fit ex latere acutum angulum fubtendente , minus
elt quadratis , que fiunt ex lateribus acutum angulum . coutinentibus ,
reltangulo bis contente fub uno diftorum laterum, & portione, quam
prope angulum acutum abfeindit ex eo perpendicularis ex oppolito

2 angu-

1] Prop.s.lib.a. Theorema iftud com [q-. Prop. 10. lib, 2.
tribus , que fequuntur , ad Algebram mul- 5] Prop. 11, lib.2. Ad hane, & fe-
tum conducit . quentem propofitionem totum dirigitur
(2] Prop.g.lib.2. Quz cum reliquis, fecundum ab Euclide elementum: & pet
quz fequunrur , Trigonometrim plane hec duo theoremata demoniirat iple pro-
defervit, prictates illas trisngulorum, quas in prie
[3] Prop.é. Lib. 2. mo libro, reliquerar . -
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angulo demiffa . Ex hoc theoremate tale extat corollarinm :In
mi p(ullclagnmmu quadrata disgonalium =qualia {unt quadratis-
am (1), : ;

SECUNDI LIBRI PROBLEMATA .

- IX Uo tantum funt iftiufmodi fecundi libri problemata quorum
unum pofentias reftarum fpeftat , alterum reftilineorum
zqualitatem. I. Datam reGtam lineam fubinde dividere, ut retangu-
lum, quod fit ex tota, & parte una, ®quale it quadrato Erm te-
rius (2) . 11. Dato re@ilinco zquale quadratum conftituere (3) : Ex proble-
matis ‘hujus demonftratione duo eliciuntur corollaria. 1. Si ex puntto
aliquo in circuli circumferentia fumto, perpendicularis ad diametrum
demittatur , quadratum talis perpendicularis mquale erit retangulo fub
diametri fegmentis comprehenfo. II. Si quadratum ,quod fic perpendi-
culari ere&a fuper diametro circuli , ®quale fit rcémngulu. , quod fit
ex fegmentis , circuli circumferentia tranfibit per extremitatem per-
pendicularis., - '

EX TERTIOELEMENTORUM LIBRO
PROPOSITIONES.

j & Uamquam Euclides in tertio Elementorum Libro unam tantum
contempletur figuram, circulum nempe , non paucx tamen funt
adfe&tiones , & conftru&tiones , quas de hujulmodi figura demon-

Arat . Plurimas enim five in circulo , five ad circulum duas rettas lincas

inter fe comparat , circulos etiam & fe fe mutuo interfecantes , & vel fe fe

invicem , vel re@as ipfas tangentes confiderat; centra circulorum , &
portionum determinat ; angulofque tandem ,qui five ad centra, live ad

circumferentias confiftunt, fefe inter componit; quare cum in hoc li-

bro propofitiones tyiginta fepsem occurrant , quarum una & tLiginta
. | . theo-

[:E. Prop.12. lib.2, Quamquam Eucli- - [2] Prop.1o. lib.2. Hoc problema foli
d definitionibus lib. 1. acutanpulum peometricee accidir partitioni, non au-
triangulum nuncupaverit illud , quod om- tem mumerice: nullus enim numerus ita
nes autos habet angulos : heic ramen fecari poteft , ut produflum ex toto im
omnia triangula appellat acutangula: partem unam , mquale fit tiu:dr:m par-
propterea quod omnia habeant faltem tis reliquz. Hoc idem problema demon-
unum angulum acutum ; unde propofitio flrat Euclides in fexto I;iI:m::r., ubi diver-
ilta hoc paQo exponitur quoad fenfum: fo modo illud exhibet dicens , Datam
Omnis frianguli latus , quod acutum reftam terminatam extrema , & media

fubtendit angulum ., minus poteft effe,
quam latera acotum angulom continen-
tia ; quod & de triangulo reftangulo,
& de obtufangulo quoque valet quoad
latus oppofitum angulo acuto,

ratione [ecare : heic autem ,quoniam de
pmpnrﬂiﬂ“ nihi} paiam'ludid:r:t: non
dicit reflam media, ac extrema ratione
fecare .

[3] Prop.14. lib.2.

—
- .

.
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theoremata funt, & fex aliz problemata ; iftas pet jam determinatas
claffes proferre debito ordine curabimus . | e

TERTII LIBRI THEOREMATA.

IL AD A.me claffes hujus libri theoremata commode redieuntur.

- rimam némpe, que (peftat circulorum centra: ad fecun-
dam , que colligit re®as ad circuli circumferentias ductas: ad tertiam,
que five circulos fefe invicem occurrentes comprehendit , five reftas,

qua circulum ipfam tangunt : ad quartam demum » que angulos five

ad centra, five ad circumferentias circulorum conftitutos , concludir :
DE CIRCULORUM CENTRIS.

I1I. Entra circulorum per quatuor theoremata inveﬂiﬂt‘nm .

I.S1 in circulo reta quedam linea fecet aliam reftam li-
neam bifariam , & ad angulos os , 1n fecante erit centrum circu-
It (1). IL Si re@a linea per centrum duta , aliam re&am lineam non
duftam per centrum bifariam- fecet , ‘fecabit ad angulos reftos : &
fecet ad angulos re@os, fecabit bifariam . Perlnde infertur quoque ,
retam in circulo duftam fecantém wliam aut ad angulos reftos , aut

bifariam , in fe centrum circuli continere (2) . III. In circulo fi dua

rez linex fele in centro non fecent y utraque bifariam non fecahi.
tur (3) . IV. Si ¢ pun&o intra circulum fumro , cadant ad ejus cir-
:umér:ntiam plures , quam duz reftz liffex zquales yadfumtum pun-
€um crir centrum circuli (4). -

PE RECTIS AD CIRCULI CIRCUMFERENTIAM
DUCTIS.

IV. Irca reftas ad circuli circumferentiam duftas fex ab Eucli-

de demonftrantur theoremata , nimirum . L Si in circuli
circumferentia duo pun&a fumantur, qux pundta ifta conjungit re@a
linga, tora intra circulum cadet (s).1I.Si in circuli diametro capias

- tur punftum aliquod, quod non 4it centrum, & -ex.eo ducantur ad cir-

- . tl.'tm -

[1] Corcll. pwep.r. lib.3. Propofitio. angulos reflos ; quorum wno dato, dio
nes cunllas hujus tertii elementi ab Eu- alia evincuntur .
clide accgptas ferunt omnes. 3) Prop 4. lib.3. .

[a] Prop.3. lib.3, Bx hoc theoremare 4) Prop.g.lib.3. .
Euclides latenter indicat ,cum in circa- (s) Prop.2.lib.3. qua indicat quoque
lo refta una aliam nen duftam per cen- Euclides , reftam quamlibet circulum taa-
trum fecaverit, tria evenire: & re@am gentem in unico tautum puno perife-
fecantem tranfire circuli centrum : rim occurrere;alioquin caderet intra circu-
& aliam fecare & bifariam , & ctiam ad lum, & non effer tangens , fed (egans.,

il
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cumferentiam plures alim re&e linez , carum omnium maxima qui-
dem erit illa, quz tranfit per centrum , minima vero reliqua portia
diametri : aliarum autem, qua maxima propinquiores {unt , majores
erunt femper remotioribus: & ab illo pucétoinon nifi duz re.
& linex mquales duci poterunt (1) . IIL Si extra circulum fuma-
tur punétum aliquod , ex que ducantur ‘plures reftz linez cum ad
concavam , tum ad convexam circuli .circumferentiam, earum uti-
que , qua pertingunt ad concavanmi , maxima quidem erit illa que
tranfit per centrum : aliarum vero , qua maximz {unt propinquiores;
majores erunt femper remotioribus : viciffim autem illavam , qua per-
tringunt ad convexam , minima quidem erit illa, qua produtta tranfic
per centrum : aliarum vero, qua mimima funt propinquiores , mino-
res erunt femper remotioribus: & ab illo codem punfto cum ad con-
cavam , tum ad convexam circuli circumferentiam non nili due refte
linex mquales duci poterunt (2) . IV. In circulo ®quales refta linéz
gqualiter a centro diftant : & que @qualiter a centro diltant, inter fe
funt zquales (3). V. In circulo maxima linearum in ipfo dutarum eft
diameter , fen qua tranfit per centrum , aliarum autem , que centro
{funt propinquiores, majores femwer erunt remotioribus (4). VI.Si in
circulo dux refta linck fele mutuo fecent, erit reftangulum fub feg-
mentis untus ®quale re¢tangulo fubslegmentis alterius (5) . Qua proprictas
obtinet etiam, fi duz re€tz in circulo dufz fibi mvicem extra cir-
culum occurrant.

DE ANGULIS SIVE AD CENTRA, SIVE AD CIRCUM-
FERENTIAS CIRCULORUM CONSTITUTIS, ET
DE CIRCULORUM PORTIONIBUS .

V. Uoad circulos fibi invicem occurrentes fex alia exftant apud
Euclidem theoremata . I. Circuli , qui fe mutuo fecant ,

_ _non poffunt uoum idemque centrum habere (6) . 1I. Cir-
culi, qui fefe intus contingunt, non poffunt unum idemque centrum
habere (7). 11I. Circubus circulum in pluribus, quam duobus puntis
non fecat (8). IV. Si duo circuli fefe intus contingant , refta conjun-
gens centra iplorum tranfibit per punttum conta&us (¢). V. fi duo.
circuli fefe extra nnntinalnt, resta conjungens centra ipforum , tran-
fibit per punftum contactus (10). VI. Circulus circulym in pluribus,

quam

colligitur , Tolum ex centro duci poffe s] Prop.3s. lib.3. i
ad circumferentiam reftas omnes wqua- 6] Prop.g. lib.3.
Jes ; nam exzlio quovis punéle non pifs ?} Prop.6. lib.3.

(1) Prop.7.lib.1. Ex hae propofitione [41 Prop.rg. lib.3.
dux mquales ducentur, rl Prop.yo. lib.g.

(32) Prop.s. lib.3.

_ I'fnp+l1‘- Iih-!&
(3) Prop.14. lib.g.

9}
10] Prop.iz. lib.g.

e

e ——
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quam ir}m punfto mon contingit five intra , five extra eum con~
tingat. (1). C

VI. Quoad reftas circulum tangentes tria folum demon(trantur theo-
remata. I. Si ex extremitate diametri perpendicularis ad eum eriga-
tur, hzc tota cadet extra circulum ; & in locum ipfa , & circuli
circumfesentia contentum , nulla alia refta lined duci poterit . Perin.
de facile ducetur tangens ad pun&um in circuli circumferentia datum,
fi ex tali pun&o ducatur diameter ad circulum, & <x eodem pun&to
erigatur perpendicularis ad diametrum (3). II. Si circulum re&ta con-

_tingat linea, que centrum cum punfto comtaftus conjugit , perpens

dicularis erit ad tangentem (3) . IIL Si circulum refta contingat li-
nea & ex punfto contaltus perpendicularis ad tangentem engatur,
hzc tranfibit per centrum circuli (4). )

VII. Tandem quoad reftas, quz ex eodem pun&to duftz circulum
& tangunt , & fecant , theoremata duo funt . I. Si extra circulum
fumatur pun{tum aliquod , & ex eo ducantur duz re&tz lincz, qua-
swm una circulum contingat, altera eumdem utcumque ﬁ:n:t,,r:gm-
gulim fub fecante tota, & portione extra circulum exiftente conten-
tum , ®quale erit quadratd, quod fit ex tangente (5). 1I. Siextracir-
culum fumatur puntum aliquod , & ex co ducantur duz reétz lic
nex ,quarum una circulum fecet, altera incidat in eum ; fitque reftan-

1) Prop.rs. lib.a.
s:; Prcf]l:::ﬁ.lib.;. Per ho¢ cheorema sfiig
nomine quantitatis apud Mathematicog

nos quoque Euclides docet & reftam li-
neam, que ab extremitate diametridu-
citur , circulum contingere, illumque tan-
gere in uno tantum pun&o, alias intra
iplum caderet : & angulum contaflus,
hoc ¢ft a tangente , & circuli peripheria
contentum , minorem eflfe quocumque an-

gulo reflilineo acuto: & angulum femi- que

circuli, hoc eft diametro ,& circuli peri-
heria comprehenfum , quocumque angu-

" lo auto re&ilineo effe majorem ; etenim
- in locum tangente, & circuli circumfe-

rentia contentum , nulla alia refla ex
punfto contaflus duci poteil.

Neque exinde gruitur ,angnlum con-
taftus nulla prorfus quanritate gaudere;

guia licet tam minor fit quocumque an- no

gulo acuto,ut per nullam re&am minui
poffit, poteft tamen augeri : & efto minui
nequeat per re&am lineam infinitefimum
angulum ordinis primi capientem , minul
tamen poteft per alias reftas dividentes
hunc angulum infinitefimum , nempesper
aliam circuli circumferentiam defcriptam

- —— e -

gulum

nflom contaflus ,& majore intete
vallo, quam fit circuli centrum: etenim

id omne intelligitur ,quod plus , mioyl-
que fulcipiens , quocumque modo augeri
poteft , aut minui.

Prop.18. lib.3.

Eﬂ Prop.tg. lib.3. ex qua colligitur, @ .

intra circulum aliqua ponatur refla, at-
ex uno cjus extremo alia extra cir-

culum ducatur , tria evemire pofle . L.
Reftam lineam intra circulum pofitam
effe diametrum , feu per centrum tranfire,
1I. Duftam extra centrum effe rangen-
tem . III. Unam alteri ad angulos re-
&os infiflere ; quorum f duo continge-
rint , Jdertium neceffario eveniet. -
f;LI‘mp-;i-Iih.;. Hoc theorema duo
;t; I. S51%b r:lm ﬂ!l]'l CITC=
lum quotvis ducantur fecantes,
nmnizu reftangula inter fe mqualia effe;
etenim fingula quadrato tangentis =
quantur . Il. Que ex eodem punéto cir-
culum !‘Inuﬂi;lt -Iqmi:l efle : earum quip-
quadrara fingula eidem mquantur qua-
rato ex Commandino . .

)
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gulum fub fecante tota , & portione extra circulum exiftente con-
tentum zquale quadrato incidentis , incidens ilta reta linca tangens

eric (1).

DE ANGULIS SIVE AD CENTRA, SIVE AD CIRCUM-
FERENTIAS €CIRCULORUM CONSTITUTIS,ET
DE CIRCULORUM PORTIONIEUS.

VIII. Uz exponunt adfe&iones angulorum , qui five ad centra ,
five ad circumferenctias circulorum confiltunt ,theoremata,

feptem numerantur , mimirum. I. Angulus ad centrum du-

us eft anguli ad circumferentiam , cum fuper eodem arcu infiltunt (2).
1. Qui in eadem portione funt anguli, inter E"i'"unt zquales (3) . 111. Qua-
drilaterorum in circulo infcriptorum anguli oppofiti duobus reétis func
wquales (4) . IV. In circulis ®qualibus 2quales anguli , 2qualibus arcu-
bus infiftunt five ad centra ,ﬁiv: ad circumferentias [int pofii (5) .
V. In: circulis 2qualibus anguli , qui five ad centra , five ad circums-
ferentias pofiti , ®qualibus arcubus infiftunt , funt etiam- zquales inter fe
(6) . VI, Angulus in femicirculo reftus eit: qui wero elt in portjone
majore eft refto minor: & qui in portione minore elt recto major (7).

VII. Si circulum refta contingat linea , & ex punto contaltus alia

utcumque circulum fecans ducatur, anguli fub tangente & lecante con-
tcnt}g,)::qualcs erunt 1is,qui in alternis circuli portionibus con(tituun-
tur . .

. IX. Theoremata tandem , qur ad circulorum portiones attinent
hzc quatwor funt. I. In eadem refta linea dux circulorum . portiones
fimiles, & inzquales conftitui non poffunt ad ealdem partes (9) . IL
In xqualibus rectis lineis fimiles circulorum portiones confticutz , funt
etiam mquales (10) . I1I. In citculis = ualiEus , ®qules rectz linex ,
mquales arcus ablcindunt : majorem quidem =qualem majori , mino-
rem vero munori (11). IV. In circulis zqualibus zquales arcus zqua-
les refte limte fubtendunt, Hec propofitio prazcedentem convertit (12).

TER-

[*] Prop. 37. lib. 3. qua convertitur ~ [6] Prop.as. dib.3. Qua converfa efl
precedens : & ex ea evincitur qupque, pracedentis; & eadem demonfiratio erir,
qua ex eodem pun&o ad circulum du- h amguli mqualibus circumferentiis ejule
cuntur refle mquales “eflc tangentes.  demn cireuli infiftant .

P} Prop.2o. lib.13, f7] Prop.grlib.1.
3] Prop.zt. hib.3. EE’ Prop.3a.lib.3.
9) Prop.a3.lib.3.

4] Prop.23. lib.3.
;] Prop.26. lib.3. Quad in hoc then- (o) Prop.ag.lib.3.
remate de mqualibus circol's demonilrar (1) I'rop.at.lib 3. :
Euclides , multo fortius de uno eodem-  (4:) I'rop.ag.lib.3. qum eft pracedentis
que girgulo evingitur. ~ sonveria,

e ——
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TERTII LIBRI PROBLEMATA. : v ¥

X. T)Raxes & conftruitiones circuloram , quas Euclides in hoc tertio
: hbro exponit aut circulum ipfum fpeétant, aut ea , que cir-
culo adveniunt ; quare trifariam digeruntur & in ea,quz ad circulum
quoad- fe infpeftum: & in ea, que ad rangentem: & 1a ca tandem,
quz ad angulos in circuli portione conftitutos attinent . :
.~ X1y Prime claffis duvo {unt. L. Dati circuli centrum invenire (1) .
1L Cu:ﬁdponm data , invenire centrum circuli , cujus ea eft por
T?d?t( }um perficere (2).- 1IL. Datam circuli portionem, bifariant
ividere (3). Z .
X1, Secunde vero claffis unum fantum extat problema, nimirum:
Ex dato extra circulum punfto tfngentem ad circulum ducere (4). |
XIII. Tertiz tandem claflis etiam duo funt. I. In data refta linca
defcribere portionem circuli, qua fufcipiat angulum ' zqualem angulo
dato (5) . II. Ex dato circulo abfcindere portionem , quz fulcipiat
qualem angulo dato (6). .

. EX QUARTO ELEMENTORUM LIBRO PROBLEMATA :

XIV. PEr fexdecim propofitiones edifferic Enclides in quarto libro de
y infcriptione, & circum(cri{ptione tum figurarum regularium in
circulo , tum circuli in figuris regularibus . Figur® autem regulares , quas
potiffime exponit, {unt triangulum , quadratum , pegtagonum , hexago-
aum , & quindecagonum (7). Omnes hujus elementi propofitiones funt
problemata numero fexdecim : quaram quasuor refpiciunt. triangulum,
Tntuur quadratum , totidem pentagonum , una hexagonum , altera quin-

ecagonum , & duz tandem funt lemmata ; perinde fecundum hafce
tres claffes prafata problemata exponemus (8) . At prius lemmata ,
utpote fimpliciora mus ,

' D s I1. Lem-

(1) Prop.r.lib.s. Bx hoc problemate mo quindecagoni angulos tradens [ qui
eft ptrl'pitusm, fi in circulo re@ta que- aftrorum fcientiam magis {peflant ] fs
dam linea reflam aliam quamlibet bifa- nem dicendi fecit; nem quod alia nom
riam fecaveric ,& ad angulos reftog, in fuerit rimatus , fed quod nullo megotio

fecante cireuli centrum ineffe . confirei queant , ut Commaadinus ani-
1) Propasg.lib.g. madvertit.

3i Prop.3o.lib, 3., (8) Omnes hujus elementi propofi-

4)' Prop.i7.ib.s. - . tiones , ut inquit Guilielmus Whiilonius,

(3) Prop.3i.lib.3, Trigonometrim magis infervivnt : carum.

“(8) "Prop.ga.ib.y. - namque ope fgurarum & corporum ma-

[#] Efte varia fit, & mulviformis cir- gnitudines, & varios aftrorum afpeflus,
cu ionem , & inferiprionam figu- cireuli quadraturam , & circulorum
rarum contemplatio , Euchdes tamen nom duplicatam rationem ,+& phlara dlia noa
ultra a@modum progreffus eft' . [erve- abs re perfcrutari poterimus.
piens mamque ad hewagonum , & poftre-" -

o
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I1. Lemmata duo funt , nempe. I, In dato circulo aptare reftam li-
neam , qux alcer: datz fit ®qualis : oportet autem , ut data refta li-
nea non (it majer diametro daei circuli (1), II. Equicrure triangulum
con(tituere, cujus uterque angulorum ad balim da fic anguli ver-
ticalis (2). | :

I1l. Ec quidem cirea figuras trilateras, five triangula , quatuor pro-
feruntur problemata ; funtque fequentia. I In dato circulo defcribere
triangulum =quiangulum alteri eriangulo dato (3) . II. Cirea datum
circulum defcribere triangulum mquiangulum alteri triangulo date (4)
II. In dato eriangulo’ circulum delcribere (5).IV. Circa datum trian-
gulum circulum defcribere (6). ’

IV, Circa vero fizuras rilateras hzc quatuor alia exftant pro-
blemata. I. In dato circulo quadrftum defcribere (7) . II. Circa da-
tum circulum. quadeatum delcribere (8 ). IIl. In dato quadrato cir-
i:!:n; d;fﬂ'ibﬂ'! (9) . 1V. Circa datum quadratum circulum delcrie

M)s* ¢ . :

V. Ad multilateras tandem figuras fpe@tant fex reliqua prepofitio-
nes : quarum quatuor ad pentagonum atrinet ,una ad hexagonum, &
altera ad ﬁi cagonum . Igitur I, Indato circulo pentagonum squi-
laterum , & equiangulum deflcribere (r1) . II. Circa datum circulum
pentagonum quilaterum , & equiangulumy defcnbere (12 ), 11I. Ia
dato pentagone mquilatero , & mquiangulo circulum defcribere (ILL;
1V. (gicru datum pentagonum wquilaterum , 8¢ 2quiangulum circu
delcribere (14) . V., Indatocirculo exagonum =quilaterum & wquians
gulom defcribere (15). VI. In dato circulo quindecagonum zquila te-
rum , & zquiangulum delcribere (16). '

o

EX

(») 'l‘ﬂ".l.“b-j.ﬂlﬂ,ﬂﬂlﬂtrqﬂl alis
quarti libri propofitiones Euclidi adfcri-
lhutur. ) Ilrtil fnl.ﬂnﬂlr quatuor il
dis , quae ad triangulom {peflant : qum
teile II|I':mndrn; T i0 4 "thti M‘ﬂu
fio debentur ; qui ob earum inventio-
nem latitia elatus bovem immolaffe pece
iihﬂ;r-ﬁ : b s -

2 op.30.Jib.4.
3§ et
-4 31104
; Prop.g.libge
Prop.s.lib.g-
(7) Prop.6.lib.4.
( l; Prop7.Jibag
9) Prop.8.libge
(10) Prop.g.lib.4-

Eu) Prop.r1.lib.4.
t2) Prop.r2.lib.g.
(13) Prop.as.lib.g.
(24) Propag.lib.g.

(15) Prop.us.libag Polt hoc ema.

Euc tria alia pro fum rin® o«
dine adneflere debwesat , unum de de-
fcriptione hexagoni circa datum circue.

lum ; alterum de delcriptione circuli in

. dato hexagono ; tertium fandem de de-

{criptione circuli circa darum hexago-
num , atque alia de circumleriptione
quindecagoni circa cisculum , & viciflim;
at hec <eu facillima, & sullius negotua
aliorum Rfudio commifir,

(16) Prop.16.libg. Lo

M -
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EX QUINTO ELEMENTORUM LIBRO
THEOREMATA. . - - -

L UT“EH-; necefflariamque pruprtmm dotrinam .;tnemim i

{pe&tam (1) per vigintiquinque

. R
tiopes exponit Euclides

in hoc quinto-libro (2) : funtque omnes theoremata , quz Eudoxius
Platonis magifter adinvenit , & Euclides folum collegit , ut fue-
runt Eudemus , Proclus , Commandinus , aliique ; & per ha¢ mas

itudines gemeratim inter fe comparatas confiderat), earumque ana-
ogiam pericrutatur . Quoniam autem Euclides cum omnibus Veteris
bus proportionem ipfam ope multiplicium demonftrac , propterea omaia

theoremata hujus Element: in tres claffes commode

digeruntur § par-

tim enim refpiciunt quantitates zquemultiplices , partim quantitates
proportienales , pastim demum murtationes , quz fiunt per terminos
6s , quas argumentandi modos ¢ proportione petites, ap-

pellant,

DE QUANTITATIBUS ZQUEMULTIPLIGIBUS.

1L SE: funt, qua quantitates mquemultiplices fpe&ant , theorema-
. ta, nimirum. I, $i fuerint quotcumque magnitudines , quot-
cumque magpitudinem zqualium mumero , Lngule fingularum =zque:
maulciplices , ﬁunlupln eft -una unius 4 totuplices erunt & omnes o-

mnium (3).

Si prima fecundz tam mulciplex fuerit , quam tertia

quartz ; fuerit autem & quinta fecundz tam maltiplex quam fexey
quartz , ert compolita ex prima, & quinta tam muluplex fecundz,

(1) Totum hoc quintem planorum
Elementum commune eft Geomerriz, A-
rithmetice , Mofice , Aftronomis , Stati-
cm, & omni fimpliciter Mathefeos difci-
pline ; que enim in ipfo demonftrantur
theoremata nedum Geomerrig congruunt,
verum ad cererafum omnium ufus , &
contemplationes referuntur ; quippe qua
proportionibus inter fe connexis fere to-
te innitantur, & modos de proportiona-
libus ratiocinandi ¢ libre hoc mutuari
foleant ; [peciatim wvera Geodefia , fen
praética Geometria , qua linearum , 6-
gurarum , arque corporum menfuras ,
};ul compleétitur , ¢ proportionum do-

rina plurimum excerpit ; & Arithme-

a quam

tica , cujus omnes fitiones , ttiam
fublatis feptimo , oftavo , & nono , de nu-
meris “ex profeflo agentibus Jibris |, ex
hifce potiffimum demonflrat ; & Sta-
tica non nifi per doflrinam proportio-
num corporuay pondera perfcrutatur . Ea-
propter tam utile eft , & neceflarium ,
ut fi ejus doftrina de medio auferrerur,
nihil preclarum, aut egregium in Ma-
theh relingueretur.

(2) Qpamqbam propofitiones omnes
hujus Elementi immumerz fint , Euclides
tamen folum as. collegit ; ceterm vero,
qus huic libro adjcfl = reperiuntur, a Cam-
pano, Theone,alidque fuerunt addita.

. (3) Prop.rdib.g,
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quam compofita ex tertia , & fexta multiplex quartz (1) . IIL Si
prima fecunda tam muktiplex fuerit, quam tertia quarte, zquemulti-
plices primz , & tertiz erunt etiam zquemaltiplices fecundz, & quar
tz (2). IV. Si prima ad fecundam eamdem habuerit rationem,, ql._nnl
tertia 4d quarram , @quemultiplices prime , & tertiz- ad zquemaplti
plices fecundz, & quartz eamdem quoque rationem habebunr (3). V. Si
tota totius tam multiplex fit ; quam abluta ablatz | erit reliqua relr
quz tam multiplex , quam tora rotms (4) . VI. Si due magnitudi-
nes ®quemaltiplices fuerint duarum magnitudinum , & ex s ablate
quzdam fint earumdem zquemultiplices , erunt & reliquz vel nidem
xquales, vel earumdem zquemultiplices (5). "

DE QUANTITATIBUS PROPORTIONALIBUS ', SEU- '
DE PROPRIETATIBUS PROPORTIONIS. *_'

111, AD quantitates proportionales duodecim ifta theoremata fpe:
&ant. 1, Equales ad eamdem , eamdem habent rationenr,,

& eadem ad =zquales (6) . II. Inzqualium magnitudinum major ad
camdern majorem habet rationem , & eadem ad minorem (7). 111, Que
ad eamdem ,eamdem habent rationem , inter fe funt xquales : & ad
?uu eadem , camdem rationem habet, etiam infer fe aquales fonc (8}
V. Ad eamdem magnitudinem rationem habentium , quz majorem

habet rationem , illa major eft : ad quam vero ecadem majorem habet
rationem , illa et minor (9). V. Rationes, que eidem funt mquales;
inter (¢ funt etifm aquales (10) . VI. Si fuerint quorcumque fmagni-
tudines proportionales , erit ut una antecedentium ad unam confequen-
tium , ita omnes antecedentes ad omnes confequentes (1t) . VI &
prima habuerit ad fecundém éamdem rationem, quam tertia ad quar-
tam , tertia aurem ad quartam habuerit rationem majorem ,quam quin-
ta ad fextam , & prima ad fecundam majorem quoque rationem ha-
bebit, quam quinta ad fextam (12) . VIIL Si quatuor magnitudines
proportionales fuerint , prima, & fecunda erunt vel una mquales, vel
una majores, vel una mineres tertia, & quarta. Hoc theorema lem-

. ma
1] Prop.a.lib.g. ipfas inter fe eamdem habere proportios
" [z] Prop.3.lib.s. hem, ut habet Commaadinus.,
3] DProp.g.lib.s. Hoc theorema Eru- Prop.s.lib.g.
pius peftar ad demonftrationem defini- Prop.6.lib.5.

4
i ]

tionis magnitudinum , qua funt in ei- 6] Prop.y.lib.5.
dem proportione, ut ¢ft, :;u:ndq xque- 7] Prop.8.lib.5.
tulriplices primhz, & rerti , videMcet 8] Prop.g.lib 5.
antecedentium , 2quemultiplics e fecun- p]_ Prop.to.lib.g
dx , & quart= , hoc eft, confequentium, 10] Prop.rt.lib.s.
vel una fuperant ,vel una mquales Tunt, 11] Prop.izlib.g.
vel una deficiunt ; tunc demonilrat &  [12] Prop.13.lib.g.

A -
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ma eft fextidecimi theorematis (1) . IX. Partes cum fuis mulriplici-
bus comparatz camdem cum iis fervant rationem (2). X.Si (perig ut
tota ad totam , ita ablata ad ablatam , erit 8 reliqua-ad ze m,
ut tota ad totam (3) .- XI. Si prima -ad fecundam habueric camdem
rationem, quam tertia ad quartam ; fuerit autem ot quinta a fecum-
dam, ita fexta ad quartam , erit compolita ex prima , & quinta zd
fecundam , ut compolita ex tertia, & fexta ad quartam (4). XII. Si
quatuor magnitudines proportionales fuerint , maxima , & mimama ipfg.
rum fimul reliquis duabus majores erunt (5).

| - S0 3
DE ARGUMENDANDI MODIS E PROPORTIONE
= % e PETITIS. . e b T} !
IV. Odos argumentandi, qui ex proportione eruuntar "l':qﬁultin
, M novem oftendunt theoremata. I. Si quatuor magnitudines

'gruportinnalcs foerint , & invertendo etiam proportionales .erunt (6) - |

I. Si quatuor magnitudines proportionales fuerint , & permutando
etiam proportionales erant (7). I, Si quatuor magnitidides propos
tionades fuerint 4 & dividendo etiam proportionales erunt (8). 1V Si
quatuor magnitudines proportionales fuerint., & compoaendo etiam pro-
portionales erunt (9). V.Si quatuor magnitudines proportionales fue-
.rint ;& convertendo ctiam proportionales erunt (10). VL §i tres ma-
gaitudines fuerint in’ ordinata ratione cum alus toridem , primz ipfa-
fum erunt vel wna mquales , vel una majores , vel una minores ulti
mis earumdem . {Hoc theorema eft lemma vigelimi fecundi (11). VII:
Si tres magnitudines -fuerint in perturbata ratione cum -aliis tribus ma-
gnitudinibus,, primee dplarom quoque erune ‘vel una 2quales , wel una
-majores , vel ung minores witimis . earumdem . Theorema iftud eft Jem-
ma vigehmi texii (r2). VIH. §i tres magnitudines fuerint in ordinaca
ratione cum aliis tribus:magnitudinibus , primz ipfarum ad ultimas ex
aquali in eadem ratione erunt (13). 1X. Si tres magnitudines fuerine
.0 perturbata gatione cum aliis. totidem magmitudinibus , prima ipfa-
rum ad ultimas ex zquali in cadem ratione cruat. (14). -/ -

¥ ) wl d H. 03 > LI, .1.-" i
i) ® 5 5 IAMEINZ. N 1

D 3 SRR, 4
i . !
1) Prop.ag.ib.s. (8 I"lnp.l:r.lih;. e h 8
:3 Prop.as.lib.s. "e (1;3 Prop.18.hbs g .
3) Prop.ig.hib.g.. f e 10) Coroll.prop.ag. et ges
k4) Prop.ag.lib.g. .- i 1r) 'rop.as.lib.g” REL e
:) Prup.:;.lih.;l._ b, _ ” u} II:rnp.u.Il::? . A el
6) Coroll.propol.q. . _ 13) Mrop.az.ibeg, -1 - 1.~k
(7) Prop.1é.lib.s. . C10) Propaagdibyge . - o
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' EX SEXTO ELEMENTORUM LIBRO.
. % Uam’ in quinto libro univerfim de omni magnitudine expofuit
proportionis doltrinam Euclides , variis peculiaribus ufibus pla.
- marum figurarum applicare contendit in hoc fexto libro ; qua-
re proportienes ,que in quibulvis figuris planis occurrere poffunt, dé-
moaftrare eopatur (1). Triginta tribus prepofitionibus, quarum tres,
& vigintu funt theoremata , & decem problemata , totum hoc com-
plet Elementom:quae omnia per certas claffes fic proferre curabimus.

THEOREMATA SEXTI LIBRI.

IL. jus libri theoremata fecundum varias planorum proportiones,

quas exhibent, quatuor claffibus facili negotio comprehen-
duatur : ahia enim {pe&ant lineas:-alia :m?ulcls y & feQarores : alia trian.
gula : & alia demum reliquas figuras re@ilincas, fecundum quas claffes

€2 hoc ordine recenfebimus.

DE PROPORTIONE RECTARUM, QUIBUS FIGURE RECTI-
LINEE CONTINENTUR , ET DE PROPORTIONE AN-
GULORUM, ATQUE SECTORUM . -

IIL. § )Ropofitiones igitur , quz ad re&arum proportionem fpe&ant , qui-
“bus figure ipfi continentur, per hac tria theoremata e".lgonit u-
clides . I. S fuerint quatuor rete linex proportionales erit reftangulum
ex medus zquale re@angulo ex extremis : & viciflim fi reCtangulom ex
mediis 2quale fit reftangulo ex extremis ,quatuor re&z linez proportio-
nales erunt (2) . k. Sifint tres re@ = linez proporrionales , erit reftangu-
Jum ex extremis aquale quadrato quod deferibitur a media: & vial-
fim, fi retangulum ex extremis ®quale fit quadrato a media defcripto,
tres refte linez proportionales erunt (3). III. Si quatuor refte linez
yportionales fuerint , erunt retilinea fimilia , fimilicerque ab eis de-
feripta etiam proportionalia : &viciflim fi re&ilinea proportionalia fint,
iple reftz linee ctiam [ipnprﬁnnﬂe:acruut (4) . . R
IV. Ad fecundam claffem de angulis & feoribus unum attinet theo-
rema,nimirum: In zqualibus circulis anguli five ad centra , five ad
cir-

(1) Totum- hoc fextum Elementum demo,Proclo, & Eurochio.
Euclidi inventori vulgo adlcribitur;ac-  (3) Prop. 16. lib. 6. Hine cujuslibet
tamen complures ali variis ejuldem trianguli re@angoli aresm - ex unius li.
pofitio nibus infudarunt , omnefque Gra- nem rell= dimenfione faeile dimerimur-
cim Geometre [(ammo hdiu% s in- 3) Prop.iz.libé. Hinc lineam inac-
eum buerunt, ut Plaro, Archiras Taren- ceffam , cujus terminus alrer eft accefh-
tings , Menzchmus, Eratofthenes, Philo bilis , metiri difcimus.

Byzantinus , Hero ,"Apollonius Pergaus, (4) Prop.2a.lib.6.
Nico medes , Pappus , aliique , teftibus Eu.

r
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circumferentias pofiti , eamdem habent rationem cum areubus quibuys
mm;mu;.uh&mm(.;. s

DE PROPORTIONE , ET SIMILITUDINE TRIANGULORUM.
V. Irca propofitiones tertiz claflis ,quz pertinent ad i

atque fimilicudinem triangulorum duo theoremata funt , que
verfantur circa an in genere, mE L. 8i uni laterum triane

it aliaduo latera proportio,

maliter : & vicifim (i fecet proportionaliter duo latera trianguli , ea terr
tio lateri parallcla eut (2). IT. Re&ta, qua {ecat , angulum vcr::icalm
ehicnjus trianguli bifariam , fecabit bafim in ratiome laterum : & vici{lim

+ Quz fecar bafim alicujus try

uli in ratione laterum , fecabig

angulum verticalem bifariam (3) . Alia theoremata demonftrant pror
prictates trianguli reCtanguli fpeciatim ; funtque duo fequentia . L Si
n trigngulo re@angulo ex angulo re@o ad bafim perpendicularis de-
muctatur , hac dividet triangulum in duo alia triangula , qua cum
toti, tum inter fe fimilia erunt (4).II. In tri:nﬁulis rettangulis figu.

ra quavis alatere retum ansulam

fubtendente defcripta., zqualis erie

figuris, qua illi fimiles, & Emilitu pofitz , defcribuntur a lateribus

reCtum angulum continentibus (s).

VL Per alias tandem propofitiones comparantur triangula inter fe

five quoad areas, five quoad
areas hac tria e:fﬂant 3”‘4:

bmilitndines . Circa comparationes quoad
mata. I. Triangula, & parallelogramma

T:md:m 1kihuflin‘gn h;‘bcntin inter fe funt Iut bales {?gad.IL l'i-'lTB‘l'
» QU 2qualia funt habent unum angulum wai angulo ualem,
habent quoque latera :r.ir:um ®quales anﬁ:ﬂoc reciproce pmp:t?om]im

& viciflim trinngliljg y Qu2 circum

@quales angulos latera habent re-

“proce proportionalia , funt etiam mqualia inter fe (7). 1L 'I'riu;gu-
; a

(x) Prop. 33.lib.6. Hine perfpicuum
étiam , angulum effe ad .angulom , ut
feflor ad fe@lorem .

(2) Prop.a.lib.s. Hoe theorema nos pa

quoque docet, fi ad ynum trianguli la-
tus dofte fuerint plures parallelm , fo-
ve omnia laterum fegmenta proportio-
nalia
(3) Prop.3.lib.6. Quod theorema in-
dicat ﬂiln,émﬂt,qun angulum trian-
uli bifarigm fecat , & bifecabit eriam
goﬁrn » triangulum fore ifofceles , quia
duo latera *i.&ghil wqualia, & biflecans
Yoty crit perpendicularis ad bafim .
" (4) Prop.adib.6. Ex hoc theoremate
eft manifefftum , & in triangulo reftan-
ulo ab angulo refto ad bafim perpen-
iculagis ducatur, duétam inter bafis par-

fes mediam proportionalem offe:& quodli- -

bet latus. trianguli medium effe pro-
portionale inter bafim , & unamquamque
rfem .
(5) Prop.3s1.lib.6. Hoc theorema uni-
ﬂrl’:liul eft propofitione 47. lib.r, quia
extenditur omnes reflilineas fguras,

(6) Prop.s. lib. 6. Hoc eft maximum
theorema , a quo rotum fextum depen-
det elementum ; imo quidquid de qui-
bulvis figuris five planis , five folidig
fuit umquam demonfiratum, ab iflo de.
fcendit . e B .h‘ &

i, 1y. lib.s. Ex s ree-
ﬂ:dn::ti mmm: evincitar , tmpp.l-
rallelogramma ; quam triangula , quae re-
ciprocant bafes , & altitudines , effe aqua-
lia, & contra.

—

—l—
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la fimilia funt inter fe inratione duplicata laterum homoloegorum (1),
VII. Tandem de fimilitadine triangulorum hac quinque alia ex(tant
theoremata ., I. Triangula zquiangula habent latera circum ®quales
angulos proportionalia :. & homologa funt latera illa , que xquales
angulos ftbtmdunl: (2). Il. Triangwa , que latera habent proportiona-
lia,erunt ctiam mquiangula: & =mquales habebunt eos angulos , quos
homologa latera (ubtendunt (3). III. Triangula ,quz unum angulum
wni angulo zqualem habent, & latera circum iltos angulos proportio-
nalia, lunt etiam zquiangula : & wquales habent angulos illos 4 quos
homologa latera fubtendunt (g4). IV. Triangula, Tut unum angulum
uni angulo xqualem habent,latera vero circum alios angulos propors
tionalia, & reliques angulos ejuldem f(peciei inter fe, hoc eft utrum-
que vel majorem , vel minorem refto , erunt etiam zquiangula : &
zquales habebunt angulos illos , circa quos funt latera proportiona-
lia (5). V. Si duo triangula habent duo latera duobus lateribus pro-
portionalia , & compefita ad eumdem angulum habeant quoque late-
ra domologa parallela , reliqua eorum latera in direCtum erunt (6).

DE RELIQUIS FIGURIS RECTILINEIS.

VIIL=¢ YUz tandem theoremata reliquas figuras reftilineas pro-

portionales oftendunt , {unt feptem , qua fequuntur . I

“Parallelogramma , qua @qualia funt , & habent unum
angulum unt angulo zqualem, habent quoque latera circum aquales
angulos reciproce prapmtiumlia:&viti[:l!im parallelogramma , quz cir-
cum ®quales angulos latera habent reciproce proportionalia, funt etiam
qualia inter fe (7). IL. Poligona fimilia dividuncur in triangula nu-
mero ®qualia; fimilia, & homologa totis : duplicatamque habent ra-
tionem laterum homologorum (8). IIl. Qux eidem retilineo funt fi-
milia , inter fe funt fimilia (9).- IV. Parallelogramma tc‘uiingu]a ha-

~bent inter fe rationem ex lateribus compofitam (10) . V. Parallelogramma,
i i qut .
1) Propasglib.é. . (7) Prop.a4.lib.6Bx theoremate ifie
3) Prop.4.lib.é. -+ . pendet demonfleatio regule inverle , fi-
3) Prop.g.lib.6.

‘ Ve reciproca proportionum , qua ex da-
(¢) Prop.é.lib.s. tis tribus terminis quartus invenitur

(5) Prop.y.lib.6. Ex hoc,& quatuor multiplicando iafe invicem duos prie-
preecedentibus theoremaris conftat, imi- res , & fallum dividendo per l:ﬂiﬂ >
litudigem triangulorum evingi IPG e ; i inde habetur quartus.
habeant latera proportionalia; fi habeant  (8) Prop.20.lib.6.Ex hoc theorema-
unum apgujum uni angulo.squalem ;& te indicatur merhodus figuram g e
latera circumy mquales amgulos . propor- reflilineam augendi , vel minuendi. ip
tionalia ; & reliquos angulos ejuldem ratione, data. '
fpeciei inter fe. | _ 29) Prop.21.lib.6,

(E) ﬁﬂp;l-llh.ﬁ- lﬁ} PIﬂF;l;-lih-iﬁ

b
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uz funt circa diametrum alterius , cum tulir; tam inter fe fimilia
¢

unt (1) . VL Si ex pararellogrammo aliud avferatur , quod commu-

mem cum eo angulum habens, fit eidem fimile , fimiliterque pofitum,
confiltet cum illo circa eamdem diagonalem (2) . VII. Omnium pa-
rallelogrammorum , que ad eamdem rectam dpplicata , deficiunt paral-
lelogrammis alicui dato fimilibus, maximum eft illud , quod applica-
tur {uper dimidia (3). .

SEXTI LIBRI PROBLEMATA.

IX. Odem tandem ordine fexti elementi problemata five ad re ,
&tas, five ad figuras proportionales conftituendas fpettant , ',
funtque decem. .

X. Primez Claffis funt fex ilthzc problemata . I.A data re&alinea opta+
tam partem ablcindere (4) . I1.Datam reftam lineam fecare in partes pro-
portionales partibus, in quas feta eft alia datarefta linea (5). II1.Da-
tis duabus rectis lineis tertiam proportionalem invenire (6). IV, Tri-
bus datis reftis lineis quartam proportionalem invenire (7). V. Duabus
datis re€lis lineis mediam proportionalem invenire (8). VL. Datam re-
&am lineam terminatam extrema, ac media ratione dividere (9).

XI. Secundz vero claffis, quz ad proportionem reftilineorum (pes
&tant quatuor problemata funt . I. A data re&ta linea dato reétilie
neo, fimile, fimiliterque pofitum retilineum defcribere (10) . II. Re&ti-
lineum conftituere , quod Ef fimile uni dato , & xquale alteri dato(11),
I11. Ad datam re&tam lineam datore&tilineo ®quale parallelogrammum
applicare , deficiens parallelogrammo ,quod alteri dato fir fimile : opor«
tet autem ,ut datum reStilineum non majus fit eo parallelogrammo ,
quod applicatum fuper dimidia datz re&te linez, deficit parallelogram-
mo , quod eidem dato fit fimile (12) . IV, Ad datam reftam lineam
dato re€tilineo , #quale parallelogrammum applicare , excedens parallclo-
grammo, quod alteri dato fit fimile (13),

F I NTIS.

(1) Pro.2q.lib.6. (8) Prop.so.lib.6. Hujus feftionis ad.
Prop.26.lib.6. Hine motuum com- mirabilis et vis in corporum regularium

F 4
rznun:m zftimare difcimus ex Whi- infcriptione, & comparatione .
onio @ Tacquetum . . * (10) Prop.8. lib.é6. Hinc methodus 2.

(1) p-27.hb.6. itur mdilicia omnia in tabulis defcri-

(4) Prop.g.libs. ndi : etenim per hoc problema figue

(3) 10.lib.6. Ex hoc problemate ra, quamvis ingentes , ad fimiles figu.
difcitor modus , quo reftadata inquotvis ras exiguas redigcuntur, & contra.
mquales parres fecari poterit. (11) Prop.2g.lib.s.

(E; Prop.tr.lib.6.  « 12) Prop.ak.lib.s.

(7) Prop.12.lib.6. 13) Prop.ag.lib.é.

(8) Prop.is.lib.é, .

L5, 6k
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