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"AD LECTOREM.

3

Auct funt, qui de Arithmetica
velte gudicens, Ea plerifque vi-
lefciry quod - megotiatorum ., aut

j - corum 4 qumi acceprs expenfigue

. .rabulas conficiune | artem effe
putent. At longe alster de illa wiri fa-

prentes. judscqrunt, Plato quidem in Epi-
nomide affirmat , [ine Arithmetica neque
ullam [cientiam , neque ipfam hominum

Jocietatem poffe confiflere , Ariffateles au-

zem exiftimabar , tam proprium effe homi-

nIS numerare, quam ratiocinari. Quid wve-
vo D. Augufdinus. , qus frequenti[fyme fuss
sn libris, prafertsm wero de Doftrina Chris
ft1ana, preclave de Arithmetica loguirur,
multifque exemplis oftendit ,ob numeroram
infcitiam, plurima in facris litveris igno-
rari? In eadem provfus [enrentia fuerune

D. Hiecronymus , ut ex lib, 2: contra Jous
mianum , alisfgue ex locis palam ef} ; tum
D. Gregorsus Nazianzenus ,qui Divum Ba-

fiirum  preceptorem fuum fummis landibus

celebrary quod is numerorum [cientia ad
A 2 /a-
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Jacre Scripture ime;}igmﬁm 5 aliafque
difciplinas fibi viam muniviffes. Illud cer
te negars non porefty ab sss , qus Arszh-
metice [ludia contemnunt , Geomerrie quo-
gue, ac vere Phyfice [fudia , boc eff di-
Jeiplinarum omnium fuccum D’ [anguinem,
contemns omnino oportere : cum fiers nom
poffir, ut bac, que mirabils quodam or-
dine ac numerorum proportione snter ﬁ:
cobevent, [ine [cientin numerorum intells-
gantur. Quis enim [ine calculss compre-
bendat morus quantitatem ac leges , qua-
drata temporum, triplicatas corporum fims=
bium rationes , refiftends wires , fonoruns
welocszates , liquidorum equilibria, ac fex-
centa alia, qusbus non sntellellss  natura-
lems ommem [cienmtiam eum latere necefle
efR? Itaque non immerito Plato in lib. 7.
de Repub. Arithmeticam wocat veflibulum
feientiarum , guod [cilices numerorum tra-
&atsome [peculationibus difficiliorsbus. ani-
mus affuefcit, € ad veliquos [cientie [a-
2us excipsendos mirum in modum prepara-
tur. Imo ex 1pfa numerandi wi fauflum
- ad cereras difciplinas progrefJum augwra-
twr. Homines, sqgusz , natura Arithme-

tict ad omnes doftrinas acuti1 videntur .
*‘ Hine



Hinc eff, quod multi in omnimemoria vz-
ri doltiffims n ordinandis illufbrandifque
Arstbmerice elementis defudarunt | quod
corum utilitarem [ummamaque neceffsrasem
probe noflent. Ex preclaris eorsm inven-
tis ego rriginta O amplius ab hinc an-
nis ea decerpfs in ufum fludiofe Juventu-
tis Collegis Nuzarens o que magis ad Ju-
venum ingenium apta y O ad Mathefeos
findia neceffaria effe judicavi.Semper enim
iHis wiginti OO uno anmis, quibus nobiles
ejufdem Collegiz adolefcentes in Mathema-
vicss difciplinis inflitus , Arithmetice [Hu-
dium premifs , cujus ope rum I11., tum
v. €' vi. Elementorum Euclidis propofs-
tiones facile ab illis percips experientia
compers, contra wvero Arithmetica deflizu-
tos in ipfis din multoque labore wverfari .
Cum aurem decurfw temporis in ea [cri-
pra per manus tradita multa mendaut fie-
ri folet, irvepfsffent , mulrogque labore , ac
rempore in illis tranfcribendis opus effer,
res non snutilis vifa eft, tlla rypis emir-
tere; eaque occaftone adjella eft doltrina
de natura arque ufu Logarithmorum; tum
etiam nonnulla alia y que ad quaftiones

aliquor Arithmetice prallice pertinent
A 3 que
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gue [ane in wvita civili haud femel oc-
currunt. Ad praxes aurem Arithmeticas |
que pracepti brevirare 0 exemplorum co-
pia [atis clare effe wa’cnmr,acwdum quo-
que demonfirationes ,quales in hugns [cien-
PIE PYYONES COWVCMUNE o QUIDHS mImirum
Euclides adbuc ignotus: cujus nibilominus
unam, wvel alreram propofitsonem cirare
aut fupponeve opportunum vifum ef}. Pro-
fetto meras praxes afferre, rem walde tri-
tam O wulgarem putavi: demonflrationes
aurem adhbibere ex Euclidis elementisvili.
Viil., & 1x. 5 vel etiam db Analyfeos
fpeciofe penu deprompras , quod alis fece-
yunt o juventuts noftre vem immaruram .
An wero in medio conflircrim  [apientuns
efto gudicium,
JOSEPH AB ANGELO CUSTODE
Cler. Rep. Pauperum Matris Det Schol, Piar,
PREPOSITUS GENERALIS.
UM librum, cui titolos Inflicutiones Arithmeti-
ce €c. a P.Paulino a S. Jofeph Afiftente Ge-
nerali Scholarum Piarem duwo ex noflris , quibus com-
milum fuit recofgnﬂverint , atque approbaverint ; ut
typis mandetur, {1 its, ad quos {peftar , ita videbi-
tur , facultatem in Domjno ‘concedimus . Roma in
Adibus noftris Scholarum Piarum apud  Sanltum
Pantaieonem, die 29, Aprilis an. 1743,
]OSEPH AB Axc. Custope PrEpr, GEn.
h Laurentius a S, Hyacinto Secret.



INSTITUTIONES

ARITHMETIC A.

DEFINITIONES.

lm‘ﬂ

RITHMETIC A eft {cientia numerorum,
d-a- cajus partes funt quatuor : Additio ,

A kAR Subtraltio , Multiplicatio, & Divifio.

II. Unitas elt denominatio , per quam aligua res
dicitur una,

LI[I. Numerus elt unitatum multitudo , proinde
unitas non eft numerus, fed numeri principiom , fi-
cuti panétum eft principium linez. '

IV. Numeri [implices funt unitates infra deca-
demrt, 2,3, 4,5, 6, 7,8, 9. His additur ci-
fra o , que per fe nihil fignificat , fed numeris ad-
dita valorem auget decuplum, ut 10 y 20 , 30 &c.

V. Numeri compefits funt numeri majores denario,
inclufo ipfo denario, fcilicet 10, 11, 12,13, 14 &,

VI. Numerus numeri multiplex dicitur , com minow

A 4 me-



8 DeriINIiTIONES,

metitur majorem , hoc eft cum minor aliguoties fum.
ptus majori zqualis fit; feu cum major minorem alis
quoties precife continer . Sic 12 dicitur maltiplex
numeri 2, quia 2 fexies fumptus zqualis fit 1plt 125
feu quia 12 fexies precile continet 2.

VII. Pars aliguota numeri eft, quz numerum me-
titur, pars aliguanta , Qux non metitur. Sic 2,3,4
dicuntur pars aliquota numeri 12 ; at vero s pars
aliquanta ipfius , quia aliquoties fumpta vel i1plum
excedit , vel ab eo deficit,

VIII. Nowmers inter fe primi (unt,guos nulla com-
munis menfura, preter unitatem , metitur ; ut § &
9, 7 & 12, 10 & 13, & alii infiniti .

IX. Proportio numerorum eft habitudo , fem ratio
quedam unins numeri ad alterum , fecnndum quod
unus alterius eft muitiplex, vel pars, fen partes; fic
4 ad 2 dicitur habere rationem dupli ; 9 ad 3 ratio-
nem tripli, Contra vero 2z ad 4 rationem partis , feu
femillis, ; ad 9 rationem tertie partis &c.

X. Numeri homogenei funt illi , quorum unitates
eandem rem fignificant.

X 1. Numeri beterogenet , few denominats fuot, qoi
variis nominibus denominantar, hoc eft res diverfas
fignificant, ut dies, horas, minata.

XII. Numers alii funt snregrs, alii fralti ,qui nem-
pe continent aliguot partes alterius numeri, f(eu uni-
tatis, ‘de qaibus 1n Cap. {II, .

Schol, Has notas Arithmeticas , antiguis prorfus in-
eognitas o #n Hifpaniam DMauri deportarunt ; inde in
Galliam , alisfgue Europe gentes induxit fzculox.Gere -
bertus Monachus Aureliacenfis , vir doflus , gui pofiea
fuse Poweifex Selvefiri 1L, nomine .

CA-
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CAPUT L

De Calculo Integrorum .
PROPOSITIO L

Dati numert waloyem exprimere .

L%it exprimendus numerus datus 4. Dividator in
periodos , fecernendo virgula ternas quafcunque fign-
yas , incipiendo a dextera; divilus erit numerus 4 in
tres penodos , feu centurias. Harum quzlibct conti-
net unitates , decades , & centenas. led prima dexe
trorfum continet unitates , decades, & centenas fim-
pliciter; fecunda vero continet unitates , decades, &
centenas millium ; tertia demum unitates , decades ,
& centenas millionum,

A 394, 875, 462,

Exprimitur incipiendo finiftrorfurn , & progrediendo
verfus dexteram fic: trecenti nonaginta quatuor mil-
liones, oftingenta feptuaginta quinque millia 4 qua-
dringenta fexaginta duo . Similiter naumerns B divi-
fus , wut fuperius ditum eft , dicit centum vigingi
quatuor milliones , & duo millia.

B 124, 002, 00O,
Demum numerus € exprimit milliones 100,
C 100, 000, coo,

I1. Pro numeris prolixioribus exprimendis ita pro-
ce-



10 De Carcuro INTEGRORUM

cedes . 1. Datus numerus eodem modo per mrgnhs
diftribvatur in membra , ut fuperins faltom elt . 2.
Super notam primam dextrorfum ponatur una c:fra
o, intermiffiique quinque figuris, {fupra notam fepti-
mo loco pofitam ponatur unitas 1. Item poft quinque
iterum notas fcribatur 2 , atque ita deinceps , reli-
&is femper quinque notis , feribatur 3, 4, 5 &Ke.
Quodlibet membrum continet fex notas , ( prater
primum ad finiftram , quod aliquando continere po-
tet 2, 3, 4, aut 5 fotas ) . Exprimendz funt igi-
tor fimol fex ille notx ; prolataque integra periodo,
toties repetenda eft vox hzc millio , quot funt uni.
tates, qua continentur fupra primam notam talis pes
riodi . Virgule autem-appofite millia fignificant , ut
exempplis {equenribus D, & E‘facile mtelhgltur.

3

. | Q
D 52, 329, 189, 602, 800,

Quinquaginta duo milliones millionum , tercentum
viginti novem millia ; centum oftoginta novem mil-
liones , fexcenta duo ‘millia , oftingenta ,

3 3 ) | &
E 45, 928, 634, 426, 350, 872, 385, 173

Quadraginta quinque .millia ;, nongenti viginti oo
milliones millionam millionum, fexcenta triginta qua-
tuor millia, quadringenti viginti fex milliones millio-
num , trecenta quinquagiota millia, oftingenti feptua-
ginta dono milliones , trecenta o&ngmta quinque mil-
i1a_ac centum f[eptnaginta tres.

Schol. 1. 8§t cus moleflum fiv iterave toties vocem
tllam millionum , uzatur hoc compendio : Ubs pronun-
ctanda e/t vox milltonum bis, dicat bilionum = uti zer,
dicar trilionum : ubi quater , quadriliopum ©c, wdeo-

que



- Car. . Prop, I. 1§
gue [uperius exemplum efferri poreft fic * guadraginta
guingue millsa , nongenti viginti ofto triliones, fexcen=
ta triginta guatuor millia 5. quadvingenti viginti fex
biliones , trecenta guinguaginta millia e,

Schol. IL. Precer valorem [implicem , guem [ingule
note Arithmetice habent proprium , alium infuper he-
bent ratione loci, quem occupant * qui walor procedit in
proportione [ubdecupla, Itague nota primo loco , a dex-
tris incipiendo 5 pofsita [tgntficar unitates , fecundo loco
pofita [ignificat tor decades , quot unitates habet ; ter-
tio loco tot centenas , quarto loco millia , guinto loco
dena millia , [exto loco centena millia €5c. 1a tyrones
bene intelligant n;ce_ﬂ' e eft . Ecce exemplum :

O

5

é

| | ] z. duo.

I 9 O. nonaginta,
$ O 0. quingenta,

6

0

T

I o o o.-fex millia.

4 0 0 0 0, quadraginta millia .
0 0 0 0 o, trecenta millia ,

‘0 0 0 0 o, decies centena millia , fea millio.

T gy —— —. pp———

13465092
PROPOSITIO I

I 3
li
¥
I O

De Additione Inzegrorum :

1. Additio elt plnnmorum numerorum in unam

{fummam colle€tio . Numeri addendi vocantur dati

numerus ,qui ex additione conflnatur, dicitur fumma
feu aggrepatum . Additio procedit a dextra in finl-
{tram . En praxis pro homogeneis .

1. Scribantur numeri ordinatim , ita ot unitates
onitatibus, decades decadibus , centena centenis Invis
cem [ibi refpondeant ., 2. Dye
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2. Dufta linea , numeros fub eadem columaa po.
fitos in unum collige ; & fi novem mon excedant ,
fubfcribe quotquot funt.

3. Si numerus colle&us -excedit novem , Tta ut
unam , vel plures decades contineat , fubfcribe id ,
quod remanet fupra decades , & adde fequentis co-
lumnz nuomeris tot unitates, quot fuerunt decades .

S1r exemplum : Queritar quot anni elaph fint ab
orbe condito ufque ad annum r742. completum. Ex

Petavii computo tem. 2. Jib. 13. de Dollrina Tempow
Fum numeransur,

DCBA
Ab Adamo ad finem diluvii anni 1 6 5 6
. A fine diluvii ad Chriftom 2327
A Chrifto ad annum 1742 17 4 2

IR LR T Ty S e RN Do ol

Summa 57 2 §

Nam primo unitates 2, 7, 6, in colamna A fa-
clunt 15, qua continent decadem 1, & remanent s.
Ecribo itaque g infra lineam , & refervo 1 pro fe-
quenti columna B, nempe unam decadem.

Similiter decades 4 , 2 , 5 in columna B faciunt
11, addita priori unitate , funt 12, Scribo 2 infra li-
neam, & yetineo umitatem , quz centenarinm dicit
addendam numeris colomnz C. . .

Centena 7, 3,6 columnz C cum przcedenti unl.
tate faciunt ¢7. Scribo igitur 7, & retineo unitatem,
que mille importat , pro fequenti columna Da

Demum millia 1 , 2., 1 columnz D cum przce-
denti 1 faciunt § , quz fcribo iafra lineam , & ha-
betur fumma quzfita §725.

Sit aliud exemplum . Addendz funt in upam {um-
amam plures accepti, vel expenli fummz 4, B, C.

A
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A 104 37245 C 239
74% 3280 . 7348
892 834 9532

138a 1273 780

B ey T e PR ATy M T et G e T R

E Sum, 3117 Sum, 12632 Sum.l78§5

Peralta operatione , habetur fomma E 3117 ubi
patet , cifras o in additione nihil addere, namo,z2, 1,4
facivot 7. -

IL. Prater ufitatum additionis explicatz modum ,
eft alter , in quo operatio procedit a finiftra verfus
dexteram , & nullus in eo numerus mente retinetur,
fed vota fumma (tatim infra lineam defcribitur. Ad-
dendé fint numeri 4, B, C.

P
oot
oc
O
Q

1. Incipiens 2 finiftra , quz hic' millia fignificat,
dico 9 cum 7 ‘faciunt 16, & 16 cum 1 faciunt 17,
quem totum fcribo fub ipfa columna millium F.

2. Colligo centena fecunde eolumoz G |, juz fa-
ciunt 14 : pono 4 immediate fub linea , fed 1 fn
precedenti columna F , nempe infra 7. Eodem mo-
do notantur decades 18 fua columna H , & unitates
20 fub columna I,

2. Dufta linea , altera fit additio ordinum D &

E, & habetur fumma quzfita X, Dee



34 De Cairculo INTEGRORUM

Demonflr. Additionis ratio manifelta elt ex Axsom.
9. 4ib. 1, Eucl, nempe totum wquale efle omnibus
fuis partibus {imul fumptis. Tot enim funt unitates,
decades , centena , ac millia exiftunt 1n fummis fin-
gulis datis A, B, C. Nam {i colligantur unirtates
fub columna prima I, efficiunt 20 , hoc eft decaded
2 , proinde ponitur o, & refervantur 2 ille decades
ad propriam fedem decadum H . Similiter decades
coileéte fub colamna H fudt 18 , que additis dua-
bus prioribus, faciunt' 2o., hoc eft centena 2, adeo-
que ponitur 0 , & relervantur 2 ad fequentem ie.
rien1. Sub columna tertia’ G funt 14 centena , qui-
bus {i addantur 2 pracedentia, funt 16 . Ponitur fta-
que 6 , & refervatur 1 mille . Demum millia-co-
Jomne gquartz F funt 17 ; qua cum pracedenti
funt 18 millia . Patet igitur tot unitates ,. decades )
centena , ac millia in fumma X contineri , quot
omnino continentur in numeris datis 4 , B, C,
Quod totum patet ad oeplum , feilicet

FGH I

A196.6

B7345

Cg9289g
Unitates 2 0 3 ., | 2 0
Decades 1 8 . 1 80
Centens 14 s g . - 1400
Millena. v 7 . .-, -~ - 17000,

X18600 ., . X186c0

'PRO-



Car. I. Provr. III 1§
PROPOSITIO IIL |

Additionem examinare .

Multiplici ratione fiéri poteft examen.

1. Fandem additionem repete, fed ordine mutato,
ut {1 privs ab imo furfum procefleris, deinde a fum-
mo deorfum defcendas : nam fi utraque fumma in-
venta eademi fuerit , probabile et , nullam errorem
irrepfifle, |

2. A numeris addendis abjicitur ¢ quoties poteft
nulla habita’'ratione ordinis , aut loci , & refiduum
notatur in angulo crocis : Abje@ifque deinde ¢ ex
fumma A4, ponitur refidunm in altero angulo ; qua
telidua fi fuerint mqualia , refte operatas es , quod
patet fequenti exemplo : '

4824

5721 6 '

3401 " i
— ‘ I 4
413947

Hoc examen male andit , ut fallax y nam fi pro
fumma A alia longe major ponatar 19347 , iildem
numeris ordine mutato conftans , aut fi eidem fum-
mz A addiss quotcunque volueris cifras o, femper
remanet, abjeftis novenariis, idem refiduum 6'. Ce-
‘tierurn- ob fummam ejus facilitatem non eft rejicien-

um . ;

~3. Fit abjiciendo omnes numeros feptenarios e qua-
libet fuomma particulari 4, B, C, & ponendo feor-
fim refidoum vt in E . Abjeftifque deinde 7 ex
utraque fumma M, & N, fi refidua in vtroque an-

gulo crucis pofita zqualia fint , res bene proceﬂ":é 2



16 De Carcuro INTEGRORUM
Eft autem difcrimen inter hoc, & f[uperius examen.
Numerus ¢ abjicitur per additionem pumeni ad nu-

merum , ex. gr. ut abjiciam ¢ ex 134 , fufficit ad-
dere fimul 4 cum 3 & 1, & habetur f{tatim nove.

narii refiduum 8 . At [i abjicere velis 7 ex eodem
134 , procedendum eft per decades , abjicienda pri-
mum 7 ex 13, unde remanet 6 , deinde €x 64, &
refiduum eft .

3456| S '
37201, S 3
AR e I
Mi143y13 Nio l

Hoc quoque examen aliquando faliit , fed raro ,
Ratio autem utrinfque examinis defamitur ex Axiom,
. lib, 1. Eucl. Si ab zqualibus demas zqualia, refi-
ua funt aqualia,

PROPOSITIO 1V.
De [ubtrallione Integroruns .

Subtrallio elt inventio exceflus,quo numerns major
fuperat minorem. En praxis . |

1. Collocetur numerus minor fub majori , a quo
debet fubtrahi , ita ot unitates unitatibus , decades
decadibus , centena centenis refpondeant ,ut de addi-
tione dictum et Prop. 2.

2. Dufta linea , & dextrorfum incipiendo, avfe-
Yantur unitates ab unitatibus , decades ex decadibus &ec.
& id, quod remanet, fcribatur infra lineam .

3. S1 quis numerus inferior fubduci non poteflt a
fuperiori | quia illo major eft , intelligatur addita nu-
mero ipli fuperiori decas, fataque fubtra&ione, po-

na=



Car. 1. Propr. IV, 17
patur refiduum infra lineam. fed deinde numerus fupe-
rior , qui fequitur , unitate minuvitur, vel (idem enim
eft ) fubfequens numerus inferior augetur anitate .

4. Demum {i numerus inferior (it fuperiori nume-
ro zqualis, ponitur infra lineam o; vel linea —, fi
id contingat in fine operationis. -

Sit exemplum . Debet quis alteri aureorum fum-
"mam A , non habet nifi aureorum fummam B fol-
veandam , qu&rit quantum de xre alieno fuperfit.

A 19 2 4
B 1382

EER—— e T gt R R

C—543

Primo anfer 2 ex s, remanent 3, que fcribe ine
fra lineam . Deinde 8 fubduci non potett ex 2 , in-
tellige decadem additam ipfi 2, fiet 12, ex quo au.
fer 3, remanent 4, fcribenda infra lineam. At {ub-
fequens numerns fuperior 9 , minuitur unitate , vel
inferior 3 unitate augetur , proinde fubdulhs 4 ex g,
refidunm eft 5§ , quod fcribe infra lineam . Demum
auferendo 1 ex 1, nihil remanet, fcribe lincam . De.
bebit igitur adhuc aureos §43 , cum ralis fit excef-
{fus numeri majoris A {upra minorem B.

Similiter fubduci debet numerus NV ex numero M,
quazritur exceflos 4 fen relidonm X,

M 620010027
N 31957684

=

X 588052343

Aufer 4 ex 7 , refiduum eft 3 , [tem 8 ex 12.,
reliduvum eft 4. Pariter 7 ex 10, refidunm eft 3. Si-

militer 8 ex 10, refiduam elt 2, tum 6 ex 11, r‘g-
B 1-
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fiduum elt 5, & 10 ex 10, refiduem et o &c.
Examen fubtralionis generatim fit addendo refiduum
X pumero minori fubtra&o N. Nam f{i erratum non
fit , reftituitur major nomerus M, ut patetr.
Examen fieri qmog(he poteft per abjeftionem no-
venarii . Nam abjeéto novenario ex .4 , .quantum
abjici poteft , refiduum et 8. Deinde abje@o .nove-
nario ex numeris B& C, equalibus ipfi 4, refiduum -
pariter eft 8. | o

A 6
¥ sit Sll
——— i = A — I 8

C 5913

Demonflr, fubtra&ionis per fe patet, Nam ex Defin,
fubtradtio eft inventio exceffus y guo numerus major
fuperat minorem , proinde exceflos una cow minori
numero adzquat majorem; adeogue tot unitates, de-
cades , & contena debent efle sn By & C fimul,
quot funt in A . Sed fubducendo 1 ex 4 , ponitur
‘refidaum 3 . Sunt ergo tot unitates in B , & C [i-
mul , quot funt in A4 , nempe 4 . Similiter fubdu-
cendo decades 2 ex decadibus 3, pomitur 1 in refiduo.
Igitur decades B & C wquales funt decadibus in A
contentis ,nempe 3, & fic deinceps . Eft ergo xqua-
litas inter A, & B una cum C. Quod &ec.

PROPOSITIO V.

De Multiplscatione Integrorum .

Moulriplicatio et du&tus univs numeri in aliom, ex
-qQuo alter toties augetur , quoties in altero unitas
continetur.

Vel Muluplicatio numeri per numerum elt inven-
tio



Car. I. Prop V. 19
tio numeri , qui toties contincat numerum multipli-
catum , vel muiuplicantem , quot alter continet unie
tates, Ut numerus 4 12 multiplicatus per B 3 pro-
ducit numerum € 36, qui ter continet A4, ficuti B
ter continet unitatem . Hing patet multiplicationem
efle compendiofam additionem ; idem enim elt mul-
tiplicare 4 per B, ac totics addere ipfum 4, quot
funt in B unitates,

Numeri «f & R dicuntur mulziplicatores , {eu fa-
Elores , numerns C produllum , fen fallum . Vulgo
tamen qui minor elt , & inferius fcribitur , dicitue
multiplicator, fen multiplicans, major autem multie
plicandus appellatur. En praxis.

t. Si multiplicator unica figura conftet { ut in
primo fequenti exemplo ) illa ducatur figillatim in
omnes multiplicandi figuras , initio falto a dextera
verfus finiltram ; & quot produétum continet decades,
tot referventur unitates {equenti produflo adjiciendz,
& fcribatar infra lineam id, quod remanet.

2. Si multiplicator pluribus coaftet figuris , tunt
fingulz feorim ducantur in fingulas numeri multipli-
candi figuras , fed produfta ita infra lineam fcriban-
tur, ut produétum fecundz ponatur direfte fub ipfa
fecunda figura , produétuom tertiz figure {ub tertia ,
& fic deinceps,cum hac produéta importent decades,
centena &C- - | .

3. Du&a linea , fingula producta perticularia ia
unam fummam colligaatur , ot habeatur integram
produftum quazfitum.

Sit exemplum 1. Vendendi funt agni A4 juliis 5 ia
fingula capita, quzritur pretium C,
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A 12 7 6. multiplicandus .
s. mdkipifcm .

R A e g

C 6 3 8 o. produllum .

Primo 6 quinqui¢s fumptus facit 30, pono o , &
fequenti produfto addo tres unitates ob tres decades
produ&i primi , Deinde 7. quinquies fumptus facit
35 ~ addo 3 , fiunt 38 , fcribo infra lineam 8 , &
refervo 3. Tum 2 quinguies {umptus facit 10, addo
3, fiunt 13, fcribo infra lineam 3, & fervo 1. De-
mum 1 quinguies fumptus facit §, addo 1 przceden
tem, & fcribo 6. .

Exemplum 2. Quxritur quot horas annns unus
c¢ontineat, qui dies 365 continere fupponitur .

Dies 365
Hore 2 4

1460
7 30

’ ﬂ“ﬂ

Ham 87 60

Exemplum 3. Krarii prafeftus exigit annuatim ab
oppidis $24%aureos 102, quaritur aurcorum {umma.

Opp. 8 2 4
Aur. I O 2

1 6 4 38
8 2 40

Aur. 8 40 4 8

Coroil, Hinc patet , quod i in multiplicatofe og-
. cur-
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currit cifra o, ponitur in produ&to cifra ( vel plures,
fi fint ) deinde flatim continvatur multiplicatio cetes
rorom numeroruam , . o

Schol. I. Cifre tnitiales ante operationem refecantur;
eperatione autem perolta  produllo adduntur . guotquos
Junt . Pariter fi multiplicandus fit numerus per 10 ,
vel 100e vel 1000 &%, [atis eft addere multiplicandes
ad dexteram tot cifras, quot continentur in multiplicas
tore , fine ulla alia operatione , quia unitas non multss
plicat . Utrungue pater exemplis A & B. |

A1360 | B 15724
210 0 ' I O0O0
27 23000 15?24,0_90

- Schol, TI.: Mulriplicatio fit etiam per fatlores numes
vi multiplicantis , vel multiplicandi . Sic tdem eft mul-
tiplicare 30 per 24, ac 30 per 4 O G boc eft, 30 per
41 ejufque’ produltum per 6, 1_
Schol. LI Multiplicatio fit etiam per tabylam,
gue ab ejus _aullore Pythagora wocatur Pythageorica
( fig. 1. ). En ufus: fi fore velis produllum ex. g7
ex 3 in 8, guare 3 in columna AC, & 8 in fronte
AB , invenies in communi concurfu predullum 24 .
Sic, de ceteris . Ratio eft , quia columna prima incipip
 ab unitate, € defcendendo crefcit ufque ad. g, Secun-
da incipit a binario , tertia a_ ternario ¢, [empey
nfque ad o progredientes . Prima crefeit fola unitate
fecunda numeyo binavio , tertia ternario T'c. In exem-
plo allato numerus 8 , qui crefcit numero oflonaria,
babet in tertia f[ede numerum 8 ter [umptum, [cilicet
24. Idem numerus 8 habet in quinta fede 40 , hoc eff
8 quinguies [umptum , ©° [ic de ceteris .

B 3 Fig
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4 Fig. 1. | B

p :
 Schol, IV, Tabulam Pythagovicams in plures tabels
las oblongas mobiles diffecuit Jo: Neperus Scotus, quss
bus wmivabils artifieio mulpiplicationis , € di'm'ﬁinis
compendium exhibetur . En conflrullio : Fianr ex ave,
vel ligno , aliave materia folida decem el undecim
tabelle , [eu pavallelepipeda , ut funt CD 4 EF ( Fig. 2. )3
quorum longitudo dividatur in 9 gquadrata equaliz;
gi[que per diametrum divifis ( excepto uno AB , cut
infcribuntur  fimpliciter numert naturales' 1, 2, 3, 4
Cc. ufque ad novem inclufive , qui exponentes vecane
gur ) habemrur totidem triangula equalja , quibus in-
ferrbendi funt numeri ex [fingulis columnis ejufdem T age
dule Pythagorice ; ita tamen ut sn uno parablelepipedo
guadrata [uperiora habeant numeros 1, 2, 3, 4. In
fecundo numeros 2, 3, 4, 5. In tertio 3, 4, 5,6,
& [ic [ucceffive . Sic enim poserit tdem numerus o [y
opus [it, iterare haberi, ex gr. 555. In uno , wvel al-

tero parailelepipedo ponunsur ubique cifre . Ecce au-
em “f Us . ; Ej iﬂ
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Effo ymltiplicandus 38a4. per 69. Jungantur [imud

quatuer parallelepipeda , que tn wertice referant numeé-
yum datum 3804 ( ut in figura ) prefixo ad levam
paralielepipedo AB exponentem |, ex quo habentur nye
mers multiplicatoris 6 & 9, Jam [imgula falta nume=
#i o in 3804 exhibentur i weiangulis , € vhombis di
vefle ad ipfum o appofiiis , falo initio a triangulo in
feriore dextrovfum , ©" addendo nameros in vhombis po<
fitos , nempe 34236. Eodem modo habemtur falla nu-
meri 6 per 3804 , nempe 22824 , que addita , ut fu-
perius num, 2. diCtum eft 5 dant produllum integrum

262476.
B 4 Mul-
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Mulreiplicaticonis exomen fieri potet per abje&ionem
novenarii, aut feptenarii. Nam ioc. abjicitur ¢, vel
7 ¢% rumero multiplicando A, & relidaum ponitur
In angulo crucis M, 20. Rejicitur 9, vel 7 ex mul-
tiplicante B, cujus refiduum ponitur in angulo cru-
cris V. 3°. Mulriplicantur inter fe M & N s & ex
- prodofto abjicitur 9, vel 7 , refiduumque (fcribitur
In angulo R. 4. Rejellis g, vel 7 ex produéto C,
habetur refiduum , quod fi zquale fit sefidno priori
R, res bene proceffit,

A3 506 -
B 132 M | R
|

5

3

i

7 01
s 18 N
o6

3 T

iy

10
35
6 ‘ '
462792 el e B
6 l I
Fit etiam exemen per divifionem . Nam f divida.
tur productum C per alterutram fa&orem A, vel B, proe
dibit in quotiente alter faltorum A , vel B.Sed prius in-
telligendum , quid, fit divifio, de qua in fequenti
Propof. . i
Demonflr. Cum multipicatio fit compendiofa addi-
tio, ut diftum eit, multiplicatio numerj 4 Per no-
¢am ultimam nomeri B nempe per 2 , eft addere
Iplum numerurs 4 bis , unde producitur D 7012,
In quo tor funt unitates , decades . ac centena, quot
habentur in .4 bys fumpto . Similiter multiplicatio
ejufdem numeri A4 per fecundam noram numeri B
nempe per 3, qui fignificar 30, eft additio ipfivs A
fumpti trigefies , wnde produltum E tot continet

unitates, decades , centena Xe. quot continentur in
-: : r Al tfi"

i

0
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A trigelies fumpio . Demum produétum F habetor
ex multiplicatione numeri 4 per 1, hoc elt per
100 ; adeoque tot unitates, decades &c. continentur
in F, quot continentur A, i centies fumatur. Igi-
tur tres numeri D, E, F, {en produétum integrum.,
C , tot continet unitates , decades &c. quot <conti-
nentur in. 4 centum trigefies, & bis fumpto . Quod
erat &c, o

PROPOSITIO VI

D: Divifione 1 gmgmﬁm .

Divifto eft inventio pumeri , qui toties unitatem
contineat , quoties numerus dividendus continet divi-«
forem. Nuomerus inventus dicitur guorzens , - quotus,
vel exponens ; exponit. emim per fuas -unitates, quo-
ties divifor continetur.in dividendo . Itaque dividen-
do numerum 12 pér mumerum 3, invenitur guotus ,
five exponens 4, qui: toties continet upitatem , QUO=;
ties dividendus 12- continet, diviforem 3.

I. Sit divifor numerus Gmplex 5 , per quem di-
videndus et numerys datus 1580455. Ponatur divifor
finiftrorfum feorfim poft lineam, ut in M.

Divifor M 5 ) 15804 5. dividendus,
3 160 9 1. quotus.

_Et procedendo a finiftra in dexteram , vide quo-
ties § cootinetur in 15 , nempe ter , fubfcribe 3.
Deinde vide quoties idem s continentur in fubfe-
quenti numero 8 , continetur femel . & remanent
3. Scribe 1 (ub ipfo 8 , tum adde decades tres fc
quenti figurz dividendi, fiunt 30, quibus divifis per
3_,_habetur quotus 6 , quem pone fub o. Poitea 4
ividi nequit per 5, utpote minor, pone igitar o in
, | - quo-
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quoto, & adde quatuor decades fublequenti numéro
S, fiunt 45, quz dividantur perg erit gquotus o,
quem fublcribe . Demum dividendo 5 per 5, habe-
tur quotns 1. Quotus igitur quafitus elt 316001,
Hic dividendi modus vulgo dicitur : partire & colomna,

Fieri etiam potelt hac divifio prefidio tabulz Py.
thagﬁncm de qua in prac. Propo/. Nam numerus di-
videndus in media area reperitur ; divifor vero in latere
AC , & quotus in fronte AB, Sit dividendus numerus
40 per 5 5 réperto 4o in aréa, & -divifore 5 in la-
tere 4 C, invenitur in fronte 'A B guotus 8 . Quod
fi dati numeri . - 40 divifor fuerit” 8 , - invenietur in
fronte quotus 5; & fic de aliis,

Sitt autem pumerus dividendus in area tabule pre.
«<ife non reperitur , ut {i dividendus fit per 63
fumitur numeros progime minor , chi dlreéie reron-
det divifor 6 in laterc exiftens, nempe 48 ,& in frcm--'
te occorrit 8, qui erit quotug q’uaf' tus . |

Examen hu)ufce divifionis- fit maltiplicando quotum
per diviforem . Si erratum nonm fiv, refticvaicur idem’
numeros, qui foit divifus, ut patet

IL. Q_uod fi divifor fit:aumerus compolitus , plu-
ribus conitans figuris, alia via procedendum . Divideni.
dus fit numerus datus A per B,

Bas ) .
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Bags) A 186730
I 3o

ey S e

C4149) =6
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2 2
1 8
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~4 30
4 0%
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1. Accipe ex dividendo 4 tot figuras finiftrorfum ,.
quot funt in -divifore B . Vel accipe tot figuras ex
numero dato .4 , quot per diviforem B dividi pofe
fint ; ut in hoc exempla 186 , eafque ' fecerne pune
&o . Erit 186 primum divifionis membrum . -‘

2. . Vide; quoties divifor B contineatur in 186%
quod quia primo intuitn dignofcere haud facile eft,
vide quoties prima diviforis figura 4 contineatur im
18 ; patet contineri quater , & remanent 2 , qQuz
- cum fequenti figura 6 faciont 26 , in quo fecunda
diviforis figura ¢ pariter continetur quater ( nihil
autem refert fi pluries contineatur ) totus ergo di-
vifor 45 continetur quater in tota divifionis membro
186, proinde pone 4 in C. - ~

3. Per quotum C mulriplica totum diviforem B
45 5 & prodoflum 18e fubferibe ipi 186, a quoy
illud fabetrahe per Propof. 1v. remanent 6.

4. Ad hoe refiduum 6 junge dextrorfum fubfe-
quentem dividendi figuram 7, erit 67 fecundum di-
vilionis membrum ; eademgque omnino operatio infti
tuendd eft , quam breviter in gratiam- tyrogum pro-
fequar, [cilicet Que-
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Quzre quoties divilor 45 contineatur in 67, pa-
tet contineri femel, fcribe ergo in C 14, per quem
multiplica totum dmforem B, & produftum 45
fubfcribe ipli 67, fa&aque fubtra&:one , habetur re-
fidvum 21,

Ad hoc refiduom 22 adjunge fequcntem dmdcndl
figuram 3 , fiet tertium divifionis membrum 223.
Circa quod rurfus eadem operatio repetenda elt.

Proinde vide guoties divifor 45 contineaturin 223
feu quoties prima figura 4 contineatur in 22 ;' patet
cautinert quinguies , ‘& temanent 2 , quz una com
fequenti figura 3 facinat 23 . Sed fecunda diviforis
figura 5 imon continetur quinquies in 23 , proinde
quotus ille § minui debet unitate ( vel ctiam pluri-
bus , fi opus fit ) & reponitur 4 in C; per quem
multiplicato  divifore B , haberur produ&um 180,
quod fubfcribe iph 223 , " ab eoque fubtrahe, remae
nent 43.

- Junge demum ad 43 ultimam dividendi ﬁguram
o, erit quartum divifionis membrum 430 , quocirca
eadem - praxis facienda elt . Vide igitar quoties 4
contineatur in 43 4 dic contineri tantum novies ( nam
nullus quotus ponitur in C major, quam ¢ ) rema-
nent 7, quaz cum cifra factunt 70, in quo pariter
.altera diviloris nota § continetur novies. Itaque mul-
tiplicando diviforem 45 per 9 habetur pwdu&um 40% ,
qued {ubtrahendum elt ab ipfo 430, & refiduom di.
vifionis elt 25 . Quotus ergo quzﬁtus C eft 4149,
& remanent 15,

Coroll Ex prcedenti ezcmplo tria funt colligen-
da. 1. Si feconda, tertia , aut quarta diviforis nota
toties ‘contineri non poflit in fecunda , tertia , aut
quarta nota dividendi , quoties prima eju{dem divifo-
ris nota. continetur in prima nota dividendi , tone
quotum una, vel pluribus vnitatibus efle minuendum,
=. In gunoto nupquam reponi numeram majorem Nove-

na-
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nivio , etiamfi divifor pluries, quam novies continca-
tur in dividendo . 3. Integrum quotum tot figuris
conftare , quot funt divifionis membra .- .

Sit aliud exemplum . Dividere oporteat numerum
datum M per numerum N,

Ni178) M73394475
7 16

IR S

R410029) 17
I 7
o

9
9
00O

K4

4 4
33

5
5

\& O

3
3

000

1. Secerne punfto ex dividendo M tres figuras
7334 quot funt in divifore N, erit primum divifio-
nis membrum 733.. Jam prima diviforis nota conti-
petur in prima dividendi nota fepties , fed cum fe-
cunda , & terria diviforis nota contineri non poffint
in fecunda , & tertia nota dividendi pluries, quam

uater , minvitur 7 tribus unnitatibus, & ponitur in
quotus 4. |

2, Doc diviforem Nin 4, & prodoltam 716 fub-
fcribe ipli 733, a quo fubtrahendum eft , remanent
17 . Adde ex dividendo fubfequentem figuram g, .
faciunt 199, eritque fecundum jiviﬁunis membrum ,
in quo patet , diviforem contineri {emel , proinde
pone 1n quoto r, per quem multiplicando diviforem,
habetur produftum 179, fubducendum ex ipfo 179,
adeoque remanet o,

3. Divifor contineri non potet in duabus fuble-

quan-



i

30 De Carcuro INTEGRORUM
quentibus dividendi figuris 44 , poane ergo in quote
totidem cifras, & adde ad 44 aliam figoram ex divi-
dendo, nempe 7, qua faciunt 447, in quibus divi-
for continetur bis . Pone igitur in quoto 2, & cete-
ra profequere, ut fupra. Erit quotas R 4100125 fi-
ne ullo refiduo. |

Schol. I. Quod remanet poft fingulas [ubtralliones ,
nunquam poteft efle zquale , aut majsus divifore , alias
fuis erratum . AlJumptus enim fuir quotus jufto mi-
wor . Contra wvero [i produllum ex quote in diviforens
majus [it refiduo Jiv%ﬁni:. ex quo Jiert debet [ubtra-
Elio o ita ut fubtrallio fiers wmon poffit, fignum eft,
guotum afJumptum effe jufto majorem , ac proinde effe
minuendum . Utrumque cafum tyrones diligentey ad-
vertant . |

Schol. II. 85 abfoluta divifione , aliquid remane: | -
ut in primo exemplo contigit , vefiduum illud ponitur
fupra lineam  © [ub wodem ponitur divifor, atque
binc oriuntur fralliomes , de quibus in Capite 111,

Sthol, III. Qui funt in bac dividendi praxi peri-
pieres , produtia ex [ingulis quotis sn diviforem non
fubferibunt o Jed illa memoria vetinenses | flatim fubtra-
hunt ex membro divifionts ¢ € notant refiduum . Sit
dividendus numerus A per B , guotus 2 duflus in di-
wiforem 43 , nempe 86 4 non [ubfcribitur ipfs 87, fed
émmediate mente [ubtrabitur, notaturgue [ub eodems 87
refiduum 1 . Sic etiam invento divifore 3 , dutlogue
in 3, C in 4 ( diviforis motas ) produtla g, & 12
non fubferibuntur [ub 146 , fed [ubtrabuntur [latim ,
ac notatur primo 7 , deinde 1 , hoc eft refiduum 17 ,
fub ipfo 146, Quod compendium valde juvar.
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B 43 A8746
203 17

Schol. IV, $4 divifor habeat 4n fine unaws , wvel
plures cifras , ut 120, 300, 4000 O'c. abfcindun~
sur ab tllo cifre | toridemque figure a drotdendo dex-
trarfum ; deinde fit , ut moris 't/f. divifio cum reliquis
figuris: fed abfolupa operatione , figure ex dividendo
abfctfle ponuntur [upra lineam , infra quam ponttuy
divifor tnregre famprus cum cifris . Ut [i dividendus
fir 635 per 200 . Abjcinde duas cifras ex 2c0, T
duas figuras dextrorfum ex dividendo 635, divifo de-
inde 6 per 2, babetur guotus 3 5=%. Quod fi prima
diviforis nota fuerit 1 , € religus omnes cifre, ut .
10, 100, 1000 &’c, confelta erit divifio, [i ad dexe
teram dividend: abfcindas totidem figuras , quot [unt
in divifore cyfre , nmam unitas non dividie . Proinde
dividendo 149690 per 10080 , quotus evit 14 T30 5 3 di-
videndo per 1000, quotus erit 145 o322 Tec.

Schol, V. Eft alius nen inelegans dividendi modus ,
quem Italt vulgo wocant , partire per ripiego ; qul
wnc folum adbiberi poreft , cum divi'or poreft refolvi
in fuos fallores . Sz dividendus numerus 15360 per
45 5 quia divifor g3 refulvi poteft in [uos falkores §
C 9, ex guibas compomitur , divido primo per § ,qucs
tus eft 3092 : divide deinde gquotum 3092 per 9, ori-
sur quotus quafitus 343 = . Similver dividendus fit
13463 per 36, qui 56 componityr ex 4 O 9, divi-
de per 4 numerums datum , quotus erit 3363 &, bunc
divide per 9, quotus erit 373 5. Ut ex ducbus illis
frattionibus fiat unica frallso, duc refiduum 8 in divi-
forem 4 , € produflo adde refiduum primum 3, fit
35+ Duc deinde 4 in 9 fir 36, err frattio %-:- yunde -

373
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373 3% quotus quefitus . Ratio bujus fuo loco in-
notefcet , |

Examen divifinis fit per mulisplicattonem .. Nam
multiplicando divilorem per quotum, refticuitur nn-
merus dividendus , modo illi addatur, fi quid ex di-
vifione remanfit.

Vel fit examen per abjeftionem ¢, vel 7. Nam
reyeftis primo 9, vel 7 tum ex divifore , tum ex
quoto ; refidva 8 & 4 notantor in angulo crucis {-
niftro 4 & B, & ducuntur inter fe, deinde produ-
&i refiduom s, abjeltis ¢ vel 7 , ponitur in verti-
ce iplius crucis, cui quidem additur refiduum divilio-
nis faéte, ablatiflque ex hac fumma ¢, vel 7 ,quod
remanet, ut hic o, ponitur in-angulo crucis dexte-
ro C, cui zquaje debet efle id quod reftat ex divi-
dendo, abjeftis pariter 9, vel 7, & notatur in £,
Patet fequenti exemplo. ,

S

35 4563 Aﬁloc 0'6
1’06 . = o—

1 30 = 13 B4|0E

D:emonfly. Ex praxi a nobis tradita tot notis con-
ftare debet quotus, quot fuat membra divifionis , ut
¢n Coroll. n. 3.dictum elt . Sed fingule quoti notz
toties unitatem continent , quoties fingula divifionis
membra diviforem : nam in primo exemplo, in quo
dividitur 136730 per 45, primum membram divifionis
186 continet quater diviforem 45 , ficuti prima quo-
ti nota 4 continet unitatem . Siquidem ex regula
tradita ducitar 45 in 4 , & produétum 180 ( divi-
foris 45 quadruplum ) fubtrahitur ex membro divi-
fionis 186 , ergo patet , divilionis membrum 185
quater continere diviforem, ficuti quotus 4 totidem

ani-
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unitates continer, alias fubtrahi noa poflet . Rema-
net quidem , fa&ta fubtratione , numerus f{enarius,
fed hic fequenti figure 7 jungitur pro {ecundo divi-
fionis membro , ut diCtum elt . Pari ratione idem
oftenditur de fingulis ipfius quoti notis; unde feqgui-
tur , integrum quotum 4149 toties unitatem conti-
nere,, quories dividendum 186730 continet diviforem
45 , adeo ut quotus 4149 ®=que multiplex fit unita-
tis , ac dividendum =@que moltiplex eit diviforis , &

fuperlint 25,
PROPOSITIO VIL

. De divifione sntegrorum - per  numeros dsviforts
multiplices .

Methodus dividendi numerum per numeros divifo-
ris multiplices adhjberi potiflimum - folet , cum' nu-
merus dividendus eft valde prolixus .

St exemplum . Ex doftrina Tychonis Sol motu
diurno horarum 24 peragit orbitam milliariorum [ta-
ficorom 2140011712, Quaritur quot milliaria confi-
ciat uno horz minuto. Reducantur horz 24 in mi-
nuta , multiplicando illas per 6o , erit divifor, per
quem dividi debet numerus milliariornm 4, 1440,
fen_ 144 , ( ablata ab ipfo cifra ; & ex dividenda
A ultima nota dextrorfum 2 ) -qui ponatur ad dex-
teram dividendi, ut in B , ‘& notetur pun&um fub
tertia ipfins dividendi nota 4, cum divifor B femel
contineatur in 214, ut in prec. Propof. diftum eft.,
Tum {cribantur {ub ipfo divifore B finguli multi-
plices 288, 432, 576 &c. cum notis appolitis, 1,
2, 3, 4 &c. ut in exemplo,

Quia divifor B continetor femel 1n 214, fcribatur
1 in quoto €,  fubtraltogue divifore ipfo ex 214,
remanent 7o , additaque . fequenti figura dividendi ,

G fuont



4 De Carcuro INTEGRORUM -
fiunt 700 . Tunc obflervetur qualis ex multiplicibus
fub B exiftentibus {it proxime minor, quam 7co,
patet illum effe 576 . Pone igitur in quoto notam
illi appofitam 4 , & fubtrahe ipfum 576 ex refiduo
200 , Temanent 124, quibus addita figura fequenti,
habetur 1240, Iterum obferva , qualis multiplex fit
proxime minor ipfo 1240 ; reperitur 1152, cui appo-
fita cft nota 8 , hanc pone in quoto C, & illum
fubtrahe ex refliduo 1240 , relidunm eft 88, & fic
deinceps , donec exhauriantur omnes dividendi figura.
Sic enim nullo fere labore invenitur quotus 148119 ,
cum refliduo 5 :2, quod quartam fere milliarii par-
tem importat , ut in Cap. [equ. explicabitur , Sol
igitur unico horz miauto cooficit milliaria Italica
1436119,

C A

- B
148.00¢0)21 4001 17%2 1441]71
1 4 4 zBSIz
| 43213
=700 576|4
5 7 6 7zo|5
e e et Bo641 6
1240 1003|7
I 152 1152138
e e et 1296|9
-'Sslpitg

Schol. I. ER etiam facilifima divifio per tabellss
Neperianas , de quibus diftum eft 1 Schol, 4. Propof.
v. que ex hac Propof. fequitur ., Nam efto dividendus
numerus A 142188 per B 78 . Apponantur tres ta-
belle, que in vertice referant diviforem 78 , prefixa
sllis tabella numerorum expouentium 1, 2, 3, 4,0,
(vid. tabellam A B fig. 2.) Tum determinentur pune
(o in numero dividendo tot wote , quot divifibiles [unt

per
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per 573, nempe 1421 . Pater exponentes 1,2,3,4
indicare fummas multiplices , koc ¢/t duplum , rriplum |
guadruplem &'c. ipfius diviforis 578 5 quod ex ipfa
confiruttione tabellarum , & ex Schol. precit. facile
tntelligitur . Colletlis enim in unam fummam numeris
ex triangulis , O rhombis diretle ad exponentem ex. pr, 2
appofitis  habetur duplum ipfius §78 | nempe 156,
& fic de aliss . Obferva igitur gualis numerus it
equalis , vel proxime minor dividendi membrg 1421 ,
occurrit flatim in [ecundo ordine fumma 1156, proinde
esufdem ordinis exponens , nempe 2 , eft quotus guafi-
tus o qui ponatur in C , fubtrallifgue 1156 ex divi-
dendo 1421 , remanent 265 . Pro [ecundo divifionis
membro adde [equentem notam 8, fiunt 2658, € eo.
dem modo operare : Loc eft obferva in tabellis | qualis
fit numerus proxirae minor 2658 , invenies in . guarto
ordine fummam 2312 , que indicat quotientems 4 po.
nendum in C, fubtrallifgue 2312 ex 2658 , refidunm
¢ft 346 . Addita demum uliima figura 8, fiunt 3468,
que 1 tabellis quafita y dant quotumi 6 f[ine vllo 1ofi.
duo. Eft ergo quotus 246 . Quod totum tum ex talel-
la praciiata A B, tum ex [equenti fchemate [atis pates.

A 1421
C 1456 11§ 6

Schol. IL. Si membrum dividendum minus fir /o

divifore , additur quoto cifra o ¢ alia fgura membre
C 2 ai-
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dividendo adjicitur o ut tn Prop, vi. dillum eft , Ce-
terum [i quis in hac diyvidend: praxi [it aliquante
exercitatus , divifiones etiam prolixas citiffime expediet |
eritque minus obnoxjus ervoribus 5 qui inter dividendum
ex incuria , vel hallucinatione nafcuntur .

C A PUT IL

De Calculo Denominatorum ,

REguIa: vulgaris Arithmeticez hallenus tradite
applicari jam debent numeris denominatis , hoc
eft numeris diverfarum fpecierum, Quod quidem dif-
ficile non erit, fi dignofcatur valor unius fpeciei re-
fpectu alterius ; nimirum quot partes minoris fpeciei
majorem f{peciem conftitnant . Sic ut addamtur , vel
fubtrahantur dies, horae, ac minuta, necefle eft (ci-
re minuta temporis 6o. unam horam , horas autem
24 diem unum efhcere, Idem de monetis , ponderi-
bus , ac menfuris valet : que licet pro diverfitate
Provinciarum , imo & Urbium variz [int , modus
tamen eas calculandi eft ubique proportionaliter idem;
adeo ut {1 quis unius loci monetas, pondera ac men-
furas addere , fubtrahere , multiplieare , ac dividere
noverit, ad alterius quoque regionis calculum eafdem
vegulas applicare facile poterit.

PROPOSITIO I

-

De Addstione numerorum dewominatorum .

I. Exemplum fit de vulgari moneta Romana , quam
componunt fcuta, afles, & quadrantes; hoc eft qua-
drantes 5 aflem 1, & afles 100 fcutum 1, quod de-

cem



Car. II. Provr. I " 3y
cern denariis argenteis , feu juliis conftat,
Difponantut {pecies fimiles fub fimilibus ; at pri-
mo quidem loco dextrorfum f{pecies minimz , tom
ordine majores ufque ad maximam ; ut in hoc exem-
plo collecentur primo quadrantes, fecundo affes; ter-
tio feuta; & i qua fpecies intermedia delit , vacuus
ejus locus repleatur cifra, .
Tum addendo quadrantes r, 4, 3, 0, fiont 8,
quibus continetur aflis 1 | remanent 3 , quee fcribe
infra lineam , Adde deinde aflem 1 ad fequentem
feriem aflium , nempe ad §, o, 8, 5 fiunt 19 alles.
Scribe ¢ infra lincam , & pro decade una adde 1 ad
allum decades 1, 2, 9, 3, funt decades 16, hoe
et afles 160 ; referva itaque decades 10, { centena-
rium nempe 1 ) pro fequenti {pecie, & fcribz infra
lineam 6. Addantur denique unitates , decades, &
centena fcutorum eo modo, quo faétum eft i Pro-
pof. 2. Cap. 1. cum fint numeri homogenei , prodie
bit fumma fcutorum sogg, affes 69, quadr. 34

Seut.  Af]. Quad.
230 35« O.
1 7 2. Q 3. de |
7 8 4, 2 0. 4¢ . "

3950012 15 I

*H*——-—-ﬁ“

Summa 5099 69 3

I. Libra in Utbe conftat unciis 12z , udcia verd
denariis 24. Addendz fint ergo

Lib, Unc, Den,
38 10 23,
7 C, 1 1, I 61
3% 05 22
Summa 4 62, 04 1 3
3 Ha-
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Habentur libra 462, vnc. 4, den. 13. Nam de-
parit 22 , 16 , 23 additi faclunt 61 , 1n quibes bis
continetur 24 , hoc eft nnciz 2 , qua fequenti co-
laomne addendz funt, & remanent denarit 13, quos
fcribe infra lineam. Similiter vnci® 5, 11, 10 cum
duabus przcedentibus faciont 28 , qui continet bis
12, nempe libras 2, {equenti coluomnx addendas, &
remanent vnciz 4 , qua pariter {cribuntar infra li.
neam . Demum additis libris 2 ad predi&tam libra.
som columnam , continuatur additio, ut in Propof. 2,
Cap. 1., & habentur libre 462, unc, 4, den, 13,

111, Addendi funt pedes Parifienfes , pollices , &
Jinew . Pes autem Paritienlis in pollices 12 , pollex
vero in lipeas 12 dividitur, Sint ergo

Pedes Poll., L,
1 28 1 0. 09

320 11, 2
8 7 2. O 8. 7.
Summa 1 022 06, 6.

Qnod gnidem manifeftom eft : nam 7, 2, 90 fa-
ciunt lineas 18, hoc eft pollicem 1 | qui refervator
fequenti colomnze addendus, & fcribitur infra lineam
rezduum 6 . Deindepoliices 8, 11, 10 ¢cum 1 pra-
cedenti faciunt 30 , qui bis continent 12, hoc eit
pedes 2 fequenti columnz addendos , & fcribitur in.
fra lincam reflidvum 6. Demum =additis pedibus 2
ad primam columnam f{equentem , continvatur addi-
tio , ut in Prepef. 2. Cap, 1. cum Dnt numeri ho-
mogenet , -

Examen fieri potelt {ic: completa {uperioris exem-
pli additione, duo linecam {ub ordine numerorum o4,
atque iterom adde omnces numerorum ordines modo
jam explicato, przter folam ordinem A , qui relin-

qui-
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quitar: habebis alternm aggregatom C, quod deficit
ab aggregato primo B , defeftu numerorum ordinis
. Si ergo aggregato C addas nomeros A , habebis
aggregatum D zquale aggregato primo B ; alias fuit
erratum . Hoc examen ufurpari quoque poteft pro
numeris homogeneis, ut patet.

Ped. Poll. Lin.
A 128, 1 0. 0,

v, Rl ., Sr————EE] Py cn—— S,

320 1I1. 2.
§ 7 2« 08 7.

R — 2 TGS < i i s R P S s b

Bi1o22 06, 6.

ey, E————— T Py ST e BT ax—Tr (|

C 893. 07. 9.

A rT————ly ST

e ——— e ———

Dio2 2. 06, 6.

PROPOSITIO I

De [fubtrallione numerorum démominatorum .

Difponantur fpecies fimiles fub fimilibus , ut m
prac. Propef. diltum efl , & numerus minor , fen
fubtrahendus , collocetur fub majori , 2 quo debet
fubtrahi. .

Quoties inferior numerus a fuperiori fubduci ne-
quit , utpote illo major , toties numero fuperiori ad-
datur uoum integrum fequentis fpeciei, ut fiat major
{ubtrahendo . Deinde numerus fpeciei , ex qua fum-

C 4 ptum



De Calctro DENommmuUM
ptum fuit illud integrum , unitate minvatur . Quod
cxemplis patebit.

- I. Ex pecunia accepta A {ubtrahenda f{it pecunia
expenfa B, Quia quadrantes 4 fubtrahi nequeunt ex
quadrantlbns 3, fumo 1 ex affibus 28, hoc eft qua-
drantes 5, qui cum 3 faciunt quadrantes 3, ex qui~
bus fnbdu&m 4, remancnt 4 infra lineam (cribendi.
Deinde minuendo unitate affes 28, vel augendo uni-
tate ( idem enim eflt ) affes 36 , ita ur prima figu-
ra 6 fiat 7 , fubdocitur 7 a ?uperlon nomero 8§, &
fcribitur infra limeam refiduum 1 . Ruorfos qum 3
fubtrahi nequit ex 2 , fumo 1 ex fcum , ut ad 2
addanter 10, ac fiat 12, ex quo fubtraltis 3 , reli-
doum, quod fcribitur infra lineam, eft 9 . Minuitur
deinde 8 , vel augetur 7 uoitate 4 & fit o . Tum
continuator fubtraétio , ut in Prop. 4. Cap. 1. , &
habetur refiduum C fcut. 140, afs. g1, quadr 4.

.S'fur. Afl. Quadr,
A198 28 3.
B 57. 36, 34

B et ety | 3 pp—r T

'Clq.on 9!- 4-

II. Subtrahendus fit numerus N ex numero M,
fcilicet

Dies. Hore. Min.
M21.. 14 $ 3.
Nito. 13. §7.
Qir11,. 20 § 6.

3 ’i l 4- 5 3l. :

. | Cum
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Cum minuta 57 fubtrahi nequeant ex minutis 53,
defumitur unum integrum ex fequenti [pecie , nem-
pe hora 1, fen miouta 60 , qua addita miautis 53
faciunt min. 113, ex quibns fubtraltis §7, leribitur
infra lineam refiduum 6. Aulto deinde unitate nu-
mero 13 fit 14, adeoque falta fubtractione, nullum
et refidunm , & fcribitur o . Demum fubduétis 10
ex 21 refiduum eft 11, elt ergo numerus quxiitus
Q dies 11 min. 56.
Examen fit addendo vefiduum  numero minori
N, nam-fa&a additione , ut in Propof. prec. diftum
elt , reftitnitur major numerns M , i erratum non

fuerit .
PROPOSITIO IIL

De multiplicatione numerorum denominatorsm .

Primo reducantur omnes {pecies ad minimam , ut
fi multiplicandz® fint librx, folidi, ac denarii, redu-
cantor omnes ad demarios . Deinde fpecies redulle
multiplicentor, ut moris eft, per Propof. 5. Cap. 1.
Produftum vero reducitur ad majorem fpeciem per
divifionem .

I. Sit exemplum , Plancus expendit fingulis diebus
libras 5, folidos 15 ,denarios &, Scire cupit, quan-
tum toto anno, feu diebus 365 expendet. Cum de-
narii 12 folidum unom , folidi vero 20 libram con«
flicnant , duc libras ¢ in 20, & produlto adde 15,
habebis folidos 115 . Quos quidem duc in 12, &
produéto adde 8 , habebis denarios 1388 ; qui mnlti-
plicandi funt per dies 365 , fitque per Propef. 5.
Cap, 1. produ@um denariornm s06620. ‘Hos divide
per 12, habebis Solidos 42218, & denarios 4; Ut-
que folidi ad libras reducantur, divide illos per 20,

crunt librz 2130 & folidi 18 , Itaque Plancus uwno
an-
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anno expendet lib. 2110, fol. 18, den. 4- Ea to-
tius redultionis typus.

2

Lib.

o
5
100
adde 1 5

A re—— ol

Sol.1 1 %
I 2

230
I 15
1380
adde 8

oy P

Den,y 3 8 8

TI. it exemplum . Cum Sol motn proprio confi-
ciat fingulis diebus minuta 59 , & fecunda 8 , qua-
ritur qQuantum progrediatur dichus 30. Reducantur
minuta 59 ad fecunda, multiplicando illa per 60, &
addendo 8 ad eorum produétum, fient fecunda 3548,
que multiplicari debent per dies 30. Erit per Propof,
s. Cap. 1. produétam 106440 fecundorum . Hazc di-
vide per 60, quotus dat minuta 1774 , qua quidem
i iterum dividas per 6o , habebis gradus 29 , &
min. 34 , qQuos Sol motu proprio percurrit in Ecli.
ptica diebus 30.

Examen multiplicationis fir per divifionem , de qua
in fequents Propof.

PRO-
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PROPOSITIO IV, '

De divifione numevorum denominatorum

Tam diviloris , quam dividendi fpecies reducantoe
ad minimam , vt faltum el in prec. Propof. Tum
fiat divifio per Propof. 6. Cap. 1,

[. Emit quis ferici ulnas 66 , pal. 6 , unc. 10,
expenditque fcuta Romana 292, afles 10 , quaritur
quanti f{teteric vlna . Duc ulnas 6o in 8 , ut fiant
palmi; & adde produéto 6, erunt palmi 486 . Hos
duc in 12, ut fiant wonciz, additifque unciis 10,
erunt unci® 5¥42. Reducantyr pariter fcuta ad al-
fes, & addantur alles 10, fient affes 29210, Itaque
dividantur per Propof, 6. Cap. 1. alles 29210 per
$842 , quotus eft 5 : hoc elt uncia quxlibet valet
afhbos 5, proinde vnciz 12, feu palmus, valer affi-
bus 6o, adeoque palmi 8 , five nlna , valet aflibus
480, hoc elt fcut. 4, aflibus 8o.

Il. Fingamus lunam diftare ab aliqua fixa gr. 43,
min. 30, fec. 25 , quaritur quanto tempore {tellam
illam luma affequetor. Ex Tab. Alfonfinis luna mo.
tu fuo diurno conficit gr. 13, min. 10, fec. 35.
Proinde dividendi funt gradus 45, min. 30, fec. 23
per gradus 13 , min, 10 , fec, 35 , ut habeatur ap-
puifus lunz ad fixam,

Primo duc gr. 45. in ¢o, & produfto adde 30,
fient minuta 2730. Hxc duc rurfus in 60 , & adde
producto 25 , habebis fec. 163825 , numerus feilicet
dividendus . Eodem pafto invenictur divifor , nempe
min. {ec. 47435. Tum faéta divifione per Propof. 6.
Cap. 1. habetar quotus 3, hoc eft dies 3, & rema-

21¢20

nent 445y partes fcilicet unins diei , ex qua fra-

étione ervuntur horz 10 , min. 53 circiter, modo

explicando in Propef. 4. Cap. 3. Luna igitur a;l
ftela
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{tcllam perveniet dlebus 3, horis 10, min, g3«

Examen divifionis fit per multiplicationem .

Nam fi in exemplo primo multiplicaveris per Pro-
po[. prec. ulnas 6o , pal. 6, unc. 10 per fcut, 4,
afl. 30, hoc elt uncias 5842 per afles 480, fiet pro-
duétum 2804160, quoddivifum primo per 12, dein-
de per 8 , dabit in quoto fcut, 292. 10 . Similiter
in fecundo exemplo dulto divifore 47435 in quotum
3, additoque ad pmdu&um refiduo 21520 , reftitui-
tur numerns, qui foit divilus 163825 .

CAPUT IL

De Caleulo Fraltorum

DEFINITION ES,

Umerus frallus, qui & fraliso 4 vel minztia di.
citur, eft pars, fea partes alicujus numeri in-
tegri in plures xquales partes divifi o Ut fi torum
aliquid dividatur in tres partes mquales , & ex illis
quifpiam duas partes obtineat , dicetur habere duas
tertias partes, fcilicet 3, qua fraltionem efhiciunt.
Itaque ad numeros fraltos exprimendos duo nue
meri requirontur , alter qui f{eribitur {upra lineam,
& dicitur Numerator , qQuia numerat partes', que de
illo toto divifo habentur : alter qui fcribitor infra
lineam, & dicitur Denominater 4 fen Nomnator, quia
nominat in quales partes 1llod totum foerit divifum ,
Rempe tertias, quartas, nonas &c videlicet ,
;! ;1 R p‘l 20 7 &e.
Qux fraftiones fic pronunciantur , una dimidia .
un#
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una tertia, due [eptime , quatuor nong , uRdeciin vi-
geftmz & intelligitur pars, feu partes .

Si numerator zqualis Gt dcnommatorl , minutia
zqualis eft uni integro. Sic § ®quivalent uni inte-
gro in tres partes zquales dmfn Adfunt. enim omnes
partes illius integri, adeoque yf{unt 1, Item .5.%
8c. fignificant 1. Hinc patet , unitatem elfe illud
totum “divifum i partes tertias, quintas, fextas &,

Si numerator fuerit denominatore major, mnc mi-
putia erit plus quam uaum integrom . Sic 5 plus
funt quam uopm integrum ln tres partes diviflum,
fed important 1, & infuper 5. Similiter =3 I'gmﬁ-
cant tria integra, & adhuc T -

1L Minuria minutie et pars alterius minutiz , ut
fi frallionis J fumatur dimidia pars, nempe -, eric
hac minutia minutiz , qua a majori diltingui folet
per interpofitam lineam . Sic 3| £ [ignificat dimie
dium trium guartarum.

Compendii gratia utemur in pofterum fignis-, quaz~
fequuntur.,

= Signum equalitatts . Sic a={ [gnihcat duas
quantltates a & b elie xzquales.

~+ Plus . Signum - additsonts ., Ut a4+ b figoificat
fommam duarum quantitatum 2, & & . Sic 3 + 3
{igoificat fummam 8§, & exprimitur 3 + 5—3

— Minus . S:gnum [ubtratltonts . Ut a—b [igni.
ficat @ minus 4 ; hoc elt a quantitate & fubtraltam
efle gnantiratem b, Sic § = 32,

)( Signum muhrp!:camms Sic a)X4 fignificat «
maltiplicatum in 6, vel per &, Ut 3 X 5 = 15 .

Lo S1pnum proporrmm;m egualium . Sic a .6 c.d
denotat eandem efle proportmnem inter a & 4, que
eft inter ¢ & d. Ut 2. 4. 3. 6. Item 1. 3 ;. q.
27, &XC,

~— Signum proportionts continue . Sic =~ a, b, ¢,
denotat ¢ efle ad b, ficuti & ad ¢, Ut z, 4y 8.

AX10-
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AXI10MAT A.

I. Unitas fe habet ad fraltionem , ut denominator
ad numeratorem , Sic 1. 3 .. 3. 2., Unitas enim
ex dictis et totum divifam, quod fe habet, ad par-
tem , (que eft fraltio) ur fraltionis denominator
( qui et totum, quod fuit divifum ) ad fui partem,
nempeé ad numeratorem .

II. Mirutiz , quarum denominatores habent ad
fuos numeratores eandem rationem , funt inter fe
zquales , & valent. omnino idem . Sic <, T Ty
Ts1a20s Xc, funt fraftiones wquales , idemque fi-
gnificant . Quod ex primo Axiom. , tum etiam per
fc patet , Nam fingule bz fraltiones unius integri
medietatem important . Hinc fraftorum valor non
ex magnitudine numerorum, quibus exprimitur , fed
e{timari debet ex proportione majori , vel minori,
quam pumerator habet ad fuum denominatorem ;

1

proirde major eft I, quam 55, vel 5 &c. ;
ITl, Minutia, cujus tam numerator , quam deno-
minator per eundem numerum multiplicantur , aut

dividuntur, valorem non matant . Sic multiplicando

% per s oritur 3¢, que idem valet ex 2. Axiom.
Pariter dividendo +7 per 5, fit 3 ejuldem valoris
I o L

com 3 . Item divilis & per 3, fit 5, quz idem
valet ex 2. Axiom.

Schol. Multum intereft 5 ut tyrones hallenus difla
bene intelligant , prius quam ad fraflerum repulas ad-
ditfcendas procedant , alioguin difficilta illis , O walde
obfcura erunt , que fequuntur . |

PRO-
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PROPOSITIO I

Datis ducbus numeris , maximam eorum communem
menfuram snvenire , '

Menfura duornm numerorum commuanis dicitor nu-
merus , qui illos exalte, & fine reliduo dividit ; feu
namerns , qui aliquoties fumptus illos adaquat . Sic
3 dicitur menfura communis numerorym 12 & 21,
quia alterum quater , alterum feptics fumptus ade-
guat, Dicitur autem menfura maxima numerus , per
quem folum duo numeri reducuatur ad numeros pri-
mos, feu minimos.

[. Dati fint duo numeri A & B, quorom men-
fura communis maxima quaritur . Dividatur major
A per minorem B, & negleflo quoto , notetur re<
fiduum C: deinde B dividatur per relidoum C, tum
refiduum C per rehidupum D , & fic deinceps nuila
habita exponentium ratione , donec tandem divilor
occurrat F, qui- precedentem exafle dividat fine ul-

lo refiduo; hi¢ erit maxima communis.menfura quae
fita .

Exempl, 1. A 23 4  Exempl. 2. 4 3 8
B 1 44 10 2
C 90 3 0
D 54 1 2
E 36 é
F 138 o
0

II. Quod {i polt omnem divifionem remanet 1,
fipnum elt , nullam reperiri pofle communem men-
furam inter numeros datos , eofque efle inter fe

HNIOS .
4 Da.
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Dati fint numeri M & N , divide mujorem M
per N, & negle&to quoto, nota refidaum R, ac fic
deinceps profequere ; occurrit demum 1 , adzogque pg-
merl dati M & N fuac inter fe primi,

Exempl.1, M 1 34  Exempl.2. 2 6 o
N 49 147

R 36 I 22

S 13 25

10 2 2

3 3

I I

Demonfly. per fe manifefta et , Nam per conti-
nuam illam numeri minoris a majori fubtraétionem
( divifio enim et compendiofa fubtra@®io ) devenitur
tandem ad partem aliquotam, vel aliquantam nume-
rorum datorum. In primo cafu pars illa aliquota erit
maxima communis menfura duorum numerorum ; in
fecundo cafu evidens eft , nullum alium numerom,
preter unitatem , metiri pofle numeros datos , adeo-
que funt inter fe primi ( per Defin. 8. )

Schol. Noza , quemlibet numerum fe ipfum [femel
metirs ; proinde dari poteft menfura communis maxima
tnter duos numeros | guorum alter [implex [it, [few pri-
mus , € alter compofitus . Sic 7 eft maxima commu«
nis menfura inter 7 & 21 . Nam utrogue divifo per
73 babetur 1 € 3. Item § € 75 divifi per 5, fa-
ctunt 3 & 15, adeoque 5 eff maxima communis men-

Sfura ; © fic de aliis,
PROPOSITIO II
Fralliones ad minimos terminos veduceve.

Eraltio dicitur ad minimos terminos reduci , cum
alia
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alia illi zqualis , nempe valoris ejufdem , minimis
gamen terminis exprella reperitur, | ’

[. Data fit fraltio 5% ad minimos terminos re-
ducenda , quzratur maxima communis menfura inter
gumeratorem , & denominatorem , per Propof. prec.
invenietnr 8, Per hunc divide tam 160, quam 296,
fiet minutia ejufdem valoris , & minimis- terminis
exprefla 35 per Axiom. 3, |

- II. Sit minutia- data 2 reducenda -ad minimos
terminos. Inveniatur maxima communis menfura in-
ter 96 , & 60, per Propof. prec. erit 12, per quem
divifo utroque datz fraétionis termino, habetur nova
frattio ¥ minimis terminis expreffa. Hac praxis vule
go dicitur fchifare 1-rotss . '

" Demonftratio patet ex 3. Aziom;

PROPOSITIO L« "
Frattiones ad tdem nomen yeducere o

FraQiones reducere ad-idem nomen , eft efficere.,
ut fraltiones diverforum denominatorum evndem de-
pominatorem acquirant , fed idem- valeant , quod

rius. |
¥ I. Sint duz fraltiones A & B ad ecommune ne-
men reducendz . Duc imter fe ad invicem denomi-
natores 5. X 49 & 4 X 5, erit denominator com-
-munis 20. Pro numeratoribus inveniendis multiplica
per crucem, feu decuffatim, numeratorem waius mi-
nutiz per denominatorem alterius , hoc elt 2 X 4,
& 3 X 5, erunt novi numeratores § & 15, qui
direfte collocandi funt fub.illa minatia , cojos nu-
merator fuit multiplicatus , ut in fequentibus duo-
bus exemplis apparet. Habentur ergo duz fraltiones
C & D ejufdem nominis, ut patet, & quidem va-
loris ejufdem per 3. Axiom, -

| D Nam
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Nam termini fraftionis 4 multiplicantur per eun-
dem numerum , hoc eft per 4 denominatorem fra-
&ionis. B , unde aritur fraftio C priori zqualis per
Axiom, cit. Similiter termini fraftionis B multiplie
cantur per § denominatorem fraltionis 4, & oritur
fraltio D priori zqualis per idem " Axiom. ergo fra.
&iones C & D idem 1valent ac dux priores.

ArXi B 1XH
Cstss P 35 19

II. Quod fi reducendz fint ad idem nomen plu.
ves quam’ dux fraltiones, ut 4, B,C &c. duc om-
nes denominatores inter fe 3 X 4 X 5 fiet F come
‘munis denominator 69 , qui divifibilis elt per fingue
los denominatores 3, 4, 5 Bt patet .

Ad inyeniendos itague novos numeratores 5 divide
communem denominatorem 6o per 3 denominatorem

fractionis «4, quotus elt 20 , teruia fcilicet denomit-
patoris pars , quem duc in numeratorem 2 habebis
4

40 duas tertias partes ipfius 60 , adeoque T =3

r Axtom. 2. ' |
Similiter divifo 60 communi denominatore per de-

nominatorem 4 fractionis B, habetur 15 quarta pars

jplins6o. Duc 15 in 3 habebis 45 , tres . quartas Ppartes

ejnfdem 6o , adeoque 45 = - per Ax. 2. Eadem

* gatione invemitur =<5 = - Proinde fraftiones datz
A, B, C =zquales funt frationibus M, N, R;
guod per e manifeffum eft. ,

A B (;.'
"3 X-}X,-,- :-"5OF

N R

o 43 132
o 60 69

LT RS v ]

=

olh

Co-
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Coroll. Ex hac Propof. innotefcit , wutra doarum,
vel plurjum fraltionum datarum (it major . Nam fi
redycantur ad idem nomen , ex majori numeratore
apparet , quz fit major. Sicin {uperiori exemplo fratio
B el ceterarum maxima , quod jndicat numerator
fractionis NV, | .
Schol. Cum denominator untus frallionis exalle die
widit denominatorem alterius o tunc duz slle frattiones
facile reducuntur ad idem nomen , multiplicando per
§llum quotum terminos fraltionis illius , cujus denoms-
nator fust divifor. Sint veducende ad sdem nomen fra-
$tiones ¢ & 5% 5 quia 3 dividic exalte 15, multi-
plica per quotum § terminos fraltionis 3 | oritur 34
¢jufdem nominis cum alia fraltione . Quod eft valde
commodum in calculis Algebrascis, ut in noftris loflit,
Analyt, annotavimus. - ~

PROPOSITIO IV.

Frallionem ad aliam dats nominis < ejufdemy
wvalorts yevocare,

I. Data it frallic 3 , qua revocari debeat in
aliam, cujus depominator datus fit 6o. Duc numea-
ratorem 2 X 60, & produftum 120 'divide per de-
nominatorem 3 , QuOtus 40 erit namerator minutiz
quzfitz %22, quz quidem elt ejufdem valoris cum
minutia data per Axioma 2. nam 3 5, 2 3 40. U
patet, | |

Data fit fraflio 35+3%, qux fignificet unius diet
partes , ut in Propo/. 4. Cap. 2. reducenda ad ho-
ras. Duc 21520 X 24 , & produétum divide per
denominatorem 4743% , quotus dat horas 10. & re-
manet 375+ partes unius horz. Quz ut ad minu-
ta reducantur, duc 42130 X 60o; & produétum di-
vide per eumdem denominatorem , qyotus dabit mi-

2 nuta
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nuta prima §3 , & remanent .---3% partes unins
- minutt primi, Urinvenias fecunda , duc 13745 X 69,
& dividendd per 474'5 , quotns dabit min. f4-
conda 17 . Luna igitur ad ftellam pervenit diebus
3. hor. 1o, min. §3. fec, 17. |

Il. Quod fi date fraltionis denominator non exa-
&e dividit produftum , ut fi 2 reduci debeaar ad
fratom , cojus denominator elt &, produélum 16,
guod oritur ex 2 X '8 , non exafle dividitur per
denomipatorem '3 , nam remanét § : tunc ponatur
quotus § fupra demominatorem datum 8 , eique jun-
gatur fraétio orta ex refiduo , nempe ; , que erit
frattionis fraltio, & facit hunc (enfum | dux tertiz
in oftavas redalte damt quinque oftavas , & unam
tertiam onivs oftava , fcilicet = + + 5[+ . Qued
autem 5 idem valeant ac § —+ + 1 <+ patet. Nam
Z | + = per Propz.busus ; proinde 3 = % 4 +7 =
( per Ax 3. )3t + 3 = a5 = * per Prop. 2.
bujus . .

Schol. Hixc habetur rvatio explorandi walorem minu-
tiarum in  partibus = earum notioribus y ut fi  fre
velis quid_waleant ¢ unius [cutsi Romaui in juliis,
‘el affibus . Quia 10 jubit 4 aut affes 100 efficiunt
feutum Romanum 1, duc numeratorem 3 in 10, aut
in 100 , & produttum divide per denominatorem s
erunt in primo cafu c<, tn fecundo 52, hoc eft jue

lii fex , aut afles 60 . ltem dantur 4 unius pedis,

feire volo quor pollices hec - frattio impo::c:. Quta 12
pedem v efficiunt y duco 3 X 12 , & produttuns

divido per 7'y quotus dar 5, unde Babentur %5 hoc eft
“pollices § 5 O vemanes 5 . Quod [i sterum fuppenos
pollicem dividi in v2 lineas  facile erit explorare, quid
dmpurter una feprima pars wnius ‘pollicis , Hec praxis

wulgo dicitur vaiutare 1 Rotti.

PRO-
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PROPOSITIO V.

Fraéliones ad integra revorare ,

. 1. Cum numerator denominatore - fuo. major et
fraltio reducitur ad integra , dividendo numeratorem
per denominatorem . Sic = divi{x -per 3 dant integra
4. Item £3 divife per 12 dant 5 integra, =

- II. Qued i denominator non. exalte dividit nue
meratorem , fit ex reliduo minutia , Preinde 17 di-
vilz per 3 dant integra § % .. -Similiter 2> divifz
per 7 dant 3 .

Schol, Hine habetur praxis reducends monetas , pone
dera , ac menfuras in alias [peciei altioris . Sic afles
350 fi dividantur per 100 ,  reductntur. ad fewta Re-
mana 3 ——5 , [eu 3 5. Pariter minuta 120 divife
per 60 y dant boras 2, Patet dfﬂ;/orﬂ' ijfo: 1C0 , &
60 effe denominatores minutiarum 5. Por quos ecrum N
seratores dividuntur per banc Propefitionem . .

PROPOSITI 0O VI
Numeram inteprum In minutiam dat:
_ 1 . .nomints reducere ,

Si datos integer v. gr. 3. reducendus in fraltom,
cujus denominator fit 7 . Muluplica integrum ipfum
3 per denominatorem datum? , & produfto fubfcribe
iplum denomimatorem 7. , erit frafbio quafita 5« .
Similiter unitas reducenda fit in fraltum , covius de-
nominator. fit 5 , erit 3 = 1-ex diltis Definir. 1
Cap. bujus , .

Schol. L. Si sategro. cuilibet fupponatur wunitas 4 fit
frattio ; vel quafi. frattio integyo ﬂgtf)iwlem 3 ut &

3 é,



<4 De Cazrcyro FracToRUM
6, + = 8 ©re. guod pro multiplicatione, &' divifios
ae frallorum annotetur . '

Schol. II. Hinc wvero orituy praxis reducends mone-
tas , pondera , ac menfuras in alias infevioris [peciei
Sint fcuta Romana 55 reducenda ad affes , multiplica
59 X 100 , .habebis affes §500. Item milliaria Ro-
mana. 50 convertenda fint in paffus , quia paffus 1000
milliare 1 efficiunt , duc 50 X 1000 , fiemt paffus
50000 . Patet in his exemplis numeros illos 100 &
1000 effe denominatores datos , per quos multiplican-
tur numeri integyi 5¢ 5 € so, ut fiane frattiones
.535co jocece -

juxta hanc Propof,

———
A

® 9 1000

PR_QPOSITIO VIL
F rdmamm. fraftionis ad fimplicem fr;&fa-

nem veducere .

Doz , vel plures fractiones fra&ionum ad unam
fimplicem frationem reducuntor - hoc pafto. Malti-
plica fiogulos numeratores inter fe, & fingulos parie
ter denominatores inter. fe , duo produfta minutiam
efficient zqualem omnibus illis minutiis minutiarum
datis. Sit minutia minutiz 5 )+ ) hoe eft una guar-
ta pars duarum tertiarom ad fimplicem minutiam re-
ducenda ; duc inter.fe numeratores 1 X 2, & de-
nominatores 4 X 3, erit nova quefita minutia — 3
=2 Similiter feducende fint ad fimplicem mioutiz mi-
nutiarum & ) 2 ) 3 , multiplicatis inter fe 3 X 2 X 3
item 4 X 3 5 » haberur nova minutia omni-
bus illis zqualis 3 = 2_ per Prop. 2. husus.

Demonfir. fenlibili aliquo exemplo res manifefta
erit . Ponamus hane ipfam. minntiam minutiaram
2)2) 3 defumptam fuiffe ex uno fcuto Romano,
‘quod decem Juliis conltat ; dico _hanc minutiam Mis
nutiarum coatinere - 54 unius feuti nempe trei_ Jle

| | 106

~
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fios. Nam 2 unius feuti continent fex julios , cum
julii duo Ont 5 univs feuti. At 5 fex juliorum fuat
quatuor julii, vt patet, & = quatnor juliorum funt
tres julit, Ergo evidens eft , minutiam minutiarum
2)%) 2 continere 5 nempe tres julios,

Id facile ilinftrari poteft dividendo lineam reftam
in partes quales tres, quatnor &¢, Nam fi quezra-
tar dimidiom unius tertiz partis cjufdem linez, pa-
tet illam efle partem fextam totius . Divifis' enim
bifariam fingulis illis tertiis ejus linez partibus, erit
tora linea divifa in fex partes xquales ; proinde 3
unius tertiz facit & . Quod erat &c. >
Hzc regula apad vulgares' Arithmeticos audit ine
filzare § Rotti » - & '

T

PROPOSI T10 VIL
. Fralliones -addere .

1. Si fraltiones addendz fint “ejuldem nominis
adde {imul omnes pumeratores, eorunique aggregato
denominatorem fubfcribe . Sint addendz %, 3 3,4

additis numeratoribus 1 X 2 X § X 6 = 14, fit
fraCtionum fumma 23 == 2 per Prop. 5. hojus.

II. Si fraftiones addendz fint diverli nominis ,
yeduc ad idem nomen per Prop. 3. & operare , ut
diftum eflt. |

ITI. Qood fi addendi fant integri cum fratis, ad-
de feorfim integros, & feorfim fractos;ut fi ad 4 %
addendi fint 3  , fiet fumma 7 ¥ . Res per fe
patet, | ) aJ o

15 L4 PRO-*
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PRQPOSITIQ .
ﬂ S : 134?::!.': (uér.rdﬁtre.. g '

o5 A mmut:m funt e;gfdem nominis , minor ‘eal
rum. ex majori fubducitur , & refiduo l'ubfcnb:tur
communis 'denuminator oSic 3 o= =3, Iem

3 2 x
"l'r--"i"._-_.

t 2

L Si diverfi fint mmmts redacanur ad idem na-
men per Prop. 3., & operano fit ut antea. . ;

- “TIL. Si ab integris. fubtrahenda fit aliqua fratio ,,
reducantur .integra ad- fraltionem ejufdem nominis
cum data fratione per Propof. 6., & cetera ﬁant
ut fupra, Subtrahere oporteat -} €X 4 , ‘reduc 4 ad
tertiad , erunt =3, Detnde L2 5 = —--°i = 3=
per Propof. s. Stmnllter ubtrahenda ~ fint 2 Xex 54,

hoc eft % ex 2% : reduc ad tdem nomen has d vas

fraltiones per Prnpof 3. erunt 2% & :, adeoque
i i= t’—Jn-:Pe'Pr"Po/ <

~Schol, Ur minutie addi , vel fubirabi poﬂ' ., [cm- x
p:r tdens nomen babere debent > quod motetur . o

PROPOSIT_[O X.

. Fralliones multiplicare,

I, St multiplicanda eft fraltio per fraftionem , due
inter {e numeratores itemgque dent}mlnatores inter
fe, res erit confe&a Multiplicanda fit fraltio 5 X ¥
dotis o X 2 ,* 2 X s,habetur pl‘odu&umqua:-
fium 3. Sic ¢ X ¢ = 53 = ¢ per Propof. 2.

I1. Quod fi multlphcandus (it integer per frattom ,
vel fraltus per integrum , femper integro fuppone
vnitatem , ut fiat quafi fraltio; deinde operare ut

fupra . Sit multlpllcanda 3 X 7 » fuppofita integro
Y uni-
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pnitate , erit > X X, proinde produftum I%, -
I1I.. Si vero alter multiplicantium fit integer com
fralto , reducatur totus ad fraltum, multiplicando
illum per denominatorem ejuldem fralti; ut {i mul-
tiplicari oportet 2 + per 6, flat == X <; erit pro-
duftum £<. Similiter i uterque multiplicator fit in-
teger cum fradto, uterque reducitur ad fraétum ejufldem
nominis cum minutia {ibi adharente: ut fint multi-
glican 3 2 X.s %, reducantur ad frallos , erunt
A2 X 18 =232 — 16 1% per Propof. 5.

x _ 2 a-X - ¢ | ’

Demonftr. Ex regula tradita multiplicare fraltum
A per fraltum B elt producere fraltum C , qui to-
ties contineatur in frallo: B, gquoties fraflus A con-
tinetur in unitate . Nam ficuti fraltus C continetur
‘bis 1n frallo B, ita fraltus 4 bis continetur in uni-
‘tate, ut patet ; ergo ex definitione multiplicationis
fraCtus C et produltum fra@li .4 multiplicati per

fratum B. _
. ATXIB ¢

Coroll. Hinc patet ratio , quare in minutiis pro-
duftum multiplicationis C fit mious , quam faltores
A & B. Nam <um unitas fit ad .4 ut B ad C ex
Defim. multiplicationis.per Prop. 5. Cap. 1.3 & unie
tas major {it quam 4 , etiam B major erit ‘quam
€, proinde C minor. | .

Schol. L. Mﬁhipﬁcdtfo frallionim fit etiam elegana.
ter per drvifionem . dividendo [cilicet denominatorems
untus per numeratorem alterius minutie ( moda divie
fibiles fint fine vefiduo ) 5 Sint enim muluplicands
-; X i-’_-_;.;.-,*dwidc '91_'-p£r 39 & 10 per 2,ﬁr -:- Pro=
dullum quafitum . ldem enim producitur , ac [i more

th Lrop, 2-
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Schol, II. 87 integrum cum minutia ducendum [ir
in integrum , guod exatle divifibile fit per denominato-
vem minutige, ut i ducendum fir 38 3 X 18, praéli.
ei primo vefolvunt sntegrum in fraltum , frgue 116,
deinde divifo 18 per denominatorem 3, habetur guotus
6, per guem multiplicant ipfum 116, habetur pro-
dullum guefitum 606. Ratto per [e patet,
~ Schol, Il $i vero sntegrum ducendum f[it tn mi-
nutiam | ut 32000 X § , praflici prius ddvidunt
32000 per §, deinde quorum 6400 ducunt in 6,

PROPOSITIO XL

“ Frattiones dividere,

I. Si termini diviforis exafte dividant terminos.
dividendi, fralus, qui inde oritar , erit quotns . Ut
{i dividenda fit minutia -3- per %, divifis 4 per 2, &
o per 3 , quotu$ erit 5. Similiter fi denominator
fit communis , fatis erit dividere numeratorem pet

numeratorem , deleto denominatore; fic dividendo

3 per 3, quotus erit 3 3 & divideado & per ),
quotus erit 2 4 , Item dividendo 3 per 3, del-‘:tu'

communi denominatore, quotns erit f}.

II. Quod fi termini diviforis'non exafe dividant
terminos dividendi , aut denominator mnon fit coms
munis , tune inverte diviforem, ita ut denominator
“ponatur loco numeratoris , numerator vero loco de-
nominatoris , deinde duc tim numeratores inter fe,
quam denominatores inter fe, produftum erit quotus

quzfitus , Dividenda fit minutia 5 per <, inverfo

divifore , erit 3 X 3 = % quotus qumﬁ;ns. Ita fi
dividere oporteat % per + , hoc eft, fi dicatur, &
univs fcuti Romani ‘dat § unius ulnz ; quot ulnas
dabit fcutom unum : divifis ( inverfo divifore ) &

per
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per < , Quotns dat ulnas 2 £, Nam % X £ = ¢
= 2 5 per Prop. 5. hujus. .

III. Quoties occurrit fraltus dividendus per inte.
prum , fatis et multiplicare denominatorem fra&i
per ipfum integrum . Sit dividendus & per 2, duc
s X 2, quotus erit <. Item < divifus par 5, dat
quotum 5 +Nam femper integro {upponitur unitas.

IV. Cum divifor, ant dividendus,.vel uterque eft
integer cum minutia, reducendus eft integer ad mi-
nutiam fibi adjunétam , ut flat unica minueiz, &
operatio Inftituenda eft , nt fupra . Sint dividenda
23 § per 3, flent 135 X 4 = 281 = 34 2
per Propof. 5. Similiter fint dividenda 15 < per 12
3 bent 58 X w2 = 22 = g 31, 'J

Demonflr. Dividere fraétum 4 per fraftum B eft
- invenire quotum C , ad quem ita fit unitas, ficuti
divifor B ad dividendum A ex divifionis definitione
ad Prop. 6. Cap. 1. Sed unitas et ad fra&tum C,
ut divifor B ad dividenduam 4. Unitas edim eft ad
C, ut denominator 3 ad nbmeratorem 4 ex Axiom.
1. Fraltus autem R eft ad fraltum A4, vr 3 ad 4:
nam redaltis ad idem nomen A4 & B per Prop 3.
oriuntur fralti zquales M & N, qui ob commu-
nem denominatcrem fe Habent ut 3 ad 4 3 ergouni-
tas et ad C, ut B ad A ; proinde € elt quotus
queefitus . Quod &e.

~ Coroll. Hinc patet ratio, cor in divifiona minve
tiarum quotus {it major numero iplo, qui dividie
tur ; quod quidem accidit 5 cum divifor minor eft

Unis
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unitate + Nam cum divifor fit ad dividendum, ut-
unitas ad quotum , erit permutando divifor ad uni-
tatem , ut dividendus ad quotum, adeoque fi divifor
minor et unitate ,. etiam dividendus debet effe mi.

nor quoto.
Schol. Ubt occurrit  1nteger. magnus  cum fraé?o

drvidendus per integrum o ut 6345 per-s, pratlics
dividunt integrum per integrum , nempe 634 per S,
nulla kabita  ratione fraltionis | wt inveniant quo-
tum 126 . Tum [i quid remam: ( ut bic 4 ) tlud

yeducunt ad frné?mnem per Prop. 6., hoc efl 2% | quam
e

addunt ad frallum % | fitque [, umma <2 per "Proo.
T 4

8.4 iu;z quidem [umma divifa per § Aot quotum -,--5-
per hanc Propol. n. 3., unde quotus quafitus eft
126 5.

CAPUT IV

- De Fratlionibus Decimalibus .

DEFINITIO L

Ractiones Decimales funt illz, quarum denomi-
natores in ratione decupla ab uvnitate incipiente
progrediuntur , nempe i. 10. 100. 1000. 10000. &c,
Supponatur ‘menfura aliqua’, ut pes, virga, libra,
vel refta linea divifa in decem zquales partes , fin-
gule deinde hz partes in alias decem partes, atgne
he fingunle rurfus in alias decem , & fic deinceps,
quantum quiique velit ; orinntur ex hac divifione
partes decimz , centelimz , milleimz, centelma
miilelime &¢. qum vocantur etiam primge , fecunde

um.c y quarte e, lilque diltinguendis apponuntur
vir-
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virgul® , Integris autem cifra o . Sic fraftio decie
ma.is , §o. & 6" 4" 2" fignificat quinque integra,
ofto primas , fex fecundas , quatuor tertias, dvas
quartas . Sed fatis elt virgulam ultimam apponere |
& integra punllo diltinguere, ut 5. 8 4 4 2™. Qua
quidem fractio idem valet ac ¢ 4 % 4 6 1

=y o> fen 5522 0 Ar commodi gratia
1 0Cc0 3 0009 . LOQQ O
decimales {cribuntor inftar integrorum, omiflo deno-
minatore , modo fupra explicato nempe 5.8 6 a4 2.
" Corol. I, Hinc fequitur virgulas illas , five apices
decimales, qui numeris opponuntur, efle loco deno-
minatorum ; ut in decimali 5. &' 6" 4", apex unus
importat denominatoram 10 , dao apices denomina-
torem 100 , tres denominatorem 1000 &c. hoc eft
';'3 T":T l:ﬂ_:; . ' |

Coroil. 11, Itaque decimales ad eandem.denomi-
nationem facile reducuntur ; addendo tot zercs vire
eulis decimalibus affetos , quod opus fuerit ; ut {1
decimalis 3. 5 reducenda fit ad fecundas, ad tertias,
vel quartas &c, Scribitur 3, 5 0, 3.500", 3 5000 .
Valor enim non mutatur, nam 5 = so", § = sc”
&ec. ut julii quinque funt afles so.

Coroll. I1l. ‘Si integro cifre quotcungue cum
virgulis addantur , ejus valor idem manet; vt i ad
3 addas o 0 0", ut fart 3. 0 o o", non mutatur
integri valor, Significat enim, ut prios, tres unita-
tes , OOn autem unitates 3000 ; nam +22% = 3.

Leooe

Schol. Ubs nullum pracedie integrum , ut in decima~

. 728 - . :
hlms 4};, ',—:-E- ¥ T on o tunc fﬂt‘ﬂ m:egrr pumrur Zlw

yo, nempe ©. 8, O. 24, O, 725y que xquivalent pre-
cedentibus 5= 22— U,

DEFINITIO IL

Fraltionum decimaliom notz dicuntur effe ejufdem
ordinis, {en gradus , quarum iidem fuar denomina-
- ‘ £0-



=

é2 DE Carecvurdo Peervart

tores, vel ildem apices. Sic in decimalibus e. 5679,
& o, 045 , notx 6 & 4, item 7 & 5 dicuntur
ejufdem gradus , quia utrique refpondet idem deno-
minator , {cilicetvo5, & +9- , idem—25 & v

Nam utrique refpondet idem apex , qui ftat loco de-
nominatoris per Coroll, 1.

DEFINITIO IIL

Progreffio decimalis interrupta dicitur , com haben.
tur v. g. partes milleimz , fed partes decimz , aut
centeimz nullz funt; ue 4 2' 5, ubi partes cen-
tehmz , & millefimg defunt | que quidem cifrig
interpolitis fupplentur: fic eadem decimalis, interpo-
fitis duabus cifris , erit 4. 2005 . Similiter 3, §"
7" fiet 3. 05007™", Eadem ratione —%= fcribitur
0. 005", & 3 X tz25 fetibitur 3, 0045 . Sem-
per eaim valor elt jdem; ut in Coroll, 2. é’ 3. foie
-~ explicatum ,

PROPOSITIO I
Decimales addere , O fubtrabere

Fraftiones decimales addend2, vel fubtrahendz fic
difponantur , ut notx decimales ejuldem gradus fibi
mutuo relpondeant per Defin, 2.5 & i progreflio fit
interrupta, ut in fecundo exemplo fequenti, fupplean-
tor loca vacva per Defin, 3. ¢ deinde additio , &

fubtractio fat , ut in Propofl 2, ¢ 4. Cap. 1.

Aé-
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Additionis exempla ,

J? 245" | 6.2 7=5 207"
B7 39 ¢45=6 .5

Ci 63%" | Summair 657"

Ratio hornm patet ex diftis; nam {i decimales A
& B fiant ejufdem denominationis per Cara! 2. erunt
per Cor. 1. A = 1243 & B = > proinde A

G B = Daas Pi0e - 1esta' =G 10,6 35"

per Defin, 1.
Subtratiionss exemphr :
-l 4 S 7 2 , 7- z G 2' ‘
1. 2 9° :: 035"

__—_———- EPT— —ttm—

C3 282" d:ﬁcrenm 7367

Ratio plane eflt eadem ac additionis : nam {i decimae
les A & B ad eandem dcnnmmat:nnem reducantur

per Cor, 2, erunt per Car A =212 & B =
1290, . 7_,- £235%° _ 132 l
I“““’hmc'lﬁ B = non ~ Tcoe — 1009

= C. 3. 282" per Di.:ﬁn Y

Schol Ut ex Imcgﬂs decimales fubtrahi poffint , ad-
dantur integro tor zeri , quot funt 4p:ces dectmalis ju&
srabende . S7t ad fuérrabesdum ex 8 integris tres cen-
tefimas y hoc eﬂ 0. O. 3" , adduntur ad 8 duo zeri,

ur frae 8.0d 5 eritque ref duum 7. 9. 7"y us pater,

PRO-
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PROPOSITTO IL

Decimales multiplicare,

i

Frafiones decimales multiplicantor ut integra pes
Prop. 5. Cap. 1., nulla habita ratione virgularum
decimalium .- Sed ad diftinguendas in produfto partes
decimales ab integris, adduatur fimul apices utrinique
faftoris ; fumma enim dat numerum notarum deci-
‘malinm, quz numarari debent in prodn&o ,incipien-
do a dextera fimiftram verfos, « |

Exempla .
I. 4 0.5".'\- I 0 7.4 5:' III. cocoo0oo0 3 5 6™
3 z"" 4. 2" 0.0-0 4 8"
81_0,1 1.4 9 0 . ;343
I 215§ 29 30 1472 4

g i ]

1 —— A —— . R — ——— et Sl p—— L

¥t 2.96 0"} 0.31 29 0" 0.000001 7 0 & &

Operandi- modus ex diftis facile demonftratur . Nam

jn primo exemplo 4+ 05" = Jo— 2 T per

Defin. 1. ERt autem per Propof, 10.cap-3.. 535 408

— 122582 — 12, 966" per Defin. 1. & Cordll. 1.
quod eit ejuldem exempli primi produtum.

Ex eodem primo exemplo manifeftum eft, tres
tantum notas decimales-in fa&o abfcindi , quia-ex
faltoribus habentur apizes tres. In religuis exempiis
quia faftores plures apices continent , quam produ-
&um notas , ideo ad complendum numerum apicum
xqualem , tot adduntur ad finiftram zeri , quot de-
funt in fafto motx decimales ; unus prterea zerus

additur cum punéto ad locum integrorush indicandum.
| Schoi.
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Schol. I, Quod fi in alierutro faflore progreffio de-
etmalis f ¢ :merrupta 5 ut [1 mmpd’mm oporteat 4 s
per 3. 2", primo progreffio mrerpof tis  zeris ﬁat inte=
gra per Deﬁmt 3+, boc eft fiat 4’ " = 405 @
: B g2, deinde mm’-upfmndo 405" X 3.0 3"
iaéemr produltup 1,22310™",
Schol. I1. Si fatlorum unus [1t numerus mreger fine
ullo decimali  in produélo numerantur tot mote , quot
apices coniingt. nherms falloris ultimg nota dextrorfug o

Sic 3 X 40 25" =12.75"
PROPOSITIO IIIL

Decimales devidere ,

Fiat diviio , ut in integris fieri {olet per Propof,
6, cap. 1. ; utque notz decimales in quoto diltin-
guantur , fubtrahe numerum apicam , quos habet
divilor, 2 numero apicum , quos habet dividendum ;
refidaum dabit numerum notatum decimaliom , qu
numerari debent in quoto a dextera finiftram verlus,
Si quoti figure pauciores fint , addantur cifrz »
ia tertio” exempla.

) Exeure
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Exempla . /
L I : | 3!:) Q. l 3 S 6311!!: l 4- s z ‘r.

I, s.24) 18864 | 3.6

i 31 44

L —— 0 0O - .

1L 2 7.589")%3 54 .... | 0.011283™
27589

-—-."!731191
551738

229320
it
— 3 6080
| 82767

33173 &

Operandi  ratio clara eft . Nam in primo
3

Cxemplo per Dfﬁﬂ- I. habetur 3' - TTo &’1

0. 13363"" = ~22i&t 7, proinde dividendo numerato-
yem per numeratorem , & denominatorem per deno-
minatorem ac fi effent numeri integri, habetur nova
fraltio $335 = 4. 5 % 1" per Defin, 1. nempe quo-
tus in primo exemplo inventus. '

Schol. Quod [i diviforis , aut dividendi decimalis
progreffio interrupta [it , frat integra per Defia. 3.
deinde inflituatur divifio , ¢ fupra diltum eft. '

PRO.
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PROPOSITIO 1V.

 Integrum , 'vd fraltum in partes decimales
reducere .

I. Efto redocendus in partes v, g. decimas nume-

rus 6. Ducatur 6 in 10, & produ&o [ubfcribatur
denominator 10, erit =< , fen 6 o' per Dfﬁu, I,

T |

Slmll:ter 28 ad cemcﬁmas reduCtus erit; 3552, fey
28.0Q".

II. Reducenda [t fraftio ex, gr. ¢ in partes mil-
le(imas ; ducatur numerator 3 in 1000 & produa
&um dividatur per denominatorem 5y erit -’-“-‘-53-*—600,
unde apparet } = l'{'—ﬁ-_a 600" per Dey'm. cit,

Similiter fractio 3 reducenda f{it in partes centefi-
mas millefimas , hoc e(’t in 1000c0, Operandum .ut
fupra , & invenietur 5 7> o. 4:857, fed4042858 "
defeftu exiftente minori quam ;535455 - Et enim
fraltio decimalis approximans, quz non exprimit ra-
tionem nifi- prope veram', ut Cl. Wolfius advertit.
~ Schol, Hec propofitio murmum babet ufum , thm
in divifiontbus o in quibus habetuy. refiduum alicujus
moments , tum etiam in extraltiong vadicum . Nam in
utroque ¢afu ex hac propofiti itione habers. poreft fraﬁm
decimalis magis magifque approximans | que exprimat
rationem prope veram quoti, f[ive radicis quefite . Ra-.
tio antem operationis. habetur. ex regula prnpomomm,
de qua inferius . Nam in [ecundo exemplo eji S 3¢
1000, 600 & fic de aliis.

E 2 PRO.
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PROPOSITIO V.

Decimales particulas ad frallionem date denominge
tionis reducere ,

Quzritar gquot vacias unins pedis Romani conficfane
partculz decimales 750", Quia pes Romanusdividitur
in uncias 12 , hinc patet , particulas decimales cone

vertandas effe in partes duodecimas, Sunt antem per

Defin. 1, particulz 750" = :::gt. Ducantur igitus

particulz decimales 750 in 12, produ¢tum divi-
datur per 1000 ; erit +355 =9 ; habentur ergo %

proinde 750"=75 = 3 - [gitur particule datze con-

ficiunt novem uncias, fen 3 unigs pedis Romani.
Similiter fcire velo , quot affes , fen quot partes
feuti Romani , quod in affes 100 dividitur , contfe
meant decimales particalz 5610, Com per Defin,
1. fint s6 10" =55, fi ducantur 5610 In 100,
& produ@om dividatur per roooco , erit LL°5% =
<6 + 3=. Continent ergo aflfes 56 -+ T , hoc e
afles 56, & unius quadrantis Romani femiffem . Ra.
tio innititur regula proportionum, de qua inferius.
- Schal. L Simon Sttyinur , decimaltum auflor ingen
siofiffimus 5 eas loco frallionum vulgavium adbibendas
propofuit o [umme quidem caleuli commodo , cum deci-
males tralentur [ine moleflia | nom fecus ac integrs
offent numeri o ut vidimus . At recentiores Mathema-
#1ci Tacquetus , Prefterus | Reyneay , Wolfius , O*
alii hoc preclavum inventum tHuftrarunt o additis quo-
_gue demonfiyationibus , que in autlore defiderabansur .
Schol, II. Ceterum fralliones decimales in omnis fere
Mathefi tagni funt ufus y maxime vero in approximas
tione vadicum in Algebra . Proinde Analyticis noftris
Inftitutionibus hec ip/a de calculo Dectmals notitia fuit

tanguam gppendix adjecta .
' CA-
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CAPUT V.
De extratlione Radicums .

I numerys quicunque ducatar in fe iplum , ut

3 X 3 producitur ¢ , qui dicitor numerus qua
dratus , propter analogiam, quam dicit ad quadratum
Geometricum. Item {i ducas 4 )X 4 oritur 16 parie
ter quadratus , Illi vero numeri 3 & 4 , ex quibus
in fe duftis planum illud , feu quadratum oritur,
dicmtur Jarus quadrati , fen radix , & exprimuntut
hoc figno v, quod fignum radicale vocant.

St radix 3 multiplicet quadratum ¢ , vel 4 mul-
tiplicet 16, tunc producitur 27 , vel 64, qui dicune
Yur cubf; quia reprzfentant corpus qualiter longam,
latum, & profundum, quod a Geometris denomina-
tut cubus , & numeri illi 3 & 4, dicuntor radix o
feu faiuy cuborom 27, & 64. |

Quod i cubus ipfe per fuam radicem mulriplice-
tur, ut 27 X 3, oritur guadrato-gnadratns 81 . Si
itetum 81 X 3, oritur guadrato-cubus , & fic dein-
ceps . Hee produfta recentiores Mathematici vocant
dignitates , {en poteflates ; nempe vocaunt radicem die
gnitratem, feu poteltatem primam : quadratum fecun-
dam , cubum rertiam | quadrato-quadratum quartan ,
guadrato-cabum guintam &c. quas etiam literis fic

exprinunt, 4" 2% @° 4% a° &c.
DEFINITIDO. ]

Extra&io igitur radicis ﬁuadratm 8 ve] cubicg &c.

( fen fecundz , tertix . vel is &
\ indz » Vel quartz poreftatis &e. )
elt inventio illius numeri, qoi femel, bis’ ter, vel

E 3 Plu—

i
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pluries in fe duclos illam poteftatem genuit, adeoqué
ab ipfa poteftate denominatur radix fecunda , tertia,
quarta &e.

St numerns datué centenarinm non excedit , & fit
- quadratus, ejus radix habetur ex tabella, quz fequi-
tur ; ut {1 quaratur radix quadrati 64 , ejus radix
invenitur 8. Quod fi numerus non [it quadratus,
ur ex. gr. 5o , fumenda eft ex eadem tabella radix
proxime minor, hoc eft 7 , qua in e dulta produ-
cit 49 , quadratum maximum contentum in dato

Aumero 50 . o | |
i o e iy Schol, T Nota , quadratum
' 1 1 majus [uperare quadratum pro=
4 9 xime minus duplo rvadicts qua-

I
|
| 3| 9| 27 drati minoris plus unitate . Sic
'4 . 1 I 64' 16 majus efl quadraio 9 duplo
15 l'zs 125 vadicis 3 + 14 hoc eft 7. Item
‘6 36|216 36 fuperat 25 duplo radicis
17'49'5’43 5 + 1, nempe 11, |

8 164 | 512 Schol, II. Stmiliter cubus ma-
'9 I 81 729' jor ex. gr. 64 [upevat cubum

‘e e e ) Pproxime mincvem 27 triplo ra-
dicis cubi minoris duflo in radicem majoris cubi plus

wnitate y mempe 9 X 4 + 1 = 37, @ fic de alus.

PRO:
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PROPOSITIO L

Ex dato numero vadicens quadyatam o [eu
fecundam extyabere.

3 Sfit numerus 4 , ex qud radix feéunda éxtrahens
a Dit, | . |
| A 186614 ( B
| 1 6 ] 432

. ‘-s r

. | 0000

. Sub ultima fisura ad dexteram notetur puns

um , deinde fub antepenultima , & fic deinceps,
ut totus numerus diftribuatur in membra ( ut hic
tria ) quz continebunt binas figuras , excepto ultimo
ad finiltram , i numerus figurarum fit impar , quod
unam habebit . Quot erunt membra , tot figuris ra-
dix quafita conftabit.

2. Queare ex, tabula fuperiori radicem primi mem-
bri ad finiltram, nempe 18 , hoc eft radicem proxi-
me mihotem, fcilicet 4, quam pone dextrorfum poft
lineam, ut in B,

3. Duc radicem 4 in fe ipfam , & quadratum 16
pone fub ipfo membro 1&, ex quo fubtrahatur; tum
refliduvo 2 ( qQuod notatur infra lineam ) adde fequen-
tes duas figuras 66, quz {imul faciunt 266.

4. Radicem ipfam 4 duplica , fit 8 , quem pone
18 € pro divifore numeri 26 ( excluditur genim fem-
E 4 per
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per a divifione figura notata punfto ) & quotom ita
ventum 3 appone tum radici in B, tum divifori
in C, und® fit 83, |

¢. Per radicem modo inventam 3 multiplica omne§
numero§ in C pofitos , & produthih 249 fubferibe
numero 266; a quo falta fubtratione remanent 17.

6. Adde huic refiduo fequentes duas figuras 24 ,
flent 1724 ; e4ndemique operationem riirfus inftitve :
nimirum duplica totam radicem B, habebis 86, queri
pone in D pro divifore numeri 172 ( exclufa fisura
wltima ) §uotus erit 2 , quem appone tum radici in
B, tum divifori in D, & per iplam radicem 2 mal-
tiplica numeros omues in D 862 . Deinde préduétom
1724 fubfcribe ipi nomero 1724 , a quo debet fub-
trahi ; cumque nihil remaneat , fignum eft, datum
pumerum c&e vere quadratum. ,

Sit aliud exemplum . Extrahenda elt radix quadra-
ta ex dato numero M 6015625,

1, Dividatur in membra per pun&a 4 incipiendo
dextrorfuom modo jam explicato . Sunt quatuer mems
bra, quorvffi primom ad {iniftrath continet unam fi-
guram nempe 6. Hujus radix proxime minor elt 2,
guam pone in NV dextrorfus, ejulque quadratum {nb-
trahe ex primo membro 6, remanent 2, quibus ad-
de duas figuras fequentis membri mempe or , fiunt -
301 |

*



€ap, V. Pror L 73

M 6o15623 N
a 2452
R44) 201
176
0 485) —25586 F
24 2§ "

N ——
5 3902) 131235
| 9804
B rm——— o s AR
: - 33 21 _

2. Duplica radicem 3, & per ejus duplum 44
quod pone fniflrorfum in R | divide 201 ( reli&ta
femper uvltima figura notata punéto ) quotus elt 5,
gui reponi deberet tum in N , tum in R ; & per
ipfum multiplicari numeri in R, nempe 35, ledquia
45 X 5 producit 225, quod fubtrahi nequit ex nua
mero 201, ut patet,-proinde quotus § minuitur unie
tate, & ponitur tam in N , guam in R quotvs 4,
qui duftos in 44 producit 176, quod fubtratum ex
201 relinquit 29,

3. Adde huic refiduo duas fequentes figuras 6
efficiunt_2956. Repetenda elt eadem operatio toties,
quot retant membra in dato namero. Nimirum du-
plicanda elt radix 24, & per ejus duplum 48, quod

onitur finiltrorfum in Q , dividenda funt 235 ( re-
ifta ultima figura ) quotus § eft nova radicisfiguray
quz ponitur in IV, tom etiam in Q0 , & per ipfam
muitiplicando omnes figuras in O exiftentes, habetug
produ€tum 2425 fubtrahendum ex 2556 , faltague
fubtraltione , habetur refidvum 13t , Cui adde vltis
mas duas figuras 25 , & operare ut fupra, invenivs
altimam radicis figuram 2 y quam pone in &N & 5 »

- 26

',,ri'
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ac cetera prolequere , ut {wpius diftum eft.

E{t 1gitor radix quafita NV 2452 , & remaneit
3321 » adeoque numerus datus non eft revera quas
dratus , ' |

Corol. Hinc patet, radiceni inventam per divifio-
hem unitate effe minuendam , i produfétum , quod
fit ex multiplicatione, majus fit numero, a2 quo fub.
trahi debet; ut in fecunda figura radicis inventz fa-
&lum elt: quod quidem notetur. |

Schol. 1. Quando divijor non continetur tn aliguo
membro dividendo o apponitur in vadice cifra , few
zero o ut i extrabenda [it radix quadrata ex 3714.
Quia fublato ex primo membro 37 quadrato 36 radicis
tnvente 6, remanet 1  cut [i addatur fequens figura
1 fit vvy ( nam fioura puntlo notata excluditur a di=
videndo ex diftts ) qui numerus divids neguit per du-
plum radicis 6, nempe 124 in boc cafti ponitur 1% vae
dice cifra o, erttgue rvadix 6o , ¢ habetur vefiduum
114 , cui adduntar flattm ( fi fint ) alie dus freure
dati numers .

Schol. 1. §¢ numerus datus non et guadratus , fed
remanet reftduum , ut in allato exemplo refiduum 114
tunc fit ex reftduo fraltio’y in gua refiduum ipfum po-
nitur pro nmumeratore | pro denominatove attem duplum
vadicis invente . St vero refiduum fit majus 1pfa rads-
ce, tunc duplo vadicis invente additur unitas . Sic 11
eodem exemplo | quia refiduum 114 majus eft tota ra-
dice 60, addita unitate ad duplum ipfius radicis , erst

frattio 5% , ac tota rvadix 6o + 1% ex Sch, 1.

pag. 7o.

Schol. 111, Nullus numeris erit guadratus, qui bae
beat ad dexteram fipuram ultimam 2, vel 3 , vel 74
wel 8 , vel cifram unam ; [ed necefle eft, ut fir unes
ex his 1, 4,5, 6, 9, 00, qutbus conflant numers
[imphices quadratt . ;

Schol. 1V, Extrallio vadicis quadrate non eft alisd
| | nifs



' Car. V. Pror. I. 75
nifi lguddm divifionis [pecies , ut ex ipfa operatione
ife

manife/lum eft ; hoc tamen difcvimine o quod in divi-
fione communi divifer eft numerys datus , 1n hac vero
debet inquiri divifor , € quidem per plures partes,
gue funt ipfa vadix . Proinde multiplicando radicem
per [e ipfam | v, p. in primo exemple 432 X 432,
veflituitur mumerus guadratus 186624 , ut fieri folet in
divifione communi , ducendo quotum per diviforem . Er
hac ratione habetur examen 5 multiplicando [cilicet per
fc ip/}t_.m radicems inventam , € addendo refiduum , [i
orte fit .

Demonftr. pendet a Prop. 4. lib. 2. Eucl. Nam
numerus quadratus 1846624 , qui producitur ex 432
X 432, continet primo quadrata partium 4, 3, 2.
Secundo , bis reftangulum 4 X 3 . Tertio, bis re-
¢tangulum ex 43 X 2 , fen reflangulum ex duplo

iplius 43, nempe 86 X 2 ; quod patet ad oculum 4
hempe :

Ex fpeciofa tamen id longé clarins apparet ,
loco numerorum 49 3, 2, lumantur literz ¢ +
\ & 4 ¢ 3 ut in noftris Inflis. Analyt.
PROPOSITIO IL
Radicem guadratam pes Approximationems

inguirere .

Extralla radice quadrata ,.fi quid remanct, fignum
eit,




e
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¢it, talem numerum non effe revera quadratumi, fiés
gque habere radicem rationalem ; quz numeris expris
int poflit . Qnamvis autern vera radix [t impolhbi.
lis, poteft tamen per fraltiones decimales ad veram
radicem magis magifque approximari , ita ut excefs
fus, vel defetus a vera radice {it minimuos. En praxis.

Adde numero, qui remanet polt extractionem ras
dicis , vel numero ipfi , a quo extra&ta fuit radix,
tot cifratum patia , quot voluetis , nempe co , fen
0000, goocooo &e. & ex numero reliduo una cum
prediétis cifris extrahe radicem fecundam , vt moa-
tis eft. Audfer deinde: ex radice tot figuras ( a dexte-
ra incipiendo ) quot fuerunt paria cifrarum addt-
tarum . Reliqux figure radicis exhibebunt radicem
uha com minotia,, cujus humerator erunt figure abla-
tx , denominator vero unitas cum tot cifris , quat
paria fucrunt addita.

Sit exemplum . Extrahenda elt radix ex numero
12, patet radicem effe 3, & remanere 3. Adde ipli
12 tria cifrarum paria, erit 12000000 . Extralta
ex hoc numero fecunda radice per Propof. 1. burus
invenitur 3464 , ex qua ablatis ad dexteram tribus
figuris , ob tria cifrarum paria addita , erit radix
3 To+% vera quidem minor , fed propinquior 5 &
exattior , quam radix primo inventa,

Schol, 1, i numero 4 ex quo vadix [ecunda extrahs-
thy , tinutia adbareat | veducitur Winutia in partes
centefimas , € extrahitur yadix .. Extrabenda fir radi
ex 65 , reduc fraflionem in centefimas ‘per Prop. 4.
Cap. 3. erit fratlio 72—, cus adde 6 fir 2L cu-
jus radix quadrdta erit 2 J5 . _

Schol, 1I. Qued [i denominator minutie , qua tnte-
gro adheret |, fit numerns quadratus o poterit Aumerus
integer ad unam cum ipfo minutiam reduci o €7 tnde
extrali radix . Sic in fuperiori exemplo 6 3 frer 22,
sxtraélague feorfom tam ¢x denomingiore 5 ium ex nu

ms-
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meratore vadice , habetur £ = 2 + %, ut antea, Un»
de patet modus extrabendi vadicem quadratam ex meris
fraltionibus , que numeris quadratis conflant

Schol. I1I, 8¢ wvero denominator fratlionis 5 ex gua
yadix erus debet., nun [it numerus quadratus , ut [s
data fit fratio % 5 tunc multiplicato numeratore pey
desiominatorem 5 extrabituy ex fallo rvadix o cut [fupponi-
tur 1pfemet denominator . Erit ipitur date frallionis
radix 5 . Ratio eft | quia 7 X 7 = 33 per Ax. 3.
Cap. 3. Kqualium autem frallionum @qualis eft radix,
proinde \~ 5 = 3. .

Schol. IV. Frallio nen quadrats fiers poteft qua-
drata per divifionem , vel mulsiplicationsm . Sic +2
divifa per3 fit 5 per Ax.3. Simiuer 3 X 2 fit 35
per idem Ax. Ex guibus habetur vadix quadrata , us
patet . Ceterum tam pro integris | quam pro fralis
vadix maxime prepingua haberi poteft per Logarithmos,
in quibus inferius. *

PROPOSITIO IIIL

Ex dato numero vadicem cubtcam extrakbere

t. Divide numerum datum .4 in membra , inci-

piendo dextrorfum , ita ut fingula membra conti-
neant tres figuras excepto primo membro , quod ali-
quando duas, vel unamtantum continet., Quot erunt
membra , tot erunt numeri radicis iRvenienda .
2, Quzre radicem cubicam primi membri fini.
ftrorfum , i fit oumerns cubicos ; fa minns , fume
radicem cabi proxime minoris in tabella fuperias po-
fita, qu in hoc exemplo eft 2, quam pone ad dexe
teram, ut in B .,

3. Ex hac radice fiat cubus 8 , quem fubtrahe ex
primo membro 12 , & refidaum 4 fcribe infra li-
meam , ut in C,

. 4 Ad

»
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4. Ad huac refiduum adde unam fequentis mem.
bri figuram , nempe 1, fit 41, quem divide per
triplam quadrati radicis inventz , nempe per 12,
quotus 3 erit altera radicis figura, qu:m pone in B,

s. Ex radice 23 fac cubum 12167 , qui fabtrahi
debet ex ntrogne membro numeri 4. Cumgue nihil
remaneat fignum eit , numerum datum elle revera

gubum .

A 12,167 B
8 | 23
12)Cg4 &

Hac operatio toties repeti debet, quot funt mem-
bra numeri dati, ut in fequenti exemplo erit maai-
feftum . |

Sit aliud exemplym . Elto numerus M 11390623 ,
cujus radix cubica quaritur,

1. Radix cubica primi membri 11 elt 2 , quam
pone in N, ejufque cubum 8 fubtrahe ex 11 , re-
manet 3, quem fcribe infra lineam in R.

2. Adde refiduo R fequeatem alterius membri fi-
guram 3 , fit 33 , quem divide per tripjum quadrati
fadicis mvente 2, hoc elt per 12 , quotus 2 erit

ecunda figura radicis, quam pone in V.

3. Ex radice 22 fiar cubus 10648 , qui auferatur
ex numero S 11390, nempe ex- duobus membris nu=
meri dati M, remanent 742, ut in 7T, P

4, Ad hoc relidunm T addatur- ex tertio membro
numeri M figura 6, fiet 7426 , qui divifus per tri-
plom quadrati radicis inventz 22, hoc elt per 1452,
dat guotam §, qui ponatur in NN, eritque tertia ra-
di¢is figura . ,

s. Demum fiat cobus ex tota radice 225 , nem-

. pe

b =
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pe 11390625 , qui ablatus ex numero M nihil re-

linquit, proinde numerps datus elt .cabus ..

M 1,3 90,6 2§ N
8 \ 225
I 2) R . 33
$ 1r1r3ogo
1 06438

ey TSRl o ———e ST

1452) T — 7426
Ratio autem pendet ab ipfa cuborum genefi, Nam
in priori exemplo cubus r2187, qui oritar ex radi-
ce 23 , continet primo cubos 8 & 27 , partium 2
&: 3. Secundo triplum quadrati radicis 2 X 3. Ter-
tio- triplum quadrati radicis 3 X 2, hoc elt

8..!
.3 &
_ S 4+ -
37

Y, P E————T

12167

e

Coroll, Hzc praxis omniom facillima , traditur a
Newtono Arichmet, Univ, ; & tribus pauciflimis con-
tinetur, 1, Ad re(iduum, quod oritur ex fubtrattio
ne cubi ex unoguogue numeri dati membro, adlitur
una tantum fequentis membri figura . 2. Divilo illo
reliduo una cam figura adjelta per triplum quadrati
inventa radicis, quotus dat alterius membri radicen.
3. Ex numeris radicalibus ( quotquot illi fint ) fic
cubus , qui fubtrahitur ex totidem membris oumeri
dati , quot funt ipli numeri radicales inventi . Qua

quidem ex allatis exemplis fatis patent,
Schol,
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Schol, 1, Cum aliquid remanet | fienum eff | <umen
rum datum won effe cubtcum |, ac proinde vadicem ime
wvertam non effe numers dats | fed maximi eubi in ep
contentt . Refduum exprimitur fr:r [ractionem hoc patio:
refiduum iplum ponitur fupra lineam loco numeratoris 3
pro denominatore autem [umitur differentia inter cubum
datum , @ cubum proxime majorems minus unitate. Si#
exemplum , extracta radice cubica ex numera 46 , habe-
sur radix 3, O refiduum 19, quod erit frattionis nu-
merator ; differentia autem intey cubum 27 ex vadice
3 3 & cubum proxime mafovam 64 ex vadice 4 , eft
36 + 1 per Schol. 2, ad Defin.. Auferatur unitas,
reraanent 36 pro denominatone frallionis . Efi ergo rae
dix cubica numeri dati 3 4 3% . |

Schol. IL. §¢ quis propinguiorem radicem , O qua
@ vera snfenfibilicer differac , cupir , addat aliquot cim
rdrund ternarios ad 1pfum numerwm dﬂ!l!ﬂl, &' pro-
fequatuy vadicis extraltionem . Deinde ex radice invents
abytciantur ad dexteram tor figure , quot cifrarum
ternaris fuerunt adjelti ; relique enim figure dabuns
vadicem integram cum fratlione , cujus numerator erunt
ip/e ﬁguw rcje&nz y, demominator vero unitas cum tog
cifris , quot ternarii cifrarum. fuerunt additi , eo fs-
r¢ modo, quo de radice quadrata diximus .

Schol, III. Ceterum tam cubica , quam alie [upe-
riorum potefiatum radices , lange_facilius per Al gebram
expediuntur ; maxime per formulas Newtontanas , que
generales funt y & ad omnem radices extrabendam val-
de faciles, € expedits . Proinde hune fontem adeant,
qui rem funditus percipere cupiunt . |

Examen habetur ter ducendo in femet radicem. cy-
bicam inventam , & addendo illi refiduom , i quod
foic. Reftitaitor eaim cpbus , feu namerus datus, f
grratum non fit,

PRO-
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PROPOSITIO IV.

Ex fratlionibus decimalibus vadicem quadratam )
& cubicam extrabere.,

Ex di€ts fatis patet ratio extrahendi radices ex
fraltionibus communibus . Pro Decimalibus autem
pecaliaris eft regula.

" I. Si extrahenda (it radix quadrata , obfervetur,
an decimalis dati apex maximus fit par , ut In 45

- tunc enim extrahitur radix omnino , ut ex integris
per Prop. 1. bujus ; & prima radicis nota afficitur
apicis maximi dimidio, ut in B,

$1 vero apex maximus it impar, ut in C, adje-
&ta cifra, fiat par, ut in D, euraé!taque radice,, ug
fupra, habetur radix quzfita, ut in E.

A 23,04 (48 B | C 22. 500"
+ D 22, 5000” ( 1. 50" B

Patet ratio cur prima radicis nota affici debeat di-
midio apicis maximi decimalium . Nam fi fit qua-
dratum cum cifris 2 , 4 5, 6. &e¢. ut 100, 10000,
1000000 &c. unitas ipfa cum dimidio ejufmodi cifra-
sum erit radix quadrata, nempe 10, 100, 1000 &c,
Cum igitur apices ftent. loco denominatorum. per . Co-
roll. 1. Cap. 4. conltat propofitum .,

LI. In extraltione autem radicis cubicz . obferve-
tur , an apex maximus decimalium trifecari poflit ,
ut contingit in M tunc enim extrahitor radix cu-
bica, ut ex integris per Prop. 3. husus , & primara»
dicis nota afficitur apicis maximi triente,ut in N,

Si vero. maximus apex trifecari nequeat, ut videsin
R ; adjice unam, vel duas cifras, ut trifecari poffit , ue
in 5 ; tum extrahe radicem cubicam T ,ut fupra.

E M1,
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Mri1.728 (1, 2 N | R26. 2 1 44" _
.S‘ 26. z I 4 400'"'"(0.64"1‘

Demonfly. fimilis elt przcedenti, Nam i fiat cubus
ex unitate cum aliquot cifrarom ternarils, ut 1000,
100000q &c, unitas ipfa cum cifrarum triente erit
radix cubica , nempe 10, 100 &¢. proinde prima ra.
dicis cubicx nota afficitur triente maximi apicis, cum
apices [int loco denominatorum , ur dittum eft per
Coroll. [upra citatum . "

PROPOSITIO V.

- Quaftiones aliquot refolvuntur per radicis quadrate
' v wel cubice extrallionem,

Y. Dux exercitus habet f{trenuos milites 1326 4
qvos omnes in acie quadrata ad prxlium ordinare
volt, quaritur’, quot milites in fronte, fen latere
ftabunt, & quot futuri fint ejus agminis ordines.

Ex dato numero 1326 extrahatur radix quadrata
per Prop. 1. hujus , quz -erit 36. cum reliduo 30,
Conftabunt igitur finguli ordines militibus 36 , erunts
que ordines pariter 36 . Remanent autem milites 30.
Proinde ut ipt quoque in acie dilponantur , augeri
deber quadrati latus vnitate , ita ut {inguli ordines
habeant milites 57 . Itaque duplicetur radix 26, fit
o, additaque unitate habetur 73, nomerus f{cilicet
militum addendorum ad quadratum lateris 36 , Sed
20 jam f{upercrant , €rgo 43 tantum ergnt addendi
ad numerum 1326, ut flat 1369 , numerns quadra-
tus, cojus radix 37 . Hoc patet ex Schol, 1. hujus.

2. Eft turris alta pedes 100 , qua in ambitu ha-
bet fofiam latitudinis pedum 40, tabricanda eft fca-
la, qua ab ulteriore ripa pertingat ad cacumeg tur-

' 1is,
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Yis , quaritur ejus longitudo.

Fiant quadrata numeyorum 100 , & 40, que fie
mul addantar, fit fumma 11600. Hinc t:'{traj'le ra-
dicem quadratam , erit fcalz fabricandx longitudo pe-
dum 107 4 25X per Prop, 1. @ Schol. 2.ejufdem .

3. Volo fieri circulum duplum , triplum , quadru-
plum &c, alterius circuli dati , feu cujus nota eft
diameter in aliqua menfura, |

Sit diameter circuli dati pollicum 6, lin. 5, &
quzratur circulus ejus duplus, Reducantur pollices ad
lineas , eos multiplicando per 12, & addendo pradu=
¢to lineas 5 ,fientline® 77, quarum duplum elt 154,
qui numeri inter fe multiplicentur , & ex produflto
118¢8 ervatur radix quadrata, qua invenitur 108 -
-2 per. Propof. 1. Circuli ergo dupli diameter erit
lincarum 108 + 5% , hoc eft pollicum 9 + 5+
univs linez, ' S

Schol. Quod de eivculo diltum eft , extenditur quogue.
ad gquodlibet Polygonum regulavre , nempe Quadratum
Pentagonum o Exagonum €c. [i eorum duplum , tri-
plum , guadruplum inveniri oporteat , dato uno ipforum
latere . Sed hac ad Geometriam pertinent , & a Prop.
20. 1. 6. Eucl, devtvantur . |

4. Fabricanda eft cifterna cubica , guz contineat
aqux pedes cubicos 68921 , quzritur quanta futura
fit ejus latitudp, longitudo, ac profundum.,

Ex numero 68921 extrahatur radix cubica , qua
per Propof. 3. bujus dat pedes 41 , unde innotelcunt
omnes iplius cilternz dimenfiones.

s. Data diametro globi ferrei, lapidei, vel pluma
bei, qui libram unam_ ponderat , quaritur diameter
pro globo. ejuldem materiz librarum 2, 3, 5 &ec.

- Diameter data intelligatur divifa in partes 100,
erit ¢jus cubus 1coooco. Tum ex ejuldem cubi du-
plo ,triplo, quadruplo &c. nempe 2000000, 3000000,
4000000 &c. radix cubica extralta per Propo/. cir.

Eo2 da-
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dabit diametrum quafitam globi hbrarum 2, 3, 4
&c. Seu , cobus diametri datz ducator in pondus ,
fen 11 numerum librarum globi , cupus diameter qua-
ritur , & extrahatur ex produ&o radix . lavenienda
#t diameter globi plambei librarum 8 ; cub s 1000000
X 8= 8000000 , cujus radix cubica 2000 dat diamee
trum quahram , Hac elt regula cal'be , cuius ope
ex data diametro globi univs libra diametr: religuo-
rum globorum ejufdem materiz determinantor ; &
hinc qQuoque innotelcit torment1l bellici cavitas , feg

| diameter .

6. Depopulante fevifima lue Athenas, confultug
fuit Apollo Delins, quo padto illa ceffaret ; refpone
dit, peftem ceflaturam ,fi ejus gra , qux cubica erat,
&?Plic}ar’émr. Hinc ortum et celebratillimum de dus
Plicatione cubi problema . _

Fuerit jgitur ejus cubi latos palmorum 12, cujug
duplum 24, Fiat ex 52 quadratum, quod multipli-
cetur per 24,erit 12 X 13 = 143 X 24 = 3456,
Extrahatur hinc radix cubica , qua dat palmos 1§
W ;3= (= g2 ). lgitur ara illa cubica fabricari
debet ex latere palmorum 1§ cum fraltionibus, pro-
inde problema erit praltice , non autem Geometricg
folutum, quod ab oraculo petebatar . Ratio hujus,
& prxcedentis pendet ex Prop. 18, [ 12, Eucl., &
Prop, 12, Cap. 6. [equentis ,quz hujus loci non funt ,
Sed hzc pauca fufficiant ad indicandum ufum extra.
tionis radicom , qui in univerfa fere Mathel in

immenfym patet,

CA-
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CAPUT VL

De Regulis Arithmeticis.

REgu]z Arithmeticz font quatuor. 1. Ef regu.
la Proportionum ., 2. Societatis, 3. Alligatio-
mis. 4. Pofirionis, vel falfi, Prima e omnium prz-
cipua, & a qua relique omnes pendent . Qno me-
lius ea intelligatur, nonnu!la fuat, de numeris pros
portionalibas , eorumque proprietatibus przmittenda.

DEFINITIONES,.

L. Ratio, five proportio et duatum ejufdem gene-
tis magnitudinum mutua quadam {ecundum  quangj-
tatem habitndo. Ut comparetur 12 ad 4, intell_l-
gitar 12 continere ter 4, & habere rationem triplis
alter terminus dicitur anrecedens, alter confequens .

1. Doz rationes dicuntur fimiles, exdem 4 vel zqua-
les ( quod idem eft ) cum antecedens wnias to-
ties continet fuum confequentem , quoties antece-
dens alterius continet fuum confequentem. Vel cum
aatecedens unius toties continetur in fuo confequen-
ti, quoties antecedens alterius continetur in fuoc con-
fequenti. Sic 12, 4 12 3. 1, funt rationes fimiles,
vel exdem, vel xquales,quia 12 & 3'ter continent
fuos confequentes 4 & 1, & 4. 12 .. 1. 3. dicun-
tur imiles, quia 4 & 1 ter continentur ia fuis cons
fequentibus 12 & 3,

{I1. Qaaenor ill; termini, fen quantitates eandem
rationem habemes, ut 12, 4 [ 3. I, dicuntur Pro-
portionales ., Et (i termini medii bis (umantur, 1ta
ut cadem quaatitas femel fit confequens refpe@tu pree-

P 3 Ce-
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cedentis, & femel antecedens refpeftu confequentis
ut 2, 4, 8, in quibus 4 bis fumitur, dicuntur con-
tinue Proportionales . Si vero nullus terminus bis ac-
cipitur, ut 10. § .. z. 1, dicuntar termini difere-
tim proportionales ,

LEMMAT A.

1. Si quatuor numeri proportionales fuerint , fa-
&tum ex primo, & quarto , xguale elt falto ex fes
cundo, & tertio. Eft Propof. 19. lib, 7. Eudl.

Sint quatuor proportionales 5. 20 .. = 16.

Sicuti § X 16 dant = 8o

~ Tta etiam 20 X 4 dant — 8o, - |

II. Si datis quatsor numeris ; primus fe habeat
ad tertium , ut reciproce quartns ad fecundum, fa-
&um ex primo; & fecundo zquale erit falto ex ter.
tio, & quarto. f |

Sint guatuor numeri dati 6, 4, 3, 8, quia inter
primum 6, & tertium 3 eft eadem proportio dupla,
quz cft inter 8 & 4, erit 6. 3 .. 8. 4'; ergn ex
lem., 1. 6 X 4 = 3 X 8 = 24 ; ergo faltum ex
primo ; & fetundo aquatur fallo éx tertio , & quarto.,

ITT. Si faltum dividatur per unum ex fuis faéto-
ribus prodibit in quoto alter faftorum.

~ Sit faltlum v. g. 24, quod ortum fit ex 4 X 6,
fi dividatur per 6 oritur 4.,

PROPOSITIO I
De Regula Proportionum .

Regula Proportionum , quam ob przllantiam & ims
~-menfam utilitatem , auream vocant , docec modam
Inveniendi e tribus numeris cognitis quartum ignoa

tum proportionaiem , qui nimirum habeat eandem
| pros
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proportionem ad tertium numerum datum, quam f{e
eundus habet ad primom ;° ideoque dicitur regula
Proportionum , vel etiam regula Trium, quia ex tri-
bus datis eruit quartum , En praxis,

I. Difponantur ordine tres numeri dati, ita ut is,
qui quzftionem habet annexam ; {tatuatur tertio lo-
co; ille vero ex duobus aliis, qui cum hoc eft ho-
mogeneus, hoc et qui eandem rem f{ignificat ac ter-
minus tertio loco politus, primo loco ponatur.

II. Muldplica tertium per fecundom , & pro-
duftum divide per primum , quotus dabit guartum
proportionalem quafitum , Res tribus exemplis il-
luftratur, - ' -

1. Uln2 panni 3 ftant fcutis 9 , quot feutis fta-
bunt ulnz 12 ejufdem panni ? terminus qui habet
annexam qnx(tionem , funt ulnz 12: hic ftatuatur
Joco tertio, loco autem primo terminus huic homo-
geneus, nempe ulnz 3, fcilicet

Une 3. feur, 9 0 wlne 12, feut. ...

Duc 12 X g, & produdtum 108 divide per 7,

guotns 36 dat quartum proportionzlem quefitum.
Nam, ut patet

3'9:: Izn 361

3. Rex Salomon in @dificando templo habuit ope-
rarios 180000 . Ponamus cuilibet operario quotidie

folvifle tantum alles 10. Quot fcuta Romana f{ingu-
lis diebus expendit?

St oper. 1, affes 10, guid oper. 180000 ?

Multiplicatis 180000 X 10, producitur 1800cc0 , &
cum unitas non dividat , habentur pro quarto pro=

F 4 por-
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portionali afles 18coeco. Hos divide per 100 ( ree
fetis duabus cifris ) fiunt fcuta Romana fingulis die-
bus {olvenda 180c0.

3. Fixarum motus ex Ricciolio & Flamfteedio fin-
gulis 100 annis procedit gr. 1+ 23’. 20", quot anni
requiruntur ad totum ceeli ambitum , feu gr. 360
percurrendos ! Primo gr. 1. 23" 20" reducantur ad
minuta fecunda per multiplicationem , {cilicet 1 X
60 + 23 = 83 X 60 = 4980 4 20 fiunt s000.
Similiter gr. 360 X 60 X 60 fiunt 1296000. Dic
jam, {i minuta fecunda gooo dant andos 100, quot
annos dabunt minuta fecunda 1296c0c? Invenientur
per regulam auream anni 25920 , Qui nimirum ane
num Platonicom conficient,

5‘50@. 100 .. i2960001 9592011

Coroll. Ex hoc exemplo manifeftum eft, terminos
proportionales regule aurez , antequam regula ipfa
inftitvatur , in homogeneos efle reducendos , fi forte
numeris heterogeneis conftent . Sic i dicatur, libre
s unc, 3 veneunt fcutis 4, & aflibus 50, quot fcu-
tis {tabunt libra 12 ? Libr® reducendz funt ad un
cias in primo & tertio término , & fcuta ad afles,
& tres termini proportionales erunt unciz 63 , all.
450, unc. 144, |

Schol. Cum integris adharent fralli , prius integrs
veducuntur ad f{rafics , integris autem , quibus nulla
eft fraltio, fupponitur unitas; deinde vegula proportios
num fity ut diflum eft . St dicatuy o bore 1 5 fluune
ex aliguo canalt libre 14 eque, quot libre fluent hoa
yis 2= 7 Termini propertionales redefli erumt 3, 13
2% . Tum operando juxta pracepta tradiza in Prop,
10. & 11, Cap. 2, inventes agqua libras 26 .

Demonfl. clare iafertor ex lemm. 1. & 3. Nam
cum in regula proporticnam f{upponantur dati tres

NnQ-
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hwmeri proportionales, & quartus , gui et ignotus,
dari poffit; faltum ex fecundo, & tertio aquale erit
( per lem. 1. ) falto ex primo , & quarto, qui eft
ignotus. Proinde fi fa@um ex fecundo, & tertio di-
vidatur per primum, innotefcet Quartus terminus ( per
lem.3.) ; ergo patet ratio , cur ex tradita regula
multiplicari debeat tertius per fecundum terminum,
& faltum dividi per primum .

Examen regulz proportionum omniuvm expeditiffi-
mum habetur multiplicando primum terminum per
guartum , ‘& fecundum per tertium . Nam [i produ-
{ta fint =gunalia , res bene proceffit . Ratio patet
ex lem, 1. |

PROPOSITIO I
De regula proportionum Compofita .

Regula proportionum Compofira dicitur, cum pre-
ter tres terminos in Propof. pree. explicatos, alii quo-
que minus principales accedunt, qui fignificant tem-
pus, lucrum , damnam &c, qui com terminis princi-
palibus per multiplicationem componuntor, ut fiant
tres folum termini. Exempla rem declarabunt,

1. Juvenes 4. contubernales expenderunt diebus ro,
curecs §o ; quaritur quot aureos folvere debeant ju-
venes 12 diebus 30 ? Tres priacipales termini funt
juvenes 4, aurei 0, & juvenes 12 . Ad juvenes 4
fpefant dies 10, & ad juvenes 12 dies 30. Duc
itaque 4 X 10, & 12 X 30, habentur duo termi-
ni compofiti 40, & 360. Dic ergo

Si 40 dant aur. §o0, quid 360 ?

Multiplicardo 360 X §0, & produftum divi-
dendo per qo0 , ut in prac. Propef. fatum elt,
in.
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invenitur quartus proportionalis 450.

2. Libre 200 alicojus mercis trafveflz Romani
per miliaria 300 pofcunt fcuta 40 ; quaeritur expenid
pro tranfveliendis libris 400 ejuldem mercis per mi-
hiaria seo” Tres termint principales fant libre 200,
fcuta 40, & libre 400 . Minus principales funt mi-
liaria 3c0, & soo ; qui fi multiplicentar per {uos
terminos principales , fent tres termini pro regula
trium inthtuenda ; nimirum

6000. 40 .. 200000. 1335,

Schol. 1. Regula proportionum compofita eft reguld
[fimplex proportionum vyepetita ; unde etiam regula Du-
pli dicitur | quia duplicem gugftionem tnvolvit, Pro-
snde refolvi etiam potejt 1n duas regulas fimplices , in
guarum altera poruntur tres teymind principales dati
¢ quaritut quartus proportionalis ; in altera vero pos
nuntur circumflantie , fen termint minus principales | in
quorumi medto ponitur quartus proportionalis inventys .
Sic in fuperiort exemplo dic [t libre 200 extgunt [cu -
ta 40, quid libre 400? Quartus proportionalis eft 8o ,
wt patet . Dic fecando [i milltaria 300 dant 80, quid
milliaria 300 2 Invenitnr gquartus proportionalis 5 wut
fﬂprd y 135 {- s |

Schol. 11. Hec regula dicitur etsam del Cinque
guia termings quingue notos [upponit . Examen fit ut
tn prac. Propof.

PROPOSITIO IIIL

De Regula proportionum Inverfa .

In reaulis proportionum com fimplici 4 tim com-
pofita jam explicatis , ita fe habet primus terminus
ad fecundum, ficuti tertius ad quartum , ut cxemialta

alla-
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allata fatis monftrant, proinde ex Propof. 14. lib. s,
Eucl. i primus terminus major , vel minor et ter-
tio, etiam fecundus major, vel minor effe debet
quarto, ut confideranti patet . Solet autem nonnun-
quam accidere ex ipfa natura qultionis, ut quanto
major, vel minor primus termious elt tertio, tanto
major, vel minor reciproce efle debeat terminas quar-
tus fecundo . In hoc cafu regula proportionum dici-
tur sverfa, quia fcilicet terminorum ordo invertitur,
Herent hic tirones primo , non bene dignofcentes,
utra regula fit adhibends. Sed quz fequuntur exema
Plﬂ, rem {.atis i“ﬂﬁrantn |
1. Mellores 20 fegetem alignam metunt diebus 4,
quaritur quot diebus illam metere poflint meflores
107 Patet major tempore , adeo ut guanto major cft
terminus primus tertio , tanto major quoque debeat
efle quartus incogunitus fecando. Nam

Me[]. dies Me[]. dies
20. 4 .. 10. 8,

3, In obfefla Urbe ali poffunt milites 1500 men.
fibus 3, quaritur quot milites ali porerunt menfibus
6! Certe minor numerus. Proinde quanto minor eit

Primus terminus tertio; tanto minor quartus erit fe-
cundo, fcilicet,

Men[. Mil. Menf, Mil,
" 3.1500 .. 6. 750,

3. Ex panno habente latitudinem palmorum 3 re-
qQuirnntur mihi pro veftimentis vlne 10, quaritar quot
ulnz requirantur ex alio panno, quilatitudinem habet
palmorum 4. Certum eft, pauciores requiri , adeo-
que quanto minor et primus terminus tertio, tanto
minor erit quartus fecundo, nempe |

{at,
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lat. pal. uln, lat.pal, uin.
3¢ 10 . 4. 7%

Ad inveniendom autem in regula Proportionum
inver(a gnartum proportionalem , multiplicetur primus
terminus per fecundum, & prodo&tum dividatar per
tertium . Sic in primo exemplo dulltis 20 X 4, pro-
duftum 8o dividatar per 20 , habetur quartus pro-
porti;malis 8 ‘

Desmonfly. fequitar ex 2. € 3. lemm, Nam in re.
gula proportionis jnverfa cum fe habeat primus ter-
mtinus ad tertium , ut reciproce , quartys ad f{ecun.
dum , erit ex 1. lemm. produltum ex primo & fe-
cundo @quale produéto ex tertio & quarto . Produ-
&i avtem, quod fit ex tertio & quarto, habetur unus
ex facloribus datus, numerus fcilicer tértio loco po-
fitus, erego fi per hunc dividatur produ&tum 2quar:,
quod fit ex primo & fecundo, prodibit ex lemm. 3.
quartus proportionalis quafitvs .

Examen itaque regulz inverfz fit breviflime , mul-
tiplicando primam terminum in fecundom | & tertium
in quartnm. Nam fi produfta fint aqualia, res bene
peratta eft, |

Schol, I Arithmeticty in quibus Tacguet , affignant
dignofcende hujus reeule indictum hugufmodi , Cum pra-
ponitur aligua res diverfa a quatuor terminis quazftios
nis, tunc proportio erit reciproca o fen snverfa. Sic in
primo exemplo proponitur [eges metenda , que efl res
omnino diverfa a quatuor terminis proportionalibus. In
fecundn exemplo propomitur annoma , qua eft res diver-
fa a quatuor terminis efufdem queflionss, Stmiliter 1w
tertio veflis conficienda o que proponitur, eft quid ds-
werfum a terminis in quefiione datis . Hoe diflum [is
an gratiam tivonum , Ceterum ex ipfa quaflionis naty-

va facile dijudicari patefl , utrum proportio dirrﬁg l/\;rl‘
' CNiOk,

an inverfa,
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Schol. II, 8t terminus, qui annexam halet queliio-
wem , ponatur primo loco | [ecundo autem loco teyrminys
¢/li homogeneus , proportio inverfa reducitur ad direflam,
Sic in primo exemplo meffores 10 fe habent ad me(fon
res 20 jut dres 4, ad dies 8 , promde ducendo 20 X 4,
& dividendo produltum 8o per primpm terminum 10,
babetur gquartus proportionalis, ut in Propof, 1. huojus.
Similiter in f[ecundo exemplo menfes 6 ad menfes 3 ita
fe babent , us milites 1500 ad milites 750 , adeogue
produlto ex 3 X 1500 divifo per primum terminuns
6, oritur quartus proportionalis 750, ut antea,

Schol. IIl. Regulam tnverfam compofitam ultro omit-
gimus , quod tivones haud parum foleat confundere , O
in rebus Geometvicis , vel etigm in hominym commere
¢l0 ViX unquam occurrat “

PROPOSITIO Iv.

E#ph'cdnmr nonnulla pro regulis praparﬁo}mm
’ compendia .

I. Cum in regula dire®a primus terminus pracife
continet fecundum , vel ( quod idem elt ) pracife
continetur in {ecundo , “tunc reduci potelt proportio
ad minimos per Prop., 2. Cap. 3. , & regule praxis
breviflima evadit, Sit exemplum, lib, 4 valent fcue
ta 12, quid lhibre 9? Redultis 4 & 12 ad minimos
terminos 1 & 3, dic [i 1 dat 3,quid 9 ? & ducens
do 3 X 9, habetur quartus proportionalis 27, quia
unitas non dividit.

Pro regula inverfa in primo exemplo Prop. 3. Si
meflores 20 exigunt dies 4, quid mefllores 10?2 Quia
co ad 10 fe habere debet reciproce , ut quartus ter-
minus ad fecuondum 4 , redultis 20 & 10 ad mini.
mos terminos 2 & 1, dic fi 2 dat 4, quid 1 ? du-
¢kifque 2 X 4, habetor quartus proportionalii IS'Ad



94 " De RecuLis ARITHMETICIS
IT. Ad evitandum divifionis prolixioris tedium , dis
vidatur tertius terminus per primum, & quotus du-
catur in fecundum » vel dividatur fecundus per pri-
mum, & quotus ducatur in tertium ;in utrogueenim
calu operatjo fit brevior . Ut i leuce 24 dant mil-
liaria Italica 60, quid lence 100 ? Divilis 100 per
25, duc quotum 4 X 6o, erit 240 quartus propor-
tionalis quafitus . Vel divifo 60 per 25, quotus 2
2 ducatur in 100, produltum 2222 fen 240, erit
quartus proportionalis quafitus, |
[LL. Regula proportionum confici potelt per folam
divifionem , nimirum dividendo primum terminum per
fecundum, & dividendo 'per hunc quotum termicum
tertiom , Sic €X. gr. 2 gradus circuli maximi terrx
continent milliaria Italica 120, gradus 360 quot mi
liaria continebunt ? Divilo primo termino per fecun.
dum ; habetnr 2 hoc eflt —% ; per hunc divide 360.
quotus 2-4=2 dat miliarja [ralica quxfita, " %
IV, Si fradtiones affictant primum terminum tan
tem, ut {i dicatur 12 3 dant 4, quid 20 2 Maulti-
plica per denominatorem 2 tam primum , quam ter-
tium terminum, fient tres termini proportionales [ine
frattionibus 25, 4, & gq0. Si afficiant folum fecun-
dum terminum, ut 6 dant 203, quid 10? Satis elt
multiplicare per eundem denominatorem 3 primom
& fecundum terminum , erunt termini proportionales
18, 61, & 10 . Similiter [i fraltiones ejuldem no-
minis_afficiant primum & tertium terminum , ut {I
dicatur 3 * dant 20, quid 10 + 2 Multiplicatis ii{dem
duobus terminis per denominatorem § , erit regula
fine fraétis , ac termini proportionales 17, 20, $3.
Si termini [ibi refpondentes fint minutiz ejuldem no.
minis , ut 3 dat 20 , quid 5 ? Deletis denominato-
ribus erunt termini proportionales 2, 20, 1. Horum
yatio, perceptis fraltorum regulis, fatis patet.
Schol, Hic, altague fimilia compendia dirun;u;l!ta.
1€a y
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lica, ve! quia ab Iialis inventa , wvel gm'J n Italia

ufum habeant frequentjorem
PROPOSITIO V,
De Rrgufa Sceretatis ,

Regula, qua docet modum divideadi numerom in

~~ data proportione , vul!go dicitur Regula Societaris

quod apud homines mercaturx focictatem incuntes
frequenter adhiberi foleat ,

Sint mercatores A, B, C, qui focietateinita, lu-
crati funt aureos 8oo . 4 poluit in fortem commu.
nem avreos 100, B aurecs 160, C vero 240: quas~
ritur quantom quifque ex eo lucro debeat accipere,
Collige in vnam {ummam f{ingulorom pecaniam , nem-
pe anreos 500. Deinde inftitnatar toties regula pro-
portionum , gquot f{unt finguloram pecuniz , ita ut
primus terminus femper {tatuatur fumma pecuniz col-
late , fecundus lucrum aurecrum 3co , tertius vero
uninfcojulque pecunia A, B, C.

Dic ergo i 500 dat 8oo, quid 100 ? 160
- quid 160 ? 256
quid 240 7 384

300

Patet lucrom A4 fuilla avreorum 160 , lucrum B
256, & C 3¢5, que [imul efhciunt fummam lueri ,
adeogue f{latim habetur regul® exs«men .

IT. Si pecunia unius diatins focrit in negotiatione
guam pecunia alterius , tunc uniuicujufque pecusnia
multiplicari deber per fuum tempus. Cetera peragen-
da, ut fupra. |

Sit exemplum . A pofuit in fortem communem au-
recs 50 aanis 2, B aurecs oo aanis 3 , G veroau-

Ircos
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reos 200 anno 1. Lucrum fuit aureorum §o00, quze
ritur {ingulorum locrum . Duc 50 X 2, 160 X 34
& 200 X 1, produéta dant fummam 600 : qua erit
primus terminus propostionum s fecundus lucrum coms

paratum aureorum $§e0 ; tertius vero pecunia fingus
lorum per fuum tempus multiplicata.

Dic ergo fi oo dant 500, quid 1007 833
| quid 300 ? 230

guid 2002 166 7

SR g

500

Eft igitur locram ipfius A aureorum 83 +. Lu.
crum B aurcoram 250, C vero aureorum 166 5 qua
addita faciunt aureorum fummam 500,

IIT. Quod fi fingulorum pecunia =qualis foit,
tempus autem inzquale » nam A reliquit in focieta-
te pecuniam fuam menflibus 7, B vero menfibus 6,
C denique menfibus 12, lucrum autem. extiterit an-
reorum 1000 ; collige in unam fummam menfes , fa-
ciunt 25 , eritque hic primus regule terminus ; fer
' cundus erit lucrom ; tertius meafes fingulorum . Tom
adhibe ter regulam auream , iavenies lucrum primi
gureos 280, fecundi 240, tertii 480.

St menfes aur. quid menfes

. ¢y, ICO0 i 7‘-’ 280
6?7 240
12! 480

*_-——-—

1000,

Coroll, Hinc apparet modos dividendi pecuniam
V. 8. aureos 1000 ia proportione data temporis ,quo
res famuli domino fuo fervierunt , quorum Feimus

fera
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ferviverit annis 7, fecundus annis 6, terting annis r2,
Alix fimiles qualtiones ex hag regnla facile folvun.
tur, qua non elt, mfi reguia proportionum f{&p: re-
petita , ut patet, Quod de lucro diftum eft, intcllia
gi eadem modo debet de damno , {i focietati impra-
fpere ceflerit, ac damnum in {ingulos fit dividendum

kahita ratione pecuniarum, & temporis .
"PRQPOSITIO VL

De Regula Alligationis,

Cum variz res diverfi pretii inter (e alljgantur, fey
miflcentur , ut varii liquores , merces , metalla &e,
atque inde pretium partibus mixti refpondens inqui-
rityr : feu , com pretio quodam medio propolito, quas
ritur , quantym ex [ingulis mercibus , aot liquoribus
milceri debeat,ut pretio illo arbitrario vendi poffint,
in utrogue cafu adhibetur regula, quam Arithmetict
regulam Alligationis vocant , qug per exempla fatis
fupergue innotelcet,

[. Conflanda et {tatua argentes librarum 300. Ar-

tifex duo argenti genera poluit,alteram quod in fige
gulas libras (tat fcutis 30 , alteram vero fcutis 294 ,
Ex priore pofuit libras 120, ex pofteriore libras 180,
Quazritar quot feutis (tabit in [ogulas libras ejulmo«
di ftatua? "

Duc libras 120X 30 fit 3600
180X23 4500

3 100,

Tam divide totius argenti pretium 8100 per nu-
merum librarum [309, quotus 27 indicat unius librae

pretium , Nam (¢ lib, 300 valeat fcut. 8100 , quid
: G lib,
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lib. 1?2 Ex regnla anrea habentur 27,

[I. Sunt duo olei ;, aut vini genera , menfura g
primi generis f{tat juliis 24, fecundi generis menfura
1 valet juliis 35 . Si quis non habeat nifi ‘julios 33,
& menfuram voam ex utroque vino mixtam petat ,
quzritur ex utroque quantum debeat accipere .

1. Pone unum pretium (tatutum fob altero 34 &
23, & ad finiftram pretium arbitrariom 33 , medium
jater pretia {tatota 24 & 353 ad dexteram vero dife
ferentias inter hoc, & pretia illa, (ed alternatim ira
ut differentia pretit minoris 24 ( hoc eft ¢ ) ponatur
juxta pretium majus 35 , & differentia pretii majo-
ris 35, nempe 2, ponatur juxta pretium minRs 24 ,
ut in fequenti exemplo faltum vides, . -

2, Colliganrur differentiz in unam fummam , ut
hic 11, & inftitvatur regula trium toties , quot funt
differentiz , nempe bis in hoc exemplo; ita at fom-
ma differéntiarum 11 occupet primum locum , men-
fura vero 1 fecundum locum , & una ex differentiis
tertium., Tum dic, i 11 dat 1, quid 2? Rurfus , i
11 dat 1,quid ¢ Invenies ex potiori vino accipienéas
efle <% unius menfure, ex altero vero ¥+, qua fimul
{fumpt faciunt 1, hoc eft menfuram unam quafitam,

Pretiza Differ, |

f 24 § 2 f Strrdat i, quid 22 5

33 % 3 i_?__i. quid 97 %
Summa 11 311,

1

Hn'

-

I1I. Quando autem plurium,quam dvarum rerom
pretia ftatuta proponuntur,ita tamen ut faltem unom
it majus, alterum vero minus pretio arbitrario ; tunc
plures fieri debent alligationes , quod exemplo fatis
valgari explicatur. |
~ Libra 1 Garyophili valet juliis 3 . Piperis libra ,
juliis 4. Cinnamomi , 6. Croci y 9: quz brevitatis

- gra-
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gratia fint 4, B, C, D. Pretium vero mediom fie
M Quzritur, quantom quis debeat ex fingulis accie
pere , ut mixti libra 1 valeat juliis 7. Primo difpoe
nantur ordinatim pretia , ut in exemplo fequenti .
Secondo alligentur inter {e duo pretia A & D, hoe
eft compareatur ambo cum pretio M, ut inveniantur
differentiz exceffus , & defeftus , nempe 2 & 4,qua
ponantur alternatim juxta 4 & D modo fuperius
explicato. Eodem modo alligentur duo pretia B& D
( idem pretium alligart poteft pluries ) differentie
exceffus elt 2, defeftus autem et 3 , quz ponantur
alternatim juxta B & D. Similiter alligentur C, &
rurfus D | différentie funt 2 & 1 , qua pariter (ta-
tuantor alternatim juxta C & D, |

3. Colligantur omnes illz differentiz in unam
fummam, quz hic elt 14, Deinde dic, i 14 dat li-
bram 1 , quid differentia 2 erit $=, fen %; quod
toties iteretur, quot funt pretia data A4, B, C, D,
adeo ut tres differentiz 4, 3, 1, qua appofitz fung
ipli D, addantur, & unicam differentiam 8§ efficiang.

En totius calculi typus, ;
‘ Preiia Differ,

A 3 g 2. H
A E I
(D'g (4. 3. 1,

Summa 14

M

$i 14 dat lib, 1, quid

Si fraltiones , aut partes mixti addite adzquent totum,
regulz examen exhibent. gc in exemplo 4 = l.b
o fu
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. Demonftr. Summa differentiarum | quibus pretia fig.
- tuta differunt per exceflum, & defeétum a pretio me-
~dio , habet ad totum mixtum eandem rationem , quam
~habent (ngulz d:fferentiz feorfim fomptz ad fingo-
las partes mixti feorlim {umptas , ut patet ; ‘proinde
‘toties regula proportionam iteratur,quot funt differentiae,
‘quze idcirco locum alternant , ut pretinm deficiens uniung
‘eompeniari queat per ekceflum alterins pretii . Quod &e,

Corol. 1. Ex fuperiosi exemplo munifeftum eff
‘unumguaodque pretium faitem femel alligari debere |
idemgue pretivm polle piuries allumi , ut faStlum eft
‘cum pretio D,

C.orol, II. Alligationes hujufmod: fieri poff.nt va-
riis modis , fquidem pretiom medivm [emper coms
paretur cum duobus pretiis , altero majori , altero
minori . Pro diverfa autem alligatione , diverfa erig
wnivs , vel alterins mercis , agt liquoris quantitas ig

Jnixte pofita, ut patet.
PROPOSITIO VIL

De regula [implicis Paﬁ:;anfs, fen falfs.

Ea recula fz/fi dicitur , gux ex pofitione numeri
plerumque falli docet verum numerum invenire , gui
gquait:oni fatsfaciat . Dicitar fimplicss Pofizronis | i
fimplex ponatur numeras , ut in hac Propof. fet ;
duplicis vero,fi duo numertallumaantur , utin Prop.feg,
Re%uIa fimplicis Poflitionts in tribus confiltit, nempe

1. Ponitur numerus, qui videtar aptus ad folven-
dam quazftionem , qui dicitur Pofitro.
2. Examinatar ille numerus , an talis fit , gualis

exquiritur,
3. Ioftituitnr regula proportionum ad verum numee

rum inveniendum . Res exemplis it evidens,

[, Sempranins teftamento mandavir , aureos centum
dix



Capr. VI.L. Pro» VIIL | 10t
diftribui in tres fratris fvi filios 4, B, C hac lege,
ot .4 habeat partem duolam B, & B partem triplam
ipfius C. Quzrirur quantum finguli debeant accipere.

Pone 7 habere aureos &, habebit B aureos 3,C
vero 1. Examina, an tres il'ze partes 6, 3,1 fimul
efficiant 1oo ( nam i roo efheerent, problema eflet
abfolutum ) fed illz efhiciunt tantom 10. Adhibe
jam regulam proportionum , in qua ponatur primo
loco numervs ', qui ex falfa pofiticne provenit , ut
hic 10: fecundo loco ftatnitur numerus primo affum-
ptus , fen Politio , ut hic 6 ; tertio loco numerus
datus in qualtione , hoc eft 1co, invenies o . [ra-
que .4 habebit 60 aureos, B 30, C vero 10 , guo«
rum fumma eft 100, feilicet |

10, 6:: 100, 69-

1. Cajus Ii'ntﬂ'mgahrﬂs s QuOt aureos haberet , re-
fpondit , aureorum meorum + 4 5+ + + faciuar fum=
mam 470 . Queritur ea {umma 2 Pater hic quard
numeram, cujus partes +, =, + fimul {umptz effie
ciant 470. Ad evitandas fraétiones alfume nnrnerumy
qui contineat part-s-in quaftione expreflas . Efto hic
60, COjus 3 = 20, + = 1§, = = 12, QUT partes
additz faciunt 47 . Debebant dutem efficere 470 o
Inftitue regulam proportionum ,_ difpofitis terminis

modo fuperius explicato, nimirum

4%7.60..4706.600b.

Habebat ergo Cajus aureos 6oo , quorim § =

200, 7 = 150, 3 = 120, quz partes fimul addite
efficiunt 470, _ |

~IIL. Sunt quatnor mole , guatum prima fingulis
horis molit tritici modios 7, fecunda 6, tertia 4,
quarta 3 . Quaritur tempus , quo molentur  tritici
- 3 mo-
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modii 360, omnibus illis molis [imul adhibitis,
Pone requiri horas s, hoc tempore prima mola

<onficit modios 35 , fecunda 30 , tertia 20 , quarta .

15, qui omnes {unt modii 1co, debebant autem efle

360 . Inftituator ergo regula proportionis : i modii

100 pofcunt horas §, quid modii 360! Invenies hoe
xas 131 Nam

100, s':‘."s 6 0..1 3,

Quo tempore prima mola conficiet modios 126 , fe-

cunda 108 , tertia 72, quarta §4 , qui fimul addiN
efficiunt modios 360,

Demonfi, Ut fe habet ( in primo examplo ) 10
ad 6 + 3.4+ 1 {mul fumptos in falfa pofitione, ita
fe habet in vera pofitione 100 ad 60 4 30 4+ 10
fimul fumptos. Proinde regula ftat in hoc ut nume-
yus falfus 10, produus per nemerum falfom 6, ira
fe habeat per regulam auream ad ipfum numerom

falfum 6 , ficuti verus numerus 100 ad verum nu-
merum 60,

PROPOSITIO VIIL
De Regula duplicis Pofitionss,

Repunla duplicis Pofitionis non unum , fed duos fupe
ponit numeros, utr in Propof. precy diftum elt ; fol-
vitque plures quaftiones , quae per unam pofitionem
relolvi nequeunt. Omnes tamen quz(tiones,qua per
unam pofitionem folvuntur , etiam per duas folvi
pofiunt . Quando autem duplici pofitione opus It
indicabitor inferius in Sc/ol. En reguz ordo.

1. Pone pro numero qualiro quemcunque npme.
rum , qui dicitor Pofirre , & cum co procede juxta
tenorem quftionis ; cui {i non fatisfaciat , errorem

"~ ( hoe
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( hoc eft exceflum, vel defeCtum , quo pofitio aber-
yat a numero qufito ) fubfcribe eidem “poltioni ,
cum figno 4 , vel = , quorum unum plus , five
exce(fum , aiternm minus, fen defetum denorat, |

2. Ponator alins numerus priore major , vel mie-
nor, cum quo [militer examinetor quxftio propofita,
cui fi non fatisfaciat , errorem pariter ei pofitiond
fobicribe cum fignis <, vel —— , Cum ambo erro=
res funt per exceflum , vel ambo per defectum , die
cuntur fimiles . Cum avtem unus elt per exceflum ,
alter per defeftum , hoc eft cum fignis diverfis
& ==, dicuntur erroves diffimiles. i 8}

3. Sierrores funt [imiles, ducatur prima pofitio in
errorem pofitionis fecunde , & yicifim pofitio fecun-
da in errorem prima pofitionis, Tum horum produe
&torum differentia dividatur per differentiam errorum,
quotns erit mumerus quzfitus, - IR

4. Si errores [unt diflimiles , produftorum {amma
dividitor per fummam errorum, quotus dat quaficum.

I. Tres juvenes f, B, C lucrati funt aureos'qs7 .
B obtinuit anreos 5 plus quam £ C tantundem quan=
tum B, & infuper 10, quaritur lucrum fingulorum,

Pone-lucrum A foiffe 4, lucrum B erit 9, C ve-
ro 19. Adde fimul 4, 9, 19, fiunt 32 ,at debebant
efle 47, eft ergo error, fen defeltus in 13.

Rurfus pone lucrum A fuiffe 7, erit lucrum B 12,
C vero 22, qui fimul faciunt 41, que fumma defi-
cit a vera 47 per defe@lum 6.

Cum itaque duo errores fimiles fint ( nempe ambo
per defeftum ) duc pofitionem 4 in errorem fecunda
politionis , hoc eft in 6, & pofitionem 7 in errorem
15 ; fiant duo produ&a 24 & 105, quorum differen-
tia eft 81, quem divide per differentiam unius - erro-
ris ab alio, ideft per 9, ( fubrrakendo errorem 6 eX
alio errore 15 ) quotus ¢ dat numeram quazfitum .
Itaque locrum A foit aurearym ¢, B vero 14,& G
24 , quorum fumma eft 47 . G 4 Pg-
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Paff 44 Err. =— 15 :
Pofit. 7: Err, a— 6 (9' diff.

Prod, 4 X 6= 124
7 X 1§ = 10%

Dig"ﬁ - 80

11 Si utraque pofitio fit excedens, praxis eft omnia
fo eadem. Ponamus enim lucrum A foifle 12, erit
lucrom B 17, & lucrum C 27, quorom fomma eft
56, excedens numerum datum 47 per errorem 9.

_ Pone iterum 11 pro lucro A4, erit lucrom B 16,
& lucrum C 26 quorum fumma §3 adhuc peccat pet
exceflum 6. Cum igitur errores fimiles fint ( nempe
per exceflom ) duc pofitionem 12 in errorem 6 alte-
rivs pofitionis, & pofitionem 11 in errorem 9. Tum
fubtrahe produ&um minus 72 ex majori produ&o 90,
& refiduum 27 divide per differentiam errorum g9 &
6, hoc eft per 3, quotus ¢ dat numerum quafitum,

ut prius.,

Pﬂﬁi‘- 12, Err. + 0. ( .
Pofit, u: Err. 4+ 6 ( 3 diffs

'Prodﬁ e = 73
géuzsw

D:ﬂ:.'r 27
1. Quod i una pofitio fit excedens , altera defie

ciens , fumma produttorom dividitur per fummam er-
rorom , ut diftum eft (opra num. 4. Sit idem exem-

plam claritatis gratia .

one lucrum A fuille 5 , lucrum B erit 10 ,l&
e
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loerum C 20, quorum fumma 35 deficit a2 fumma
data 47 per defeltum 12 ; fumendus eft igitur nu.
merus major,

Pone locrom A 11, B vero 16, & C 26, fum-
ma omniom 43 excedit veram fummam 47 in 6.
Ducatur jam pofitio prima § in errorem 6 , & vi-
cillim pofitio 11 in errorem 12 . Deinde quia erros
res funt difimiles , addantur duo prodo&a 30 &
132, eorumque fumma 142 dividatur per fammam
errorum 18,quotusg dat rurlus numerum quafitum,

ut antea,

P/‘r- % Er.-—-l
sz:r. If . E:r.*-l-éz(( 18 fumma

11 X 12132

Summa 162 |

Sit aliud exemplum . Interrogatts Pythagoras de
numero fuorum difcipulorum , refpondit, eorum die
midium dare operam Geometrie , quartam partem
Philofophiz , feptimam partem fervare filentium™;
infuper tres alios (e habere inftituendos . Queritur
gorum difcipulorum numerus,

Ponatur difcipulos habuiffe g6, dimidium erit 28,
quarta pars 14, feptima pars 8, quorum fumma eft
so: his addantur illi 3 , fiunt 53, deberent effe §6 ;
eft error per defeftum 3 , quem nota juxta ipfam
poflitionem s6.

Rurfus ponatur difcipulorum numerus 112 5 dimis
divm erit 56 , quarta pars 28, feptima 16, qua
fimol efficiunt 100 , additifque 3 , finnt diicipuli
103. Eft ergo iterum per defe@tum ¢, quem mota
ad politionem 112,

Jam
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Jam dac politionem orimam 46 in e*rorem fecune
dz pofitionis, hoc et 1n 9 , & vicifim pofitionem
fecundam 112 in alterius policionis errorem 3 , pro-
veninnt 504 & 336 . Cumque errores fimiles fint,
eorum produftorum differeatiam 168 divide per dif-
ferentiam errorum 6; quotns 23 dat numerum qo®-
fitam dilcipuiorum . Nam ejus dimidiom elt 14,

quarta pars 7, feptima 4 , que f{imul faciunt 29,
additifque 3, habetur numerus, 23,

Pofit. 36, Err..-—g-( 6 diff.

Pufir, 112, Err— g (

Prod. 56 X 9= 504
112 X 3= 336

| Differ. 168.

Poftremo funt tres numeri ignoti 2,4, ¢, qui
fumpti bini dant fummam, ut fequitur

4+5=—:‘50
b 4+ ¢ = 70
a4+ ¢ = 60

Quaritur fingulorum valor . Pone 2 = 14, erit
b = 34, crg0 c=36 , proinde 2 4+ c= 16 + 36,
hoc elt 52 . Sed efle debebat 60 ; ergo pofitio
prima 16 peccat per defeftum 8.

Pone itaque « = 18, erit & = 32, ergo c:= 38,
adecoque 2 4+ ¢ = 18 4+ 38, hoc et = 56, fed de-
bebat effe 60; elt ergo rorfus error per defellum 4.
Pro inveniendo vero numern, fiant cetera , ut {upra;
reperietur 2 = 20, proinde & = 30, ¢ = 40, anae
a + ¢ = 20 + 40, feu 60, quod quzrebatur.

Schol, Indicium autem quando quaflio propofita folvi

| Bon
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non poffit per unam pofitionem , fed duplicem omnino
vequirat o eft cum quaflions aliguis determinatus numes
vus additus eft y qus una cum numero ad libitum pofi
20 debet aflumi. Sic in primo exemplo numers 1lls des
serminati § , € 10, gui adduntur numero ad libitum
pofito , indicio funt duplici pofitione ocpus effe . In fe-
" sundo autem exemplo numerus ille determinatus difecie
pulorum 3 non smporta: duplicem pofstionem , quia non
affcit partes aliquotas 3 5 5, 5 numeri quafiti , unde
queflio illa etiam per fimplicem pofitionem folus poteft,
Oueritur enim numerus , ex quo [i suferantur 5 , %,
X refiduum fit 3. Ponatur tdem numerus $6 , qui priusy
erit §6 w— § —— % —— F = 6, quod refiduum
debebat elle 3. Dicatur ergo [ refiduum 6 provenit ex
s6 5 unde 32 Prodibis quartus proportionalis 28 , qui
quaflionem folvis, ut antea .

PROPOSITIO IX.

Aurificts furtums in corona Hieronis vegis detegere .

Vitravius /i, 9. Cap. 3. refert , ab Archimede
deprehenfam fuifle fraudem , quam artifex auream
Hieronis regis coropam , admixta argenti portione,
adulteraverat : fed quo przcife artificio id egerit,
non fatis conftat, Duas tamen maffas fecifie dicitor,
alteram ex auro pro ejuldem ponderis cum corona,
alteram ex argento item purag ponderis ejnfdem: tum
hac tria in vas aqua plenum feorlim immittens,
aquam inde effluentem fedulo exploravit, atque hine
quantum argenti in €a corona fuerit admixtum , in-
venit .
~ Fingamus igitor coronz pondus fuifle lib. 12,
item auri, & argenti maflas ; & dum corona in vas
aqua plenum demitteretur , effluxiffe aqua libras 7 5,
dum autem immergeretar auri mafia, efflaxifie aqulg

| i=
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libras 7 <, immerfa demum argentj maffa, effloxifs
fe aqua libras (o %, Jam ex regula duplicis pofitiow
nis ponatur , in ea corona fuifle auri lib. 9, erant
ergo argenti lib. 3. lraque per regulam proportionum
dic, {i puri wori lib. 12 dant aqua libras.7 + , quid
lib. 9?2 invenies I'b, § 3. Item, fi puri arge i lib,
12 dant aqua lib. 102, quid lib, 3 ? proveniune
lib. 2 7~ . Adde {imul libras ¢ 3 , & 2 >, has
bentur aque lib, 55, debebant autem efle 1o, 7¢;
el ergo error per exceflum %, qui notetnr cum Lis
gno - una com politione atlumpra g

Ponatur fecundo in eadem corona fuiffe auri lib,
8 , ergo ex argento erant iib. 4. Dic igitur per re-
gulam auream , fi auri puri lib, 12 dant aque lib.
+, quid lib. 8 ? inveniuntur [ib, 4% . Simiiiter , {i
argenti puri lib. 12 dant aqua lib, 10% , quid iib,
4 7 proveniunt per regialam proportionum aquz lib.
34 . Adde fimal lib. 4% , & 32, fit fumma libra-

rum aquz 8=, debebant antem effe lib, 7+ Pecca-

. *® - : s 9 -
tum eit igitor rurfus per exceflum + , feu ,% , qui

notetur cum -+ juxta politionem 8, ut fequitur

Pﬂﬁt.§ Err. 4+ 22 ( s
Pof. 3: Err. 4 ..i‘?i (7o differ.

Prod. 9 X °5
8 X% ~
Difler. ¢ = 3

Duflis jam g X 3% , & ifu)( % habentar 24,

2% 4 quorum differentiam -¢-, ten 3, divide oey
differentiam errorum , hoc eit per -5 , quotas 22
fcn 10, datr auri libras quafitas, Erant ergo immix-

taz 2 argenti libre,

- Ut fiat examen dic, {i anri 'lib, 12 dant agoz
lib, 77 , quid lib. 10 7 lnvenics Lib, 6, Item (: are
| gene-
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genti lib. 12 dant aqua lib. 1% , quid lib, 2? in.
venies lib. +# . Aldde igitur 6, & 1% , fumma li-
brarum 7% dat tantum aquz , quantum , dum coro.
na immergeretur, efflaxic.

Schol, 1, Sed nota non opus fuiffe Archimedi , aus
cuiquam alreri , qui expevimeniym  huyulmods facere
welity conficere auri , vel aveents ma[las ejufdem pons
deéris cum corona y fed [atis efle aliguam auri , & ass
genti portionem noti ponderis afumere , ut habestur in-
ser auri, ac argenti pondus 5 O aquz effluentis guans
gitatem proportio .

Schal, 11, Per regulam duplicis pofirionis alie ply-
ves quaftiones pulcherrime folvt poffunt | que tamen
bonge factlius y € univerfali modo per Algebram expes
diuntur : a qua pariter pets debet Propofitionts  hujus
fimplex , ac genuina demonflratia ; ut videre eft apud
Bernardum Lamy n Elementis Mathematicis ann,
1704 edit. Parif. pag. 358. Demonfira‘iones autem
altunde petite prolixe funt admodum , O implicare
quas proinde nos prarermittimus .

PROPOSITIO X

Datis duobus numeris tertium propovtionalem
invenire .

. Duac fecondum in feipfum , & produltom divide-
per primum , quotus crit tertius proportionalis qua.
fitus . Dati fint 2 & 8, quibus tertius proportionalis
inquiritur. Ducatur 8 X 8, & produltum 64 divie
datur per 2 , quotas 32 elt numerus quafitus . Sig
2. 8, 32, funt in eadem proportione fubguadrupla,
Ratio patet ex 1, lem, - J
Schol. S1 numeri dats fint inter [e primi o hoc eff
unus non [it alterius multiplex , tertsus proportionalis’
won erit numerys integer , [ed frallus . Siwc datis 2 &

3 ine
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s invemitur per hanc Prop. sertius proportionalis % o
boc eft 12 5.

PROPOSITIO XL

Inter. duos mumeros datos medium proportio-
nalem invenire .

- Maedius proportionalis inter duos numeros datos
dicitur numerus, qui ita {e habet adalterum datum,
ficut alter datornm ad ipfum ; ita ut numeri dan
fint extremi , & ipfe medius ; qui bis {umitur , fe.
mel ve confequens refpeltu primi, & femel ut ante-
cedens refpeltu alterius.

Dati fint numeri 4 & 16 , & inter quos medius
proportionalis quzritur . Duc illos inter fe , & ex
produéto extrahe radicem gquadratam , radix erit me-
dius proportionalis. Sic 4 X 16 = 64 , cujus radix
quadrata et 8 per Propo/. 2. Cap. 5. Sunt igitur
4, 8 , 16 continue proportionales, nam 4. 8 ;; 8,
16. Ratio patet ex 1. /em,

Schol, I. §¢ produltum ex numeris datis non [ie

uadratum , ita wt radix quadrata ab eo erui non pof-
ﬁt fine refidnoy tunc medius proportionalis snveniri nul-
do maodo poteft . Nam dati numers fint v. g. 2 & 5,
vadix quadrata per Prop. cit, & Schol. 2, erit 3 %,
oAdeoque erunt in continua proportione 3 4 3 5 4 S,
quod et fallvm , nam [ veducantur ad idem nomen,
erung 5>, =L 22 feu 12, 19, 30 4 qui nullo mo-

do [unt proportionales , ut patet.
chol, II. Cum omne gquadratum intelligi poffit mule
tiplicatum effe per unitatem , binc omnis radix quadra-
sa erit media proportionalis inter unitatem , © ipfum
guadratum ., Sic 23 , radiX quadrata numers 615 , eft
media proporsionalis inser 1 € 635 5 proinde 1 : 5y
23
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613 funt tn eadem ratione comtinwa . Num 1 ., 25 ¢
:s ’ 625 .

PROPOSITIO XIL

Inter duos numeros dates duos medios propore
tionales tnvenire

Quadratum unins extremi ducatur in alterum exe
tremum , & ex producto extrahatur radix cubica per
Prop. 3. Cap. 5. 5 qua erit duorum mediorarn proe
portionalium prior, Deinde quadratum alterius extrea
mi ducatur in alterum ‘extremum , & ex produlto
pariter extrahatur radix cubica , quz erit duorum
mediornm proportiona'tum potterior.

Dati {int numeri 2 & 16, quos inter invenire
oporteat duos medios proportionales . Quadra mino-
rem namerom 2 , ejuigue quadratum 4 duc in 16,
fiunt 63 , cujus radix cubica 4 erit prior duorum
proportionalinm ., Similiter quadratum alterius numes
ri 16, nempe 256, duc in 2, fiunt 512 , cujus ra-
dix cubica. 8 erit duorum proportionalium pofterior ;
proinde 2, 4, 8, 16 {unt in continna proportione
ut patet, cum fit 2 ad 4, ut 4 ad 8 , & 4 ad 8,
ut 8 ad 14. |

Schol, §i ad numerum datum , €' primum medium
proportionalem inventum , quaratur tertius proportionalis
per Propof. 10. hujus; vel fi inter medium proportio-
nalem tnventum , ¢ alterum numerum datum invenias
sur medius proportionalis per Propof, 11, hujus ;
utrogue cafu obtinebitur fecundus duorum mediorum proa
portionalium quafitus . Ceterum [i numeri dati fint tqe
bes , ut snde vadix cubica obtineri non poffit fine fra-
Eliontbus 4 tunc medis proportionales invenirs néegueunt ,
us de uno medto proportionalt dillum eft in Schoi, r,

Propof, pizc,
PRQ-
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PRQPOSITIO XIII.

Quafliones aliguor praltice expediuntur .,

Ethi queltiones fere omnes , quz fequuntur , ex
regulis proportionum jam explicatis faci'e refol-
vi poffint ; quia tamen eas ordinare , atque expedire
tironibus negogium faceflit , adeoque Arithmetici
pratici peculiares de his traétatys inltitueruny , proine
de nos precipuas breviter indicabimns, ita tamen ut
ex ipfa praxi operandi etiam methodus innotefcat ,

1, Marcellus debet Tirio fcuta Romara 3432,
Cedit illi domum , qua locari folet annuis feutis
$3+, pollidendam , donec debitum fit omnino f{olu-
tum , quaritar quot apnis eam Titias poflidebit.

Dividantur fc, 3432 per fc. 533 ( redaclis integris
cum fraltione ad fraltionem ejuldem nominis) inve-
nieatar anni 63, menfes 11 , dies 12 , quod per (e
manifeltum eft,

2, Impendit Paulus feuta Romana 4i5. 39 1a li
bras 385 mercis cojufdam coemendas , nnde lucrari
cupit fcuta so. 5o , quaritur quanti [ingulas libras
vendere debeat ., ‘

Addantor imul emtz mercis pretinm ,, & lucrum
inde faciendum, nempe 415. 35 + 50. 50 = 466.
85, quz. quidem fumma dividatur per numerum li-
brarum 385, quotus dat gnius librg pretium , fcili
cet fc. 1, 21, -

3. Lucilius vendidit aureis go72 fundum , quem
emerar aureis 8400 ; quarit quantum ex fingulis 100
locratys fie? :

Dic per regnlam proportionum i 8400 funt go72,
?uid 1oo? Invenies 108 . Fait ergo ex fingulis 100

ucrum aureorum 8.

Vel [ic, fubtrahe 8400 ex 9071, differentia , {eu

. | ‘.
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Jucrom elt aureorom 672, Dic ergo , i 8400 dat
672, gquid 100? Invenies 8, ut antea,
_ Exftr?lﬂl ﬁt, {i dicas, 100 hunt 108 , Quid 8400?
invenies ¢o72 .

4. Eingamus ab eodem Lucilio {olvendam efle pen-
fionem lcutorum soo annis quingue, hoc eft {cuta
100 fingulis annis; quam ille. emit parata pecunia ,
folutis (tatim fcutis g00 . Quaritur , quantum [ucri
¢x hogulis 100 percipiat .

Dic per regulam awrcam, i fcuta 4o0 fiunt 500,
feu per Prop. 4. bugus, I 4 funt s, qglid 100 2 in-
venies 125 ; adeogue ex [ingulis 100 habet lucrum
fcutorum 25,

Examen erit, i dicas, 100 fiunt 125, quid 4002
fiunt, so0 . l

SChOL I. Quaftiones hujus peneris perrinent ad re-
gulas luevi | feu [implicis meriti , ut vocant.

s. Fabius debet Sempronio aureos 660 annis tribus
folvendos , hoc eft fingulis annis aureos 220 . Para.
tus tamen efl {tatim aureos 660 creditori folvere, fi-
quidem 10 ex fingulis 100 fibi relaxet . Quaritur ,
quot aureos foivere debeat .

Adde lucrum 10 ad 200 funt pro. Tum per ree
gulam auream ter repetendam ( quot fcilicet annf °
funt ) dic i 110 fiunt 100, vel (per Prop. 4. busus)
{i 11 fiunt 10, quid 2207 fiunt 200. Rurlus dic, i
11 hunt 1o, quid Zco? invenics 181 <—.Demum,
fi 14 dant, 10, quid 181 -7 proveniunt 165 <5+,
Addantur fimul 200, , 181 5, 165 55 . Erit

131

fumma 547 5% . Accipier ergo Sempronius tantum
aUreos 47 G5 - |

Schol. 1I. Nota in hac aliifque hujus generis qua-
fHionibus dici non poffe, fi 100 fiunt go , guid 2207
Sed necellario addi debere lucrum ipfum 10 ad 100
Nam nihil aliud proponitur velaxandum , aifs lucrum
proinde lucrum  ipfum additur ad fortem , few 190

7
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ut babeatuv 110 , primus regule auree terminus,

6. Eadem ratione {1 quis ad tres annos domum
conduxerit cum annua pealicne ifcutorum 300 ; domi-
no autem ejus domus omnem f(tatim fummam in
anteceflum folvat ea conditione, ut fibi fcuta 5 pro
fingulis 100 compenfet : dices, fi 105 fiunt tco, fen
( dividendo 1053, & 100 per 5 ) i 2. funt 20,
quid 3057 invenies 2855 . Rurfus , [i 21 fiunt 20,

1 6

quid 2355 ¢ finat 272. =% . Demum i 21 dant 20,

quid 272 55%? proveniunt 259 ~%5% . Horum fom-
ma 816 =5 ( redaltis fraétionious in partes cente-
{imas ) in antecellum domus illins domino lolvenda eft.

Quod (i aprei illi 660 a Fabio triennio poft fol.
vendi fint; tanc additis, vt fupra 10 ad 100, dic fi
110 fiunt 100, feu, per Prop. 4. hujus , fi 11 fiung
10, quid 660? erunt foo. Rurfus , i 11 fiunt 10,
guid 6007 invenies sg5 <% . Demum , fi 11 funt
10 , quid 545 77 ? Fiunt 495 $3¢ ; & hi folum
Sempronio folvendi font, - |

Vel brevius, duc 660 in 10X 10 X 10= 1000,
& produ&tum 660000 4, divide per 11 X 11 X Ir
= 1x31, quotus dat 495 +.+, ut antea.

Schol. 111, Hec praxis vulgo dicitur , {contare a
capo d’ anno. | |

7. Accepit Cajus aureos o0 cum ufura aureorum
10 ex finguis 1co inannum ea lege, ut nill folvat
fingulis annis, fiat ex foenore auétio fortis . Nihil
fuit a Cajo folutum toto triennio . Quaritur , quan-
tum ipfe pro forte , atque ufure wufura foeneratort
debeat, ‘ .

Adde 10 ad 100 fiunt 110 ; deinde per regulam
auream dic, fi aurei 100 flunt rio, fen {fi 10 fiunt
11, quid 500 invenies 550, hoc elt 500 pro forte,
pro nfura vero primi anni so. Rurfus pro fecundo
anno dic, i 1o fiunt 11, quid 550” fiant 605. De-
mum {1 10 dant 11, quid 605 ¢ Invenies fummam

o H a Ca.
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a Cajo folvendam aureos 6635 + .

Vel brevins , duc 500 in 1331, hoc elt in
11 X 11 X 11 =1331, & produltum 645500, divide
per 1000, nimirum per 10 X 10 X 10:= 1000, QuO-
tus dar 665 - , nt antea. |

Coroll. Hinc liquet , fortem datam , nempe an.
reos 500 , & “lummas deinde inventas per reguiam
proportionum sso, 605, & 665 + clle terminos con-
tinue proportionzies , cum omnes flint in eadem pro-
portione , quam habet i0 ad 11, proinde inter fore
tem datam, & ultimi termionil fummam  tot Interce-
dunt medii proportionales , quot ¢jus fcenoris fuerang
annl ung minus, Hoc iplum de pracedenti quaitione
debet intelligi, Y |

Schol. IV. Praxis hujufmod: , que apud Latinos
anatocifmus , ftve ufura wfure , €' a nonnullis ufuras
Judaica dicteyr , eft a lege vetita , Ab Lialis vocars
Joler merstum meriti , [ey meritare a capo d' anno,
Hac wvero regula utimur | ubt fundus ex annuis fructi-
bus continvo augeri , ac multiplicari debet,

8. Terentius debet Gellio pro ufura primi anni
fummam forus & feenoris fimul feuta 4403 , pro
quarto autem anno fcata 6561 5 quaritur , gquanta
fuerit fors, quantumque feenus,

Quarantur inter 4608 , & 6561 dux mediz proa
portionales , per Prop. 12, husus : duc Icilicet mino.
rem 4608, In fe, fit quadratum 21233664, quo du-
&to in majorem 6561 , producitur 139314069304 .
Hinc autem extrahatur radix cubica , per Prop. 3.
Cap. 5. prodibit 5184, qua erit duarum proportio.
naltum minor , per Prop. 12. ciz. Solvet igitur fe-
cuado anno pro forte, ac foenore fcuta 5184 : atque
hinc deducitur fortis quafita quantitas. Nam ex prec,
Corol, fortis {fumma , & reliqux omnes, funt inter
{e in proportione continua ; proinde f{ecundi. anai

fumma 5i34 fe habet ad fummam 4608 primi anni,
H 2 ficus
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ficuti hec ad fortem quefitam. Datis itaque duobus
terminis §:84 , & 4608 , quratur tertius proportio
naiis per Propof. 10. hujus , erit fors qualita 4096,
l?anc vero fobtrahe ex fumma data fortis & feenos
ris primi anni, nempe ex 4608 , innoteicet ejufdem
fortis ulora , fcotorum fcilicet 12, feu 1:3 ex fin.
gulis 100. Nam dic, i {cuta 4096 fiunt 1604 , quid
300} invenigs 1125, hoc ex 12 ex fingulis centenis,

C APUT VIL

De Prn‘.gre_[ﬁan?ém ./_frfrbmqtirif;, & Geometricts 4
eorunique regults ,

DRﬂ‘greﬂ;a et complurium terminorum eadem ra.
< tione procedentium feries . Si exceflus , vel dew.
fectus , quo termini ilii procedunt, fic awquabs , ue
I, 3,57, 9, &¢. qul binario creleunt , vel 15,
12, @, 6, 3 , &c qui ternario crefcaut , tonc oris
tur progreffio Arithmetica . Si vero termini fint in
continna ratione Grometrica proportionaies eo modo,
guo in precedenti capite explicarum eft, tunc habe-
tur progreffio Geomerrica , De utraque hic breviter
agemus ,

Datur etiam proportic Harmonica , fen Mufica,
m qua tres termini ita ordinantur | ut eadem it
proportio maximi ad minimum , quam habet diffe-
rentia maximi & medit ad differentia medii & mi-
nimi . Tales funt numeri 3 | 4 , 6 . Nam inter .
6 & 3 eft proportio dupla , ficuti dupla eft propor-
tio differentiz inter 6 & 4, nempe 3 , ad differen-
tiam inter 4 & 3, nempe 1, fcilicet 6.3.:6— 4.
d—3- . _

Regulx progrellionum hujulfmodi’ confiftuat in hoc,

: ug
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wt eorumh terminorum feries compendiofe , & fine
prolixe calculationis tzdio in unam lummam colli-

gantur,
L EMMAT A.

I. In progreflione Arithmetica terminorum quoa
rumcunque , fumma doorom extremorum &guatne
fomma deorum terminorum , qui ab extremis aquas

liter diftant. Sint

1,3,5 11,

Erit 1 4 11=3, 9 I+II $ + 7.

II. In progreflione Arithmetica terminorum imea
pariom {umma extremorum , vel duorum terminorum
aqualiter diftantium, dupla elt termini medit.

Iy 3959739, 10, I3,

- In hac progreflione feptern terminorom fumma
¥+ 13 =7 + 7, feu 14 . Item 3 + 11 = 14,

pariter 5 4+ 9 = 14.
IIL In omni progreflione Artthmenca quilibet

terminus continet primum , hec eft minimum termi.
num , & toties exceflum , fen differentiam unma mi.
nus , quot {unt termini poft primum ufque ad ipfum
mcluﬁve . Sint

I,y 3 ’5-3 73 9, I,

“Terminus quartus progrellionis 7 continet , ut pae
tet, minimum termioom 1 , & ter differentiam 2,
Pariter ¢ , terminus quintus progreflionis , continet
1, & quater differentiam iofam 2 , Ita quoque 11,
terminus progreflionis fextos , continet 1 , & quin-
quies differentiam 2, ut patet. |

H 3 Co-
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Coroll. Hinc habetur maximus progre(lionis termis
pus , N1 differentia ducatur in numergm terminorum
unitate minutom ;3 & prodeéto addatur minimuos ter-
minus . Sic in prac, progreflione , fi differentia 2
ducatur in § ( numerum terminorum’ unitate minus
tum ) & produfto addatur minimus terminus i, has
betur maximus terminus 11,

PROPOSITIO L

Datis mintmo ac maximo propreffionis Arithmetics
terminis 5 O terminorury numeyo
inventre fummam

Regula haxe elt : fumma minimi ac maximi tef-
mini multiplicetur per dimidium numerum terminos
tom , produétum dabit fummam totivs progreflionis,

Str exemplym . Quaritur (umma omninm tampane
pulfuom alicujus horologii ; quod ab i hora wfque
ad z inclufive, det pulfus pro horis juxta naturalem
numerorum feriem 15 24, 3, 445 3 &c., ita vt pro
hora 7 fepties, pro hora 10 decies , pro 12 duode-
cies pulfet . Minimus terminvs elt 1 ; & maximnus
12 3 horum fumma 13 ducatur in 6 4 ( dimidium
terminorum ) produftum %8 dat omnes campanz
horariz pulfus pro horis 12, Cujus duplum dat pul-
fus horarios integri unins diei. |

Ratio deducitur ex lemm, 1. Nam cum fummaid
extremorum zqualis (it duobus quibufgque terminis
zequaliter diftantibus, reftangulum faltum ex fomma
primiy & ultimi in numeérum dimidibm terminorum,
neceflario xquale erit fumma totius progreflionis,
Muitiplicatio enim elt idem ac compendiofa additio
ex diltis Prop. 5. Cap. 1. | -

Coroll.  Hinc infertor , fummam progreffionis
Atithmetic pariter haberi s 1. Si dimidium fummz

_ inaa
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faximi ac minimi termini ducatur in numervm ters
tinorum . 2. Si fumma maximi & minimi ducatur
in numerum terminorum ;° & produltum per 2 divie
datur . 3. Quia vero in progreflione terminorum
imparium numerus medios mquatur dimidio {umma
thaximi ac minimi ex /emm. 2. hinc fequitur , haberi
progreffionis fummam, {1 numerus mediuos ducatur i
flumeram terminorum imparium

PROPOSITIO IL

Datis teyminis maxima ¢ minimo :m-c:v'.'.f.:m'1 ¢ nya
merd tcrmmamm differentiam
invenire ;

~ A Mazximo termino aufer minimum ; & refiduum
divide per numerum terminorum wunitate minutum 4
quotus dabit differentiam quaziitam .

In prac. exemplo campanx horarix 2 maxima
termino 12 aufer minimum 1 ; & reflidunm 11 divide
per oumerum terminorum unltate minutum y nempe
115 quorus 1 dat differentiam quefitam .

Ratio defumitur ex Jemm, 3. Nam 12 continet
minimum terminum 1 , & praterea toties continet
differentiam , quot funt poft terminum 1 ufque ad
ipfum inclafive 12 termini , qui nimiram font 112
proinde ; ablato- minimo termino ; refidoum continet
toties differentiam ; quot funt progreffionis termini
thinus uno ; adeoque divifo refiduo per numerumi
tesmiinoram unitate minutum habetur differentia .
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PROPOSITIO IIL

Minimo termino , rﬁﬂ'ermrfd, & numero terminoruns
| datis , invenire maximum .

Duc differentiam in numerum terminorum unitate
minutum , & produété adde minimum terminum
fumma dabit maximum,

Sit exemplum . Dux exercitus diltribueré vult pre-
dam in expugnatione Urbis colle&tam inter g0 f{ire-
nuos milites, qui primiatcem ocenparunt ; hoc paltoy
ut ultimo, qui meenia fuperavit , dentur aurei 100,
penultimo 130, antepenultimo 160, & fic deinceps:
quaritur , quantum retulerit pecuniz primus , Patet
minimum terminum efle 100 , differentiam 30 ; &
numerum terminorum 40. Duc proinde 30 in 39,
& produéfto 1170 adde minimum terminum 100,
habebis maximum 1270 , preamiom ({cilicet primi
militis, Ratio patet ex lemm. 3., ejufque Coroll.

PROPOSITIO 1V.

Minimo €' maximo , necnon € differantia datis ,

numerum terminorum fnvenire

A maximo ausfer minimom , & refidoum divide
per differentiam , quotus unitate aultus dat numerum
terminorum .,

S1r exemplum . Emta - et multitundo librorom hae
conventione , ut minimus liber {tet juliis 2, fecundus
juliis 4 , tertius 6 &c. , ultimi vero libri pretium
fuit juliorum 400, qu@ritur librorum numerns., At
fer minimum 2 a maximo 4co , & refliduom 308
divide per differentiam 2, quotus 199 unitate auétus,
hoc eft 2oo, eft numerus terminorum, fea librorumi,
qul quzritur, Si-
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Similiter artifex de opere perficiendo convenit hoc
pa&to, vt primo die folvantur (ibi afles 20, fecundo
die afles 25, tertio afles 30, & ficdeinceps. Ultimo
die, quo opus abfolvit | accepit alles 165 , quaritur
quot dies operi infumplerit . Aufer terminum mini=-
mum 20 a maximo 165 , & relidovm 145 divide
per differentiam 5, quotus eft 29, quiunitate aultus
dat dies 30.
Ratio propofitionis defumitor ex /lemm. 3., ut
manifeltum eft.

"PROPOSITIO V.
De Numeris Polygonts

Numeri Polygoni funt fumma progreffionum Arith-
neticarum ab unitate incipientinm . Dicuntur In
fpecie Triangulares, fi differentia progreffionis fit 1:
Quadrati , {i differentia fit 2 : Pentagoni, fi 3 : Hexa-

goni , 1 4: Heptagoni , {i 5 &c. A -
fortiuntar autem hzc nomina .

a figuris Geometricis in quas . .

difponi poflunt per punita " . "
unitatibus refpondentia, utex 3. , . ,C

Triangulari ABC patet,

Pragr. Arsthm. . 2.3 4 9. 6. 7
Num.Triaﬂgufﬂrt'h I. 3. 6. 10. IS, 21. 238,
Progr. Arithm. I. 3¢ S 7s Q. 11, 13
Num. Quadrarr, I, 4. 9. 16, 25. 36. 40.
LProgr. Arithm, I. 4. 7. 10. 13, 16, 10,
Num. Pentaponi . Ty 5 132« 2% 3% S 70
. LProgr. Aritim, I. $ ©. I3. 17. 21, 25,
Num. Hexagoni . 1. 6. 15, 28. 45. 66. o1,

Laius Polygomi eft uumerus terminoram progre(fio-
nis

A
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nis Arithmetice, qui fummantur , quod quidem tof
conrinet unitates , quot numerns iple polygonus ter-
miros , Sic latus B C polygoni triangularis 4 BC
continet unitates 4, & polygonus numerus 10 fums
mam quatuor termidorom 1 <+ 2 -+ 3 + 4 = 10,

Numerus angulorum elt, qui indicat quot angulos 4
feu Jatera habeat ralis in fpecie polygonus, ex quo-
rum numero determinatur , Sic numeros angulorum
in Triangularibus eft 3, in Terragonis 4, in Penta-
gonis § &c. Numerus vero angulorum fuperat (ems-
per duplici vnitate differentiam progreflionis genera«
tricis , quod notetur . Ex his facile et folvere pro-
blemata , qux fequuntur. 1

r. Dato latere , & numero angonlorum numernnt
polvaonum invenire . Nam efto datum latus 4, &
angulorum numerus 3 . Jam patet , addendos efle
quatuor terminos , cum latns datum unitates quatuor
contineat progreflionis Arithmetica, cojus differentia
et 1. Nam angulorumi numerus 3 — 2, dat diffe-
rentiam- I +» Eront ergo termini addendi t + 2 4«
3 + 4 = 10, qui erit numerds triangularis gquzli-
tus. Sit exemplum , dilponere volo in viridario ali.
quot flores, five arbores , in forma triangulari , ita
tr 1n uno latere fint arbores 4, quaritur eorum nu<
merus.; patet 1o, requiri, |

2. Dato numero polygono, & angulorum numero,
polygoni latus invenire, Sit polygonus datus 51, &
angulorum numervs ¢ . Ex diftis conltat differentiam
feriei generatricis afle 3 4 adeogue polygonum da-
tum <1 efle Pentagonum , cui in prima ferie nu-
merorum naturaliom relpondet latus 6. Quod mani-
fetum elt, fi ejufdem feriei, cujns differentia eft 3,
termini 6 fumnientur . | D

Schol, St addantur fimul numers polygons , nempe
Triangulaves y aut Quadrati, aut Pentagoni (¢, [fums-

ma dat numeros Pyramidales § qui fi ortantur ex ad-
di«
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ditione Triangularium , vocantur Pyramidales Trian-
pulaves . Si ex additione quadratorum , Pyramidales
Quadrati . Sic i addas [imul Hexaponos 1, 6, 15
285 43, 66 ©c. invenies numeros Pyramidales Hexa-
BOnoS 1457, 235 50 4 93, 161 Te. & fic de aliis,

De progreffiontbus Geomerricis
LEMMA IV

~ In omni progreffione Geometrica fi terminus qui-
libet in fe ducator , & prode&um dividatur per
term'num primum progreflionis | quotus diftabir a
primo termino locis duplo pluribus , quam iple ter-
mimus ; | | | -

In progreffione .4 terminus § tertio loco pofitus,
qui duobus locis diftat a primo , ducatur in fe, &
prodadtum 64 dividatur per primum terminum 2,
quotus 32 diftabit a primo termino locis duplo plu-
ribus , len guatvor . Nam terminus 32 eft tertius
proportionalis ad duos termincs 2, & 8, per Propof.
to. Cap. 6. proinde 32 toties continet 8 ( hoc eft
bis terminum intermedium 16 ) quoties § continet
primum 2, nempe

A2, 4,8, 16, 32, e,
O. Y. 2:i 3 i 4

bis terminum intermedium 4 ; adeoque cum 32 tan-
tundem diftet ab ipfo 8, quantum § a termino primo
2 ( duaobus fcilicet locis ) diftabit ipfe 32 a primo
termino locis duplo pluribus, nempe quatuor.
Coroll. Hin¢ fequitur , quod {1 cuiliber progre(lioni
Geometricx fublcribantur numeri ordine naturali ab
unirate , fafto tomen initio a cifra , guilibet pro-
gredlonis terminus 4 qui producitar per alium ia fe

d La
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duftum , & divifum a primo , habeat fub fé nofam
duplo majorem , quam terminus a gno producitur .
Sic in fuperiori exemplo terminvs 32 haber fub fe
notam 4 ,duplam ejusquam habet 8§ , ex cujus duéln
producitur, Tales enim nomeri, qui exponenzes , wvel
sndices progreflionis  dicuntur , indicant , quantum
quifque terminus diftet a primo: Locum autem, feu
numerum terminorum progrellionis indicant ugitate
minorem . Sic 32, cujos index elt 4, el quintus in

progreflione terminus: Quod notetur.

L EMMA V.

In omni progreflione geometrica fi duo quilibet
termini in {e docantur , & prodoétum dividatur per
primum terminum progreflicnis , quotous dabit termi-
nom tot locis diftantem a2 primo , quot vnitates hae
bent indices duorum illorum terminorum fimul additi.

In Progreffione Geometrica B (ubfcribantur numeri
ordine naturali ab unitate , nt éitum eft in prec
Coroll. & duo quilibet termini 10 & 40, gquorum
indices fimul additi dant 4 , ducantur inter fe , eoe
ruomque produ@um goo dividator per primem s,
guotus ¢t 8o , cujus index pariter eft 4 , adeoque
quatuor locis diflat a primo termino per Coroll. cit.

B §, 1oy 20, 40, 80, 160 T
Ol ll zl 3! 4- Sl %

Coroll. Hinc ad inveniendum qoemlibet progref-
fionis datx terminum , v. g. fextum , moltiplicar
debent inter fe duo termini , eorumgque produétum
dividi per primum , ita ot eorum indices additi con-
tineant tot unitates una minus, quot habet terminus
guxflitus , Sic ad inveniendom fextum progreflionis

I tetminum , dultis inter fe 20 & 40 ( quoram
e
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indices additi dunt § 3 & produtto divifo per s,
quotus 160 -erit fextus progrellicnis terminus , ut
patet,

PROPOSITIO VI

Datts minimo € maximo progreffionis. Geometrica
terminis , ac denominarore , [ummam
sermivorum invenire .

A maximo termino aufer minimum , & refidoum
divide per denominatorem proportionis unitate minn-
tum’, additoque quotienti ultimo termino , habebis
omniom termigorum {fummam.

81t exemplum . Venditur equus eximiz pulchritn.
dinis hoc pafto , ut juxta clavorom numerum , qui
in foleis ferreis figendis adhiberi foleat, folvatur pro
primo clavo 1 aflis, pro fecundo clavo 2 allzs | pro
tertio 4, & f{ic deinceps in proportione dapla. Cla-
vus ultimus importat affes 2147483648 . Quzritur
afliom omnium folvendorum fumma.

Aufer minimum terminum 1 ab ultimo , & refi-
doum divide perdenominatorem 2 unitate multarum,
nempe per 1 ; & quia unitas non dividit , remanet
quotus idem ac refiduom 2147483647 , cui adde ul-
timum terminum , fiet torins progrellionis {umma
494967299 ¢ qui afles f1 dividantur per 100 , erit
pretium illius equi fecutorum 42949672, & afles 93,
per Schol, Prop, 5. Cap. 3. ® 8

Ratio deducitar ex Prop. 34, 1:6, 9, Eucl. Nam
in omni finita progreflione Geometrica , ut denomi-
nator unitate -multatus elt ad unitatem , ita maximi
& minimi differentia ( feu maximus terminus, dem-
pto minimo ) elt ad totam progreflionis fummam,
minus ipfomet maximo terminoj ut [i fuerit progrels
fto Geometrica in proportione tripla 3, 9, 27, 81,

243,
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243 , erit denominator ‘3 unitate mulratos , feu 2
ad 1, booti 243 — 3, feu 240, ad totam progref-
fionis fummam , dempto muximo termino , hoc eft
ad 3 + ¢ + 27 + 8i = 120, proinde diviio 240
per 2 , haberur 120, cui additur witimos terminug
243, ut h:beatur rotivs progreflionis fumma 263 .
Schol. I. Progrffronis duple ab unitate incipientis
brevius  habetur fumma o [t duplicetur  terminus ulti-
mus , € a duplo auferatur wnitas, Sic in prioii exem-
plo duﬂwa ulttmum tevmimum 2147483648 , ac deme
unttatem , refiduum dabiv fummam tottus progreffionis
4294967295 4 ut antea . Ratio per fe manifefla ¢ft,
guia denvminator unitate multatus eft unitas , que non
dividit 3 €& addere quoto ulttmum terminum . in bot
cafu tdim eft y ac tllum bis fumere, [eu dnphrnre
Scho! i1 Fx progre[fione dupla aé L incipiente 1,
2, 4, 8,16 Oc. Labentur numert , qui dicuntur Per.
h—&l , quit fcilicet omnibus fuis pambus aliguotis gquas
les /.-mr , #t 6 , 28 , 496 T, ba: patto : adduntuy
ordinatim pragrf_ﬂmm'f duple termini , donec eorum fume
ma ﬁr numierus primuys .y ut | -+ 2 — 34 1 ~+ 2 2 +4

= 7,1+ 24+ 4+ &+ |6.:3| Tum numerus
primus 3, vel 7, vel 31 dacttur n numerum wultimo

addirum y EX prndn&ﬂ ﬂrlmr numerus pcrﬁ'ﬂus . .Sﬁ:
3 X 2 :6,7)(4._28,31)(16 496 . Et
fic de a!n.f, qui pauct funt, [icuts tn natura alig ves,
que perfetie dicuntur . Nam intra decem eft 6 , intra
centum eft <8, intra mille efl 496, intra dena millia
8128 . Omvnes aut [enario o aut ¢lonario terminantur,

PROPOSITIO VII

Datis aliguot pregreffionis Geametr:rx terminis y
quemeungue alium y etiam medits nan
cognitis., invenire ,

Dati funt aliqui terminl Geometricz progreflionis
. e
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o4, & inveniendus fic ejuldem terminus v. g. vige-
fimus. Hujus index crit 19, nimirum unitate minor
numero termini qualici , per Coroll, lemm. 4. Subf:ri-
be terminis datis nuweros naturales ab unitate , falto
initio a cifra , per Cor. ¢17, , & duc 8o , qui in
progreflione quintum locum occupar , & diftat a
primo locis 4., in fe iplum, ejuique produ‘tum é4co
divide per primum terminum 5 , quotus 1230 dilta-
bit a primo rermino locis duplo pluribus, quam ipfe
80, hoc eft locis 8 per lemm. 4.

Eadem ratione duc 1280 in fe ipfum , & produ-
&um divide per s, quotus 327630, diftabit a primo
termino locis duplo pluribus 5 hoc elt 16 per lemm,
¢it. Cum auvtem index :4 aub indice termini qualiti
19 differat per defeltum 3, dac 327680 per termi.
num, cojus index fit 4 , hoc eft per 40, & produ-
&um divide per 5, quotus 2621440 erit terminus
wgefmus quafitus,

Nam cum ex conftruttione terminus 2621440 fit
produétus ex duobus terminis 327680 , & 40, quo-
rum indices funt 16 & 3 , fen 19 | ‘& divifus (it
per primum terminum 5, ditabit tot lecis a primo
termino , quot unitates habent duorum illorum ter-
minorum indices 16, & 3 per leam. 5., hoc elt lo-
cis 19; adeoque e;us index erit 19 , proinde termi-
nus in progre(lione vigelimus per CuroH lemm, 4.
Quod erat &ec.

Coroll. Patet idem elle , quarere datx progreflio-
nis terminum 20 , ac terminam exponeantis , fen
indicis 19 , unitate minoris termino qualito.

PROPOSITIO VIIL
Afferuntur nonnulle Progreffionis Geomerrice
guzfiiones .

1, Quzritur , quantum fromenti ex uno tritici

gra-
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ero o nerd poflic anms 10 5 1 fupponatur ab und
grano produci potle (ingulis annis grana 100 , licet
revera mu.to plura produci loleant,

Iila ergo 100 grana fecundo anno producent cen-
ties centum grana, nempe io, ooo, & [ic deinceps
in proporticne centupla, inveniatur hujus progreflio.
nis decimus, fen ultimus terminus 5 qui per Propof.
prec, €t 10000 , QODO. , 00CO , ©OCO 4 GO0 , hog
et unitas cum cifris 20 . A quo i auferatur mi-
nimus terryimes jo0, mellis primi anni, & refiduom
dividitur per denominatorem proportionis unitare mie
nutum , hoc elt per g9 , & addatur quoto uvltimus
terminus (upra Inventus , €rit ompium granorum
fumma per Frop, §.

I1IC1Q0101CQ I\OIQI_OI-OIOIO-O-

Quam nec totius Europz horrea caperent . Pona-
mus enim al unam Romana librz uwnciam requiri
prana fo0; ad libram vnciarum 12 requiruntur grana
7200. Cum aotem Romanom (ut vocant ) Rubinm
fit pondo hibrarum 640, requirantur ad rubium unum
grana gfto8coo ; dividatur per hunc progreflionis
funima, dabit quotus rubiorum numerum,

2, Rex, cul ex annuo redditu proveniunt ter decies
centena millia nummorum argenteorum,{tatuit €jofmodi
redditus alicut miniftro locare hoc paéto , ut [ngulis
annis per unum menfem felvat fibi primo die aflem
1, lecundo die afl.s 2, tertio vero 4, in proportione
dupla diebys 30, quaritur fumma folvenda regi.

Inveniatur progreflionis duple  ab 1 incipientis
terminus 30 per Propof. prec. erit §3687c912 , qui
dueplicetor , & a duplo auferatur unitas; eric. aflium
fumma 1073741823 , per Schol. 1. Propof. 6. EX
gua refeétis ad dexteramn duabus notis, habetur nume
morpm argenteorum fumma,
| 3. Sches
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3. Scheramus Indiz rex propofuit Seffz Dahir 1n-
do, qui latrunculorum ludam a fe inventom illi ex-
poluerat , ut in pramium peteret quantom veller,
Ille vero nihil aliud petiit , quam ut tritici granum
prima areola polirum continue duplicaretur , donec
ad uitimam 64 perventum foiffer . Leviffima regi
primum vila res eft : fed falto computo ab Arithme.
ticis inventum eft ; neque in ejus regno , neque in
toto terrarom QOrbe reperiri eam tantam tritici cOw
piam , nempe 18446744073700551615 . Hoc  patet
ex diltis per Prop. 6. & 7. hujus.

Schol. 1. Hance doctrinam qui perceperit , haud mis
yabitur id , quod [acra hiftoria narrar de multitudine
filicrum Ifrael | qui egreffi [unt de Agypto . Cum
enim eo profells effent non plures , guam 70 ita wmul-
giplicati  [unt o ut - poft annos 120 , inde exierint ad
[exies centena millia bellatorum hominum , prater pues
yos , [enes, ac mulieres . |

Schol, 11, Admiranda Geometvice progreffionis duple
ab 1 incipientis sufque ad termincs 124 tncluftve incre
menta y quot [cilicet fealarum gradibus Rema ad teme
plum Avacelitanum  afcenduur , profecutus eft integro
librvo Rome edito an. 1652, Fr, Ludovteus Paris de
Monte Fano Min, Obferv.y s guo tct | ac tam lepida
congerit , ut nefcias 5 wtrum magis Geometricz progrefe
fionis incrementa 5 an hominis ingentum , vel otium
mireri§., | -

Schol. III. Ds progreffione Geometrica tnfinita per
¢nfinitos terminos défcendente mon logutmuy | quod hac
zyronis Arithmetici fludiums tranfeendat , & per Anae
dyfin ea longe facilius explicetur .

PROPOSITIO IX

Ex dato yerum numero combinationes omnes fnvenire,

Combinatia retum fieri dicitur , cum dato certo
| rerum
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rerum numero, v, gr. ofto alphabeti literis , quanri-
tur quoties ill® bis, ter, vel quater inter fe combi.
nari poffint ; hoc et quot binarii, quot ternarii, aut
guaternarii ex illis fieri,

1. Date fintigitur oflo res, feuliterz 4,4,¢,d,
e, f, & b, fcire volo omnes binorum combinatio-
nes, In(titwantur duz progrefliones Arithmeticz na.
turales defcendcntes , fubdu&a unitate a numeris 8
& 2, tot fcilicet terminoram , quot numerus minor
2 ( qui denominator combinationis binariz dicitur )
continet nnitates, ut in A4 & B fallom A | B
elt . Ducantur deinde inter fe 8 & 77— | —

- & produftum 56 dividatur per produ- 2 I 8
&um 2 X 1, hoc eft per 2 , quotus 1 ! 7
2% dat qualtam binorum muolticudi.— | ——
nem . 2 I s6 ( 28
Hoc patet ex fequenti 3 literarum combinatione.,

ab ac ad age of ap ab
be bd be bf beg bb
¢d ce «f cg ch

de df dg db

ef

8
eg eh !
fe 1b ‘
£h

11. Scire wvolo quot ternorum com- C
binationes ex tfdem & literis ‘haberi— I
pofhat . Inftituantur, ut fupra faltom 3
et , dux progrefliones Arithmeticz 2 I
delcendentes € & Dy & produétum 1 |}
336 dividatar per producium 6 , quo-— | —
tus 56 dat pumerum ternorum , qui 6 l

petitur :

Eoroll, Eadem methodo inveniuntur omaes gua-
~ ter-
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tefnarii , quinarii, fenarii &c. ex datonumero. Proin-
de in ludo Romano, qui vunlgo Lotso dicitar , in quo
puellarum 9o nomina in urnolam mittantar | ot
inde quinque tantum fortito extrahantar , binarii per
banc Propof. inventl erunt 4005 , ternarii 117480,
quaternarii 2555190, quinarii 43949268 : unde diffi-
cillima in hojufmodi Judis divinandi ratio fatis ap-
paret. |

I"ROPOSITIQ’l X.

Ex dato rerum numero permutationes omnes
| poffibiles invenire .

Permutatio diftinguitur a combinatione "in hoc,
quod combinatio, dato rerum numero , oftendit quot
binarii , quot ternaril , aut quaternarii &c. ex o
rerum numero fieri poflint , ut ex Prop. prec. mani-
fetom elt, Permutatio verodocet, quoties datz ille
quantitateés permutari gueant , ita ut femper omnes
accipiantur, variato folom ordine. En regula ‘
- Sumantur tot numeri in ferie naturali 1, 2, 3,
4 &c, quot funt res dat® , v. 8. quingue literz,
a, b, c, d, e, productum ex terminis feriel naty-
ralis iavicem multiplicatis erit numerus permutatio-
num quzfitus, vt in A4 & B patet, Nam {: dentur
duz tantum literz 2, b, poffunt bis permurtari, |}
quzlibet femel primum locum vel fecundum occupet,
a by, b a. Sivero dentur tres 2, b,¢, A B
permuotari poffunt fexies . Quzlibet 1
enim occupare pote(t femel pnum lo- 2
cum , & reliqua duz , ut modo di- 3
&tum  eft | bis permutari . Nam cum = 4
¢ tenet ultimum locum 'y polfunt duz 5
reliquz 2, &, mutari bis ; ac proinde  ~——
habentur duo diverfi ordines abc,bac., 120

I 2 Rur-
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Rurfus & occupante ultimum locum , permutari pof.. -
{unt bis dux 2,¢; & [ic dpo novi exurgunt ordines
gcb, cab . Denique fi o tencat ultimum locum,
reliquz du® ¢, 4 bis permutari queunt, unde rurfus
alii duo habentur ordines bca, c b2, Enlimul omnes
tripm literarum @, &, ¢ permutationes.

abc, acbh, bca,
bacy, cab, ¢cba,

Fodem difcurfu oftenditur literas quatuor o, 4,
¢, d, permurationes 24 admittere , literas quinque
a, b, c,d, e, permutationes 1209 &c.

Corol.I. Hinc patet celebre illud carmen in hono-
em Bg M,- Vr : \

Tot tibi funt Virgo dotes, quot [ydera Calo,
ofto verbis conltans , flubire pofle permutationes
40320, non tamen femper metsi ratione fervata,

Coroll. -I1I. Hinc quogue habentar omnia dati ng-
minis Anagrammarta , feu quot modis , variato or-
dine difponi poflint alicujus vocabuli literz , ut Ree
ma ; cujus anagrammata (unt Amor , More , Maro,
Ramo , Armo, &c, quz olim ex depravato ¢jus tae
¢is gufty literatores in deliciis habebant.

PROPOSITIO XL

Proponuntur aliqgua Permutationum problemata ,

1. Sunt Convitores 12, qui communi menfa utuns
tur , & quotidie finguli accumbendi locum variant,
guazritur, quot annis ablolvetur ilthzc locorum per-
mutatio ,

Duftis invicem rz progreffionis naturalis Arithme-
tica numeris 1, 2, 3+ &c. invenietur per Propof.
prec, permutationes 479, 001, 600, quas fi dividas

per

F
e
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per dies 355 habebis annorum fummam. -
2. Falta literarum 24 alphabeti permutatione,
quaritir 4 GUOt annorum miﬁia neceffaria eturt ad
omnes ejufmodi permutationes fcribendas , etiamfi
mille fcriptores exiftant , qui quotidie paginas 40
fcribant , & wnaquaque contineat permutationes 5o.
Inveniatur per Propof. prec. permutationum {umma
ex literis 24, quz ‘ex Tacqoer elt 620, 428, go1,
733, 230, 4-9. 260, coo. Duc 40 X 50X 1000,
produ¢tum 2000000 dat numerom permutationum
fngulis dicbus fcribendum , quem duc in dies 265,
& per produétum divide pradiftam permutatiooum
fummam | quotus dabir numerunt agnorum quazlitum.
5. Ex doltrina B. Alberti Magni de Angelorom
numero, Angeloram ordines feu chori funt ¢ : qui-
libet chorus continet 6666 legiones, & legio quzlis
bet Angelos 6666, proinde omnium Angelorum nu-
meros elt 399 , 920, 004; quaritar quot ficri pofe
[rnt Angelorum permutationes , feu quot modis or-
dinem inter {e variare queaant . In hoc tam infinitas
multitudinis namero percipiendo, imbecilla mans ho«

minum dehicre, |
PROPOSITIO XIL

Datis tribus numeris Arithmetice proportionalibus  tres
numeros Harmonice proporéionales invenrire .

¥. Dacdtur primas Arithmetice proportionalis das
tos in fecundum , produétum erit primus proportios
nalis Harmonice , ]

2. Ducatur idem primus Arithmetice proportionas
lrs in tertium, proveniet fecundus Harmonicus
. 3. Denique fecondus Arithmeticus in tertiam dwa
&us tertium Harmonicum producet .

Sit exemp!. Proportio Arithmetica 2 5 3 , 44 efb-
3 A 9 4

.
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cit Harmonicam , . .......6, 8, 12,

Similiter proportio Arithmetica 3, 7, {1, efficit
Harmonicam . . . . o v« o4 214 33, 77

PROPOSITIO XIIL

Datis duobus numeris tertium Harmonico
proportionalem invenire, !

Duc primum numerum datum in fecundum , &
produétum divide per duplom primi minotum fecun-
do, hoc eft per differentiam duopli primi  a fecundo,
quotus erit terrius harmonice proportionalis.

Dati fist 3 & 4, queritur tertins in eadem ra-

tione harmonica . Duc 3 X 4 4 & produltum 12

divide per . 6 — ¢ , hoc eft per 2, quotns 6 dat
numerum qualitum . Similiter dati fint 6 & 8, quae
ritor tertius harmonicus. Duac 6 X 8 , & produdtum
43 divide per 12 — 8 , fen 4 , quotus 12 eft ters
tius harmorice proportionalis, ut patet ex diclis.

Quod {i primi termini duplum fit xgnale , vel mi-
nus fecundo- termino, tunc tertius harmonice Ppropors
tionalis inveéniri non poterit; ut {i dentur, 3 & 6,
vel 2 & 6.

PROPOSITIO XIV,
Si numerus datus dividatur per numeros yArithmetice

s . proporitorales , quotsentes erunt in
Harmonica proporttone .

- Datus fit numerus ex. gr. 60 , qui dividatur per

numeros Arithmetice proportionales 1, 2, 3, 4,55
6, erunt quoti 60, 30, 20, 15, 12, 10: quos cfie
in proporticne harmonica maanifelium eft. Nam )

| o . ~ 0,
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60 . 20 ! 60 ~— 30 . 30 ~—— 20,
30 1§ . 30 ~— 20 . 20 — 15,
20 . 12 [ 20 = 15 , 1§ — 12,
1§ + 40 [ [ 1§ === 12 , 12 ~= IO,

= & ® 5
a & B 54 9

Hine patet haberi progreflicnem terminorum has
monice proportionalium. |
- Schol. I. Harum trium propoficionum demon/Iratios
nes ad Analyfin [peciofam remittimus | unde facillime
eruuntur 5 que alioguin per viam [yntheticam [une
operofe .

Schol, UL. Ratio autem cur tales numeri proportios
nem  harmonicam o feu Muficam conflituere dicantur
eft nimirum , quia confonantias  Muficas conflituunt
S1c in numeris harmonice proportionalibus 3 , 4, 6
inter 6 ' 4 eft proportio fe[guialtera , conflituens con-
fonantiam , que Diapente , fen Quinta dicitur . Items
inter 4 © 3 efl proportio [efquitertia , conflituens cone
Jonantiam | quam Diatefleron , fen Quartam worant
Deinde tnter extremos 6 € 3 habetur proportio dupla,
gue iapafon , [ew Oftavam confonantiam efficit .

Schol, [11. Datur etiam proportio Contr-harmonica,
que havetur cum datis tribus terminis , differentiz
prims , O fecundi eft ad diffeventiam [ecundi €' ters
218y ut tertius terminus ad primum, Sic 3,5, 6 [funt
nuners contrharmonice proportionales : nam 2, differen-
tia primi € [ecundi termini , eft ad 1 , differentiam
Jecundi & tertiiy ur 6 ad 3. Item 12 , 10, .6 funt
contrharmaonice proportionales 3 mam 2., 4 .. 6 . 124
Hee diéte fint in gratiam eorum , gui muficam amant,
ant tifirumentis Muficis fludent , ut hinc numeroruns
[etenttam [ibi maxime necefJaviam intelligant . |

F
{
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De Logarithmis , eorumque natura , atque ufu .

Um triangulorum reflolutio, que per {inus, tane

gentes, & fecantes habetur, abfolvi debeat per
regulam Proportionum, in qua multiplicatio , & di--
vifio , ob pumeros f(eptem , vel ofto charalteribus
conftantes , multum laboris , & tzdii importare fo-
let ; hinc eft , quod Joannes Neperus Scotus , vir
numquam fatis laudandus, alios numeros pro finibus,
tangentibus, & fecantibus excogitavit, & ann. 1620
premulgavit, guorim ope fola additio prae(tat omne
id , quod praltare folebat multiplicatio, & lubtraltio
idem efficit 4 quod divifio . Tales numert vocantur
Logarithmi , quorum naturam, proprierates , & ufum
hic breviflime explicamus.

LEMMAT A.

. 1. In progreflione Arithmetica quatuor termino-
rum fbmma deorsm extremorum &quatur mediorum
fumme . Sint quatuor termini dati 14 24 34 43 €rig
4+ r=3 %+ 3. ;

Coroll, Hinc ut habeatur quartus Arithmeétice
proportionalis , ex fumma fecundi , & tertii termini
anfertur terminus primus , refiduum dat quartum
Arithmetice proportionalem quafitam,

I1. In progreflione Arithmetica trinm terminorum,
fomma duorum extremorum @quatur duplo termint
medii . Dati fint 2, 5, 8§, erit 2 4+ 8.== 10,

Coroll, I. Hinc datis dnobus terminis Arithmetice
proportionalibus , ut habeatur tertius , ex duplo fe-

“cundi aafertur primus. Sic 10 — 2 = 8.
- Coe

1
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5

Corol. IT. Inter duos datos numeros medins Arith-
metice proportionalis habetur , {i - accipiatur eorum
fummea femiflis , Sint dati 2 & 8 , eorum {ummae
femiflis § elt medius Arithmetice proportionalis , ut
patet .

PROPOSITIO L

De natura Log-morum o sorumgue inventione.

Log-mi font numeri Arithmetice proportionales
adjuncti , feu refpondentes numeris Geometrice pro-
portionalibus : vel {unt numeri , qui Arithmeticamm,
ubi ii, quorum ifti funt Log-mi , Geometricam fer-
vaat: proportionem. Ut i conciptatur feries quzcnn-
que numerornm (Geometrice proportionalium , at In
A, coi refpondear alia feries numerorum Arithme-
tice proportionalium B, vel C, vel D, qui crefcant
ut in B & C, vel decrefcant, ut in D ; omnes hi
numeri B, C; D, dicuotur Log-mi numerorum ia
4 exiltentivm , -

A B € D M N
1 I 1 I 3] 100 1 ‘ 0.0C00C00
z| 2| 5| 9o 1o ]| 1.000C000
4 I 3 | 7 30'| 100 | 2.0000000
31 4y 9| 70 1000 | 3.0000000
- 16 | S 11 60| 10000 | 4.00CO000 |
32) 6 | 131 so 100000 l 5.0000000
64 l 73 15| 40 \ icoccoo | 6.00000C0
128 ) 3 | w1 30 10000C00 I 7.0000000
256 9! 19) 20} 100000000 | 8.0000000
sizl 1of 21| rol 10000000C0 |  9.0000000
1024 | 11 }23] o} 100000000C0 I 10,0000000

‘Quamvis autem Log-morum fpecies poffit afrumcil
: I S
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ad libitum , ut diximus , prz(taniilima tamen , &
- ¢ommodiflima eft illa 4 qua cifram , {en o ponit
pro Log-mo unitatis , & unitatem cum aliguibus ¢l
fris , nempe 3, vel feptem pro. Log-mo numeri de.
parit , ot vides in M & N . Adduntur numeris in
progreflione Arithmetica procedentibus, feu Log-mis
ille cifre , ot Log-mi magis exa&i habeantur , ut
dicitur in Trigonometria de finu toto refpsétn fi-
nuum , rangentiom , & {ecantinm , utque calculus
facilior evadart .
Coroll. 1. Ex eo.quod Log-mvs unitats fit o,

fequitor Log-mum numeri , qoi fit minor unitate,
ut funt fradtiones , minorem effe quam o, qui proine
de dicitur Log-musdefettivus , & deflignatur nota ——-,
- Coroll. TI. Omoes Log mi numerorom ab 1 ad
1o exclufive habent o pro prima nota. qui {unt inter
10, & Yoo habent pro primd aumerc 1 ; qul vero
font inter 100 , & 10co habenr pro primo termino
numerum 2 , qui inter 1000 , & 1ooca habent 3
pro primo termino , & fic deinceps. Hi numeri inte
tiales 1, 2, 3, 4 ,.5 , &c. dicontur charalleriftici,
five indicativs : nam indicant quot figuris conflap
numerus ‘abfolutus , cojus funt Log-mus , & puaélo
ab aliis feparantur,
- Coroll. 111, Charalteriltica femper uvnitate minor
et numero figurarum numeri abfoluti . Hinc dato
quovis numero abfoluto v, g. 82050 quingue figu-
raram , {tatim iatelligitur ejus Log-mo dcberi 4 pro
charaeriftitica , & fic de aliis

PROPOSITIO IL

St Log-mus unitatis fit o , erit Log-mus falti
equalis apgregato ex Log-mis fallorum ,

Sit fallum 24 4 cujus fattores funt 4 & 6., erant.
qua-
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guatuor termini Geometrice proportionaies, ex Defin,
multiplicat. , + . 4 1.6 .24, corumque Log-mi
erunt in proportione Arithmetica 4 ex Prop. 1. Sed
Iog mi extremorum 1 , 24 - zquantur Log-mis 4,
6 , per lemm. 1. Log-mus autem unitatis ex hypo-
theli elto; ergo fi-Log-mus unitatis (it o, Log-mus
falti xquatur fumma ex Log-mis efficientium 4&6
Quod &ec.

Coroll. I. Hinc fequitur , Log-mum numeri com-
politi* plani , feu folidi zqualem elle aggregato ex
Log-mis laterum tale jplanum , vel folidum efficien-
tium. Si¢ Log-mus 72 @quatur fomma Log-morum
3 & 24, aut 6 & 12, aut 8 & g, vel 3, 4 & 6,
vel etiamz2, 3 & 12, ’ex quibus omuaibus confurbit
numerns 72.

Coroll, Il. Sequitur etiam , Log-mum numeri
quadrati duplum cffe Log-mi ejus radicis , & Log-
mum cubi triplum Log-mi fuz radicis : nam fallores
quadrati , & cubi f{unt idem numerus bis , vel ter
fumptus .

_Coroll. ITI. Si Log-mum dignitatis cojulcungue
»*, x7, x* &c. dividas per exponentem talis cigni.
tatis, nempe per 24 vel 3, vel 4 &e. habebis Log- |
mum radicis ejufdem dignitatis. Contra i Log-mum
datx radicis multiplices per exponentem 2licujus
dwmtatls, habebis Log-mum ejufdem dignitatis. Sit

= 8, ejufque Log-mus ex tabulis 0.9o30¢g00 ¢
dw:de per exponentem 3 hunc Log-mum , quous
o.30103ce@ erit Log-mus refpondens rad:cl 25 i vero
Log mum o,301¢0300 multiplices per exponentem 3 ,
habebis 0.9030900 Log-mumdignitatis x °, feu cub? 8.

PROPOSITIO IL
$'i Log-mus unitatis eft o, differentia Log-morum ducrum
numerorum equatur Log-mi quoti eorundent numerorum.

Sant duo numeri 24 & 6 , & differentia eorom
Log-
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Log-morum fit 0.6020600, dico hanc efie Log-mum
quott eorumndem ; nempe 4 . Nam cem it divifor

ad dividendum , ex Defin. divif. , ot unitas ad quo-
tum , erunt quatuor termini Geometrice proportio.

nales 6, 24 .. 1. 4, eornmque Log-mi in propora
tione Arithmetica; ergo, per lem. 1. hujus, Loz mi
numerorum 24, & 1 zquantur Log.mis extremorum
4 & 6 ; fed ex hypothefi Log-mus unitatis elt o
ergo {1 ex Log-mo numeri 24 auferatur Log-mus
~diviforis 6, Log-mus refiduus , fea differentia Loge
- morum 24 & 6, erit ®qualis Log-mo quoti, nempe
6.6020600, qui refpondet numeto 4, nempe quoto .,
Quod &e,

Coroll, Hin¢ habetur fummam Log morum divie
foris, & gquoti zqualem efle Log-mo dividendi.

"PROPOSITIO IV.

Numert cujufcungue Log-mum inwenire .

Inveniendis fit Log-mus numeri 7. Stituatur pro.
greflio Geometrica 1, 10, 100, 10c0 &c. & affua
mantur Log-mi his terminis relpondentes o.0000000,
1.0000000, 2,0000000 4 3.0000000 &c, en modo ; quo
diftum eft m Propof. 1. hujus. Deinde unitatem A,

& denarium B auge tot cifris | quot placuerit ; ut
7,8, 9 &ec. (hic c:sfrm 6 adduntur) & inter A& B
inveniatot medins proportionalis Geometricus G, per
Propof. 11, Cap, 6. Arithm, erit hic minor numero
feptenario, qui etiam intelligi debet aultus tor cifris,
quot aufta fuit unitas, nempe fex.. Inveniatur ergo
inter C minorem , & B majorem alivs Geometrice

proportionalis D per Prop. ciz. , qui pariter cum fit

mMiNor, qRAmM 7.000000, = = — —
poterit inter iplum D ' A | 1.000000 | 0.0000000 }
C

minorem , & B ma- 3.102278 | 0.5000000
jorem inveniri medius l B l 10.000000 | 1.0000000

GCOMELIICE  PrOPOL= i 3 i s mrtes g
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Capr. VIII, Prop. IV, 141
L e e o T b e el 1.5 m
C ! 3.162278 o.5o00c000 | M 6.994015'0.8447166\
D . 5:62341310,,500000 6.997936] ©0.8449707
B 10.000000{1.c000000 | N 6.001083]0.8452148
———.1 —— O —— Tm— — e ———
D} 5s.623414 c:.';saooaol O 6.997936]0.3449707
F. | 7.49%942 0.875c000 | P 6.999915]0.8450925
B }10.000000{,0000000 , N i7 .001883]0.8452148
D s. 5234'3'::: 7500000 | P !6999915 0.8450028
F | 6.493816lo.5125000 | Q !7.006890 0.84514538
k. I 74.9894 0.8750000 l N lyomeg 0.8452 145
F 54%815 r,1!.'1.8125:::‘:(‘:{:: l P 6, 999915(0.5450928
G| 6978306 (58537500 ¢ R |7,000407 08451232
b 7.'49594.1 u.&;sﬁoqo Q 7GDCb9)TO.54.51538- |
G 1 6978306 0.8437500. I P 16.999915¢0. 8450928
I‘! 7-233942”0_8393750 S 7.0020101 ,03451080
Eo 1 70499942 [0.8750000 | R |7.000407 [ 0.845123;
G 69733051034'-7';00 6.999915 | u.855092¢
I 7-104974 0‘8515625 T 7 ﬂOﬂO}S _.845100-—'
\ H 7-233942 383937~,el S 7.000161 =.845'1c3
G | 6.978306 ﬂ‘*43?500l P 16.999915] 0 3450928
K 70+Isss|c=8+'r(¢62 V 16.999977| 0 8450966
7 10497+ 0.8¢61 5024 l T 7.000038 O C451004
G| 6978306 034375%' V 16.999977 | 0.8450966
L | 7.00976010.8,57031 | X | 6.000007  0.845098%
K 7041355 10.8476562 X |7 000033 ‘ 0.845 1004
(7 5-975595'0-343?%'00' V |6.999977 084509*"5'
M| 6.9940:4 9.8447 166’, Y 16.999992 ] 0. 8450975
L | 7.000;6010.8457031 | X |6.00000 07 {0 8450 g¥s
M 6.99401 03447*“' X 16.999992 |0.845097 5
| N[ 7.001583 G84.52:4.8’ Z 17.000000 | 0.8450¢¢
\ L 7:C09760 7+0C0007: 0.345:}985

————rer—e———
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tionalis E , nempe 7.498242 , qui major eft ipflo
7.000000 ; idecque inter ipfum E , & proxime mi-
norem D inveniatur medins Geometrice proportiona-
lis F, qui minor eft ipfo E; proinde inter F & E
inveniri poteft medius G , qui adhuc minor elt iplo
E . Atque eadem ratione inquirendo inter proxime
majorem , & proxime minorem inveniuntur medii
Geomsatrice proportionales H, I, K, L, M, N,
&ec. donec tandem occurrat medius proportionalis
Z = 7.000000, qui nulio penitus exceflu, vel defetu
differt ab ipfo numero feptenario:.

Deinde ficuti inter A & B inventus fuit medius
Geometrice proportionalis € , fic inter eorum Log-
mos inveniatur medius Arithmetice proportionalis
per Coroll, 2. lemm, 2. nempe o. soocooo . Erit hic
Log-mus ipfius numeri C . Eodem modo reperiri
dcbent omnes alii Log-mi medii Geometrice propor-
tionalibus D, E, F, G Xc, refpondentes: quo falto,
habebis Log mum nomeri dati 7, nimirum 0.8450930.
~ Coroll. Hac methodo inveniuntur Log-mi nume-
yorum primorum 2, 35 S5 75 11, 13, 17, 19 &e.
Suppetunt ramen modi , quibus tantus jabor immi.
noitur . Nam invento Log-mo numerni v. g. 6, fi
hunc dividas , femifhs dat Log-mum numeri 3 , per
- Corddl. 2. & 3. Propof. 2. busus. Item invento Loge
mo numeri 4 , habetur Log-mus numeri 2 , nam fi
dividas 6 per 3,quotus elt 2 ;fubtraéto igitur Log mo
numeri 6 , refidvum dat Log-mum quoti 2 , per
Prop. 3, kusus. Pariter-fubtrahendo Log-mum numeri
2 modo inventum a Log-mo numeri 1o , habetur
Log mus quoti s , per Prop. 3. ¢it. 4 & fic propors
tionaliter ae aliis, |

Coroll, Inventis Log-mis numerorum primorum,
facile habentur Log-mi numerorum compolitorum.,

‘am fi Log-mum binarii duples, triples, quadruples
e, habebis Log-mos totins® feriel 2, 4, 8, 16,
_ 32
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32,&ec. {i idem facias cum Log.mo ternarii , habebis
feriem Log morum pro numens 3,9, 27, 81, 243
&c. Immo cum omnis oumerus compolitus oriature
ex multiplicationg numerorum primorum , quorem
Log mi {upponuntur jam cogniti ; {i addas eorum
Log-mos, habebis Log mos omnium namerorum per
Prop. 2. hujus . Hinc omnes numeri in ratione de.

cupla eundem habent Log-mum , praerer gharalteri-
fticam, ut vides in A & B,

A B
1 | o-0000000 ] I 3 ] 0.4771212
10 | 1 0000000 30 | 1.4771212
100 | 2.0000000 300 | 2.4771212
1000 | 3.0000000 I 3000 | 3.4771212

Schol. Canonem Log-morum pro numeris naturalibus,
fer abjolutis ab 1 ufque ad icooo, & aHo000 ufque
ad 100000 primus confiruxit Henricus Byigpius Anglus
in Academia Oxonienfi ex confilio "Jo. Nepert primi
borvm  inventorts , Lacunam snter 20000 €9 ¢co00
mox 1mplevit Adrianus Ulacq, In tabellis 1amen vul-
gaoribus haberwr tantum canon Log-mgrum pro numerts
ab 1 ujque ad 10000.

-PROPOSITIO V.

Multiplicare duos numeres , qui minores [int
quam 10020,

Sint multiplicandi inter fe duo nomeri 144 , &
€4 , quorum Logmi ex tabulis 2. 1583625, &
1. 8061300 , quartur fallum , Adde (mul duos
1 og mos inventos , [umma dabit Log mum 3. 9635425,

cui 1o tabulis refpondet numerus 9216 pro falto
duorum namerorum ig4, & 64.

De-
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Demonft. patet ex Prop. 2. hujus. - -
$chol. St fumma duorum Logarithmorum fupere
4.0000000 , qui eft maximus communium tabulayym
Log-mus , operandum erit y ut inferius’ docebimus

PROPOSITIO VI,

Numerum integrum minorem , quam 10000 per
alium dividere

Sit nomérus dividendus 9216 , cujus Log-mus ex
tabulis eft 3.8645425 . Divilor fit 64, cujus Loe-
mus eft 1, 8061800 , quaritur quotus . E Log mo
dividendi fubtrahe Log mum diviloris , Log-mus
reliduus, nempe 2. 1583625, in tabulis qualitus dat
quotum 144 . .

- Demonfi. patet ex Prop. 3. bujus.

Schol. Cum Log-mus ille vefsiduus nen tnvenitur in
tabulis precife , frpnum eft y quoto minutiam aliguam
adbarere , que quanta [it 4 veperietur , ut mox docebimus,

PROPOSITI1IO VIIL

Datis tribus numeris quartum proportionalem
invenire ,

Sint dati - tres numeri 4 , 6% , & 3 , quzritut
iuartus proportionalis . Log-mus fecundi addatur

og-mo tertii , & a fumma fubtrahatur Log-mus
primt , Log-mus refiduus dat in tabulis numerum
gquafitum, | ;

Deronfl, patet ex lemm. 1.

. B - PRO-
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PROPOSITIO VIIL

Invenire Log-mum pro numeris majoribus , quam in
canone . mrmmmr, fed numerum .10, 000
" O0O N0 #redem:éus ..'

Sit numerns: datns 923754 , cujus Log mus quz-
ltur. |

1. Quazre ex tabalis Log-muam qaatunr primarom
ﬁgurarum 9237 , & ex reﬁdms figuris - fiat fraltio,
cujus denominator erit 1, cum tot ¢iris , quot fant
ipfe figura refidua , mempe 5%

2. Log-mus jam inventus tubtrabatur a Lug.mm
proxime fequenti, nempe a Log -MO -numers 9238

Num. 9238, ng— 39655779
WNum. 9237, Log. 3.9655309

D:ﬂ Log. —= 479

3. Die jam per regulam Pmpommum ut fraioe
nis denominator 100 ad numeratorem 54 ¢, ita diffe.
rentia Log morum 470 ad quartum propomonalem

353 33

a3

ge 293 ( fraltio negligi potelt’) Log: mo
pnmum invento , fiet Log-mus 3.9655562. J
s. Tandem chara@eriftica ot wnitatibus augeatur ,
guot funt -cifree in divilore (ut hn: 27) erit Log-mug
qualitus 59655362 . -
Demanﬁr Certum eft , quod ‘fi numerus 9237
erefceret -integra unitate , ejus Log-mus augeri des
beret ' partibus 470, qualis elt differentia duorom
Log-morum fe integra unitate fuperantium: fed cre.
fcit tantum 56 » nam divifus per 100 , quotus eft
9237 <5 3 €rgo per regulam proportioausn, inqui.
ren-

"
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rendum eft, quantum augeri debeat Log musejuldem
numeri 9237 ratiope earum partinm 2=, ‘Qu® quie
dem mions funt , quam integra unitas , feu TS,
Inftituta itaque regula proportionum , invenitur | ogs
mum primo ipvestum , nempe 3.96$5309 , augendum
effe partibus 253 , firque Logarithmus 3.9655562
pro NuUmero 9:37 o,

Demum charalleriltica 3. angeri debet tot unita-
tibus , quot cifra fueruet in divifore ( ut hinc 2 ):
ob. diviforem 100, Nam numerus datus: com divifus
it PEr 100 , eﬂ. nugmerus . . quotys : jed per Caroﬂ,
Prop. 3. bujus, fuomma Log-morum diviforis & quoti.
gqualis et Log-mo dividendi; ergo ut habeatnr Loa-
mus dividendi 9?3734 3 addi debet Lﬂg.mo quoﬁ
3.9655562 Log-mus diviforis 1o ,, nempe 2.0000000,

god, ut compendiofios fiat , fatis eft angere chara-
erifticam duabus unitatibus, ut patet.

Coroll, 1. 81 daretur numerus majer , quam 10,
000 5 000 ( quod in praxi vix contingit) hac repnla
non fufficeret . Nam crefcentibus numeris abfolutis ,
differentiz Logarithmorum decrelcunt, ita ut tandem
evanefcant , & fant ompino xquales-ipli-Loearithmi.
Sic numeri 2656385774 , & 2656385775, qui uni-
tate differont , habent eundem owmnino Log mum
9_424‘2,91[ s UL €X tabulis majoribus Br:ggu qpparet_
Ideoque 1nftitui non poflet reguia proportionam , cum
deft differentia Log-moram , _

Coroll. I, Si-numeri maximi non valde differunt,
eornm Log-mi fupputati ad denarii Log.mum r.0occooo,
ut in tabulis cdmmunibus factum eft , funt inter fe
equales, Quapropter [i daretur numerps quindecim ,
aut viginti figurgrum , vel amplins , fufficeret pro
ejus Log-mo fumere Log-mum primarum decem fie
gurarum , quod notalle valde utile erit, |

Schol, Stnumerus datus dividi poteft per quofeungue
RHMEILS l'ta ut Hﬂid remanedt O';ﬁ.:; mimr quam

h . 10000,
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10000y fumma Log-morum diviforis &' queti dat Log-
mum numeri dati . Sit numerus datus 12456 , divide
per 3. fit 4152, adde fimul Log-mum numeri 3, nem-
pe 0.4771212 5 &' Logemtum numeri 4152 , nempe

3.6182573 5 fummd 4.0953785 dat Log-mum dasi
nunieri! .

Similiter [it wumerus datus 98796 , divide per 2
fit 49398 5 ©° hunc iterum per 2 fit 24609, € hune
per 3 fit 8233, gui minor e} quam 10000 ; adde fi-
mul Log-mos omnium diviforum 2, 2, 3, fen ( idem
susm eft ) per Cor, 1, Prop. 2. hujus, /?um Log-mum
numeri folidi compofits ex 2, 2, 3, 1deft ¥2, qui e
1.0791812 , cui adde Logarithmum ultimy quoti , nempe

8233, qui ¢ff 39155581 1 fumma 4.9947393 efd
Log-mus dats. numeri 98796.

PROPOSITIO IX.
Date fraftionis Log-mum invenire

1. Subtrahe Log-mum numcratoris e Los ma
denominatoris , & refiduo Log-mo prepone fignum
fubtraétionis. Sit inveniendus Log-mus fraétionis 2

FLog. 5. = e, 6989700 |
Log.2. == 6, 3010300

=

. i e iRl

Log. ¥ =—o0, 3979400

o, Si fraftionis datz numerator {it ‘major denomi.
natore , ut % fubtrahe Log-mum denominatoris a

Log mo numeratoris ; relidaum dat Log-mum quz,
fitam,.: - - - |
Log. 9. = 0. 9942425
Log.s. = o. 6989700

- Logo 7 = o/ 2552723

K 2 3. §i
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;. Si vero fraltio data integris adhereat ; integra
reducantur in upam fraltionem , & codem modo
habebitur Log-mus, ut 37 fiant ==, erit

1. 3617278
0. 8450980

AT . e S A —

Log. 35 = o, 5166298

Log. 23
Log. 7

Il

" Gimiliter quzritur Log-mus numeri 344 , reduc
ey oty ‘e 1419

somerum datum $d fraCtionem , erit 2452 . & aufer

Log-mum numeri 4 ex Log-mo numeri 1419 y Pro-

venict Logarithmus quafitos .

Log. 14!9 = 3 1519324__
Log. 4 = 0. 6020600
Log. *%2 = 2. 5499224

Ratio regulz eft, quia cum fraltio fit quotns pro-
veniens ex divifione numeratoris per denominatorem,
Log-mus talis quoti eft aqualis , per Prop, 3. bujusy
diﬁserenti:e Log-moram diviforis & dividendi , idelt
numeratoris & denominateris , idecque nbi numera-
¢or minor elt denominatore, ac proinde per enm di-
vidi non poteft, l.og-mus major e mioori fubtrahen-
dus eft: quo in cafu differentia evadit negativa , &
preponitur Log-mis fignum negativum —- . Quod &¢.

- Log-mus integri cum frato poteft etiam habern
fic . Sit numerus datus 35607 , fume differentiam
l.og morum numeri 3560 , & numeri Log-mas eit
3. 5514500 ; fecundi numeri et 3. 5515720 , diffe-
rentia erit (220. Dic jam per regulam proportionum,
nt 4 ad 3, ita 1220 ad 915 . Adde 913 ad Log-
mum  numeri 3560 , NemMpe 3. §514500 , habebis
Logarithmum integri cum fraltione, iz, 3. 5515415+
Qﬂgd &Ci | : PRO'
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PROPOSITIO X.

Dato Log.mo , gus in tabulis accurate non exifist ,
invenire numerum ei yefpondentem .

Si Chara&eriftica dati Log-mi fit o, vel 1, vel
2 , muteter m 3, & quzratar inter 1000, & 10000
Log mus, qui (it proxime minor Log-mo daro , ha-
bebitur numerus quazfitus , tot fraltiones decimales
adjuntas habens, quotunitates Charalleriltice accef-
{erunt. |

Sit datus Log.muns 1. 9201662, qui non reperitur
exalte in tabulis , Charalteriftica 1 fiar 3 , erit
3. 9201662, Quzre hunc inter 1000 , & 10000,
invenies numerum 8320 refpondentem Log-mo
3. 9201233 , qui eft proxime minor Log-mo dato,
ut pater. Numerus ergo quzfitus erit 83 %%, ob
dl&as videlicet unitates , quibus aulta fuir Charaéle-
riftica ,

Si Log.mus datus habeat Charalterifticam 3 , &
non reperiatur accurate io. tabulis , nt Log mus
3. 5163954, erit hac regula . |

1. Sume numerum 3283 relpondentem Lo-garithmo
3. 5162709, qui eft proxime minor Log mo dato .

2. Subtrahe honc Log mum a proxime fequenti
3. 5164031, & fiet diflerentia -prima 1322, |

3. ldem Log-mus proxime minor Log-mo dato
auferatur ab ipfomet Log-mo dato, erit feconda dif-
ferentia 1245.

4. Fiat vt prima differentia 1322 ad fecundam
1245 , ita ‘denominator futurx frationis ad libitum
allumptus 100 , roco &e. ad quartum proportionas
lem , qui erit numerator fraftionis, nempe g4, erit
ergo numerus quafitus Log-mi dati 3282 5% .

Demonfir. Eodem fere modo, quo Prop.lg.u huyus .
K 3 Nam
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Nam differentia Log-morum prima et differentia
unitatis , quz ita fe habet ad differentiam {ecundam,
Log-mi {cilicer dati , & proxime minoris , ut ico
ad quartum proportionalem ¢4 . Sed nota, quod ideo
inquiritur Log-mus datus 1uter 1cco , & ‘10000,
quia , ut diximus , ibi Logarithmorum differentiz
funt minores , ac proinde , que capienda elt pars
proportionalis, ibi exa&tior habetur.

Schol. Ubi tamen tn minimis [erupulofs non fumus
0d praxim [atis eft [umere numerum refpondentem Loge
mo proxime minors, ¢ f[ralliones ejufmods negligere

PROPOSITIO XL

Dato Logarithmo defellivo , numerum e: refpon-
denters gnuenive .

Sit datus Log-mus defeCtivus — -0, 2218488,
queeritur fraltio, que ei refpondeat,

t. Sume quemlibet denominatorem 100, vel 1co0,
vel 10000 e cujus Log-mo 2.0000000, vel 3.0000000,
vel 4. ocoocoo fubtrahe datum Log mum defe&ti.
vum. '

2. Quezre in tabulis numerum refpondentem Log-

mo refiduo 2.7781512, qui dat 602 pro numeratore

quafite fraltionis; habes ergo :55%, feu +.

Log. num. 1000. = 3.0000000"
Log. def. = 0. 2215483

Log. ref. =
602. Eft ergo °2 =, feu %,

2.7781512 5 qus dat

Similiter fit Log mus defe&ivus — 0.3679767,
quem fubtrahe ex 4. cooccooo , refidvum 3.63%0233
in
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in tabulis qpafitum dar 4285 pro numgratore fra-.

¢tionis. Habes ergo *5% ;.

Lag. -num. 10000 = - 4.C0000006

Log. def. =—0, 3679767 o
Log. vefid, = 3.6320233 , qui dat
s __. 852

4335 praxime. Eﬂ ergo 1‘:&"5? ““ 3000 *
- Demonflr. ut Propof: 9.

"PROPOSITIO XIL

Dato Log-mo excedente Log-mum 4.0600000
RumErum el congruum invenire ,

1. A diato Log-mo auferatur Log-mus numeri 1o,
vel 100, vel 1000 &e¢. ut fcilicet reliduum fit pro-
xime mwinus Log-mo 4.00c0000 ; qui elt tabularum
maximos,

2. Quaratar ex tabulis numerus conveniens huic
.?EﬁleOi

3. Nomeros inventus multiplicetur per 10, vel
106 , vel 1000 , per eum pempe numerum , Cujus
Log:mus ablatus - fuit a Log-mo dato , faltum kil
numerns qozfitns. |

Sit inveniendus numerns dati Log.ti 7. 8372413
ex hoc .anfer Log-mum pomeri 10000 , hoc eft
4. 0000000 ; relinquetur Log-mus 3.8373413 , cul
ex tabulis refpondet numerus 6873 cum fraltione
222 per Prop. 10, Hune multiplica per 10000,
fit numervs quelitus 68745032 .

Log. 7.8372413
Log. 4. ccoo000
_ I,qg. 3 8372413 4 gut dat 6874 o523
Duc s 10000 ,ju"&ﬂngu};iz :

4 s



142 De LoGgaRITHMIS

Similiter fit datus Log-mus 8. 2718416, ex quo
auferloganthmum 4. 0C00CQO ; remanet 4. 2718416,
qui adhuc major eflt , quam 4. 0ooocoo. E refiduo
igitur Log-mo 4. 2718416 rurfus aufer ¥. ooooooo ,
remanet 3. 2718416 cui ex tabulis refpondet nu-
merus 1870 , quem multiplica per 1oooo ; & ulte-
}ms per 10 , ’ fa&tum 187000000 erit’ ‘numeras qu-
nus .

Demonflr. Subducere Log-mum numeri 10 , 100,
1000 &c. a Log-mo dato , et idem ac numerum
quelitum dividere, per 10 , vel 100 , vel 1000 &e.
erit ergo divifor 10, vel 100 &ec. ad dividendum ,
quem voco Z , ut unitas ad quotum ; ergo per Prop.
3. husus , differentia Log-morum diviforis, & divi-
dendi , (hoc eft in fecundo e»:emplo Log-mus 3.2718416)
zquatur Log mo quoti, cui ex tabulis refpondet nu-
merus 1870 . Cam igitur fint proportionalia rooooo
ad Z, ita 1 ad 1379 duo extrema ad invicem mul-
tiplicata mqualia funt ‘mediis per Propof. 16. hib, 6.
Eucl., idet Z = 187000000, Quod &ec.

Schol. Cum refiduum ex divifione [uperat dimidium
drviforis | additur quoto unitas . Sic in priori exemplo
pro quoto-503¢, fumitur 5032. Nam divifis 3180000
per 632 remanet 408 . Qued pro bujufmodi calculis
nota. Quae fegummr s, Trigonometriz doflrinam [up=
ponunt .

PROPOSITIO XIIL.

Datt cugufcunque Sinus Log-mum invenire .

Ut Log-mi Sinoum acctiratiores inveniantur , fup-
‘ponitur Sinus ‘conftruétos fuiffe ad radiam faltem
10000000000 , & tribus deinde ultimis notis multa-
tos, quales f{ont communiter in tabulis Ulacqg , &

aliorum, Sic Sinus ex, gr. grad. s. fupputatas ad Si-
- num
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num totum 10000000000 el 871557427, qui in tas
bulis muitatus reperitar tantum 87:557 . Com au-
tem JSinus quilibet conliderari debeat tanquam nu-
merus aliquis ablolutus ; & vulgaris, Log.mi Siovem
quornmcunque Habentur per Propof. 8. hujus . Sed
ut facilior , & accuratior quoque {it eorum invantio,
neceffe erit ad manum habere majorern Log-morym
canonem , in quo numeri naturales ad plures, quam
fieri potelt, notas af¢endant .

Log-mi autern Sinnum refpicere debent Sinus ipfos
prout primo fuerunt inventi , nimirom tribus figuris
Jongiores , quain in tabulis habeantur , refpelta fci-
licet ad OGnum totum 10000000000 ¢« Sinué itaque ex.
gr. grad. 5 , qui in tabulis Ulacg elt 871557, ha-
bet pro {uo Log-mo 8. 9402960. |

Pariter grad. 61. 50° Sinvs eft 8819782, Log-mus
vero ¢.9452609. Ex Chara&eriftica enim , qua lem-
per unitate minor efle debet numero fignrarum iplius
finus primo inventi , facile apparet , quot notas ha-
buerit [inus antequam multarerur, '

Sit inveniendus Log-mus dati Sinus grad. 23 , qui fup-
putatns ad Sinum totum 10000000000 eft 3907311284,
Inveniatur ex tabulis majoribus-Log-morum numerus,
qui refpondeat quinque notis ad finiftram, cojus Log-
mus eft 4. 5918768, Deinde, utdocuimus in Prop.8.,
inventa differentia, Log-morom numeri 39073, &
39074 proxime {eqitentis , quz eft 111 ; dic ut 100000
ad 111, ita pote relidnx dati Sidas 11284 ad quar-
tum proportionalem ; nempe 124 qui i addatur Log-
mo jam invento 4.5918768, prodit Log-mus quali-
tus , hoc eflt g. g918780 , matata Charalteriftica 4
in g ob decem figuras dati Sinus ; atque ita repe-
riuntar reliqut Sinus,

Coroll, Logarithmos Sinus totins vulgo ponitur
10, 0000000 , ex quo {i Log-mus aliquis auferatur
refidunm dicitur complementum Arithmesicurn 5 ut i

| | ex
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ex iplo Sinu toto 10.0000000 aunferatur Log-muos
Sinus grad.23, nempe 9. §918780 , relidunm 0.40812%0
dicitur complementum Arithmetieum e¢jufdem Sinus,
quo utemur inferius,

PROPOSITIO XIV.

Invenire Lﬂg mum Tangentium , & Secantiunm
daty arcus .

Tangentium , & Secantivm Log-mi inveniri pofs
funt eodem modo , quo Log-mi Sinuum , fed com-
pendiofius habentur fic .

. Sume Log-mum Sinus dati afcus , quem adde
Log-mo Sinus totius . A fumma aufer Log-mum
complementi ejufdem Sinus , qui habetur per Prop,
prec. , refidous erit Log mus Tangentis quaiitus,
Inveniendus fit Log-mus Tangentis grad. 23.

Adde Log. fin. 23. = 9. 598780
Log, fin, tot, = 10, 0000000

P PR ST —

~ Summa 19. 5918780

Log. complem, ¢. 9640261
Tangen. Log. 9. 6278519

Demon/i. patet ex Probl 6, Trigonometria T ac.
quet , in qua oftenfum fuit , ita fe habere Sinum
complementi arcus dati ad Situm ejufdem areus, ut
Sinus totus ad Tangentem quezlitam » qua ur inve-
niatyr , adduntur fecandos & -tertins terminus 4 & a
futnma {ubtrabhita? primus nrer Prap. 7. bugus,

2. At vero pro inveniendis Secantibus dati arcus,
duplari debet Log mus Sinus totivs , & ex duplo
auferri Sinus complementi ejufdem arcus , nam refia
dunm dabit Log-mum Secantis quafitz . Sit evem.

plum .
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—plum . Quezritur Log mus Secantis pro dato arca
grad, 23.
Log. fin. tot. = 30. 0000000
2

20; 00000CO
9. 9640261

Ejus duplum
Log. fin. compl.

i

el e . - e——

~ Secan, Log. = 10. 0359

Demonff. ex Prub!? 6. cit, dedut?itzz 9. Nam funt
tres termini proportionales, Sinus complementi arcus
dati grad. 23 , Sinus totus , & Secans qualita, ut
1bi oftenditur, Ut ergo habeatur tertins Arithmetice
proportienalis , illis refpondens , hoc eft’ Log-mus
Secantis, ex duwplo fecundi termini aufertur primus,
per Cor. 1, lemm, 2. |

Coroll, I. Si in Tab. non reperitur exate Log-
mus alicojus Sinus, Tangentis, vel Secantis, fignum
elt , illum preter minuta prima , continere etiam
fecunda , quz (i quis indagare voluerit , operabitur
eo modo, quo docvimus in Prop. 10. pro inveniens
dis frationibus. Quod fi ea diligentia opus non fit,
fatis erit fumere gradus cum minutis primis , qu&
Leg-mo proxime minori refpondet.

Goroll. TI. In Tab. Ulacq Log mi Sinuom non
habent Charalterifticam majorem, quam ¢ . Proinde
{1, caiculo abfoluto s €x fjeg*marum additione refuls-
tet Characteritica major 9, ex.gr. 10, 12,25 &c.
tunc figura prima a finiftris abjicitur , fitque Chara-
leriftica 0, 2, § &Ke. -

Coroil. IIl. Idem fit pro Log-morum Tangenti
bus, quz gr. 4§ minores funt., A gradibus vero 45
ufgue ad 9o Log-morum Tangentes non habent
Charalterifiicam majorem 13, Idcirco fi , poft addi-
tionem faltam ; Charalleriftica duabys confter figa-
Tis , tune vel lecunda figura excedit 3, & in hc{:c

caft

b
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cafu abjicitur prima , five {it unitas , ive binarius,
ut in A4 ; vel non excedit , & tunc retinetur, uaica

unitas in figura primay ut in B patet. %
| B |
Tang, Log. 24.6040812 | Tang. Log 21. 2162581
fit 4.6040812 fit 11. 2162581

Schol. I. Regula Triumi etiam per folam Log-mo-
rum additionem poteft abfolvi , ft [umatur prioris ter-
mini complementum Avithmeticum , per Cor. Prop.13.,
C" ad duos religuos addatur . Dati fint tres numers
proportionales 4 , 60 5 29 ; quaritur guartus . Prioris
numeri 4 complementum Avithmeticum eft 9. 3979400,
addatur ad Log-mos dusrum numerorum 6o € 15,
fumma dabit Log mum quefitum .

Num, 4. Cﬂmpf. Arithm, 9. 3979400
Num. 60 Log. 1. 7781512
Num. 25 Log. 1. 3979400
¢ ~ Summa 12. §740312
Fit ( per Cor. 2. ) 2. 57403125 dat in Tab, 375,

Schol, IL. St Sinus torus fit primus o vel unus ex
terminis regule Trium , poreft omitts 3 mam in primo
cafu eft o ; O in fecundo addit unitatemt mox de-
bendam | . |

Schol, L1, Log.mi Sinuum vocantur abfolute Log-
mi 5 fed Log-mi Tangentium peculiari nomine Mefo-
logarithmi § @ Log-mi Secantium Tomologarithmi .,
In tabulis swvenivi non folent Tomolog-mi 4 vel quia
facile ex Log-mis Sinuum erui poffunt , ut vidimus ,
vel quia fine ipfis caleulus bene poteft inftitui . Simi-
liter Sinus complementi alicujus arcus dicitur etiom
Sinus fecundus , @ ab alits Colmus . Tangens O°
Secans complements dicuntur Tangens , €& Secans [e
cunda , vel Cotangens, €& Colecans : que nomina fv
sgnoventur o aulores Trigonometrici difficile intelliguntur,

Schol, IV. Logsmorum ufus pates in omnem ‘nf;;re
Je
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Mathefin . Nos pauca hic Problemata delibabimus . Plu«
ya videri poffunt apud Ulacg , Cavalerium , © alios .

PR OBIL L

Dati numeri quadratum " vel cubum per Log-mos
b gnveniye,
1. Datus it numerus v. g. 18 , cojns quadratum
quaritor , Duoplica numeri dati Log-mum , fumma
dabit Log-mum quadrati quaefiti .
Num, 18, Log. 1. 2552725
1. 2552725

P—— e
Summa 2, §105450, dat 1n Tab, guadr. 324.
- 2, Pro inveniendo ejufdem numeri 18 cubo , fu-
me ter , fen multiplica per 3. Log-mum iplius nu-
meri, produftum dabit Log-mum cubi quazliti,
Num, 18 , Log. 1. 25527125/
, ' 3
; 3. 7658175, dat tn Tab. cubum 5832
Corofl, Hinc apparet ratio , cur ad extrahendam
ex quocunque dato numero radicem quadratam , vel
cubicam , aceipiatur ex  Loz-mo numeri dati dimi-
" dinm pro radice quadrata, aut terria pars pro radice
cubica ; cum gquadratum ex Log-mo bis fampto,
cubus vero ex Log-mo ter fumpto prodeat ., Item
guarta , quinta &c, pars Log-mi dat Log.mum pro
altioribus radicibus inveniendis,

PR OB L I
Inter duos numeros datos invenive guotcungue medios
proportsonales

- 1, Inveniendns fit medius proportionalis jnter 20,
. e &




-

148 De LocagiTumMrs
& 320 . Adde eorum Log-mos , dimidiz {umma
Log-mus dat mediom proportionalem quaflitum 8o.
Num, 20, Log. 1. 3010300
Num, 320, Log. "2. g0515¢0

e R ]

Summe Log. 3. 8061800 -
Dimid, Log. 1. 9030900 , dat tn Tab. 8o,
Ef} autem =~ 20, %0, 320,

2. Inveniendi fint inter duos numeros datos duo,
vel tres, vel quatuor, ant plures medii proportiona-
les ; regula generalis eft : avfer Log-mum numeri
minoris ex Log.mo numeri majoris, & hujus refiduj
tertiam partem , {i duo medii quxrantur ; vel quar-
tam, [i tres; vel quintam, 01 quatuor, adde Log.mo
nameri minoris, nam fumma Log-mus dabit in Tab,
medium “proportionalem , qui proxime conleguitur
numerum datum minorem .

3. Ut habeantur medii proportionales reliqui , adde
fomma pracedenti eandem tertiam , vel quartam ,
vel quintam Log-mi partem , fumma dabit in Tab,
- yeliquos. medios proportionales quaflitos, ut exempla,
quz fequuntur, rem f{azis illuftrane. Signa 4+ & —
additionem , & fubtraltionem indicant. Q vero Log-
mum quoti addendum . |

4. Inveniri oporteat duos medios proportionales:
inter numeros datos 15 & 120, |
. Num. 120, Log, 2, 0791812

Num. 15, Log. = 1. 1760913

Refid. 0. 90308¢9
Divid, per 3, dat Q. 0. 3010299
Num, 15, Log. + 1. 1760913

Summe Log. 1. 477!2!£,dﬂ?'i}: Tab.30
Q. Log. + 0. 3010299
- Summe Log, 1. 7731511 ,datinTab, 6o
Sunt ergo = 15, 30,60, 120, ut patet.

§. Que~
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g, Quzruntur inter -numeres 20 , & 1620 tres
medil proportionales.,

Num, 1620, Lag. 3. 2095130
Num, 20, Log, == 1.-3010300
Refid, 1. 9084850
Divid, per 4, dat Q. 0. 4771212
Adde gum. 20, Log. + 1. 3010300
Summse Log. 1. 7781512, dat in Tab, 6a
Q. Log. + 0. 4771212 o
Samme Log. 2. 2552724, dat tn T b, 180
0. Log. + 0. 4771212 '
Summe Log. 2. 7323936 ,dat inTab.540

Sunt ergo tn continua preportione —~ 20, 60, 130,
5§40, 1620, - .

Schol,. Hee fane pulcherrima Log.niorum praxis ob
Jut factlitatem & brevitaiem mibi tanti effe videtuy,
ut propter hanc unam, Log-morum duttrinam addifcen-
dam effe putems . Unum aliguem ejus ufum ex tnni-
meris 4 qui affervi poffen: y indicabimus 1n fequent§
Probl, num. 5.

PR OB L IL

Quafliones aliquot Mrithmeticg per Log-mos
- expediuntur .

1. Dantor feenori fcuta so00, & ex fingulis 100

lucrum eft fcutorum 5 , quaritur guot annis ea fors
duplicabityr,

bEx Log-mo nomeri 100 [ubtrahe Log-mum ny=
me-

-
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‘x:ncri 3 , Log-mus refiduus ia Tab. dat 2nnos guz-
A1LOS _

Num. 100, Log. 2, 0000000
Num, 5, Log. o. 6989700

e —— -

Log, refid. .1. 3010300, dat 1n Tab. 20

Quod quidem manifetum elt : nam i feuta 100
~anno 1 dant § , fcuta soo annils 20 dant s00 per
regulam proportionum compolitam ex Prop, 2. Cap,
6. Arith, |

Coroll, Si tempus , quo fors illa duplicatur , ut
fupra inventum dividas per 2, per 4 , vel 5 &ec.
habebis tempus , quo fortis ejufdem dimidium , fen
guarta , vel quinta pars obtinetur . Sic dividendo
annos 30 per § , quotns 4 dat tempus , quod requi-
vitur ad lucrandam ejofdem fortis quartam partem,
hoc eft fcuta 129, ut patet,

2. Accepit Cajus aureos 500 cum ufura aureornm
10 ex fingulis 100 In annum ea lege, ut nil folvat
fingolis annis , fiat ex foenore auétio fortis . Nihil
fuit” folutum toto triennio. Queritur quantum debeat,
nt propolitum fuit tn Propof. 13, Avithm. num, 5.

Cum hic rco fiat 110 , erit proportio fortis ad

fortem una cum foepore o5 , feu 5. Auferatur

numeri 10 Log-mus 1, ooooooo ex numeri 11 -
Log-mo 1.0413927 , re(}duum, feu Log-mus0,0413927
erit ratio fortis ad fortem una cum feenore unius
anni , Sumatar ergo hojas relidui Log-mus toties,
guot funt anni (ut hic ter ) eique addatur fortis
soo Log-mus 2.698¢700 ; lumma Log-mus 2,8231481¢
in Tab, quafitus dabit pro (oree & ufura ejus trien-
nii aureos 665 cum dimidio circiter ut in Propof. iy,
fuit inventum . |

Num.
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Num. %% Log: 1. 0413927

¢ Log. 1. 0000000

o I A > ——— et e

Refid. Log. o 0413927

Lo vemezs 3
' v Log, o. 124178«
Sortis o0 Log. 2. 6989700

TIGI_‘

Summg Log. 2. 8231481 ,dat 665 7222,
3. Pupilli alicujus bona, quz ={timata fuerunt feds
torum 1600 , accepit Hortenfius palto augendi gno-
tannis fortem .ex fraftibus ad rationem fcutorum 'y
an fingula stentena-. Retinuit illa annis 6 , menfibus
s, & diebus 10, quaritur, quantum pupilio debeat.
Cum fcuta 100 fiant 10% , erit proportio fortis ad.
fortem una cum foenore o2 ,.feu (dividendo per 5)
2= . Avferatur deaominaroris 20 Log-mus r.3010300
ex numeratoris 21, Log-mo 1. 3222192 , refliduvm
©. 0211893 erit fatio fortis ad fortem una cum fee-
nore univs anni, qui Log-mus propter annos 6 fumi
debet fexies, feuiduci in 6, fitque 0. 12713%8.
Ut habeantur menfes, ac dies, dividatur Log-mus
ille refiduws o; 0211893 per 12, quotus 0. 0017657
dat Log-mum , quinquies fumendam. pro § menfibus
datis , nempe. o, co88285. . Hic deinde divifus per
o 3 dat Log-mum o, 000579 , qui' {umendus eft
3ecies pro diebus- 1o, fitque o, 0003792 . Addatur
his Log-mus 3. 2041200 pro forte fcutorum 1600,
habetur ex’hornm fumma Log-mus 3. 3406633, qui
in Tab. quafitus dat numerum, fen fcuta 2191 pu-
pillo ipfi ab Hortenflio debita. .

,
Jiruye & '« =~ N

L - Pre
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Pro anmis 6 Log. ©. 1271558
Pro menf. 5 Log. 0. 0088285
Pro diebus 10 Log. 0. 00C5790
Pro fJorte 1600 Log. 3. 2041200

 Summa 3. 3406631, dat 2191,

4, Fingamus enndem” Horten/inm debere alterd
fommam illam feut. 16co folvendam poft annos 6,
menies §; dies 10: guam jlli parata pecunia offert
figuidem fcuta 5 ex fingulis 100 a creditore fibi re-
Jaxentur, Quaritur gquantum debeat folvere,

Hzc gquaitio eadem ratione folvitor , dummodo
ex Log mo 3. 2041200 fortis 16c0 auferatur fomma
Log motum pro annis 6 , menfibus § , diebvs 10,
pt tupra inveata, nempe o 1365423, Nam refiduus
Loe-rus 3. 0675767 in Tab. qualitus dat fummam
folvendam fcut. 11638, | |

Pro annis 6 Log, o, 1271358 .
Pro mm[. S Lng 0, 0038 "35
Fro diebus 10 Log. 0. 0005790

F—-_-'-—F_-

Summg == 0, 1365433
Scut, 1600 Lg. + 3. 2041200

W p— —
Refid. 3. 0_672747 , dat- 1168,

§. Scuta 1p00, quz feenori data fuerant, reitituons
_tur roft anncs fex una ¢um annois nfurarum uforis,
gur fimol com fortg conficiunt fummam fcut. 1240
q arit ¢ finzviorum annorum plura cum ipfa forte
& quanta fuerit ex [ngolis 100 wfura.

Inveniantur inter duos numeros 000 & 1340 tot

* medii proportionales winus uno , quot faerunt anni
( vt hic gninque ) per Prob!, 2. Dabunt illi fom-
mas qualitas, hoc eft fortem una com upiuiconque

anai pjura, En totius operationis typus. "
- Cie
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Scuts 1340, Log. 3. 1271048 :
Scuta 1000, Log. =~— 3. 0000000 -
Refid. 0. 1271048
Divide pgr 6 , dar Q, 0. 0211841

Log-mus fexta paftis., quem -voco ' , addatur
primum Log-mo fortis 1000, fumma dabit Log-mum

pre forte,, & ufara prihi anni A . Adde deinde huic
fumma Log-mum ipfum , novafumma dabit Log-
mum pro forte & ufura fecundi aoni B ; & fic dein-
¢cps addendo przcedenti fumma Log-mum eandem
Q , aggregatum dat Log-mum pro forte & lucro an-

norum C, D, E &C-

 Log. 3. 0000000
Q. Log, 4+ 0. 0211841 r

Log. 3. 0211841 dat fe, 1050
Q. Log. + 0. 021184s

it p—— S — B
Log. 2. 0423682 dat fe, 1102
Q. Log. + o. 0211841 e
Log. 3. 0635923 dat ﬁ”.' J:ij~
Q. Log. + o. 0211841 »
Log. 3. 0847364 dat. fau 1215
Q. Log. + o0, 0211841 > )
Log. ';-;;;9105 dat fe. 1276 '
Q, Log. + o. 0211841 F %
Log. 2. 1271046 dat fc. 1340
Inventa autem ulura primi anni 4 vna cum for«
te , fcutis fcilicet 3050 , ftatim innotelcit quanta
fuerit ex fingulis 300 ufura . Nam fi 1000 fiunt:
1050 , fcuta 300 per rcgulam proportichum funt
| r 105 3
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105, adeoque ufura fuic fcut, 5 ex fingulis r0b , ut
atet , p o :

¥ Ratio primz - partis deducitur ex Corofl, Prop, 13.

Cap. 6. Arithm., O ex praec.. Probl,

" P'R.OB L IV.

- Data toyments 6:3_!5:5 elevasione , diftantiam i8us -
| fnvenire, € ¢ converfo . ' ;.

1. Experientia conftat , maximum tormenti bellici
i®um feri ad elevationem anguli femire&i | feu gr.
45 , reliquos vero ittus ab angulo femirefto 2quali.
ter diftantes , ut 30 & 60 , 40 & 50 &ec. @>quales
effe. Sit igitur experimento cognitum ab ¢o tormen-
to, dumm ad grades 4s elevarctar , explofum {uiffe
globum ad ditantiam patluoum 4000 ; quaritur, quan-
ta futora fit diltantia ( eadem pyrii pulveris quantis
tate ac vi fervara ) ad datam elevationem gr. 30,

Cum angulus 45 duolicatus fiat go , erit ut [inus
totns ad inum a-guli 30 duplicatt, feu 6a,, ita paf-
fus 4000 ad quartum proportienalem ; adeoque per
Schd. 1+ & 3. Prop. 14.

Gr. “ 60, Log, 9. 9375306
Paff. 4000, Log. 3. 6020600
Summa 13. 5395906
F;t ( Cl. 2. Prﬂp. l4) 3 5;#9590616!3"‘.”: 3464:

2. Quod i e converfo data fcopi diftantia | ex.

gr. palfuum 1500 , ad quem iftus et dirigendus,
u®ratur in iplomet tormento elevationis angulus ;
2 t ut diffannia maxigi iftus, ex, gr. paffaum 4000,
ad elevationem gr.35, ita dittantia data palfloum 1500
ad angulom elevationis qualitz . ltaque duplicato
angulo 45 , ut .in primo calu faltum el , erit. per
Sctly 3. © 3. Lrop. 14e - |

. ] Paff.



: Car. VIII. Prosr. IV, = (6g

Pafl. 4000 Compl. Arithm. 6. 3979400
Paf]. i500 Log. 3. 1760913

Summa 9. $740313,dat. gri32.1"%

Schol. Quam fingulari facilitate per zng-mor confich

poffint Tabule , quibus omnes torments bellict i€lus ex

gno dato deternitinari poffint , queque ad utrangue huw

pus problematis partem maxime infeyviant , facile eft

iﬂ‘dﬁgﬂf’: ' 3

P R OB L. V.

Altitudinem Poli témpore aquinofliorum invenire .

Statne in plano aliguo hotizontali ftylum , qui
Gromon dicitur, perpendicularem ad ipfum planum,
qui divifus intelligator in partes, 2quales 100 . Tum
in meridie ejus diei, in quo Sol Arietis, vel Libra
fnitium ingreditur ( quod facile per Calendaria inno-

tefcit ) metire umbram, quam projicit ftylus; fitque -

Romz ex, gr. mventa umbre longitudo partium 89,
quarum f{tylus continet 100. Erit per Probl. 5: Tae-
quet Trigonomet. , ut longitudo umbre 89 ad fiyli
longitudinem roo, ita longitado ipfius Wumbrz., prout
eft Sinus totus , ad longitudinem ftyli , prout eft
Tangens anguli altitndinis Solis, feu AEquatoris, qua
dat in Tab, gr. 48. 19', nempe per Schol. 1. O 2,
Prop. 14. | |
Long, 89, Compl, Arithm. 8. 6406100
Long, 100, Log, 2. 0000000
Tangens 1o. 05061(50,&:1“3?.43.1911" .
Horam comiplementum ad gr. go , nimitum gr,
41. g1, elt altitndo Poli Urbis Rom2 quafita , ut
ex dolirirz Sphzrice elemeatis patet . Quz timed
per accnratiorem-recentiorumlcalculnm déinde invere

.
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ta et gr. 41. 34', fen gr. 42 prozime . Proinde
FEquatoris altitundo Romz eft gr. 48. "
Schol. I. Ceterum plures funt modi o quibus nunc
yecentiores Mathematics guolibet die , vel etiam nofle
per flellas elevationem Poli inveniunt , cums hoc pro-
blema ad Geographie doflrinam [it maxime necefJarium,
€ Aftronomie univerfe fit velutt bafis © fundamentum.
Schol, II. U:r bhabeantur altitudines meridiane fi-
. gnorum Zodiaci Borealium , adduntur ad altitudinem
Aquatoris tue regionis declinationes Solis , que in
Tab. Aftronomicis paffim occurrunt , Sic declingtic So-
lis in principio fignorum Borealium Y € NP eft g,
11. 30 . Hos adde ad Eguatoris altitudinem , que Ro-
me , ut diximus o eft or. 48 , erit altitudo meridiana
Solis 5 O NP initium ingreffi gr. 59. 30 . Quod [i
altitudinem meridianam Solis queras pro initio fignoe
rum Auftralium w* O 2%, [ubtrabe ab Aquatoris
alistudine o nempe ex. gr. 4% , eorum declinationem ,
 que ¢ft gr. 20. 12, , refiduum das gr. 27. 48’. pro
aliisudine meridiana qusfia,

P R O B L VI
In linea meridiana Zodiaci [1gna deferibere .

Duéta in aliquo plano horizontali linea meridiana,
prout in elementis Spharicis docetur , quam fingvulis
diebus Sol per foramen exiguum tranfiens, in ipfo
meridiel momento tangat , defcribenda fint in illa
Zodiaci figna , nempe vy, ¥, I &c. Aries, Tau-
ras, Gemini &ec. ad dignofcendom tempus , quo Sol
ea figna ingreditur , atque percarrit .

Metire altitudinem gnomonis , feu muri nfque ad
foramen illud , per quod Sol tranfit , ut nota fiat in
pedibus, vel unciis, aot aliaqualibet menfura. Tam
~ Inventis altitudinibus meridianis fignorum Ceeleftium,
g:r Schol, 2. Probl. 5., habebis earum complementa,

complementorum ipforom Mefolog.mos , feu Tan-
gentes, Fiac igitar ut muri altitudo, prout eft Sinus

£O-
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Cavr. VIIT. Prospy. VI 4
gotus, ad Tangentem complement altirudinig merin
dianz talis figni , feu paralleli , ita eadem a:titudo
in-pedibus , vel unciis nota ad quartom proportionas
le, quod dabit in Tabulis pedes, #cl ungias , quisus
diftabit ab initio linez meridianx figni cceleftis locus
in, iplamet linea meridiana delignandus.

St exemplum . (inomon celeberrirns Romer in
Thermis Diocletiani jufla Clem, XI. Pont, Max. a
Cl. viw_ Francifco Blanchino ejuldem Pont ficig
Przlato domeitico conitruétus anno 17c2 , in quo
quidem altitudo muri vigue ad foramen , per quod’
tranlic radius Solaris , et unciar:m 750 pedis regif’
Panflienfis | linea vero meridiana in- 2nea lamina’
pavimento inferta elt . Fingamus huic Zodiaci figna
v* & 2 ( nam bina {imul delcribuntur ) efle &
nobis inicribenda , feu quzrendum effe punétum,
quod Sol tangit , wbi figna illa Z~diaci ingreditur,
Altitudo meridiana sorundem fignorum eft gr. 27,
48’ , per Schol, 2. Probl. 5. , eorumque cnmp%emen-
tum gr. 62. 12’ . Hujus autem complementi Tan-
gens ex Tab. 10. 2779915 . Fiat ergo ut altitudo -
mwuri , prout eft Sinos totus, ad altitudinis meridiana
compiememi Tangentem 10, ~779915 , ita eadeny
~ souri altitndo, prout eft wnciarum 75c¢ Log mus, ad
Log-mum pro unciis qualitis . Erit per Schol, 1. &*

3. Prop. 14.

Complem, Tang. 10. 277991%

Unc. 790 1lng. 2. 87506 3

_ Summa 13. 1530528
Fit ( Cor. 2. Prop. 14. ) 3. 1550528, datunc.1422

- Diftabunt igitur figna » & aw a principio linea
meridiane unciis 1422 pedis ejoidem Parifienfis, Eae
demgque ratione ccterorum- Zodiaci fignorum in ipla
linea meridiana locus delignabitur .

g AP-



[N o
- ¢

A P P E N DIX:

)

) - Praxean Chronologicarum ,

_ i ‘
Um tempus ex Ariftotele lib, 4. Phyfic, Cap.

1t. it numerus, feun menfura motus fecundnm

prius & polterius, non erit abs re hic praxes aliquot !
Chronologicas fubjicere ; quz a numeratione tempo-:
ris , feu motunm Ceceleftium Solis , & Lunz maxi=
me pendent , quas quidem non tam praclarum efl
{cire , prafertim Ecclefialticis viris , quam turpe nee
{cire, id quod de Latina lingua inquit Cicero. Pre-
notandi igitur {unt primo termini aliquot Chronolo-

gici .
1. Cyelus, feu Periodus elt certus annorum nome=

rus in orbem rediens . Tres prefertim funt Cycli
Solaris , Lunaris, & Indiftionis. -

2. Cyclus Solarss elt intervallum annorum 28 5 quo
evoluto , litere Dominicales 4. B. C. D, E, F. G,
Calendario appofitz redeunt eodemm ordine , quo ane
tea, & ad eafdem ferias,

2. Cyclus Lunaris 4 five aureus Numerus eft {eries
annorum 19 , qua completa , novilunia ad eundem
diem regrediuntor , Dicitur Numerus dureus , quia
Athenis in foro aureis literls quotannis infcribebatur
ad vovilunia indicanda,

4. Indittio elt feriesannorum 15 in orbem rediens,
poft Conftantini, tempora, five ab anno Chrifti 312,
vt fama eft , in olum recepta dpud Gracos & Ro-
manos 3 hoc dilcrimine , quod lndiftio Romana a

Kal. Januarils, Graca vero a Kal, Septemb, initium
. ductt . |

%

_* : - . o
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8. Annus Julianus a Julio Czfare Diftatore ditus,
qui Num regis annum emendavit, elt dierum 365
hor. 6, quz.quidem horxz 6 fingulis quatuor annis
horas 24, feu diem folidum conftituunt . Itaque an-
nus Julianos, qui conftat diebus 365, dicitur commya
nis , qui vero diebus 366 fingulis quadrienniis, Biﬁ-
fextrlis dicitur , quod feilicet dies fextus ante Kal.
'Martias bis numeretur , fen intercaletur, unde dies,
& annus intercalares vocantur . |

6. Annus Gregorianus elt annus-Julianus a Gre..
gorio XIII. Pontifice anno 158:. correftus, 10 dies
bus fubduétis . Differt a Juliano in hoe , quod poft
annum Chrifti 16co. e fingulis annis centefimis, qui
omnes in Calendario Juliano biffextiles funt, in
Gregoriano tres primi , nempe 1700, 1800, & 1900
funt communes, & folus quartus 2000 biffextilis erit,

7. Epafle funt dies undecim , qui addendi funt
ad annum lunarem , ( qui confiat diebus 354 ) ut
adzquet annum folarem j qui eft dierom 365 , ut
di€tum eft. Unde fi hoc anno ex. gr. foerit Epalla
x1., fequenti anno erit xxi11,, fed tertio anno Epa-
&a erit 111 . Nam quoties Epa&tz hujufmodi addi-
t excedunt numerum 30 , detrahitur numerus 30,
& refiduus numerus eft Epa&ta illins anni . Si per
addiltionem fiant 30, Epalta illius anni erit %, fen
nihil,

8. Periodus Villorsana ; {fea Dionpfiana eft feries
annorum §22 ¢ Cyclo Solari 28 in Cyclum Luna-
rem 19 multiplicato contexta 4 qua peraéta , iidem
Cych Solis & Lunz iterim redeunt , Dicitur Viélo-
rians 4 quod a Viftore Aquitano anno Chrilti 457
mnftituta (it, vel Dionyfrana a Dionyfio quodam Ex/-
£guo , qui ad Ecclefiam Romanam cum Alexandrina

circa celebrationem Pafchatis conciliandam , illam
adhibuit , '

9« Periodus Juliana eft. feries annoram 7930, que
. | . cX
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ex Cycloram Solis , Lunz , & Indiftionis multiplicatios
ne oritur, [ive eﬂ pmdudum ex multiplicatione Pee
siodi Viltorianz per Cyclom Ind clionis , nempe
annorum 532 X 1§ = §280; in qua tres illi Cycli
Solis , Lune , & Indi&ionis , qui in praienti hoe
anno conveninat , in alio iterum non <convenient,

nili poit annos 7980 expletos, Dicitur Juliana , qupd
Julianis annis confter . Eft Periodos omnium pra-
flantiflima , qua inceepit ammo 710 ante Orbem con-
ditum , & nondum elt abfoluta y @ Jolepho Scaligero
ucoguata ;

10. Epocha , five Ara elt terminus , 2 quo annj
numerantur , Sic KLra Chriltiana ; qua nunc volgo
utimur, & vulgaris dicitur , numerat annos 2 Chn(h
ngtivitate , fen potius ab ejus Circumcifione , hog
eft a2 Kal, Janaariis polt orbem conditum annis 4004
juxta Cl, Ulerii calculum.,

Schol. ]. Logutmur hic de anno tam Solari , guam
Lunart ¢ 1li, qui ex imtegris diebus conflant y non ou-
tem de anne Sclari, aut Lunari ./ﬂﬂmmmi:a qut P &=
ser dies 5 horas quogue & minuta prima , fecumde |
tertia Cc. computat y que non [ums bugus loci .

Schol, 1. Litere Dominicales ordine vetrograde pro-
cedunt ynempe G,F,E, D, C,B,A ot /i boc ane
litera dommicalis fit G proxtoro anno erit F, terrio E
&c. ufque ad A, quam G trerum [equitur . Ratio
¢fty qata cum annus Julianus communis confler diebus
365, koc eft hebdomadibus 52 , O praterea die 1 , fi
prima Januarii dies defignetur litera A , etiam ultima
Decm[;r:; eadem litera A defig w&trur Sit 1pttur tam
primus , quam wultimus :Htu annt dtes Dominiens
[ubﬁ'qmns annus in hoabitur feria 11, dies autem Dp-
minicus hujus anni incidet tn diem _éammﬂl feptimums
proinde litera Dominicalis non erit fed G. Tertius
annus inchoabitur feria Il , adeoque "dies  Dominicus

cadet in diem 6 Januaris o ﬂen Dm”mhl; erit
; &
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F, © fic de ceseris . Biflextilis autems awnus duplict
litera defignatur eodemgue ordine  ‘vogrado , [cilices
GF, FE, ED @%. sta ut non F, [ed G priotem lo-
cum obtineat , & ad diem ufque 23 Februarti ufurpe-
tur, altera vero F deinceps ufque ad fipem tosius annt
‘sntercalaris .

An dasus annus [it Biffextilis , vel quotus fis

a Biffextili, invenire.

Annom Chrifti datum divide per 4 ; fi falta di-
vifione , nihil remanet, ille annus Biffextilis eft ; &1
quis fit refiduus, indicat, quotus annus fit a Biffexti-
li, Sic annus , in quo hazc fcribimus 4 1748, quia
divifus per 4 , nihil remanet, et Bilextilis. Annus
vero proximi Jubilzi 1750 erit fecundus a Biffexti-
li. Nam eo divifo per 4, remanent 2.

Coroll. Divifionis hujus quotns , refiduo neglefto,
‘indicat, quot effluxerint anni a Chrifto nato Biffexti-
les 437 . Sed uvnitate multari debent propter annum
1700 5 qui Biffextilis non fuit ex di€tis Defin. 64
Eiunt ergo numerandi 437 — 1 = 436,

PR AXTIS IL

Cyclum Solarem anni daté invensre .

Anno Chrifti propofito adde g ( decimo namque
hujus Cycli anno Chriftus natus eft , adeoque jam
novem erant expleti ) . Tum fumma illa dividatur
per 28 , numerus ex divifione refiduus erit Cyclus
Solaris anni dati. Si ex divifione nihil remanet, erit
Cyclus Solaris completus 28, Quotus autem indicat
revolutiones hujus Cycli a Chrifti nativitate pera-

&as.
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tlas. Efto hic annus 1948 , cui adde ¢ , fit 1757,
quem divide per 28, remaneat 21 pro Cyclo Solari

currentis anni . Quotus antem 62 indicat totidem
effluxiffe a2 Chrifto nato Cyclos Solares.

P R AX1S 1L

Aureum numerum dats anns snvenive

Dato Chrilti anno adde unitatem ( nam primo
Frz Chriftiane anno aureus numerus fuit 2, adeo-
gque nnus jam erat ablolutns ) fommam deinde di-
vide per 19, refiduum erit numerus auress, Si nihil
yemanet , erit Cyclus completus , (ive anous 19,
Quotus vero indicat , quot Cycli Lunares haétenus
ab AEra Chriftiana fuerint . Queritur numerts aureus
correntis anni 1748, Adde 1, fit 1749 , quem die
vide per 19, remanet 1 pro aureo numero quzfito,
Sunt autem a Chrifto nato Cyecli Lunares ¢2 , ut
divifionis quotus ofteadit .

PR AXTIS 1V

In quam hebdomade feriam incidat primus
anni daté dies , tnvenire,

Ad annum Chrifti pracedentem addantor Biffexti-
les elapfi ,'& a fumma fubtrahantur 1o . Tum no-
merus refiduus dividator per 7 , 1d gquod reftat ex
divifione dat feriam quzfitam. Si nihil remanet, erit
feria feptima, fen Sabbatum . Scire cupio ex. gr. in
guam feriam cadet primus dies anni 1800 . En cal-
cull rypus

Ane
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Annus praced. 1799 ‘
Biffext, per Cor. 4 4 $ |

PR —— g

2247
Correit, Greg, =~ = 1 0
7 2237
/ ’

- 319% nf;'d. 4-.":':zdf¢a: Fer. 4.

Eadem ratione invenitur feria , in quam dato an<
no incidit propofitus cujufcungue menfis dies . Quae
yitur ex. gr, in quam feriam inciderit dies 17 Au-
gufti anni 1740 , in quo eleftus fuit Pontifex Ma-
ximus Benedittus XIV . Ad annum przcedentem
addantar tum Buffextiles , qui per Coroll, Prax, 1.
funt 433, tum dies -elapfi a Kal, Januvariis ufque ad
diem 16 Augufti 1740 , nempe 229 , fit. fumma
2401 , ex qua ob correltionem Greegorianam fobdu-

&is 10, & refiduo divifo per 7 , remanent 4 . Fuit
ergo Yeria IV, |

Ann, preced, 1730
"~ Biffextiles Z; 2
 Dies elapfi 229

| 2 40¢%
Corr. Gregor, — 1 0
7 2391zx

« £%
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Literam Dominialem dati anni fnvemre .

Tnveniatur Feria , qua annns propofitus inchoatur
per Prax. prac. , eamque fubtrahe ex ¢ , refiduum
dabit literam Dominicalem . Quaritnr Litera Domi-
nicalis pro anno proximi Jubilzi 1750 . Primus ejus
dies per Prax. prec. incidet in Feriam V. , fubtrahe
s ex ¢, refidnom 4 dat Jiteram Dominicalem quar-
to loco pofitam , ordine literarum direfto numeran-
dam , nempe D, Similiter fcire volo literam Domi-
nicalem anni 1755 . Feria , in quam incidet primus
ejus anni dies, erit per Prax. prec. Feria IV, Hanc
fubtrahe ex ¢; refiduum 5 dat literam Dominicalera
E quinto loco pofitam.,

Schol, Alie funt praxes pro litera Dominicali énve
wienda , fed hec a Blondello allata, eft omnium bres

viffima , atque pulcherrima,
PRAXIS VL
Dati anni Epallam invenire .

Inveniator anrens numerus anni propofitt per Prax,

3. , qui multiplicetur per 11 , &-€x produéto aufe.
yantor dies 11 pro correltione Gregoriana , refiduo-
se divifo per 30,numerus, qui_remanet, erit Epa-

a quazfita . Ex. gr. quaritur Epafta anni; 1750,
cujus nomerns aurens per Prax. 3. eft 3. Hunc duc
in 11 fit 33, ablatifque 11, refidoom et 22 , quod
cam dividi nequeat per 3o , refiduum iplum 22 dat
- Epa@tam qualitam. Anpi autem currentis 1748 Epa-
Sa et % feu zero . Nam aureus numerus et 1,

adeoque ex hac praxi 1 X 11 = 11 — II = 0.
I Schol,

-



| PR;!!S'VT..L 17%
Schol. Epalle dati anni numerari imcipiunt a Kal,
Martiis ejufdem amni. Proinde Epafla bujus 1748 <0

-

durabit toro Februario anni 1749,
PR AXIS VIL

Menfe ac die datis, atatem Lune invenire ,
il

Adde fimo! Epaftam currentis anni , dies menfis
elapfos , & numerum menfiom a Martio inciulive,
& ex fhmma fubtradlo, fi fieri poflit, 30, refidoum
dabit xtatem Lonx . Scire volo ex. gr. ztatem Lu-
nx die 15 menfis Decembris hujus anni 1748. Cum
ex dittis s» Prax, prec, Epafla hoc anno fit = o,
acddanrur rantum dies 15 , & numerus menfum a
M.rtio inclofive , nempe 10 , fumma 25 ( ex qua
30 fubtrahi nequeunt ) dat Lunz xratem queelitam,
SimJiter fcire cupio mratem Lonz die ¢4 Junii andi
1750, Epalta ejus anni per Prax. 6. et 22 , cui
adde dies 4 men{is Junii , & infuper 4 pro numero
menfiom a Martio inclafive , fitr fumma 30, ex qua
fi fubtrahantur 30, nihil remaaet ; cit crgo illo die
Noviluniom, -

PR AXTIS VI

Datis Menfe €& anni Epafla Novilunis
diem invenive , :

Additar ad Epa@am snni dati numerss meofiom

a2 Marrio inclofive , & fumma fobtrahatur ex 303
vel i famma ila fuperat 30 , fubtrahatur ex 60,
gelidoum’ indicabit diem Novilonium . Qneritur ex.
gr. m quotam Martii diew incidet Noviluniom an-
no 1749 . Ad Epatam ejns anni , quz eft 11 per
Prix. 6. adde numerum menfium , qui et 1 ; &
t um-
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fumma 12 fubtrahatar ex 30 , refiduum 13 indicat
Martii Novilunium die 18 futurum . Similiter quz-

ritur Noviloniom Decembris 1750, Ejus anni Epg.
&a elt 22 per Prax, 6, & numerus menfium a Mar-

tio inclufive ro . Horum fummam 32 fubtrahe ex
60, refiduum 28 dat diem Novilunii,
Schol. 1. Quanguam autem atas Lung per Epaflas

- precife definivi non poffit 4 nunquam tamen folido die
@ vera Lunz atate aberrat § proinde hisc methodus fatis

tuto in wulgavem ufum recepta eff . _
- Schol. 1. Novilunium Pafchale continetur intra diem

8 Muartis & s Aprilis inclufive, intra quos terminus,
gui Pafchales audiuntur , veperiri debet

P RAXIS IX
Dato AEre Chrifttang anno Indiltionem invenire

Auano Chrifti propofito adde 3 , ( primus enim
Fre Chriftianz annas cocpit Inditione quarta ) &
eggregatum divide per 15, reflidunm ex divifione dat
annum Iadittionis . Si. nihil remanet , erit Inditio
15. Sic ad hunc annum 1748 additis 3, ficr fomma
1751, qua divifa per 15, dat refiduoom 11 pro Ine
. diftione quafita. Quotus aurem 116 indicat Indiétio-
~ pes jam a Chrilto nato completas.

PRAXIS X

Dato &re Chrifltane annoy guotus tn Persode
Juliana ille fir , invenire.

v

Efto datus Chrilti annus - prafens 1743 , quaritue
annus Periodi Juliane, qui illi refpondet . Anno da-
to 1748 adde 4713 , fumma 6461  dat anoum qoz-
fitum . Ratio eft, guia primg Chrifli anno. elapli jam
erant ejus periodi anni 4713, Co-
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Coroll. Si datus quilibet Pericdi Julianz annus
dividatur per 28, per 19 , & per 15, refiduom ex
prima divifione erit Cyclus Solis, ex fecunda Cyclus
Lunz , & ex tertia Cyclus Indiltionis . Sic divilo
anno currenti Periodi Julianz 6461 per 28 , rema-
nent 21 pro Cyclo Solari ; per 19, remanent 1 pro
Cyclo Lunari , five aureo numero ; per 15, rema-
nent 11 pro Cyclo Inditionis,

PR AXTIS XL

Dato anno ante Chrifti eram , quotus in Periodo
Juliana ille fit , invenive,

Efto datvs annus ante Chriltum natum g4o04., cui
“Uflerins, Pagivs , Lancellottus , aliique Chronologi
illultres Mundi initium tribuunt , quaritur , quotus
1lle fuerit in Periodo Juliana . Avuferatur datus annus
4004 ab annis Periodi Julian® 4714 , 1n quibus ex
diltis 2 Prax, prec. primus Chrifti annus conugit,
relidunm dabit annum Periodi Julianz , qui primo Mun-
di anno relpondet , nimirum 710. Res per fe patet.

Coroll. Hinc elt, quod dato quolibet Periodi Ju-
lianz anno , facile innotefcict , an ille it ante , vel
polt Chrifti nativitatem. Nam i datus annos major
{it anno 4714, erit annus Periodi Julianz polt Chrie
ftum, {i minor, erit ante Chriftumnatum. Sic datis
Periodi Julian® annis 6461, ablatifque ab illis Periodi
Julian® aanis 4713 , remanet prefens arae vulgaris
annus 1748. Ablatis autem annis Periodi Julianz
710 ab annis 4714, habentur anni 4004 ante Chri-
{ti nativitatem, . |
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Datis Cyclis Solis y Lune , ©&° Indictionis inuenire
annym Periods Juliane , in quem comveniunt

. & Solis X 4 8 4 5
Duc Cyclos datos Lune X 4 2 00
| Indit, X 6 9 1 6

Et fummam produftoram divide per-7980 , refidvus
erit annus Periodi julianaz 4 qui datis Cyclis refpon.
det . Sit exemplum . Primus Chritti annus habuit
Cyclum Solis 1o, Lunz 2, & Indiftionis 4 , quz-
ritur annus Periodi juliang , cut conveéniunt

| Soltis 10 X 4845 = 48450
Cycli er:c 2 X 4200 = 8400
Indiét, 4 X 6916 = 27664

Summa 83514

Qua divifa per 7980 , refiduum 4714 dat annum
Periedi Juliae@e pro primo Chrifti anao.

Simititer hoc anfio 1748 Cyclus Solis eft 71, Lu.
px 1, Indiftients 11 ,quaritur annos Periodi Julian,

210 X 4843 = 101743
Duc 1 X 4200 = 4200.
11 X 6916 76676

-

i

Summa = 172021
Qua divifa per 7080, refiduam 6461 dat annum
Periodi Julianz , qui ex Prax, jo. relpondet huic
anno 17438.
Schol. Qua ratione numeri §lli determinati 4845 ,
200 , & 6916 , per quos dats Cyeli mulisplicars
debent , invenigntur , non eft Fujus loci inquirere
gurn metbodo Analytica opus fit , quemadmodum ea ufs
funt Francifcus a Schooten in Mifcell. | Preftetus T .2,
Jih. 7. Element. Mathem., foannes Ketll, lelt, 29. de
 Cyclis , © alis.
PRA-
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PR A XIS XIIL
Dato quolibes Periodi Julianz anno, Olympiadum
annos invenire .

Olympiadom Epocha apud hiftoricos , prafertim
vero Grecos , celeberrima femper fuit , cum Graci
annos nonnifi per Olympiades, unde anni Olympiaci
di¢ti funt, numerare folerent. Nam quadriennio quo-
liber vertente, fen quinto quovis redeunte anno, in
Olym?ja Elidis Urbe ludos in honorem Hereulis
circa folftitium 2{livom maximo populorum concurfu
celebrabapt . Ludi antem hujufmodi ab Iphito Eli-
dis rege five primum inftituti , five inltaorati font
anno Per. Jul, 3938, & ante Chriftianam zram an-
no 776.

Dato jgitur Per. Jul. anno, guaritur annus Olym-
. piacus, qui illi refpondet , Si datus annus minor fic
annis 3038, ex his auferatur ; qui remanet , dabit
annos 4 qui Olympiadum Epocham przcedunt . Sit
annus Per, Jul. 3103, in quo juxta Petavinm Moy-
fes natus eft, quaritur quot annis ejus nativitas Olyms
piadum praceflerit inflitutionem ., Subduélis 3103 ex
3937, refiduum 835 dat annos gqualitos,

Quod (i datus fit Per, Jul. annus 4714 , in quo
inceepit Chriftiana @ra, vt fepe diftum elt , major
{cilicet annis 3938, hos ab illo fubducito, refidoum
777 dabit annos Olympiacos » qui 1 dividantur per
4, quotus dat Olympiades completas 1944 & annam
1 Qlympiadis ineuntis. 195 . Chriftus ergo natus eft
aono 1 ab Olympiade 194, five anno primo Olyma
piadis 195.

Coroll. Dato zrz Chriftianz anno, ex. gr. 1748,
fi illi addas annos 776 , habebis annos OClympiacos,
qui hnic anno refpondent , 2524 ; quibus divifis per
4, habentur Olympiades 631 . Simili ratione annus
proximi Jubilgi 3750 erit fecundus Olympiadis 632,

2 PRA.



180 AP P ENDTI X
P R A X TS XIV,

Dm anpo Olympiaco , quotus ille in Periodo Juliane
Jit y invenire,

Data fit Olympias 114, qua ineunte , Alexandgr
M., uthiltorici referont, diem obiit, quarityr quo-
to Periodt Juliang anno id contigerit . Mauleiplica
Olymp:ades 113 elaplas per 4, & produto 452 ad-
de unitatem , 0b agnum primpm Qlympiadis 114
ipeantis , ﬁt 453, cui Pericdi Juliang , in quo Ale-
xander M. interiit,

Similiter Djodoyus Siculns feribit, anpum primum
Olymp. 91 exeuntem , efle annum 730 polt Troje
excidium , fcire volo, quorus ille effet Per, Jul. an
nps . Com Trojanum cycidiuom ex ejufdem Diodori
Siculi, & Diony{ii Halicarnafienfis {ententia accide=
yit anno Per. Jul. 3530, addantur anni poft Trojz
cafum elapl: 730 ad annos 1pfos 3530, flumma 4310
dabit annum Per. Jul, , qui copgruit cum anno r
Olymp. 94.

Coro}l. I, Nota igitur, Trojz excidium contigif-
fe aono Per. Jul. 3530, ita ut primus annus Epo-

ghz Trojanz fyerit Per. Jyl. annus 3531,

Coroll. IL. Si ex anpo Per. Jul. 4714, 2rg Chrix
flianz primo , auferas 4390 , refduum 324 dat an-
nos , quibus Alexapdri M. mors prmce!ﬁt Chrifti na-

itatemn . Sin ab eo anferas 3571 , habebis annos
Erm]am Exudl} 1183 ante Chn{i’um natum . Qua;
omnia ex Coroll. Pray, 11. plapa font,

P R A XIS XV,

Ddto gnno Periodi ]nham annum . C, ei con-
gruentem invenire

Ex hiltoria Romana fatis paret, Romanos ab Ut-
be condita anoorum imitium , gorumque feriem ny-
| me-
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- merare confuevifle ; unde orta eft celebratiffima U.C,
Epocha. Quz gquidem duplex elt ; Varroniana a M.
Varrone diéta , que a®dificationem Urbis in annom
- tertium Olympiadigvi. exeuntem refert, cui refpon-
det annus Per. Jul. 3960, feu 3941 (com Cal. Ja-
noariis fequenribus ea coeperit ) ; Chriftianam vero
Epocham antecedit annis 753,-1ta ut inannum U, G,
754 cadat primus Chrifti annms; & Capitolina 4 quee
a faltis Capitolinis colleétis deduéta. fuit; & Urbem
conditam in fequentem annum Per. }ul. 3962, reji-
cit . Sed Corn. Tacitus in fuis Annalibus | Cenforimus
de die Natali , aliique viri dofti ; quorum fenten-
tiam fequitvr, Epocham U. C. Varronianamr Capi-
tolinz praferunt .

Dato igitur Per. Jul. armno , quaritor quotus ibli
in Epocha U, C. annus congruat. Si propofitus an-
nus minor erit 3961 , falta fubtraltione , refiduom
dabit annos ante Urbem conditam. Sic ab anno 396«
fubdo&tis 710 ( cui Per. Jul. anno Uflerins initivm
Mundi tribuit , ut diCtom elt ) refiduum 3041 dat’
Mundi annos ante U. C, Quod [i major [it annis
3961 , faéta fubtraltione , refidvum dabit annos ab
U. C. Sic {ubdaltis 3961 ex 4714 ( primo are
Chriltianz anno ) reliduum 753 -dat annos U. C.,
qui precedunt Chrilti nativitatem , qua ex fuperius
ditis incidit in annum U. C. 754

PR AXT1TIS XVL

Dato U. C. anno, Periodi Juliané, Olympiadum , &
ere Chriftiang armos ei congruentes tivenire. |

Refert C, Plinins Nat, hiftor, hb. 8. ¢c. 6. elephan-
-tos in Italia primum vifos Pyrrhi réais bello, anno
Urbis quadringentelimo feptnagelimo (ecundo 5 hinc

t. Quaritur , quoto Periodi Julianz anno 11 con-
tigeric . Ad U, C. annos ante diftos 472 addantur

M 3 AR
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.anni 3960, qui U, C. Epocham praceflerunt ex di-
&is in Prax. prec. ., aggregatum 4432 dat annom
Per, Jul. quzlitum, ut pater.

2. Quaritur, in qua Olympiade, feu quoto anno

Olympiaco illud acciderit. Ab anno Per. Jul. 4432,
ut fupra, invento, auferantur anni 3938 , a quibus
Olympiadum Epocha inccepit , refiduum 494 dat
annos Olympiacos, quibus divifis per 4, habetur an-
nus fecundus Olympiadis 124 per Prax. 13,
3. Demum quearitur ;, in gquotum annum ante, vel
poft Chriftum natum Pyrrhi bellum , fen elephan
torum 1o Italiam adventus inciderit . Ex anno Per.
Jul. 4432 fuperius invento , facile intelligitur per
Coroll, Prax. 11, id ante zram Chriftianam conti-
gifle . Jtaque idem Per, Jul. annus 4432 avferatur
ab anno primo Chriftianz 2rx 4714 , refidvus 282
dabit annos , qui Chriftianam =ram pr#ceflerunt,
Proinde elephantos Italia primum vidit anno Per,
Jul. 4432 , anno fecundo ab Olympiade 123 , poft
U. C. 472, ante @ram Chriftianam annis 282.

Coroll. Dato U. C. anno , five anno Per, Jul,
qui ei congruit , facile intelligitur , quotns ille fit a
Trojz excidio annus, Subdodtis enim Trojane Epo-
chz annis Per. Jul. 3530 ( per Cor. 1. Prax. 14.)
ab annis Per, Jul. ;, qui in eadem Per, Jul. refpon-
dent U. C. annis, refiduvs erit annus queafitns . Sit
exemplum. Dato anno U. C. 537 , in quo a Ro-
manis clades maxima ad Trallmenum lacum accepta
eft ; Flaminii confulis temeritate ; quearitur, quotus
ille fuerit ab excidio Trojz , feu Trojanz Epoche
annus, Inveniatur annus Per, Jul, congruens U. C.:
-anno 537, qul per partem 1. hujus Prax, erit 4497 4
ex hoc {ubducito Trojan® Epochz annos 3530 (per
Coroll. 1. Prax, 14. ) refiduum dat annos , gui in-
terceflerunt , 967. ~

PR A-
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PRAXTIS  XVIL

Dato quoliber Per. [ul. anno . gnitium anni 7 gy-
ptiaci y few neomentams Thoth | inventre

De ®ra Nabonaffari crebra fir mentio tvm apod
veteres Aftronomos Ptolomzum , Hipparchum & alios,,
tum etiag apud celebriores -Chyonologos ¢ proinde 2
nobis ea hic omitti omnigo noa potelt. Fuit Naboe
naffarns Chaldgorum Rex 5 a cojus regni Bahylonit
novam FEpocham inftitperunt , quam MAgyotii 3b
illis acceperunt . Exordium ejns cadit in Per, Jul. an
num 3967 4 die 26. Febr, ante Chriltum natum 749.

Quia vero Nabonaffari @ra non annis Julianis,
fed Agyptiacis conftat, de his primo eorumgque ini-
tio agendum e(t. Annus Agyptiacus dies 365 conti.
pet, negleétis 6 illis horis ; quibus annus Julianus,
prerer dies 365, componitur, Unde [it nt 4 propter
‘emitfain quadriennio quoelibet vertente diem interca-
larem , initium anni AEgyptiaci { quod acomenia
Thoth dicitor ) retro abeat 4 & per totum annum
Julianum vagetur , unom perpetuo anticipans diem ;
at {i hoc- anno ex. g. neomenia Thoth iacipiat, Ca-
lendis Januariis 5 polt quatvor annos incipiet die 31
Decerbris, & iterum poft alios quatuor annos , die
30 Decembris, & [ic deinceps ; donec d2mum anno
1461 ad Calendas Jan. rurfus redeatr , expletis {cili-
cet annis Julianis 1460, qui annos Egyptiacos 1461
przcile continent . _ |

In tota autem Periodo Juliana funt guingue anni,
goi fpatio annorum 1460 invicem diftant , in qui.
bus tam primo Januarii die ; quam uvltimo Decems
bris neomenia Thoth contingit , nempe

1273, 27335 4193, 5653, 7113
Dato igitur Per, Jul. anno, inveriri debeat | quoto
die imitinm anni gypriaci , feu Thoth incipiat.
4 Hze
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Hzc erit regula . Subducatur annus Per. Jul. ex
uno ex fuperioribus numeris , qui fit prozime major da-
to , ‘& reliduum dividatur per 4. Si quotus minor
fuerit quam 59 , vel aliquid poﬁ divifionem fupere-
rit , addatur quoto unnitas , dabit {fumma diem neo-
meniz Thoth a Calendis Jannariis in anno Juliano
pumerandum . Si a divifione nihil reftat ;, & quotus
et major 59, iple dabitdiem, in quem incidet neo-
menia Thoth. Sit cxemplum' Efto datus annus Per.

Jul. 4714, in quo Chrifti dies natalis illuxit , qua-
titur, in quoto illius anni die neomenia Thath cons
tigerit . Subdoftis annis 4714 a numero proxime ma.
jori 5653, remanent 939, quibus divilis per 4, quo=
tus dat 234, & remanent 3. Adde 1 ad ipfum quo-
tuom. Ceepit igitur Thoth die 234 a Calendis Ja-
nuariis numefandam, hoc eft die 23 Augulti. Simi-
liter {cire volo in quotum anfii 1748 diem incidat
initiom anni gyptiaci , feu Thoth Annus Per.
Jul., qui huic anno congruit , eft 6461 per Prax, 11.
hunc fubtrahe ex 7113 proxime majori ; & reliduum
652 divide per-4, quotus dat 162 fine "ullo refiduo.

- Huie ( ob‘CorreE,l: Gregorianam ) adde 11, fit ag.
gregatum 174 . Hoc igitur anno 1748 initiom anni
Fgyptiaci contigit die 23 Junii, diebus feilicet 174
a Cal. ]anuariis.

Demum datus fit Periodi Julianz adnos 3965 ,
quo Tobias fenior natus elle dicitur, & qnaeratu!r
ejus annineomenia Thoth. Subdufto 3965 ex 4193,
remanent 228, quem numerum 1 dividas per 4., ha-
bebis 57 , & niml remadet . Quia vero hic nume-
tus minor elt quam ¢ , nempe quam dies ultimus
Februarii, in quo additur biflextilis dies , ad 57 ad-
denda elt uniras , & habetar dies qumquagehmus
oftavus , in quem cadet meomenia Thoth , nempe
'dies 27 Febroarii. -

Schol. Ex fecundo c:n'mpfo pater pnﬁ Chrifli an-

nxm
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num 1582, ad neomenie Thoth diem in anno Juliano
tnventum addendos effe, ob Corretl, Gregorianam | dies
10 ufque ad annum 1700 y €& ab auno 1700 ufque
ad 18co dies 11 .

P R A XIS XVIIL.

Dato quoliber Per, Jul. anno, quotus ille in £ra
Nabona([ari [it 5 tnvenire s

Obferventur quinque feguentes anni Per. Jul
A,B,C, D, E ; quorum primus initiom dedit
Epochz Nabénaffari , religyi vero annos NNabonafa
fareos (inguli inchoant , ut in Prax. prec. explicavi-
mus 4 eodemque intervallo annorum 1460 invicem

diftant .
A B € D E
3967 4193* s5653° 71134 8573

Dato igitar qoovis Per. Juel. anno, videatur ad quod-
nam intetvalium fpefter , five quonam numerornm
A, B, C &e. [it proxime minor. Tam additis nnie
tatibus , qui 1lli intervallo refpondent , dematur ex
aggregato primus terminus A4 , id quod remanct ins
dicabit quotos fit annus in ®ra Nabonaflari quafitus,
Efto annos Per. Juli 4714 , qui , ut {zpe diximus 4
fuit humanz falutis exordivm ., Hic ad intervallum
fecundum pertinet, cam fit majof B, minor' C§ ad-
de igttur 2 ad 4914, & ex fumma 4716 deme ni-
‘merum 3967 , refiduum dat 749. Ergo Chriftus nas
tus et Nabonaflari anno 749. |
Eadem rarione f{cire cupio ; quotas Nabona(ari
anpus fit ipfe , qui labitur annaus 1748 . Cum hic
ex Prax. 11 fit annus Per. Jol. 6461 ; major autem
fit termine C, minor vero D , fpeftat ad interval-
lom 3 ., Adde ergo illi tres unitates , & ex fom-
- ma
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ma 6464 tolle terminum .4, reliduus numerus 2497
dat annum Naboaaflareum , qui cum hoc anno ri
Chrittianz 1748 congruit .

Ratio regul® patet ex diftis , Nam quodlibet ia-
tervallom eft annorum 1460 . Anni autem Juliani
1460 continent annos Agyptiaces 1461 , & unums-
quodque intérvaliom \annom vnum auwget | proinde
Per. Jul. anni , qui ex annis Julianis conilant , au-
gerl debent tor unitatibus, quot funt intervalia , ut
inter iplos & annos Agyptiacos , feu Nabonaffareos
habeatur aquatio .

PR AXIS XIX

Nabonaffari amnos in Per, Jul. annos comvertere .

Notentut fequentes rumeri 4, B, C, D, E,
éorymque “intervalla 1, 2, 3, 3 , & videatur ad
guod ex illis pertineat Nabonaflari annus propolitus,
ab cogue tot demantor unitates, quot illi intervallo
conveniunt . Tum refiduo addantur anni 3967 , qui
initio wre Nabonallari tribupntur , fumma erit aa-
nus Per. Jul. quafitus,

A B C¢. D. E
1 ' 2237 % 1688 ° 3149* 4610

Sit éxemplum . Prolemmus lib. 5. pag. 125, refert,
Lunam defecife anno quinto Nabopollaflari, qui eft
127 a Nabonaflaro ; queritar, quoto Per. Jul, anno
jd acciderit . Cum annorum numerus 127 ad inter-
vallumi 1 fpeftet , utpote major 4, minor vero B,
auferatur ab eo 1 4 & reliduo 126 addatur 3967,
fumma 4093 ¢t annws Per. Jul. qualGtus.

Similiter quaritur , quotus fit in periodo Juliana
annus Nabopaflari 2497 . Patet hunc nymerum per-

tine-
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tinere ad intervallom 3, cum f{it proxime major C,
minor vero D. Auferantur igitur ab eo tres unita-
tes, & reliduo 2494 addatur numierus @967 ; lumma
6461 elt annus Per, Jul. ; qui congruit cum amno
Nabonaffareo dato 2497 . Quod ex Prax. prated. (a
tis apparet . Eft autem hxc regula converfa "prace-

L]
i

dentls , ut patet,

PR AXTIS XX.

In anno Nabona[Jari feriam invensré.

Reftat, ut ferias in arino Nabonaffareo inveftiges
~mus, quod in hujufmodi annis fupputandis , & cum
aliis mutuo conneftendis , fape fieri expedit.
- Anno primo Nabonaflari neomenia Thoth incidie
in feriam IV., proinde (i ad datum Nabonaflari an-
num addas 3 ; & fummam dividas per 7 ; nomerus
reliquus dabit feriam, in quam cadit Neomenia Thoth,
St nihil remanet , erit Sabbatum . Hic dnnus 1748
ex diftis in Prax.18. dat in zra Nabonaflari annum
2497 , {+addantur 7, & fumma 25c0 dividatur per
~ 4 remanet 1, Incidit érgo neomenia Thoth hujes
anni 1n fer, 1. , hoc eft in diem Dominicum 23,
Junii, ut in Prax. 17. vidimus, | ‘_
Atque hic finis efto Appendicis hujus Chronolo-
gice ldib. Decemb. anni Per. Jul. 6461 ; Olympia-
de 631, anno ab U. C. 2501., Nabonaffari 2497,
2re Chriltianz 1748 , in honorem Dei Opt. Max.
& f{tudiof2 juventutis utilitatem .

FINTIS,

IN-
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