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Illiz0 5. ¢ Ruizo Signore .

BANRES| Embrar potria forfé ardi-

=\ a“‘fiﬂ mentofo 1l mio penfiero di
ARG fregiare la fronte di que~
fta Operetta col rifpettabiliffimé Nome
di V. S. lluftriffima , e Reverendiffima :
Nome , che nella Letteraria Republica
rifuona con tanto applaufo-, e rifcuote

la venerazione de’ piu faggi, 1 quali ne{-
d 2 . d
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la fua degniffima Perfona, Jon ceflano di
AMMIrare un raro po{feffo di ogni facol-
ta Sacra e Profana , comparendo ne’ ra-
glonament! anche familiar1 in tutte cosi
verfata , che mal potrebbefi definire in
quale di effe pia {1 diftingua , {egnalan-
dofidel pari in tutte. Di quefta mia {ince-
riffima efpreffione potlon render teftimo-
nianza irrefragabile non {olo la fua, e le
vicine Diocefi, ma Roma medefima, la
quale per altro, forfe perche troppo av-
vezza a cofe grandi, non e ufa gran fat-
to a profonder lod: , ed encomn , pure
non poté non ammirare , ed eftollere la
prontezza dell ingegno , e la chiarezza,
che v1 € maggiormente sHuftrarono quel-
l profondac dottrina ; colla quale ftabili
su due piedi; come fuol dirfi, le fue afler-
zioni ; ¢ dilegud le non volgari , né preve-
aute oppofizioni , allora quando elettoa
Paftore di cotefta rifpertabile Chiefa Ve-
rulana f{i-die I’ onore di prefen}a.rﬁ alla

%10!10& mf;rnona dz Clemente X111 il:ﬁ



. ¢
“compiacendofi altamente del fuo gran
“valore in quell’ arduo cimento moftrato »
volle e goderne a lungo s e coronarlo de’
“meritati encomii. A Perfonaggio adun-
que di ogm letteratura cosi a dovizia for-
nito potrel parerlo troppo 2i1mofo , pre-
{entandomi ¢o’ primi Elementl della Pia-
na Geometria , {fe nota non fofle a tut-
ti, ed a me {opra ogni altro I indole {ua
siamabile , e si benigna , colla quale lun-
ai dal moftrar poca fima de’meno dotti,
e {cienziat1, a tutt degnevolmente {1 vol-
ge, e col gradirne ogni faggio , comeche
tenue, € di non gran valore , tuttl inco-
raggifce a promoverfi , ed inoltrarfi nella
letteraria carriera : non abbifognando ,
perché Grande in fe fteflo , di {plendere
col confronto delle ombre altrui : Cotefta-
{ua Indole degnevoliffima mi {pinge a pre-
{fentarle quefto picciolo tributo del mio of-
fequio, e {pero voglia degnarfi di riceverlo
con benevol’ accoglienza perche de’Grandi

anch’ € proprio non 1sdegnar le picciole
a 3 of-
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~ offerte deglinferion , compiacendofi dell’
_animo , col quale da efli vengono prefen-
tate . Gradira dunque V. S. Illuftriffima , -
e Reverendiffima quefto tenue pegno del-
la mia obbligatiffima fervitu , mentre 10
nell’ atto di farle profondo inchino , e
baciarle offequiofamente la mano mi do
1’ onore di ripetermu ,

Di1V.S. Illma,e Rma.

Umilifse Devotifs. Obbligatifs, Servo Vero
FrRANCESCO RORERTI .

"L AU-



' AUTORTE
A CHI LEGGE.

ONbafla a chi viaggia in pacfe a lui
nuovo aver buons forze , [fe non
abbia altres} buona guida . che gli
additi le vie diritte , ¢ ficure ; ¢ cos2

Eﬁrc avvicne de’ Grovani fludiofs , @ quali non
afta aver buon i'gegno per avvanzarfi nelle
[eienze > e profittarne fenza rifico o di traviare 5
o di rimanerfi per noia dopo i primi paffi: Han
 bifogno inolire di chi nell’ arduo cammino [avia-
mente gli [corti y ed agevoli anche il viaggio . Or
queflo appunto ¢ noftro intendimento di fare co’
Giovani defiofi & innoltrarfi con vantaggio nel-
Io fudio uniliflimo dslle [Cienze naturali : di que-
fle s* invaghifcono i pik tra loro fentendone cele-
brat’ ipregi » ¢ la dignitd ; ma poi incontran-
dofi in tante pagine fegnate di linee , di figure
Geomerriche quauti i Moderni Trattati ne poria-
#0 5 pit che dalle larve i fanciulli , fmarriti > €
fgomentati s’ arreflano s e [epur trar vogliono
tuttavia innanzi, delufi vimangono di lor fatica,
non potendo penetrar gli arcani di quelle facol.
1d 5 che si la Geometria cb’ efJi ignorano flabili-
Seonn i loro principii 5 ed i progreffi e perd efco-
no dalle [cuole o leggermente afperfi di quelle
[cienze 5 0 della Storia di e/lc appena informati s
¢ non 2gid > che non [appiano per quanto han
letro s ovvero udity s che gli Elementi almeno
Geometrici debbana averfi alla mano da chi ne-
a4 4 gii




‘vt

gli fudii con profitto brami procedere ; ma pur
trafcurano di applicarvifs , uno fludio flimandolo
troppo [pinofo per chi ami di camminar vie ame-
ne , 0 troppo lungo per chi ami di giugnere preflo
al [0 termine . FPer ovviare adunque ad un tal
pregiudizio della Gioventi fludiofa quanto per
noi ¢ po[pbile , prefentiamo perora a gque’ che ce
ne ban fatta iftanza 5 o per meglio dire » ci an-
no obbligati co loro comandi queflo picciol Ki-
firetto di Geometria , nel quale Piranno i Gio-
Vant con poca fatica , € molto vantaggio appren-
dere quelle propofizioni al meno » che fon di ufo
piu frequente nelle Moderne fcuolz .

Nel dimofirar poi detie propofizioni ci fiam
Jerviti della maniera pits facilz tra le molte . che
ctvenivano 4’ innanzi, s; per unirne molte in-
Sieme fenza pregindizio della chiarezza s si per-
ché pofja un Giovane di qualchs talento . anche
Jfenz' altrui magiflero apprendere da fe flefls
quefis principii , come abbiamo con piacere noftro
Japutoy che abbia pil d' uny tra effi provato di
- fare con tal riufcimento s che ha potuto poi con fe-

liciia trarre innanzi nello fludio d:lle fablimi
Matematiche .

A mag:ior commodn altres! d2’ Principianti
1n quefla jacolii non ci fiam contentanti di ac-
cennar nel margine le antecedenti propofizioni
che neceffaric erano a dimofirar le feg-enti , ma
Srccome abbifognavano 5 abbiam riputato di bre-
vemente notarle in ogni occorrenza : il che ad
effi rifparmia la noja di andarle rivangando da
per f¢ fie[li: ed al contrario per amore di brevitd
prefcrittaci alcuna di effé propofizioni abbiam

Iras



IX
tralafciato di dimofirare, perché troppo cra chia-
ra ne fuoi medefmi termini [emplicemente ap-
prefi , indicandone perd il luogo ove il famofo
Ruclide la dimofira s ed alcuna, che operofa trop-

o era - nom cos) facile ad apprenderfene la :5'—-
mo Irazion geometrica I’ abbiamo 5 su I efempio
di chiarilfimi Autori 5 anche poi meccanicamente
rifoluta , il che non tozlic il pregio del” effer ve-
ra come avverte il Ch. Ximenes . Unico no-

firo difegno elfendo il facilitar colla brevitd , e

chiarezza & Principianti lo fludio di quefii ele-
menti 3 il che [¢ conféguiremo , ci direm contenti.
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W) Alle veci Greche YN Terra 4 ¢ Me‘rpE'J
%% mifuro vien compolto it vocapolo
‘} }Jf Geometria 4 quafi una {cienza , che °'l
Jilads” modo infegni di mifurare la Terra .
Che quefto per verita fia {tato il primo ufo di efla,
anzi la primiera {ua iftituzione, lo riferifce Scra-
bone (1) dopo Erodoto E). Confondendo , di-
con’ efli , coll’ uféir dalfuoletto e Acque del Ni-
lo i poderi, furéno aftretti gli Egizir', ‘per reftie
tuir a ciafcuno il fuo, adufar delle figure Geo-
metrice , e delle regole {u di effe tabilite , e vo.
gliono , che’l primo.de’ Mercurii loro-Re inge-
gnofamente quelta fcienza perfezionafie (3).
Giufeppe Ebreo pero a que’ di fua Nazione
vuol fi dia- di tal ritrovato la glorfia (4) ; mena
tre , dic’ egli, I’ offervazion., che degli Aftri,
e di cio , che ne’Cieli accadeva , indue Colon,
ne vollero gli Ebrei incilo di bronzo I’ una, per-
che dall’ acque dell’ univerfal diluvio, che per
tradizione fapevano dover accadere , disfatta.s
non foffe, I”altra di mattoni, perché reftando

fale

(1) Lib.2¢ (2) Lib. 16. )
(3) Polidor. Virgil. de¢ Invent. rer, libs 1. € §s
(1-) Lib, 1 CaPs 3o
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{alva dal fuoco , a pofteri tramandar fi potefle.
Che che ne fia di cié , che per altro ftimafi dal
Maffei (1) intrufo ne’ librt di Gioleffo, e da al.
tri , che tengono per genuino il pallo , i vuo! fa-
volofo il racconto, potendofi agli Ebrei accorda-
re il primo vanto della fcienza Aftronomica, ed
agli Egizii della Geometrica . Da fuoi pretende
I Ebreo Scrittore , che paffalfe a Calder, ed agli
Affirii, -
Pofe poi si felicemente il piede nella Grecia la;
Geometria, che non fuvi Filofofo di quella tta-,
gione 5 che I’ ignorafle , anzi non I” accrefce(le 3
cosl a Talete I’ agziunta attribuifcono della 5415,
e 26 propofizione , che nel libro primo , giulia
I’ ordine tenuto da Euclide , filegge; ela 2,3,
4, § del libro quarto. A Pitagora.ilritrovato del-
la 32, € 47, per le quali offeri facrifizio di Buoi al-
le Mufe, elaggq,e48. o
Quanto al divino Platone non pur’ egli amara-
viglia ne fu fornito , ma per lo itudio della Filo-
fofia ftimolla si neceffaria , che sit le porte della
fua Scuola fcolpito volle in famofo divieto ;. Nef-
funo qui entri s che di Geometria non s’ intende .
Uditor di Platone fit il famofo Archita Taren-
tino , da cuifividero meffe in pratica le Matemas
tiche , fapendofi di lui tra Je altre cofe aver
Javorata una Colomba di legno , che fofte-

neafl

(1) Lib.1. Antiq. cap.nt. Nell’Offervazioni Letterarie
Tom.vi. p.426. e nell’Arte Gritica Lapidaria l. 1. col. 5.
e benche impugnato dal Nicolai nelle Differt. ¢ Lez,
della Sacra Scrit. Lez. 37. p. 245- pure I ifteflo Nicolai
cita lo Strauchio, il Roeclero , il Tacquelot, ¢’l Simoa,

&he lo anno per falfo p. 241.



xii
neafl girando per aria , ‘al riferic di Aulo Ge]l‘{o;-
Altro famofo difcepolo di Platone fi ;- com’ &
notifimo , Arittotele 5 e ben atorto vien da ta-
lunt biafimato, quafi ignorante di tale Scienza,-
mentre dall’ aver compr!ato un’ intero volume dt
Matematiche dimottrazioni tratte dalle fue Opere
il dotto Blancafio [’ha dato chiaro a vedere, quan-
to iftruito egli ne fofle , e quant’ ufo ne facefle . |
A tal perfezione poi avanzo quefta {cienza Ar-
chimede Siracufano , che a tutta ragmne il Pa-
dre puo dirfene, e pe’nuovi fublimi ritrovati
I’ inventore , . . e !
Se non che ad Euclide veramente debbe la Gio-
ventl 1’ unione ; e metodo delle Geometrice di-
moftrazioni’, che da altri’raccogliendo, ed ac-
crefcendo , pil facile refe it modo di apprenderle.
Hluiirarono anch’ eff quefta Facold Appollo.
nio , ~Tolomeo, Diodoro, Proclo, Pappo, ed
altri molti tra gli antichi, come tra moderni il
Cartefio , Newtone , il Wolfio , il Pellettario ,
il Clavio, e piu ahri, che per non diffonderci
pilt di.quel , cheporta il metodo di un Riftretto,
volentieri tralafciamo : vie maggiormente che il
teflerne qui lungo Catalogo y farebbe lavoro ptu di
Opcra 3 che di’ pregm . |
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DEFINIZIONI.

L Punto é un fegno, che debbe conce
pirfi Indivifibile , dovendofi confidera=
re , che non abbia parti.

2. La Linea ¢ un{egno, in cui la fola lun-
ghezza fi confidera da Matematici : {i concepi-
ice , come generata da un punto , che {corre .

Quindi il Punto chiamafi termine della Li-
nea , concependofl cominciar dal punto la linea
e nel punto terminare,

3. Linea Retta dicefi quella’, nella quale tut-
te le parti intermedie occupano ugual fito ; e cid
offerverafli {e da una eftremitad i rimiri |’ altra.
Ella ¢ la pitt corta di tutte le linee , che tri due
punti tirar {i poflono . o

4- La fuperficie éuna grandezza,in cui due mi-
{ure fi confiderano, cid ¢, lunghezza,e larghez-
2a : Siconcepifce generata dal congiungimento
delle linee, il qual congiungimento formeri la
larghezza ; la lunghezza i avri dalla linea fteffa,

- Quella fuperficie dicefi Piana , cui pud per
ogni parte adattarfi la linea retta , e combaciare,

5. 1l corpo, ( che nominafi col vocabolo di
Solido) ¢ una grandezza 4 che hd tre mifure ; cid
A ¢ lun,
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¢ lunghezza, larghezza , e profondita ; e vien ge-
nerato dalle fuperficie adattate |’ una fopra dell?
altra , che formano la profonditi,
6. L’Angolo & ’Inclinazione di una linea ver-
fol’altra, che f{i tocchino in un punto, come in
Tav.1. G ovefitoccano le due linee BC, DC.
Fig. 1. Sc le due linee {aranno rette , " angolo fard
Rettilinea, come BCD ; fe tutte e due faranng
Tav.l. curve, come ABC, dirafli Angolo Curvilineo ;
Figh3:3¢ {e una fard retta, e 'altra curva, 1’ angolo deno-
mineratli Miitilineo, come EFG .
 Con tre lettere fuol defignarfi [” angolo ; m%
quella , che nominafi nel fecondo luogo, o fiz in
mezzo, {ard quella, che dinota I’angolo, di cui
procede la dimoftrazione , come nell’ angolo retti.
lineo BCD, farebbe la C, nel curvilineo la B ,
nel miftilineo la F ,
7. 1l cerchio € una figura piana formata da
una linea curva , che chiude il dato fpazio .
Tre cofe in gualfivoglia cerchio {i confidera-
Tav.1. noj; la linea curva TCALMDB, che chiamafi
Fig. 4. Circonferenza,.o Periferia; il punto E fituato in
mezzo, che diceft Centrao, e 'l Diametro, ch’é
una linea retta y che da una parte della periferia
partendofi, patla pe’l centro , e tocca ’altra parte
dirittamente oppoita della periferia ftefla, come
TEM ; 0 AEB.

Se una linea fi partird da una parte della cir-
conferenza, e terminerd nel centro, o partendofi
dal centro, terminers ad una qualivoglia parte
della circonferenza, denominerafli Semidiametro,
o Raggio del Cerchio, come ET, EB, ED &ec.

Tutte le linee , che poffono tirarfi dalla cir-

| ¢one



DI GEOMETRIA PIANA . 2

conferenza al centro , fono tra di loro ugualiy co-
me fono TE ,CE, AE, DE &ec.

La circonferenza di qualfifia cerchio fi vuol
divifa da Matematici in 360 parti uguali, che
chiamanfit gradi ; che percio la meta del cerchio
conterrd 180 gradi, e la quarta parte, che chia-
mafl Quadrante, n’ avri go.

L* Arco é la mifura degli angoli , formati
nel centro di detto arco . Per ben” intendere cio ,
¢ da faperfi, che tre generi di angoh fi danno ,
1. 1l Rettoy che hi determinatamente {fempre go
gradi. 2. L’ Ottufo , che paffa li go. 3. L’Acu-
to y che ha meno di go.

Se dunque ilcentro E fi prenda y come verti,
ce , e ledue linee TE, AE, come lati, I’ arco
TA del cerchio fra le dette due linee {ard la milu-
ra dell’ angolo AET , il quale arco , efiendo la
quarta parte del cerchio, e percid quadrante,
~avri 9o gradi; ma I"angolo digo gradi fari An-
golo Retto ; dunque ogni angolo, che avrl per
mifura il Quadrante del cerchio, fard Retto.

Per confeguenza quegli angoli, che avran
per mifura un’arco, che fari maggiore della quara
ta parte della circonferenza del {uo cerchio, avene
do percio pitt di 9o gradi, fard Qttufo, come 'ana
golo TEL ch’ ha per mifura I’arco TL maggiore
del quadrante TA.

uello poi, che avri per mifura un’arco mi,
nore del Quadrante, come avri meno digo gra-
di, fara Acuto, qual’ ¢ I'angolo AEL, che ha per
mifura ["'arco AL minore del quadrante AM.

Generalmente di tanti gradi {ard qualunque
angolo, quanti ne conterrd I’arco, che gli ¢ op-

A 2 polio ,
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pofto , efiendo defcritto dal vertice dell” angolo
dove abbia il centro.

Inoltre {e fidefcriva un” arco LC terminato
da due Semidiametri DC, DL, e dall’ eftremiti
C fitirila retta CR perpendicolare all’altro Se.
midiametro DL , quefta perpendicolare determi-
nerd anche la milura dell’angolo CDL comprefa
da*due {femidiametri . Detta perpendicolare nella
Trigonometria diceti Seno dell’angolo oppofto fat-
to nel centroj il detto angolo , e {eno fark {empre
di tanti gradi , quanti {i comprendono nell’arco in-
tercetto da’ due femidiametri. Se dunque cifa-
ranno due fent vguali, come CR, 8D dentro
I’ iiteTo, o uguale cerchio, gli angoli cppofti B,
ed A faranno uguali.

8. Una linea Retta allora dirafi Perpendico-
lare allaltra retta , quando gli angoli formati da
una parte , e dall’altra, {faranno tra di loro ugva-
li, e retti, come EM farl perpendicolare ad AD,
poiche gli angoli fatti in M da efla fono uguali.

9. Due linee faranno tra di loro Parallele, o
vogliamo dire equidiltanti , qualora fempre in tut-
ta la di loro lunghezza conferveranno efattamen-
te I"ifte(Ta diftanza in tutti i punti oppofti, come
fono le linee AB, CD , ,

Si conofcerd confervar(i in ogni punto la di-
fianza ftelfa, fe una commune mifura perpendi-
coiare {i addatterd cfattamente in qualunque par-
te , come ¢ la mifura EF, EF, EF,

Quelta mifura dicefi il commun Perpendico-
lo: dicefl Perpendicolo, perché dee cader perpen.
dicolarmente dall’ una fopra [’ altra retta: Com-
mune y perché debb’ella fleffa efer mil‘hrz&ie_“a'

- ) diftana
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diftanza di tutte le parti deile linee, che fi voglion
paralicle .
- 1o. 1l Triangelo & una fizura formata da tre '.I‘w.”T.
linee, che toccandofi fra di loro nell’eftremitd in Fig.7.8.9¢
tre punti , formano anche tre angoli , come BAC,
CFT, MLN,
In due maniere {i confiderano t triangoli, o
fecondo le linee , da cui fon formatiy, o fecondo
gli angoli, ¢he ne rifuitano . Se fi confiderano fe-
condo le linee ; fe avra un triangolo tutte e tre le
linee uguali , fi dirk Equilatero, come BAC: {e
due fole faranno vguali, il triangolo denomine-
rafli [fofcele, o Equicrure, come CFT ; fe tut-
te e tre le linee faranno difuguali , dirafli Scaleno,
come MLN . . |
JAvri anche diverfe denominazioni pe’ di-
‘verfi angoli , che potri formare; cosi fe ayvri un’
angolo retto , e due acuti, il triangolo fari Ret-
-tangolo; fe avrd un’angolo ottufo, e due acuti ,
{ara triangolo Ottufangolo; fe poi tutti e tre gli
-angoli faranno acuti, fi.dird triangolo Acutangolo.
Qucfli con voci Greche [i nominano cosi 3 Il
Rettangolo dicefi Ortogonio 5 L’Ottufancolo Ambli-
gonio.; L' Acatangolo Offigornio .
11. Quei lati di due triangoii , che i parie
gonano tra diloro, chiamanii Omologi .
12+ Figura-quadrilatera ¢ quelia, che ha s
quattro lat, i quali unendofi tra di loro nelle quat-
tro eftremita , formano quattro angoli, come AB T“‘-T-
CD; LM OE %c. , s
Se avrl quattro lati ugnali, ¢ quattra angoli &
rettl , e per confeguenza uguali y fi chiameri allo-
lutamente Quadrato, come A B C D, Ciafeuirs Tav, 1.
A3 latg  Fig- 17
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lato del quadrato é parallelo al fuo oppofto.
Se avrd 1 lati oppofti refpettivamente paral,
leli, i nominerd Parallelogrammo, o gli angoli
fiano retti , come MLOE , o non fiano retti come
nella fig.27 BEFC. Molte volte quando gli an.
goli del quadrilatero fono retti , fi nomina {emplt-
cemente Rettangolo , 0 Quadro lungo.
Tav. L Se avrd tutti i Jati uguali , ma non gid tutti
Fi3.13. gli angoli nguali, come AFCL , una tal Figura {i
chiamerai Rombo .
Tav,]l. OS¢ avra i foli lati oppolfti, ed i foli angoli op-
Fig. r3. pofti uguali, come ABDC, ella verrd chiamata
Romboide .
Qualunque altra figura Quadrilatera diverfa
Tav.I. dalle quattro dettedirafli Trapezio, come A BNR.
¥Yig. 14 Una veritd, che avri bifogno dieffer dimo-
ftrata 4 dirafli Propofizione, .. Se quefta propone
a fare qualche cofa , come formare un triangolo
equilatero, dicefi Problema . Se propone a dimo-
ftrar foltanto la veritd efpofta, come = In ogni
‘triangolo i tre angoli fono uguali a due retti = dia
- ¢eft Teorema .
Quella veritd, che fi premette , perché pofla
dimoftrarfene un’ altra , chiamafi Lemma. |
Quella veriti , che fi deduce da un’ altra, ap-
pellafi Corollario . - |
| Dt tre parti fogliono coftar le Propofizioni ,
cio¢, di Efpofizione, Coftruzione, e Dimoftra.
zione . Efpofizione é I’ efporre quella veritd, di
cui {1 tratta 3 come = Formare un’ angolo ugvale
ad un’ altro gid dato , o Dimoftrar che i triangol
equilateri fieno equiangoli . Coftruzione altro non
¢, che 1l formar la figura . Dimoftrazione ¢ il pro.
varf

TRV.It
Fig. 11.
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var con evidenza la cofa efpofta effer tale , quale
fi ¢ aflerita .

£’ da avvertirfi, che talora ne’ Teoremi la
coftruzione non € neceffaria , fupponendofi di gik
formata .

ASSIOMI,

Sfioma ¢ una veritd tanto chiara ; che non fia

bifogno d’effer dimoftrata , baftando ad effer
teauta per vera il folo concepirne 1 termini 4 cot
quali vien’ efpreffa ; Di tal natura fono le verita
{eguent1 , .

1. Il tutto & maggior della fua parte. Les
partl inflieme unite fono vguali al tutto

2. Se alle quantitd, che fono uguali s’aggiun.
gono altre quantity anche uguali, le {fomme f{a-
ranno uguali; e fe dalle quantita uguali {i fottrag-
gono uguali quantit , gli avvanzi {aranno anch’
efli uguali , |

3. Se alle quantita difuguali fi aggiungono
quantitd uguali ; o da efle uguali fe ne tolgano, le
fomme , edi refidui faranno difuguali.

4. Le quantitd, che faranno uguali ad una
terza, faranno uguali tra di loro .

§. Se due quantita faranno meta di una terza
quantitd , {aranno uguali fra di loro 3 ¢ fe amendug
faranno o doppie , o triple s o quadruple di una ter-
22 quantiti, faranno anche uguali tra di loro ,

6, Le quantitd, che poite I'una fopra 'altra
combaceranno , faranno fra di'lorouguali, e fe
le linee rette , ¢gli angoli faranno uguali , com-
Paceranno .

A 4 7. Dug
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7. Due lince rette non chiudono {pazio alcus
no , efdendovi neceflarie a queito effetto almeno
tre rette , o una {ola curva, o una curva con una

fecta .
POSTULATI.

' Otto quefta voce s’ intendono alcune doman-

de indirizzate alle dimottrazioni , faciliflime

pero ad efeguirfl, ed ad elfer accordate € {ono le
{eguent!. : |

t. Tirare una linea retta da qualunque punto
a qualfivoglia termine .

2. Prolungare una retta data .

3. Defcrivere un cerchio , dato qualfivoglia
centro , € qualunque intervallo ; il che efeguifceft
col mettere un piede del compaflo nel punto dato,
ed aperto il detto compafo, quanto & I’ intervallo
affegnato s girar 1’altro piede , fin che<chiuda lo
{pazio .

4. Tirare una linea retta uguale ad un®alera
data; il che fi fa coll’aprire il compaflo giufta la
lunghezza della linea data , e fegnarla |

g. Tagliar dauna linea maggiore una por-
zione, che fia uguale ad una minore data, Si apra
il compaflo giuita la lunghezza della minore , e fi
trafporti la mifura nella maggiore, e quefta re-
ftera a quella nguale .

R I-
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PARTE PRIMA.

Dieci Teoremi, ed altrettanti Problemi co’ loro Corol-
larii , 2’ quali aggiungeremo alcuni ufi ; faranno la
matcria di quefta prima Parte, Dove prima trattcraffi
la Teoria delle linee, ¢ degli Ansgoli da efle formati:
indi de’ Triangoli, ¢ finalmente de’ Quadrilateri .

TEOREMA L

Se una rettalinea caderd fopra un’ altra retta o furd
o dne angoli retti, o due angoli nguali a due retti,

g Asng2 Offrnzione : Dal centro B, dato qual-
N7 iy fivoglia intervallo’, come BA, fi de-

f H : ..d. .I
- €n
.Y
&

peadicolarmente LB.

Dico, 1 due angoli LBA , LBC effere due.

angoli retti .
Dime-

-\ G {criva un cerchio, nel quale fi tiriil
{reresl diametro AC, fopra cul cada per-.

Td?- !-
Pig: I§o
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Dimoftrazione s I due angoli LBA , LBC an-
no per loro mifura i due quadrantt del cerchio,
ciod AL , LC; ma cialcun quadrante & milura

() Def.7. dell’ angolo retto : (a) dunque i due angoli LEA,
LBC fono due retti : c10 che doveafi dimoltrare in
primo luogo .

Parte 2. Coftruz. Sopra I’ illefo diametro AC
cada obliquamente la linea FB.

Dico, I due angoli ABF, CBF elere uguali
a due retti . |

Dimoftr. I due archi AF , FC infieme {ono

(b) 475, uguali ai due quadranti infieme AL 4 LC (4): dun-
que 1 due angoli ABF, CBF infieme {ono uguali
ai due retti prefi infieme ABL, CB L, Cié,
che &e.

Corollario 1.

{i oppongono al vertice 4 fono uguali .
Tav, I. Coftruz. In qualunque dato cerchio fi tirino
Fig.16. due rette AF, CD, le quali fi {feghino nel pun-
to B.
Dico, effere uguali gli angoli oppofti al ver-
ticc CBA ad FBD, CBF ad ABD.
Dimoftr. Tanto |’ arco CAD, che I’arco FDA
fono femicercht dell’iliefo cerchio ACED, e per
(¢) 4425+ ¢io fono uguali (¢) ., Se dunque fi fottrarrd I” arco
DA c¢h’é commune a tutti e due 1 femicerchi, ri.
(d) 2.Par. Marranno CA, FO uguali (d) : dunque uguali an-
e dell'af che faranno gli angoli oppolit CBA, FBD (¢)
3. Cio che &c.
(¢) Defoz. Nell’ iftefa maniera fi dimoftreranno gli aleri

due angoli, Gli archi FCA y FDA effendo femis
| €cr-

S E due rette s’inter{egheranno, gli angoli; che
-
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cerchi dell’ifteo cerchios fono tra loro uguali (a); (8) 47 ¢«
dunque fe fi fottrarrd da una parte I’ arco CA,
dall’ altra P’ arco FD, poc’ anzi dimoltrat: uguali,
rimarranno gli archi FC , DA () tra loro uguali : (b) 2. P.
dunque uguali anche faranno gli angoli oppolii (¢) dell’ afa.
CBF, ABD. Cio, che &c. (¢) Def. 7.

Corollario 2.

E due rette s interfegheranno , i quattro an-

goli , da effe formati ; faranno uguali a quat.
tro angoli retti,

Dimoflr. Cadendo la linea AB fopra CD obli- Tav.L
quamente , faranno due angoli CBA, DBA uguali Fig.16.
a due retti (d) e cadendo FB nella flefa maniera (d) 3. P.
{opra CD, far anch’ effa due angoli uguali (¢) a del Teer.1.
due retti CBF , DBF : infiltendo DB obliquamen- .(;) Fer ¢
te fopra FA, rifulteranno i due angoli FBD, ABD e .
uguali a due retti () ed infitendo CB fopra FA, (f) Per !
faranno anch’ effi i due angoli CBF , ABC uguali ‘f‘ﬁﬂ T
a due retti (g) dunque fottrattine 1 quattro com- 231_5;
muni, refteranno i quattro angoli nguali a quattro (h) 2. P.

retti (b). Cio, che &ec. dell aff:2
Corollario 3.

E pii di due linee s’interfegheranno nell’iftef-

{o punto , tutti gli angoli , che {i formeran.
no , ancorché foffero fenza numero, tuttt faran-
no uguali a quattro retti .

Coftruz. Si defcriva un cerchio con qualunque T,y L.
intervallo , fitirino due diametri AR, DN, che Fig. 1y
dividano il cerchio in quattro parti uguali; india
piacere fi tirino dal centro quante {i vogliano linee.

Dico, Tutti gli angoli da quefte linee formatt
effer uguali a foli quattroretti, Di -



(2) Dfﬁy.

Tav. L.
. Fig- 13.
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Dimoftr. Tutti gli angoli DET , TEH , HEA,
AEF &c. fono comprefi ne’ quattro quadranti del
cerchio ; ma quefti fono uguali a quattro retti (a)
dunque tutti gli angoli, che {i formano da tutte le
linee , che fi tirano tra ’interfezione , fono ugua-
li a quattro retti. Cio che &ec.

TEOREMA IL

Se una linea retta fegherd due linee pavallele ; 1,Gli
angeli alterni faranno nguali. 2. L’angolo interno
Jara ugnale all’ efterno pofto alla ficffa parte .
3. I detti dme angoli interni farannouguali
a dne retei . > o

Oftruz, Dal punto C , dove la retta GD (eca
la parallela EF, coll’intervallo dell’ altra in-
serfezione D, fi deferiva I’ arco DE ., Similmenté
coll’ ifte(To intervallo fi defcriva dal punto D |”ar-
co CL: Sitirino Ii communi perpendicoli DS
CR. o |
Dico, Gli angoli alterni A, B elfere ugualiy
come anche FCD , 1DC.,
Dimoftr. Elendo uguali CR , DS perpendicoli

(b) Def. o, communi delle parallele (b) gli ftefli fono anche

(¢) Defi7.

(d) P. 2.
ifﬂ' Tﬂlhl.

feni uguali deglrarchi CL , ED, che percioglh
tte{i archi fono uguali: dunque (¢) gliangoli- A,
e B alterni fono uguali y poiché fono mifurati da’
detti archi vguali . Cid che &<. |

Cost faranno uguali gli altri: due alterni
FCI), I DC; perciocche la ftefla linea retta
DC cade fopra la retta EF, gli angoli ECD, FCD

fono vguall a due retti (d); e perche Piltefla retta
- DG
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DC cade fopra la I L, faranno anche gli angoli

1DC, LDC uguali a due retti (2): toltine dunque (a) Per 7

ECD,LDC,o0fia A, e B, che per Puguaglian- t9</:

za degli archi i fono dimoftrati uguali , refteran-

no anch’effi gli altri due alterni FCD, 1DC uvgua. |

li (). Cio, che &c. (b) Far.2.
Dimoflr. della 2. parte . L’angolo GCF ¢ ugua. ‘“”C"f"

le a!l’angolo A (¢); ma I’ angolo B ¢ uguale all’ Sﬂ ;:ﬂ,_lt

iftefo angolo A ; perché fono alterni (d); dunque (dy Per e

I’angolo GCF elterno ¢ uguale all’angolo B inter~ 1. Fare

no poito all” iftefa parte (¢) . Cio, che &ec, del Teor.2
Dimoftr. della 3. parte . Gli angoli A, e Bal- (t?) f{jd

terni {fono tra di loro uguali ( ), ma A, ed FCD (:.) iy

forouguali a due retti (2), dunque FCD, e B del Teor.a

pofii all’ ite@a parte fono uguaii a due retti (h) . (g) Par.2.
Cio, che &c. del Teor.as

Corollario (b) Af-4-
g E una linea cada fopra due altre , e gli angoli
) alterni fieno vguali, 'efterno uguale all’inters
no, i due interni pofli all’ ifte(fa parte vgualia
;lu]e retti , le due linee fegate fono tra loro paral-
ele,
Coftruz. Si tirino le due linee EF , IL; e que- Tav.L
fte {i feghino dalia linea DC . Fig. 19
Dimofir. Se le due rette EF, TL non {ono pa-
rallele , fi tiri un’altra MN , la quale fia parallcia
a 1L. L’angolo MAD fari vguale al {uo alterno
L.BC (i); ma per ipotefi ’angolo EAD ¢ uguale_s (1) Teors
alangolo LBC, dunque (k) gliangoli MAD , (Tlsgjiﬂ'h
EAD faranno tra loro uguali; la parte EA D al
tutto MAD; dunque per non cadere in quefto ai-
furdo , bifogna dire , che EF ¢ parallela ad IL.
Cio 4 che &c, TEQ-
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TEOREMA IIL

Se in dre triangoli i lati omalogi, e U angolo coflituito
da ¢ffi faranno uguali , avranno le baft , ¢ gli
angoli delle bafi anche uguali,

I'_.Ii""' I. D Imoftr. Imaginiamo, che ’l triangolo N i [o-
5« 30, - 3 ’
vrapponga al triangolo M,e(lendo per I’ipo-
tefi il lato AC uguale allato EF, e I’ altro AB al
lato ED, el’angolo A all’angolo E, i tre punti
(a) 2.P. A, C, B efattamente combaceranno (a) co’ tre
dell’ afi6. punti E, F, D ; dunque la bafe C B cadera efatta.
mente {opra labafe FD, e gli angoli C, e B fo-
(b)t.Part. pra By e D.(b) Cidy che &c,

dell’ aff.6.
TEOREMA IV.

Se in due triangoli le baft , e gli angoli alle bafi
Jaranno uguali y farauno anche i lati , e gli
angoli fatti da’ lati o uguali .

Tav.I. I'moftr. Se imaginiamo, che la bafe CBfi

Fig. 20. {ovrapponga alla bafe FD, quefte per I’ipo-
teft faranno uguali » ed uguali {aranno gli angoli
C, B agli angoli F, D ; dunque faranno anche
ugnali i [atciCA , BA a’lati FE, DE, e I’angola
A all’ angolo E ; altrimenti la bafe CB non cade-
rebbe fopra FD, ne g¢li angoli, C, ¢ B fopra F,
D, contro Iipotefi, Cio, che &c.

Corel-
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Corollario 1.

E in due triangoli tutti i tre laci faranno ugua- Tav.L
Y li, tutti i tre angoli oppofti a’lati uguali fa- Fig.ao.
ranno arch’ effi uguali .

Dimoftr. Elendo 1 tre lati CA , AB, BC per
ipotefi uguali ai tre lati FE, ED, DF, {e {i fovrap.
porrano , efattamente corrifponderanno, comba-
ciandofi ; dunque faranno anche uguali gli an-
goli, che corrifponderanno a’lati uguali . Ci0,
che &c. |

Corollario 2.

LT angoli della bafe del triangolo Ifofcele
fono uguali , come anche quelll di{otto la
bafe .

Coftruz. Sidivida indue parti uguali la bafe
FD : dal punto della divifione L fieriga una per.
pendicolare LE , ( nella maniera, che s’infegna
nel Probl. 2. di queita prima Parte ) che pafiera
per il vertice E .

Dimofir. 1l dato triangolo Ifofcele FED divi-
fo nella bafe per la perpendicolare LE forma due
triangoli tra loro uguali ; perciocché FL, DL per
coftruzione fono uguali ;j FE, DE fono uguali per
ipotefi , effendo il triangolo Ifofcele: LE ¢ com-
mune ; dunque gli angoli F , e D oppotti al lato
commune LE (4) fono uguali, Cio che &c. (a) Cor.r.

Dimoftr, della 2, parte ; 1due angoli F, M in. 4/ Teor-s
fieme fono uguali a due retti (4), come anche D, (b) 2. P
N ; toltine dunque dall’una parte F,dall’altra D , 4¢/ Teer.
dimoftrat: uguali per la prima parte, reftano an.
che uguali tra loro M, ed N (¢), Cid , che &,

o Corol.

Tav.I.
Pl‘i 21

(c) Par.s,
dell aff.3,



Tav. L.
Fig. 20.

(3) 476

Tav. L
I:lg. 20,
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Corollario 3.

E in un triangolo due angoli faranno uguali

tra loro , ancora 1 lati oppoiti faranno uguali,

Dimoftr. Figurifi , " iftetio triangalo CAB tra-
{portato in FED , ma col fito inverfo, cioé, che
AB fia rapprefentatoin EF ye CA in DE, e per.
cid Peftremita C f{ard rapprefentata in D, e B 1
F, Effendo dunque in quelti triangoli gli angoli
delle bafi refpettivamente uguali, cio¢ 5 C uguale
ad F, e B ugualea D, li due lati, che coltituif.
cono ’angolo F combaceranno colli due lati, che
coftitutfcono I’angolo C, cioé , i due lati EF, FD
caderanno efattamente fopra ilatt AC , CB; (a)
per " ifte(la ragione 1 due lati ED, DF caderanno
efattamente fopra AB, BC ; dunque 1l lato CA
{ard uguale al latn FE , a cui corrifponde efatta-
mente3 ma £F ¢ I'iftei{fo che AB, mentre fu tra-
{fportato, e rapprefentato da effo AB ; dunque
nel primo triangolo CAB, 1 lati CA AB, i quall
{fono oppolti agli angoli uguali C, e B fono uguali,
C10, che &c.

TEOREMA V.

Se due triangoli avrannoun lato , ¢ due angols
uguali y [aranno tra lovo uguali .

Imoftr. Se i lati omologi faranno le bafi CB,
FD, e gliangoli faranno que’ delle bafl,

ciot C,B, ed F, D, fari Piftefliffimo Teorema IV,
la dicui dimoftrazione fervird anche per queito
Teorema 'V, ¥ O ey :

e
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Se il lato omologo fard AC, EF, e gli angoli
farannoB, C, e D, F; dico,itriangoli BAC,
DEF effere tra loro uguali .

Dimofir. Se il lato EF fi ponga fopra il lato
AC, che per I" ipotefi gli ¢ uguale, ipunti E,F
caderanno fopra li punti A, C ; ma perché I’ an-
golo F per I ipotefi & uguale all’ angolo G, il lato
FD caderd fopra il lato CB; e perché Pangolo D
e per |’ ipotefi uguale all’angolo B, il lato DE ca.-
dera fopra BA : dunque li tre lati del triangola
F E D caderanno fopra li tre lati deltriangolo
CAB : dunque li detti triango!i fono ugnali quan.

 lags ; ; ~o (a)Af 6.
to a’latt (4), e quanto agli angoli (b). C105 () Corr.
che &c. del Teor 4

TEOREMA VL

In qualfivoglia triangolo guell’angolo fird maggiore
dell’ altro , che fi opporrd al lato maggiore :
quello fara minore , che fara oppofto ;j lato
minore ,

Imoftr. Nel triangolo DEF , fe I* angolo Dy Tas. I.

che fi oppone al lato maggiore EF non fara Iig. 22
maggiore , dovri effere uguale , o minore dell’ an-
go'o F: non pud effere uguale, poiché furebbero
uguali(¢) anche i lati DE, EF; il che farebbe con- ("")ﬂf;:
tro lipotefi ( giacché fi fuppone , che il triangolo fr &
non abbia i lati uguali), Non pud angolo D eflere
minore dell’ angolo F, perciocche fe F fofle mag-
glore, col tirar la linea FG, reftringendofi , potre-
mo farlo uguale all’anzolo D, che fi vuole minore.
Dunque eflendo divenuti uguali gli angoli, i lati

B oppo-
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(a) Cor.3. oppofti DG , FG farebbero {a) anch’ efli vguali,
delTeor.4+ Or fi aggiunga la linea GE com.aune all’uno, ed
~ allaltro lato, che {i fuppongono uguali, dovri (b)
(b) 43+ reftar uguale il lato compolto DGGE al lato anch’
effo compolto FG GE: Ma il lato DE per Pipotefi
afunta nella propofizione, ¢ minore nel lato EF;
dunque FGGE fono anche minori di EF, ch’ é lia
nea retta : dunque la linea retta non {arebbe la,
pill corta tra tutte quelle, che da medefimi punti
potono tirarft , contro la definizione 3. Dunque
I’angolo D5 che fi oppone al lato maggiore EF ,
non potendo eflere uguale a F, né minore, ne-
ceffariamente {url maggiore dell’angolo F, che fi

oppone al lato minore DE, Cio che &c.

Corollario 1.

Tav. L. I N qualunque triangolo il lato maggiore & quel.
Fig.2:. & lo, che {i oppone all’angolo maggiore : quel-
lo ¢ il lato minore , che {i oppone all’angolo mi-

nore . |
Dimoftr. 1l lato EF non puol’effere minore del
lato DE, perche I’angolo D farebbe minore dell’
angolo F, contro c10, che {1 ¢ dimoftrato nel Teo.
rema vi. detto lato EF non pud effere uguale a
DE; poiche uguali anche farebbero i due angoli
(¢) Cor.2, s F () contro I” ipotefi : dunque il lato E F,
del Tzor.4 che fi oppone all” angolo D maggiore , fard mag-
~giore , Similmente {i dimoftrera, che il lato mi-

nore ¢ quello, che fi oppone all’angolo minore.
Cio, che &,

Corol-
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Corollirio 2.

S E due triangoli avranno due lati a due uguali,
ma l'angolo fatto da efli I' uno maggior dels®
altro , avranro anche la bafe maegiore .

Siano due triangoli CFD, BLA, che abbia- 7,,.1.
no due latt fcambievolmente uguali, cioé, il la- Fig. 23.
to CF uguale a BL, ed il lato DF uguale ad AL;
fia pero I’angolo L, fatto da detti lau refpettivi,
magglore deil’altro angolo F, fatto dagli altri lati.

Dico , che il triangolo, che avria I’ angolo
magglure , avra anche la {ua bafe maggiore della
pafe dell’ altro triangolo . |

Coftruz. Sovrappongafi uno de’ lati uguali di
un triangolo fopra I"altro lato ugnale deli’ altro
triangolo, e fia CF fopra BL : allora i* altro lato
FD fard LE, e la bafe CD fary BE . Coll’ inter-
vallo dell’altro lato LA (il quale ¢ uguale ad FD,
ed a cagione deila pil grande apertura del {uo an-
golo refta fuori del lato LE) defcrivafi un cerchio,
che paflerd per il punto E,a cagione dell’ ugua-
gltanza de’lati LA, LE . Tirifi la linea EA.

Dymoftr. Nel triangolo BEA 1’angolo BEA ¢
maggior di LEA , mentre lo contiene , come par-
te : dunque detto angolo BEA ¢ maggiore anche
di LAE , mentre per effere quefto I’ altro angolo
della bafe del triangolo ifofcele ALE , & uguaie al
fuddetto LEA () : ma queft’angolo LAE ¢ mag. (2) €or.s.
giore del BAE , mentre lo contiene , come parte ; del Tryr.4
dunque il fuddetto primo angolo BEA ¢ molto
maggiore dell’ angolo BAE. Dunque in quefio
triangolo ABE il Jato BA oppofto al maggior
angolo BEA ¢ maggiore dellato BE oppofto ali’
b3 ango-

St
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(2) Cor.1+ angolo minore BAE (2). Madetto lato BA & ba.
del Leer.6 (1 del triangolo propofto BLA, ed il lato BE &
Ja bafe dell’ altro triangolo propofto BLE , o
CFD : dunque tra i due triangoli propofti , che
abbiano i due lati refpettivamente uguali, quello,
che avra 1l fuo angolo maggiore dell” angolo re-
{pettivo dell” altro triangolo , avrd anche la fua
bafe maggiore della bafe dell’altro. Cio, che &e.

TEOREMA VIL

In qualunque triangolo i tre angoli interni prefs
infieme foiio ugaali a due retti .

Tav.1. Y Offruz. Si prolunghi la bafe BC 1a R, ed S,

Fig. 24 e fi tiri al vertice A la linea DF, che fia pa-
rallela ad RS .

(b)Y Per Diwmoftr. DF ¢& parallela ad RS () : dunque gh
‘E‘g’: pay. Angolialterni M, B: N, C fono vguali (¢) ; ma gli
a7 T'mr.r-: angoli M, A, N fono uguali a due retti (d): dun-
(d) 2.Far, que fe in luogo degli angoli M, ed N fi pongano
del Teora gli alterni B, C {uot vguali, faranno B, C, infic-

nie con A uguali a due retti. Cid, che &e.
Corollario 1.

Tav.I. *Angolo efterno & uguale a i due interni, ed
Fig.24. oppoftt,
Dimoftr, Gli angoli B, A, C fono uguali a due
retti (¢): ma gli angoli C, L fono anch’ effi ugua-
(e)Teor.g Ji a dueretti (£); fe dunque fe ne tolga I’ angolo
&2 f‘::r’ C, ch’ & commune, rimarri ’angolo’ L efteriore
2) 4 '"uguale ai due A, e B intcriori , ed oppofti al det=
5) v 3" ¢o L (g). Cié,che &e. ' |

‘1‘ |
s Co-
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Corollario 3.

\ Ata la fomma di due angoli, fi fapri lag
{fomma de’ gtadi del terzo angolo.

Dimoftr, Tutti i tre angoli fono vzuali a due |
retti (a) > cioé, a 180 gradi: fapendofi dunque ; (3) Teer.y
che due angoli formano 100 gradi , fi fapri che’l
terzo ne avra §o. |

Se fi faprannoi gradi di uno, che fia 2 ca.
gion d’* efempio dit Jo gradi; fi fapri, che la fom=
ma degli altri due infieme f{ari 110 , complemento
di 180, |
| Se in due triangoli due angoli faranno uguali 2

due dell’altro triangolo, il terzo angolo fard ugua-
le al terzo ; cosi fe un’angolo fark in tutti e due i
triangoli di §o gradi , un’altro fard in tutti e due
di 6o gradi, il terzo in tutti ¢ due dovry effer di
=0 5 che dovra compire il numero di 180 in ciafcun
der due triangoli. |

~ Nel triangolo rettangolo gli altri due angoli
debbono effere acuti ; perciocché effendo rettan.
golo ; uno debb’ellere di go. gradi (b)Y, gli altri (b) Po'7
due dovran contener divifi gli aleri 9o, Il che far}
vero anche nell’ ottufangolo , perché contenendo
'angolo ottufo pitt digo gradi, gli altri due an-
goli dovran contenere tra loro divifa [a fomma.s
minore di go gradi : dunque {aranno acuti «

Corollario 3.

N qualfivoglia figura quadrilatera rettilinea i
quattro angoli interni prefi infieme fono ugua-

li a quattro retti , _
B 3 Di-
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Tav. 1. Dimoftr, Tirandofl la diagonale AD, verrl di-
Fig. 25+ vifo il quadrilatero ACDB in due triangoli CDA,
BOA ; maitre angoli di ciafcun triangolo fono
(3) Teor.y ugealt a due retti (2) @ dunque 1 due triangoli for-
mati dalla diagonale conterranno quattro angoli

uguali a quattro retti -

TEOREMA.VIII;-

La diagonale divide il quadrilatero (o fiz quadrate ,
o Tarallelogrammo ) in due triangoli ugnali ,

Tav. L D Imoftr. T due triangoli ABD , DCA anno
il lato AD commune , e due angoli uguali

di ciafcun triangolo, cioé, L al fuo alterno O,

(b) P. . €d M alfuo alterno N (b) : dunque i due triangoli

del Teor.y faranno tra loro uguali (¢). Cio, che &ec.

(c) Teor.g

Flg- 9.

Corollario 1.

El Parallelogrammo gli angoli oppofti fono
uguali .
Tav.I. Dimoftr, Ne* due triangoli fatti dalla diagona.
Fig. 25 le AD tirata nel parallelogrammo , gli angoli L,
(iy P. 1- O3 M, N, perch¢ alterniy fono uguali (d): dun-
delTeor.a que il terzo argolo C fard uguale al terzo B (e) :
5"3 A P: in oltre gli angoli L, M; N,O fono parti refpetti-
o T;;; vamente uguali ; che compongono tutto 1" angolo
D, ed A : dunque quefti angoli faranno tra lore
ugualiv L” iflefo fi potrd dimoftrar deglt angoli
C, B, tirando la diagonale da C in B : gli angoli
dunque oppotti del Parallelogrammo fono uguals
tra loro ¢ Cidy che &c.

Co-
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Corollario 2,

Lati oppofti del Parallelogrammo fono ugua-

li

Dimoftr, Se i )ati oppolti CD, AB; e CA, DB Tav. .
non foffero vguali, itriangoli ABD , DCA non Fi3. 4js
farebbero uguali 5 contro cid, che fié dimoftrato
nel Teorema vi11.Se dunque 1 triangoli fono ugua-
li 41 lati del Parallelogrammo, tra loro oppofti, fo-
no uguali« Cio, che &c. |

Corollario 3.

Y Parallelogrammi, che fi dicono complemen.
ti di un’ altro Parallelogrammo principale ,
che compongono, ¢ pe’ quali non pafia il diame-
tro principale y ma fono intorno all’ ifteflo diame-
tro, fono tra loro uguali., | o
Coftruz. Se pe’l punto E delld diagonale CB i Tav. L
.tirine le linee FG; HI parallele ai lati AC, CD Fig- 26:
del parallelogrammo dato ; oy m
Dico,che i due Paraleilogrammi GI, FH, pe’
quali non paffa la diagonale BC, {fono uguali.
Dimoftr. I due triangoliB AC4; CD B f{ono
uguali (a) ¢ fono anche uguali i triangoli E F B (a) Teor. 9
EIB (b) , ed i triangoletti CHN; CGO : dunque fe (b) Per &
dai due triangoli BAC , CDB fi {fottraggano i iikef-
triangoletti CHN, e CGQO, e fi {ottraggano pa-
rimenti gli altri due triangoli EFB, EIB§ rimar-
ranno uguali i Parallelogrammi AE; GI ()« Ci0; (¢) 47 3
¢hie &g _ 5! Pz

B 4 - TEO.
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TEOREMA IX

Due Parallelogrammi fopra U’ ifteffa | o uguale bafe,
e tra U ifleffe parallele fono tra loro ugnali,

Tav. 1. Imoftr. Avendo i due Parallelogrammi AD
Fio. 27, BC, EFBC I'iftefa bafe BC, 1 lati op=-
(2) Cor.2 pofti AD, EF faranno uguali a BC (), ¢ faranno
del 1eor.8 anche ugualitra loro (6): Si aggiunga la linea DE
(?) ’;5;.: commune , faranno 1 latt AE , DF uguali (¢) : fo-
Ed‘) cor 3. DO altresi uguali i lati FC, EB, per effer lati op=
del Teor.3 pofti del parallelogrammo (d) : inoltre I”angolo
(¢) 2. P.efterno AEB ¢ uguale al”interno AFC (e): dunque
del Teor.a § triangoli AEB, DFC fono uguali (f): Se dunque
(£) Teor3 (o ne tolga il triangoletto D EM,rimarranno uguali
(2) A 2+ i due piani ADBM, EFCM (g): aggiungafl il
Pe 3 commune triangolo BMC, fari il parallelogram-
(h) 472« mo AC uguale al parallelogrammo FB (b) . Cioa
P i Che &CI_ |
Corollario 1,

¥

Triangoli fopra 1I’iftefa, ougual bafe, etra
I"iteffe parallele fono tra loro uguali: E fe i
detti triangoli {aranno uguali, le linee faranno pa-
raliele .
Part. 1, Coftruz. Siano dati li triangoli BAC,
Tav. . BEC tra le due parallele ; fi tirino CD parallela a
¥i5.28. BA, e CF parallela a B E, faranno perfetti li
parallelogrammi B D, e BF , e divifi dalle fue.s
diagonali refpettive AC, EC.,
Dico, che li triangoli dati BAC , BEC {ono

wguali ,
| Li-
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Dimoftr. 1 due parallelogrammi BD, BF ef-
fendo fopra I’ ifte(fa bafe , e tra I’ iftefle parallele,
fono tra loro uguali (¢) : mi le diagonali AC, EC (3) Teor.g
divideno ciafcuna il {uo paralielogrammo in due
triangoli uguali (£): dunque eilendo 1 due triangoli () o8
di ciafcun parallelogrammo metd di due Tutti
uguali, faranno li dettt triangoli tra loro ugua-
ll (f) " Clé ’ che &C- * (c) .‘_’: L,
Part,2. Dimofir. Se 1L, EF non fono parallele Tav.L
fia la parallela MN, i tiri la SO. 1l triangolo Fig. 15
DOS ¢ uguale al triangolo DCS (d) : md il trian- (d) 1.Par.
golo DKS ¢ uguale ( per ipotefi ) all’ iiteo DCS: & 94/
dunque il triangolo DOS fari uguale al triangolo ~
DRS, cioé, la parte al fuo tutto, contro 'Aflio=
ma I.

Corollario 2.

E il triangolo fard fopra I’ iftefa bafe, etra Tav. I
I’ iftefe parallele col parallelogrammo , effo Fig. 29,
iari meta del parallelogrammo .

Coftruz. Si tiri la C B nel Parallelogrammo
AL, e sul'ifte(fa bafe AB 1 coftituifca il criangoe
lo AEB .

Dico il Triangolo AEB effere la metd del pa,
rallelogrammo AL,

Dimoftr. | triangolt AEB , ACB fono tra loro (e) Cor.x
uguali (¢): m2 il triangolo ACB & metd del paral- 4/ Teer-s

lelogrammo AL (f): dunque anche AEB ¢ meti (9 T"T".-E.
di AL (). Cid, che &q, O &

TEO.
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TEOREMA X

Ne’ triangoli rettangoli, il Quadrato, che fi for ma
Jopra il lato oppofio all’ Angolo Retro, € ugnale ai
dne Quadrati 5 che fi formano fopra i lati, che
coftituiftono detto Angolo Retto .

1&
H

- Tav.IL Offruz. Sia il triangolo ABC rettangolo in B:
Fig. 1. i formi il quadrato ABGF foprail lato BA
' e fopra il lato CB I'altro quadrato BCIH, e fo-
pra CA lato, o ipotenufa il quadrato CADE. In
oltre dall’ angolo B fi tiri una retta BL parallela
al lato AE, e dall’iftefo punto B fi tiri all’angolo
E la retta BE , e dal punto F fi tiri FC,

Dico il quadrato CE fatto fopra I’ipotenufa CA
effere uguale ai due quadrati HC ; GA fatti {opra

i latiy che compongono I’ angolo retto.
Dimoftr. I due Triangoli FAC, BAE anno il
lato AC uguale al lato AE, (perché lati dell’iftef-
{fo quadrato ACDE ) ed AF uguale ad AB ( per.
che lati dell’iftefo quadrato ABGF) ed anno gli
-angoli FAC, BAE anche uguali ( poiché {ono an-
(a) Defua goli retti de” quadrati (a) a’ quali fi aggiugae.s
I angolo B A € commune ) : dunque il triangolo
(b) Teor.3 FAC ¢ uguale 2l triangolo BAE (6) . Ma il tri-
angolo FAC-col quadrato ABGF fono {opra_,
| ifte@a bafe F A, e tra iftefle parallele F A,
GBC; e’itriangolo B A E col parallelogrammo
EAOL fono fopra ’itiefa bafe EA 5 ¢ tra I'iltefie
(¢) Teor.8 parallele EA, LOB; che percid (¢) cialcun qua-
drato, e ciafcun paralielogrammo € doppio deliuo
triangolo : efendo dunque 1 triangoli uguali , fa-

ranno anche uguali i loro doppii , ciog , il quadra.
(c
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to, ¢l parallelogrammo ABFG , EAOL (a). (a) 4z.
Della maniera {tefa fi dimoitra COLD uguale
a BCIH , che pero tutto tl quadrato CAED for.

mato fopra ipotenuia CA fard vguale ai due qua,
drati HICB, BGFA . Cio, che &c.

Corollario 1.

L quadrato, che fiforma fopra la diagonale

d*un quadrato, o parallelogrammo rettangolo,
debb’ efiere uguale a1 due quadrati de’ lati , che
comprendono I angolo oppolto alla diagonale .

La dimoftrazione é I' iflefa Jel Teorema x. ; Tav. IL
perciocche la diagonale CB ¢ lato oppotto all’an. Fig-15-
golo retto A del triangolo rettangolo BAC, che

rifulta da efla, e da due lati contigui CA , BA del
quadrato divilo.

Corollario 2.

E il quadrato dell’ipotenufa AC ¢ uguale ai Tav, 1L
due quadrati degli aleri due lati, AB, CB, I’an.  Fig. 2.
golo ABC, che fioppone all’ ipotenufa, ¢ retto.

Coftruz, Si tiri dal punto B la BD perpendico.
lare a CB, come infegnafi nel Probl.11. di queita
prima Parte , ed vguale ad AB, indi fi unifcano 1
due punti D, C. . h

Dico, I’ angolo ABC oppolto all” ipotenufa.s
AC effer retto .

Dimofir. 1 due triangoli ABC , DBC fono re-
fpettivamente equilateri; perciocché hanno il la-
to BC commune : DB per Coftruzione uguale ad
AB ; e DC uguale ad AC ; poich¢ effendo il qua-
drato di AC uguale ai due quadrati AB, BC (b) > (b) Pere”
¢’l quadrato DC uguale ai due quadrati BD}BC: i pot.
aran.




(;) Al 4.

(b) Cor.1.
del Teor.4

(c) Coftr.

2$ RISTRETTO

faranno anche li quadrati AC, DC tra loro ugni.
li(a),e per confeguenza anche uguali {aranno i la-
ti AC,DC, ed elfendo i due triangoli equilateri,{a-
ranno anch’equiangoli (b):dunque gli angoli ABC
DBC fono vguali : ma DBC ¢ retto (¢) : dunque
ABC oppofto all’ ipotenufa AC anche é retto .

Cio, che &c.
ANNOTAZIONE,

Uefto Teorema decimo, che nell’ ordine_s

Euclideo é la propofizione 47 tanto famofa,
viene attribuito al rinomato Pitagora, d’onde
trafle anche dall’Autore il nome di Teorema Pita-
gorico , pe’l ritrovamento del quale, f{e voglia-
mo preftar fede a Vitruvio, (d) egli {acrifico cento
bovi alle Mufe Dee delle Scienze , d” onde fu
anche chiamato Ecatombe dalle voci Grecheos
snaTos cento, e B¥s: bove; Sebbene Proclo ci

faccia fapere averne Immolato un folo . Di-
cefi anche Ipntcnufa dalle parole Greche ?270

fotto , e vive ftendo, cioé, Jottefa ; perciocché
trattandofi di dimoftrare, che il quadrato, che fi
forma fopra la linea ch’ é fottefa , cioé, oppofla
all’ angolo retto , ¢ uguale ai due quadrati, che fi
formano fopra le altre due linee , che compongo.
no I’ angole retto, hi prefo da cid il nomeo
d’ Ipotenufa . o
Vogliono , che confiderando il Filofofo queft
tre numeri 3, 4, §, ed offervando, che i quadrati
de’ due primi , ¢io¢, 9del 3, ¢ 16 del 4 infieme
uniti
(d) Lib. g,
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uniti foffero uguali al folo quadrato del §, ch’é
25, ingegnaflefli a dimofirare una tal verita anche
pelle linee , come per noi nel Teorema fi ¢ fatto.

Se voglianfi ritrovare altri numeri differenti
dai gid efpoiti 3, 4+ §, baftera o duplicare , o tri-
plicare , o quadruplicare ugualmente tuttt e tre ,
e (i avra lo fteflo , facéndofi 6, 8, 10 ; I iftefio {a-
-ra triplicandofi g, 12, 15 ; cosi {ucceflivamente .

Se vorranfi trovare i predetti numeri coll’ ac-
cennata proprietd de’ {uol quadrati, fenza aver
d’ innanzi 1 tre detti numeri , uferemo delle rego-
le , riferite da Proclo, la prima delle quali voglio-
no, che fia di Pitagora ftelo, Si prenda, dic’egli,
un numero impare , qualunque egli fi fia co-
me § 3 dal quadrato di quefto, che farh 2§, e
ne tolga una uniti, e divifo detto numero tronca-
to, ch’e 24, per metd, {i avrd 12, e quelto fard uno
de’due defiderati numert , che fi cercano 5 ed ag-
giugnendo a quefto 12 una unitd, che fard 13, {ard
queito ’aitro numero, che fi cercava ; Sicché 1nu-
meri {aranno §, 12,133 poich¢ il quadrato di que-
flo terzo, cid ¢,13, ch’ ¢ 169 , fard uguale ai due
quadratidi §, che {ari 24, e di 12, che fara 144 ,
mentre uniti dgranno anch’ effi 169. Se il numero,
che fi affume a formar il quadrato per dividerlo
fari 3, gli altri due , che ne rifulterebbera , faran-
no 4, e § riportati di fopra .

L’ altra regola viene attribuita a Platone, ed
¢ la feguente ., Si aluma un numero uguale , co-
me 6 ; {i formi il quadrato 36, il quale divifo per
meti, dard 18 ; di quelto fi prenda la meta ¢ , €
togliendone una unitd , dari uno de’ numeri, cio¢ ,
‘85 {1 aggiunga quefta unit a] detto g, e dard I’ al-
tro
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tro numero 10; e f{i avranno tutti e tre i numer: :
ciot, il 6 allunto, I'8, ¢’l 10; al quadrato di queit’
ultimo, che farl 100, {aranno vguali i due quadra.
tiy cloé, 36 dalla radice 4, ed 1l 64 dal’8, che
uniti 36, ed il 64 daranro anche 100.

Si troveranno anche in quelt® altro modo . Si
prendano a talento due numeri, come 3 ¢ 4 (da’
quali come nafceranno tutti e tre i numeri fi chia.
meranno generatori ) {i formi da ciifcun di effj il
quadrato , come ¢ dal 3, e 16 dal 4, uniti queiti
due quadratig , e 16 che daranno 2¢, il quale fi
ftabilifca per ipotenufa numero maggiore de’ tre ;
per uno de’ lati {i fabilifca la differenza, che cor-
re tra due quadrati , cioe, 9> €16, che fary 73
pe’l terzo numero fi prenda il doppio del prodotto
della moltiplicazione de’ due generatori tra loro
3» € 4, che moltiplicati danno 12, i prenda, dico,
11 doppio di quelto prodotto 12, ch’¢ 24. Si avran-
no dunque i tre numeri 7245 ¢ 25, Il quadrato
del 25 ch’ ¢ 625, fard ugunale ai due 49, che nafce
del 7, ¢ 576 del 24, formando infieme 625.

PROBLEMA I

Dividere una retta terminata s in due
parti nguali ,

Tav I Oftruz. Sia data per dividert laretta AB.
Fig. 3. Coftituito per centro il punto ettremo A coll®
intervallo di tutta la retta AB i defcriva un’arcos

o quafi femicerchio GBR ; - indi ‘cotituita I’ altra
eftremuta B per centro, coll’ iftefo intervallo i

de-
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defcriva un’altro arco GAR ; fi ritiri una retta
per li punti G, R, dove s’incontrano detti cerchi,
e quefta retta, pafflando per L , dividerid la data
AB in due parti vguali AL, LB,
Dimoftr, St tirino le rette AG, AR, BG, BR :
Li triangoli AGR, BGR fono equiangoli, mentre
anno li lati refpettivamente nguali, cioé , AG,
AR ugualia BG, BR, perché fono raggi di ugua=-
li cerchi, e GR ¢é commune: dunque li due an.
goliin G fono uguali (a) : Dunque li triangoli (a) Cor.1.
AGL, BGL avendo li lati BG, AG uguali, e GL de/ Teor.g
commune, e gliangoli fatti da queiti lati in G
uguali , come fi é dimottrato, avranno detti triane
goli le bafi uguali, cio¢ , AL fard uguale ad LB :
(b) {ara dunque divifa la data retta AB in due par- (b) Teor.3
ti uguali . Ciod, che far doveafi
Se laretta tutta AB non potrd prenderfi nell’
apertura del compaffo, baftera prendere pin di quel.
lo, che fi gindica effer lametd 5 e far I’ interf: zio-
ne pin bafla y come in S, ed un’ altra fimile in gi,
¢ tirate le dovute lince , la dimoftrazione fara

Viftefla .
PROBLEMA IL

Da un punto dato in una retta alzare una
| perpendicolare .

Oftruz. Dal punto dato A nella retca data T,y 1.
CDverfo 'una, el altra parte {i prendano  Fig. 4-
due parti uguali AE, AF : Indi facendo centro in
E , ed F coll’ intervallo di tutta I' EF fi facciano
le due interfezioni degli archi sit, e gid in Gd:
e



3t RISTRETTDO

ed I, laretta,cheda G palfera per Afinoad I,
{ara la perpendicolare, che f{icerca,

Dimoflr. St tirino le rette EG, FG: li Triangoli
EGA, FGA anno tucti 1 lati refpettivamentes
uguali; perché li lati EG, FG fono raggi di ugual
cerchi y AE, AF fono uguali per la coltruzione ,
~ AG ¢ commune : dunque li triangoli anno glian<
g'?;::’m goli omologi uguali (2) : dunque gli angoli in A
“ TE% {ono uguali e per la definizione 8 fono retti: e
per confeguenza la retta GA ¢ perpendicolare alla

data retta CD, Cio, che &c. -

L’ iltetfo potri praticar(i facendo I’ interfezios
ni degliarchi in§, edin I, prendendo per inter-
vallo, o raggio del cerchio non tutta la EF, ma
quanto {i giudichi effer pit della {ua meta, e tiran-
dofi le dovute linee, la dimoftraziane {ard iltef-
fa, come {i é detto nel problema precedente.

PROBLEMA IIL

Da un punto dato fuori di una retta indefinita tivare
una perpendicolare alla detta linea .

Tav.Il. Oftruz, Defcrivafi dal punto dato A un’arco,

Fig.5. che tagli la data linea LI in due punti B, C:
(b) Prebl.1 Dividafi quelta linea BC nel mezzo in O (&) i ti.
rilalinea AO: Quefla farila perpendicolare, che
{i defidera.

Dimoftr. St tirino le linee BA, CA, Li Trian-
goli BOA, COA anno tutti li lati refpettiva-
mente uguali y perché AB, AC fono raggj d’ugua-
It cerchj: BO uguale ad OC per la coltruzione :
40 ¢ commune: dunque gi angoli i O fono

uguas
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uguali () : dunque fono retti (6) . Si & tirata_, (2) Cor.1,
dunque la perpendicolare AO dal punto A dato de! Teer.4
fuori della retta LI. Cid, che &ec. (b) Def.8.
$i chiama retta indefinita, quella, che non ha
Iungbezza determinata , mad fi dovra prolungare
guando non fia in [ito capace di riccvere la perpendi-
solare cadente dal dato punto fuor di efja .

PROBLEMA IV,

Tirare una linea y che fia parallela ad una linea
data CF da un punto dato A ,

Offruz. Dal punto A dato {1 tiri una retta Tav.II.
AL, che feghi in qualfivoglia parte lalinea Fig. 6.
data CF, fianel ¢cafo in L. Sidefcriva un’ arco
dal centro L con qualfivoglia intervalio compe-
tente , fia TQ, e coll’ intervallodteffo, fatto cen,
tro in A, {i defcriva un fimile arco XO, St prenda
I’ arco intercetto da Qin T, e fi trasferifca da X
in O, tirandofi per O, ed A ura retta BOAS,

Dico BAS effer la parallela richielta .

Dimoftr. Elfendo gh archi T2, OX per la cos
firuzione uguali, faranno anche gli angoli alternt
BAL, FLA uguaii (¢): dunque BAS, CLF faranno (¢) D:f7.
parallele (i) . Cio, che &c. (d) Cor.

dsl Teor.a
PROBLEMA V.

Formare in una retta DE data da un punto affegnato
D un’Angolo uguale ad un’ altro dato A .

Oftruz. Fatto centro A ,fidefcriva un’arco 'Tav- I

a piacere BC, che tagli li lati dell’ angolo  Fig, 4,
dato A : indi fatto centro D punto a[I'cgnnlo
| C | nele
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nella data DE, coll’iteflo intervallo fi defcriva un
{fimile arco FL , chetagli la DEin F, Da quef’
arco {i prenda la porzione F G uguale al)’ arco
B C.

Dico , la linea , che da D fi tirerh pe’l punto
dell’arco G, dari in D I'angolo uguale ad A, Poia
ché effendo gli archi B C, F G per coltruzione

() Def7. uguali, faranno gli angoli A, e D uguali (a),

PROBLEMA VL

Dato un’ angolo rettilineo s dividerlo in due
parti ugnali ,

Tav. 1. £ Y Oftruz. Da’ lati dell” angolo dato DLA fi afa
Fig. g, fumano due partt uguail ad arbitrio , come
LD, LA: Indi {Fcoftituticano centri D , ed A, e fi
defcrivano due archi, che fi feghino in un qual
che punto, come in F: Dalla fezione F i tiri FL.
Dico, la linea FL dividere I’angolo in due parti,
o in due angoli uguali .

Dimoftr. Da punti D, A, fitirine. alla fezione
de’ cerchi due rette DF, AF, I due triangoli DLF,
ALF f{ono refpettivamente equilateri tra di loro
- (poich¢ DL, AL per coltruziene fono uguali :
DF, AF perché raggi di cerchi ugualiy fono anch’
(b) Def. 9. effi uguali (6): LF ¢ commune ) : dunque fono
(c) Cor.1. equiangoli (¢) : dunque 'angolo DLF fari uguale
#el Teor.4 g]1° angolo ALF : Pangolo dunque L ¢ ftato divi.
{o in due parti, o in due angoli uguali. Cio,

che &c,
Se vogliafi ulteriormente dividere I'iteflo -An-
golo in parti uguali , md pari , 41 potra diVidc;: odi
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nuovo ciafcuna delle parti dell” angolo gii divie
{fo nel modo detto,

In qualfivogliano parti potri meccanicamente Tay.II.
dividerfi il dato angolo A , fe collituito per cen- Fig. .
tro-I” angolo fteffo A, i defcriva coll' intervallo
ftabilito a proprio talento tra li lati, che lo colti-
tuifcono, un’ arco BC, il quale fi divida nelle par.
ti, chefi vorranno : indi fitirino le rette da cia-

{cuna divifione , e verra cosi a dividerfi in qualfi-

vogliano parti.
PROBLEMA VIL

Sopra una data retta AB formare un triangolo
equilatero a

Oftruz, Coftituita per centro I’ eftremiti A, Tav.IL
coll’ intervallo di tutta la retea data AB,fi Fig- 10
defcriva un cerchio : e prefo per centro B altra
eitremita, coll’ ifteffo intervallo fi defcriva un’ al-
tro cerchio , che feghera in qualche punto il cer-
chio gil fatto, come in C: dal punto della {ezioe
ne alle due eftremitd della linea data fitirino due
retcte CA, CB.
Dico, il Triangolo ACB effere equilatero .
Dimofir. 1 lati CA, AB fono tra di loro uguae
li , perché raggi dellifteflo fuo cerchio (2): i lati (a) Def5.
CB, BA fono anche uvguali per I”ifte(fa ragione ;
dunque i lati AC, CB ( ciafcun de’ quali é uguale
al terzo AB ) faranno uguali tra di loro (4). Cio, (b) 474
che &c,
Se fopra la data linea fi voglia formare un tri- Tav.IL

angolo Ifofcele, fatto centro nelle due eftremitd Fige a1
C2 dele
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della data linea AB non coll” intervallo uguale 2
tutta la data retta, md o maggiore, o minore
( {fempre perd piti grande della metd della data li.
nea ) fidefcrivano due cerchi, che s”interfeghe-
raono in un qualche punto, come C , dal qual pun-
to ail’eltremitd della data retta, fe {i tireranno due
rette , daranno il triangolo ACB, che fara Ifofce- |
(3) Defio le (a); poiche i foli due lati CA, CB faranno
ugualiy efendo raggi di cerchiuguali.
Tavl. " Qvye vogliafi un triangolo Scaleno fi dovrd apri.
Ligosze rai) compailo meno della data retta AB, e dall’
eftremita B defirivere un cerchio:indi dovrd aprirfi |
pitt della data AB, e dall'eltremitd, o punto A de-
fcrivere un” altro cerchio , che fegheri il cerchio
antecedente nel punto C, d’ onde all’ eltremitd
della data AB tirandofi le linee CA, CB , forgerd
(b) Def10 4] triangolo Scaleno (&) poiché tutti e tre i lati {a- ﬂ
ranno difuguali , perché raggi di cerchidifuguali.
Quindi agevole {ara formare un Triangolo di
tre date linee, due delle quali qualunque fieno ,
eccedano I’ altra data linea.
Tav.IL Siano le tre linee date OB, LO, LB,
Eig. 13. Cofiruz. Si alluma-una delle tre date a piacere,
fia OB: fi coftituifca per centro un’eftremitd di ef-
{a O, e coll’ intervallo dell” altra, cio2 LO , fi de-
fcriva un® arco ; e coftituita per centro [’ altra
eftremiti B, coll’ intervallo della terza LB, {i de-
fcriva un' altro cerchio, il quale fegherd il primo
nel punto L, da cui tirandofi le linee LO LB, all’
cltremity della data OB, fi avri il triangolo , che
fi cerca. Poiche per la coftruzione della figura 3
sonofce effer un triangolo fatto dalle tre linee di-
fuguali date. |
Dal
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Dal git detto fi hd il modo di coftruire in un Tav.II.
punto O di una data retta OS5 un’ angolo uguale f‘S-ls': ¢
ad un’ altro dato At cid, che fi & praticato inun® ¥
altro modo nel Problema .

Coftruz. Tra i lati dell’angolo A dato fi tiri una
retta a piacere, fia FC : ficche chiudendo lo {pa-
zio de’ lati , formi un triangolo FAC . Coltitui.

{cafi per centro il punto dato O: coll’ intervallo
del lato AC dell’angolo dato, {1 defcriva un’arco,
e coftituita I’ altra eftremitd B per centro, {i de-
{criva un’ altro arco col’ intervallo CF, che (e-
cherd il primo in L ; dal punto della fezione L al-
le due eftremitd della data linea OB tirandofi due
rette :

Dico,'angolo O effere vguale all’angolo A dato.

Dimoftr. 1 due triangoli ACF, O3L f{ono per
la coftruzione tra di loro equilateri ¢ dunque fono
equiangoli (a) : dunque I’ angolo O ¢ uguale alf’ _
angolo A . (Cié, cho g, T : e T

PROBLEMA VIIL

Sopm una data retta ﬂ)rmar un @mdm!a y 141 P
rallelogrammo , un Rombo , un Romboide .

Oftruz. In una delle eftremitd delia data retta Tav.IL
AB fi eriga (per il Probl.11, ) una perpendi- Fig.ije

colare AC, prolungando la detta recta A B, acciod

polla praticarfi il detto Preblema 11 in oltre {ia la

detta AC uguale all’ ifteMa AB : indi fatto centro

il punto B coll’intervallo della AB, fi defcriva un®

arco , e ftabilito per centro C, coll’ iftefo inter.

vallo @i defcriva un’ altro arco , che fegheri il

primo tn qualche punto, come in D , da cui tiran-
C 3 dofi



(3) Cor.1.
del Teor.g

(b) Defira

Tav.IT,
ffs. 16,

Tm’.'. II-
Fig. 17.
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dofi due rette fino a C,¢ B, fi avrd il Quadrate:
Poicheé le due rette BA , AC fono per coftruzio~
ne uguali; le BD, CD, effendo prefe uguali all’in.
tervallo AB, fono raggi d’uguali cerchi. Dunque
tutti e quattro i lati di detto Quadrato fono ugua-
li . Inoltre tirandofi la Diagonale CB, faranno li
Triangoli CAB , CDB fcambievolmente Equila«
teri ; dunque (2) li due angoli A, e D faranno
uguali, ed efendo A retto, fard D anche retto,
E per l'ugualita de’latiC A, B A del Triangolo
CAB, gli angoli ACB, ABC faranno uguali , e
{femiretti 5 per I’ ifte@a ragione faranno anche fe-
miretti gli Angoli DCB, DBC nel TriangoloCDB;
dunque I’ angolo compofto C farl retto, come an=
che I’ angolo compofto B . Sari dunque fatto il
Quadrato propofto ABCD. (b) Cio , che &c.

Si defcriverd nell’ ifteifa maniera un Paralleloa
grammo con quefto {folo divario , che la perpene
dicolare CA, che {i ergeri fopra una dell’ efiremia
th della data retta CD, non dovri eflere vguale al.
la data, ma o maggiore, o minore: nel reitante
I” operazione fara I'iftefa , che nel Quadrato, e fi
avri ABCD Parallelogrammo : il quale farl ret.
tangolo, fccondo la fua coltruzione . Ma fe vo-
gliamo formare un Parallelogrammo obliquango-
lo, fi faccia , come qui in appreflo diremo , trat-
tando della formazione del Romboide. -

Sopra una retta data ABfi formera il Rombo,
fe 11 affluma una retta a quella uguale, come AE,
e {i collochino infieme , ficché formino un’ angelo
non retto , ed aflunti come centri le due eftremit
E, e B coll’ intervallodi AB ,o0di AE {i defcriva,

no due archi, 1 quali fi fegheranno inun punto, co.

me
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meC:da quefta fezione Cfe fi tireranno due lie
nee fino a B, ed E, {1 avra il Rombo ABEC,
Poiché¢ ove fi tiri la diagonale EB, fara divifo il
Rombo in due triangoli , i quali per avere BA,
EA per coftruzione uguali ad EC, CB, ed EB
commune, faranno tra diloro equilateri: e per
confeguenza gli angoli oppofti a’lati uguali {aran, |
no anche uguali (4): dunque I’angolo A fari ugua. (2) Cor.x;
le all’angolo C, ¢ tutto il B a tutto I B ( efendo 4 Teor4
gli angoli alterni, che li compongono , uguali tra
loro) (b), ¢ come per coftruzione I"angolo A {i é (b) Teer,
formato non retto, fara anche I’ uguale oppolto 11
non retto : Si avra dunque 1l Rombo ABEC, co- i
me firichiede (¢). (czr_ /13
1! formare il Romboide altra differenza non Pgn;:f[,
ha dalla formazione gia detta del Rombo, che la Fig. 18,
linea , che debbe all’ eftremitd della data tirarfi,
come AE, non {la a quefta AB uguale : nel retlo
efattamente {ard , come la coftruzione del Rom.
bo , e {ars coftruito il Romboide EABC : a cui fi
accommodera facilmente I iftefa dimofivazione ,
che abbiamo detta nella formazione del Rombo,

PROBLEMA IX

Formare un qualunque Parallelcgrammo nguale
ad un triangolo dato

Oftruz, Si prolunghi la bafe del triangolo da. Tav.IL
to ABC: la bafe data AC fi divida in dues Fig:1s-
parti uguali in E : fitiri per il vertice una paral-
lela LN alla bafe: fi afuma nelle parallele una
parte uguale ad una della metd della bafe divila,
C 4 fia



40 RISTRETTO

(s) Probl. {ia RS: fi formi {u di effa il Parallelogrammo ()
7 PQRS.

Dico, quefto Parallelogrammo PQRS effere_s
uguale al triangolo ABC dato,

Dimoftr, Siformi tra I’ ifteffe parallele, e fu
l'iftefTa bafe AC del triangolo dato un parallelo-
grammo LANC. Il triangolo ABC ¢ metd del

(b) Cor.., Parallelogrammo LANC (6): mi il paralle'o-

del Tesr.g grammo PQ RS ¢ metd del Patallelogrammo
ALNC per coftruzione:dunque il Triangolo A BC,

(¢) Af5. ¢’l Paralellogrammo PQRS (¢) fono uguali,
Clé 5 Chc &C.

La figura rapprefenta {folamente il Paralielo-
grammo rettangolo PQRS ; mi fe fi voglia fora
mare un Parallelogrammo Obliquangolo 4 prefa
la detta metd della bafe del triangolo in una delle
parallele , etirando gli altri latitra I’ ifteffe pa-
rallele obliquamente , cosl perfezionato quefto
parallelogrammo obliquangolo fard uguale al det-
to triangolo , mentre li due parallelogrammi ret.
tangoloy ed obliquangolo fopra I’ iiteMa bafe, »

(&) Teor.9 uguale fono fempre uguali (d) ¢ per confeguenza
cost 'uno, come I” altro, avendo la meti della

bafe deltriangolo , farebbe uguale al detto trian-

(e) Cors2 golo dato (¢) .
Trar.,.

PROBLEA X

Ritvovare U area de’ guadrilateriy de’triangoli,
ede’ poligoni rettilinei.

Tavll, ER ritrovar I’Area d’un Quadrato, altro non
Fig. 15. ~ avra afarfl, che mifurare un lato : indi mol-
tiplicarlo per fe fteflo: il prodotto dara I’ Area del

Qua-



DI GEOMETRIA PIANA PAR.L 41

Quadrato: come fe il late fard 8 palmi, molti.
plicandolo per fe ciod, per §, Il prodotto 64 [a-
ra I’Area cercata,

In {imil guifa potri aver(i I’ area del Paralle-
logrammo rettangolo con quefto divario, che in
vece di moltiplicare un lato per fe, dovri molti-
plicarfi un lato per 'altro, dove formano angolo,
cioé¢ il CD per DB, il prodotto dari |’ area , co-
me {e uno ¢ 8, ’altro 3, il prodotto 24 dari I’Area
cercata . Poiché effendo la genefl del Quadrato,
¢ del Parallelogrammo Rettangolo labafe porta
ta parallela alla fua altezza per ciafcun punto,
che compone il lato ftello, o un de’ lati portato
parallelo per ciafcun punto della bafe, tanto fa-
ra lo {pazio racchiufo in dette figure , quanti {ono
_i punti componenti i due lati ; e perché¢ nel qua-
drato i due lati fono uguali ; percido I’ ifteffo {ara
moldiplicar un lato per I’sltro, che moltiplicarlo
per{e fleflo .

Se il parallelogrammo non farl Rettangolo
mia Obliquangolo , come ABCE, fiavril area,
moltiplicando la bafe AB per’altezza CD , ch’
¢ la perpendicolare tirata da un’ angolo del vertia
ce alla bafe prolungandola, quando fia dibifogno,
¢ il prodotto di quelta moltiplicazione fari [’Area
cercata.

Dimoftr, 1l Parallelogrammo Rettangolo &
uguale al Parallelogrammo obliquangolo forma-
to fopra I’ifte(fa, o ugual bafe, e tri |" iftefle pa.

Tﬂ’. nl
Fig. 16,

o

T:T-]I-
Pig- 18,

rallele () : ma I’ Area del Rettangolo , come fi & (a) Teor.9

detto fopra, fi trova nel prodotto della bafe mol-

tiplicata per ’altezza, che fono li due lati conti-

gul, che formano I'angolo retto dunque I’ s.-n:a1
de



Tav. Il
Fig-l 7-1 3

Tﬂ?-lli |
Fig. 1.

Tav.Il
Fig. 19,
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del Parallelogrammo Obliquangolo fi trova nell®
iftefo prodotto rifultante dalla moltiplicazione
della bafe comune, o uguale, e dell’ altezza,
comune , o uguale , ch’¢ I’ iftefa sl nel rettan.
golo , come nel parallelogrammo obliquangolo ,
che {i forma ted | itte(le parillele .

L’ area del Rombo, ¢ Romboide fi avri, ove
fi affuma per bafe uno de’ lati come AB, a cuifl
tiri una perpendicolare CD dall’ angolo oppofto
C, prolungando la detta bafe nel fito opportuno,

Si moltiplichi la bafe AB per la perpendicola.
re CD, il prodotto ne fari [*area. Perciocché equie
valgono il Rombo, e'l Romboide al paralello
grammo Rettangolo, ch’abbia I’ titefa bafe , ef-
fendo tra l'ifte(fe parallgle: ma quefto ha per area
fva il prodotto de’ lati contigui, che fono come
la perpendicolare , e la bafe : dunque I area del
Rombo, e del Romboide fard il prodotto della

perpendicolare moltiplicata per la bafe .
L’ area del triangolo ABC fi avri, fe fi mol-

tiplicherd la bafe AC nella metd della fua altezza
BE ;s ol’altezza tutta B E nella metk della bafe
AC . Cosi fe 'altezza fark 6, la bafe 4, il prodot-
to di 3 (ch’¢ la meta dell’altezza) per 4, che fard
12, fard |"area cercata del triangolo ABC.

O veramente fi afuma un lato per bafe AC :
dall” angolo oppofto fi tiri una perpendicolare BE
ful lato affunto per bafle : i moltiplichino tra lo-
ro;: e’l prodotto fi divida per 2: il quoto dard I’a-
rea . Cosl la perpendicolare. BE 6 fi moltiplichs
per la bafe 4: il prodotto fard 24 , il quale divia
dendofi per 2 dark 12. Perciocché " area del pa-

rallelogrammo rettangolo fi ha per la moltiplica=
. zi0=
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zione de’ lati contigui (2) : mi il triangolo é me.
t del parallel ogrammo (4) : dunque dovri tutta
I’ area del parallelogrammo divider{i per metd , o
fia per 2 : quindi nel primo modo f{i prende tutta
la bafe' , e metd dell’ altezza , o tutta [altezza , e
meti della bafe ., |

Vedafi anche la fig. 29 della Tav,I, ove la
perpendicolare ED é ["altezza del triangolo obli-
quangolo ABE , “la di cui area effendo ugoale a,
quella del triangolo ACB,ch’¢ la meth del Paral-
lelogrammo AL , refta conofciuta nel prodotto
rifultante dalla moltiplicazione della met3 dell’al-
tezza per la bafe, o dell’altezza tutta per la met)

della bafe, come fi ¢ detto.
Notifi , che nel Triangolo Rettangolo I"altezza

del triangolo é la {teffa dell’ uno de’ due lati 5 che
fono circa I’ angolo retto .

Negli altri Triangoli fi tiri dall’angolo oppofto
al lato aflunto per bafe una perpendicolare , Ove
non fi potelle tirare la perpendicolare dentro il
triangolo, {i prolunghi la bafe AB in C: e dal
punto M altezza dell’angolo, i tiri {ulla bafe s
prolungata la perpendicolare MC .

Dalle cofe gia dette non fard difficile I” aver
Parea di un Poligono , o fia Regolare, o Irregola-
re . Sitrovino i punti, o fieno gli angoli oppofti
piu lontani , come AB, e fi tiri una linea, {ula
quale da ciafcun” altro angolo fi tirino altre per-
pendicolari, FD, PX, e tirando la LO parallela
ad AB, fi tirino dalle eftremita L , O altre pere
pendicolari OR, LC fopra !’ iftefa AB : ¢ finala
mente dall’angolo M fi tiri la perpendicolare MG

fopra la LO. Verri cosl commodam ente divif_i:lu
1

(a) Probl,
10. p.3.

( b) Cor.»
del Teor. g

Tav.H.
Fig, 20,

Tav Il
Fig. 21.
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kig, 1.

(a) Cor,1,
del Teor.1.
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il Poligono propoito, contenendo un Quadrato,
un Parallelogrammo , e {ei Triangoli Rettangoli ;
ciafcuno dard la {ua area nella maniera poc’ anzi
divifata : fi unifcano infieme tutte le aree, efl
avra I’ area intera del poligono , che ficerca.

U § 1I.

I. Dal Corollario 1. del Teorema I. fi dimoftra,come
gli Aftronomi ufando il Quadrante , o Seflante
mifurino la diftanza di un quilche afiro 4 o cor-
po celefte dal Zenith, e la diftanza del me-
defimo dall’ Qrizonte .

Ia il Sole, o qualche Aftro inS: fidiriga il

Quadrante BAEC in maniera, che ’Offerva-
tore , applicando I’ occhio, vegga per le diottre
O, B, ( o pe’l cannachiale, che fuole anche in
vece delle diottre attaccarfi a s fatti iltrumenti )
il detto aftro S. Polta cosl la direzzione del Qua-
drante, il Pendolo A C fegnera i gradi nell’arco
dell’ ifteffo Quadrante .

- Dico 1, che tanti gradi ¢ lontano il corpo ce-
lefte S dal vertice Z, qnanti ne fegna il Pendolo
AC nell’arco CB del Quadrante . |

Dimoftr. Come la retta CAZ del Pendolo fe-
ga la retta vifuale BS nel punto A, faranno gli an-
golt SAZ, CAB oppofti al vertice tra loro vgua.
li (¢): dunque faranno ancora proporzionali gli
archi SZ, CB corrifpondenti agli angoli ugua-

() Defze hi(b): ma I"arco SZ & la mifura della diftanza.

dell’
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dell” aftro S dal vertice Z, e 1> arco CB contiene
1> iftefa mifura di diftanza proporzionale {egnata
ne? gradi del Quadrante per mezzo del Pendolo :
dunque tanti gradi fard diitante Paltro S dal verti-
ce 7, quanti ne fegnerd il Pendolo neil” arco del
Quadrante.

Dico 2, I’ arco EC eflere la diftanza del me-
defimo aftro S dall’Orizonte 1. ( Non {1 confide.
ra 'altezza del Quadrante , poiché ¢ infenfibile
riguardo alla gran diftanza dell’obietto . )

Dimoftr. Gli angoli ZAH , BAE fono uguali ,
perché angoli de” quadranti del cerchio, e percid
ambedue retti (7) : dunque fe {i {ottragono gli an, (a) Def.7.
goli SAZ, CAB dimoftratt per la prima parte
uguali , relteranno ugualigli angoli S4H , EAC
(b) : dunque tanti gradi fard dall’ Orizoote HA (b) 4.
diftante |”aftro §, quanti gradi {1 noteranno dal p- 2
pendolo nell’arco EC .

II, Dall’ifleffo Corollario del Teorema I, fi da la
ragione , perche di pisk obictti 5 che fieno tra loro
uguali y il pis lontano apparifca pin piccolo , il
pin wvicino apparifia pid grande |

Ieno due obietti uguali , AB pii vicino ali

Ofervatore, il di cut occhio trovafi in [: e lia
I” altro obietto CD pitt lontano .

Dico , che I’obietto A B apparifce piu gran-
de, e CD minore. ' ;

Dimoftr. Supponiamo qui dal Trattato dell’
Otttca , che ( ferbata I’ uguaglianza nel re-
fto ) I’ obietto apparifce prefio a poco di tan-
‘ta grandezza, quanto & I'angolo, che da raggt
¥iluali £ forma nell’ occhig « Cio

Tav. 1.

i‘lg- 2e
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Cid pofto , I’angolo AIB & formato da® rage
gi provenienti dall’ obietto AB 5 ed incrociatt
nell’ umore criftallino | dell’ occhio paflano alla
retina , ove dipingono al roveicio I’ obietto EF,
formando nel criitallino [un’altro angolo E1F op-
potto al vertice del primo A1 B . Similmente
I’ obietto CD forma I’ angolo viluale elteriore
C1D uguale al fuo oppofto VIO formato da’raggl
Cior y Dlum , avendo per mifura nella retina ar-
comr, Eflendo dunque I’ angolo AlB maggiot
dell’ angolo CID , perché queilo contiene quelto:
L’ obietto AB fotto I'angolo maggiore comparira
pilt grande dell’ obietto CD fotto I" angolo mino-
re CID. -

M2 applicando qui all’Ottica la ragione Geo-
metrica del corollario 1. del Teorema L fi rileva,
che I'angolo AIB eflendo uguale all’angolo Orti-
co interno {uo oppolto EIF, ed avendo queito per
mifura [’arco della retina, che comprende ’obiet-
to dipinto EF , ancora al detto angolo AIB cor-
rifponde per mifura nell” apparenza dell’ obietto
I’ ifteMa porzione , O arco delia retina EF ; my
quelt’ EF & maggiore dell’apparenza so nella pot-
zione della retina corrifpondente all’angolo #fir,
o al fuo uguale oppolto CID : dunque I’ obietto
AB pii vicino, che comparifce fotto I’ apparen-
za EF, o fotto 'angolo A1B maggior dell’ angolo
CID, comparifce ancora maggiore dell’altro C D,
il quale comparifce fotto I’ angolo minore ClD
0 fotto [’apparenza minore u¢ .

r UL Da
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YI1. Dal Corollario del Teorema 11, fi ha la maniera
facile di poter tirare unalinea , che fiz parallels
ad un’ altra s a cui non [i puo tirar la linea fecan-
te , a cagion di qualche impedimeilo nel terreno
intermedio . |

E’ Quefta maniera quanto facile, altrettanto Tav. 111
neceffaria a faperfi pe’l continuato ufo, che Fig. 3.
nell” Architettura fe ne fa , dove fard neceflario
far forgere un muro, che fia parallelo ad un’ al-
tro 5 o per coltruire una mezza Luna 4 una Corti-
na, una Via Coperta nella Militare Architettura, o
fimile , |
Sia data la linea DC, e fi cerca tirar una pa-
rallela a quetta dal punto A , non potendofi tirar
la (ecante DA nel terreno. Si offervi col Qua-
drante , 0 con qualche altro Iftrumento Gonio-
metrico I’angolo ADC fatto dalla linea data DC,
e dalla vifuale DA ; {i faccia I’ angolo alterno in
A ( ove dovrafii tirar la parallela) a quelto ugua-
le DAB (2), fari la BA la parallela (0) 5 che i (a) Prebi,

cerca , 5
(b)) Cor.

IV. Dal Teorema 111, fi pud mifurare la diftanza el Teor.3
di due luoghi inacceffibili , cioé quando non fi
poffa andare dall’ uno all’ altro lnogo.

lano A, e B i due luoghi inacceffibili da mi- Tav.III,
furarfi , Da’punti A, e B fi tirino gili due Fig: 4»
rette , ficche I'una vada incontro !’ altra, e ven-
‘gano a {egarfi in qualche punto, faranno le rette p

AX, BX: dal punto della feziong X i prolunghino
: ~ - faNle



(a) Cor.x
de! Teer.y

(b) Teor, 3

TIVJ]]-
Fig- "1

dividafi ugualmente detto angolo in due, tre, o
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tanto , che fieno uguali alle gia tirate in XD, XE,
fi congiungano per laretta DE.

Dico, la diftanza inacceflibile tra i due luoght
A, e B elferg uguale alla DE,

Dimofir.¥] due triangoli AXB, DXE fono tra
loro equilateri ; perciocché AX, BX fono refpet-
tivamente uguali a XE, XD per coitruzione, e
I’ angolo X, 0 AXB, per elfere oppolto al vertice,
¢ ugualeaZ ,0a DLE (1) : dunque la bafe ADB
{ara uguale alla bafe DE (&) . Cid, che &c,

V. Dal Teorema VI, fi dimoftra quanta grandezza
debba avere una fratua pofta in alto , accio com-
parifta ugnale ad altre pofte nel baffo pin vicine
all* occhios che weda tutte da un certo fito ,

Ell’ufo 11. abbiamo data la ragione, perché
un’ obietto piit lontano dall” occhio appa-
rifca minore di un’ altro obietto pii1 vicino : ora
diremo la maniera di determinar la grandezza
dell’ obietto pil lontano per farlo apparire ugua-
le aquella degli aleri obietti pilt vicini , effendo
guardati dall” occhio potto in uncerto {ito .

Si defidera mettere una ftatua in alto BI, o in
luogo piu alto 1S, le quali comparifchano all’ oe-
chio pofto in A d’ ugual grandezza 2 quella dell’
altra ftatua pofta nel balo OB.

Per far cid, fi determinerd la vera grandezza
delle ftatue alte nella maniera feguente.

Dal punto A, come da Centro, {i confideri fatto
un’ arco di cerchio CDEFR : fi tiri la retta AFS,
che determina I' angolo OAS di tutta I altezza:

piu
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piu parti, quante fe ne vogliano colle linee ADB,
AEIl. Dico, che le ftatue BI » ¢d IS comparirane

no all’ occhio pofto in A della flefy mifura, o
grandezza , con che i vede |3 (tatua OB ,

La dimoftrazione fi fonda nella legge dell’Ot.
tica lopra accennata , per la quale gli objerti ,
che {i vedono fotto angoli uguali y comparifcono
uguali: effendo dunque ciafcuna ftatua in alto BI,
IS veduta fotto il fuo angolo DAE » EAF ciafeuy.
no uguale all’ angolo OAB compariranno tutte
uguali vedute dall’ occhio pofto in A . Donde ne
{egue, che le flatue alte devono aver quella cerea,
¢ determinata grandezza , accid che comparif.

chano uguali a quell’ altra OB poita nel baflo ,
quando fieno tutte vedute dal punto A .

VI. Dal Corollario 2. del Teorema 1V, dimoftrafy
la maniera di mifurar I Altezza di qualche
Inaogo

B: (i ficui il detto triangolo in modo » che un lato
fia orizontale AB, e I’aliro a quefto uguale CB
fia verticale ( il che potry confeguirfi per mezzo
del pendolo, che potri farfi cadere dal punto C),
Cio pofto, fi fiffi il punto F, ch’ & Iq bafe della
Torre : indi fi applichi I occhio in A s € difpon-
gafiun fito tale, che la direzione della linea vi.

fuale AC vada a terminare nellz punta E della
Torre, che vored mifurarfi .

Dico, I’Altezza della Torre EF, cﬁ'ere uguale
all® Intervallo AF . = |

D Die«
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Dimoftr. 1l lato deltriangolo BC per coftru-
zione ¢ parallelo all’ altezza FE della Torre: dun-
que I"angolo FEC interno fark uguale all’ efterno

(2) Teor. BCA (1) ; ed efendorerto EFA , ed A {emiretto

P 2 per coltruzione , fard E femiretto ancora (b): €'l
5[’3 g‘"‘-l- triangolo AFE fara ifofcele (¢): che percid il la-
e £cr 7

() Cor.z. ©© EF fari uguale ad AF, Cio, che &¢,
= ’ - varil adoperando un .
del Teory. L’ifteffo potrd ofervarit adoperando una nor
ma, o angolo retto ABC colli lati AB, BC ugua.
li (e quetto e quell’ che pilt chiaramente fi rap.
prefenta nella figura citata ). Sia dunque difpoita
la norma con un lato perpendicolare al terreno,
e parallelo all’aitezza , che debbe miturarfi: e i
fermi in quel fito , dove polla indrizzar(i la viila
efattamente fecondo il lato vifuale ACE, e fi
troverl , che I’altezza FE fard uguale alla diitan.

za AF, come {i & dimoiirato .

VII, Dal Teorema V. fi pud determinar la Larghez.
2a Inaccffibile di un Fiume ,

Tav.111, C Ialalarghezza BC : fi prolunghi la BC a pia.

Fig. 7. cere ; e nella fponda fi tiri una perpendicolare

CA lunga , quanto fi voglia, e fe ne noti il termi.

ne dieffla con un corpo, o fegno vifibile, che

ivi fi fii . Si offervi col Quadrante I’ angolo A,

che ivi fi forma dalle linee CA, BA . Nell® ifteffo

fito , o punto A fi formi colle linee di odervazio-

ne AC, AD ( mediante " iftrumento , ) un”altro

angolo CAD uguale a CAB.

~_ Dico, |a Larghezza del Fiume effere uguale alls
lineaCD. |

Dimofir, Ne*triangoli BAC, DAC il lato AC

T é come
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¢ commuae : gli angoliin C fono retti , ed ugua.
li (2):gliangoli in A per 'oflervazione fono an. (a) Coffr.
che uguali: dunque glialtri” due lati fono ugua-
i (b): e perci6 la CB larghezza del fiume inac- (b) Teer.s.
ceflibile fari uguale a CD, Cio, che &c.

VIII, Dal Teorema VIL, conoftciamo col famofo
Ricciolio la mifura dell’ ambito
della Terra,

Tabill egli due luoghi tra loro diftanti, i quas
li furono I’ altezza del campanile di Modena

( com’ egli fcriffe nel lib.g. cap.33 della Geograf.
Riform. ) e la fommitd del monte Paterno vicino

Bologna, e nel modo feguente ftabill la {ua dimo-
ftrazione .

Sia AD FC la fuperficie della Terra: iaTla Tav.lIL
fommitd del campanile: P il vertice del monte Fig. 3.

Paterno s DF I"arco tra le falde dell’ uno, e dell®
altro loco .

Col quadrante avendo offervato I’ angolo

BTP ritrovollo di 9o, 15+ 7% e mifurato I’ angolo
"

BPT, ritrovollo di gradi 89.2(;.13.27 (il che fi ot-
tiene pe’l pendolo dal vertice T convergente ver-

fo 1l centro della Terra B, e la linea vifuale
TP.) . |

Eflendo dunque 1a fomma di tutti tre angoli
B, T, P, di 180 gradi, da quefti fottrattane la fom-
ma di due angoli mifurati T, e P, ciod, 179.

¢ U . ¢ nw
41, 20. 27 , refta la differenza 18, 39. 33. Dun.
que il terzo angolo B , che fi formergbbe dalle lie
- D2 " nee
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nee nel centro della Terra , la di cui mifura é 'ar,

¢co DF, & di 15, 3;. ;3:”

Mi mifurato Pintervallo DF, ch’ é 20016 ;lg._,_

cio¢ ventl milla , e fedici pafli Bolognefi con die-
¢1 cinquecenteflime quarte , e facendo la regola di
proporzione , determind la mifura del grado ter-
reftre 64563. Moltiplicando finalmente detta mi,
furd del grado terreftre 64563 per 360 quanti fo.
noigradi dell intiero cerchio della Terra, con.
chiufe, che tutto I’Ambito era di paffi 23179680,
Cio, che &e.

IX, Dal Tcorema VIII. potra un Campo di ﬁ%uu
Quadrata dividerfs in due o quattro partiugnali.

Tay " A verith del Teorema fieflo ce ne fommini.
Fig, 15, B fira il modo , ove fi tiri la diagonale ; quetta
" dividerd il dato campo quadrato, o parallelo~
| ‘grammo in due triangoli uguali ; e cosi relterd

ugualmente divifa in due parti la figura data,
Se poi dagli altri due angoli fitirerd un’ altra
diagonale , quefta interfecando altra , dividera il
quadrato, o paralellogrammo in quattro parti
uguali ; perciocchd formeranfi quattro triangoli

_uguali per I’iftelfa ragione , |

X, Dal medefimo Teorema VIIL. fi [eioglie
il [eguente Problema .

E doveffe dividerfi tra due Fratelli un campo
parallelogrammo in due parti uguali colla
gondizione, che 'l maggiore poffa fciegliere ncll-
&
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la parte del fratello minore una porzione con La-
ftiargliene nella fua parte un’ altra porzione
uguale , {i fard nel modo feguente

Si tiri nel campo B A D E la diagonale AE s Tav.IIl,
gia fard meta per ciafcheduno; fard del magaio- Fig.1,
re ABE , del minore EDA . Or voglia il mag-
giore la parte ELG nel eampo del minore, e deb-
ba lafciargliene nel {uo altrettanto.

Dal punto G, che comprende la parte defide-
rata , fi tiri una retta, la quale paffi perla metk
della diagonale L fino all’ altra parte nella fua
porzione ABE .

Dico , che fe fi prenderk il trapezio BCLE
col triangolo ELG , lafciando al minore il trape-
eio ALGID) col triangolo CLA , faranno le parti
tra loro uguali. . -

Dimoftr. Ne’ triangoli CLA , ELG gli angoli (a) Teor.s
LAC, LEG per effere alterni fono vguali (a) ;ed p. 1.
uguali parimente fono gli angoli ad L, perché op- &bg J‘f‘”" '5e
pofti al vertice (6):elilati LA, LE ( che fono “* **¢
tra lidetti angoli uguali ) {ono uguali per coftru-
zione , mentre fono metd della diagonale : dune
que gli altri due lati LC, CA fono uguali 2 LG , (¢) Teor.g
GE (¢): €'l terzoangolo C fard uguale al terzo »- 2.

G (d): e per confeguenza i due triangoli CLA., 5"3 2. Fo
ELG fono uguali : fe dunque in luogo di CLA i &, Teorey
fuftituifca ELG , refteranno il trapezio BCLE

col triangolo E L G uguale al trapezio ADGL

¢ol triangolo CLA. Cio , che &e,

D3 XI. Dsi
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-XI, Dai Corollarii 1. e 2. del Teorema VIII, [t deduce
 la maniera di mifurare P Altezza de’ monti ,
¢ la Larghezza delle loro bafi .

Oftruz. Sia il monte Al : fi fitui nell’ infimo
piano del monte una norma in maniera, che
il lato FL fia perpendicolare, e l'altro LC fia pa-
rallelo all” orizonte ; nel punto C fia fituata nella
fteT2 maniera un” altra norma CEB : cosi dal B 1
fifi altra norma BDA , e {ucceflivamente {1 adat.
tino altre norme fino all’ cltremitd del monte » {e
~ fia pilt alto.
Dico, le perpendicolari infieme unite daranno
I’ altezza 5 come le orizontali unite daranno la
larghezza richiefta del monte .
Dimoftr. Si perfezionino i parallelogrammi,
Nel primo parallelogrammo LI il lato LF ¢ ugua-
le (a) allato HI ; nell’ altro parallelogrammo il
(2) Cor.2. lato CE ¢ uguale ad HN, e BD ad NA : dunque
del Teors8 fe fiuniranno tutti quefti lati efterni paralleli agh
interni daranno 'altezza :utta interna [A , Simila
mente nel parallelogrammo DI illato AD é ugua-
 le allato 10 : nell’ altro parallelogrammo EQO ij
lato BE & uguale ad OM, e nel parallelogrammo
LM il lato CL & uguale ad MF ; {& dunque {i uni-
ranno tutti quefti lati efterni paralleli agli inter-
niorizontali, daranno in fomma la larghezza s
tutta orizontale interna FI fino alla perpendico-
lare interna del monte. Cio , che &ec.

Tav.]IL
Fig. 9.

X:1. Das
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:II, Da’ Corollarii medefimi [i puo dal numero de?
Scalini uguali conoftere I’ Altezza del piano
di una Cafa, |

D Imoftr. Ciafcuno de’fcalini fi confidera, co- Tav.llIL.
" me un parallelogrammo ; che percid i lati Kig. 1a.
oppofti fono uguali (a)sed uguali per conleguen.

za fono le parti del muro, dove ciafcuno de’ (a) Core
fcalini fi appoggia: dunque uguali fono I” altezze - .:;1 Lo
de’ fcalini ab, cd,ef, &c. alle parti corrifpon- "
denti pqs qr ,rs s &c. del muro da una parte, e
dall’altra : dunque in tante parti ¢ divifo il muro,

quanti fono i fcalinis che ad effe fono appoggia=

ti: tanto dunque d’ altezza ha il muro zp , che

giugne al piano 5 quanta ne formano tutti 1 {calini

infieme uniti ¢ Se dunque o faranno efli di nu-

mero , di mezzo palmo, tutta I' Altezza fara di

2§ palmi. Cio, che &c. |

X111, Dal Teorema X. Si pud dimofirare [1diflanza,
che paffa tra ' Apice d'una torre, e I'Offervatore s
purcheé fi fappiano gli altri due lati.

Tail lato AB 8 canne ¢ il lato CB 6 canne, Tav.lIL
Dico, illato CA diftanza della fommiti della Fig. 12¢
Torre all’ Offervatore eflere di canne 10.
Dimoftr. Efendo 1’angolo ABC retto » ¢'l lato
CA oppofto ad effo s fark il quadrato fatto fopra
CA uguale ai quadrati CB, AB (b) : ma il qua-(5)Teerae
drato CB ¢ 36 canne, e’l quadrato AB 64: dun-
que il quadrato CA farl 100 canne: eftratte le
radici da quadrati 36, e 64 1" uno dari 6 » |7 altro
D 4 dards
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dard 8: ed eftratta la radice da 100, dari1os
dunque dieci canne fari la diftanza tra la fommic}
della torre, e I’ Odervatore . Cid, che &c,

XIV. Dal Teorema X. ancora [i pud conofcere ,
quanto un quadrato fuperi un’ altro .

T‘T- 'L

, I pigli un lato del maggiore quadrato AB, e
Hig. 22, 5

{1 fitul orizontale : fi afuma per centro un’
eltremita di effo B, e {i defcriva un cerchio coll®
intervallo di turta la daca AB: fi adatti nel dia-
metro un lato del quadrato minore BC, ficché face
cia una linea col lato AB del quadrato maggiore ,
la quale fard AC ; dal termine della linea minore
C {1 eriga una perpendicolare 3 che termini nella
periferia del cerchio, efia CE .

Dico, CE effer la differenza tra il quadrato
AB, BC, -

Dimofir, Si tiri dal centro B la linea BE fino
alla circonferenza, Il quadrato BE , come fatto

(a) Teer10 fopra I” ipotenufa () ¢ uguale a due quadrati BC,

CE : mi BE ¢uguale ad AB, perché raggi dell’

(b) Def. 9+ iteflo cerchio (3) dunque il quadrato AB ¢é ugua.

le ai due quadrati BC,CE ; dunque il quadrato di
AB fupera il quadrato BC per tutto quello , che fi
contiene nel quadrato di CE , e confeguentemen-
te il quadrato di CE ¢ I’ecceffo del Quadrato AB
fopra il quadrato BC, Cid, che &c.

XV, D4}
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XV. Dal Problema VI. conoftiamo, come poffa averfe
una linea o in cui dee gittar I’ ombra une flile
in tutto Panno nel mezzo giorno 5 che dicef
Linea Meridiana .

SI affuma in un piano quanto pid perfetto fi
pud un punto, e coftituitolo centro, come nel

cafo & B, fi tirt uno, o pid circoli concentrici
CMD, LNO.

Nel centro fteflo fi erga uno ftile BA , che fia
perfertamente perpendicolare al piano, e d’ una
altezza proporzionata , accio I’ eftremiti dell’om-
bra di efo poffa fegar, o toccar la circonferenza
di qualcheduno de’ detti cerchi concentrici .

Un’ ora (o pilt s fecondo {i crede ) prima del
mezzo giorno fi offervi il punto , incui !’ ombra
dello ftile fega il cerchio, e fi fegni, come D.
Un’ ora o pilt doppo il mezzo giorno, fi offervi
dove feghera il cerchio "embra delPifteflo ftile; e
fi fegni quel punto , purché corrifponda al tempe
di prima , come in C . Da’ punti fegnati C , D ti.
rando linee-al centro fi formerd I"angolo CBD . Si
divida I’arco C D nel punto di mezzo M. Sitiri la
linea BM, quefta fari la Meridiana ,

lelora lo ftile butterd Peftremitd dell’ombra
in qualche punto della linea meridiana BNM , al.
Jora {ari il mezzo giorno .

L’iftela linea meridiana fi avrebbe BNM, fe
I’ombra dell’ eftremita dello ftile prima di mezzo
giorno fegnafle il punto O, e doppo il medefimo
mezzo giorno fegafle il punto L nell’ ufcire del
cerchio LNQ: poiché¢ dividendo I’ arco LO nel

pun.

TI'-"L
Fig. 4
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punto di mezzo N dovrebbe tirarll detta Linea
Meridiana BNM . | |
Per metter in pratica queft’ ulo non fara
neceffario tirar le linee CB, DB, che formano
1" angolo CBD, mi bafterl , che I'arco comprefo »
ch’ & mifura di detto angolo, {i divida in mezzo
nel punto M, o fia N, fe fi tratta dell’ arco LNO .

XVI, Dal Problema VII. Si bha la maniera facile
di defcrivere le figure Owali .

Tav.II. Opra una retta affunta a piacere AB fi formi-
Fig. 23. no due triangoli equilateri (¢) ACB, ADB,
(3)Freéicy de’quali fi prolunghino indefinitamente i lati CA
inG;CBinH; DA inE; DBinF,
Dal punto A della commune bafe coll’ inter-
vallo , o fia apertura del compafio prefa a piacere
{i defcriva un’ arco, che giunga a toccarei lati
prodotti EG, e trafportato quefto intervallo ftefs
{o nell’ altro punto della bafe B , {1 delcriva nell®
ittefo modo un’ altro arco FH., | |
Indiilato un piede del compaffo nel vertice
D del triangolo , e prefo l'intervallo d” un® de’lati
prolungati, come F, fitiri un’ arco fino al con-
giungimento dell’ arco FE ; e fifata la punta del
compafo per altro vertice C fi defcriva un’ altro
arco GH fino al congiungimento con gli altri archi
gia fatti, e fi avra la Ovale , che { vuole.
La grandezza maggiore , o minore dipende dal
prendere " intervallo nel deferivere il primo arco
dell’ un de’ punti della bafe de’ triangoli,

PAR-
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1l cerchio formera I’ argomento delle dimoftrazioni di
gueﬂa feconda Parte ; Le linee tirate dentro , ¢ fuort

icflo, gli angoli , e le figure che dentro di effo

formar i poflono , ¢ quelle , che fi formano intorno
ad efle , ci daranno la materia delle propofizioni .
Tutto fara {pedito per undici Teoremi, e dieci Pro-
blemi co’ refpettivi corollarii , cul aggiugneremo fe-
condo il metodo propoftoci alcuni ufi . Oltre lc defie
nizioni gia premefle nella prima Parte , alcune altre
qui n’ efporremo , che al cerchio pit propriamente
fi Ifinm}.

DEFINIZIONI.

PO Cerchi diconfi uguali, fe uguali faran- Tav. 1V,
no 1 Diametri, oSemidiametri, come Fig. 3.
AB, CD; o {e fovrappofto I’ uno all’
altro , efattamente combaceranno.
. 2. Una linea A B dicefi toccare il cerchio, Tav. IV,
quando lo tocca in un Punto, e per quanto fi pro- ¥ige *
lunghi, non lo fega.

3. Due cerchi diconfi toccarfi , quando o inte- Tav. IV,
riormente , come OCM , o efteriormente , come kig. 3.
PML s incontrano in un punto, come in C I’ ine
teriore , in M Pefteriore , mi non fi fegano. |

4. Due linee {ono ugualmente diftanti dal cen- Tav.IV.
tro, come fono FA, CB quando le Perpendicolari Fig-3-
tirate dal centro ad effe, come DE, GE, {ono
Uguali . ] |

§. Segmento d’un cerchio ¢ una porzione di Tav.IV.
efflo divifo per una retta , che non pafla pe’lcen- ¥ig- 4
tro. La dividente AB dicefi Corda : la porzione

minge
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minore dicefi Segmento Minore ADB; la porzio.
ne maggiore ACB dicefi Segmenw Maggiorc.
Tav. IV. 6. Angolo BAE nel fegmento , o efiltente nel
Fig. s. fegmento dicefi quello , che fi fa da due linee BA,
EA, tirate dalle due eftremitd della corda divi-
dente BE , o bafe del fegmento, e fi terminano
facendo detto angolo in qualche punto A della cir-
conferenza .

Dicefi ancora queft’ angolo Infiftere, o reggerfi
fopra quella porzione di circonferenza dell’iftelo
cerchio , la quale effendo oppoita a detto angolo,
ferve come di bafe , o foftegno, come il fegmen-
to BEGLE , benché non fia tirata la corda BE, che
divide detto cerchio in due fegmenti BOAE, e
BFGE ¢ e cosl I’ angolo BAE dicefi efiffente nel
fegmento BOAE , ed infifiente nell’ altro fegmens
to BFGE , fopra di cui pofa le gambe , avendo il
vertice A efiltente nell’altro fegmento BOAE .

Tav.IV. 7. Settore dicefi una figura formata da due fe-
Fig. 4. midiametri OM , ON , e dall’arco MN; e I’ango-
lo MON chiamafi Angolo del Settore .
Tav.1V. g, L’angolo ACO, che fi fa dalla tangente
Fig. 2. AC, e dalla circonferenza CO , che tocca il cer-
chio nel punto C, dove latangente tocca il cers
chio, fi chiama Angolo del contatto . -
Tav. IV, o, Figura Ordinata, o Regolare & quella , ch’ &
S equilatera , ed equiangola.
TE“T' IV. "10. Una figura rettilinea dicefi Ifcritta nel cer.
'8:3% chio , quando tutti i vertici degli angoli toccano
la circonferenza cava,
Tav. IV, 11, Allora diraffi la figura rettilinea Circofcrit=
Fig:a6s ¢4 al cerchio , quando tutti i lati toccano il Cer-
chio, come A, C, B, D.
TEO-
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TEOREMA L

Se un® angolo pofa si la meta del ccrchio , é Retto =
fe pofas oinfifle fopra un fegmento maggiores
del femicerchio 5 fara Maggior dcl retto , e fe in-
fifte fopra un fegmento minore del femicerchio
fard Minore del retto .

Imofir. Sia I'angolo BAG, che pofa fulla cir- Tav.IV.
conferenza BFC , metl di tutta la circonfe- Fig. 5.
- renza del cerchio : ( dell’angolo che pofa, o in-
filte nel femicerchio, fi puod dire ancora , che efi-
{le col vertice nell’altro femicerchio , o metd del.
la circonferenza, fecondo la definizione 6 ) . Si
" tiri dal centro il Semidiametro DA . Nel triango.
lo ifofcele DBA gliangoli B, e DAB fono ugua.
li (a) : per I’ iftefa ragione nel triangolo D C A (a) Cor.a
gli angoli C y e DAC {fono uguali : dunque i due f}dme.‘.
angoli in A, cioé , tutto I’angolo A, é uguale agli ™" °*
altri due infieme B, ¢ C: Mi come nel triangolo
BAC tutti li tre angoli, cioé , B, e C, ed 1l totale
A fanno due retti, o la fomma di 180 gradi (6) ; (b) Cor.1,
quell’ angolo totale A uguale a gli altri due B, e d¢/ Teor.y
C, avra lametd di 180 , ciod, go gradi ; dunque ** ¥
fara Retto. Cio, che &ec. '

Dimoftr. della 2. parte, Sia il fegmento BF
GE maggiore del femicerchio : fopra quefto feg-
mento infitta , o pofi I’ angolo BAE. Queft’angolo
¢ maggiare dell’angolo BAC, che infifte, o pofa
nel femicerchio BFC, il quale fi & dimoftrato ret-
to per la prima parte : dunque BAE ¢ Maggior
dell’angolo retto . Cio, che &c.
. Di-
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Dimoftr. della 3. partc . Sia il fegmento BFG
minore del femicerchio BEGC ; fopra quelto feg-
mento pofi, o infilta I’angolo BAG,; queft’angolo
¢ minore dell’altre BAC, che infiite , e pofa nel
femicerchio, il quale {i ¢ dimoftrato retto : dun«

que B A G ¢ Minore dell’ angolo retto. Cio,
che &c.

TEOREMA IL

L’ Angolo del centro é Doppio dell’ Angolo dellz

Periferia, fe tutti e due pofano fi
P ifteffo arco .

Tav.lV. . Imoftr. Si tiri il diametro AE. Nel Trian-
Fig. 6. golo ifofcele DAB gli angoli DAB, DBA
(a) Cor.2. fono uguali tra loro (4) effendo oppoiti ad uguali
del Teor.4 femidiametri ( ’angolo A fi oppone a DB ; |’an-
P. 1, golo B fi oppone ad AD, che per effer raggi dell’
iftelo cerchio fono uguali ) : Ma "angolo BDE ,
per effere efteriore , & uguale ai due interiori, ed

(b) Cor.1. oppofti DAB, DBA (4): dunque I’ angolo BDE®

¢l Teor.7 Doppio del folo DAB. -

P, I. Parimente gli angoli DAC, DCA , effendo
oppofti ad uguali femidiametri , fono tra loro
uguali, mi ’angolo CDE, per effere efteriore , &
uguale a tutei e due gliinteriori, ed oppofti C, ed

(c) Per 1* A (¢): dunque CDE é doppio del folo DAC: dun-

itefis  que tutto I’angolo nel centro CDB fard Doppio dt
tutto BAC nella Periferia , Cio, che &c.
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Corollario .

Li angoli della circonferenza fono tutti Ugua- Tav.IV.
li tra loro , {fe avranno I' iftelo arco per Fig. 7.

bafe . _ -
_ Dimoftr. Ciafcun’ angolo della circonferenza (3) Toor.,
BLC, BGC, BFC, é meta dell” angolo BAC nel p11.
centro (a): md le metd dell’ifte(fo tutto fono ugua- (b) 445,
Il tra loro (&) ¢ dunque gliangoli BLC, BGC,
BFG, che {ono nella circonferenza,ed anno littef~
fo arco BC perbafe , fono tra loro Uguali. Cio,
che &c.

Efendo tutto ’arco , fu cui poggia I’angolo al
centro mifura dieffo, la Metd di effo arco fard
la mifura dell’angolo della periferia, elendo que.
fto meta dell’angolo al centro.

TEOREMA IIIL

Ne'cerchi uguali fe le Corde faranno uguali faranno
anch: gli Archi ugualis e fe gli Archi faranno
ugnaliy faranno anch’effe le Corde nguali.

Imoftr, della 1. parte, Effendo i triangoli 4 v

BAC, EDF tra diloro equilateri ( poiché g, g,
BA, AC: ED, DF fono raggi di cerchi uguali, ¢ = °
le bafi BC, EF fono per ’ipotefi uguali ) tono an-
che Equiangoli (¢) : dunque fe f{i fovrapporranno (¢) Cor.t
gli angoli B , C combaceranno cogli angoli E, F; i"‘f‘“"*‘
e Pangolo al centro A combacera coll’ angolo al ** ™
centro D, dunque I'arco BLC cadera fopra [" arco
EKF ; ¢ I’ arco BSC fopra I’ arco EHF ; dunque

. o ]e
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le corde BC, EF avranno i loro archi corrifpon.

denti anche uguali . Cio , che &ec.
Diinoftr. della 2. parte, L’ arco BLC ¢ uguale
(a) 1.Per. 31l arco EKF (a) ; dunque fe {i fovrapporranno,
de! Teor,3 cOmbaceranno ¢ dunque i puati B, C caderanno
PJI  efattamente fopra i punti EF: dunque la cor-

da B C caderi efattamente fopra la corda EF.
Cio 3 che &c.

Corollario 1.

Tav.1V. E ¢li Angoli ne’cerchi farannno Uguali anche
Fig. 3. gli Archi faranno Uguali .

Dimoftr. I lati BA, AC: ED, DF per effer

(b) Def.g. raggi di cerchi ugnali, fono uguali (b) : e I’angolo

al centro A @ per ipotefi uguale all’angolo al cen-

tro D: dunque lza bafe BC fari uguale alla bafe

(c) Teor.; EF (¢) 2 dunque I"Arco BLC f{arg uguale all'Arco
P, I EKF . (d) Cio 4 che &ec.

(d) Teor.3

i Corollario 2.

Tav.IV. 15, che & dimoftrato nel primo Corollario
kig. 2. rifpetto agli angoli al centro, s’ intende an-

che rifpetto agliangoli della Circonferenza .

Dimoftr, Gli angoli alla periferia BSC, EHFE
(e ) Cor. fono uguali (¢) : ma gli angoli della periferia {o-
‘;’ff“"*' nometd degli angoli al centro BAC, EDF (f):
() Tear, 3 GUNQUE quefti angoli nel centro fono uguali tra di
P loro : dunque gli archi, BLC, EKF, corrifponden«
ti a quefti angoli uguali, faranno ‘anche uguali,
effendo anche oppofti agli angoli BSC, EHF fatti

nella Periferia  Cid, che &ca - -
fe
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Corollario 3.

S E gli Archi fono uguali, gli Angoli fono anche

uguali, o flano gli Angoli al centro, o quelli

nella periferia. | Ty lV
Dimoftr. Se gli archi BLC, EKF fonouguali, v g

le corde BC, EF fono anche uguali (a) ; e come (a) °P. 2.

gl aleri latt BA, AC, ED, DF per eller raggi di del Teor.3

cerchi uguali , fono uguali, i triangoli faranno della 2,11

tra loro equilateri: Dunque faranno equiango.

li (b) : dunque gli angoli al centro BAC, EDF fa- (b) Cor-x

ranno uguali . del Tcur, 4
Gl angoli Jdella periferia fono tra loro ugua- dabix

li (¢), md quelti fono metd degli angoli (d) al gt})r_f;‘-r.

centro: e per confeguenza Parti uguali di Tarti 5, ">

‘ . ; L p.11.
uguali (¢) : dunque faranno per gli archi uguali () T.or.,
anch’ efli Angoli uguali. Cid, che &c. P.I.

; (¢) 440 5-
Corollario 4.

El Quadrilatero ifcritto nel cerchio, gli an-
goli oppofti fono uguali a due retti .

Coftruz.Si tirino nel Quadrilatero due Jiagonali Tav.IV.
DB, AC, per le quali verra divifo il quadrilatero Fig- 9-
in triangoli .

Dimoftr. Come in ogni triangolo i tre angoli fo- r
no uguali a due retti (£), nel triangolo DAB I*an- g)l. o
golo A cogli altri due fuoi D, B fono uguali a due
retti; ma I'angolo ADB ¢ uguale all’angolo ACB
( perciocché tutti e due poggiano full’ iftefio ar.
co AB): e Pangolo ABD ¢ uguale all’angolo
DCA, poich¢ poggiano full’itteo arco AD .

E

dun.
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dunque 1’ angolo DAB cogli altri due DCA, ed
ACB ( pofti in vece degli angoli D, e B del trian-
golo DAB) cio¢, con tutto I’angolo C, fono ugua-
[i 2 due retti. L’ifteffo dimoftrafi degli altridue.

le), ChC&C.
TEOREMA IV.

Se un Diametro fega perpendicolarmente una linea
retta nel cerchio, la feghera in duc parti uguali s
E f¢ la_fegherd in due parti ugualiy la feghera

 perpendicolarmente . |

‘IP'T:LV' Oftruz. Si tiri nel cerchio in qualunque Iuo-
* go di effo la CB, la quale fia perpendicolar-
mente fegata dal diametro LD.

Dimoftr, della 3. parte. Il Quadrato CA op-

(3)Téer0 pofto all’ angolo retto A QO C, ¢ uguale a duc

P.1.  quadrati CO, AO (4): ¢’l quadrato AB, perche

oppofto all’ angolo AOB retto per ipotefll , fark

uguale ai due quadrati OB, AQ : dunque fottrattl

lquafi{rati AQ, ( che per effer formati su 1" iftefla

AO fono uguali ) refteranno i due quadratl CO,

B O uguali (4):dunque uguali, anche faranno

(b) 4F: 2. |e rette CO BO , che pero fard ugualmente {e
gata Ja CB. Cio, che &c. |

pimofir, della 2, parte . Effendo il lato

CO uguale ad OB per I’ ipotefl il lato CA ad

AB, perché raggi dell ifteflo cerchio (¢)» ed

() Defi7. AO commutie , i triangoli COA , BOA faranno

2‘3 %:rlg Equilateri dungu; faranno eqt{i'a_ngolia(d) : dun-
P, I I
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que gliangoli COA , BOA f{aranno uguali ¢ dune
que AQ farl perpendicolare (a). Cio, che &c¢. (a) Def8.

TEOREMA V.

Le Lincey che fono Vguali 5 diftano Donalmente
dal Centro del cerchio .

E [e diftano Ygualmente dal Centro del fechia,
Jono tra lovo Dguali .

Oftruz. Dal centro A i tirino due perpendi- .0 1V.

colari AB, AC alle metd delle linece D E s Fig. 10.
EG, indifi congiungano per le lince AD, AE.

Dimoftr, della 1. parte. Effendo le linee AD ’
A E oppofte agli angoli retti per ipotefi B, e C, j
quadrati di effe (b) faranno uguali aj due quadrati (b)Teor.10
DB, BA da una parte , ed EC, AC dall’ altra par- P, 1.
te : toltine dunque. i due quadrati DB, EC uguali
( perché formati fopra metd di due linee per ipo-
tell uguali) rimarranno wguali i quadrati BA ,
CA (¢): dunque uguali anche faranno le f{om. (¢) 4Afz.
plici perpendicolari BA, CA : che perd {aranno
ugualmente diftanti dalcentro le due linee DF,
EG (d). Cid, che &c, (d) Def

Dimcftr, della 2. parte, Effendo per Ipotefi P11 "

BA ugualea CA, il Quadrato BA fari uguale ad
AC ; e come per la coltruzione B ¢ angolo retto 5
li due quadrati BA, BD faranno uguali (¢) al qua- (&)Teor.10
drato dell’ipotenufa A D, ed jl Quadrato A E #- 4
per l'iite(la ragione, ¢ uguale 2 due quadrati CA ,
CE; dunque li due quadrati BA, BD fono uguali
CA, CE: foteratti dunque li due quadrati BA, CA

E 2 ugua-



Tav.1V.

Fig. 11,

638 | RISTRETTO

uguali per I’ ipotefi, come fi ¢ detto, reflano i
quadrati BD, CE vuguali, e per confeguenza f{a-
ranno ugualt le loro radici, ciod , le linee BD,
CE; ma quefte per coliruzione fono metd delle
linee date FD, GE : dunque quelte linee FD, GE £
fono uguali . Cio , che &c,

r

TEOREMA VL

Delle linece, che s’ ifirivono nel cerchio la Maffima
€ il Diametro 5 delle altre 9 :elle fono Maggiori
che fono meno diftanti dal Centro .

Oftruz. Si tiri nel cerchio una linea ( che non

fia il diametro ) RS, e dal centro {1 tirino

all’ eftremitd di quefte due linee AR, AS, che for-

nmino6 un Triangolo. *

Dimoftr. della 1, parte . Le linee AR, AS fo.

no uguali al diametro FL ( mentre ciafcuna di efle

¢ {emidiametro dello fte(fo cerchio, dicul FL &

Diametro)}: ma AR, AS fono Maggiori di RS

oidcche fi ha, come un’affioma , che due laci di

un triangolo fono maggiori di un folo ) :dunque

anche 1l Diametro FL ¢ maggioredi RS. Cio,

che &c.

Coftruzione per la 2. parte , Sitirino nel cerchio }
due linee RS, XZ, > una pitt diftante del altra
dal centro, che per cid neffuna fard diametro : in-

 di dal centro {i ticino ail’ eftremitd della prima due

ragei AR, AS, ficche formino un triangolo , e
dall’ iltefo centro fin’ all’ eftremita della feconda,
fi tirino AX , AZ, che formino un’altro triangolo,

Dimoftr, della 2. parte. 1 lati AR, AS ; AX,
. AZ
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AZ per effere raggi dell” ifteffo cerchio, fono u-

guali ; md I” angolo del triangolo RAS ¢ maggiore
dell’angolo XAZ (perche quello hi per mifura un’

arco maggiore, € queifto un’arco minore ): dune i
que la bafe RS é maggiore della bafe XZ () : md 52 T::;:a'
RS & pit vicina al centro di XZ (b) : dunque quel- p, 7.
Ja ¢ maggiore, ch’ ¢ meno diftante dal centro. (b) Codfr.
Cio , che &c. |

TEOREMA VIL

Se dentro del cerchio fi affuma un punto, che non fis
il Centroy e da effo [i tirino delle linee alla
Circonferenza.
D Tco 1. la Maflima e{er quella, che palfa pe’y Tav.IV,
Centrocido ¢ AF, . Fig. 13,
Coftruz. Dal punto A {i tiri pel centro ACF ,
fi prolunghi in E, fi tirino le linee AD, AB,
AQ , AO
Dimoftr. Nel triangolo DAC i lati AC, DC
fono maggiort del folo lato DA ( poiche fi ha cos
me un’ affioma , che due lati di un triangolo fono
maggiori di-un folo): miidue lati AC, DC
fono uguali alla AF (perciocche CD, CF fono rag-
gi dell” iftefo cerchio, e CA ¢ commune ) : dun-
que AF f{ari maggiore di AD, Ci0, che &e.
Dico 2. AE, che fopravanza alla Maflima el,
fer la Minima di tutte .
Dimoftr. Nel triangolo ABC 1 due lati AC,
AB fono maggiori del folo lato BC (¢): mi BC

¢ uguale a CE (efendo raggi dell” ifteflo cerchio); (€ Afe-

ma foddets
i 3 dun-" -




(3) AF: 3

(b) Eere 2

‘l’f Tﬁﬂft‘
P, I
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dunque BA , AC fono anche maggiori della fola
CE :'toltane AC commune, refterd BA (a) mag-
giore della AE , e per confeguenza AE , che fo-
pravanza dalla fuddetta Maflima FA , fara la Mi.
nima . Cio , che &c:

L’ iftefo {i potrebbe dimoftrare , paragonando
la linea AE con qualunque altra come AQ,, tiran
do la CQ, che formi il triangolo QCA. |

Dico 3. Delle aitre quella effer la Maggiore,
che & pill vicina alla Maffima,che nel cafo fard
DA,

Dimoffr. Ne’ triangoli ACB, ACD li due lati
CD, CB {fono uguali, come raggi dell’ ifteflo
cerchio, I’ altro lato CA é commune , e I’ angolo
comprefo de’ lati refpettivi ACD ¢ maggiore dell’
angolo ACB : dunque la bafe DA oppofta al mag-
gior angolo, (b) ¢ maggior della bafe BA oppo-
{ta al minor angolo : Eflendo dunque la DA pil
vicina alla maflima FA , fard anche maggiore
della BA , che & pit lontana -

L’ iftefo potrd dimolirarfi riguardo alla BA,
che fia maggiore della QA , eflendo nello fleflo
femicerchio le due linee , che paragonanfi tra lo-
ro, come fonole fuddette linee DA, BA , QA.

Dico 4. Dal detto punto adunto fuori del cena
tro Due fole linee pofiono effer uguali, tirate den.
tro del cerchio alla circonferenza ,

Dimoftr, Sitiri AQ.. Se poteffero effere tre
rette vguali, cio ¢, AO, AB, AQ, farebbero
AB, AQ_all’ iftefa parte uguali tra loro, ma
quella & maggiore, ch’é pilr vicina al diametro(¢):
quella & minore , che pia fi difcofta : dunque AB
pilt vicina debb’ eder-maggiore di AQg dunquE

A L v dx

‘1“‘ 3 4 e
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AR, AQ_ rnon poflono effer uguali. L’ ifteffo di=
cafi di qualunque altra linea, che fi tiri da qua-
lunque altra parte , Cié, che &,

TEOREMA VIII.

Se da un punto fuori del cerchio fi tirinopid oy 1v.
retie AP 9 AC ’ AR s P:“: I2e

Ico 1, quella linea efer maggiore, che ca.
dendo nella periferia pafla pe’l centro, co-
me AR,

Coftruz. Dal centro Z fitir1t ZC.

Dimoftr. ZC 5 ZR fono vguali ( perche raggi
dell’ ifteflo cerchio : dunque fe vi {i aggiunga a
tutte e due AZ, faramo AZ,ZC uguali ad AR: (a) (a) Afen.
mi AZ, ZC fono maggiori di AC,( eflendo i due
lati 4’ un triangolo maggiori diun folo ) : dunque
sgnche AR ¢ maggiore di AC ;s e di qualunque al.
tra pofla tirarfene y che non pafli pe *l centro ,
Cio, che &e,

Dico 2. delle altre linee la magaiore fard quel-
la 5 ch’ & pill vicina alla mafima, comeé CA .,

Dimoftr. Si tirila ZC, Ne’triangoli CZA,
PZAilati CZ, ZAfonouguali at latiPZL, ZA 5
I’ angolo perdo CZA & maggiore dell” angolo PZA
contenuto nel CZA:dunque la bafe CA pili vicina

alla maflima ¢ maggiore della bafe PA piil lon-

tana (5) " f{b) Cor,s.
Dico 3. Delle linee , che cadono nel conveflo Pf"g”"-‘
del cerchio, come fono AO , AQ, AR, quella ¢ Tav. IV.

la minima , che predotta pada pe’ | centro come Fig, 14.

AQ. |
. kK 3 Dia
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3

TE\HIV-
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(b) P. 2.
di  queile
Leor,
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Dimoftr. Dal centro Z fitirila ZQ . Nel tri.
angolo AZQ due lati infieme AQ, QZ fono mag-
giori del folo lato AZ ( poiche due lati del trian-
golo fono maggiori diunfolo ): fe dunque {e ne
fottraggano ZQ, 20, che fono uguali ( perche
raggi dell’ iftetfo cerchio), rimarrd AO minore di
AQ. (4). Cio, che &e.

Dico 4. Delle altre quella & la minore, ch’e
pilt vicina alla minima, come AQ, minore della
AR, '

Dimoftr. Si tiri la ZR. Nel triangolo AQZL
contenuto dentro del triangolo ARZ, Ii lati AQ,,
QZ, che dentro di effo congiungonfi, fono minorl
de’ lati comprendenti AR ,ZR (come & manifefto,
ed anche lo dimoftra Euclide nella propofizione
21. del libro I, ) : Levando dunque da una par-
te ZQ,, edall’ altra ZR , che fono uguali, perche
ragal dell” itte@o cerchio , refteri QA minore del-
la RA, eflendo la QA pit vicina all>’ AB , che
paffa pe’l centro, Cid , che &ec.

Dico §. Non pid che Due uguali tirar fi pof-
{ono nel concavo o nel conveflo della periferia .
Cio ¢, due fole linee faranno uguali, che avran-
no uguale diftanza della maflima , eflendo queita
tra I’ una, e’ altra linea, . |

Dimoftr. Delle linee ,che cadono nel concavo,
{fe una fard pilt vicina alla maflima, farl mag-
giore di quella, che fard pili lontana dalla fteffa
parte () come AC maggiore di AP, non poten »
do elle cadere f{ull’ ifteffo punto della periferia ,
mi una preffo " altra . L’ iftedo {i doyrid dire delle
linee , che foffero tirate dall’altra parte della maf-
fima : Dunque due fole vgualmente diftanti dalla

mafll.
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maflima faranno uguali, come AC da una parte,
ed AL dall’ altra,

Di quelie linee , che cadono nel convelfo ; Tav. IV,
dovendo effer I’ una preflo alera nell” iitefa par- Fig. 14
te della linea centrale , quella, ch’é pilt vicina
alla minima, {ard minore di quella, ch’ ¢ pil
lontana (¢) , come AQ minore di AR ; 1’ iteffo (2) P.y.
dovrd dirfi dell” altre linee , {e follero tirate dall’ di queste
altra parte , effendo la pilt vicina minore della Teor.
pitt lontana : Dunque fole due ugualmente diftanti
della minima faranno uguali , come fono AQda
una parte , ed AS dall’ altra . Cid, che &¢.

TEOREMA IX.

Se una reeta fard perpendicolare all’ eftremita del
~ diametro, tutta caderd fuori del cerchio , che
| tocchera folo in un punto .

Oftruz, Si tiri il Diametro FA alla di cul 14¢. 1V.
eftremita A fia Perpendicolare DAC. Fig. 15-
Dimoftr. Effendo AB perpendicolare , I" ango.
lo A fard rettv () : dunque nel triangolo ABC,
I"angolo C farh acuto (¢): dunque il lato BC op- (b) Def 8.
pofto all’ angolo maggiore A , é maggiore del lato (¢) ». 3.
BA oppoito all’ angolo minore C (d) : md BA mi- del ¢or. 2.
nore arriva folamente alla circonferenza del cer- ;‘z ;‘m ‘7
chio:dunque BC maggiore pafla pil avanti fegan. (d) Teor.6
do la circonferenza di detto cerchio ; e per con. p,’1.
feguenza niun punto fuori del punto A cade nel
cerchio ; poiche d” ogni altro punto, che {i pren-
da nclla DC, pud farfi I’iflea dimoftrazione,
Ci0, che &ec.
Co.
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Corollario 1.
Tav. V. A retta BA tirata dal centro al punto del con.
Fig.15. contatto A é perpendicolare allaTangente,
DC,

Dimoftr, Delle linee , che dal centro tirarfi
(2)Teor ¢ Poflono alla tangente , la minima € BA, (2) e per
prefente. €10 non inclina ad una, o ad altra parte fuor del

contatto : dunque faria perpendicolare alla tangen-
(b) Def,g. te formando con quefta angoli retti (6).Cio ,

che &c.
Corollario 2.

E una retta tocchi il cerchio, e dal punto del

contatto fi tiri una perpendicolare y in quefta

'11':!" IV. perpendicolare fara il centro .
'3 16 Dimoftr. Se non fuffe in Al il centro, ma in
altra , comé¢ in AZ, farebbe ZAC un’ angolo ret-

(¢) Cor.1, to (¢) 3 mi I” angolo IAC anch’ ¢ retto per ipo-
i queffo tefi; effendo [A perpendicolare all’ ifteffz tangen.
Teore e dunque TAC che farebbe il Tutto , farebbe
uguale aZAC Parte . L’ iftelo dimoftrafi d’ ogni

altra linea , che pofla tirac(i fuori della AI ;: duna

que in Al debbe efere, il centro, Cio ,

she &c,

) A

TEO-
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TEOREMA X

Je una retta tocch’ il cerchio , ed un’® altravetta dal
punto del contatto lo fighi, I’ angolo 5 che i for-
merd dalla tangente , e dalla Jecante | fard nguale
all’ angola 5 che fi fard nel figmento alterno .

C Offruz. La retta CF tocchi il cerchio y» ed Tav. V.

AB tirata dal punto-del contatto , lo {eghi . Fig.1.18
Dico, I’Angolo CAB effere uguale all’ Ango-

lo L nel fegmento alterno ALB, e I’ angolo

FAB vguale all’ angolo O nel fegmento AOB,

- Dimeflr, Se la fecante AB pafferd pe’l centro, Tf,"- Iv.
I* angolo CAB farl retto, perche perpendicolare (l;')g'cf'i"
alla tangente () , e fari uguale all* angolo ALB, el Towrcy
poiche anche effo & retto (b), poggiando s la p, 11,
metl del cerchio. (b) Teor.y

Se I" AB non pafferk pe’l centro, i tiri AQ, P11
che paffi pe’l centro , e fi unifca BQ. . Big. 18,
L’ angolo ABQ_perch’ ¢ nel femicerchio , &
retto (¢) : dunque gli angoli BQA con BAQ infie- (¢) Teor.y
me {aranno uguali ad un retto (d) : my CAQ_an- 2. 11
ch” eflo & retto (e): dunque i due angoli BQA , (d) 3- ».

BAQ fono uguali all” angolo CAQ_: fe dunque fe fz.:f ;‘E:J:;

ne tolga I angolo BAQ commune , rimarri I’ an- P I
golo BQA uguale all” angolo CAB ;: m} BQA & (¢) Cor.1.
uguale all” angolo L (f); poiche Puno, e I’ altro del Teor.g
poggiano co’ loro lati fopra I’ arco AOB , che lo- 7. I
ro ferve di bafe : dunque I’ angolo L & uguale all® gj 2!:?:
angolo CAB, | P 1L
Si dimoftrano anche uguali gli angoli FAB ,
ed O. l
Gli
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(2)2.par. Gliangoli FAB,CAD fono uguali a due retti(a);
del Teorq nel quadrilatero BOAL gli angoli oppofti f{ono
P, I. anche vuguali a due retti (b) : dunque 1 due angoli
(b) Cor.4. EAB, CAB uguagliano i due angoli O, ed L 3
;*3;”"-3 tolganfi dunque da una parte CAB, dall® altra L

"7 dimoftrati per la prima parte uguali , refteranno
(c) Afio- uguali FAB, ed O (¢) . Cid, che &e.

TN e |
TEOREMA XI.
I cerchiyche Ji fegaro , o che fi toccano , non poffono
- aver P ifteflo Centro, |
Tav-IV. Offruz. Dal centro A fitirino alla circonfe-
, ftg-!g:c renza le linee AF , AB.
Os

Dimoftr. Se A folle centro commune a idue.s
cerchi, o che {i fegaffero LFB, LCB, o che in-
teriormente {1 toccaflero B OF, BMC, fareb-
bero tutti 1 raggi tra loro vguali, tirati dal loro
(d) Defg. centro commune (d) : dunque farebbero uguali
AB, AF : ml} AB ¢ uguale ad AC, perche raggio
dell’ iftelo cerchio : dunque AC farebbe uguale
ad AF ; che per ipotefi avrebbe l'ifte(fo centro: la
parte {farebbe uguale al tutto: dunque i detti cer-
chi non poffono aver 'ifteffo centro , Cio, che &c.

Corollario 1.

Tav.lV. Ue cerchi non poffono fegarfi in pilt, che in
Fig. 19. due punti. |

Dimoftr. Se i due cerchi LFB, LBC oltre il

fegar(i ne’ punti L, e B, fi fega[l’éro ancora in

un’ altro terzo punto F, farebbero le tre linee AB,

AL
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AL, AF tra loro uguali () : dupque 1 cerchi (a) Def 7.
dovrebbero aver Pliteflo centroAa tutti e due com-

mune ; md {i & dimoitrato, che | cerchi, che {1 ’
{egano , non poifono aver I iiteifo centro (&) : 1b)PT;;r.
dungue non pofiono i due cerchi {egarii oltre 1 due ' #- 7%
punti. Cio, che &e.

Corollario 2.

E due cerchi {i toccheranno in un punto B, la
linea che pafia pe’ due centri A, e P, pafleri
pe’l punto del contatto B. -

Dimoftr. Al punto del contatto B tirifi una tan.
gente EC, e da due centri A, Pduelinee A B,
PB .Tutte e due quelte linee faranno perpendico-
lari alla tangente £ C (), ch’ € tangente com- (4) Cor. 1
mune 3 che perd le due linee tormeranno una fola del/Teor.g.
linea, che pafla pe’ due centri A, e P, L iiteffo P 14

{i dice , fe i due cerchi fi toccheranno di fuort .
Cio , che &c.

Tav,1V.

Pie. 20,
5

PR OBLEMI

PROBLEMA I

Da un dato punto tirare una Tangente

aa un Cerchio dato . Tav. 1V.

. ' e T Pi"- 21
Oftruz. Dal centro A del cerchio dato {itiri  °

al punto dato B una retta AB, che feghila
periferia nel punto O: dall’ ittetfo centro A coll’

i Ini¢rla



(a) Def 7.
(b) Teer.

3¢P|Ill

(¢) Teor.

9- P- II-

Tav. 1V.

Fig. 22,

(d) T=zor,

Sl f!‘ I.
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intervallo della retea tiraca fi defcriva un’altro cer.

chio BC: da O {i tiri una perpendicolare ad AB,e
fia OC, la quale s’incontri 1n C nelcerchio BC:
{i tirci CA 4 che s’ incontri in I nel cerchio OQ..

Dico,che laretta tiratada B ad I fary la Tane
gente del cerchio OQ, che {1 vuole,

Dimoftr. 1 triangoli IAB, O A C anno i Jati
BA, 1A vguali refpettivamente a i lati CA, O A ()
¢ I"angolo A commune : dunque anche gli angoli
AOC, AIB fono uguali(d): mi AOC ¢ retto,poi.
che per la coftruzione CO ¢ tirata perpendicolare
ad AB:dunque anche AIB é retto: dunque la retta
El ¢ la Tangente (¢) « Cio, che far {i dovea.

PROBLEMA IL

Seoare un’ Arco dato in due parti uruali .
e P

Oftruz. Sial” Arco ABC. Tirata la corda
AC,e coftituiti per centri Aye C coll’interval.
lo maggior della meta della detta corda,fi defcria
vano due archi dalla parte di {opra, che fi feghe-
ranno in un punto , come in F ; e due aleri dalla
parte di {fotto , che {i fegheranno anch’effi in I;
pe. punti dell’ interfezioni i tiri una retta FI.
Dico, che la Retta FI dividera I’Arco in due
parti uguali .
Dimoftr. Sitirino le rette AB, CB: Ne’ Tri-
angoli ABO , CBO, ilati AO, CO {ono uguali

per coftruzione fatta fecondo il Problema L. della

Parte 1. OB ¢ commune : gli angoli ad O fono
uguali perche retti fecondo I iftefo Problema L.
Vart. 1, : dunque le bali AB, BC fono uguali(d):

' dune

*®

|
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dunque gli Archi, che ad elfe corrifpondono {o- ) Teor
no uzualt (2) : dunque I’ Arco dato fara divifo in E,_ 1L '3

due parti uguali . Ci6, che &c.
PROBLEMA IIL

Trovar if Centro di #un dato Cerchio .

C offruz. Nel Cerchio dato fi tiri ad arbitrio Tav.IV.
una retta BC quefta fi divida in due parti Fig. 3.

ugaali in Q; pe’l punto della divifione ii faccia
paffare una perpendicolare LF ; fe quelta divide-
rafli in due parti uguali y come in A .

Dico A effere 1l Centro del dato cerchio,
Dimoftr, Se fi neghi A effer il centro , fi affy-

ma un’ altro punto fuori della linea FL : ('poiche

{e (i voleffe affumere altro punto nella medefima

FL, non {arebbe quelta divifa in due uguali par-

ti contro la coitrazione ) fi itabilifca dunque per

centro il punto O : Da quefto pretefo centro {i ti-

rino tre rette OB, OC, OQ. Che percio 1 dues
triangoli BQO, CQO f{aranno equilateri; poiche 1

lati OB, OC ellendo raggi tirati del pretefo centro,
{fupporre fi debbono uguali (&) : e per effer {tata (b) Def.y.
tutta la BC vgualmente divita , fono anche ugua-

li, BQ, CQed il lato OQ_ ¢ commune; dunque

detti triangoli fono anche equiangoli(¢):e per con. (¢) Corot »
feguenza ’angolo OQC ¢ uguale all’angolo OQY de/ Teor.4
retto , ( efendo fatto dalla fuppoita perpendicola. # 4

re OQ ) (d): dunque I’ angolo BQO , parte , fa- (d) Def 3,
rebbe uguale all’ angolo BQA , ch’ é un tutto an-

ch’ effo per coliruzione retro: dunque né O,né qua-

Junque altro punto fuor che A, puol’effer Centro .

Cio, che &e. | Coe
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Corollario 1.
Trovare il Centro di un'ArEo dato ABC,

Tav. IV. Oftruz. Da due punti fi tirino nell® Arco due
Fig. 24. rette AB , CB, le quali vengano ngualmen.
te divife in I, ed L. (Per facilitar la pratica di
queita divifione , facendo le folite interfezioni in
(b) Proble |y | X, E ,Z (1) da punti deila divifione I, ed L I
121 ivino due perpendicolari 1X , LZ, che in un
punto fi fegheranno , come in O ).

Dico, O ellere il Centro del Cerchio,che avra
1> Arco , qual’ ora {ara compiuto .

Dimoftr. Il Centro ¢ nella perpendicolare ,
che dentro del cerchio fega un’ altra retta in due_s
parti uguali (6) : dunque etlendo per la cotiruzio-
ne le rette AB, CB fegate ugualmente inl, ed L
per le perpendicolart 1X , L4, nella mutua fezio-
ne delle perpendicolari, o {ia nel loro concorfo in
Q dovrd efere il Centro . Cid, che &e.

(b) Prodl.
3. P 1,

Corollario 2.

Dati tre punti 5 che non fieno difpofti inlinea retta,
trevare il Centro di un Cerchio, la di cui circon-

ferenza paffi per effi .

Tav.IV. N 0ftyuz. Sieno i tre puntiy A, B, G : dall’ A
. Kige 250 {i tiri AB, la quale fia divifa in due parti
uguali , come in O, efi eriga la perpendicolare

OQ_: nella maniera flefa tirata la BG,dividafi in

due parti ugualiin B, dalla quale fi tiri la perpens

dicolare ED - D
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Dico nel punto C, in cui le due perpendicola,
ri {i (egano, elfere il centro , Per la dimoiftrazia«
ne fleffa del Corollario 1.

PROBLEMA 1v.

Ifirivere nel Cerchio un Quadrato, ed un®
Qttogono . -

Oftruz, Si tirino nel Cerchio due diametri Tav. IV,
AB , CD ad angoli retti : {i congiunghano I! ¥'8+ 26
eltremitd de’ dettu diametri per le retie AC, CB,

BD: [)A ] |
Dico ACBD eflfere il Quadrato Ifcritto nel

cerchio . o
Dimoftr, 1 Quattro angoli A, C,B, D fono

retti , poggiando ciafcuno fulla metd del cerchio

(«) : le quattro linee fono uguali tra loro ; percio- (a) Teor.a
che opponendofi ciaicuna . di effe all” angolo ret. #-11.

to E, fard il {uo Quadrato uguale a.idue Quadra-

ti de’raggi: che percio il Quadrato AD fara ugu-

ale a i due Quadrati AE, DE, ¢’l Quadrato CB

fard uguale a i Quadrati CE DE (4) ; e cosl CA , (b)Teor.10
Bi) &e. : dunque faranno tra loro uguali ; e percio £ I
uguali faranno le quattro linee AD, DB, BC, CA,
“fard dunque ifcritto il Quadrato nel Cerchio (e« (c) Defita

Per ifcrivere poi un® Ottogono non altro avraf-

fi a fare, che dividere in due parti uguali ciafcun®
‘Arco corrifpondente a ciafcun lato del Quadrato
tirando dal centro E alla periferia le perpendico-
lari EL , EO 4 EN, EM, e congiungendo con ret-
te futten{e gli otto punti di detra periferia , e fark

| | F | ifcrita
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ifcritto I’ Ottogono; ( Quefto non fi rappréfenta
pella figura , per non far con fufione ).

PROBLEMA V.

Aferivere nel Cerchio un’ Efagono s 0 Dodecagono ,
0 un Triangolo Equilutero,

C Oftruz. Si tiri nel dato cerchio un Diametro
Tav. IV, AQ. ftabiliet per centri A , Q, coll’ inter-
Figag. yallo del raggio A C, fi defcrivano due archi
BCM , DCO , i quali incontreranno la periferia
del cerchio in B, M, D, O: 8i tirino le lince
BA, AM,MO,0Q,QD,DB.

Dico elfere Ifcritto I Efagono ,
Dimoftr. Si tirino dal centro C le rette CM,
€0, CD ,; CB (edendo giatirati per la coftruzio.
ne i due raggi C A, CQ.) I Triangol Q.2 O,
QCD fono equilateri , ( poiche i lau CO , CD
fono raggti dell” iltedo Cerchio ,e CQ, é commu.
ne ;ed 1 lati'QD, QO, fono raggi diun cerchio
al primo cerchto uguale, effendo I iatervallo I
iftefo QC : dunque tutti i tre angoli de’ detti tris
-angoli QCO y» QLD fono uguali (.,1): Sirl ancora
(s) Cor.5, Ciafcun’ angolo , come D CQ, OCQuna terza
del Teor.4 parte di dué retti ( poiche come in ogni triangolo
Pl jtre angoli fono uguali a due retti (4), ed elfiendo
(b) Ter, itre angoli tutti e tre uguali, ciafcuno: {ara ig
7. P-1,  terza parte di due retti,cio¢,di gradi.60.): an-
~ che le bafi QO , QD faranno uguali (¢) : delf
S‘; ]?“"-1 ifteffa maniera i dimoltrano uguali le altre baft :
.P: 7.7°"3 dunque i fei lati fono uguali. Sono anche uguali
" gliangoli, QOM, OMA &c. effendo , ciafcu-

no compofto da due angoli di triangolo.equilate-
50,
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ro, e percio gli angoli, QOM, OMA &c, {a-
rapno anche tra loro uguali. Sark dunque [fcritto
I’ Efagono ordinato . Ci0, che &,

Sara facile d’ Ifcrivere il Dodecagono col {o-
lo dividere ugualmente cialcun® Arco dell’ Efago.
no, ¢ fe queiti del Dodecagono ulteriormente fi
divideranno , {i avrl un Poligono di 24 lati. |

. Nella maniera ftefa s’ Ifcriveri un Triangolo Tay. IV.
Equilatero . Si tiri un diametro EB ; fabilito per ¥'5:2%:
centro B, coll” intervallo BA, {1 defcriva un’ arco
CAD: dalpuntoCad F,da FaD,daDaCfi
tirino tre rette, e fiavra il Triangolo Equilatero
Ifcritto CFD. Mentre ciafcun lato di detto Triana
golo ¢ Corda diun Arco di1z2o gradi doppio di
quello dell’Efagono ; e percio ciafcun lato corria -
{fponde ad unterzo di tutea la Periferia .

Qualunque Poligono 5 che avra i lati di nume-
ro pari s ifcrivera col dividere ciafcun’ Arco in
due parti uguali 4 e dal Quadrato i avril’ Otctoe
gono : e dividendolo di nuovo {i avrd un Poligo.
no di16 lati. Cosi I” Efagono darl un Dodecae -
gono , e quekto divifo dari un Poligono di 24. la-
ti, ed ulteriormente dividendofi gl archi in due
uguali parti, {i avri fempre il doppio. Ma fe il
Poligono fara di lati impari , {i dird nel Problema

V. col. .
_ PROBLEMA VL
Iferivere nel cerchio un qualungue Triangolo
i abbia gli wAngoli uguali ad nn qualungie
¥ Bbmans i dato Triangolo <~ e B
C Oftruz, Si tiri una Tangente BF (4) , che toc- ng..:: '
-4 chi il Cerchio in un qualche pynto 5 fia Dz ;) pros,
e F 2 {i fOf- 1, Podls-
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(2) Prodl. {i formi I’ angolo EDG , uguale all” angolo C (a);
sefo e fimilmente FOH uguale all’ angolo B : fi tiri GH,
che congiunga i due latt, -
Dico 1l Triangolo GDH eflere I{critto nel Cera
chio , ed uguale al Triangolo BAC dato.
- Dimoftr. L’ angolo H ¢ uguale all’angolo
(b)Teorao EDG (b), perché nel fegmento alterno 3 ma EDG
b 1. & yguale a C per la cotiruzione ; dunque gli an-
goli H, e C fono uguali. Simiimente Pangolo G &
uguale all” angolo FDH, per edere nel fegmento
alterno (¢) : ma per la coitruzione I’ angolo FDH
¢ uguale all” angolo B; dunque G, e B fono ugua-
d) Cor. li : dunque Pangolo GDH anche fard uguale all’
2. del Te. angolo A (d) . Cio , che &,

or.7. P, 1,
PROBLEMA VIIL

Ifcrivere nel cerchio qualungue Poligono anche
di lati nel numero Impari ,

*T;;" IV. £ Ome il cerchio vien confiderato di 360 gra-
5t e - di , cosi fi dividono i 360 gradi pe’l numero
de’ lati del Poligono da I{criver(i : come fe il Po-

Tigono fari Pentagono , il divifore farl g, che di.
videndo 360, dar per quoto 72 5 fe-fari Eptago-

no , il divifore fara 7, €'l quote g1~ = =

Indi {i prenda nel cerchio un’ arco di tanti-gra.

di , quanti‘ne dary il quoto: ovvero ( cid, che

vale lo ttefo)) {i formi .nel centro un’ angole di

tanti gradi, quanti ne rifultano dalla divifione ;

nel Pentagono a cagion d’ efemplio 72; vell’Epta-

- gono §I1—. | - .

Si tiri-una linea che fegni I’ arco ‘prefo giuftaii

~ ‘gradi , che gli competono; Quefta fi adattiz, “tel
- s . cCr,

(c)Teor.10
F. 11,
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cerchio gnante volte fi potra, e fi avri il Poligo-

no, che f{i cerca.
Perche retti pilt agevole la coftruzione de? Poe

ligoni , mettiamo il numero de” lati di alcuni Poa
ligoni co’ rifpettivi loro angoliy nella Tavola
feguente .

Lati de’ Poligoniy Gradi de- | Gradi degli an-
- gﬁ dngafi guff g che i lai
alcentro. | fanno anell’ Ame
bito ,
Trigeno 11120 6o-
Quadrato 1V] g0 90
Pentagono Vi 72 103
Efagono VI| 6o 120
Eptagono VII| s14- |[128 &-
Ottogono VIII} 45 135
Eneagono IX| 40 140
Decagono X| 36 144
Endecagono X1| 325% {147 &

Dodecagono XII} 30 150,
Tredecagono  XIIIl 29 & 152 2
Quaterdecagono XIV| 255 & |154 %
Quindecagono  XV| 24 156
Sexdecagono  XVI| 22—~ |157 2-ovvero}

Tav. IV,
kg, 3.

Se voglia dunque Ifcriverfi un Pentagono , il

di cui Angolo al centro, o il di cui Arco , che fer-
ve per bafe , dovrd effere di 2 gradi , quefti i
{egnino dal centro A full’arco , tirando due linee,
F 3 come
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come AB, AC; I'intervallo ; che pafla tra'l pune
to B,e C fegnato per la linea BC, darlil lato
del Pentagono, che licrivendofi cinque volte_s
che {ari quel, che {i pué, non avanzando altro
{pazio ) dara il Pentagono BDOFC richiefto .
Per ifcrivere con facilitz nel cerchio qualune
que Poligono ufando della Tavola fuddetta, e ca.
vando da ela il numero de’ gradi dell’ angolo for=
mato da’raggi de! Poligono nel centro, fi fara
nella feguente maniera.
Tav.IV. Si fifli nel piano dato il femicerchio di ottone,
- Fig.3t. o di altra materia, in modo , che il centro di eflo
corrifponda al punto, che vuolfi aflumere per
centro , come il punto b, e fi noti I’ altro punto,
cui corrifponde al principio de’ gradi notati nel
femicerchio , come A : fi noti ancora I’ altro pun,
to , cui debbe corrifpondere il numero de’ gradi,
di cui fi yuole I"angolo, come F a 72 gradi per
formar ’angolo del centro del Pentagono . Si ti-
rino dunque le linee b A, b F, che formeranno
I’ angolo AbF, ovvero abf, il quale fark di gradi
72 5, quanti ne formano 1”angolo nel centrodel
Pentagono , {econdo {i mofira nella Tavola pre.
cedente. Finalmente tirando le linee , o corde_s
AF,FD, DG, GE, EA, ovvero af, fd, dg, ge, ea,
che fottendono I’angolo di ¥2 gradi, fi avrd il ri.
chielto Pentagono Hcritto nel {uo cerchio .
Tav. IV. Pi {pedita fard la coftruzione dell’Efagono ¢
Fig.s7. Perciocché formando nel cerchio fei Triangoli
Equilateri QCO, OCM, MCA, ACB, BCD,
DCQ; avendo ciafcuno di efli un’ angolo nel cen-
tro, {ara Ja bale, o fia la corda corrifpondente s
all’arco, uguale ai lati : ma ilati fono i raggi del
cere
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cerchio : dunque per ifcrivere I’ Efagono bafteri
adattare fei volte intorno la circonferenza il rage
zio dell’ ifteffo cerchio .

PROBLEMA VIIL

Circofirivere al Cerchio qualunque Poligono

TI Y. ]V-

Ifcriva nel cerchio il Poligono :- indi pe’ Ver, Fig.16.

tici degli angoli dell® iite(fa figura fi tirino le
Tangenti, che fi.congiungeranno tra loro ; Queile
daranno la figura fimile all’ Ifcricta , come @& il
Quadrato MLON ,defcritto intorno al dato cer

PROBLEMA IX

Ritrovar T Area di gnalunque Poligono Ifiritto ,
o Circoftritta nel Cerchio «

C

“YOme qualunque Poligono: ordinato col tirar Tav. 1V,
™ dal Centro linee fino agli angoli dell’ambito Fig.3a.
della figura pud rifolverfi in tanti.triangoli quane
i fono i lati componenti la figura 3 quindi offer
vando la regola data per I’ area de’ triangoli (a) ; (3 I;:"{;-
fe quelt’ aree-fi uniranno infieme , daranno l"area ;o. S o
de Poligoni , come ELD , DLC, CLB, &e. Lt

O powranno infieme unirfl in una retta tutti
iati del Poligono , che formeranno ; come la bafe
EE , ela perpendicolare L O fard la retta, che
~ cade dall’ angolo di uno de’ triangoli , e fi opere-

ra nella maniera ftefas come: fi ¢ detto nelias
Parte 1, pe’itriangoli , moltiplicando Ia perpen-

F 4 dico.
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dicolare per la metidella retta EE compofta da
tutti i lati dell’ambito del Poligono ; e nel pros
dotto fi avra |’ Area del dato Poligono.

L’ ifteffo s’ intende del Poligono Circofcritto ,

affumendofi per bafe tutti i lati del Poligono Cirs
cofcritto, e per ’altezza, o perpendicolo il rag-

gio del cerchio : moltiplicandofi dunque tutto il

raggio nella meta della bafe totale, fiavrd I’arca
del Poligono .

PROBLEMA X

Ritrovare il Diametrs , la Circonferenzay *7
e i’ Area del Cerchio .

Uale fia I* efatta ragione tra’l Diametro ,

la Circonferenza , e I’Area del Cerchio, ¢
quella difficoltd , che da’ tempi di Archimede fim
a dl noftri ha defatigati gl’ ingegni de’ piy fublini
Matematici.

1l famofo Archimede dimoftra nella propoi-
zione 2 della Mifura del Cerchio, il Diametro f-
fere al Cerchio , come 7, a 22 incirca, Ho detto
incirca, non effendo efatta quetta proporzione :
Imperciocché la Circonferenza conterrebbe |
Diametro pilt , 0 meno di tre volte , ed una fetii

ma, €io¢ 3—-0 553 epitdiz, e 2%, Giuftes
I’ efpofta proporzione o di ecceflo s 0 dl mancan,
za, la differenza farebbe meno di una quadrina
gentefima nonagefima fettima parte del diame.

to. 57

- Pinraccurata , o fia di minor differenza la fta
bill Adriano Mezio , determinando il Diametro
efls-

»
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effere come'113 alla Circonferenza 355 : nellag
quale proporzione |" improporzione {arebbe poco
pii di due particelle decimillionefime del diametro.

Due n’ efibi Ludolfo da Ceulen di Colonia ;
una , che coita d” una unitd, e 20 Cifre, ofieno
zerl , per cui la differenza dal vero f{arebbe una
centefima millionefima di un millione di millio-
nelime ., . |

L’ altra e compofta di una mitd, e 3§ cifre,
la differenza della quale dal vero farebbe una
centefima millefima d’un quinquemillione , come
un picciolifimo granellino d* arena a tuttoil glo-
bo della Terra. ! primi numeri del diametro fono
100 4 della circonfereaza 314 .

Ma perche il calcolar sl fatti numeri di Lue
dolfo farebbe operofo non men che nojofo , per=
¢10 i affumono le tre prime figure del diametro,
e le tre prime della circonferenza : Onde nell
operazione di | F

Archimede ¢ il diametro 3-5-; la circonfe-
renza 22 .
Mezio, ¢ il diametro 113 ; la circonferens

23 355 ~ e
Ludolfo ¢ il diametro 100 ; la circonferene

za 314.
Data la Circonferenza > trovare il Diametro <

Di una delle tre fpiegate proporzioni o fia
quella di Archimede ( la quale ne’ piccioli cerchi
u{andofi , non porteri error grande 3 non cosi nel-
la mifura de’ cerchi grandi ) o di Mezio, o di Lu.
dolfo, i ftabilica nel primo luogo il numero mag.
giore ; nel fecondo loco il minore, nel terzo la
data circonferenza , Si
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- Si moltiplichi il terzo pe’l fecondo : il prodot
to di quefta moltiplicazione {i divida pe’l primo ¢
il quoto 5 che nafce dalla divifione , dara il dia.
metro 4 che ficerca. |

Dato il Diametro 5 trovar la Circonferenza ,

Di una delle date proporzioni fi ftabilifca nel
primo loco il numero minore: nel fecondo luogo il
maggiore ; nel terzo il numero del Diametro,

- Si moltiplichi il terzo pe’l fecondo , il prodot.
to fi divida pe’l primo : il quoto dard la Circon.
femnm. '
' Ritrovar I’ Area del Cerchio .

- Si moltiplichi il Semidiametro s o fia Raggio
del Cerchio per la Metd della Circonferenza , e’l
Prodotto ne dard I’ Area . |
.. Che peré fe fimoltiplichi o il Raggio per tut«
ta la Circonferenza, o la Metd della Circonfe.
renza per tutto il Diametro , I Area fard doppia.
Se tutto il Diametro per tutra la Circonferenza
yerra moltiplicato , fard Quadrupla.
Quindi fcioglieft il feguente Problema .

" “Coftruire un cerchio Doppio , Quadruplo &,
dﬂ[ Dato. - -

Moltiplicando il Raggio per tutta la Circonfe -
renza, coil’ intervalio di quefto prodotto defcri-
vendofi un Cerchio, fark Doppio del Primo,

~ Moltiplicando tutto il Diametro per tutta la
Circonferenza , coll’ intervallo di quefte prodot
to defcrivafli un cerchioy verrd Quadruplo del

Cerchio dato . “ *
USI.
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U § [I. - :

1. Dal Teorgmar, fi pud conofeere , fe la Squadra.
fia perferta o

I adatti Ia Squadra NOR in maniera che'l ver- Tav.IIL
tice , 0 {fia ’argolo O venga fituato inuna FIB T4
parte della circonferenza. Seilati NO, OR
verranno a paflar per |’ eftremitd del Diametro
NR , ella effendo ad angolo retto, fari perfertas
Se i lati caderanno pil in dentroy 0 pid in fuori
di detta eflremita ‘del diametro, fard I’ angolo'o
Acuto , o Ottufo , e percid non fard giufta; mena
tre, per eller perfetta, debbe far’Angola Retto.

Ci0 ¢ chiaro della dimoftrazione del Teorema
citato, . | . |

IL. Dal Teorema 2, §i dd la ragione pfrcbe da up
qualche punto nel Cerchio I obiesto apparifia il
doppio di quello 5 che appariva nell’ Angolo dato, -

AP Ottica {appiamo, che I® obietto appa~

rifce preflo a poco, maggiore , o minore
giutta P angolo , che i due raggi , che dall’ eftre- 27T
miti dell’ obietto partendofi, vengono a formar *'8* '3*

nell’ occhio ; fuppofta I’ uguaglianza in tutto I’ al.

tro s ( come fi ¢ detto nella Parte I. ufo II. ) cid

pO‘iO- | A | - |

Coftruz. Sia I’ obietto AB, il quale fi vegga
fotto I’ angolo AOB: per li tre punti A, O, B, i (oY v,
faccia paflar la Cicconferenza (4) . - del Probls
| Die ma ;.p.11



(2) Teor.2
P. 11,

Tav. M.
Figi ls # £
16.

(b) Cor.

del Teor.a
P11,
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Dico I’ obietto AB veduto fotto ["angolo fat-
to nel centro A C B apparird Doppio di quello
che apparifce fotto 1" angolo AOB. Poiché 'An.
golo del Centro & Doppio (4) dell’ angolo della
Circonferenza , effendo I’iftefflo arco, o corda

AB Bafe di amendue ,

A

III. Dal Cotollario del Teoremas 2. Si rende lz ra.
-~ gione , perché un’ Obictto apparifia fempre dell’

ifieffa Grandezza , benché I’ Offervatore flia pin
. 0 meno lontano da effo.

Ta la fteffa Coftruzione . Siformino gli Angoli
AOB, ASB, APB. Dico I’ obietto AB o fi
miri dal puato O pil lontano > o da punti pil
vicini S; Py fempre apparird | ifteffo nella Gran-.
dezza . | - | |
Da qualunque de’ tre punti {i rimiri , fempre
verrd rimirato fotto un’angolo fatto nella Perife-
ria del cerchio. Or in quetti punti gli Angoli fo-
no uguali (6) : dunque , fe I’ obietto fi rimiri da
qualunque punto della circonferenza , dove gli
Angali fono uguali ycome in O, §, P, apparira
uguale , cloe dell’ itetla Grandezza.

' .IV. Dal Teorema 7. Si efpone come gli Antichi

—_

"~ JAftronomi fpiegavano U Apparenze Irregolari
dt’ Pianeti «

ER ben’ intendere cid, & da faperfi, che’] Dia-
metro Apparente del Pianeta ¢ il lato oppo-
fto a quell’ angolo , che i due raggi di luce par-

tendo da punti oppofti nell’ eftremita del diﬁ:.tirJ del
ld=
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Pianeta , vengono a formar nell’ occhio dell’Of.
fervatore , per cui apparifce maggiore, o i
nore .
Or il diametro del Sole circa il Sol[hzm & In-
verno apparifce Maflimo ; v indi diminyendofi ,
quanto pil fi accofta al Soltizio Eftivo: e Meno-
mo apparifce , qual’ ora ¢ nel Solitizio Eftivo :
benché in fe fiefo {empre I’ ifteffo fia , Il che
cosi dimoftravano, Tav. IlL
Sia [ Orbita Solare CEAFD , nella quales F:g 17.
efattamente 1l Sole i muove , {econdo il Toro fi-
ftema; T fia la terra Eccentrica-, ( cioé¢ , fuor del
centro C deli’ orbita folare ) NT, OT due linee s
che dall’ eftremitd del corpo {ylare formano ’ane
golo NTC nell’.occhio dell*. (&fervatorc . ~Simil-
mente eflendo il {ole in F, le linee vifuali KT, LT
formeranno I'angolo KTL mifura del Djametro
Solare Apparente KL . 1
Sia il Sole in F, che fupponghiamo cﬂ'er il
punto del Solftizio Iberno, che occupa verfo i 20
di Decembre , Sia in E, che {upponghiamo effere
-il Solftizio Eftive , dove fi agglra circa i 2o di
Guugno, .
~ Effendo il Sole in E,la fua dlﬂanza far} ET.Dlmr
‘que fe delle linee tirate da un punto, che non fia il ;
centro, la Magglorc ¢ il Diametro (a) ; e Quella 5’21'. e
-1a Minore. 5 ch’ ¢ il reftante del Diametro ,-effen- PIH.m 7
do il Sole in .E, far} pii lontano effendo in F ,fara
pia vicino al punto . l,chc rapprefenta la Terra.
Dunque fe per la maggior, o minor-yicinanza
gl angoli-Ouici fi formano maggiori', .6 minori,
‘P angolo-K T4 fark maggiore dell’ angolo/ N1©,

-e pct‘clfml;ﬁlc apparira. Maggiore in P fell}[l)zw
ers
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Iberno, ¢ Minore in E folitizio Ettivo . L’ iftefe
{fo & delle diftanze intermedie in D, A, I, R, quel.
le efendo delle altre maggziori, che alla Maflima
fono pilt Vicine, ed al contrario Minori queile
che alla Minima fono pil vicine , -

: V. Dal Teorma 8. Si fpiega I’ efto marine »
- Juppoflo il Siftema dell’ Attrazion
-della Luna E

*Efto marino & I’ Inalzamento delle Acques
del Mare {opra il proprio Livello.

- Pigurifi il Livello del Mare AOB : inalzandofi,

forma la figura ARB . Quefto inalzamento princis

palmente accade nel Plenilunio , ¢ ael Novilunio.

"' Spiegano cid i Newtoniani , fupponendo due

‘Leggit L’ una che un Corpo attrae as¢l’ altro a

ragion della Mada da cui vien compaito, vale 2
dire ; {fe maggiore & la mafla, maggior fard I' At
trazione. L’ altra, che giufta la Diminuzione del-
la diftanza dell’ un corpo dall’ altra con maggior
forza opera la virtl -attraente ; .come fi efperi-
menta nell’azion del fuoco, dal quale quanto me.
no {i fia diftante , 0 ( ch’ ¢ I” ifteflo) quanto pit fi
{ty ad effo-di appreflo > con tanta maggior forza fe
n’ efperimenta I’ attivitd nel fentirfi rifcaldato.
Or figuriamoci s che la Luna in uncerto grado
della fua orbita fi trovi diftante della Terra circa
3o diametri terreftris' ecco la dimoftrazione dell’

-Efto Marino, "¢ b I DL
. SialaLunain L, I’ Orbe Terraqueo ABGD.

Delle linee , che'fi tirano 'da un puhto prefo fuori
del cerchio fino alfno convelo .5 quelly € la M-
i O€onveRR 3 T gima
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nima , che pafferebbe pe’l centro-del globo § che

nel cafo dell®* Orbe Terraqueo, kO ¢ la minima
rappre{entata dalla Figura (2): Dunque effendo (a) 3.Par.
la Luna in L, far pilt vicina alle acque : che perd e €elTeor,
artrarrd a fe le acque con forza maggiore 3 icché 8 £+ 4%
forgeranno fopra il loro Livello. E come va pro.
porzionalmente difcoftandofi da quel punto , e vk

verfo M, va crefcendo la lontananza , ¢ dimia
nuendofi I’ Attrazione, finché non ritornino all’

antico livello . E benché un tal Fenomeno {i ofl

{ervi anche nell’altro Emifpero, ch’ & Pobiezione,

che da talunt formafi contro il Siftema de® New-

toniani ; pure dalle leggi fteffe penfano effi cid
{piegarfi ;. il che a noi qui diciferar non fi appar.

tiene,

?;l&-!
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PARTE IILI
DELLE PROPORZIONTI

La dottrina dclle Proporzioni, la pitt Utile , e Dilette

- " vole parte della Piana Geometria . verrd giufta il uo-

~ ftro metodo riftretta a dodici Teoremi, ed. otto Pro-
blemi ¢o’ loro Corollarii , ed alcuni ufi di eili .

Perché perd con chiarezza, ¢ facilita 8’ intenda cid,

.- ~che dovra dimoltrarli , premetteremo delle Defini.
zioni proprie , e delle Spicgazioni delle voci da ufarfi
ncl decorfo . | ~ |

DEFINIZ1ONI.

R\ Uaifivoglia Tutto ha le fue parei :
YA quefte parti o fono Aliquote , o
g Aliquante.

Parte Aliquota ¢ quella, che ove
¥ {i ripeta alcune volte, corrifpon-
de efattamente al fuo Tutto, ciod, né manca cofz
alcuna, né alcuna cofa avvanza per adequare il
Tutto. Cosl 4 ¢ parte aliquota di 12, percioc=
ché ove fi ripeta tre volte , adequa efittamen=
te il 12, | ,_

Aliquanta poi ¢ quella parte , che ove firipe_
ta alcune volte , o Sopravvanza , o Manca ne]l
mifurare il {fuo Tutto. Cosi 4 rifpetto 13 & Ali-
quanta , perciocché o fi ripeta tre volte , di
12 , onde {opravvanza una uniti al Tutto 13 ;0 fi
ripeta 4 volte, e da 16, onde mancano tre unitX al
{uddetto 13. J

3. Proporzione , ¢ Ragione (i fogliono ufar
. que~
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quefte voci a fignificar lo fteffo ) (@) € una certa
Relazione , o Mutua Convenienzg, o fia un rifpet-
to fcambievole, che paffa tra due Grandezze Fi-
nite dell’ ifteTa {pecie, ficché poffa dirii > una ef-
fer maggiore dell’ altra con una certa Denomina-
zione di Ecceffo: cosl paragonando due linece ,
una di 6 palmi, I’ altra di tre , {i pofTa dire quella
effer maggiore di quefta , e quella effer doppia di
queita .

E’ da faperfi ; che nelle Proparziont de’ter-
mini, che f{i paragonano, quelle Quantity, che
{i nominano in primo loco, fi chiamano Antece,
denti ; quelle, che fi nominano nel fecando loco ,
diconfi Confeguenti , e {oglionfl [crivere nella fe.
guente maniera 4: 8:: 6: 12, 4, ¢ 6 fono Antece-
denti , 8, e 12 Corfeguenti , ¢ {i leggono 4 ¢ad 8§,
come 6 ¢ a 12,

3. Le Proporzioni poffono effere Difcrete, e
Continue : le Difcrete fono , quando ciafcun Ane=
tecedente ha il {uo Confeguente , come 4: 8; : 10:
20. 4 ¢ Antecedente di § ;3 10 ¢ Antecedente di
20, Qual’ora la fteffa Quantiti, ch’ é Confeguen-
te rifpetto alla prima ragione , Ella {tefa & Ante-
cedente delia feconda ragione ; allora fara Con-
tinua, come 4: 8:: 8: 16, dove |’ 8§ ¢ Confeguen-
te rifpetto a 4, ed ¢ Antecedente rifpetto a 16,

Notifi, che talvolta confondefi la Proporzione
colla Progreflione , in rigore perd la Propeorzjang

G e li-

(2) Differifce in rigore la Ragione dalla Propor-
gzione , eflendo la Ragione la Relazione , che paffa tra
duc quantita, traloro {fenza I’ intervento di alwra, co-
me la Ragionedi 10,2 5,¢2; La Proporzione poi ¢la
fomiglianza di quefte due Ragioai, tra 5, c 10 ¢ Ia ftel-
fa di quclla, che pafla tra 8, ¢ 16.

97 .

s
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¢ limitata da tre termini; la Progreflione pud an-
dar all’infinito, come 3: 67 12: 24: 48. Xc.

4. Le proporzioni inoltre poflono effere Ra-
zionali , ed Irrazionali, Razionali diconfi quelle,
che poffono avere una mifura’, che fia a tutte e
due le quantita Commune , le quali percio-diranii
anche Commenfurabili, come 2, e 11; perciocché
vi hi una parte Aliquota, - che ireplicata alcunes
volte efattamente mifura I’ una, e I’altra, e fa-
rebbe ’Unitd : dal che fi fcorge chiaro, che qual-
fivogliano numeri intieri fono tutti commen{ura-
bili , potendo eflere per tutti la mifura commune
I’ Unitd. Irrazionali diconfi quelle -proporzioni ,
che non poffuno efprimerfi co’ numeri ; e perciod
{aranno Incommenfurabili; poiché non avranno
una parte Aliquota Commune , ma la parte, che
feryiri per mifura , fark fempre Aliquanta : tal &
il lato del Quadrato rifpetto la fua Diagonale ;
perciocché per quanto minima, {i prenda la parti-
cella affunta per mifura , fempre o ne manchera,
‘0 ne avvanzera, ~ .

5. Se le due grandezze fono Uguali la Propora
zione, 0 Ragione farl d’ Ugualitd: fe faranno
Inuguali fard ragione d’ Inugualitas

Se I’ Antecedente {ari -‘Maggiore z_cj fuo Con-
{eguente, diraffi Ragione di Magai :2 Tnuguali,
th : fe fard minore , la proporzione dirafli di Mi-
nore Inugualitd. . -

6. Allora dirafli, che due Ragioni fono Si-
‘mili, o Uguali , quando I"Antecedente diuna Ra-
‘gione tante volte contiene , 0 & contenuto nel fuo
Confeguente, quante |’ Antecedente dell’ altras
ragione contiene , o & contenuto nel {uo Conle-

. . e _guen=
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guente ,.-e diranf-le due Ragioni Proporzionali,

come 4. 8:2 6: 125 POiCllé ugyalmente gll Antee
cedenti {ono-gopsenuti ne’ loro Conleguenti ; co-
st pariment;i Proparzionali {aranno 8: 2: : 16: 4 ;
poich¢ quattro volte. .gli Antecedenti contengono
i loro Confeguenti , T |
... Ayry por maggior Ragioge Ja Prima fopra la
feconda , quando quella ha in{e.qualche volta di
pilt -un@, qualunque parte Aliquota, dell’ altra;
cost 21 a4 § ha Maggior Proporzione, che non ha
40 a 103 poiché I’ unita ( ch’ ¢ parte aliquota di
tutte ¢ due le quantitl ) ¢ contenuta una volia di
pili mella Prima, che nella Seconda Ragione fopra
1 :denominatori -delle proporzioni, ( cofa fieno li
Denominatori delle Proporzioni, {i dira in appref-
{o al feguente numero 7 ) « Minor Ragione avra
I’ ipa Proporzione all’altra , {e. mancher] nella
prima una parte aliquota » che-fara nella fe¢onday
come 449 210y 2004 40, ;
. -2, Moltiplice dicefi una Proporzione, quando
1’"Antecedente pill volte contiene ia fe il fio Cone
feguente, come 162 43 paiché il 16 contiene 4
volte 1l fuo Confeguente 4. Qual’ ora I’ Antece,
dente pilt volte ¢ contenuto nel fuo Confeguente,
diraffi allora Submoltiplice 3 come 4 216, I’ ante
cedente 4 ¢ conteputo quattro volte nel confe-
guente 16, o
La fpecifica denominazione della Proporzione
{i prende dal numero delle vclte , che I’ Anteces=
dente contiene il {uo Confeguente ; {e lo conterrl
due ,o0 tre, o quattro volte , fard doppia , tripla ,
quadrupla : cosi nell’ addotto efempio 16: 4 ¢ in
proporzione quadrupla; gil che guattro volte il
T G 2 16 ha
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16 ha in {e il 4: cosl Doppia farkla Ragione di §
a 4, Tripla di 30 a 10, 1 R SR
- Dal detto chiaro fi vede, come’ pofla facils
mente conofce-{i il denominatore; dividendofi il
maggiore numecro pe’l minore’y it quoto dard la
denominazione della ragione ; Cost {e voglia fa-
perfi la denominazione , o fia la {pecifica Ragio-
ne , che paffa tra 36, e 5, dividendofi' il 30 per-g,
il quoto fara6: dunque faranno in Ragibne Seftud
pla. H Denominatore poi della Submoltiplice fi
noterd , come frazione, o minuzia; comé ~—- {ara
Denominatore della Subdupla; - "1fara Deno.
minatore della Subcentefima ; % Subdecupla.

8. Se perd il maggior termuie conterrd il mis
note una volta y «¢ vi fopravvanzi una parce alia
quota del minore, la Ragione dirafli Superparti.
colare , come 12: 94 mentre 12 contiene una volta
9, ed avvanzano 3, ch’é parte aliquota del y.

Se quefla parte aliquota fard meti, allora f1.
ra Superparticoiare Sefquialtera , fe fard terza ,
Sefquiterza 3 fe fard quarta parte del minore, fa-
ri detta Sefquiquarta : nell’efempio addetto r2: g,
1a Ragione fard Superparticolare Sefquiterzaj poia
<ht 12 contiene-una volta il g 4 ed avvanzail g3,
ch’é parte aliquota del g , ed ellendo terza parte
dell’ iftefo g, fard Sefquiterza ; come 5: 4 fark
Superparticolare Sefquiquarta ; poiché I' aliquota
1, che avvanza, ¢ quarta parte del termine mi-
nore 4. | |
La Ragione Superparticolare fi efprimer nela
la feguente manierax - , 1~ . 1%, Poich¢ Pua

nitd intera denotera , che una volta fola il Confes
guente ¢ contenuto nell’ Antecedente mageiqre |

¢ dl
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e di pilt la frazione denoterl quale fpezie di parte
aliquota fia ¢i6 , ‘che fopravvanza 5 ciot una
parte del termine minore, o metd, o decima parte.

9. Se il termine maggiore conterrd il minore
pilt volte , ed-avvanzerd una parte aliquota y no=
minerafli. Ragione Moltiplice Superparticolare =
come §: 2 fard Ragione Moltiplice Superpartico-
lare Sefquialtera : Moltiplice , perché pilt volte il
due ¢ contenuto nel § (ecome propriamente & cons
tenuto due volte, diraffi Doppia; e fe, come &
detto fopra nella: definizione 77, fard contenuto
tre, 0 quattro, o cinque , o piu volte, chiameraflt
Tripla , Quadrupla , Quintupla &c. ) Superparti-
colare , perché avvanza I’aliquota del termine
minore ; e perché la detta aliquota nel riferito
efempio di §: 2 ¢ mets del termine minore, {1
mominerd Superparticolare Sefquialtera . Che fe
una tale aliquota fuffe una terza parte del termi-
ne minore, direbbefi Sefquiterza: cosi 22:7 &
Ragion Tripla Superparticolare Sefquifettima =
Tripla, poiché il 7 ¢ contenuto tre volte nel 22 ;
Superparticolare , perché avvanza I’uniti , ch’¢é
parte aliquota ; Sefguifettimz , perché quetta uni-
ti ¢ la parte fettima del termine minore 7, ¢ fi
elprefazz: 7= 3 -,

10. Se il maggior termine conterrk il minore
una volta, ed avvanzeranno alcune parti, che {a-
ranno aliquote rifpetto al minore, [2 Ragione no-
mineraffi Superparziente , come §: 3. 1l 3 ¢ cone
tenuto una volta nel 5, ed avvanzano due unitl »
che fono parti aliquote rifpetto al minore 3,

Se dette aliquote faranno due terze partiy O
tre quarte parti &¢. del termine minore, la deno-

G 3 mine s
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mineremo Superparziente le terze, Superparziefite
le quarte &c. Sia la Ragione 7: 4; quefta fard Su-
perparziente le quarte , poiché il termine minore
4 ¢ contenuto una volta fola nell’” Antecedente ,
o fta Maggior Termine 7, ¢ perche avvanzano tre
unit , € Supertriparziente 3 e perché ciafcuna di
effe unitd é quarta parte del minor termine 45 {i
aggiugne alla voce Supertriparziente le quarte : Se
elleno fuflero la terza parte del termine minore
come §:3, {arebbe Ragione Superparziente le ter-
ze ; e cosi delle altre , e fi {crive 1 3-. '

Se il Maggiore Termine conterra pil volte il
Minore, fi dirz Dupla., Tripla, giufta'le volte 4
ch’ & contenuto ;3 e le aliquote daranno il nome
proprio , giufta il poc’anzi detto: Cosi §: 3 {ara
Ragion Dupla Superbiparziente le terze . Dupla ,
perchd il 3 due volte ¢ contenuto nell’ 85 Super ,
perché avvanzano alcune unitd; biparziente 5 per-
ché quefte unitl fono due ; e terze, perche cia.
fcuna di quefte unita ¢ terza parte del termine mL
nore 3;e {inota nella feguente maniera §: 3 =
2 3. | o .
Tutto cido, che replicatamente fi & detto del-
la Ragione Superparticolare e Superparziente ,
quando 1l Maggior Termine ¢ Antecedente, ¢
contiene il Termine Minore per Confeguente 5 fi
dice , quando il Termine Minore fari Anteceden-
~ te y e ’l maggiore. Confeguente , con quefto fol
divario, che alla Ragione , che {pecificamente da-
rd la denominazione , dovrd premetterfi la porti-
cella Sub: cosl 3: 6 fard Subdupls: 3: g. Subtripla,
e la frazione efprimerd il Submoltiplice , co-
me + &e.

L’ iftef--
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L*ifteflo dicefi della Ragione Subfuperparti-
colare, come 3: 4, ¢ Subfuperparticolare Subfefs
quiterza ; 3 : 77 fard Subdupla Subfefquiterza ,
poiché il 3 ¢ contenuto due volte in7 5~ 1l Nu-
meratore della minuzia dovra efprimere , quante
{ono le aliquote ; e ’l Denominatore efprimera fe
fara terza, o quarta parte 3 che perd avvanzando
una fola unita dal 7, fi mette elfa per Numeratore;
ed effendo quefta unita terza parte del Termine
Minore, il 3 fi mettera per Denominatore,

Non altrimenti & della Subluperparziente ; one
de la Ragione dig, 13 é Subfuperquadriparziente
le none , e fifcrivera 1 -%-.

Qualora pili Quantita fono proporzionatamen-
te Proporzionali , vale a dire , che ritengono {uc=
ceflivamente {empre |’ iite@a proporzione tra loa
ro , laprima avri ragione duplicata alla terza,
triplicata alla quarta &c. come 1, 3, g, 27; 1 avrl
ragione duplicata a g, ed 1 triplicata a 27. Ci0,
che & lo fteflo , 1: g & duplicata della ragione, o
proporzione di 1. a 3; poiché 1: 3 & in ragion tri-
pla ; 3: 9 anche in ragion tripla , {i moltiplichino
quefte due ragioni 3 per 3 daranno il prodotto 9;
Sicche il terzo numero é il prodotto delle due ra-
giont , che tra i numeri proporzionali paffano 2
Cosl 1¢ 27 é triplicata ragione , poiché ¢ compo-
ftoil 27 di tre ragioni uguali, cio¢ 3, 353> le
quali moltiplicate feguitamente daranno il 27; e
cosi ulteriormente fi procede nelle altre propor-
zioni geometriche ,

Quindi & , che la Ragion Duplicata chiamafi
anche Ragion del Quadrato, e la Triplicata dicefi
la Razion del Quadrato Cubo ; perciocché ia Ra-

| G 4 glon

\



" 104 RISTRETTO

gion del Quadrato alla unitd prima menfura dells
fua radice 5 ¢ una Ragion compofta da due Ragio-
ni ugualt, cloé, dalla Ragione del Quadrato alla
fua radice, ediquefta alla unita ; e per I ifte(fa
cagione la Ragione del Cubo alla unitd ¢ compo.
fta di tre Ragioni ugunali: cosl negli a'tri Quadra-
ti maggiori , Onde a trovar la Ragion duplicata,
bafterd una Ragion fola moltiplicata continuata-
mente in tre termini , come 1)¢3)% 3=y ; € contie
nuando la moltiplicazione di quetto Quadrato ¢
per I" iltefa radice 3, dard nel quarto termine il
Cubo 27, che avrl alla uniti Ragione Triplicata ,
o Compofta delle tre di mezzo , ¢ cosl ulterior-
mente . )

Se pit Quantitl non fieno continuamente pro.
porzionali, ma abbiano diverfe ragioni , fe tut-
te le quantity componenti fi moltiplichino irfie.
me , gli Efponenti delle ragioni ( o fia il numero
delle proporzioni ) tra loro , ¢°] prodotto rifpetto
all’ unitd , moftrerd la Ragion Compofta come
b:4:: 12: 3. L’efponente, o fia il numero della pri-
ma ¢ 2, della feconda ¢ 4, i quali moltiplicati dan-
no 8, il quale riguardo all’ unitd moftra, che la
proporzione di 8: 1 ¢ compofta dalle due ragioni ,
che palfano tra 8:4; 12: 3, che fonoze , 4 .

Altri vogliono, che allora due proporzioni
compongano una terza ragione ; o veramente ale -
lora dicafi Ragion Compolta di pii ragioni , quan.
do 1l Prodotto de’due Denominatori delle due pro.
porzioni ¢ uguale al Denominatore della propor-
zione , che fi dice Compofta : cosl nell” addotto
efempio 8: 4; 12: 3,moltiplicando gli anteceden-

t18, e 12, il prodotto fark 96; 12 ¢ in ragione ot.
' ' | tupla 3



DI GEOMETRIA PIANA PAR.III.  1ng

tupla » la quale & uguale al prodotto de’ due de,
nominatori delle due proporzioni 2,e 4, che dan-
no il prodotto 8. Cosl il Wolfio nel Tom. r.
Riflettall , che tanto la Ragion Duplicata,
Triplicata &c. quanto la Ragion Compofta riful-
tano dalla Compofizione di altre Ragioni con
quefto ol divario, che la Ragion Duplicata debb’
effer Compoita da ragioniuguali geometricamen-
te proporzionali + Nella Ragion Compofta pof-
{fono effere le Ragioni differenti, e diffuguali,
onde ne flegue, che ogni ragion duplicata pud
chiamar(i Compofta, ed é veramente tale ; ma
non ogni Ragion Compofta puo dirfi Duplicata,
Inoltre riflettaft la differenza tra il Duplo,
Triplo y Quadruplo ,e Duplicato , Triplicato,
Quadruplicato; poichéil Duplo, Triplo, Qua-
druplo &c. ¢ una quantitd radoppiata due, tre,
o quattro volte. Duplicato, Triplicato , Qua-
druplicato &c. ¢ quando la quantith é compolta
dalle ragioni intermedie, come fié detto.
Debbefi ancora diftinguere tra la Proporzione
Geometrica ed Aritmetica, La prima, di cui
parliamo, e la quale {fpetta alla Geometria & una
fimilitudine di eccefli trd pit termini, i qualifi
contengono I’ uno nell’ altro nell’ifte(fa maniera ,
come I, 24 4> 8,16, 32, 64 ; poiché ciafcuno dt
efh ¢ doppio dell’altro, e crefcono fempre in ra.
gion Doppia , come in ragion Tripla farebbe 1 5
3> 9527 &c; poiché ciafcuno contiede il fuo An.
tecedente tre volte 3 ed una ral proporzigne fico-
nofce per mezzo della divifione , dando il Quoto
la Proporzione , come fi & detto ,
La Proporzione Aritmetica - é quando ¢li ec-

cefly
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cefli fono tra loro {fempre uguali , come 1,2, 3,
4> §> 6:0cosl 24 4, 6, 8: 0 cosl 3,6, 9, 12. Nella
prima ferie coftantemente 1* uno eccede I’ altro
per [ unitd : nella feconda coftantemente fi fupe-
rano per due: nella terza fi eccedono coftante-
mente per 3, € quefto ecceffo fi ha per mezzo dele
la {ottrazione » dando il refiduo 1’ eccedo* come
volendofi ritrovar I’ ecceflo tra 12, e 9, {1 {ottrae
il 9 da 12, 1l refiduo, che fard 3,dara I’ ecceflo .

PROPRIETA’ DELLE PROPORZIONI .

Uefte , che qui foggiugniamo fotto il titolo
di Propriet fono propofizioni 4 le quali nel
libro §. di Euclide fi dimoftrano ; ma come fono
efle per {e ftelle chiare , le alumiamo, come ve-
rita note , mettendole fotto gli occhi per mezzo
de’ numeri . :

1. Se due Quantiti fono Uguali tra loro , anno
I’ ifte{Ta proporzione ad una data terza quantita ;
come ¥, ed 8 anno tutte e due ragion doppia al 4.

2. Se due quantitd anno I’ iftefa proporzione
ad una terza quantita fono uguali fra loro : come
fe i due 8, ed § fono in Ragion Dupla all’ itteflo
4, faranno uguali tra loro,

3- Se due quantitd faranno fimili , Uguali, o
P iftefe con una terza , faranno fimili tra loro:

come {e

8: 4% :32: 16

10: §:: 32: 16
avranno I’ iftefa proporzione dupla 10: 55 ¢ 8: 4.
Cid, che 1 dice qui delle Quantitd Simili, o
Uguali, pud anche affermarfi delle Ragioni Simi-
Ii
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liy 0 Uguali.:Effendo dunque nell” iftefo efempio
la ragione di 32 216 fimile a quella di 8 a 4 , ed
anche fimile 2 quella di 10 a2 § , viene: in confe«
guenza, chele ragioni di 8 24, e di'102 § fono fi-
mili anch’effe tra loro . E quefta ¢ la propofizio-
ne 11 cdel libro ¢ di Euclide ,

4. Se ciafcuna quantitd di una ferie.avra Piftefa
proporzione a ciafcuna di un’altra ferie , tutte in
fieme la Quantitd della prima ferie riterranno la
Proporzione 2 tutte le altre prefe infieme , Che
pero fe ciafcuno Antecedente ¢ proporzionale al
fuo Confeguente , tutti gli Antecedenti faranno
proporzionali a tuttl i Confeguenti infieme; come
{e avran proporzione Dupla 3¢ 4: : 6 : 3. viene in
confeguenza , che 1’ ifteffa ragion Dupla avranno
8, e 6 uniti infieme, a 4, e 3 uniti infieme. L’iftef.
{o {ark degli Antecedenti uniti 2° Confeguenti uni. -
ti rifpetto agli ftefli feparati; cioé , ciafcun An-
tecedente rifpetto al fuo Confeguente, dovendo
ritenere la proporzione ftefla , che aveano, quan-
do erano infieme uniti.

Quindi fe ai Tutti proporzionali {i aggiunga-
no , o da effi fi tolgano parte fimili , ¢id, che fo
pravvanza , {ara anche fimile , o proporzionale .
Che pero fe un Tutto € ad un’ altro Tutto , co-
me & cid , che {i {ottrae dall’ uno al {fottratto dall®
altro, reftera un Tutto al {uo refiduo , come I’ al-
tro Tutto al refiduo fuo. Cosi {fe

| 12: 6:: 8: 4 in proporzione dupla fe
da 6 fe ne {ottraggono 3, € da 4 fe ne fottragano
2, reiteranno
| 12: 3': 8: 2 Inragion quadrupla.
§+ Se due Quantita {1 moltiplichino per iftef-
{a
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fa Terza Quantitd riterranno I’ ifteffa Proporzio-
ne, che prima aveano ; come {e 4, ed 8 {i molti-
plichino tutte e due per |’ iftefa quantita 3 , dan
do la prima perprodotto 12, ¢ la feconda 24 ,ri-
terranno [’ iltefa Proporzione Doppia , che pri-
ma aveano 4,ed 8 ; come chiaro fi {corge in12
rifpetto a2 24.

6. Nell'iltelo modo fe due Quantit fi divida-
no peruna-terza ttefa, i1 Quoti riterranno la pro-
porzione ftefla de’ dividendi , come dividendofi
40, ¢d 80 per§, i quoti 8, e 16 faranno anch’ efia
in ragion dupla, come 40, ed 8o. ‘

7. Proporzione Diretta € quella , il di cui An-
tecedente ¢ al fuo Confeguente , come I’ altro
Antecedente al Confeguente {uo ; come in queft’
efempio 8: 4:: 12: 6.

8. Proporzione Inverfa, o Reciproca fard ,
quando |’ Antecedente di una ragione ¢ al fuo
Confeguente 4 come in fenfo contrario il Confe-
guente dell” altro ¢ all® Antecedente fuo ; come
12: 3:: 2t 8, Vale a dire tante volte contiene 12
il 3, quante il 2 & contenuto nell’ 8. Dove é da
notarfl , che 1 quoti fono uguali , cioé 4; il primo
perd nalfce della divifione dell’ antecedente 12
pe'l confeguente 3. Il fecondo dalla divifione del
confeguente 8 per |I” antecedente 2. Quindi dicefi
da’ Fifici, 1 port de’ corpi effere in Ragion’ In-
verfa della materia ; e vale a dire , tanto meno
quantitd di pori eflere in un corpo , quanto pil vi
ha di materia .

L E M-
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LEMMA

S E fieno Quattro Quantita. gcometr:camentc
proporzionali § il prodotto delle due efireme
farh uguale al prodotto delle due medic.
o 84 :12:6
~8e fi moltiplichi 8 per 6, quant:th eftreme , il
prodotto fard 48, ¢ 48 {ara p:u'lmentc il prodot-
to di 4 per 12, che fono le quantita mcd:e N

Corol[ar:o I,

B prodotwﬂeﬂc Quantitd efireme {ard Ugua-
1}e al prodotto delle medie , le quattro quan-
eitd faranno pf()p(}rzmnah . ~

Corollar:a 2.

Etre grandczzc {aranno continuamente proa

porztonah, il rettangolo dell’ eflreme , o fia
il prodotta delle due eftreme , che nalce della lo-
TO molt:pllcazmne fari uguale al quadrato della
Im’.'ﬂla d. M 3
. . 4 s 3 3 16 . | :
_ Se fi maltiplica 4 per 16 dau 64. ede ﬁ
moltlphca 8 per {e fietio , dam parinente 64.

: Corallar:o 3. -
E ﬁcno quante fi vogliano guamlta. geometri-
camente propermonah s 1’ Equidiftanti dalle
‘medie daranno il prodotto uguale al prodotto del-
lé'medie , fe fieno pari in numero.
g Sieno 29 45 8 10, 33! 64.

M;:Jltlplxcandoﬁ le due eitreme 2, ¢ 64 daran-
_ no
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no il prodotto 128 , che daranno anche 8, e 16
medie ; ¢ {e {i moltiplichino 4je 32, daranno I’ i.
fteffo prodotto .

L

Cara!larta *

Flle quanuth geonwtmcamantp pmporzmna-

liy eflfendo impari nel numerg,: ed effendo
anche'in {erie continuata , il prodotto dell” Eftre.
me {ark uguale al pmdotto o al Qladrato della
MCdlﬂ. @ $ e W3

Sieno 2, 4 8, 16, 32, 64; 123

Se fi moltiplichino le ‘due citreme quantita

2, e 128, il prodotto fard 246, e2§6 {ari il pro,
dotto , o il quadnato di 16 Media frale date quan-
tiea ],
L’ efpofto Lemma ¢ il fondamento di tutte le
Argomentazioni, che nelle proporzioni formano
i Matematici’y e fono le {eguenti’; ncllc quali .
riconofce fempre la verita del Lemmas. =

Argomenmrc pcr ragmm Iwerfa ) 0 Iwertendo.

S E quattro ragioni faranno geometricamiente

roporz:onall s il Confeguente ayrd I’ ifteffa
ragione al fuo Antecedente ,. che 1"altro Confe-
guente ha alfuo Antecedente. ~ | . 1

3463 ‘axs 4X6

dunque 24 24
4: 81 ¢13: 0w 4X%6 8x3
24 24

Poiché I’ Antfcedente 8 contiene due vo!tc 1!
{fuo Confeguente ‘4 v e I Antecedente 6 due volte
parimente contiene il fuo Confeguente 3 ¢ tante

volte il Confeguente {ara ‘contenuto nel fuo Ante.
cedene
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cedente, come I’ altro Confcguente nel {fuo An-
tecedente . |

Argomentare per Alternazione , o Alternando ,

E quattro quantitd faranno Geometricamente
proporzionali , fard I” Antecedente della pri.
ma ragione all’ Antecedente della feconda, come
N Confequente della prima al Confequente della
feconda , |

8:4::6:3 8X3 4X6

fara Alternando 24 24
8:6::4:3 8Xx3 6Xx4
24 24

Percioccheé ficcome I’ 8 —eccede il 6 per una
quarta parte., cioé per 2, cosl il 4 eccede 1l 3 per
una quarta parte, clo¢, per I.

Argomentare per Compofizione di Ragione
o Componendo . '

E quattro quantita {aranno geometricamente
proporzionali , |’ Antecedente , e’l Confe.
guente infieme uniti della prima ragione faranno
all’ iftedfo Confeguente , come [’ Antecedente,
e Confeguente della {feconda ragione al Confe-
guente {uo .

8:4::6:3 8 X3 4 X6
fary Componendo 24 2\4
12:4::9% 3 12)¢3 4 X9

36 36

Poiché crefcono in ugual properzione : tutte
e due le ragioni erano per I" avanti in proporzion
Dupla, crefcono ora tutte e due in ragion Tri-
pla. -
| AT
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Argomentare per Divifion di Ragione ,

Se quattro quantitd farano geometricamente
proporzionali, fari I’ Ecceffo , o fia la differenza
dell’ Antecedente, al {uo Confeguente nella prima
ragione , come I’ Eccelfo dell’ Antecedente , al
Confeguente {uo nella feconda,

12: 3°: 8% 2 12X2 3x8
fara Dividendo 24 2 4.

9: 370627 92 3Xx6
f | 18 18

L' Ecceffo , o la Differenza ¢ cid, per cui una
quantitd fupera I’ altra: nell® efempio propofto
12 eccede 3 per g; ed 8 {fupera 2 per 65¢ ! iftela
ragione pa(a tra g differenza della prima parte ,
e’l fue confeguente 3, che pafla tra 6 differenza
della feconda parte, €'l {uo confeguente 2. L
tutte quelte due parti la proporzione ¢ Tripla; ¢é
cio chiaro per la Proprietd 4 delle proporzioni ;
{e da {imili parti fe ne fottragono parti fimili , fi«
mili ancora {faranno i refidul,

Argomentare per Converfione di Ragione

Se quattro quantita {aranno geometricamen=
te proparzionali , fard I’ Antecedente della prima
ragione alla differenza del {fuo Confeguente , co-
me I’ Antecedente della feconda ragione alla dif,
ferenza del fuo Confeguente . |

gt 3i: 6 2 9X 2 IX%6
fari per Converfione 18 13

di Ragione 9 X 4 6x6
0: 6:: G: 4 36 36

Poiché 6 ¢ la Differenza » che pafilatra 9, e 33
€ 4



DI GEOMETRIA PIANA PAR.III. 113

e4 ¢ la Differenza tra 6, e 23 La ragione fari
chiara per I’ilte{la proprietd 4. di fopra accen-
nata.

Argomentare per Ragione Ordinata .

Se in due date ferie {aranno pilt ragioni or=
dinatamente difpotte , e la prima fara alla fecon-
da nella prima {erie , come la prima alla feconda
nella feconda ferie ; fard anche la prima all’ ulti.

ma nella prima ferie , come la prima all’ ultima
nella feconda ferie.

127 6: 3 12X3 66
8: 4: 2 36 36
{ard per Ordinazion di Ragione 8¢z 4% 4
12> 33: 8 2 16 16
1232 3X8
24 24

Poiché fono in tutte ¢ due le ferie |’ interme~
die ragioni refpettivamente proporzionali .

Argomentare per Ragion Perturbata .

Se {i daranno due ferie di quantita geometri-
camente proporzionali , tra le quali non fi ferbi ;
ma {1 perturbi I’ ordine delle proporzioni, anche
fara la prima all’ ultima in una ferie, come la

prima all’ ultima nella feconda ferie di ordine
perturbato .

12: 6: 2
24% 8: 4
{ard anche
12: 213 24: 4
Cid i fpiega in uw’ altra maniera, come fegue .
Difpongafi una ferie di proporzioni ( per
| H eiem-
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efempio ) di quelti numeri 12° 6: 2. Nel formare
I’ altra ferie fiferbi I’ ordine tra li primi due ter-
mini, mettendo ( per efempio ) 8: 4, come ter-
mini corriipondentt agli altri 12: 6, ( mentre §:
4 anno |’ iiteffla ragione tra di loro, che ha il
12 al 6.) feguitando perdo la feconda ferie per
farla corrifpondente alla prima, ficcome il 6 del.
la primga lerie fi prende per antecedente al confe-
guente 2 , cosl {i dovrebbe prendere il 4 nella fe-
conda ferie per antecedente ad un’ altro termine
ino confeguente . Se cosi {i facelle , farebbe la
Proporzione Ordinata , come {1 é detto nell’ ar
gomentazione precedente; md in queft’ alra ara
gomentazione non fi fa cosi , mentre in quefta i
verturba qui [’ordine ( che percio chiamafi Ra-
gion Perturbata ) e fi allume un’ altro Anteceden-
te di fuori, ch® éil 24, 1l quale abbia al primo
termine della fua ferie, ch’e¢ I’8, I'titeffa ragio-
ne , che hi il 6 al fuo Confeguente 2, Allora
dunque effendofl cosi difpofta la Proporzione (li
numeri Romani {ignificano folamente ’Ordine de’
termini ) {i fd Pargomentazione in quefta forma.
Se in una ferie {ard il Pri-

mo termine al Secondo, co- TS

me nell’Altra ferie parimen. s 6: 5

te il Primo al Secondo; e co- | ———— -
me nella prima ferie 1l Se- (24 8 4:
condo al ;l"erzo , cosl nell” [HI, I 1l
altra ferie perturbatamente -
un Terzo termine al Primo,

{ara come 1l Primo al Terzo

nella prima ferie , cosi il

Terzo al Secondo neil” altra .‘
{erie | L’ efem.

—
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L’ efempio della proporzione ne’-numeri pro-
pofti , chiaramente dimoltra la verita di queft’Ar-
gomentazione ;3 poiché eflendo il 12 al 6, come
'8 al 4, e comeil6 al 2, cost 24 all’ §, fark il
12 al 2, come il 24 2l 4.

" DEFINIZIONI,
Per applicare le dette Proporzioui .

1. 3 Igure fimili fi chiamano quelley, che anno
ciafcun® Angolo a ciafcun’Angolo uguale,

ed i Lati ; che fi oppongono agli Angoli uguali ,

Proporzionali , -

2.. L’ altezza della Figura & la Perpendicola-
re , che dal vertice alla bafe f{i fi cadere, come
nel Triangolo ABC, " Altezza ¢ la Perpendico.
lare BE: . Se non puod cadere la perpendicolare
dentro il triangolo, come in ABM , fi prolunghi
la bafe ABin C, e facendo cadere dal vertice M
la linea MC , quefta Perpendicolare fari I’ altezza
di efla figura. |

3. Archi fimili de’ cerchi faranno quelli, che
avranno [’ iftella Ragione alla loro Circonferenza,
cioé , fe tutti e due faranno la terza, la quarta,

o la decima parte de proprit Cerchi. L? ifteflo di-

cafi de’ Segmenti fimili , ¢ de fe@ori fimili nella

proporzione , che avranno col refto de’ loro cer-

chi.

H 2 _ TEOa

Tav. 11
Fig.19.
Tﬂ\'- ll:
Fig. 20,
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TEOREMA L

Se i Triangoli avranno I’ iffefla Altezzz ,
Jaranno in Ragion delle loro Bafs ;

'lr'!'- v. Offruz. Sieno due Triangoli DLE , BQG fra
C P iftele paral'ele LH, DG : fi divida la
Bafe BG in parti aliquote per quanto ne farl ca-
pace, che fleno commune mifura, come BA,
AC, CD, DE, EG, e la Bafe DE nelle parti DI,
IF, FE : da 1 punti delle divifioni fi tirino al vertis
ce linee; ficché formino tanti Triangoletti, quane
te fono le divifioni .

Dimoftr, La Bafe maggiore BG divifa per Ia
mifura , ch’é commune zlla Bafe minore DE,
contiene pilt parti aliquote,che non ha la Bafe mi-
nore DE : dunque conterri ancora maggior nume-
ro di Triangoletti il Triangolo BQG, che il Trian-
golo DLE; dunque tante volte uno fari maggio-
re dell” altroy quante pil faranno le parti aliquo-

(2) Def. 6. '€ nell” uno , che nell” altro (@) : faranno dunque
delle Pro. tta loro, come le Baft . Cio, che &c.

poryiom P,

111, Corollario 1.

Tayv.v. [ Parallelogrammi uguali nell” Altezza fono co-

Fig. 1. me le Bafi.
Dimoftr. I Parallelogrammi fono doppii de®

Triangoli (b) : dunque anch’ efli fono in ragione
f{l}z)]‘f::; delle loro Bafi .
P, 1.
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Corollario z.

E due Triangoli avranno I iftelfa Bafe, faran.

no tra loro, come |’ Altezze.

Coftruz. Si formino fopra I’ ifte@a Bafe due Tav.V.
Triangoli ACB, ADB. L’ Altezza del primo fia Fi&: 2
CE , del fecondo DP « Dico CE: DP: ¢ il Triana
golo ACB; al Triangolo ADB, Si faccia la per-
pendicolare O uguale a CE col tirar dal punto
C una parallela ad AP, Indi fi faccia la PS ugua-
le ad AB, efitiri la OS, ed ultimamente la SD,

Per comprender {ubito la dimoftrazione > of-
fervifi, che i due Triangoli 3 de’quali ['Altez
za proporzionale dée dimoftrar la Ragione, che
pa{la tra loro, fono trafportati nel Triangolo POS,

e PSD, ecidoch’e I Altezza ne’ primi, ¢ Bafe
ne’ fecondi , effendo PS I” Altezza di tutti e due
Triangoli POS, PDS.

Dimoftr, PO : P D: : il Triangolo POS: al (a) Teor.»
Triangolo PDS (4) : mi POS ¢é uguale ad P. 114
ACB (b) ; e’ Triangolo PD S & uguale al (b) Cor.1.
Triangolo ADB (¢): dunqne PO : PD ; : ACB; dp'lf"""
ADB; mi PO per la coftruzione ¢ uguale a CE, oy p,,
Altezza del Triangolo ACB, DP ¢ Perpendico- e,
Jare, o fia |’ Altezza del Triangolo ADB : dun.
que |’ Altezza CE: DP:: il Triangolo ACB;: al
Triangolo ADB. Cid, che &c,

L’ ilte@o fard de’ Parallelogcammi 5 i quali
fono Doppii de’ Triangoli o

H 3 TEQ.
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TEOREMA IL

Se tra i Lati di un Triangoloft tiri una Parallela 4
quefta dividerd i Lati Proporzionalmente .

E [eli fegherd Proporzionalmente s la linea fard

Parallela .
Tav.V. Oftruz. Sia F L Parallela alla Bafe BC :
Fig: 3. dall’ eftremitd di tutte , e due fi tirino FC,

LB, le quali formeranno due Triangoli , cioé ,
LFB, LFC, i quali per effer tra I’ ifteffe Paralle-

(3) Cor.t 1o FL, BC, efopra I’ iftefla Bafe FL (4) faranno

del Teor.9 o |

- " Dimoftr, della 1. parte. 11 Triangolo X & al

Triangolo FLB, come I’ ifteflo Triangolo X all’

(b) Propr. a]tro Triangolo uguale LFC (4). ma il Triangos

2. PIL 4 Y. 4l Triangolo FLB: : la Bafe AF: alla Bafe

(¢) Teer.x EB (¢); ¢’ Triangolo X: al Triangolo LFC: : la

_fh‘;ﬂj‘,ﬂ_ Bafe AL : alla Bafe LC: dunque (d) AF: FB: :

priera 3, AL LC.. Cio, che &c. : .

- Dimoftr.della 2. parte, Avendo idue Trian-
goli FLB, LFEC I’ iftefa Proporzione ( come fi &
dimoftrato nella 1. parte ) all’iftefo Triangolo

(e) Pro. X (€), faranno tra loro uguali: dunque avendo

prieta 3, " ilteffa Bafe , fard la linea BC , che pafla pe”

dolle Pro- loro vertici Parallela alla loro Bafe FL.Ci6,

POTZIORL o Chc &C.- |

Corollario .
E fi tireranno pil Parallele ad un lato del

Triangolo , tutte le porzioni del lato fegato
faranno Proporzionali . Co-
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Coflruz. Si tiri FQlJaraHela ad' LC; Tav. V.
Dimoftr. Le due rette QS, SF fono uguali a Fig. 4
CO, OL, perché fono lati oppolti de’ Parallelo-

erammi QCOS, SOLF (a) ; ma nel Triangolo (a) Cor.2.
del Teor.8

BFQ , la BI: IF:: QS, ST: (b) dunque anche farh gt
Bl: 1E: : CO: OL (¢) Cio, che &ec. (l;) 'i‘:ur.a
P, III

TEOREMA ITL (c) Proa

prieta 1,
Se due Triangoli faranno Equiangoli , § Lati  4</le Proe
s porziont «

Jaranno fcambievolmente Proporzionali .
E fei Lati faranno fcambievolmente Proporzionali,
i due Triangoli faranno tra loro Equiangoli .

S Teno i Triangeli B AC , L D H Equian~- Tav. V.
ooli : ' | Fig- 5o
Dico , iloro Lati effere Proporzionali .
- €oftruz. Nel Triangolo BAC fi tiri EF Paral-
lela aBC , in modo, che il Triangolo EAF fia
uguale al Triangolo LDH. |
" Dimoftr. Se L’ angolo D f{i ponga fopra I’ an- -
golo A {uo uguale per I’ipotefi, i due lati DL,
DH caderanno fopra li lati AE , Al: e congiun.
gendo le loro eftremitd colla EF, rifulterd il Trian-
golo AEF in tutto vuguale al Triangole DLH; on-
de fard I” Angolo AEF uguale aB, €I Angolo
AFE vguale a C; Effendo dunque I’ Angolo efter-
no AFE uguale all"interno C, faranno Parallele ¢ gy ¢y,
EF, BC (d) : Dunque (¢) BE: EA:: CF: FA ¢ det'Teor.»
Componendo BA: EA: ; CA: FA:(f)Ma EA ¢ P. 4.

uguale ad LD, per la coftruzione,ed FA ¢ ugua- Ef};.i;“"-z
le ad HD: dunque BA: LD: : CA: HD. (t:) ;..Mu-

Inoltre {1 ponga I"Angolo L fopra il {uo ugua« 4 i ay-
H 4. le gomentare
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le B; caderanno li lati LH, LD fopra li lati BO 4
BE , e congiungendo I’ eftremitd loro colla linea
OE, rifulteri il Triangolo BOE in tutto uguale al
Triangolo LHD:dunque I’ Angolo BEO efterno,
c,y. Cendo uguale all’ interno A, le due linee EO,
S:} %-m": AC (a) faranno Parallele; dunque AE: EB:: CO:
p. 1.  OB; (b) e Componendo AB: EB: : CB: OB : ma
(b) Teer.a EB ¢ uguale aDL , ed OB ¢ uguale ad HL: dune
P. 111, que AB: DL: : CB: HL. Ci6, che &g,
Coll’ ifte(fo raziocinio fidimoftreri effere BC:
LH.; CA:HD; confiderando tirata lJa OF Paralle-
la ad AB, onde verra in confeguenza effere BC;
OC:: AC: FC; e per ’nguajitadiOC ad LH , e
di FC aDH, fara BC: LH: .CA: HD: Cio,
che &c,
Tav. V. Dim. della 2, par, Coftr, Allabafe del Trian-
Fig.6. golo S, proporzionale al P, {i formino due Angoli
X, e Zugualiad A, e C,i lati de’quali fi vadano a
congiungere in Nj fark anche 1’ Angolo B nell” al-
(c) Cor,2. tro Triangolo Puguale al terzo angolo N (¢) .
del Teor.q Effendo 1 TriangoliP, ¢ T Equiangoli perla
P. I coftruzione , fari AB; RN:.AC: RQ(d); ma
gdau{:”; per I ipotefi AB : RF:: AC : RQ_: dunque AB:
di “queste RF: ¢ I iftefa AB: RN (e) : dunque RN, RF fo-
P, 111, nouguali(f). Saranno perliftefa ragione ugua-
(e) Pro- li QN, QF; dunque 1 Triangoli T, ed S faranno
{r“;ip 3+ Equilateri : dunque (g) faranno Equiangoli. Ma
;ri_;; " il Triangolo T per la coftruzione ¢ Equiangolo al
(2) cm.f;_ Triangolo P, dunque il Triangolo S fari anch’
del Teor.q €0 Equiangolo al Proporzionale P (b), Cio,
P, I che &c. |
(h) Agsp-

mne 4.

Co-
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Corollario 1.

E ad un lato d” un Triangolo fi tiri una Parale Tav.V,

lela, il.Minor Triangolo fard Proporzionale Fig. 7.
al Maggiore. |

Dimofir. 1 due Triangoli EAF, BAC fono
Equiangoli , ( poich¢ I’ angolo efterno AFE ¢é
uguale all’ interno BCF, e 'angolo AEF all’altro (x) Teor.2
interno ABC (1), e I'angolo A é commune ) ; ma p ',
{e fono Equiangoli , fono Proporzionali (4): dun- (b) Teor.3
que il Triangolo EAF Minore fard Proporzionale P4 111
al Maggiore BAC. Cio, che &c.

Corollario 2.

E due Triangoli abbiano un' Angolo uguale,
edi Lati, che comprendono queli’ Angolo ,
Prcporzionali, faranno i Triangoli flefli Propor-
zionali . |
Coftruz, Si tiri una parallela nel maggior Tav.V.
Triangolo, cioé EF , ficché venga a formare il Fi§- 7+
Triangolo EAF uguale al minore dato LDM .
Dimoftr. E(fendo I’ Angolo A uguale all’ An.
golo D, fe quefto i ponga f{opra quello, cade.
ranno li lati DL , DM f{opra AB, AD infino ai
punti E, F;onde tirando la EF, rifultera il Triana
golo EAF, in tutto uguale al Triangolo DLM (¢). (c)Teor:3
Sark la EF parallela alla bafe BC, come fi ¢ di- & *
moltrato nel Coroliario precedente . Dunque ef-
{fendo il Triangolo BAC Proporzionale al Trian-
golo EAF ( per I’ itefflo corollario precedente )
fard ancora Proporzionale all’altro Triangolo
DLM, ch’ ¢ uguale al detto Triangolo EBF. Cio,
che &ec. o

TEOQ-
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TEOREMA 1IV.

Ne! Triangolo Rettangolo fe una linea caderd
perpendicolarmente dall’ Angolo Retto su La
Bafe , formerad due Triangoli , i quali
Jaranno Proporzionali tra Lore 5 e
Ciafcuno all’ Intero.

Tav.V. Imoftr. 1l Triangolo ABD ¢ Equiangolo ad
kig. 8. APB , poiché eflendoin ABD I Angolo B
(3) Zpotek yerto (a)sfari in APB I’Angolo P anche retto (per
ipoteft ) ; PAngolo BAD é commune, €'l terzo D

9:?,121:‘ {ard vguale al terzo ABP (4) : Mi l'ifteffo Trian-
b7 7 golo ABD ¢ Equiangolo all” altro BPD; poiché
per le ragioni addotte B, e I’ fonoretti, D ¢
commune , €'l terzo A ¢uguale al terzo PBD ;

dunque i due Triangoli APB, DPB fono Equian-

goli coll” intero ABD: dunque faranno Equian-

(¢) 4pie- goli traloro (¢) : ma gli Equiangoli fone Propor-
ma 4 zionali (d) : faranno dunque fra Loro, ed all” In.
tero Proporzionali, Cid , che &c.

TEOREMA V.

Se quattrorette faranno Proporzionali, il Rettangolo
futto dall’eftreme fara uguale al rettangolo
fatto dalle medie .

L d

Tav. V. \ Imoftr. AB: FI: :IL : BC:dunque A B in
Fig. 9. BC, cioe il Rettangolo X, fark uguale al

(¢) Lem. Rettangolo fatto da Fl in IL , ciod al Rettan-

ma . golo M (¢) . Cid, che &ec.
Co-
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Corollario.

S E faranno Tre rette continuamente Proporzio. Tav. V.
nali, fark il Rettangolo dell’ eftreme nguale Figte-
al Quadrato della Media .

Dimofir. Si affluma O uguale alla Media FL.
Sard AB: FL::FL;: BC: ma O, peripotefi, &
uguale ad FL ; dunque fary AB :FlL::0:BC :
Ma il Rettangolo di AB prima in BC ultima &
uguale al Rettangolo di FL Media moltiplicata
per I’ altra media O (4) : dunque il Rettangolo di (a) Lem-
AB 1n BC, cio¢ , Rettangolo D ¢ uguale al Qua- me.
drato di FL (efflendo O uguale ad FL , la molti-

plicazione da nel prodotto un Quadrato ) cio¢ G .
CIE) 2 Chc &C-

TEOREMA VI.

Se due Parallelogrammi faranno Yguali, ed
avranno un’Angolo Vguale | avranno ilati
Reciprocamente Proporzionali .

E [ei lati faranno Reciprocamente Proporzionali ,
effi faranno uguali,

Oftruz. Si formino due Parallelogrammi AD, Tav. V.
DG, Uguali, el’ Angolo BDC Uguales Fig. 1:.
all’ Angolo EDF: Si prolunghino i due lati AB,
GE , finché s" incontrino in H .
Dimoftr. della 1.parte. 1l Parallelogrammo
AD: al Parallelogrammo BE: : la Bafe CD: alla
Bafe DE(D); ¢’l Parallelogrammo GD: al Paralle. (b) Cor.r.

logrammo EB::la Bafe FD: alla DB (c): Ma il gff]'.}";ﬂr.l

Parallelogrammo AD ¢ uguale al Paralleiogram- (c) Per I
Mo sdefo,
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mo GD per I’ ipotefi ; dunque tutti e due AD,
- GD anno !’ iftefla proporzione al ParalIeIogram-
(2) Pro. MO EB (a) : dunque la proporzione di CD alla
pricta 3. DE ¢ la ftella, che la proporzione di FD a DB;
dunque CD: DE;: FD: DB . Cid,che &c.
Dimoftr, della 2. parte . CD: DE:: FD: DB
( per la prima parte ) 3 dunque il Parallclogram.
mo AD: al Parallelogrammo BE: : il Parallelo-
(b) Cor.1, grammo GD: al Parallelogramme BE (4); dun
el Teor.x que il Parallelogrammo AD ¢ uguale al Paralleq
fpc;” logrammo DG (¢) . Ci10, che &c.

prieia 2, ~ Corollario I,

? [fteffo dicafi de’ Triangoll y come {i é detto
Tav.V. de’ Parallelogramml
Fig. r1. Dimoftr. Effendo 1 Tr:angn\i meta de’ Paral-

lelogrammi, fe faranno uguali, ed avranno un’
angolo uguale , avranno ilati, che formano gli

angolt uguali Reciprocamente Proporzionali ;
Poiché fono anch’ efii in ragione delle Baﬁ CDh,

DE FD, DB.

Corollario 2.

E’ Parallelogrammi , e Triangoli Uguali le
Tav. V. Altezze fono Reciprocamente , come le s

Fig. 11, Bafi .
E (e le Altezze fono Reciprocamente come le

bafi, fono Uguali.
Dimoftr, I due Parallelogrammi GD, EB an-

no Piftela Bafe DE : dunque farann01 come_,

(d) Cor.2, | Altezza FD, all’Altezza BO (d); e ’l Paralle-

;:ij;pr: logrammo A D B Es:laBafe CD: alla ]Bé)apfc.-
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DE: (a)s 1Dunquc‘- e{fendo Uguali E'l’arallelogltgrfl- (3) Per I’
mi AD,GD, farh CD: DE:: FP; BO.C10» 4.4,

che &c.
TEOREMA VIL

I Triangoli Proporzionali fono in Ragion Duplicata
de’ Lati Omologi s cioé, de’lati, che fs oppongono
a gli Angoli Vguali .

Oftruz. Sieno due Triangoli ABC, DEF i fi T,0. v.
faccia cadere dall’ Angolo B del maggior Fig. 1s.
Triangolo alla Bafe , la linea BO ; ficche le Bafi
abbiano la feguente Proporzione AC: DF:: DF:
CO.
Dico , il Triangolo ABC: al Triangolo DEF::
AC: CO; cioé , come la Prima alla Terza®, ch'c
la ragion Duplicata .
Dimoftr. Effendo i Triangoli Proporzionali,
fars AC: DF: : BC: EF (b); mi per I’ ipotefl () Toor,
AC: DF:: DF: OC : dunque (¢) fard BC: EF:: p'11L
DF: CO: mh ellendo il Triangolo B O C ugua-(c) Fre-
le (d) al Triangolo DEF (' perche I’ angolo C & P;”:; 3
uguale all’ angolo F, ed 1 lati, che It comprendo. &J T::rlﬁ
no, proporzionali) fard il Triangolo ABC:al Tri- p 171
angolo DEF: : il Triangolo ABC : al Triangolo
BROC: mi ABC: CBO:: AC: CO (¢) dunque an- (e) Teor.
che il Triangolo ABC: al Triangolo D E F:; 1. PIIL

AC: CO, Cio, che &c.
Corollario .
’I"‘ Utti i Poligoni avran la Ragione Duplicata

de” loro lati Omologi

Dimoftr. Tuttii Poligoni poffono dividerfi in
altret-



(a) Pro-
Przrrl 4o

Tiv.v-
Fig.13.
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altrettanti Triangoli proporzionali, quanti {ono 1
lati y da cul vengono compolti ; dunque ogni Tria
angolo fimile {ara al {uo fimile in Ragion Dupli-
cata : dunque fe ciafcun’ Antecedente ¢ al {uo
Confeguente , come |’ altro Antecedente é al
{uo 5 cosi tutti gli Antecedenti infieme {aranno a
loro Confeguenti infieme (a): Cosl fe ciafcun
Triangolo de’ Poligoni ¢ in Ragion Duplicata
de’ lati omologl, fari tutto il Poligono a tutto
I" altro Poligono proporzionale anche in Ragion
duplicata degli ftefli lati omologi .

Per ben intendere queita Ragion duplicata ,
bafta riflettere che fe la Bafe GA fia doppia del-
la bafe AD, e {imilmente la bafe BA fiadoppia
della bafe AF, fara il Rettangolo O doppio del
rettangolo X ; mi il Rettangolo X ¢ doppio del
Rettangolo Z, dunque il Rettangolo O fari Qua-
druplo del iKettangoio Z.

Che fe le bali faranno triple, fard il rettan,
golo X triplo del Z; e¢’l rettangolo O nonuplo
di Z.

Ma fe la bafe BA fari doppia della bafe AF,
e la bale GA tripla della bale AD, il rettangolo
O alrettangolo Z avrl la ragion Prodotta o fia
Compolta dalla Tripla , e Dupla degl’ iftefli lati .
Cioé¢ , il Rettangolo O fard Seituplo del Rettan-
golo Z ; perche trxplo del Rettangolo X; il quale
X ¢ doppio del Rettangolo Z .

et L

TEO.
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TEOREMA VIIL

I Paralleloorammi 4 ed i Triangoli Eq:ﬁango[fﬁno
in Rugion compofta della R igivne de’loro lati,

C Oftruz. Sieno due Parallelogrammi CB, DG:

{1 collochino in maniera, che ilati AB, GE Tav. V.
allungandofl concorrano nel punto H: indi {i faccia Fig. 11,
DE ad IM, come BD ad DF,

Dico 4 Li due Parallelogrammi AD, DG effer
tra di loro in Ragion Compoita di quella de’ loro
latl 5 cio¢ come CD ad IM .

Limoftr, 1]l Parallelogrammo AD: al Paralle-

logrammo BE: : la Bafe CD: alla Bafe DE OF ‘(fﬂ; C-;fr‘ 1.
ed 1l Parallelogrammy BE: al Parallelogrammo 37 ;77"

DG:: BD: DF (6) 5 ( cio¢ come DE ad IM per b) Pel
coltruzione ) dunque per ragione ordinata fari il mcdefimo .
Parallelogrammo AD; al Parallelogrammo DG: ;
CD: IM, ch’¢ la Ragion Compolta fudetta. Cio ,
che &c.
Effendo i Triangoli metd de’ Parallelogram.
mi, faranno in ragione Compolia del lato CD al
lato DE ; e del lato BD al lato DF, la quale Ra-
-gion Compofta ¢ quella, che pafla tra C D ad

M.
TEOREMA IX

Se fopra i lati &’ un Triangalo Rettangolo [i defcri.
vano tre Poligoni fimili , quello , che fard
formato fopra I Ipotenufa o fara ugnale ai
due formati fopra i due Lati,

C Oftruz. Si defcriva un Triangolo Rettangolo a4, v,
ABD: fopral’Ipotenufa AD fi formi il I'oli- Fig. 4.

geno
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gono F ; fopra i Lati AB, BD fiformino i Poli-
‘goni G, [, fimili al Poligono F.
Dico, i due Poligoni G, I, elfere tutti e due
infieme uguali al folo Poligono F .
Dimoftr, Sitiri dall’angolo B alla bafe A D
la perpendicolare BO . Efendo AD: DB:: DB:
(a) Teer.4 DO () fard il Poligono F al fuo {fimile 1 in ragion
FHL - Duplicatadi AD a DB () cive,come AD prima
(b)) Cor. g DO terza, Inoltreeidendo D A: B A;: B A
del Teor.z AQ (¢) fark il Poligono F al fuo fimile G in ra-
p. 11 . : . )
(c) Da 8lone anch'_elfo Duplicata di DA a BA_ (d) ploé .
Teor.s. P, come la prima DA alla terza AO; ma 1 Poligono
111, F. al Poligono 15 AD: DO, e I'tltello Poligono F:
( d) Cor. 3] Poligono G:; AD: AO: dunque il Poligono F: ai
del Teor,g que Poligoni I, e G infieme:: AD:DO: e AD:AO
P.IN,  oGeme; MaAD ¢ ugualea DO 3 OA infieme;
dunque anche il Poligono F ¢ uguale ai due loli-
goni I, G infieme . Cid, che X¢.

TEOREMA X

Se due rette fi fegheranno nel Cerchio in un punta ,
che non fia il Centro, fi figheranno
. Proporzionalmente .
Tav. V. C Oftruz. Si feghino nel punto @ le duerette
Fig.t5. AB, CD; fitirino le dette AC, DB .
Dico , effer AQ; QC:: DQ: Qb. ‘
Dimoftr. 1 Triangoli AQC, BQD fono Equi-
(¢) Cor.1. angoli : ( poiché gli angoli oppotti fatti nel verti-
;’IIT‘"-’ ce Q_fono uguali (¢) 5 uguali anche fono gli an-
(E)'cm;. goli CAB, CDB; poiché infittono fopra I’ iftello
del Teor,; arco CB (f) ¢’ terzo angolo ACLE uguale al ter.
P11, | ZQ
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zo DBQ («) : dunque fono Proporzionali, cioé,&‘% g""-"

AQ: QC::DQ: QB (), Cio, che &c, P I ey
| ¢ by Teor.

- Corollario 1. (P i

E nel Cerchio due Rette fi {fegheranno, il Ret- Tav. V.

. tangolo fatto da’ fegmenti diuna retta, sard Fig. 15
uguale al Rettangolo fatto da” Segmenti dell’ al-
tra .

Dimoftr. A Q: QC:: D Q: QB (¢): dunque (;) g;;’;
AQ prima moltiplicata per QB ultima e ugnale a 4o T
QC feconda in DQterza (d): md AQ in QB da () Lo
per prodotto il Rettangolo da’Segmenti A Q, e o
Qb ; e QCin DQ da per prodotto 1l Rettangolo
fatto da’ Segmenti QC, D: dunque &e.

Corollario 2.

| S E da un punto fuori del Cerchio fi tirino due Tay. V.
rette , I’ una, che tocchi , ’altra , che feghi Fig. 16

1l cerchio; il Quadrato della Tangente ¢ uguale al
Rettangolo fatto da tutta la Secante , ¢ dal Sega
mento fuori del cerchio .

Coftruz. Dal punto A fitiri AB, che tocchi,
ed ACD, che feghi il Cerchio. Si tirino inoltre
BD, BC .

Dimoftr. 1 due Triangoli ABD, A BC fono -
Equiangoli: poiché I’ angolo A & commune, e .
I angolo ABC, fatto dalla Tangente e Secante 2

uguale all’ angolo D nel fegmento alterno (¢) ; (¢)Teor.0
- dunque AD: AB; : AB: AC (f)dunque il Rettan- £: /7

golo di AD in AC ¢ uguale al Quadrato AB (g) . ff );5}‘:“3
QIO s che &C-_- - (g) Cor.
| | del Teor.s

I I TEO- P.IIL
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Ne’ Cerchi Vguali oli Augalii al Centro 5 ed alla
Periferia fono in Ragione degli Archi, si quali
poggiano . E Pifleffa Proporzione ¢ de’Settori.

Tav. V. Imoftr, Quante volte la parte. aliquota DN
Fig1y. fari contenuta nell’Arco C A, -tante volte
I’Angolo DON fari contenuto nell’ Angolo CB 4z
dunque I'Angolo DOR : all’Angolo CBA:: ’Ar-
co DR: all’Arco CA . 1

Effendo gli Angoli della Circonferenza mett
(5) Teors degli Angoli al Centro(a), fari $:M:: le Bafi DR:

=7 CA, sii cui poggiano . Cid, che &ec.
Dimeftr, della-2. parte. L’ iftela dimoftrazio.
ne ¢ pe’Settori 3 perciocché colla divifione dell”
arco DR, e dell’arco CA in parti aliquote di
commune mifura 4 faranno tanti piccioli Settori,
‘quante divifioni pud contener I" arco ; dunque co.
me & I"Arco DR: all’ Arco C A:: fard il Settore

DON al Settore CBH . Cio, che &c.

Corollario 1.

Tav.V, * Angolo BAC al Centro: ai quattro Angoli

Fig1s. rettiz; "Arco BC, sit cui poggia, a tutta la
Periferia . -

Dimoftr. L’ Angolo BAC: all’ Angolo retto

(b)Tesraz BAF:: PArco BC: al Quadrante BF (4) : dunque

Pa1r. I’ Angolo BAC :ai quattro Rettiz * I' Arco BC ai

quattro Quadranti, cioé¢, a tutta la Periferias .

Cié ) Cl}e o
: fﬂc
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—y -

Corollario 2.

E Corde, egli Archi fono tra loro, come i Tav.V.
Raggi , Fig.yg.
Coftruz. Si defcriva una fefta parte di cerchio
CD, ed un’altra F E, che per effer minore, le
fari proporzionale . Si tirino le corde CD, FE; -
indi dal commune Angolo B fi tirino raggii BFC,
BED . |
Dimoftr, 1 Triangoli CB D, FBE , ( effendo
I” angolo B commune, e per le due parallele CD),
FE, e per gli angoli uguali C ad F , e D ad E per
effere angoli interni , ed efternt fatti dalle paral-
lele (a), faranno Equiangoli ;: dunque (4) faran- (a)1Par.
no fimili ;3 dunque la Corda CD: alla Corda FE; : de/ Teor,a
il Raggio CB: al Raggio FB . Cio , che &ec. Fu A
Dimoftr. della 2. parte . Siccome ne’ cerchi Ejb}ém" |
uguali corrifpondono uguali corde agli archi ugua- ~
li (¢) , cosi in diverfi cerchi la proporzione delle (¢)Teor.3.
corde {ara fimile a quella degli archi; cio¢ , una P IL
Corda fard all’ altra, come I’ Arco {fubtenfo da
effa Corda all’Arco dell’ altra: ma le corde fono
tra loro , come li Raggii de’ loro Cerchi, come £
& dim8(trato nella prima parte ; duaque anche gli
Archi faranno tra loro, come li Raggii de’ loro
Cerchi (d): cio¢, fard I’Arco CPGMD; all’ Arco (d) Prep-s
FRHNE: ;: come il Raggio CB: al Raggio FB.
Cio, che &c. '

I 2 TEO-
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TEOREMA XIL

Le Figure Simili Ifcritte nel Cerchio fono tra loro
in ragion Duplicata de’ Raggi .

Tav. V. [a CD lato di un Poligono Ifcritto nel Cer.
Fig. 19. chio maggiore , ed omologo allato FE di un’
altro Poligono Ifcritto nel cerchio minore ; fi ti-

rino li raggi CB, DB, |
Dimoftr. Ellendo li Triangoli G B D, F B E
{a) Vedi Equiangoliy e Simili (@) , fard il primo- al fecon.
i/ Cor. 2. do inragion Duplicata de’ lati CD: FE (b) Ma
del Teors 0D, FE::.CB: FB ; dunque | iftefli Trian-
E:l?;ﬂi—m_ goli , e tutti gli altri ifcritti, ciod , li Poligoni for-
7. P2r1, matl dagt iftefli Triangoli tutti ifcrittt anno tra
loro la ragion Duplicata de’ Raggi CB: FB , Cio,

che &c.
Corollario .
Tav. V. Cit‘.;hi anch’ effi anno la ragion Duplicata
Fig.19. & de’ Raggi.

Dimofir, I Triangoli BCD, BFE, CBG, FBH

anno la ragion Duplicata de’lati, o raggi CB,

(¢) Teor. FB, GB, HB (¢) , M} il Cerchio ¢ uguale a tutta
7. PHIL la fomma de’ triangoli, che pud ifcriverfi nel
(d) Ved: Ferchio ftefo (d); dunque i Cerchi fono tra loro

il Cor, de? 10 ragion Duplicata de’{uoi Raggi. Cio, che &c.
Teor,9. P
7 .

i1,

PRO-
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"PROBLEMI.
PROBLEMA L

Dividere una Linea fecondo una data Proporzione .

C Oftruz, Sia la linea AC divifa in pilt parti, e }'FV'V'
giufta quefta debba dividerfi la linea AB, = *'&30
-+ 8i-congiungano infieme le due linee , ficchd

formino qualunque angolo come CAB ; dall’ altra
eftremitd fi tivi altra linea Bl , che formi I’Angolo

IBA ugunale a CAB, dal che fiavra, che AC, IB

faranno parallele (4) : indi coll” apertura del S‘Z) Cor,
Compaf(o giulta la voluta Proporzione fi fegnino P' ITM 7
nella linea AC, cominciando da A , i punti di di- """
vifione , i quali fi fegnino parimenti Hella |B, co-
minciando da B .

Dico , che le Linee , clie da rifpettivi punti
partiranno ad incontrarfi con gli aleri punti corri-
fpondenti, divideranno la linea A B nella data
Proporzione . *« = L ¥

- Dimdftr, Se'in'un Triangolo fi tirino pil parale

lele y:quefte divideranno i Lati Proporzionalmen-
te (b) : dunque nel Triangolo CAB perle paral. (py cor,
lele CBy DL,EM , FG 1 Lati AC4, AB faranno de!” Teore
Proporzionalmente divifi . Cid 4 che &c. a. P, 111,

PROBLEMA IL

~ Ritrovare una Media Proporzionale trale due
date mee AB 3 BC.

C Oftruz, Si diano due proporzionali AB , BC 5 Tav., V.
tra le quali debbe ritrovarfi la Media propor- Eig.1xe
zionale . I 3 Si
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Si congiungano le due rette, ficché formino
una retta fola ABC :.indi aperto il compaffo per
la metd di tutta la linea formata dalle due , ftabi-
lita effa meta perraggio , efflendo ¢centro il punto
E, fi defcriva un cerchio : finalmente dal punto ,

(a) Prail. dove le due linee fi fono unite infieme B, fierige
.. P.7, 82 unaperpendicolare BD (4), che incontri I2 cire
conferenza del cerchio .

Dico la BD effer la Media Proporzionale cer-
cata .
~ Dimoftr. Si tirino DA, DC. 1l Triang o]o ADC'

(b) Teorx & Rettangolo (6) e dall’ angolo retto D cade la
P. f;f Perpendicolare nella Bafe AC: dunque AB: DBss
() Teors DB: BC (¢) . Cid 5 che &e, _

P, IIL
PROBLEMA 1IL

Ritrovare una Terza Continua 'Propomomlc
date due rette DA > DB . ~

Tar. V. C@ﬁmz. Si mettano ad angolo retto la DB col-
- Fig.a. la DA , e fi congiungano perla B A : i tiri
BC perpendicolare alla BA, {i prolunghi- A D,
che s’ incontri colla CB nel punto C .
Dico D C effere la Terza Continua Propor-
zionale .
Dimoftr, 1 due Triangoli DBA, DBC f{ono
(d) Teor proporzionali (d) dunque AD: DB:: DB: DC;
oy ¥ dunque DC fary la Terza Continua Proporzmqa.
l¢ . C10, che &c.

PRO.
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PROBLEM A*'IV.
- Date Tre ?rm?éimqlf s vitrovar la Quarta,

C‘ Offruz. Sieno le tré proporzionali date AB,y Tay.v,
BC, AD; le prime AB, BC {i congiungano Fig. 2;.
it linea retta: la terza AD faccia\qualfivoglia ane -

golo colla prima AB: indi fi tiri la DB, che con- -
giunga dette linee AB, AD ; e dal punto C fitiri

CE, che fia parallela 2 BD, la quale s’ incontri in

E colla AD prolungata . |

Dico, DE effere |2 Quarta Proporzionale .

Dimoftr. AB: BC:: AD; DE (a): dunque DE (2) Teors
fary la Quarta Proporzionale richiefta + Ci0 4 p 111,
che &c. , A P |

Im ﬂ”ra mﬂdﬂ .

Oftruz, La feconda CB, ¢ la terza proporzio, Tav.V.
"nale DB fi mettano diritte , e queite vengano F 15 ¥4~
toccate dalla prima AB, qualunque fia I angolo -+ -
.che poffan formare s pe’punti C, A, D fideferiva
un cercliio (4); ficché prolungata la prima A B (b) Cor.2
¢ incontri nella circonferenza inZ, del Probi,
Dico BZ effere la Quarta Proporzionale . 3. P11
Dimoftr. 1 rettangoli ABZ , CBD f{ono ugua-
li (¢): dunque AB: BC:: BD BZ, (d): fard dun- (¢) ¢or.x

que BZ la Quarta Proporzionale cercata . Cio, delTeor.10
P, H1I.

che &c, e
-~ Nella maniera medefima date le due propor. SP.) H;:"-'-‘

zionali AB, BC, fi potr) trovar una Terza Pro- . 5

Pﬁl‘ZiOl’lale 5 Fig. 25

Coftruz. Sifitui la feconda BC, e fi prolunghi,
1 4 ficché
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ficché fi formi un’ altra linea BD ad effa uguale -

indi fi adatti la prima, ficché faccia quilunque ar-

golo colla feconda , toccando la CD nel punto 3:
(a) Cor.2. pe’tre punti C, A, D {i defcriva un cerchio (a), €
del Preble i hrolunghi la prima AB fino alla circonferenza .
o rai Dico la BZ effere la Terza Proporzionale,

- Dimoftr. 1rettangoli ABZ, CBD fono ugua-
(b) Cor.x 1i (b) : dunque () AB; BC:: BD BZ ; ma BD,
delIcor.t0 B C per coftruzione fono ugnali ; dunque A B:

I(Jc)!;{, oy BC: : BC: BZ: dunque BZ é la Terza Pmporz:o—
p. 1, nale. Cmache &ec. __

PROBLEMA V.

- Diyidere una retta in Mezzana 4 ed Eﬁrema'
Ragione . Vale a dire o 55 B A
Che Tutta la Retta fia .ad un Scgmento , come
Pisteffo Segmento ¢ all’ altro Segmema :

Tar. W Oftruz. Si defcriva un cerchio, fia ABD) fi
Fig.26. N tiri una Tangente CB Uguale al diametro del
detto Cerchio ; dalla fua eftremitad C fi tiri pe’l-
' Centro E del Cerchlo la linea CA,
Dico, effer fatta la divifione della linea AC y
“edeffer DA la Media Proporzionale tra Tutta
I’AC, e la-Minor parte DC.
Dimoftr, 1l Quadram della Tangente BC &
uguale al Rettangolo ACD fatto da tutta la Se.
(d) Cor.2. cante , e dal Segmento fuori del cerchio (d) ¢ mi
del Teor. BC per coftruzione & uguale al diametro AD
10- BHI 4 nqueil Quadrato di AD & uguale al Rcttangnlo
(¢) Teor.6 di AC in CD: dunque (¢) AC; AD:: AD: DC,
P, 111, Refterd parimente divifa ‘nella Media 5 ed
kftre-
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- Eftrema Ragione anche la Tangente BC, fe BC
farl uguale al diametro del cerchio , e la divifio.
ne in effa {i faccia in F in modo, clie fia FC uguas
le a DC, fegmento fuori del cerchio |
Dimoftr. Effendo il Retrangolo di AC in DC
ugnale al Quadrato della Tangente BC (4) ; farh (2) Cor.3
AC: BC:: BC: DC; eperché BC, ¢ ugualead 4/ Teor-
AD, e la DC alla FC (per Cottruzione) farh Tue. " " °*
ta !’ ifteffa AC, a Tutta 'iffe@a BC come la Parte
AD alla Parte FC, e come quefta parte AD & all’
ifte(la parte FC 4 cosi il Refiduo DC & al Refiduo
BF (b). | (b)) Pre~
Sard dunque - « - « - . AD;: FC: : DC: BF. pricta 4«
{uftituende poi gli altri termi-
ni uguali y come fi & det- -
tc, farl - = - « = . . = . BC: FC: : FC: BF.
Dunque eflendo il Segmento FC la Media , el
{uo Quadrato Uguale al Rettangolo dell” Eftreme
BC, BF (¢)cioé¢, di Tuttala BC, e dell’ altro (¢) Lem<
Segmento BF, refter} in quefta maniera la rettg —°
BC anche divifa in Mezzana ; ed Eftrema Ragio-
ne. Cio, che &c.

PROBLEMA VL

Formare un Rettilineo fimile ; e Proporzionale  Tay.V.
al dato Jopra una data Retta EF . Fig. 27+

C Oftruz. Si tiri agli angsli oppofti la retta AB,
¢ fopra la data retta EF fi formi il Triangolo ( ) If;;_
EGF (d), che abbia gli angoli uguali al Trian- £79%7-F

. . all?
golo DAB (e) ; indi fi formi il Triangolo G H Fg;gﬁp
Equiangolo ad ACB. (f) _(f) Dall?

I 5 Di- it



(a) Tzers3
v, 11,

(b) Pre

Ih"f Ll | ‘.l
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Dico tutto il Rettilineo EFHG effere propor-

zionale al Rettilineo DBCA ,

Dimoftr. Per coflruzione il Rettilineo EFHG
¢ Equiangolo a DBCA : e come ciafcuno de’ due
Triangoli , che compongono il fuo rettilineo ¢
Equiangolo al triangolo corrifpondente dell” altro
rettilineo, e percido uno proporzionale all’ al-
tro () , faranno tutti e due triangoli di un Retti-
lineo proporzionali agli altri due dell’ altro Retti-
lineo , e tutto il Retrilineo fara proporzionale all®

altro. (b) Cio, che &,
PROBLEMA VIL

Dati qualfivogliano Cerchi, o Poligoni s formarne

Tav. V.

}'ig- 28

(c)Teor.9
P, 111,

Vno 5 che fra ugnale a tutti .

S Ieno le quattro rette date AB, CD, EF, GH,
le quali i fuppongano diametri di quattro
Cerchi , o quattro lati di quattro Poligont.

Si difpongano le due rette AB, GH in talfito,
che formino 1’ angolo retto ABH , e dalle loro
cltremita {1 confideri tirata Ipotenufa AH. Que-
{ta ipotenufa {i trafporti nella retea 1B, Se IB fof-
fe il diametro di un cerchio, o il lato omologo
di un Poligono , farebbe il cerchio, o il Poligono
formato st di eflo, uguale a due cerchi, o due Po-
ligoni , che fiformaflero fopra i lati AB, GH ., (¢)

Si prenda EF, e fi trafporti da B in F, facen.
do angolo retto colla Bl ( che era la Ipotenufa
AH) : indi fi confideri tirata I’ Ipotenufa IF, la
auale fe foffe diametro di un cerchio, ¢ lato omo-

logo diun Poligono, fi formerebbe da offa un._
cera
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.Ccrchio-,*o-Peligono uguale a tre cerchi, o Poli-

goni dell’ ifteffa fpecie formati nelle AB, GH ,

EF (a). (3) Per P

Finalmente I’ iftedo puo farfi di CD, metten- el

dola da B in L, e facendo angolo retto colla BC

(ch’erala Ipotcnuﬁa IF ) e confiderandofi tirata

la Ipotenufa CL  fe quefta fofle diametro di un
cerchio, o lato omologo di un Poligono ; che fi

defcrive(fe , farebbe uguale alli quattro Cerchj ,

o Poligoni formati nelle quattro rette date. La

dimoftrazione & I’ifteffa del Teorema IX dellas

I11. Parte .

Corollario 1.

Oter Diminuire una Figura Regolare nella
Proporzione , che f{i voglia .

Coftruz, Sia la Figura BAC, di cui voglia for- Tav.V.
marf{ene altra Subtripla . Sul lato BC della figura 13- 29
fi defcriva un Semicerchio : I'ifteffo lato » o dia-
metro {i divida in tre parti BL, LD, DC: Al pur-
to dell’ interfezione di una terza parte come.s,
nel cafo DC, ergafi una perpendicolare D A .

Effendo tirata la CA, fard la figura fopra AC la
Terza Parte di tutta la data fimile {fopra BC .

Dimoftr. NelTriangolo BAC, la BC: AC::

AC: DC: (byonde AC ¢ Media Proporzionale {?), 7«4
tra la BC prima, e la DC terza : md # Triango- "

lo BAC ¢ al Triangolo fimile fopra AC in Ragio.
ne Duplicata de’ lati omologi BC, AC (¢), cioé,
come la BC prima , alla DC terza: dunque e(len-
do la BC Tripla della DC, la figura fatta fopra la
BC, fard Tripla della fatta f0pr'1 la A C; ciog,
il triangolo CAD fimile al totale dato BAC fa-
ra Subtriplo dell’ iltefflo BAC, : Si.-

(c) Teor.p
p. 111



Tav.V.
Fig. 29
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Similmente fi potrk difcorrere della proporzio.
ne delle alire figure fimili defcritte foprai lati,
che abbtano tra loro una certa proporzione .

Corollario 2.

Otra fimilmente Accrefcerfi la Figura , fe
vogliafl accrefciuta in Ragion Sefquialtera .
+Coftruz. Alla BD fi aggiunga la fua metd, co-
me DC, e fopra tutta la compofta fi defcriva il
Semicerchio ; ergafi una perpendicolare nel pun-
to del Congiungimento delle due line CD, DB:
{1 tiri I” Ipotenufa AB .
Sard la Figura defcritta fopra AB in Ragione
Sefquialtera della defcritta fopra BD .
Dimoftr. LaBA ¢ Media tra laprima BC, e

(a)Teor.4 la terza BD (), ciod, BC: BA:: BA: BD; mi il

P 111,

(b) T:nf.?

P, 171,

THT- V.
Yig. 30.

Triangolo BAC () ¢ al {uo fimile Triangolo fo-
pra BA in Ragion Duplicata de’lati omologt BC,’
BA, cioé, come BC prima alla BD terza : Effen-
do dunque la BC alla BD in Ragion Sefquialtera
( per la coftruz. ) farh anche il Triangolo BAC
in ragion Sefquialtera al Triangolo BAD , f{imile
al Totale dato BAC, cioé¢, il Triangolo BAC
conterra il Triangolo BAD , e di pidt Una Meta
dell” ifteflo Triangolo BAD , Cio, che &ec.

PROBLEMA VIIL

Dati due Poligoni diffcrenti I uno dell’ altro  for.
marnc un’ Terzo 5 che fia fimile ad uno ,
ed Dguale all’ altro.

la dato il Pentagono ABCDE, ed il Quadri-
- latero , o Farallelogrammo Q fi defidera un

Ters«
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Terzo Poligono uguale al Primo, e fimile al Se-
candﬂ 5 -
~ Coftruz. Siformi il Rettangolo LM uguale al
Poligono ABCED, Cio nella prefente figuras
Pentagona fi:fard , tirando linee dal centro aciaf-
cun’ angalo della figura’, effendo cost quelta di-
vifa in'tanti triangoli , quanti fono i lati diefs
fa ; indi prendendo le altezze de’ triangoli, fas
ranno quefte un lato del parallelogrammo L M ;
e {imilmente ' formando ' I* altro lato di quefto
parallelogramnio« colle mezze bafi di detti tris
angoli , - reflerd ‘formato il rettangolo LM uguas
le al dato poligono : Accanto a quefto rettangolo
fopra il Lato RM fi formi un rettangolo RS ugua.
le al quadrilatero, o fia parallelogrammao Q_, rap-
prefentando RO I’ altezza del Quadrilatero Q,
ed RM la Bafe dell’ifteffo Quadrilatero Q (il che
pit amplamente fi efpone nella 45. del Lib. 1.
di Euclide. ) Indi fi trovi una media propor-
zionale fra il lato LR 5 ed il lato RQ (4). La (a) Peril
quale fi avri mettendo amendue LR, RO in_s Frobl. 2.
{ito 5 che formino una linea LRO , e dividendo i}ﬂ”;i‘:
quefta per mezzo in p, ivi facendo centro, coll’in. = d
tervallo Lp fatto il femicerchio LNO; e dal pun-
to R ergendo. la perpendicolare RN, queita fara
la Media proporzionale cercata.

Dico , che fe fopra quefta Media Proporzio:
nale KN fi formi una figura Pentagona fimile alla
figura data ABCDE, {ard quefta anche Uguale
all’ altra Q . -

Dimoftr, Effendo le trelinee LR, RN, RO
continuamente proporzionali () , confeguente- (b)Prebl.a
mente la prima LR ¢ alla terza RO in ragione Du- el

pil,
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plicata della prima LR alla feconda RN, fari il
Poligono , fopra LR ¢ alla figura fimile fopra RN
in ragione Duplicata de’ loro lati LR, RN, cioé,
come la linea LR prima alla RO terza delle dette
! tre proporzionali; vale a dire (a), come il Rettan-
golo LM ¢ al Rettangolo RS: dunque Permutans
do il Poligono fopra LR .¢ al Rettangolo LM, ¢o~
me, il Poligono fopra RN al Rettangolo RS :.
M per la coftruzione il Poligono fopra L R,
ciod , il poligono dato ABCDE ¢ Uguale al Ret.
tangolo LM: dunque il Poligono fopra RN fimile
al dato ABCDE fari anche Uguale al Rettangolo
RS, cioé¢, al Quadrilatero dato Q. Cid, che &e.

PROBLEMA IX.

(2) Teor,
P. 111,

“Conofcere la proporzione , che paffa trale figure
- Poligone Diffimili . |

Tar. V. Ostryz. Si tirino dagh Angoli alle Bafi linee
Fig.. . rette : {icch¢ fi rifolvano tutti e due i Poligo-
‘nt in Triangoli, ' -

Dico, La proparzione de’Poligoni tra di loro
efferc come la fomma delle proporzioni unite ,
che ha ciafcun Trangolo a ciafcuno ,

Dimostr. Poiché ognt Tutto ¢ uguale alle parti
mfieme unite : fe dunque ciafcun Triangolo di un
Poligono ¢ proporzionale a ciafcuno dell’altro Pos
ligono : tutti infieme faranno proporzionali a tuts
ti :* danque quella proporzione avranao 1 Poligoni
tra diloro, che ha la fomma di tutti i Triangoli
contenuti in effc alla fomma di tueti gli alerl Trie

b)Propr.4 angoli contenuti nell’ altro Poligono ., (6) Cid
(CFred che &c. : USI:
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U § 1.

1. Dal Teorema 2 [i dimostra 1! Angolo fatto dall’
~ obietto pis vicino effer maggiore dell’ angolo » che

fi i forma dall’ obietto pin lontano, benche gli obiet=
b [ fieno in se steff Vguali .

Vendo negli Ufl della prima Parte toccata
quefta veritd., cadendo era di nuovo in 3c-
concio, la mnfcmmma dimoflrandola per altri
priscipi, :
Costruz. Sia I? Obietto piu Lontano BA, il pm Tav.V.
Vicino DE: ed uguale I’ uno all’ altro ; Fig. 310
Si tirino i Raggi, che formar debbono gh an.
goli BFA, DFE .
Dico I’ angolo DFE formato nell’ occhio: dall’
obietto DE piu vicino effer Maggiore dell’angolo
BFA formato dall’ obietto BA , pitt lontano , fal-
va , come {opra {i ¢ detto, I"uguaglianza nel reflo,
Dimostr. Ne’ Triangoli DCF, BAF effendo
DC , BA parallele (a) , fard BE: DF: : BA: DC; (2)Teor.,
e cosl DC {ari minore di BA-, eper conteguenza p, 111,
anche minore di ED, efendo ED, ABuguali:
dunque anche I’ Angolo DFC, o fia BF A fard
minore dell’Angolo DFE, effendo I’ Angolo DFC -
parte {folamente di efflo DFE.
Onde de’ due Obietti DE,BA Uguall, queho,
ch’ & pit lontano , mmparlfce pilt Picciolo, ef-
fendo rapprefentato {fotto la grandezza DC -op.
pofta all’ iftefo Angolo BFA, o DFC ;: Laonde
I” obietto DE pia Vicino, ed Uguale a BA ¢ rap-

pi"t‘
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prefentato fotto I> Angolo maggiore DFE ecce.
dendo la grandezza rappr.{fentata DC, ( che cor-
rifponde 2 BA ) nella parte CE. Cioé, effendo ve-
duti due obietti BA, DE uguali, uno nell’ ifteffa
direzione dell’ altro, il pilt vicino DE comparird
pia grande, ed eccedente il pni lontano nella,
parte CE.

L' ifteo fard , ancorché gli Obietti non fieno
fituati nell’ iftefa direzione , potendofi per for.
mar la dimoftrazione fituare nella maniera prefen-
te , ritenendo la data diftanza ,

Quindi ¢, che vedendofi pii obietti ugual-
mente tra {e diftanti, md uno pit diftante dall’oc-

" chio dell’ Offervatore , quelli ; che pit fi difco-

Tav. V. ¢
Fig. 33,

ftano dall’ occhio, fembrano pit vicini trd loro t e
{e faranno diftanti affai , appariranno infteme uni.
ti , come tutto giorno {1 vede in due ferie di albe-
i plantati in linea retta j perciocché quanto fono
eflt pitt lontani dall’ occhio, piil picciolo forma-
no I’.Angolo, fintanto, .che non potendo formar
angolo fenfibile perla gran lontananza, fembra-
no una cofa fola. '

| 'I'I. Dal Teorema 2. poffiamo aver la maniera
di saper U Altezza di un® Edificio .

lala Torre AB, la quale butti la fua ombra
BX: verfo il fine di quet’ombra fi fifli nel fuo.
lo un Baftone DE perpendicolarmente , e percid
parallelo alla Torre; ficché pafli 1l raggio del
Sole per I’ apice del Battone , effendo il punto X
I’ eftremitd dell’ ombra del baftone , e dell’'ombra

della torre . o
Dico
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Dico I Altezza della Torre effer Cognita.

Dimostr. Effendo il Baftone parallelo alla Tor-

re,{ard il criangolo AXB forimato,e divifo propor-
zionalmente dalla parallela D£; dunque fard XE:

ED:: XB: BA. (&) Sicché potendofi mifurar XE , (;)Iﬁ”""
DE, XB, fi determinerd per la regola del tre I'""
altezza della torre AB ;¢io é, Se XE fara 6, ED

{ari 9 , e BX fark 203 Sifard,Se 6 di g 5 20 da-

rh 30, I' Altezza cercata.

11, Dal Teorema 3. fi awra anche in altra ma-~
niera U ifleffa Altezza di una Torre
o Edifizio

V1 metta il Baftone, come fi ¢ detto neli’ vfo Tav. V.

antecedente , in qualfivoglia parte , in manie- Fig. 33.
ra perd, che butti la fua ombra . Cid pofto .

I due Triangoli, |’ uno formato dal Baltone, e

dalla {ua Ombra , e dal Raggio del fole 4 che pai-
{a per |”apice del Baitone, DEF , e I’ altro BAG
formato dalla Torre, da!l’ Ombra,e dal Raggio
del fole AC, che paifa per I" apice della Torre,
faranno equiangoli: dunque {aranno proporziona-
li: Come dunque far I’ ombra EF all’ altezza del
baltone ED, cosi fari I’ ombra BC della Torre
all” Altezza di efa BA .

Che fe non pofliamo accoftarci alla Bafe deila Tav. V.
Torre per qualche foffo, lago, o fimil cofa, f1 Fig.34-
fari nel feguente modo ,

Si afpetti, chela Torre butti ’ombra in quel-
la parte, dove pofliamo accoftarci ; e fipianti in
altro luogo il battone A B; poi i fegnino i puntl

dell’Ombra tanto F della Torre , quanto E del ba-
ftone
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ftone : Dopo qualche tempo la Torre butte-
ra ( per efempio ) in Hla fuaombra, ed il bafto-
ne in G. I Triangoli, che rifultano dal Baftore, e
dalla Torre, fono proporzionali : Si congiungano |
refpettivi punti FH, EG; ¢ fari dunque ultima-
tamente come EG a AB; cosi FH a DC; ope-
randofi per la regola deltre, i avra I"altezza cer-

cata .

IV. Dal Teoremay, [i dimostras che le Qualitd de’
corpi  le gquali equabilmente in giro [i d:iffondono,
fi diminuischono in ragione duplicata delle di.
stanze : O ,( cheel isteffo ) sono in Ragion Re-
cproca de’ Quadrati delle distanze ,

Ia un corpo luminofo L , da cut diffondanfi.i
racei LA, LC 1 quali pafiando oltre , termi.
neranno ne’ punti D, E,
Dico la diminuzione de’raggi effere in Ragione
duplicata della dittanza LD, LA,

Dimostr. 1 due triangoli LAC, LDF foro Equi-
angoli ( poiche effendo DF , AC, parallele; faran-
no gli anpoli A,e C uguali agliangoli D,e F,e i’an.
golo L commune) ; dunque i detti Triangoli LAC,
LDF faranno in Ragion Duplicata de’ lati omo.
gl scio¢,> di LA ad LD., : Se dunque il Trian.
golo LAC rapprefenta la raritd della luce nel mi-
nore , ¢ | Triangolo LDF la rariti della luce nel
maggiore , eflendo i triangoli in ragion duplicata
de’ detti Jati LA ad LD ; in raggion duplicata {a-
ri anch’ effa la rarita della luce pe’ due triangoli
rapprefentata . Vale a dire’; laluce, o la fua di-

miouzione nel Triangolo LDF ¢ tanto minore dt’.}i-
1
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la luce nello fpazio del Triangolo LAC , quanto in
Ragion duplicata ¢ maggiore ; o eccede la diftanza
LD ladiftanza LA .

Si avverta 5 che qui i confidera principalmen-
te la luce, oil fuo chiarore nello {fpazio DACF,
paragonandola colla luce dello fpazio, o triangolo
LAC, non confiderando .nello {pazio cammune la
luce competente al triangolo grande', ne altrettan.
ta competente al piccolo ; reftando, per cosi dire,
tanti gradi di una compenfati con tanti gradi dell'
altra in ciafcun triangalo. |

Cid > che nelia luce dimoftrafi , & I’ ifteffo neL
le altre qualitd , che {i dxﬂ'ondono Equabilmente
per lo {pazio competente alla fua sfera di attivita,

 F 1 N E,



IMPRIMATUR,

Si videbitur Revercndxfﬁmo Patri Sacn
Palatii Apoftolici Magiftro .

ancfﬁ,‘m Antonius Marcucci ab 1. C.
Epif¢. Montis-Alti Vice[gerens .
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Fr. Bruno Toma Ordinis Predicatorum
Sacri Palatii Apoftolici Magiftri Socius.
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