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ARITHMETICA
PROLEGOM'ENA.

3] Rithmetica et pars Ma<
1 thematica , extru@a
ex principiis nobifcum
natis, occultas numeri
proprietates, & intrica-
tas rationes recte, & fae
cilé explicare docens.
Adjun&a Arithmeticz, alia funt com-
munia toti Mathematic, ea [cilicet,qua
fequuntur; alia funt ip(i propria , que
ifta (ubfequentur... ‘
1. Arithmeticw,ficut & Mathematicz,
thefaurus tantuseft » ut nemo unquam
illum totum exhaurire potuerit . Omaes
enim artifices de feipfis fateri coguntur,
quod Sclon de feipfo teftatur, cum ait,

Affidué difcens plarima , fio fenex.

¥ 2. Arithmetica  ficut & Mathefis, eft
maxima Sapientize humanz pars y & cer-
titudine artes omnes » ut Medicinam ,
Militarem, & alias 5 ordine vero Ethicam
antecedit . Per demonftrationes enim ac-

A ... qui-



2 ARITHMETICSXR
quiritor s & unaex (peculativiseft : obe<
je&ti verd ratione media e inter (pecune
fativas » Pby(icam (uperans, fuperata 3
Metaphyf(ica. '

3o Maxima beneficia maximé ingra-
titudine compenfantur s ait hiftoricus.
Idem & Arsithmetic, ficut Mathematice,
fape accidit , quam de omnibus optime
meritam multi non tantim negligunty -
{ed & ut inutilem contemnunt,

4 Qualibet terra artem alit ; aliz ve
1d regiones aliam imprimis. Sic Arithme-
~ticam przcipue Phanices : Geometriam
KEgyptii : Altronomiam Chaldzi : Graeci

univerfam Mathematicam excoluiffe tra-
duntur ; inter quos Plato y Vir fapientife
-fimusy Graciz extitit,

s. Arithmetica, ut Mathematica, una
antiquiflimarum fcientiarom eft. Nam &
Veteses illamn docebant, difcebant 4 exer-
cebant, priufquam vel Phyfica, vel Ethi-
ca, vel Logica effec : & inventis etiam his
& aliis artibus,aut (cientiis, ab hac initia
ftudiorum ducebant: eruditionis verd abe
folutionem 3 Phyficis s & Politicispete-
bant. * , : 16 Ara
*Plura alia videri poffunt in narratione hiffori-

cadeoris G progreffu Mathefeos  Elementis

Geometrie efufdem Authoris prefard, Editio~

xe ultimi Amfielodami 1701, apud F.van-dér
Plaats.



WP ROBDEECOMENA

1. Arithmetica omnium Mathemati-
carum prima et 5 & veluti parens  dux,
& domina. Hac enim fublati, evane-
fcunt & cateraz : fed non contras fublatis
szteris, etiam hac ipla evanefcit,

2. Nullius artis tam feequens , quim
Arithmetice y a&io eft .- Hc agit , five
quis negotio, five otio {e dedat : hxc

‘operam dat ftudiofo s tum pecuniz , tum
artium liberalium : hac privatam, & pu-
blicam vitam agenti ﬁdelem miniftram
fe prabet, \

3. Floruifse apud Phanices propter
mercaturam, referunt hiftorici-: floret ea-
dem etiamnum in tabernis Mercatorum.
Turpe igitur jacere {pretam, atque negle-
&am in Scholis y quibus (cientiarum &
artium defenfionem » atque confervatios
nem Refpublica commendavit,

4+ Haedilciplina, ut mox incipien
te mundo cozpit , ita nulli magis x:tati »
quim prima convenit : eamdem ob cau-
fam di?cenda_inter ipfa fludiorum initiay
& non poft principia.

Obje&um illius ef numerus.

- Species duz: Vulgarisy & Cofsica ,
Hac alterius temporis opus erit : Hla ve-
ro, de qui nunc agitur, in duas partes di.
videtur » feilicec in Theoricam & PraQti-

A 2 Camy



4 DEFINLTI1ONES
cam, ad quarum intelligentiam neceffa-
sia funt aliqua principia,five definitiones,
& axiomata, nec non quedam adnotatio-
nes , quz {equuntur, & que fparim in
hoc opere difpergencur.

DEFINITIONES.

1. paressas Nitas eft 5 fecanddm quam
o unumquodque eorum, quz
g U % funt , unum dicicur.
CRODRD  Omnis numeri principium
unitas eft.

2. Numerus eft compofita ex unitati=
bus multitudo.

3. Numerus numerum metiri dmtur, .

cum minor aliquoties {umptus majori
®qualis fit.

" 4o MELSLUT X2.y Quid ter 4o facit 12.
Dnitas metitur omnes numeros.

4. Numerus numeri multiplex eft,
cum minor metitur majorem , five cum
~ma;or minorem aliquoties continet pr-
cise. :

5. Parsaliquota numeri eft , quz nu-
merum metitur: pars aliquanta, qu=
pon metitur,

Nﬂmcrm 24 ej} par: alignota x0. guia

mea



., DEzriNiTIONES ,
metitur 10.acceptus nimirum quinguics.

3.verd ¢ft pars aliquanta 10.quia non me-
mar 10. #am ter acceptas facit 9. acog-
ptus gmater facit 12.

6. Similes aliquot partes funt 5 qua
{ua tota qualiter metiuntur ; five , qua.
in fuis totis 2#qué fepe continentur.

a. & 3. fant fimiles aliquote 10. 1%.
pamerérum 10.0° 15.quia tam 3 3
2.1 10.g%aMm .68 1 §-COntinée
sur quingaies:five tam 2.t0tum [4am 10!
.qudm 3. [uam totam 1s. memmmr per
eumdem nameram §.

7. Similes partes allquantz funt, quz

o fuis totis 2qué (=pe continentur , at-

que in{uper 2qué multz ipfarum partes
aliquota fimiles.

Vel partes aliquantz fimiles funt ,
qua.2qué multas {uorum totorum cone
tinent aliguotas fimiles.

v4 28 8 & 16. funt fmiles partes ali-
8 16 quante numeroram 14 & 28.
quia ficuti 8 comtinetar femel in 14y at-
que infuper 6 feu ter 3. boc eft tres quar-
s partes ipfius 8.i¢a 16 in 28.continetar .
[emel, atque infuper 12, feu ter 4.boc eft
etiam tres quarte partes 16, -
Vel fic: 8 & x6. ﬁmt Fmiles parses alia
A 3 9""' :



6§ DerainNnrriomes
guante totorums 14 & 28. quia ficati §
continet t0tius 14 quOtuor feptimas para
res, wempe quater 2.itd 16 contines totiys
28 quatuor [eptimas, nempe quater 4.
8. In numeris ratio, five proportio
et duorum pumerorum mutva quz-
dam habitudo fecunddm exce(sum, vel

~defe@um, vel zqualicatem.

In omni proportione duo funs termisi ;

guoram is dicitur antecedens , qui prims .

boco five in re€lo mominatar 5 alter confe
gquens.. Cum agtecedens eft major confee
quentesdicituy propoysio majoris ine quas
Aitatis,fea majoris ad mings.Cum antece-
dens eft minor confequente, proportio mie
#07is inequalitatis, fes minoris ad majus
appellatur . Cam antecedens confequenti
par ¢f}, dicitar egaalicatis-proportio.
9+ In numeris duz propoctiones funt

“wquales, exdem, fimiles (idgm ifta G-

gnificant ) five quatuor numeri (A. B. C.

- “D. )} dicuntur praportionales y cim mi-
... noges utriulque proportionis termini in
majoribus eodem modo continentur .

. a vide
-~ def 6.
. ) b vide
ek,

Continentus autem eodem modo, f; mi~
nores (B , D) fint majorum (A, C) fimi~

A 3 les partes 4 aliquotwm
€ 16 4 p Velfimiles parees balic

quants o
, A4




‘ DEFaNITIONES 9
A 14 & B Equales proporiisnes fic
G 28 36D  efferimus, 8. efiada.

- wt16eftad 4
Vel 8 babet ad 2. camdem rationens
quom 16 ad 4. '
10. Cim plures extiterint 2quales ra« .
tiones y & prioris confequens fuerit ane-.
tecedens pofterioris (fic ut medii termial
bis famantar, ) proportio continua dici-.
tur 5 &% numeri ipi dicuntur continug
propostionales. '

" Continuas rationes fic efferi- 1.204.8
mus: 1.eft ad 2. 4t 2.0 4.8 4 16 32¢
ad 8. & 8.ad 16. thc. :

. 11. Quod fi unius #qualinm propor.
tionum confequens non fit antecedensal-
terius 5 ac proinde medii termini non ace
cipiantur bis, difcreta proportio erit 3
& numeri ipfi proportionales dicuntur ,
nullo glio addito. - .

" Difcretas proportiones ffc efferi- 9. 3.

wus. 9 eft ad 3. 2t 13.ad 4. 12:4.

12 Cum numeri

. fuerint continud pro- 48,6, D’;;’
portionales (A 3B, Cs . ; 3; 9 ’7 £

D, E, ) ratio primi A t279 3 *

ad tertinm C duplicata dicitur rationis »

quam habet primus A ad fecundum B; &

ratio primi A ad quartum D dicitur eris



8 Derivivriowes
~ plicata rationis primi A ad (ecundum B;
& fic deinceps.
De rationum denominatoribus & com:
pofitione, vide Elemmm noftra G’eametr:.
wpag.n6s. €8 his. parte 3.
Edic. ol- 53, Numerus A mulciplicare dicitur
2.".‘;,?'-’." numerum B, cum B multiplicandus to-
ties accipitur, quot {unt unitates in Al
multiplicante.
Vel fic: numerus A multiplicat nu<
- merum B, cim invenitur numerus @ to<
_ ties continens multnphcatum B, quoties
A multxphcans continet unitatem. .
Verim univerfalids mul- C8 Bg
tiplicatio fic definitur. Nu~ = A2 «
mecus A multiplicat aume-
rum B, cum numerus reperitur C,qui ita
fic ad B multiplicatum , ut A. mult:pfx-
cans ad unitacem.
WNumeras C, qui invenitar, 4
dicitur produtius, fea geni- C--B4
~ 2as. Porro cum maltiplicans ' )
A eft numerus integer , fem- 1
per prodattus Cmajor eft mal- A
tiplicato B , ut pater ex def.
1.6+ 2. Cam vero maultiplicans A4 eff fra.
§tiv minoy anitate, prodatius C etiam eris
minor maltiplicato B y at paser ex p«ﬂre—

~ ma dqﬁ‘mt: one.
~ , ' Pluq
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DeriNs¥ione® ¢
Plures numeri ut 2, 4» 3, perinvicem
multiplicari dicuntur, fi 2 in 4, faciat 8,
& produ&um 8 ducatur in 35 produ&um
enim ultimum 24 et idy quod fit ex mula .
tiplicatione numerorumm 2, 4+ 3.
Porroidem apad Arithmeticos eft nus
werum in numeram ducere,qzod numer i
per numerd maltiplicare.Frequens etiam
iftalocatio eft, A per B, vel potint Ain B:
boc eft A duttus, fen malsiplicatus per B.
- 14 Numerus A dicitur dividere nu-.
merum B, cum numerus invenitur C,
indicans quoties A divifor in B continea-

Et ficdivifor Acft pors di- Brz 3C
Viff fen dividendi B 5 ab in- A4 3
wento ( gui proinde quotiens
dicitur ) denominata., k

Vel univerfaliter : numeras A dividic
numerum B, cdm alius numerus invenie~
tur C ita {e habens ad unitatem, ut divi-
fus B ad A divilorem.

15. Numerus A metiridi- Bié X8

citur numerum B per Xnu- A 2 1

merum aliquem ( qui quo-
tiens appellatar ) cim metiens A toties
fumptus , quot in X quotiente funt uni-
tates, menlum adequat.

Hag definitio differs 3 pracedents,
: 1.qudd



300 D E2FINITTIONES

1. gudd divifio peragi poffit » licct divifoy
dividendum nonmetiatar.1ldicct djvifor
fit major dividendo, ur fuo loco tradetur.
Latis igitar patet diviffo, quim ménfio.

16. Par numerus efty qui bifariam di-
vidi poteft. Omsem ergo parem namerum
aliqais numerss metitar per 2.

17. Impar numerus eft , qui bifariam
dividi non poteft, five,qui unitate differt
. a arie . . :

. 18, Parlter par efty quem par per pas
" ‘rem metitur . T'a/is eft 24 quem par nes
- meras & metitur pey parewm 4.

19. Pariter impar e(t s quem par me.
titur per imparem. Z'alis eff 124 guem
4 par metitar per 3 imparem. .

. 20. Impariter impar et , quem impae
- Anetituc pec imparem. Z'alis eff 21ygaem
7 émpar metitur per imparem 3. :

21. Primus, {cu incompofitus numes<
ruselt, quem fola unitas metitur , ac
proinde nuliss babet partes aliguotas pre.
ter anitates.

Tales [unty 25 2, §3 7, 11513, 17519
23y 29, & alii infiniti. Porro omnis pris
maus numerys necefSovic impar oft y alids
cum metiresar binavins.

22, Compofitus numerus efk s quem
prater unitatemsaliquis numeras ab i %fo
L‘



De?PINITIONRS IR
diverfus metitur; ac prosnde babet partes
alignotas ab unitaribas diverfas.

Tales [unt 4o 6084 §. 104 120 144 150
& alii infinitic _

23. Primi inter e numeri funt , quos
nulla alia men{ura communis metitur
quim unitas. : SR

Do inter fe primi funt 15.6 8. gnia
lices fingulos aliqui numeri metianiuy.ac
proinde neater primus fit 5 tomen nulias
numerss utrumque motituy.Payi modo 8.
10.15.funt tyes primiinter [erquio wullus
-mamerus illos sres metitarydr fic deincepse

24, Compofiti inter f¢ numeri funt ,
quos preter unitatem aliquis numerus »
communis men{ura, metitur. .

Poteft autem menfora communis efse
unus datoraum numerorum,

Dxo inter fe compofiti funt 8. 10
guia wtrumque metitar 2. Similiter 5.0
15.funt duo compofiti inter fe,quia §.xme-
titar @& feipfum, & v5.Tres inter fe com=
pofiti funt 3.9.12.quia 3.mesitur 9.&°12¢
& fe.64 10:12.16. funt quatuor compofiss
inter fe, quia 1. metituy vmues QuatNoYs

2¢« Planus numerus et , qui ex duo-
rum numeroruin multiplicatione produ-
citur . Numeri antem invicem multipli-
cantes planilatera dicontur.

o Ompnis



na DEFrINITIONTES,

Omiuis ergo planas eft compofitas.

Sic plonus ff 12.quia fit ex 6.pet 2.item
24.9%.a fit ex 4.i8 6.

- 26. Solidus numeras eft; qui ex trium
numerorum multiplicatione producitur .
Nomeri verd (e mucud mulciplicantes
folidi latera dicuntar.

Otinis exgo folidus eft compofitus.
Solidus eft 24, quia fit ex multiplicatios
BELYiR BUMEroYUM 2.3.4. HAMB 2. iy 3¢
Jacit 6.6 antem in 4:facit 24,

27+ Similes plani & folidi funt, qu}
Proportionalia habent latera.

6. 24. [un: plani fimi- 2 3 2, 4. 3.
Jes s quoram luzera funt, 6 24
2. 3. & 4. 6. cffenim w34 192
2.ad 3. fic 4.ad 6. Solidi 4 6 4.8.6.
Similes funt 24.192.quia '
laters ugins 2. 4. 3. funt proportionalia
lateribus alterius 4. 3. 6.

28. Quadratus numerus e, qui fit ex

multiplicatione duorum ®qualivm nue .

merorum ; (ive ex maltiplicatione alicu-
jus numeri per feipfum , qui radix -qua-
drata dicitur.

Primas quadratorum ef} 4.9%5i fitex 2.
in 2. five ex 2. in fe. Secundas eff 9. gui
ft ex 3.in fe:& fic deinceps in infinitame

29. Cubus eft ) qui £ ex multiplica-
4 . ) tione

- A -



DEFINITIONES. I3
tione trinm 2qualivm numerorum , five
ejufdem ter pofiti s qui radix cubica ap-
pellatur. ) ( o

Primus cubus eft 8. fit eéx mulsiplicas
tione binavii ter pofiti (2.2.2.) #om 2. in
2 facit 4.0 4.in 2. facit 8. Secundus eft
27.q4i fit ex multiplicatioge ternarii ter
pofiti »(3.3.3.) mam 3. in 3. facit 9. & .
in 3. facit 27.

30. Perfe@us numerus eft , qui omni-
bus {uis partibus aliquotis zqualis eft.

Primus perfectas eft 6.illsus enim omnes
aliquote partes funt 1. 2. 3. que fimsul fa-
ciunt 6. Secundus eft 28. nam sllius om-
pes aliguote funt 1.2. 4. 7. 14 que fr=
- mul efficiunt28.De bis vide prop.ulsimam
- lib.g. & feholinm.

AXIOMATA

AB 1. Numeri A, B, 2qué multi-

Z  plices ejuldem numeri Z , {unt

aquales. Et numeri, qué mul-

tiplices zqualium numerorumy 2qua- -
les funt.

3. JEquales funt numeri A»B 5 quo-
rum aqué multiplex eft idem numea
rus Z. R )
- S Et 2qua-



‘14 - - AXIOMATA.
Et 2quales {unt illi numeri , quorum

aque multiplices {unt 2quales.
3. KEquales funt numeri, qui fant
~ejuldem numeri eadem pars » ut dimidia,

" .wel tertia, vel quarta, &c.

- - Beilli numeri {unt 2quales,qui zqua-
 lium numerorum eadem pars (unt.
. - 4+ Equales funt nomeri » quorum
‘unus numerus eadem pars off,
- Bt illi numeri (unc zquales , quorum
zquales numeri eadem pars {unt. -
§- Unitas omnem numerum per uni-
tates, qua in iplo-funt, (hoc e per iplum
numerum, ) metitur, _
6. Omnis numerus feipfum metitue
per unicatem, -
-7« Si numerus A, multi- 4A B3
plicans alium B,genuerit ali- c
quemn € ; mulciplicacus B 12
geoitum € metitur per mul. ’
tiplicantem A.

Patet ex “ﬁﬂcl 3 6‘ lf;

- 8. Sinumerus A numerum C metia=
‘tury feu dividat per quotientem B ; etiam
quotiens B, multiplicans meticntem A ,
~ producet men(um @ : five metiens A per

‘quotientem B multiplicatus , refticuic
- menfum G, ' _
P‘t‘£ (1.3 d‘;ﬁ_”qxzo.' f.l(.' : :
. : 9.Quo-
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9. Quolibet numero {umi potef ma- .
Jor. . ’ ’

10. Numerus - A-.- e
A metiens quofs BeweaeCemaeweacDewecR -
cumque nume- Lo
ros BC, CD, DE, etiam BE compofi-
tum ex ipfis metitur, ‘ R

11. Numeros (A ) me«  A--3
tiens quemcunque nume~ Beaeey

rum (B) metitar quoque Ceoenceee-8 '

omnem numerum (C) quem
ille (B) metitur.

12. Numerus A me. A-ee
tiens totum BC, & abla-  B.cawe.D...C
tum BD , metitur & re. '
liquum DC.,

"ADMONITIO
A D

LECTOREM:
E.Xpoﬁti: Definitionibus y & Axioms-
s tis,ex quibus tota numeyoram [cien-
tia deducesar 5 ad propofitiones ipfas pro-
Zredion fi prius quiddam monuero lofto-
vessguod iptereft ipfos feive, Euclides pro
‘numeris nbique littéras alphabeti affamit

optimo fané- confilio s fic chiim propofivip-
: : num



16  ApmONITIO AD LECTOREM.

num ac demonflrationum univerfolitas.
melide exprimitur . At cam numerum
quempiom per aliam mayltiplicat y A puta
per B > produfium tertid quidam litterd,
puta Cdefignat Ex guo id plerumque in-
commodi nafcitar , at cam plures inflitui
maltiplicationes necefle eft , memoris ex-
cidaty qua prodatta ex quoram maltiplia
cativne lateram gemita finty quod mole-

fum efSe folet leEtoribus o & tenebras of -

fundere . Sape igitar expediet produ-

o P 1 . 3
- lum multiplicatsonis eo modo exprimere,

quo in logiftica [peciofa utimar , foli via
delicet numeroram , qui fe invicem mul-
tiplicant appofitione; ut ff cupiom multi-
plicare numeram A per namerum B, proa
duttum erit AB. Primus ( quod feiam )
logifticam fpeciofam vel invenit,vel certé
adbibait Francifcus Vieta : fed Renatas
Coartefins ad commodiorem formam revoa
cavit . Pracepta bujus metbodi d Francia
Jeo d Schuoten conferipta, jam in lucem
Junt edita per Fy.Bartholinam.

Porro operationum fpeciofarum pri<
ma rudimenta hzc funt. Si cupiam nu-
merum A addere numero B,, {ygnma erit
A+B. Signum enim (4) plus fignificat.
Si fumma queritus plutium A » By Cy ea
erit A+B4-C. -0

‘ Si




ApmoNniTio AD LECTOREM. 1%
- §id numero A fubtrahendusefft nome-
rus B, refiduum erit A wmeee B . Signum
enim (=) fignificat minus,

.Si numerus A multiplicandns fit per
numerum B, produ&um, ut jam dixi {a-
Ppra; erit AB, feu BA.

* Si A per Ay produ&@um erit AA .
- 8i AB per BC , produ@uam erie

Si AA per A, produ@um eric AAA.

§i A «+ B 4~ C per D, fingulis particun
lisappone Dy & produ®um eric AD 4~ -
- BD+4CD. o ) :

- Si A, By G, D per invicem,produ@um
erit A BGD. R

Et fic in aliis. Ubl id notandum eft 5
perinde effe's quo ordine in produ&o lit-
terz {ibi mutud apponantur .- ¢ fi pro-
du®um quaratur ex numeris A, B, C,
D inter {e multiplicatis , illud erit, vel:
ABCD, vl ACGBD , vei ADBC
&c. Cum enim appofitio numerorum
multiplicationem defignet , ¢a verd intec
plures numeros,quocungue ordine fa@a, "
idem {émiper produ@um exhibeat, (quod
in fcholio prop. 19:1.8. demon@rabimus)
perinde etiam erity quo ordine fibi mu-
tud apponantar. -~ .- .

Denique fi numetum ‘A ‘di vidéra opora -

L B teat



3$  ApMmoNITIO AD LECTOREM.’
teat per numerum B, quotiens AA
defignabitur » fi infra dividen- BB
dum A,lin¢ol4 interpofich, fcri~’

~ batur divilor B. .

Si. AB per A , quotienserit B. A quipe
pe duum in B reftituit AB. .

Si AB+4 AC--AD per A, quotiens erit
B 4 @--D.Nam B+C-D duétum in Ayre-
ftituit AD 4~ AB--AC.

Hac methodoyquod guidem ad multipli-
cationem attinetrin demonfirandis boram
syium libyoruw propofitionibas non paucis
stemar, tam videlicet cam facilitari in-
de demonfirationas poterunt:id guod fape
accidety cum pluvimamreferat in decur-
Ju demonflrasionis produtdi larers: amte
ocalos obfervari. Verdem boc ubfervendam
erit s duas listeras cumjunttas aliguando
tant 2m fimplicem sumerum defignare, 4t
8 tribas, primis prop. , & paucis aliis ,
quod [atis ex textam ipfo » & fenfu verbo-
rum colligetuy . S e

Ceterum non wiki propofiram fait bic,
tradere precepta Legiftico [peciofe , de
gra » atque Algebrd tum uamerasd » bums,
Jpeciosd « fi Deo placaerit ,qglio loco atix-
vus fum ; fed ea foldm attivgere » ghoram
8 bis elementis , ac deivde in Jrithmes
sica praflica afus erit,

" ELE-
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EL EMENTORAuM"-~
ARITHMETICAE

LIBER PRIMUS.
EUCLIDI SEPTIMUS.

In citationibus librorum Euclie
dis numeri retinencur.

.

PROPOSITIO PRIMA.

Y8 12 duvbus nomeris inequali-

bus detyabatsr femper mina

de majore alternd quadam de-
trattione , neque religuus un-

quem metiatar precedentem,

quoad ventum [it ad unitatem ; primi () avidede
ister [e erant dati numeri . B

Dati fint duo nae A meeseneEmnG-B
meri AB, & CD;3 C—F--D
minor C D detra< H
&tus ex AB ) quoties ,
potefts relinquac EB: EB verd detralus
¢x CD;, quoties potet, relinquac FD:FD,

B 2 quo-



3 hyp.
eax.at.
a4 ax. 12e

o hyp.
! IIy.Pllc

£ X, T2.
b hyp.
d ax.11.

& ax. 12.

30 ELtLzMENTORUNM
quoties potefts detradtus ex EB relinquat
unitatem . Dico numeros AB, CD effe
primoginter [e.

Blto enim, fi fieri poteft , numero-
rum AB, CD communis men{ura nume=
rus aliquis H . Quoniam érgo H vis
metiri CD , & CD metitur 4 AE, et
jam H ¢ metietur AE . Sed H vis metiri
quoque totum AB. Ergo H metitur 4 et-
iam reliquum EB. Metitur autem EB
iplum ¢ CF . Ergo & H fmetitor CF.
Quare cum H volueris metiri etiam tos
tum CD ; H quoque metietur relie
quum g FD : FD autem metitur 5 EG .
Ergo H quoque metitur s EG . Oftendi
verd [upra H metiri etiam totum EB.
Ergo H metitur £ etiam reliquum GB,
numerus unitatem, quod eft abfurdum.

PROPOSITIO IIL
Vobus vumeris dasis ABs DF, non

primis intey [¢ , maxsmam evrum
commanem menfuram invesire .
i

A C B Minor D F detra«
) DL O - Qus ex majori AB,
Qmesnens quoties poteflt 5 rea

linquac CB . CB
. der




- AritTAMETICR. Lis.Id  ar
detra&us , quoties potelt s ex DF reline’
quat EF , & fic deinceps.

Hac alterna detra&ione relinquetus”
tandem aliquis numerus , Qui praceden-
tem metiatur ¢ nam fi ad unitatem deve-
niretur , dati numeri # efflent primi, con. ¢ praced
tra hyp. Efo igitur reliquus E F, qui
p‘;‘zcedeutem C B metiatur. [pico EF
efle {mam communem menfluram nua -
merorum AB, & DF . Quod fic de~
monfrabitur.

E P metitur 56 CB, & C B metitur$ cont
¢DE. Ergo E Fetiamdmetitur D E. x5

- Metitur verd EF etiam (e . Ergo EF

metietur e totum D F. Sed DF metitur , i oa
fAG. Ergo EF metitur etiam g A C. f cnfe

Metitur autem E F etiam & CB. Ergo H confte.

'E F metitur quoque 7 totum A B. E Fax1e

igitur ipforum A B, & DF communis
menfura eff . :
‘Quod verd fit maxima , fic oftenditur..
Efo, £ fieri poteft 5 alia O major , quim
EF. Quoniam vis Ometiti DF; DF
verd metitur AG,etiam O metictur £ AC, * %™
Vis autem O etiam metiti A B. Ergo O
metietur quoque /CB . Sed CB m me- ., ite,
titur DE . Ergo O ectiam metituar
# DE . Quare cum O metiri velis
etiam totum D F, metitur O quoque
B 3 e

» axeIle
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23 ESeMENFOR UM
1 g celiquum EF, (¢ minorem, quod ef

abfurdum . |

Corollariam .

Umerns O ;metiens duos numeros

A B , DF,metitur quoque ma-
Ximam eorum communem menfuram
E F 0 : v :
' PROPOSITIO IIL

T Ribas numevris datis, non primis ine
ter [e,C\D,Eymaximam corum come
muKews menfuram invenire .

[ [ Inveniatur O maxi-

o praced. D—mmwee O ma 4 communis men=

Eewwess «. P fura duoram G D. Si
S O etiam metitur E,
. erit maxima commu-
" pismenflura triom €, D, E: nam fiel-
fet aliqua S major, quam O, metiretar §
-etiam O per corol. praced. » quod eft abs’
furdum, cum § ponatur major, quim O,
Quod fi O non metiatur E , faltem O
& E inter {e compofiti erunt. Gum e-
nimC,D, E, 4fint tresinter fe com=

edet.2g. pofiti, aliqua menlura communis €os ¢

4 coroll,

PrRC.

metictur  ac proinde etiam 4 jpfum O.
‘ -« Due.
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Duoram igitur O , E inveni maxia,
mam comaminem menfuram P . Dico,

P communem efle maximam trium C,
DB
Cum enim P emetiatur O35 O verd , .,
metiatur f C y D 5 etiam.P g metietur €, feonfe.
D . Metitur autem b Petiam B . Ergo Py
P eft menfura trium €y D, E. Quod
verd maxima fit » fic oftenditur . Sit
alia S majory fi fieri- poteft , qudm P.
Quoniam ergo S metitur € D, E , me-
‘tierur § quoque iplorum €, D maximam ? corol.
men{uram O. Quia ergd § metitur'E, prac.
& O, metietur & curfam $ eorum maxi- * dem
mam menfuram /P, ma;or mmorem . :oc':nlr.
Quod cft ablurdum. ‘
Do-----C-n-E--
Carollarmm. [0 TP S
Pee
L, Odtm art:ﬁcro repeuetur qus-
_ toor , lino quotvis,, non primo=
rum inter {e numerorum, menfura coure
munis maxima.
2. Numetus S, metiens quofcunque
numeres E', D, @, metitur etiam eo=
rum makimam communem menluram
(P) - Patet ex ultima parte demonﬁratio-
nis . . :
B4 PRO-
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"PROPOSITIO IV.

E T religuz ufque ad 1. inclefivd
continentur in propofitionibus utie
verfalibus libri 5. Elem. Geom.

PROPOSITIO XVI.

D Vo wumeri A B ) Je mﬂmi multis
plicantes, egquales numeros prods«
csnt G, D.

Quoniam A multipli-  unit. 1,
cans B facitD, eritau- A 6 B 4
nitasad A,utBad D. I~ C 24 D 24
gitur 4 permutando , ut S
unitaseft ad B, fic A ad D. Rurlus quia,
B multiplicans A facit C 5 erit ut unitas
€adB,ficAadG. Ergo A adD,&C
eamdem habet rationem . ErgoC& D
a zquales funt. Quod erat demonftran<

dum,
Covollariam.

1+ Si numerus Asmultiplicans A
numerum B, fecerit C, multipli- B
cans A metietur produ&umc 164

per B multi phcatum.Nam quia Ain B fas
: , cie

- = -~ s
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~

ArituameTi¢Ae. Lk a2y
tit C,etiam B in A facit @ per hanc prop.
Ergo cum A,qui prius erat multiplicans,
jam fic etiam mulciplicatus , refpectu es
juldem produi C j patet ex axio. 7. &
metiri B per C. .

2. Si A metitur fea dividic A 3
C per B, etiam B quotiens per €™
A metictur eumdem C.

Nam quia A per B metitur C, ergo ped
ax. 8. B multiplicans A faciet G . Ergo
per hanc XVI etiam A multiplicans B fa«
ciet C . Ergo per ax. 7. B per A metitug
C. Quod erat propofitum

PROPOSITIO XVIIL
I numerus A y maltiplicans quotcan=
gue numeros B, C, totidem genneris
numeros AB, AC ; erans geniti AB, AC
mzltiplicatis B 5 C proportionales .

vnitas Cum enim A,multiplicans B,
x  fecerit AB,eritut 4 unitas ‘,'.‘;f" b
A adA, ficBad AB. Rur-
‘B. C. fuscum A, multiplicans Cy .
AB AC. fecerit ACyerit ut & unitas ad »ibid.
~ AsficCad AC. Ergo Beltad
AB,utc Cad AC, Igitur permutando rrtlse
et Bad C, dut AB ad AG. Quod erat 45415
demonftrandus, -
J’cbo:



3 EneMENrORUM
o - Scholium.
:C OEpimus hic muliiplicationis produdtum
exprimere [ola numerorum multiplicane
tium mutua appofitione , de gxa vide dida ane
te principium hujus 7. libri « Hec methedus
cum adhibebitur o gquod ingenti Plersmguel
¢ompendio fiet  commodins efferesur propofiy
Sione 13. bunc in modum.

Numeri quotcunque AB, BC, coms<
mune laces habentes B , eam inter (¢ pro.
poctionem habent 5 quam latera reliqua
A,%&C. - : '

Latera nameri fent,en guoram multie
plicatione producitur.Porro,ur baic me-
thodo.gug,ut dixiscommods permultam,ac
compendii babet , T'ivenes melius afSue-
Jeant, prater exemplum in prop.addutti,
alin adbuc nonyulla vifum eft /P

1 - A4 cffad ABur Aud B,

1. ABeftad BBut Aud B,

1. AAdeftad AAB ur A 4d B,

1V. ABB eft 8d BBB, at Aad B.

In l.commune lotus eff 4, religus vero
Junt A fecandum, & B. In H.latus com-
wune oft B, veliqua verd funt 4,60 B Jea
candam. In 1l.latas commane eff AArea
liqua verd funs A revtiam B.in IV.1a.
tus commune eft B3, religua funt 4, éo
Biertiam, .

V.44,

wéjuﬂgtrl, ¢

e
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V. A4, AB, BB. [unt continu? proa

tp;rt'ionales in ratione A od B.Patet ex I.

1L '

" V1. AAA, AAB, ABB,BBB [unt con~
tinud proportionsles in ratione Aad B. .
Patet ex 111. & W. :

Vil. 4B, AC, AD, AE,AF cam intey

Je rationem babens, guom B, C, D, E, F,

Patet ex ipfa propofitione . -

* Quantus fit hujus fcholii ufus ad de«
monfrationes prolixas alids , & difficiles
facillime expediendas , tum in his libris
deinceps 5 tum in Arithmetica Pralica,
plurimis locis apparebit.

PROPOSITIO XVHIL

1guotcangne numeri B, C, maltiphis
S cantes camdem pumersm Astoridem
genuerint numeros D s F 3 erunt genits
D, F mualsiplicantibus B » C proportios
nales . : :

Bz C 4 Nam cum B per A fecerit
A 3 ' D.etiam A o per B facic D: #1412
D6 F 12 3tcumC per A faciat F; ec-
~ 4am & A per C faciet F. Ec- 4 1bid.
gocBefadC,utD adF . Quod erat cpraceds

demonftrandum. ,
. Cs-
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Corollariwm .

Umerus A dividensy feu metiens
Vide quotcunque'numeros I, P, gignit
Schems  quotientes RyS;numeris divifis;eu mene
1afr.pofit. G .
§ proportionales .

Nam quoniam A ipfos I, P metitur,
feu dividit per quotientes R , S 5 manife- -
ftum eft ex 8. axio. A in Ry & S duum
producere I & P. Ecgo per 17. ut I et ad

PyficRefads.
| Aliter
Itz P s Cim A metiens,fou die
Ay videns I feceric R ;5 eric
2detrg; R 3 S ¢ utdunitasad R,fic Aad
- unit, . I. Igitur e permutando,
et S utunitas eftad A, ficR

‘ - . eRadI. Rurfum com A
metiens P, fecerit S;erit £ unitas ad , ut

fdeble . pad p, Ergo permutando ut unicas eft
ad Afic § eft ad P.Quare cum jam often=
derim, etiam R effe ad I, ut unitas et ad

g.ls. Aseritg Rad I, ut Sad P.Et permutane
doRadS,utladP « Quod, erat demone
ftrandum , :

PROs




AgrraEMEYICARLILL 1y
PR‘OPQSITIO XIX.

1 quatzor nameri A B ,C, D pro.

portionales fuerint 5 genitus AD ex
primo A & quarto D genito BC ex fe-
cundo B & rertio C equalis erit . Et
@ converfo.

I. Pars. A multipli- A 3 B2
cans C faciat AC. AC C 6 Dy
etadADavt Cad D: BC 12 AD 13 «1t.ane
& ACeft ad BC 5 ut A AC s
ad B. Quare cumc A cands

- fit ad Byut Cad Dyetiam AC deft ad AD, 2 1y s,
- ut AC eft ad BC. Ergo B@, AD ¢ zqua- *# !
les funt, Quod erat demonftrandum.

Pars 11, Quoniam geniti AD, BC jam
ponuntar 2zquales ; erit f AG ad BC,#yLy -
utACad A D:SedutA Ceftad BC, fic

-gAeft ad B: & ut AC eft ad AD,fic @ eft z13. 5.
ad D. Ergo »AeftadB, ut G ad D, P
4Quod erat demonftrandum, |

Corollariﬂm L

- 1duonumeri B, @ metian- A
tur, fen dividant eumdem B, @

Dumerum A, per quotientes O. P

o ' 0,
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O,Pjerit ut Bad @, ita feciproce P
ad O,
Nam quia B,€ metiuntur,fen dividane
A per O, & P, ergo per ax. 8.cam B jn Q,
quim Cin P, faciune A . Ergo per hanc
Prop.Beflad G, ucPad O,

Corollayiam 11,

‘I A ad Bmajorem Ag 2B
rationem habeat, Gg 4D
quim € ad D 5 AD AD 46, 13 BC
genitus ex primo A jn AC
quartum D major erite, :
quim BC genitus ex fecundo B in ter-
tiumC,
Et ¢ converfo. L :
L Pars, A in C faciat AC . ACad BC
: ,‘f'h" P eamdem proportionem habet , quim 4 A
$hyp.  ad Bshoc et majorem &,quim C ad D;hoc
YohoLe eff majorem €1quim rurflus A Gad A D.
d10.l5. Ergo BC minor d eff, quim AC.
-~ " ILPars.Quoniam AD jam ponitur mas
%L jorsquam BC;erie ratio AC ad BC ¢ major
) ratione ACad AD. Sed ratio AC ad B@
Flchal. Rt ratio £A ad B 3 & ratio AC ad AD efd
€ dem.  Fatiog Cad D . Ergo etiam ratio A ad.B
ajor efy satione Cad D,

PRO.




AxiTRMETIC AR L. L ;:V
" PROPOSITIO XX.

1 tres wumeri 4, B, C propartionales
fuorint 5 4 C genitus ob extremis
wgualiseft B B guedrata medii .

E: [f genitus ab extremis quadyato we-
dii equalis eft ; syes numers proportiosa-
las erans . . .

A4 B 8 Pars I. Ponatur me-

B8 € 16 dius B bis. Igitar per
BB 64 AC 69 kypoth. Aeft ad B, ut
: - Bad C.Cum ergo qua-
tuor jam habeancur proportionales 3 erit
@ genitus ab extremis AC pargenito ex «r.par.
R {ecundo y & B tertio 5 hoc ¢ft quadrato P™*%
jpfius B. . e

Pars II. Eodem modo demonftrabitus

ex 11. parte praecedente. .

. PROPOSITIO XXI. -
N Qmeri 4GB 1 emnias fibi prepor-
tiopalinns minims,uumeros [iBi proe
portionales G G D agqnl metiuntur.
.. Nam quia per hyp. A eft ad B, ut € ad
D; ctiam permutando A et ad C, uc B. l.;
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3z EpsEMENTOR UM
D.Ergo A, & Biplorum C, & D {unt
a partes fimiles » vel aliquota, vel ali-
quantz. ( Effe verd A, B minores ipfis C,
D, patet ex hypothefi.)Sed non {unt (imie
les aliquanta 5 quod fic oftendo. Si A » B,
ipforuin C, D fint fimiles aliquantz, er=
go & A continet O talem aliquotam ipfius
A2 B3 C » qualem B continet
o ipfius Dyputa P;ac proin.
Cé Dg decOeftad C,ut Peftad

? D& permutando 4O

eft ad P, ut C eft ad D; hoc eft ut A ad B.
Sed A , B continent ipfos Oy P . Ergo As
B non funt minimi fu® proportionis..
Quod evertit hypothefim . Igitur A, By

" non [unt ipforum C,D fimiles aliquantg.

Reliquum eft igitur , ut fimiles aliquota
fine; ac proinde ipfos G, D @qué metian-

tur. Quod erat demonftrandum .

Corollariam ;.
ABCDE., Odem prorfus mo-
0. P. QR4 So: do demonftrabitar

'FOG'HCI'K. numeros A’ B’ C’ D’ E’

~ omnijum fibi proportio-
nalium minimos » quocunque extiterint’
numero  totidem fibi proportionales F,
PRO-

-~
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| PROPOSITIO XXII
C Omntinetar in prop. XXI1 l.5.
PROPOSITIO XX”I.

P R:m: a inter fe numeri Ay B [unt o dctay,
oninium /’bx propamonalmm minimi.

Smt enim alii ,6 fieri po- A1y BS
. teft, @, D minimi s & pro- G D

~ portionalesipfis A»B. Igi- E
tur Cs D metiuntur ipfos -~ unite  ~ saity,
A 5 B xque , hoc éRt per defoss,
cumdem numerum E. Quia ergo G meti-
tur A per E ; unitaseft ad E, ut C ad A:
& permutando yutunitasef ad C, fic B
eftad A. Sed' mnitas metitur C. Ergo
etiam E métitur A . Eodem modo often-
dam s E metiri B. Cum igitur E metia-
- tur A ; & B, non erunt A, B primi jntes

fe : quod evertit hypothefim. -

~Corollayinm. .
_EOdem p:otfus modode- A B C D
) monfrabitur, fi f'quo:-" FGHI
wis fuerint numeri A, B, " E

c,D, pnmz inter fe, €os | . 'uhitas
b G o fO-



¢ ELEMENTORUM.
- “fore quorumlibet (ibi totidem proportiae
paNum minjmes. .

PROPOSITIO XXIV.

N Umeriomuiam fibi proportiosaliun
minimi, 4 B [unt inser f¢ primi,

Si non, communis men~ A4 By
fura E metiator A per Cy & E
scorprb BperD.ErgoducAadB, @ D
b7 ficCad D.CumergoG,D
fint minores, quim A, B, non erunt A, B

minimi omnium fibi .proportionalium ¢ -

" quod evertit hypothefim,
Corollayism,

A B C D Y Odem modo demonfirse
. "B .. X bitur, fi quotcumque
F G H 1 fuerintnumeri{A,B8 C, D)
.+ . quorumlibet Gbi toridem
proportionaliu®m minimi » eos fore inter
{e primos Cey

PROPOSITIO XXV.

Omeras Ny qui e duobus 4, B

inter [e primis metitur ynam A ,

ad relignam B, primus eft, .
- Nem

e ——
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A B . NamGN, B non fint primi
N X inter [e, utrumqueymetiatur X.
Quoniam ergo X metitur N, &
N metitur 6 A etiam X metietur 5 A . § har.
Volebas autem X etiam metiri B, Ergo © **""
A, B oon {unt inter fe primi: quod repu- '
gnat hypothefi,

PROPOSITIO XXVI.

1 dwo numeri Ay B od guemphins G
D primi fucrinsyetions AB , ex jis ge-
#irws, ad eamdem Cprimas erit.

A7 B3 Sienim AB, & € non fint
C3 inter fe primi, utrumque
AB21  metiatur D per F. Etgo'D
DewF— in ¢ F facit AB.Atqui etiam ih
d Ain B facit AB. ErgoD "
eftad A,cutBad F. Jam verd, quia A ¢ 19.07
& C funtinterfe primi, & D volebas
metiri iplum Cy erit £ Dad A primus. £ prac.
Ergo D, & A in {ua proportione g funt g 2.1,
minimi« Ergo fibi proportionales & B,
F aqo¢ métinntur 5 D nempe ipfom B;
& A ipfum F . Quare cum D volue-
gis etiam metiri iplum C, metietst D, .
utrumque C ,acB. Ergo €, B non funt
primi inter fe : quod hypothefim e vertic.,
C a Pri-

¢ ax.§,

b 21.l.7,
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Primus ergo erit AB ad C. Quod erat
demonfirangums.

PROPOSITIO. XXVIL

S 1 duo numevi A, B faerint inter [e
primi; etiam A A, quadraias unius,
ad rehquum 8 pmmu eris,

A4 By Ponatur A bis. Quia igi-

etyr. - AA 16 tur Agprior primuseft ad

A4 B, etiam A pofterior ad B

primus erit ., Ergo faQus ex

.c. Ain A, hoceft AA ad B etiam & pu-
mus eﬁ.

. PR‘Oposx'rIo XXVIIL

1duo numeri A, B ad duos nameyos .
GC,D, arerque ad utramque pmm
Juerins ; etiam ex iis geniti AB , CD iz-
. ter fe primi.crunt.

«hp. A . B - Nam, quia a A & B primi
baslsz.  AB  fant ad C; etiam 5 AB primus
e D erit ad € . Rurfum, quia A, &

* hyp, €D B primi (unt ¢ ad Dyetiam AB
. .adD primus erit. Cum igie

tu; C,&Dad AB pnml fint, etiam CD,

ex
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ex iis genicus, ad AB d primus erit.Qnod d 1617,
erat demonﬁrandum.

PROPOSITIO XXIX,

S 1dno numeri A, B inter [e fuerint

primi 5 etiam eorum qwadran AA,
8B, cab; AAA,BBB ;% ﬁc deincepsy
intey fe primi crums.

Quoniam A, B [unt A B
primi inter fe'y etiam AA BB
AAadBaprimosek. AAA BBB *t7
Et quoniam AA,acB AAAA BBBB
fuac primi iater fe ,
etiam 4 BB ad AA primus erit. Quod e
erat primim demonftrandem, )
Rurlus y quoniam A, Binter fe primi .
funt, etiam BB ad A ¢ primus erit . Ergo , ooy
B, & BB ad A primi {unt. Often{am quo- e:md.
‘queclt A, & AA ad B efse primos. Er-
o AAA, genitusex Ain A4, ad BBB,
genitum ex B in BB, d pumns et . Quod 4 31,
erat alterum.
Denique , quia A, % AAadB primi
funt, etiam AAA, ex iis faQus,ad ¢ B ¢ 261
primus eft. Eodem modos quia By& BBad
A primi (unt, etiam BBB ad A f primus f bid.
eut « Quoniam igitur A, X AAAad B,

C 3 iten
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item B,ac BBB ad A primi (unt; etiam éx
iis geniti AAAA , BBBB inter [e g primi
erunt . Et fic deinceps in infinitum.

"PROPOSITIO XXX.

Sl dao numeri A,-B ister [¢ primi fue-
viut 5 etiam A+B , srerque fimyl, ad
guemlibet illorum priwgs erit.

&t f; aterque fimul A+B od sleru-
trum primus fueris 5 01ia% qui in princie
pio dabantur numeri A , B inter f¢ prie
mierant .

Parsl.NamfiA+Bad 4, A 4 B
non fit primus , metictur €gs € owees
numerus C, qui proinde etiam ‘
a metietur B. Ergo A s B non funt inter
fe priini : quod repugnat hypothefi. -

~ Pars L Si primi non fint A, B, metie-
tur cos C, qui proinde metietur & etiam
A+B : quod hypothefim evertit.

Corollayium .

- QUIA+BadA pr‘imué efty ctiam A+B

ad B primus erit . Nam » quia A4-B

ad A primus eB , erunt A, B inter (e pri~
mi per 11.par. Tum quia jam primi in‘t;t
. . &
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~ fe funt A, B,ctiam per Lpattem A+B ad
B pnmus erits \

PROPOSITIO XXX

OMm: pwmm namerus Aad omnem
sumerum By quem non metitur,
Primus g

Nam {i A, B non fint primi A B
tnter (o) metietur eos aliquis
numetus C, divetfus ab Ay C
cum A, per hypothelim , non det. ar.
nictiatur B« Ergo € non eft 4 primuds o e

PROPOSITIO XXXIL |

S 4 plamm a numerum AB ah;m: Pris o defase
mus C wetiotar 5 is eviom é plani la-
tenbm A; B alrerutrum wmetietnr.

A B Planim AB. metiatnr
AB - ptimus C per D fi jam
€ De~s  Cnon metiatur A,erunt
' €y A b primiinterfe;
ideoque in {ua proportione ¢ minimis . 0317
qun autem C metitur AB per D, €rgo
Cin D d facit AB . Sed etiam A in B fa- daxs. -
cntABo ErgoCeltad Ay ut eBad D, v 29170

C 4 Qua-
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£l Q_"_?fefcﬁm C, A fint in fua proportione
2217 minimi, C metictur B. Eodem difcurla

a def. 22

*$ axaxr,

probabitur C metiri A , fi non'metiatur
B. Liquet ergo propofi tum.

PROPOSITIO XXXII»I.

Mnem compofitam namer4m aliquis
primus metitar,

F . Compofitus quicunque

N mssinan P efto F '« Eum igitur ¢ mee

tiuntur unuss vel plures

numeri, quorum minimus fit N. Dico

N primum'effe . Si enim ‘primus non efty

enm metietur aliquis P 5 qui proinde,

licet ‘minor fity quim N, metietur &
etiam F. Quod elt ablurdum, cum N

_ponatur minimus omnium, qui F me-

tmntur.'
\pROPOSITIO XXXIV.

Mnis namerus s aut primas cft  ans
ab aliguo primo menfuratar.

© Patet ox pracedenti.

PRO-
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- PROPOSITIO XXXV.

Umeris datis quotcamqae A, B » Cy
minimos ipfis proportionales invee
nire. . < . . : ’
- Invenjatur 4 O maxima A B Gl
menfura communis dato- O
~rum A,B,C,quzeosme- D E P
tiens, feu dividens, faciat* P Q R
D:, Es F. Dico hos datis A,Bs x [
' C ‘efse proportionales mini- ‘
mos. Si menlura communi careantserunt
ip(i inter (e primi per 1. Lib.V1l.adeoq;
'minimi -in {ua proportione per XX111-
Efse proportionales Dy By F, patetex
Corol.p. X V11i1.Minimos effe,fic oftendo.
Sint » fi fieri poteft , alji P, Q, R minimi
proportionales ipfis A, B, G. Ergo P;QsR .
- metiuntur 4 A, B, C per eumdem nume- $2% < - -
sum, ut per X. Ergo Pin X facit ¢ . e ax8 o
Sed etiam Din O facit 4 A, Ergoeut P L5
ek ad D, ficOeft ad XX . Sed P volebas ¢ r9}7
efle minorem, quim D. Ergo etiam O
minor ¢, quim X. Jam quia P» Q,
R metiuntur Ay B, C per X patet X
inP,Q» R f prodacere A, By C; ac fmd
proinde X metitsi g A, B, C» perP, ganz.
QR Ergo O non e ipforum AsB»C

: may
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C 42 EssueNTORUM
fmaxima commuanis menfura: quod evers
tit hypothelim. .

Corollariam .
rum ipfos meticur per iinimos

omnium iplis proportionaliums

PROPOSITIO XXXVL

‘ MAiima men(ura quotlibet humeraa

Vobus numerss datis 4 B , reperire
| minimam #AMCr4my guem metinns
2Uur. i
Sidati A, Bfuntinterfepti- A B

mi, ab iis genicus AB, eft quei- | AB

. tus.Nam,quia A in Bfacit AB, O
sy, A metictora AB.EtquiaBin N §

A facit etiam 4 AB, B metietur :
AB . Amboigitur A & B metiuntur AB2
Queod verd minimus fit ABy quem A, 2
B metiuntue fic oftendos Eflos fi fieo
ri potefb s O minory metianturque A s
£ carpit g, & B ipfl.lm (o) pet N, &P Qla!‘et' A
Lz eftad By uc Pad N. Quia autem A , B
d hyp.  {unt d primi, erunt miaimi in fua e ptos
7kl portione ;. ac proinde A metituc’P, f&
' B metitor N, Jam quia A'in B facit AB ,
& idem ‘A in N fucic O 5 'ut okon{um fu=
ptas
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.prageritutgBad N, fic ABad O. Sed ¢ 15,15
, Jam oftendi'B metirl N'. Ergo etidm AB

metietur O fe minorem: quod eft ab-
furdum. *
Sidati A; & Bnon fune A B
primi intee l'e » invéni C cD
D minimos b ipfis pro- AD vel BG s praceds
portionales . Tum A in e/
D faciat AD, & B in@ NQ P
gignat BC . Dico AD » '
f{eu BC (mquales 5 enim (unt ) efle mi« 4 19072
nimum, quem A, Bmetmntur. Nam-
fivelis A & B memi O minorem ali=
quem s quim AD ; eodem difcur(u , quo
fupra s oftendam AD metiri O fe mino-
tém ; .

pkdposnlo XXXVIlL

I duo sumeri A, ¢ B mesiansar ali=
quem numeraw CO ;5 etiom F nisa
wimus quem slli A, & B mctwmm',

mmdem CO metietxyr. ‘
A B Nam 6 F non mee
ComemDemmsO titur CO » O abla~
. F ~ tus ex C, quoties po-

teft , relinquae DO

'y minorem . Quoniam-# verd s ux:ug\ ﬂ; oire
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quim B metiuntur Fy F verd mietitus
CD jetiam 4 A, & B metientar iplum C
D. Atqui-A, B metiantur ¢ etiam to-

. tum CO. Ergo metientur, & reliquum

4 ax.12,

. ".'-70

d DO minorem , quém P: qood evertit
hypothefim. -

PROPOSITIO XXXVIIL

Abistribus numevis 4, B, C;in.
venire minimam numerum , quem
memmtar.

A B C  Inveni s minimum P, quem
P A , & B metiuntar. Si tertius
R C etiam metiatur P, erit P

X  minimus » quem metiuntur
A,B, C. Sit enim, (i fieri

poteft o alius mmorR » quem A, B,C
metiantur . Ergo P non el minimus,
quem metiuntur A » B. Quod eft contra

| " hypothefim .

¥ pee
camd,

[ ] Pf.c.

Quod fi C non metiatur P, inveni
b R minimumy quem P, & C metiun-

turs &erit R minimus, quem meciune

tur A, B, C. Nam quia A, B metion~
tur Py & P metitur R; etiam A, & B mea
tientur ¢ R . Metitur autem & C iplum
R . Tres igitur Ay By GmetiunturR .

' Quod
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Quod verd R etiam minimus fie, fic
oftenditur . Efto, fj fieri potek , X mi-
nor, quim Ry quem A, B, C metian-
tur. Ergo P, minimus, .quem metiun--
tur.A, B, metietur etiam d X . Ergo cum 3 [**
" €5 P metiantue X (Cex hyp. & Pex
jam demonfiratis ) minorem quim R,
non erit R minimus, quem C, P metiune
tur . Quod eft abfurdum contra confru.
@Gionem. S .

: Cbroilariwm.‘ .

I EOdem artificio datis quotcunqtie
numeris, invenietur minimus,
‘quem illi metiuntur, . ‘
11 Sttres numeri A, B,Cy imq quot-
libet  aliquem mumernm X metiantur ;
etiam R minimus, quem A, B, C me-
“tiuntar y metietur X, '

~ ConRruis enim iifdem , que fupra ; b
cum A, B ¢ metiantur R , etiam Pfme: 5555
tietur X . Et. com G4 P meétjantur X -

( C ex hypothefi, & R ex jam demonfira-

tis ) etiam R metietur X . Quod erat de-
~monftrapdim, . T 7T

PRO.
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C denominatas,

46 . ,E,lninu'roiuu
 PROPOSITIO XXXIX.

1 sumeras A samerum B metiatur
er guosieseia C; guotiens crit pars
menfi B, d metiente A denominaso.

Namcum A metiatur B A3 Bay
per Cyetiam C metietur 4 B c
per Ay hoc ek € toties ac- 4
ceptus, quot {unt unitates in A, faciet B;
ac proinde C eff pars ipius By ab A de-
nominata.

PROPOSITIO XL

S I suuseras A portem habueris gwam-
& ises B; metictar illum surscrss By

. partem denominans.

* Quoniam B eft pars'nu- A 24 B§
meri A s denominataabE 3 E4

-ergo B meticuz A perE.
Ergo viciflim E metitar a A per B.

PROPOSITIO XLI.

N Vmeram reperire minimumsqui par-

tes babeat , 3 datis numeris A s By

In-

RS
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Inveniatur 4 mivimus Az B3 C4i;s,
G, quem partium deno- G 12 .-
minatores dati A, By, C P6 Q4 R3
metiantur . Ajo G cum X
efle » qui quaritar,

Metiantur enim A, B, Cipfam G pee
quotientes P, Q) R, Igitur P, Q, R erunt
¢ partes ipfius G y ab A, B, € denomina.-# 39.5
tz . Quod autem G minimus fity mani«
feftum eft- Si enim X minor,quim G, ha-
beret partes & numeris A » B y C denomi-
natas; A ByC d metirentoriplum X 4 prac.
" adeoque G non effet minimus, quem me-
tirentur; contra hypothefim, .~

Corvollariums
Inimus numerus , quem dati quots
. VYA cunque numeri A 5 By G, metivne
tury cft etiam minimus omnium, ha.

bentinm partes » 3 datis pumeris denor |
minatas, 5 :

sy
B
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* ELEMENTORUM
AR ITHMETICA:’;
LIBER SECUNDUS.

'EUCLIDI OCTAVUS.

PROPOSITIO PRIMA.

YRS ES 1 fuerint quotcamque nEmers
% S g'vpmpwtionale: 4,8B,C, P,

quorum extremid, D fint pri=

. OB mi inter [e; erunt A, By GDs

omgium [ibi proporsionalium minimi.

‘A B.C D Sint enim . fi fieri po=
E FGH teﬂgaliiE.F,G,H,mi-
- nores s & - proportionales
ips A»B,C,D. Igiturexxzquoa erit
AadD, utEadH, Ec quia A, & D
funt inter {e primi y erunt fibi propor-
tionalium 5 minimi ; ac proinde metien=
tur ¢ ipfosE » H, feminores: quod eft
abfardum. v " A
Apud Euclidem nameri 4, B, C,D pe-
muntay coutinké proportionales, quod 108
regairiy poses ¢x demonfirasione. .
sl RO -
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PROPOSITIO IL
Vmevros, guot placuerit o in ratiome

- dosta Aad B, continug proportia-
sales minimos reperire .

un.  Sint AsB
A2 B3 minimi ter.
AA AB BB mini ratio-
4 6 9 nis date . A

AAA AAB ABB BBB in .A faciat
8 12 18 29y AA,AinB
. faciat AB», B
inB, faciat BB. Erunt AA, AB,BB
tres minimi in ratione A ad B. @’
Qued enim proportionales fint in ratio=
ne A ad B,patet ex X V1L lib. V11.efulqs
Scholio. Quod minimi, fic oftendo .
Qnia A, B funt 4 minimi in (ua propor- , 34,
- tione y erunt inter [e 5 primi . Quare;,, |,
etiam eorum quadrati AA, & BBinter
fe ¢ primi_erunc . Ergo AA, AB, BB,,,,. Ly
funt tres 4 minimi fibi proportionalivms & paccd
hoc eft in ratione A ad B. :
Maulciplicans deinde A tres jam inven-
tos» faciat AAAy AAB, ABB; tum B mula
siplicans tertium BB , faciat BBB : erunc
hi quatwor in satione Aad B proportio-
D Das
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nales minimi. Quod fint proportionales
in ratione A ad Bypatecex XVILIib.VII.
ejulque Scholio. Quod minimi » patet
ex XXIX.lib.VII., & ex prazcedentibus.

Nam AAA,BBB funte primi inter
fe 5 ac proinde AAA, AAB, ABB, BBR
funt quatwor fminimi in {ua propertio=
ae,quazek AadB.

Eodem artificio invenientur minimi
quatuor s quingque 5 & deinceps plures in
infinitum . ,

Covrollaria,
I. Trium minimorum numerorum

AA,AB, BB,continué proportionas -
lium , extremi funt quadrati : fi qua.

.tuor fuerint y extremi erunt cubi : & fic

deinceps . :
- H.Numerorumn minimorum continug
proportionalium  jan inventortm 4 ex-
tremi, funt primi inter {e , patet ex ¢oe
rum genefi, & ex XXIX. lib.VII.
. 11, Duo rationis datz minimi A, B
metiuntur omnes reliquos infinitos.Cum

.enim reliquos omnes gignant A & By

€0s - quoque metientur s -per ax. #+ & CO=

gol. prop. X VL. lib.VIL, .
1V. Unitas, Ay AA, AAA, funtcons’
: tie




ArR1TuMETICARLIBIL ¢r
tinue. proportionales: (imiliter & uni-
tas, B, BB, BBB. Namcum A, mule
tiplicans A , faciat AA ; erit ut g unitas ggefi;,
ad AsficAad AA. Eccum A, multi-
plitans AA , faciat AAA 5 erit b ut uni- 5 per
tas ad A hoc eft 5 ut A ad AA, fic AA camd.
ad AAA. Ergo &c,

" §. Inter extremos AAA & BBB
cadunt zqoe multi medii , atque inter
iplos 5 & umtatem patet ex demon-
fratis o : ‘

PROPOSITIO III.

S I fxmn quotmnqu ca:muﬂ? pros

portionules Ay By Cy D minimi. cam~

dem cum ipfes yationem: batemtign s exs

tmm 4, Dinter fe pmm eranis

1 ‘

: lnvemanturadno E, F A BCD 352,

imnimi in ratione A ad.B. ‘EF

dum . per...preeced. jave-:" O Q. R

siantur Q ; P, QR tofi-. -

dem. minimi.ia ratione E‘uli © Quoa

alam igituttam O, P, Qs R, quam A,

B3C, D, futt mintmi in'ratienc E ad

¥; & ®que multi 3 ealdem utrmque nu-

imeros illos offe “neceffe el .  Sed extre-

m‘iO s R (tnc intes ‘(e & peimi o SErgd #corlta,
D2 etiam "

-
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etiam A, D inter fe primi erunt. Quod
erat demonftrandum. - :

Porro feriem propormmzlwm contie
U BANEYOTZIE WMENIMOYUM o guoram
proinde.extremi funt inter fo primi  non

fic ulterius cominaari , demonfirabie
(778 prop XVIL lib.IX.
PROPOSITIO V.
Atis guotcunque rationibus in nu-
wmeris minimis; eafdews in minimss
etiam numeris continuare.

1. Dentur in mini- A3dB. Cad D
mis terminis rationes N O B
duz A adB. &C.du -".'Q':'-'R s N
D. Inveni. O ¢ miniav: - 400
mum » quemnetiunfur Bs&\C . Tum
quoties B metitur O, toties A metiatur
pumerumi N 5L & quotles C metitur' O »
toties D metiatos. P . :Dico.N:5 O »¥®
effe minfmos,.qui continuant rationts
datas A ad Bs- & € ad :Dv Qdod enim
continuerd sationes . datas , patel ex ipfa
eorum genefi , : vi.cujus ne:A. eftad Ny
fic B efbad. O; &.uo €.cft «d O fic
Dad P. Q_,arc permugandors ut A ad
B:ﬁcNadO., Zue 3d D, fCQai

e P, Qund mtmmxﬁns.‘ﬁcwoﬂendouw-

o U RQa
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pores enim , (i fieri poteft , Q, R, S, con-
tinuent rationes datas. Quoniam igle
tur,ut Aeft ad B, ficQad R, funtque
A, Bin ratione fua minimi ; liquet d Ay 4 2.2
B metiri iplosQ y R. Eandem ob cau-
fam C, D metientur Ry S. Quoniam
ergo ambo B, C metiuntur R ; etiam O
minimus , quem metiuntur B, C, iplum
R e metigtur sy major mxnorem « Quod e37.7
eft ablurdum.

2. Denturin AadB. Cad D. E ad F.

~ minimis termi- N opP Q

nis rationestres R S T A4
AadB, C ad Dq
E ad F. Inveni O minimum, quem me<~

“tiuntur B, & C3 & quotiesB, € me-

tiuntur O, toties A, D metiantur'nu-
meros N» P. Tum i E metitur P, fiat
ut tocies F.metiatur Q. Dico N» O’

P, Q, efle minimos, qui tres rationes

atas continuant. ,

Quod enitn N fitad O, ut A ad B
2OadP,utCadD; & Pad Qs utE
ad F » ex ipfa conftru@ione patet . Quod
minimi Lint, fic oRendo. Continuent mis
nores alii Ry Sy T» Vs fi fieri poteft, ratio.
nes datas . Oftendam , ut {upra, majo-
rem O -metiri minorem S . Quod «ft ab«
furdum. L

D 3 Si

3
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Si verd B AadB.Caud D.BadP.
non metiatur N O P
P, inveniatur Q_R ST
S minimus , Vet X Youm Zoe
quen P» & E o :
metiuntur 3° & quoties P metitur S, to-
ties O, N metiantur numeros R, Q3

-item quoties E metitur S , toties’ F me.

tiatur T. Dico Qy R, Sy T efse mi«
nimos , qui tres rationes datas conti-
nuant . '

Nam ex conftru@ione patet , S efle ad

‘T, utEadF; itemQ:, R, S propor-

- tionales efse ipfisN, O, P. Sed N» O,

f hyp.
& 2.7

b37.7. L : .
~ O minimus, quem metiantur B ac €

P continuant , ut oftenfum fupra, ratio-
nesA ad By & C ad D. Ergo etiam
Q; R, Sealdem continuant 3 ac proin-
de, cum etiam (it ut E ad F, ficSad
T ; patet Q , R, Sy T continuare tres ra-
tionesAadB, Cad Dy Bad F. Quod
autem Q» R, S, T minimi fint , ficoften~
do. Continuent, i fieri poteft , tres ra-

* tiones datas minores alii» V, X Y, Z.

Quoniam igitur Aefad B, ut Vad X »
funtque A , B minimi f in ratione (ua 5
B g metietur X . Eodem modo often~
dam etiam y C metiri X . Ergo b etiam

metictur iplum X . Jam quia ponitur s
: ely-
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Xeflead Y,uc@ekad D, hoceftut O
ad P 5 etiam permutando X eritad O, ut
Y ad P . Cum ergo O metiatur X, etiam
P metietur Y . Sed etiam E metietur Y »
(cum E, F fint in ratione i (ua minimi, Ihype
& velisut Ead F, ficY eflead Z. ) Ergo
etiam S minimus y quem E, 8 P metiune
tur, metietur Y, minor majorem . Q_,od
eft abfurdum.

Eodem artificio in minimls terminis
continuabuntur rationes quatuors & plu-
res deinceps in infinitum.

PROPOSITIO V.

Lani sameri AB 4 CD yationem in<

ter fe babems compoﬁtam ex Iatertm
yationibus.,

Nimirom ex rationibus. A ad C. & RIS
Bad D vel ratiombus Aad D s & B
“d Go o

8, multiplicans C facna! AB CD
‘BC. Ratio AB ad CD com~ - BG ,
.pofita et ex rationibus ABad» . . = ' -°
BC, & BC ad CD, .utdemonfteavi in
.Elem. Geom.l.V. par.}}1s nira, Sed ratio
.ABad BCeflt 4 eadem cum catione A 8d # 37. 7.
C, & ratio BCad CD eadem & efft cum ;.
ratione B ad D. Egoctiam ratio AB
. D 4 ad
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ad CD compofita eft ex rationibus lates
rumAadC, & Bad D. Quod erat de-
monfirandum.

PROPOSITIO VI.

S I numeyorars continu? proportionalinm
A,B,GC D, E primus A fecandam
B non metiatar 5 neque ullus ullum mea
_ sietar.
* Quod nullus metia« . A BC D E
tur proximé infequen-
tem , patet ex ‘ipla hy-
pothefi. Quod vero nec ullus ullum me-
tintur , (ic oftendo . Tribus A, B, Cin-
veniantur 4 proportionales mmimnN
Q,P.Erunt ergoN, P .
... primi interfe, eritque ABC D E
s exbaquoy utAadC, NOEPR
fic N ad P.Quija vero A
¢k ad B, ue Nad O, & A non metitir
‘B, neque N metietur O 3 ac proinde N
non ¢ft unitas. Quare cam N, P fint
?dekar orimi inter fe, N non ¢ metictur P.
"AtquiAcftad C» ut Nad P. Ergo ne-
que A metitur @ . Eodem modo often.
dam , neque B metiri tertium 3 (e nume.
‘sam D, neque C ifetertiumE. Etfj
* quatuor fumantnr migimi proportiona.
‘ les

[ EINS




AriraMeric . Lis.IL '‘§¥
les datis Ay B, €, D, fimili via demona
frabitur , neque A metiri quastum D, -
neque B 2 [e quarcam E, & fic deinceps.

PROPOSITIO VIL

S 1 numeroram continue proportionse
' linm A4,B,C,D\E, aligais quempiam
~ aliam 3 fecando B metiatur 5 etiam pri-.
wus A fecandam B metictur,

Nam i A non metiatur B; neque ullus
ullum ex fequentibus ¢ metictur+ quod * Pra
evertit hypothefim . "

PROPOSITIO VIIL

S 1 guataor numeri in eadem fuerint

proportione s at Aad B, fic Cad D
gxot snter dnos primos A, o B, exiftans
proportionales medii, totidem inter pofies
riores duos C & D exiftent.

AP QB ' InterA, B cadant mes

NORS diip, Q. Numeris A,

€ VXD P,Q, Binveni @ propor- , ..
tionales minithos N, O, ‘

R, S. Igitur ex2quo .5 .erit ut N ad ; 10 e

Sy fic A ad By hoceh € ad D . Sunt

o , autem

/
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autem N » S ¢ primi inter (e, ac proinde
Jja (ua d proportione minimi. Ergo N
S aque metiuntur ¢ fibi proportionales
Cs D. TotiesO» & R metiantur alios
V, X. Quoniam jgitar N, O, R , S 2que
metiuntur ipfos Cy V, X, D ; patet C,V,
X-s Dy effe proportionales ipfis N, O, Ry
$ , hoc efk dacis £ 4, P, Q, B. Quare cum
AP, Q) B lint g continué proportionae
les, etiam C, V, X, D totidem continae

. proportionales erunt: ac proinde incee

A, B, & inter C, D ®que multi exiftgnt
medii propottionales : quod erac demoa-
firandum. :

PROPOSITIO IX.

1ds0 wameri C, & D primi inter fe
W) fuerins; guot inter ipfos exiftant me-
dii proportionales,totidems & smser corsm
fisgulos, ac unitatem exiftess.

¢ O P D Inter C4 ac
. O D exiftant mes
Unitas dii proportioe
& . - B nales 0' P.lne

AA  AB BB veniaduos A,

- AAA AAB ARB BBB B, minimos in

satione Cad Dy
dein:
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deinde tres AA, AB, BB; demum quatuor
AAA, AAB, ABB, BBB'y donec invento-
rum multitudo par fit multitudini daco-
sum C, O, P, D'. Quoniam ergo extremi
€, D [unt 8 primi inter fe  esunt C, O,

S P, D ¢ mini-
c. O. P D mi fibi propor-

1. "tionalium y het
Unitas et minimi in.
A B " d ratione A ad

AA AB BB B . Quarecum
AAA AAB ABB BBB. AAA , AAB,
' ABB, BBB fint

etiam ¢ minimi in ratione A ad B, erunt
hi illis ®quales, finguli fingulis . Deinde
ex prop.Il. hujus, & definit.13.patet uni-
tatem A , AA, AAA, itemque unitatem,
B, BB , BRB effe continué proportionales.
Quare cum’tam multitudo AAA, AAsAs.

$ hyp.
¢ 33e70

4 hyp.

eex confte

quim BBB, B8, B cum unitate par fic -

multitudini AAA , AAR, ABB, BBB hoe
eft G, O, P’y D 5 quot medii cadent inter
C, & D, totidem cadent inter unitatem,
& AAA, five C; itemque inter unitatem,
& BBB five D . Quod erat demonftrane
-dum. N

PRO.
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 PROPOSITIO X.

1 inter unitatem , €& duos sumeyos

AA4 , ac. BBB aqué multi medii
proportiosales exiftant 5 etiam inter ip-
fos A4, & BBB «qud multi exifient
mdu.

lnﬁntuatur tota conftratio propoli-
tiotm ILhujus, eritque manifeta demon-
firatioex corollario 4. & §. propofitionis

ejuf{dem.
Corvllayia,
1. Si fuerine Unie.
duo ordines ab ' [ O
unitate contia . A : B

nué proportio= AA AB BB
nalium 1 , A, AAA AAB ABB BBB
M. AA-A’ &C.
B, BB, BBB , &c. erit ratio AA ad BB due
plicata rationis A ad B, & ratio AAA ad
BBB triplicata rationis A ad B, & fic
deinceps.
Nam AA', AB, BB (unt continud
P proportionales in ratione A ad B. Ergo
p7.7. 4tio AA ad BB eft duplicata & ratio-
b defaze nis AA ad AB hoc et A ad B. Similiter
, A cum
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"cum AAA,AAB,ABB, BBB [int con~
~ tinog¢ ¢ ptoport:onales in ratione:A ad B; ¢ fchol
eric ratio AAA ad BBB triplicata d ra- L%
tionis AAA ad AAB, hoc eft tationis A
ad B.. - Et fic deinceps. Qnod erat de-.
monftrandum. :

1. Verumeft corollmnm pumumn
guocunque communi numero C ipa
choentur. feries. . . .

Qum enim fint in pro- A
portione continua A, B, . B E

* @, item A, E; B eritCA..-  COF -
o par:BB , & FA par EE. D P Q_G
Sed :ratio BB ad EE eft
duplicata rationis B ad E;per XI. que; ab
bac non dependet. Ergo etiam ratio CA
od FA s hoceft ratio 6 Cad F , duplicaca | b L
&t rationis B ad E : qudd:erat primum- 2
Pari modo oftendam 5 quod ' ratio DB ad
GE -fit: duplicata rationis C ad F, aé
promde quadruplicata rationis. Bad B
Yed miio-DB ad GEs, eomponitur €x 12«
tionibus. D 3d G ,8:Bad E. Esgoratis
D ad G cum' ratione- Biad 1B ek quadsus -
plicata rationis B ad E. Ergo fola ratio
D ad G eft tnphcata sationis Bad E:
quod erat alterum,

1I1. Siinter numerum A,& duos D,G
xque multi cadant med'] ' proportionales

b ..’

20, 7o
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B, C, E, F;etiam inter ipfos Dy Cy He _
cet alteruter fit unitas , 2qué multi me-
- " dii cadent . ‘ ,
Patet ex corollario II.Cum enim rltao
D ad G fit eriplicata rationis B ad E; in-
ter D& G cadent duo ¢ medii proponio-
nales ip ratione B ad E. :

¢ def.13,

PROPOSITIO XI

I Nter. duyos qaadratos nwmeros A 4,
BB wnus cadit medius. proportsonalis .

A B 5 & propartio quadrati sunvi AA.
‘ad gaadratam namerum BB d‘tplacata t]l
propamom Joseram A B. .

. Pars I. AA e& ad. AA AB BB )
;,f‘;'g‘s ‘ABesuc Asd By&K AB i A i B
ek od BB,ut:AadB:.. .-
§ 115 Eego b AA eft ad:AB, ue. ABad BB. Quod
-erat primum 4 ¢ ...
_ - Pats I1. Putet.ex g partc,hdomm AA}
¢def.rs, 8d BB effe duplicdtam ¢ rattonis AA ad

:;:c’l:ol. AB, hoc ekd rmonis A ad B. I

- SCbaIlm.

EX bac,é- VIII prctedeme demqlx‘ran puqf

thesrema illud celeberrimum , quod Euch-
/]

;\\‘
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di eft libri X.poftremums: In quadraco diameter
lateri incommeafurabilis eft.

Si enim id negatur s erit diameter ad latus,
%t nymerus ad numerum , puta ut 2ad b, ut
patet ex definitione commenflrabilium . Ergo
otiam , ut patet ex 33. VL, yuadratum diame-
tri eff quadratum laseris , yt quadrasus sume-
r4s aa ad gquadratum numerum bb; qied fieri
non poteft . Cum enim, ut patet éx 47,41, , qua-
" dratum diametri fit ad quadraium lateris, ut 2.

- adi ‘,/i illud ad hoc effet, ut quadratus numerus .

82 ad quadratum numerum bb, esiam aa effer ad
bb,#t 2 ad 1 : ac proinde ¢um inser aa, ¢ bb,
per hanc propofitionem cadat unus medius inte-
ger setiam inter 3, G 1 caderet medius integer
snus o per VIII. Quod eff abfurdum .

19

PROPOSITIO XIL
Nter duos cubos numeros JAA , O
- BBB » dao cadant medii proportions-

les AAB o ABB; & cabi AAAad cubum x

BBB propertio cft syiplicata proporsionis
Jateram A B. R

AAA AAB ABB BBB - : Per [choliom
A B . ' .props XVIL

1ib.VILAAA, -

AAB, ABB,BBB l"uht coritinué proper-

tionales in ratione A ad Byquod erat prie - * -

mum :ex quos & definitione 19, patst
etiam fecundum,

FRO-
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PROPOSITIO XIIL

-Entar numeri contins? proportio=

wales quotcunque A,.B,Coqsi in feo-

ipfos dutts facians AABB,CC; & in bos

rur[am dutti faciant AA4, BBB , CCC;
otque sta deinceps i infinitum,

Erant A4, BB, CC, item A44,BB3B,
CGCI s & fic deinceps consinnd praportioa

% X 1. Per corol.4.prop.
A B C - 1L hujas tres (e~
AA BB @€ ries, hic ab unita-
AAA BBB CGR te incipientes,funt
' continué¢ propor~
tionales. Ergo ratio AA ad BB 4 eft du-
plicata rationis A ad B, hoc et & rationis
Bad @. Sed etiam ratio BB ad CC du-
‘plicata ¢ et rationis B ad @ . Ergo d AA
cft ad BB,.ut BBad CC.  Similiter, quia
ratio AAA ad BBB eft triplicata ¢ ratio-
nis A ad B, hoc eft B ad C, cujus etiam
triplicata g eft ratio BBB ad CGC ; erit
quoque 5 AAA ad BBB,ut BB ad CCGC.
Quod git demonfrandum,

PRO. .
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~ PROPOSITIO XIV. -

N I gmadrotus numerns A4 quadrs. .
S tum sumerum BB metiatur , etiom
A latus anins metietar B latus alteriys. i
- Et f latus A metiatar latus B, etiowy
guadratus A4 guadratam BB metictyy.

AA AB BB ParsI. Ain B faciat
A B AB.Per fchol.p.XVILlib.
' VIL. AA, A3, BB(unt
proportionales in ratione A ad B. Quare
cum 4 AA metiatur BB,etiam 4 AA me. «hyp. ,
tietur AB.Sed ut AAel ad AB,cfic A f(’;h’;,‘, o
eft ad B. Ergo etiam @ A metitur B: quod 17 7-
erat primum . . . .~ 4 “_‘_""“
Pars 1I. Ut A eft ad B,'fic ¢ AA eft ad « fchol. p.
AB. Sed A jam ponitur métiri B. Ergo 77"
etiam AA metitur AB. Rusfum, quia ue’
A ad Byf fic AB eft ad BB;metiturquo g A f.1bid.
iplum B , etlam ‘AB metictur b BB, Ec- {7,
29 AA metictur quoque BB. Quaod erat
alterum. T

“PROPOSITIO X%V.
S Lcnbas wumerns 444 cubum nune-
rum BBB mesiatRy 5 eviaws-lotas A
metietur latas By Et dcomderf . -
R E Pars



“..; .

. 2 {ekol,

3.9

$ hyp.
e7. 8
d (chel,
9. 9.

2 1bid.

i,

8 % Lo
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Parsl.In- AAA AAB ABB BBB

Cger  utrum- A B
‘que cubam

interpone numeros AAB » ABB, quorum
genefim littera (acis indicants Erunt
omunes quatuor @ continud proportiona-
les in ratione A ad B, Quare cum AAA
metiatur BBB, 5 etiam AAA ¢ metitue
AAB. Sed AAAeft ad AAB,dut A ad
B. Ergoetiam A metitur B; quod egat
Pprimom. : : .

Pars 1I. Quia AAA eftad AABuce A
ad B, poniturque jam A metiri Bj etiam
AAA metietur AAB, Pari modo quia
AAB, ABB, BBB funt finter fe, ue A ad
B; etiam AAB metiecur ABB, & ARB
ipfum BBB. Ergo etiam g AAA metitug
BBB : quod erat alterum,

PROPOSITIO XVL

', S 1 gaclrétﬂx A4 quadratem BB now

megiatur , seque latss A metictur
latus B . Et é comverfo .,

Pars I. Nam i lacus A° AA BB
tunc metiatur Jatus B+ A B

. espr. €ti3MAA 6 metiretur BE,

P38

copta bypothefim . :
‘ Pars
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Pars 11. Silatere A nen meriente By
metiatur AA ipfum BB, fequeretug etiam
. & A metiri Bgcontra hypothefim . - ljr. &'
¢jul

PROPOSITIO XVIL

Icubus AAA caxbum DDD wou mes.
tiatar « weque latus A meticsny la
tus D. Et & converfo . - -

Demonfiratur ab abfurdo per XV.
PROPOSITIO XVIIL

] Nzer daos planos fimiles AB, CD unsus
B medins proportionakis eft wwmerus: &
ploni ad plavam yatio dupliceta oft ra-
Sionis bomolegoram latersms A » C. ~

Pars I. Quoniam AB BC CD
AR,CD fimilesplasi A B C. D
funt,ericlatus g Aad L adefag.
latus B,ut latus C ad fatus D ; & permn-
tando Aad C 3, ut Bad D. Qum igitur 5,4,
ABfitad BG,cut A ad @, hoceht ,quoﬂ ¢ fchol. g
jam oftendi , ut B ad Dy hoc efly 4 ut BC Jiif4.
ad €D erit BC medius proportionaljs
inter AB, CD : quod erat primum.

Pars II, Per 1. partem ratio AB ad

Ez CD,
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o i M..,, C D, eft duphcata ¢ ratjonis AB ad BC,

"¢ tchal.p, hoc eft £ rationis A ad C: quod erat
- ‘N - alte:um. ) .

PROPOSITIO XIX.

I MNeer duos fimiles folidos ABCy DEF
duo cadunt medii proportionales BCD,
CDE : & ratio folidi ad folidum eft tria
plicata rat;oms lateram bomologomm A
o D, :
-~ ABC "BCD CDE DEP Pars I
A B G  DEF Quifimi
' les. folidi
fant ABC,8 DEF, erunt unius latera A,
B C proportionalia alterius lateribus D,
. Es F. Quare permutando A eR 3d D »ut
"Bad E,&CadF. Jam per [cholium
prop.XVth Vil eft

ABCad BCD BCDad CDE CDE ad DEF
utAadD uwwBadE QutCadF

~ Sed jam oftendi Aeflead D, ut Beft ad
E)s& usGelt ad F, Ergo etiam ABCeft
#d BCD , ut BED ad CDE, & CDE ad
DEF , ac proinde BCD , CDE funt duo
medii proportianales inter ABC; & DEF,

- Quod erat demonftrandum.
,Pars H.Jam patet €3 11.pattes& defini-
tio-
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tione XIl. rationem ABC ad DEFefle -
triplicatam rationis ABCad BCD, hoe . - =
eft g rationis A ad D . Quod erat demon= .y,
firandum. - - : gp. 0 -

Scholiapi .

Tdetur bic locus exigere , quando folidus
numerus ex trisum numeroram multiplica~
siome producitur; ut demonffrenius ex tribns,imo
guotlibet mumeris y ggocumyne inter fe ordine
multiplicatis , ewmdem femper nwmerum produs
civ Infigne sheorema eft, ¢ ufus permagnis quod
“alia quadam via y longeque expeditiori , quam.
.alii paffim foleant , demonfirabimus . Sed quo-
niam ea pendet a permusationibss y quas datus
rerum numerus faﬁ‘re poteft  fit

L héoyema 1.

pY

Date fint ves yfen listere guotcumque A 5 B,
C,D,E, ¢ penantur totidems mumeri abunisatd
1,2 3, 4, 5« Hi inter fe ordinatimmultiplicati
producent nuinerim ferﬁmmt’iohum, quas res
date A, B,C, D, E fubire zoﬂ'um.' C
. Theerematis hujns demonfirasionem me &>
diffe memini R, P. Ignatium Derkennis puim

. cherrimé deducensem ; ex fimplici duarsm unie
satum permutatione . llius, dum hac fcribo, ina
lucem prodit opus’ Theolsgicum d¢ Deo wnio s
trino, creatore, conferiptum methodo plane exis
mia, longiffimeque divier(a ab ea, quam. de fi-
mili feribentes argumento hallenus tenwuersunt o
In quo iffud esiam lestor EC'I”" perfpicias , ron.

. (L]
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fodum Theologie Philofophiam woigue ancillm
ri, fed, quod non perinde forsaffhs fibi homi-
nes perfuaferint o etiam ¢ Mathemasicis rasio-
ciniis, quantum (ubinde ad fublimes de Deo, dis
winifque rebus quafliones enodandas poffis Iu
cis affundi . Isa porrs 5 quod fupra repofui, dee
ducebats +

Due litzera ( hasenim pro rebus affumemus)
3,b poffunt his permutari qualibes [emel witi=
mum locum, vel primsum occupante, Hine

Tres littera a, b, c permutari poffunt fexiass
nam qualibet trium femel occnpante ultimum.,
docum, poffunt dus relique bis permutari, Cum.
enim C tenet wltimum lockm , poffunt due relit
que 2, b bis permutari, ac proinde duo haben-

- sur diverff ordines abc,b a c. Rurfus b occu~

pante ultimsur locum , bis permutari poffunt re~
ligua 2,C, (o fic dno novi sxfurgunt ordines
acb,cab. Denigue a ultimum tenente locum.,
religue b,c bis permutari poffunt’s unde rurfus
&0 alii exiftunt ordinesbca,chba « En fimul
omnes o :

" abec achb bca
bac cab c¢ba,

* Qunswor listere a, b, ¢, d, permutasiones ad-
mittuns 24, Nam gualibet ex 4 dasis litterie
femel occupare poteff locum ultimuns, ac sum re=
ligua'sres fexies permutari, Unde 14 diverfy
erdisies quatwor lieserarsm exiftunt «

Suingwe a ,b,c,d, e permmrationes [ubire.
polffunt 120. Qualibet enim ex § daris witimum.
senente locum , religue 4-wicibus 34 permutan
tur: unde lisseraram § quinguies exifinnt 34 di-

. verfi
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verfi ordines 5 hoc aff 130, Argue isa in infmie
sum . Hoc pramiffo fit 1 v s

rbm'euia II;. |

Pars 1. Trez numeri 4,8 ,C, qeocumyne ine
ter [e ordine mubtiplicati, femper wquales gie
Enunt numeres. . :

. Sex diverfos multiplicationsms oy. 2 B ¢
dines exhibes tabelln appofita.Qued b a ¢
Produlia fint aqualia , cum eadem lit- . awias—e
tera uylsimum locums temet 5y uz in, 2 Cb
abc,&bacdepmerexxvl ¢ a2 b
LVIL Reflar igitur , ut offendam pros o wsmen
dufia aB¢,aCb, bCa,wqualia, b Ca
?t[‘. K . . ’ ' C b a3

@ B ¢ Comparemss primum aBg, é. aChbh.

aCb aBef ad(4)aC,ut Bad C, sS4 B,
. &5 C funt iidem numeri, q%i b,& ¢ Er-
goaBefadaC,utbadc. Ergo 6Pradyﬂa&
ex primo 2B in quartumc, hoc ef 2Bc, e-
-fumw produdle ex fecundo a C #n b tertium.,
hoc eft ipfi 2 C b, Comparemns jam '
aBc, 5 bCa. 2B ¢fadbC,ut2a a2 B ¢
adC hoceff ,ut A ad c. Ergo pro- b CA
duttum a B c agquatur produito bC A, ‘
Liquet igitur omnia fex produila inter [e #qua,
lia effe. ' )
Pars I1. Etiam 4 numeri a,b,¢,d, quocum-
gue inter fe ordine muitiplicasi, aquales gia
:”f’lt nymeros . .
Ex Theor.patesa,b,c,d admitrere 4 fenas
rior Aiverforwm ordinums, ktoc eff ordines diver-

4 [os

"'[C"M!o"'
17. 9.

b19.7.

f-hol. p.
17 7-
1’{-"-




. ¢ (chols
17.7.
219, 7o
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for 34. Sexarius primus exhiberur in saballal
appofita. Luoniam a,b, c quocum-

gue inter [e ordine multiplicati fem- a b c d
per esmdemgignunt numerum perl. bacd
partem , G witimus in soto fenario acb d
eft idem , patet omnia primi Jemarii cabd
prodsailaeffe unum idemgue . Eodem. b cad
modo offendam [ex produlla fecundi cbad
fenarii inter fe convenire . dsque id -

ipfum de fenario tersio , quartoque demonfirabi-

mus. Hoc igitur folum rveflat, ut produGum.
unius [enarii convenias cum produéio cHjsuslia
bet fenariorsm trium religuorsm . 8uod fie
offendo .

Comparemus [enarium primum ,ix quo d te-
net locum ultimum 5 cum fenario guarto , in quo
a locum pofiremum occupat. Scribe a infra d.
Tum ante d pone A, ¢ D, ante 2, G relie

gua prefige utrique litteras b c. Igi-
Dol d A o beD e u &%

D,boceffaandd. Ergo prodaéia,
¢ be Ad, & bcDa fenarii primi , & quarti
wqualia funs . ~ Pari modo ofiendam omninm 4
Jenaviorum cowvenire produa . Liques ergo
propofitum . .

Pars I Bodem difcurfu ex parte II. offen.
dam produdia ex multiplicatione 5 numeroruns,

qw# [unt 120, effe cadem: atque ita in infinitam,

inpumeris 6, 7, 8, ¢,

- PRO
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PROPOSITIO XX.

S{I inter dsos planos A & B cadas
" unus medins proportionalis G  fimis
les plani erant . : :
Sumancur ;K0 minimi in ratione A , 5, ,,
A CB ad C;& G ad B. Ergo 4 F>, K parpe
F K %9ue metinntur tam ipfos
X7 A, C puta per X, quim
~ *  ipfos C, B, puta per Z.- Igi-
eur K in X,& Z ¢ facit €,B:ac ptoinde ut «ax. 2.
XetadZsdfic@eftad B, hocelk Fad 4 177
K :& permutando F ad X,utKad Z. T
Quare cum e Fin X faciat A, & K in Zoe hyp &
faciat B, ac preinde F, X, & K» Z fnt la= ** *
sera planorum A , & B s fimiles f plani ¢4,
erunt A, B. Quod erat demonftrandum.

o . |
PAULLO ALITER

1ister duos numeros Ay B snus cad .
dat medius proporsionalis C o fimiles
plani erane. v ,
Sumantats DB A €. B ...
minimi inrationeA - D E
adG, &CadB. Igi- .. M - N
tur D, E2queé me- DM EM EN#:7
tiuptur tam A9Gs i.. .-

‘pus



yd
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puta per M, quimC, B, puta per N.

Quare DM, produ@um nempe ex D in
oax. 8. M,eﬂCA.&EMJGRc.&CENenBQ
4 em.  Jam in DM,& EM latus D eft ad lacus E,
H 'ff;:'l:p. utf DM ad EM, hoc efty ut A ad C, hoc
7. eftyutgCadByhoceft, ut EM ad EN,
: ;::,,,l,, hoceft , ut & lacus M ad latus N . Ergo
tids DMsEN, hoc eft A, B {uat planié {imis

¥ les. Quod erat demonfrandum.

PROPOSITIO XXI

Q 1inver duos numeros A, B duo medi;
< proportionales exiftan: numeri Gy D;
ﬁmi/&f/b’idiemﬂ: A] 8-

) Sumantur A € pD B
415.9 adatisA,Cy EP X 0oQ_
N

Deesm- : M :
nimi pro- EPM XM XN oQN
portionales ' ' ’

serikr EP, X, 0Q s qui #que 5 metientur Ipfos
Ay Cy D, puta pee M 5 ac proinde EP M,

¢ .t produ@tum nempe ex EPinM , ,cef A,
e & XMdeRR C. Quia autem C,D, B (unt
in eadem raclone , jn qua A, C, Djerunt

woil.o. EP? X3 OQ @tiam minims proportios

o coroll, p. .
stz Rales ipfis G, D, B, salque protude o gves
o : ticn




 AmirTRNTTICAR.LIL 9¢

tienturzqué, A C D B

puta per N. EP X O0Q

Quare XN, M N
‘produ@um EFPM XM XN OQN

nempe ex X _ o
inN,eR fD, & OQ}S et B, Cum igituey,, g
EPMGtA>»% OQNIitB, reliquum eft,

vt oftendatur latera E, Py M effe propor-
tionalia lateribus, O, Q,N. ,

* Quoniam inter EP,& OQ g et medius  ¢op
proportionalis X, erunt EP , OQ 4 plani ; pryces.
fimilessideoqss B eft ad Oyat P adQ.Deins ; ¢, 17
de M cft ad N,ut # XM ad XN,hoc eflsut z (401, pe
jam oftendi fup. » ue € ad D; hoc eft ; ue 1£7.
JEP ad X, Sed EP eft ad X,uc latus Pad ; .
latus Q: quia tam m EP ad X » quam # P p ael. 13.
ad Q R in ratione dimidiata EP ad ©Q. *'*
Ergoout Pad QshoceR ye Ead O, fic's1r.ma.
M ad N. Simites igitnl P r@lidi raut" def. 37,
EPM, OQN; hoc eft A, B. Quod-erat'des.
monfrandum . s -

‘PROPOSITIO XXIL .
G 2trinm propossionaiine wamerovam
2 4 B, Cprimas Afit guadratas, sern
tims C ctiam quadratsls efit.

 Radix, five m.'.'-gmmg o;
. . (10e,
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A B C Quoniamigitur O multja
O P plicans (e facit A o erit ug
alef. 130 I _unitas (1) ad O, fica O ad
' " A: ac proinde tam integ
A% 1:quam inter Ay& C unus et medins
beorall.3. proportionalis.Ergo etiam & inter 1,& G
**™. unus cadet medius P;qui proinde da@us
Hpaeee ex in (e € facit C. Ergo etiam C quadratus
sl delt. Ql_ovfl erat demonftrandum .

- QCorollariam .

Uadratus, radix, unitas funt conti 2
nué proportionales. Patet ex dea
monftratis.

PROPOSITIO XXIIL
R S 1 guatuor continué proportionalium
S #umevorem 4 s B, G, D primus A fis
§ubus, quartas eriam cubus erit «

A B G D Cubi A latus efto

| R O. Oin fe faciat P,

s dchizg o Q Igitur O in P 4 facit
I cobum A. Jam per

corolls prac, 1. eft

,, ad O, ut O ad P. Et quia O in P facit A,
Bdek. 11 erit ut 152d O , hoc el us O ad P, fic 4

ad
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ad A . Ergotam inter A, & 1, quam in-
ter A » & D cadunc duo medii proportio-
nales. Ergo etiam inter 1,& D duo medii

¢ cadent Q. R.Cum ergo fit,ut 2 ad Q,fic ¢ coroll.y.,
Q.ad R; pater #Q in fe facere R. Et cum J4ef 4.
fitue 1 ad Q, fic R ad D, patet 0 Qin R ¢ exead. .
facere D . Ergo fetiam D cubus oft, Sdefzg

Corollariam
U Nitas , radix, quadratum, cubus

{unt continue proportionalia , Pa=

tet ex demonftratis, - -
PROPOSITIO XXIV.

13uo namerns 4,8 eam inter [ yatios

nem bobeans , guam quadracus alie
9%is G ad quudrasum D:primas autem 4
[it guadrasuss etiam fecandus B quadras
tus eyit . - T

Quohiam AeRad B, A ‘O B
utCadD;&interCy,& € P D
D unus cadit medins ’

' -
P

6 propottionalis P; etiam inter 5 A, & B,
unus cadet O.Quin igitur primus A qua~ #3.1.8.
dratuseft 5 etiam tertius ¢ B quadratus ,,, 3,

erit, Quod erat demonfirandem . - -
o PRO-
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PROPOSITIO XXV.

S 1 duomumeri 4, B eam intey e vad

tiomem bobeaws  guam cubus C ad
cubum D,primus ansem A it cubysietiam
Jecundes B cabus evit . :

QuiaAefadB,ut€& A O P B
ad D, ‘atque inter cabos C Q R D
6 C, D duo cadunt me-

- dji proportionales Qs R 5 etiam inter A,

B duo 4 medii cadent’. Quoniam ergo A
«cubus eft,etiam B cubus ¢ erit,Quod erat
demonftrandum . g

- Corollaria . '
| Atio qnadrati' pumeri ad -non
quadracum neqait exprimi in

duobus quadratis . Patet ex XX V.
1l. Ratio ¢ubi ad non cubum ne-

- quit exhiberi in duobus cubis. Patet

ex XXV. .
~ PROPOSITIO XXVI

Imiles plan} 4, B eam inter fe yatid-
V) nem babest, guam qusdratus ali-
gais vd guadrotams . -' :
: ~ In-
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Inter As&c Bcadituous A C B
a medius proportionalis, D .E Peit--
quj efto C. In ratione A -
ad Csfeu C ad B accipiantur tres minimi .
D, E, F. Extremi D, F ecunt 4 quadraci, } 1"
Quonism ergo A el ad Cy ut ¢ D ad E, & ¢ confe.
Cad B,d ut Ead F; erit ex 2quo ¢ A ad 4 coatts
Byut quadratus Cad quadratum F. Quod ****
erat demonfirandum .

PROPOSITIO XXVIL

Slm’les Jolidi 4+ B eam inter f¢ yatio-
news babent o guam aliquis cubas od.
_‘”&ﬂ” . . . .

Intee A% Bduvo A © D B

# cadunt mediipro- E G H F.ya
postionales  qui fint T
" €y D. 'In ratione A ad @ capiantur qua«

tuor minimi B, G, H, F, Extremi E, &

¥ erunt § cubit eritque ex 2quo A 2d By ; corut’n

ut B cubus ad cabam F. Quod erag de< 7>
~monftrandum. o o .

ELE-

-



hELEM'ENTOR‘UM
ARITHMETICZE

LIRER .TE!&TI“S.
-~ EUCLIDI VERO NONUS!
PROPQSITIO BPRIMA:

D Vo fimiles plani A+ B, fo mutsd
maltiplicantes » quadrasm prodss
- cant AB . . :

‘A ©O..B  Ainfe faciat AA. E-

" , : rit igitur AA ad'AB,ut

stchd.p, AA P AB o AadB. Sed inter b Ay

A . & B cadit unus medius

: proportionalis, cam fint A, & B plani (i

yo.y. . iles. Ergoetiam inter ¢ AA, & AB me-

‘ dius cadet P, -Quare cum primus AA fit

quadratus per confiru&ionem,etiam tet-

- daub  tius AB quadratus & exit. Quod erat de-
~ monfsagdum ..

PRO-
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PROPOSITIO 1.

[
1dso numeri Ay B [e invicem malti-
) plicantes quadratums giguoms AR,
[fimiles plani erunt, . '

A O B . AinfefitAA. Quo-
AA P AB. niam AA, ABambo qua-

drati funt, cadet inter Go 1.8
eos medius proportionalis . Sed AA et ad
AB,utd A adB. Ergo etiam inter A ; & 5 fchok,
‘B ¢ cadet medius proportionalis. Ergo A, 1% 7.

- B funt 4 plani fimiles . Quod etat demon- 4 2ok

firandum. .
 Corollaria. : '

I. D'-llo quadrati quadratum produ-
cunt . Sunt enim fimiles plani o

Ergo per I. hujus inter fe mutud multi-

plicati quadratum generant, .

1I.. Si duo numeri A, B quadratum pro-
ducunt , & alter eorum, puta A, fit qua-
dratus, etiam B quadratus erit,

Nam per11. A,& B [unt plani fimiles,
Ergo intera A 4 Bcadit medius propor-
tionalis . Cum ergo A primus fit quadra- * ***
tus, etiam tertius B & quadratus erit.

111, Siduo numeri A, & B producant ® **¥*

F nom _
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non quadratum, A verd fit qnadratm ’
.B quadratys non erit,

"~ Nam,fi etiam B quadratus effet, duo A,
& B per corollarium I. producerent qua-
dratum, contra hypothe(im,

1V. Quadratus A, & non quadratus B

roducunt non quadratum, Alids per coa

rollariumi 11, etiam B quadmgus foret »
contra hypothefim, S

PROPOSITIO IIL

. Vbaus sumerus CCC, j‘e:p[um zmllts"
s plicans, fagit cwbu D. :

+ €cC Cubi radix, feu latus efto
- % CC G, Percorollarill p.XXIII,
* .. C. lib.VII 1.C CCy CCC,
D. 5 funt gontinué preportio-
pales 3 adeoque.inter 1.0 &
'CCC cadunt duo medii propostionales «
. Sed, quia CCC in feipfum feci¢t D 5. esit
edeb1s g yue g ad CEC, ita CCC ad D, Ergo
s+ ¢.8. etiam & inter CCC, & D cadunt duo me-
. .dii + Quare cum primus GCC fit cuhus,
g 318  etiam quartus.D cubus cerits quod fuit
demonfirandum,

.. PO
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PROPOSITIO IV.

‘X cubo A in cubum B fit cubus
AB‘ v . ’

- Aibfe fic AA. Erit A . B- |
@ AA-cnbus. Et quopiam AA  AB . prac,
A, & B cubi funt, ca- o

dent inter eos duo medii & proportionas & b
les-'Sed-AA eft'ad AB, ¢ ut’Aad B . Er- ¢ MM
g0 & fhter AA » AB d cadent duo medij. 4318
Quare cum primus A fit cubus , ‘etjam

‘quartus ¢ ABerit cubus . Quod erat de. ¢ 338
monftrandum.

~ PROPOSITIOV.
S I’whls;dlmahip‘lica}h aliguem nu-

merum B giguat AB cubuws 5 etiam
winltiplicatus B cubus erit. ’

Cubus A .in fe faciat A B :
AA. Erit ¢ AA cubus, AA  AB ajg-
-Quoniam: fgitur AA , & -

AB ambo .cubi funt, inter eos cadent ‘
duo & medii proportionales. Sed AA et ¥ 1%

o fchel. 7, -

ad ABy ¢ ut Aad B, Ergo etiam inter s
As & B d cadent duo medii . Quare ° ™
" F 2 - cum ‘
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cum primus A cubus fit, etiam € quar- .
tus B cubus erit . Quod erac demonfiran-
dum, | T

Corollaria,

1. T3X cubo A in nem cubum X
fic aon cubus. Alidsenim per V.
etiam X foret cubus o contra hypothe-

fim. T
" 4. Sicubus A in B facist nen cubum,

* meque B cabus erit. Alids per IV, etiam

. &e!. 29

17+ 7
'y

faftus ex A in B foret cubas » contra hy-
pothefim. N :

PROPOSITIO VL

@\ ] nameras A , in [e dneins , facit cx-
bum By & ipfe cabus eff. -~ "
A in B preducat E. Quo-* - & "~ *
piam A infefecitB, & A B E
rurfum in B fecit E 5 patet - - ¢
E & cubum effe . Et quia & in“B cubuln
fecit E cubum 3 etiam B cubus in A fa~
cit & cubum E . Ergo & A ¢ cubus ¢k,
Quod esat demonftrandum, -

" PRO-
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PROPOSITIO VIIL

C Ompofitus numeras A , maltiplicans

Nt quemvis nameram B , generat foli-
dum E .

Compofitamy numetum A B R

A-aliquis,prater unitatemy, C D

metiatur 8 numerus,qui (i

Cyper aliquem numerum, qui fie D. Bra %
goCinDeft&6AScd Ain BeeRE . Er- 3 .,
go E fit ex multiplicatione .trium @, D, * byp.
B. ErgoE folidusd eft « Quod erac dee jget.s

monftrandum.
Lemmaf

In ferie numerorum ab tnitate conti<
nué proportionalium 1. A4;B;C, D) E,
&c., numerus A primus ab unitate;mul-
siplicans quemlibee D 4 producit fequens
tem E. - : :
Ericeniment toad AsttaDad Eex, goq sy, -
quo res patec, . - C

.

. PROPOSITIO VIIL
s I nawmeri guotcangue fuerint ab usi-
#are comeinul proportionales s B fes
- B 3 c4na
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cundus o unitate feclusd, gunadratns evity
& 4no inteymiflo, ommes Dy Fy H, Gre.

. Pertius aurem Ccabus eft & duobus

intermiffis, omnes F , Ko e

Sextus wvero P cabus fimal , & que-
dratas, ¢ quingne intermiffis, ommes.

1 3'34;.67»8.910 11 12 12

R A, B-C-Doon ?-Go H.K.L. M. N. .0.
"o 2. 4- 80 ]6'0 33. 640 118. é‘(,'.

~ Parsl. Quonjam ,utr eftad A, fic
Acftad B patet 4 A in fe facere B, ac b
proinde B quadratus eft . Deinde quia
B, C, D funt continué proportionalcs,
& B quadratus eft 3 etiam ¢ D quadracus
erit : et fic deinceps uno intermiflo.
Pars 1I. Quomiam A in fe fecit By& A

_ yurfum ‘d.in B facic G ; erit ¢ C cubus:

Peinde quia.€y D, E, F funt quatuoe
continug proportionales, & C cubus eft;
stiam P cubus feric : & fic deinceps duo-
bus femper intermiffis .

Pars 111, Patet ex [ & IL.

Y 7
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.S’cbol)’am¢ .

R .

Qtfm‘ém primns in ferie namerus A multia

Pplicans quemcunque alium ex ferie proe

— ducit fequentem ; liquet continué pros

‘porsionalium feriem pulcherrimé exprimi fold
listerde A, numeram quemlibet defiznantis, cone
tinud appofitione, bunc in modum.

o1 31 3. .4 s |
1, A. AA. AAA. AAAA, AAAAA. A6,
A7l As. A’o A 10. All.' A1lae

A guippe in feipfum , facit AA quadratum. s’

A in A, facit AAA cubumi ¢ fic deinceps.
Quin were fic tota propofitionis demonfiratio
uno intuits perfpicitur . Quoniam enim muliin
plicationis. produium litterarum appofitionte

exhibetsiry liquet quadrasum effe; cum littera- -

rum multitudo par efl , quam proinde binarius
mesiarurs ut fit loco fecundo, quarto,r fequenti=
bus, uno intermiffo Rurfum ligues , tum effe eus
éum , cum numerum littergrum metitur terna-
riusy ac proinde trifecari poteft, guod ewenit loce
tertio , fexto, G fequentibus, binis femper insers
miffis. Denique apparet , csm litterarum multi-
15do eft numerus primusyus §37; 41513, i neé
cubum haberi 5 nec quadratum; quia nimirsms

&xm primos numeros nullus numerns metiatiury

litterarum multitudo tum nequit aut bifecari,
quod ad quadraticam, aut srifecari , quod ad
eubicam multiplicationem requiritur . Solent.ab
Arithmeticis bi numeri furdefolidi , five fuper~
folidi appellari . Omnes autem religui progref=
. . 4 Sionis

P
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fionis termini wel quadrati , wel cubi fune o
el utrumque ; quia cum numeri listerarum. o
[eu dimenfionum, quibus conflant, fint compofitis
eos vel binarius, velternarius, wel uterque me=
situr : ac proinde aut bifecari poffunt, ant trife-
eariy aut utramque . .

Solent porro mwmeri progreffionit jam dide
wocari poteflates , ac feribi [upra eos numeri or-
dine naturali, qui locam, [cu dimenfiones fingtsa
lorum indicent , dicunturgue exponentess Ita-
gue in priovi ferie , qud ante Scholium ufi fue
musy Aefl primus terminus, wocaturque ra-
dix 3B fecundus , [eu duarum dimenfionum , ¢
quadratus dicitar 3C tertimsy fes srium dimen
fonum , & cubsus appellatur , dhe. In altera_
ferie ipfa listerarum multitudo locum , late-
va’ , ac dimenfiones poteflatum fimgnlarum exe
primit. A ) .

"Ex dilis fupra patet 1. in quatumque feries
tontinké proportionalium terminum , cujus ex-
ponens eff &, effe imul cubsim , G quadratam ;.
numerss enim laterum efus , cum menfuretsur &
2> & 3 5 poterit bifecari, a¢ srifecari. 1l ine
termiffis [emper 5, reliques omnes fore cubos
fimuly ¢ quadrates, terminum videlicet 13 ,
18,34, Chcateros, guorum exponentes fenarins
mesitur . Cum enim tam 3, qudm 3 metiantsr
6 ;.6 axtem metigtur- 13, 18, 24, Che. etiam.
gtam 1, gu“m 3 eofdem omnes metientur , qui
proinde , @ bifecari poserwns ; G trifecari.
Ergo, G :

PRO.
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"PROPOSITIO IX.

S Lin feric comtinud proportiogalium
ab anitate wumeroram primus A
fi¢ quadrasss y religui ommes quodrots
erunt . S :
Si primus eft cabusireliqus esiam ow-
ses cubi erant . v

Pars I. Quo- 1.ABCDEF
niam A per hy- I
pothefim, & B per prac. quadrati funt, &
A in B facit Cs etiam 4 C quadratus erit, 2orells:
* Rurfum quia quadratus A in quadratum ~
C 4 facit D 5 etiam D quadratus erit « E¢- 4,
fic deinceps. . _ "

Pars H. Quoniam A per hypothefim
cubus ety & A in (e facit B3 ctiam B
cubus ¢ erit. Etquia A cubusinBcua ¢ ..
bum 4 facit C; etiam ¢ C cubus esits Es "
fic deinceps . o .

PROPOSITIO X

V[ cpntinud proportiopalinm ab usitd-
te numerorym primes A. quodyaias
#on fity meqme alius allus quadrat®s crity
prater fecundam B, @ religuosyuno foma
per intermiflo o fequentes Dy Fy &re., P
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- Et fiprimus A nom fit exbus, negué
olias 8llus cubas eritsprater tertiom G,
& relignos, davbas intermiffis, fquentes
Fyde : .
Pas L. Sit. . ABEDEPFPG
- enim , G fieri . )

- potett, E quadratus « Quoniam’ igitat &
o'qutips. €¥2d Dyut Bad A, (uacque quadrati ¢
piewr. - Eyb D, B, etiam ¢ A quadratus eritscon
cied tra hypothefim., .

‘ Pars 1L Efto, fi eri potelks D cubus.

a1, Cumergoetiam cubiGotdP, & C, fie-

que per hypothefim, & ex #quo , ut F ad

va5.8, - G, fic Dad A; etiam A ¢ cubus eric, cona
tra hypothefim .

PROPOSITIO XL .
. l N ferie attmerorum ab anitate conti-
& nuld proportionslivm minor quiliber .
C gsemlibet majorem G metitnr per alie
qacm vumeram, yai eft in ferie .
. ABCDEF g
‘ Exxquoenim Ceft ad G, ut 1 ad D.
fdixs. Ergo C metitus f G per D, -

Co-
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" Corollavia. .

1. Uantum major G diftat a sties

: tiente € , tantum D , is pet
quem minor majorem metitur  diftat ab
unitate . , o )

11. Primus A metitusr quemlibet D
per precedentem C. ‘

11l. Quivis in ferie numeras @,
feiplum multiplicans 4 producit nume-
rum F , codem a fe intervallo diftantem,
quo ipfe ab unitate. : s

1V.Si quivis in ferie numerus B mul-
tiplicet quemvis D etiam in ferie; quans
tum diftat 1.2 minore By tantum difabic
major D a produ&o F. ‘

"PROPOSITIO XIL

Sl’ ab unitate fueyint numers quutcym.

que continul proportivrales 3 primus
nuamevas E, qui metizur gltimam Dy mea
sictur & umirati proximsm A.

.ABCD Ponatut»en!mgg G
B H G F - fleri poteft,E pnmum.
* "non metiri A . Ergo

4 E, & A fune primi inger fe.  Quoniam 3 7

veu
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.~ vero E metitur D » metiatur eum per P
Beoroll's. Mecicur autem & A eumdem 4 D per C.
f;‘,;:..,, Ergo Eeft ad A,ut ¢ reciproce C ad F.Sed
’ quia E,& A {ant primi inter (ejerunt mie
43.7. bimi din (ua proportiones Ergo E meti-
“earg. tur Cye puta per G. Quare cum eumdem -
georell. 3. C metiatur £ A per Birurfum eric E ad A,
praced. g ut Bad G. Ergo quia E, A {unc in fua
§ coroki®- broportione minimi 5 iteran E metitur
dany. b B,puta per H.Atqui etiam A metitur B
’ per A3 nam A in [e facit B, at patet ex
teotol.sy. VIILEegorurlum é Eeft ad A,ut A ad H.
, ~ Quareicam E,A (iat in pro-
Asngp p -y portione [ua minimi, E £ me-
' ‘ titur Ae Quod erxt demon-
‘ftrandam .

Scholium J

Ulshra, & fubtilis hec demonfiratio eff , ins
qua ex contradiflorio affertionis affertio
ipia dire& demonfiratione infertur . De hoc gea
nere Kemonfirationis wide y f§ lnbet, gue differuin
mué in Appendice poff Elementa Geometrie . .

"PROPOSITIO XIII.

S Inumerorum ab anitate continm? proc

portiosaliam preximus anitats Apria

ks oft ; moximum D wylins alius.me.. .
T tea
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#letuy prater cos, gui fust in numoris
prapormnahbm. :

- L. Metiatur enim, 1. ABCD

- fi fieri potek , Ediver- E FGH

fusabipfis A, B,C o -

maximum D: Noa em

E primus, alids etiam B metiretnr a e prace

Ay ac proinde A non eflet primus , con-

tra hypothefim . Igitur E compofitus .

eft : ac proinde eum’ meumr é ahqms brer

primus, - '
11, Quem dicoefle A . s: enlm ahus \

primus O metiretur Ey quoniam E meti-

tur D, etiam O ¢ metiretur D, adeogue |,

d &iplum A: quod eR sbfurdum s cum 4 prec.

A primus fic . Metiatur jam E ipfnm D

perH. -

o 11 Prie deerfﬁs-’ ‘1. ABC D

abA,B,C.Sitenimy - EFGH

fi flerl poteft , H idem 0 -

‘cum-alique ipforum Ay -

ByCyputacom€. Ego E metietur D

per G:.acproinde etiam & ¢ metitur D o ax..

per E . Eigo E eft unus fex ferie A, B, Q; £ ¥

luod eft abfusdum , cum B volueris e -
non unpum ex ferie A,B,G. Ergo H

diverfus eft abipfis A, B, €. - -
1V. Deinde H nonexncprimus 3 ah{s ¢

cum -

\



g

“94 EpemMewronrum
¢ rac.  cum H metiatur D, metitetur g quoque
Ay primum ex hypothefi: quod ef abfar-

dum. H, igitur compofitus eft.
V. Quia autem H compofitus ety me~
tietur epm aliquis primus, quem dics ef-
- fe A . Sienim alius primus O metiretur
H,cum H metiatur D (nam quia E per H

 bax9.. metitur Dy etiam H 5 per. E metietur D)

$aete metietur quoque s O ipfum D, ac proin-
" &pec .deetiam £ iplum A primum : quod o

abloypdum. . B Lo
ddorcll.3, V], Jam quia A metitur /' D per G,
" " itemque E meticar D per H; writ.ut A
w coroll. od Emy ita reciproce H ad G. Quare
" cumy ut oftendi num.l,, A metiatur E,
etiam H metietar C, puts per G, Quo-
plamigicar, Gcut E diverfusabA 4 B,

C meticbatur pokremum D per H, i
nuac H ( quem jam ofkendi nwm.l{l, di-
ver{an efle ab A, B, C , ) metitur ipfo-
rum As By € pofiremom C.per:G. Often-
dam eodem modo G difin&um elpe ab
A+ By & non efse primum, & menfu-
sati ab A, quobxc tris oflendi de pu~
- meroH. . . -0
o corcl.2, - Quiasrgo A metiturC » perB, &
eans, H metitur Cper G5 erit vt ¢ A ad H,
5,. s - ita reciproce G ad B, Sed ofendi num, V.
A metiri H , Ergo ctiam G - metjtus
, B; pu=




ArmrgyMETICR.LIB]II. 9%
By puta per F. Ofendam rurfus ¥ die
ver{um effe ab A,plane, utoftendi n.111,
H cfse diverfumabA,B,C, & G ab
A, B, :

Quoniam igituc A pér Ay hocf-per -

fey metitur B, & G per F metitur B3
erit ut A ad G, p fic reciproce F ad A .
Sed cft often(um num.VI. A metiri G
Ergo etiam F metitur A ; quod ef ablor.
dum, cum A primus it . Sed hoc abfus.
.dum inde dedu@um eft , quod poneretur
E, diverfum ab A,B,C, metiri D. Liquet
ergo, nullum ab A, Bs @ diver{fum meti~
" 5i D+ Quod esat demonfirandum,

- Scholiam, .

p corgll.
R 2 L

Zc demonfivatio, jfm ratiocinationis flee

x% mirabili tandem infert quafitum ,
merite e difficiliorilus una wideri poteff . Bres
wiorem aliam [ubflituit Claudius Richardus
nofler , Euclidis Commentmor praclaras ; Jeik
eii non confici propofitum s facile imselliges , qui
fegeriee .

PROPOSITIO XIV.
M‘ Igiosm namerans A, quem primé
‘A wumeri B, C> D meriaptar, nal-
Ins aligs primms, prater daross metirsr.

Me¢-
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A Metiatur » i fieri poteft o

"B G D minjmum A slius quilpiam

E F primusEperF. BrgoE in

F facit @ A, ac proinde E

F (une latera iplius A . Quoniam ergo B,
G, D metiuntur Ay meticatur quoque &
alterutrum E , F. Non E primum . Er-
go F. Sed F minoreRt y quim A :nam B

 in B facit A. Ergo A non eft minimus ,

quem metiuntuc B, G, D, Quod bypo.
theﬁm evertit.

PROPOSITIO XV.

S 1 faermt tres prapomanale: in rae
tione [ua miwims A4, AB, BB ;
dxo guilibet compofiti ad rel:qm:m pr:-
mi erums.

A B Expropll lnb.VllI.
AA AB BB manifeflumef,fiA,B
-~ duo minimi' ponantur
in ratione data 3 5 AAy AB, BB forectres
minimos in eadem ratione . Jam quis A ,
& B (unt & primi fater fe , etiam & A+B
ad B primus eft . Sed etiam A ad B pri-
muselt . Ergo etiam ¢ falus ex A++B in
. Ay nempe AA+BB, adB prnmus eft..
Qnate AA+ AB ad BB etiam @ primus
-erit.




ArjrRuzrica.LIBIIL gy
erit . Eodem plane modo oftendam ,
BB -+ ABad  AA effe primum. '
- Reliquum eft, ut etiam AA 4 BB ad
AB primus fit . Quoniam- A » B funt pris -
mi inter (e, ac proinde ¢ etigm tam A 5., 109,
qudm B ad A + B primus eft 5 erit quo- Fatn
que AB,genitus ex A in B, ad A4-B f pri- 7 *% -
mus . Ergo AB ad gipfius A 4B quadra--2 + 3./
tums hoceft ad 4 AA 4 BB + 2-AB, pri- » 27.7,
-mus ek . Ergo dividendo AB primus ¢ eft 3 so.5,
ad AA BB+~ AB. Ergo ruclum £ divie & ibig,
dendo AB primus eft ad AA + BB. Quod :
¢rat demonftrandum, . s

PROPOSITIO XV,

D!’Jobm numeris imter fe primis 4 _.
X & By neqait tertius proporsionalis B
exbiberiy ;- B
- Sitenim, fifieripa- A B b @
teft,utAad B,fichad 5 g7 5 .
alium C . Quia primj ' o
funt inter fe A, & B, erunt @ minimi - « 33
hi propostionalium. Ergo A & metitur b. 5 seae
Sed etiam A metitar fe. Ergo A, & b [uas
inter ¢ {e compofiti , contra hypothefim s , 45 .
Quod e abfurdums . . " . .

wiSw o oy
L Rkl I SN
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PROPOSITIOXV".

Sl in cmnhmé propomouahm Jerie
extrems A D [ans prmu inter fe; €0
' non potem a/tcmn commﬂm.

. Sitenim., i fierl poe ABQDE
te(i. ntAad B, &Bad
* Cy &c. fic D ad alium E ."Igitor permn.
* tandos ut Aad D,fcBadE, SedA,8
shyp. D funt & inter fe primi,ac promde 6 mi=
Y2 nimiio (va ratione, Ergo ¢ A metitur B,
2%9.  Sed B metitur d C; & C meticur D. Erga
ess1n A g metitur Dy Sed & A metitug (¢. Ergo
Jdfay. f Ay & D funt inter fe compofiti : contra
. hypotheﬁmo -
- N
o PROPOSIT!O XVIIL

Qobus wumeris datis A, B confide-
_yave 5 ag poffit ipfis sertiss propor-
mnalu exb:bm. :

'Si A, B (unt primi inter fc, AB X
non ‘poffe reperiri tertium , BB ‘
. patetex XVI©

Si A, B {unt inter fé primi, B in {é fa=
ciat BB Si A metitur BB, puta per X 5.

erie



Arirwuerrca Lislll,
erit X tercius proportionalis . Nam X in ‘
A a facitBB. S:d & B in (e Facit BB. ¢ ax 8. }
Ergob Aelt ad B,ut Bad X.

Si Anonmetitur BBsnon A B 7Z
poterit exhiberi tertius pro~ BB
portionalis . Detur enim, G . .
fieri potet, Z. Ergo A in Z facic BBjepm-
dem ¢, quem Bia (e . Quia ergo A jo Z ¢ bid.
eR BB, A per Z metictur 4 BB: contra g axy,
" hypothefim, ‘ : , ‘

5209,

PROPOSITIO XIX." "

T Ribus numeris datis 4, B, Ceons
- R fiderare , v quarius proporvionslis
poffic exiberi, e '

A B C X SecundysB, fa cer.
- BC tium C do®us, faciat
-~ BC. Siprimus A me-
titur BCy puta per X; érfe X quartug
proportionalis . Nam tunc A in X "6 fa- aaxt.
ciet BC» xqué acBin @+ Ergo 4 uc A 4157
adBificGad X. L \
A B c 7z -SiAnom fnetitur.Bcg .
BC non poteric exhiberi :
quartus proportionalis. ;
Detur enim Z, i fieri poteft . Ergo A -
- inZ¢ faciet BC, cumdem » quem B facic « 19.7. !

2 . m



, T Eniururoniu '
daxg inC.Ergo A d metietur BG per Z: cone
tra hypotefim,

Scholism,

Pkopojx'tiou: guatsor pracedentes intelli geno
X de funt de numeris intégris, Qiqibaf'vi.r ening
Auobus nymeris tertitis 5 G quibufvis tribus
quartys proportionaliy exhiberi poseft per fra-
, Giones yut docebitur in Arithmetiea praflica.

o Arith, Hoc vero oblervasu dignwm eft, quod fuo ¢ Jo-
prad. L. g, co demonfirabimus , quamvis duobus quibusli«
c.y. bet tertius Prappﬂimdli:,é tribus guartss, (al.

gemfraé?u;, daripaﬁt; tamen inter quos mediug
integer dari nequit , inter eos meque frafius qui~
dem ullus poterit exhiberi. ) '

_, . Datis tribus numeris 4, A B C Z

. B, C, guartus proportiona- D

lis inyenitur etiam htunc in :

. molum. - , o
Primur A ,dividens [ecundum B, faciat quo-

dientem D. Tertius C, multiplicans D, gignat 3,

Hic eft quafitus,
f 8, Cum enim A dividat B per D , etiam fain
8 177+ "D faciet B. Sed & CinD g gignit X . Ergo A
dburye eftadB,hurCadZ. . :
© . Impoffibilis eris quartks psoportionalis intee

ger s non fi A non metitur B, fed fi fallys ex

C in D non fit integer, -aut ad integram redsu+

! ¢ibiliy, - " : A

L

PRO.
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~ PROPOSITIO XX.
PR:’mi #umeri funt infiniti.

A B @  DentarprimitresAy By e
X+ 1. C.Inveni X minimom, 6
 / quem A , By C metiuntur,

‘ cui adde unitatem . Si X+4x
primuos st , jam quattus habebitur pris

mus . Si X+1 non eft primus, eum alis

quu 4 primus menetur, puta Z. Hic erit 5 34,

primus, adatisAs By Gdiver(us. Sit |

enim, fi fieri poteft 5 idem cum dato-

rum aliquo € . Ergo quia € metitur X,

etiam Z metictur X . Sed Z etiam metis ,

- tur X4-1 . Ergo Z metletur ¢ quogue g 3 ¢3%5%

quod eft ablfurdum . Ergo. Z, novus pris

mus eft .« Eodem modo invenientur plua

res ine termino.

P‘ROPOSITiO XL

N Vmari paves quoteamgue 4, B,C
Componunt parem. : .

A B C Quoniam A, By C pa-

N O P res funt 5 eorum 8 (emif- ¢ def. 16,
fes fint N, O, P . Quia
' G 3 igi-
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102 ELEMENTOREM
igiturefty ut Aad N, ficBadO, &€
»iaso ad Pseritut A ad Ny & fic (umma Ay By
'Cad fammam N, O, P Sed A cft duplus
ipfius N . Ergo {umma A, B, C dupla eft
{fumma N, O, P.: adeoque fumma N, O,
P eft femiffis fumme A, B, C . Ergo fum-

"« def.16. ma Ay B, C ¢ par numerus eft. Quod erae

* demon@randum. _
"PROPOSITIO XXIL

- lM;u_z'res A; B, C, Dymaktitudine paris
co@ponunt parem.

A B.C D Auferdfingulis unis
» def. 190 . : '
3 bys. Qui pares erunt s & unitates ablatx 4 pa=.
" sem component « Quate pet’ pracedent.
reliquay & ablata fimuly hoc eft ipfi AsBs

'Cy D, component patems .

’

' PROPOSITIO XIIL

) l Mpaves 4, B, C, multitadine impariy
componsnt smpayems S

Quoniam ¢ idpat i A B C:
pari diffect unitate , erit  Gumr
Coex par. Sed & impates ' '

¢ def. 1.

tatem « Tum & o relia
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A, B dcomponunt parem « Ergo A s B, 4 prge,
Co1 componugr parem. Sed famma A,
"By Comit ab flumma A, B 4 C differt uni-
tate Ergo fumma A, B, C ¢ numerus € « def. 17,
impar . Quod erat demoafirandums

- Corollerigm. .
An qatmqe impar add:tus pari com.
ponlt imparem. = - o v

PRO pos-..n 110 XXIV.

S I3 pawri saumero D: j’n&tm&aur par
E, rel:q:mP ;w erits |

Nam G relu]uus B foret implr ’ o
" a coroll,

cum pari E.componeret & imparem Et Proges-
Sed P cum Ecomponit D- Erge D - F ’

impa; eﬂ'et contra hypoteﬁm. l

D Q

PROPOSITIOXXV. :

Ayt

I a pafi wmm i mgar :E* ﬁ:bwalu-

t:m relzqtm: Cer:t :mpar. - -
,\‘ : GO e e N L"'ff H '1 .
N«amﬁfmmusc effor par s it A
cum invpasl'Bifsgerec dAimparem, B ; .
Sed C cum B facit A . Erga Avforex ~ 5

L AR ;e
impar : coatra hypothefim.
«T . G 4 PRO« .
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PROPOSITIO xxvx.

| S 4 a& imparé E ﬂ:&trabm:r :mpar P s
religuus G evit par.... . .

Nam fi G foret impar ; istum E
¢ .9 impare F componeret E ¢ parem o F -

.Quod evertic hypotkefim. . - . G
PROPOSITIO XXVIL'
S 1ab impare-A fakrmyr B, rea

l:q:m: Cerit impar, .. ...

A Namfo fotee parys is qum. pni
' Bcomponeret s A pamn. centra
bypcheﬁm‘ Ll

PR OPOSITIO XXVHI. .

"/l l’

I\Ar o & impar A, B » invicem malti.
pl:mmr, producum Gparem,, « » .

\

L&Y T

(18-

diet M A 2. B ;, Componituré enim @
< 6. i ; sX-pari A qotic fumpto »

©.quot fan,c nuitases, i fn 5 -
»atege Etgo c par tﬁﬂ T R
» , o e ”.6’8-: |

!




ArrrRuerics Lindll dog -
~ Gorollaria .

1. P Ar multiplicans parem gignit pa.

‘AL rem’, Patet eoderh modo ex XXI: ¢ ¢
- 1L Omuis pariter impar eft: par. Pas o
-tet ex defin. X1X. , axioma. VII., & hac
_propofitione. L v

. .PROPOSITIO XXIX. . .
Illpar D mitipl)’cah; imﬁreﬁ E, pros

A

dacis impavem F.

D 3' B f- , Co#iéqnitur 8 enim P « def. 19,

F 1y = ex D impare toties fom-
. . ptos quot {unt unitates
inimpare E . ErgoF imparééft,. .,

-

Corollaria,

12 B 1. § Mpat A metiens pa-
3A {3_4‘ I -r_ef:'n B eum metitut
S ./ ,,' . Pef'pafem cq ﬁamﬁc ’u. :
foret impar 4 quia 4 in C ¢ producit Byeset’s

aflec B .d impar., ut pote genitus ex im- , e
- pare. A in imparem G« Qyod repugaat

. hygiptbeﬁq oo o

o t_l.'lm. } POV



f ElrMaNrTORU U
1L, Impar D) metiens
ts E . impatem- E 5 eum me-
3 DU 5 ticor per imparem F .
, : -~ Nam i F foret paryquo~
et piam D imper in F parein gigait 4 E,
3185 et B & par: costra hypotacliame

LS?bOIi‘”mo

EX his demonflrari jam poterit, nullum nue
merum AB ita [ecari poffe 5 us genitus
extato AR isi unam paviems CB fis.aquaiis qua~
drato partis alterius AC: ac. protnde prepepiid-

_ #em X1, lib.IL nullo modo pufJe numeris applica-
2is g8amvis decem primae ejufdem libri propofi-

~ #iomesomnes etiam in wmeris fins wern. T .
. o ) ;

v Awieia 2 CosB - 8it enim , ff fieri poteft,
e & D=t |~ penitus ex-A8 iw' CB par
_ quadrato ex AC. .
Vel AC par e , & CB impar.
Vel AC impar , ¢4 CB par.
Vel uterque AC , rCB impar.
v Vel wterqsie payy . o oo
o priviwm AC par ; & CFB impdr . Erge
a coroll. #oinsidBeff 2 jmvar . Ergp genitus ex AB im-
:3 ” , pare in CB imparem , impar b eff. Eff ¢ we-
¢ coroll, 70 Par quadratus, ex AC pari » Ergo'impar’)
Ao b Lenibus ext AR in CB, equatuy pavi , mempe qus-
- fratp ox- AC ; Quod cff abfurdumy. .- & :
Sit deinde AC impar , & CB par.Ergo tosne
AB d-impar eff . Erpo falius ex impare AB -in
val.g, CBparempar ¢ eff« Argui guadratus imparis
. T by . AC




Ariraxerica Lislll. ‘rop
AC impar £eft . Ergo rurfum bic impar illi pari f 29,4,
®gualis eft . Quod eft abfurdime _
Sit tertic uterque AC ; CB impar . Ergg to- ,
tus AB g pareff « Ergo fallus ex 4B pari in 8 23"g.
imparem CB par h eﬂ . Impari.f asutem AC qia- 28. g,

dratus i impar eft . Ergo rurfum his impar illi 439-%

Pariex AB inCB aqualiseft« Quoq eff abfur- .
d’!ma o ' . .

Sit denique utérque AC, CB par, Sumap-
tur duo minimi D, E , in ratione AC ad CB',

EruntD, E, primi K-inter fes 4¢ proinde ne- ,""‘5; :

gueunt ambo eff¢ pares , alias métiretur eos bis

- marius] fed vel ambo fum impares ; el D par

E impar , vel D impar ; E par . Jam quia

AB in CB wqsatur quadvato AC , erit ‘ut AB

ad AC , ite AG ad CB . Ez guia & e ad D,

#t BC ad CA s erit compomendo E cum D ad

D ; ut BA ad AC ; ho¢ eff %t | AC ad CB, j ofendi
boc eff ut m D ad E. Quaniam igitsr D. cim ante.
Eef 4dD , 4t D ad B , erit genitus éx D ™ hyp
cum E in E equalis gunirgn ex D. Quod fe-

ri np} Poffe s tribus primis partibus demonfira-

sum efte . c :

| At guifpiam [ufpicabiter ita fecari forzaffis
numerum poffe in duas partes, quibus fraftio
nes adheregnt . Veriom fille partes yeducon-
tur ad duds fraBiones ejufdein denominatios
nis s 4t docebizur in Arithm. Prad.lb 11 ¢. 111
%OZ:IL faeite apparebis , ne id gwidem effe pof-

14€ ¢ :

PROPOSITIO XXX.
S’ impay B metiatuny paredi A, & illiys
dimidium mesictar,

im.
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# corol. 1o
9.9,

$ axige

¢ idem.

. 428 9
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108 ELEMENTOR U M
Impar B metiatur A 12 A .

patemper G. Erita C 3 B {C 4

par , & C metiecur quo- ' ‘

.qQue A bperB. Ergo & dimidium ipfius

C metietur dimidium ipfius A per B (eft
enimut Ced A, ficdimidium G ad di-

midium A.) Ergo etlam B per dimidium

C metietur ¢ dimidium A. Quod erat de-

- monftrandum.

" PROPOSITIO XXXL

’S"I:'m'pa"r Aad ah’qéem B primﬂ:. eft,

stiom ad illias duplams C primas
”;fo : o . .

Nam i A,&Cnon A3 By,
fint primi interfe, C10. D E’
metiatur eos aliquis ‘
D, A quidem per E . Erit D' neceffarid
impar, alids D par in E gigneret'A 4 pae
rem . Quoniam ergo D impar metitur C
parem (el enim C par,cum duplus fe By)
etidm D metietur 6 B ejus dimidiums

* Ponebas autem’etiam D metiri A . Ergo

A , B non {uat primi inter (et conera hy-
pothefim.

Co:
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Corollarium,

I Mpar A »qui primus eft ad a!iquem B,
etiam primus ef non (olum ad du.
_plum By'fed etiam ad quadrupluin, o@ue
plum, &c, Patet ex propofitione.

PROPOSITIO XXXII.

S 1 proport:o dapla ab ‘unitate coutis
) suctur in infinitam 152, 4, 8,
16 , &c. babentar ommes pariter pares
tantuna, , .

1-ABGCDE F Quod fngulx

In 20 4o 8. 16. ;z. %4. fint pariter pares,

patet ex XLLIX.

‘ Per hanc enim 1.

me;ntur quemhbet in ferie, per aliquem

ex ferie 5 hoc et per parem . Ergo per doe
finitionem XVIII. ,

Quod fint pariter pares tantum , pa~
tet ex XI1IL lib. 1X. Gum enim 2 proxi= -
mus unitdti fit primus , nullus metietus
ullum iplorum 2 , 4 » 8y &c, prater dos »
qui funt in {eriey hoc eR prater pares.
Brgo per definitionem X VIII.

Qg_od onllus prateg hos i pariter par

tan-
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' tantum, lcC olten-
+wABCDE F do. Efto tantum

(.30408- 16. ;1,64 R |y
1. R P O, pariter par qui-
cumgque O, cujus
dimidium fit P, hic eric par; alidsfi R
focet imipar, binarjus per imparem P me-
tiretur O, adeoque O effec pariter impar:
contra hypothefim . Semiffis ergo iplius
Pefo R Hic rurfum erit par; fi enim
R effet impar 5 cum fit quarta pars ipfius

O, numerus 4. per imparem R metirecue
- D rurfus contra hypothefim , Atque ita
femper femiffis prioris erit-par y donec

veniaturad 1. Sit ergo 1 femifsis iplius

" R Erunt igitur Ry P5 O ab unitate du-

pli y ac proinde O unus ex ferie , Liquet
ergo propofitum. S

~ PROPOSITIO XXXIIL

Q\ [ omnes numeri impares duplestar .,
provemicnt ommes pariscr impares ton-

o EOm 46010,0°6s

.
p
‘o byp,

3¢ 9. 9« Its - Singuli -pari
6 0. 14+ 18.23. ter impares{unt,
A B @ DE quia corum fe-
© g N2, mifsis ek 8 im-
P.Q  pars adeoque me-

tie-




!

CAri¥Exryre 2 LislIL g1y
tietur binarius fiogulos per femiffem im-
parem. o - e

Efle pariter impares tantum ,-fic oftens
do . Sumatur quilibet ex illis , puta O, .
cujus femiflis efto N, & apponatur bing.
gius , Siergo D et etiam pariter par,
metiatur b eum P par per parem Q Quo. # et 1t
niammigitur N per 2 metitur cumdem D, =
erit ¢ Qad N, ut 2 ad P, Sed 2 mietitye ¢ corel. -
P .parem . Ergo etiam Q par metitue im. '*7 i
parem Niqudd eft abfurdum contra X XI,

Quod nullas prater hos fie pariter imd
partantom , fic oftenndo . Si quis prater

_hos effee alius, is deberet deffe par . Pas 4 conol..

ses autem numeri aut habent parces di. s
midias, ac proinde funt ab unitate dupli,
adeoque per pracedentem funt pariter pa-
res tantum ; aut habent dimidios impa-
tesy & fic per fequentem funt pariter pa~

kes, & pariter impares, Brgoy &c, - -

FROPOSITIO XXXIV,
Y Aes namieri 4. B.C.D-E ; gui mes

. @ binario dapli fant, mec divsidigm
badent imparem , fant pariser pures , G

- poriter impares, Et praser Bvs alins gule

g .

/as.

Sia.
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© Singuli £2.20. 240 38 .
., «20.24.38.36.40.44. 48,
ariter pa. » A
P (o, ABCDEFGH
quia cum eorum dimidii pares Gat, bina-
. gius eos per illos dimidios pares metitur .
Ergo per definitionem XVIII.
: Quod etiamn pariter impares fint, fic
" oflendo . Sumatur quilibec ex . illis By
- quem (i dividas bifariam , & dimidium
“gur(us bifariam - ac fic deinceps, tan-
dem incides in aliquem imparem.Si enim
incideremus (emper in pares 4 incidere-
mus tandem in 2, ac proinde B eflec ab
_ unitate duplus 2 contra hypothefim . Im-
4 i1+ par antem ille metietur parem B per 4
7 parem. Ergo B pariter impareft, =
~ Atque ex his pacee LI, pars praceden-
tis. . t ‘
Quod: praeter hos alii nulli fint pariter
© pares, & pariter impares,patet ex dusbus
precedentibus propofitionibus.

PROPOSITIO XXXV,
PP SI facrint guastitates conting? propora.
o | tionales quutcamgne EZ, CZ, BZ,
AZ ; erst ws CE exceflus fecusde CZ
Jwpra primam s five minimans EZ ad mi-
vimam EZ o viacaceflus AE maximg
A
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AZ fapro mininum + 4d amuss fimglre--

Ilgl‘dt B2Z;CE, EZ-
| SN « S * E,....-z'
B T Y A

A cmsomyra e B prntonse G- sonivempn- B cverep= Z,

Transferantur E'ZA CZ,BZ in uiaxw
.mam AZ. Quoniam AZ eft-ad BZ; ut BZ

- ad CZ, & CZ ad £Z; erit 4 dividendo AB , ,,, "

ad BZ, ut BG ad CZ, & CEad EZ. Qua-

re butuna ABad unam BZ, fiveut CE ; ;.

ad EZ, ita fimul omnes AB, BC, CE, hoc

eft AE, ad omnes imul B% ,CZ , EZ.
Quod erat demonftrandum. = .

Ex bac prepofitione, cujus fecunditas
tem won videntur priores Aritbrmetici obe
Jervafies fequemtia dedncemas,

C‘orullaria. oo

1. Si fuerint quotcumgque numeri con-.

tinud proportionales EZ» C%» BZ , AZ;
erit ut denominatos propor;ioms s UDica-
te mul@atus, ad unitatem ; ita minie
i & maximi tetminj. differentia AE

ad (ummam ompiuwn , dempto Mmaximo
-AZ.

.H" - be"

-

I
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300 . ERZMENTORUM
in C.Ergo A d metictur BG per Z: con=
tea hypotefim,

Scholiam ,

,Pkopojx'tioae.r quatsor pracedentes intelli gene
X da funt de numeris iutégri:.@f_ib«ﬁui: ening
Auobus numeris tertits 5 & quibufvis tribus
quartys proportionalis exhiberi potef per fra-
Giones yut docebitur in Arithmetiea praftica.
Hoc wero oblervasu dignwm eft, quod fue ¢ lo-
co demonfirabimus , quamvis duobus quibsusli«
bet sertius frafortimdli:,& tribus quarsus, [al-
tem fraé?u;, dari poffis; tamen inter quos mediug
integer dari nequit , inter eos meque fraflus qui-
dem ullus poserit exhiberi. . T ‘
' Datis tribus numeris y 4, ABC2Z
B, C, guarius proportiona- D
lis invenitur etiam hunc in

. modum. .

“Primus A ,dividens [ecundum B, faciat quo-
dientem . Tertius C, multiplicans D, gignat .
Hic efi quefitus. - »

 Cum enim A dividat B per D,cetiamfAin
D faciet B. Sed -CinD g gignit X . Ergo A
~¢ﬂndB,th¢d{.' o .

Impoffibilis eris quartys pyoporsionalis inte~
ger > non fi A non metitsr B, fed fi faltus ex
C in D non it integer , -aut &4 integrum redsus

PRO.
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~ PROPOSITIO XX:
PRimi numeyi funt infiniti.

A B @  DenturprimitresAy B,
X+ 1« C,Inveni X minimom, 4
- 2 quem A , By C metiuntur,

. cui adde unitatem . Si X%

primos eft , jam quattus habebicur pris

mus . Si X+1 ton et primus , eum alis

quis 4 primus metietur, puta Z. Hic erit 5 342

primus, adatis Ay B, Gdiverfus. Sit |

enim, fi fieri poteft 5 idem cum dato-

rum aliquo @ . Ergo quia C meritur X

etiam Z metictur X . Sed Z etiam meti~ . '

- tur X41 . Ergo Z metletur ¢ quoque g : ¢3%5

quod eft abfardum . Ergo Z, novus prie

mus eft . Eodem modo invenientur plua

res fine termino. - :

o380

PROPOSITIO XXL

N Vmeri paves quotcamque 4, B, C
componaﬂt pavem. :

A B € Quoniam A, B, € pa-

N O P tes funt ; eorum 4 femil- 4 4, ,;, :
fes fint N, O, P . Quia
‘ G 3 igi-
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103 ELEMENTOREM
jgitur efty ut Aad N, ficBad O, &€
bisse ad Pserit ut A ad Ny & fic fumma A, By
Cad fummam N, O, P, Sed A el duplus
jpfius N . Ergo fuamma A, B, C dupla et
{umma N, O, P2 adeoque fumma N, O,
P ¢ft (emiffis fumme A, B, C « Ergo fum-

' ¢ def16. ma Ay B, C ¢ par numerus eft. Quod erae

* demonfirandum.

PROPOSITIO XXIL.

: _. I‘th’n: A.B. C, Dymaltitudine pariy

componsnt payem.

A B C D "Auker A ingulis unis
adefry. . . tatem. Tum& 4 relie
qui pares erunt s & unitates ablatz 4 pa-.

dhyp
" sem component » Quate pet pracedent.
seliquay & ablata fimuls hoc eft ipli Ay By
'Cy D, component parems ,
~  PROPOSITIO XIL
A I Mpares 4, B, C, maultitadine imparis
componunt smparem. S
¢ dcf.1p,  Quoniam ¢ iﬁpat i A B C:
, pari differt unitate , erit  Gemr

Cee1 par. Sed & impates
‘ - A,B
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A , B dcomponunt parem . Ergo A s B, 4 praes
Co1 comiponuqt parem. Sed fummma A,
"By Comi ab (umma A , By C differt uni-
tate Ergo {umma A, B, C ek numerus € ¢ def. 17,
impar . Quod erat demoaftmndums

- Corolleriam . :
An ~utxoqe impar. eddxtus pan com~
ponlc 1mparem. R BN

PROPOSITIOXXIV.'

N1-a pari sumero D [ubtyabatar par
E, rcl:qaml’ pcr erits _

Nam 6 reliquus B foret inpir ’
cum pari E.componeret-d imparem - E‘.~
Sed Fcum E componit D. Erge D F
imp" cﬂ’eg contra hypoteﬁm.

4 éovo“-

Prege - ¢

N

PROPOSITIO XXV.
I apafi wmm Amgar:&« j‘nétraba,-
mr. religuaus Cerit ;mpar. - -
. T e ,er.) -+ o e e

mmﬁmmusc effer pan it A
eum invpasl'Bifagerer & imparem, B ;.0
Sed Ccum B facit A . EtgaA:fpret VORI WO

.im_par : contra hypothefim.
CRON !’ G 4 PRO‘ .
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PROPOSITIO xxv:. o

| S Ia& imparé E /Mtrabawr :mpar P s
religuus G erit par.... . .

‘Nam fi G foret impar ; is tum
¢ .9 jmpare F componeret E ¢ parem o
.Quod evertic hypotkefim.

o

PRO POSITIO XXVIL '
S 18 impare-A fa&m:bnturpar B. res

quﬂm Cerit impar, -. ...

A Nsmfic foter parys is qum. pari
Bcomponetet 6 A puom. centra
hypodmﬁm EERCIEPUC IR

PR oposr'rxo xxvm. .

-Ill'

T Ary o :umpar 4,8, mmctm talti-
plmnmx, produnm Gparm, ¢

L4 stb’y ’

(718

L SPA T Componituré enim @
C 6. . ".L‘.’.f X pati A, qotmfumpto »

© quot rmc nnimesf m Bm

»ateger Ergo c par Nlﬂ. WS A

Con i,




ARITANETICA, LiaIL. fof

‘ Corollcria . :

1. P Ar mult:plicans parem gignit pa- |
rem . Patet codemt modo ex XXI: ' ¢

-~ 1I. Omnis pariterimpar el par. Pas
-tet ex defn.X1X. zxwma. Vil. » & hacf
ptopof itione, _

P-ROPOSITIO XXIX. .
lMpar D multiplicans i mparm E, pro. .

daeit i imparem F, - . -
D 30 E -;o e comp?niﬂu‘ a8 enim P o def. 19,
F 15 . ex D impare toties (um-
. ptas quot {uat_unitates
in impue E Ergo Fi lmpat é o&‘ b
| Corallanm ‘ i

12 B { C Mplt A metiens pa-
¢ fem B eum metitut
o per paren C. Namfi@ -+ - -
foret lmpar s quia A inC ¢ producic B )au.( .
affec B .d:impar, ut pote genitus ex im- ;- Ay
pare A in imparem c. Qg_od repugnat
hypotheﬁ. o ) ‘ . wooa

w1



o ax. 8.

Balg

IVRE Y

7 1 ‘l.?.ﬁtﬁzuroagu_‘u.,
’ 1l. Impar Dy metiens
13 E P impatem E 5 eum me-
3 D 57 ticur pet imparem F .
. - Nam fi F foget pacy quo-
niam D inpﬂ in F parein gigait 4. E
eﬂ'ﬂ: B & pan costra hypqtacwr. .

Scbolmm.

X b:r Jmo»/?mn /am potent s mnllum nue.
‘merum AB ' ita [ecari poffe 5 wut genitus
extato AR in unam pavtens CB fis.equeis qub-
drato partis alterius AC* ac. protuge Prepeptid-

_ #em X1, lib. 11, nullo modo poffe numeris applrm-

20y gsamvis decem prime ejufdem libyi [rapoﬂo

 diomes omuu z'mm in umm- fint mr«.

A-ﬂa;‘-C-—-bB Sit enim 4 { ﬁ:rt fotq/?,
| Dembe= | genitus ex- A8 in'CB par
gﬁadrato ex AC.
Vel AC par et , & CB impar.
Vel AC impar , ¢ CB par.
- Vel uterque AC, ¢ CB impar.
7 Vel uterqise par,
Efle privum AC par 4 & B m[uv . hgo

a coroll. oinidB e 2 jmoar .. Ergp g genitus ex AB im-

o
-

é 29°9s

¢ coroll,

pare in CB imparem , impar b eff. Eff ¢ ves
ro par Quddrafu:, ex AC pzr: . Ergo’ tmpar >

a8 b Genitus ext AR iy CB, equatur paw s mmye qu.

. Mraiv ox- A€ ; qud,eﬂ abfurdamy -

Sit deinide AC impar , ¢ CB par . Ergo totne
AB d-impar eff . Erpo falus ex impare AB ‘in
Cs }trem par e effs Mrgui gudrata: imparis

i AC

o
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Ac impar £ eft . Ergorurfum bic impar illi pari § 14, g,
wqualis eft . Quod eft abfurdiinse
Sis tertic uterque AC ; CB impar . Ergg to-

tus AB ar eff « Ergo faltus ex AB pari in & 339
imparcmg0§ par h eﬁ . Impari.r‘ autem AC qua- 28. go '
Aratus i impar eft. Ergorarfum his impar i 4 ay. !f
pariex AB inCB equalisefts Quoq eft abfur-

dum . o ' .

Sit denique utérque ACy CB pay . Suman-

‘ur dsuo minimi D, E , in ratione AC ad CB', L
Erunt D, E, primi K-inter fei 4¢ proinde ne- ‘ w i
guesnt ambo effe pares 5 alias metiretyr eos bi-
" marius | fed vel ambo funt impares s vel D par ;

E impar , vel D impar , E par . Jam quia

AB in CB eqtiatur quadrato AC , erit ‘ut AB

ad AC , ita AGC ad CB .Ez quia E ¢f ad D,

ut BC ad CA  erit companendo E cum D ad

D ; ut BA ad AC ; hoc eff s | AC ad CB, j opendi
hoc eff ut m D ad E, Quaniam igitar D, ctim ante.

E of 4d D ; ut D.ad E , erit genitys éx D ™ hyps
cum E in E equalis qunzr,aro ex D Quod fie-

ri np} poffe s tribus primis partibus demonfiras

sum effe . o .
| At gquifpiam [ufpicabitar ita fecari fortaffis
numerum poffe imduas parses; quibus fradtios

nes adhatreqnt . Versm fiille partes veducan-

tur ad duas fralliones ejufdein denomitiatios

nis s ut docebizur in Arithm. Pra&. lb. 1. ¢, LI,

}2?;};11. faeite apparebit y ne id quidem effe pof-

iles - . e }

PROPOSITIO XXX. . -

"b S’ impay B metiatsr pavens Ay & illius
| ’ Im.

dimidium messetur, .
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208 ELEMENTOR U N
Impar B metiatur A 12 A {C )

pacemper G. Erita C 3 B & 4

par , & C metiecur quo- ' E

. que A bperB. Ergo & dimidium ipfius

C metietur dimidium iplius A per B (efd
enimut Ced A, ficdimidium C ad di-

midium A.) Ergo etiam B per dimidium

C metietur ¢ dimidium A. Quod erat de-

- monftrandum.

- PROPOSITIO XXXL

' Sf"l;"iw.' Aad aliqéem B primus eft ,

stiam ad illins duplam C primas
erit, - N
Namfi A,&Cnot A3 Bgs.

fint primi interfe, Ciro. D E
metiatur eos aliquis - ,
D, A quidem per E « Erit D neceffarid
impar, alids D par in E gigaeret'A g pae
rem . Quoniam ergo D impar metitur C
parem (el enim C par,cum duplus fit B,)
etidm D metietur 6 B ejus dimidiums

* Ponebas autem’etiam D metiri A . Ergo

A, B nan {uat primi intet {e ¢ contra hy.
pothefim, ,

‘ Co:
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Corollarium,

Mpar A, qui primus eft ad aliquem B,
I etiam primus eft non folum ad due
-plum ByTed etiam ad quadruplum, o&y-
plum, &, Patet ex propofitione.

~ PROPOSITIO XXXIL

‘Sl'prbportio dupla &b wnitate coutis
) nuetur in infinitam. 1., 2y 4, 3,

16 5 &c. babesiur omwes pariter pares

tamaune,

1:ABCDEF - Quod finguli
T 2. 4. 8.16. 32, g;. fint pariter pares,
1.R P patet ex XLLIX,
S . Per hanc enim 1.
metitur quemlibet in ferie, per aliquem
ex fotie 5 hoc e per parem « Ergo per dea
finitionem XV1II. o
Quod finc pariter pares tantum , pa-
tet ex X1IL lib. I1X. Gum enim 2 proxi-
mus unitdti fic primus, nullus metietur
ullum ipforum’z , 4 4 8, &c. practer sos
qui funt in (eries hoc eft prater pares.
Ergo per definitionem X VII}.
- ‘Quod pullus prateg hes Ge pariter par

tag-

el
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' tantum, (ic often-
Ir z& B sc 3 Ez g do. Efto tautum
f.3:4 LR }, ’04 pariter pac qui-
* * cumque Oy cujus
dimidium fit P, hic erit par; alidsi B
fotet imipars binarjus per imparem P me-
tiretur O, adeoque O effec pariter impar:
contra hypothefim . Semiffis ergo iplins
Peftio R . Hic rurfum erit par 3 i enim
R effet impar » cum fit quarta pars ipfius

O, numeras 4. per imparem R metitetue
. D rurfus contra hypothefim ; Atque ita
femper femiffis prioris erit-par, donec

veniatur ad 5 . Sit ergo 1 femifsis ipfius

" R« Erunt igitur Ry P:5 O ab uaitate du-

pli » ac proinde O unus ex ferie , Liquet
ergo propofitum. -

~ _PROPOSITIO XXXIIL

| -Sl vmnes numeri impares duplentar .,

provemient ommes pariser impares tam-

CHOm 46010,076

LN

F IO O 2 D 1t Singuli Pll‘i-
& 10. 14+ §8.23. ter impares(unt,
A B G DE quia corum fe-
. "y N'a. miflsis ek 6 im-
P.Q  par adeoque me-

o ' tie-




Arivmumrrrc 2 Lialll. yrg
tietur binarius fingulos per femiffemn im-
parem. o ‘ A

Efle pariter impares tantum ,fic oftens
do . Sumatur quilibet ex illis y puta Dy .
cujus femiflis efto N, & apponatur bind.
gius, Siergo D ef etiam pariter par,
metiatur & eum P par per parem Q Quo-
niam igitur N per 2 rhetitur eumdem D,
eritc Qad N, ut z ad P, Sed 2 mietitws
P parem . Ergo etiam Q par metitur im.
parem N:quod eft ablurdum ¢ontra XXI,
lib.IX« _ o

Quod nullus praeter hos fic pariter ims
par tantum , fic oenndo . Si quis prater

_hos effet alins is deberet defle par .. Pas
ges autem numeri aut habent partes di- b
midias, ac proinde funt ab unitate dupli,
adeoque per pracedentemn [unt pariter pa=
res taritum 5 aut habene dimidios impas
tes, & fie per fequentem {unt pariter pa=

- xes, & pariter impares. Brgoy &cy - -

PROPOSITIO XXXIV,
Y Aves namaer? A. B.C.D-E 5 gai nee
. @ binario dnpli fant, ec ditnidiam
babent imparems , [ant paritey pares » &
- pariter impares, Ef prater bus aliss #al-:

/as.
I Sin-
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- Singuli o 24038, 36. 40 44. 480

pariter pa- ,
‘”ru“”ABCDEFGH

quia cum eorum dimidii pares (int, bina-
. gius eos per illos dimidios pares metitur «
_ Ergo per definitionem X VIII.
- .. Quod etiam pariter impares fint, fic
" oftendo . Sumatur quilibec ex. illis By
~ quem i dividas bifariam , & dimidium
“gurfus bifariam »-ac fic deinceps, tan-
dem incides in aliquem imparem.Si enim
incideremus {emper in pares . incidere-
mus tandem in 2, ac proinde B effecab
~ unitate duplus : contra hypothefim . Im-
—’”f:"'"'pnaptem, ille metietur parem B per 4
7% parem. Ergo B pariter impar eft, .
~ Atque ex his patee 111, pars preceden-
tis. R " A
Quod. praiter hos alii nulli fint pariter
© pates, & pariter impares,pacet ex duabus
precedentibus propofitionibus.

- PROPOSITIO XXXV.
S'I facrint guastitates comtingl propora.
tionales quutcamgne EZ, CZ, BZ,
AZ ; erit ws CE exceflus fecande CZ
Jupra primams five minimans EZ ad mi-
wimam EZ o staexceflus AE 'maximé
A
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AZ fapro minimum » ad qmyss fiwglre--

liguas BZ; CE, EZ,
FrowmpimrenG N Eﬂ'——z
B Y A

Transferantur EZ , CZ B2 in maxi~
.mam AZ. Quoniam AZ eft-ad BZ, ut BZ
~ ad CZ, & CZ ad EZ; erit ¢ dividendo AB , ,
ad BZ, ut BG ad CZ, & CE-ad EZ. Qua-
se futuna ABad unam BZ, fiveutCE ; ,
ad EZ, ita fimul omnes AB, BG, CE, hoc ‘
et AE, ad omnes imul B% ,CZ ,EZ. .
Quod erat demonftrandum. ,

Ex bac prepofitione, cujus fecundisa- '
sem won videntar priores Aritbmetici obe
Jervafie, fequentia deducemas, -

14 ‘v’

Corollaria,

I. Si fuerint quotcumgue numeri con-.
tinue propostionales EZ , CZs BZ , AZ;
erit ut denominator proportionis » unica-

te mul@®atus, ad unitatem; ita Mminie
 mis & maximi terminj, differentia AE

ad {fummam ompiuin , dempto maximo
-AZ. ‘

H —wbh‘
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v = Denominatorem referat FN o unitatem
verd GN . Igitur ut FN et ad GNy ita
CZ eft ad EZ: & dividendo, ut FG » de-
pominator fcilicet unitage mulSatus, ey
ad CN unitatem; ita CEeft ad EZ, hoc
eft, per hanc propofitionem, ita et AE ad
omnes fimul-8%; CZ, EZ.
11. Jildem pofitis y dato denominatore
FN, & magimis ac minimi termint diffee
gentia AE,habetur (umma omnium,dem=
pto maximo 6 AE maximi, & minimi
differentia dividator per denominaserem
unitate mul&atum FG. :
s corlly, UM enim fit ¢ , ut FO ad GN vnitae
poc. tem s ita AE ad omaiom (ummamy dem-
. pto AZ , ea exhibebitur s i quarcus pro-
‘ portionalis inveniatac ¢ is verd obtinc.
tuts 6 d terminus fecundus s nempe uni-
‘tas » ducatur in AE tertium, & produ.
&us, qui manet jple AE, dividatur pes
primum FG,

111. Quod fi termini proportionalis
fuerint magnitudinis , habebitur famma
omnium, degnpta maxima fi fiac ut CE
duarum collateralium differentia ad mi-
norem EZ , ita AE maximz , & minimg
differentia ad aliam , Patet exipfa pro-
pofitione, R '

1V, Sidata feries proportionalium,{en
’ Dume.-

dig e
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pumerorum 5 fea magnitudinum fic pro«

poctionis dupl , habetur omnjum fum.
ma, dempta maxima s fi minima auferae
tur a maxima.

Pec hanc enim XXXV, ut CE et ad
EZ;ita AE eRad omnesBZ , CZ,EZ,
Atqui hic CE par elt EZ. Ergoetiam AE
par eft omnibus BZ, CZ, EZ.

V. lifdem pofitiss ut AB, diffcrentia
duorum maximoruth terminorum AZ 4
BZy cff ad maximum ; ita AE maxi-
mus , dempto minimo , e ad omnium
{fummam, dempto minimo,

Oftenfum efk enim in propofitione, ue

ABeft ad BZ , ita AE effe ad omnes BZ ,
CZ, EZ. Ergout ABeflad AZ, ita' AE '

eft ad omnes AE , BE , CZ, EZ , hoc efy
ad omnes; dempta minima EZ.

7

’ Scholiam,

-,

Ui dane propofitionem , ejsufgue corollaria
contulerit cwm iis, qua feripfi ad propos
firionem X1. LV1, facilé inselliges hine

dedusi poffe soram contemplationems iliam , qus
Jeviei infinitarwm propertionalium gmantitatum
¥na exhiberur ompibus aqualis . Nam cum f-

nitus efl propertionalium numerss 5 tum wur f¥perhant
CEeff 4adEX, fen wt AB ad B, ita AE, hoc 3%

eff maxima,dempra minima , (ax witisa, eff 4d
L H omnes

——
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omnes BXs CX» EX . Cum verg numerss Prae

gortionnl"m infinitus eff 5 tunc 4t AB off af
s ita maximg toea AZ off ad omnes BL 4

Cz' ,EZ > Orce Ubi hoc folum intereft y quod ter-
tio loco maxima jam accipiatur 1014 5 gm’a'm’-
miryw minima,-gué privs & maxima aufere-
batyr s jam nulle fit; aq proiude suferri per

queat

Y Rurfus ¢um finit4s eff numerus propo(tiéna-

goor ¥

s

lism 5 ut AB § eft ad A maximam ; ita AF,
boc efft maxima, dempia minina, ¢ff ad omnes
AE , B » €31 EX» boe oft ad omnes, deppea mi-
nima + At wvero cum infinitus eff proportiopa-
Tium numerss; thm ut AB ef ad maximam A%,
ita maxima A eff ad omnés AX > BY >, CX 5 EX,
Ubi yurfum hac wna differentia eft , quod miniz
e jap evane[caty & nulla fit; adeoque aufer-
Ti mequeat. . o :

{ PROPOSITIO XXXVL

S I guwmerorum [evies ip ratione duply
ob unitate continw proportionaliam
AB, €D contivuetuy, donec eoram fuwm -
ma E fit primas namerus ; Jumma E in

maximam D muhiplicate facies pawe-

" mantur ab E dupli ,

‘vum perfelinm, , .

Quot l:unt numeri x.ﬂ;A c D
As;B,C, Dy tot fu= E O PF
Ex

27w

pimirem E1Q 1 N1 P




Arpramerca LML 11y

Ex zquo ¢ igiturefRus A-ad D fic B, .,
ad P. Quate ex A in P idem # fiet numea & 15.7: &
susy quie¥ DinEy nempe Py Eigo P - ‘
- metitur F per A binarium , ac proinde
Ey O, N, P, F funt Tontinuk-praportio=
nales.in ratione duplas Ergo F minus Ey
®quatur £ ipfis E» O, Ny P Sed E zqua- ‘ cmﬂu
lis eft dipfis t3 AyBy Cy D Ergo F minus 535,
E ipfis 11 A; B, €; Dy & O; Ny P wqualis
eflt . Adde atrifquée E y erit F omaibus 15, ; -
AsB,C,D,;E; 0, N, P. zqua]ls . Sunu
autem diki numer; pastesaliquote ipfius
P naf cuth E, O, Ny Ps F (int continug
propgscionules,finguli-metinatur ¢ FiOb o
eamdem caulam finguli i ; A > By C mg=
tiuntut D D aptem metitur Fy nam D f ;1.
in E fecit F.'Ergo & ﬁnggli pr,BaQaD«g ¢ win
‘metjuptur F: .

" Reliquum eft , 4, oﬁendatm’ 3 numeqa ‘
F nullam efle aliam partem allqmmug 3
‘Bfie M.qua@vis alijuota ipGus F- . Often-
dam; eam effe eamdem cum aliqua ipl’a-
sumA3B,C;D,E; 03N, Peonpfo,
quo id negatur . Ponatiar enimy 5 M non
effs enndem. cum. ulla'iplaram A, B, &c.
(Loaiam igitur M metitur F; metiaa
tur per Q. Ergo M in. Q.0 facic P o Sed 4 s
etiam E in D fecnt F. Ergo eft  ge Ead
Q » ic M ad D . Sed quia B unigati

H

2 pro-
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118 E'S 3
1. A BC D proximus el primus ¢
EONP

F 4 uctpote 3, & M poni-

M Q_ tureflediverfus abom=
nibus A, B, C, non me+

titur # M ipfum D. Ergo neque E meties
tur Q.Quare /cum B primus fit y erunt
E» Q m primiioter fe 3 ideoque in # ra-

_tione fua minimi. Ergo E meticur M,

& Qometitur D, Ergo cum A primus
fit y Q eftaliquisp iplorumA, B, C.
Sic ergo Qidem cum B: & quot [untB»
C, D, tot (“mtu" 8b E duph E"O’ No
Igiturex 2quo'y ut Beftad Dy fic E eft
ad N . ldom ergo fitex B in N, quj fit
exD inE,nempe £ . Sed quia M meti-
tur F per Q, etiam Q in M facit F . Qua-
ge com idem F flacex Q in M, & ex Bin

" N,ericut Qad B, ita N ad M. Sed often-
diQefleidem cum B. ErgoN eft idem

cum M. K -

“Nullas ightur F pastes aliquotas habet,
prater 1y ArvBsC, D, E,O No Py q“i’b‘ls
omnibus cum F fit eequalis, perfeQius eft.
Quod erat demonftrandum.

RQuemadmodam in XI1. propefisione ba-
jus libri, ita @ in bac ex contraditioria
fua direle affersio concluditar i Quod
‘mivor & Clavio, aliifgue now fuifleobfere
vatum. - :

- Schos




Adienuztricalalll. iy
" Scholism.

X Boc ‘thebremate inveniensus omnei numes
B 7i perfe@i. Quia fumme ex 1, i, eff 3 nu-
merus primut , 3 in alrimwum 2 facit 6 ptimnm
PerfeBum , tsijus parte; aliqhosa fans 15 3, 3.

&t guiafumme.cx 1,3, 4 ¢/l 7 primas numerus,
7 in maxipum 4 facit 18 fecundnm perfeitnm ,
€ujus parter aliquora fant 1,354, 3514 Rure
Jum quin fumniacex 1s 2,4, 8. 16, eff 31 primus,
$3 in 16 facis AQ6 perfellum tertium, cujns ali-
gg;upar:u It 8,3,448,16,31,63;124
349, . L

Swmma Badeiny facillime, § iumerns fequens
muliletur ihisate, ut patet ex corollario IV.pres
tedente. Partei aliquotds cujufvis perfeldi fic
inuenies . Quot nunmeri dceepti funt ab Bnisate
dapli, feciufk gnitate ; totidenms prime s five
{wmma accipidniur dupli annwmerato ppimos Hi
Aupli cum duplis ab #nirate , atqae ipfa wnitas
te, [wnt paries aliguota perfeddi‘dati,

Porro invewtio perfe@orans 4m hac propofi-
sione, G corolfario IV. pravedente brevifime exe
Ponisur bunc in .modum . Ratid éapla ab wmi-
sate contiiuerle in infinitum . Vide ysi nume-
ti progreffionit s abjefia aniiate; fiant primit
lg namique duddi in privcedenies dabusr perfen
05 o A . . p
De mubtituding perfeflorain haBlenus invens .
2orsis Marings Merfennns in Pref. sumdX. has
feribis: baBenus inventos effe tantum 11: nimia
rém, 6.18.496.8128. 23 (349, 336.8, 589 (369, Tomo L,
©56.137, 438 (691, 328.3 (385,843 (608,139 ;’?&“:
(953, 538 ,.Ch sres alios i{guor“ poffremusfic

R o 4 o=

(N
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€20 EsdnMrmyonun, &

ex progreffionis auple termino 2§7mo unitate

tmuiélato in terminum 356um3 ex illis 18, gssos
Petrus Bungus cap. XXVl de myfleriis nsm.
recenfety santum 8 primos effe pérfellor , eos
widelicet y quos [upra dedimsus 5 veliqhos 30 imms=
zﬁ.erff&_‘o.f. Hecille, oot

= Quod asitéin plures hallenus now fint répevti,
inde fit s gtiod in feric progrefi¥mi} dupin inters
Nalla: aumérorui s qui abjeita unitaié priml
fiant, valde mdgnn fint v andecimut ¥nim ejsifi
modi efl teriinus abuhisate , ut Wilum fupra s
357us Exctufivd; ar priinde numerss ingens, gul
primus an fity longiffimi daboris et difternere s

Sane , fi 30 norlrconfler numéras , Merfennus

dffevir] huir examMi ne integrum quidem feo

culsm fufficere’, guosungue meds hallenus ceo

gnitourarise o v

AR Vona tett N W
S wiige Y. -

N
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ARITHMETICZE
S PRACTICE
LIBER PRIMUS.
' ‘; vid fott:i}:imuﬁ boc in

R opere [pettaverim 4 inje
WS- #i0 prfacue fiita : nitmi.
N\ rem 5 at Arithmetics
Proxim. siverfons, &
I, . clare , breviteyque ¢~
Ponerem 4. (. guod pillus buc afgus foo
€it ) demonflrarem . Quia perro., fuod.in
2yibus elementorum libris compendio, ut
opinor, nou [perpeddogam fedis Logifiic
Speciofwradimentis primis n6 femel utay
etiany b cyevosinda inmeviorian érant
€8y gu« babentur ante.elementorum lie
bram, nobis primum, Euclidi feptimunsy

NS o A\

. g;’iépr Soc Jam accedyt twam ¢ guvd fras,

Hiones stigm. [Peciofts fubinde adbibe.
binus o Nibil oft tamen.v.qued difficaitas

- tem bic alignam [fbi quifpiom imagixe,

18y , c4m operationes earum 3 €ommm
Binm fradiagﬂ'@dﬁqraﬁadg‘bﬁ in oullo
differant. : .
- dm citandis elementoram Mritbmetices
tam figris Kuglidissordinem: tetinuis:

Qras



227 Ar1TRMET1C S
,%&"qre enm gitstar [eptimss , edeandys
primus goffer bic , & fiz de dmobas ye

¢
li'qm': . Primas sumersis propefisianem o

Jecandas libram defippace
LOGISTICA
Integrorum Numerorum,

N omni ntmec , plurtbus notis cons
fiante y ea nota ¢ quae maxime dextra
efl s primea dicetur; uitima verd 5 quat
ouximd finiktss . - -
eApuT L o

. Notarsm srithmeticorsm Iuftis -
Dﬂeem*um, (eu charsleres fyae ;
(alii digitos, ahi figuras appel-

lant, ) quibus omaes numeri exprimun-

ter, ; L Lo

D00 g B9 gl g g e
Prims ‘netx g. unftatem fignificae]
2, fignificat: &aitates duas; 3 4 unites
S R |




Priacriém.Lrnl.Carl. pag

ges tres 5.4, Unitates quataor, & fic deine

cePSO N H &

Poflrema o, qu# cifra dicitury nle
hil fignificat 3 fed aliis notis prepofia
ta, earun avget valorem , utmox die
cemus, - : )

Prieter hunc valorem ‘fimplicem. notm
jam di®um, alium infuper habent ratio=

ne loci, quem fingulz occupant. Porse
" locorum valor crefcit fecundum propore
tionem decuplam » in infinitum conti-
nuatam . ltaque nots qualibet, primo
loco pofita, fignificats ut diQum eft
unitates ; pafita fecundo lece , fignificat
tot decades , quot babet anitates ;' certio
locos tot centenas 3 quarto loce, tat mil-
lia 5 quinto loco , tot dena millia ; {extos
tot centena millia 3 feptimo o tot mille
millia » feu decics centena milliay fen
milliones, quot unitates habets atque ita
deinceps fequentium-iacorum valor In
sroponione decupla in infinicam procee

ic. tee o T

Eflo numssus A : peims hujus noes
€ fignificat fex unitates ; fecanda 9 va-
let novem decades unitatum, hoc e, 9o,

nonaginta ; tertia 9 valet feptem cena

tenasy hoc efty 700, feptingenta 3 quar.

ta g valet quinque millia , §900 3 quin.

ta

AV L.



134 ARIFTRMNETPLICA

ta 3 ‘valet tres decades millium , feu ted
dena millia y hocefty 30000, triginta
millla § fexta B valet ofta centenas mil-
litm 4 hoc efty 808000, o&ingenta mils
lia 5 fepridia 1 valet unn millionem,
feu mille millia , feu decies cencend mile
dis- 1000000 5 o&ava 4 valet quadraa
ginta milliories go000000s -
Agr83gq 9 6

l ' 9 o. Nonagmtm
l. |2 o o.Septingenta

.§ © © 0.Quipquemillja:
3 0 0 o o.Trginga millia.
000

I3

‘ mm—ﬁ—)ﬁ e A
1060006 o0:Millemillisfen millios
. 40900000. Quadraginta. mxlhom
: s, io 1 blnitass, .. . .
DR UIPE R 2.‘1oDec:mc -
oo o0 Centums L - .
*‘..‘ 100 Milles - -
10000 Decein mlllia. _
P l“"@ cﬂltmmtlhm

w.fff.x,..

ce - s
.

© o.O&ingentamilias

r’




'[ Locusi VA.LO.F 129
- Primus Unitates = ’
‘Secundug Decajles
Tertiug Centenz j
Quartus Millia ’ '
Quintug Decades millium
Sextug Centenz millium
Septimus . Mxllnouc$ . . )
. OCtavus Decades pulhpnutn )
Nonys Centeng millionum.
Decimug Millia millionum
. Undecimus | Decades millivm millionum
Duodecimus | Gentenz millitm milliond

13us | Milliones mxllxonugn ) ﬁvc
biliones’
14us - } Decades bilionum
1S5S Centenz bilionum
16us Millia bilionum
3745 | Decades millivm bilionum
18us Centeng millium bilionum
19us Milliones bilionum , five
. ] triliones ,
2Pus | Decades triliongm,
21us Centenz trilionum |
22us Millia trilionum
23us Decades millium trilionum
34us _ { Centenz millium trilionum
25us Millioncs trilionum , five
quatriliones
Etc, ;t‘;‘

|

'%

Pose.



126 AzirunzTrics

Porro fingulorum locorum valor tae
bella hic appofita exhibetury quam vie
{um e commodiffimum ita partiriy ut

~ fingula quafi membra locorum fenarii
finguli conftituerent . In (ecundo igi»
tur {enario y (en membro funt milliones;
in teetio biliones 3 in quarto triliones ;
in quinto quatriliones ; atque it in in-

" finitum « Palor enim cujsfvis membrs o

" Jeu fenarii,a numero membroram, feu [ea
sariorsw precedentinm demominabitsr.,
Ut fi quaris valorem fonacii feptimi , is
erit (extilioy quia feptimum fenarium
fex fenarii preecedunt,

Si magis placet valorem membrorum
per {olos milliones exprimere 5 totics
itera vocem willie y quot (unt membrs
precedentia . Ut i qumrstur, quis Gt
valor in quartofenario, oportee tertio
dicero millio , quia quartum (eaarium
tres fenarii o fen membra antecedunt .
Staque valor quarti fenariicl millio mil-
lionis millionis, - |

CA.




Pracriez. LinL.CALIL. T3y
CAPUT 1L

Numeratio .

: Ocet Numeratio datum-numerum
fcribere y & enwntiare , Ueromque
facili pegotio perficiet is » qui notarum
numeratum valogem, tum fimplicem ,
cum loci potiflimum , primo Gapite ex-
plicatum , rc@e perceperit, Sed quia in
magnis numeris proclive éft » ut hareant
etiam Periti y varig praxes huic rei fao
cilitand® {unt excogitace « Nos hic eam
dabimus » qus vifa oft inter cteras cxe
peditior, :

Apte omnia dabit operam Tiso Arithe
meticus , ytexpedite {cribat, acenun=~
tiet primi fenarid locosy hoc eff nume-
yos conflantes notis » vel fex, vel quins -
que, vel quatuory &c,

In quo juvabitus hac 3700 537, A
praxi .. Pronuntiandi 49, 304. B
dentur numeri A , By ¥ 059. C
C. Pofk tres primas nos .
tas comma interpone.; ut.dwo quali
membra exifianty five fecundum sribus
conflet notis , five paucieribus . Pro-
nuntia deinde {ecundum membrum, tane
: ' quam



228 ARITHXMETIT B
quam fi eflet folum 5 fed adde {emel hane
vocem mille y vel millia 5 primum verd
membrum pronuntia, ut jacet. Da-
¢os igitur numeros As By C ita epun-
ciabis, '

A. Trecentia(eptuaginta millia,quin«=
- genta decem & (eptem,
B. Quadtaginta novem milliaj trecen=
ta & quatuor, : ]
C. Sepeem millia » quinquaginta nos
vem. . :

Hoc premilso 5 pumerus enuntiandus
eflo quantumvis magous. . .

D,
96 638 (9085 003 (030 480 (2431 709

Pofk fex qualque notas » a dexcris in-
cipiendo  lunula aut virgula interpofi~
ta, numerum partire in quadam quafi
membra  quorum (ingula fenis confta-
buat notis , dempto ultimo, quod COMe.
Rare potelt paucioribus , imo unica .
Tum:fingula membra , 3 finiftris inci~
pie?o\_'pronuncia, ut jam docui, ac
fi efsept fola , fed adjunge Gagulis va-
: Jorem




Prlefmx.l.li.keum 129
}orem ipfis: compctentem, qncm fu;blé'-
&ta tabella mdlcat. : .

MEMB. VALO@ "MEMB. VALOA!

Primum Septimum Sextilio
Secundum Millio . ORavum: -~ SepriJio
Tertium Bilio. . Nonam  O&ilio
Quartum Trilio Etc, Etg,

Quintum Quatnho ST
-Sextum ant;hq : an

LI .

Numeruo xgmw D fic pronmxmbncur. '

Me m&rq IK :

Nonaginta fex mxllia fexcenn trigmta
ofto triliones, ... ’

Menby. III. _—
‘N ongenta o&o millia, & tees biliones.

- Membr. II. :
Triginta mnlha, quadtingenti fexagmta
mxllxones. :

Membr, 1.
Ducenta quad:agmta tria millia, fepmh

genta novem. =

I Cum
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" Cum nnmerus multasad dextram 4 &
non interruptas habet cifras , brevior efd
pronuatiatio. Ut fi detus Numerus E.

E.

_ 3 (000008{000000(a00000(000000
(coocoo(000000. :

( majos is et numere arenarum , orbem
Terr2 componentium.) Quoniam is ulti-
mum  hoc eft feptimum membrum con-
flans unitate s folum habet ‘fignificati-
vum s eum totum propuntiaveris, dicens
-do o wnus [extilios ,

Quod fi miffis bilionum, ac trilionom
vocibus, malis per (olos milliones enuan.
tiare 5 eadem partitione fala » qua fu.
pra , pronuntia membra (ingula, ac £ ef-
fent fola s toties adjun&®a voce millio s
quot membrum enuntiandum alia mem-

‘bra antecedunt . Itaque numerus D per
milliones fic pronnntiabitur.

Memby. V..
964 638 Milliones millionum millio-
aRm. - : - A

Mera-




PracricaLmE @l 3¢

Memby. 111,
908, 003 Milliones millionum;

Membr. 11,
®30 5 460. Milliones,

2435 209. ’ -

Numerus vero E pronuntishitat hune
in modum: unus millio millionum mil.
liocsum ‘milllsnum millionum . Prios
modus: bregior 5 & expeditior eff ; alter.
vfitatior, - ¢ _ .

Omnium facillima, at cateris Jone
gior eft enuntiatto per fola millia . Pof
finguias ternas notas y initio faQo a dex-
tris , interpone ‘comma : tum membra
fingula , incipiendo a finiftris , jca pro=

nuntia, ac fi effent (ola; fed otics ad jun-

ge hanc vocem mi/le s vel millies o qugt
membrum enuntiandym alia’ membra
antecgdunt . Datus fi¢ numerus F enuna
tiandus per millia . Membeom altimam

e g6ies millies millies ‘millena millia :
~ penultimum, 63/es millies milleaa mil- .

“ t



133 AsrrRuMETrICN.
F 96,630, 000y 000, 000.

Ratio horum omniym ¢x Capite pris
mo eft manifelta.

Scriptio dati numeri nullo negotio pers
ficitur , (ubfdio tabell® Capitis prace=
. dentis . Scribendus efto hic numerus,
guadraginta quingse williones , feptcr
m’”‘ao
~ 1n tehella reperiesy decades millionum
obtinere locum o&avum , millipnes (en
ptimum , millia quartum. Scribe igia
tur 4 loco o@avo 5 § feptimo 5 7 quarto §
& loca yacua cifris reple, -

. 45 :Q07, 00Q, -

CAPllT 111,

Porifumata qmdam , ex qmlwt pesdens
+ ratioges operdtiosum logiftie -
. car#mp .

PORISMA Io

l q::mero 4 " :
S plursbus mosis . 4 :4*[ o
 eonflantipraposa- . A 343 243
Bur uma noté s il- . 243
lm; valor aaggmr
n: demplm 38 drm in cwuplm, /c’tre:
‘ . , in

.




PradriemList Can B 13 g
-8 millecwplum , & fic deinceps , fempen
% proportione decaplas - X

< Demonftratio : Cimy enjm toti homes.
- £8 A preponitur una nota y ( cifraf quase
libet hic notas repréfeatant ) fingule
ejus natz ad unam locym promoventuri
fic, ut 3 jam {ecundo confiftat {oeo & 4
tercioy 2 quarto : ac ptoinde fingolarume
valor augetur in decuplum , ut patet ex
prima notacum Arithmeticarum inftitu-
tione, Capite primo expofita. Ergo valor
tetius numeri A augetur in decuplam &
Similiter cum numero A duw nota praa’
ponuntur, alcendant fingulz ad duo loca.
Ecgo valor fingularum, ac proinde etiam
numeri totius A, augetur io centuplums
Et Gicdeinceps. - RIS
Gurollayiam « Hine @ 31. g200. @
patets fi ante duosnu- 4. ‘7. 5o00. d
meros 8 , & & ponantur
aque mult cifra, ut fiant ¢, & d, fote ¢,
& d ipfocnm a, & bxque awltiplices . Si
enim preponatar ingulis una cyfra ,
- eruat pariter ¢y & diploruwn 4, &5 des
cupli; G duz cyfre; ambo eentuplis & fig
-~ deincepss - S :

3

‘.

1 ; PO"
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PORISMA IL.

1000 A Vorxm numerorum
999 B ille major. cft 4 qui .
pluribas nom amﬁat.

Patet ex prima mmtutnone notarum :
Sic A major ¢ty quim B.- .

PORISMA I

€. 2000 Umeroram , &£que

D. 1999 maltis notis conflon-

- . tium , ille major eﬁ. cujms
pofirema mota major eft.

C 34299 Sic € majer ell'," quim
D 34390 D. Patet ex inftitutione
L - prima potarum numera<

-~ lium, -

PORISMA 1V,

A 2999 S 1 duo inequales sumea
B 2000 vi Ay B aque maltis
E 2000010 motis corx/imt s comtinebi«
tur minor iw majore mie

#4s 5 quam decies,
R . ’ De<




PraériE R Lzl Qanlll. x;;
Demonfiratio. Adjiciae .:- .

sur enim minori B.unacie . A z999 .
fra, & fiat E+ Per Pori- ‘B 2000
ma [L.E ma]or c&,qmmb E 2090 lo
Sed E pmise decuplus eft
dati minoris B 5 per Porifma L. l-:rgo A
non eft decuplus dati B Qg_od erat de-
monﬁrandum. ‘

PORISMA V.

A 2999 Ati fint namers, A mas
B 300 ]or.Bm:wr.@‘ma-
B 3o0lo jor A f[uperes minorem B

ana nota 3 fed minoris B no-

ta ultima, 3 , fit major mota ultima majo-
vis 4. Dicominvrem B iis majori 4 con=
tineri minus 5 quam decies. .

Demonfiratio. Adjiciatur enim minori
B una cifra, & fiat E . Per Posi(ma 11L. E-
major erity quim A . Sed E pezcisé decu=
plus e& daci minoris B,per Porima I. Et-
go A minor efty quim decuplas ipGus B.
Quod erat demon@trandum. ‘

PORISMA VI
Ati fint duonameri 4, & B. S
prima uniys notascmultiplicet alia
I 4 quam



336 Artresexios -

quam n&meyi alscrias no-
tam ds primn ahiorem , fed
acceptam. fimplicitery pro-
dattam. e ad locum note d
attollatayr o tot widelices no-

28 ante ipfam pofisis s quot:

Junt ante d, at fias £. Dico £
efSc veram productam, qaod

fit ex nora c , multiplicante gotam d » fea

d .
3’1 0430 A’v
. - c .
. ¢17 B.

Ahaates SN

;6 21X

. k. 21.000

cundum losi valorem aflimatans . -

Demonfiratio . Nota d; k1) ooo:g

dy fecnadum. loci va- ~

€9

lorem eflimatasefloge 6 25 Zummeme

Tom ¢,multiplicans gy
faciat 2. Oftendendum -

le,ooo_

eft fefle £ . Quoniam ¢ multlpllcons nue
meros d , & g genuit numeros ¢, & 2; per
XVILlib.VIl,ucdef ad g, ita ¢ eft ad 2.
, Atqun etiam,ut d ad gyita e eftad /. Com
- enitn g » & flint ipli pumeri d , & ¢ fed
zqualiter {ublimati, hoc eft ®que multas
ante fe notas per hypothelim habences 3
patet ex Pori(matis I. corollariog, & f
iplarum d, & ‘e efle @que multiplicesa
Ergoead 8, & ad f eamdem habet pro-
- portionem . Ergo per 1X, lib.V.2, & f
{unt kquales.Qued erat demonﬁrandum.

PO-

”
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ponxsuA viL

Aii mrj’am /‘ nt d.

duonumeri 4, .

& B. §i duc que-

libet urriafgue naa

 wmeri notek y A0 d
dnvicewm multipli- .

31402, A
k -

EERE1 B. B

PURIE W ]
Ciiy msIgy 00Q

centar , frmpliciter
accepte y & prody- - :
&um c attollatur od Jockm o o uotatllm
multiplicantinm locis compofisum ot vie

~ delicas natis amte c pofitis,quos stramque
k» ¢ dantecedgws. Dico baberi in £
produtiam verum, guod fic ex notis ky @
d ;axta loci ‘valorem ¢ﬂmmtm

fs I5y oo, oe

.k. s g, éoch
L 8. 3, 000.
¢ - ¢
oM 19 000. . 15> 6605 00y f

2,—“

Demoqﬂratw . Noti! k' & d fecundom
loci valoreth zfitnate finc 4, & g . Tum
bin g Gt z. Oftendendum f f eflez.
Antec produ@um ex # in d ponantus
tot note , quot antecedunt nosam & 5 &

fiat
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fiacm . Erie pet Porifma pracedens m
produum ex &in sotam 4, ex loco #fti~
matam s hocefhex 4 in g . Deinde quo-
niam per confttulionem m eft ¢ cum tox
notis ante fes quot {unt in numero A
ante d 5 f vero per hypothefim eft idem ¢,
fed cum tot notis ante ey quot in nume-
ris A, B antecedunt utramque 4, & #;
manifeftum ot notas, qua in f poauntuc
ante ¢ , exceders eas, qua in m {uncante
* € y tot notis y quot {unt in B aate 4, hoe
‘ef} tot notis, quot Tunt in 4 ante 4, cum
& fieipfom 4, ex loco 2ftimatam . Ergo
per corollarium Pori(matis I. &, & f (une
iplorum %, & m a:que multiplices, ac
proinde ut Aelt ad b, (ic m et ad £. Atqui
etiam pec X VULLVIL ut £ ef ad & ita
melt ad 2. Nam,ue oftendi fupra,/ multi=
plicans g psoduxit m,& per hypothefim b
multiplicans g gennit 8. Ergo m codem
modo (e habet-ad f, & ad z. Ergo per IX.
1ib.V. £, & % xquales fant. Quod erat de-
monftrandesm. - '
Ex boc porifnate , & precedenti mul-
-diplicatio demonfirabitauy Copite FII,
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" PORISMA VI

D Atzi fint duo 360, §897 .60. C

moneri AB, A, B {6, d

& C: fi Cdivi- 610000 &
dat membram A .
fimpliciter acceptam, &5 quotiens d attole
latur ad Jocum membri A, boc ef? ponane
28y ante d 2ot not£ 5 quot funt ause-mems
bram A, ut fiat £ . Dico f efle quotienters
veram , qui babetur ex membro A s aftis
mato Jecundum loci valoremydivifo per Cy

Demonfiratio. Mem- A
brum A, juxta loci 360 36050000
valorent 2R&imatum s '
efto g . Tum Cs divi- 6o .
dens g, faciat quo- d.6. 6;como. €
tientem 2. Oftendens - | Dot
dum eft f effe 2. Quo-
niam C ; dividens numeros A, & g's ge-
nuit quotientesd s & 2z ; erit per coroll,
P-XVIIL lib.V1i. ut Aad g yita dad 2.
Atqui ctiam eft s ut A ad &y itadad f.
Cum enim g, 8& f fine Ipi nameri A , &
d ad 2qualem locum fublimati s hoc ety
zque multas per hypothefim notas ante
{e habentes; patet ex corallacio Porifinaa
tis
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-

~tis [.go & fiplorum A, & d effs 2que

mulciptices .’ Ergo @ eodem modo (e ha-
bec ad f» &ad 2. Ecgo per IX. lib.V. £
eft 2. Quod erat demonftrandum, ’
~ Ex hoc porifwate diviffo demonfirabis

' .

fus Capiss 1X, |
‘PORISMA IX.

Perationnin Logiﬂicarxm;bbc ¢ft ads
ditionis, fubtractionis, multiplica-

- giomisy & diviflonis artificium in o pofis

tam cft , gaod tantifpes » dam operamar,
Joci walore meglesto, note accipiantur
Juxta valovem fimplicem 5 fic saimen , %t

 famma in additivae’y refidas in fubtrei

A A+ ———

tPioney produtta in multiplicatione , quos
tientes in divifione [uis quaqke reponans
gur Jocis 2 quo fis, ut valor fingalis ex luco
debistus yefliruatur. :

PORISMA X

Ota fimplensgaemeumque A 36¢

numerum wultiplicans y 10

sut dividems, non niff anico —

nota, feu loco exm auget ymi- 3650
astves . ; :

- Detas numerus A quicumque. Hic

' : : mul-

!




PrRACYICE. I;IBJ. Cae1V, '.‘f
muluphcatus per 10 A 36;
mon.nifi uno gradu , - {;6 ~
- feu loco attellitur; vt .
patet ex . porifmate. Ergo neque mul.
‘tiplicatus per notam fi mphccm attollctul
nlum gradu uno. -

‘Rurfum 10, d:vxdcns datum. A » cum
mon deprimit infra gradum unum . Ergo
neque nota ﬁmpiex- qub enim divifoy eﬁ
minos, ¢d quotiens. ma;or ety

c A P u T IV'.
. Additia .

‘A Dditioeft b]suri.um numerdtum lﬁ
unam fummam colleaxo.

PRAXIS.

Ati fint numeri A » 97063 A
B,Cinunam fum‘ ‘8oc2 B
mam colhgendl. . - 5041, €
. Ica.fcribantur , ue pn— . q‘———-—
ma- note re(pondeant pri- - uoxoS. D
mis , hoc eft unitatesiunie "
tatibus 3 fecunde fecundis , hoc eﬁ dc-_‘
gades decadibus 3 tertix . tegtiis 5 hoc efd -
N CORe



42 ARITHEMETICE:
ceotenw centenis 5 & fic deinceps.

- Subdufla deindg linea, notz primi lo-
‘cf addantur, & (i nymerus ex his compo.
{itus unica nota conftet y ea primo loco

diofra lineam fcribatus. $i veso duabus’

conftet s {ola carym prima. infra liveam

feribetur , altera refervabitur 5 fequenti

loco ceponenda, Si tribus, quod rarits ac-
¢idit, fecunda ad fecundum,tertia ad tes-
tium locum pertinebit.

~ Poft hxc addantur note fecundi loci ,
una cum illw, que fyerat relegvaca 5 nu-
merufque ex his compofitus fcribatur in-
fra lineam fecundo loco , juxta cautio
nem jam traditam . Atque eumdem pla-
se in modum locorum cxterorum - addis
tio peragetur. . .

Exemplo pracepta fient clauo:a.

E;ém}laq;.

PRI

‘Rimi locinotz £42, ¢7d63. &

3 faciunc 6,quz fcri- 8oca.- B-
bou:frah.neam. ... §041.-C
- Mote fecundi loci 4 ; essmen -
0+ 6 faciunt 1oy qui pus 110106 D

merus y quia duabus no-
tis cog&a: » primam o infra hneam fcri-
bo,

~ ~




Pracrica Lial-CanlV. .13
bos fecundam 1 fervo -tertio loco re
nendam. .

Loco tertio nullam reperio notam fi~

goificativam. Notam igitur fervatam 1 -

infra lineam (cribo in loco tertion E

In quarto loco reperio 5, 8, 7, qua fi-
mul efficiunt 20, qui nemerus quia bi-
nis conftat notis , primam o [cribo infra
lineam quarto loco; fecundam y’er7 2 fete
vo fequenti loco. .. .- —_—

In loco quinto reperio g, cui addo ne.

tam fervatam 2, & fionc 11, quas ut jas

cent s quinto s & (exto loco fublfcribo.
Atque ita operstione tota peraa proe
venit numerus D, femma datorum A
B,C.

* Additio petefd etiam gr061 A
peria Jiniftrain dextram; ~ 8ooi. B
& bac operatio ;s five 6 fir.  go4t. @
Bifira o fve 4 Benirs iticie  wmm—memima
Pistsiifdem principiira de- 110106, D
WOBfrasur s Primagae Ope. .  emvremmme
rotiv eff proba fecumde A fi- o
cat fecands prima .-Quod “z0.. .

Jorfoy pluribus mvymap... .0 ..:
porebit. v 10
© St nulti fuerit pumen - 6.

sorum addendorum Qudie - sne——
nes, expediet lineisintes~ 210106, D
s pofi~

*Defatguid
liers Prof.
Matbem.
Ampielod.
Tral2. &
Selentia
numire-
y8m,

o aX. 8,
34
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pofitis in tres 5 quatuorve eos clafles
dividere . & ¢x fingulis claffibus fiogue
las (ummas colligere ,. qua deinde ad
anum redadz , (ummam (ummarnm ex»
hibeant,

Dcmn]fraﬂd,‘

Olligitur ex Porifmate 1X. cap. IIf.

. Quamvis enim in operatione notas
rum valor localis negle®us tantilper foee
git; is tamen. fait reficutus , dum fin-
gulorum locorun fumm= fuis  quzque
locis fuere collocatay ut ex opera:iom
ipla manifefum ef, .

SPECIES DIVERSA:
" Libr.Plo. Afs. \;g.l‘addendzl fint fpe«

. -8 9 § 1) cies diver(@ 4 ut

_. RS g 3 6 libeze , floreaiy alses o
.. -2 8 ¢ fimilia fub fimilibus

3 2.8 fcibe 4 & minimam
—— fpeciem s nempe"., afa-‘
31. ';. 8.. fesy .primo loco 4 tnm
-ordine reliquas . Deine

-de aminima (peciei {umma , qua hic
“eft aflium 28, abjice fpeciem lequentenm
nemps flofenumy quoties potess S rea
, ﬁduum




~ ———— et ——

"PrATTicRLm.I CanV. 4¢
fiduum fcribe infra lineam fub aflibus:
quod verd abje&um fuit , "hic nempe flo-
senus 1 5 fervetur addendum fpccm fe- -
qnenu. nempe florenis, “

‘Proxima fpecies in vnum colle&a fae \
¢it florenos 20, quibus fi addamus unum
8 priori fpecie abje@tum 4 fiunt foreni-
21. Ab his abjici pofsunt tres librz ,
-quas addo {peciei fequenti, libsis videe
licet » & refiduos forenos 3 florenis fub-
feribo.

Tertize fpecaei fumma ef hbrarum
18 s quibus adde 3 ex priori {pecie abje~-
- &as , & fiunt Libra 21, quas libris fub=
fceibe . Ergo fumma eft lib. 217, flor. 3,
afs.8.

Eadem metbodo aa’d: pof.‘um gradﬂ& ’
minuta prima, fectnda, tertia, dre,

CAPLU T' V.
J’ahraﬂio.
DOcet minorem numerum a majori
{ubtrahere, & refliduum exhibere ,

Duplex vero et modus , quo minos nRe
merus a majori {ubtrahitur.

K - PRA:
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PRAXIS MOD[ I

lnor numerus fcnbatur fub majoe

| re fic s ut prima notee primis 5 Te-

cundx fecundis , & fic deinceps re(‘pon.
deant. :

: SubduQa demdc linea s primam in-
ﬁrlorem notam aufer a prima fuperios
~ re, & refiduum feribe infra lineam primo
loco ; tum {ecundam aufer ex fecunda, &
gefiduum fub(cribe (ecundo loco 3 & fic
dmnceps.

'Quod fi in- fnpenon numero reftent
sliqu notw quibus nulle re(pondeant
numeri inferioris 5 etiam ille mfra li-
neam fcribantur.

Si autem nota aliqua ipferior fit ma-
]or (uperiore , ad fuperiorem mente ad-

jicies decem . Tum verd proxima ad fi-
'mﬂram nota fignificativa fuperioris nue
meri ®Rimanda eft minor unitate, quam
severa (it : & fi intermedia effent cifrae o
una, vel plares, omnes ille ad notam

figrificsrvam ulque a&imndz etunt

“mquam 9.

Exee

Vs




Pragreca Lisd CarV. g4y

N - .
oo Exempla.
) 8 Sto B auforendus. ab 496, A
A. Aufer ¢ ex 6, 75. B
1eftat 1, quod fcribe infra lic  cmoems
peam . Tam 7 aufer ex9, 421. C
reftant 2 3 que fublcribe fe- :
sundo loco, Supereft in fuperiori numera
nota 4., cui nuila refpondec in pumero
inferiore . Subfcribe igitur ¢ loco testio .
Refidpuym quzlitum efk C. ‘

IL Detur E aufetendus 3004, D
ex D, Quia 8 ex 4 anferri 2578, B
aequit 5 ad 4 mente AdjiCio e
decem 5 atque ita 8 aufero 416. F
£X 14 5. reftant 6 ,qua fub.
fcribo . Quia vero ad ¢.adjeci decem mus
tuata a numero (equente 5 proximam no-
tam fignificantem 3 reputabimus uc 3,
& cifras intermedias, ut totidem 9 . Auw
feto igitur 7 ex 9, & refiduum 2 {obfcri-
bo. Tum g aufero fimiliter ex g » & refi
duum 4 (ubfcribo. Tandem 2 aufero non
€X 35 fed ex-2, & nihil refat . Reliquum
igitur quafitum e F. Co :
- UL Oporteat Hauferre 85003 G
X G . Quia 9 ex 3 auferri 69 H
nequit y adjeflis mente o amyommw— -
ad 3, fubducogex3, & - 84934 1

K 2 refi-
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reliduum (ublcribo . Quapropter ¢ fit 4
& oo vertuntur in g, Ergo 6 aufero ex gy
& refiduonm 3 fubfiribo. Tumn quia nul«
12 notz inferioris numeri H fuper(pne
aufered®, reliquas (uperioris , quar jam
funt, non 850, {ed 849, (ubfcribo. Erit [
quzfitum retiduum.

1V. Proponatur L au-  100000. K
ferendus ex K. Quia 3 ¢1243. L
‘nequit aufcrri eX 0, adjes ewm———
&is mence 10 ad 0, avfe- 48757. M
£0 3 X 0,5 remanent ¥, :
Tum vero, quia in majore numero K noe
ta proxima fignificativa eft 1 4 ea evanea
fcit y & cifiz intermediz vertuntur in 9,
8 quibus fubcrahes y ye (upra 5 & erit M
sefidvum quafitum,

Demohﬁrat:'o Mod; 1.

Uod in refiduorum (criptione loce.

sum valor fervatus fit, ex operaa
gione ipia patet . Solum reflat, ut declam
rem.us id yquod mirum videri folet Tiro-
nibus , quare nota fignificativa , ad (ini-
fram ps( Xin:apminvatur unitate 3 & cie
fix s (i qua fuerint mede 5 in totidem ¢
commutentur s quando nota inferior dew
* mi pequit ex (uperiore « Inlpiciatur fes
. cun-
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cundum exsmplom . Quia §

2004 D' .demi nequicex 4, ad 4 adjie

3578. E ciodecem mutuaca a [cquen-

bty te numero s qujeft oria mil«

426. F lla. Liquet aucem, cum a

. eribus millibus (ubduco des

cem y temanere duo millia, nongenta 4

nonagintas qu# quia Arithmeticé exprie

muatur hilce notis 2990 ; patet, quare

in (vperiori numero 3 vertantur in 2 » &
cifr o0 in §9. - :

D. 3004 | o6 At dicet quifpiam »
E. 2978 | 9t fiaatedumeri D pris
mam notam 4 pones
Be 426 | 58 renturalizdyxzgi6;
o & ante numeri E pris
mam 8§ duzg, tj tunc 4 valeret 400, & 8
valeret 800 3 ac proinde ut 300 auferri
poffint ex 400 , adjicienda eflent non dea
com; (ed mille, at fic 800 ex 5 400 (bbdue
cantur . Verum telpondeo eddem recide-
g6 five 8 auferas ex 14,five §op ex 14004
quia refiduum 6 fcribitur infra lineam
eo loce, qui debetur notis 4, & 8, nempe
tertio ¢ unde fit , ut reliduum 6 eo loco
politum valeat 600 5 quantum nempe fue
pereflec, G 800 ex 1400 fubducerentur.

K 3 MO
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MODIIL PRAXIS.
c in eo tantum a prlore differe,
qudd quando nota inferior aufersi
. nequit a fuperiore , ac proinde illi de-

cem adjicinntur; nulla inf{vperioribus.

notis (equentibus mutatione fa@a , fee:
quens inferior nota unitate augeatur; aut.
- certe , fi nulla nota ﬁgnifcauva fequa-.
tur, in loco (equenti unitas: teponatur . -
Res exemplo declarabitur.

S

v 'Excn)plam,
2068. K . Etur Lyauferendus ex.
§76. L . K. 6 ex 8 relinquit 2.

Sammmeee. 9 ¢X 6 °[ubduci hequit. Ad=
7492. M jicioergo 10, & 7 demoex
‘16, reftant 9 . Jam quia ad
jeci 10y fequens nota infcrior ¢ augenda,
eft ugitates & fic s fit 6. Rurfum 6 ex.
o auferri nequit. Aafero igitur 6 ex 104
& reftant 4. Quia vero rurfum adjeci 50y
repono fequenti loco , qui vacat , unica<
fem s qua ablata ex 8 relinquic 7 « Reﬁ-.
duum ergo quafitum eft M,
Hzc methodus expeditior plérumque,
oft praxcedenti ; quz tamen commodior
~ erit,

—




Pracrics Lisl.CarV. 3¢5
¢tity com in majere numaro plares oc-
eurrunt éifre continaa, R

Demonfiratio Modi H,
Dﬁ‘néun bine B“—QA‘*L—-’

quaatitates N ottt C g B

AB ‘major y :CF = -
minér, quz ambo mqualibus quantitati-
bus EA , IC augeantur . Si 1F auferas ex.
EB; idem erit refiduum LB, quod-fuila
" fet, CFablato ex AB. Hoc fi numeris
applicetar » operationis ratio continud
elucefcet . Nam {uperiori notz 6 adjice-
re decem fic yut fat 16, nihil eft aliud ;
quith fequentt polk illam loco , qui hic
tertius eft y apponere unitatem . Quare
cum, etiam-loce s notam inferiorem 7 fea
queiiti 5 qui & Iple tertius hicelt - appoe
patur unitas 3 manifeftum eff utrumque
nuimerum wqualiter angeri , ac proinde
refidaum » hac ratione obtentum , fllud
iplom effe, quod numero L a numero K
{fubdu®&o remanee, .

Sabtrattio a fniftra in  ¢g. . |
dextram ctiom fievi poteff, 8068, K
O difdem priwcipiis de- . 496, 'L
: monjlrlari v & patet bot e

K ‘\
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a;-a "ARIvm ut’nca .t .
: Detar L y aafcrendus ex K, § ex 8o
relinguit 35 , ex.quibas q ivfré ropowo o
& g retineo, vel potius [upra feribo .
Pofica 7.ex 56 aufero , & reflant 49. s ff
Jupra [eriptum fit  deleos 4 infra feribo,
©~9 retinsa, vel fupra foribo. Denigue 6
ex 98 rilinqait 92 qué cam uitimas fie
sumerss s infra tosaliter veponitur » O
refidnum quafitum M- offendit 5 ficut in
exemplo pracedenti-. Pluya alig viders
'-.""f"x pofunt apxd a fupraditiam Astlorem. .

.S‘PECIE‘S’ DIVE R.S'.(E. :

U Tlnbrwvﬂote- le.‘ Elor. Alflsese
niy afsesfub- 25 13 13
ducantur , minor 10 14 18..
fumma fublcribatur e :
majoris fic ut fimi-. .14 4 1§
lia- Gmilibus refpoo=~ .

deant : & {i fimile a- f:mh L’ubtrahn ne.
que’t 5 a fpecie majori, proxxma unum
mutuetur, '

— S

" Excmp/um.

18 Affes, quie nequeunt avferri ex 1g,

@ florenis 12 unum mutuo acceptum ade

jicip sd 13 affes, & funt 33 . Jam 18 ex

‘;; ablati rehnqunnt 15 . Rur(um quia
. 14 flo-

L ————— P



Pracrecx Ll CanVI, r5p
14 floreni ex ¥1.( unum quippe fufluli~
mus ) demi:nequeunt 5 ad florepos 132 ade
jicio 1 libram mutuatam a libiis 21,.8&
" fiunt floreni 185 a quibas fi fubducantue .
14> remanent 4 . Poftremo 10 libras (ubs<
duco ex 24 (nam-una mucuo data el ) &
sekaont 14 libfe. . -~ . -
- Simili vatione, [nbtrabentay gradus.s
miguta prive , fecunda, éec. A

CAPOT VI

?Ta‘kk 'P_ytbagbrica multiplicationi,
. divifienigue inferviens. '

A Bacus s qui ab au&ore Pythagoricus
‘ dicitur, in vertice (ea {fupremo or-
‘dine AC habet novem primordiales notas
Arithmeticas 1y 2,35 41 516y 75 8491 &
fub fingulis ponitur fingulorum duplumy
- eriplum, quadeuplum,c. ufque ad non.
cuplom . U(us ek eximius 5 tradesurque
cap.VIL & IX. . : :

Quod fi hujus Abaci columnx AB.
DE, &c. ab invicem (eparentur , ut-pof=
fint incer fefle quovis ordine permifceri ,
- mubkiplicationis, ac divilienis compen«
dium admirabile exhibebicar . Hane ca-
bule Pythagorice difsc@lonem primuy
I ‘ ex«
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excogitavit » adhibuitque Johannes Nep.
perus Baro Merchiftonius , tum hoc ine
vento fuo, tum logacithmis a fe itidem
excogitatis » de Machefi praclart merie
gus. - -
- porro hujus Abaci diffle@i,fi vemobms
conﬁm&m eft hujo(modi . Praparentus
ex 2re y charta foliday aut alia- quavis
materia idonea laminz plures oblongz »
& tenues AB, quz dividantur in novem
quadrata aqualia » & quadrata fingula
dudis diametris in duo triangula fecens
tue fic, utinferius triangulum BNP ‘ad
dextram fit. Prima lamina iufcribatug
prima columna tabu'ee Pithagoricas, nem-
Pe Iy 334y &cs &inaltera ejus’fa.
cle columoa fecunda 25 496, 8, &e. In
fecunda lamina defcribatur columna tere
tia tabula Pythagoucz 216,59, 13, &c.3
in altera verd ejufdem facie columna
‘quarta 49 8, 12516, & Ec fic dein-
teps in reliquis laminis Abaci Pythago-
rici reliquee columna delcribantur, ea
{emper lege y ut com numerus unica
- nota conflat , is reponatur in triangulo
- inferiori ; cum ve:d duabus , exempli
gra.18 , prima nota 8 infcribatur triane.
gulo iaferiori » fecunda 1 trianguto fus
penori. Ex fingulis autem hujulmodj
lamie

Ve




Pricriox . Linl.CapVE 1¢¢
laminis plures ¢juldem formz erunt con=
firuende . Sed uninscejusque  formae ad
maximas etiam divifiones s ac multiplie
tiones peragendas {ufficient . Prater has
antem alia mfnper preparanda eft lamis
na X2, quam hic cxpreﬂ'am vides . E.
reliquis’ ad finiftram in omni mu’lt:pl
catjone o ac divifione apponitur, fingulos
numetorum ordines denominans y quany
proinde ab officio exponentem nomis
nabo.- -

Harom laminarum primem ifted, at<
que przcipuum artificium- eft y ex qud
ufus reliqui omnes emanant, quod das
tum numerum per novem primordiales
notas momento pené multiplicatum ex=
hibeat . Datus eflo numefus s597. Las
minz hunc numerum gerentes in vera
tice fibi mutud appodantur, praefixa ad
levam virgula exponente XZ . Stabit
igitur in primo, (ive fupfemo ordine nue-
merus datus gg7 , atque infra iplum alii
numerorum ordines o&o- multiplices psie
mi §97, juXta numeros laminx exponetia
us. ut ca p‘Vlll. demon&nbnnr. :

Mo
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Modus legendi o & exfevibendi ordimes
pamericos laminaram.

~ Riaobferva . 1. Primum inferius
triangulum, quod nempe ad dex=

. tram eft » conftituere primum locum 3

thombos intermedios fingules 5 laca (in=
gula intermedia ; poftremum (uperius

- triangulum locum ultimum. Ex quo

Ratim apparet, quot notis conftet nu=

merusy quem ordo quilibet laminarum

continet . II. Notas in codem rhombo

exiftentes, Exempl. gr. in NM, coales
fcere . Quod fi coalelcentes , hoc et in

unum colle@w , numerum efficiant binis

notis conftaitem , illius notam ecundam

ad fequentem rhombum  auc tmngulum

&ejici opostere,

Bxemplam .

Porteat ordinem nonumm deflcribere .

1a primo mangulo ioferiori reperio

2 » quam (eribo primo loce . In fequenti
thombo nota (unt 6, & 1 » gt coale-
{centes faciunt ¥ ¢ fcrubo ergo 7 fecun-
dolccos In thombo (equenti notw (unt
8, & 5 » que coalefcentes facinnc 13 ¢
. | hug




Praerica LinlCanVIL 135
*hujus fammz primam notam 3 fcribo Joa
co tertio 3 alteram 1 rejicio ad fequens
ultimum triangulum,ac ad notam jfthic
sepertam ¢ adjicio,& funt g,quam fcribog
Joco quarto . Ordo igitur nonus contines
numerum §373.
Ratio hujus exfcriptionis dabitur in
demonfiratione cap.Vill, N

‘CAPUT VIL
Maltiplicasio,

O Uid fie muleiplicatio , expofirum el
defin.XI1L Hb. V1L , qui nobis ‘eft
Arithmeticorum primus, '
Ut expedite fiac multiplicatio numes
rorum plutibus notis conftantium » pras
nofcenda eft notarem fimplicium mul-
tiplicatio , quee prafidio tabule Pytha.
gorice momento ablolvitur . Oporseat
multiplicare 7 per 8. In latere AB quaze
e 7 5 in latere AC 8 : in concurfy offer
tur §6 , produ@um ex7per§

- PRAXIS -

D Entur nbmeri)\ , B inter fe muleh
' plicandi . Si inequali copflant na-
: ) tirum
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2§83 - ARITYEAMETICHE,
tatum pumero, eum alteri fubfcribe,qui
paucioribus conltat notis. Tum prima

‘nota inferioris B multiplicet notas Gingu-

las (uperioris A » & produta (cribe infra
lineam a dextra in finiftram 4 ea lege y ue
fi produ@um conftet duabus nptis 5 pri-
mam (ubfcribas , (ervata altera y qua (e«
quenti produ&a addenda erit.

Pari modo reliquz nota inferioris B
multiplicent fingulas notas {gperioris A;
fed produ@a fic Tcribentur, ut produ.
&i fecandi D prima nota eo Joco repo.
natur 4 quem habet nota multiplicans
& s hoc eft fecundo; produi:tertii E
nota prima ftacwatur eo loco, quem ha-
bet nota § multiplicans s hoc eft testior
& fic deinceps,

. Denique prodn&a c, D s E collige in
unam fummam F. Ha:c erit produ&um
1u=ﬁtum ex multiplicatione numerorum

8. .
. : - Epmplam,

;:f: : Eatur multipli-‘
—o——— candi inter (e A

21294 C - & B, Mmoris B no-

3042~ D ta prima 7 multiplicee
!fzto--_E - totum A. ¢ in 3 facit
3572614 B b} Prisam 9°-m;’ 4

S cri-




Pracricm Linl.CarVIL . 3¢9
fcribo infra lineam 5 alteram , nempe 14
fecvo. 7 in 4 facit 28, quibus addo no-
tam [ervatam 1 & fic 29 ¢ fcribo g fen
cundo loco infra linvam , & ferva 3. 4
in o facit o. Ergo’ notam fervatam . 3
fublcribo tertio loco folam. 7 in- 3 facis
215 qua fubfcribo quasto, & quin;q loa
GOy utJCCCﬂto gt

go4z A Eodem prorfus modo

§t7 B numeri B nota fecunda

e L 4% muluphcans totum

21294 C A gigoet prodnétum Dy

- 3042+ D cujus primg.nota 3 feri-

215210-e» . E batpr fecundo lpco 4 nis

e e moicum. infra iplam fuam

xy7z6:4 F notam multiplicantem o

que eff 1 . Neque aliteg

numeti B nota tertia § multiplicans to=

cum A, gigoet produétum E »cujus pris

gna oot @y [cribatur.loce tertion:-nempe:

infra notamn fuam multiplicantem 51 cwe

terz verd locis ordine fuo con(‘equenu-
buqunanmr. ST ~

A

— Dcmﬂ(mo-

A Anifelta et ez Pnri&u Vl k VI ..
cap.l1l. Quod enim valorem -fibi
i B 7 <

MR ]
S
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ex loco debitum: habeant notz omnes
produ&i primi C, Itemque nota arima

produ&i D 5* & nota prima produéti E 4
patet. ex Porilm.VI. Quod vero reliquas
note produ&orum D, & E valorem quo-
que habeant ex loco fibi debitom , pa-
tet ex Porifm.VII. Liquida {ane res erit »
fi operandi ratio jam prafcripta cum

* Porifmatis jam di&is conferatur,

' Maltipiicatimi& Compendia.

t“Mo :

1

ui. s

1. C Um utriufquenu- 12000 G
« meri dati G, H, 400 H

vel unius tantum , pri- eeee———
me note font cifre wna, 4800000 K

vel plores non  iDCErIUe o comesie
ptz 5 multiplicatio pera- 23 -G
getur inter notas fignifi-  yooo H-
cantes folas » & ProduQo s wmmem : -
preponentur omnes Cift® . - 115000 K.
utriufque numeri. S
II. Cum datorum u- 2340 N:
- nus M conftat unitate , 1ooo M

& Cifris; babetul'- Pl‘_“u; " e em—
&um P, 6 alteri N ad- 3340000 P

¥ciantur omoescifee prio- ¥

v
)




Pracrica Lis.ICAB VIL 8¢

111.Si in numero mul- 8orz Q
giplicante R una 5 plu- soo6 R
selve cifre mediz » & eom————
continua occurrant 5 il« 43078 S
lis omidlisy per notam f¢- 40065 T,
gquentem § multiplicax swe—————
bis totum Q, & produr 40133078
&i T notam primam §¢ 4
fcribes infra notam {nam multiplicane

tem,qu etiam hiceft § » nimirum quars

to loco. - v

Horum compendiorum demonftratio.
exiifdem V1., & VIl.Pori{ymanifefta (-
militer elt,

. SPECIESDIVERS &.

" 1 T Libra , Floreni » Afles 5 prius
ad minimam (peciem , puta afles,
reducende 3 redulte .per regulas jam
traditas maltiplicentur 5 produ&um ve-
rd ad majorem , qua placuerit 5 (pe-
ciem ope divifionis » cap. 1X. tradendss,
reducetur : ut fi produum: fint 3400

affes 5 dividendo 3400 per 20 5 reduces

ad florenos 190 1 hos dividendo per 6
geduxeris ad libtas 28 ; cum una fertiay
hoc eft ad Lib.28.Flor. 2. '
Eodewm metbodo fiet wyltiplicatio Afire-
o L %o

Wi



63 ArrrmMuME ricm.
gomica , gradsum videlices.y minutorsm
grimoram, fecundoram &ec, ~

N Scholiwm. -
Ultiplicatio a finifira in dex- 183
tram ufum habet mon levem 6
in divifione + Fit hunc in modum . —
1. Nulia nota refervaixr , id enim 638
commodius. I1. Si nota yltime muls 43
tiplicatione peralla 5 ex muitiplica. ——

tionibus religuarum prods@um ali- 1098

sod eviatur , duabus netis feriben-

m , ejus nora finifira fevibatur infra eam ,
que in priovi produlio efl prima, [en dextra..

Oporseat 133 ducere in 6.6 in 1¢ff 6.2 feria
boergo 6 infra lincam. 6 in 8 off 48, quia
boc produdium conflat duabus nesis , finiffiram
4 firibo infra 6 , » 8 amte 6. 6 in 3 eff 18y
rurfus 1. feribo infra 8, ¢5 8 ante 8. Fafta igi-
tur additione , produllum quafitum eff 1098.
Demonfiratio ex fupra diftis colligitur.

C-APUT VL

Mulriplicatio expeditifima per lominas
 tabule Pythagorice,

Aminarum conRtu@io cradita ef®
cap.VI. jam ufus earum plane exi=
mius deinceps exponetur, -
. ' PRA-

N
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PRAKI S

A.s97 | Entus numeri A yB

B 48 , inter fe multipli- ~
. ememm- - candiili quarantur lami-

4776 @  nzs qua dati majoris A
2388 D notas habent in vertica,
(. & fibi mutud appomane

28656 E . tur, adjea ad levam la.

. - mina exponente XZ,a fic 4 wabel-
~utin primo s ac (upremo ording flét nu, b7, vide
merus datus A. ‘
‘ 1I. Minoris dati B notam primam $
- quarein lamina exponente XZ » ordi-
nemque jlli refpondentem , oftavum
nempe , exlcribe ¢ infraque lineam re-
pone’ y & fit C. Pari modo numeri B
notam fecundam 3 quare jn lamina ex-
‘ponente , ordinemque illi refpondentem,

. nempe quartum, defcribe s Gtque D. Sed
Prima ¢jus nota 8 {cribenda eft infra fe-
cundam produ@i primi €. Quod fi nu-

| sherus B plures haberet notas , e {imili-
\ ter in exponente lamiow repertz exfcrie
|~ bendos numerorum ordines reliquos in-
l dicarent. ‘

11I. Produ&a demum C, Dyin'unam
' -~ L 3 Gols

R



4 Arpitaxuerits
colle®a funifnam E , multiplicationis &
per B produ@um quzlitum exhibee
- bunt, o

 Pewmopfiraric.

Y Aciliset- , tam ex ipfa laminarum
conftruione,tradita cap.V1. , tum

ex iis» que de multiplications commoni
demonfirata fune . Numerus enim §6 ree
pertus ia lamina prims zuaduro viti,
~ efofies g 4 ac proinde fit ex 8 in 7.
Sed , quia §6 doabugconftet notis 5 pri-
mam 6 , quwin inferiori triangulo ef
fcribo infea lineam; alteram verd ¢ , quee
eft in criangulo fuperioti o fesvo . Park
modo numerus 73 , in fecunde laming
quadrato vi11 repertys,eft ofties g 5 ac
proindeeft is » quifitex $ in g. Sed,
quia 72 duabus notis conftat 4 ejus nota
 fecunda 9 ad tertium s prima verd 2
fola.ad fecundum locum pertinrer . Ad
eumndem verd etiam pertinet nota g fege
vata . Ergo ha.dve note §,& 2 inu-
pam funt colligenda, 7.5 qua fecunde
loro infra lineam f(cribetnr « Atque hwc
cdufa eft s cur femper nota trianguli fu-
perioris cum nota fequentis triangy-~
Ji infecjoris coalefgat § 8¢ prainde cur
: : nas




Pracrits Linl. €A VI 6 4

A.§97 notz, in ¢odem rhombo exie
, B 48 - ftentes § ad locum eumdem
—— percinednt ; (altem quoad

4776 € primam aggregati hotam 4
4388 D Namfi notaalicujus rhoma
imnin-= bl colle&# numeruom fa-
18656 B ciant binis fictis conflane

© terh ¢ fecunda- nota -ad fes
juentem thombBum rejicitur o Poftees
md huinetus 46 ; tepertusin viit quax
drato lamina tertiz, eft isjqui fitex 8 in
§:cujus (ola pritha nota o pertinet ad
locuth tértium; ad quem quia etidm pers
tinet nota fetvata ¥ 5 In eodem cm ; oy
thombo exiftens, ez rurfum debent coas
lefcere . Sed quia 6 addito ad 4 manet
¢ ; infra Hneam {ctibe ¥ loto tertio 5 ala
teram verd 4 ; qu# in ultimo oft fupes
~riori triangulo » quarto loco . O&avus
igitur ordo in laiminis , hoc 8t namerus
dple€yel isiqui itex A §97 duloin
8 primam nctam ipfias B. Pari fationé
oftendam otdinem iy, hoc éft numerum
D , tuln efle qui fic ex A 597 6 4 fe-.
cundam notam ipfius B. Ergo eorurh
famma E el is, quific ex A in totum By
Quod erat demonftrandum. :
Laminayym igitdr artificizm in b:s
ﬁtaém confiflis . Pr:mé , gaod lamine
b . 3 quas
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“gualibes compons inter [¢ poffint 4 ac prod
inde quivis numeras flatui in [upreme
erdine.Secandd,guod numeriy duobus no-
tis comflantes 5 sulaminis ita defcripti
[int,nt prima vota in triangulo inferiors,
altera in fuperiori fit vepofita.Unde fit\ut
quia triangulum quodlibet [uperias curs
lamine fequentis triangalo ivferiori -
gum rbombum cosflitait + nota fuperior
lamine pracedestisigue [emper ¢ft ea ip-
Jarqua mense yefervanda efiet,reperiatser
n eodem ybombo cum lamive [ubfequen-
2is wota inferiovs, fea primo,cam qua dea
bet coakfeeres ut eodem 4 quo ipfa » loco
SJeribatars ' -
- Caterum quom expedita , facilis, feca-

- o8 bac mesbodus fit, gfu ipfo doccbitnr,

guifquis volnerit experiri.
€ APUT IX
| Divifio.
Uid Ge divifio . expofitum et defin.
' XIV.1ib.VII. , qui nobis primus
&.Duos propopam modos, quorum prie
Mus minus vfitatus eff y fed melior 5 altes
ufitatior quidem,fed implicatior.

PRA-
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PRAX(S MODI I.

llmernm detur AC dxv:denlus o
pumerum Z.

I. Ex dividendo accipe tot notas pe-
firemas,quot conflat notis divilor; vel o 3
he numerum efficiant divifore minorem,
ut in exemplo noftro accidit , cum 459 .
minor {it, quim Z 597, illis unam ad-
huc appone o.Atqueita conftituitur prie
mum divifionis membrum AB , quod
pnn&o fecerne.

: Z "~ 1L.Vides
A B- C 5§99 D:w/' quoties divie
4590.9.3. _ for Z in
4179 {769 membro AB

S w— X contineatur .

D4rig = 1d (i nonap=
358 2 ' pareat, qua.

—— - ge ultima dis

E 5373 wiforis nota

537 3 o §  quoties

S pm— ' contineatur

L in . ultimis
‘ duabus notis

membn AB Q:od l' divifor & mem«
brum 2qué muitis conflarent notis,quz-
L 4+ ren-
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2 rendum  ef-
A B @ 597 Divif. fer; quoties .

" 4590.9:30 diviforis no-
4179 *769‘ ~ . ta ultima ¢
S it X contineatur
D419 : © - in- membri
- 3583 - ultima. Ree
| —— © . peries contie
E §37.. 3 .neri (eptiess
£37 % " fcribe ijgitur

RS St— v -poﬂ lunue
o lam. Non li-

cebit autem poft lunulam fcribere un-
qué fimul plus,quim ¢s quia, ut demon.
firabo infra, divifor in membro nunquam
continetur faxpius , qudm novies.
. ‘11L.Per notam #,jam in quetiente fcri.
ptam,multiplica totum diviforem Zya fi«
niftrain dextram.Produ&um 4179,quod
* amembro effe dcber minus , vel ®quale,
ip6i membro fobfcribe o ab eoque aufer,
& refiduum D 411, quod minus fit opor-
tet divilore Z , (cribe infra lineam 5 an-
te primam ejus notam , pun&o.adjeto.
Hzc omnia fi fuccedant , legitima erig
nota 7 poft lunulam in quotiente fcri-
gta » & primi membri diviio  pera-
Qe B h
1V..Quod £ nota in quotiente (cripea;
~ o : di.

RS N
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Praceriem Ll CarlX. 164
diviforem multiplicans; exhibeat produs
Sum membro majus 3 rejicietur , minos
ti {ubftituta i §i verd produ@um exhi-
beat nimis parvum , quod pimiram, ubi
a merbro fabtraxeris ; sefidonm. dee die
vifore majus, vel &quale, illa imilites
zejeéta, major (ubficuetur, Examen pors

.10 illud notz poft lunulam fetibenda: exe

peditius redditur multiplicatione a finje
ftra in dextram » ut (upra prasceptum efdy
inflituta. o

“Itague divifionis difficaltas in boc po-
tiffimum confifiit , ut telis in quotiegre
wola [eribatut y pey quaw divifor multiv
plicatus a wembyo fubBuci pofiis.@r cam
Subdulius fuerit o refiduum exiflas o vel
saliam , vel divifore minas . talis ewins
wota indicabit s quoties divifor continede
tar in messbre. S

V. Membrorusn teliquoram fimiliseft
divifio . Ad refiduum 411 D membri
prioris A B dextror(umh ad(cribe notam
9-»>que membrum & B jam divifum ane
tecedit . Actque ita fecundum membrum
conflitaitur 451.¢ , circa quod eadem
operatia inRituetur , qum circa pria
mum.

. Queeres wimivumguoties divifor Z iv

€8 comsincatuy.Reperies femies: fcribe epn

F{




370 AX1yRNMEREYICSE
20 6 poft lunsiam ante y.Diviforem mmwla
tiplica per 6,0 prodsttym 3582 membrs
413.9 [wbferibeab evgue fubirabe ;refi-
duo E 537 infra lincam repofito » punédo-
qHe ante ipfum gotato. 4

" Denigue notam 3 , gua dextrorfum fe-
guitnr iv dividendo AC  refidao E 539
adfcribe., at habeatur membrum tertiym
£37.3. Rurfum gxcre quoties divifor in

© .. geytip membyo Contineatur : repevies 5o

wies . Igitur g gaotienti adfecribe . Divia
Jorem deinde maltiplica per 9y & proda«
ttam g373 6 membro 5373 fubirabe ; &
" wibilveflar., o
- His peratis abloluta eft divifio tota
numeri dati AC per datum Z. . ’
- V1,Si diviione pera-  g1.3 13 Dinif.
&a luperfit aliquid yue 39 ’
in exemplo hic appo- e
« fite fuperfunt 55 refi- n.z{
doum ¢ fceibe (upra - 11 9
nm———

5
3¢ -~ N
diviforemi 13, lineola 9 13

. interpofita, ut fat fra- . ¢

€tioN . Qootienseric '
integer aumerus, poff lunalam fcriptus,
-upa cum dia fraQtione N. =~ .
VI1L.Si operatione prima abfolutascons
€ingat'in fequentiam membrorum ali-
- quo 0. 4 diviforem § ne lemel qui-
. " dem




PraervicE Lial.€anlX. go¥
dem contineri s quotienti poft lunulam
ad(cribetur cifra 5 & S
membro - apponetur 10.4.5 § Divif
adhuc upa divideadi 10 . '
nota ¢, lineola inters e
pofita » ut appareat  o'4$ 209

‘044 membrumefle - 45
geminatum » atque [
membrorum numerus - o
appateat. \ :

Vm.utmmornnmcmsper ma« 3.
jorem dividatur , ut 3 per 7, ferie =™ g
bendus minor (upra majorem , li«
neola intecpofita s ut fiat fratio R De-

monftrabitue lib.1L caps H. Theor. I.co-
rolL.IL.

D‘mﬂf“;o '

'- z : Yot fcrie
A B G §97 Dﬂ”f buntnt note
4590.9:3« - pot  lunu-
4179 { 269 . lam 4 ac pre-

e s VX -inde tot po*

Dg4s1.9 , ~tis conflac
358 2 - qnouens X,

E 5373 o mmbu di-

- §37 3 : : wifionis s Mt

) U —— v PR ex D.Pﬂ“iﬁﬂ '

o : ne
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e priefcripta patee . Tot veid (unt meiis
bra , quot norx in dividendo AC pri=
mum membrum AB antecedune 4 quod
quidem per (€ manifefum et . Ergb tok
notis conftat quotiens X, quot not ptf=
mum membram dividendi ahcecedunta
Liquec igltur ex Porifm. VIil. eap. 11T+
numeri X, poft lunulam (crigti ; notarn
ultimam ¢ verum efle primi membri AB
Quotientethsqui nimirum indicet,quoties
divifor Z in primo membro AB continea-
tur; Peri modo idip(um oftegdam de reli.
quis notis numeri Xy polt lunulam feri-

. ptisre(pe@u membrorum cetetorum. Er-

go numerns X verus el quotiens, prove-
fiens ex divifione numeri AC per 2.
Qizod erat demonftrandum, ‘

Quod verd , cum  §r.3 13 Divif.
divifor n& metitut di- 39
videndum, verus qiao- st
tiens nihilominos fie u.z{ §;N
pumerus integer 365 .fi 7 39 13
unacum frado Ny ci:  wmme
jus nomerator eft is, §
qui pera&a divifione teflat o nominator
verd divifor iple ;5 fic detmonfro . Ut e

« patarey DIaS et 3d & quotientem integrom 39 5

vl ita divifog 13 e ad dividendum s12,

oftenfis

dem:
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dempto refiduo ¢ . Rurfum , uc vnitas -
eft ad fratum N, fic & nominataer 13 ad .
numeratorem g » hoc elt divifor ad tefi- 5 '3535
duum.Ergo,ut unitas ad ¢ integrum cum Lol
frato 5 jta el divilor 13 ad totum divie ¢ 24, g
dendum . Ergo integer iHe cum fra&o
verus d quotiens eft + Quod erat demone ¢ éfsn,
firandum. ’ 42

Cur autem nunquam fimul ad quotien.
tem liceat ad(cribere plus , quim novem; .
ita fiet manifeftumn. Vel mem- ,
brum A , & divifor B aqué A 2996
multis conftant notis 5. vel B 1000
membrum excedit una , fe nee :xp:;f:.
que onim potek unquam plusibus exces
dere . ) Si:xqué multis notis conftane.,
liquet ex Pori{mate IV. cap. III. ,Bin A
contineri minus, quim decies . Simem-
brom A una nota excedat diviforem B o
tunc ultima nota diviforis ma.
jor et ultima nota membrijue A 2999
- patetex num. .5 ag proinde B 3000
pes Porifma V.cap.l1lsurfum
continetur Bin A minus, quim decies,
Quare cum divifos in membro quolibet
, contineatur {emper minus ,'quim decies,
caufa jam manifela e, cur pon lifess
unquam ad quotientem plus fimul ads
feribere, quim 9 o :

. PRA+
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PRAXIS MODI IL

O Porteac: numerum A dividere per
sumernm B.

I. Diviforem fubfcribe dividendo ad
finiftram y fic'ut nota ulcima ultima re-
{Tpondeat, penultima penunltimz , & fic

.deinceps. Quod fi numerns (upra divifo-
gem pofitus 370 k tunc minor efet divi-
kSche 1, fore 5 oportebit diviforem ad unum lo.
cum promovers dextrorfum, ut in exem-

plo cernitur.

Cenfetus autem fupra diviforem efle
pofitum, quidquid illi ad, l2vam eft . Un-
de fupra 831 eft 3702 5 fupra 8cft ;7 5
fupra 2 eff 3700

~8chema 3. Sche. 'z;
"Nota,
Chara&

: S '
re: «ui-A 37029( 4 27029,
::mam B 3ar : ’ l ’8 9"

hic virge. s s oot namtoys | o vt o b S,
l2 oft, cen,

feneur de. Sche. 3« * - Sche. 4
Fel. 4 v 41 .
329 )%28:
3311 Lte - | “zar (4

r

1L Qum-e quoqu divifor in notis fu-
pra




"PracTiC A LIBLCARIX. 1¥¢
pra iplum pofitiscontineatur . Sed quia
plerumgque hoc judicatn difficile eft »
quare quoties ultima diviloris nota 8
in numero (upra ipfam fcripto' 37 -con-

“tineatur. Reperies contineri quater.(cria

be ergo 4 poft lunulam. :

Ill. Per notam 4, in quotiente fcri-
ptam , multiplica totum diviforem, &
produ&um fubtrahe a notis 3702, (v
pra diviforem fcriptis : & refiduo fue
pea ealdem (cripto , dele tam diviforem o
quim notes {upra ip(um pofitas, Malunt
autem plerique fingulas feorfim notas dij«
viforis , per quotientem 4 multiplicatas,
a humeris fupra ipfas politis {ubducere 5
{ubtraQione videlicec multiplicacioni al-

/

ternatim interpofica.
Exm»’”( -

a 8 in 4 facit 325 que fubtra@a ex 3%
relinquunt g deled 37, & 85 ¢ vero
{eribe fupra 9 . Rurfum 2 in 4 facione
8y quz {ubtrafla ex yo relinquunt 42 ¢
dele ¢ igitar 5oy & in divifore 4 5 refi-
duum vero 42 {cribe fuprz go . Denique
1in 4 facit 45 qua fubtralle 2 423 re.
linqutnt 418: deled igithe g2z, & 1;

o Sche. ge
b Sche. 3

¢ Sche, I8

‘ 4 Sche. &

refjduum autem 418 fertbe fopra 422,
Atque
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Atque ita divifosis applicatio una perae

- Raeflt. :

I1. Verum ¢, quig ultima diviloris nd'v

- ta .8, per quotientem 4 maltiplicata,
& {ubtsa®a ex 37 , etiam nota penule

tima 3, per enmdem quotientem 4 muls
tiplicata s fubtrahi debet a refiduo so
fupraipfam pofito ; itemque & prima

multiplicata £ per quotientem eumdem
4 Gmiliter a refiduo fupra iplum fcri.
pte 423 fubducenda eft: hinc fit, ut
dum quaritur » quoties diviforis nota ul~
tima 8 in notis (upra ipfam exiftenti-
bus 37 contineatur , talis poft lynulam
nota in fjuotiente fit seponenda , per
quam fingula note diviforis multiplica«
tz poflint (ubtrahi a nnmeris fupra ip-

- fas [criptis » & ea quidem adhuc lege» ut

§ Schuge

vicima (ubtraQione pera@a, refiduum
418 g fic vel nullum, vel divifore mi-
pus, quemadmodum num.IV, modi I,
elt tradicum . Quare i prima fubtrae
&ione faa y nequeat peragi fecunda o
aut his pera@is, terria 5 nota poRt lg-
nulam fcripta minuenda eR unijcate ed
ulque, donec fubtra@iones Gogulx pofe
fint ablolvi. Prius igitur, quim ope-
zerisyferid o tota operatio s num,I1. pree-
fcripta, egit mencaliges peragends » uc

: no-




Pracrrex Linl CarIX. 17%
@ota in quotiente ad(cripta examinetur.
Quod fane non Tironibus modo , fed
etiam non rard exercitatis (ubmoleRum
eft. Unde fatius erit, hoc examen notans
do feorfim inftituere. ' '

Exemplo jam di-  Sche. g,
&a declaremus . Detur - . E
M dividendus per N. ‘ :
Quwto , quoties N in 113';’;82‘{);
notis i{upra’ ipfum pofi 49
tis 738 contineatur. _
Reperio ter. Scribo ergo 3. poRt lunu.
lam. 2 in 3 facit 6 , qua ablata a 7, re-
linquunt 1. 4in 3 facit 13, quz ablas
ta a 13y relinquunt 1.9 in 3 el 27, qua
ex 18 auferti nequeunt. Nota igitur 3»
ad quotientem fcripta,
nimis magna eft . Qua-  Sche. 6.
re hac sejeQa o fubflis 24
tuo 2, & examen re- 350,
© petoy 2 in 2 funt 4,que Zq‘%"
fubtra&aex 7yrelinqufic ki ,
3+4in3(unt 8, que (ubtrala ex 33
relinquunt 25. g in 2 {unt 18, qua (ub-
tra&a a 258,'relinquunt 240 . Nota igi=
tur 2 legitima eft,

- Quamvis autem plerique , ut dixi fu-
pra, [ubtraQionem multiplications per-

mi-
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mifceant, modo jam explicato 5 mihj eas
men videtur con(ultius , ut multiplica-
tio tota imul abfolvatur,& quidem a fi=
piltra in dextram, adhibita cautione pue
mero IV, modi 1. prafcripta,

V. Applicatione pri=  Schem.y,
ma diviloris abfoluta.
qua S'ch;m. Ty 11, 1T, §§8

. tv.exhibetur,promovee ‘ {
bituxi' divifor B una no. A3F8Z9 ~4
ta ver(ps dextram , uti - B. g2
fa@um vides in Schem,viLg operatia in»
fituetur per omnia fimilis -haG&enus tra«-
ditz . Atque ita deinceps applicationes
reliquee o 6 plures eflent facienda; ablol-
ventur, -

VI, Sifa&a aliqua promotione divie
foris » is ne femel quidem in potis , My~
pra {e pofitis,contineatur;ad quetientem
fcribatur cifra 5 & divifor uno adhuc lo-
¢€o promoveatur, nulla jn dividendo nq-
ta deleta. -

VIL.  Siquid (uperfit divifione perae
&a  fiet quod pravfcriptum pum.vi. mo-
di 1. . '

Schemwisiiexhibetnr vameri Aper na-
meram B divifio totay que fupra tsutam
o de-




Pracrics. Lisl.CapIX, 179
8eclarandi gracia pluribas [ehematis fuis
-exbibita ., '

 Demonflratio

tljus modi G- ‘Schem, VIII.
milis eft de- ax o
monfrationi pra- 113; { 84
ceden tis ) é’ x}gii 4 Sopes
#amvis awtens  ® gg{ 231
bac ragiodividendi t
pofsinm fis affr0:a o priorem tamen illam
domge meliovem Rentio ; ufirqsa frquidem,
duw notas expungit o weftigia diviffonis,
ac membra confundit, at f; guid crratum
Sty correttio adbiberi pleramque vix pof~
fitsut ex frhem V111, [atis apparet, Prior
verdilla & fingula diviffonis membrayce
fngaloram produtta maliiplicationam ,
©" que [ubiratiione futte ex membris
[ingalis manent refidus , iftintie exhi-
bet « Qo fit s wt facilis fir corpetio , ff
$7ror srrepferit . - :
Plures alii modi diviffonis , qui non
minus ingenis., guim atilitatis babéut,
opud prafotam Adatlorem a videri pof+ 3 Dilaig
j‘ "t . o 44143,

\

M 3 Ufus



130 Ari1YXMETICN

11:.us"1‘gsunz\PyrnAqog'ncg
Communis in Diviffone .

Atus (it numerus quicum- - .62 E
que,duabus notis conftans, 8 E
E, & pota quavis fimplex F..
, - Quaritur quogties F in E continetur . «
eviders- Quaeratyroin latese ABRota F, & in
bel.c-€  linea numerica illi refpondente numerus
E, auteo proximeminorsi §6 . Ab hoc
numego {urfum alcendendo ad latus A
G, incides in quatientem quitum 7.
Ratio patet ex conftruftiona tabulas,
cap. V. tradita . S g

" Pivisronys €oMPENDLIAG

A D
- € 2889 } 829 1000

2889 — @ -

. ' 1000
~J. Y Um ultima nota diviloris D et
‘ unitas, & reliqua omnes cifiz; a
dividendo C aufer tot_ad dextram notas -
829 , quot cifras habet divifor ; reli-
quas 338¢ {cribe poft Iynulam , quibug

“\ aPQ
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appone notas abje&tas 829 fupra divilo.
rem 1000 [criptass lineold interpofita:
quotiens erit 2889 numerds integer ,
pott lunulam feriptus,una cum fra&ione
G. Quod (i not® abje®x etiam cifra
Tune, at in exemplb, quotiens érnt iplee
note ad (iniftram refiduz 342.. '

Demonflrario .
| bivif. F Acilé eolligla
342 [ 000 . 1000 .- tur ex Po
A : . sifm, Vi e 1ML
42 Quin etiam patet
{Qua&iei’m ex fecundo com-
pendio mulciplica-

tionis c. VII. Nam 10eo multiplicans
342, producet 342000, Eigo reco divi-
dens 342000 facit quotientem 342: ut
patet ex definitione X111,& XIV.L.VIL
Per defin. quippe XIII.L VII.,ut unitas
eft ad 1006 5 ita 342 eft ad produ@um
342000. Ergo 8 permutando , ut unitas
ceft ad 342, ita 1000 el ad 342000. Ergo
per defin.X1V. 1000 » dividens 3420005
dat quotientem 342. _ N
If. Cum divifor B conflat aliis notis
fignificativis und, vel pluribus diverfis
ab unitate,ad dextram verd habet cifrass
. : M 3 t di-

RN
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A2.49] 468200

2 { 146
L — ‘34-[‘
0.4 . { 200
o9
9

’- N
4 dividendo A rurfum aufer ad dextram
tot notas 46 » quot habet cifras divifors
& notz reliquz 249 dividantuor per folas
diviforis notas fignificativas « Divifione
pera&a, fiquid (upetfit y quemadmodum
hic fupereft 1 5 id cam notis abjetis 46
quotienti integro 124 appones divifore
fcripto inferingy & lincola interpofita.
Quotiens erit integer 124 cum fra=
&0 m. )
o Deronfiratio .

X Porifm. VIII. C.29.2.0003D 4
» ¢, 111y vel etiam 24
ex compendio I. —
mulciplicationis c. 2. .
Vi dgfc'urfu fimili, 3,3. { 68000
ut paullo ante, elicia”  owe
tur . : °
' ~ Iil. Cum
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1lI. Cum dividendus habet cifras ad
dextram ; & nihil ex notis fignificatis
vis [uperef 5 toc quotienti adlcribena
tur cifr® s quot polt ulcimum meémbrum
fignificativam cifre teftant in dividene

0
Efto C dividendus pet D¢ 4in pris

tno membro 27 continetur fexies . $€ria
bo ergo 6 poft lnnulam. 4in 6 eft 24,
yuz lubfctibo membro 37, ab eoque
fubtraho , & refiduvm 3 repono infra lie
neam j cique adfcribo notam dividendi-
proximam 1,ut habeamn (ecundum mem-
Brum 33.: 4 i 33 continetur oflies:
fcribo 8 in quotiente.4 in.8 facit $2.qua

(ubtra®a ex membro 33,nihil relinquiic. -
Quia vero in dividendo jam nihil reflac,
praztet cifras , ‘adfcribo quotienti cifras
totidem; & pera&a eft divifio .
_i'tDemonﬁ':atid ex Porifm. VIII. cap.

Ik »

"SPECIES DIVERS/E. ¢

E Umdem ad modum eradtands: s qui
Vil traditut in mulciplicatione cap.
il _ ’

M4 CAP.
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CAPUT X

Diviffo facillima per laminas tabsle
- Pythagorica

; l N opere divifionis praecipuum facel-
fic negotium inventio quoti,feu quo-
tientis » per quem multiplicandus eft di-

" wifor. Hunc quotum » quin etiam pro-

du@um ipfum ex divifore, in quotum
multiplicato+ admitabili compendio la«
minm exhibent. Cemtera omnia pera-
guntor, utin modo primo cap. preece-
dentis,qui aptior eft huic methodoyquim
fecundas .

~

1"‘ | Datus Sie

a b ¢ 597 Divif. numerus AC
4590:9.3+ dividendus
4179 {169 © per  Dnuinea

. G—m—— X rumZ.
t 411.9 ' I. Appo-
3583 ne fibi mue
St tud laminas,
e §37--3 qua in pri-
- §37 3 mo , €oq; fu-
———— . premo  ordi-
° . neexhibeane

- di
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_diviforem Z. Prater fchema hic appofie
tum,infpice eabellath AX cap. VI,

I1.Determina membrum primum AB;

wut num.l.modi primi cap. X.

. IlI. Vide,y quisordoin laminis nua
gmerum contineat membro xqualem , vel
proxime minorem . lIsauteth ordo efk
proxime minor membro , quem imfies

diate fequitur ordo, membro major. Nus
merus lamint exponentis XZ , ordinem
denominans y et quotus, poft lunulam
fcribendus.

In exemplo noflro reperis s ordinem;

proxime minorem membro 5 effe feptia

mum. Scribe ergo 7 poft lunulam.
1V, Ordinem inventum,qul eft i plum

produBum ex divifore in quotumi 7, exe

fcribe infra membrum A B,ab eoque fubs

trahe o & infra lineam ftribe refiduum
4115 cui adjice » pun&o interpofito » noa
tam ¢, quz in dividendo membrum pri«
mum A B antecedit , ut habeatur meln-
brum fecundum 41106

V. Divifio fecundi membri & fe-

quentiom eodem modo peragetat s qud

pPrimi.

VL - Simembrur ¢ minds ipfo did
vifore ¢ ac proinde & primo laminsium
ordnnc; qui nimire@m continet divifos

:emg'
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sem ; quotienti cifra adfcribetur , &
membro adhuc una adjiciecur nota ex
dividendos ut membfum habeatur no-
vam. '

Vii. Sincous ordo eft membro mis
‘tlor 5 in quotiente fcribatur 9.

Potro, extercitatione vel minimsa acce«
dente, momedto cernitur, quis ordo proa
‘xXime minod; adt major membrco (it ; Res
vocanda (unt in memoriani Porifmata If,
ac I1L cap. 111: item qua mionui cap. VI
de modo exfcribendi; ac legeadi ordines,
Deinde tefletendum eft maxime ad ulti«
ma loculamentd ordinum 5 uanta nimi-
fum it dotd in pofiremo ad leevam trians
gulos& ad [umma notarum Rhombi pros
Ximi excedat noven ; adeoque num ali-
qua inde nota in triangulum pofiremum
fit rejicienda 5 &c.

Dewmonfiratisi

F Acil colligicur e demon fhratis capi
A IX. &ex ipfa divifionis definitioney
quami vide ante lib. V1L def. X1V,

Quith verd praflans fit bac dividendi
ratioy memo ceytids intelliges , guom qui
fucrit expertus . Pluves fane divifones
#na, alterave bors fic expedict ,qu dm dig

. Py >
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sntegro vis communi « Ad boc temporis,
@tque opere ingens compendium accedis
operat:oms Jecuritas o gdx errori s ex

éncaria & hallucinatione orto y 3% loa
cum ullam relinqait .

CAP.'XL

‘Additionis , S y&tra&?:oms s Muk:piu
cationisy Divifionss examing .

T Utifimum eft ; we per invicem bz
(pecies examinentur y cum reliquse
Praxes fint erroxi obnoxi «

Aumuoms Exuuu.

127 A Ie per fubtra&:onem . En
a2y B F flo fumma Xy faéts ex ad-
= ditione duorum numerorum
148 X A 4 & B . Altetutrum addi«
2§ torum ¢ pata B, {ubtsabe &
wee  fomma X. Si refiduus € fic
133 C ' idem cum altero Ay refle petas
. &a fuic additlo s Erratum efl,

f noneﬁ idemt .

Quod fi exiftat fotma 2 ex ¢ additlos
ne trium oumerortm Dy'E , F 5 aut plue
:mm 3 examen infticactur hunc in mo-

: dum
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, 897 D dum . - Incipe 3 finiftea; &
1835 B dic 298, 4 (unt 14 5 hac (ube

476 F sra&a ex 16 relinquunt 24

o= qucum 0 faciunt 20 . Dein
1608 Z 943,7 faciunt 195 hwc aba
Ot lata ex 20 relinquunt tyquod

210 cum 8 faeit 28. 7,4 6 fas

ciunt 18, que ablata ex 18

nihil telinquuat s Ptoba igitur fuic ad-

~ ditio, cum fumma Z aqualis reperia=

tur omnibus fuis partibus ﬁmul fum«
Ptls ‘ :

Suﬁra.&crxoins ExAMEN:

!g4 (e} It per - additionem refidai
52 H F numeéram fubtra-
—- ﬁum H f -enim {umma K,
¥82 X inde fa&a, convediat cum nue
5% mero G, aquo falla eft (ubs
&= tra&io, proba eft {ubradio ;
234 K mala, {i non conveniat .

Licebit etiam fubtradios . 234 G
nem examinare per (ubtra- g;
&ionem . Refiduum X (ub- .
trahe ab G, & novum re- :33 3

: ﬁduum fitL. Si hoc conve- +—e

H

X

nia¢ cum numero H, pnus §3 i
 fabs
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fubtea&o , bona fuit prior fubtra&io,
Rano utrin{que examinis mamfeﬂa eft,

Ex;nnu Munnuzcu-xoms.

It pet diviffo- ~ sa3 N
nem. Noeme- - 6P ( g23 K
ri fe mutodmtle . e ;o

licantes fint N, - 3138 '
II; Per mubtipli- 2 Q'- -
cantem P diwide produétum Q. Siquo
tiens R conveniat cum multiplitato Ny
re&e inftituta fuic mulnplxcatlo 5 male

wyerd, fi Hon cenveniat .

‘Ratio patet ex notione prima 6 mul-
tiplicationis s ac dnvnﬁoms ’ & XVI,
'L.Vll.

i per laminas fata ot muluphcatxq,
vix opus ullo examine : adeo {ccura eft
ab errore iffa imethodus. Si tamen vos
‘lueris examinare ; nullam -erit examen

adef.xy,
& 147

facilius y quam ipfa mylt:phcmoms ites

ratio,

. Exn«m DIvisronis,

It per mulciplicationem . Divilor
B multiplicetur per quotientem G:

4i producatug numerus divilus A, prg-
. . h . ‘



pf detrg e f diviGionis , ac

& 167: mulciplicationis, &
XVL L.VII.

Si poft divifio.

sem aliquid fuper-

fic o diviforem E

multiplica per quo-

tientem P: produ.

&0 G adde relie

A E x
24.1.1.  3.Divif.
24 803 F
- - .
Oif.Ie G

R

. —

3 2
Hc"l“

~ARILYRMRTICH
, el diviio o ug¢ .
© patet ex definitio-

A B
2, 40 8. 3 Divif,

2
Py 124. -
0.4 {G '
4. .
.08 .
s

1

doum 2. Si fume"
ma H fit aqualis
divideado A , pro.
bacht divifio.
Quod fi per la-
minas pera@a  di-
vifio eft y vix opus
erit examine ullo.

- Si tamen: examie

nare  placuerit ,

multiplicatio ad examen requifita o iif-
dem manentibus laminis , quz divifioni
infervjocunty perficietur.,

Scbolium .
Modi examinandi per a&jcé:‘mem nove-

narii o quoniam fallaces funt 5 hse mor.

/73
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Fubuis adfcribere . Nituntur iamen infigni pros
prietase eja/dem numeri , .

I Metitur cpim ncvenarius omnem numee
UM 5 CHjss nOte accepte, tangpanm [fimpliees,
couﬁ;igmt 9+ Tales ntumeri funt 18, 37, 36,4%,
54 63,72, 81, 99, 99, 108, 117, 126, ¢ alii in-

11 .

Il Imp esjufeungue nymeri , & novenario
numeratiy not& fimpliciter accepre conficiunt 9,
illis tantum numeris exceptiz, quorsm omues
note funt 9, exjufmodi funt 994999 5 e,

1. Si numerus guicumyque,duvbus notis con
flans s quem 9 non metitur 5 dividatur per 9,
idem grit refidsum sum eo, qued remanet , ff no-
v fimpliciter accepte dividantyr perg, Ut fi
64 diyidantur per 9, remanes 1. Accipiantur
jam note fecundum walorem fimplicem , 6 , & 4
SJaciunt-10 5 que divifa per 9 etiam reliuguum
‘3. Patet ex 1. ¢p I1. |~ : .

IV, Quod fi note, numerym’ datum compos
nentes  fimpliciter agcepta s comficiunt minks o
gu,;‘p, 93 hoc 5 quod conficiuns, erit ipfem refi-
Auum, guod relinguetur y numero dato per 9 di-
wifo. Dentur 33: hec divifa per 9 relingtunt 6,
guantum videlices ¢onficiynt ipfe nore fimplis
£e5 3¢ 30 .

V. Atque ex his demum confequens eff, ex
guovis numero, divifo per g, idem relingui,quod
relingsitur ex notis ejufdem numeri ﬁmpli:itcr
acceptisy fi per 9 dividantur, -

Neminem legi, qui horym caufam aj:eriiz .
Indicabo fontem werbo, Nowenarius eft unitate
minor denario , Hoc rite fiexpendas , o appii-
ces, proprietates inde jam recenfitas non difficul-
ter deduces . . '

Porro guamvis hac proprietas & pulchra.

St

)
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fit » & veriffma, examina samen per illam ine
Sliruza fallunt, A notis figuidem amnivm numee
rorum addendorum fimpliciser acceptis 9 abji-
cinntur, quoties pofjunt, boc off dividuntur ille
er 9 G vefidusm [eruatur. Similiter @ notis
Yamme fimpliciter acceptis abficiuntur 9 5 guos
ties poffunt. Quod fi refiduum idem fit cum prio~.
ri re/ia’no,coatlcdimr.rin fuiffe f"aam addi-
tionem,Sed fallit coaclaﬁo,inin ices plerumque
tum ervatum non ft s infiniti samen cafus dari
poffunt s in quibus hoc examen indices addisio-
sem effe bonam , que malaeff . Ratio ef , quia,,
potefk novenarius , imo & q¥ivis numerus , di-
widendo duos numeros inaquales, idem exhibere

vefidusm: quod gnidem per fe efi manifeffum .

_En Exempfum,

Innumeris 4, 8,C. 3,6 5 fune 358 A
8, ¢ 8 funt 16. Abjeldis arefiant 7, 234 B
gque cam 3 faciunt 9 quibus abjedlis  emmm—
3, ¢ 4 faciunt 7 . Numeris igitur 4, 835 €
B divifis per 9, reflant 7.Jam in nu<
mero G 8, G 3 faciunt 11: abjeltis g reflant 3,
" qua cum § faciunt 7 . Usrobigue igitur tam ex
addendis A, B, quam ex fumma prasedfaC [u-
perfunt 7: neque samen.C vera fumma cft A, B;
-eonficiunt enim illi §92. Pari modo in fubtra-
&ione y multiplicatione , divifione, radicum ex-

tractione hujus examinis fides [ufpedia cft.

-

ARITH-
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_ARITHMETICZE
PRACTIC K
LIBER I
LOGISTICA
"FRACTORUM
© NUMERORUM

!

- . -*——ﬂ

CAPUT I.

Frattoram Numerorum Definitio ;
.S‘m'pr:o » Enanciatio. -

kot )] Omerus fra@us » ‘qui etiam
% N fra&io, & minutia dicitur 5 eft’

© pars, vel partes unitatis o ali-
quod totum divifibile reprae-
fentantis. ¢ {i totum aliquod feGum (it
in quinque partes equales , & quilpiam
ex illis fumpferit tres ; dicentur ill2 tres
quintw partes numerus fractus,
) N Quo.
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Quoniam igitur fratus numerus ¢ff

parss partefve alicujus totius 4 duobus
numeris (ceibi debet's quorum uonus in-
dicet quot partes ex toto accipiantuf »
alter quales . Scribuntur porro duo illi
oumeri {upra invicem, lireola interpofi-
ta. Ut vides in his exemplis.

X e e 1t
A7 By %7 Py

Superior numerus indicat y quot ex
toto pastes accipianturiinferior defignat,
in quot partes totum ponatur divifum,
ac proinde quales fint partes illz,qua ex
toto funt aceepta, ‘

Superior igitur » quia partium ex to-
to acceptarom indicat numerum s nu-
merator dicitur ¢ inferior autem quia
partium acceptarum defignat {peciem »
nominator » feu depominator appella-
tar. ' . )

Fra&i A, By C D fic enuntiantur . A,
una fecunda 4 feu unadimidia. B, duz
testia. Cy quatuor feptime . Dy undecim
decima tertiz . co
- Quamvis autem pro toto divifibili
plerumque unitas (upponatur, numerus
tamen quicunque fupponi potelts Qua-

‘ 5e

w
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§ o 1k fraQus, i totum fine 64
8§  aarel, fignificac quinque oBtavids

. partes 64 sureorum ¢

Denique ad fra@orom naturam pents
tus intelligéndam, id erit fudiose obe
férvandum frados ab integris numeris
quoad rem non differre. Ea (ola diffe.
rentia ¢ft » quod: fraéti defignent res,
quee fint partes rerum ab integris nume-
ris deGgnatarum y ac proinde quod unis
tates frati numeri fine relativa 5 intew
gri voro nnmeri unitates fint ablolote.
Dentur exempli gratia floreni 12 5,8 frae
&lio ay hoc ef 4 vigelima' unius fo.
seni . Numerus integer 125 continep
centum wviginti quingue unitates qua.
rum fingule floreoum deignant. Fraa
&us fimiliter 4, hoc eft qua-
tuor vigelimz partes floreni -
continet quatuor unitates, ' 20
quarum' fingul2 defignant na )
Dam partem vigefimam flore. !
Dis hocelt affery wnum ae 3
proinde quatuor vige(imz flo-
reni fignificant 4 dffes, qui. 3
tam eft numerus integer,quim §
‘¥24 floreni . Imo quilibet ny-
Mérus integer, res quantas de-’ 2
fignans, ftaQus et » i cum 5 d
: ‘ N 2 ma-
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_majork toto comparetus « Nam 2 floreni
funt una:tertia unius libtg , five b3 & 3
pedes (unt tres quinta unius paffus, five
‘¢35 & 2000 paflus funt dua quinte u-
nius milliarii Italicis ive d. Ad hzc Ti-
_gones advertere s multym interel . Cau-
{a namque pracipva , ob quam illis frae
Aorum-numerorym traQatiq difficilis\ée
~obfcura videri foleat,ea elt y quod prins
ad operationes fraitorum 1 ac regalas ad-
difcendas profiliant, quim illorum na-
turam perfpexerint. . o

A . Monitam Genevale,
Um duz fra@iones , aut plures intes
{e comparantur, {emper intelligen-

de (unc effe partes ejuldem totiuss nifi
gontrarium indiceturs :

C A. PUT 41' I.
Fraftorum Thearia Prim;t .
THEOREMA L
F Rattus omuis eft ad tetum s fen ani-

tatem o 4t pumseretor ad denoming-
torem. o .
D@r
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Demonftravios . = . .

Atet ex defiditione numeti fraQi,ca<
pite pracedenti explicata .~ Denos
Minator enim defignat ipfum totum fes
& um in tot pastes .&quales ; quot in de-
nominatore unicates funt s Numerato#
-vero indicat y quot partés ex toto ita [es
¢to aceipiantur . Quare cum fraQus hia
hil aliud fit, quim ille ipfe partium nus
merus’, quas aceeptas effe ex tojos nue
merator indicat; manifetam eft, fraCtum
efle ad totum,ut numerator eft ad nomi-
natorem . Ex hoc riteintelle@o exiftuné

36 " Ulm numerator et minor
36 2 \__ denominatore,fraétus fud

toto mindrefh. .
Cum numerator nominato-
b . e major el fraltus e major
totosSic fraétus.a;id ed trigin-
ta vigelimg, exemp. gr. , flos
reni; hoc et 30 affes; (uut ma-
~ jores toto y nempe foieno , feu
d a0 aflibus, o
- N 3 - Cum

ek Sl Al -
[z}
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“Cum numerator numaratori zqualis
eft 5 fra@us toti 2quivalet. Sicb ,id efk
20 vigefima florenis hoc elt 20 afles,
conficiunt florenum . Sic < » d 2quiva-
lent unitati, feu totis quod unitas reprie«
fentat. ' -

Sk
2 Ex theoremate colligitur ve-
';‘ ritas illius, quod num.VilH.cap.

. 1X.in modo primo divifioais tra=
ditur: pimirum cu@ numerys 2 minor

et majorem 3 dividendus eft o quo-
¢ientem habeti, i major minori fubfcria
batur » ut fiat fra&iof. Inomni fiquis
dem divifione quotiens eft ad unitatem,
ut dividendus , qui hic eft 2 ad divie
forems qui hic ef 3. Sed etiam fra.
&io fel ad unitatem, ut 2 ad 3. Erge
fhicelt quotiens. s

" THEOREMA IL

1 fratt; awins sumerator  E P
a ¢ff ad momicatorem 8 2 3C
b, ut frafki alevius yyme- b 64

rator c eff ad fuwm nume-
votorem d 3 frofli aquales

erunt. :
De.
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| Demonfiration .

Ractus E elad totum » 0t numeran
tor 4 ad nominatorem 5 per theor.
1. hoc eft pec hyp. ut numerator ¢ ad
nominaterem d; hoc et per theor.l.,
ut fra&us F ad idem totum . Quare cum
ambo fra&i E, & F ad totum , quod in
utroqud idem effe fapponitur » eamdem
habeant proportionem » pes. IXdib. V. 2
quales erpnt . Quod erat demonftrandd.
Itaque valor frafturam uos ¢ex magni-
tudine numsroruvnnquibus exprimuaniury
Jed ex proportious corumdem aflimandug
eft: quod ulteriug ex theoy. L V. V. ine
motefcet. . L

THEOREMA IIL

Roftasille Amajorei A B
altero B\lajus ugmera- e 8 3 o
tor e ad swominatorem f fg 'gﬁ
majorem babet proporsio- .
wem, gudm alterius yumerator g 63 19~
minatorem [ h .

N Demonflratio . :
Am per theor. [. fraQus A ad to.
tum camdem proportionem habet,

N 4 quam
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quam ¢ ad f3 hoc et ex hyp. majorem,
quam g ad 4 3 hoc el per theor: I. ma«
jorem 5 quam fra&us B ad totum idem.
Ergo per X. lib.V.fra@us A fracto B mae
jor eft. Quod erat demonftrandum.

THEOREMA IV.
: F Rafti, guorum avmeratores y in mans

taos demominatores dutti o cumdem
LBignunt namerum 5 aquales funt .. ‘

bentur fra&i B, F»,A& . E F
tamaind, quam ¢ind a3 3.
producant eumdem nume, ‘5‘4 5d

rum £. Dico fraGos E, F -
zquales efle. k2

peﬁanﬁratio .
Er XIX.L.VILerit 6 2d 5, ut c ad d,

- Ergo per theor. 1L fia@i E+F aqua-
les funt. Quod erat demonftrandum.

THEOREMA V.

Rabtus ille A altero B'major eft, cae

. jas wumerator,multiplicans alteyi a3
BOMmiNakor €y MAJorem Signit numeram..
"~ Pro~
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Priacrrexbitnll.Canil. 3ox
Producat g in # majo- A B

gem uumerum ¢,quim g2 3 m
m in . Dico A fra. e +—
&um majorem cffe’ fra- h 4 gn
&oB. €18 1ad
Dmonﬂram. |

lha c.gemtus ex g in' #, major ofl & '
-genito ex m ity b 3 habebit per co-
rol.I1. prop. X - X.1.VIIL g ad # majorem
sationem; quam m ad # ; Ergo per theor.
111. fraQus A majos e fraco B. Quod

. erat demonﬁrandnm p

Corollarmm .

X IV. & V. theoremate modus has

betur facillimus ex1minuandi, fra&i-
ne aequales finty an maquales » & utet
major fit

THEOREMA VI‘

~Rai% D, @, idem mmm baéentn
prcam inter fe prcparttomm babent,
qmzm uumeratorcs ms ne f

"

De-

-. 0 ‘- :.‘J
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Dewoxfiratio.

Esrtheor, 1. fra®usD D @
ek ad totum, ut m my g
adp. ldem vero totum = oo
eft ad fra&um G, ut idem p8 $p
peftad #: Ergo ex aquo
. per XXILY fra@us D eft ad fraGump G
ut @ ad #. Quod erac demon@randum.

. THEOREMA VIL
D Entar frafti P\R: primi nameyator

as multiplicans alterius nominaso.
rews oy faciat a o ; olteyins vero namerg-
107 c,maltiplicans nominatorem primi n,
prodacat ¢ o . Evit frattys P od fratum
&‘}aoad.c‘ﬂo . \

Demonftratio .

Ominatozes #, & 0, no

invicem multipli- 20 co:
Caniesy producant #9..  a ¢
Fraltus P et ad totum,, Pomae el
“ut aad #, per theor. I. o o
Sed etiam per (chol.prop, Zo-
XVI!Q_!:VILG 0 ‘“ ads 0). ‘ﬂm:._
o ut



PracricxLnJl.Carll. aog
uta ad s, Ergo fruus P eft ad totum,
ut goeftad wo.. Atqui per {choi. prop.
XVIL# ocft ad ¢ n,ut 0 ad ¢; hoc eft pex.
theor.I.,;ut totum eft ad fra®um A. lgia
tur ex 2quo per XXIL.V. fra&us P eft ad
faGum Ry utsoefadcw. Quad erae
demonfrandum . - ‘

THEOREMA VIIL

S 1dwo fratti C, D eamdem sumera-
toyems bobseyist a 3 erit prioy Cad
poftcriorem D, ut reciproce pofierioris
naminator o ad Prioris nominarorem n o

Dimonftyatio .

* Xaino fiat ao , & a  a
2 apexa in 8. Per COd oD
preced. fra®us C eft ad n e
fraGum D, ut soade
3 hoc cft per (chol.prop. a0 an
XVH.lib.V1}.ut o-ad #. -
Quod erat demoanftrandum.

CAP,
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 eAaPuT m.
i ;‘v'keka&io_i::n Frattoram.
 PROBLEM ‘A'II.‘
Redattio frastoram ad mé nimos :ém;m:.

D Ieitur fra@io ad minimos terminos
: reduci, cum reperitur 2i aquivas’
lensalia, minimis numeris exprefla .
Datus fit fra&us A4 ad A B
finimos terminos redu- H29° 2t
cendus . Per prop4XXXV. ‘ ?__3
‘lib. VII. inveniantur nu- -)—6— )
tneratori # » ac nominatori F3° 4
p proportionales minimi r, & 2, ex qujs
bus fraus conflituasuc B . Hic elt quata
ﬁt“s‘ Paoae ! B T
Demonfivatio s

WN.T Am quia peér conlie.r et ad £ ; ue s
ad pixquales erunt fra@i A , & By

- per theor. II. cap. praced. Neque po-
teft alius fracus, qui minoribus terminis
confter,fralo A xqualis exhiberi: ad hoe
enim, ut patet ex I1. theor. , requircren<
tur duo numeri ipfis #, p propostionales,
o &



F R A c,;l' b § é.‘c Ll‘nlloCA’clnc sﬂ.f

& minores minimis jam repertis 7,f:quod
fieri non poteft ¢ 10 ovun v p e
Quod fi # 5 p termini fra&ionis datz A
fint in propostione fita minimi , non po«
terit fraétio data in.terminis miporibus
exhiberi, Utrum verd #, p fint ip ratione
fua minimi , innotelcet exipfa conftru-
@ione prop.XXXV. |, VI Et univerfim
per XX1ILI1.VH, omnes numeri inter f@
primi funt in fua propostione minimi . -

PROBLEMA IL
Redyttio fraEfarqn} ad nomen idem ;

P.A RVS“ I.. -

Ati fintduo quilibet fra- aN P
&iN, P, ad commune 23 ¢
nomen reducendi . ' !’-4: 6d

Demominatores, in- .ad cb 18 29

vicem fe multiplicantes, = = = =’
dabunt nominatorem hd bd 24 24
commuaem #d. Tum R T R T
N P numerator g do&us in noe

a1 .3 C minatorem d producat a d;
s erit fralus R aqualis dato
b4 6d N. Rurlum nnmc'ﬂmdc
. . [ B8

B e
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~du@us in nominatorem 5 gignac ¢ 5 :
erit fraus T par dato P. ‘

" Demonflvatio. o
2 P ;';T R:d d”l‘ ) Brfchof, .

= IR aT L pxvi.

24 24 " LViL.gdeR

4d bdyut aad b, Ergo pet theor.1l, cap.
prac.fra&i N,& R zquales (vat. Simili-
tersquia per idem {chol.c S eft ad 44 , ut
¢ ad d, rurfum per cheor.ll. fra&i P,& T
xqualés erunt. Datos igitur N,P #d idem
nomen reduximus.Quod erat faciendum,

P A R | Ic . * : .
Ati fint tres frali G, H, I, aut plu,
res ad nomen idem seducendi .

G H 1
23 cg e1

R T VvV _
44 160 24 b4 d6 8
192 192 192 R T Vv

: s adf cbf ebd

bdf bdf bdf

Detiominatoves &, 4 y finter fe malci
. o ) Pl.i‘

P s i, AT
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plicati dabuat denominatorem commu-
nem b df. Numeratores finguli prove.
nient, fi numerator uniufcujufque frae
&ionis datz multiplicet produtum ex
nominatoribus reliquarum .

- Sicut fralus G reducatur ad nomen
&df, ejus numerator 4 du&tus in d f» ge-
nitam ex nominatoribus reliquorum H,
- 1, producat @ df s ¢ric fraltus R fra&o
G xqualis . Wt reducatur H, ejus nue
merator do@us in &£, genitum ex de-
mominetoribus reliquorum G, I , produ=
cet ¢ b f; proveniet fradtus T par dato H,
Pari modo V aqualis provenictdato

Demasfiratie .

adf e ad 2df, ut o ad & pet fchol. pe
XVILLVIL Efgo per cheor.]1. cap.prec.
- R, G xquales {unt« Parti ratione cbf efk

ad &df, few per (chol.p. XEX.I, VIL. d&f,
ut ¢ ad 4 . Ergo'per theor.Il. etizm frad¥i
T,H xquales fune.Denique quia 65d, ¢k
~ ad &df, (eu fod 5 ut ¢ ad f; zquales erunt
fra&i V, L. Reda@i Fent igitur fradi G
‘H,I, ad nomen ideny . Quod ¢érat facien-
dum . ! : ) o
- Operatiogeny totass sivigfgse partis
ipfe bisserarsm confpsas grbibetqus fo-
ac
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o Logiftices [peciofg fratins cft propnm.

dr longe noailifsimms . -
; P Ars I IL
Ehtnrv fradki quot- A B '€
cunque A, By Cy 3—. _S; -{4
quos oporteat ad idem 4 6 3
nomea reducere , & in 24
Mminimis terminis . 6 4 3

. Inveni per XXXV .

& XXXVIIL., lib. 18. 20 3
NI, minimom numes — o~
fum 24, quem nomi- 24 24 24
natores dati 4, 6, 8 me- E
tiuntur . Is erit come. F
munis nominator . Hunc nominatores
dati 4, 6 8 dividant per quotientes 6,
4 3, qui i mulciplicentur per numera-
tores datos 3 , §» 15 provenient 18, 20,
3 numeratores novi » ‘eruntque fra&i
D, E, F ejuldem nominis datis A , B, c
zquales. in terminis minimis .

Demonfiratio.
Uod fint #quales s ficoftendo. Ex
- conftr. & ex {cholio p, XIX. 1. IX.
Pacety tribus hifce numeris 412453 quara
tum effe propomonalcm 18 . Unde per-
mu-
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mutando 4 et ad 3, ut a4ad 18. Ergo
per Theor. I1. fra&i A , D =quaies (unt.

Pari argumento B, & E, G » & F ®quales
erunt.

Quod etiam fint in"minimis terminis,
fic demonftro . Ut habeantur fra&i ejufs
dem nominis y & aquales datis A » B, C,
necefle eft, ut denominatores dati 4, 6, 8
adzquate dividant nominatorem com-
munem futarum : fic enim proveniunt
quotientes, qui du&i in numeratores da-
t0s 3+ §» 1 exhibent novos numeratores
quzfitos. Atqui per conftr. nominator
ille communis 24 jam inventus eft
minimus » quem nominatores dati 4 » 6»
8 adzquate dividunt. Ergo non poflunt
alii fra€ti, nominis ejuldem, datis A,B,C
2quales inveniri,in terminis minonbns’
quim reperti jam D,E,F.

PROBLEMA IIIL.
- Frattionis reduttio ad nomen datum.

Ata fit fra®lio F . G
F reducenda a3 - 8¢
ad fraCtionem, CUJUS  ~  commmn  coomns
nominator [it d. b3 12d 12d
Per XIX.I.IX.,ut .
bad @, fichat dad a4e

0 . aliom
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alium ¢ : quod fit ducendo g in ds & proe
du@tum ¢ dividendo per 4, Quotiens e-
nim ¢ erit numerator qualitus, qui cum
pominatore dato 4, dahit fra@um G z-
qualem dato Fyut patet ex Theor.Jl.cap,
prc, :
mp  Quod i & non
a4 8d 6n 21 metiatur ¢ ut cone
- ~— ~— tingit in hoc ex-

by 8d 58 emplo, whi b die-

33¢ gn3 videns ¢ dat quo-
6—m ticotem #, m; qQUOa

g tientem integrum

. ‘ % {cribe fupra de.
pominatorem & » erit fralus 8y d 4 my

Py ( hoc eft fex cQave, cum duabus -

quintis ex pna ofava) wqualis fracte
86 ' .

Demogfiratio.

\ Uoniam, ut beft ad ¢, ita deft ad &,

m ; manifefum efyhunc pumerum

#,m defignare quot pastes a d deno.
minatas y nempe quot oftavas partes, ex

toto oporteat acchperesut fradbors, 4 equas .

lis fratus habeatur neminis 2. Com igi-
tur unicates fingula integri nummfﬂ
’ : defie

[ —




PrAcriecs Einll Canlll. ary
delignenc ex toto accipi fingulas o&avas
Parcesliquet idyquod in numeratore #,m
elt minus unicate, nempe m, delignare ex
‘toto accipi infuper aliquid minus una
oftava parte , videlicet » P, id el duas

quintas ex una c®ava, quz eft fralio

fra&ionis. Sed de his cap.Vill. plura . -

ly Hujus vednttionis ufns
= pracipass eff st valer
8  frattionis dara copwofia.

P v twr in pariibss ejufdem
22439 ¥ tovins gotioribas. Vst fi of
- - feramtar i, jdeft feprem

30 2x 20 effave umins pertice o .

- - pedumi: yedwcamtuy } od

wigefimas , provenient p 4 q s X ;5 boc eff
pedes 17 cum dimidio , gaibys RGNIVGa
bent Liid ofp j&\ptem oktavg wmins perticg.

PROELEMA 1V,
Reduitio ﬁa&f. toto majoris od :‘megmia.

E-Sto fraQus A toto major . Nume-
rator 4 per denomimatdrem ¢ di-

‘vidatug . Quotiens 4 mquivalec fra.

o A. .

0 2 R ~Dc,'..

Defrgs
L7
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Demonﬁratio .

A Radtus A -eft ad totum,

b 12 ‘ (eu unitatem pro toto
— (3 d (fuppofitam , ut numetator
€ 4 b ad nominatorem ¢ per

th.l.cap.prac.Atqui etiam
quotiens d eft ad unitatem , ut numera. -
tor & s divifus ad nominatorem ¢, qui di-
vifpr eft . Ergo fra&us A , & quotiensin«
teger & eamdem cationem habent ad uni-
vatem.Ergo per 1X.V.aquales {unt.Quod
erat demanftrandum .

Quod fi numeratore per B
‘nominatorem divifo, quo- ¢ 14{ c3
tiens Gt integer cum fra- v — 1 3=
&o., utcontingit in fra- d 4 Py
Qione B; tunc non poterit
fra&io data reduci tota ad integrum » (ed
wquivelebit integros & frs@o imul {um-
ptis. Demonftratio eadem cit .

Eadem ratiooe redncuntur affes ad (o<
lidos, florenos, pattacones; floreni ad
aureos, libras &c. ; pedes ad paffus ; pe-

T des , & paffus ad milliaria y &c. Ut fi ves

- lim 40000 pedum reducere ad milliaria

" guoo pedum continentia s divida 4ooc0
per 5900y proveniynt § avilliacia .
v ' ‘ PRO.
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PROBLEMA V.

. Iutegri mumeri reduftio od fratium
: nemivis dau o ,

Atus fic numes E
D rus integer 4 , ‘28 ¢
reducendus ad. frae -
Qum , cujus nomina- &% b4 4 b
tor fit b.

Integer o datus multiplicet & nomea
~ datum, ¥ produto: ¢ fubferibatur noe
men datum & : fraQio E inde nata aquie
valet integro g, -

Demﬁratia o

PEI- definit. muitxphcatioms y at pro- Dt

du@um ¢ eft ad multiplicecum &, 1
ita multiplicaos g eft ad unitatem . Sed
etiam , ut ceft ad 4 5 ita fraGus E eft ad
unitatem . Ergo integes g, & fra&us E
eamdem tationem habent ad unitategn;ac
proinde quales funt .‘Q__od erat dethone
frandum.

Si cuivis integro » ut 8 fupponatus
unitas, fic fraltio,vel patius quafi fradkio,
zquivalens integro 8, 3 :

: ’ 3 Huseo
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Hunc in modaw folidi, floreni , pareas
comessanrei reducantur od afSes; anyeirt
forewi ad libras,Gec.s milliaria ad pafiuse
@ pedes , &¢. ; gradus ad minnia prima,
. @& bac ad fecanda, & fic deinceps .

CA P.A_ 1V.
‘Additio }"raﬂonin :
N ‘A'ddgx'xdus.,'f’itv ~
ok
"ERAETUS FRACTO.

"3 6 I ejuldem finet nominis,
A~ —B ‘ut A, By adde numera-
" . §°s  toreszy 6 . Tum {umma
8 8 (ubfcsibe nominatorem
c g = communem g . Fr.Qus inde
patus C erit fumma datoe

sum A,& B.
: Si diverfi fint nom:nisy
D~ *=E utD,E, perPrch.ll. C
7 111, reducantur ad alios -
.!_.4‘} .'...SG ejufdem nominis F, G:
~ 3% 35 horum fumma H 2quis
29 _valetdatisD,E. -~ .~
35 < i lIo

()

M

w
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i -
INTEGER FPRAGTO!
Neeger A redud

A 3 ——B catur ad fra®om
$ €, dato frao B coa
t$ 4 gnominem, per Prabl.
€ s — v.Cap.111.Tum addie
¢ S - tio peragatur, ut Rue
R Met.1. .
D ‘
° . II!« R
PLuRES lNTEGRI’ E'I'
) F RACTIL .

C Glf‘gtntut feorfim integri in unam
' fummam s 8 feorfim fra@lin fum-
mat fuamyut numm’l’nm ha duz fum-
toa addanturs ut num. 1. {

‘Demowftrasio bmm ominm pcr Fof
monifefia.
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C AP WV

- Subirattio Fratlorum .

Subtrahendus fie

L.

"FRAGTUS A FRAGTO.

2 3
1— —K
s 5

1

L e

S

.nore dato I fubtra@o. ex dato majori K.
Si diverfi int nomia

.3 3
Mvrs s N
3 s
109
O+t P
15 Iy
.
15

I ejuldem funt nomi«
nis, ut I,& X, minor
numerator 2 fubducatue
a majori 3 5 & refiduo ¢
fubfcribatusr communis
nominator ¢ : fraQus ine
de natus L, remanet » mi-

nis, ut M, & N; redu-~
cantur ad alios O 4 P now
minis eju(dem,per Prob.

x1.Cap.rig.: inter quos

fubtradio peragatur, ut
fupra..

1I.
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1L

 FRACTUS UNITATE MINOR _
~ AB INTEGRO R,

X integro R S
s - accipiatur ue - 15a17 B
nitas, 2 qua (ubttas R 2§ —w = -
hatur fra@io data 17 12

8 quod fiet 5 fi- .
2jus numerator ‘6 24 2 ¢C

~ fubducatur ex nos C -
minatoge &, & ro- 37 b
fiduo ¢ {ubfcribatur T

idem nominatorb. . -

Fraltio T inde orta, cum integro unitas.
te mul&ato;nempe cum: 2 4,eft refidunnn
quaficum.” - |

Demonfiratio .

U Nitas #quivalet fracto ,5,u¢ patet
ex corol.1. Theor.1.Gapvi.Esrgo cid
.S fubtraho ex 4,4, fubtraho S abunitate.
. Atqui, ut patet ex num.kl. fuberako Sex
.&xby f; fubtrabam 4 ex 5.Ergo (ubtraho S
. ab unijtate,dum fabtraho numeratorem 4
. 6X nominatore #.Reliqua (unt manifefis

: 3II.
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ut.

‘FRACTUS UNITATE MAJOR
AB INTEGRO , VEL IN.
TEGER A mcro.

P Neeger X pet Prob.v;
X 12 o V ] Ce%ll reducatut ad
0 fraGum Y s dato frafto
‘ 48 18 V coguominem ¢ Tum
Y = — . feaQus datus V (ub-
4 4 trahatur ab integeo fic

30 teduéto, nempe ab ¥ 4 ve
Z — numero 1.
4 Pari modo fubtrahea

tur numerus integer a frato 5 qui lnte~
gta daco major fie, © ,

nv. '

INTEGER cuM FRACTO
- EX INTEGRO. = -

_ Nteger cum - fra
A 6---' x‘ B I&oAper n.te

2 - Caxvs colligatue in
30 o wnam fuhmam G,
.G — - gna deinde fubtra.

3 ; ] ha.
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hatur ab integro dato B, ut numero prae-
cedenti.

V.

" INTEGER AB INTEGRO CUM
FRAGTO.

E F S 1 intcger D auferen-i

, dus minor cft integro -
D3 !; E , coifraltus F adhz-
o et 5 integram ab intes
groaufer : refiduum G,

4
> 5_ cam fralto dato F, erilp
K
F

nﬁdn um qnaﬁtum .
G
Tk Siverd integer an&a
rendus H major eft in«
g tegro I s cui adhaeret fras

l 1 .
" ’ ,1° €tus K ;5 tunc redigantus

fratus K 5 & cul adhz.
24 29 ret integer 1 in unam -
M~ ~— L fummam L,per num.11
2 3 ‘Cap. 1V. Integet verd

5 ' 'H reducattr ad$raSuth -
- N M, fomme L cogno-
i 1 ' lmnom per Probl. V,
- Cap. 1. Tum Ba¢ {ub-
tra&w Mab L 4 ut gam.l. P

Vel



no A:x'nxuxrxcu .

I K
_ 9
H 12 10—
2

PN
1 I
F A 4™
3 2
ON

Vel fic : quoniam H
" auferendus eft ab I' cum
Ky etit H minor, quim
I comK. Quia igitur
ponitar H major , quim

. 13 fra@us K neceflarid

fuperat exceflum ipfius
H fupral; ac proinde
unitate major eft . Ita«
que per Probl.1V. Cap.
V. in fra&o K,quidquid
integrum eft, eximatur,
addaturque ipfi I,ut fiat

com N zquale. I cum K. Quiajam

g neceffarid eft non major, quim O, au-

‘fec H ab O . Refiduum P una cum fralto
N eft refjduum queﬁtum -

VI.

sl

INTEGER Cl'lM FRACTO AB
INTEGRO CUM FRACTO.

Ar“l D 8"'
B IR
17,
c -
2

Neteger abfes
IreudusA &

4 fra&us illi adha.

rens B , per m,

, Fg_’: il.Cap.1V.collis

: agtur in unam
4 # fuﬂ_gq
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fummam C.

Pari mado ex duobusa-

liis D, E fiat fumma P. Ha fumma
ad nomen idem reducantur , per Prob.
I1.Cap.Iiisac tom fn!ma&io peragatur,

utnume.i.

Forsum ominm ratio per f¢ clara eﬂ

CAPu'r'w. "

- Mulsiplicatio Fra&oram :

E&o mul:iphcandus .

I..

. FRAETUS PER FRAGTUM:

A B
o2 4m
P3 §n

€ ¢
8 om
L B )

.15 pn

Tdelicet A per B. Nu<
. mmeratores 0y M in=
vicem multnphcatn fa-
ciant om 3 -item nominato-

" res p, n faciant - Erit o

numerators p»n vero nomia

“nator fra&ionis C , produ-

Q= ermulnphcmonc fu-

- Rionum 4y B:

i
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‘ IL |
.. FRACTUS PER INTEGRUM.

p..EB - ‘jl,mimm D per E.Inte:

ka2 5 gee B multiplices

— g§e= % numeratorgm ° fraki
m3 g D, Produ@®o » (ublfcri-
.F - be ®m nominatorem fra-
nio &i D. Erit fraQio F
~— inde orta produ&®um qua«
m 3 fitum,
Vel fic . Integro E fup- -
ponatur unitas, & multsphcauo fiet, ug
nnm- Ie |

III. ’ "‘ A
INTEGER CuM FRACTO PBR‘
; INTEGRUM.

Ntegee s & sdharens fu&us colligan-

turin wnam {ummam , per num.11. -
ClP 1v. Tum myltiplicatio fiat,ut num.
precedenti.

Vel [eorfim multiplica integram per
mtegrnm ac deinde fra&um per mu-
grum.

C - ) ) ’ lV.
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v.

INTEGER CUM FRACTO
"PER INTEGRUM CUM
T FRACTO. .

Ernu.xt, Cap.1v, integrum unum,

& adhzrentem ei fraltom collige

jo upam fommam . Alterum deinde in-

tegrum, & frattum illi adhzrentem fimia

liter collige. Tum hx famma multie
plicencur, ut npm,I, '

Demonftratio.

pom  omn. SOla numeri Iq -
S operatio de-
o m om monfiranda ¢ty
uni, Av~B—Cww reliqua  liquidem
P o pn cexilla patent . O-
ftendendum. eft i~
gitur fraGum Beffe ad fraQum C s ut
voitas eft ad frp&tum A , Hoc enimef. B
multiplicatum per A producere G > ut
patet ex defin.x111.lib.vi1.
Ducatur m in pw , produ&um erit
" ' pum.

-



etiam A major e

4 AriTEMETICS

pnm. Pari modo om ducatur in # pro<
du&um erit oms. Igitur per Theor.vii.
Cap.111.,Beftad C, ut pom efk ad onm:
hoc eft per {chol. Prop.xvi 1. lib.vi1., ut
p et ad 0; hac ek per Theor.r.Cap.11. ut
unitas eft ad fra&um A . Quod erag de-

. menftrandum.

Scholiwm;

Um fraldi mukiplicandi. finguli miveres
funt ‘unitase , produlium utroliber minus
eft 5 id quod mirari folent Tirones. Sed res ex
definitione multiplicationis illico cernitur.
s 3 6 ICar;x enim exem. g;. A
- multiplicans B producit
un.=~ A = B—zc C; am{a: eff ad 4 ,Put B ad
3 & ! C. Sed unitas ponitur ma-
jorsquam A. Ergo etiam B major eff , quam.
produltum C, Qued i A multiplicans B pro-
ducat C; evit rurfum , 4t snitas ad B , ita A ad
C . Atqui unitas pomitur major , quam B : erge
/£ Jna‘m produlismC.
Si multiplicandorum sunus eff unitate ma-
jors tunc produ@um erit hoc minus , [ed altere

. mﬂiﬂto
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¢ A P. VIL
Divifio Frattorsm.
Dividendus fit |
L

FRACTUS PER FRAGTUM.

A B c Imu‘um Aper |
a6 mz2_03 N B . Sidivifoa

—tPer e § -~ ris B termini m , &
c8 n4  p3 - # metiantur divi-
dendi A terminos
0,8 ¢ 5 numeri 0, & p , per quos metiun-
-tur , conftituent fra&um Cquotxentem
quzfitum.
A B E  Si verd diviloris
a4 m3 ng B termini non me-
> per —3 = tiantur terminesdi-
c9 ns m3 videndi A ;5 diviloe
' rem B inverte » &

,an 20 fiac E, perque eum

D {-—-—'--‘ ~ fic inverfum multi-
cm 27 plica dividendum A.
. © :Produ&um D- erit

iluotiens'quaeﬁtns.‘ R
B 1,
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Il

FRACTUS PER INTEGRUM,
- SEU INTEGER PER

'FRACTUM.
3 6 2 Ntegro fupponatus
v—s PEE w—y uniras § & divifie
3 1 18  far, ut num.i.
( .
11

INTEGER cuM FRAGTO PER
INTEGRUM , VEL PER
' INTEGRUM cuM
FRACTO.

R Edigantur utrimque ad unam fum-
; mam per num.135.Cap.1v.Tum in-
ter utramque (ammam peragatuc divie
fio, ut num.Ie

| w.

_ INTEGER MAGNUS CUM FRAETO
' PER INTEGRUM.

EXempli gratiz $98 com fraGo A
pes 3. Commodids fic operabere.
. . lg.
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A ’ Integer 598 per 3 die

2 ~ vidatur , & quotiens
598—per 3 fit 1g9. Si quid fu-

' 3 perlicy ut hic 1, id
C  addatur frao A, per

1 » ¢ num. 11.Cap.1v.s ut
+—B—C(199~ habeatur fumma B,
3. 9 9 quam divide per 3,uct

num.1 1.Quotientem.
C appone quotienti mtegro priori ; erite
que 199 cum C quoticns quafitus.

. Demonftratio ..
A B S Ola operatio nuwm.t.
demon ﬁranda ekt ,

-pero-{o-.c relique enim ex hac
¢ n p func manifete . Mes
' “tiantur primd m; & #
1pfos as&cpero,&p. Quomam ergo
® metitur 4 ex fuppo(‘cnone pero; m
in o producet 4 per axio. vIt1. lib. Vis.
Rut(um quoniam s metiturcperp; o
inpgignet ¢. Ergo per demonfratio-
nem Cap.praced. fratos B, multiplicans
fraGum C , producit fraGum-A . Ergo
pec defin. maltip. unitas e® ad B, ut C dhins.2.
eft ad A . Igitur permutando, unitas et
ad G, ut divifor B eft ad dividendum
P 3 A.
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(23T A. Ergo per defin. divif. C eft quotiens

dnvx(’oms A per B.
At cum termini di-
mna . viforis B nop me-
F s~=e mn tiontur terminos dis
mnc - videndi A , tum ad-
A B B mirabilior operatie
. a m n videri folety quod di~
¢ Pel e vifio per multiplica-
¢  n m tionem peragatur .

(-an.  Demonfrandum eft

D —  igitur, fi A multipli-

cm  cetur per diviforem

B inverfum , hoc eft’

per E, produtum D fore npfum quo-
tientem divifionis A per B..

 Termini divilorism s #infe mutad

du&i faciant . Tum m# in 8,8 ¢ pro=

ducat wmna, & wmac, ex quibus flat fraQus

F. Per(chol. p. xvi1,lvi1. mogef ad

wne,ut g eft ad ¢. Ergo per theor.x1.Cap.

11.F,& A zquales {unt,Atqui pumerator

-m diviforis Bydividens wna4,dat quatien-

tem 74 » ( quemadmodum- enim multie

plisatio (peciofa perficitur fola littera-

rum appofitione , ita divifio fola earum-

- dem f{ubtra@®ione abfolyitur) & nomi-

nator % ejuldem B diviforis, dividens

: mﬂc quotientem dat ¢m . Ergo per

1, pare -
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1. partern “fra&us B dividet fra&um F,
per quotientem D fra®um . Quare
cum oftenderhn fraltos Py & A zquae
les effe 5 etiam B dividet A per quotiene
teh D, hatum videlicet ex multiplicas
tione ipfius A per diviforem B.inverfum,
hoc €k per E. Quod erac demonfitans
dume - .

Sebolism

M trasi folent eviaim kic Arithmerices ings
periti in.fraftorum difui/ione,qwtiexteui
reperiri plerumque majorem numero- ipfo 3 qui
dividitur : quod fempér dccidit , eum divifor
¢ff unitate minore Veruh ex definitione ipfa
: - _ divifiontis. ratio eff ma-
.. € - nifefa . A divifum per
s 2 { 15 B 3 guotientem exhi-
A= permi=B] =  feat C. Ergo per de-
4 3 8 t Fn.divif bnitas off ad .
gqudtienter € 5 wr di-
vifor Beff ad divifum A, Ipitar permstan-
do, ut unitaseff ad diviforem B, ita quotiend
Ceff ad divifum A. Arqui ponitut unitas ma-
Jor effs didifore B, Ergoetiam quotiéns C mafor
eff divifo A, ' ‘ ’ 7

N
BN

P 3 can,
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C A P. VIIL
De¢ Frattis Frattoram.

Uemadmodum, integris in partes
{e& sy fra@i numeri oriuncur; ite
ex partibus integrorum in alias minores
partes (ubdivifis habentur fra&i fralo-
sum:ut {i famam A’ex Bshoc eft 3 quartas
€316 vigefimis unius foreni.Scribuntury
~ ut vides in
AB CD EPF G exemplis bic
316 21 3 1 3 appolitis. A+B
. s {udt 3 quari@
430 §6 5 6 7 ex 16 vigelia
- ‘mis. G,D (une
2 -quinte ex una fexta. B, F,G funta
quints univs (exta ex 3 feptimis .
Compendii gratia, fralio fraQionis
appellari poterit fra&io fecunda : fra-
&io fralionis fraQionis dicatur fralio
tertia. ‘ ’ o
Ue verd circa frationes fra@ionum.
Logiftica operationes inflituantur, re-
ducendz prius erunt ad fimplices.

Re:
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Redutlio Frottionis fecande odfim-

plicem. :
B D At fic fralio fecunda
ae - p3 B,D. Numératores a,

— & p infeinvicem du&i fae:

3¢ ng. ciang ap , & nominatores ¢,

1 # faciant c#. FraQlus E w.

. ap8 quivalet fraioni fecunda®
l Lamad ByD. :

cnll

- - Demonfivativ.

Iat ut p ad », ita ¢ ad 8. Manifeftum
eft fra@ionis fecunda By D totam

effle D , ac proinde fraflionem fecundam -

B, Deffc ad (uum totum D ut et nu-

merator 4 ad nominatorem# . Sed pee -

theor.r. Cap.t 1 fra@us implex D eft ad
unitatem, ut p ad # : hoc eft per conft.ut
¢ ad 2. Erpo ex =quo fralio (ecunda B,
D eftad unitatem, uta ad 2. Deindes

quia perconftr. ut peft ad #, ita¢ ot ad

gerit per x1x.l.virps.falum ex pin #
sequale ¢n,falto ex ¢ in w.Quoniam igleur

 multiplicans s facic ap,& p multiplicans .
& facic cs,eric per xvir. lytr.utaad g,

ita ap ad c#.Sed ut g cft ad £yica,quod jam
o P4 oftens

!
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oftedi,fra@io fecunda B,D eft ad unitate;
& ut ap eft ad cn, ita per the.1.Cap.111e
fra&us E eft ad unitatem. Ergo per x1.1.
v. fra&io fecunda B, D eft ad unitatem,
ut fraus E eft ad unicatem.Ergo per 1x.,
l..v. fralfio[ecunda B, D, & fimplex E
sequales funt . Quod erat propoﬁtum

Reduif:a fraf':‘mm: tertic, quarm é‘c.'
ad [ mpl;cem .

lta it frakio € D B

tertiaC,D,E 32 ng x¥
seducenda ad fimplia = o= o=t
cem. Fra&io fecun- sb_pé6 z7
daD,E reducatorad = anx nx
‘ﬁmplicem 1. Igitur G wme = L
jam Cef fraQio fra- . bpz pz
&ionis I. Rurfum igi-
tur fra&io fecunda G,I reducatur ad fima
plicem G. Erit hac zqualis datz fratio-
ni tertiz €yD,E, utex conﬂtu&uone
ipfa patet. _

Operatio tota abfolntur huncia mo-_

dum numeratores in {e invicem du&i 65
#» % faciant anx 3 nominatores verd & P
2z gignant 4pz . Fra&io G mde nata qu-
fitum exhibet. :

GAP,



i
.

PricricmlmiLeindX. 333
C AP lXQ‘
Fra% De:mak: .

Oml’uca fradtoram numerorum » cus .

jus tam praxim,quim theoriam jam
expoluimus,quamvis fcitu & neceflaria;
nec mjucunda fit; tamen in caleulo lon=

giori » & (wpius repetendo, quantuim fa«

ceffat negotii, (ciunt omnes , qui nume-
sos tra&taut . Verim quemadmodum di~
videndi labor per Neperi laminasRabdo=
logicas, & Logarithmos prope omuis eva«

. nuit 3 ita. molefliis fra&torum Simonis

Stevinii preclaro invento liberati fumus,
Is enim dacuit loco fraQionum vulga-
sium decimales adhibere, quas infi igni
compendio ita prorlus cta&are liceat 3
acﬁm;egu effent numeri. Hoc veth"
inventum fuum Au&or nec fatis exaltes
ac plane. expoﬁm » nec demonfiravit 5
neque enim cum demonfiraze fe dicit
aliud agit , quim exemplum afferre .
iltrumque {upplere conabimurs .. .

Ruid
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- Qwid fine s & quomodo feria

bantur .

Ra&iones,feu numeri deciinales fung
tottus cujul{piam partes decime o
3 centeima s millelima 8c. des-
—a nominatk videlicet & numerig
" progrefhionis decupla, ab 1 ine
y - cipientis, 10y100s 1000 &c: (ua
’b quidem more communi ita (crie.
100 berentur s ut 8, id oft tees de.
cim®s ut &, id el (eptemn cene
tefime. ~Sed quia horum fra&oram no-
“minatores noo aliis notis conftant,quam
vaitate, & cifrisiexpeditior calculus ted-
ditur , fi non infra nominatotes 4 fed (e
- praipfos, ut fie in fcrupul.s Afironomi.
:;s, exdpnmmu;; fignis qmbufdam » quee
¢ vides expre a. :

Decime. Centefimz. M:llel‘mm
Decumllef. Centimills &c.

| Signa. rofr ottty v e
Valor.te 100 1000 10000 10000%C

1gis
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gunurivvvt  lgitur Decimalium a,
346 294 b6 de;fhicvaloreR:
abc def 6,tresdecimz: &, qua-

~ tuor centefima: ¢, fex
milleime: d, duz decimillefima : ¢ » lio=
vem centimillefime : fy quatuor millie
mefime. Quod fi notis fignatis aliz not
fignatee ad finiftram adhareant , ut g , 4’ ’
integros ill2 numeros deﬁgnant.

T Cum igitue fraQio deci-
8 3 2 1 malis exprimenda eft , duo
g h k 1 feribuntur, namerus, & fi-

gnum. Numerus fignificat,

quot partes decimales ex toto accipian=
tur; fignum, quales.

.

~Fiﬁ(’: Decimali sm &

E St,omnes. opcra“tiones Arithmeticas,
ad ufum humanz vite pemnentes,
fine fra&is abfolvere.

Modus utendi exponetur infra @ap.

CAP;
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CAPUT X

Requifita gunadam ad demon/frat:oﬂem
Aritbmetica decimalis .

, S I methodice pfOCedc;tur’ facilis reddea
tar operationumn dccxmalmm das
‘monfiatio '

Déﬁnitiohei :

t nit 1. Notw, fignis affee, nod
3 3 4 =«Rimansur ex loco , hoc eft
38 b ¢ juxtaiosi valorem, fed ut fims

plices , hoceft, ac ﬁ ('nguls
- primo Rarenc loco. Itaque fi dentur des
cimales nota:,a,é.c,lxcet a tertio loto cons
fiftat , decimas fignificat y 066 200 5 (ed
duas : fimiliter 3, licet exiflat loco fe-
cundo » censefimas fignificat» non 3o,
fed tress

i il it. - Integri vesd numes

4 8 39 tis quidecimalibus adhas
Pq a b rent,eodem valoré (unt @<
fimandi, quo 4 (i decimas

les abeflent , =Rimarentur . Sic notz
P g licet praecedant eas notz decimae-

tea les, -



)

et d

' ﬁgm‘ eft 1000.
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lesa, b, valent quadtaginta o&o » mon
vetb 4809.

i . IIL Qum nota decimalis

6 6 n fcribitur modo conflueto fra-
e &tionum vulgacium, denomi-

100m ° pator preter unitatem habee

_ ~ “tot cifras » .quot indicuntura
figno . Sic nota decimalis e, vulgari mo~
do {criptaseft fraétio #, 7, cujus nomina. -

tor 1 habet duas cifras-, tot nimirum y
quot a figno defgnanmr.

m  IV. Valor figni decimalis

X 3 eft unitas cum tot cifris , quot

1ooo indicantur a figno j ut fj detue
numerus decimalis # , valoe

Patet ex defin.Il1, - B
'dxioma;

B I 1 v S I numero cmcumq,
23Joo0 o B, five is fit pure in«
1 ‘ L uom o teger, rve €x integro, &
§7 ] 0 o e particalis:~ decimalibus
. B o compofitus ; adjiciantur
' cifte @ ,fignis decimali-
bus aﬁ‘e&x,ems valorem ill® non immu-
fa~
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tabunt . Nam neque cifra ipfae vllum ex
fe valorem habent , neque integro B prase
pofitz ejus locum attollunt, uc patet ex
defin.Il.Axioma illo@rabitur infra. -

r - v Pari modo cum fe~

A 43 'g-  ries decimalis A inter~
‘g1 m1v  supta ek, fiea perci-
430 o g fras interpofitas conti-

' nuetur , valor dati A

son immutatue . ' :

THEOREMA L

Ayticale decimales a \ b, s d aquia

walent frottioni O, cujus numerator
fint ip/z sote date a, by ¢y dy [figtis abje-
s, O juxta loci valorem aftimate 5 no-
minator verd ipfe maximi [igni valor,
boc ¢ft unitas cum tot cifris, quot a [igwo
maxivo 1v indicamtur . K

Demosfiratio.

Ecimales numeri d ¢, 4.6 (criban-
tue explicite s hoc eft , fant fra&i

B 4 Fy GyB s quorum numeratores fine
.iplee notw fimpliciter accepte,nominato-

Ies
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3 unnv 4 B 4

7 a 4 —— | etmm— I
abcd 10000 10000
7234 3 30
C — F ommmw X
' 1000 1000 50000
E J 200 .
— G o |,
;OQ §0000
7 4000
- H = enmun— M
10 10000
4
30
200
y000
)
) 7334

res veed fint valores ipfi fignorum . Fiant
deinde alii fra&i 1,K, Ly M, quorom nue
meratores fine exdem nota,led fecundom
loci valorem ®fimate ; nominator verd
communis fit valor iple igni maximij.O-
fiendam fraQos 1, K, Ly M, 2quales effe
fraltis Es F, G) H. Comparemus duos Ls
& G. Quoniam locorum valor fecunduom

progreflionem decuplam procedic # dex-

tra in finifram ; valos autem fignorum
» de-
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1 amwv -4 E 4

7234 S—— ot L
abcd 10000 10000’
7234 3 30
3000Q 1000 *  1000Q
) 3 200 _
_AG © e L
© 100 10000
7 - 9000
10 . 10000
. J
30
200
9000
[
7234

decimalium eadem progreffione decupla
procedit a finiftra in dextram : manife«
ftum eft , quod valor notz & ex loco 2fti-
-mitx » numerator videlicet 200 fraQio-
" nis L, ita excedat valorem fimplicem
ejuldem notz &4 hoc eff numeratorein
fraQtionis G, ut valor figni maximi 1v,
ipfe videlicet fraQionis L nominator,
excedit valorem figni 11, quo fignata e

~ nota &, hoc el ipfum nominatorem fra-
T i

!
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&i G.Ergo per Theor.11.Cap.11. fra&i L, °

& G ®quales {unc.8imili plane argumen-
tol & E;K, & F; M, & H zquales e
runt . Atqui fraQiones I , K, L, M confi=

- ciunt fra&ionem O, quia rqoco valor

figni maximi 1v eft communis earum de-

‘nominator 3. numeratores verd earum

colleéti faciunt 7234, ut per e patec .,

Ergo etiam fra&i‘E, F, 6;H, hoc eft de- -
cimales dati d ¢y & 6, conficiunt fraQig- -

nem Q. Quod erat demonftrandum,
THEOREMA II,. ¢

Y 1 integra #umero my n adbaereant do<
Cimales. particalz a , b, c 3 integer
cum decimalibus gqualis erit fracio p,
Cajus sgmexator [ins omnes note datg
m, nya, b c, fignis, 4bi adfunt s abje,
tis » & juxta loci walovem gecepta 5 now
migator werd ipfe maximé 111 figni wa-
by 1000, - N :
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* Demonfteatio

T I inTbOOKQI.de.
; g 49 cimales a, b,¢
abg {un, sequales fra-

B ‘}.Q d: ) Qg_ﬂd ﬁ

§ 32000 §49 d integrom , # du@o

e weeme ¢ flat f, & fube

€ 1000 1Q00¢ fcribator ¢ 4 ue fat

| fratus £, ¢ s erit is

. 5'49 par integro m, #
320do 32549 h per Prob. V, Cap,
ye——= 100Q ¢ IlI,Sed fraQific,

" P - & & ¢ conficiunt

o fraum P , Cum

enim nominator ¢ fit commugis,(oli. st

meratores /yd (unt addendliquorum (um-

ma neceflarid {emper conftat notis, datis

m, #: 8, & ¢ us pates vel leviter rem ex.
pendenti. Ergo etiam integer®s, # cum

decimal ibus g, 2 4 ¢ » conficiunt fraQum

P: Quod erat demonﬁtandum .

v s THEO-
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'THEQREMA IL

B B 44 nv
a a3 ag278%
_ I IL104RV IMHIIVY .
¢c aoQ33cC §2020 0%

‘zboge f3.076'oge

Cmsenm— " e

g1oood 1000ao0d

C Vm degimalis progreffioa interra-
praeft 5 tanc cifris. intenpofisis in-

terraptio progreffionis tollatur s #t fist c3
& fignis abjecttss o infra ¢ firibotar dy
maximi wv figni valer . Fraftio ¢ deric
equalis a. . :

Demonftratio eademeft, quarin I. &
11, Theoremate - "

' jCorquqrit:‘ih; D

X his amplius. declasahjtus axioma

L {upra pofitum . Efo 4, cui adji-
ciantur tres. Cifra: fignis notata , ut fat
'f: pex Theor, I #quatur fra@ogso: f
. Q2 v
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1 av verd fralto Ay 1
d 35 f3 g0 0 o peridemTheor.
. uot verd cifeis

3 35 k3soo0 %xcedit g to-
tidem quoque
cifris neceflarid
m excedit b. Ergo per theor. I. Cap.
JILlib.I.kefad g, ut mad b: & per-
mutando Zecftad m, utgad b. Ergo

er Theor.IL Cap. 1L libIL fra&i & 5 ms

g» b zquales funt. "Quarecum £ , m
ficfi&gsb fird;etiamd, &fzqua]es
fone,

Ef quidem ld per fe manifeftum : ane
de & tanquam axioma propo[’u: . Viflum
eft nihilominus, quia maximus hujus a-
xiomatis ufus eric , declaratmnculam’
iftam apponcre.

1

h 10 mi10ooo

e A P X1
" ddditio Decimalis,

Ddendi oﬂ’erantur A, B ’ C ubi
fignorum psogreflio vel mterrum-
pltur yutin G, vel deficic,utin B,
aut cifris mterpoﬁns » utin F, autcis
fris ad;e&ns, ut in E, continuetur. Q_g

q_lll’
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FIINUIIV 11 lniv
A3s24495 Diys2491
B 8 61 t Iy

" E861000.0
¢ IV o 1murgv
Cr49 F..70409

’ LTIV

Gg90328 80

SRR SRR SRS A
352471 8610000 70499

10060 p 10000 P 10000 P

e S

- zéﬁ\qg'-ht '
. 993
10006 p

quidem fuppletione valor jpfins &, ate
B non immutatur . Tunc fimilia fcri-
bantur {ub fimilibus ; eo ordine 5 quena
vides in D, E, F:  Peragatur deinde ad-
ditio » 20 i omnes effent numeri integris
Summz G notas primas iifdem figiiis afs
fice, eritque hag(umma quafita.

IEY: EPRERENY’ P
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. Demoxfiratio ..

Er Theoremata {apetiori tapite de-
" monfrata D, E, F 2quantur fra&is
1, K,L,quorum numeratores {ubt-ipfi D,
E’ F, abje&tis ipnis, accepti ut integri 3
nominator verd communis p, maximi fi-
goi valor . Sed ut Horum fra&orum ha-
beatur (umma , tantum opus eflt addere
numeratores; hoc eft iplos Dy By F, tane
quam intetos, & famma (ubleribere
nominatorem communém p.Ergo etiam,
ut habeatur flumma datorum D, EiF,tan-
tam opus eft ipfos DsEsF, acceptos velut
‘integros, addere , & fuhmz g (ublcribe-
~ ge py maximi figni Vaforem, ut (umma
babeatur fraltio N Sed fra&kio N per
_‘Theoremata Cap. prac. 2qualis eft fum«
¥h®-G ! nam ejus numerator confat iif-
dem notis , quibus G; & nominator pefé
ipfe maximi igni 1v valer , per hyp. u-
trobique . Ergo G ¢ {umma uafita da~
torum D, E, F, feu A, B,C. Quod erae
propoficum . A
RKuamois interyaptio fgRoruns sn proxs
Vix unquamaut ravo offeratarsnibilom;.
mus,ut plena babeatur cognitio Logiflie s
’ o . de-
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decimalis , etiam bunc cafum sam bicy
ewm deinceps proponere s. bc demmﬁmn
‘volmm:s . L

e AR UT XL -

Subrvaltio Decivialits

1 u“ tritie v
A984“3‘e984zooo
t1m v T itrntivy
Bss94 D 495904
L. immvy
Q9436096
994=ooo 405904
. locecop 160000 P
T 9436096 ¢
100000 P

Potmt fubttahere Bex A lnteget
minor (ublcribatur majorl, ut fo-
let. Tum decimales fimiles fub fimilibus
cellocentar, & loca fignis vacaritia y tam,
in principio s ot in Ay qudm in media,

ue in By cifris fignatis fuppleantug s uc”

QL 4 . fa-
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, I CIIINNY ¥
Ag8342 €C9842000
nmv 1unrivyv

. B4594 D 405904

IILIIIVY
Q9436096
. 9842000 405904
E P .

100e00 p \ xoodpé P
© X 9436096 q

e
' 1Qd0go p

fa@im vides in Cy& D.Qua quidem fup=
pletione datorum A , & B valor non ima
mutaturspér axioma. Subducatur dein-
de D ex G, perinde ac fi ambo toti effent
numeri integti,fen abfoluti. Refidui ve.
1> Q primze nota ii(dem fignis afficlan-
tur. Eric boc reiduum quafitam.
- Dewmonfratio ;
PEr Theoremaca Cap. X. @ 4 & D -
A quantur fractis£,& Fy.quorum nu=
meratores (unt ipfi €,& Dsaccepti utina

tes

\

iy
”~
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tegri, nominator verd communis p 4 ipfe
valor figni communis maximi.llt autem
F fubtrahatur ab E, tantum opus eft nu-
meratorem a numeratore {ubtrahere, ho¢
eft D, tanquam integeum, 3 @ tanquam
integro » & refiduo (ubfcribere commu.
nem nominatorem p , maximi nempe fi«
gni valorem.Ergo u¢ D f{ubtrahatura @,
hoc eit , per axioma , Bex A, etiam hn-,
tum opus erit Dytanquam integrum,(ub<
ducere a €, tanquam integro ; & refiduo
Q fubf(cribere p maximi figni valorem,ut
habeatur refiduum fra&us T.Sed fraktus.

-T per Theorema II. &quatur Qi nam per
hypothefim , & numeratos ¢ iifdem con-
ftat natis » quibus.Q » & nominatorp el

-valor figni maximi + Ergo etiam fraGus
T eft refiduum quafitum. Qpod eras
pmpp_ﬁtum- e S

€CAPUT Xu

Multiplicadit Decimalis.  ~ -
DBeul‘ mnltipf-icand n’s' A ‘pér‘.B.b‘Tﬁll;

fignorum habita ratione, ita muls
tiplicatio inflicuater, acfi A ,-& B eflenc
integri numeri ,. fublata prius per cifras
e - in=
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-3 51t :
-9 4 A (2] H
- At 904  $2
20 4 A ity amasntn
B | 1000 ¢ 10p -
g2 B - -
T R W——————b o ;'6608):
: -1 Iruiige C | o w—
- 36608 @ 10000 f

N.

interpofitas, ut in A fecundo, ptogrefio-
nis decimalis interruptioney f qua effet.

-Maxima deinde datorum A + B numero-
‘rom Ggoa fibi adde.Eorum quippe (am-

ma dabit tv fignum maximum, quo
produli @ nota ptima fignari debeatsin~

dicabitque paritet , quot nots fighis or-

dine decrefcentibus fint afficiend .

| Demonftratio .
Er Theoremata Cap.X. A) & B -
quantur fralis G,& H,quotum nu-
metatores {unt ipfi A, & B, accepti tan-
quam integriynominatotes verd ipfi valos
res maximorum fignorum- A,& B.Atqul,
ut.hi fra&i G, & H incee fe multiplicens
tunytantum opus ek , we-putnesatoses cos
" sum, . .
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ram, hoc €t A, & Byaccepti tanquam in<
tegti,(e invicem multiplicantesynovi fa-
¢iant numeratoretn £ s ipfum nempe Cy
fignis abjeQis) cui deinde fubfctibatur
nominator ficonftans unijtate,& cifris esp
Gmu! fomptls 3 valoe fcilicet utrigfque
figni maximi A, B. Ergo etiam, ut deci-
male$ A » & B invicem mulciplicentuts
tantum opus efhy ut Ay & By acceptitan-
quam integrly (¢ invicem multiplicantes
faciant humeratoiem Acui fublcribatus
ngminator fipfe nimitum valor utriufgs
_ fimul'maximi Ggni A;But habeatar pro-
do@um fra&io N.Atqui perTheoill.Caps
X. N 2qualis & C : nam & numerator £
. jifdem conftat gotisy quibus C , & nomis
nator f conftat unitates & citeis & P hoc
eft per hypstot cifeis,quot defgnantur ab
utrifque Gmul maxirhis fignis A » B; hoe
eft per conft, tot cifrisyquot indicantur a
figno maximo €. Ergo eclam C oft pro-
dufum qugfitum ex multiplicatione da-
:lb’mm A & B. Quod erat demonftrafts

um, ! ' SR

Si datorum unus ek nuetts integer,
«ctif bulli adhereant decimales ;produdi
pota pria fignabitut figno maxime al.
Yerius dati , & reliqum Hignis ordine des
crefcentibus., - 0 v T
' , CAP.
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@ AP UL T XIV.
Divifio Décimalis .

R A
A 3¢8179 .
c——-———w—o R
' THIIIV Y. IR
A2s580079 Bsi73.

sIv v 11110
—ﬂ ¢
X433 4 $0220
2580079 P §73 ¢
100000 [ 100 g
L
160008
4502 h
o 1000 k
‘O'Po'ttea: A dividere per B.Primb pro,
greffionis decimalis interruptioy (i
qua fit,cifris inteepofitis, collaturs ut in
"A fecundo, Divide deinde A per B,perine
de ac fi ambo effent integri . Si jam divi-
foris B fgnum maximum.minus eft figno
maximo dividéndi Asab hoc illud aufes:
. ®.
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figno refiduo pur notabitur nota prima
q uotientis C'y yeliqua verd fignis ordine
decreflcentibus, )

Immmwv s Quodfim

k23000 mg6 - diviforis mae

P : "1n ximum e

h a2y n 110 gnoum majos

: fit figno ma=

ximo 4 dividendi, aliquot cifris dividen«

do adje&is, ut in %, figna, qua de-

funt, {uppleantur , donec fubduip fieri
poﬂit o ’

113 Kdem flat,cum divifor ?

P8 2g  eftablolute majordividens
I do p; quomodocumque fi

99 42  gnafehabeant,

~

Demonfiratio .

‘Er Theor. 1I. Cap.X.dati Ay & B 2
quantur frais D,8 Esquorum nue
meratores p, & ¢ (unt ipfi A, & Bjaccepti
tanquam integri; nominatores verd f; gy
-valores ipfi maximorum fignorum v,
& 15.  Atqui ut D dividatur per E,

opostes folummodo p dividese per ¢, -
. : hac
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hoc et A tanquam integrum pec B
~ tamquam integrum 4 & f dividere peg
25 quod fic auferendo cifras g a cifris f,
hoc e fignum maximum dati B 2 fi-
Sno maximo dati A. Erga etiam ut A
diytdatuc per B4 oporter folum Ay ac~
ptum uc integrum , dividere per- B,
ut integrum y & quotientl 4 fubfcrihere
vnitatem cum cifris) que reflant cifrisg
ablatis a cifris £,ut fic habeatur pro quo,
viente fra&io N . Sed per Theor.11. Gap,
X.fra&tio N zqualis eft C 1 nam & nume-
rator 4 ii{dem conftat notis. 5, quibus Cs
‘pnati enim (unt ex eorumdem numeroe’
rum divifione s & nominator £ » ue mox
oftendam y eft valor maximi Ggni ipflug
C. Ergo G eft quotiens ortus ex divifione
A per B. Quod ‘erat demonftrandum .
Quod autem £ fit valor maximi figni
quotientis €, fic oftendo . Per conftr. i~
goum maximam Gt id, quod remanfit
“-figno maximo ipfius B,ablato a figno ma-
ximo ipfius A. Atquig, & f {unt valores
maximorum Ggoogum A,& Bjac proinde
per defin.iV.totidem conRant cifris;quot
indicantur a fignis maximis ipforum As
& B. Manife@um ef igitur, cifris g abla=
tis ex cifeis £, remanere £ valosem Ggoi
maximi quecisatis €, - |

S
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In altera cafu » quo cifra dividendo &
funt adjiciend® ut fiat &y fic demonfiras
bimus. Per l.pagtem jam demonfiratam,
s dividat } 1 & producat quotigntem #;
& zquatus b per axioma . Atqui m divie
dens & fecit quotientem # . _ Ergo etiam
m dividens £ gignet quotientem #: quod
erat demonfirandum

Porro ex conftrudione jam tradita pa-
tet, cum divifor et inceger quotientem
iifdem fignis notavi , quibus dividendus:
jtem cum diviloris s & dividendi figna
maxima aqualia funt quotientem effe
integrumtotum, . o
il. . Sijdiviﬁone. Bg;a&a a]jquid rﬂpef-

‘§uit , ut o exemp. 1. fuperfuit X ; ejus

nat iifdem fignis {unt notandz, quibug
totidem primz otz dividendi A.

~ Demonfiratio |
N AmAeAD , & BeAE :E verd dis
videns D relinguit Z)hog eft X per
Theor. 1. Qap.X. @laza funt ifta, {i prios
demonftratio fuerit intellefta o .

-

1L Si.
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- S IAZENEE

A 358007 9Bgy3
v v]vivavin lnmllv,vvx
x4;;ooo 4s02}7¢5 7§
G * .

. VI vII VIXE
Vo ¢ 1

1I1. $i refiduvam divifionis adhuc alie '

cujus momenti fit, adjiciantur ei aliquoe.
cifre decimales ; & divifio- contintetur,
ut num.l. traditum eft. '

Ex divifione A per.B fuperfoit X.Hoc
fi placuerit ulterius exhaurire, adjice ali~
quot ciftas fignatas,ut fiat X #: quod-di-
vide;ut cum.l.& quotientem inde natdm

r adfcribe quotienti € ; erit C 7 quotiens

ex divifione A per B.TumV.quod (upere-
rit, jam multo erit minus priori refidue
X, feu Z,ut patet ex num.preced.,& hec
ipfum pluribus adjeéis cigis » aut penis
tos evanefces ; aut certs ﬁet quovu dae
minus,
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Demonflrasio.

Uoniam valor refidui X, adjeis ci-

fis 7, non immutatar; X ¢ equiva-
lebit foli X. Atqui X # divifo per B,pro-.
venit quotiens # . Ergo etiam X divifo
per By proveniet quotiens. 7. Azqm ex A
minus X»divifo per B, provenit quotiens
‘C: nam A divilo per B (uperfuit X . Er-
go ex A toto ; divilo per B, provenit quo.
tiensCr. -

Praxim paucis fic complettor

D refidaum ex divifione decimali

adje@is aliquot cifris , divifionem
‘prolequere, & potas quotienti primo
accedentes nota fignis ordine crefcen-
tibus,

Corollayia «

L E Odem plane artificio poterit evaa
s nefcererefiluum ex divifione in-

 tegri per integrum 5 eademque eric de-
jg Rgatio .
R I1.Quz-

~
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11. Quevis fra&tio eodem artificio re-
ducetur ad partes decimas . Detur fra-
&io g, 5. Numerato-

32 1 um  rigaliquot cifras ad-
— f 3000 jice,eumque fic au-
7b &um divide per no-

1 u  minatorem 4, ut tra-
d (428 diturnom. |, Q?q’o.
tiens d gquivalat fra-

o &ioni a, 4.
Nam quia per axioma 8 s & f#quales
funt 3 etiam &, illos dividens, quotientes
aquales dabit. Atqui &,dividensa,dat in

quotiente frationem @ » & per corollar,

11. Theor.).Cap.l.; dividens autem f, da¢

d. Equaturergo fraltio a, 4 ipfi d.

: Redu&io fralionis date etiam conti»
-netur Probl.111.Cap.I1I.

C AP XV,
Ofus Decimalint pameroysm,

I Enfure,& pondera dividantur in
10 pastes quales: & fingule

decime rus{um in alias 2quales 10y quas -

jam erunt centefima totius i atque ha-
fum
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rum fingulz iterum in 10, qua proinde
jam erunt milleima totius. Menfuris,
hunc in modum divifis, i utamur in di-
menfione.quacumque linearum , plano-
rum, folidorum, liquidorum,ponderum,
&c. , nufquam calculo fra&iones (ele in~

_gerent 5 fed earum loco integris numeris
adhzrebunt particule decimales, quas lis
cebit trafare , ut integros numeros;
quemadmodum per plura jam capita ex-
_plicavimus '

t

B C . Qgpd_ﬁfub fa
Iunm 4] y6o . pem totius opera-
728 = tionis lubeat de-

. 20 cimales particulas
reducere ad fra-

728 14 Gionem denomie
— A — nationis  dat s
1000 20 - exempligr. filu«

e . beat cognofcere o
patticulz B, unius vitge 20 pedum,
quot pedés ejufdem virga conficiant ,
* quafitum facillime obtinebitur huac in
.modum. Denominpator datus 30 mule
- tiplicans 928 faciat 145605 a quo ay-
:fez tot primas notas.§60 , quot indican=
tur & figno meximo decimali, five quat

. l_{ 3 . fl.m;
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funt dati decimales. Refiduum 14 eft nu.
merator quaficus. Igitur particulz B ef-
ficiunt unius virge 20 pedum partes C,
nempe quatuordecim vigefimas , hoc eft,
faciunt pedes 14.

Demonflratso.

F Ra&io A 5 cujus numerator iifdem
notis conftat,quibus B,denominator
. verd prater unitatem habet tot cifras,
quot defignantur a figno maximo ipfius
B, per Theor. I. Cap. X. quatur B, Sed
per Prob.IIL Cap.III. ut fra&io A redu-
catur ad denominationem 20,numerator
928 ducendus eft in 20, & produ&um
14560 dividendum per denominatorem
1000 , quod fit-auferendo tot primas no-
tas, quot funt cifre in'1000, hocefl
quot indicantur a figno maximo jplius
‘A . Liquet ergo veritas operationis pras
{criptze. v
1I. Circumferentia circuli dividatur
quidem in partes,feu gradus 3603 at gra-
dus (inguli non in 60, fed in 10 zquales
pattes [ecentur. Tum fingulx decima
‘unius gradus in alias 10, que jam erunt
unjus gradus ceptelime . He rusfam fin-
‘ gur
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gula in 10,qu® jam erunt uniws gradus
millefim2 ; & Gc deinceps . Quod uti-

-nam Afronomis placuiffer , aut certe
deinceps placeret 5 profeto longe expedi-
tior evaderet calculus , toties hoc in ftue
dio adhibendus.

111. Plerumque expediet,juxta I.Cos
roll.(uperius, cujufcumque divifionis rea
fiduum decimalibus. cifris adjeiis ex
haurire , aut fraQiones integris jam ad-
hzrentes in decimales convertere 5 ut
Coroll. II. tsaditur , quando multa com
fra&is illiserant operationes inftituen
d2:{i una , alterave tantum , vix oper®

¢ precium fuerit redu@ionem tentare.

ARITH.
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ARITHMETICA
 PRACTICRAR
" LIBER IIL

De Radicum Extrallione

BTN Racipuum Arithmeti-
’ W ce Praicz problema
y eft radicis px poteftate
% data Extra&io.Poteftas
e 2utem eft numerus ex
3 alicojus numeri (gpius
pofitisfive ex gqualium -
numerorum mu]tipticét‘ione procreatus.
Radix eft ipfe numerus» qui maltiplica-
tus poteftatem genuit . Unaquaque verd
poteftas tot dicitur habere dimenfiones,
quot habet latera, five quot quales nu-
meri ad ejus genefim requiruntur. Qua-
dratus numerus appellatur, qui produci-
tur ex quovis numero in fe ipfum du&o,
five ex multiplicatione duorum aqua-.
lium. Talis et 4» qui fit ex 2 per 2: & 9y
qui fitex 3 in 3:% 16,qui fit ex 4 in 4 &¢c.

-

\\\\\\\\
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Cubus dicitur,qui fit ex trium nume-
torum zqualium multiplicatione 5. fve
ex numero bis in fe duGo. Taliseft 8,
qui fitex 2, 24 35 nam 2 in 2 facit 4 5 &
4:n2eflt 8.

Biquadratus, feu quadsato quadratus
eft, qui fit ex multiplicatione quatuor

_#qualinmn numerorum . (ive ex numero
in (e ipfum ter du&o. Talis eft 16,qui fic
€X 25 29 2 25 N2m 2 nnzeﬂ458¢ 402
el ;8 8in 2¢eft 16.

Superfolidus-elt  qui ficex multuph-
catione § zqualium nomerorum)s feuex
numero in fe:quacer. duéto . Atque hunc
in modum reliqu in infinitum poteftas
tes procreantur « Lege (cholium noftcum
P.VIILLIX., in quo catesa hac necefla- -
5id pertinentia reperies.

- Potefatis verd cujulqae radix ab ipla
poteftate denominacur . Hinc radix gua-
drata , radix cabica y quadratoquadratas
fuperlolida, &c. Singularam charalleress
feu figna hic adjnngo. . )

' R. vel tatua
R z) ndix quadrata .

R- 3) radix cubnca. o
R 4 R.
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"R 4) tadik biquadrafa.
"R, §) radix fuperfolida.
Et fic in infinitum .
' | Exempla nonnulla fubjicfo.

R. 12) v?l R2) 12 ef radix qdﬂﬁ-
ta numeri 12

R 3) zy,rc‘& radix cubica numeri ;g;'
* & fic deinceps in aliis .

Porro expediet pluritmum huic nego=
tio radicum eliciendarum , geneim po-
teftatum etiam exprimere multiplicatio=
ne {peciola y qua fola litterarum: -appofi-
tione peragitur . Confule, quee monui

ante lib. VIIL

Radix " a Eucl. 4 in ¢ facit
Quadrat.  aa 64 quadratum ; &
Cubus. asa - again 4 facit cubQ
Quad: quadr, aaaa  ag0s 5 & ags in o
Surfolid. aaaga facit quadratoe

- quadratum 44da,
Et fic deipceps.

GAP:
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- quadrati proxime minoris ; ut quia-ula
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\

CGAPUT I.
| Rad:‘ci: Qﬂ__gdrdm Ektra&-:’-o :

Extrahenda fit radix quadrata x
numero A:

A'f6.»7o, 09 (7;; 1.T) Of binas

49 14 quafque
7> 70  notas, a dextris
7 2y 150 f[umpto initioy
S—— cofnma , aut

45y o9 - ‘punftum inter-

45 o9 pone; eritq;nue

S s meras datus in
° . membra feGus, .

" binis notis con=

ftantia , preetes

‘ultimnm. quod unica conftare poteft.

Quot verd erunt membra, tot notis con-
Rabit radix quafita .

.  Prefidio tabellz hic appofite 4
qua notarum fimplicium quadrati con-
tineatur , quare pofitemi membri §6
radicem quadratam , aut £ ( quod hic
contingit ) quadratus won fit , radicem

ti=
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timum membrum §6 Rad. Quad.

quadratus non clt s quz- 1
re quadratum proxime 2 4
minotem 49, ¢julque ra- 3 9
dicem # [cribe poft loou- 4 16
lam . Erit hac nota ule ¢ ag
time radicis queficx. 6 36
Quadratum verd 49 au- 7 49
fer ex membro 56 5 & 8 64
sefiduum 7 (cribe infra g 8r

lineam . Hzc operatio
fingularis eft » neque amplius repetie
sur. ' . '

" III. Refiduo 7 ad(cribe membrum pe-
nultimum 70,ut habeatur novum mem-
brum totale 7, 70, Tum radix ha®enus
acquifita 7 duplicetur . Ea fic duplicata
14 divifor appellabitur .

Quzre quoties divifor 14 contineatue
in membro novo 7, 70,dempta nota pri- -
ma, nimirum in 77 . Reperies contineri
quinquies. Scribe ergo 5 poft lunulam:
Erit hzc nota radicalis altera.

Mulciplicet deinde nota radie 70
caliss jam reperta 5, diviforem 2¢
14, & fiat 705 cademque fe iplam = e
multiplicans faciat quadratum 725 -
a5. Hxc duo produ@a colli- :
g¢ in unam (ummam » pumesis ita cole

' lo-
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locatis , ut vides in hac formula . Sum.
~mam 725 aufer ex membro 7,50y & refi
doum 4§ [cribe infta lineam, - :
~ Poterit etiam multiplicatio inflicuk
hunc in'modum. Divifori 14 appone ng.
tam radicalem g, ut fiat 145, qua pee
ipfam radicalem notam § multiptica . 1«
dem orirl produdum , quod prius , patet
ex P.11L lib. 11, T
IV. Hecoperatio in emnibus mem=
bris fequeatibus eodem prorfus modo rew
peticur, - R )
~ Refiduo g5 adfcribe membrum amees
cedens og,ut habeatur totale novum 445
- ©9. Tum radicem ha&enus acquificami
75 duplicg, ut fiat divifor novus 156,
Quare quoties hic contineatur in mema

bro 4,09, dempta prima nota,nimirum -

1in 450. Reperie®ter. = Scribe ergo noe
tam 3 poft lunplam. Mac deinde divis
‘forem 150 multiplicans , faciat - A
450 5 multiplicans verd feipfam, - 450~
faciat 9. Hac duo produa ad- 9
de,oumerisy utin adje®la hlc  wmme
- formula y collocatisc Summam 4509
4509 avferex membro 4509 ,& =
quia nihil remanet, etit A gumerus qua.
drtcus, ejulque radix 953, .
Quod fi poft ultimam fubtra@ionem

di-

-
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aliquid remanet , numerus » qul propo-

~ mitur » quadracus noo ef : quadratus au-
tem fit, i mul@etur refiduo.

" V. Quando fa&a multiplicatione ne-

quit fieri fubtra&io radicalis 5 nota ulti-

.mb reperta  per quam nimirum fala et

multiplicatio, minuenda e , donec fub-

. tra&io fieri pofiit. '
Efto radix elicienda 7, 84 (298
ex.. 784, Quadratum 4 4

proxime minus Ultimo  cemeem
‘membro 7 eft 4, & ra~ 3,34

dix ejus 2 , (cribenda 3 34

poft lunulam.Ejus qua-  eememn
dratum 4 auferex meme- o

bro v, & reftant 3 5 qu

fubfcribe , adjeto membro 84. Radica-
1is 2 duplicata dat diviforem 4,qui in no-
~vo membro 3 , 84 » dempta prima notay
hoc eft in 38, continetur novies . Scribe
ergo 9 poft lunulam.g in 4 facit 36.9in:g

. facit 81. Hac produ@a adde
numeris collocatis 5 ut in hac 36
formula. Summa 441 avferri St
nequit ex membro 35 84 . Rejes e
&is igitur 9 , fubftitue 8y & de- 441
nuo multiplica . 8 in 4. facit 32.

8 in 8 facit 64, Summgs ¢k 384 » qu aus

ferri poteft, .
VI1.Quage

4
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VI. Quando divifor in membro pri-
ma nota mul&ato ne (emel quidem con=
tinetur 3 [cribatur cifra poft lunulam, &
membro illi nimis parvo membrum pro-
ximum adjiciatur .
Efto radix elicien- €. 4 15,16 (20

da exC.Ex membro 4 %
primo 4 elicitur no- —_—

ta radicalis 2, cujus oy 1y
quadrato 4 ablato a 15516

membro 4 remanet _
o» cui adfcripto proximo membro 1, fie
membrum novum orgsfeuss. In hoc
prima nota § mul&ato, nempe in 1yno0ta
radicalis 2 duplicata y nempe 4, ne femel
quidem continetur . Scribe igitur o pofk
lanulam s & membro 1§ nimis parvo ad-
jice 16 membrum antecedens . Tum peg
omnia , ut prius, operaberis , radicem
videlicet ha&enus acquifitam 20 dupli«
cabis, ec. -

VIiI. Quando membrum ultimum
et 1 ,vel 2, vel 3, (cribenda eft unitas
poft lunulam ; & f{ubtrahenda ex mem-

bl‘o.

CAP.
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Radicis Quadrata Demonfiratio ,

Eminem hucufque legi, qui extra-
N Qionis radicum quadrata,ac cubi=~
ce demonRrationem perfpicuam,& inte-
gram exhiberet. Appellant quidem fe-~
re omnes Prop.IV.L1I.Elem.Sed difficul-
tas tota in applicatione confiftit , quam
vel omittunt , vel tam imperfeéte exe-
quuntur s ut pleraque extra&ionis my-
feria in tenebris relinquant. Res inte-
rim cf (citu digna inprimis,quaque fub.
- tilitatis habeat non parum ; ejulmodi ta-
-men s ut ex iis, qua hoc y & 1V. Capite
~allatuei fumus 4 clare incelligi poffe exi-
-Rimem. .

PORISMA I
N Vllus quadratas numeras i priv-
cipio cifras babet impares .

Demonfiratio.
RAdix quacumque quadratum genea

rans, vel cifgas habet in pyincipio,
vel
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vel mon habet. Si habet, A 23p
quemadmodpm. A » manife- A 230
ftum eft, ut A ducatur in — -

A, folas notas fignificativas sagoo B
in {e invicem duci,& prodn- -
Qo prezponi cifras duplo plures , quim
fint in A radice. Ergo predn&um , hos
- eft, ut patet ex def, XX VIIL }ib. VII. ,
iple quadratus B pares habet in principio.
cifras, -~ '

§i non kabet cifras in € 439
principioyut C; tumut@ C 439
ducatur in C debet Prima  weeememmt—s
hota 9+ quz jam ponitur 192721 D
non cifraefle, fed nota fi- - -

. goificativa, duci i feiplam, ut habeatue

. ejus quadratumscnjus prima nota in pri-
mo loco produ@i D fcriBenda eft. At-
qui nullius nota Gmplicis quadratum
- primam notam habet cifram , ut. patee
-+ eX tabella Cap, prced. Ergo neque qua-
dsati D , qui pro cujufvis radicis compo-
fite quadrato fupponitur , nota prima
erit cifra,Omnis igitur quadratus nume-

. FuSy auct pares habet in principio cifras,

..8ut ejus prima nota omnpinocifra non

eR. Quod erat demonReandum,
. P . e |8 )

L

G
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Corvllarium .

S Imili ratione ex ipfo opere multiplie

cationis manifefum eff,nullius qua<
drati numeri primam notam effe 2,vel 3,
vel 7,vel 8, fed unam ex his 1y 45 5, 69,
o. . Nani prima cujufvis quadrati nota
prima ecadem e} cum alicujus quadrati
- fimplicis nota prima , qua neceffarid eff
unaex his1,4 1165990

PORISMA 1II

P a b o E Sto numerus qus-
‘ §6,30s09 camque Pyadextra
d ¢ in finifiram in membra,

49 | 0000 fex partes ash, ¢ diftin-
k tus y commate poft bi-

7 oo . masquafque notas inter-

79 oo pofito. AfSumatar autem

i k. guodlibes membrum.,

S exemsp.gr. ultimam a,c
gxadyatus in €o, fimplia

citer acceptordelitefcens fit d, ejufque ra~
dix £. Dico, fi ante d pomansuy tos cifva=
rum binariis quot amte membr 4w a menin
bra antecedumt 5 ante £ radicem verd to-
sies uacifya : dye fore quedroram lares.
km
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tcmisn membro a o fuxta valovem loci ac-
ceptos & radicem ejus efse £, K.

Demanj}rat:'o o

Cl m enim pro fnouhs membris ante
fpofita fit una . cifea » ante d verd
cifrarum binarius; manifefum eft, cifras
e effe duplo plures cifris £ . Ergo £, fra=
dixin fe duda faciet dye;nam ut f3£ duca-
tur in f,4 tantum opus eft f ducere in £,
unide fit # ex hypothefi , & cifras % , % fi-
bi mutuo apponere, qua:: conﬂabune cia
fras e , cam duplz nt Iplarum £ . Ergo
d, ¢ quadratus eftyefulquel radix ﬂ ke Ll-
quet ergo quafitum. ' o

. Corollar:a o

Inc patec Lin quohbec memb;-o la-
| .tere quadracum, & talem quidem,
qualis in lemmate determinatur.

Paget IL.cur numerus,ex quo quadrata
radix elicienda et » (eqetur in membra
binis notis conftantia 5 & cur poftremum
membrum poffic unica effe -nota , quz
quidem ex fequentibus. patebunc adhac
clariys..

.

s PO
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Vadyratum bincmii a = b,five numea

ri in duas partes fethisefl aa - 2ab

-+ bb. Hoc ¢ft quadratus ex a , & planas
€x ainb bis fz/rrptm,(g' qﬂadratm ¢ b.

~ Patet ex Prop. 1V. 1. IL. 1d xpfum cera
nitur ex opere iplo multiplicationis fpe-
ciolz, cujus paradxgma appono. '

’-ra bab

a+b ) 204323 20a
a+b - © 20+3 3.b
Sete— eemmes -
aa -+ ab 400 +60
«+ ab4-bb +60 4+ 9

Sum.aa+-2 ab4bb = 4oo.4+120% g

Forro hac ‘multiplicatio nihil habet
- difficuleatis;nd ut a4 ducatur in a+b,
prima a multiplicans totum a<-5 , pro-
ducit aé+-ab . Deinde <44 multiplicans
‘jdemn totum a~+ &4 producit +ab +bb.
Hzc duo produa addita faciunt 7o o 2
;b + 45, Quz omnia per fe manifefta
unte

PO-
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PORISMA IV..

E.S’ta sumeras Zyquotcumque conflans
s partibus, ex. gr, tribas,a ¥-.b s c.

Ejus quadratym eft aa4-2ab+-bb--2ac
2bec+-cc; boc eft quadratum ex a5 planas .
bisexainbs quadvatum ex b5 planus

 bisexacambin c; quadratum ex c.

- Demonfiratio .

ErPorilc abc a.xao 2 +bc

maprze 125 b.jozo030¥3
cedens 'qua- Z c§ . ‘ ’
dratum -ex o
a4-b+ ¢ zquatur quadrato ex a5 ,-pet
modum unius partis.accepti, & bis falto
ex a+0b in ¢,8 quadrato ex ¢c.Atqui qua-
dratum ex 444 , per idem Porifma, et
quadratum ex, a,una cam bis faoex 4
in 4, una cum quadrato ex 4. Ergo qua= -
dratum ex a-+b+c mquatur quadrato
ex @, bis fallo ex 4 in &y quadrato ex &,,

bis fa&o ex at+binc, quadrato ex €. .-

- Quod erat demonftrandum.

s3 G-
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Carollaviam ,

Uadratum- igitur numeri ,in funas
» partes dirempti , componunt paf-
tium quadrati , & dicti plani.

PORISMA V,

Vadratas effo A B
quivis A,e- 5657004 (353
]z;fqt/e radix B.Sit A B

- Batem qaadratm A 1,82;24,00(1350
Jectus in membra, '
binis notisconflantia , a dextrs in [ini-
Srram . Dico radicem B tot conftare notisy
-gaot [ups membra in quadrato A,

Demonflyatio .

 Er Porifma 11., ejulque Corell.quo-

- niam in fingulis membris dati A’ la-

tet unus qnadratus\, patet tot efle mem-
bra in A, quot in A latent quadsa-
ti .,Sedtquia per Porifma I11.& IV, ejuf-
que Corolls in quadrato toto A fingula«
sum notarum radicalium quadrati con-
tmentur 3 tot etiam notas continebit dra-
ix
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dix B, quotin A funt quadrati. Er-
goradix B tot continebit notas, quot
funt membra in A . Quod erat demon-
fra ndnm.

"PORISMA VL
S'tonumerns quadrarn s quicamque
Zeinfyque vadix quadrata X.S¢éce-
tur autem 7, in membra hy g , f, €5 6 dex-

tra in finiftram, pof} binas quafque notas
commate interpofito.

e f g h f abcd™\

5533:87, v 7439
55:°°s00»°° . a.700
) . b.400 .,
-65335 00,00, C.30
g o d.9
57)87)00 ' : .
v h a2 % b %coxd
1338,21. 7000 >k 400 ’K<30>X<9
Demanﬁmuo. U

In ultimo membro ¢ latet quadratus.
folus ultimi radicis fegmenti@.. In pe-
nultimo membro £, uaa cum refiduo 6
membro ultimi e, latec yuadratus pe=
nultimi radicis (egmenti 4, una cum bis
faQoex a'in 4 . In antepenultimo mem-

| 8 3 ~ bro
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bro g s una cum refiduo §7 membri f
latet quadratus antepenultimi radicis fe-
gmenti ¢, una cum bis fa&o ex a*+*4,hoc
eft ex 4:& & in ¢ . In membro 4,una cum
refiduo 1338 membri g, latet quadratus
~ radicis {egmenti 4, una cum bis fado
exao¥ 6+ cyhoceffexscumb, & ¢,
in d. Et fic demceps fi plura fint mem-

bra.

\ :'Z e f g h abed
' 55133587, 21 7439
[

§5,00,60,00 2,700

b.400
"6,33,00, 00. c.30
g dg
§7,87,00
h

1338 21. 7000 % 400
- Demanﬂratio.~

Cllm enim per Porif.V.tot notis con=
ftet fadix X, quot {unt membra in
Z,in fingulis autem membris,ut patetex
Porif. III.&IV.eyufque €orol.lateat qua-
dratus unius fegmenti radicis ; manife-
frum eff, fegmentt radicis ultieni 8,ac pro-
inde maximi quadtatum contineri in

) mem- ’
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membro ultime , adeoque & maximo e,
& fic deinceps. Ex quo etiam per eadem
1I1., & 1V. Poril.patet de planis ; five bis
fatis ex &c. Conftat ergo quzficum.

HIS PREMISSIS.

E Orum omnium, qu ad radicis qua-
‘dratz extra@ionem pracedenti Ga-
pite pra(cripta funt, ratio dabitur.Refu-
matur exemplum Cap.pracednin quo ex
numero A extra®a et radix Z. ~ :
1. Quia per Pori(. VL in ultimo mem-.
bro e latet quadratus (egmenti radicis
ultimi ; idcirco elicitur ex membro € ra-
dix quadrata 5 quim poteft maxima , re-
poniturque poft lunulam : quadratus ve=
£d illius a membro e (ubtrahiturl; & refi-
“duum fcribitar infra lineam.Et quia-per
V1. Poril. in membro ultimo continetur
quadratus (olus (egmenti,(eu partis ultis
ma radicis, in reliquis verd membris,
prater. quadrata partium 'radicalium
continentur etiam numeri reGangulj,leu.
plani ; idcirco hac opetatio prima foli
pofiremo membro coavenit. Infupets -
quod ex membro e elicita fit radix 6 » ne-
gle@o loci valore, nimirum ac fi effet
tantum §6, cum revera fit §6, 00y 005 ids
Sl S 4 quegs
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quemadmodum in aliis plerifque opera<
tionibus arithmeticis , compendii gras
tia factum eﬁf. b
e g a
A 5670, 09 7:32
4G« o - .
h 75 703-. 2. 700 140 oo
¥ 25 .. b. 50
ki C.3
- Ky45509
45509

11. Quod verd inferim nota radicalis 4,

~ fic inventa, fit legitima , fic oftendo.

Cum per V.Poril.radix tota Z tot conflet
notis » quot totus A memnbris , patet an-
te membrum ¢ tot efle membra, quot an=

~ te g {unt not.Quia igitur fingula mem-
* bra f g duabus conftant notis , tot ante |

e membrum-pracedunt notarum, five
locoram binarii , quot-ante @ pracedunt
- notasfeu loca. Quare cum nota 4 fimpli-
citgr accepta per conftr. fit radix qua-

~ drati latentis in membro ¢ 56 fimplici-

ter accepto s-erit quoque per Porifma II.
# accepta juxta loci valorem(nempe 700)
radix quadrati latentis in membro 2fi-
matp ex-loci valore nempe in 56 5 00y
op. Hqe iplum eodem modo in relie
c . ‘quis
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quis membris eodem prorfus modo des
monftrabitur . » o

1II. Ex membris penultimo s caterils -
que; quotquot fuerint,not radicales re-
liquz eliciuntur artificio a priori plane
diverfo . Ad illius rationem penitus per-
fpiciendam juvabit non parum ob oculos
ponere radicis binomix 4§46 quadracumy
quod per Porifma IV. eft i

aa}2ab¥}bb. - |

Haujus poftrema pars a4 indicat,in ulti-
mo. membro ¢ latere quadratum ultimi
- radicis {egmenti,leu notz a: reliqua vero
partes 2864546 indicant,quid contineatut
in membro penultimo f cum priotis ¢ re- .
fiduoy aliifque -fingulis . Quja igitur in
membro fcum refiduo prioris s hoc -eft
in 4 (75 70, [eu 770, 00) continetur 2 85
% 66 5 hog eft planus bis genitus ex ulti= °
ano radicis fegmento, (eu nota a jam coe
gnita , in & adhuc incognitam , nana cum
guadrato ipfius 4, uc patet ex Lem. VL5
maniféflum ef,incognitam radicis notam
6 ex hoc membrd 5 effe eliciendam 5 utie .
que per divifionem , que fola refolvity
quid multiplicatio compoluit+ @am ve-
5o latera membsum 4 producentix fint 4y

| &
' ' .

T e
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& b,.in diviforem illud erit afumendum
quod cognitum jam eft; nempe 4, & qui-
dem duplicatum, eo quod in membro 5
contineatur planus bis faftus ex 4 in
b , hoc eft planus ex 8 bis fumpto in 5.
Atque hzc caufa eft s cur ad confituen
dum divilorem radix eatenus acquifita

 duplicetur.

e f g a»bcz
* §6170,09 V753"

4900.00
et

" h 9,90. . a. 700.
727 .. b. so
K 455 09 .
- 45,09 a ¥bfc
~  yook 50t

IV. Per hunc autem divifotem 2 6 14
dividitur non totum membrum 4 ¢, 50
{ed dempta nota prima,nimicum 77 tan-
tum , hacde caufa. llt innote(cat nota
.incognita &, folus planus 245 » facus ni-
mirum ex 4 bis in 4, dividendus eft; cum
ad hoc nihil faciat &4, utpote totus inco-
guitus. Nihil autem plani 2 4 & ad pri-
mum membsi & locuin pectinet, ut infra
demonfirabitur num.VI..

;Lv.. . .
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V. Reperta jam porro per divifionem
nota incognita 5 muitiplicat & dnplam
potz prioris 4 , iplum nempe divforem
20 145> & feipfam-, ut habeantur ‘duo
produ&a 2485 %65 70, & 275 qua in
membro & continentur , & ab eodem id-
circo fubtrahuntur. Quorfum verd. fiat
h®c fubtraio , patebit ex claufula to~
tius demonftrationis. o
V1. Gurautem produ®a ex  70...
multiplicatione fcribantur, ut . 25 .y
in. appofita formula , ratio = e
eft; quod 705 hoceft 1 2, fiat . 7a25..
ex divifore 26 in 45& 255 = .
hoc eft 64 5 fiat ex 4 in b.1lnde cum 4 fit
nota radicis uno loco altior, quim & etid
produéti 2 85 70 prima nota,ut patet ex
Poril.VL C.IIL 1I. uno loco altior erit,
quim prima nota produ@i 25 ex 5 in &y
‘ideoque fcribenda fupra 2 (ecundam no-~
‘tam quadrati 44 2§ . EX quo etiam ma-
nifeftum ficy id quod fupra affumptum
fuit,videlicet nihil plani 2 48,hoc eft 70,
pertinere ad locum primam membri 5 .
. Nam cum duo illa produ&e.adduntur,
- quadrati 5 25 pfima hota reponitur in -
" primo loco fumma 725 5 plani verd 2 ab
- 70 prima nota pertinet ad locum ([uminz
fecundum.” Et quia fumma 735 _tg:czn—
o ap

R e
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Redicis Quadrata Demonfiratio

Eminem hucufque legi, qui extra- |
N &ionis radicum quadrata,ac cubi-
cx demonRrationem perfpicuam,& inte- ‘
gram exhiberet. Appellant quidem fe-
re omaes Prop.1V.LIL.Elem.Sed difficul- |
tas tota in applicatione confiftit ; quam |
vel omittunt , vel tam imperfete exe~
quuntur , ut pleraque extraQionis my-
8eria in tenebris relinquant. Res inte-
rim eft {citu digna inprimis,quaque (ub-
- tilitatis habeat non parum ; ejulmodi t3-
-mmen 5 ut ex iis, qua hoc , & 1V. Capite
~allaturi (umus 4 clare incelligi poffe exi-
-Gimem. S

PORISMA I
N Vllus quadrstas muwmeras in prin.
cipio cifras babet impares .

Demonfiratio.

rans, vel cifpas habet in pyincipio,

RAdix quacumque quadratum genex
oo Vel
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vel mon habet. Si habety, A 230
quemadmodpm. A » manife- A 230
flum eft, ut A ducatur in  ceee—-
A, folas petas fignificativas = §agoo B
in {e invicem duci,& produ- :

Qo pre:poni cifras duplo plures, quim
fint in A radice. Ergo prodn&um , hoo
. eft; ut patec ex def, XX VIIL lib. VII. »

iple quadratus B pares habet in principio.
cifras, '

Si non habet cifras. in  C 439
principiosut C; tumutG  C 439
ducatur in C, debet prima  eoemmr—s
nota 9y qua jam ponitur 19272t D
non cifraefle , fed nota fi- -

. guificativa, duci in feipfam, ut habeatur
. ejus quadratumscujus prima nota in pri«
mo loco produ@i D fcriBenda eft. At-
qui nullius nota Gmplicis quadratum
ptimam notam habet cifram , yt patee
- -ex tabella Cap, prced. Ergo neque qua-
drati D , qui pro cujufvis radicis compo-
fite quadrato fupponitur , nota prima
erit cifra,Omnis igitur quadratus nume-
. £uS, ayt pares habet in principio cifras,
. _wut ejus prima nota omnino cifra non

eft. Quod erat demonfrandum.

L

G

PP
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Corvllayium .

Imili ratione ex ipfo opere multiplia

cationis manifetum eft,nullius qua-
draci numeri primam notam effe 2,vel 3,
vel 7,vel 8, {ed unam ex his 11 4> 5, 659,
o. = Nani prima cujufvis quadrati nota
prima eadem et cum alicujus quadrati
- fimplicis nota prima , qua neceflarid eff
unaex his 1,4 §: 6990+

PORISMA 1II

P a b o E Sto numerus qui-
‘ §6,30»09 camque Pyadextra
d e in finiflyams in membra,

49 | 00,00"  fex partes ash, ¢ diftin-
k  &as, commate poft bi-

7 oo  masquafque notasinter-

99 oo pofito. ASumatar autem

i k. guodlibes membrum .,

- exemp.gr. altimam a, ¢
g#adyatus in €o, fimplia

citer acceptosdelitefcens [t d, ejufque ra~
dix £. Dico, f5 ante d pomantur tos cifra-
rum binarii, qaot awte memby ¥ a menin
bra antecedust 5 ante f vadicem verd to-
ties und cifyd 3 dye fors qugdrastam laten.
m
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tcm in membro a o juxta valorem loci ac-
cepto s & radicem ejus efse £, K.

Demo)tﬂratio .

Cllm enim pro f'nouhs membris ante
fpofita fit una . cifra » ante d verd
cifrarum binarius; manitetum eft, cifras
¢ effe duplo plures cifris £ . Ergo £, f ra-
dixin fe du@a faciet dyesnam ut fi# duca-
tur in f,£y tantum opus eft £ ducere in f,
unde fit d ex hypothefi , & cifras % , % fi-
bi mutuo apponere, quz. conﬂabune cia
fras e , cum duplz fint Ip(arum £ . Ergo
d, e quadratus eftyeSulquel radix ﬁ ke Lx-
quet ergo quzfitum. ,

. Corollar:a R

Inc patet IL.in quollbet memb;ro la-
.tere qdadratum, & talem quidem,
qualis in lemmate determinatur.

Patet IL.cur numerus,ex quo quadrata
radix elicienda ef , (ecetur in membra
Jbinis notis conftantia 5 & cur poftcemum
membrum poffic unica effe ‘nota , quz
quidem ex [equentibus patebunt adhuc
clarigs.. :

-

s’ POI
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PORISMA IL

Vadratum binemii a 4 byfive nume-

vi in duas partes fe€tirefl aa - 2ab

+ bb.Hoc ¢ft guadratus ex a, & planas
ex 2 in b bis fumptas,& quadratas ex b.

~ Patet ex Prop. IV. L ILId ipf'um cera
nitur ex opere ipfo multiplicationis fpe-
ciolz, cujus paradigma appono. '

“a ‘bab'

a+b , 2043 23 202
a+b © 2043 3.b
t—— O— .
aa - ab 400 +60
+ab4bb 60 +9

Sum..aa+z 9b+bb = 4oo.t+I200%"9.

Forro hac ‘multiplicatio nihil habet

- difficultatis;nd ut a4 ducatur in a+by

prima ¢ multiplicans totum a<-5 5 pro-

ducit a#+-4b . Deinde 44 multiplicans

jdemn totum a =+ & » producit a6 +46.

Hzc duo produ@ta addita faciunt g o 2

* 8b++ b5, Qua omnia per [e manifefta
funty S,

PO.
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PORISMA 1V..

E._S’ta numerus Z,quotcumgue conflans
4 partibus, ex. gr, tribusa ++b s c.

Ejas quadratam eft aa+t2ab+-bb-2ac
2bece; boc eft guadratum ex a 5 planss .
bisexainb; quadratum ex b 5 planus
bisex a cambin c 5 quadratam ex c.

. Demonfiratio .

ErPoril- abc auaao2 b
maprze 125 b,30z200% 3043
cedens ' qua- Z ¢y ‘
dratuin -ex .
645+ ¢ zquatur quadrato ex a5 , pet
modum unius patcis.accepti, & bis fao
€X 845 in ¢,& quadrato ex ¢.Atqui qua-
dratum ex 646 , per idem Porifma, eft -
quadratum ex s,una cum bis faQoex g
in 4y una cum quadrato ex 5. Ergo qua-
dratum ex a+b+c mquatur quadrato
€x @ bis fato ex 4 in 4, quadrato ex 5,
bis fato ex a+5inc, quadrato ex €.
-Quod erat demonftrandum, -
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Corollariam ,

Uadratum igitur numeri s in fuas
_ partes dirempti , componunt paf-
tium quadrati » & di¢ti plani.

PORISMA V,

£\ Vadratas effo A B
\J guivis Are- 56570105 (353
j#fque radix B.Sis A B

antem quadratzs A 1:82525500(1350
Jettus in membra, ‘
‘binis notis conflantia , & dextya in [ini e
firam . Dico radicem B tor conflave #01is,
guot funt membra in quadrato A

Demonflyatio

P Er Porifma I1.; ejulque Corell.quo-
~ piam in fingulis membris dati A’ la-
tet unus quadratus; patet tot efle mem-

bra in A, quot in A latent quadsa-

ti . Sed-quia per Porifma I11.& IV, ejul-

que Coroll. in quadrato toto A fingula~

sum notarum radicalium quadrati con-

tinentur 5 tot etiam notas continebit dra-
ix
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dix B, quot in A funt quadrati. Er-
goradix B tot continebit motas s quot
funt membra in A . Quod erat demon-
ﬁrandum-

"PORISMA VL
E S'to-numerns quadrara s quicumque
Zoeinfyue vadix quadrata X.Séce-

tur autem 7, in membra hy g , f, €5 6 dex-

tra in finiftram, poft binas quafque notas
commate interpofito.

Z'efgh{'abcd'
§5:33:87,21 1 7439
¢

55,005,00,00 . a.700
f . b.400 O
65,335 00,00 C.30
g - do
57:87)00 :
o h a X% b o%coxd
13;38,:-1. . 7000 3% 400 ¥%30%9
Denaonftratio. - -+

‘Inultimo membro ¢ latet quadratus
{olus ultimi radicis fegmen.tl 4.. In pe-

nultimo membro £ uaa cum refiduo 6

membro ultimi ¢, latec yaadratus pe-
nultimi radicis fegmenti 4, una cum bis
faQoex a'in 4 . In antepenultimo mem-

' 8§ 3 bro
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bro g » una cum refiduo 57 membri £y
latet quadratus antepenultimi radicis fe-
gmenti ¢, una cum bis fa&o ex a*1*5,hoc
elt ex 6% & in ¢ . In membro b,una cum
refiduo 1338 membri g, latet quadratus
radicis {egmenti 4, una cum bis fa&o
exa+ 6+ cyhocefhexscum b, & ¢
in d. Et fic demceps fi plura {int mem-
bta.

\ Z ef g h abced
55:33587, 21 7439
e
§%,60,60,00 2.700
) ’ b.400
6,33, 00,00, c.30
g dg
§7:82,00
. h a X b ¥cx
1338 21, 7000 3% 400 3% 30%
- Demanﬂmtia.

CL m enim per Porif.V.tot notis con=
ftet radix X, quot {unt membra in
Zin fingulis autem membris,ut patetex
Porif.1I1. &IV.egufque €orol.lateat qua-
dratus’ unius fegmenti radicis 5 manife
ftum ef, fegmentt radicis ultini a,ac pro-
inde maximi quadratum contineri in

mem.

Eatndiaman -]
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membro ultimoe , adeoque & maximo e,
& fic deinceps. Ex quo etiam per eadem
1I1., & 1V. Poril.patet de planis , five bis
fa&is ex &c. Conltat ergo quzficum.

HIS PREMISSIS.

Orum omnium, qu ad radicis qua-

‘dratz extrattionem pracedenti Ca-
pite pralcripta {unt, ratio dabitur.Refu-
matur exemplum Cap.praced.in quo ex
numero A extraéta eft radix Z. :

I. Quia per Pori(,VL. in ultimo mems-.
bro e later quadratus fegmenti radicis
ultimi ; idcirco elicitur ex membro € ra-
dix quadrata , qudm potelt maxima, re-
poniturque poft l[unulam : quadratus vee -
£d illius a membro e {ubtrahituri, & refi-

“duum (cribitur infra lineam.Et quia-per
VI. Poril. in membro ultimo continetur
- quadratus folus fegmentl,feu partis ultis
ma radicis, in reliquis verd membris,
prater. quadrata partium 'radicalium,
continentur etiam numeri re&anguli,fen
plani ; idcirco hzc -opetatio prima foli
pofiremo membro coavenit. Infupers -
quod ex membro ¢ elicita fit radix 4 » ne-
gle@o loci valore, nimirum ac 6 effet
tantum §6, cum revera fic 56, 00y 005 ids
s 4 guem-
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quemadmodum in aliis plerifque operas
tionibus arithmeticis » compendii gras
tia faltumeft .

e f g abc
A 56570, 09 7f;z

49+ o - :
h 7,705-.2.500 14 00:

7 25 .. b. 50

iy Ce3

- Ky4s5109
45509

1L Quod verd inferim nota radicalis 4,
~ fic inventa, fit legitima , fic oftendo .
Cum per V.Poril.radix tota Z tot conflet
notis , quot totus A membris , patet an-
te membrum ¢ tot efle membra, quot an=
- tea(unt notx.Quia igitur fingula mem-
* bra £, g duabus conftant notis , tot ante -
e membrum-pracedunt notarum, five
locornn binarii , quot-ante @ pracedunt
- notasfeu loca. Quare cum nota s fimpli-
citgr accepta per confir. fit radix qua-
- drati latentis in membro ¢ 56 fimplici-
ter accepto yerit quoque per Porifma II.
# accepta juxta loci valorem(nempe 700)
radix quadrati latentis in membro fti-
matp ex'loci valore nempe in 56 , oo,
op. Hgc iplum eodem modo in relia
S . uis
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quis membris eodem prorfus mado de=
monftrabitur. ' o

1I1. Ex membris penultimo 5 caterif- -
que; quotquot fuerint,not radicales re-
liquz eliciuntur artificio a priori plane
diverfo . Ad illius rationem penitus per-
fpiciendam juvabit nan parum ob oculos
ponere radicis binomix a$4 quadratumy
quod per Porifma 1V. e '

aa}z2abibb. -

Hujus poftrema pars ag indicat,in ulti-
mo. membro ¢ latere quadratum ultimi
radicis fegmentisfeu notz a: reliquz vero
partes 266456 indicant,quid contineatut
in membro penultimo f cum priotis ¢ re- .
fiduoy aliifque fingulis . Quia igitur in
membro fcum refiduo prioris s hoc -eft
in b (75 70, feu 770, 00) continetur 2 86
% 64 > hoc eft planus bis genitus ex ulti=
mo radicis fegmento, feu nota @ jam coe
gnita , in 4 2dhuc incognitam , una cum
guadrato ipfius 4, ut patet ex Lem. VL35
manifeflum eftsincogpitam radicis notam
b ex hoc membrd 5 effe eliciendam 5 utis .
que per divifionem , quz fola reflolvity
quid multiplicatio compofuit+ @am ve-
ro latera membrum 4 producentia fint 4y
-, y ' &
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& b,.in diviforem illud erit afflumendum
quod cognitum jam eft, nempe 4, & qui-
dem duplicatum , eo quod in membro 4
contineatur planuas bis fattus ex 4 in
b , hoc eft planus ex @ bis fumpto in 5.
Atque hzc caufa eft » cur ad conRituen
-dumdiviforem radix eatenus acquifita

_ duplicetur.
e fg. abcZ
' §6370,09 L7537 ¢
49 « o o e :
e )
hy,90. . a. 700. .
L7 27 .. b. so
X 455 09 )
45509 a2 ¥b}c

+ y00¥ 50} 3

IV. Per hunc autem divifotem 2 4 14
dividitur non totum membrum 4 7, 50
fed dempta nota prima,nimirum 7% tan-
tum , hacde caufa. Ut innote(cat nota
.incogaita b, (olus planus 244 , fa&us ni-
mirum ex 4 bis in 4, dividendus eft; cum
ad hoc nihil faciat 44, dtpote totus incos
gunitus. Nihil autem plani 2 4 4 ad pri-
mum membri & locuin pectinet, ut infra
demonfirabitur num. VI, ,
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V. Reperta jam porro per divifionem
nota incognita 4 multiplicat & doplam
nota prioris 4 , iplum nempe div¥orem
26 145 & feipfam-, ut habeantur ‘duo
produ&a 286 ¥ 65 70, & 29, quz in
membro 4 continentur , & ab eodem id-
circo {ubtrahuntur . Quorfum verd. fiac
hec (ubtraltio , patebic ex claufula to~
tius demonfirationis. _ :
VI. Gurautem produ®a ex 70...
- multiplicatione fcribantur,ue.  2¢.,
in appofita formula , ratio == e
eft; quod 705 hoceft 1 844 fiat .. 725..
ex divifore 26 in 45& 25, =
hog eft 64 4 fat ex 4 in b.1lnde cum @ fit
nota radicis uno loco altior, quim &, etiz
produ&i.2 45 70 prima nota,ut patet ex
Pori(.VI. C.11I. 1.I. uno loco altior erit,
quim prima nota produ@i 25 ex 5.in &
ideoque fcribenda fupra 2 (ecundam no~
‘tam quadrati 44 25. Ex quo etiam ma-
nifeftum ficy id guod fupra affumptum
fuit,videlicet nihil plani 2 44,hoc eft 70,
pertinere ad locum primam membri 4 .
- Nam cum dwo illa produde.adduntur-,
quadrati 65 25 pfma hota reponitur in
primo loco fummz 725 5 plani verd 2 a5
- 70 prima nota pertinet ad locam [ummz
fecundum.” Et quia fumma 735 _t_o;-czn-
b -
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fat notis, quot membrum 4, utpate per
Porifma VL in eo latens; adeoque ab illo
{ubtrfhendz ; manifefum ef,plani 2 a5
yo primam notam pertinere ad locum
membri # ftcundum ; ac proinde, cum
folus planus 2 @b yo dividendus fic,
membrum 4 dempta prima nota dividi-
tur. - :
Porro valofem verum pro- . §0000

duforum expfimic hac for- 2500
mula altera ; quem inter ope- ——
randum citra veritatis preju-  y2500
dicium diffimulari 5 liquet ex
demdnfiratis (upra.

VII.Atquare hzcoperatio fn aliis dein-
ceps membris femper ‘eadem repetitur ?

" Ratio patet ex V1. Porifmate . Quemad-

modum enim in membro 4,compefito ex
J » & refiduo prioris, datet 2 a6} 65 5 hoc
eft planus ‘bis ex nota radicali 8 in radi-
calem &, Una cuin quadrato ipfius & ; ita
in membro 4, compolito ex g, & 4§ prio-
xis f refiduos latet 20¢ °F 26¢ F ccs hoc efh
planas bis ex a}b radice eatenus acquifi-
tadu®ainc, & quadratum ipliusc:&
fic deinceps in reliquis- membris » fi quz
effent plura. - :
VIII. Poftremo quaritur, quare, cum

pro
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pro radicali nota
{cribatur unitas. b : 7
Efto quadratus A, 3y 965 10 (197, ©
cujus membrum A {roo. ‘
ultimameft 5, 3
00 00 ; radix autem fit Z » cujus mems
brum ultimum fi¢ unicas . Quia radix Z
tot habet notas, per Porifm. V.,quot A
membra ; habebit 1 ante fe tot cifras, °
quot ante ultimum & (unt memhra . Sed
quot {unt membra ante ot ante notam
3 (unt cifrarum binarii, ut habeatur ejus /
valor 3,00, 00. Ergosut habeatur valot
ultimz notx ipfins Z »’quz eft 1 ; ante
eam tot ponendz {unt cifrz , quot ante
3 cifrarum binariis ac proinde ante 3
{unt cifre duplo plures,, quam ante 1.
Ergo quadratum 1p(1us unitatis, ex valg=
re loci aflimata , erit 1 cum tot cifris,
‘quot {unt ante 3 . Ergo continetur in 3,
00 0a , ab eoque auferri debec » Exquo
patet quafitam.

IX. Explicatis hunc in modum ; ac de-
monftratis fingulis parcibus ettra&tonis
quadratice y demonftratio tota fic con=
cluditur.

‘Numerus datas A aequahs eft qua-
'drato ex 4; planoex 4 bisind; qua-
‘ drato €x & 5 plano gx g§4 bis in ¢ 5 'qua-
dra-
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drato ex cy ut e f g ;abc

z
patetex toto 0= A 56, 70, 091 753
pere extradlio- . a 700
‘nis , cum di- b so
Q2 quantitates c 3

fubtraétz fue-

‘rintex A » nec quidquam fuﬁtra&xone
ultima perala (uperfuerit, Atqui,.per-
Porifma IV.etiam quadratus radicis Z iil-
 dem =qualis eft. Ergo A ef} ipfe qua-
' dratus radicis Z . Quod erat demon-
frandum,

Quod fi ultima fubtra&xone pera&a
, fuperfuiffet quidpiam,tunc numerus da-
tus, illo refiduo mul&atus, fuiflet zqua-
lis diis quantitatibus ; ac proinde & ra-
dicis invent2 quadratus . -

€ A P. IR
Radm: cﬂhcx extyotbio. ‘

Xtrahenda ('t A 102, fo;,;oz (4
radix cubtca 64 -
ex numero A. et
*'1. .Poft ternas . 38
qualque notas,imi- .
tio fato a dextris , comma aut pun&um
interpone ; eritque numerus datus A(;feo
. us

-
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&us in partes 5 feu membra , ternis notis
conftantia, praeter ultimum , quod con-
ftare poteft notis , vel :
duabus, ut in Cs vel  39,820,439. €
etiam vnica, utin D, 9,900,341.D
Tot verd notis conftaa - -
bit radix qufita, quot-erynt numeri da-

. timembray ut infra demonfirabitur.
- Il. Prafidio tabella hic.appofitz, qua -
_ notarum fimplicium cubi continentur,

quzre poftremi membri radicem cubis -

cam, aut fi id cubus non eft, quare radi-
cem cubi proxime minoris. °

Rad: Qua. Cubi U, quia hic po.

I I 1 firemumn memhrum
2 4- 2 . 102 cubus non eff,
3" 9 27 quar¢ cubum pro-

4 16 64 xime minorem 64.
§ 25 125 Hujus radicem 4
6 36 - 216 (cribe poft lunulam,
7 49 343 quaerit nota ultima
8 64  s12 radicis quefitz: cu-
-9 81 729 bum verdipfum 64
, , aufer- a. - pofiremo
membro & refiduum 28 ‘infra- lineam
repone « - Hzc operatlo. ‘(oli pofttemo
membro convenit, at proinde in meme
bris fequentibus non repetitus . ]If‘ ‘
. . []
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11I. Refiduo 38 A
adfcribe  meme 102,503,232 46
~brum  penulti- 64
mum 503 , ut fiat == -
. membrum totale - 38, so3
novum 36 » 503: 33,236
pro quo divifor fic = s ———
parabitur. 53 167,
. Radicis ha@enus acquifitz 4 quadra-
* “gum 16 triplica: fit 48. Tum ipfam quo- -
que radicem 4 hadtenus acquifitam tri-
plica: fit 12. Produ&aadde , numeris
- colocatis » ut in hac formula, Summa

493 erit divifor . ‘

- Quezere igitur, quotxes divifor 48

492contineaturin membro38, - 12
§03» dempa prima nota, hoc' P
eft in 3850 . Reperies contineri "~ 492

- {exies. Scribe ergo 6 poft lunu-
Jam » qua erit nota penuluma radicis
guziite.. :
~ Tumnota radicalis ultimd reperta 6.
- multiplicans primd radicis prioris 4 qua-
dratum ter fumptum , nempe 43, faciat
- 288. Deinde radicis ultimo reperta qua-
dratum 36 , multiplicans triplam radicis
prioris 4., nempe 12, faciat 432 . De-
- nique 6, felpfam cubxce multiplicans,fa-
Ciat 21 6' : ’
' Hac
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. 'Hac tria produéta adde , nu- - 288
-meris collocatis , ut- in hac fot- - 433
mula.Sumpmam 33336aufera. 116
membro 38, 503 , & refidaum  ewmpm
" §167 infra lineam repone, 33336
- .}V, Hac operatiostoto jam numero ter-
tio expofita,in omnibus membris fequen-
« tibus eod8 modo , atque ordine repetityr.
. Iraque refiduo §167 adfcribe mem-
brum proximum 331, ut habeatur mem-
brum novum . totale §167., 233 Radicis
" .. 465 hatkenus acquifitm,quadra~
6348 tum 2516 criplica: fic 6348 .
.. 138 Radicem quaque ipfam ‘46 tgie -
seemee-  plica : fit 138. Heo duo " pro-
63618 da&a in unam fummam collia
. g¢» numeris » us in hac formu.
Ja, collacagis. Summa eB. novus.divifar
Quzre igjtur,quo- A ‘-f
ties hic contineatur 102y 503y 232 (468
in oave ‘membro 64
§1674 332 ydempta
prima nota,. nem- - 38, fo3,
peiu §167,223.Re- 33 336
" PEFICS CONLIREri Or weeme——t
- €esq Scribe erga g, 167,332
8 poft lunulam. E. 1 1675 3320
FithZC NOt2 PriMa  ceeym: sepmym———
radicis quafjta. 8 in °o
- T 6348
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6348 » triplum nempe quadrati radicis
prius acquifite 46 facit §0784: quadra-

tum ex 8, fimirum 64, in 138, triplum

8. gadicis prioris 46,facit 8832,
”;84 8in 8 cubice et y12.. Haze
: ;: - tria predu@a adde , nu-

? meris y ut in appofita for-
" mula, ordinatis. Summam
5167233 §167233 aufer ex membro

© §31672329 & nihil-re@at, :

Numerus.ergo A cubus elhejulque ra-

dix 468. Quod (i poft ultimam (ubtra-
-. Qionem aliquid (uperlit s numerus, qui
_proponitur,aen erit cubus:ft autem cu-

bus, G mul@etur reGduo, .. - -
V. QuznomV.V]1.VIiL Cap.l no-

- tantur pro quadrata sadicis extraGtione,

etiam in extraione radiciscubica crunt
obfervanda, . IR

C AP IV,
Cubice radicis demonfiratio -
P Wuoetiam-hic .Pori(maté quys
b dam, -ex quibus Theoria tota extrae

Qionis cubicx fict manifeRta , s

P0.
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~ PORISMA L

| C Dbus wumeras, aut mellas in princis
pio babet cifras , ant ff babear , eas
.sernarius metitar . . Cowow

v

. Demonfivgtio. . -

N Am radix quzcomque,cobum gene.
rans , vel habet in principio cifras
unam aut plures , vel pon habet. . . .
-Si non habet,. tum ut A,(fic eam 239
lubet vecare ) multiplicetur co- A
bice y debet prima ejus nota in
fe duci cubice » & cubi produ&i prima
pota (cribi infra lineam primo.loco in
produto quzfico, five cubo totivs ra-

‘dicis A : ac proinde cujulcomque cuhi
prima nota copvenit cum prima nota ali-
cujus cubi fimplicis. Atqui nullivs cubi
fimplicis prima nota eft 0. Ergo &c.
Quod fi radix in principio.. .
habeat cifras , quemadmo- B ¢80

~dum Bsex ipfa multiplica- @ g1 2000
.tionis opere menifefflum
‘eft, ut Bdpeatur in fe eubice, tantam

- opus effe ; ut cubo notarum fignifican-

tiom praponantur cifrz triplo plu-
: T 2 ses



\mzw h¢-“A ,‘ ! ! ‘n u’ ."_l; e 'a 4
res» quim (int in principio radicis B. Eg-
§°’.§€¢e" Aot LT

o Corolariam .
Yoo ot o R
E X demon(tratig patet; cujusvis cubi
primam ootam convepire cum gtie
ma potaalicujus cubi fimplicis,

"PORISMAIL |

Sto oubus qui- 2 " b
T cumque as ejaf- - €4 1 0091 o0
gue radix cubicocy ¢ Sodr

Cubo autem tot pre- 4 | o0
vondturcifrarumter-

wiones by guot eifrad radici. Digo eticwm.
totam ¢ , d efie radicem cudicom ‘torigy

‘b .
. Demoyfiratie,

' T habeatuy cnbusex ¢, d tantum
dpus eft¢ muyltiplicare cubice, &
produ@o ¢ preponere cifras triplo plu-
‘res; quim fint 4. Atqui cifre 5 func tri-
~plo plures pes hypothefim . Esgod, & of
éu!’uieac‘d!‘ . oot P
- Cos
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Pracraci L;@I{.@«p.gy‘, 393
Loreliariai -

18 Htuc patets 8 a. & k-
pumerusquis 644 230, 784
visfitdivifusinmem< o b
bra s tribus notis gone &4y [ oo, 606
~ ftantia , dempto wlti-. .¢ d '
mo ds quod paucie~ 4. | oe
ribus conftate poteft; . - |
& membri cujulpiadi puta ¢, fimplicis
ter acceptiy radix cubica fit ¢.2 fi ante ras
diceth ¢ ponantre tog Gifree d 5 quot an~
te a (an¢ membea ¢, k ,.fen locorum teg~
niones 4 ; etiam ¢ , d fore radicem ‘c_ubt;
cam ipfias 4, 4 4 (en membri 4 juxed losl
valorem acceptis .

1. Exhis mavifeGum eft,in quolibed
membro latere cubum s & talem qai-
dem; qualem jam determinavimus,
. 1IL Atque ex his jam incipic appares
reycurad extrahendam radicem cubjs
am polt ternas qualque nota$ comma.
mcgrio_mtar s & curnon incerfic, five
membrunt ultimam unica conftet notag
.ﬁve du‘bus c R T TE TR T



g94 ARIYFMETICE
PORISMA 1L

- - a+b
.7 ab
o - -.“ —-'. .. - s . N H Lo
e ive o gadabgbb T
, - ab e .

v

- atb SR
e

o -

ata--aababb+bbb
“° " sab abb' " "

Boc efl; aas+-3aabt3abbbbb.

~ Qbsis binomii abs boc eft linea fed
- iiumefi in duas ’Par;eg fﬁ&i', ‘j’
asaf-3aabtgabbbbb. T T

© Hut oft » cubis bisiomii atb aqastar
cabo ex a ; Jolido ter fumpto , guod fit ex
guedrato ipfius adatlo in b s folido ter
fumpto, quod fit ex quadrato ipfius b dw
$toin ascabo exb.

De:




PracricalindllCanlVe ags

Demosfiratio.

) Atet ex iplo atu multiplicationls
. cubicze y cujus paradigma hit appo-
Aitur, & per (e cR-menifete o

Id ipfum demonfeatur ia {chemace
hic adjun&e ) Cﬁblls ‘e,a‘im d"lxl'e&# c:d'
fe@2 in duas partes 25, & & compleQitue
cubos fegmentotum @ 4 & 5, cubos nimie
ram ¢ Caa fgrpieo s Jmag s sitem
tria parallepipeda ®quatia;.quotum bas
fes (unt quadrata pos ro s €0 &qualia quas
drato rp feu as 4 sititudines verd px' .5y
feu rdyek,quae omnes (unt zquales ipfi b:
item tria parallepipeda ¥gnalia ;quorum
bales funt quadeata 614 02403 wqualia
quadrato 2 4 feu &5, alticudines verd. 57,
§8y 3hequaliaipfie. . - -

Hac quidemny, utpote vel mediocriter
Elementa Geometriz calleatibus fatis
aou s :non: Rk _necefle pluribus demone

race « J -

PORISMA IV.

E Sto numerus Z dicemptus in partes
L4 [uas,quos cumqyilla fuetint -bec,
Ejus cubus aquatur bis gusmtitatibas.

. T 4  ¢nby
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abc , cuboeX ay
86¢ agoo ag bis c fulido ger
2 b 20 good20%s gewito ex
L e g . quadretdb-
S - ~pfiusainbs
Jolido ser génito ex qwadraro ipfiss b due
0 iv a5 cabo ex b ( ommes bas gusntita-
gos wvéabo M ) item fodido ter Zewito ex
ywadraro ipfiusa b dulloincs folido
sey gemito ex quadvato ipfiss c datio. in
" @ 4p by enbo e c : gwas quentitares pofles
viores vocemus No © o

: . Dm'prdﬁo»

Sumendb enim a4 per modum aniusy

D erit per Porifm.1ll.cubusex a4-54¢
@qualis cubo ex a4-5,8% quantitatibus N
Atqui per idem Pori(ma cubus ex ab
wequatur quantitatibus M. Ergo cubus
ex g'$-b+4-c tequatur quantitacibus M , &
quantitatibus. N. Qpod +emt:demons _
firandum. .o

1. Corollarinu
C Ubum igitur n'mherl i fuas pastés

Qs fe®i componunt fingulasum parti .
cubl , & di®ki folidia - o 5
S S '»“ Po..




P A e 11 6 2 LindlLQar.dV. ig¢
PFORISMA V.
N Dbusefto uz. 5‘02: 392 (1632

A quiviss - Sl . abo
Xejufyuera ,
dix T.5it an o mgo8
tem cubus X - . b, 6o
Jeetasinmens - _»., s ke 8

bra, poft ter- y
was Hotas o destra i Aiiftrain éammaté
énterjetto . Dico radicem Z tot conj}dn
' ﬂh!’ qm -mémbra [mk mh dm .

Dmoﬂﬁratxo :

Q Uonism pet Corwlt. 1L Porifor. Hain
ingulis membiris latee-dnus cuhna
“tot erunt membra-in X6 , quot cubi
guia 5 per Potifm IV 4 ejulque Gorollsy
in cubo X:continentur cubi fingalarom
sadicis partium @, 4 , ¢ ; tot etiam erunt
- -padicis partes y ac prolade & note , quot
-in X funt cubi. Ergo radicis Z toc funt
:notz, quot.membra cubi &:i X. Quod
ot dcmon&undum .o

PR SN e - 11

S %%
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. 1,; memére mi'.‘ m cum 11'6{. reﬁ‘dm

298 ArirraaMrtrca

" PORISMA VL

- £ k @m,  abc -
X 103 5931333 (46827 '
f ‘ at b
. . 1025 0003 600 - 40046098
ook a 400 - :
. 38,5033000 b 60
m c 8

- §1699233

_, Ilj‘dm pofisity dico,in membro altimo Y

lases cubus folus uhtimi vadicis feg-
m‘ll“‘ ae o o )

N ‘1,, pewultimo membro k , una cums 38

 wefeduo membyi £, ldses folidus sumersis

ey gewitus ex. qRadrato ipfins a dutto im
b & folidus ser gemitus éx quadrato
#pfeus b dutlo in a3 & cubss ipfiasb .

¥

wembri kicomtimetar folidns ox guodrato
ipfius apbyid eft a cum b , teyduito incs
@ folidus ex guadrato ipfiws c rey. dstho
i a-pbs & cabus ipfias c.

P

o Eaea mahm i ame dem ok
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Demopfiratio .

C Um enim per Porifma V. radix Z
tot conftec notis » adeoque ‘& fe. -
gmentis, quot {unt membra in X5 in
fingulis autem membris » ut patec ex Po.
rifm. 111, & IV. eju(que corollario, lateat
cubus alicujus fegmenti radiciss manifea
fium eft, fegmenti radicis ultimi 4, adeoq
que & maximi, cubum latere in mem-
bro £ ultimo, ac proinde maximo; &
ficdeinceps. Ex quibus etiam,& per TI1 L
ac 1V.Porif. patet de folidis. ConRat ef=
£o quafitum. R

. HIS PREMISSISs -
Y Am ratic dabitu# coram émniumy
‘qu (uperforFcupite ad extrahendam
radicen cubicam faere praferipts « ©
I. Refumatur exemplum Cap» pre=
ced. ‘Quia per VI Porilma ‘in pofitems -
fmembro nihil contivetut alind ; quid’
cubus fegmenti  tadicis ultimi,-idcirep
ex membro-f elicitur-radix cubica,qudm
powft-maxima 4, eajjue poR- lunulam
[ : 18-
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£ k m abc
X 102y $v35 2332 {458 Z
G4 o004 0 ’
- b38 §03 ees, .. w400
33 336 800 .. b 60
o —— ¢ §3f
Lo P gy 167y 233 o
1) 1,671-3.3’- . : .
- | A p— o S
-0 a4 b . -

40046048

peponitue , radicis gualite fucura pos
firemum fegmentum,f(en nota ultima:cus
bus verd ejus (ubtrahitur 2 membro frea
fiduo 38, fi quod fit 3 infra lineam nota-
to. Quia autemin reliquis membris
.omnibas § prater cabes reliqudtom fge
. gmeantorum radicis y continentur in (in~
gulis pratecea fex folidl 3 jdcireo hat
operatio {oli pofteemo membro convenity
& in fequentibus miembris non repes
7‘““,'?‘_“ o . o
.- Ik Qued verd pota radicalis 4 fit legie
Ajeaas licet extrala fit ex membro f Gme
pliciter aceepto , hoceft loci valore difs
Aimulato 5 fic oflendo . Tota radix Z tot
.conflas nutls o gust X pamecus datus




PraeryerLis.ILCArIV. 391
-membris, per Porifm,V. Quare cum fin-
gu'ta mombra & m tres contineant notag,
ante ¢ erun¢ tat net®, feu loci, quot
ante f logornm terniones. Ergo ‘cum per
conlisu&. q nata fimpliciter dccepta , fis
radix cwbi , latentis it meémbro fGmpli. -
ter-agcepto ; 4 quoque , ex loco 2(timata,
erit per J1. Porilm: radix cubi latentis in
membro £, ex lodi valere 2Rimato. Hac
demonftratio etiam ™ valet fa reliquis
-membsis y in quibuy compendii gratia 5

uemadmodem in plerifque arithmeti=
¢is operationibus,loci valor diffimulatar,
pullojut jany oftendipraejudicio verratis,
f k m - .abei
X 103, 503, 233 (468.%
. \;'64”.- s ¢ *.‘L’ O

n38,507 o a 460-“*(
CTN37 336 wed b. ‘64 -
U m—— TG

. P ogy167, 322 2

| my,233 0 o

L. s Yo 1°°+6°+8 el

- IH. Religue radicis notz artificio in=
‘ter fe uno quidem ,-fed'a priori penitas
diverfo s reperinntar, Mlios rationi ape-
. t tione
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I ] k m abc .
. X 1029 $03» 232 . (458 Z
| B 6‘ reee vee o .
.. 838 §03 e.. R 400
$3 336 .ce0 b 6o
. P ¥ 167 232 .
§s 167y 232
L ol T . v :
0 ade bic
40046048

}i@hﬂz plurimum conducety,cubum bino-
mii 645 ante oculos propomete 5 qui per
Porifm. IIL. eft o

" 686 4 3 0ab + 3 aBb - 865

Hujus poftrema pars ass oftendit , in ul<
timo membro flatere folam cubum no-
tz ultima radicis ; reliqua partes often-
dunt,quid coatineatur in membro penul-
timo # , conftante ex 38 » refiduo mem-
brif, & ks dequo jaum agitur, ac in
seliquis deinceps omnibus. Quia igie
tur, nc patet & ex formula hac, & ex
~ VI.Porilmate, in memheo # contineatue
folidus ter genitus ex quadrato note
sadicalis jam' sepertaa’y dufto in & :c}é
: ue

g S
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PRracricmLmINCap1V, 323
huc incognita 5 item folidus ‘tee" fa.
Gus ex quadrato ejuldem & in asicem ci-
bus ejuldem 4 : manifeftum-eft notam il
lam pengltimam ; feu fegmentom 4 ra.

- dicis adbuc incognitum, eliciendum efle
- ex membron dati numeri penultimoyutl.
© que per divifionem , quar fola refolvic y
quod compofui¢-multiplieatjo, -
- Quia-verd latera; membrum # prody.
centia » partim cognita (unt , partim ine
cognita; ad conRicutioten diviforis affye
meoda erunt fola cognita,nimirum 344,
& 36 s hac el eriplum quadrati-notee rae
-gicalis jom invente 4, nempe 48, & t1ie
plum ejuldem @ nempe 13;qua in upam
- (umimam colle@a- dant divilorem 492,
48 IV. PRerhuncautem,ut eruze
¥2 - tur nota radicis datens 4 ; dividie
w——=  (uf DON totum membrum # 38,
' 49% - go3: fed dempta nota prima, ni-
. mirem 38,58 hac de caufa.Quo-
- nism divifor 492 conflans ‘€X 380 - 30,
“nullo modo pertiet-ad cubum 485 , ut-
< pote qui preducatur ex fola nota heogoi. .
', 84 &3 pacet per hunc dividi oportere ran-
~ tum (olidey 3004 4~ 3485k (oprad ifos Ni«
bil autem-ox hifce folidis ad notam’, fen
tocum mewbel » primuss pertinet ‘ad
R quem
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quem fe extendic cubus genitus ex. by
_quemadmodum. ex ils appasehit.s quas
‘mox {ubjungam num. VIIL - S
.V, Reperta porro per divifionem noe
ta radicalis & ducitur in triplum quadesti
ex 4, % quadtatum ipfiusé dacitur in
triplum iplius 8, ¢C demum &in (e duci-
tur cubice, ut habeantur tria prodo&a
06b+-308b+ bbby quz in membro s, per
Por,V [.contjnentur, atque idcirca ab eon
dem auferuntur. Quorfum verd fiac hzec
(ubtratios liquebic ex ¢lau(ula totius
desonRiationis « - |
o . .Vi@urautem 246434

; 4:? 48 3 hoc et .triplum quadrati
; ¥%  iplius a,& triplum ipfius
. "= g, quxdiviforem confti-
49% (uunt, ordimari debsant

juxta hanc farmulam; item cur tria pro-.
_duia 3a0be-30bb+4bbbshoc ek folidus ex

triplo quadsati not® radicalis ¢ du&o in
_potam fadicalem §- :nacum folido ex
triplo ¢ in quadratum ipfius & » una cum

‘cubo ipfius &ylcribantur juxta formulam
_hanc alteram : reflat 288 3 aab

nunc, ut brevicer de- 432 3 abb

_monfremus. By quidg - 216 bbb
.quod attinet ad pafe s .
- gey divifosis 36adeddy = 23338 -

mae




Pracrice, LisdIL €ardV. /305
manifeftem ef, quadratum ipfius ¢ uno
loco s feu gradu attolli altids s quima:
ideoque 8, prima nota ipfius.3aa, 48,po-
nenda fupra 1, fecundam notam cripli
ipfius 4, id eR 12. Quod attinet ad
tria produ&la , quia 3445 fit ex 34 in 44,
& cubus 645 fit ex 4 in 64, eflque g no-
ta radicis uno loco altior, quim 4; mani-
felum el ex Porifm.V1.C;11.lib.1.folidi
3abbshoc eft 432,primam notam 2 etiam
uno loco altiorem effe prima nota cubi
bbb 5 216 5 ideoque fcribendam (upia 1y
notam {ecundam cubi 444, 216. Rur-
fum , quia folidus 3445 fic ex 32 in ab,
folidus autem 3285 fit ex 30'in 45 gi-
gnitur enim tam 3065, quim 3085 ex
lateribus quocumque inter f¢ ordine mul-
tiplicatis,ut demonfiraviin (chol. XV iIl.
1ib.VIIL ) eflque & nota radicis uno loco
altior , qudm 4 ; manifeflum e& folidi
36a& , hoc elt 288, primam notam 8 uno
quoque loco altiorem eflé prima nota o=
lidi 3484, hoc eft 4321 ideoque fcriben-
dam (upra folidi 432 notam.}ecundam 3.
“Atque hzc diftx collocationis ¢f ratto
adequata, /
"V1I. Ex qua etiam cernitur,quod fupra
n.1V. affumpeum fuit , nihil ex folidis
30ab& 3066 pertinete ad notam primam

A'A meme
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f k m | ‘abc
X 1025 5§03 232 (453 Z
y 64 EX RN N '
' —
n 38, §03 «e0 a 400
22 326 se b "60

p 5 167 232
§s 167y 232
o a4 bt c
B . 400460438
. membri # . Nam fi tria illa produ@a fic
collocata addantur , patet cubi 26 pri-
mam notam 6 reponi in primo loco fam-
ma 33336 » folidos verd 3466 & 3005,
hoc eft 432 » & 288 totaliter pertinere ad
loca fummae lequentia. Et quia trium
_ produdtornm {umma 33336 2que multis
conftat notis s ac membrum #, utpote
per Porifma VLin eo latensjadeog;ab il-
lo fubtrahenda 5 manifetum elt , nihil
quoque ex folidis 300, & 3655 contine-
5i in primo membri ldcosac proinde cum
didti folidi foli fint dividendi; ut oftendi
pum. 111. dividitur membrom # dempta
nofa prima. : R
Porro trium produ@orum valorem
C : ve-
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verum exprimit hac for- 28800, 000
mula » quem in operan- 4320, coo
do diffimulatum effe ine 216, 000

veritatis prajudicio ., lis ——
quet ex {upra demonfira- 33336, ovo
tis n. 1L S U
VIII. Reliquum eft, nt dicamus,cur
ex membris cateris esdem prorfos modo
eliciantur radicales nota reliqu;e,quo,ex
penultimo. Caufa et manifefta ex Porifl.
VI. Quemadmodum enim in membro
“penultimo #, compofito -ex 38 reliduo
membri f; & ex ky continebagur. 3446 <
3abb + bbb 5 hoc eft folidus ex quadrata
radicalis notz @ du@o ter in radicalem &,
& folidus ex radicali g ter du&a in qua-.
dratum radicalis 4, & cubus ipfius :ita
in membro py quod componiturex 5167
refiduo membri # & ex m , continentur
folidus ex -quadrato radicis eoufque ac<
quifitz g++&,4hoc eft 4 cum b,ter duo. in
radicalem ¢, una cum folido ex 4 + 4 teg
du&o in quadratum ipfiuscyunacumcu~
bo Rﬁus €squa quactitates,(i g - 5 bres
vitWis caula interpretemur per d, exprie,
- muntur hac formul4,3ddc +-3dcc 4= cccs
qua formula per omnia fimijlisef priori,

- 3485 4~ 3abb + bbé, o

IX. Poftremo queritur., quare cum.
: V 2 meme
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membrum ultimum eft 1,vel 2,vel 3,pro
radicali nota [cribenda fit unitas.

Efo cabus G, ejul-
que radix L.Quoniam ~ G3, 307: 949
per Pori(. V> 1 in radi~ - .
ce L tot-ante fe habet (149 E
notas , feu loca, quot r
ante 3 ultimum membrum cubi dati
antecedunt membra; manifefum eft hu-
jus valorem effe 3, 000, 0co , illius verd
200 5 fic» ut 1 ante {e tot habeat cifras,
quot 3 cifrarum terniones. Atqui cubus
numerk 100, néMpe 000,000, tot etiam
ante 1 habet cifrarum terniones, quot in
radice 100 funt cifre, ut patet ex a&a
ipfo multiplicationis . Ergo etiam cubus
radicis 1oo tot habet cifras , quot mem-
brum 3,000 3 000 . Ergo cubos ipfius
100, nempe 1,000;000;latet in membro
31000, 0005 acC proinde 1 eft vera radica-
Hs nota , que ex ultimo membro 3 erat
elicienda . S '

'X. Explicatis-hunc in modum , ac:
demonfiratis omnibus, qua ad extralin-
dam et numero dato radicem cubicam Me-
re preecepta 9 demonftratio tota fic con.
cluditus. _ ’

Numerus datns X ,ut patet ex toto
opere extractionis, zqualis eft cubo fex

- o 0, {0~
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8 , folido ter ex abc
quadrato ipfius 102,503,232 (468 Z
- 8 in by folido. - X b

ter €X @ in qua. L a 400
dratfi ex ,cubo - b 6o
ex &3 item (oli= - -

-do ter ex qua- . :
drato iplius a4 in ¢folido terexa +- &
in quadratum ipfius ¢ » cubo ex ¢ . Qu=
quantitates , @ 4= & intecpretando per d,
{peciofe {ic exprimuntur o .

a0’ 3048 + 3055 - bbb -
= 3ddc 4 3dcc + cce

At jifdem quantitatibus per Parifi1Va
aquatur cubus radicis Z,(eu g 4= & 4 ¢o
Ergo X'eft iple cubus radicis-Z, five 8 4
b 4- c.Quod erat demonftrandum.

Ef autemr numerus datis X gqualis
quantitatibus {upradiftis » quia illz o=
mnes ab eo fuere {nbtra&z, nec quid-
quam ultima fubtraQione pera&a {upers . -

“fuit . Quod fi aliquid fuperfuiffets tunc
numerus datus 5 illo refiduo’ mul&atus,
fuiffer zqualis quantitatibus ditis ; ac
proinde & cubus radicis invent «

'V 3 ~CAP.
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\

@’ ’ . e A Po A V,
Cujufcamque radicis extratdio .

Uadratam, cubicam catera omnis
generis radices quadam proportio--

ne imitantur . Quemadmodum enim , ue
ex CapJL& I'V. patuity harum extra@io
ex generatione quadratisac cubi a radice -
binomia derivata eft 5 ita & religquarum
quzque ex geneli potefatis fux deriva-
bitur. Itaque generale aftificium radicis,
e poteftate data eliciendw , exhibent for -
mulz poteffatum a radice binomia genie
tarum » . o

4 -o.lnitas.
Radix. raveb.
Quad. 2:2a v+ 2ab + bb. e
Cubus. ~  3.22a «j» 32ab 4 3abb bbb .
Quadquad. 4.2aaa- 4 4aaab -+ 6aabb 4~
- - 4abbb 4+ bbbb. -
" Superfol.  §.aazaa4-5aaaab roaaabb 4
;> 1oaabbb4-gabbbb-}-bbbbb.
Quad.cub. 6:a2aaaa--6aaaaab yaaaabb
-+ !. . -+ 20aaabbb -+ 15aabbbb
' - 6abbbbb 4 bbbbbb,
SuperfoLIl, 4.a7 + 7ath + 21a'b* 25
a*h3 - 35a3bt o 2127D7
+ 7abS b7, R
. % F: O
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Radix a+4 in (e duta gignit quadra-
tum : hoc in radicem facit cabum : cus
bus in tadicem facit quadratoquadra-
- tum : & fic deinceps » potetate quavis in
radicem du@a gignituf proxime altior.
Poteftates porro 5 ut liquet ex propofitio-
ne VIIL lib. IX. ejulque fcholio , (unt
termini progreffionis geometricz,ab uni-
tate incipientis, in qua quorum unaqua-
que poteftas locum occupet , & quot ha-
beat unaquaque dimenfiones » indicant
numeri fingulis appofiti » qui ea de caufa
‘exponentes appellantur . In pofirema
formula brevitatis caufa @ 7 fignificat
agaanas: &c. -

Reliquum eft » ut qna ratione, per for-
mulas jam di@as, cuju{vis geoeris radi-

cum extraQiones dirigantur ,. exponaa’

mus.

henda ety adextrain finikram divida=

tur in membra,tot notis conftantia;quot

indicantur ab exponente poteRatisyradis
cem extrahendam denominantis ,- pra-
ter membrum ultimum » qued conftare
poteft pauciotibus,Quoniam igitur quas

dratus duas » cubu tres habet dimenfio- -

nes ; in hoc poft terhas , in illo poft bi-
nas qaafque notas comma interpon itur.

vV 4 Quod -

‘Numerus datus , ex quo radigextras
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Quod fi numerus datus minor fit» quim
ut fic in membra dividi poflit, quid tum
fa&o fit opus, & qut radix data ex eo eli-
cienda, dicetur Cap.VII.

' Tum formula poteftatis,radicem quae~
{itam denominantis, infpicienda . Hujus
poftremum nomen, five particula conti-
net operationem,poftremo membro dtbi-
tam : per reliquas omnes , membri pe-~
nultimi , ac ceterorum extra&io dirigi=
tur. Quoniam jgitur in pofkrema parti-
cula continetur fola radicis quafitz po=
teftas pura; elicienda erit ex membro ul-
timo numeri dati radix ejus generis»

" cujus petitur, quim poterit maxima »
prefidio tabellz, continentis potefates
fimplicium numerorum 2,3,4,&cquam
eum in finém oportebit conticere . Relie

quis deinde,ut Gap.L.& I1I.num.II. prz-
{ceibitur, expletis , abloluta eft operatio
poltremi membri . .

In operatione membri penultimi, qua

" & omnibus reliquis communiseft , dua
funt partes pracipu: prima inventio
diviforis, per quem nova radicalis nota
debet.innotelcere : (ecunda s quo modo
nova nota radicalis  diviforis opera in-
venta , multiplicari debeat 5 ut habean.
tur produ@a 5 quz a gembro auferan.

I 1 38
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tur . Utrumque formale poteflatum
pulcherrime exhibent, litterarum 4, & &
varia conjun&ione . Et 4 quidem fignifi.
cat quidquid ex radice eatenus acquifi-
tum eft, ac cognitum: & verd notam radi-
cis defignat adhuc incognitam, & proxi.
me inveniendam. Inventionem divifo-
ris indicant particulz medie per licteras
ahoc ef per idyquod iniiscognitum jam
elt ; medias autem particalas voco ae
mnes » dempta prima 5 & ultima . Mul-
tiplicationis modum prafcribunt ‘partia
cula omnes y dempta ultima  quam [u-
pra jam dixi Holi primo membro infers
vire . .

Itaque y quopiam in particula media

-formul# quadrati habetur 24; radixy

‘eatenus inventa , duplicata dabit divifo-

~rem. Rurfum,quoniam in eadem formu-

la s dempta ultima ‘particula , habentur
2ab 4 56 5 oportebit divilorem , hoc eft.

'26 ducere in b notum' radicalem prcXie
~ me inventam , & ipam & in fe ipfam.

Pari modo quia in particulis’ mediis
formulz cubi habentur 3084345 quadeas:
tum radicis eatenus inventa triplicatum,
& ipfa radix triplicata dabunt divilorem,
fed ea ratione difpofitz , ut prafcribitue .
num.lil. Gap.I1IL. Rurfum , quoaiam in

. 0f«
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formula cubi, dempta particula ultima,
habentur 3aab 4 3865 - bbb5 oportebie
propter 3a4b y triplam quadrati radicis
eatenus-inventz ducere in notam, jam
proxime inventam 4 5 & propter gabé.‘
ttiplum ipfius radicis in quadratum ip-
fius b5 & propter bbby ducendaerit &
cubice in fe ipfam.

Sed placet hujus methodi generalxs
exemplum dare in radice (uperfolida pri=
ma  cujus nimirum poteﬁas et dimen-
" fionum g+ Oporteat igicur radicem

fuperfolidam primam extrahere ex nu-
mero X.

: d ¢ ° ab ILQuoniam
X 45912 65024 (¢ 4 hujus’ radicis

‘3127 B - poteftas el
O s djmenfio-
f 1466.65014 * nam ;.  poft
1466 65024 quinque no-

» -——— ) tas ponatut
' 6 ¢tomma s erit-

' ' que numerus

X fe&us in- duo membra d, & ¢ ; ac to=
tidem notis.conftabit radix. . .
1L Infpiciatue formula fuperlolidis
Quottiam ultima ejus particula'eft saada,

opottet ex ultimo membro dehcexe ra-’
. di-
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6 5 4 3
80400 - §84aab - 1040055 < 1048566

2 I
4 s0bbb6E + bbbbe. ‘
dicem fuperfolidam . Prefidio igitur tas
bellz, ad eum finem conftruenda,ut fim-
plicium Superfolidi continedntur , quaa

Formula
fuper folis
i,

ratur fuperfolidus ipfi membro 4 pa,aut

proxime minors Is e} 312¢, ejulque
sadix §» quam [cribe pot lunulam : po-
teflatem vero 3125 aufer a membro d,
refiduo 1466 infra lineam notato . Hac
operatio foli poftremo membro conve-
nit. "

HL Refiduo 1466 adfcribe membrum’

¢ s ut ex utroque fiat membrum novum
totale £. Jam ditum fupra, medias parti

culas s (qua hic funt, fecunda , tertia,
quarta,quinta,) dirigere per litteras g di-.
viforis inventionem . Quoniam igitur in’

quinta reperis §eads 5 radicis hadtenus
invent y quam defignat g 5 biquadratus

3125, ¢ erit  quintbplicandus y
1250. h  ut fiat' g . Etquisin
250, k quarta habetur 10#0a5

25. m  oportebit ‘cubum ipfius
‘ as decuplare s ut fiat 4.

’ Rurlus , quia in’ tertia

3252535, 0 paticula reperio 1oad,’

der ‘
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decuplandus erit qua-

3129, g dracus ipfius @, ut fiac
f250. h k. Tandem , quia in (e
250. k .cunda habetur g#,quin-
ag.m tiplicanda erit 4 ,ut fiat

— — m. Hi quatuor numeri,

3252§25. o notis , ut hic adjeka
. declarat formula , dil-
{oﬁtis s in unam flummam colle&i , da-
unt # divilorem , per quem tentanda
eft divifio membri f» ut innotelcat pro-
xima radicis nota 4 incogunita , delie

gnata per 4.

IV. Reliquum eft,ut multiplicatio ad
extraltionem requifita inftitvatuc . Eam
verd dirigi a tota formula , dempta par-
ticula ultima,qua hic fexta , jam di-
&um (upra . Quoniam igitur particula
q‘uint'ar elt saasab.g quiptupl&' biquadra-
ti radicis prius acquifitz 4 § ducendum

- eft in 6 4 notam radicale paullo ante in-

cognitam , & jam ptoxime inventam , ut
fiat p. Deinde,quia parti~ 12§00, P
cula quarta et r1ossbds 20000. ¢

- oportebit & " decuplum 56000, ¢

cubi ex 4 5 ducere in 6400. S
quadratum ex & ¢ » ut’ lo24.t
ﬁat’ ¢. Rurflum, qUia PAr- e m—

des
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decuplum quadrati ex 4 §;nempe k » dus
cendum erit in cubum ex 2 4, ut fiat .
Jam quia particula fecunda ek 54 4545,
quintoplum ipfius @ 5 ducendum erie
* in biquadratum ex 4 4, ut flat s . Denia
que quia prima particula el 25545, o~
portebit & 4 ad furdefolidym multipli-
cando evehere , ut fiat 7,

Haxc g produéa, numeris, ut in ad-
je&a formula , collocatis  in unam col=
ligantur fummam 2z, quzamembro f
fubducatur. S

Eodem prorfus modo s i plura effent
membra , ex illis, eadem formula dirie
gente, notz radicales relique elicerens
tur, littera a femper defignante totam
radicem eatenus acquifitam,(quz hic jam
effet §4) 4 verd fignante notam radicis
~ Incognitam, proxime fnveniendam . At-

que ita edu@a eft radix (urdelblida prima
B ex numero dato'X, qui, quod poft ul-
timam fubtra&ionem nihil (uperfuerit,
veré et {uperfolidus, five furdefolidus
primus. » )

Aliz radices quacunque per formu-.
las unicuique poteftati proprias fimilf .
- plane artificio extrahentur,

_De-
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« Demonfiratio,

Otro horum ompnium facilis eft ex
iiss qua cap. II. & IV. in radicis
quadratz , ac cubica demonftratiopibus .
. dia {unt, :
Czterum, quamvijs methodus jam tra=-
_dita ad omunes omnino poteftates fe ex-
tendat, convenit tamen potiffimum {u-
perfolidis. In reliquis ek alia - quadam
via facilior . Cum enim in qualjbet ferie
numerorum continue proportjonalium,
omnes tetmini ;hoc e} omnes poteRates,
fint vel {uperfolidi, vel quadrati, vel cu-
bi fimul, & quadrati , ut demonftravi in
Sch.Prop.VIILLib..IX. ; manifetum eft,
ex qualibet poteftate non {uperfolida ra=
dicem ipfi propriamglici pofle extratio=
ne radicis qnadratz,aut cubice , aut u-
- triufque fzpius repetica . Quod jta fiet.
Ex Scholio noftro poft Prop.V1II. Lib.
1X.cognofcesan poteftas radicis extrahen~
de fit quadracus fimul, & cubus; an qua-
dratus,vel cubus tantum.Si eft quadratus
‘fimul & cubuys, toties extrahe radicem
" guadratam, quoties poteftatis exponens,
cjufque dimidium, & dimidii dimidiam,
& fic deinceps poteft bifecari 5 & to-
o ties
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ties cubicam y quoties refiduum , & re-
fidui pars tertia, & (ic deinceps pote~
sit trifecari, Detur extrahenda ex A pu«
mero R. 78, id eft radix pote~ -
flatis 5 cujus exponens 18. A (B
Quoniam 13 poteft bilecari, (e
extrahe ex A radicem quadra- . (D
tam B. Et quia refiduum ¢ ,
non poteft bifecari; fed trifecari ; ex rae.
dice B extrahe radicem. cubicam €.,
Rurfum , quia refidui tertja pars 3 potefs
trifecari » ex radice € exerahe rurfus ra=
dicem cubicam D ; erit D, R. 78, ex da-
to.numero A extrata . Oportgat deinde,
ex numero A extrahere R. 6 boc eft radin
cem  cujus poteftas exponentem habet 6,
Quoniam 6 poteft bifecarj, o
ex A elice radicem quadra« 4 ¢ F
‘tam F : & quia refiduum 3 . {G
non poteflt bifecari o fed ¢ri- _
fecari 5 ex F elice radicem cubicam
G: eric hac R, §  ‘ex datonumero €x~
tralta. . A :

Si poteftas radicis extrahendz eft cua
bus taptum , toties extrahenda eft ra--
dix cubica s quoties exponens , & ejus
tertia pars, & tertia tertiz , & fic deine - -
ceps poteft trifecari : ut fi ex numero
A extrahenda fit R. 27, , quia 29 poteft-
. L . ‘ tria
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trifecariy ex A extrahe R. 3

H: & quia ipfius 27 testia A (H
pars 9 poteft trifecari, ex H 2 I
extrahe R. 3 1: & quia ipfius LK
g tertia pars 3 poteft trifeca-
risexIeliceR.3 K:eritK,R.3? , ex
dato numero A extraQa. -

Si poteftas radicis quafitz fit qua~
dratus tantum , toties extrahe radi.
cem quadratam , quoties poteftatis ex- -
ponens , ejufque dimidium,& dimidii di-
midiom » & fic deinceps poteft bile-
carit ut {i oporteat ex da-

to numero A extrahere R.%, M
quia exponens 8 pateft bi« A N
fecari , ex A extrahe R 2 o

M: & quia dimidivm 4 po-

teft bifecari , ex M extrahe R, 3 N:
surfum quia dimidinm 2 ‘poteft bifeca~
2i , ex N elice R. * O : erit O,
R. # , qua ex numerp dato quarebay
sur . ' . ’ B

Horum omnium demonftratio patet
ex Scholio Prop. VIIL. Lib. 1X, )

€AP;
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CAP VI

E xfrattlo quaramlibet vadicun ¢ qas- |
bufcamgae. frattis, "

F Ra&orum alii communes {unt, alii,
. quos decimales Libro I1. Cap. IX.
& feq. appellavimus , Radices ex utrifs
flue hoc capite eliciemus, -

- Ex Frattis communibus radin
 guacumgas ,

v

Pus totum unica a3 e
preceptione cons g6y 93
tinetur . Ex numera- --——-{ —
tore ; & denominatore 39601 (
fraltionis datz radices
extrahantur, quales ex- o
petuntur . Fra&io ex his compofita eric
radix quafita frationis data. o
Ue i ex fraQione data 4,5 petatue
radix quadraca , vel alia quavis ; ex nu-
meratore ¢ eliciatur-radix ¢ {pecici da-
tz; item ex nominatore , qua fic d.
Fraio ¢ 4 erit radix quafita- fraionis
datza, 4. L -

199
d

X  De
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Demonftratio et manifefta, quia ex
vi conftrudtionis fradtio ¢ 4 juxta exi-
gentiam radicis datz wultiplicata pro-

dncet fra&um 6, 4 .

Ex Frattis decimalibas Radix
' _qaadrata.

T decimalis dati CrImox

meximum fi- A3401 (49 B
gnum eft par,ut fit :
in A jextrale ex A, C2400y 49 d
tamgquam pure intes. emmme  o—
gro , radieem » cu- kioo. 10,f
jus primam notam . v
affice figni maximi dimidio. Erit het,
mempe B, radix quafita.

$i fignum = anm

maximum et €2 02 §
impanut in G, .-
 adje&a  cifra B RTEE AN B
fatpacy utin D202 50 {142 L
D. Tom ex D - :
eliciator > ui
. dixE, at fu- - 86
pra « ‘Erit hac _
tadix quadrati C. /

A

-
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Ad demonftrationem efto
Lemma: 2 pumero G, qui G 10000
conftec unitate,& cifris pari- K roo,
bus, auferatur femiffis cifra-
rum, ut in K ; erit K radix quadrata nu<
meri G« Nam , nt patet ex multiplica-
tiopis compendio Lib.l. C.V]L., habetur
quadratus ex K, fi cifre ejus duplentur.
Sed ex vi conltru&ionis, tunc K fit G.Eta
g0 G et quadratusex K . Hoc pofito. -

Demonfiratar Pays I.

Ra&us ¢yk\cufus npmerator ¢ iildem

conftat notis » quibus A’y nominas
tor verd £ tof cifris, quot indicantut a
figno maximo ipfius A » ®quacur ipli A,
per Theorema 11,Cap.X.Lib,11. Atquisut
ex frafo ¢, Kk extrahatur radjx quadrata,
¢antum opus eft,ex nuineratore ¢ » hoc eff
ex dato A, tamquam integro , elicere ra- -
dicem quadratam d,& ex nominatore & ra--
dicem £’z elicitur verd ex & radix quadra=
ta, ut patet ex Lem. , fi dimidietue cifra-’
rum numerus, hoc eft i dentur ipG f cot
cifree 5 quot jndicantur a femiffe maximi
- figuiiplius A, Ergo etiam,ut ex A extraa
hatur radix , folum opus eft ex A ; tame
quam integra , elicere radicem d 4 cique
. . X 2 _fub
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fubfcribere nominatorem f» qui conflet
unitate, & tot ciftis, quot iudicat (emifiis
‘maximi figni ipfius A, ut habeatur fra-
Bus d» f. Atqui fradus ds fyper Theordl.
C.X.L.11,eft ®qualis Bscom d ex vi 8-

firu&ionis ii{dem conftet notis , quibus

.

B 5 & f tot habeat cifras, quot indican-
tur a femiffle maximi figni ipfins A hoc
ef,per conftru.pquot indicantur a figno
- maximo ipfius B, Ergo etiam B eft radix
guadrata dati A . %od erat demon-
grandom, - T s

- Pemonftratur Pars 11,

Er axioma Cap.X.L.11.D et 2qualis

€. Atqui per I.partem E eft ra-

dix quadrata ex D. Ergo Eetiam efk

radix quadrata ex C. Quod erat de-
__mon[lrandum, o

. Ex frattis decimalibus radix cabics. ’

C' 1 maximum fi- iz

) gnum decima- A 9733 6 (46 B-
lis dati trifecari 973368 .46 €
podit , ugin A con= _—-f—.r e
tingic;exA,tam=  1000by 10 d
quain pure integroy . )
N L, -t'aﬂ
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radicem extrahe cubicam, cujas primam
notam affice figni maximi trience . Erit
haxc » nempe B, radix cubicaex A.

illlnlv
E97336 .
o puamrIvvet 1.
Dg9733600 (a1 3F
f1i111vyv vy
70003

. Si maximuoy ﬁgnum trifecari negaeat,
ut accidit in G,adjice unam, vel duascin
fras, ut poffit , quemadmodum vides in
D. Tum ex D elice radicsm cwb:cam Py

uc {upra. .

'Ad demopfrationem 1000000G
efto: Lemma s fi deturnu- . - 309"
merus G conftans unitace K

& cifris., quas metitur
- terparius 3 K unitas , cum cxfrarum trie
ente » erit radix cubica ipfius G. Nam ,
ut patet ex! multipljeationis compeadio,
_habetur cubus ex K , fi ipfius cifre tri-
plentur. Sed tunc ex vi conftr. fit G. Er-
‘goGeftcubusexK.
Hoc pofito s dcmon&ra;w ﬂane fi mr,-
»hs erit prrcedenti. .
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Ex fratlis decimalibus yadin qual
camque «

X numero datd,tamquam pure inte-
gro, extrahe radicem datam . Tum
maxim{ fignum dati numeri divide per
exponentem radicis data « Quotiens da-
bit fignum; quo afficienda et nota prima
~ radicis inventa.Si maximuomi fignhum per
expopentexi radicis data dividi non pof-
fit, adjice tot cifras decimales 5 ut poffics
. & operare, ut {upra.

Exenplams

. iii iy 5
F4§91 65 024 (54H

IIEIIE1V V VI VEE VUIIX X 112
Floggs r 1639 7 7 6(256H

Posteats ex nuiniero F extrahere R.5,

hoc et fuperfolidam primam . Ex
Frtamqiiam integros elice R.5: Tum per
§» exporientem radicis date , divide ma«
- ximum fighum dati P, quod in primo
exemplo efft V. feo g in fecundo eft X,
feu 20.Quotiens,qui oft in primo 15 2 }n
. ) . Cw
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fecundo » dat ignum » quo afficienda eft
prima nota radicis inventz 5 eritque H
radix (uperfolida daci .

Demonftratio C 100800, 00000
eadem  protfus v '
qux fuprs., pre- K 5) R 2)

miflo hoc Lemma D B
te. Datus iit nu- : :
merus € , conftans 100

. unitate, & cifris , - F

-quas numerus D ,
metiatur per numerym B ;.  Erit nume-
rus F yconflans unicate s & cifris 2 quo-
tiente E indicatis » radix dati numeri @,
& divifore D denominata . ‘
Nam com D metiatur cifras dati C

per E; D ia'E dutos producee cifras da-
ti @.Ergo per XVL.L.VIL. etiam E in D

- producet €. Atqui per conftru&. E cfb
numerus cifrarum ipfius F. Ergo cifre F
duz in'D producune cifras dati G. Er-
go C eft poteflas , cujus exponenseft D,
&radixF - e '

X4  CAN

a e . -
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Approximatio yadicam :

M 'in extra&ione radicis quadrata, cue
S bicw, vel alterius cujufcumque poft
fobtra&ionem ultimamaliquid {upecfics
certum erit ex iisyque 11,81V :Cap.(une
demonfirata , numerum 5 cujus radix
quarebatur, non efle quadratam , aue
cubum, aut aliam-poteftatem ; ac proins

_.de non habere radicem quadratam , . aut
_ctibicam, feu aliam pro quzfiti ratiope.
‘P.oterunt nihjlominus radices exhiberis
. qua ad veram impoffibilem , qua furda,
~feu irrationalis abArichmeticis appellari
folet ; accedant propius femper s ac pre-
Ppiusin infinicum; hoc eft qua ab impof-
fibili veta differant quantitate s minoti
‘quacumque data; ac proindé qua per fe«
Jiplas multiplicatz quadratice 5 vel cua
bice, vel aliter pro gradu dato., pro-
ducant quadratos, vel cubos,. vel &c.
differentes a dato numero, quancitate
quacumque data minogi . Artificium efs
ejuimodi, L
I. Numero datoa,ex quo aliquid
fupesfuic , adjiciantus aliquet cifnn:lm
! ;oL =
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. a b ¢ d m
) inmiv f§11
2y071090,00 (sojo6 2500
7 rnmav 1ii 1igv
k996 4 25060036
‘ £ n

decimalium binarii,fi radix quadrata p¥a
titer 3 aliquot. terniones, fi cubica ; ali«
quot quaternionesy fi biquadrata ; quis<
nadesy fi fupecfolida 5 & fic deinceps;
juxta exponentem uniufcujulque potes
flatis. EXx numero ficauo 4 4 4 radicem
talem elice y qualis ‘petitur 5 ut €apite
precedente traditum efts hoc eft extra-
&ionem radieis inchoatam profequere ¢
Nova radicales notxz d § peioribus ¢ ads
- jun&ez, radicem dabunt; propinquiocs
rem verx impoffibilia . !
CInnivvwr 4 insi o
3507]0 0,00 (§0]06 2500 .

a b -
1 nijvvw Militeve Vi
K7 9964 35060 036
f om \

In eiémplg.cxM@lﬁ ﬁladtzticd,‘
o - - hie
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: m
11 HIIVY vl £ 1510 f ik
1§07]0 0500 (50|68 Y500

« b c
1 MIVVVE IIE UV v vi
ki 996 4 3506 0 0 3 6
N n

‘hic appofito ; quadratum prioris radicis
¢ eft mquod 2 numero dato 4 deficicsna~ -
inero £.Quadratum verd radicis ¢ d eft #,

* quod deficit ab datd as per £ BO verd £
minus,quim & Porrd note refidui f (unt
{emper homogeheae‘ totidem ptimis no~
tis numeri g, 6; s
- Quod i pluribus femper; ac pluribus

cifrarum binariis , tecnariis &c¢. adjeltis
continuetur exrraio ; appropinquabi-
tur ad éadicem veram propiusin infinia
tum  fic ut differentia fla¢ s quacumque
data minor: nunquam tamen ad zquali- -

- tatemi pervenietus.

11. Ex his patetyquid prflandum fi¢ in
fraltis vulgacibus ; adjicienda: videlicet
cifras ut {upsray tam nymeratori ».quam
pominataris { tn utroque aliquid fuper-
fuit 5 auc alterucri tancum, £ aliquid (u-

¢ perfuic-tagtum in-altesucro. !

s 11l
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HI. Eodem artificio ex numero,quan.
tumvis parvo , extrahietur radix y quan.
tumvis alta; Exemp. gty ex binario R
hoc eft radix cubo-cubica + Adjungentur.
enim binario aliquot ‘cifrarum nonades,

quia exponens radicis ozt eft §,% exw

binario fic auco extrahetur radix quzf-
ta, ut Capite precedente traditur
Quoniar verd miram viders foketymes
shodo extratiionis jam explicata pey fra=
€los numes0s ad radicem veram appropint=
quati in infinitam , neqae ramen od cam
pofSe unquam pervenirs 5 ac proinde im«
poffibilem efSe; videtar bic locas exigeres
ut ejus vei devaonffiasionens producamuss
Efloigitar. -
THEORENMA, '
N Omerss wori guadratas, a8t non ¢k«
bus fit a, boc cffy cajus integer na=
merus nullus fit yadi% quodrata 5 vel ca=
bica . Derropfirandum eft 5 ejas radicem
 esiam ne fratlionibus quidem wilis pofie
exhiberi 5 boc efty nullum pofSc dori s ant

frattum numeram , dut miXtaw ex intes

£70,8 fraffo,qui in fe duttns quadraticoy
vel cubice producas datwm nwsner s a,

Dea
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Demonftrasio.

) Etarenim; fifieri 1. x a6 .
' potelh , frakus By 1. x ta.b
qui fic radix numeri a:({i ‘
ngecetar radix eflein- m
teger cum fralos intee Bowi D
gro ad fratumredoos n 3
priof calus non Mucabic )
tur ) hic fraus B 5 in (e du@us quadra-
tice,aut cubice;alium gignet. frafum D:
. Videlicet fi tam numerator m , quim no-
minator 5 1n fe ducantur Guadratice , aut
ubice. Quoniam i‘gitur tam & per hyp. 3
gﬁﬁm D pet conft.funt quadratussvel ca-
us frai B; erunt a,8 D aquales,Quare,
cum per Theor.I.Cap.IL.E.II. unitas (1)
fit ad fra®um D', ue nominator 2 eft ad
numeratorem ¥; etiam 1 erit ad a,uc 2 ad
9+ Jam verds quia numeri 2, & y quadrati
funt, vel cubi, utpote geniti ex numeris
#>& min fe iplos dutis quadratice,vel
.cubicesinter eos cadent, vel unys medias
-Proportionalissper XI.L.VIII.f quadrati
fingsvel duo mediisper X 11.L.V1ILG func
cubi.Quare,ut jam oftendi,cum 1 Gt ad @,
Wt Zad y 5 etiam inter 1 5 & 4 cadet unus
Redius #yvel duo 4 pesVIILL,VIIL.Er-
o R A
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go per VIILL.1X.a quadratus eft,vel cu-
busejulque radix quadrata,vel cubica'elh
numerus integer x. Quod e} abfury
dum ,cum hypotheﬁm deftryat. Non
igitur &c.

Eodem modo Theorems non de. quas
drato folum , & cubo 5 {ed etiam de pote=
ftate quacumque demonﬁrabltut .

LOTIVS Gutem BUMEYoTAm 8O qus-
drasorum , & non cuboram @vc. radices
ampoﬁbde [s numeris explicare 5 pofSunt
nibilominas cxlnben geommcc bﬂpc
in modaws,

Datus fit numeras non quadrams 12y

cujns duo latera, ( hoe eft , qua per invi=
‘cem multiplicata ipfiam producunt ) fin¢
?, & 4 . Exhibeantur deinde duz reft®

inex, upa 3 partium zqualmm, uarum
altera fit 4 ; interque eas per XII, L.VI.
re&ta inveniatur media’ proportxonalts .
‘Hzcerit radix quadrata.Ejus enim qua=
dratum per X VILL.¥L.zqualc'eft extre-
marom 3, & 4 re&zngulo,quod et 12 ex
byp. Quare numeri fuedi , (eu itrationa=

~ 1¢s meried geomemc: numeti appelmi‘

poffuat.

-
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'  Scholium,

Amesfi radices furde nullis pumeris , us
jam oflendimus , exprimi poffint 3 ex his
pamen s quod minks exercitatis incredibile wi-
deri queat, quedam inter f¢ commenfurabiles
© funt } ae proipde licet jp[e nequeant expri-
mi numeris o potefi tamem earum proportio.
Rem omnem sriplici Theoremate complexus
gxponam. ' :

Treoaguas L

Adices furde sumeris abfolutis in-
cammenfurabiles [unt. ,

' Demanflratio.
Dmpm.s. boc et 5 R.8

radix quadratyg py- a b
oeri 8)0 5.5 5, R8 a2 bb
commenfurgbiles fint » 29 8
eyunt inter [, us aligais , )

wameyus 2 ad aliquens sumerum b, Erga

etiom quadratum ex 5, pempe 25 y¢ft od

-quadratum R. 8 , mempead 8 , ut pa guss

dratas numeri a ¢ft ad bb guadratam na-

weri b. Igitur, quia primas 25 quadratas
efhs etiam fecandus 8, per XX1IV. L. Vil -
gwadraias eft : quod repugnas ,bypotb;/’E.
b 3,
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Eodé difcarfy, fed per XXV, L'V.”.Iu
ipfum de [urdp vadice cubica demonfira-
bitur. Atque inde id non obfcare conclys
ditgr de guojiber, '

Corollarium,

1, H 1nc patet,diametrum in quadrae
L 10 lateri ingommenfurabilem efle
Cam ¢enim per XLVIL Lib.]. quadratam
‘diamegri duplam fit guadrati ex lateres
arit diameter R.2, bog eft radix guadra.
ta bingriis latas werd y boc eff 1, & R, 2
incommenfurabiles fumt, .
- 1L Hinc alic vig golligitar veritaz
Theorematis fuperius demonfirasi . Cuns
emim radices Jurda $ncommenfurabiles
fint namero abfvinto gnicamque  etiam
poteflatibas [uis incommenfyrabiles ga
yunt yut R. 7 quadrato fuo 75 R, 3 5 ca-
bo fuo 5. Ex gyo patet,ens nullis numeriy
Jeu integyis, feu fraftis exprimi pofSe . i
enim pofiet radix fgrda namero cxprims,
cum gjus poteflas etsam wamerus [it, efset
J®rdaradix adfyom poteflaremn s wt noe
werus 64 wumerum 5 ac proinde eidew
Gommen[uyabilis o contra quam oficnfum
jom eff, ‘ R

Taze
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THEOREMA 1L

d una vadix fwrda. dividens fwdan

alteram, quotientems gignas rationa-
Jem, boc eft nameram abfolutamy [yrde
rqum ille commerg[araé:/e; crunk,

Demonj}raho .

Amﬁn: R.ra, Rz (Rigfenze
& R, 3. R. R' 3 .
3» dividens R, 12, ,
guossentem facie R. A
45 boc eft 2. Si~ R.18 (R.a8
wiliter R. 8 o di--
videns R. 18, fo-.
cit R. A4, boc eff 2
R. B, bac cft fra- 3 ( R--fgu-e
&m C- Di"o igl.- ) . 4 2
t“r Ro 12«,‘@' R" v . .B '
g ) l'em R 18 é‘
R. 8 cnmmnfwrahln ef!e. Nam per defr
sitionem divifionis R. 3 dividens eft od
- R. 13 divifam , ut anitas 6d guvticutem
33 qui cx byp- abfolutus mmemsq/i Er
g0, &c.
Pariwodo dividens R.3 oft ad R18 die

S”-
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oifam, ut anitas efl ad.C, quoticnten pb-
folztam. Ergo, &c. ’
- "Exempla adbibui vadicum quadrata.
- wum 5 fed caders eff vatio quaramcumgae.

'THEQREMA Im

I una rad¥ce fﬂrdq,diviﬁz per alteram
S Jurdam, quotiens exiflar irrationalis;

incommenfurabiles [ynt.

Bemonfiratio,
: x
Atafit R. 48, &R 8. Hec illam :
dividensquotientem gignit Ri6.que .
frrotionalis » five furda efts cam 6 non fif
guadyatxs . Simiiiter R.26 , dividens
R.324 , quotientem gignit R34, irra-
tionalems cam 4 #on fit Cubus.
Dico igitur R. }
48, R.8;irem R 48°
" R3ig, & R3g R g Re6
incommenfurabiles v
effe . MNam di- R.32 '
afdem eftad divia R.3 2 B 3) 4
Jam 5 wt v 6d quo-
tientem irvationalems R.6, vel R.3 4. Vni-
- : Y - tas

- [ S
———ey
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tos autem ad guamlibet irrationalem nua
meram o per Tocor.l, s incommenfurabilis
eft. Ergoetiam data radix furda divia
ensyd* data fards divifs incommenfu~
vabiles funt . Quod crat demonfirane
dgm, o i
Divifo fimplex radicam , que in bog
Jcholig aflumitay o per fe eft manifefia,

C A P VIL

De tabulis Quadratoram 5 @& Cy»
' boram .

™ | femel tabula canficerentur 4 quibus
fingulorum ab unitate pumerorum
9Uadrati , & cubi continerentur , fublata
"eflet magna ex paste radicum extrahen-
darum moleftia,Praclare igitur de Aritha
meticis Paulus Guldinus nofter meris
‘tus efty quj omnium ah gnitate numero«
rum; vlque ad decimillengrium, quadra- -
tos s & cubos exhibuic in appendice libri
Lude centro gravitatis, -

(
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Confirattio tabylayam,

Abulas ejusmodi ut ‘confidias, aue
T jam confetas extendas' o fingulas
ab unitace radices per (o ipfas multipli-
. €a: provenient quadrati omnes , qui rur-

“fum in radices dudi , debunt omnes cu-
bos. Verum quia mulciplicatio,in magnis
- prafertim numeris, molefa eft 5 vias alias
breviores , qua: fola additione opus ha-
beant , infignes horum numerorum pro-
prietates fuppeditant, . - ‘

Generantur igitur quadrati ordinatim
' o pmnes, :

L. Ex continua additione numerorum
imparium ab unitate. 1, & 3 faciunt 4
primum quadratum : cui i addas impas
Tem proximum 5, fit. 9 quadratus {ecun-
dus: huic adde imparem tertium 7 » fit 16
quadratus tertlus : atque ita deinceps .
Domonftrat Maurolycus L. I, Arithm.

S ¥ SO v -
_PTLder'ati cujufcumque duplicata ra-
dix y unitate adje@a, cum quadrato iplo,
dat quadrarum proxime majorem. De-

' Y 2 mone

< -
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monftrat Maurolyc. Arithm. Lib.I. pe

15,
’ Cubi verdfic.
1. Duo'ptimi impares. 3, &5 danc prie
mum cubum. 8 . Tres impares {equentes

799y X1 daot cubum fecundum 27. Qna~
tuor [equentes: impares: 13, K5 5375 19

* dant cubum tertium 64. Et fic'deinceps o

Demonftratus a- Mautolyco Arithm. Lib.

;a_p-62'o’ ST L el
" 1I. @onftituatures'". Ppiffec.® cub.
ries numerorum 2 & 6 % X

incipiens v & femper 12 7

‘crefcens per'6. blnitas, - 18 19 2%

adjeta ad 6, dat 7 dif- 24 37 94
ferentiam primi cubi, ° 30 61 12%

. & ‘unitatis : qu& ad. 36 91’ 216

~  gcum Lib. citato,

jeQaad 127 dat diffe- 0 o s ooy

gentiam cubi:fecundi, & rertii: & ific
deinceps omunes cuborum “differentia rce
periuntur .- Inventis'autem differentiis o
habentur cubi: nam fj unicati .addas: 7,
fit 8 cubus primus § cui fi'addas fequene
tem differentiam 12 , it 27 cubus fer
cundus'; & fic deinceps o Vide Mauroly-

- ';“l~-

R




- Majora expedientur .

.
“PRAETIC AE-L:B‘,JII.@AP.YHI. '24%
Ufus Tabalayum,

g~ Abulis jam confeis » ic utére, Nu+»
. merum datum ; cujus fadix peti-
tur, quwre inter quadratos ; vel cubos 3
quem fi reperis s etiam radicem illi ad.
fcriptam pariter inveniés : fi non re-

_peries -y quere illo proxime mihorem ,

sadix huic adfcripta erit maxima, qua
citra fraQiones elici ex dato numero po=
tett. . S
Quoniam verd tabuleGuldini conti<
nent quadratos, & cubos radicom omnifiy. -
ulque ad decimillefim® , cujus quadratus
elt 1000000003 novem conftans, notisy
cubus autem moo%toooooooo potis cons
flans 13 3 earum ope obtinebitur quadra-
ta radix omnis numeri’, qui notis confteg -
non pluribus, quim o&o; & radixcu- -
bica omnis numeri, ui nétis fcribatuz.
nofi. pluribus, quim ra2. o
Quod ff radix petatur e numeto 3 pluris
bus notis conftante 5 femper nihilomi-
nus, per dictas tabulas, membra quatuor

Oportéae ex nomero ac elicere. radi=’
cem quadratam, vel cubicam. Partire ilj§

"ip membra. Tum - quere .in. tabulis hua

3 me-
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a b ¢ :
3,483,090 $61 711929 (1557 mm—
d 2 48 o6 25 :
s v ABenm
k 3t
.2 b ¢

33,089, 423, 7‘91,_:&{ (2047 =
23 076 090 432 y .

k13 424 368

* merum 4 ex quattior pofiremis. membri¢
conflatum , aut illo préxime minorem,
qui erit &3y & radicem illi- adfcriptam f

~ poft lunulam repone . Ex religuo deinde
numeto- % & ¢ extraltionem profequere

_methodo conlaeta. ) :

Dfas laminavam tabule Pythagovics in
- .exwakbenda radice quadraia
. & cubica.

PAreﬁiur dua laminat,ue Cap. V1. LIy

- B ‘quarum alteri infcribantur uniras,

8 primi quadtatisalteri vero unitas cum 18 ~
pel-




" PrACTICE. Lis.11L.CApIX. 243

" primis cubis : ea lege, ut cum qaudrati

una conftant nota; (ciibantur in triane
gulo inferiori ; cum binis notis sonftant »
prima [cribatuf in ttiangulo inferiori, fe-

* cunda in faperiori cum verd cubi tribus

conftabunt hotis 3 du prim# .in ioferios
fi triangiilo feponantur ; tertia in fupes
fiori § ctth binis s amba in inferiori,- &
cifra in [opétiosi; ¢um uda, eam loca
ifi infetioti 3 appofita ad levam cifra; i-
temqué alia cifra in triangulo {uperioti s
Tunc tathed duz prima notz ; quamvis
in coded ttiahgulo confiffant ; duo loca
efficiunt s fic ut fecindd ad decades per-
tineat s Haruifl lainellarum ha¢ cubicas
illa qiiadtatica appelletiir. o
Ulus porro in extrahendd fadice quae
drata hic eft ;. Ex ultimio membro. ra-
dix - extrahittis more confueto . Deine
de duplumi tadicis eatenus acquifit ;
fi unica nota conflet , quzre id cas
piteé unias laminz ; fi pluribys, in ca-
pite plutium . His ad dextram - 3p-
plicetut lamina quadraticas ad finis
firami lamind exponenss Tum -adver-
te 5 quis ordo humerum contineat

' qn’qlem s aut proxime minotem membto.

Numerus laminz ekporientis § denomi=
Dans ordincm; apponatur radici anced ac-
B Y 4 quis
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gquifitz 3 iplom vero ordinem exferi<
ptum avfer a membro. Eodem plane
" modo relit%:a membra expedientur.

" -In cubica A .

fic proceditur. 22,022,635:627 (2
Oporteac .ex . &
numero A e- bt
ducere.  radi- p I4022
cem cubicam. 1 13952

Ex ultimo  sessesess

membro ex-° . gJ0q

trahitur radix « _

more confue= . 819k

to. . Maxima —

radix cubica 11529 b

in 22¢eft 256 <edb. €

jus cubus 8 . .48..d

fubtraQusa 23 e '

relinquit 14 » 16389 e

quibus adfcrie : ,

be membrom . . B48 K

penultimum . - 10113 f

022, ut fiat - . ee24. 8

totum p 24 «36 ..k

022, ) et
Triplum qua. . : ~ 139f%2n

drati ex radice - ‘

" ha&enus acquifita, hemper2, Ratuein

sapite duarum laminarum > gunibus ad
‘ - dex-
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dexteram appone laminam cubicam » ad
finiftram verd laminam exponeatem .
Tum adverte,quotus ordo fit @qualis, aue
proximé minor membro p . Lamina ex--
Ponens indicabit-effe nonum « Hunc: igis
tur ex(cribe , eritque 4y R

Supra primah notain ¢ ordinis 5 jam
ex(cripti (cribe ejus denominatorein
9 eique verfus -lZvam appone ejus
quadratum 81, C

~ Lamin® cubice ad  dextram appone
laminam , qua habeat in vertice triplum
radicis prioris.z y nempe 6 : ex hac des
feribe numerum , contentum in quadra,

to, delignato per numeri £ potam fecun,
dam quz eft 1; ea verd defignat pria
mum loculamentum , in quo reperis 6,
Scribe ergo 6 -infra 1, & 3. Ex eadem
lamina exfcribe numerum loculamen-
ti, defignati per numeri # notam ters
tiam 8, nempe 48, quem repone infra
8-’ & 5 ’ .

Hos tres numeros & , ¢, d 4 collige
in unam {ummame, quz auferenda ef-
feca membro p 5 fed quia non poteft 5
pro 4 exlcribe ordinem ofavum , qui
erit f5& (apranameri £ notam primam
2 fcribe 8 , eique quadratum ejus 6.4 ap«
pone s perque hunc pumerum loco nu-

' me:
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" merotim ¢ » @ repecialiosg, b, mo-
do jam traditos Deinde fy g5 43 col-
le&os in {uihihatd #, §u jam minot eft
membtop ; (ubtfahe a thembro p: Et
tefidunm ¢ infra Niteain tepone. -

In inembtis s qua fuperfunts éadem
operatio tepetitut.

“Ratio horum oinhnitim pendet a de-
Honftrationibu$ radicam quadratz ; &
cubica Cap.1l. & IV. hujus libriy & a des
thonftatis Cap.V1IL, L_iba 1Y )

“ARITH.
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ARITHMETIC £
PRACTICE
LIBER 1V,

T PE
REGULIE

B Radtic  Arithmetié®
O quatuor {unt regulas
98s Prima eft regula Pro~
¢ portionum , five - tri-
s um.; fecunda Societae

o3 tum ¢ five confortiis
FRIORS tettia  Alligationis. 3
quatta Pofitionum fimplex , ac duplex
quam alji regulam Falfi appellant « Inter
has prima pracipua eft, a qua reliqua
omnes dependent . llius quatvor funt

partes: nimirum tegula ptoportiontim dis .
refta fimplex s everfa fimpleg ; dire®a

com pofitay evetfa compofita . Singularnm
pracepta hoc qaatto libro explicanda ; ac
« demonfitanda fufcepi « )

- ‘ | ) . GAPQ
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caAapucT L

‘Regula ﬁhpleecé&pi;fpo}u’mam -diretta y
everfas

M Ethodus,qua ex tribus numeris da«
tis eruitur quartus proportionalis
incognitu$§ , regula Proportionum dici-
.tur.'Ab aliis,ob tres numeros datos, regus
12 trium. Ab aliis aurea, ob fummam uti«
litatem , appellatur.. A
. In quzRionibus praicisy qu# pimia
rum ad ufus humanos pertinent e tribus
numeris dasis 5 five cognitis {emper duo
funt homogenei 5 hoc eft de eadem e inw
ter fe » quorum unus annexam habet
quzfionem: ut cum dico, 6o aurees.
expendo 5 menfibuss guotergo menfis
bus expendd aureos 254. Nuomeri homoa
genei,live de eadé re, st 60s& 2§4 aurei,
quorum poftremo annexa eft quaftio . Is
igitur , qui annexam habet quaRionrem s
tertio loco ponatur 3 alter de eadem re
primo s reliquus, qui folitariuseft y &
homogeneus quarto incognitq s in me«
dio confiftar. Si-jam fit ; ut primus ad ter-
tium , ita fecundus ad quartum incogni«

tum 5 hoc et fi quanto primus major , vel
‘ mi.
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minor tertios tantd fecundus fit ma-
jors vcl mioor quarto incognito : qua
tum folvende quafioni adhibebitur ,
regula Proportionum dire@a appellahi«
tur . : ’

Exemplum.

D tlo gradus maximi terra circuli coBa

tinent milliaria unius hora 48:igia

tur 360 gradus » hoc eft tota circumferens
tia quot milliaria cantinehic? :

Grad. . Milliar. Grad. Milliag,
2 43' 3\60.‘r TR

Hic quantd primus eft minor tertio , tan-
td fecundus et minor quarto incogni~
s0. S ce

Quod fi, ut primus ad tertivm , ita
reciproce- quartus incognitus fit ad fe-
cundum 5 hoceR , fiquantd primus eft
major , minorve tertio, tantd quartus ine

cognitus debeat efle inajor , minorve fe-.

cundo 5 regula Bropostionum everfa di-
citur , ' s

Exem-
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.Exemplam‘ 1.

 Ortalitiom ab,['olvunc‘.' 1oog Foffores
diebus g2 5 325 Foffores quot diebug
ahfolvent 2 ) ‘

» Pofl. Dies Fofl* ° Dies,
1000 I2 . 33§ s

Hic quantd primus et major tertio , tan<
td quartus incognitus efle debet majox
~fecundo.r

Exemplum 11,

N Utbe obfcfls 7 menfibus ali poﬂ'uné
> Prafidiarii 1500 ; ergo menfibus 12
quot aleatur ¢ ’

M,e_nﬁ Prefid.  Mens. Prafid.

? 1g00 12 se e

~ Hic quantd primus eft mimer tertio , tan-
td quartué incognitus debet fecundoefe
{fe minor. '
Acithmetici paffim €x ipfa quzfione
dijudicandum relinquunt 5 utrum pro-
. . PO(-

§
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ortio dire®a fit, an everfa, five recie
praca » Re@e id quidem : verumea-
men indicium hujus rej certum affigna-
- 1i ho¢ poteft , Si duo termini homoge-
nei , hoc ef} de eadem're , aliam rem
quampiam unicam , & a quatuor termie
nis quzfionis divetlam , communiter
refpiciant y circa quam laco faltem mo-
do aliquid agant y ad quod dno reliqui
termini {e habeant”per modum circume
fanciz 5 everfa , five reciprocra propor-
tio erit . Ratio colligitur ex Prop. X1V,
L. VL ‘ ' )

In prima exemplo res, circa quam

" primus , & testius termini, nempe Foffo-

res, aliquid agunt , eft Fortalitium : in

fecundo et annona , obfidionis temnpo-

re con{umenda a Prafidiariis , terming
videlicet fecundo o & quarto,

. Solutio divetta,

Ml.lltip}iqa fecundum per tertium ,
& produ@umdivide per primum.
Quotiens o five integer ille 6t , five in-
teger cum fra@o, erit quartus propora
tionalis incoguitus , qui quarebatur,

Exem:
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Exemplum .

Grad. Milliar:  Grad. Milliar,
2 43 360. fiunt 3640.
. b e .

Uo gridus maximi terce circuli cona

tinent milliariagelgica unius horas
48: igitur gradus 360, hoc eft circumfes
rentia tota 5 quot continet milliaria?

Collgcatione faéta , ut.fupra, multi,

plica fecandum 48 per tertium 35e.
Produétum 17280 divide per primum 2.
Quotiens 8640  eft quartus , qui pea
tebatur. ‘ I

" " Dersonfiratio. _'

S I quarcus proportionalis eft integer o
- patec ex Pro.XXL.VILSi eft inceger
cum,fralto’, patet ex eandem Prop. , & ex
iis, quz demonftravi lib.I.Cap.IX. Cum
enim ex hyp.a (it ad 4,ut ¢ ad 3 qnartumy,
qui petebaturserityper X1X.L. Vil fa&us
ex 4 in 2 gqualis f2&o ex & in c. Atqui fa-
&oex 4 in z divifo per ayproveniet 2.Ergo
etiam faQo ex &'in ¢ divifo per a4 prov e~

“niet 2, Quod erat demonfrandum.
‘ Si




*
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$i contigat , numeros de eadem renon
effe ejufdem nominis , & menfutz; ante
operationcm erunt reducendi ad eamdem, -
ut fi exiftat quaftio : pro 10 menfibas
folvi florenos 250 5 pro 20 diebus er
quot folvam ? 1o menfes, & 20dies fune
quidem de eadem re , nimirgm tempore,
fed menfurz diverl. Oportebit igitur ,
0 menfes prius-ad dies reducere,‘qaim
operatio inftituatur.

Examen infituvicur » multiplicando
primum per quartum , & fecundum
per tertium & (i enim produ®a fint ea=
dem , rite es operatus. Patet ex Pfo. X,
1. VIL ' .

Solutio everfs, fou veciprocas .
.

M Ultiplica primam per fecundum ;

: produ@um divide per -tertium .-
Quotiens , five integer fuerit , five fra~'
Qus , erit quartus proportionalisy qui:
petebacur, v

i’:éébxpluﬁ v

™S Offores 1000 Munitionem aliqud abs
folvunt diebus 12.Foffores 32 5 eama”

dem quot diebus abfolvent? Collocatio-
o z n!
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""A ne fa&a » ut fupra 3 primum
300 . 1000 multiplica per fecundum
36— 12 3 produétum 12000 divide
325 per tertium 325 . Quotiens A

- eft quartus , qui petebatur.

Poffores. Dies. Foffores. Dies:
. - 300
4000 . 13 33y 26 =

325
Aliud.

"Areis Prsefe@us annona » éuam habet;
alere poteft menfibus 7. Prafidiarios 1 oo,
Jgitor menfibus 12 quot alec ? :

Menl.7.PrxGd.rg00.Menf.1 z.‘Pmﬁ'&’.)su‘-‘,
A B ¢ D
e K ) ) o L

Primus A 75 du&us in fecundum A 100,

facit 10500°, qui divilus per tertium &

33y dat-quartum D 879, -

Demonfiratio

0_.lfoniam- ex hyp. Aefkad @, ue recie

-proce D ¢ft ad B, erit invertendo, ug.
"GadAyficBad Ds - S :

. . : e,
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| e A B D |

Atqueita collocatio everfa redu@a eft ad
dire@am 5 incognito D quartug in utraé
que collocatione locam obtinente. Ergo
D rite inveatus et ex produe np(msA
in B, divilo per C. :

. Examen inftituesy ducendo pumum
A in fecundom B o & tertium C in
quartum D. Si produ&a fint eadem ,
Bite operatus es; ut patet ex XIX.L.VIL
ERf enim ex hyp. ut Aad C, ita D
adB. SR

c A B IIL
Reg:da proport:onﬂm Compo/‘ta .

Cnm tetmmi dati, five cognm funt
plutes,quim tres, nimirum . §raut 7
aut etiam plures ;3 regula proportionum
compofita dicitur: elique duplex etiam
ipla, dire®a videlicee, & everfa. Intes
terminos datos 5 tres femper praecnpui
unt; & ex hisduo de eadem re, qui-
bus cateri adhzrent 5 unus (olitarins, &
homogeneus illi » qui quaritur . U-
tru,m quzRio dire@e_folvenda fit , an (jl
-Z 2 ver
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yerfe » ex indicio mox dando dijudica.

bitur.’ : ;
| Compofita diretio

Mercatores g L I) Roponatur
aureis ~  J000 quaetioter-

Luc.aureos = 700 minorum fex: 8
: : . Mercatoers ; 1000
Mescatores 1o aureis, lucrantus
‘aureis . 4000 700 aureos. Igie:
Quot Lucsaur.dec.. tur 10 Mercato-
res 3 4Q00 aureis ,
quot aureps lucrabuntur? Tres numeri
principales (unt $-Mercatores, 700 su-
sei s qui [olitarius eft y & 10 Mercatores «
Duobus de eadem re reliqui duo adhz-
zent,nimirum aurei 1000y & aurei goooy
qui dworum principalium de eadem re,
nempe Merc. 8. & Mercat. 10 quafi co-
mites (unt . -
- Ocdo terminorum is erit, quiin es
zemplo appofito. Nimirum tertio loco
collocabitur principalis ille, qui annee
xam habet quaftionem Mercat. 10 cum
fuo comite aur. 400c0. Primo loco
principalis -alter de eadem re Mercat.
$ cum comits (uo susr. 2000, Is veros.
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‘qui folitarius efty fecundo loco colloca
bicar., - : T

Terminis hunc in madum conflitutisy
dijudicandum erit , dire®@am proportio-
nem , an everfam contineant : quod quia
multi, vel ignorarunt » vel neglexerunt 3
imperfelte s & confufe hanc regulam tra
diderunt . Indicium porro eri¢ hujo(mo-.
di.Sitam in loco, {eu membro primo ¢
quim testio unus terminus relpe@u ale
terius (e habeat per modum, circamftan~
tizy medii &c. 5 fcito quakionem dire<
&e folvendam . Si veroin membro pris
o, & tertio unus terminus re(pe@u ale
tertius quidpiam agat, exerceatve; certus
efto, proportionem ever(am in quaRions
coatineri, ac proinde folvendam efle e«
verfe _ ~
Ex hoc indiclo quaftio propofita. re<-
perictur effe direCta 3 quz generali artia
ficio ita (olvitur . Terminos primi lo-
ci 8, & 1000 inter fe maltiplicando , re-.
ducito ad unum 8ooce. Similiter termini.
tertio loco pofiti 10, & 4000 ad unum
seducantur 40, 000, Atque ica teemini

§ tedai (unc ad 3:
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Aurei.  Lucraur. Aurel.
8000 900 .440)000.

Gu‘ca quosf regula trium fimplex exera
ceatur » prodibit pumerus incognitusg
gm  petebatur 3500 auref. .

Demonj}ram

Permoms manifefia eft . Gum enim
plures termini.per multiplicatio=
nem geducuntur ad unum, quzfio nom
immutatur . Eadem fane queRio erit, fi=
‘ve dicas: 8 Mercatores aureis 10005 lu=
€rantur 700 aureos ; igitur Mercatores
30saureis 4000 5 quot lucrabuntur 2 five
dicas o&ies mille aureis , Mercator £
lucratur 7005 1gatur 40 » 000 aureotum g
Mercator 1 quot ' lucrabitur 2 Tantom
enim lucratur ¢ Mercator 8aoo aureo-
rum; quantum 8 Mercatores aureis 1000 3
& tantum g Mercator 40 , bob aureorum
guantum 10 Mercatores 4000 aureoe
rum. Acqui in hac poltrema duo ter
mini evanefcunt, quod primo » & ter=
tio loco iidem recurrant , videlicet g
Mercator - .quorum proinde :anobl:a-
» B
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benda non eft « Igitur falva quaRione g
cermini ad tres (unt xedn&t. Ex quo yz..
tet quafitum, -

- «1L.Quzftio pro-. Mercatores 3
Ponatun terMie- aureis ‘1000
nord ofta. Mer«  menfibus = A
catores'8 ; aureis SR
3000 s menfibus .Lucraurcos oo
2, lucranrur aga’ S
geos 700 : igitus  Mercatores 16
x0 Mercatores , aareis . 4000
4000 aureorum, menfibus 4
menfibus 4,quot

Jucrfitur aureos 2 - Quot Lucc.aur?...q
Ordo termine- - '
gum hic erit.

" Deinde terminis primi membti per ind
vicem mulciplicatis 4 itemque ‘membri
tertiis quzﬂ:io: ad terminos reducetur tresy
hunc in modum . 8 in 1000 fuat 8ooo:
‘qua du@tain 2, faciunt 16 5 00o: ‘hic erit
primus terminus, 10 in 4000 funt 405
000 : hec du&a in 4 > faciunt 160, 000 ¢
hic erit terminus tettulS-SIC crgo flabic
exemplums -

: R G z 4 . -
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Anrei.  Lucr.aur. Anrei . sng.
165000y 700, 160,000 fiune.. o

” Demujl}atio

Urfum manifeRaef. Namad lu<

crum perinde eft , five dicas : 8
Metcatores, 1000 aureis; five x Mercator,
8000 aureorum. Rurfus perinde eft , fi~
- we dicas: 1 Mercatot , 8000 aureorum, 2
menﬁbus, five t Mercatog, 1 menfe,anrexs
26y 000. Simi-

liter in membro  Mercatof '3
sertio  perinde menfe T
ad lucrum erit,  aureis 16000
five dicas s 10 .

Mercat.y 4000 Lucraureos 700
aur.sfive r Mer-

catory 40 , 000 Mercator 3
aur. 3 & rurfum Menfe '
perinde efty five  aureir 160000

dicas 1 Mercat. }
40, 000 U+ 5 4 Quot Lucr. aur e o «
men(.;five 1 Mercator, 1 menfe,x6o.oooa )
aur. Igitur per multiplicationem termi-
norum inter {e,quaRtio ad hanc formulam
sedu@a eff.

Inqua, quza qumm tcrmmi. qui ia
v pri-

N
1
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primo;, & tertio loco jidem funt, evane-

fcunts tota quaftio a 7 terminis redue
Qacflad 3.

Compoffisa everfufes veciproca

M Irum eft,quim confufe, & imperfe-
&e hzc regula paffim tradacur, ea
credo de caula, quod tam illius demon-
firationem , quim difcrimen a direGta
non fatis obfervaverine.. .

T. Queeltio propofita efto termino-
zum (ex :10 Homines expendunt 4 aureos
diebus 3 ; Homines 100, aureos 2000's
quot diebus expendent . Terminos eo-
dem ordine , quo in dire®a » collocabise
Tum ex indi- -

cio [uperiustra- Homines 1o, &
dito deprehens aureos 4. b
des  proportios ‘

nem everfam, exp.diech. . 3. ¢
five reciprocam . ,

contineri  in HMomines 100. d
.quzRione; cum  qureos  2000. @

tam a circa &,

quim dcirca ¢ Quot diebeexp?csee’
aliquid agat 3 ) L
Homines nimiram expendurit aureos .
Peslpe@o jam genere quafionis, , ac-
f - . cue
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curatius adhuc Homines - g0, a
terminorum fin- . aureos 4 b
ulorum locus co
eritdeterminan-  expdich;, 3. ¢
dus. . ‘
Terminus as  Homines roo. d
gens 65 qui non aureos  2000. €
habet -annexam :
fibi queeRtionemy Quot dieh.exp? . <. 7
primus efo.Il- .ot ’
1ius comes &, [ecundus . Tertius c ille fits
qui (olicarius eft , & homogeneus quafito.
Quartus (it agenss qui annexam habet
qua:@tionem’ , & primo homogeneus efty
nempe d . Illius comes e, fecundo 4 ho-
‘anogeneus » quinto loco confiftac . Ordine
terminorum hunc in modum conftituto »
generali artificio quzRtionem propofitam,
& alias fimiles quafcumque folvemus,
Termini primus 4 » tertius ¢ o quintus
e¢‘mupltiplicentur per invicem,& gignant
ace . Deinde fecundus & ducatar
in quartum d, & faciact 5 d: pro-  ace
du@um fecundum b4 dividat =~ A=
primum produ&um ace. Quo- bd
tiens A dabic terminum incoe
gnicum, qui petebatur, * .

De:
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‘ - Demqn/}rdn"b'. |

, ‘Eponatur quinto loco idem termis
nus , qui fecatdo, ut fit quafio.
Si 10 Homines 4 aureos expeadunt , die-
bus 3 ; Homines 100 , etiam 4 aureos »
Homines, 10.2 .
- . ., aureos4. b
Expdicb. | 3.c. .
Homines 1c0d ... :
aureoS 4. b
Qu_ot diﬂchXPG eeea: - T

quot dicbus expendunt ? Quoniam hia
duo termini identici funt , ac proinde e«
vanefcunt ; manifetum el quinque tege
minos reda@us effcad tres 85 ¢y d \
. Qui cum indicio- tradito Cap. L. pra= -
portiouem everfam contineant s quartus
per regulam trium fimplicem everfam se-
periendus eft . Primus igitue :

4 in fecundum ¢ faciat g ¢ - Ja.‘é
quo divifo pee tertium d, quo- B
tiensB eft quartus: ac proin-. -4

de 100 homines 4 .aureos ex- - '
pendent o dicbus B+ Littera B -porso dee
S e fignat
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fignat fra®ionem (peciofams qua typls
commode incer{eri non potefl; quod ctism

‘deinceps-nota .

« - *  Homines z00. d
Auteos 4b o

: , ae
Exp-dicb. B:.

Homines 100; d

Quot diebeexp.? wore

Quoniam-igitur reo Homines 4 aureos
expendunt, diebus B ;3 lidem 100 Homi=

fes, 1000 aureos esquot dicbus expens

dent /" Quoniam hic rurfum duo termini
identici {unt, conflatcerminos quinque
redaos effe adtres 6, Bs ¢: qui cumk
ex . indiciis jam traditis proportionem di-
re@tam contineant, incognitus per impli=
cem dire€tam proportionum regulam ine
veniri debet . Itaque fecundus, nemps
fra&io (peciofa, per B defignata pducatus
in tertium e, ut traditur L.Il. ;

cap.VL num. II. & gignat D, ace

hoc eft fra®ionem , per D.de. Dot .

fgoatam : qua divila perpei- ~  d

mum
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mum &, ut traditue lib.I1. Cap. VII.n.lI

(multiplicantur enim fra&iones fpeciofe, °

ut valgares ) provenit quotiens E mdi,
cans 100 Homines , 2000

aureos , quot dicbus ex- ace
pendant: ac proinde E e} E~14g
terminus  ille incognitts , bd

qui in quaRione initio

propofita quarebatur. Atqui efft idem
cum A, ex vi conflu®ionis invento . Er-

A eﬂ terminus incognisus qncﬁtu.
%uod erat demonftrandum.
- 1L Propofita fit quzflio terminorum

_ o&o, vel plosiom . Scriptores 4, pagi-
pas 250, linearum 20, fcribunt diebus
- B s igitur Scriptores 6, pagmas 3508
linearum 25, quot

diebus fcribeat ? Scr}ptores. 48
Quoniam tam in . Scrib.pag. 350. b
primo, quim ter- Veifuum 0.0
tio membro unus ' o
terminus  aliquid Dicbus - 8.¢
agit circa alivm,

pimirum 6 circa Sctiﬁtéru 6. d

by &dcircaesli~ Paginas  350. @
‘quet in quaflio. Verlunwr  a5.m

ne' proportionem . .
reciprocam . con- Quotdieb. feriu.

tineri . Ordo igitus tmninomm idem

erit
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erity qui {upra::

nimirum termi- . Scriptores 4 8

nus 8gens 4, non_- Scrib.pag. - 250. b

habens annexam, = Varluum , 20.m

fibi quzftionems - .

primus eric:huac , Diebus 8. ¢

comites ejus &, & - .

m (equentur. Mg- : Scriptoges 6. d

dium locum:te- Paginas = 350. e
" nebit ¢squi fo. ,Verfuum 25, o

lisarius e .5 & .

to homogeneus, Huic proximus erit &
agens alter. , qui. annexam habet qua-
fiionem 5 quem € » % 5 ejus comites, {ub-
fequenctur. - Qrdine fic conftituto. Pri-
mo & du&us in medium ¢, & proxunq
d p:aetermnﬂ'o y in omnes ~

illins comites ¢, #, pro- acen g
ducatscen. Tom 4 ils: Peemg.s
le jam pretermiffus du- dbm 3

&us in omnescomites pri-

mi &, nempe in 5,m, producat dbmq

Deinde produ&tum. primum a ¢ e # divi-

datar per fecundum 45%. Quotiens

P dabit numeram mcogmtnm. qnz que
tebatur. :

F : '..._.,.-.._

Pe-
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Scriptores 6. d
Sctib. pag.350. ¢

Yerfuum 20m -

ace -

, biebus A oy

bd _ S
Scriptores 6. d
. Scrib.pag.350. €
Verfuum . ag.n '

. Ql_ot diebofc‘?g L] o ¢

Demonfiratio ;

I tertius terminus m ponatur etiam
_loco feptimo pro # , quzRio redigetur
ad terminos quinquea , 4, ¢, d, ¢, cujus
terminus incognitus, ut jam demonftra«
tum eft num.r erit A :ac proinde Scrie
ptores 6 5 paginas 250, lineas
ace rumm 20, {cribent diebus A
@ e ipitur jidem 6 Scri prores, pae
. db ginas etiam 350, fed linearum
# 25, quot [cribent diebus ? hic
quia utrimque di¢ numeri Scriptorum, & .

" paginarum jidem funt; quzRio reds@a
et ad terminos tres, nimirum m, A ,%

qua
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qua quia dire®a eft , duc

Ain 7, ue traditur L.IL acen
Cop.Vimumil, ke Q. TTT
Quo divifo per m , ut tra-

ditur L.I1.C.VILnu.llL fiet aced
quotiens R 5 indicans Scri= ~  P- e

ptores 6 paginas 350y li= * : dbm
nearum 2§, quot diebus .

abfolv:nt;"ac proinde eft is, R acen
qui petebatur. Cum igitur dbm

R jdem fit cum P, eritP.
pumerus incognitus , in quafione requiv
- ficus, Quod crat demonfirandum.

" Scholiun.

Uefliones ad regulam compofitam propor<

‘ tionum, tam ewer[am, quam direlam per-.
tinentes per regulam fimplicem pro-:
portionum bis ;:)ﬂmm [folvi poffe, quamwis
inutili ciremitn , éx demonfirationibus jam al-
latis manifeffium eff 1 compofitam widelicet di-
refam , per direélam fimplicem duplicasam;
everfam vero , pey fimplicem everfam unam ,
fimplicem direciam alteram . 14 porro 5 hasud
feio , an fatis fuerit ab Arithmericis obferva-
tum , poffe everfam compafitam folvi per fim-
pliees duas , everfanubla interveniente : qued

Jic oftendo. , o

Refumatur queflio [upra numer. 5. propoe
Fra . oy
Ex
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Ex qua defumatur prima.

Homines 10 gquefio Simplex  hujufmodi 2
Aureos 4 Homines 1o , diebys 3 , ex-
. pendunt aurees 4 ; homines
Exp.diebus. 3 ergo 100 , dicbus etiamp 3 ,
gsiot expendunt asureos ? for-

Homines 190 mulam bic appofui , gquam.
Ayreos 3000 pater effe direGam . Solutio=
© . ne adhibita , quartus pro-

Quot dieb.exp... venir aurei 40 .\ Altera jam.
e gueflio fit etiam [fimplex 3

Homines 10 . Homines 100 ex=
diebus 3 pendunt  aureos

Exp.aureosq. © 40 sdiebus 3; er-
e go iidem Momi-
Homines 100 ¥es 100 , apreos

diehus 3 3000 , guor die--

Quot aur, exp.... - bus expendunt ?
C Formulam in[pi-

te hic appofitam s quam iterum patet effe dire-
- : élam , Solatione

Homines 100  adhibitd , perve-

aureos 40 niunt dies 150
exp. dicb. 3 pro numero inco-

Homiues 1p0 ganito quefite .
aureos 1000 Ez poterunt quaes
Quor dieb. exp. 2..,, Siones omnes e»

‘werfe compofire

in hunc modum folvi . Simili modo etiam demon- -

frari poref, compofiras diredtas folwi poffe per
" #mam divellams fimplicenm , ¢ everfam alte-
rAN . .

Hiee ad plenam regule trium compofisa intele
ligensiam difla fint . Ceterum inutilic ad pra-
xim ille per duplicatam folusiosnem fimplicem.

Aa cir=
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circuitus Zﬁ > quando folutionem expeditiorem.
longe , ac breviorem jam tradidimus ,

¢ AP III
Regnla Societaram.

D Ocet numerum in partes dividere ,
datjs nnmeris proportionales.. No~

men fortica eft a focietatibus mercato- -
riis, in quibus ufum habet permagnum.
Sic verd infticuitur. '

Datorum fumma primum locum te.
neat; fecundum numerus difteibueadus;
tertinm finguli datorum . Exerceatur
deinde toties regula trium 5 quot funt
dati. Numeri inveati fatisfacient quaza
ftioni . Si numeris datis temporum diver-
fitas fit adjun&a; privs io fuum fioguli
tempus ducantvr s quim ad unam {ums
mam redigantur .

KQuaftio 1,

Res Mercatores 5 inita focjetate
lucrati funt aureos 4500, Primus
-expofluit aureos 100, alter y5o0, tertius
200, Qugntum ex luctp communi cui= -
que debetur 2 ' -
. . Ma-_-
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- Manifcfum eft , lucra fingulorum de-
bere prcuniis, in (ortem coliatis, effe pro-
portionalia ; adeoque lucrum commu.
ne 4500 aur. dividendum in partes , pe-

Cuaiis collatis fingulorum proportiona-
les, ‘ ’ '

Sic igitar quattio ordinabitur

Dati quafiti -

Summa dat, Lucr. com, . 100. € 1000.f
450, . 4500 ‘ggeo..d 1§oo.g
a 200. ¢ 3000.h

Tum quare s i 450 aurej Juerantur au<
Ieos 4500 ; finguli datishoc eft pecuniz, a
fingulis in forcem datz quot lutrantur
aureos ? Regula trium ter inftituta, pro-
venient quafiti . Conferenti 100 deben-
tur Tooo, conferenti 1 5o debentur 1 500,
& 2000 ¢i , qui 200 contulit. -

" Demonflratio,

E X vi conftru&ionis,ut g eft ad 4,fic ¢
et ad £,& fic 4 eft ad & ficeeft ad

b. Ergo per XI. L.VI.c ef ad fiuc deftad-
g.& ut eeft ad 4. Igitur permutando per
XVLL.V.ut ¢ eft ad dytic feft ad & ut
‘deftade, fic geftad 4: & ex @&quo per
' » i Aa 2 . XX[IO‘
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XXILLib.V.c eft ad ayut fad b. Conftat
ergo fides operationis.®

Razflio 11,

Res Mercatotes lucrati {unt aureos

9000, Primus contplit aureas roq
per menfes 1§ ; fecundus 140 per menfes
19 3 tertins 300 per menfes 7 « Quantum
fingulis debetur ?

Aurei a(‘nguhs collati ducantur in.
tempora,& numeri producti 1600y 1400,
2100 in unam colligantur (ummam
yooo. Queaftio deinde fic ordinabitur .

Dati Quasfiti

~$um.dat, Lpe.com, 1600 3200
§00P 9600 1400 1600
2100 4200

Demonftratio eades , qua fupra,
Quod autem multiplicatio pecuniae in
tempus valorem datorum non immu-
tec ; patec ex demonfratione regula
trinm eompofite dire@a Capitis praces
dentis, -

CAP,
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€ A P. IV.
Regula Alligatiogis

D Ocet hac regulay res diverfi ptetli jea

4 commifcere y ut mixcum habeatur
pretii medii , pro arbicrio affignati . Sing
duo genera aggeati non puri » primi libra
I valeat aureis 30 5 alterius 34 4 Scire cu-
Pios quantum ex utroque fumere debeam,
ut mixti una valeat aureis 28 ; vel uc
habeam mixti libras 10 s quarum uns vaa’
leac aureis 28 . Hic pretia data funt 30,

24 5 arbitrarium medium 28 . Id
numquam efle potc utroque dato ma-
jus , vel dato utroque minus ; fod me+
dium intecilla; aut alterutri equale.

I. Si duo folum fiue pretia daca di<"
verla 30 24 » ea [cribe (ub iavicem 5 me<
dium vero 28 ad finikram . Tam pre-
tia data alligentur inter fe » hoc eft come~
pareatur ambo cum medio”a8 , ut dux
,habeantur differentiz ¢ nimiram excef-
fus 2 majotis dati 3o fupra me«
dium 28 , quém ad dextsram minori
dato 24 adfcribes § & defelus 4
minoris dati 24 a2 imedio ; quem ad-
{ctibes dato majori j30. Qua omnig
in fermula hic appofita exhibeatug « ‘

~ Aa 3 Piet,
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Pret.mixi  Differs

. .30 4
.Pret.med
28
24 32
6
Sum.differ.

His pera&tis ; regula proportionum indu-
citur toties s quot funt pretia data . In ea
ptimum locom tenebit fumma differen-
tiarum'g : fecundum quantitas ; ive nu-
merus mixti libiro: tertinm ﬁngula: diffe-
rentiz - Numeri inventi folvenz quae(ho-
nem:

R . 2
Differ.4s  lib.6—A
L 3
Sum.differ. Mixti
6 lib:xos

L B
Differ.3.  lib.3~B
| 3
Igitur ex pretii majoris 30 aureorum
argento acczpnendae fune librz A 5
pretii minoris librz B; qua fimul eﬂi-
ciune 1o libras argenti mixtis CU]IJS gre-
tmm fit medium j aureorum nempe 2
11.Cum




PracTiceLiIV.CarIV. 375
1l Cum plusa, quim duo , pretia dan-
tur; fingula binatim inter (¢ alligentur,
his tamen legibus fervatis . 1. Qua al-
ligantur s neque (imul majora fint pretio’
medio ; nequé fimul minora, 1L Ex-
ceffus majoris pretii dati {upta medium
adfcribatus ‘minori pretio 5 defectus au-
temi minoris a medio apponatur majoe
ti. 1i1. Mis falvis ; perinde eft quocum-
queordine intes fe data pretia alligen-
tur ; & poteft unum alligari (zpius 5 hoc
&f cum diverfis s modo fingula (altem al.
ligentur femel. Unde fits ut eadem quz-
fiio "multas folutiones admittat s _ut in<
fra demon frabitur . T
" Alligationibus peractiss regula propor<
tionumout fupra, toties exercebitury quos
pretia {unt data.[n ea primum locum te-
neat fummd differentiatum 5 fecundum
wantitas » fen numerus mixti, tertium
differentiz fingulz 5 aut, i vni pretia
plutes font adfcript®, [ummea earum fin-
gul. :
- Exemplum.«

Ibra 1 Garyophilli valet juliis 3, Pi-
peris 4 » Cinnamomi 6 5 Zingiberis

8 » Croci 1o, Quantum ex fingulis de«
beo accipere , ut mixti libra 1 valeag
Aa 4 jug
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juliis 7 2 vel ut habeam mixti libras r 2,
quaram una valeat juliis 73 '

G Pret. data Differ,
T o aryoph.a 3 1.3
Mixsl Péet.ined.  Piperis b'g 3.1
- 4 _  Cionam&6. 1.3

. ' Zingib- d 80 4.;.!

tfﬁﬁi' ] ‘!eo »40;0:

Differ. »Quefit.

Sam. diff. Mixtri. v 28
a8 lib. 1. 42 4 m

: ‘ 28
A 4 m
a2 g
g2 & a
T a8
82 % a

' 28

In hot exemplo fa&a fant omnes alliga-
' tiones poffibiles , qua fant 64, ae, b¢,5d
¢d, ce. Igitur Garyophilli » Piperis » €in-
pimomi ex fingulis partes w unius lis
bra, & Ziogiberis, ac Croci etiam ex fin*
gulis partes # unius librs, dabunt mixti

libram £ » pretii 7 Juliorums
, Hoc
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Hoc porro exemplum , prater (olutios
ptm jam datam , alias admictit, ut infra
oftendetur . Accipe unius adhuc folutio-
nis formulam . Alligationes funt, ads .

b4, ce

Mixti. -

" Pret.Med.

7

Suh. diff. Mixti g p

3.

Pret.Jdata

Differ.
Garyoph. o

a3. I.

Piperis bgy 1

Ginnam. c¢6. 3.
Zingib.  d8. 4 3
€roci. ex0. I.
Differ. Quu=lit
S -
13 ¢
s
' ug ¥
llboto ; ? : '3_‘ ”
, 13 P
7¢ L
7 ‘13 q
| OF S
:; £

Q'ﬂeﬁﬁf:ﬁ p» ¢» findicant,quot par- -
tes libr2 ex fingulis acceptx conficiant -
mixti hbram wnam , pretii medii 7 ]u-

liorums

F.xamen ita fet » Su Gnyoph;lh mAa

B
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libea valeat 3 Juliis; iibre pars f quantumi
valebit 2 Rurfum [ f libta piperis, &c.
Pretia per vegaiaai trium inventa colli-
ge in uoam (ummam ; hxc pretic mes
dio a‘qualis erit 5 fi Bene fueris operatus,

Demonfivatio , cam duo tantum previa
diverfa [unt alligands .

- Differ: croci
o Pipc4g‘ 2. €
- Mizgei .
Peet:medium X
7iCi Diff.Pip.
- @roci.gb. 3. d
. ¢ f
Sum.differ.

¢\ Uzflio fit : libra 1 piperis valet 4
Juliis , libra croci 9 5 quantum ex
utroque {umere debeo y ut libra 1
mixta valeat Juliis 2 Cum ad (olvendam
quaflionem in regula trium primus lo.
cus debeatut fumma differentiarum » fe=
cundus numero’ mixti ; five ejus quana
titati , teitius fingulis differentiis reci-
proce collocatis 3 demonftrandum eft,
to~
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totius mixti quantitatem ; feu pumeium;
libram fcilicet 1 itaeffe ad croci 5 qui
in mixtoeft ; quantititem , feu numerum
incognitum ; ut f fumma differentia=
rum el reciproce ad d differentiam pi=
peris a pretio medio ¢ Quod &et hund
in modum : S .
 Exceflus e pretii unius libr2 croci
fupra pretium medjum unius libra mix-
ti precile oritui a pipere; quodeft in
mixt6 : & defeGus 4 pretii unius: libri
mixti pracife aritut 4 croco 5 qui eft
in.mixto . Ergo ekce}us e pretii unins
librz croci ef ad defe®@om & pretii e«
nius librae piperis 5 ut reciproce pipers .
quod eftin mixto; ad crocum, quie
in mixto. Ergo compounendo; ute cum
delt ad d, exceflus nimirum ctoci cam
defe@tu piperis ad piperis  defc&um }
ita piper cum croco in mixto , hoc eft
tota mixri quantitasy libfa nempe uni
_eft ad quantitatem croci in eodem mix-~
to. Quod erac demonftrandum .

' D‘emonj}ratz"o lln?wrfalis. fve duo tantun
pretia , [fve quotiibes firit alligando .

Anc rein non _effe demonfratu faci-
. X lem , apparebit, nifi fallor , ex iiss
' qua
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qua hic fubjungam. Que attulere non-
rulli » nullam demonftrationis {peciem
habent , ut ne {civiffe quidem videantur,
in quo difficaltas confilteret , aut quid dé- .
monfrand fibi eflet.lltar porro,quod jam
feci fzpius 4 Logiftica Speciofa » qua huic -
gei demonfirand# conducet plurimum .
Quare hac iis [cribo,qui jam in'ea utcums
que (unt verfati.

‘I.Rerum quds. Schema L
tuor milcenda- 40 b ] e—n
rum pretiadiver: 5.4 6. ¢ “duma
Gafintbrcid,e; 7% 8.dd | a—c
pretium medium 9 ¢ l a~wb

fita: Exceflus .

~efupra a eft é—u; ex praecepto regulz ads

fcribendus minori 4. Defe@usdab a efk
@by apponendus majori 6. Exceffus a
fupra 6 et d—a, quem adfcribe minori c.

> Defe@us ¢ ab 8 eft s—c,quem appone ma«

jori d. Valebit porro jam afferenda de-
monfratio s quocumque tandem oidine ,
fervatis tamen prefcriptis in regula con-
ditionibus , inter (¢ pretia diverfs alli-
gentur; S _ '
Il. Manifetum eft, in qualibet diffe-
rentia s per exceflim , fegari 6 precinm
medium , affirmari verd pretia maj;n
: x 3¢

NG
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data ¢, 45 quod ita exprimitur ¢=3 » hoc
eft ¢ minus 8 5 d-a, hoc e 4 minysa .
Rurfum patet, in omni differentia y per
defe@um , affirmari o pretium medium,
negari vero pretia data minora &, ¢; quod

- fic ex primitur gy @b .. Sed quiaex
preefcripto regula preciorum » quz allis
gantur , femper unum majus eft pretio
medlo, alterum minus, ant certe qua-
le 5 tot femper erunt differentiee, quot pre~
tia majora & minora medio: qu fi in und

B R )
ereia - Qe o 20 - 3b>

fommam F colligantur , hzc duo infale
libiliter evenient. Primbd litter® , pretia
medio & majora defignantes s fempee
reperientur affirmata ¢ litterz verd tow.
tidem , defignantes pretia medio 4 mina=
£a , femper negata , Secundd ¢, medium
pretium defignans, toties negata reperie-
tur s quoties affirmata 3 negata quidem
. in diffesentiis majorum pretiorum ; afs
firmata verd in differentiis pretiorum mi-
norum : ac proinde litteris.¢ fe mutuo
“tollentibus differentiatnm {fumma erit
G, conftans femper litteris,daga pretia des
. fignangibps, : - .
C G

-
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e “+ d—c—b

II1, Ue vero fciatur, quantum ex {pes
giebus - fingulis diverforum pretiorum
b,¢5d,e{umidebeat , ut ex iis permix-
tis una libra yaleat pretio medio g5 ex
segule prafcripto , ponitue primo loco
fumma differentiarum , fecundo 1 libra’
gertio fingule- differentiz 53 ac tum. per

Different, Schema 11, -
: e-a

¢-a w—s=—DPexb

e4-d-c-b
. d.a
. dea m———Qexc
Sum.diff. libra e+dcb
€ d—ci=b 1 a-c
v : : a-C -—--—-R~gx d
e« d-c-b
a-b
« a-b wmemmeSexe

e+d-c.b

regulam trium jnveniuntur quarti pro-
pertionales P, Q,R»S. Quiquidem,
qnod fecundus terminus fit wnus, exe

. hi-
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hibentur, dividendo f(clum d:ffirentias
fingulas per differentispem {ummam . J-
taque quarti illj propartionales P, Qs R,
S funt frationes , quarvm communis
denominator ¢f differentiarum fumma
¢ - dr—c—0b o pumeratores verd differens
tiz fingula s eo ipfo ordinesquo num. I,
foete alternatim pretiis diveriis 6 ,¢ ,d ,
£ appofit®, o '

1V.Nunciquija jn regyla affericar, P,Q.
R » S indicare,quantum ex fpeciebus fina
gulis diverforpm pretiorvm 4, ¢, d, ¢ {ue
mi debeaty ut una libra, ex iis mixta, va~

_leat pretio medio g5 ptrumque oftendi
debet, P, Q, R, S efficere unam |ibram,
& P,Qs R, S fimul valere pretio medio
#.Primum patet ex XXI1V, Lib.¥, Nam
ex conftr. fumma differentiarum eft ad
fingulas differentias 5 ut 1 libra ad fingu~
lasP,Q,R,S . Ergo, utfumma differ,
eftad omnes fimul differentias, ita una
Jibra ef ad omnes fimul Py Q» R,S. At-
qui fumma differ, zquatur differentiis fia
mu] omnibus. Ergo etiam g libra omnijs
bus P, Qs RS zqualisef. .

- V. Alterum yerd, in quo pracipua
difficultas eft , cujus gratia fuperiora
omnia pom. L1L1II, premifimus s fic o«
fendo , Yt invenjantur pretia , feu va- ,
- ‘ lO,v

'



384 ' ARIYHMERTICE

lores fingulorum PyQj Ry S, flatuatur in
‘segula trium pro loco I. libra 15 fecunda.
#» ¢ yd» ¢ pretia diver(a fingularum (pe-
cierum ; tertio ﬁngula Py, Qs Ry S, & dic:

fi 1 libra fpeciei primz valeat ﬂorems &5 -

unius libra pars,a P defignata, quanmm
Yyalebit ? & fic in aliis,

Scheme 111 Py be-ba”
[e+d-c-b ed-c-b

da  cd-ca

é.c g () o T
Lolibr & f}e-i-dec b edd-c-b
: § ac da.dc

\Sod}' e R Lo 4

- | a-b  ea-ch
99. I et R S . R Z
’ etd-c-b. exd-c-h.
~ ea-jda-ca-ba
evj-d-c-b.

Quoniam vero in primo loco habetur y-
qitas , ut inveniantur quasei V,T,X,Z,
oportebxc (olum fingula 5, ¢, dy ¢, pretia
* ducere in fingulos fra&kionum P, Q:R+S»
BRmeratoresy qui 5 qt oftendi num. !I_II..‘
. unt.
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{unt iple pretiorum differentiz ,- iifque
fupponere communem denominstorem
€ 4 d—cemb,quem oftendi n.I1Leffe dif.
ferentiarum fummam . Nunc fraQiones
iplas V , T, X, Z jam inyentas expenda-
mus.Si harum numeratores in unam (um-
mam colligamus 5 reperimus eas particu-
las; in quibus 4 pretiom medig defignans
non reperitur , fe mutuo tollers : quod
ficoftendo, Ut habestur numerator ip-
fius V, nempe be—ba,pretiam & ducitur
in numeratorem ipfius R, hoc et in dif-

ferentiam , quz in (chemate primo ipfi4
fuit appofita : ea autem erat differentia -

pretii majoris ¢;nempe e—a, in qua ut o-
ftendi num. 11. reperitur + ¢ hoc et ¢
pretium majus affirmatum . Ergo in nu-
meratore iplius V.neceflarid reperjtuc
+ 4e, hoc eft be affirmacam . Rusfum, ut
habeatur numerator ipfius Z + ducitur
pretium majus-¢ in numeratorem ipfius Sy
hoc et in differentiam 6—4, quz ipfig in
‘Lfchemate fuic appofita: ea autem et dif-
ferentia pretii minoris &, in qnasut num.
1Loftenfum eft,repericur «==by hoc eft pre=~
tium minus 4 negatum. Ergg in npmera=
tore ipfius Z neceffario reperitns eadem
particula be , qua in V ; (ed jam negata
hoc e —mbe. Ergajn V, & Z duz partj.

: Bh Cle
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Scbemg 11l, = ga - be-ba
gb Y = P
:+d-c ‘b e4d-c-b

cd ca

6.c

T
1.lib, geivd-c b e+d-c-b
' da-dc
3.d ‘ X
. : ;-]-d cb e+d-c b
' ' a-b . . ea.eb
Y n-2 A S z
J ? J:+d-c~b e-d-c-b.
: eas}-da-ca-ba

pojrd-c-b.

Y cul® -5¢ &o-obp.m quibns # non reperj»
‘ tur , fe mutuo tollont ; Eodem modo o-
ftendam,in numeratoubus fralionum T,

& X particnlas, in qujbos non eft as(fune

e hic 4 ¢d, &-—d;,) fe inyjcem fimiliter

, . tollere. :

I Itag; fumma numeratorum in V,T,X,
Z eft ea+da--ca~—-&p, in cujus parciculis
fingulis reperitus @: huic lnmma 6 fub-
cribatur communis denommato; et d—a
cbserit fraltio N par ompibus ¥, T» X
Z. Deinde , quia genita eff fumma hzc

. ea

4
!

~
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€8-+damca—ba,pretia majora e,d ducgdo
. in fibi appofitas pretiorum minorum dife

ferentias a—c\8 a—biin quibus ut often
fom num.Il, 4 affirmatur § patet jn parti-
culiy hujus {umma,fignoafF-&is,necel-
fario reperiri pretia majora ¢,d . ‘Pari mo-
do, quia in procreatione hujus fumma
€4+ 3d~—ca—bg pretia minora ¢, 6 dulta
fancin appofitas ibi pretiorum majorum
differearias emmty& doeg, in quibus often- -
di (opra pum.Il. 4 negariy manifeftum eft
in particulis hujus fomme , qua eft nu- -
merator ipfius N » figno r— affedis , necef-
fario reperiri pretia’ minora ¢,6.Ergoin
numeratore iplius N pretia majora €, d
reperienturaffirmata ;' minora veroc b g
negata.Atqui (upra num. Il oftenfum ety
etiam differentiarum fummi e4demc—by
que eft frationis N denominacor, cone
fare pretiis ma joribuse, d affirmatis 3
minoribus vero ¢ 5 4 negatis. Ergoin fraa
&ionis N numeratore reperiuntur ep-
dem licterz, & jifdem fignis affcQw, qua
in denominatore . Ergo fi numerator di-
vidatur per denominatorem » quotiens
erits . Sienim denominator ducatur in
@ , reftituetur idem pumerator . Ergo
fraltio N aquivalet ipfi @ pretio me-
dio, Atquijam oftendi N zquari omni«
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bus V» T, XsZ, valoribus ipforum P
QsR, S. ErgoPy, Qs R, S fimul vz~
lent pretio medjo 4. Quod erar demon-
firandum. :

Quot [olutiogess diverfas eadem quaftio
admittat jaxta praxim jam
traditam ..

A Rithmetici- Scriptores plerique affe.
\ runt , pretia data diver{imode alli-
gari pofle , ac proinde eamdem quzftio-
pem plures [olutiones admittere . Sed
quantus folutionum diverfarum fit nu-
merus , & quo artificio ille omnes exhi-
beantur . altum apud illos filentium eft-,
Nimirum, ut demongrationem ipfam ho.
jus regula, ita & determinationem ipﬁqs
pulcherrimam » aut ignorarunt, aut certe
‘immerito neglexerunt.
- Ejufldem igitur queftionis {foldtiones
omnes poffibiles invenientur hunc in me-
dum. - '
I. Vide quoties pretia data inter fe
‘binatim pofﬁnt -combinari diverfimode 3
hoc eft inveniantur omnes diverfi bi-
niones, quiex datis pretiis huberj pof«
(unt , ut trademus L.V. C.ViIl. In quae-
ftione num. li. fupra quinque dantur
- ) . . Pt‘e'
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pret:aa, by ¢ 5 dye, quorum biniones ;-
verfi funt 1o,

1. Vide, quot ex his binionibus ot
apti ad alligandum : ad quod requiritur ,
ut binionis uccurque membrum , ne-
que fimnl majus fit, neque fimul mis
nus pretio medio . Ex 10 binionibus
_quationis fupra datzy tantum (ex a-
pti (ant ; nimitum od , g¢ 6e s bd 5 ce

éd. .
IiL Vide,quis minimas Gt alligationum
‘numerus 5 ad qualtionem (olvendam ne-
geffarius . Si_multitudo pretiorum da-
torum par eft , ejus (emiffis dabit mini«
Mum numerim alligationum. Siimpar,
ejus femiflis ,. unitate au&a . Ratio eft,
quia fingula pretia data faltem alhgan
debent (emel . [n exemplo noftro, quiz
s pretia dantur a, 4y €5 45 € ; Mminimus al
ligationum numerus, quololw qh?elho
potelt, eft 3.. ‘

IV. [afpice biniones aptos, num.I1.in-
ventos , & quare ormines eorum diver-
fos terniones » & omnes eorum diver~
fos quaterniones, & fic deineeps, incie
piendo a minima fpecie, num. I11. inven=
ta, ufque ad proxime minorem nume«
roaptorum binionum , ut tradetur L. V.
C.VI1L In exemplo noftro, quonid binice

Bbj nes
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nes apti funt {ex, nom.ll. reperti ; opor-
tebit » omnes eotum dlvepfos reperire
terniones ; qui funt 20 5 & qdatermo-
nes, quifontig; & quince¢niones ; qui
{unt 6.

V. inquire, quot ex binionum apto-
rum ternionibus » & quaternionibus 8c.
~ fintapti folvendz quzltioni. Illi pors
roerunt apti ; in quibus fngula pretia
data g, bycydsé s keperiuntur § Inepti s in
quibus ahquod eorum deelk . Sibguli
horum inventorum terionnm s quaters
nionum ; &c. fingulas dabvae quzfios
nis data foluuones » quibus eam adde,
quam exhibet tota binionum aptorum
fumma ; Prater has 3 null® erant alliga-
tiones aliz poffibiles.

In ex:mplo nofiro pretiz dantut quin-
que , qua artificio ; jam explicato 5 com=
peries alligari pofle modis diverfis 25,
ac totidem proinde exhiberi pofle quz-
ftionisdat folutiones o

Al
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Alligatio,

Yo 3. 3 4 $ 6.

ad ad ad ae¢ ae ae
bd be be od bd be:
‘ce ¢ ce bd ce «cod
7: 8 g« 10, II+ l2.

e aras i
ad ad ad ad ad ad
a¢ a¢ ae¢ ae bd bd -
bd bd bd be be be
cd ce od ce cd ce
13, 144 1§ 16, 1%+ 18,

ad ad ae ae ae ae
bd be bd bd bd be
¢d cd be be od cd
ce ce cd ce “ce ce.
19. 30‘ 2. 22. zgo .240

. ad ae bdﬁbemcd"ce ' ‘ad
a¢ bd be ¢d ¢ce ad J ac

bd be cd ¢e ad ae bd
be cd ce ad ae bd be
cd ce ad as bd be § cd

‘ ce

- Dixi fuprain titulo hujus 'difcuifus’{
B 4 in%y
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}axta praxim batlenas traditam . Itaque,
cum dicitur prater {olutiones, dito modo
inventas » non plures effe poflibiles, intel-
lige fi utamur modo_alligationis conflue-
0 » qui fupra num.IL. traditus eft . Alids
quzcumque quefltio ad regulam alligatio-
nis pertinens s in qua plura duobus pretia
dantur » folutiones admittit infinitas. -
Quod fic demonfiro: Refumatur qua-

fio fupe- = ,
. rior,inqua ,, ‘ Differ.
ex pretiis 2 3 2

datis  feli- \Mixti b 4 ‘
gatur pré Pretomed. @ 6 f

arbittio v n d. 8 9 4
~ pum pretio €10
medio mi- :

nus, puta g; cum quo reliqua %,¢sds
¢ tanquam unum, comparentur. Ac-
cipiatur quivis pumerus f major, tum
“minimo ipforum 4 ,¢, d,estum etiam
- medio # 3 minor verd ¢ maximo ipfo-
rum . Ex regula alligationis, jam tradi-
ta , liquet res pretiorum &sc,d, ¢ ita
‘mifceri poffes ut una libra mixtiex ile
lis valeat pretio f59 Juliis. Pro fpe-
ciebus 1gitur &) ¢ 4 4, ¢ fumatur ex
iis mixtum , cojus una libra valeat pre-
tio £« Tum per regulam alligationis

fim-




A
R .

P

Pricr16& LisliLeardV. jo¢
fimplicem Di ffer.
numeto I. . a3 ®
traditam ,  Mixti ‘

inveniatur  Pret.med. b. 4 A
 mixtum ¥ g € 6 §
zexf,& a . de 8 9 4
tujus una : . & 10
libra valeat ,
pretio me~ - - -
dio 7« Li- . . g‘
quet igitur 6. lib. 1
& zlibram 4 4
"effe  mixti ' ra
€X omni- A o
bus datis 3 s 5 ¢, 4, e;cum # 5 6 mixtum
ficex a, & f; fautem mixtumexé,c, d,
¢. Atque jta peraffumptum vumernm
f majorem , cum minimo ipforum 4, v, d
¢, tum ipfo medio , minorem vero ¢ ma-
Ximo » una habetur folutio quafionis ,
qua toties variabitur , quoties pro falius
“ejufmodi medius afumetur diverfus . Ata
qui tales medii diverfi affumi poflunc o
adhibitis fra&ionibus, infiniti. Ergo quae
flionis data folutio variabitus inGaities »

Quod erat propofitum.

.

Fare
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Esrium Aurifabri id corond Hieronis
- Regis detefum .

C Ulm Hierd ¢ Syracufarum Rex , coros
nam aureami Diis voviffet , & Au-
sifaber 4 (ublata portione atri 5 argenti
‘tantundem (ubfituiffet , fraus ab Archi-
medé dete@la et Sed quo -pracife ar-

- tificio s non fatis conftat « Varii funt mo-~

dit qui reguld alligationis utiturs om=
piam facillimus eft '

~ Referant da ' o Defec.auri
daed; bgtres —
maflad metal. Q_h-—i-y-_*-:]...g

- M fingulas libs W Co
20 & fit ill-{c] 5 : : : .
ved bg 5 ed [T e argent d
acgentea ; abb | ememt—imiommaf-
werdtea 5 de . exceffus argentis—

qua dubitatar, .
8n mixta fi¢ ex auro; & argento,

Primd invenienda eft ex Hydro-ftati-
c® principiis triuni maflarum proportio
quoad molem : ad quod minime opus elt»
ut de fa@o habeantur mafla gaurea 5 &

argenteasuti in Hydro-fatica . fi Deo pla="

suerit » oftendam « Quod £ moles 44 n:s-
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dia reperiatur inter auréam g b, & argen=
team ¢d  certuni érit in 6 4 adrhixtum ef-

- feargentum ¢ qua verd proportione 5 pes

alligationis regulam innotelcet:

_ Efi¢nim , ut differentiariom fumma A,
oad o differenciami ; feu defeétom molis
aure® b gamixtad b5 ita jolibi® mixe .
tia b ad librasargentiina b, ,

14 verd eodem modo demonflratzr,ut {de
pra. Nam % exceflus in mole argenti fuprd -
mixtani ab pracife ofiturabauro 5 quod
efh in mixtoj & defens auribga mixto
pracife otitur ab digento; quod eft in
mixto: Ergo % exceflus argenti ¢ d eft ad
o defe@®uin anri b g 5 lt réciproce quantie
tas, fen pondus auri in 16 libris mixti aé
eft ad pondus argenti in eodem mixto: e
gitur , componendo, tétum mixti pondus
argenti, pempe 1o libre; ef ad pondis
argenti in mixto 5 ut £ cum o, hoc eft dif~
ferentiarom fumma e ad o auri . defee
&um . Quod erat propofitum ; a

Si ergo £ ponatnteffleado; ut tgad ¢t
per regulam trium deprehendetur in @
6 mafla 10 libr. efle unius libr# argenti §
oftavas . , ’ :

Quod fi detur mixtum ex-metallis tria
bus , aut pluribus; nullo artificio depee-
hendi poterit » qua propestione fint come

: mix.
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mixta, quod ea poflit infinities variari, ut
demonfravi (upra.

Alia Demonfiratio:

{lamvis demonftratio jam allata mis

‘hi videatur clariffima effe 5 atqug

id ipfum pateat ex demonftratione uni«

erfali fapra:tamen quod in hacre des

 monftranda nobiles Geometra 5 & in-

primis ‘Marinus Ghetaldus in Archimedée

promotos labordrint 3 vifum eft hoc ipfum

alio modo » & faciliori, quam fit ilie Ghe-
taldiy demonftrare.

Argentum o defec. auris

in mixXto i &
‘A B 1ee gacmm i ‘
preelentet _aurum s
€Bsaurum ) e i C i nnebentind.

CA. Tum ~ mixts ' q
in argens d e et e

cea mole - argent.
"DE  ine -k
telligatur o

DE par excel.arg,

BG; in au- :

gea vero HI par AC.Quoniam ex hypothe

fi DE cxgedic AB per K 5 ablatis utrime

gue xqualibus DF , BC , ctiam FE ex;e.
et
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det AC , hoc eft per confir. HI , pex
K. Pari modo , quia AB éxcedit GH
per O 3 ablatis =qualibus AC ,- HI
etiam' B€ , {eu FD excedet GI , pex
O . Jam quia argentum B€ , & ar.
gentum DF =mqualia {unt mele , adeo.
que’ etiam pondere , & totum pondus
AB toti ponderi DE per hyp. fit zqua-
le ; erit quogue pondus reliquum auri
AC s hoc et HI per conft. zquale pone
derj reliquo argenti EF . Igitur moles
‘argentea EF eft ad molem auream HI ,
ut reciproce gravitas aari ad gravitatem
ergenti , exemp, gr.s ut QS adS. Er
go dividendo K , qui ef exceffus ER
fupra HI, ut oftendi fupra et ad HI,
ut Q_ad § . Deinde 4 quia jam ofien-
dimus equalia efle pondera EF , HI,
cum etiam per hyp. aqualia fint tota
ED s HG ; lignet , reliqua FD , 1G
pariaefle. Rurfum igitur argentea mo-
_les DF eft ad auream molem IG , ut
_reciproce gravitas auri ad gravitatem.
‘argenti 5 hoc efint QS adS. Igitur
dividendo O , qui ef exceflus FD pes
demonftrata {operius fupra 1G , eft ad
1G,ut QadS. Atqui jam oftenfum cf
etiam 5 ut Q_eftad S, ita K effe ad
Hl, Ergo » ut K ad HIy fic O eftad

IG;
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Defec.auri, 1G:& per-

p—t mutando,

o ‘ ut Keftad

aur. s O, fic HI

o T et ad lG,
mix. & compo-

L nendo, ut
argent. q K com O
d-f——-ﬂ—'-g—e . . Q& !d 0’
k * ficHG eft

— adIG; &

g;ce[larg. quia HG

e ‘moles

homogenes , fic pondus HG ad pondus
1G . Arqui pondaus HG per hyp.eft pondus -
AB3 & pondus IG fupra oftend: effe pon:
dus atgentl FD, (eu €B , Ergo , ut Kcum
O ad O, ita mixti pondus AB ¢ft ad CB
pondus argenti in eodem mixto . Qg_od
arat demonﬂrandnm. ,

€ A P V.
Regula Pofitionis /:‘mpkx.

P Ro quafito pumero pone quemvis
numerum, qui hypothe(‘s appellabi-
tur , eumque examina, juxta tenorem
quaftionis. Is quzﬁiom non fatisfa-
mtun regula trium primpm locum te-
, neat
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meat numerus 5 ex decurfu joventus ; fe-
cundum hypothefis ; tertium numerps

in quafione datus . Quartus, ex his ine

ventus , folyet guzRionem .

lllz igitur queftiones, & fole per pa
nam poficionem folvi poffunt 4 ex qua.
rum decorfu inventns eft ad _h(ypo(h'e.
fim , ut numerys datus ad quafitum;

L Rueftiol,

T Res fimu! debent 700, Primus ais
- tem debet duplo plus 4 quim fe-
cundus 5 ¥ higtriplo minus » quim ters

tins, Singuli quantpmdebent? |

Pone fecundpm - debere 100. Eggo

primus debet 200, tertius gop : quz (-

mul conficiunt Sop,Deberent autem cona
ficere 7000, Numerus in-

_ yentus 600 fit ;P:ius in ree

\ 3
gula trium 5 hypothefis oo, ‘A 1166w

fecandus; datus in guzRip. 3
pe 7000 4 tertius. Ex his | B
inyenitur quaficus A, Jgi- B 2333~
tur fecundus habuit A, pri- 3

mus B, tertivg C, quj ppa
meri fimul jundi conficiunt @ 3500 -
7000, ‘ I

24
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Defec.auri, 1G:& per-

r—4 mutan‘do«,

o ' utKefkad

aur. s O, fic H1
gremimm—-eh ek ad IG;
mix. & compo-
b—-c—-c—-oa nendo'. ut
argent. q K cum O.
e cﬂ ‘ad 0,
k " ficHG efd

—_— adIGs &

excef.arg. quia HG

et mol;s

honogenu » fic pondus HG ad pondus
1G. Arqui pondaus HG per hyp.eft pondus
AB; & pondus 1G fupra oftendi efle pon-
dus argenti ¥D, (en €B , Ergo » ut Kcum
O ad O, ita mixti pondus AB e ad CB
pondus argeati in eodem mixco. Quod
grat demonfirandom, |

€ AP V.
Regula Pofisionis /x‘mplex.

P Ro quafito pumero pone quemvis
numerum, qui hypothe('s appellabi-
tur , eumque examina juxta tenorem
quaftionis. Is & quzﬁiom non: fatisfa-
Clat.m regula teium primum locum te-
: neat



-
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meat numerus 5 ex decurfu inventus ; fe-
cundum hypothefis ; tertium numerps

in quafione datus . Quartus, ex his ine.

ventus 3 folyet quzftionem .

= igitur queftiones, & (ole per pa
pam poficionem folvi poflunt y ex quaa
rum decorfu inventns eft ad h)’POth?-
fim , ut numerus datusad quafitum;

Ruefliol,

T Res fimu! debent ypoo, Primus ajis
- tem debet dyplo plus 4 quim fe-

cundus 3 & hjegriplo minus » quim tere

tius, Sioguli guantpm-debent; |

Pone fecundpm - debere 100, Ergo
primus debet 200, tertius yop : quz fi-
mul conficiunt op,Deberent autem cona
ficere 7000, Numerus ina

. yentus 600 fit prius in gee

, 4
gula trium 5 hypothefis oo, ‘A 1166w

fecnndus ; datus in guzRip. 3
ne 7000 , tertius. Ex his | B ¢
inyenitur quafitus A. Jgi- B 2333~
tur fecundus habuit A , pri- 3

mus B, tertivg €, quj ‘ng.
meri fimul jeni conficiunt @ 3500 -
7000, o o

P4
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Demonfiratéo bujus exempli 4 atgue adeq.

tosius Regule per [e off mge
. ";fgﬁa . - )

Quaftio 11.

ORilis Exercitus tertia pars czfa eft,

pars quarta capta, 1000 fugeruat.

Quot ergo fuere univerfi 7 quot cafi?
quot capti 2

Pro quzfito totius exercitus numero

pone quemvis numerum » qui habeat da-
tas partes » exemp. gr- 12. lgitur ceft

funt 4, capti 3 » & fuperfunt § , qui fua
gerunt . Deberent autem fug:fle 1aco .
Numerus , ex decur{u inventus § » pri=
mus efto in regula trium; hypothefis
12, fecundus ; datus 1000, tertius. Ex his
prodit quafitus 2400, cujus tertia pars
el 800 3 quarta pars capta eft 6oo: 800
~autem , & 600 cum 1000 fugitivis confi-
siunt 2400: - ' .

Quaftio 111

: Ertiam itineris pattem confeci e-
ques , quintam pedes, qua fimul
efficiunt 5o leucas, Quot esgo milliaria
: : to-




J

~ primusef 8 , pumerusinveda € 18w

PrAcT1ERLIBIV.CARV. or
totum iter comple@itur 2. quot eques ab.
folvi? quot pedes 2 -

- Pro itinere toto pone.quem- . - 3
vis numerum , datas habene -A g3y
tem partes 5 puta tg. Eques ' o 4
igitur confeci § milliaria 4 pe= I
des 3: qua fimul efficiunt 8 B 31—
miliaria . Deberent autem- 4
conficese o, In regulatrium 3
tus; bypothelis £¢ ,fecandusy 4
datus 5o ; tertius : ex qdibus.
prodit quafitus A. Totum ergo - itee
fant milliaria A » cujus pars tertia eque-
frisel B , pacs verd quinca pedeftsis eff
€ : quz fumal efficiunt yo mi)jaria,. -

,  Ruaftioie - ¢,

S I prafidium augeretuc tereia - (ui par~.

te’y & adhuc 100 accederent , -effent

- Milites 3000. In prafidio igitar qnot
faue? 3 i P

Hzc: quafio, & huinfmodi aliz , fic

- ‘prapefita,unica politione folvj nequeunt.

‘Ut ergo per unam pofitionem hujul

-‘modi quafiones folvantur , pumerus ine

‘tegsr 100 fra&ionibus -, quz- partesde-
-nominagcnumeri quaiti o adixrens aue
Cc fe-



,

- nos habeat ? _ o
Neque hac quaftie per unicam po-

gor ARITHMETICE
ferendus eft a dito numero 3000 4 Ut fap
2900 3 atque’ interim quafio fic for
manda . Si prefidium tertia (vi paree
sugeretur + Milites effent 2900 : quot

jpitur funt’in prafidio 7 Operando ex -

prelcripto regula o reperies in prafidio
effe Milites 2r9¢ ¢ hi enim su@i tertia
{ui parte o que-eft 929 , finnt 2900,
Quod fi numero fic invento 21759 praes
eer tertiam (i partem . addantus 1de,

' gue a 3000 fupra abftulimus, refituene

tur 3000 » atque ita {olutio obtinebitue
queltionis data L :

- Ruaio?.

1

‘ngniu;"aetatcm @aroli‘continet bis,
~ » &% % adhucg annes, Paulus utrinfe
que atatem comple&itut 5 & inluper an-

nos 6 s omnes werd tres fimul confi-
.cluat 60 annos . Quot esgo finguli an.

Stionem folvenda et . Poaatur enim
Carolum habere ‘annos 6. Horum doplo
£ addam 4 4 habebe 16 annos Antos’
- pii. Horum verd anni jun&i » edje@is

£, dant 28 annos Pauli..E¢ tres fimul’
eenficient agnos s0. In regula triom

pri-
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primus efto” 5o 5 fecundus, K
6 hypathelis 5 tertius 60, A oo
datus « Ex his pro quzf. . s
'to” annorum Caroli Pproves . 2
niet A. Qui bumetus non B rgee
folvic quafionem : fic e« . ¢

nim  Antonius habetet an.- o
nos 'B; Paulus verd annos C2p

€ ; &.tres. (imul conficient 5§
annos:D . Debefent autem
- 60. " : . .D 43—~

@ertum igitur ety non el ) 5

fe hic numerum inventum

-ad hypothefim o ut datus eft ad q‘hz.ﬁ.‘

tum :alids enim unica pofitione: fuiffet -
quzitio per regulamtrium foluta . Ve-

~ rum, cum {2pe non ira. promptum fit sdi=

fcernere , utrum mumerus ;- ex pafitjone
inventus  fit ad pofitiohem, (eu hypothes
fim , ut datus fit ad quaficum ; aliud erig
hujus rei indicium aflignandum. - :

" -

 wnicapofisione [olvi men pofie.

- Ex gao indicio colligatur B quxﬁior)c{tzif

g\ Uatielcumques ut cum. namero ad

libitum pofito iuxta quationis tes
norem procedatur » affumi debet numea
fus aliquis , in quaRione datus, certus
. Cc 2 elto

.
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efto , quzftionem unica pofitione folvl

-

non poffe.
- . Exemplum {umatur in quzfione ulti-
ma {uperiori;, in qua pro annis Caroli po-
fitus eft 6. - Utjam cum hac hypothefi

yrocedatur juxta tenorem quazftionis,
* affumi debent 4 ad duplicates Caroli an-
mnos adjiciendi, ut habeatur atas Antonii:
" qui numerus 4 » quia datuseftin qua-

flione y €a folvi non POtﬁl‘it_ E"icapo- |

fitione. : -
- Quod upiverfuliter fic demonfiro. |

r 4 Ypothefis . feu po- F V
‘ fitio falfa fit-FP:nu- X 4
.merus verus, qui'quaz- © Z'I D
ritur'y efto V : numerus
- quifpiam, in quaMone datus, qui aflumi
debuic, ut cum falla hypotheli F , qua-
“@io decyrri poflet » fit A. Numerus da-
tus, seu ccgnitns principalis, qui cum eos
dem A , & vero quefito \J, tenore qua-
flionis decurlo 4 producitur , efto D.
Manifeftum eft » A nonefle ad Fy ut A eft
#d Vi.cum Fy& V ex hyp.fint inequales.
Alius ergo X-major,minocrve,quam A ye-
ritad F,ut A eft ad V. Procedendo igitur

. cum V, & F, juxta quzlionis tenorem,.

pro-
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producatur Z. Quoniam igitur V , & A
ipfis F , & V funt proportionales; ma-
nife&Gum ek , fi juxta ejufdem quae(ho-
nis tenorem , tamcam X, % F., quim
cum'A, & V procedatur , produ&os in-
de numerosZ , &D forciplisF , &V
proportlonalcs . Sit jam 1 ille numeras,
qui ‘inventus eft 5 decurrendo cumfal.
fa pofitione F tenorem' quafionis , af- -
fumendo ad hoc datum illam numerum

A. Quoniam igitur E, & A, utoften-
dl {upra , funt maequales jetiamZ , & I
+ produd®i , feu invehti ex decurfu. quze-
ftionis ille cum X » & F; hiccum A, &

F , inzquales érunt. Quare cum (upra .

demonftratum fit 5 ZeiTe adE, ut Defd
ad V5 nonerit I 5 inveatus ex decurla .
quzftione cam falla hypothefi F, & ue
no ex datis A , ad hyporheﬁm Fs
el datus numerus D'y qui at decur-.
rendo quzlionem cum vero quzfito
'V «4Ejufmodi ergo quealio non fole
vitus una poﬁti‘one. Quod erat demone
firandum. :

Ce 3 Sehe-
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Scholinm

PN Um numerus ex pofitione inventus oo in
queflions datus funt fimiles plani -, vel
Jolidi 5 wel gradus altioris ;ujafcmf;qae; neqy,’
tum quartks proportionalis 5 per regulam tium
inventus , eritisy qui querityr. :
. Difponendi fint 1875 milites acie reffane
gwla,ficutlitus firrriplo dongius fro:nte ” Quot
in fronte difponendi I guotinlatere 'Poties in
fronte. Ergo in latere erunt 12t guj numeri
duBiin invicem conficitnt 48. Deberent autem
1875 . Sunt erge 48 inventns s & 1875 fimiles
plani  .cum latera habeant fimilia . Ergo eorum
proportio per XVILVIL.duplicata eff proportio-
Ais daterum, qua funt ipfa hypothefis 3,6 quefin
sus.s Ipituy permutando s non eff inventus 48
ax hypothefi 4 ad hypothefim 4, ut dasus 1875
ad quafitum . Ergo hac quaflio per hanc re-

-gulam folvi nequit o Eodem wmodo id ipfum

offendam ycam inventus 5 @ daths funt’ fimi-
les [ilidi , wut comtinges “im bac quaflione. Ef}
murss 5 quitontinet 13824 pedes tubicos | lon.
gitudo ejus eft decapla ahitudinis , hac wers

guintupla [pifithdinis . uarisur longitude,
.

\

altitudo s [pilfitndo. , _ '

© Caterum - quafliones. bujufmods aliis fol.
'il"’lf’l" wiis ’ é\ ftu'illime Per Alglér‘” ’ ‘ﬁ
jus vis nullo quaflionum genere limisaryy,

@AP;

\
\
1
I
I
I
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CAP VI
Repala duplicis péﬁ:iam‘:.‘ T

Rc regula pracedenti malto’ ubdid
verfalior eft: omnes enim quafiios
pes » qua per unam pofitionem folvi pola
funes folvuntur etiam per duas; & praes
ser Has alie innumera qua per unam fol-
vi aod poffant . ’ . ’
" Regula verd fic habet . Proquafito

sumerqy pene guemvis numeram: » gad’

dicetor bypothefis y & cum eo procgdes
juxta tenorem goaftienis: cui i nos fas

« tisfaciat , ecrorem  hypothefi .(ublcribe s

Ponatur deinde alius .quicumgue numes
rus, cum guo [imiliter ratiocinare y juxta’
quzfionis fententiam: cuifi non fatise
faciat s errorem fublcribe bypothefi (v
Ereores porro , fi exceflu peccant ) notens
tur Ggno <= (i defedtu, figno . -

Ex duplici. hac pofitions quasficus au~

metus per regulam tringn slicietur dudy

bus modis. S _ -

Cc | 4 | Pris
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Primus wmodus ex duplici

errorecliciends
guafitum. :
]N regula trium primo loco fatuatus

differenria errorum, £ fimiles i funt;
errorum {umma » fi diffimiles ; fecundo
loco diffetentia hypothefium : tertio lo~
€o error alteruter.

»

~'Quartus proportionalis ex his tribus

-inventus s illi- bypothefi, ex qua erron
tertio regulz trium loco affumpsus ek
fluxic , addendus eft 5 cum aflamptus eft
error deficiens 5 {ubtrahendus, cum eg-
cedens , ut habeatar quafitus.. o

. ‘Egrores dicuntur fmiles , cum vel u<
‘terque.eft per defc@um , vel uterque per
exceflum ; diffimiles 5 cuin unus eft pep
defc&em alter per excelum.

MNota. 1. Expedit Pjgrumque hype.

. theles affumere quim-minimas ; imo uai-
tatem i fieri potefk , & binarium |, ug
quam breviffima fic operatio. II. Expea
diet_item plerumque primam hypothes.
Lim {ola unicate avgere , vel minuere 5yt
habeatur hypothefis altera , fic enim re.
gula trium. ablolvecur (oia divifone. I1[.
aflumende hypothefes , qua fine fraa
£tionibus , quancum feri poteric, juxta

. ,  CCw
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tenorem quzftionis poflint examinari:
qua de canfa-nonnunquam expediet duas
notationes priinas negligere. - . .-

Reliquum eft » uct exemplis pracepta ,

declaremus.

| Qﬂwﬂ}u I.

T Res lﬁprati -{unt aureos “4005 .L‘u'-*.
. -crum fecundi (uperat lucram primi

-~

qureis 12. Lucrum verd tertii excedic lu-
crutn “fécundi augeis 56. Quaritur lue
crum fingulorum. = .~ :

Lucrum primi ¢-°  Hyp. ¢. 3. hyp.

fo aureus unus. Er-  sp1.-3 § %2354 CAL,

go fecundi. lucrum

funt 13 aurei , ter- 3

tii 29 : qua'fimul differ.

emnia  conficiune ..
43 aureos . Debebant autem conficese
400. Error igitur per defe®um eft 357«
Efo rurfus lucrum primi , -2-aurei . Ere

go fecundiefk 14 , certii 30 :que (imul

: .« efficinnt 46.,.Debee
hyp. 1. 2. hyp. rent autem 400.Er«
“357 =354 ratum igitur eft rur-

- fum defe@u 3540

- Quoniam igitur uterque error defe@us
et , fic regula tlinm osdipandi erunt
' ger-

i
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: 3 1 =359, efp.pell
Differierrs Differsbype o
‘ ~354- att. fecs

termini, e¥ cfibus gm;fj elicitur quar_-'
~ tus 11gsaddendus prima hypotheli 1, ut

fiat 120 numerus quafitus: ex tribus 3,
¥ » 3§43+ quartus prodit £ 185 qui additys

fecundz hypothefi 2 etiam dat' 120 nws
merum quafitum . Igitur primi lucram

fuot aurei 120 : quibus adde ra 4 fit lue

* crum fecundi 132 .. Huic quoque fj addas-.
16, fit 148 locram terthisged tres numeri

§aciunt g400. - -
: Ah.”ro
_liyp.:éoo‘ 1001 hyp. - Inge pria
#2640 21643 ' mi Ine

. : crum effe
2000, Ergelecundieft 1012 » & tertik

-.2028 : que fimul omnia faciuni jo4es

Deberent aucem 400. Erractuin eft erge

. exceffu 3640. Finge rurfum primi lus

crum effe Joor.. Ergo fecyndi ef 1013
tertii ro029:quae tria fimul efficiunt 3043+
Deberens autem 400, Ertatum eft ergo

_rurfusexcefflu 2643, Quare cuim weerqus
greor fie per exceflum , segula_trivmn or-

di:




3 PracricaLinlV.Can VI 41y
dinahitur 5 ut fupra; fed quartus proa -
pbreioualis ab hypothefi erit (ubducene
dus. e

‘> M £ z +zé4o.err.pti."
Diffiecror. Diff. hyp, = .

" o o 2643.err. fecs

Ex tribus 3,1,2640 elicittit quartus 880,
lubtrahendus ab- Fypothefi prima 1000,
-~ ut habeatur quafitus r20. Ex -tribus 3’y
- 1, 2643 quartus prodit 881 , qui {ubtra-
&us ab hypothefi fecanda 100t o exhibeg
ruzfus quzfitum 120,

) ' Lol
R Aliter. o '
hyp.f-- 1600.hyp.: - ‘I_ngep'rfmi 3
~3§7 4 2640. crum effe we

o - num . Deprehene
des , ut (upra, errorem g 5 pet defe@um.
Finge rurfus lucrum fecandi effe 10000
Erros deprehendetur 2640 per excefflum.
Quoniam -ergo diffimiles errores funt )
regula trium Gic ordinabitur, ‘
12997 999 . 3¢y err.pric
Summaert. 5 Diffhyp,. - -
L #s640.errec,
Ex tribus 29975 999y 357 habetur quar-
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tus 119+ qui » quod error fuerit per defe?
~ &um , addenduseft prima hypothefi 1%
ut habeatur quafitus 120. Ex tribusy
2997 999 2640 invenitur quartus $3a

quis quod error fuerit per exceflum , (uba-

trahendus eft ab hypothe( fecunda 1000,
& prodit idem quafitus 130, qpi fupra,

Voluimusin- hujus primz quaRionis
folutione omnes regule calus exponere.
Ruod hic feciffe femel (officiec. -

 Queflio 11
D Tas Antonii @tatem Caroli canti-

net bis » & adhuc 4 annos; Pap-
lus utrinfque tatem comple@itur , &

annos adhuc 6, Omnes: verd tres fimul -

. conficinnt annos 6o. Qua atas el fin-
~ gulorum, . :
Hzc queftio eft illa 5 quam Cap. pras=
ced. huc rejecimus, LT
~Etas Caroli eflo annus 5. Ergo Ane
tonii ztaseft 6: Pauli 13 :& tres imul
efficiunt 20. Debea S
rent autem6o. Er-  Hyp. 1. ' aahyp.
ratum efl ergo.defs= ~—go =34,
&u 4o. Fingo rues . o
fum, annos Caroli effe 2 . Ergo Antonii
{uat8: Pauli 16: & fimul omaes effi-

ciunc -
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ciuat 26. Erracum igitur defe@u 34- Sic
ergo regula trium ordinabicus.

Errdiff. Hyp. diff.  Error prim
.6 N | . «40 :
Ex qua pgoveniet quartus A ,. -
addendus -hypothefi  prima A6 3
1 , ut fiat quafitus B, =tas s
nempe Caroli. By~

. : s ;

‘3

Onficienda eft certa pecuniz fum-
4+ ma . Sifinguli conferrent 1 flozes
num ; deficerent ad fummam foreni -
39, §i duos inguli*, redundarent itidemy
4o. Quanta efi'flumma , & quot Colla-
tores ? : ) '

- Fingo @ollatores efle 100’, qui finguli
conferentes 1 florenum conficient 100"

Flor, qua: fummaquia a fumma quafita

deficere debet florenis ro 5 fumma quzf-
ta eflet 110. Si jam finguli ex Collatori~
bos 200 conferant Flor. 2°, fent 200
‘a quibus fi aufers 10, fit fumma 190, quz
deberet effe ®qualis priori 110. Sed abe
errat per exceflum 8o. Fingo rurfum
Gollatores effe 101 » bi finguli .conferen~
: tes



44 A:xrnunrrcz
tes 1 florenum Myp. roo. 101.hyps
conficiunt {um- + 8o 81
mam 1ol 4 ac

proinde {umma quz(’tz effet tu.O__od

" fi conferrent ‘finguli duos florenos . con-

_ ficerent 202 a quibus fiaofers 10, fit -
furhma 192 » qua deberet aqualis eflo
famme priori 111« Sed-aberrat exceflu
81. Sic ergo regula triom ordinabitur.

4 Y o
Diff.err, . Diffbyp..  Err. pris

. Qua rcéeritmj quartus 36 » auferendus
sb hypothefi. prima 100, Quzfitus ergo

- Collatorum numerus et 205 quibus fi ad-

das 10; fit [umma quafita 3¢ flor. Si enim
viceni finguli conferant 5 , fit f[omma 20,
quz deficit a 30 per ro. Si verd finguli
conferant 2, fit{uinma 40 .4 quz 30cx-
cednt per ios .

Qucjho w.

Egtus Exercnus conflat Hilpanis o
Belgis » Getmanis . Germani funt
10 000. Belgz conficiunt tertiam pars
tem Germanorum » & Hifpanorum . Hi-

fpam dimidiam Germanorum » & Belga~
: am.
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fum. Quot ergo funt Belgae quot Hi.
fpani ?

Pono Belgas eﬁ'e 4000.  Ergo Germas
* nis & Hifpani fant 12000.Brgo quia Ger-
mani {unt 10000, Hilpani erunt 2000 ¢

qui bis fumptidebea

Hyp. . Hyp. rept conficere Gere -

4000 §ooo mahos , & Belgas,

nempe 14000. Cone
10000 -gooo ficiunt autem tan-
‘ tum,4000. Erratun
ergo et defetu sood0o. ' Fingo rur(om,
Belgas ¢fle so00. Ergo Germaniy & Hie
fpani {unt ryec0, Etquia Germani (ure
10000 5 Hilpani erunt gooo: qui bis
fumpti conficiunt 10000. Deberent au-
tem conficere Gedmanos 5 & Belgas, neme -
‘pe 15000, Erratum ergo efi rurfam
defeGu 5000, Sic ergo ugula trium Of
dinabitur,

~

feoo. .~ 3000.  =10000.
Diﬂ' errorim, Diff. »hy'p. Bryor ptimﬂto’

O\a feperitur quartus 2600 , addendus

hypothefi prime 4000, Sun¢ igitur Be&
gx 6000 ; Ha(gam 3ooo.
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 Quaflio F.

Iex Re'gio Bquictatuad hoftilem tran(-
S fugerent goo » ®quales forent utrima
que. Si vero gooex hoftiliad Regium
~ cransfugerent , eflet - Regius decuplo
major hodtili. Queeritur numerus utriuf=
que Equitatus, '

} Fingo Bquitatum hoftilem, efle 2000.
" §i ex his transfugiant goo ad Regios , ré-
fabant 1100 s & his decuplo tum major

erit Equitatus Regius,ac proinde 11, 000 .

 Mnde (i demam g9oo transfugas , Regius
. ‘Equitatus erit 10+ 100. Si ex hoc transfu-
. giant. goo'ad holtilem , re¢farent ex Res
giis 9200, & hoftilis fieket 2g900: excedita
que tum adhuc Re- L :
- gius hoflilem nume-  Hyp..  hyp.
sum 6300 . Debebat 2000 .2001.
~autem equalis effe . A
Erratum eft igitur 463004 6309
axceflu 6300, Finga. . |
deinde hoftilem Equitatum efle 2001, &
difcurrendo Yur(um juxta, tenorem quaee
flionis o reperio ecrari per exceflum
* $309. Sic igitur regula -trium otdina-
bicur. 0 o

Ve
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9 | +6;oo.‘ :
Diff.esr. Diff:hyp.  Erroprimuss

Ex qua reperitur quartus 7oo ’a pn-
ma hypotheli 2000 auferendus, quia error
. hypotheleos eft per exceflum ; ut fiae

1300. Hottilis ergo Equxtatus ek 1300,
Regius 3100,

Hzc quafio fic etiam proponi pote-’
_rat. Si Petrus Paulo ex f{uis' nummis
det 9 » habebunt zque multos ambo.
Si verd Paulusex fuis det g Petro, is
decuplo habebic plures » quim Paulus.
- Quot ergo nummos habuit Petrus ? quot -
Paulus 7 Reperies Petrum habulﬂ'e 31,
Paulum 17 1

- Fraus Auyifabri , d¢ qua egi [ub finems
' Cap W.setiam per banc regulam repmmr
.lmm: m modam.

Qmjba Vl

Oroua ex auro, &argento mnxta fic

- 10 lib. Inquiratur, Quantum aurum
in aqua fiat levius, 'quim in gere . Fit
proportione 18 ad 39, Hinc per re-
gulam trium ‘elicitur: , maffam auri 10
lib, inaqua leviorem. fieri proportione
' Dd A
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: N\
.
‘A g—ad 10
. 19"
: 27
A 9—ad 10
589
. 1
Cogee ad 10"
. _ 589
S
B g ad 10 .
- 31 :
‘ 19
B g——ad g0
T 589

L)

" A ad 10. Inquiratur deinde , qua pfopar:
tlope argentum in aqua fiac levius, Ba

eft 28 ad 31, Ex quaclicitor, msffam -
afgenci xo lib, leviorem feri in aqua proa.

_ portione Bad 16. $1 jam Corona 10 lib,
. €X auro, & argento mixta imponatur a-

. -qua o ea fict levior proportione aliqua
- dnter priores media , Ea fit C ad jo.

" Quzrityr » quantum argenti fit permi-.

Xtum, | . .

. Fingo admixtam effe. libram 1, Ergo
auti fyne in Qorona lib. ¢ Jam G au-
' : ti
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si libra 1o fune in 47952  §320
squa libr# As ergo D - —
9 libree auriin aqua s890 ¢3¢0
quot appendent li- 42632 20618
bras ? per ugulam F commn G = e——
trium , reperio li- 5890 5890 |
. bras ' D, Rurfum fi ’ :
10 lib. argenti in aqua fute¢ lib. B ; ergo
x lib. argenti in Corona quid appendet
in aqua ¢ reperio E, Igitur D » & E debe-
rens . conficere @

pondus caronz in 2 P
aqua , Conficiunt . e """""s
autem F . Erratum 99 5890

elt igitur defe®n G. Fingo deinde « ad-
mixtas efle libras argenti duas, & dilcur
rendo ut (upra , errorem reperio alterum . -
. L perexceflum . Sicigicur regula trium
~ ordinabitur . ‘ L ‘
10648 I .2

L [ Sy N sy se———

850 58y 6ari6r
Sum.est, Diff.Hyp. errilec.

Ex qua pi-ovediec N 2 quafita argenti
guancitas in mixto.

._Dd

e
R
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‘\Alter modns ex dnplici ervore eliciendi
- quafitam,

I errores funt fimiles’s ducatur prima
) hypothefis in errorem fecundz , &
hypotheﬁs fecunda in errorem prime , &
produ@orum differentia dividatur pee
differentiam errorum, Quotiens erit nu-
merus quahtus, . A
Si errores funt diffimiles, produéto.
gum fumma dividatur per fummam ere

gorum. .,
" Refumatur Pri. Sec.

quzftio  pri- I 2

ma , in qua -357 -354.

hypotheles e- 3 Produta

fant 1, & 3.5 Err.Diff. 354 714
" errores fimiles 360 .
| B3T3 54s : - Diff.

Fa&a -molti- .
plicatione alterna s five in crucem, pro-

.dulta (unt 354, 714, quorum differens

tia 360 divifa. per errorum differentiam.

‘g3»dat 120 numerum quficum.

~ In eadem quaztione aliz erant hypos
thefes 1000 y & 1001 s ex quibus errores
provenerant fimiles 4 26405 & 2643«
Ex hypothefium per errores alterna mul-
; R ti-
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tiplicazione produ&a {unt 2643000
2642640, quorum differentia 360, divia
{a per 3 differentiam errorum s exhibet
120 quzfitum numerum.

Rursus in eadem quaftione hypothes
fes fuere, 1'8& 1000sex quibus ercores dif
{imiles =3 §7:& 4 3640.Ex his,in alters
nos errores du&is, producuncur 2640 , 8¢
357000 ; quorum jam (umma ((unt enim
ercores diflimiles)3 §9640,divifa per fuma
mam errorum 2997, exhibzt qualicum
120. .

Prior modus fimplicior ef; & plerume. -
que expeditior. o

De privai modi demonfiratione. .

Uod ad primum modum attinet 4
nalla peculiari dewongratione os-

pus eft : quandoquidem f(upponitur , ue
qua(tio per hanc regulam (olvi poflit, u«
ti differentia , vel (umma errorum eft ad”
differentiam hypothefium , ‘ita effe era
torem ad numerum , qui fuz hypothes
_ fiaddendus , vel demendus eft ad obtis
nendum quafitam . Tantum igitur pros
-portionalitas illa erit nonnihil declas

. randa. _ B

Quaisum fic AB ¢ hypothefis prima

) Dd 3 =\ AG

.8
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AC , & illius er- 2 ¢ —emdemmmlp
ror EF : hypo- °“"'“g"£b_d‘
thefis  fecupda = 77~ ¢
‘AD, & hujus error EG. Sint autem pri-
mod hypothefes s vel ambz fimul minores
quafito, vel fimul amba majores , ut
errores habeantur fimiles. Si jam fit, ue

errorum diffefentia GF ad hypothefium.

" differentiam DC , jta primus errot EF

ad CB , quod prim2 hypothefi AC ad
quafitum ABdeeh , vel redundat: vel
gurfum {i fit s ut errorum differentia GF,
ad hypothefium differentiam DC , ita
fecundus error EG ad DB 4 quod fecunds
hypothefi AD deeft, vel redundat ad qua-
ficum AB, quaftio per hanc regulam (ol-
vi poterit . Si tunc enim , quod prafcri-

bit regula » differentiaz errorum o diffe-

rentiz hypethefium, & errori alteruceri
quaratur quartus proportionalis, is illud
erit , quod alterweri hypothefi debet ad-
di,vel demi,ut habeatur quafitum.Quod
quidem per (e eft manifeftum.

Efto deinde hypothefis prima BC mi-
nor quafito AB, ejuldem error H per de-
feQ@um ; hypothefis verd fecunda AD
major quafito 4 ejulque error K per exa
ceflum . Si jam , ut [umma errorum HK,
s& ad hypoghefium diffecrentiam CD , ita
- __— fie

\
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ﬁt H ercor ptip a-._..o-—.c.....bﬁd
mus ad €B de« h k
fe&um prime T
hypotbefeos AC a quafito AB, vel fed
cundus errot K ad BD exceflum hypos
thefeos (ecundz AD (upra quazfitum.,
folvetur queflio per hanc regulam . Si.
enim , quod regula jubet, (umma erroe
rum » differentiat hypothefium 4 & -ers
sori'alterutri quaratur quartus propors
tionalis o ‘is erit hypothe(eos a quz(ita
defe@us , vel exceflus , ut per fe patet. L

Si porro quarass quando (it etroram
differentia 4 vel (ummaad diffecentiam
hypothefium, ut error ad hypothe(eos {uat

‘exceffum 4 defe@umve a quzfito 3 ac pros--
inde quar (ub hancregulam quwRiones

- cadanty qua non « Refpondeo , id ex ipla
 quaflionum patura efle dijudicandum,
De-quo quidem 4 quia mulea dicete operze

. pretium non ek , ¢ pluribus tnum s altes
mlm“ indiciam adferam obvium s & faa'
ciles : , :

Siex duabus hypothefibus. plures has

beantur errores , quim - diao , quzRtio fub
hanc regulam nou cadet . Tafis ot huc
invenire numerum , quo divifo per.2,3,
47 § + 6 teftet femper unum vel alii nu.,
gueri dati : divifo verd per 7 geflet nihil.
- Dd 4 - 8

\
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Si » cum uterque error eft per defe-.

&um', error bypo:hefeos majotis non fit
minor errore minoris ;. aut cum yterque

error eft per exceflum , fi, error hypo., '

theleos majoris non fit major errore mie
noris : fcito rurflom quaftionem non ca-
dere (ub hanc regulam. Talis eft quzRio

_precedens , imo etiam hzc. Invenire nu-

merpm 5 ‘quo divifo per’ 7 reftent 35 dis
wvifa per g reftet nihil . Pono 27 pro quz- -

fito: hunc metitur quidemg, fed y di- -

| widens relinquit 6. Deberet agtem telin<
qnete 3- Error igicur eft 3 per exceffum:"
'Pono deinde. pro quelito §4 » majorem
_ pximn hypoth. -27. Hunc 9 metitur, at
' 9 dividens rehnquu § « Deberet autem
folum 3. Error igitur etiam pec excel~
fum, & mianor errore primo . Non cadxt
. ergo quz[ho (ub hanc regulam. -

. Tandem , pe nifmium hic intricéntne’
Tuones, generale indiciam illis accoma"
modatum iftud efto . Si femel cum dua~-
"bus hypothefibus ex piafcripto regule
operatus qu&fitum non obtineas, neque
per alias qualcamque. bypochefes quzfi=
“wm obunebuur.

MY

1

-4
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Modi fecundi demonflratio.
. Cafus I.

Uzfitim €0 2 mmmmmt cm—

) AR : hypo-  emm-gommmmf
thefis prima AC,

425

_fecunda AD 4 Utraque quaeﬁto'mhivorls ,
error prima EF , {ecundz EG. Produ- -
&um ex hypothefi prima AC in errorem .

~ fecundum EG ,dicatur AC in EG.

~ -du@um’ ex bypotheli fecunda AD iner-, -

forem primum EF, @quatur g his

Pro-

* collig.
,qllﬂc exX X.ae

- tuot , AC in EG; ACin GF; CD in'EG 5
CDin GF , Quia igitur AC in FG utri-

-que producto comnune eft , eric -

Produ&totum/E €D in EG

X
dicantur.,

ACin GF! quE

differentia. CD-in GF

PACin GF | que dis

bre

 Dein ABin FG,E CDinGF | cantur"
- DBinGF| 2.
'Jam quia ex fuppofitione GF differena
tia-errorum eft ad CD hypothefium diffe-
gentiam , ut error primus EF ad CBhy-
potheleos primz defe@um a quarfito AB;
etiam permutando erit GF ad EF » ut CD-

~ ad CB.Ergo & GF eftad EG , mcC

h

Dad
DB,
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DB. Ergoin aggregatoZ; GFin DB

feu DB in GF =zquatur CD ¢ in EG,
in aggregato X. Quare cum teliqua u.
trimque communia fint 4 erunt tota X, &
% zqualia. Atqui jam oltenfum ef Z 2.
quari AB inGF, X verd wquari diffe-
gentiz produ&orum. Ergo etiam AB in
GF =zquatur differentiz produ&orum,
Atqui ABio GF, divifo perGF; quoe

_ tienseft AB. Ergo etiam differentia proe

du@>rum , divifa pet CFdifferentiam ers
gorum , quotiens el AB, ipfum videlia

* cet quafitum. Quod erat -demonfirana

dum. o
| Cafus it
E Sto jam hypothefis utéaqhe AC,;

AD major quafito AB. ljrod,u&un)"
ex hypothefi prima AC in errorem (ecuns

" de EG s dicatut AC in EGs

" ABia kG | que dic

A@ in I-:G E BDin BG |} cantus

DCinEG] P -
ProduBum ex hypothefi fecunda AD

EF.
r AD

in ecrorem prima EF o dicatut AD ia -

ke .

|
1
I
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| ABinEG | quadis
AD in E¥ J ABioGF | cantur .
BDinFG | Q

BDin GF. '

el — ¢ Nun¢ quia et
Gt ——f fuppofition= GF
differentia errorum eft ad DC differens
tiam hypothefium , ut primus error EF
ad BC exceflum hypothefeos primz AC .
fupra qnaficum AB , (alils enim qua@io
per hanc regulam folvi gon poflet ) etiamy
‘permutando ecit GFad EF 4 ut DC ad
BC. Ergo etizm GF eft ad EG, ut DG
ad BD: Ergo GF in BD, feu BD in GF
#quatur DC in EG. Quare fiin aggres
gato Q pro BD in GF fubfituatur DC
in EG, erit ‘ :
~ ABinEG quz dis.
' . AB in GF cantug -
AD:inE? B BpinEG | R
' DCin EG '

Quare {i conferantur R , & D, invenie-

tur produorum differentia effe AB in
GF. Atqui ABin GF,divifo per GF,
quotiens eft AB. Etgo differentia produs-
Gorum ; divifa per GF erroruimn difterens-
. tiam,
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tiam,quotiens eft AB , ipfum nempe qua.
fitum, Quod erat demonftrandum.

. Cafus 111

fotenn Combomsmn d 4 It denique pris
h 'k ma hypothefis

| ——— AC minor quafi.

. to AB ; at fecunda
AD major. Produ&um ex hypothefi pri-
ma AC in errorem fecundum K, dicatur
ACin K. Produ@um ex AD hypothefi
fecunda in errorem primum H quatur ,
ACinH; CBin H; BD in H. Ergo

poll 6ACinK | qua vo-
Summa pto-.lE ACin H centurs
du&oﬂlm. CBinH } S,

BD inH R

: : ACinK |~ qua

Dein ABin HK A ACinH vocens
CB inH fur
N CB inK \/

-

G'Vld:eﬂ-l Nunc quis per hypothelim HK ertod
iata cpl;;: rum (umma eft ad CD differentiam hypo-
eac.  thelfum, ut Herror primus eft ad CB
hypothefeos prima: AC defe&um 3 qua-.

fico AB; erit etiam permutando s divie

) det\;
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dendo, acinvertendo Had K , utCB ad
BC. ErgoinS,% V, BD in H, &CB
in K 0 2zqualiafunt. Quare cum reliqua:
utrimque communia fint » erunt tota S,
& V =zqualia. Quare cum V fic ABin
HK, &S fit fumma produ&orum; etiam
AB in HK fumma produ@®orum =zqualis
erit . Atqui ABin HK, divifo per HK 5
quotiens eft AB. Ergo etiam produto=
sum (0mma divifa per HK (ummam er-

_xorum , quotiens et AB, ipflum nemps-
quzfitum . Quod erat demonfirandumy

. Scboliam.

Ueflio , quam negavi fupra per regulam
: duplicis pefitionis folvi poffe , celebrasny

ab Arithmeticis , nec tamen folwitur ab
wllo,quem legerim . Quare wifum eff in gratiam
Studioforum illins folutionem hsc apponere,

Lemma, "
) Atum. phmersm ~ D 30
' 4 > [apias pofi- A B
tum 5 dividere per da- 9 7

“tum B > domec vefiduns
Jit datas D. © 2.4.6.1.3¢
- Hoc ita fiet: primo  9.9.9.9.9.-45€
Agdivifo per By, re- 7377971
Jiot 2, feribe [upra prim& o: ac mense c:,d-
. ' : i=

.

o l’c”’h’
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2;‘:6 ad fecundum 9 4t fiat 11y divide per )

yreflabit 4rquc [cribe [upra [ecundam g,
ac adde ad tertiam g, ut fisl 135 que Y4r-
fum divide per 71 veftabit 6. Sic deinceps
pmgcdendo. reperies bic ex quinta divifios
me relingui D 3 s pumerum datam,
* Eodym modp  opera- | '
pevis, fi dérzr duo nume- A X Da.
vi dividendi A, & X, 45. 63
gnoram rimuys A ton- B
tum femel o alter X [e= 0 3 1
ius ponitar , In exem-45.63.63.6
plo appofito poft quintam 5 5 ¢
. divifonem  yelinquitur -
pumerss datus D 3, 30 :
Quod fi contigat bis g 9
velingui eamdem pume- 6 6
yum 5 diver[um g dato,
guafisum Jemmatis eric impoffibile.In priw
 mo exemployin quo g frpius pofitus dividia
‘#ur per 6,tam poft primii, guam poft tertig

divifions veflar 3:liquet jgitar continuota .

wlterius divifione [Emper ead? fure vefidua
3.0:3: I8 fecundo exemplo  in quo g, & 8
Jepiss ft»ft'm dividuntar per 6557 poft pri«
mam @ivifionem , )
fq”dm Pq/t q’laro 3 ,‘ | 9
“tam yeflat 3: o9 8 8
guare fi gomti= 6 6 6

O\ oo™
“ “
o™
oow

|
|
|
|
|
|
|
|
|
I
|
|
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puetar divifio s gadem fimper recarrens
refidua 3.5.1:0¢ proinde ff yefiduum que~
[rram in lemmate fit ab bis diverfum,lema
‘ma erit jupoffibsle » Rasio per fe oft mania

(7100 |
" PROBLEMA I

Novenire pameram K, qu0 divifo pey
datos quofcumque 4.B,C, fint refidus
date V, X. Z, dsvifo asitem por alinm doe
tum D v fte nibsl. . :
Inveniatar F moltiplex nameri D tge
Uis , at co divifo per Cy reficr Z gzod fies
Ji D torics ponatary dc dividatar per C,
donecrifict Z o ut expofitam eft sn lema
cwmate 3 F oo tom wgleiplex off ipfius
D gquotics D puficas eft,
Sé jam F diosfo ctiom per Bynon etiam
veftor Xyinveniatar per XXXV1.L:ibVII.
minimus.quem Dy C metsuniur , gu: fi0
DM: tam invenitar pumeras Gicompofitus.
ex Fs& multsplo ipfius M talis,ut ¢o divia.
Jo per B refler X 1d vero fictofi préimd poma.
var F 45 , ac deinde totres M 63 5 donec
bis per B divifis refiet X: G enim aquan
“3ur F 4 0 tam maltipl spfiss My gaoticg
- M pofisuseft. . T _ ’
- Quod fi jam G etiam divifo per A » non
geflei eriam ¥ 5 gaeratsr per XXX?{éIg
: L4}
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Lib VIl numerds N minimus,qué tyes Dy

C,B,mctiantur:invenistar déinde K com-

pofitus-ex G & maltiplo ipfius NV talis,ut

ed divifo per Avrefiduns fitV:boc verd obtie
 gebitar o fi primd ponatar G 297, ac deins.

de toties NV 315, donee bis divifis-per 4,

 veflet Vi K enim aquatur G, & tam mula

) eonfe.

¢ conft,

siplo ipfins N, quoties IV pofitas eft.
" Dico K efie quafitam 5 & quidem mitsi=

mun. v Cos

ABCD. - N3ty 6 M

85 7.9

s 2 3 K G F.

VXZ ISST. 2970 45
2 4 6 13 o 3 I 4 3 .
9- 9- 9. 9, 9- 45 63 63 63 63
7 9 7 5 5 5 5.

A 7
E 4 7 2 5
971—.3 g ;lfo ;‘!fcgl'fo
8 8 8

9
-

Demonflratio.

‘E Xconftr.D metitur M, ac proinde &
maltiplum ipfins M. Metictar etiom
D majtiplam b fuum F. Eygo D metitmy
G compofisum ex Py & noultiplo ipfius M.
Metitur antem D c etiam IV , adeogme &
waltiplur cjus « Ergo D wetisnr compofie
- : vm

|
4



~ PracrTicamLimlV. CuVI. 4;3 :
tamdex G, & malt:plo ipfas V. quf{d conft.
eras e quafitis primum.

Deinde C dividens F evelingnit Z. At eonft. o |

gm C f metitur Myadeoque & walsiplam ¢ o,
€jus. Evgo C dividens G, compefiram g ex confn,

« mgltiplo ipfius M; & 'ex F , eriam velin-

. ‘quit Z.Ruv[am Cumetitar N,adeoqm &

“ejus maltiplum.Ergo C dividens K, com-

L pofitam ex muliiplo hipfius NV, Grex Gy confe,

etiam relinguit Z. Quod-erat fecundam.
Rarfus per confir.B dividess G velin-

guit X.Aigui B metitar i V; adeogue e + cotfe.

e ]us multi plum. Ergo B dividens K, cota- e

pofitam | ex maltiplo ipfies N s Srex Gy, mk‘

- velingnet X. Quod erat terbtigm.. .

.. Denigne per confiruct. A dividens K. re-.
imqmt V. Quod erat pofireman . Qaafi-

" vas igitar sumerss eft K. Quod verd
‘etiam minimus [it; ex conjim&‘wm patet.
zS'amp/’ mus enim M mininaam, guem mea
siuntar D, C3 & WV: m:mmm, quen me=
biantny DyC, B . _
. Detcrmmatw pxoblemam pam e lemie .
S wmate s :

.o PR@BLBMA 1k

- I 1fdem pof‘ tisy Humerum, g preblemati
‘ j‘amfaaat s fecundum, ¢y tersinm, G
mne: ex ordinereliguos infinitosreperixe.
Y Ee In-

g it S
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o318y, Hveniatar O minsmus y 2 quem ommnes
vide Jivifores dati Ay By Co D metiuntur. Hic

fam (ch Ay o
o wg © additas primo K, fuperius invento, da-

© e bt feeundam K+-O; additas werd fecun- .
~ doydabit sereiam K+20.8¢ fic deinceps,

- ~ N .
" Demonfiratio «

‘ Voniam Aper K K40 K+2Q
. confir,meti- 1§57, .
__— - 38t O, & per pre- Q-
» ceddividens K re- L
o lingait ¥ ; etiom 4 metiens K4-O reline .
Vel © guit V.Rur[um quia B metitar b O,divis
¢ confe. - 9€8s verde K relinquit X; etiom B divie
: . lgns KO relingnit X. Pari medo oftens’
 damfi C dividat K~Q relingui Z.Denia
© qae, guia D wetitar Q ¢x confl, @ K per
;o preced.suctictar etiom K 4Q.ErgoK+Q
: ex.qis efty gui problemari favisfaciunt; &'
- quidem fecandus, guod ex K primoy® ex
- O omninm diviforam 4, B, G, Q@ winima
- dividendy. [tz procreatas .,
Eadem moda demonflvabitur , tertiumy
effc K4-3Qs & fic deinceps tn infinitams:

- - PROBLEMA H,
S 1 nameras quarciar, guo divifa pey
qaotcamque datos 4yByC, refiduns firs

’
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Jemper idcmname- A B € D

ruslV . divifo ame 8. 4 . 6.7

peraliumdatum D, Q . R 4 o
reftet wibil, brevior 6. X14. 3. 6. §6.
erit operatio bume Y 6. 6.
‘.” mOd”MQ - o ' o 2

- Inveniatara winimus @ » qz:emvd,BgC' €387
s

wmetinntar. Tam inveniatur R, compofi-
“tus ex V, & multiplo ipfins @ , talis,ut ¢o
divifo per Dynibil remaneat 5 quod vbtine-
bitnr , ff primd ponatar V' 2, ac dein toties

Q 56, donec bis divifis per D, nibil fu- .. -
perfit . Q-enim toties acceptus, quoties, .

Foficas fuit s una cam V', dabit R .
* Dico R ¢ffe quefitam, ‘

“Demonfiratia. °

‘ ,%:.u‘qm 4, B, G metiuntar b.Q,me-. b coale,,

'y tientur eriam maltiplum ipfius Q.

"Evge 4, B, C dividenses R » compufitam, -

ex maltiplo ipfius Q» Grex V; relinguant
V. D autem dividens™ R, nibil ¢ xelingais.

iBrgo Reft guafirus.

4 ) Cﬂfh

- . - ¢
Secundus , tertius y quartus., & teliqui -

omaes fine terminos qui problemati fatil.
faciunty reperientursut Probl.il,
. 4 s B

o i . Ee 3 ARITH-
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I’ROGRESSIONIBuS.

¢ ', Uintum .hunc » & pos
% fremum Arithmetica
# librom - progrefionia,
< bus dare vifum ¢f. Eac
PoJ\ alii obiter fere tantum,
¥ & quafiappendicis ine
: ftar tra&are {olent .

« . -gunt tamenejufmodt, five: theoriam (pes
. @es, five. praxim, ut-contemplationeny’
IOngmrem ) accurauoremque mmanm,

B N

DR
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Piucném; Lo, V. Cap.le  43¥
DE PROGRESSIONE

ARITHMETICA
cAphT 1.

Progre]}owr Arztbmet:m aﬁbﬂionﬂ'.

 Rogreflid Antbmctléa & feries nua
‘merorum , fe mutud zquali cxcedy
fuperantium . Primus feriei terminus po-
‘teft effe quicamque ; exceflus quogqae ters

thinorum quilibet efle poteR’s etiam @+’ -
qualw prlmo termino,

r 2 3 4 3% 6 5 8 §. &c.
£ 3 § 7 9 rr 13 1§ 17. &6 .
3 6 9 121518 21 24 27. &G

THEOREMA L

Cibatitabc d e fg hk
progreffionis A- 5 8rr1y4 ;7 2623 2639
rithmetice éona exeelxy
ginet  primsum » 3‘ .
#oc eft minimum terminim 1, &5 tomr
~commsnems exceSam x , guot po/) pnmmu
aj‘qwe ad ipfum f inclufive funs Perminia.
: Ee 3 Pas



#38 AR ITTHMET I CZ&
Patet ex definitione progreﬂioms A

rithmetica.
’ Corollmam.
Abetut igitur maxnmus mmmus.ﬁ
exceffus ducatur in numerum ter~
minorum unjeate mul&atum » & produe
&o addater mimimus, - 2

 THEOREMA IL
I N progreffionc Arisbmetics [amma
duworum  guorumlibes  terminorum
- €ag aguatuy fumme quorumlibes. duo-
ram 5 ab ipfis -eqaal:ter diflantigm a 5 k.

Desnonfiratio . )
Uonlam £ (uperat 4 excefld # . eo0s
0 dem , quo 4 .fuperat a5 fi £ det (uum
% ipfi a, patet 4 futurum zquale ipG 4, &
o ipfi 4. Igitur scum £ xquatur 6 cum-&.
Bodem modo oftendam b cum b zquari ¢
.cumg. Ergod cum % aquatur, tcumg.
' Quod erat dcmonﬁtandum. o

THEOREMA III..

P Rogreffionis  Arithmetice termmm'
quicumque dimidius eff [2mme dw. .
ram o & fe aguliter diftantiom, X
: . Ds-

.
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Demonfiratios

VCcipiaf- abede fghk
turter- ¢ 811 14(17)20 23 26 29

minns e'qui-  ‘excelix
Iiber . Quos S,
niam tam f -

ipfum e, quim ¢ iplum d excedunt excel‘.

- fu %3 manifeftum elt s i f{oum ¥ det ipfi

d, omues tres f, ey d fote @quales , EX quo
patet-¢ dimidium efle (umma duorum ds
f+ Atqui per Theor. przced. (umma d,
S =quatur (umma o,g;& (om ma 6,h;& al-
teri cuilibet fumma duorum,zqualiter ua -
trimque ex dy & fdiantium. Ergo etiam
¢ dimidius eft fumme duprumy a fe xqua=
licer diftantium . Quod ecat demon%xa&-

dumc
" THEOREMA IV

IN gmalibet progreffione- Arithmetice

omuinm ey minorum [unma babetur ’
1.8 [‘mmm mitting , & MAxims termini
ducatne in woweram termMn & .pfdo

ductum per 2 dividssers =
Vel L. Si famma miging o G maxmli
ducatur in femiflentnumeri tey mistruess
Vel Ui 83 femiffis fumme mirii, &
cnmm: dxcatar it sumeruraserminor g,
Ee 4(. D‘a
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Demoyfiratio .

| Slt i:rimb numerus - ab‘cdefg‘h". -

terminorum par. .

Somme binaria 6,0;% b,8; & ¢, f; & dye
funt incer fe 2quales perThepr.Il.Earugh

~ autem numetlis zqualis eft dimidie nu-'.

mero terminorim ¢ Ergo una ex his fum.

mis binariis,puta a,55duéta in dimidium
numerum terminorum , squabitur oms
pium terminorum {umma;(quod erat fe-
- cundum; ) ac proinde dua in totum ny..
merum términorum erit fumma omdium’
dupla. Ex quo patet primum , & ex illo
tertium., = R g
- Efto deinde numerus terminorum  ima

- par utin fchemate Theor.I1I.Cum fuma

me omnes binarie 0,438 6,05 & €1g; & d,

f fint inter (e #quales per Theor:. L1 patet’

ex difcurfu praecedenti,unam ex his,puta
6,#;du&am in numerum terminorum a,4,
€5 ds f, £+ %, £y quiin hoc exemplo ymes
divip ¢ omittendo, oft 8, duplam fore

eorumdem terminotuin. Atqui (ummady

% dupla eft medii ¢ per Theor. 11 Ergo
fumtna g, £, du&a in‘totum terminorugs
numerim 9,qui jam propter medium al-
fumptum eft priori 8 unitate.majer , dir

¥ e T - . P 2
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pla el omnium terminorum. Ex quo pa« -

© tet primum ; ex illo autem facile patee

bnnc fecundum, & testiom.  ~ . -

THEOREMA V.

(‘\ Vm numerns serminoram eff mzpaﬂ
v

medits in numerym terminorum

. duttas exbibet j‘ummm ouiiAm perminus
Cyam .

‘aboc d (o f‘g h k-
27 1217 (:3) 27 32 ;7 4:.

: Demoftﬁram. a
Edius e dimidius eft fumma extre-
merum 8,4 per Th.111. Atqui fuma

-fna extremorum 8 ky du$a ia numerum

terminorum,per Th.IV.dupla eft fumm; ‘
omnium . Ergo medius ¢, du&tus in nu

“merum terminorumzqualis eff omnium

‘fumma. Quod erat demonftrandum.
THE 0 R E M A VI

1N progrefliose matavali nmnarm 1s
293,405 s O°C.ff altivans 3 ducotar in
SUMETHM proxime majorem g ; proda’.’h '
7:/‘emtﬂ‘ is eﬁfmmomﬁm -
a3 2 4. 5 6 7 s “« f
. Des



F P 1 ArirfMeErtca

: Demonfiratio. :
Umetus ultimo proxime major -y
quia tantum unitace major el 5 -

quatut fumma vltimi , & ptimi , qui ef
unitas. Deinde numerus ultimus in proe
greflione naturali eft ipfe terminorum

numerus . Ducendo igitue witimom ia -
_proxime majotem; duco fammam ptimis -

& vltimi in humierum terminorum . Ate
qui- fic producitut duplum (ammz:om«

nium pet Theor. 111 Ergo etiam cam ul«
timus in proxime majorem. ducicur » du-

lum pfeducitur (amme omnium . Proa
du€ti ergo femiflis et omaium fumma‘\
Quod erac demonftrandum.

THFOREMA VIL

' l N progieffione naturaliimpariam e

529 s @C. [wmma tora #qaslis cft guq.
ato sumers nrmmorlm N

M,"

3377911‘!3!{:7 xgzx )
, ‘ excef. 24 ‘

A

Dcmﬂj}mt:o . :
Es Theor.1V.hec {[umma tota zquahs
oft. psodulo ex dimidio (amoe ex-
tlﬂo
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tremorum a4 » & /in numer§ terminorum.
Atqui dimidia famma extremorum g,/ et

par numero terminorums adeoque pros
du&um illud ef quadratus numsri tera.

" miporum . Ergo[umma tota aqualis et
quadrato numeri terminorum, R
.* Qued autem femiffis (amme extre maw
gum a » / fit par numero terminorum , fie.

" oftendo « Per Theot.I s / continet 4 unitae
tem 5 & totles exceflum communem 2,
quét {unt termini 5 dempto uno. Ergo fi
ad 2 adjiciatur 4, nempe unitas, adhuc fe-
melscontinebit (umma 4 s / toties 2, quot
funt terminis ac proindedupla ¢ nume=

_ ri terminorum « Esgo femiffis fumma 4,
' pumero terminorum :qualis e,

THEOREMA VIL

- I N progreffione natarsli numerorsim pas

riam 214,6,8,10,8%¢. omniim [umma

wqualis eft-nimero teyminoram o dutlo in
pamerum anitate majorem.

246810122416 :820

L b,
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EERER Demohjiram. B

Et IV.Theor. hzc tota stima 2quatus

femifi (umin® extrethorum 65 4 dus
ﬁe.in numerum térhinoram . Atqui- fes
miffis ([umm2 3, 4 elt unitate major nua
mero terthinortim. Ergo €ota fumma ac-
quatar rumero terhinarum,dudo in nus
merum unitate majorem:

Quod verd {emitlis fumm# 4, & fit uni=
tate major numeto terminorum ; fic.des
mooftro s Quia hic exceffus comrmnuais
et iple primus tetminus 8, manifeftum éx
Theor, I, £ toties continere 4 nethpe 2 3
Rfuot-(nnt termini 3 ac proinde ddplum
effe numeri terminorum . Ergo famma
ipforum 8y k excedet duplum numeri ters
minorum’ exceflu ¢ & Ergo femiffis -fams
ma 6, k excedet numerum terminogum
dimidio npﬁus 6 5 hoc eft unitate, -

Tn bn:uAIX. %f

C f)jufcﬂmqr;e progreﬂx‘om: Arithmes

sice numcrds sermihoram babetay o
Jfi & maximo demamr minimus o & ffi
duum-per’ gommunem mce_ﬂim dividaa
saraddita quotienti unitate. :
Demonftratio patet ex Theor. I,
AN GAP)

i
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@ A P TR
agrcﬁom rmbmet;cw Pm»m &

-! “ ¥

PROBLEMA I.

P ‘Rogreffloncm Arithmeticam  comtia
#uoreupo serming , & m’qﬂk datise

CGntmuabnur alcendens. a b ¢ (l
do fi exceflus x terminoda- 1 4 7 10
to & addatur, ut flat bs &
ad ' curfus aut fat ¢; & fic  excel. 3¢
deinceps. Contiouabis verd ~ x
~defcendendo 3 fia termino s
dato , puta.d, demas excefflum # y, ut fiae
¢; & abe rutfus auferas #, ut fat &; & ﬁe
deinceps. .

. PROBLE .M‘,"A’ He
| Itifma fevanine, exéeﬁaré' rermpinm

mm namere durm mwmre mam.f
mam.

\"

Exceflum duc in numerum _tegminoa
fum unitate mul&atnm, & produ&um
adde- ‘minimo termino, ft}mma dabit mae.
: ximum. Patet ex Zhwta 1. & Gogollaria,
PRO-



46 AxrvruMEricm
,  PROBLEMA 1L

M Inivio termino, e.vcgﬂ?; &~ numera
terminoram datis nwmrc Jun-

ampxognﬁwm. : SRR

Per Probl. F. inveni maximum ; G da»

tus non fit. Deinde (ummam eXtremo. -

rum id el minimi , & maximi duc in nus
smerum' m'mmotuln Ptoduéh [cmzﬁ'xs
o fumma . :

Patet ex Theot; IVQ

dliter. Sifumma extremomm par eﬁ P
ejus femiflis,du®a in numerum tcrmmo-
tam » dabit fummam totam, ‘

- Aliter. St numerus terminorum pn
eﬁ fumma extremoruny, du®a in femifs
ferh numeri terminorum , dabu {ammam
totam,

R

Utromque patet ok I'V.. Theor.Cara aat”

. Jumma extromoram , aus numerss termie
woram impar cft,provesict quidem fumma,

- fed s frattiones declinensar, pmﬂa: tam .

- wti modo primo.

© Aliter.Qum numerus tenmnolfnm im- ‘
por eft , ‘medius in numerum termings
rum duétus fummam totam exhlbeblt. o

ratct. X Theoc. V. :
Ht-




' - Prac?iC & Li18.V.Carll, iuc
Hi tres madi [uut aniverfales, & pria
wus infuper a fraftionibas liber eft . Ais
tres particglares babentwr 6% Theorom,

. VIl VUL IX, ,

P»Roait.sing v,

Aximd termino, sxcefSn, &' nemere
terminoruty dam @ mwrme m;m-
win, ~
.- Ducatur exceﬂ’us in nunierum temu. :
mrum vnitate mul&atum,& p:odu&um
aufer & maximo, Relinquetur minimus.
» " Patetex Theor, I. & Coroll. E
Etiam independenter , vel ab excefluy
v&l a numero terminorum reperietur mi- .
‘nimus , i maximus per numerem termi- .
- Nogem Ruitate mul@atum, vel per excel~
fum dividatur ;- refiduns enim erit mml- :
ms. ut patet ¢ ex eodem ‘Ibeoaemace v

2

PROBLEMA V.

\ ' D Am mamm,ac mmma tem:m:,

& numero ummomm s invenire .

excefiam. . )

Minimum anfn a miximo .,Reﬁdnun

'+ divide per numeram terminorum unitate
mul&atnm. Qno:ien exit expcefluf,

\ T , Pl!

E



M8 ArxirTEHMETICR'
. Patet ex Theor. I. ae Coroll.
Etiam independenter a minimo repes

* gletur exceflus, fi.maximus dividacur ,

quantam poteft , per numerum terming

" rum unitate mol&atom . Quotiens enim

rimose

eric ipfé exceflus ; ut pater sx eodem
Theor. ‘Refiduum verd divilionis erit mi-

- [

" PROBLEMA VL
- & Inimo , maximo o & excefSu dasisy
inVenire nuTICYNM Leriinorum «

A mazximo aufer minimum , & refia
duum divide per exceflum . Quotiensu-

. njtate au@us erit numerus terminorum..’

~ - Patet ex 1. Theor. & Coroll. S

- Etiam independenter a migimo repes
-fietnnr terminorum-numerus, i maximus

. pet exceffum dividator, quantum potefl,

-

- Quotiens enim unitate au&us rurfus esit’

pumerus terMinoLuM,. Ut patet ex eodem

~ Theor. ‘Refiduum verd ex divifione erit
- minimus. : T

 PROBLEMA VIL %
Dmero terminorusa, excefSa, & pros
: greffionis fummo dutis,invenire - >

RimUR s G BONIIUD - - S
- Sums

Dt at® . T e i YIS R
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a ’ b
3 7 11 1§ 19 23
exc. 4. fum. 73. num. term. 6,
T c d e
quoti.xg. f '
20.k
' 26.n

Summa progreﬂibms d, dividatur per
¢ numerum terminorum. Quoties f erie
feriffis ([umma extremorum &, 4, per
Theor. IV. Duplicetur f & fiat 5 ent ”
fumma extremorum.

Deinde numerus terminprum e unita<
te mul@atus, du@us in exceflum ¢, fit &

" Etit £ extremus , dempto minimo, ut pa«

tet ex Coroll. Theor.la .

- $i auferatur igitur kab n, refi duum
erit duplum minimi . Semiffis ergo re-
fidui erit minimus, eoque adjeto ad £
qui erat maxjmus, dempto minimo, pto=
veniet maxunus. »

Si mowk auferas a duplo £, fed Jemifs
jem ipfius k a fimplo £, reﬁdaﬂm eris mh
nimgs gmf/’ b,

-

- FE PRO.
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PROBLEMA VIIIL

D Aro minimoa g excefia ¢ & fum-

ma progreffionis b 3 invenire gume.
rum terminoram, G Maximum terminym,

Quia duplum mi< a
nimi a pote& effe 3911181923

majus, vel minusex- c b.
seffu ¢ , hinc gemina  exc, fum,
Problematis folutio 4 70
eft. '

Efto primum duplum minimi ¢ ma-
jus exceflu ¢. Refiduum , hoc eft diffe~
rentiam, divide per exceﬂ'um ¢ « Qua-
dratum ex femifle quotientis adde duplo
fumma progreflionis &, divifo per ex-
eefflum ¢. Ex hac nova fumma extrahe
sadicem quadratam 1 a qna avfer femiffem
quoticntis ..Quod reabit , erit numerug
serminorum quafitus.

Efto  deinde du- a
plum minimi 6 mi- 37131723227

nus excefla. ¢ - Da- ¢ b
plum minimi aufer exc. fum.
ab exceflu ¢ . Re- s 8.

fidvum , hoc eft dif.

'fercnnam dxwde pet exceflum ¢ « Qua<
dra-
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dratum ex femjfie quotientis adde duplo
' fumma Progreffionis 5. Ex hac nova
{fumma elice radicem quadratlm cui fi
addatur femiffis ‘quotientis , proveniet
numerus quafitus terminarum.

Invento numero termmorum;}lgbetul
maximussper Probl.dl.

zb.  2aC
yy E s —
c c

PROBLEMA IX.
D Ava fir progreffio Arithmetica a, bye
Gecay cajus excefPus ky & numerti:,
mcamqae n: progrcﬁ:ouem per tot termis
%05 Continnare , at ejus [yrama por 7 /‘z 5=
meyo dato o, in multitudinem terminorum
dﬂ&u

Quoniam du=  min. a2 3
Plum mirimi a po- - excel( k 2
telt effe majus , vel mult. y 8.

minus exceflu £, num, datus n 10,
duplex habetur fo- S
lutio Problematis.
$i duplum mioimi ma;ns eﬁ exceffa.
k ; ex duplo dati # aufer differentiam
inter duplum minimi 4, & exceflum.
Refiduum divide per exceffam £. Quo-
Ff 2 ~ tiens
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tiens eft mulmudq terminorum quaes

fita.
Si mxmrhn a duplum eft minus-exceflu

ks duplo dati # adde differentiam intee -

duplum minimi @, & excefflum £: fum-
mam divide per exceflum £. Quotiens efy
- multitudo terminorum quzfita ,

petetmmauo patet ex conftr,

204327k

‘ k
pkon‘Ln’Ma X.
D Atuy 2 minimus terminas progref-

fionis Arithmeticz , & maultitudo
serminoram by gue dutta in alium datum

Bumernm m aquaty [ammae progreﬂ‘ onés..

verituy ipfs progreﬂio :

Adupla numeridati - mini. a
m aufer duplum mini~  maole. b
mi termini @ , Reli= num.datus m
quum divide per multi- excel. x

-tudinem terminorum ,
unitate mul&atam . Quotiens erit excel~
fus (ecundi termini {upra primum : quo
invento s habentur finguli termini pro-
gre[homs » per Prob.],

Cum
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L 3 m =i 3a
bi—ag

Cum tria bac pofirems Problemats Solvés
“rim per Algebram, & per eamdem facilliz
me demonfiventar, #om putavi opera pres
gium cfie iés via /‘ym‘bettca » boc ejl ordia
carta ’ demonj}randu bis immorari.

C APl '1‘ 111,
Qu]homs civca Progreffiones Avishmi-

" ticass
thunm et s/ut ex allatis jam Pro4
blematis nonnulla'ad materiam €ers
tam traducamus ; per quaﬂwnes ahquoé;

fequenm ‘
& ﬁl o-li .

COnfcnpti (une. Mxlites per dles éo. '
Primo die ad(cripti fant 3oo.Diebus
* fequentibus affuxere [emper totidem 4
quot die preecedenti , & -adhud 1o am:’
plius : Quée brgo univerﬁm fane con3
feripai?

Solvido problema IIf.repérleQ c8(tiipeos
ol x; j§0: Similis u;_:: qmejhd Jequens s

F

an
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Quidam cum Operario , illius Rimulas
turus induftriam , ita convenit: primo
die lucraberis 30 affes ; fecundo totidem,
& £ fatisfecerisy adhuc tres {uperaddam ; -
atque ita quolibet die tantum lucraberis,
quantum pracedenti , & afles infuper
tres. Hac lege 20 dies operi funt impen-
fi . Quaritur (umma f&ipendii.
Solvendum eft denuo Problema III. Ex
* quo reperies affes 1100, id eft florenos 5.

Quaftio 11.

A Rtifex ex pa&o die ptjimo lucratus
eft 40 afles, poftremo go 3 quolibet
sutem die tantum , quantum praceden-
ti, cum au&ario femper § affium . Quot
ergo dies opeti impendit? & quantum
lucratuseft 2 |

Solve Problema VI, Repenes dies 112
Tum folve problema I1I. & (umma lucri
proveme: aﬂium 7L8. :

Qmﬂm I:II.

E X paélo. lucratus ek Artifex die prie
mo tres folidos . Deinceps autem
tantum die quolibet , quantum prace~
denta.a cum au@arig femper (olidosom .,

Lu-
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Lucri {umma fuit 78 (olidorum.Quaetun=«
tur dies operi impenf{is

Solvendg problema VIIL., reperies dies

6.

' Quaftio V.
} D o zqualem (ammam nummorum
B J expenderunt in. pauperes : unus
quotidie diftribuit nummos 16.: alter ve-
~ gb die primo tres nummos 3 deinceps aue
tem tantum die quolibet;quantum praeces
denti , duobus femper adjedtis. Queria
sur numerus dierum, huic ditribution
impen(us » & ipfa fumma. S
" Solvendo problema IX.,repeties 8 dies
-quibus finguli expenderunt 8o nummose

«  QuaftiaV.

Uo expenderunt in pauperes fpatio
. dierum 4 mqualem fummam noms
moram . llnus quotidie diffribuit nums

mos 4 ¢ alter primo die unum 3 deinceps .

autem tantum dié quolibet » quantff prz«
cedenti , adje@o tamen femper adhug ali-
guo nummorum numero {uper eodems
Quantum ergn dedit quotidie 7 & quans«
ta eft fumma tota ? o -
Solve problema XVIIL reperies comy
qui primo die expendit numm® unum, e«
Ff 4 cane
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cundo die expendifl g, tertio g, quats
to 13+ & fummam totam 23. Y

De Progreffione Geometrica stum finitdy

tum infinita .

P Rogreffio Geometrica ofi feries nus

merorum, (efe mutuo eadem proper--

tione excedentium -, five e qualibet
proportio per plures terminos, qoie
duos - centinuata . Si proportio . contis
nuatur per terminos crelcentes , dicetue

* progre(fio afcendens 3 defcendens wverd o .

fi per decrelcentes. Porro cum progre(«

fio qualibet Geometrica, vel finita ofe -

poffit, vel infinita , [eu indefinita, hoc eft,
continuari per tesminos multitudine fi«
nitos,vol infinitos; de hac librum pror{us

infignem (cripfit Gregoriusa S. Vincen-

“tio; de illa fola Arithmetici ‘meminere.
Quod (ane miror 5 quando ( ut oftendi ad

dep.XXXV-L.IX,Q'ex dicendis hoc @a-,
pite planum fict) facillimus fit 2 finita ad

infinitam tran(Gtus.

De utrdque igitur adkurus hic fum , o<

flendamque 5 quod ‘ab aliis ha&enus a<
nimadverfum nonreperio s progreflionis
infinite myferium omne in progreflione

finlta, Anchmeticis jam pridem wotay -

la«

4
~ e
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- latere. Quod pnufqua'n aggredidr, nes
ceflaria quaedam ptanmtto. : :

, I.l Denominator / 4. gy 3
X- ‘proportionis b.x; "z-‘X.
numerice [cilieet 5 I
feu rationalis aad 4,
et numerus ita (e
habens ad uaitas -..Z
tem, ut major'ter- .
minus 4. ad minosem 4. Repex‘ltdr,
major g-dividatar per minorem 4. Quoa
tiensenim X ,eft denominactor quaftus
~ Nam quotiens omnis ita eft ad unicatem
ut divifus 4 ad diviforem &, anndd
quotienti #dhzret ﬁ'aéhg » ‘ea ad mie
nimos terminos ey revocanda t imoy ut.
ufui denominator (it , integer ‘ad fras
&ionem (ibi adhaerentem revocandus efly
ut vides in Z. :
1L Si denommatov eﬂr numetus intes
ger» qued tum accidity cum minor nue .
merusmajotem metitur ; unitas, & denoe
minator funt minimi terminiy ad quos
proporrio data “reduci poteft. :
11l §i denominaror eft i integer ¢ cum
 fralo - quod tum eveaiet 5 cum minos
proportionis terminuss maiorem 4 non
memu: s-tunc: minimi seesmini quis
‘ bus
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bus data proportio ' . 2d 8f

4 ad 6 exprimi po-a3s | c2rese—s
tefk, funt duo nu- l 3e 3e
meri 3 'ac proindebrg * Uni
minimos proportio- om
nis termipos nonine . 3 Oeew—e
greditur unitas, _ . anm
Demonfirasio,

- RaBtus integro ¢ adharens,fi in minia
» mis terminis non fit,ad minimos re«
digacur per ProbLL.C.IILL.IL & fit des
Ducatur deinde ¢ in ¢y 8 genitoaddé d s
ut fiat £y cui fubfcribe e, Erie fradtusf» €
. par integro ¢ cum fra&o d, esut tradidi €.
1V. L.11: & fi e dividat f, refitaetur ¢,dy
- &.Per T'heor .C.ILLILS o ad ¢ 5. ut fra=
&io f» ¢ e ad unitatem; hoc cit, ut deno=
minator ¢yds¢ eft ad unitatemshoc et ut
eft ad 6. Expueffa igicur -off' ratios abd
numeris £.& ¢:neque poffe minoribus,jam
oftendam . - kxprimatury 6 fieri poteft,
miooribus ,& #. Quoniam igirur mef
ad mut.a ad by hoc <t ut fade, manifeld
eft m divifo per # cumdem provenire quo-
tientem , qui ex fdivifo per ¢, integrum
pempe ¢ atque infuper fraétum 0 # pa=
sem fraflo d ¢, Unde per TheorI1.C. 11

|

-
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L. Il.oefk admw, ut d ad I8 Atqui vOo-
lebas # minorem effey quim e.Ergo etiam
o minor eft , quim d. Quod eft abfure
dum  cum fra&io d, ¢ in minimis termis
nis ponatur exiftere . Minimi igitur tere
mini, quibas ratio ¢ ad 4 exprimi poteft ',
"funt duo numerif; & ¢ Quod erat de-
monftrandum. o

C.A P IV

- Progreffionis Geometrice finite s & iffia
' te offeltioness

THEOREMA L

3 k
P Roportio gualibet a ad b'continuat®

- afcendendo , fi denominator z multde
- phecet terminam majorem b5 defcendena

do.fi demominator z dividat Perminum mis

7orcis a.

- Demonfiratio «

Z multiplicans & gigonat m, Uer et

ad denominatorem 2, ita g eft ad 5. Atqui
ex definitione multiplicationis , ctiam
ut reffadz, -

it
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3
uni-'—'ZO .

0 z‘. B
kg fabmno
32 16 - - 81243
[ ] 8. L2 1’80 37. St cvimiepnd
9 3 3 4

fta multiplicatus 4 ad produ@um m . Ei
pouts eftad 5, ita b eft'ad m. Quod erat
primum , Deinde 2 dividens 4 gignac
quotientem f.. Per defizitionem divifio-
nis divifus 4 eft ad diviforem 2z , ut quo-
tieos feft ad 1. Ergo permut. divifus 4 eft
ad £, uc divifor zad 1. Atqui etiam eft,ut
€ad 1, ita §.ad 45 cum & fic denominator

“zatiopis bad a. Eigo bead o yuc s ad fi

Quod erat alterum.

THEOREMA'H

OMms proportiostam a/}:mdmda,qaém

defeendendo 4 continmari poteft pey

derminos mﬁmto:.

V1d (che-
fa pracc.

Demor:/t‘rat:a
Ata fit racio quavis 4 ad bycujus dez
nominator £. Poteft major termia

Dys multnplacm per denommato:em ’ 8
. pro-



~
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produ um m rurlas per & fic in infini-
tum. Atqui, per Theor. 1, fic ratio data
- continuatur afcendendo . Ergo &c. Pa-
ri ratione poteft minor terminus 4 dividi
- per denominatorem 2 5 & quotiens frura
{um dividi per 2 atque ita in infinitym.
Sed per Theor.I. ita continuatur ratio da-
ta defcendeado. Ergo &c. Termini ta-
men no# erunt femper umgr: numers o 48
, pate&&t ex Theor IV,

-

THEOREMA lIl'.

O Mpis proporsio multiplex, afcendena -
: do continuari poteft per infimitos
HUMEYOs Fntegros 3  defcentlendo tomen ﬂm
Jemper ufgue ad unitatem,

h g fabmn o
e e 4’ 8. 16- 32. 64.123. D‘n.z‘

Demoﬂjiratm 1. Partis.

C Hjufcunqué rationis muluphcu mi<

nor terminus @ metitur majorem & o

ac proinde ejus denominator eff numerus

integer, qui mulnpltcans & producit ter-

tium terminum integrum m, & multipli-

cans m,producit quartum integrum . Ee
fic in infinitum,

D¢s
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m. L. k- a. bo P 9 ‘

g Deno 3;
v 3 6 122443 g6.

3. ,
Demonfiratio 11, Partiss

F X preec.patet, ut delcendendo conti-
"L~ ovetur ratio data g ad 4, debere mia
norem terminum 4 dividi per denomina-
torem , qui cum non (:mper metiatur ter-
minosy quos divifurus e , provenient
quandoque quotiens non integri numea
ri. Qrin fenie hicappolita denominator
& dividens 4 gignit quoticorem £ ; &
dividens # quotientem /; divideps verd
/5 quem nom metitur » gignit quotiene
tem m. '
- Corollarium.

C Um omnis progreffiosab unitate incie
4 piens., terminis conftet multip'icem
propostionem habentibus ; patet ex theo~
remate , eam pofle per integros numeros
infinitos continuari.

, THEOREMA IV.
Olla proporsio, gua malsiplex n6 fity
per numeros integros cotipyari potcfls:

[en
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Je# ofcendendo in infinjtam o feu defcen.
dendo afqne adsaitatem. ]

. Demonflratio

I) Roportienis 4 ad &, qua multiplex
non eft» hoc e cujus minor termi-
nUs non metitur majorem » denomipator
non eft numerus integer. Ergo, ut in pra-
miffis num.111l.demonftraviyminimos tere
minos y quibus exprimi ea potek , hon
ingreditur unitas : led ii funt duo nume-
ri ;proinde per XXIV.V1Linter fe primi
font.Quare,per XVI: 1X.ynequic illis ree
periri tertius proportionalis s ac proinde .
neque alcendendo y neq; delcendendo data
proportio in his terminis continuari poe .
- tef. Jam verd;per Pro.1I,L.VIII,exhiberi
poteft progreflio proportionis datx con-
flans tribus terminis integris ; item alia
progreflio terminorym 43 item alia tera
minorum ssatque ita infinite progreflic=
nes divecf per [1.VIII. reperiuntur,ome-
nes terminis diverfis confantes , quarune
- ‘unaquaque uaum termioum habet am~
plius » quim prior . Verum, quia in fin-
gulis hifce progreflionibus ditx propor-
tionis,extremi termini in Pro.dl. L. VIII; .
§8 citaca dem@heantur effe primiintesfe,
: Cas
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earum ‘nunlla coutinvari ulterius poteft,
ut patet ex X VILL.IX. Nulla igicor pro-
portio ,’quz multiplex non fi¢, &c. Quod
erat demonftrandum 4 -

lkhgfa b‘m?n'o P

16 81 2
8121839~ Den, =%
3 2 S

. Si queras, quoufque fine fra&is con-
tinuari poffit , refpondeo id ex ipfo ope-
re continuationis innotefcere. Ut furfum
continues rationem 4 ab &, ducendus el
- denominator 2 in terminum majorem & »
per Theor. I. Quia verd denominator #
- integer numerus non eft y qui produce-
‘tur 5 neceflario fradtus erit : quifi ad ine
tegrum reduci poteft per ea,qua traduntur
Prob.dV.C.IIL L.IL , continuabitur pes
illum adhuc integrum ratio data sad &3 fi
‘non poffic, quod continget, fi denomis
pator numeratorem non metiatur, non
poterit- per integros numeros ratio g ad &
ulterius continuariy - :

THEOREMA V.
P Rogreffio Geometrica 5 cujus extvems
T wawmeri funt primi inser feynec furs¥.,
#ec
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nec deorfuys alterius. poteft per nwmeros
mtegrar contmuam. .

Demonﬁratur Prop XVII. be IX.

T H E Q R E M A VI
I N omni progreffione geometrica incis
pieute ab unitase, [ecundus terminus,

( unitas inter terminos non computatyr, )
qaarm:,fextu:, & religui omnes Iocamm
poriam [unt quadtati .

2 8
2 g h =
T 3 4 8 16 3264 128 zy6"'

PN

°-~‘t234r6
’ c d e f

Tertias, kxm;, wonus, & reliqui,d%oe
" bus internaiffis 5 omnes quorum videlicet
sxponentes metitur ternarius » [unt c#bis

Sextas ; duodecimus 5 decimusoltavius,
é' religui omnes, quord exponentes melie
" tar fmar:m,ftmt quadrati fimul & cabis

Quintas, [optimus 4 wndecimus 5 decia-
maustertiusy & rel:qm amnar.qaomm exe
ponentes [unt primi nameri . neque qmu
drati funt, weque cubi . '
Demonfrantur hac omnia in Prop.VIII. A
Lib.IX.ejulque fcholio. Expenentes funt
muwmeri [eriei naturdis ob unitare, india
cantes Joca terminorum progreffionis .
: Gg THEO- ,
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THEOREMA VIL

l N progrefsione geometrica a b c
trium terminoram , bb 2 4 8
qaadratm s edii (hoc cﬁ me-

dius in f¢ ipfum dutlus) pro-  bb ac

duto ac eatremoram agya- 16 - 16

lis eﬂ
Demonfratur Pmp. XX.Lib.VIIL -

T HEOREMA VIiI.
IN progrefiiont Geom: a b c d

GUBLUOY BEYTRINOYHI 5. 2 4 '8 16

pro?iaffum ad extremo-
yum aquarsr produtio be ad bc
" mediorum . ldem werwms 32 32
. veft in quibufcamgue qua- »
ewor proportionalibas,li-  fg km
oct mm coptinwl:ut fif 26 413
dgsgrk adm; fm
oduttum ab extremis « fm gk
4wamr gkprodutloame ~ 24 24
du:. C ' .
Demonﬁratur Prop.XlX Lib.IX.
T H ‘E O R E M A IX
l Nomui geometrica progrefiione s a £
prodaffmn extyemorsm , & produtia
_ be,
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" beycd , terminoram ' aqualiter ab axtres
-wmis diftantium inter jé «qualia [ant.

, Dma;xﬁrat:o,

Uopiamo-- a2 b ¢ d° e f
-mnesa,b. 3 6 12 24 48 ‘96
Cada?,f five ds b, Prod. 288.
€y % dy e,ffune'
continué  pro- a b c xde f

portionales; mae g '6 12.24 48 96 192

nifefum eft g ef- Prod. §76.
Mfeadbyuteadf. - '

- Ergo per XIX. VII. of produ&um ex pri-
mo ¢ in quartum f zquatur producto e
ex mediis &, & €. Parij ratione erit ad ¢,

ut dad e. Ergo rurfum per XIX. VII. de
. genitus ex 4 in € 2quatur ¢d genito eX €

. in d. Quod erat demonftrandum »

'.’I‘HEOREMA X.

Q Vivis terminas progrefsionis geome-

trica in fe dultns cquotur produs

&o quoramlibet , aqdahnr ab lpﬁ N

| dtjiammm .
Demonfiratio..
Umatur quicumque %, five is fic pra-

cist omnium medius,five 0on: Quo- pree.
: ' Gg 2  niam

Schma' .
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uiai ex hyp. ¢, ¥, 4 (unt proportionales;
erit pec Theor. IV. five per XX.VIL, x%,
quadratus affumpti #, 2qualis ¢d produ-
&o extremorum's, & d. Atqui per praced:

: produ&us ex & in e ®quetur produo ex
¢ ind. Ergo etiam produ&usex 5in € -
-quatur quadrato a{i‘umptx X qu.uet efgo
propofitum. .

Nota pro fequentibus Theorematis ) Fom

c8 tevminorum progrefsionis numerari ab
unitat e exclufloé,velyff progrefsionis prin-
| cipium som fit unitas, exclufrvé a termine

minimb progyefsionis: id enim 5 at deinde
apporebitscommedins ¢ft ad praxim. Porro
gumeri 0.1.2.3.4.8¢. [upra progrefsionis

- serminos adfcripti,quos sndices, fen expo .

mentes dicimus o indicant quotus quifgne
- fit ab uyitate s fen termino minino 5 /‘ ve

guot lofis quifgue ab anitate, vel minimo

termino difiet. Supra unitatem fcr:&zmr

©; fupra a primum @b unitare ponitur 1,
Juprs fequentem b 2, & f ¢ deinceps o/d;.
e natarali .

»

-~ T H EOREMA XI.

1Npro-~ 1248 163264128256
gref+ o123 4 § 6 7 8.

Jione geo- abcd e f g k-

meirica y
. C-
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~ diflons.
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cujus principium unitas efbfi quivis teya.

" minas c per f3 ipfum waltiplicetsr | pro-

ducetur alias ejufdem progreffionis ter-
minus £ 5 lecis duplo plaribas ab anitase
.- Demonflratio . |
A X Prop:XL:Lib.[X.CorolLEHILEt fas

cile etiam oftenditur , {3 terminit

,progretlionis multiplicatione {peciofa ex- -

-prirmant T

ors 3 4 v 6 7 8
4 2 aa 242 aaaa 2aaaz azaaaa a’? ad

534 8 16 31 64 128 156

. Ex Lemmate Prop.VHLLib.IX.& quia .
multiplicationis produlkum fola lictera®
rumappofitione exprimitur 5 patet ex 4
primo in fe fieri a6 fecandum 5 & ex 4 in
ao fieri tertium gaa 3 & ex a4 in adg fieri
quartum-agaa;& fic deinceps.Ex quoma- -

" nifeRd eft , Gngulos terminos tot locis di-

ftare ab unicate,quot licteris {cribGetrr; &
contra tot [cribi litteris’, quot diftant ab

1 l6cis. Atqui fi terminus quivis,puta ter= . -

tins.aao, in (e decator , produ @us asgsas
duplo pluribus litteris (cribicur,quam ip-

.fe. Ergo etiam duplo pluiibus ab unitate
. diftabict lo cis. Quod erit demonfrand um.

Gg3 ~  THEO.
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Vide 1.
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Twe orE M A XIL |

I N progreffione geometrica, cajus prin-
Schema cipiam anitas eft\fi termini duo guili-
prec. ber b, e invicem multiplicentur;eorum
ab gnitgre diffantie fimul [umpte confi-
Giums prodatli g ab unitate diffantiom .
Demonfiratio fimilis pracedenti . Ex<
V.Scllellh . . PR s te
».pec,  Pprimatur (eries [peciosé. Et multiplicent

.

| principiom ani--

fefe mutuo fecundus as,& quintus daaaa.
Eorum litterz fimul jun@a dant proda-
€tum a7, ac proinde ( ut oftendi in pra-
ced.’) etiam eorum jun&te diftantie ex-
hibent diftantiam produ&i ab unitate «
Quod erat demonftrandum.

 THEOREMA XII

»INP?W* o1z 324 5 6

me geome- ab c d e f
srica, cujus 3 6 12 24 48 96 192
tesmon eft s fi quivis terniings c feipfum
multiplicety & produtiunper minimum a
dividatar 5 guotiens diflabit ab minimo a .
locis daplo pluribus o gquaws termins [ .
ipfum multiplicass c . » ‘
S : De.
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g . Dﬂﬂ_omu q. 2 .
or 2 3 4 % 5
a aq aqq 34qq. aq999-299999- 2439999°
36 13 24 48 96 191,

- Demonftratio expe&itu’é fécillimé y ﬁ o

termini progreflionis  multiplicatione
" fpeciofa exprimantur .. Per Theor. L. mi-
nimo termino 4 duto in denominatorem’
¢ fit ag primns ab minimo 5 & primo ag
- du@o in denominatorem ¢, fit {ecundus
sqq& ex hoc in ¢ » fit tertius 6997 5 & fic
deingeps procreantur termini reliqui pra-
greflionis omnes . Ex quo patet , quemlis '
_.bet terminum tot locis. diftare ab minimo
@ quot in iplo repuriuntgr littera ¢, de=.
nominatoremexprimentes. Termious jam.
quilpiam,puta {ecuandus 894 » ducatur in
fe, hoc et in agq ; produttus sagqqq con- -
tinebit litteras illius bisy nimirum duo 4,
& duplo plura g » quam producens 84¢. '

Ergo (i produfus asggpq dividatur pes -

minimum &, qirotiens agggy {cribetur
uno 4,& duplo pluribus ¢ , quam 4gg,qui
feipfum multiplicaverat. Quare cum’jsm
. oftenderim ; terminum quemlibet tot di«
. fare locisab-minimo 4; quot in ipfo sepes
riuntur ¢, liquet quotientem #9994 locis
Gg 4 . g
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daplo pluribus diftare ab minimo a5
quam agg terminus (e ipfum multiplie.
cans . Quod erat demonfirandum .

TH'EOREMA 'XIV.’

NV progreﬂ'one £EOMELrica s cujus prins
A cipium unitas non eft-s duo quivis ters
minsi c, & e fefe invicem maltiplicent, (3
produtias per minimum a dividatur; guo-
tientis diftantia a minimo a equalis eris

fe mutao maltiplicantium diftantiis a i<~

wimo, fimul junttis.

-« Demonftratio eft fimilis pmcedentuuc |

tantum opus fit exemplum adferre . Ex

- primatur feries [peciosé s ¢x qua ferue -

t0d multiplicent primus 4g» & quartus
a999q .+ Produ®um erit asggqqg » que
divifo per minimum ¢ , quotiens efb

899999 » Quich quintus in progreflione.
" terminusy cujus difantia ab minimo a, -
eft 5,quem efficiunt xpforum 49,8 649499 -

dxﬁantm 1, &4

THFOREM'A Xv.
VI a-maximo termino finita pregrefiio-

nis daple anferatur minimas 5 yelie
quus equatur [uvsma progrefsionis dm-

e

yto maxmo .

S~
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Minimus 4, ab c d e f -
yauferatut X 3 613244896192

maximo g,192.

Reliquus 189 2qhatur omnibus a, b, c,J,
-esfihoc e toti fumma,dempto maximo g.
. Demonftratum eff in Coroll.IV. Pxog.
’ xxxv lealXQ

THEOREMA XVI.

I IV omsi finita progrefsione geometricas
ut desominator awitate mulfiatus eft
“ad unitarem, ita maximiy & minimi tey- « .
wini differentia (five maximus dempre
minimo ) efl ad totam progrefmms Jam-
‘mam dempto maximo «

Demonftratum eff in @oroll. L Progu
XXXIV.L:b.lX

‘ C'orollarmm .

ITaque exceflus maximi termml fuprl :
minimum -in progreflione dupla = ’
‘qualis eft fumme zreliquorum 3 ( hoc eft
~-omnibus dempto maximo ) in progreffioa -
" ne tripla ,duplus ; in progreflione qua-
druPIa. triplus; & fic deinceps C
; Demonftratio pate: cx hac ‘rheon-'
mate. : . .
, i TH F.O- ,



;1{’\411‘:3!&31 1cm
. THEGREMA XVIL

* schems IV omins progreffione peometvica finita,
Theotsse § - r Juorym maximorans £, g termine-
‘ gas differentia eff od moximum g, ite
maximas g dempto minime a eft ad totam
. progrefiionis fummars derpto minimo. - -
Demonftr. eft Coroll.V. Prop. XXXV,
Lib.IX.

. THEOREMA XVIL

‘ SI progrefsio guacamgue geometrica
D defcendendo continuesar in infini-
tum ;3 ut denominatoy unitate multiosus
. eff ad unitarem, ita primaes feu maximus
" terminns eff ad reliquaw infinitorum ter-
- evnoram fumman. -
' Denture-. a bcdef g h 'k
. xempli gra- 54186222 2 2 2
ﬁa Ju‘ etgr“) . S e . u—o—i o-

mini’ proe - 39 2781 243
portionis tri- B
ple 54,818 M 27

& progreflio. ‘ :
inftituacur g, &, ¢ d &c. continueturque
per Theorema 1L delcendendoy ( hoc ek
pet terminos proportionaliter decre(cen-
o X tes
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tes in infinitum . Ut denominator 3 uni-
“tate muitatus,nempe z,eft ad unitatem,
ita primus termings r¢ e® ad fummam
reliquorum infinitorum &, ¢, d, e, £, Sec.
:  Demonflratio. .
Er Theor. X' VL.in progreflione finita,.
ut denominator unitate mul®atug
eft ad unitatem; fic primuos, fev maximus
terminus , dempto minimo 5 et ad fum-
mam reliquorom. Quare cum in progre(-
fioue per decre(centes in data proportio=
ne terminos in infinitum continuata,mi-
-nimus terminus evanel{cat { vtoffenfum
eft in Elementis noftris. Geom. in Schol.
Prop. XI. Lib.Vi. Lem.1L) erit ur denoe
Ainator unitate mul&aceus ad unicatems,.
ita primus terminus ad reliquorum inf=
itorum {emmam. Quod ‘crat demnon
ftrandum . : ‘ L
- Videsyopinior, gui Bac legisy gnim faci-
lis fitvguod fupra me offenfuram promifes-
‘78m 5 o progreffiome finita ad infinitam
- tranfitus. Vude miram efly prioves Ayitha
- mericoss gai propreffiomes finitas zenerent,
- infinitas ignvrafle.cum heo b illis imme-
diaté dependeant. Theorema fipuidem XV
ex gno demonfiratio hajus facillime de-
dutta eft s Coroliarium efp Prop. XXXV.
CLiblIXe o

\

-
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 gitorum serminorum fummam .

476 ArRtTEMETICH
1dipfam apparebit ex Corollario fequens
15 s ex Theorematis XIX. XX. & Coroll.

" Pbeor.XIX. ex Problgmatis VILVIILIX.

x Xlo g ’
R Corollayiam .

T) Rimus terminus reliquorum infini.’
torum (umma in progreflione due
pla zqualis eft; in progreflione tripla,du=
plus; in progreflione quadrupla, triplus; ™
‘in quintupla , quadruplus 3 & fic dein«

. Patet ex Theoremate . :
THEOREMA XX

' S I progreffio geometrica deorfurm comtis

‘nuctar in infinitam, ut duorum pri-
0rum s boc eff maximorum terminoram
diffeventia eff ad Jecundum terminzm,
65a primus terminus ¢ft ad religaam infia

.- Demonfiratio S

Er Prop. XXX V.Lib.IX. in progre(-

A figue finita ut primorii,{eu maximo-

sum terminorum differentia eft ad fecun-
dum, ita primus, dempto minimo 5 eft ad
fummam séliquord.Quare @ in pxogécfa
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fione,delcendendo in infinitum continuaa-
ta, minimus terminus evaneflcat » erit
ut primorpm differentia ad (ecundnmita
primus ad reliquorum infinitorum fum-
mam.. Quod erat- demonftrandum.»

T beorema convenit 183 maguitudinibys,
qudm numeris s guemadmodam & Prop.,
XXXV. 1X. a gua depender . Caterdm
bic rurfus apparet , qudm expedité a fini-
tis progrefsionibus ad infinitas tranfega.
ur, ; ‘ :

.. T H.EOREMA XX
.I fdem pofitis » i privoyum duoruns ters
minorum differentia ax » primas ter-
minus ab » & az finr continu? proportiona=
les 5.evit az tota rerminorm infinitorsm
Jumma. > o
- Demonfiratio .
g\ Uoniam ax-eft ad¥ab, ut 65 ek ad azy -
eritinvertendo 44 ad ¥a,ut 24 ad &a.
Ergo dividendo 4% ad xa,at 35 ad ba.Igia
‘tur invertendo ax (differentia primorum
aby8& bc)elk ad basfen be fecundum, ut aé
primus eft ad £%.Esgo per Theor.XVIII. -
bz-eft fumma omnium,dempto primo #5,
Ergo 4z el fumma tota . Quod esat des
“monfrandum, ' - Cea



478 ARITHMETICH

Corollurinm.

Uando igitur pro- k l. m

greﬂioms duo mas 9. 8. 64 &¢.
- Ximi termini 4, /folum -
unitate differunt, qua- . 9
dratus primi termini - .
‘quatir :ehquorum infinitorum flummse.

Demonftratio patet ¢x hoc Theor. & ex
"~ XVIILLIX.Tunc enimduot primorum

- differentia eff 1, que dividens quadratum

maximi terminiy per XVIILIX, exhib et
tectium proportionalem, ipfum videlicet
_ Qundzamm » quem dividendo non mu'tat.

THEOREM AXX[.«
‘PRazuﬁmm g;ammc; adnumnda

| dncremeyta.
¥

Multa hanc in’rem aﬁ'etn [oient . Ua

"pum ego afferam ; fed illuftre , & quam

breviflime : oftendam videlicet progrele
fionis decupla , incipientis ab uwaitate,tri-
‘gelimum fepnmum terminum  pluces
continere unitatess quam arenas contis
xeat orbis terree t & (i primus terminus

fatuatur. uenuh s trigefimum fcptimun;
2
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ab illo futurum toto terrarum orbe ma-

jorem.
Ratiocinatio formabitur hunc in mo<
dum.
~ Scribje Archimedes in .arenario , fe
comperifle 35 grana papaveris longitudi~
nem digiti Geametrici excedere .. S?
ponamus ea efle minora , & grana4o ¢
ficere digitum,
. Quoniam igitur mnllme continet
80, 000 digitorum ; ; continet enim 5000

pedum, qua du®a in (ma 16 digitos, in

uno contentos , efficiunt 80 000 : fihac
ducantur in 40 grana unum pedem -~

quantia , fiunt 32 00, 00D,RUMErUS Sra=

no;ium, conficiens milliare unum, .
Jam ex Afronomis nemo’ diametro
Terr wbmt milliaria 10 y 000, Sed dee

mus esm’ efle tantam . Igitur fi 10 » 000 -

ducantur in -grana unius milliarissnempe
in 32 00 coo,provenient grana 32, 000
000 3 0005 gua continet Terre diameter.
Verum pro- duabus notis, 32 (ubflitua-
mus -has 100, ut fiat numerus rotundus
Ay granorym: Terre diamecrum compo-
neatium , qui prioris ples quam triplus

eft ;. adeoque & Terrz diameter ex hoc -

capite rur(um augebitur plusquameriplo,
ﬁetque major 30,000 milliariorom « Erit
- , ighe
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© Per Lem. igiturue 1- ad numerum A, ita grani dia-
;.i‘a rcl}-;l meter ad diametrum Terrg. .
Lib.VL .

l.‘Gl’ﬂD.
- . A. 100) 000 ( 000006
B.. 10, 000 ( 000000 ( 000000 (G0QE00.
:@s 1, 000 ( 000000 ( 000000 ( 060000
(000000 (000000 cyf. 33.

Continuetor ratio r ad A per quatuor
terminos 15 A s By €, Erit per XVIII,
Lib.XII. ut 1 ad C,ita grani. fphxtala ad

- {pharam Terrz 5 quz proinde continet
Bumerum granorum € . . Is verd prater
unitatem habet cifras 23,.Cum enim pri~
mus A habeat cifras 11, (ecundus B habe-
bic 22 y & tertius C;g 5 ut pateblt ex

_ Probl. I, infra, .

Ut jam cogaofcantur arenz drbis Tet-
,tz,l‘nvemendz tantim erdntarén® unins
gfani . Certum eft, grani {phzrulam
non continere argnas 10000 $i ergo €
-numerus granotum Terr ducatur in foy

©00sproveniet D numerus arenarum, tp-
tum globum Terra componentium 5 non
illum qmdem, qui de faQo eft; fed alium
long? majorem illo , cim & grana affu m-
plerim minora, qu?un finty & arenas uni
gtano. dedenm jufto. plures , & diame-
trum

‘\
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trum terrae pofuenm multd plus, quim
teiplo majorem verd: ex quo- poftremo
folo, cazceris negletis,(phzera ex arenis D
compofita,per X VIILLib.XILplus quim-
v:gg.ﬁes fepties orhe nofiro toto majar ety

b

10({000000(000000{060000 (000000
. (00e000{000000

Ef porro numerus D, quia conftat ua
- pitate , &cifris 37 » terminus trigefimus
feptimus progre(fionis decuple 1, xouoo
&c. ut patebit ex Prob. L.
Scio, minori namero guafitum ohsines
73 pofiefi aliter calculus inflitnatar. Sed
quiaid parawm intereft ad finem bic intena
 tum, banc vigm, careris éremorem,ﬁaﬂ-
'flf fam e

THEORBEMA XXIL .
Erinde admivanda funs progre(fiond
geometricarum decrementa,aigue in<

crewenta.

Quemadmodum enim ab unitate per
3% terminos proportionis decupla alcen
dendo.pervemtur ad numesum,qui mul-
to mejor fit numero arenarum , totam

Hhk wl-
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telluris molem componentium 3, ita vis
ciffim ab illo propeimmen{o numero,pee
w terminos proportionis decupla de-
{cendendo s devenitur ad tnicetem , E
quemadmodum ab arenula minim#,alcde
dendo per proportionis decuple tedmi-
pog 37» ventum fuit ad magnitudinem,
toto terrarum orbe majorems ita vicifim
ab ingenti illa mole otbis terrarum » de=~

{cendendo per decuple proportionis 39

tezminos » venietur ad arepulam.
c A P Vo

Progreffionis geometrice finira,ac infinke
_t¢ Problemata.

PROBLEMA L

DAtam progreffionem geometricam tam
: furfum, guim dear[wid consiunare
ig isfinisum , ,
Conftru@tio habetue ex Theors 1.5 #
}_l. Quadam folummodo hic adnotanda
- funt. '
1.Psogreffionis, ah unitate ineipiontisy
Jenominatorem effe terminum ab unis

tate primum s Patet €3 definitione de~.

nominatosise .
- 1L

T
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. I1,Cum termiani progreflionis conftang
unitate » & cifris s (ola cifrarum primi
poft unitatem termini additione ceteros
terminos procreari,ut inTheor, X X1.quia
A primus habet cifras 11 3 fecondus B
habebit 23 cifras 5 tertius C cifras 33;
& fic deinceps.Patet ex Theor.I. & eX | p(‘o
multiplicationis apere.

11I. Terminum quemlibet progreﬂio-
nis decupla 1, 10y 109 &c. tot locis di-
flare ab 1 , quot c»fm habec Patet e:;,
l[o hlc.

PROBLEMA II.

Rogrcﬂ‘ Tonis geometrice y ab unitate
i8c px entis,teyminam quemcamyuey
licet cogniti nou jim omnes medu y exbie
681‘60 ‘
Res-tota pendet ex XI & Xll. Theor.
Data Gt exempli gr.progreflio dupla ab.1,

cujus oporteat termmum quadragefim¥
gertivm jnvenire, -

. Continuetur pro- © 1 234 §

greﬂ'io per aliquot 1. 2. 4. 8. 16. 32
cerminos, quoufque -

nimirum potes ablgue ulla moleﬁia, (hic_
facile continuabis ufque ad quintam,)&
fupra fingulos feribaatur expondies. Duc

3 ‘ Qﬂln.
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“quintam 32 in fe: proveniet decimus
" yo24 per Theor.X1.Hoc rur(um in (e du-
&o , prodibit 104856 vigelimus per idem .
_ Theor. Quo etiam du&lo in fe, it quadra-".
gelimus 1 (078 340(517, 996, Cujus ex=
ponens eft 4o gueritur autem terminus
exponentis 43. Differentia exponentinm
inventi 40, & quafiti 43 eft 3. Terminum
igitur exponentis 3, nempe 8,duc in ter-
minum jam inventum exponentis 4o:
producetur  terminus exponeati 43
quzfitus s ut patet ex Theor.XII. s nimi-
sum 3(237:621 (583 228, :
Simili modo per X1y8& XI1I .Theor.facile
erit , quemvis terminum cujufcumque
' progreﬂion_is reperire, *

PROBLEMA IIL
P Rrogreffionis geomesricascujus prin-
cipium non cft unitas » quenscungue
terminam , lices cogniti wom [int omnes
wmedis 5 snvenirey : C
" Praxis tota pendet ex Theor. XI1L&XIV
Data fit progreflio @ ad 4 cujus oporteas
tecminum vigeimum reperire, '
Continuetur progreflio o 1 2 3
per aliquot terminoss pu- a b.c d
ta tres,& fingulis (uos ex- 2. 6. 18.54.
. poucntes (vprafcribey Dus ’

a-

‘

£

E
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&atur deinde tastios in fey & produda
divilo per @y proveniet fextus . Hoc rure
fum in [e du®o, & divilo per 4, habetue
‘duodecimus.Quo etfam in fe du@yac di-
vilo per a,prodibit vigefimusquarrus, cu-
jus diftantia ; few exponens 24 deficit ab
89 exponente quefitiy defe@u 5. Affuma
ergo duos exponentes, ut 3, & 2, quijune
éti faciunt 53 & termino quidem expoe
nentis 3 du@o'in terminum jam inveno.
tum exponentis 244 & divifo produ®o
per 4 » habetur vigefimusfeptimus: quo
rurfum duo in terminum-expooeontis 2,
ac divifo per 8, habetur vigefimusnonus,
qui petebatur.

Demon@ratio patet ex Theor, RII1. &
X1V.Simili methodo,quiltbes alii termie
Bi reperientnrs ’ -

 PROBLEMA IV,
P Rogreffionis dxplé | ﬁm:M Jsmmany

exbibere. L
A maximo a2 b.c d ¢ f g
termino 2 3 6 13 24 4396 193

aufer minia - ¥93
mum o .Refi- 3
duus omnibus P

antecedentie , - 189 ,
- -HE 3 bus
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bus f5 esdyc, 6.0 xquahs cft ¢ per
Theor. XV.

'PROBLEMA V.

C Vjufeamyue progreffionis geometris
ce finite fummam cxb:bere

Maximus tetminus i non datar, ina
veniatur per Probi. 11, vel I1I.A maximo

sufer minimum . Refiduum divide pet

denominatorem progreflionis 4 unitate
mulctatum ¢ quotiens zqualis erit toti

{fummuw y dempto maximo. -

Demonfiyatio,

ErTHeor.XVI.ut denomingtor unitaté

mulctatus eft ad 15 ita maximi , &
winimi differentie eft ad fummam reli.
quorum. Ergo per XIX. Lib. X. quartos

. Proportiopis , reliquorum nempe fumma

invenitury fecundum(qui e unitas) due
cendo in tertlum( maximi nempe; ac mi-
nimi differentiam )» & produ@um, hoc eft
differentiam ipfam( ¢a quippe du@a in 14
pon immutatur) dividendo per primam,

" nempe per denominatorem nnitate mul-

ctaturm . ‘
: Exem

&
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- Exempla,

kmao pq ¢
 5.3.9.27.81.243.939,
,3.den.
abcd ¢ f g
. 8.3.9.27 81 243 729 !

ey i) gy okl . Gt

‘24 8 16 33

13 © 665 €V
g—Srsdenomy ln e {1330
2 2 32 L e

. v 32
D Beur propreffio ceipla 4, m, #, &Co

Denominator unitate mnl&atus eft
2. A maximo?r aufer mipimum A. Refis
duum 718 divide per 2. Quotiens 364
* squatar omnibus antecedentibus ¢, P19
L AR ’ ko
- Detur deinde progreffio fefqui-alters
proportionis @, 4, ¢ &c. Aufer minimum
a ex maximo g: refiduym eft /. Ex deno-
‘minatore [‘aufer unitatem : teftat ¢. Pep
g divide refiduum /ymaximi nempe, & mie
" nimi differenciam. Quotiens V' xquatut
omnibus maximum antecedsatibusf; ¢,

& €, by a.
' HBh 4 - PRQe
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PROBLEMA VE

Om progreffio datur finita propoytio>
nis maltiplicis , ejus fumma adbnc
ahtey reperitur per Coroll, Theorematis.

i datur ptogreflio duplorﬁm 5 excel«
fui primi termini {upra minimum adde
wqualem numerum. .

Si datur progreflio tuplomm $ eadem :
exceflui adde dimidiam ejus partem.

Si datur ptrogreflio quadruplorum ; exe
ceffui adde tertiam ejus partem.

“Et fic deinceps: hac additione habea
bntur tota {amma terminorum omnfum,;

'+ dempto minimo s ut patetex citato fupra
‘Corollano. o ‘

PROBLEMA.,VIL .
‘P ngrqﬂ' onis geumetrice cujufcamas

que o cper snfinitos teyminos defcena
- dentis , fwmmam exbibere.

Primus termlnus dividatur_ per denoe
minatorem progreflionis, unitate mulQa-
tum: quotiens primo termino adjun&us
exhibet totam {ummam terminorum ina -
- fnitorum progre(sionis data.

. \ De.
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" terminos - de.

i~

%

Demonftyatio

) Er XVIILTheor. ut denominator ua
nitate mulatus eft ad unitatem, ita
primus terminus eft ad reliquam infinie
torum terminorumn (ummam . €6m hae

igitur illis tribus fit quarta proportiona.
. lis, exhibebitur ipfa per Prop.XIX.IX. G

fecunda quantitas ducatus in tertiam,unis’

~ tas nempe in primum progreffionis termiia

pum , & prododtum s hoc ef primus iple
terminus(is enim duétusin t, fon Immu-
tatur)dividacar per denominatorem, uni-
tate mul@atunt.s qui ex gyatuor propots
tionalibus erat primos. | T
Exemplam, ~
Ata fit a bcdef g
progref-. 51264 8 1 1 1 1
fio. proportice e = 8205
nis o&tupla, 864518
per  infinites 8.Denom. ¢
1 ‘1
feendens . Pri, P y3—Q 585
' 7 -y

. mus g {i divi-

datur per de-

. mominatorem unitate mul&®atam, hoc el
~-per 7 , quotiens erit P « lgitur P zquatus

toti famma= infinitorum,dempto primo g,

-
-
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Quare 6 P addatur ad a, fiec Q_aqualiy
infinitis terminis, in prepottione o&upla
Aecrefcentibus 8, & ¢, d, &c. »

dliad
kmn o Ats it pro.
By a0 16 64 geeflio &, m,
emfC, ¥ 0 &c. Hujus de-
5 nominator unicate
T ' mul&atuseft p. Per
-f-"d " hanc divifo primo-
, B==P  termino £ 2y, quo-
4 4 - tiens proveniet 00,

_ Quuibuy additis ad primum terminum, fie
numerus 125 xqualis proportionalibus
infinitis & ymymy0 & .

PROBLEMA VIL
: Pk&gfﬁieﬂi: geometrica njaﬂadanﬁ.‘v

per inmfimitos proportionales termisos
defcendentis, fummam aliter exbibere.
Per exceflum primi termini (upra le-
cundum divide quadtatvm primi termis
ni: quotiens toti lumme infinitorum proe
" portionalium Wqualis el :
- Demonftratio patet ex Theor. XX.» &
e XVIIL Lib. IX+ ' '
0 Exems
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Exempiam,

REpetatm progreffio antecedens £, o1
#, 0 &c. Exceflus ptimi termini fu-

pra fecundum eft § . Quadratus primi 2§

efk 635t quo divifo per excefflum 5, fit

quotiens $38» xqualis proportionalibus
infinitis 4, m, 7 0 &c.

" PROBLEMA IX.

P Rogrefsionis multiplicis, per infigis
. tus teyminos defcesdentis o fammenm
sliter invenire . N -

Si datur progreffio dupla,ae 12,653 &¢.
ptimo termino adde ®qualem. ©

Si tripla, ut 9, 34 5 5 8c. primo termie
no adde pattem ejus dimidiam . .

8i quadruplasut 16, 4s1 &c. primo ters
mino adjice pactem ejus tertiam .

- Siquintuplas ot 28,551 &c. primo ters
mino adde partem ejus qoartam ¢ atque
itd deinceps . Hac additione (umma pro= -
creabitur equalis toti progreffioni propora
tionalium infinitorum.

- Demonftratio putet ext Coroll, Theores
matis XVIil, —_—

PRO:
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PROBLEMA X.
Rogreffionis [aper-particalaris , pe¥

infsnitos terminos defcendentis,fume
mam aliter invemire.

. Cum proportiofu- 2 by d e
per-particularis fic 3 46 12 9 27 8t

quando major termi- >t —
nus ¢ minocem & \ 4 16
continet femel , & u-- In o
namejus aliquotam, den. 1464 %
mumerus aliguotam 3 m

~ denominans fit m. . x48

Primus terminus
per-hunc ® multiplicatus =quatur totl
{umme infinitorum reliquosum 4, ¢, dse,
’ Demonfiyatio s

~ Enominator proportionis (upera
.# particularis eft unitas cumn fraGo,
¢ujus. numerator ek unitas, nominatog
vero jpfe numerus m aliquotam denomi-
nans . Ergo denaminator progreflionis fu~

?er-pai'ticulntis unitate mul@atus eff fo- -

1a illa fra@io #ym per quaa divifo primo
# s proveniet fumma religuorum infinitoe
‘ : rum

Rd
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fum &,¢, 4, ¢, &c. ut patet ex Probl, V1I.
Atqui primus terminus 4 dividitur pes
fraGum #, m,cum per eumdem inverfum
multiplicatur 5 mulriplicatur verd per il-
lum inverfum primus 8, fi folus nomina«
tor m multiplicet primum GyCUm namera-
tor # fit unitas:qua omnia patent ex Cap,
v L_nb 11.Ergo i m numerus aliquotam

_denominans multiplicet primum dshabe«
tur fumma reliquorum infinitoram.5 5 ¢y
© #& & &c. Quod erat demonﬁrandum .

N
,

PROBLEMA XI-"

P Rogrej}:oms geometr:m, cajus primé
duo termins differunt anitatqgy per
infinitos terminos dejz'eudmm s fammam
#liter exbibere . :
Ducatar primus terminus in e ipfumy
ut habeatur ejus quadratus. Is toti infis
nitorum proportionaliom {umma zqua« -

liseft. 5
- Demonflratio patetex ¢ 8 ' ) &65 )
Coroll, Theor. XX X. 9
Exemplam .

D Ata fit ptogreflio’ proportxonis 9 ad

8. Primi termini quadratus 81 ine
finitis hums progreffionis tryminis zqaas
ll&cﬂ. ) . Pfﬂ' S
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Pracedentia qaingue Problemata,gue

ertificio lowge facillivaa progreffionis o per

infinitos serminos defeendentis » exbibens

Jfummans  dedutla funtyvel ex Theoremate

XV111. ejafque Gorallario,vel ex XX.illn
verd sullo megosio ex progreflione finita
deduxi. Liguct igiturs guod initio [popone
deyam s progreffionis infinisa wyficrigwe
omuze iy finito latere . /

Catersm aficrsiones Theor. wviii. xixe
wox. Capitis pracedestisy & confirabiiones

Problemaram vii.wiis xx,%i.capitis bujus
guedam fnus P.Gregorii in Lib. 1, gua-
drasuraiquedara-ex illo derivars pofiunty

 guOMSs 60, ot jam diniy saws bas » guidm

éllas VFx progreffione finita s qua fimiles
plancs ac infinita, affettiones babet » vova

gaadam ratione deduxerim, ac denponfira«
© gepins . Imserim P.Gregoria fua laus ma-
get, O ca guidem eximia provfus , & fin<

gularis, qui progrefsienum saturars libra
éntegro amplifssmos fubrilifsiméque profe-
cusus off o mt catpris $owuif [picas ex [ua
mefie colligendas veliguerss .
" PROBLEMA XIL
Pr&ogrcﬁionis finite dato denorainatos
A re, fumma, & maxitwo terming o ix-

RemSre minimam .

‘Beaominatpr ypitate mul@stus dwoas
o / tog

-k
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. tog io (ummam omnium , dempto maxi«
- mo. Produ&um & aufer-2 maximo . Reftew

bic minimus. ' : o

_ Demonfiratia. :
Enomianator upitate mul@atus dic
videns maximum,dempto minimo,
quotientem produxit [ammam omnium
‘prastes maximuimn , vt patet ox Probl, V,
Ergo ex definitione divifionis 6 quetiens,
nempe (bmma omniom preeter maximum
ducatur in denominatorem unitate mui~
&atum s producetur maximus , dempeo
minimo . Erge fi hoc produ&um auferae
tur ex maXimoyrelinqustur minimus,qui
guarebatur.. : -

PROBLREMA XII

P Rogre(fionis finite dasa fumma, denes
_ winatore, & miniwo tersing, isve «

wire waximam. '
Denominator unitate mul@atus dueas
to¢ in fummam omoium, & produlo ade
datur minimus. Hoc aggregatum divide
Per denominatorem . Quotiens erit mae

ximus quafitus. v :
Demonfiratio hujus operationis patet
ex Probl. V., & ex analyfi, per quam ig«
yenta el e
: BRO-
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PROBLEMA XIV..

Rogreffionis finite datis ‘extremis; €

omuium [ammasinvenive dedowns na~

eorem, & fingnlos i #rcrmedios,

" Maximi» ac minimi differentiamdivis
.de per (ummam omnium , dempto maxie

mo . Quotiens unitate audtus eft deno~
minator: quo inveato per Probl.I.habene

tus finguli termind «

Demonfiratio

S Ivmaihni,ac minimi differentia 'dfvi» :
‘datur pes denominatorem “unitage -

mul@atum,per Probl. V.provenit fumma

- ombium, dempto maximo . Ergo per Co-
. 2ollil1,Prop. X VI.Lib. V1l fi eadem mfe

ximi » ac minimi differentia dividacue
per fummam omniums dempto maximos.
proveniet deneminator unitate mulélis
fus. Quod erat demonfirandum .

PROBRLEMA XV.

l -P_‘_.Rogr‘eﬂiouis infinite defcendentis dan

20 denoimigatoye, O omnium [wsInis
ipvenire WARIMAT FETRILATS 4 O relin

Pes

*
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Denominator unitate mulctatus ducae
tur in fummam omnium: Produ&um di-
vidatur per denominatorem : quonens
erit maximus terminus.

Demonftratio hujus operationis patet
ex Probl.V1l.+& ex analyfi, per quam in~
veata efte

PROBLEMA XVL °

Rogreffionis infinite defcendentis daa

ta waximo termino,* omnisip [up-
ma, snvenire dmommatorem » & reliquvs
_ terminos.

Primum terminum divide per {ume
mam omnium , dempto maximo._ Quo-
" tiens unitate au@us erit deanmator..
quo invento,per Probl Lhabegtur fingu-,
litermini.

Demonjlrat:a .«

Sl denominator unitate mul&atus divie

dat primum terminum, quotiens per
Prob.Vileft (umma omnifi,dempto maxia
mo. Ergo (i fumma omnium,dempto ma=
xnmo,dlvndat eymdem primum, quotiens
erit denominator unitace mulCtatus » peg.
1Lcoroll.p. X VL.Lib.VIL.Quot{ens igitur,
unitate auétusserit denominator qux('tus.
Quod erat demonﬁundum-

1i  GAR
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G A P VL

Quaftiones circa progre[fionem geomes
' tricam. '
Eliquum ef, ut ex problemae’s jam
allatis ad materiam nocnulla ap-
plicemus T

Q”dﬂ .;0 ’,I" \

- Quoante tempore potuerit hamanam
o genus propagars?

Tatuamus Adamum 20 annis genuils
) {c 20liberos;10mares,& 10 fwminase
His verd, & deinceps alils , qui ab his de=
{cendent , ut finguli proles 20-gignant,
paria fcilicet 3o maris ac feminz 5 dea
mus annos 4o ; annis nempe 20 » quibus
apti ad generandum evadant , affignatis.
Adam igitur 20 annis genuit maris; ac
feminz paria ‘10. Abillis 40 annis fea
quentibus gignentur paria yoo. Ab his
verd proximis 4o anpis producuntus
paria 1000 :atque jta deinceps per fin~
gulos quadragenos annos infituctor pro-
greflio proportionis decupla ; cujus tere
minus nonus , qui e 100(000000 incCi=
dit jn anpum mundi 340, Quadragend
' igie
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igitur anoum 340 compIente nafcentur
1000 milliones patium: & quadragead
complente annum mundi 3 §o,decies mil-
le milliones parium : €a verd, qua com-
plet annym 420, parium oo millia mil-
lionum : & (ic deinceps. Tandem in quae’
dragena, ‘complente annum 629 nalcen= -
tur paria hominum 10, 100 ( O00®OO,
(000000 5 hoc eft decies mille milliones, -
millionumsis enim eft progreflionis decu-
plz terminus decimus {eptimus, incidens
in annum munda 620 », per additionem
continuam 4o » ad 26 primos Adamj an-
nos . ‘Quid 6 his addamus omnes preeces’
dentium quadragenarum homines , ple-:
tofque adhuc fuperftites ; quanta multis
tudo ex folis 20 liberis Adami primo
“mundi vicenario procreatis exurgge .

Atqui in hac hypotbeﬁ hablta folum
fuit ratio unius vicenarii annorum Ad%.
Quot igitur tales ex Adami =tate acci-
piemus annorum’ vicenarios » tot habe-
bimus progceffiones generationum fimis
les 5 quarum quzlibet annos mundj 30
plures continebitjs qudm progreffio ipflam
antecedens. Similiter ex atatibus de-
fcendéntium fingulorum habita (olum
fuit ratio annoruma 20 ufque ad gosac fi
per rehqnam vitam liberos nullos produ~

l 1 3 Ce-
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cerent. ‘Que omniafi in calculum dedu-;
cantur, hominum multitido adhuc mul-
to amplior evader : vel certe abunde
eompenfabunt eas qua in hypothefi fu-,
periori alicvi videri polsint liberalips afls.
fumpta. EE

Q_mﬁr:’o mo

Quansum framenti ex uno grano baberi
- puffit intra annos 82,

)

Efpondeo granorum plus, ,f],ﬁ&m"d_ee f

cies mille milliones millionym.

Nam granum upnuin plura, ordiparie,
profert,quim 100.Statuamus tamen pro-
fesre yoo. Hzc fequenti anno ptdgiucen_c:
centies centum grana, hoc eft 10, coo,
Atque jta progrefsio proportionis centu-
pla inftituetur per annos 8. Anno igitue
oftavo granorum Dumerus proveniet 10,
000 (0oobop (000000, hoc eft decies
mille milliones millionum ; is enim , ue
patet ex Probl. 1., eff o&ayus terminns
progrefsionis centuple . Quod [i hac
progtefsio per paucos adhuc annos conti-
puetur » ne omnia quidem tatius mundi
horrea capient frumenti copiam » ultima
- apngprovepientem, e
. Hinc
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Hinc apparet » quam facile peregrini
fru&us , olera , flores &¢. in aliquam
Provinciam adve®i , intra anhos non
multos multiplicentars '

' RQuaftiolil.

S Tatdamas Beatifsima Virgini Deipal

) 12 hanc 3 Deo prérogativam effe da-
taifi, iit per fingulos chdritatisaus gras
tiam prius habitat duplicaret . Statuaa
mus infupér gratiam intra primam aha’
num, quo ratione fuerit ula, acquifitam,
ita excefsifle gritiam primo acceptam, ut
hic numeros 18(4465 774(073,709 (s51s
614 unitatemt. Qdzritus, per quot altus
tantam Sratiarh obtinuerit?

Refpondeo per 64. Progielsionis enim
dupla pér 64 terminos continuatz fume
ma conflituid ditum numerums

Qz‘&ﬂi 0 .

S I mobile giiodpiam ita moveietur pes
totam ternitatem,ut primo die cona
ficiat milliaria yifectindo die milliaria 8
tertio 7 & f nonam ; & fic deinceps die-
bus fingulis percurrat (patiajin proportio=
ne {emper eidem ¢ ad 8 decrelcentia.
~ Quaritur,omnia illa fpatia percurfa @ter-
- Ii 3 Di-
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pitate tota, fi in unam (ummam collis
antar, quot milliaria conficient ?
Invenieuda e fumiha progielsionis per
infinitos tetminos proportionisg ad § de~
{cédentis.Ea verd et 81. Conficeret igitur
mobile ifud motu,ed ratione in #terfium
‘continnatoynon nili 81 milliarias hoc efty
conficeret plus ofnhi eo 3 quod minus efk
mi“ial‘ibus B[ s 'accede'retqu-e ad h\lnc
termitium ‘intervallo quovis dato’ mino-

* ¥i , licet numquam pertingeret.

Quizflio V.

~\ o Viatores ab 13 aurinh
iter faciunt; cb 1o d. 13

Vi}rt.m‘:ﬂs.‘ q!lotidie . "b'u'u'o.oh'a‘o'o“‘uu
obfolvit i lliorid " fyg
ab l 2‘, ﬂb}l»d'ﬂ’ ‘:a.o;o;i-.

yuotidie milliaria ,
cb 10.7ed primats praceffc milliayibus,
d 18+ Quavitnr quo die y & poft guor

“Williaria privius fecundam dfScquetur.

~ Probleha, hac quafRione contentum,
4 P. Gregorio a S. Vincentio applica=
Yur Achilli teftédinem infeqienti;& tum
ab illo, turh ab aliis ex illo y fol¢itur pee
Progrefsiones geometricas ) qux caula
S ; ‘ ' fuic

N
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fuit cur id hoc loco adduxerim. Verim
independenter etiam a  progref(sionibus
& expeditifsime quidem (olvitur hunc in
modum . _ : '

Milliariorum ; quz uterque abfolvit
quotidie, differentia dc dividat millia-
ria d 5 quibus alter pracefsit i quotiensf
g erit numerus diecum , quo primus [e-
cundim affequetur. Quod fif ducas in.
ab provenient milliaria 108, in quorum
_ termino (e invicem aflequentur.

Demonfiratio.

Uoniam dc dividens d fecit f3 ergo

acin f producitd; hocek acinf
2quatur d.Qaare {i addatur utrique quod
fit ex ¢b in £ erit acinfcumch inf
squale ipfi 4 cum cb in f. Atqui peg
1.Lib.ILac in fcim chin f ekt ab in f.Ere
€0 a6 in f (hoc e milliaria, que dicbus
£ primus confecit ( 2quantur ipfi d , cim
¢bin f{ hoc eft milliartbusyquibus (ecun~
dus preceflerat,una cum hisyqua confecie
diebus £ . Ergo in termino dierum f psis
mus fecundum affecutus e¢ft. Quod eras
demonficandum. .
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€ A P. VIL
Pe mediis quotcamque prapart:onalzﬁa:
snter duos datos nureros.. '

F Nter duos datés nametos datam me.
diorum proportionalium multituding
invenire, nihil aliud eft , quim progre(-
fionem geometricam exhibere , conftana
-tem dato numeto tekminotum y'cujusexa
tremi duo fint dati. Pertinet igitur ad
progrelsiones quod hoc capite proponi«

tur.
THEOREMA I.

Nter duos wameros AB Az 5B
q%i feinvice mult:phca- X

¥es guadratam numeram 15 CGro . T.

producunt , medixs proper- ‘o
tionalis neqae integer ﬂeqw fratas re-

periri poseft,

Demanﬂmm .

S I enitn pofsit, ille fit X, qui in ('e du-

Qus faciat Z. Ergo per XX Lib.VIL,
fa&us ex A in Bynépe Crzquatur Z.Qua-
e cum numerus X fit radix quadrata Z,
per confir. etiam numerus X erit radix
qnadma fa&i ex A in B : quod eft ab(ur-
: dum
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PracricARLisV.CARVIL yos
diam'; com demonftratum fi¢ Cap. VIL
_ Lib. I1I. pumeri non quadrati radicem ,

neque integro numero ullo , neque fra&o
explicabilem effe. e
Aliter . Medius proportionalis inter A,
& B effet radix quadrata genitiex A dii-
Qo in B, ut-patet ex Xx. 1X. Atradix iftay
“cum genitus ex A in Bex hypothefi fic
non Juadratus ; pullo numero five inte=
to, five fralto explicabilis ek , ut often-
di L.IILC.¥VII, Ergo inter A, & B nullus
- ¢adit medius. ptoportionalis five integer,
five fraGus. Quod erat demonfrandum

- Eftilla igitar arcana sndoles numero-

UMt gRamvis guibuslibet duobss datis.
femper eXbiberi poffit vertiss proportiofd-
lis,fultem frattusymedins non femper pofit.
Scd & bot obfervatione dignum, intey,
guos numervs non cadit medius anussinter
‘eos pofSe exbiberi medios duos, vyt plares.

Exponatur feries ' P

,Prozrcﬁcaisf du-, * * 481632 64138
plks in bac 2, & 16 fe invicem multiplia
cantes gignunt 32, qui quadratas nos efty

" “ac proinde inter eos anas mediks. nen ca-
dit + & nibilominus exhibentur inter
.¢os medii duo, nempe 4, & 8 . Pari modo
2 in 64 gignit 128 5 qui guic qmadratus
non efhinter 2y G 64 neguit yeperivi :;at:-
. ' iz2s
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dius anus o & tamen inter eos exbibentuy
medis quingac) 2imiram 4,8, 16, 32,64,

THEOREMA iI

X abec’z D Ati it dao namers
d 8 X, Z, vel primi b

e h  folute,vel primi iuter foy

fk alteratro exiffesite primo .

& Dico snter bos  akt gaosl;-
. ... . betbis proportiokales nula
dos exbiberi pofie medios proporsionales fi<
¢ integros, five fratlos o : .

... Demonftratio: , .
§ Adant, fi feri potelt , inter X, & Z
primo medii proportionales integri
quocumq;oumero, pita trés d, b,c. Quia
ergo incer X » Z interfe primos cadunt
tres mediietiam per 1x.Lib.virinter iplos,
& unitatem totidem medii cadent dye,fi&
2+4,k.Eitgo per X1.Lib.1x.quilibet medica
xum.d,e,fmetitnr X, & quilibet iplorum
gvbsk metitur Z: quod et abfurdum, cum
alteruter datorum X , Z penatur effe prie
mus; ' v '
Cadant deinde inter X4 Z, fi fieri poa
telt , medii proportionales fra&ias , cdy
¢f + Revocentur tam integti X, Z , qu;hn
: ra-

N
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fra@i medii ad fraltioa '
nes ejuldemi pominis . a c e
opsIpsups #p; fp- Erunt X = ot e z
jgitur etiam hz conti~ . * b d f
fiu¢  proportionales ¢ ‘ :
Quia verd harum fras o 1 m ns
&ionum communis e e s by
nominator pi¢rintped p P P P P
Theor: VI, C.1L Lai. .
numeratoies os /s m, 48 ipfis frationibus
proportionales 5 ac proinde etiam ipio, /s
m ; 8 , s continug proportionales erunt.
Igitat inter extietas 6, & s cidiint medii
praportionales integri s, Sed quia pee
conftridtionerh X » & Z zquantur fradlis
ops & fp» erit X, ad Z, ut fraétus op eftad
~ fra&um fp s hoc et ut 0 ad s : Quare cam
inter 6 » & s cadant integri proportionales
* medii /s my # etiam ititer X » & Z cadent
per vitLib.vntotideri medii proportio=
nales integei i quod fieri non pofle , jam
oftenfurn in prima paste: ., .
Eodeni difcurfu per viii.L.viii.demon-
frabitur , proportionales nullos reperiri
medios jitter nuiheros quofcumque jam
di&is propottionales . T ',
PROBLEMA L
5 Neer duos datos nimeros gnum mediym
1 proporsionalem ipvemice.
. ’ Da-
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Dati numeri (e invicem multiplicene.
Produdi radix quddfata eft medius quée.
ficus . Quod fi‘produrus non fit quadra-
tus ; Probléema eft impoffibile ; ut pacee

ex Theor. L. R
- “P‘Rﬁb*ﬁ LEMA it.

I Neer dues datos numeros quotcumque
& medios proportionales exbidese .

& B

£ ¢ d e £
& R4)c Ry)d R4)e RY)f
' A Rg)m RYn Rgp Rys

 'Datifint numeri A , B. Major Bdivi-
datur per minorem A , & quotiensfir ¢ .
Inftituatut progreflio geometrica inci«
piens ab 1, & ¢ per terminos uno plures
Cunitate non computata ) numero medio-
rum quafitorum i ut {icupis duos me-
dios; progreffio continuetur per terminos
tres ; fi tres médios , per quatuor; & fic
deinceps . In exemplo appofito progreflio
conftat, praeter unitatem, quatuor termi«
nis ¢, d, &, f, quia petuntur tres medii.
- Ex hifce terminis extrahatur radix cu<
~ bicay § petantus medil du; sadix biqua-
. N dl’af‘
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- drata , fi tres ; & fic deinceps. Inexem-

. 9uartus f biquadratus radicis ¢ « Ergo ¢

plo noftro,quja petuntur medij tres, ex 1,
¢ d, ¢, f extrghantur radiges biquadratz, -
que fic exprimuntug:1,R4)c,Rq)d,
R4) e, R4)f. Ducantur deinde ha ra-
dices in A minofem datum , ut fiang
A:R 4)msR.4)0:R 4) s R 4) 5.

Dico, intgr dpos datos tres medios effe
R¢)m,R4)nsR4) p, fi quidem nume-
*im s %, p fint biquadrati;: fin verd y Pgos
Blemna efle impoffibile | :

. Demonflratiol ‘
Uoniam 15 ¢, d, ¢, f [unt per confle, -
continud proportionales , etiam ra-
dices eorum fimilesz,R 4)¢sR 4)d
R 4)esR 4)Fcontinug proportionales e«
runt, Atqui A has madltiplicans produ~
it A,R ¢)m, R 4) ns R 4¢) puR 4) s. Er-
8% per xviIr.vis.ctiam hi produ&i erunt
continue proportionales 3 ac proinde ine
ter A, & R 4) s inventi funt tres propor-
tionales medii R 4)msR4)n,R 4)p.
Quare fi oftenderimus R 4 ) s aquari B,
liquebit propofitum , o A ‘

Quia per conf. 1, ¢, ds ¢, f funt conti=

nu proportionales; erit per vi11.Lib.1x.

-

et

-~
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stia AriruMETICH
A B
g c d e f
1. Rg) ¢ Rg)d Rye Ry f
A Rgm Rg)d Rg)p Rg)s’

ek R¢)f. - Jam quia A dividens B feclt
quotientém c.ergo A du&us in ¢ producit
B. Quarecum ¢ fit R4) fy etiam A du-
&us 1o Ry) £» ‘producet B . Sed A dulus
in Rg) fproduxnt Rg)s. Ergo R4) selt B.
Iacer A jgitury & B medii fuat inventi
¢res Rg) my Rq) s Rg) po .

'Quod fi nupferi %, p non fint biqua-
dratis eorum bnquadratar radices R4)m,
R4. )n,Ry4) p nullis poteruns numeris
integris, fraQilve explicari, ut demon ftra

- tum eft Lib.111.Cap.V1I.; ac proinde im-~
poflibile erit quzﬁtum Ptoblemaus .

. € A P, VI
De Coméindtiaﬂibu:,é‘ Permmatiom‘h)si

* Oc Capite , quod ad progreﬂ' ones
- ‘quafi quzdam appendix e, Arith-
meticam ha@enus explicatam, ac demon-
‘fratam concludo. =
~ Quamvis voces illz combinatio,& per-
.mutauo promifcue poffintaccipi s vxfu:‘::
¢
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eft hic tamen eas diftinguere hunc in mos
dum . Datus fit certus rerum nutierus, -
exempli gr. 1o littera . Si quzratur quot
ex his 1olitteris haberi poffint diverfi bi-
narii litterarum , & quot diverfi ternariiy
& fic deinceps, dicentur quari omnes
combjnationes aiverfz litterarum ‘1o,
quarum fingule, & femper minori cone
flanc rerum numero s quim is , qui datus
eft, & nulla rem damdem bis continet , &
nulla habet omnes res ealdem cum ulla
altera , Quod fi quaratur , quoties 10 il=
1z datz litterz mifceri inter fe poffint ficy

* ut {emper accipiantur 'omnes f{olo ordine
mutato ., dicentur quarl permutationes
omnes 10 litcerarum, - -

/

PROBLEMA T

X dato numero reram combinasioses
4 ommes reperire .

Dentur exemplj gr. 8 litterz g, byeydy

\ €,}»gsb. Prima g combinetur cum fingu=~
lis ip(am fequentibus, nimirum cum &y,
a6, fi gy b, & proyenient inde combina-
tiones binarum diverfa 7, nempe a5, 46y
ad, ac, of, ag ; ab . Secunda & combinetur

+ -cum fipgulis ipfam fequentibus , nerps
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cum ¢, dres fo & b & fic deinceps fingulay
datarum cum omnibus ipfas fequentibus
combinentur : provenient diver(i binarii
omnes y quiex dato litterarum . pumero
haberi poﬂ'unt. :

Quod £ fingulos binarios dnverfos jam,
repertos cambines cum f{ngulis licteris
iplos confequenubus s .prodibunt omnes
diverfi terniones, qui haberi poffunt ex
dato numero hccerarum Exempli gr. bi-
nariorym inventorum primus a5 combi=
netur cum fingulis liteeris iplum fequen<
tibus, qu fant cyds €, £ g1 by provenient
terniones alc.aéd,aéc,aéﬁabg,aéb Suma-
tur jam alivs quivis binagius ¢f 5 litterz
hunc fequentes (ant &4 hic ergo dat ter-‘
niones cfg, ¢fb s non plures’s” ‘

P

Cb'méifiatione: 8 litierarim

mae M .
wicd efeg b
) Bimm dimﬁ 18, Q.uaremionu dtyerﬁ ze.
ab,ac m ae ;f ’ abcd ﬂbce abef, abe \abch,
be.bd, be, bF, b‘g‘iﬁ : .bde,abaf,’.bdg,.bai il
d,ct,cf cg,vh T abcf,ab abeh.
deydf dg dhy o ‘
efe,eh, T ‘lbgi
‘go i - ... fac c,:cdf,zc “dh‘
gh o {acef, lceg,acgls,
sheaTe N fack ,acﬂl. : .
gl a.c‘g‘. V -

-

LITreen



| ‘Praeric aLinVi€arVIII. .gr,; :

‘T'erniones diverfi 56,

abc,ahd,abe,abf,abg,a&
acd,ace,acgsachy
ade,adt,adg,adh.
aefyaeg,ach.

afg,alg.

bcdgbﬂepbff’bﬁrbch
bde,bd),bdg,b
befsb ybeh.

Cdc’cdfcdngdh'
cehcegyceh,
cfg.cthe

cghe

defideg,deh.
di .. -
dgh. ..
efg,efh.

egh.
§gh.

bghe ¢

adeﬂadeg,adeh.

|odtgpadihe -

adgh.

-faetg,acfh,

3‘38

afgh, ‘
bede,bedf; balg.bcdh. .
beet,beeg,beehe .

befg,beth, . e

bd%%odeg,bdeh. o
betg,bdth. - e
bdgh, .
tetg,befh.

bcgh.

bigh

cdcf.cdeg,cdeh\ o '

cdtg,cdth. e

cd VRN
ctfh. A

‘lafgh - o

efghe , oot

Rurfnm , i omnes jam inventi ternios.
nes combinentur cum _ litteris iplos- (e~
. quentibus ‘prodibuat: omnes quaternioe
“nes diverfi pofihiles . Et fic deinceps.
' Ratiohujus conftrudionis per (e fatis ;
_ oft manifefta, Ad pleniogem gosm intei-

&ig:nmm totius methodi.

[N

B m._

e . o Ll



S1A. AR1ITHMETICR |
Obfeyva’'l. i ex dato rerum numerq
cupiantur dyo numeri y qui fimul coms-
ponunt ipfum dacum numerum » torum
combinationes funt zque multz; Dentug
8 litterz 5 & ex’ numero%fume Fs& 7y
quz fimul efficiunt 8, poterunt’ex 8 fumi. .
o&o diver(x unitates , ac proinde etium g
diverfi litterarum [’epcenam. ‘
" Rur{am ex 8 cape 2 , & 6 5 -qua junda
efficiunt 8. Methodo jam tradita ex 8-
litteris habentur combimationes bmarum
diver(z 28 totidem ergo erunt etiam di=
verlz combinationes [enariz, Sumantvr
ex 8 rurfum 31 & §yquorum ('umma el 8y
Quomam combmauones ternarix divers -
{a reperiuntut 56 3 etjam totidem erupt -
diver(® combmatqones quinaria, Qua:~
omnia {unt manifefla confideranti, =~ °
Obferva 11, Qud numerislecundam quos. -
fit combmatxo, utrimque magis accedunt
verlus medium , ed plures exhibent coma
binationes. Sic ex datis diceeris’ 8 plares
habemur bmloncs & fenam diverfi
quim unitatcs, & fdpt‘emru 5 item plures.
diverfiterniones, & qumam ’ quém bie:
niones y & fenarii, - ' e
- Obferva 111.Cum pumerus rerum dmrs*
eft par , tunc illius femiffis maximom da=.
bit Aumerum combinationum s ut c;:m\_
AT 4 it=



PRACTICH, Lm.VCamV'HL fts'
htterarum namerus_datur 8 , fi litteta’
cembmentur quaternz , habvbfcut ma.
ximus combinationvm numeras.: - -

Cum verd numetus rerum élétur imhe
par, tunc.duo_numeri contigui , quoram
fumma f.ccw datum sumerum rerum; ex-’
hibent maximum pumérum combinatio-
num . Ut (i dentur g licterz 5 mumeri’
contigui » quorum {ununa fuc:at Y4y oot
4, & 5« Quarum fi-litterz. combigentur-
quatern s vel quina 5 naximos habebi- -
tur aumerus combinationum. R

Quoniam verd ex_ methodo jam tradita. ;
fcisi nequiit combinationum numerus,ni- |
i Gingulx exhibeantur 5 regulam -adjun--

"goex Pecto Hengbno ' qua facxle 15 1nn0- ¢
» tefeat, e :

. Reg. Datus_ fit re« a° ¢
rum numerus ¢ , & a-  8.7:6. 33
.lias eo minor &, fe- - 3i2.1 * - 6
cafdum- quem res* b e
datz (int-combinan-. ~° o
dz: Laficuancur dua progreﬂiones Arxch *
metice. per. (ubdu@ionem:. unitatis: @3
nuwmeris datis @, & tot terminorusmn 5 quot
minor 4 habec-unitates « Tum-numerus ¢,
gemtus ex multxphcatxone terminorum
majoris. progreffionis ; devidetus: per: u-’
merum ¢ p:odu&um €x- multiplicatione

. Kk 2 tere

.

f
64 s
L
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1!6 ARITEMETICR
terminorpm progreffianis minoris.. Quex
tiens egit qua:f'ta combinationum multi«
- tudo s qug haberi poteft » fi res date (e«
_ cundum nymernm 4combineatur.
Quad fi lubeat fcire in [quot combinas
tiombus res (ingula xepenantur, multis .
tudinem combinationum duc in nume. '
sum, (ecundum quem res {unt combina.
‘t@ 5 produ@um divide per datum nume. -
rum rerum: quotiens oftendet , .in quot
cqmblnauombus unaquaque ses . repe-. :
. giatur, ;
. Appolui exemplum horum omnium in
lmens 8a,b,c1die, f5 20 b.Ex His divera -
fi habentur binarii 28, terniones '56,qua- -
terniones 7o, quinarii 56 » [enarii 28, fes
ptenarii 8, qui relpondent totidem divera -
fis uoitatibus , ut {enarii-binariis y & qui=
narii ternionibus, Solj potro hinarii » tera
niones , & quaterniones hic (unt exprefli;
cateri eadem arte reperiuntur . Itaque
litterz oo a,5,¢, d» €3 f> &» &> admiteunt .
combipationes 24§ petmucauongs daq ,
‘bit Capyt fequens,

PROB L E M A I[.
A AuTEra , omwes pemmam:m

goﬂiéz,le: m'vcmrq g+
- bY s Dcn:



PRrAefrc& Lts.V.Cap.VIII ¢r¥
Dentur exempli gr. littetee 10 8, 4,¢:d}
/22, b,45 k. Oporteat omnes poflibiles
10 litteratum ordines diver(os exhibere. -

Methodus , ejulque demontratio tras .
dita (unt ia (cholio PL‘QP,A X]X°Lib.VlI[,'

quem locum confulo . Inde fequens pers
mulationum tabella confeQaeft,

Num. Rerumi. Perinuts
1 .
K e
6
T ie
\ . 130
729
§040
49 330
362,880 ,
3(628, 9¢8 _
63914436401,733(339:439:(360, 6008 -

25 1410 00 O\ A W5 B b

e

- Quod fi in dato numieio rerum aliqua
fimiles fint, (eu ezedem ; uc fi decur hatc
vox Ignatius 8 litteris conflans, in qtia
doa lictere occutrunt ezdem , nempe iy
permutationum numerus inyenietar hac
segulay exad Kirchero noftro depromptai -
. Numeras permutatioam totins divi-

mufurg,

dotur per numerum permatativaum , guas P3gse

Jabire pofunt res fimiles o qaotsens dabis
quefitam. - :

Littere: 8 hujus vocis Jg#atias o fi orhre
nes effent divet(z , admitterent perchas
. . Kk 3 tze



18 ArITHEMETICE

gationes 40, 320. Litterz ewdem funt 2.

Porro -2 permutationes admittunt duas,

lgitar 40, 320 dividantuc per 2. Quo-
tieus 20, 160. dabit omnes ordroes divers
* fos poifibiles B litterarum 3 ‘quibus cone
* Rac vox dgnatias. .

Corollaris.

1. Omicés ro. poffant menlz ag-
cumbere plus, quim termillio-
nefies 5 fic ut pumquam fit’idem ‘ordo ac-
cumbentium + Rerum quippe 10 ‘ordines
diverfi font 3 (628, 8oo0. ' :
IL. Mille milliones Scriptorum » mille
aunorum millionibusy non fcribent om-
nes 24 litterssum alphabeti permutatio-
_nes licet finguli quotidie abfolverent 46
“paginas » quarum unaquaque contineret
#o diverfos ordines litterarum 24. .
~ Id breviter fic oltendo . Quoniam unu$
“Scriptor uno die (cribit 40 paginas  quae~
rum lingula cofitineant 4o ordines diver=
fos litterarumn 245 duclis igitur 4o in. 40

fiunt diver; ordin+s 1600, quos uno die

fcribet Scriptor unus . Ergo B demus an=
no'dies 366, hoc eft plures, quim ei de=
beantar, {cribet Scriptor unus snno uno
24 littetarum ordinesfive purmucacioge.,s

-

x



PRACT ic&LIBV.CApVIIIL TI9
s8¢ 600: fitenim kic numerusex 1600
du&is in 366.

Annis’ igitur la'boo-(o'odOO),' hoc eft
mille milli‘onibus annofum fcribe;'unu's

A 585' (Gooooo) 000000 o
‘B, 585,600(006000(300000(000000
C. 6105 448 (4015733 (229:439(,6°s°°°

;permutatxones diverfas A ¢ hic enim nus
‘merus-orirur ex §85, 606 dnélis in 1, oao
“(ococoo: Quare 1i mille ahnorum mil
“lionibus Scripto? unus fcribac permuta-
tiones ; feti ordines divérfos A Scnpto-
ram mille niilliones eodem tempore, vi-
delicet mille annorum milliontbus , fcria
bent htterarum 24 tot ‘permutationes di-
vetfas, quot fiunt ex 15 000(060000; hoc
‘ot ‘mille millionibus , du&@isin A, Nu.
merus verd permutationuim , ex hac gule
tiplicatione genitus, eft B, qui adhuc mi«
nor ¢ft numero C, delignante permuta-
tiones omues 24 litteratum.

1II. Ex problemate eodem reperxentur
omnia Anagrammata poffibilia nominis
dati. Quod i aliqua litterz in nomine
dato (int eaxdem y adhibzsuda jnluper eric
regula [uperius tradita.

IV. Qe habeantur omnia vocabula,qua

oo Kk 4 ex



s20 ArItTEMETICAE &C.

ex litteris alphabeti 24 concinnari pel-
funt , oportebit per Probl. I. omues 24
litterarum combinationes binarias, ter-
narias , quaternarias, quinarias , fena-
tias,y &c. exhibere 5 & primum quidem
combinationes omnes fri®e accepess , de
‘quibus agitur in L.Probl., qu non folam
omnes inter fe diverfe (unc, fed etizm
nullam litteram bis contineat : deinde
‘verd etiam eas ommes , in quibus litter
una, vel plures (pius recurrunt, qnarum
inventio ex prioribus (atise® manifelta,
“Tum verd combinationom fiogularum
~ littera per Probl. 1I. diverlimode infuper
‘erunt permutand® toties, quoties pofe

{funt. Ex omnibus illis tum combina-

“tionibus , tum permutationibus numee
rus vocabulorum ingens quidemn ille, &
Prope immenfus, fed tamen cértus, at=
" que determinatus procreabitur. '

FINIS.

AP,

]

LA
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APPE NDIX®

Qua 1 beori’a-, ¢9* Praxis Arithmes

siccetiam in Figuris demon-
Sfiratar. |

nap Ic epilogus eft minus in Fi-

.. complementum, &c ornamen -
cum . Cum enim quatuot iilins parces
recipum s (cilicet additio » -(ubtra&ios

multiplicatio » & divifio (upec libris iptis - -

prpofitis,illorumque Prolegomenis tota-
titer fondentaur s &2 libris pottpofitis ad~
modum perficiantur : ounc seftat, ut pars
ejus quelibet figura aliqua geometrica
ii(dem principiis demonftranda , in po=
firemum adornetnrs

CA . [
Apb'x'rlo-.

D Ata fint triangals fimul addenday af
: [wuwaa fit sriangulam datis xquale.

'Si tﬁnngula data ﬁ‘ntr inwqualis alti-
- . . tle

tiss in hojus Arithmetica -

b ronum eruditionem, quimin -
) Eruditorum gratiam s feu po~

.« -

Tabulaés

Figete.:

il



*32:. APpEnoDiIx
' tudinis ;i ABE,CDE,EFG;adz:
qualem altitudidem (ant reducenda ; uc
patet ex figurz confiru&ione ; qua pen.
. det ex primis -Geoinetriz ebmengis Tia
fonibus vix ignotis. Hanc tamen praxim,
ad faciliotein hujus axiomatis intelligen -
tiam ; hic apponentis. . o
Sint igitur triagngula ABC;, EF G,
ad slticadinet CDE iedacenda: Ad
. .- Altitudinesi CD ducatar. patalella HL
2P3=l.copted bafm AG 4 : pofted lined CB
b poftule producatur in L4 ; unde ducatur lipea
*e  HA: & do@a ipfi patalella | B deter-
- minabit pun@um I; ex quodicend eff
_clinea I1H , que triangulum {1HC perficit,
<p37.L illudgué triangulo A B C ®2quale ¢ con-
* ftitoit ad altitudinens requifitam.
Ad eardeni altituding reducetur trian<
*gulum EF G, Gduélalidea LG5 & ipfi
-paralella FK ; ducatir ex pun@o K ljnea
XL ; qua triangulum K L B perficit , ila
© ludque triangulo EFG ‘zquale. conlti-
tuit ad altitudinem requifitam. Demon-
ftracio ae fupra. - :
$ed ficue ducendo lineam EH, triane
“gulum I H E off #qualé trianbgulo ABC
5031 - CDEJ : fic ctiam gu@a linea K H,
Axiom.a. triangulum IHK eff pquale ABC+
¢ ibidem, CDE - EFG.e . ..~ .. I
L e : ‘ Quane.

\



AP P EN DI 523

Quando autem triangala {unt aiutn- Taula &
dmls aqualis;ur IHC, CDE ELK: Figa&as
bafes eorum 1C3 CE E K componan-
ctuc in reftam lineam: cui parallela HL
ducatur in fummicate gngulosnm j func
(i ex extremitatibus hafis generalis. K
ducantur duz line2 @d quodlibet pua-
Qum line# perallele HL s etiam ad an-
‘gulum davhm ; ut in 2da fig. @Ps conlli- ; Fig.
tuent triangnlumt 1 HK 7, fivel M Ko oFig: 5
~sequale triangulis datis Gmul additiss

+.

~

PR

liemoalimt:oa o R

E.c prauuss 4 Txrombusﬁattence

confidererur 3 (ufficienter illis pa- 4 Axiomia
tebitex pringipiis 4 in:hoC:apere conten- 23415
tis ¢ (omma enim trianguli IHC 4 5% .
(G DE +E L K femel cantinetns in trian- 1304 Lo
_gulo 1HK 4 auc {MK;

Ut tamen peritioribus 4 qui mgoreln
geometric2 demonftationis pofulant, Def3j-
.ﬁat (atis3 feguentem & hic adgungishus; goils
. de qua confuh potelt Genmqt:m (npta © F383%
- €.citata, .

{ EHK e aeqnale E L K y.pes Fro- %:agbuzla i

.. pofits XXXVIL Lib 1. page

459
{ EH (naﬂtzqualea D E,pct eame
- demo El" ‘



“y24 AVFPENDILES .
gip.s Ergo CHK efft 2quale ELK¥CDE;
' per ax. II. Lib.I. Sed IHC e& etiam fibi s«

quale IHG , per idem pag. rr. Ergo

JHK e zquale IHC$ELK}ECDE.

‘Cum autem per conftru&ionem , five per

tranfmutationem figurarum, quam primo .

fuppofuimus etiam Tironibus vix igno-
tams [HQ ficaquale ABG; ELK
‘a¥iga etiam xquale EF G+ evidens eﬂ, quod
oFiga. fi triangulum IHKsaut IMK & (it -
qualeIHC4ELK$GDE manguhs
mqualis altitudinis  utdemonfiratum efts
®ig-te  erit etiam zquale A BG +C D E 4 EFG
. triangulis inzqualis altitudinis -, quod
‘adhue erat demonﬂtandnm.

Px-onnzxu ARTER UM,

kmagalnm fet triangulo addendam,
as [umma fit Parallelogrammxn,
e/ guadratum.

Pabulay.  §j tria-ngula fint zque alta, ut E D Ay
Fer &% AI1G, ad dimidiam partem bafis fiac
, Pnallelogrammum BCR G ad eandem
alticudinem , & erit ipfis aquale . Si verd

Fig.  triangula hon funt que alta , uc DEF, &
F G H, revocentur ad eamdem alcicndia
mm,ut fupra, & in bafi commnm i fiat Pa~

1aly

’

-
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, _ AP»PrPENDaX,. ‘sag
sallelogrammom. ad dimidiam altitudia .
nem . Siautem etiam in guadratum mu- .
tare defideres hac duo triangula 5 come -
fe&tum ex iis Parallelogrammum revoce-

tor ad quadratem . Sit nempe Parallelo- g, &

rammum HIKO =aquale triangalis .

E F, F G H. Producatur latus ejas HO :
in M, ut O K fit mquale © M ; defcribatue .
fuper HM [emicirculus, & a pun&o O eri»
gatur perpendicularis O Qs cujus quadras
tum O QP N erit ®quale Parallelograme
mo, & per confequens triangulis datis,

Eodem modo fieri pateft additio oma.
nium fpecierum fgurarym , & illarum
transformatio in quaslibet figuras additis .
diverfas « & ad magnitudinem réquifitame
aut convenientem . €um autem hanc ma=,
teriam feparatim, Deo juvante, fimus bre<
vi trallaturi 5 aliquod illius fpecimen
ad rem prefentem poteft (ufficere , fiveia .
additione , five in aliis Arichmeticw pasti-
bus$ . . B

- . SUBTRAECTIO,

Ddtxm fit triangalaw 4.,iriaugalo fib.:
trabendwm,us mancat triagguinm.
Triéoénium DEI fubtrahendum -Gt Tabula g2

ex BAD, $i fint #qus. alta 8) transferay * Fioed
& tur
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tur bafis D'l in DO, & ducatur A O,
tunc OAD. eritzquale D E I a5: & mane--

gp.r.lvie bit pro exceffu triangulum BA O. 4.

b Defing. - Si verd triangula non fine aqud al- .

Jhisk tay.ut BA C»C DG revoretus C DG

Fig.a”  ad @ F H,. & faGa. fubtraQione, ut (upray

remanebit pro exceffu triangulum B A S.

DemonRratio: pates -6x confir. & ex prac. -

© - Problem,” - v

R

. MULTLIPLIGATIO. -

Etur quadratym per guemlibetr nas
D TEr BB 2 3,4, 267, OT. multipli- .
conduny , isa-ut duplum, triplem,quadra-
phum , & fic in infivisam multiplum eon- -

jy‘”at”"o‘ IO

N co ~y

* $it quadraenm A B«(ﬁ D"dupli‘:m' con-

- Trabulag. Rituendum.. Sumadur djagonahis A C, &
ducatarlineailli Amilisex A in B, &in

apsrli G ; exinde per parallelas E F, F G 8 quaa:

dratum-A E FG'efit daplame quadrati
datiABCD, o \

- Quod: f ident guadratam A B € D fig’

“triplum” conftitwendum ;5 fumacur. libea-

BG,& ducaturex Ain K, % in I 5 exin-

2.ivi v de pec. parailelas K'H » ‘H L. quadra-

“©s7 eam’ A KHA 4riplawg eric quadrdti-duth

) A
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| ARBENDIXA g9
ABCD , qued codem modo quadrye -
plam s Sum;6um,zum &c, conlicoeur, ;
- Si perg fic multiphcandqm 5 _ﬁ;matug
linea 4, & 5 five VN, & erit latus Qua-
drati requifiti AR M T. Sj per 13.:15,4.9. 5

Si per 19 5 linea 65 13, feu Q'S conftia
tuet latera Quadrati A Z X wro B

Si per 38 ; Diagopalis w Z eric lacus -
Quadrati A BC D per 38 multiplicati;
& fic in infinitum , Quod admirationg
dignum Tironibus apparebit, -

Multiplicatio Quadrati fieri poteft-alia 4 pesiz
modo, cujus demonftratio 4 eadem eft, lia g“i“

cet contrudio g diveela, - T de. 1gl,

DIVIsIO £ "Fabhuig

Ei:@rcircclm ADCZ in g 2 i,,ﬁu; {
LY dividendns, =~~~ " .7 T

“Ducatur linea D € ad quartam partem,
circulis& dividatus in duas partes zquales
per perpendicularem B E 5 ques orit (emis
diameter circuliEOK FR: . .

. Poftea ducatur linea R O, cujus myedia

parsifen perpendicuiaris QB erlt femidis=

theter cireuli QPwS. Sicque ex lineis INy
H:M ,; GL flane circuli 5 tunc in circulo

dividendo erupt quipqueiecull guprum, .

&

"Taby dfs

- "‘l‘p.v-

.
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~ 'l.-on Feﬂ . Cmuln datiADCZ.-

2 -

"QPWS

5
- 4
I'M.'lt.l‘l‘. ;. L e

I
ot

LUV 1§
4

aloo 1 circulj in tot partes
©dec 33 dedendx.

- - Demonfratio eadem ell R ac przceden-f

tis Problematis.s & et fimili admiratio=
~ ‘nedignitfima, propter mirabiles ciiculi
- ad quadratum rationes, necnon trian-

ggJa ad, utrumque relationes . lllas igi-

" tur beaevolo, & erudito Leori fpecu-

‘landas telioquimps in ul!tima figura hic
4 Tabula appofita @, quz, tamqnam cpitome hujus
fcima.  Appendicis , totam itam Arithmeticam,
* tam Theoricam s quim Pra&icam falicie

B S

- ter .coronabit 5 ficque ¢jus demonitratio,

b Deqy. ‘i modum Corollariis bujc vpuicule fia
gushcts. lﬁm ﬂﬂgﬂ“ impongs,. B

"ejurdm;V SR

| Ps—.



Arrrenix  g3p

" . - Demonfiratio.
T 14eftad 11, Gic Quadratum A €  Tapus,
eft ad Girculum ABCa:%& ut 14 ;‘“ﬁ;’;j&‘.
eft ad 11, ficetiam ACeft ad D C 4. Inde m:d.o.;,
fequitur A € effe ad.D €, mc Quad. AQ b cx ik
ad Qircul. AB€ ¢ : Et ut AC et ad c Euclid.
D C; ficetism Quad. A € efft ad Quad, ™
Bcd.

Ergo Quad, A C eft ad Quad. BC, ut
Quad. A Ceft ad Cjrcul.. A B Ce. Sube.
Quad. A C zqual. Quad, AC.

Sicque Quad. B C zquale ¢ft  Circal.
A BCY Sed Quad. B Ceft zquale Quad. £ 905324

"E F g. Erge Quad. E Feft zquale €ircul. g cxadity
ABCh: § ' R b 1.Axe
- Sic etiam pet xxxviL& xxxvin. Lib.Y. Eucir.
-Euclid.pote demonftrari Triang. MLN
efle zquale Quad. E F,& triang. GIH efle
sequale Triang. MLN ; ficque Quad. EF
effe #quale Triang. M L NJ. Sed Quad. ;, .
E P cft xquale Circul. A B C 2. Ergo Euclz
Triang. M L N zqualeelt Circ. ABC /. k,a‘,“ fo-
Quod erat demonftrandum . Cum aun- ! Ax. 1k
‘tem Quad. E F fit etiam xzquale paral- I
lologrammo M No. Inde {aquitur om.
nes hujus appendicis figurasin hac ul-
o 5 . l ti.

d 19.20.6,

(31X

O 43¢
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430 Avyerun:x

tima Tahula cum eadem proportione
sontineri , Quod e majori (peculatione
digniffimum , ideoque fubfecuturo opere
plenius percra@andum,

FINTS
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DE 3t

~ PERMUTATIONIBUS, -
. . ET o
COMBINATIONIBUS

2w O&rinam dv  perhneationts
\A\%> buss & combinasionibys utie
R lifimameffe, tum in rimage
P dis nature arceniss com ia
Civilis vite u(u, neminem lae
tere arbitros, nifi quem fugiat infinitam -
varietatem , qua tam in namm.opuibn:g
quim it Mortalium a@ionibus elucet
non aliunde , quim ex divesfa partiam
permutatione ; aut combinatione origi-
nem trahere.Notum quippe efl,quim dife
ficile fit » modos omnes recenfere y quibus.
res plures, ad effle®um aliquem produ-~
cenduom concurrentes 5 fimul permutari
poflunt , aut.combinari . Quin atiam di«
ci poteft,nullum effe vitium,in quod Hoe
mines , vel maxime pradentes s frequen« .
tius impingunt, quim quod vulgo dici« .
tur-imperfe@a partium enumeracio . [ta=_
que do&rian illa, qua huic medetur dea
R - Ll 3 ' foa




g34 Dz PramurarionNisus,
feQui, docetque cputnerare modos oms
nes , quibus res plures fimul permutari
poflgdt » aut combinati's merito fuo utls
liflima cenfenda eft . Quocirca non exia
guam operz pretium. fa&urum me offe
arbitror , fi doétrinam iftam de permuta-
.tienibys o- & combinationibus s levicgra
“Tacqueto traditam s in Tironum gratiam
prullo fufius in hoc opufoulct exponime

. . € AP L

. Do Paymatationibus. - -

‘L2, wut plures res dicurtur inter

“{e perinutari, quum ita quidem
permifceritury nt exdem: recum fervaia
mnulticudine ; ordo fitufve tantummodo
intér iplas permutetur. Qua ratione dicé=

- tur queeri-dusrom , sut pluriom rerum

' ' permutationes omoes , guum quaritur

quoties restlie permilcerl poflint ea rae

" tione s ut omnibus femper acceptis , folus
ordo fitufve muterur. r

- Jam duarom rerum diveelarum o , & b

dux effe pofflune permutationes diver(w.

Quippe vel @ precedity& (equitur &, erite

que permutatio unaj vel viciffima fequi-

sap & & pracedit, critque permutatio ale:

ters,

[ L.
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- tera . Quumque ex tribus rebus diverfis
#, b, ¢ interea ac und primui obtinet lo~
‘cum y reliquz du® bis poflunt permutaris
erant ttivm illaram tetom diverfarom
ter duz , hoc cft fex dives{® perthutatide
.pes. Atque ita quoque fi quacuor exrites
gine res diveri® @ 3 &y ¢4 d 5 quia dumuna
primum tenet locum 4 ttes reliqua fexics
ordinem variabunc, fient illarum rerum
petinatationes omnes diver(® quatet fex
hoc eft viginti quatvor. Proindeque gene=
ralites numerus permutacionum divet(a-
rfi,quas plures res diverfa fubire poflunc s
. - toties .continebic nomerum petmutatio=
nam , quas recipiunt res una pauciores ,
quot (unc unitates in ipfo recm nameros
- Hinc datis quotcamquée rebus diverfis,
facile erit numerum omnium permutas
tionum diver(arum invenite » Numerus
namdque permutatiooam y quas plures tes
diverfa (ubire poffunt 4 toties continet
fnumerum permutationuti s quas ‘recie
piunt res una pauciores 4 quot (unt unis
. tates in ipfo retum namero . Itaque fi das
-tus terum ntmeros multiplicetur pes .
‘numetumy permutationum , quas recle
pluat res' una pauciotes , habebitur pete
matationsm numerus quafitus . Jam vo
re-dux tes diverfe nonnifi dopliciter pol«
- Ll 4 fnag |
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func permutari, ltaque ad babendum np«

' sperum permutationum , quas (ufcipere
poffant tres res diverfa: , multiplicarides

bet 2 per 3 . Atque ita quoque multiplin
candi‘erunt inter fe mutuo numeri 2y 3¢

" 4, ut.habeatnr numerus permutationumy

‘quas fufcipiunt.quatuor res diverfee.
Quocitca generaliter fi omnes numeri .
polt unitatem naturali ordine (e confe~
quentes ad datum vfque rerum nume-
sum inclafive multiplicentur per fe mu=
tuo , produCum numerum permutatio.
pum exhibebit. A

~ Verumtamen fi in. dato recum numea
ro res aliqua fint imiles » five eedem, hpc
eft una eademque res bis » aut fmpius re=
curfat 3 tUNC numeras permutationum
multo minor evadet . Sed ex pofitis prin=
cipiis facile quogue erit illum invenire..
Nam quum pluyses res (unt fimilesse® in-.
ter fe no'qpai'ﬂ fempl poffunt permutari .

' Unde omries ille permutationes 5 quse
ortrentor y fires illa eflenc diverfse, jam
propter earum fimilitudinem evanefcent.

- Itaque quum in dato rerum numero plu-
res res funt fimiles , five cedem » habebis
tur numerus permutationum omaium ;
diver(arum , fi numerus permutationums

~ quas fulcipers: poteft datus rerum pume- .

Lot - v : £Ugy

_‘,
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qﬁs fiomnes effent diverf@ , dividatut

per nnmcrum permutationam, quas (u>.

bire poffunt res fimiles, i ntique velut
diflimiles copfiderentur . Ita fi datus e~
gum numeras fit §, & in €o res eadem te?
fecursat o ofit 20 numerus permutagio~
num diverfarum 3 quia fi dividatur 120

numerus omnium permutationum per §

numerum permutationum » quas fulci-

cpiunt tres res taptummodo ; fiet qnotient :

20
Q_pd G nom una , fed doe , aut plnte'
fes in dato rerum numero (xpius -recure

rant , tunc habebitur numerus ompivm

permutationnm diverfarum , i numerus
psrmutationum , quas fufcipere poteft
datus rerum numerus, i omnes effent die.
vesfz, dividatur per prodo@um ex nume-
tjs pecmutationum, quas {eorfim recipere.
poffune fingule. res fimiles, que fepius
recursantsfccundum propriam cujufcums.
que maultitudinem. Qua ratione fi feptem,

fint res permuctandz, inter quas upa re-.

currat bis, altera ter 3 numerus p'nmuu-;
tiooom omnium diver{srum esit 430.

Nam feptem res permutari pofluntin~
ter [c go40 modis diverfiis: proinde~

- que quia dum bis , & tres fexies inter

{¢ poflunt permutasi diyqu 5040,
' ps¢
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per 13 produ&un ex 6 inz,ﬁt quo-
tlcn34.zo’o

CAP II.

’*De Couibinatiobibut Jecundam oamm

’ - cxpomentess

C ombinat:onum hominé veniunt fea

ruin conjun&®iones, in quibus nulla
ordinis fitulve retum fervata rationeytan=
thm numerus confideratur s quo res date:
fimul (unt conjungendz. Qua rations di-
Centur quari. omnes combinationes di-

verfe plurium rerum datarum, quum

Quaritur , quoties ex dato illo rerum bu-

' mero bin%,tern®yaut quateena accipi pol-

‘funt ficy ut ipfarom unaquque num-
Yuam fumatur (zpius» quam femel. -

Jam numetus; fecundam quem res da~

t2 conjunguntur , dicitur exponens com=
- binatlonis. Hoc pa&o » fi res binz (uman-

tur exponens erit 2 5 {i cern2y 3 3 fiquas’

terna2 , 4 atque ita deinceps, Sed res, fes
cindum hos =xponentes jun@®=, dicuntur
binatii 4 tetnarii y aut quaternarii; vel
etfam biniones, terniones, aut quaternio.

nes : & confequenter ‘dicenda2 funt unio~

nés quando ‘res (umuntur fingule: &
: . . ngl-
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nulliones , quum nulla plane fumitur.

 Sed priufquam de inyeniendis gcombi.

mnationibus fecundum datum quemvis

exponentem agamus » tradenda hobiseld

methodus , qua inveniri poffint combia
tiones {ecundum emoes exponentescone
jun@im. Idiraque commode fieri potefy

in hunc modum. Sunto combinandz mos"
" dis omnibus littese a4+ & ¢» dy &co Fiang -
tot f{eries » quos littera: 5 fed ita tamen, ut -

in prima ferie seperiatur folaslittera asin
" fecunds 4, tum (ola, tnm conjun&a com
~ ipfa a; in testia ¢, primo feorfim i deinde
" vero conjun®a cum omnibus termipis
pracedentibus; In quarta d, fimiliter pri

mo fola, deinde vero addite terminis ome |
nibus pracedentium feriesum ; atque ita

demceps .

b. nb-
“¢. ac. bc. abe.

. d. ade bdo cd. abd. acd. dec adeo -

Hac liq'uidem ‘ratione manifefium eft .
datas litteras omnpifariam » ac fecundum
omnes exponentes iptes {e mutuo combi-

~nari . Etquoniem littera , qua cujefque
feriei agmen ducit , primo pooitur fola s

dsinde una .{ecam afiumit termines om-
" nes
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.es prcedentium ferier(; manifeflum ]
etiana » in wnaquaque ferie unum ame
plius terminum reperiri 5 )quim in omni«
us aliis feriebus antecedentibus fimuls
proindeque termimi di®arum ferierum

progreflionem . geometricam duplam ab

unitate coftituent ; quandoquidem per
often(a a Tacqueto in Theorsmate XV

progreffionum geometricarum 5 progresa -
fionis geometrice duple ab.unitate cam.

quoque naturam cffe cooflats ut fumma
terminorum quotlibet unitate au@a (e~
quentem terminum exhibeat, -

- Atque hine facile modo erits omnes
terminos illarum ferieturn in unam (om-
mam colligere y & confequenter invenire
combinationes retum datarum fecundum
omnes exponentes conjun®im « Quum

" enim termioi illi coffituant ab unitate
progteflionem geometricam duplam , S¢

quot (untunitates in dato rerim nume-
£0y tot fint fecies sorumdem terminorum;
fatis eritin progreflione geometrica du
pla s quee Initium habest ab unitate 5 .in

unum colligere tot terminos, quot {une.

pnitites in numero rerum dato . Sed to-

tidem termini progreflionis geometrice
dupla ab uagitate colligentur in unums fi
capiatur  terminus “(abfequens . sjuldem .

pree~
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progreffionis, idemque unitate mu!&etur:
ob samdem illam propriétatem modo me=
moratam , quod in progreffione geometri-

~ca dupla ab unitate (umma terminorufm
quotlibet unitate auéta fequentem cer-
~ minum exhibeat.

Ec quoniam in progreffone geometrica
-dupla sb upitate unufquifque terminus
-invenitur , fi numerus binarius toties per.
fe ipfum multiplicetur, quot eum iin pro-

reflione termini pracedunt 3 habebitus
. fubfequens ille tesminus , multiplicando -
binarium toties per fe iplum , quot funt

~termini pracedentes, hoc 6t quot fume
‘upitates in dato reruin numero. Proindes
que ségala pro inveniendis combinatios
-nibus omnibus fecundum omnes expo-
nentes conjunim talis eric : multiplices
. ¢ur binarius cotiés per fe ipfum, quoe
- Baitates continet datus repum numerns 3
-auferutur deinde unites a predu®o , ¢ricm
ique refiduum: combinationum numerus
-qualitus . des i sumerum rerum data-
SUIM YOCemUS » ;- erit numerts omnium
combinatienym fecundum omnes expo.
nentes conjun@im 3%+ 1 , intelligende |
Pro 2" sam Binarif poteflatem s qnam des
fignat numesus. . . - woo .t

RN R SEPTE AT
. .o LN soe by \‘...I

€CAP, .
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cApuT NL

De Combinationibus ['ccl)ddum ﬁxgtdo'gv

cxposentes.

VRadita inethode de inveniendis
combinationibus {ecundum omnes
exponentes conjunéim , fequicur 4 ut vie
deamus qua ritione inveniends (int

combinationes fecandum fiogulos expa- -
- mnentes « Et quidem ex ipfa illa methodo

- qua {uperiori capite inventa {unt combi.
. ' mationes. fecundum omnes exponcntes
conjunéim , manifeflum off , litteram
quz cujuslibet (eriel caput e, adjun-
- &am unionibus ferierum pracedentium
“efficere feriei (ue biniones, adjun&eam bi-
nionibus efficere teraiones, ternionibus
quaterniones s atque ita deinceps ; proine-
deque it unaquaque ferie numerus come
binationum fecnndum datam quemvis

- exponentem mqnalis erit numero combi-

natigoum fceundum expenentem uaity~
te una minorem y qu¥ in pracedeatibys
ferisbus inveniuntur. . -

Ex qno facile modo erit Tabulam cons
ficere 4 qum ad oculum nobis oflendat
combigationes fecundum fingulps sxpo-



Er CourinaTioNIRUS, 343
-hentessquz in unaquaque ferie repegiuna
tur. Nam unicnes in finguliy feriebus
reperiuntur finguli. Itaque in unagna-
que (erie loco vnionum wnitas ipfa fcrib{
debee . Et quoniam in prima ferie , pra~
ser unionem unym , nulle aliz occurune
cembinationes ; proinde in ea lacy alia
cifris funt replenda . Sed colledis: ordine_
unionibus omnibus feriernm pracedens
tiumh s seperictusin fecunda feric unumy:
- offe binlonem , dyos in tertia y tres in ,
quarea , atqueita deinceps . Pasiterque
~ celle@tis binbonibus 4 invenietur nullum
- effe ternionem in fecunda feriesfed unum -
in tertla » tees in quarta , fex in quintay
decem in fexta y &c. Atque ita quoque -
colle®is termionibus, coguofcetur nule
lom effequaternionem tam in fecunda .
quing in tercia feriey fed unum in quarta,
quatuor in quints decem in fexta,vigine:
ti in’ (eptima &c. Rodemque artificig
omnes alix c¢mbinationes cujufeumqae-
forict poterunt facceffive veniri, |

¢

¥

- Tab.,
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Er.Compinarronrnus g4¢
. Hac tabula conftru&a , confideremus.
snodo ‘tres ejus proprietates. Prima pro-
prietas eft illa ip(a, per quam tabula con-
fru&ionem obtinvimos, & cojus ope
nullo negotio eadem tabula in infinicum

poteft continuari : nimirum » quod quili-
. bet terminus io unaquaque eolumna ver-

ticali zquator fumma omnium . (uperio-
rum precedentis colamna verticalis . Ex

~'qua fit -t ad inveniendum optatum
‘quemcumgque tetmioum in quacumque

columna verticali,(atis fit in unum collis
gere’ .omnes terminos (uperiores , qui
funtio. pracedenti columna verticali. ..

Secunda proprietas ety quod columna=
rum verticalium prima nulid habeat oi-

“fram in principioy{ed unam fecunda,duas’
" tertia, tres quarta, atque ita deinceps:,

Rx.quofit s.ut §i in iis columnis (umane
tur termini 2que multi , quarym multi-
tadinem defignec littera asmultitndo ter-
minorum fignificativorum , exclufis ci:
fris initialibus , fit 8 jn.prima columna
8—1 in fecunda,a—: in tertias 6 =3 in

‘quarta, atque ita de aliis~ - .

Tertia proprietas ety quod ‘in unaqua-
que columna verticali fi aliquis termi-,

‘nus lgonificativas multiplicetur. per na-
- 0@, teomiporum  figalficativorum 4

o3

Mm qui
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qui eum pracedunt , & produ®um divj.
datur per numerum illius columoz ; hoe
et per 1'in prima columna, per 2 in fes
¢unda, ‘per 3 intertia, atqueitd dein-
_¢eps s quotiens (it fumma ex praceden.
 gibus cerminis Aignificativis . Unde facile
modp erit y terminos i]uotcumqne cujuf-

' eumque columng verticalis in. unsm

" fammam coltigere «
Sumantur enim it nnequaque colnme v

ma verticali ab initio termini 2que mul

)

ti, & defignet eorum multicudinem lices - -

rad, Itaque’ob fecundam proprietatem
multitudo, terminorum ﬁgniﬁcauvorum
erit @ in prima columna » @1 in fecun-
na, g~ in tertia » -y in quarta; atque
~jta deinceps» Et’ quoniam in prima co-
Jumna qm(que terminus eft unitas , defi~
gusbit in ea eadem liteera a, vel quOd
: ‘e
idcm ¢t~ pon. mcdo multntudmem vee
I
fum etiam l’ummam termmomm ﬁgmﬁ‘
cativorum .
Hmc porto ’ qma pcr ptimam propmu

tatcmo-m-eﬁ tcrmmus +"quiin fecnnda
T

- ¢olumna  proxime ,fequuur '3 pl’lmul'_e

o N A ﬁ
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a : ,
i — mu!tiplicetur per @ ==~ 1 , & produ.
I
&um dividator per 3, em per temam
Bl =] ‘
ptopnetatem QUOLIENS s fumma
le 2
term!norum in fecunda columna. Quum. -
que {umma ifta fic cermious proxime ine
fequens in temxia columna , 6 eadsm
- faomma multiplicetur per g==2, & produ-
@um dividatur per 3 , erit quotiens
881,002 ;

{fumma termmorum in

. 2, 3 :
tercia columna : Atque ira quos
que eadem fomma terminorom erfc
08 o 100 oms 2.0 == 3 ! p
in quartd colums

' O 30‘ gt E 4

a-a-,—l.»a-z.a—_-g.d‘*'—-d-4 o
na , = —mw— in quinta
f. 20 go 4

columna , & ficin xnﬁmtum : notando.y
punéta quanmatxbus interje&®a conti-
nuam -earum quantitatum multiplica-

tionem defigmare .
Patet autem {fummam iffam dcf’onari
per duplicem progreflionem anthmeti.
Mm 2 cam,
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cam » unam a mulritudine affumpta
terminorum pet unitatis -decrementum
delcendentem » alteram alcendentem ab
wnitate per unitatis incrementum, &
utramque tot terminorum , quot unitates
" eontinet numerus columnz . Unde cum
_eadem (umma defignet cambinationes
emnes, qua fiunt ex totidém rebus , quot
fant termini affumpti , & fecundum eum
exponentem ' quem columna numerus

defignat ; pecfpicuum eft, ad inveniendas
combinationes .omnes , qua ex pluribus

. rebus fieri poflunt fecandum dacumguée-
‘'wis exponentem , hanc regulam obfervan.
dam effe . _ _ .
Nimirom fiant due progreffiones a-
sithmeticz 3 . una defcendens per unita-
tis decrementum a numefa fErum com-
hinandarum , altera alcendens ab unitate
- .per unitatis incrementum, & utraque
. © porro tot termihorum , quot unitates ha.
2 ‘et comhinationis exponens. Multipli-’
centur deinde inter (¢ mutuo , tam termi-

.ni prioris ptogreffionis , quim termini al-

terius 3 & divifo produo ex primis pee
produ@um ex fecundis » eric quotiens

quwfita multitudo combinationum , qua

. fecundum  datum exponentem inftitui
) . pollunt » Qug’quidem c& ipliilima segu-
o - - la Py

"

LY
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Ins quam ex Petro Herigono atsulis
Tacquetuss: Co

De Combinationibas,in guibus eadems
res fapins recirreve poreft. - -

N combinationibus rerum inveniens
dis, tam fecunduam onines conju&im,
quim fecanidum fingulos expodentes , il-
lud fuppofuimus , nullamrem fecum b
.Pplajungis neque adeo pluslemel in cae
dem combinatione accipi pofle . Quod f -
autem hac infoper conditio' adjici velit
,ut unaquzque res etiam fecum ipfa jurne
gi, adeogue in eadem combinatione fre
pius redire queat 5 com numerus combiz
nationum multo major evadet, Sed eidam
methode infiftendo, facile eric has quoque:
combinationes invenire, .. . . - ¢
- Santo itaque combinandz in htine mos
dum littera a , 4, ¢ , &c. Fiant tot feriesy
quot litter® 5 & fingularam- capita occus
pent lingulz litterz » ceu totidem unioe
_ness Sed pro binionibus cujufque feriet
inveniendis, littera, qu® cjus agmen dua

* ¢it, non tantum cum precedentibus us

nignibus, fed etiam cum (e ipfa combi. -
b Mm 3 NCe
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netur . E¢ imilitet pro formandis ternio-
nibus, non modo przcedentium feriecum,
fed etiam fuzmet feriei biniones affumat.
Idemque fiat etiam in combinationibus
fecundum omnes ulios exponentes . Sic
enim nullam combibationem', que circa
. datas res inftitui queunt , prateriri poffe
hquxdo conftat .
- N aa. aaa. :
'b. ‘ab. bb. aab.abb. bbb
€. -ac. bc. cc. aac. abc. bbe. acc. beé.cec.

. Hinc autem clare liquet,in unaquaque
ferie. numerum combinationum (ecun-
dum datum quemvis exponentem &qua.
lem effe numero combinationum (ecun-
dum ‘exponErem unitate una minoré,quas
tuminipfa , cum in pracedentibus ferie-
bus invenifitud- proindeque eadem tabula
fuperius confiru@a defignabit combina-~
tiones fecundum . fingulos. exponentes ,
qua occurrunt in wunaquaque {erie 3 fiex
colamnis verticalibus deletis cifris ini=
tislibus , actollantur ez (urfum , donec
omnia cujufque loca repleantur , & una-

quaque incipiat ab unicate, qnemadmo-
dnm. fa&um hic vxdes.

Al
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§52 D Prrmurarsonisus,
Jami in numeris hujus tabule duas li-
cet cernere proprietates . Pritha eﬂ » quod
fi alicujus columns verticalis “termini
quotéumque in unrum addantur s {imma
“fit tegminus 4 qui uitimo correlpondet
in fequenti columna verticali. Altera,

' "2uod in unaquaque colvmna. verticali

terminus aliquis’ multiplicetur per na=
merum termindrum pracedentium, ot
“unitatibus adat&tim’, quot columnz
locus oftendit, & produ@sm dividatar
" 'per numerum ejufdem colummie ., quos
‘tieps fit fumrha :p(“us éum termxms px»:« :
“cedentibus, -

~° - His pofitis pmpnetaubus, h‘au&d:ﬂi-
“cile modo erit, tetmmbsqnotcumquecw
“‘juslibet columnie” verticalis dn unam
*. fummam colligere . Sumantur €tenim aby

: __dnitio termini 2qué muiti in unaquague
““'columna , & referat eorum multitudiv

' mem littera g\ Itaque quis-in pnma cg=
,lnmna quifquc tetmmus eft nritas y defiv

'/ ) B .' . \,
gmbu;eadem htteta as i five em rummam

ipforum. que etiam per primam propties’

& Featem erit oltimus cermisus ex wflumptis

in fecunda columpa . Unde § eadem mul-
tlphcetur pera + ) & _produ&tum divi-
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datur per :2; crit per fecundam ptopncta-

RERREEETUNYY 1= =5 SRR RN
im qnotxcns J—— fmm t&tmmop
‘ . D TR 7 e e .
eum in fecunda colnmua e o

* Et fimiliter y quia hac eadom fummn
e&ulnmus tesminus ex affumptis in tess

tia columna, fi ea multiplicetur peg

a% 2,4 produ&um dividatar- per ;,' erit

' © aa}reta .
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squm in tertia columna .. Atqne cidem
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qumta columnaj atque ita ddiricepss

. Patetautemy y lummam iftam defi giasi :

pc: duplieem ~progreflionem arithmetis
ca@n , utramque afcendenteln per wnitatiy
incrementum , unam 3 mwltitudine ale
fumpta terminorum, alteram ab unitate,
& utramque tot terminorum 5 quot unia
tates continet numerus colump® . Quo-
<irca,quia eadem (umma defignat combi-
Ty na-
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nationibus omnes, qua fiunt ex totidem
sebus,quot (unt termint alsumpti,(ecun-
dum cum egponentem s quem columna

‘numerus defignat , & eq lege, ut unaqua.

que res non (olum cum aliis 4 fed etiam _

-cam fe ipfa jungi pofsit 5 pet{picuum ¢fty

ad inveniendas omaes huju{meodi combi=

“nationes’, qua fieri polsuat ex pluribus

rebus (ecundum datem. quemvis- expo-
nentem, hanc regulam obfervandam efse.
- Nimituats-flane dus peogeelsiones a=
tithmetica , ambz afcendentes per anita-
tis incrementum 4 ' una quidem a numero
retutmn combinandarum's altera ab unitg-
te, & utrague tot terminorom, quot udi-

© fates hbet combinationis exponens.Mui-

tiplicentur deinde inter (6 mutuo , tam
termini priocis'progre(¢ionis , ‘quim ter-
mint alterins 5 & divilo preduo ex pri«
mis per produum ex fecundis,erit q uo-
tiens quafica multicudo combinationum,
quz fecundum datum eXponentens infti-
tui pofsunt ea lege s uc quaclibec res non
folum cum aliis » fed etiam cuin (e ipfa
¢ombinata ropeciatur « - ¢ .1 .
- - o, T
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De Comsbinationibas s in quibus ordo fie
‘tufve réruws cliam asiendisur .

D Iximus capite fecundos combinatios

1 J nes vocasi rerum canjun&iones, is

quibus nulia ordinis fitufve rerum hae

bita ratioe , dumtaxat multitudo coufi-

deratur s fecundum quan res datz imul

func conjungenda : qua ratione littere '

85 yc unum conftituunt terpagium ,
_ quocumque ordine (cribantur . Quod §
- porro harc alia hy pothefis afsumi velitiut
in combinationibus etiagy varietas y qua
oritur ex otdine y five Gtu rerum combis
nandarum, fit attendendajtunc malticus
do combinationum longe quidem majoc
evadet : unde qua rationg definiri pofsits
Boc Capite oltendemus ., ~ . =
Et quidem fi rerum . combinationes
fubinde fieri debeant 4 ut uvaquaque €3
uemquam (epiusy quim (emelyid fingulis
combinationibus recuseat 5. per/picuum
eft, unamquamque compinationem ratios
ne ordinis five fitus litterarum.roties efs
fe reiteraudam 5 quot modis d verfis pere
mutari polsuat liteer® y qua exiftune i{g
- ipla



556 Dz Pravurarrowssus,
ip(a combinatione: proindeque habebitus
multitudo combindtionum 3 que fieri
poffluncex pluribus rebus’ fecundum da<
thm quemvis exponentém ea lege 5 ut ore
do ficufve rerum ctiam inducac variatio-
nem, fi numerts combinationum, que
ex iifdem rebos fecandum eum-exponen-
tem , hac lege negle®a , inftivai poffunt,
multiplicetur per numerum perinuca«
tionum divesfarum » quas (ubire poflunt
tot res diveefa's quot unitates continet
datus exponens. R '

Jam ex oftenfis in Capite tertic nume.
rus combinationum , qua’ ex pluribus re.
buas fecundum datum quemvis exponen-

~ tem fimpliciter infitui poflunt, habetur,
 fi factis duabus progreflionibus arithmes
ticis » una a dato rerum ousoero per uni-
tatis decremencum defcendente 5 aleera
ulcoendente ab - vaitate per unitatis incre
mentum s & utrdque tot terminorum s
quot ‘uritates continet datusexponens,
dividatur produ&um ex terminis prime
per -produuin ex - terminis fecunde.
Quocisca , quia per oftenfa irt @apite pri-
mo produ@uny ex terminis fecunde defi-
gnat numertim permutatiomam diver(a-
‘sum, ‘quas {ubire poflune toe res diverfwy

quot {unt-upirates in dage ggrponen‘tle's

v e



Er CoMarNATIONTRGY. ¢g7
defignabit produ@um ex. terminis prime
~ numerum combinationum s qua ex fife
dem rebus fecundum eumdem exponen-.
tem fieri poflunt ea lege 5 ut ex ordine f-
tuve rerum variatio etiam oriatur .

- Hinc ad inveniendas combinationés
omnes y ‘qu# inftitui poflunt ex pluribus
rebas fecundum datum quemvis expo-
pentemn ea lege, ut orde fitafve reram
etiam varistionem indacat, talis regula
nobis fubnalcitur : nempe fi:t progrefsio
arithmetica delcendens a' dato rerum nu-
mero per unitatis decrementam , & tot
terminis conflans , quot unitates contine¢
datus exponens ; deinde multiplicentue
inter fe mutuo termini omues hujus pro~
grefsionis, & produ€tum ex hac mulripli-
_ catione ortum dabit combinationum
multicudinem quafitam. Ex quoillud
inferce licet y quod ubi datus exponens
‘numerum rerum adzquat ,» quia in pro- .
grefsione ad unitatem v{que defcenditur ,
tantumdem fit, ac fi fimplices permutaa
tiones datarum rerom quwmrereator. !
Quod fi autem rerum combinasiones
fubinde inRitui.debesnt, ut unaquaque
res etiam cum fe ip(a conjungi -polsit 5
tunc numerus combinationum- omnium
Habebitury fi datus serum numerus eleve-
tur
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tur ad eam poteftatem, quam delignat da-
tus combinationis exponens, hoc eftad
quadratum, fi exponens datus fic 2, ad
cubum , fi 3 3 ad quadrato.quadratum, fi
4 5 atque ita deinceps. Qua ratione trium
gerum diverfarum biniones omnes moe
dis omnibus permutati funt 9 ; terniones
29 3 quaterniones 81 » &c. Pariterque fi
datus recum numerus fit 4, erynt 16 ome=
nes biniones , 64 omnes ternioues , 256
omnes quaterniones » atque i¢a in infinis
tum . L
. Nec difficile eft hujus regulax rationem
intelligere . Dentur enim plures litterx
@356,¢4d 4 &c.s quarum numerus it m,
combinande in hunc modum » ut. una-
quaque littera pofsit ecum ipla jungi,&
ordo fitu{ve litterarum etiam varjatios
nem inducat. Plane fi iis. preponatur
littera 6 o habebuntur biniones omnes,
qui incipiunt ab 4 fi littere 4, biniones
omnesqui incipiant A batque ita dehliis.
Iwaque fesies binionum, pro diver(itate
lictergrum,a quibus incipiuatstot erunt,
quot fynt unitates in dato numero m 4 &
unaquaque feries totidem quaque binio-

nes continebit y quot in eodem numera
funt unitates : proindeque erit mm , hoc
eft quadratum gumeri % binionum om-
. ‘ nium




EYT cuununo&uus. 559
pium numerus.

Jam itis' binionibus fi pmponatur lite
tera @ , habebuntur cerniones omnes, qui
incipiuat ab a ; fi littera 8, ternipnes om-
nes , qui incipiant a5 ; atque ity de aliis.
. Quoacisea feries ternionum + pro diverfi-
tate ljcterarum » 2 quibus incipiunt , tog
erunt,quot fant unitates in dato sumero

w;led unaquaque leries tot ternjones cone

tinebit y quot {unt biniones y hac el quot
Bnitates continet quadratum dati numeq
rim: proindcque erit m 3 , boc ek cubus
ejufdem nuayeri m ternjonum emaium
numerus ,

Eadem ratione fi iftis termonibus prae-
figatur littera 6 y habebuntur quaternios
nes omnes qui incipiuae aba: fi littera
& » quaterniodes omnes , qui incipiunt a
55 atque ita deinceps. Quocirca feries
quaternionum, pro diverficate licteratum,
a quibus incipiunt , tot erunty quo funt
unitates jo- data litterartum nuinero 73
fed unaquyeque fecies tot quaterniones
continebit » quot funt ¢erajones » hoe ef
gnoc unjtates continet cubus dati nu-
meri m: proindeque, ovit m 4 ., hoc eff
qunadrato.quadratym .ej\tfdcm.nmneti 7
Rumerus omninm Quaternionum «

atqwe bazc de-permutationibus.-com«

- bl.



%60 DR PERMUTARIONIBUS,

. binationibufque in Tirenum - gratiam

dixifle fuficiat.Caeterum nolim hic filen-
tio preterire, numeros columnarum ver=

" gicalinm utriufque tabulw, (aperius con.

firu@a , efle ex numero corum , qui
vulgoa Recentioribus dicnatur. numeri
fipurati : unde hac arrepta occafione non
‘abs re esit » in eorumdem Tironum gra= -
tiam iftorum quoque numererum brevem

. aligtam ideam hoc loco exhihere . Et

quoniam eorumn confideratio profc&a el
ex contemplatione® mumerorem mule
tangulerum:, ab ipfis Veteribus, fafta ;

rolnde qui fint numeri multaoguliy five

- polygeni, ante omaia explicandum nobis

>

eric. ‘
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Numrt muitahguﬁ;ﬁvé polygoni di«
| cuntur, quioriuntur ey continua
colle&ione aljorum , #quali intexvallo ab

 unitate progredientinm ¢ & prodiverfitas

te hujus iatervalli , vari® diftiguuneur
numetorum mul tangulorum - {pscies- 3

" nam dicuntur triangali » fi integvallum

fit unitasy. dicuntur quadsatis 6 inter=
L val-



- Er CouMBrwariONIBUS. §6L
‘vallum fit binarius ; pentagoni, fiidem-
dntervallum fit ternarius ; atque ita deine
ceps. - : . )
- Hac ratione fi numeri, ab unitate as
quali intervatlo progredientes, fint ipfi
numeri .naturales 1,24 3245516475
$59s&c. 5 quia intervallum, quo nu-
meri progr;jiunmr, eft unitas, habebun
tut ex sorumy continua colle®ione omnes
numeri trianguli. Qua ratione 1 etit prie
mus triangulus; 1 ¥ 2., five 3, erit triane
gulus fecundus; 1.3 2§ 3, five 6 trian~
gulus tertiys ; atque ita in infinicum, -
. Quod. fi numeri y ab unitate #quali in«

‘tervallo progredientes , fint numeri ime
pases rpturales 193, 5; 7592 13y i35 19
$ee. 5 quia intervallum: y quo numeri pros
gredinneur 3 ¢ft nomerus binarius, orien-
tur ¢x continua illorum colle®ione om-
pes pumeri quadrati . Qua ratione 1 erik

. primus quadratys; 1 § 3 » five 4serit. quas
dratus fecundus; 5 4 3 4 56,8 9,ques.
dratus tertius 3 acque ita contirano. - -
..Jam i feries pumerozum 5 :¥quali ing
tervallo ab unitate progredlenitium., fig -
154391105 123165 1§y &G qHad
intervallum , quo numesi progieNinstur,
el pumerus termarins , orientur ex €0~
am gojle@ione cantinua. omnes nymeri
» Na pen=




. §62. Dz Peamurarionisus,
_pentagoni . Qua ratione 1 erit primus
pentagonus ¥ o 4+ five 5yerit pentagoa
pus (ecunduss 1 444 7, five 12y¢Fit
satagonus tertius 3 & fic.in infinitum.
‘Eadem  autem satione (i [eries numero-
pum o -qui aqualiintervallo ab unitate
progrediuntur s Gt 1s §2 99135 174 vér25H
| &c. 3 quia intervallam o quo nomeri pro-
ediyntur; eft numerus quaternarius, ha-
ﬁ:mm,q ooptinua jllorum cole&io-
ne numeri omnes hexagoni . Qua ratione
r erit primus hexagonus;1 4= 1,five 6serit
hexagonus fecundus ; 1 40 § 4= 9, five 15,

efi¢ haxagonus teptiug, atquc’ ita dein-

ceps. . . .
PE: fimilicer i (eries numerorum , pro.
gredientium 2quali intervalle ab unitatey
fit 1, 6510 164279 265 319 86C. 3 quis
_ jnteryallumy quo humeri progredinntury
et numerus:quinarius, producentur ex
~ eorum colleflione conginua numeti ome
nes heptagoni'. Qoa ratiene I etit primas
heptagonus ;.1 4 6 , five 7, erit hepragos
pus lecundus; | 4+ 6 F 115 five 18 hepta-
© gohug tectiug jacque iy de aliis, '
- Hos numeras polygonos , five multane
gu‘lo; » Prout ex Veterum monumbvatiy
cotligere licet, confideravit:primum Hyp-
ficles , qui gonefim iplosumy hag deBuitio-
- . Lo 8¢




Er CoMzinaTIONTIRUS. §67
ne complexus eft : fi fuerint quotrumque
numeri, ab unitate aquali intervallo pro-
gredientes 5 fumma omfhinm erit trians
gulus , fiintervallum fit unitas ; quadra=
tus, i binarius ; pentagonus, fi ternariusy

'hexggomxs",-ﬁ'qﬁaternarius 5 arque ice
deinesps, - . co
~ Et quoniam -numerus angulorum i
hac’ Hypfclis definitione pet numerumy
binario majorem intervallo, quo numerf
ab unitate progrediuntur » ideﬁgnacu‘l';
proinde Diophantus edndem illam definid -
tionem fic generaliter concepit ¢ {i fuering.
quotcunque numeriy ab bnitate rquak
intervallo progredientes, omnium {ummy
muiltangutuseric, totque angulos coati-
nebit v quot numerus 5 ‘binatio {uperans
atervallutn , habet ywitates, -

Hujulmodi porro numeri di&i fune
multanguli, five polygoni»yquia iplorunt
unitates per 2qua intervalla in polygomd
zquilatéri formam difponi poffunc: nie
mirum ' numeri triangul{ in formam

* arianguli- @quilateri 3 numeri- quadrati

in formem quadrati y aut etiam rhombiks
atque ita de aliis. {lnde definiri quogue
pofflunt numeri moltanguli, five polygos
ni y quorum unitates wqualibus intervale
lis multangulum-» - five polygonum =
Rt Na 3 quie



P64 DaPrruurdvroNrsug
quilaterum. exhibent. | T
- Bx .quo-patet, nnumquemque numee
rorum s 2 terniria per unicatis- incre.
mentum progredientium » multangulum
efle 5 totque angulos’, five latera contines
£e., quot unitates cantines iple numerns:
Hac ratione 3 el criangulus s fve nume-
posirium angplorpm 3 4 quadratus , five
fumerns quatuor angulorum; § pentage.
nuss five numérus quinque angulorumsy
atque ita de aljis s Et ratioelt , quia uni-
gateg cnjuslibet illerum numerorum fub..
jnde per 2zqua intevalla difponi poflune,
nt reprlentent figuram totidem Jatesum
gqualivmy . - . -
~ Et quoniam ipla unitas yictualiter ef
emnis multangolus, ER enim , & trian-
gulus, & quadratus, & pentagonuss &
- hegagonus ,: quum horum omnium mul-
fangulorym -proprietates unitati ipfi cone
wenjant § proinde quilibet numerys a tere
nario-erit multangulus in.{ua (pecje prie
mus ab unitate : nimitum 3 - primug
srigngnlas » 4 primus quadratus o. 5 pris
© Jols pentagonns 3 6 primus hexagonus.
Atque it3 in ipfinitom. .
. Jam quilque, numerng multangulus,
five Gt primus ab unitste , Gve alius qui-
Jibet » i wnicatibus (uis. per. gqua ipt;;'e .
: ' - . yalia

40
4



By CoMmhtNAF1EREsSus 8¢
villa difpofitis  rhultangulum iplum ex- -
hlbeat , ebm numeruh hab:bit pro fuo:
latere , qui tot continet unitates y quot:
{ant teimini 5 ex quoriim colle@ione ocis
‘tot datus Admeras mukangulas . Sic
quia nurherus triangulus go oritur ¥
colle@iotie quatiiot tefminofum ty 2,31
habebit ille pro fuo latere numerorum 4+
Patittique qtit numerts quadratus 2¢
producitur ex colle&iont quinque termis
norum £, 3, 5,7 9§, erit latus ejus nus’
merus §i o S

Actqae Hinc circa hdjulthodi odmercs -
muktangalos § (Gve polygonos duo potidis:

shum problemata inRicui- falent 3 quas:
rum ptimumt eft; dato latere ; invenits
multangulum daw@ {pecisi 3 alteramy.
dato multangulo , ejulque fpecie ¢ ejuls:
dem latus determinare.. Sed ex liss qua:
de }torum numerorum geneti di@a {unty:
per(pieutm eR hosrum problemstum {os
‘lutiomem ab his 3liis pendere: dato new:
‘meto ferminorem , qui ab uagitate date:
intervallo progredinntar s (ummam oms.
pium invenire 3 & viciffim data {umma
plutium terminorun ¢ ab upitate daso
intervallo progredientium , nuserum:
eorum indagare . tinde quia hwe duo Pro--
Blemata jam folutionem accepernnt &,

R Nn 3 Tage
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Tacqueto libro quinto Arithmetica: Prao
&ice capite lecundo s fruftra iis immos
‘nbunur. o . . ,

-

c A P . VIL
De Néme;i: ﬁguatis‘ .

E X numeris mulcanguus. Give polys
gonis profe@a eft confideratio nu-
sherorum , qui dicuntar figurati . Quems
admodurh etenim inter Veteres Hypliclesy
& polt euin Diophantus confiderarune
numetos y qui otidtur ex continua col-
leQione aliorum » #quali intervallo ab
Unitate progeedientium , #olque” multan-
gulos, five porygonot, numeeos 2ppellas
sunt 5 quia unitates iplorum, per @qua
fmtervalia difpofite » mulcangulugm , five
polygonum aquilaceram . reprafentant.
‘Sic Recentiores ulterius progre(li confi-
derasunt numeros alios » qui generaitur ‘
ex cantinua iplorum ‘mulcanguloram
indeque ortorum numerornm additione 4.
vel colletione , & tam hos , quim illos
numeros figuratos appellasunc '3 quia
felicet uniracibas: iplorum per &qua in-
tervalia dipofitis diaetﬁmode poﬂ'uns
conﬁgunui. - .

N 4 ¢ Ql‘oq




Er Cour1NA¥toni3us sE¥
- Quocirca nomeri figurati Recentiotibus
dicuntur non modo ii; qui oriuntiir ex
continua celleione aliosum ; ®quali in-
tervallo ab unitre progredientium 3 ve-
ram etiam, qui exX continua frde ortorum
numetorum additicne generfanrtir . Ex
quo patet,aumeros iftos figuratos non ma-
do in varia generw diftingui pofle pro
divetfitate intervalll 4 qio humeri go-
nitotes , fioc ¢t ab initio affumpti ab
unitate progrediantus § fed & iples cujule
que genetis numietos in vario§ ordines
dividi pofle pro divet(a tationes Gua ex
iifdem illis nuteris genitoribus, fiveal
initio aflemptis genefari  intedligone
tut. ;
Hac ratione , {1 intebvalliim 5 qiio ny<
-meri genitores sby unitate progredintusy
- fic unitas; numeri figurati exinde geuisd
dici poterunt primi genetis. Sed aihilos
minus in Hoc ecdemt genefe queiiiadchos
dum dicuntar numeri genitores ipfi il
rumeti » qui ab unicate per uoitacisin-
grementum progrediuntur  its diei pos
terunt nwmeri figurati. primi ordinis ;
qui ocluntur ex. sdditione numerotam
genitotum 5 nameci figuratl fecuadi of«
dinis 4 qui origntut ex colle@ione come
sinua ¢orum ¢ qui (unt ordinis primi ;
: Na 4 fue.

\



68 Ds PEaMuTrATIONIBUS,
.~ numeri figurati tercii ordinis , qui gie
. gountur ex continua colle®ione corvmy
qui [antordinis {ecandi 3 atqne ita dein-
ceps. L o o~
Similicer fi intervallum s quo numse
'si genitores , five ob initio affumpri ab
unitate progrediuntor ; fic numeros bie
marius; numeri figueati, qui ex iis pro-
Greantur, vocasi poterunt {ecundi gene-
sis . Sed in hoc eodem genere quemnadmos
dum dicuncur numeri genitores ipfi illi
aumieri » qui ab uonicate per binarii -ine
csementum progrediuntuc 5 ita quoque
- dici poterunt numeri Ggurati primi. ordis
mis , qui oriuntur ex ipla naumerorum
genitorum additione 5 numeri figurati-fes
cundi ordinis y qui ariuntur ex addie
tione eorum » qui {unt ordinis primi-; pue
mori figurati tertii- ordinis 5 qai ex addie
tione sorum , qui funt ordinis fecuna
di o genersntar ;. arque ita in infinis
Ex quibus jam liquet id » quod. fupss
rius in calce Qapitis quinti diGum fuity
pimirum numerocs columnarum . verticas
lium utriufque -tabulz {uperivs -gonltrme
€tw ofe ex numero eorum ».qui volgo dis
cuntura Recentioribus numeri figuestis
In utraque namque illarum .cabujaruon
e . ~ nue

.



Er ComMmiN xitoNIBUS: 569
numeri unius columnz vesticalis ab ini«
tio colle@i dant numeros {equesntis. CO=
lamuz verticalis . Itaque quia in feeun-
da columna verticali habentur omnes
numeri naturales s hoc eft qui ab unitate
pet ‘unitatis intervallum progredinnturs
pecfpicuum et in columais illis gon-,
tineri numeros figuratos primi generisy
jta quidem y ut quemedmodum in fe-
cunda columna exiftunt nemeri genis
tores 5 fic in tertia (int numei figurati
primi ordinis , in quaréa numeti fignra-
ti ordinis (ecundi , in quints numeri
figarati ordinis testii y atque ita deins
ceps « Sed in prima eujulque tabule co-
Jumpa verticall exiftit (eries upitatums

‘eX quarum continua colle&iane wume+

ri nacurajes infecunda columpa exiftens
tes prodacuntue ¢ .

Jam nomeri ki fgofeti miras habent
propriecates , quz ad Tirones. exercens
dos non parum condugunt « Sed fufficiag
in iis s qui primi generis funt x fam ad-
notare : nimirum , quod £ ii ita dilpo-
nantur , quemadmodam in- prima tabu.
Ja cepacrg licet 5 adeo ut in prima cos
lumpa. verticali - fit- feries unicatvmy » il
feeunda feries aumerorum naturalinmy
tom in aliks Gou ipl numeri figusaciy

Qui




@70 Ds PaxuurdrsoNrsus)
qui ex coneinua illorum additione oriuvae
tur ; & unequmqus columtra tot ci«
fras habeat in principioy Gdot numerus
column cofitiiiet unitates y ina démpea:
quod ' inquaid Btbmeri  columinarom
tranfvet(alium exhibeant ordine coefli-
cientes omniuti- poteftatom -y & radicé
aliqua binomia ; ut 4 4= 4, genitaruth.
Nam coefficientes ipfius radicis 8 4-&
font numeri 1 , t 3 qui repefiuntuf io fes
cunda tolumna tranfveslali 3 coefficientes
Quadrati 43 4 206 4 3 [unt numesi ¢,
2, 1, qui reperitintur in tertiaj coefficiens
tes cubi 43 = 3826 4 3053 4+ b3 funt
humeti £9 34 3 415 quioccurrunt jn
quarta 3 coefficientes quadratosquadrati
85¥ 483/ 4= 6d2b24 4063464 (vat nu-
meri1,424+5, 45 1, qul occlitrunt in
Quinta , atque ita deinceps . Quocirca
fi prioe illa tabula in iofinicum cone
tinuetur 3 opé cjus facHe quidem etit
qiiamcumque radiceth - binothiam ad
quamlibet datam  potéRatem actolles

1‘8. v N . v .
_ Tota quippe difhiculeas ; qué in fora
iaticne potedatum eccutric , - confiftie
- potiflimumi in €o ; ut invetdantur cocf-
iciemtes , quibus afficiendi fun¢ tecmi-
Qi potsflatum «» Nam quancaiy #d’iplos
: tere

-




Er CoxzinaTIONFBUS §11
termninos » habentur ii nulle negotio s i
conftitutis duabus progre@ionibus geow
metricis , quaram exponeates fint ipfa
partes radicis binomia -propofitz » &
-quarum una a quafita fui exponeéntis po.
teftate defcendat ulque ad uditatem, ale
tera viciflim ab unitate afcendat ulque
ad poteftatem quaficam f{ui exponentiss
maltiplicentur termini unjus progreffios
nis per correlpondentes terminos altes
nus ¢

Uc fi velim exemph gratia invenirg
terminos cubi ex radice biuomta d+bq
confituo duas progrefiones geometricasy
quatum una habess pro (uo exponeate
pattem 4 delCendat a ciibo ipfius s ulgue
ad unitatem s alterd habens pto fuo ex-
ponente partem & lalcendac vicifim ab
unitate ulqoe ad cubum ipfius 6¢ nam
quum iftarum progrefliondm tina it a3 4
G248, 1 5altera 3,4, 63, 63 : multiplis
" catis osdine terminis woius progreifio-
nis per tecmiinos alterivs, fient termini
cubi queeliti a3 » 825 y ab2, b3. \

. Similiter (i ieveniendi Go¢ termini
quadraco-cubi ex radice binomia 645,
formeotue duz progrefliaces geometricx;
quarum 0na habeat pro fuo exponente

pmmd s & a quadratg-cubo ipfius ¢
: de-

P S S



Fo¢ De PravuririonNisuy
defcendat ufque ad unitatem 3 altera ha.-
beat pro {uo exponente pattem 8, & via
¢iffim ab unicate afcendat ulque ad qua.
drato-cubum ipfiis 4. Quum enim iRaa
rum progreffionum una‘fit as 9844 43,
f2s0,15alteta 1555524834 64465
multiplicatis terminis unins progre(=
fionis ordine ~per termines alteriusy
fient termini : quadrato.cubi- quafied
asy 040 0363 , 0208, 804,80 '
Quum itaque termini cujufcumque
poteftatis ex radice aligua’ binothia fa-
eili negotio habeancur; liquet 5 totam
difficuleatem in formatione poteflatum
in eo ficam effe y. ut inveniantur coa
vefficientes 4 quibus ii termini fune
afficiendi . Unde (emper a2 ifti coefe.
_ficientes reperjantuc ordine in columa
nis tranfverfalibus - préedi®a - tabula s
perlpicuum .eft , ea mediante faciilis
me Yuamcumque- radicem binomiam
ad quamliber datam poteftatem pofle
elevari . Interim i recordemur earum
Proprietatum , Quas circa numeros il-
lius tabul® Qapite tertio recenfuimus,
poteriinus formulam quamdam . genera«
lem nobis cudere 4 qua mediance vel
folius (ubRitutionis ope qnalibet rae
dix binomis ad quamcumgque poteftae

: o tem -




Er ComsinarYrOoNIRUS §53 °
tem elevabitur . Quod quia a nobis
prefitum ef in noftris Algebras Ele-
mentis 5 quz propediem lucem ad(pie
cient - ab eo hig copfulto mos abftines
“mus , ne {zpius camdem rem proferze vie
deamuz,, . -

e
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1 NDEX

 CAPITUM,
Quz in hoc Opufculo con-

tinentur .

1 »

Cap. 1. De Permutationibus.

Cap. 2. De Combinationibus Jecandum
omues exponentes.
Qap. 3. De Combinationibus Jecundam
[finguios expomenmres. :

Cap. 4 Pe Combinasionibus o in quibus
" mna,eademgug ros fapins ve-

“garvere poefle .
Cap. 5. De Combinasionibus. #n quibss
‘ ordo fiesfve veram ctiam ase

. tenditar. -
@ap. 6. De Numeris waltangulis frve
Polygosis «

@ap. 7. De chr::ﬁguratig.
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