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SERENISSIMO PRINCIPI

L E O P O LD O

A B H E T R V R I A

. Io: Alphonfus Borellius F.

Emper odi atque irrifi (Serenifs. Princeps) vul

garemillam fententiana,qua prgclara hóminum

ingenia à nouisrerum mirandaram inuentioni

bus arcentur ; præcónceptam videlicet ilkam ,

qpinionem , quòd prifci tantùm magiftri nati

fintarcanorum naturae infpeétores atque inter

pretes, fapientiamque vniuerfam iure fibi debi

tamhauferint ; neque aliquid prgterea detegen

*•=••^* dum,fiue melius aut facilius explicandum po

fteris reli&um fit: cgteraque hominum multitudo inter difcipulos re

poni debeat, cuinon liceat oculos aut mentem è libris maioriim amo

ùere. Nontamenis fum, qui præceptoribus debitos honoresdenegan

dos effe exiftimem. vtrumque vitium fugiendum eft ; ingratitudinis

nimirum,& ignorantiae. Gratiæ ergo& honores prifcis reddendi ob

do&rinamnobis liberaliter traditam. Simul ratum fit tamen eos non.

caruiffe vitijs, quibus humanaimbecillitas fubiacet. Hocautem ipfi

metcrederenosiubeat,dum fcibilium infinitatem à finito ac tentii fiu

manoingenio poft mille fgcula exhauriri non pofTe frequenter enun

ciant; pariterque præceptores inculpabiles habendos non efíe , fàtis

apertè docent,tumemendationesabijs faétæ, tum nonnulla variè in

nouata, velexpofitacontra fuorum præceptorum mentem. Quod vt

clarius pateat; omiffis alijs , ea faltem , quæ ad rem elementareTn fpe

êtant, vel prolixèac fideliter exequiex Procli commentationibu§ad

lEuclidem o í pretium duxi.

Poft vetuftiffimam itaque Geometriæ in Aegypto inuentionem , ,

Thales Milefius primus eåmauxit , atque in Græciam tranftulit ; exin

de Ameriftus Steficori Poet£ frater, Hippias Eleus, atque Pythagoras,

qui præcipuè eam philofophiam, quæ circa Geometriam verfìfur, in

libcralis doótrinæ formam,altius ciufdé principia contemplattis,inftru
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xit. Poft eos non pauca, que ad Geometriam pertinent, aggrefTuseft

Anaxagoras Clazomenitis ; hoc verò aliquafito iunior Öenopides

Chius,Hippocrates itidem Chitis, atq; Théodorus Cyreneus infignes

in Geomcttia cuafere ; ac primtis eorum , qui afferuntur, Hippocrates

elementa Geometrica confcripfit. Succeffit Plato, qui tumi Georfie

triam , tum cgteras mathematicas difciplinas quam maximè coluit&

auxit. Eodem tempore floruere Leodamus Thafius, Archytas Taren

tinus, Thegthetus Athenienfis, Neoclides,atque eius difcipulus Leon;

horum primiTheoremata auxerunt, ad paritioremq; perduxêre con

ftitutionem ; poftremi verò multa ijs, qug füperioresexcogitatuerant,

addidere , ita vt Lcon accuratius conftruxerit elementa, & propter

multitudinem , & propter vfum eorum, quae in£? oftendufituf: ac

detcrminationcm inuencrit , quando fcilicet Problema, quodquaeri

tur, poffibile fitnecne. Eudoxus deinde Cnidius primusTheorema

tum eorum, quæ vniucrfalia appellantur, numerum reddidit locuple

tiorem, ac tribus proportionibus tresalias adiecit,qugque circa fe&tio

ncm à Platone fumpferant initium, in copiam, refolutionibus, vt ille,

in ipfis vfus,diffudit vberiorem. Amyclas verò Heracleotes, Mengch

mus Eudoxi difcipulus, eiufque frater Dinoftratus perfe&iorem ad

huc fecere Geometriam. PoftmodumTheuditis Mâgnes efementaL

conftruxit egregiè, multaque particularia magis vniùerfalia fecit.

Succeflere Cyzicinus Athenienfis , atque Hermotimus Colophonius

iiluftres Geoiimetræ, qui Hermotimusea, qug ab Eudoxo , & Thegthe-*

to edita fuerant fufius illuftrauit, compluraque inuenit elementa , lo-*

cofque nonnullos confcripfit. Poft Philippum denique Metæum Pla

tonicum Euclides hgc aggreffus eft diligentius ; nam elementa coHe-»

git , & multa quidem conftruxit eorum , quæ ab Eudoxo , multa veròt

perfecit, quæ àTheaetheto repertafuerant ; & quæpriores imbecillius*

oftenderant, ad eas ipfe demonftrationes redegit, quæ neque coargui,*

ncque conuinci poffünt. Poft ipfumEuclidem vfqüe ad tempora Prg-'

cli Diadochi, liçet nullus vniüerfam elementarăm inftitutionem fit ?

au(us aliter contexere , adhuc tamem extant in ipfo Proclo fragmenta '

Apollonij, Ptolemæi, Pappi Alexandrini,Heronis, & Gemini,inquibus ;

nón pauca Euclidianæ inftitutionis elementaris corriguntur, & proli

xitatis,aut obfcuritatis incufantur.Vnde conic&tari licet quamplurima '

alia Euclidis loca veterumcenfuram non effugiffe,qtfamtiis non extent '

innumeri codices, quibus hoc poffit manifeftè coniprobari; proximis -

quidem temporibus non defuerunt Arabes, qui duo præcipua Euclidis

foca corrigére ftuduerint ;alterum in primo libro , vbi parallelarum •

5a{{ioncs cftcnduntur ; alterum in quinto de gggtionibus . Idem • '

É Baptifta Benediétus,nonnullique iuniores fecere. -

Sicúti ergo multis ante,& poft ipfum Euclidena licuit, licebit quo- -
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que mihi, feruata antiquitatis reuerentia, itertim elementaGeometrig

à maioribus reperta , longoque tempore exculta , atque auéta in no

uamformam, clariorem , aliquibus etiam in locis firmiorem contexta

reftituere ; quod quidem , quo ordine fit faétum , poft quam occafio

nem, qug me ad fcribendum impulit, enarrauero, paucis exponam.

. . Decimius feptimtis eft annus $ex quo cùm à Mämertino Senaài ad

Italia: Acadcmias 1r.ifius Florentiam attigifferm, Tua Cejfìtudo n:e bci

maniffimè excepit; cùmque tunc temporis de quinto Eucjidis cleyer,

torum libro rcftaurando inter viros doótos difceptaretur ; ipfe ctteqtte

candem rem contemplari fum aggreffus , animâduertique reftitutio

nes omnes eiufdem quinti libri ab alijs fa&tas , fiue typis excufas, fiue

ftylo exaratas optatam difficultatis metam minimè atfigiffe, neqiie de

bitamEuclidiarìo operi adhibuiffe medicinam. Inueni demum (fi;fi fal

lor) legitimam demoftrandi viam;illamque Geometriæ partem ha&te

nusobfcuram dcclaraui: IdcircQ de propottionibus, & proportionali

tate librum compofui , & cum plurimis mathematicas pro6è ca!fenti

busamicis communicaui; quQrum iudicio atque hortátui foljicitattts ,

reliquos etiam elementarisinftitutionis Euclidianæ libros (qnos $ci

liusácbreuius tradi poffe multoties affirmaueram; fi nimirùii ordo ab

ipfo Euclide feruatuis perturbaretur ) fum denique aggrefìis. Qgoruin

exemplaria fchedis cònmmiffà » Pifis tandem in hané breuifíimúm fo;

mam Ecdegi, in qua ea omnia quæ Euclides propofitionibus 473. cor

prehendit, eaeg6propof. 239. expofui, fi excipiantur lemmata, & quæ

èx Archimede, Papp6, &alijs adieci. Atque eiufmodi forma contexui,

vt propofitiones prædiétæ multo breuiores ac faciliores, fæpe etiam ,

vniucrfaliores redderentur;illas autem propofitiones tantuminmodo in

ta&as reliqui, quas faciliores,breuiorefque reddere minimè potui. Pri

mus itaqué meüs liber pr9pqfitiones 34.tantùm habet. Se&undus 24.

&ipfæ fúnt, quæ in I.& III. Euclidis.Tertiusautem de proportione, &

pröportionalitate agit;qui9mninqnouus eft,ample&iturq;propofitio

hjbüs 27.omnia,qu£EuclidisV.habet,cum alijs additis propofitionibus

Pappi, Campani , &c. Quartus verò prQpQf. 26. ea , quæ ih VI. Eucli

des, tradit. Quintus propof. 33. breuiffimè exponit propofitiones I V.

& II. Euclidis, fed methodo vniuerfaliori , & reliqüa ómnia, quæ ad

GeQmetriam planampertinent: Sextus Pr9P9f. 37. Elementa Stereo

metriæ noua& faciliori methodo XI, & XII. Eucl. comprehendit. Se

ptimuspropof. 17. defcriptiones quinque corporum regularium cum

omnibus láterum comparationibus, radiorum , fuperficierum plana

rum, atque ipforum corporum vberrimè præftat,quae omniaab Eucli

de inXí I. & XIV. atque à Pappo aperiuntur , cumplurimis antehac

nonconfideratis. O&auuspropof. 48. elementarem Arithmeticam in

ftitutionemenodat, quæ ih Eücl. libb.VII.VIlI. 1X. reperiuntuíNo

- -
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ftatuerem

- nus deniquede qüantitatibus rationalibus,& irratiorialibusvniuerfa*

Jiori methodo agit, & nedùm lineis , atque earum quadratis, vt Eucli

des; fed etiam omnibus quantitatibus cúiuflibet gefieris eafdem paffio

nes contienire demonftrat , idq; ea breuitate , vt propof. 45. contineat

propofitiones I 16. lib. X. Euclidis. -

Quia tandem Euclidis elemcnta iuxta vulgatum Theonis ordinem ,

pafîim in libris mathematicorum citantur , vt ftudiofis confulerem_, ,

eadem ad operis calcem cum locis, in quibus exponuntur, appofui.

Reftabafipfo iam opere perfeéto, vt cui potiffimum dicafidum effet

- Ä; Vir Princeps quærendus erat , qui auétoritateac digni

tate , huius mobiliffimg Scientiae fufciperet patrocinium , ftudiumque ,

ac nomen amplificaret : mihi nempeimitandam propofueram vete

rum mathematicorum confuetudinem , qui non nifi huius diuinæ fá

cultatis peritioribus fua dicabant opera » corumque fubmittebant iudi

cio: ac denique is debebat effe Princeps, qui non, vt complures diuerfis

detenti {ludijsnoua omnia contemnunt; nihilque quodàb antiquitate

recedat,vtile atque honeftum ducunt; fed qui fümmopere philofophie

ftudia promouere, nouifque ditare inuentis omni conatu contendéret.

a:c omnia cùm in Tevno (Sereniff. Princeps)fummocum amore er

ga mathematicas excellenter coniunéta reperiffem , hunc qualemcun

que meum laborem Tibi dicatum , & commendatum magnopere ve

lim. Tibi, cui iure hereditario omnium fcientiarum patrociniumde

bctur,vt qui ex ea familia ortum habuifti,quæ non modò fcientiasatq;

artes è Græcia in ltaliam transferri curauit;fed nunquam non au&tori

tate protexit,ftudio auxit,munificétia locupletauit.Tibi,cuirerum ma

thematicarü ea eft peritia, vt facile fit inuenire neminem, quifupremi

Principis munia minimè feponcns , ita probè calleat , quæ Euclides,ac

diuinuis Archimedes , alijque mathematici litteris niandauere. Stu

*lium porrò tuunj Philofophiam promouendi, detegendique falfitates

per fedula impenfis liberalioribus fa£ta experinentâ, nulfus eft quem

íigiat. Quo circa fi clegentaris inftituti$ ad ritè re&tèque philofo

phandum maximè neceffari*enfetura , Tibi potißimum dicanda erat,

qui Naturalis Philofophig inftaurationem moliri vehenienter defide

ras. Si ergo aliquid ex hac mea reftitutione Reipublicæ litterariæ vtili-*

tatis clieiiiet; vti etiam ex phyfiologico opere, quod nunc n*editor cir

ca naturæ phaenomgna,quæ in dies accuratifîîmîè experiri curas; quam*:

tum quantum erit à Tuæ Celfitudinis benignitate oriri cognofcent!

neritò pofteri, Tibique gratias habebunt , quòd mihi id otiuì imper

titus fis, vt mea operâ & perfici & in lucem prodirc valerent: mihi verò

pcrgratui.i £uerit hoc meæ Tibi obtulifle obfcraantiæ & gratitudinis :

rnonumcrarum, tempufque in caffum non omisis\o tiiuiffe, Valc. . .'
--'

!
!,



:

ι

R E S T I T V T I

A IOAN, ALPHONSO
• i'y'-. 1. 1. : • £

, B o R E L L I o. ' ' "
. i. '^ , ... -; . . . :

… ::^r -r-* r *r •*. „ ,;i;** *** *** **i , fi: , i .°!

:.. .-1. … : ir* *i* * Liber. I. f . . . . . . ' ** :i

, , , ; : ({ tiu::t . . . . , , . ^. ; : : :… • t ::

•* ' — -~ - ~ — -'- • -- '•' •'** * *

' P R O OE M I V M. **
-

-.,:., , ' j . . • ! *• - '

£s*EEEOMETRIA prgcipua, interdi£i.

-3^ §f£ plinas mathenîatîca$, magnitudines

'confiderat; atq; vhiuerfàfpeçulatio'

fcientifica, quę de tali fiibieéto ficri

poteft;verfafur,aut in cötemplatio

he rationis ftru£tiirae ; qua mignitu-'

dines formate funt;aut in cötémpfa-'

§| tioneproprietatiim efíéntialiuni, &

} paffionü earunderii magnitudinum.

- - =* Cumq;aliqug magnitiidinurn ftru-'

&urae , atque paffiones, fint adéò faéilés , &etiidentes, vt ne

dumnullám prorfus labgriofam inqujfitioiiem requirant;fed
nemo famæ rúentis eis affenftmm negabit: aliæ verö fintadeò .

reconditæ,& difficiles, vt nullo paéto concedi poffint: fitque

innata nobis via à notioribus ad iguota procedendi (cùm ,

omnis doótrina intelle&tiua ex pra:exiftènti, feu anticipatâ

cognitione fiat): debent euidentes eonftruótiones, & paífio

ne$ magnitudinium, affumi vfprincipia, ex quibus fciehtificè

difcurrcndo alia: abftrufae , & difficiles conftructiones, & paß.

fic nes venentur.

Attamen , fiue faciles, fiuc difficiles fint huiufmodi con

t cm plationes, fenjpcr nuncupari confüeucrunt propofitio

- 4. 1lcS;

 

 

 

 



2 EvCLIDIS RESTIT v T I.

nes;, eoquodiri qualibet earuiiìàliquid contemp{andum ;
proponitur intelle&ui. _,, ** v, • i ,

Patet ergo principia GeQmetriæ efTe propofitiones, expo

nentes facilem rationem ftrti&turæ, quia niagnitudines för- <

mantur ; aut facilem ,&euidentem proprietatem, vel paffio

nemearundem magnitudinum. I _ . . -

Etquoniam fæpènumero magnitudines, habentes euiden

tiffimám conftruétionem, aut paffionem, non habent prQ

prium nomei*;£j£E;npnlna æquiuoca, res diuerfàs fi

cantia: propterea,vt quælibet niagnitudo diftiiiguaftir

à qualibet aliâ , iiomen ipfi imponi debet, aut exponi germa

na nominisfighificatio. Quapropter principiorüm Geome

triæ triagenera Crunt.

Primum , in quo declaratur3, feu imponitur nomen alicu

ius magnitudinis, habentis eüideiiteih conftruétionem, aut

manifeftam paffionem: Et vocatur Definitio..

Secundum,in qu9 magnitudinis,cuius nomenimpofitum,

& vfu receptum e(t , exponitur aliquà euidens eius conftru

&io: Etvöcatur Petitió. - — -

Tertium, in quomagnitudinis, iamnominatæ, exponitur

euidens eius próprietas , aut aliqua manifefta eius pâffio ; &

vocatur Dignitas,vel Axioma, aut Pronunciatum,fiuecom
munis notitia. . , ' . '.'

Et quoniam hujufmodi principia demonftrari nequeunt ,

cùm Ä; notiffimâ ; propterea tantummodo eorumTcatalo

Éinyeftibulo huius fcientiæ apponetur, vt poftea, demon

tiuè fyllogizzando , ex eis deducantur véritates aliarum

É reconditarum; quae pariter fubdiuiduntur.

?Éopofitio itaque difficilis » in qua contemplatur ratio ftru- '

&turæ , qua mágnitudoÉ Qrmatur , vocabitur Proble

ma: Illa verò propofitio abftrufà , in qua contemplaturpro

prictas, vel paífio aliquamaguitudinis, vocaturTheorema.

DE
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i-* ; . . .: ; :

C O R P O R IS extremitates, nullam profunditatem ha

bentes: vocentur Superficies.

- - Quoniam magnitudo fpecies eft quantitatis continue , euiws proprinw

e$i diuidifemper poße , augeri,£#;eftque corpusmagni*

- do quaedam , quæ terminos , atque extremitates habet: iam termini ex

tremi , latitudine fua corpus comprehéndentes , à quibus per intelleäume

omnino profunditas excluditur (qui termini aliquid funt , non autcm ni

hil, cùm exiftantim matura , &- menfurart. pof

- fint, diuidi, & augeri): vocantur Superficies.

prt corporis ae B c D EFGextrema pleura, fí

- me apparentia.4Bc D, â qua terminatur cor

- £#;�xclufa omni profunditate, ita vt indiuifi-,

ilis remaneat, quoad profumditatem, licet,quo

ad longitudinem , &- latitudinem , diuidi fem

per poffit: vocatur fuperficies , ficuti etiam fu
perficies erit.4 G E D, &c. . . I.

: II. :, *****;^ r •. • * * * * *

. . · · · /. , ' , ; . . .:; . *-* . . .

SVPERFICIEI extremitates, nullam latitudinem habenreg
. • ! * vocentur Lineæ . . •*.

-

$imiliter fuperficiei, latitudinem habentis, termini extremi,eompre

bemdentes longitudine fua ditiam fuperficiem 3 fi ab eis per intelleêm , .

• omnis latitudo tollatur: vocantur limeæ ; qni fame termihi determinatam,

fitum in mundi fpatio occupant. im reuolutione enim cuiuslibet corporis

in feipfum, aut circa fuum extremum,mamifèfè aliquid in eo affignaripo

teft quiefcens, diffiméfum , & feparatum à reliquis partibus tránslatis ;

4uod verò,

~pomatur. Igitur erit linea,feufimplexlon
igitudo.-/t fuperficiei.* B C D extremus A _

-terminus v4B, vel B C, aut C D, fjue D.4, * ] - ~JB

à quo terminaturfuperficies, exclufa tota
•liter latitudine, ita vt indiuifibilis rema- JD 2C

meat, quoad latitudinem , & profundita- - - _ -

tem , licet quoad longitudinemtamtummodo•;poffit: vocatar#*J

- 2 I.

uiefcit, corpus mom efl, cùm vmiuerfum corpu i /ub- -quiefcit, corpu ff, etia rpus transferritep
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* * * * - * * * \ , , , . . * * *,

III.

ILINEAE extremitates, nullam longitudinem habcntcs,

` ..., ' • * •• •• vocentuir Punôta. * - -

fari modo lineæ, longitudinem tamtummodo habcmtis , tcrmifii extre

wi, dcterminantes menfuram longitudinis ipfìus ; fi ab eis per jntclle

- &umomnis longitudo tollatur: prædi£fi termini, qui miqm funt mihil, cùm

- - . - fmt figma»pofitioncm im mundifp.ttio habcu

' A*— + B tia: /ocantur puntia. Kt lineæ A B extre

- Πbmtermini J4,'& B, à quibus menfura lo

- gitudinis , ipfius limeæ,JA B determinatur,

- - - • ablata totalitcr longitudinc, ita »t indiuiff

biles£ft£ remaneant: J^ocantur puníta. Patet ergo quod linea

cx fluxu pumάi generari poteft ; fuperficies verò ex fluxu lineæ tranf

uerfali ; atque corpus cx fiuxu fuperficiei tranfucrfali gigni poteß. Qia

tres fpecies quamtitatis contimuæ poßumt concipi infinitae ; finimirumflu

xus per infinitum fpatium comtinuari intelligatur.

IV. ' • .

LINEAM autem omnium breuiffimam earum, queà pua

&to ad pun&um extendi poffunt , Re&am vócó.
• • • • ' . •** .* ...* . . . . •' • . : •

' Haec eft definitio re£f« lineae v4rchimedea ; Euclides autem ait: Re

êta linea eft , quæ ex gquo fua interiacet pun&a. ¥alde labo

rant Interpretes in expofitionc huius definitionis.Troclus putat tumc li

zj}.v. eap. neam ex equo interfua punâa interiacere; quando fpatium, feu interual

1 i• lum inter duo puméta eius extrema, æquale eft ipfimet limeæ. hæc quidem

expofitio valde abftrufa videtur , eo quod ignoratur quemam fit vera di

$tantia intcr duo punéta ; imo ignoratur quidnam ipfa diftantia fit. non

in li#.*: ..enim proprietas , â qua diftantia deßgnatur, expofita fuit ab Euclide •.

*** Paf clauius poftea aliter dcfinitionem exponit. Inquit enim reäam lineam ,
4• eße eam , quæ gqualiter inter fua punëia extemditur ; hoc eft in qua mul

lumpunítum intermedium ab extrcmis furfum , aut deorfum , velad la

tera deflettemdo fubfultat ; im qua dcnique nihil flcxuofum eft, veluti in

filo tenuiffimo » fumma vi extenfo, omnes partes mediæ cum extremis

aequalem obtinent fitum , meque vlla cft aliâ fublimior, aut bumilior ; fed

omnes æquabiliter progrediúntur,inter extremos fuos fines difpofit.c. Hgc

Awnem expofitio etiam obfcura vidctur ; eo quod cquabilitas difpofitionis

• * • - par
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partiam in linea, denotat tcrminwm aium rclatiuum, refpe&u cuius,par

tes ip(a aequalibiter: diípofítæ fumt ; &* omnia illa vocabila fupponunt li

meam reéîam, effe iam cognitam. nam illud eft fexvofum, quod nom cfl

reéium . ergo malè pcr exclußomem inflexiomis declaratur re&fitudo;

quandoquidem hæ duæ voces æquè ignotæ funt. Melius crgo JArchimedes

expofuiffe mihi videtur maturam rcéiæ lineæ per proprietatem motiorem,

cùm dicit reétam lineam effe breuiffimamexvno in aliud pun

&tum extenfionem. Si enim intelleäu collocentur duo pun£fa Jt, &

B im fpatio mnumdano, concipi poteft vmumj£fluere verfus aliud dj

4ucrfis itineribus, im quibus omnibus defcribéturvariæ,& infinitae limeæ,

feu longitudines.4 DB,.…4EB,&.4c B;que • • • -

quidem valde inæquales inter fe effe poffunt; IE

& in hac multitudinc infinita inæqualium li- ; 2–\
mearum meceffe eft, vt detur breiiiffima om- A. a—B

iiium ; que quidem vmicaerit: aliâs homeßet. '* *** 73. ' ;

breuiffima. hæcimquam breuiffimaextenfio93——H

feu fiuxus breuiffinitis à punäo ad punäum,* . . . . . . *. i .

qui pomttureßt JA c Bylinea reéîâ meritò vocari poteft. Tradita iam ,

clara , & intelligibili defiutione lineæ re&ae, benè intelligi poteft curuam

aliquam,eofdem terminos cum re£ta habentem vA D B, vel J4 EB flexuo

fum aliquid h.tlieres&rpartcs intermedirs non iacere ex aequo inter extre

ma,fiue nom babere eandem æquabilitatë ,fà&#a comparatione cum linea

rc£ta,iam cognita. Erit ergo reífa J4 B regula,feutritima»qua examiua

ri reliquæ lincæ poßumt ; &- fìc cùm dubitatur am limea ς H fit re£ta , vel

curua, fieri debet comparatio cum alia J4 B, quæ reáta linea ex hypothefi

erat ; & fi omnia punëia ipfius G H cx aequo funt difpofita inter fua ex

trema,vcluti funt ea, quæ in propofita reíia J4B, collocantur: aut fiom

nies partes linee G H ommilitisjpartibus limeæ reátæ J4 B fimilitcr com

gruunt: vel fi omnia pun£ta ipfius G H diftant æqualiter d linea .A B:

tumc pumëta illius non fuófultabúntfurfum , aut deorfum ; meque ipfa ali

quid fiexuofum habebit.'Quare neccffe efi lineam G H eße quoque retiam.

Ex his ergopatet. Euclidis, definitionem vfum£f? » quamdo com

paratur aliqua linea cum reéia, prius expofita ;fcd a folutè mom declara

re paffioncm mauifèftam linegre&g. , . -r ' - -

Hinc manifefiam efi Procli expofitionem idem prorfus fignificare, ac

*erba.Archimedis fon.tnt. Nam inquit: Quandó interuallum inter

duo puncta gquale eft lineg , quginter eadem duo pun&ta ex

tenditur: Tune quidem linea?affumpta re&ta eft. Sed quia in

teruallum inter duo punétit efl diflantia breuiffima omnium ,£* concipi

poffunt. Ergo tunc linea erit equalis interuallo inter duo pun£ta , quando

erit «qualis diftantiæ breniffim£ ; feu quando linea aßumpta eft eadem
7}€£

-
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metdiftamtia inter duo punëta; fiue eß breuiffima omnium linearum, qtte

a pun£to ad pun£tum duci poßunt; hæc autem erat definitio.Arcbime

dis. Ergo Euclidis definitio iuxta Procli expofitionem idem prorfus fo

nat, ac illa, qu£ ab J4rchimede tradita efi: fed in hoc tamen deficit,quod

~Proclus vtitür nomine interualli ignoto , quando nondum definitio intcr

tialli tradita eft.. . ., * - - - - - - - - • - - - - -

Tamdem qugnam fint linet rctfae , & quampaffionem habeant pluri

mis excmplis oßcnditmaturaipfa.Nam radij lucidi, & vifitales,mcc non

notus gráuium defcendentium per refias limeas fiunt,ideft fiuunt itinerc

brcuiffìmo ; quod quidem mnltis cxperimentis comprobari poteß: fedfa*

tis crit vnic6exemplo veritatem hanc confirmare.Stt pila plumbea B al

ligata filo temuiffimo JA B, atque eius extremum clauo-4

$2^ firmatum fit: Tumc plumbum B libere premendo,dum acce

“... derc contendit ad Telluris centram, direäam fili producit

%_extemfiomem, quanu retiam limeam cffe dico. Namßplum

||--—3Ebum â fitbta*pofita manu fufpendatur , &-transferatur in

' locum C: Tumc.quidem longitudo filiinflettetur, conftituet

] ;* : que lineam v£EC: eritque intcruallum, feu diftantia abv£

: fumëto ad C minor, qudm longitudo ipfìus fili.4 E C,feu

ôc .XD B; ideoquc J4 D B reífa, &.ae E c curua erit. Hoc

,,,, » exemplum,licet fenfihile fit,& improprium , inferuietfal

!,•. • •, tem adtollendam difficultatem imaginationis, tum reëiiti

… » * dinis, tum curiuitatis. ... , °) , . *. * * .. *. -

* . • • • • • • • • • ... *. ' ... - >s. - - - ' ',', ' , *;

- (! • . . V. , v.

. - ,, , , . . • • • • • • •. f . ' • · · · · '-•. -

SV PERFICIES, cui omni ex parte reéta linea congruit:

· · · · · … * piaha vocetur. . · · - -

• ' • - v *, ìw* , v *, N ; ι :. . , \' , ...\ • *.

' Haec definitio Hcronis clarior mihi videtur, quàm Euclidiana, quæijf

.dem difficultatibus, quibus definitio lineæ retiæ, inuoluitur. Inquit enim:

Superficies plana eft , quæ exæquo fiias interiacet lineas. Me

A [N . . lius ergo cum Herone diccmus:Si in fuper

- ficieJA B C D, rctia linea 21 G. congruit.

° _ ideft tota tangit ipfam fuperficicm ; &ne

»Gdum in fitu 71 G, fed fimiliter fi transfè

,^ . . iratur im fitum 71 N,& in fitum 740 , &

fic in reliquos omnes ; &in quacumque-»

c applicatioue congruit, ideft praccise tota

eiüs lógitndo tangit fupcrficicm JA B C D:

vocetur diëìa fuperficies plana. . vI -
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- ' • • \ : v\ , , ,. - ', . . . '

QVANTITAS inclinationis duarumre&arum'linearum »

inplano fe mutuòtangentium,& rton in direétum

iacentium alterius ad alteram:vocetur

' ' ' ' angulus planus. * • • -

.4mbigit Proclus in quo genere quantitatis angulus plamus repomi de

beat. Nam fì eft quantitas permanems , & continua, erit linea , aut fu

perficies. linearis quantitas effe mon poteft. Primò quia in fuperficie pla

hamom determinat , aut menfurat longitudimem folam, fed fpatium. Se

cundò quia vt iinta diuiditur dpumtio, fic fuperficies â linea; fed angulus

&linea diuiditur. Ergo fuperficies ef?. : ` · ·

. .4liquivero dixerunt angulum planum non effe fuperficiem, aut li

meam , fed meram relationem. Proclus autem vtramque maturam , ma

gnitudinis fcilicet , & relationis imfe babere cxiftimaüit. Quæ omnia vt

clarè intelligantur, exponatur· · T ' -

im plano linea reéta J£ B, infini- . .

tè extenfa verfus G. Iam alia »

linea reäa quatuormodis collo

cari potefi circa re&fâm J4B. .

7Primò fìillam nullò mòdo com

tingat, vt EF,&tunc hæ duæ

re£ie angulum conftituere non 3

dicuntur. Secundò fìillam com

tingae,fed fit pofita in direâum,*

yp D A, tangens re£tam J4B in • , - -

punäoJ£;&tunc pariter angulum non conf}ituunt;fedfolummodo vmi.

cam lineam reétam D.4B. Tertiò fi tota linet totam lincam contingat ,

vtv£G , &••£ B non conftituunt angulum ; cùm vnicam rettam lineam

compomant. Quartò fìretta limea aec contingat quidem re£tam J4B in

punëtoJ£tantummodo ,fedmom fit in dire&tumÉ , vt erat D.M; tumc

quidem duæ reátæ B.43 &* cJ£ angulum dicüntur conftituere. J^bi no

tandum, quod re£fa J4 c diftat quidem ab aliâ reéta J£ B, fed mom eo mo

do, vt EF, prioris cafus,ab alia diftabat; cum hæ fint prorfus feparat£ ,

illæ verò fefe contingantin pun&o.ae. Haec inquam diftantia , feufepa

ratio mom abfoluta linearum J£c, &-4 B,fetangentium in pumifo.M,di

citur angulus. -

sed rurfus notandum ef?, vt Proclus, carpum J£ntioch.redarguens,ait:

dici mom poffe angulum cffe illarum linearum diffantiam; quia fi com cipia

' »

lib.v.£.tr,

[;jg*

lib.a.c.mus
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tur regula./ c, cum linea J4 C H, collocatafuper immobilcmh lineam re.

&fam JA B G ; &• poftea aperiatur regula tram portando brachium Jaec,

primò in fitum J471 K: Secumdò im fitum J4 H: Tertiò in fitunw J R:

3Quartò in fitum JA N efficientur quidem femper ânguli maióres ,&má.

iores in infinitum: & tamem diftanti£ linearum medùm nä augehturmen

fura, qua anguli crefcunt;fed è contra poffunt diflantiae decrefcere, cùm

anguli augentur. J^t diftamtig N/ retic.4Nid re£fa JA B minor effe po

teft, quàm diftantia c 0 inter reéfas 24 c, &-J4 B: Et tamen angìlui N

.4£ maior eft » qiiin angulus C «4 B. Rationabilius crgo dicem *angul;

mcnfuram fumi debere ex apcrtione »feu dilatatione totius lineæ .ae δαι.

ipfa.4 B. Nam in primo infanti, in quo punäum c/eparatur à punâo .

-. . . . · · · · B, rota linea v*€ neceffariò fepara-*

... ' * ' . ..'*. sv: i. *.* }i '…. ºv fur.i tota linea.A B, &xcepto com- •

: * ^tumj fiuméfe v£.* Quo, ergo maiori,

9<* • £ • • ,, fuerit hec dilatatio/ei apertio,men

^?*...«§'*'* fura anguli angebitur. Ét quia ma- •

%.*::::* ' i..:.'. , gis appofitè, & ßgnificanter hec di- ;

X. IE -ö G iitatio, exprimitur per vocabulum s

. ' * '; T. lnclinationis, propterea iure angulus*

*. y i inclinatio dicetur. Modò cùm que

vitur ;tb antiqüis an angnlus fit magnitudo? Dico non effefuperficiem:pri- ,

mòquia fpatium ; quod lineæ infimft? A B G • &. •4 c H ampletiuntur, .

erit infinitum ; cùm tamem anguli quantitas, feu menfura inclimationis f- -

mita fit: Secundò fpatium mfinitum mom poteft diuidi , nec augeri ;&ta

men imclimatio angüli diuiditur, &augetur. Tertiò licct fpatium angu

lare cffet finitum , &- terminatum ab aliqua re£ta linea H 0, ad libitum ,.,,

duéta, vel ab alia cmrua €++tunc quidem , /ctio (patio bifariam â reάt

cx, angulis bifariam fe£tus effct ; quod ejî falfum. Nam folummodo à.

linea. 471,pcrpunäum-4 dutia,angulus diuidipoteft ; quaiido nimirum.

apertio, fiue inclinatio linearum C.4, & B J4 diuiditur in duas inclima

tiones £quales C.47M, &,7.1.4 B. TPatet ergo angulum fuperficiem non,

effe ; neque im gemcre magnitudinis contineri. -

... Refiat m.odo, vt exponamus in qtto genere quantitatis angulus reponi

dcbeat. Dico angulum effe gcnus quantitatis continue diuerfum à liiiea ,

fuperficie , &- corpore; ficuti proportio duarum mcgnitudinum q?quari

titas diuerfa à linea »fwperficie, corpore , & ab angulo ; licct in quòlibet

gemere quantitatis proportio rcpcriatur ; &- ficuti proportio duorumm:

merort;im diuiditur â numero; & proportio duarum linearum diuiditur à

linea,à quâ officiuntur du£ propofi;oiics, nec propterea proportio illarum

linearum erit/upcrficics: ita angulus platius diuidi poterit à linea , nec

propterea critfupcrficies,/edcrit iiiclinatio diuifai. duas inclimationcs, ..

- * * * VII. *
-

í**
vi *

.

-

;
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-
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-
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, , .-. . . . •'; ; . . • ,, t*. § • . • '*; ' * .

SVPERFICIES plana fub vno, vel aliquibus terniinis com

prehenfa ,Figura vocetur. -

-

-

,

“poteft ab vnico termino fuperficies plana claüdi: quando mimirum ab

aliqua linea curua, in fe ipfam reflexa, ter

minatur, vt patet im figura J4: Si verò à -

pluribus lineis fpatium circumfcribatur, vt

patet im B: dicetur hgc figura d pluribus' * ALL /7. ?

terminis comprehenfa. : • '

VIII.

EIGVRA , quæ defcribitur ex reuolutionc re&tae lineæ finit:

.. in plano, circa alterum gius pun&um extremum quie

fcehs, quoufque ad eum locum redeat, àquo mouefice

erat, vocetur Circulus. Et pun&tum quiefcens vocetur

entruni. Linea verò, ab extremo eiustermino defignata,

dicatur Circunferentia. Et quglibet re&ta, à centro ad cir

ciimferentiarii extènfùRadius circuli nuncupetur , vel fé

-* midiameter ..… - ,i /

• ' • .•

r
/t fi reäa linea J4 B, circa pun&ium.»

.4 quiefcens, reuoluatur in planò per E,

D,& c, quoufque redeat ad locum A B, d .

qua moneri ceperat:*ocabitur figura pla-ti,

ma , ex fluxu illius linee defcripta, circu- D -

lus;&- pumffum J£,Centrum; & linea B E : .

D C, Circumferentia ; &• re£te lincg -4 c, …

&*.// B Radij circuli vocemtur.

J^ulgata circuli definitio hgc eft: Cir- * * * * *~_£-^ • .

culus eft figura plana ab vna linea a •* ' * E • , • •

comprehciifà,quig peripheria appel- ' - ' * ., . t . *•

latur, in qua abvfiópíîto corúám,qug intra figuram {iint po

fita,cadeíìtes lineg réétg fiint gquales. Et bgc eft vna ex ijs£:
tionibus, qu£ paffîonëm ignötam tridùnt. Non enim facile eft videre, an

in matura reperiri poffit talis figura,qu£ bubeat punäum vnicum intra fe,

d quo omme* rettg, ad cius terminum ductg, fint inter fe gquales. Semper

enim dubitiri poteit,am aliqua ex infinitis illis lineis babeat eâdem mcn

B furam

*

 



- ro fVCLIDIS RESTITV TI

ti£,tt* furam cum reliquis. Melius ergo procedemus definiendo circulü eo modo,

quo Euclides in definitiome fphere vfu$ e$t, in qua nulla difficultas adefì;

neque dubitari poteft anim natura detur figura, que à centro ad circumfe

rentiam habeat diftantias gquales: cum ex ipfamct de(criptione,& com

$truétione, in definitione pofita , declaretur. Nam eadem limea reuoluta

circa centrum , cùm fit femper eiufdem memfur£ , meceßariò facit diftan

tias á cemtro ad circunferentiam interfe £quales. ,

• * • • , IX, . • . · · · · .
* - -

.

FIGVRAE plane, que âre&islineis continentur, vocen

`tur Re&tilineg.

J X. ' - - *

' ,- • ^ • :.'^ ..,. > • - ET,quæ àtribus re&tisli.

, , p*-—, r neis, Trilateræ, feu Tri

, , .f. . :… angula vocentur.
· |

-

-

; ' ' ' I. - - - -

*, . 1 +A,,_ *-* . . - - 1°. r . . t, XI, ' '., .

-- ' … w— -* *'•*'• •* • ^ • • •

3 , • . '.. μ.-…',;,!. *QVAEfubquatuor,Qua

drilaterg , feu quadran

gula. `

**- XII. - - , , •,

- * \ . • <•- . - \v ., , • s* . • ' , ' , <_ .*
A. … ' - \

jiT, fi á plüribus, quàmquatuor te&islineis contiheantur,

: Multilateræ, vél multangulæ dicantur, denominatæ .

* , _, à multitudine laterum , ipfam figuram

v. „comprehendentium. -

va

He definitiones manifefte funt. Nam poft definitioncm circuli, que

»nicö termino clauditur , declarantur reliqug figur£ plang , que à plùri

bus terminis comprehemduntur,£j licet fint diuerfg inter fe,vt potèfff,

- 2pluribus lineis curuis comprehendi poßunt, (de quibus in hifce libris

nám tra£iatur) definiend£ funt tantummodo figur£ plan£ , que d rettis li

, meis continentur. hg quidem tot fpecies conftituunt, quot funt multitudi

.nes re£tarum linearum , fuperficiem comprehendentium. Et quia agitur

prgcipuè in hifce libris detriangulis , & quadrangulis; propterea h£ du£

jpeciés figurarum prgcipuè declarantur,&definiuntur. XIII

*.
-*-

-
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XIII. . •. , , , , , ^.*-.. \ . '

* *' s **»*; • . • ~ . , •;,…, , ;; •, , -

MAGNITVDO magnitudinis menfùradicitur,cùm H.

la, multoties fumpta, alteri gqualis fuerit. -

J^t linea C dicitur menfura , -. . . . '. . ' . . . *, ,

linee .* B, fi ipfa C, fumpta • : , , , … ,c— ~ ,

multoties, fcilicet quater, juin- A ' . , , , ^ * B.

quies , fexies , &c, £qualis füe- *— + ——=*

rit ipfi.A B. - - * • • - - \

- - l. - - - :

PETITIONES, SEV PosTvLATA.

- * - - - . • •_ * …. , • \ ' - . • •'

. ' . I. § •_ ^ ,
*-

-

- A PVNCTO ad punâumlineamredamduccre.
-

-
-

- ^- - -

- - -... - "* *.

* . II.

ET lineamre&am producere incontinuum,& direâum ..

- * ' ' ' ' ... 3 2 . *. . i. *' C ' ^ *.III. * * * •

'.

1 -

ET quouis centro,& interuallo circulum dcfcribcrc. • • r.

-
…■*a » -- - l • • • . '- '**.

… z : „ IV. os- ***, fr. 2;!:l** - -

ITEM quacunque magnitudine data ,Ę aliam magnitu

dinemfumi, velmaiorem, vel minorem. , : : :
.

-

*. --

Sunt Tetitiones, vt diífum eft, propofitiones , que conftru£tiones intel

ieäuales expofuit i% faciles , yt hilk, artificio , neque ratiocigioiidi

gcant ; & propterea affumuntur interprima principia indemdiftrabilia.

ftaque cùm à pun£to ad punéìum rctia linea ducenda eft , dcbet folum

modo concipi pun&um.A fluere breuiffimo itinere y/que ad punéium B;

•ritque prgdiáus fiuxus gquabilis , non in- :. . . . • • • • • -.-, , ,

flexus. & in hac operatione non hgfitat im- A. .- - - - -

telleëius, neque diffitultatem habet; nec *—■;........ ς

etiam obijci poteft, quod hgc fit fiíiio chi- ., , : ;;i : .*„£7g
- - - - - -*- - - * < * -• • •_ * _.

mgrtca. mam re vera in fp4ti9 mundano, .

, • - - - - 2 daa ur

-

• ,
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dantur huiufmodi dimemfiones;& fic ducere rc£.tm $ pun&io ad punâum

idcm eft , ac fi quis confideret lineam retiam , iam cxiítcntem in mundo ;

feu illam dimenfionem, qug inter duo illa pun&a rcperitur. Pari ratione

poffumus lineam quamlibet re£iitm finitam JA 8 prodrccre in dire&um,

quantum libueritifque ad c; fcilicet intelligendo extremum eius pun

άum vlterius produci gquabili fluxu, & breiiiffimo itinere.

Similiterpofita qualibet linea re£fa finita v£ B, »el.4 c, poteß extre

mum eius punéïum J4 fivum com6derari ;&

tota lirea J4 B ; vel J4 c, que e$t interual

lum, intelligi poteft reuolutâ im plano, quouf

que reducatur in locum,vnde moueri caperat.

inanife$tum eft fuperficiem B D, vel c E, de

fcriptam ex reuolutione, iam di&e lineg, cir

culum eße. Et quia quglibet linea , cuiuf

cumque fit magnitudinis, eodem modo intelli

-* • • • •! , - . . - ' gi poteft circundufta; hinc eft , quod quolibet

centro, & interuallo circulus defcribi poteft. Tamdem magnitudine qua

cumque data fumi poteft maior, c%- minor , quia intellc£tualiter, &• mom >

7mechamucè fieriÂ£, propterea etiamfacillimum eft , & aßumipoteft,

?t principium.
· · · · · · ::: : •

AxioMATA, sev, P RoNvNCIATA.

*.

, , . . I.

QVAE eidem equalia, inter fe funt gqualia. Et quod vno

£qualium maius eft, aut minus, maius quoque, aut

minus eft altero gqualium ;& contra.

,- , ' ^; ' ' '. II. : * p . : : : : : • , -

ETfi gqualibus gqualiaadie&tafint,tota quoq; funt gqualia.

- - -
II I. - * .

ET fi ab gqualibus gqualia ablata fint , quæ relinquuntur
- - • fùnt gqualia. , - - - -

*

*, •* * • • ,..»' ' ' I v. -…es -

'AEQVAL IA addita , vel ablata ab ingqualibus, ingqua

• 1iâ £;unt - -

DVPLA, tripla,&c.vel dimidiaeiufdem,vcl gqualium, funt

- , paritcr gqualia. .* - . vi- - -
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SI eadem magnitudo metiatur duas magnitúdines, & ca

rum compofitumi, atque differentiamimenfurabit.

}^t, fi magnitudo D menfurat , \ • - '.

4:4#*#£#£* ^——_$_,_,_c a pcrj.

^—i—
aggregatum,atque differentiam ;

•/£ C menfuret. Nam a vtraque . /\ -+—#-+-4 B.

•* B , &- B C , diftribuitur im •. ; ** ' I>. -■ - *

partes , quarum fingul£ £quales - I.

Jumt ipfi D. ' ' ' ' T • • • -

· · VII. - •*

ToTV M fiia parte maius eft. -

. , vIII. ; ; ^ .

TOTVM gquale eft omnibus fuis partibus » fimul fumptis.

' * Ix. ...-•-' ' * . .

QVAE fibi mutuò congruunt, funtgqualia.
*

\,
-^

-

· · · · ·

pebet intellettualiter fieri bgc applicatia; ita vt totamagnitudoprg

£iè totam magnitudinem contingat, abfque eo,quod aliquid intaétum re

linquatur;fcilicct quamdo intermedie partes cum intermedijs comuemiunt;

& extrem£pr£cise cum extremis;& tunc eorum congruentia intellet;

conftare dicetur. Comuerfum verò,fcilicet quod ea, qu;£ £qualia funt fibi

inuicem congruant , non im omnibus verum èft,fed inj§, qu£ fpecie fimi- lib.3*

lia funt, v: line£ re&ig interfe, & circumferentie £qualium circulorum,vt .
?Proclus amimaduertit. … ' , ' • . • ' •, , f . .

X. - -

DVAE reάς concurrentes ,& fe mutüòfecantes, non ha.

bent aliquam Partcm communem.

Wtf fuerint du£ re&ig lineg .4 B,& c ,• •• \ - .". ,

8, concurrentes impun&o B, &ibidem fe_»

fefecamtes , eft impoffibile, vt ambe linee D 33 -

re£t£ , produéig vlterius , conftituant vmi
- - ©

cam re£tam limeam B D; ita vt .4 B D fit

vnica reäa linea;& paritcr c B D fit yna , . . • '

re£fa, hoc enim repugnat. • , '* : XL

-
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b Def.8.

- .XI. -

f)V AE rcéta:lineg. poffunt quidemconftituere angtiluiii,

fed non claudere fpatium, feu figuram efficeré.

Vt dug rctfe.4B, &.A c, concurrentes in punâo*,poßunt quidem

- confùucre, angulum B.4c; fednunquam poßunt claadere fpatium fù

pcrficiale; co quod tota liweava à diffat,cú

A —* -feparatur d tota limea..…4 C, excepto pümtio

T-,_ contatius J4 (licet im infiwitùmi producan

C tur), aliâs dejîrueretur conceptus re£titu

dinis linearum ; deberetque altera ipfarum

incuruari, aut imflcífi, quod eft contra hypothefin.

^ ■-< "*' ' ' " xii.'*

/ . j ., \, LINEAEcmnes à centro ad circun
*** ***.….....AD t I ferentiam circuli duétæ, fiunt

- í: ... gquales inter fe.

-* Afanifèftum eft hoc, quia b radij omnes .ae

`c,.4 D, &c. menfurantur ab eadem linea re

άa.Ac. - , .
.

. . • - -

- * -

-
-

'• • . *• , \*. ' • . •. - - -

-' '. . . XIII. … ..\.

-

SI eadem re&ta linea intra duas figuras tota collocata fiierit,

`& féfe fecabunt.

; . '•' ' ' . ' . • .• • • • . . . . , * . • • - -

Sunt axiomata, vt diífum eft , propofitiones fpeculatiu£,feu theore

mata, que ob fui maximam cuidemtiam nom indigemt demonftratione ; fed

ßatim , cognitis tcrmimis , nccefccß , vt intelleâus illis aßentiatur ; €%•

propterea aßumuntur interprincipia indemonftrabilia. Tronunoiatorum

aliâ quidem com mtmiafunt omibus feientijs mathematicis; alia funtpe

culiaria Gcomctrig. Illa enim, qu£ funtfeptem» priora inferuiunt tam in

motu, quám in tempore, in mimeris, & in magnitudinibus,& vbicunque

de quantitate agitur ; pofferiora Però vfum tantùm habent in fcieniijs

Geómrctricis, vbi de magnitudinibus traëtatur. - -

Càm alique definitiones immutate fint in hac elementorum refiitutio

me; alique verò reliéfg, atque alie in alia loea translat£, vt offendam non

fine ratione id me feciße, antequam ad expofitionem propofitionum deue

mi***, acci;r;:tius vidcndt:m eft, qi;id mamfimt mathematicg definitiones*;

--_ có

"hibebunt ille figurg partem aliquam communem,

- -
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c* qua methodo vementur ; & quomodo differant à poftulatis, & pro

numciatis. Nam hoc ab aliquibus prauè, &* confusè expoßtum fiiit.

clauius putat definitiones eße artis yocabula, neque opus eße, vt ra

tio affcratur, curres aliquaboc, aut illo definiatur mòdo; fed fatis eße,vt

numquam res definita afferatur alicui conuenire, nifi prius definitionem •

traditam eidem conuenire demonftretur.

commandinus verò cum Proc o cenfet definitiones mathematicas eße

hypothefes. Sed.Atriftoteles pofitiones eas vocat ; loquiturque de eis fatis

confusè. J^ultenim definitiones eße pofitiones, &- principia immediata

undemonftrabilia, de quibus prgcognofcitur quid fint, &- quia exifiunt in

natura ; fed neceffè non effe docendum eas habere. Rurfus dignitatem á

fuppofitione, &• petitione diffcrre ; quia hec duo non funt nota perfe , fcd

exteriore indigent ratione ; &- licere inftare contra eas. Diuidit poffet •

definitionem quid nominis à definitione quid rei ; & hanc ait aliquando

eße principium demonftrationis, aliquandò effè eius conclufionem. . .

sedhuiufmodi ambiguitates, his prgmiffis, ftcile tollentur.

Trimò definitiones adhibemtur in demonftratione, vt prgmiffe. Quare

meceffe eß, vt fint euidemter cognit£,alids cognitio fcientifica, feu euiden

tiffima ex eis acquiri non poffet. * *** so* •* • ,, -

Secundò definitiones, qug debent effe fcienti£ principia, funt anticipa

tiones , feu prgexiftemtes in animo cognitiones, vel effigies , fiue ide£, d

quibus in animo clarè, & dißimèiè circunfcribitur,£j , &* quomodo

tale quid efi vmaqugque res ,& diuerfificaturâ qualibet alia ; vt circun

fcriptio illius figùre plane, qug dtribus reëtis lineis comtinetur ; efi pr£

cognitio, feuidea, ad quam refpicientes , perfpicuè eius maturam pcrcipi

mus,&dijiinguimus à qualibet alia. -

Tertiò circumfcribetur in animo id, quod vnaqu£que res eft per fuam

propriam effòrmationem, aut per eius effentialem affeäionem , vel pro

prietatem, omni, foli, &femper comuenientem. J^t omnes trianguli d tri

bus reáis lineis comtimemtur, &-foli trianguli , non autcm reliqu£ figurg;

&femper. Non enim aliquando triangulus caret tribus lateribus.

£Quartò momina funt jgma , ad placitum impofita , ad fignificandam »

precognitionem, in animo exift:mtem ; ideft efformationcm , aut effemtia

lem paffionem alicuius fubie£ti. J^t nomem circuli e$t fignum , impofitum.

ad indicandam effòrmationem , faétam â reéta linca , reuoluta, &c./el

effignum, indicans paffiomem effemtialem di&g figur£ , qu£ eft gqualitas

omniumreâarum linearum, à centro ad circumferentiam extenfarum. .

£Qgintò ratio $truäure fonmalis alicuius fubieëii quamti multiplex ef

fe poteft. Sicut etiam quelibet res non vnicam, fed plurcs effentiales pro

prietates conuertibiles habere poteft.Vtfruíiura circuli , ne dum ex re

volutione reäa lineg im plano circa punäum fixum ; fed exrjs
- - anguis

Proe. lib f.

Eucl & iw

def.s.lib 5.

lib. ι•

po/ bib. I •

&J* *.
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angulire£ii circa diametrum ;& cx feäione coni,& eylindris& alij:

plùribus modis effici poteft. Pari ratione tria; glum, preter paffioncm •

y äiäam, quod à tribus lateribus continetur, habet alias non minus effen

- tiales ; qiiod nimirum tres intermi anguli fintgquales duobus retiis: quod

externu$ fit equ.tlis duobus angulis intermis,& oppofitis:&- innumerabi

les altas,à quibus eius mattira declaratur,& â qualibet alia diffinguitur.

Sextò inter rationes fruííure formalis, vel inter paffiones effentiales,

qug alictii fubjc&o quanto tribuuntur, alique poffunt effe omnino impoß

, fibiles, & fa!fg; ali£ tttcmpoffìmt cffepoffibiles,& vcre,fed nobis igno

te, aut dubie ; alig verò poffùnt cffe vere , & cognite , & inter eas óm

nium maximé facilis , &• manifefta , qu£ mom ex alijs , fed ex ea reliquae

deduci poffunt: Vocetur fruëiura, vel paffia prima , &motiffima talis

fubie£ti ; & h« folummodo principium fcientiæ conftituere poffùnt, reli

quæ però mou. . . . . . . a - y . • i ' ' ' . . • ' * .

His praemiffis, fi nomem fit iam impofitum alicuifubieéio quanto,&il

lius fubietfi fumatur effemtualis proprietas prima , &• notiffimas poterit

copulari nomem proprietati eiufdem fubieäi.Et hoc erit.Axioma. Kt vo

ces Totum, &fars, iam impofit£, c* rfu receptæfunt; &- euidemtiffima

proprietas eft omnium totorum, vt excedant fuas partes. Ergo euidentif

fìmum cf?pronuntiatum vniuerfale: Omnetotum maius eft fuaparte.

: ..At fi res aliqua mom habet momem» fed habeat notiffimam, &primam

proprietatem: poteft quodcumque momen copulari illi proprietati. Et hec

èrit definitio; ita vt fit conuertibilis propofitio: Res habens talem euidem

tiffimam paffionem effemtialem omni , foli , &* femper cöniemuentem , ef? »

aut vocetur tali momime. Et è contra tale momcn fìgnificet rem , habem

tem illam talem proprietatem primam. Kt figura illa plana , qu£ habet

ettidemtiffimam proprietatem, vt tres re&#e linee ipfam comprehendamt

quocumque nomine, vt trianguli , deßgnaripoteft: &- efficitur definitio.

fatet ergo, quòd defi titio non diffèrt â promunciato mifi in nomine, quod

illi de nouo imponitur; huic verò iam impofitum ef?.
-

J^nde colligitur, quod quelibet definitio effè poffèt J4 rioma , fi nomem

iam effet receptum. Et e contra quodlibet arioma effet definitio, fi momen

non cffet receptum. /^t fi momen trianguli effet iam impofitum, & vfu re

ceptum, dici poffet: Omne triangulum d triburrcétis limeis continetur.

Et iflud effet axioma, mon definitio. E contra fi momem £qualitatis nom, •

effèt adhuc impofitum, dici poffet: Qu* fibi mutuò congruunt vocemtur

£qualit, &hgc £èt definitio, non pronunciatum.

Tari modo definitio mon differt à petitione, mifi in nomine, quod illi de

nouo imponitur; huic vcrò iam impofitum eft. J^t fì momen circuli iam ef

fet receptum , cùm fit nota conftruétiopreditiæ figuræ cx reuolutione re

£i£ line£ m plano circa punäum eius fixum , ex comiunäione huius de

-
-

-.

fcri
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Ariptionis, & mominis refultat Petitio. Et fi htiic defcriptioni montem cirauli de mouo imponatur, comfurget Definitio.. … . … .. ! v.

Ex b:s deduíitur, quod quotiefcunq; pcrquiri debent definitiomes , q::e

fìat principiaἈ , idef qu£ producant certam , & cuidcr.-.

tem cognitionem fcientificam, licet laborandum mom fit um ele&ionc mom;i

nis, nam ad libitum quodcumque momen illi attribui poteft : tamcm mcn ,

temerè , fed maximâ cautione cligi debet ratio fruííure , aut effemttslis

paffio prima,&notiffima alicuius fubie£ti. Nam ff conftruétio, & paffo

λόminata fit impoffibilis, tumc non efficietur definitio fcientifica , vt fi

quis diceret: Dü« re£fae linee inter fe gquales , &fimul inter fe ingqua

les, vocentur irrationales. .4ut dicerct : Du£ reéig linee fpatium com

prehendentes , vocentur figurales, effentdefinitiones non entium, & ih

poffibiles ; & propteret potius ignorantia , quâm fcientia ex eis dedi

ccretur. • • , . . '; . . . ' ') \ v ' , „'

Deinde fi conftru£iio, aut paffio nominata, fit quidcm poffibilis, c%- vc

za , fed nobis ignota££££ ; tunc boma definitio monerit: Ntim con

clufiones ab ignoto , & dubio principio ortæ , incerte quoque , & dubie

crunt; & ideo fufpiciouem , aut opinionem , mon autem fcientiam certam

afferent. Kt cùm dicitur in vulgata definitione parallelarum : Du£ rcúg

linee im eodemplano ex vtraque parte mom cojici;rrentcs, voccmtur paral

ig. ignoraturám dari poffint áufjcffe lineg, habentes hinc conditionem.

$imiliter ignoratur , am reperiri poffit in natura figura quadrilatera » i •

qua omnes anguli ßmt re£ti , &•quatuorlatera fìnt inter fe equalia , qu£

$ocatur quadratum. Tari modo incertum efl amºreperiri poffint figure

planæ equiangulae , habcntes circa angulos gquales latera proportionalia,

qu£ fimiles vocantur; ambiguum quoque$. am reperiamtur duæ linee »

qu£ nunquam poffint habere aliqiiam communcm menfuram;& fic aliae

quamplurimae. Hg om.mes paffiones licet veræ fínt ; tamen mom funt pcrfe

cuidemtes,mißpoftquam oflcnfum ficrit ipfas verasjj?,propteret hu

-

-

iufmodi definitionís non debent præponi, fed ex fuis locis, poftquam dc

monftrat£ fuerint, deduci debent. – – –– –; , , , ,

Tandem licet conftru&io, aut paffîo definitionis fit manif fit , debet

£ffe omnium euidcmtiffima, vt non ea ex alijs ; fed reliqug omnes ab ea dc

duci poffint. /t/i quis diceret: voco triangulum acqùilaterùm figurame

planam triangularém , in qua quilibet angùlus tertiâ pars efi duorum re

άorum: traderet principiüm möm maximè motum & primum. mam magis

notum cf? , quòd diâa figura trilatera comprehendi poffit à tribus reéfis

lineis equalibus, &• cv h:c illa deduci potefl; non autem hec ab illa.

.Ex hac theoria quilibet per fe potefl facilè refoluerë difficultatcs alio

rum ; & infupcrnituram principiori m dcmonflrätionis,&:fciclitiæ pcrfpcâam habcrc. - ', t.- .

, , •*

**c* !..… -i. “TRO*

-^ -

-

- -
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Εuct Prop.

v. lib. I.

PROPos. I. PRoBLEMA I.

Super data linea re&a terminataTriangulum, habens tria 1a.

tera inter fe gqualia, cQnftitueré. Vocetur tale

trianguluni Aequilaterum.

-

c. ' que partes, vt plurimum ,

I N omni problemate qnin-;

- ' reperiuntur, quando perfe

, ' ' &tum eft ; funt autemi ille,

Propofitio , Expofitio , Coh

* ftru&io , Demonftratio , &

\U/ Conclufio. Propofitio dicit da

tum , féu conceffum , id eft fu

bieétum ; & rurfus declarat id,

… - uod faciendum eft . Secun

da pars,quae eft Expofitioasjî in vnico exemplQ particu

lari, feu in aliqua figura fenfibili id, quod in propofitione di

&tum erat; nec propterea in tali figurâ fenfibili alteratur vni

verfàlitas propofitionis, quia figura particularis apponitur

facilitatis gratia,ne intelleétus nimiùmilaboret;fed infpicien

go imaginem illam facilius vniuerfaliter difcurrere poffit.

Tertia pars, quæ eft Conftrü&io,fempereft neceffariain pro

blematibus ;nam efficit id, quod in propofitione imperatur ;

feu potius contemplatur iritelle&ualem operationem, per

quam qugfita conftru&tio formalis fcientificè percipi poffit.

g3rta pars, qug eft Demonftratio,colligit ex primis princi

pijs , demonftfatiuè argumentando , conftru&tioneni impe

fatam legitimè fa&tani fuiffe.Tandem Conclufio eft qui

«dam epilogus tQtius propofitionis, monendo fa&tttm effé id,

uod in propofitione iríperabatur. Haec omnia femel tan

tùm monuiffè fùperfluuiii non erit in hac prima propofitio

ne 3 quæ licet in reliquis propofitionibus non apponantur;
femper fubintelligi débent.

- - m .

* , - E X P. O S I T I O.

Sit igitur data linea re&a AB, fuper ipfam conftruendum

eft triangulum, quod habeat tria latera inter fe æqualia. Iam

kgcliiga data AB, licct fit vnius menfurg, nihilominusjm
- 1 11ht€I
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inte!le&tus debet concipere,vt reprefcntatiuam cuiufcunque

menfurg, ex imfinitis, qug propgimi poflìnt. . •I

C O N S T R V C T I o. _ , „ „.,
. " . -. • .' - - - - - -

Iuxta tertium poftulatum, fa£lo gentro A, interuallo ve

rò re&tg AB, defcribatur circuluis CBD ; Rurfus centro B

interuaHo eiufdem re&tg B A, a alius circulus C AD defcri- a Pof. ;.

batur. Et quoniam eadem reéta.linea AB intra ambos circu

los CBD,& CAD collocatur. Ergo ex XIII. axiomate hi

duo circuli fefe mutuò fecant: proptereaque circunferentig

di&torum circulorum fe fe mutuò fecabunt in aliquo pun

&to ; cùm fint ipfe circunferentig linee indiuifibiles. Poriatur

ergo punétum feétionis effe C; iamàęA adC b re&ta ,

duicatur; pariterque à pun&o Bad

Hic iam perfe&a eft conftru&tio ; faéta enim eft figuratrila

tera A BC, quam effe gquilateram pronuncio.

D E M o N s T R A T I o. .

_ Quoniam duæ re&tg lineæ AB, & AC ducunturàcentro

A ad circunferentiam circuli BCD. c Ergo reóla A Cgqua

lis cft rc&tg AB. Rurfüs quia, r£&g, BC,& A B ducuìtur à

cemtro Bád circunférentiam circüli CAD:a erit reéta BC

Ę eidem reétæ BA.Tam££ A C, qnàmCBgquales

fìint eidem reétg A B. • Quare AC,& CB gquales füht inter

- T • -

-

• * . , …

• : “.

alia re&ta extendatur. b ?

-

-

•/.*;,

· · · ·

C. A aeie. r 1*.

' -i *.

d'Aìiò. is.

f£-£t tres lingg fgdgAB,BC,& C Asclaudeiites triangulum * Axio.n.

ABC, gquales funt inter fe.

. C o N c L v s I o.

Ergo fuper data fe&a linea ABtriangulum, à tribus late.

ribusgqualibus comprehenfum,conftruximus. quod facien

dum imperabatur in propofitione. Vocetur talis figura trian

gulum Aequilaterum. * - -

- -

-

-

-

-

-

¥

S c H o L I p^ M.

- •

-
* * ..

-

- -

J4nimaducrtcndum ctiam cft proceffùm demonftratiuum ad euitam

dam prolixitatem mom c.rponiperfyllogifmos in format;fed nihilominus in

hifce demonftratiouibus femper proccditur per fyllogifmos primg figurg,

im quibus vt plurimum omm.ittitur mimcrpropofitio breuitátis caufâ.

• • • • • - - C 2 PRO

:
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Eucl.Prop.

* ** I.

a“Per.m.

b Prop. t.

C Per.3.

d ?et. *•

e Pet. g.

faxi. 1».

g4xi 3.

b ax. 1 s.

3. ax. 1.

PROP O S. II. P R O B L. II.

AD DATVM pun&um datæ re&tae lincggqualem re&am
- lineam ducere.

Sit datum piin&tum A, & da

ta re&ta linea B C. D;ici debet â

pun£to Areéta linea, quæ fitg

qualis ipfi re&ta. B C. Ducatuir

â a punéto C adA reêta linea, fi

opus eft ; & fuper b C A trian

gulum gquilaterum AD C de

fcribattir ; & centro c C, inter

uallo C B circulus BE defcriba

tur ; & reéta DC in dire&um

producatur ad partes C, quouf

que circunferentiam circuli fe

- cet in punótj E. Et rurfus e cen

troD, interuallo DE, alius circuluis E G defcribatur, fecans

re&tamlineam D A, produétam in G. Dico re&tam AGæ

ualem effe dat£ re&tæ lineæ BC.Quoniam reétæ D E, &D

ducuntur à centroad peripheriam circuli EG:fErgo funt

uales inter fe 5& ab his auferuntur partes gquäles AD,&

§ Ûcùm fint latera trianguli gquilateri). g Ergo refiduum •

AGgquale eft refiduoC E. Sed etiam CB gqualis eft eidem

CE;5cùmfint duάς àcentro ad circunferentiam circuli B E.

Ergo dug re&tg BC,&AGgquales funt vni tertig C E.k ideo

que gquâles inter fe. Quare duéta eft à punéto A recta AG

æquális datgB C. Quod erat faciendum.

S' C H O L I J^ 7M.

Tun£ium J4 in hoc problcmate diuerß

modè collocari poteft , aut emim repcritur

in ipfamet linea B C, aut in eius extremo

punéto, aut fupra , aut infra , yel ad la

£era ipfius. Vnde confiat problema tres

cafus habere; fed do6trine gratia difficilio

rem c.tfum expofuimus , cuius comfruífio

comprehendit primum: , &tertium cafum.

 

 

Scvkm
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Secundus verò quando fcilicet pun£ign* * • .

datum.ae in cpuhtio cxtremo date re&£ li-. :

neg B c reperitur ; tumc ccmtro.A , interual
loJA B, mi defcripto circulo B G, & du£ft » B

.4 G : erit.4 G reéta qu£fita.,

m. 'Pef, 3.

PROPOS. III. PROBL. III. fi rr.
. - - - - - / - - - •

DVABVS datis reétis lineis ingqualibus,de maiore gqualem

minori reétam lineám detrahere.

sit Alinea re&a minor, CB maior. Debet ex maiori CB a Pro

abfcindi fegmentum gqualejpfi A. Ducatur à punéto Bre- **' 'P, 2;

&a linea BD, qug fit gquali§ igfi , A T * ' ' '

A, && centro B, interuallo BD, - ', b ?et. ;defcribatur circulus D E ,' fecans • »• .•

reétam CB in E pun&to. Dico B E

cffe # InmentUl1mŠ gqua

le jpfi A. Quoniam B E gqualis eft • 12ÉÉB D, c qüia duétgÂ§, CCntrO ' C 4X'• I 3•

ad peripheriam circuli;fed ex con

ftrii&iöne A gqiialis eft eidem B

D.Quare A,&BE, cùm fint vni'

tertig gquales: derunt inter fè pa- - dax. 1$

riter gqüales. Duabus igitur datis, &c. quoderat faciendum.

PRO P O S. IV. THEOR. I. - Euclprop,
- ; - , , : j • • ... ' 4• I.

SI in duobus triangulis, circa verticales angulos gquales, .'.;.

duo latera ynitis gqualia fuerint duobus lateribus älteritis

trianguli , fingulâ fingulis: erunt bafes gquales inter fé ; &

triangula erunt gqualia;& duo anguli reliqui gquales erunt

duobus reliquis angulis , finguli íigüií, qui opponuntur

qualibus lateribus.Vocentur autem huiüfmoditriangu
í fimiliter gqualia.' .. " -

Sint duo triangula A BC, & D E F, quorum anguli verti

cales A,& D, gquales fint inter fe , & latus AB gquale fit la

teri l) E, nec non latus A Cgquale fit lateri l) F. Dico bafim

EC gqualem effe bafi E F; & triangulum A B C gquale trian

guloDE F; & angulumBgqualem cffe angulo E, quibus opí _

ponun- ;
••- -

- -
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ponuntur gqualia latera AC,& DF, & angulumC gqualem

èffe apgülö F, quibus opponuntur reliqua duo latera gqua

lia A B,&DE. \ .. … . . . . . . . . - - .
' ••.: . - , .. . . Fa&a intelIeétuali fii

ID - jÉÉÉÉÉ trianguli A

Cfuper trianguiluim D E

F, ita vt punétùmA fùper

punétum D,& re&ta AB

, fuper;D E. cadat ; neceffa

I. riò fibi mutuò a cögruunt

E·. $p; duæ re&tg AB,& D E: pa

Τ• ., .….. ***; K** riterqueàngulus Aangu

- : -- ' lo D congruet, propteræ

qualitatem;idgoque AC fiiper D F cadet:& propter èorum

b-4xiom.9. £qualitatem fibi mutuò b ςφήgruent. vnde puíïìétìm C fuper

*• * • pun&um Fjacidet. His pofìtis dicoÉÉÉ C, & EF fibi fiiu

\ tuò coiigrúere. Si eniin hoc verum non cft, cadant partes in

termediæ ipfius BC fupra, vel infra ipfàm EF, vt infitu E K

F;& tunc du£ re&e lineg E F, & EË F clauderent fuperfi

c 4xiom. ' ciem; c quòd éft abfurdujm. Non ergo bafisBC fupra,vel in
1 1 • fra bafiú E F incidere pbteft , quando punéta extrema B,&

d -Mxi C prgcisèfiipra punéïa'E,& F§adunt. Qgapropter neceffe,

**** efíbäfes BC,&E F fibi mutuò congruę£& àideo interfe

*. . . gquales erunt. Similiter triangula i5fà ABC,&DE F fibi

' ' hiutuò congruent ; quandoqúidem füperficics plang funt ,

quarum omnia extrema fe tangunt, & partes intermediæ

ez).,,.,. triangulerunt; fe fe tangant negeffe eft, aliàse linea re&ta non

T ' congrueret omni ex partevtrique£££;; plang, quod eft

Fa.i.,.;. abfürdum. Ergoftriangula ABC, &D EFgqualia pariter

fünt inter fe. Poftremòanguli B, & E, cùm fibi mutuòcon

gruant,gquales erunt inter fe , qui opponuntur gqualibusla

a Axiom.9.

g-axiom. fcribus AC,& DF: & pariterqué angüli C, & F fibi mutuò

9• ¢ongruent » eruntque inter fcgquales ; quiopponuntur late

jibus gqualibusAB, &D E. Quapropter fi in duobus trian

guflis, &c. quæ erant demonftráTida. Vccejìtur autem breui

fatis caufa duo triangula, iam dictas conditiones habentia ,

fimiliter gqualia., , ' ' ' ° . . • ' . . -. . . . - , .•

a s. c H o L 1 r. nt.

In hoc primo thcorcmate tot partcs licct repcrirc , quot in proble
- - - - m.iti- *

-
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matibus ; fed conftruäio non Jcmper neceßgria eft, vt patet in hac pre
pofitione. Rurfus confiderari debet, quod ín hoc theoremate tamfùbie- .*. • ;;;;;
ääm , quàm eius paffio demonftranda , mom efi ßmplex, fed multiplex, , i ;

& complexa ; eo quod plura fupponuntur im diäis triangulis, &plures.

paffiones de eifdem demonférantur. •'* * * * * * * * T.

P R qPos. v. THEoR. II. ', …
. - - * * * , ; : ' • * , , * - }!. , j 1 II , ! *

DVO anguli, qui duos æquales angulos, vel eundeman

gulum confequuntür, fiunt inter fe aequales. -

Sint duo anguliABC,& D E F inter fe aequales;& produ

&tis rc&tis lineis A B,&D E ad pàrtes angulòrum B, & E vf

que ad K, & M. Dico angulos CBK,& F EM, qui eqfdem

* ' ' ' ; * cónfeqùuntur, ęquales inter fe efíe.

§ ' ' ' ' Quoniam angulusDE F fupponitur
• • • - - §;angulo ABC. Ergo faéta in

telleétualiTfùperpofitione re&tæDE

;— \.. ' .'fùper AB, afqué punéti E £ì: -

*£\ B 13 ipfi JanguiiDiiF;&ABCfiôiïï aaxiom.§.

* * * tuò congruent ; ideoque re&a EF
- P. cadet fuperBC ; fed re&ta EM cadit

- fùper re&tam BK ; quandoquidem ,

- reάς b D E,& AB,in dire&tum pro- - -

5; du&ae vfque adM,& K, fibi mútuò £4xiom.
I) - - - - - - E .4'1 congruentes, fegmentum commu- *°*

£c habere neguetuit.Ergo anguli F EM,&CBKfibimutuò „„;congruent, & dpropteréägquales inter fe erunt. ' „, g. 9 aruam.

. Secundò vnitis afigüli A BCproducantur reétæ lineg A,B, **

§$B, ad partes anguliB, in K, & O. Dico angulosambosC

BK, & ABO, (quiconfèquuntur) effe inter fe gquales. In

~ telligatur idem angulus AB

' 4. · · · ' j - Capplicatus fupra fe ipfim •,
- - ' • • • • ' • _ , K inuerfo maodo ; ita vt re&taA

' B cadat fupra re&tam CB, at

ue re£ta CBcadat, fupra re

ÉâB. %£££££ eftre

'*••. �am eBK cadere pręcisè fii-e axiom;

- - ' *K gra BO ; & re£ta 9B cadet í.

J . . . . ' fupra reótamKÉÉÉfan
gultis ABogqualis critanguioCBK,quodcrato sé; 1. t axiom.gé

-
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£;{trs. • C o R o L L A R I v M.
I 5. 1 • • ' , - • *''• •*, *., , , . -

HINC colligitur duas reétas lineas fe fecantes, efficere an

gulosadverticem gqualesinter fe. ., -

- - -

.
.•\ • •

• * -

Nam in duabusreétjs lineis A K,&CQ, ß: fecantibus in ,

B, g oftenfi funt duo angtili adverticem A BO,& CBKa

$***** qtiáles intcr fe ; qui conlcqucbantur angulum ABC.Eadém

h Pro ratione dudanguli ad verticem A B C, & KB O b gquales

?*** erunt inter fe ; cùm confequantur cundem angùlumAB O.

. - - ' : -,- • • , ** ; - * • , -

-!. . . . . .'{ : : S. £. , H , O., L I ,- J^ 7M. .

*' i i ,-.!' 3 * 3. % ' , » * .,.., … : ? T,£ i , -

.'{^orollarium eft aliud theorema, autprdiiia incidcntér,'& præter

intentionem demiônftratum im progrtffu denomßrationis, aut confit.&io

nis alterius propofitionis . J^t in hac propofitione quaerebatur tantum

»modo am anguli, qui confequuntur, vnum , aut æquales angulos , ef

, ferit inter fe aequales.Sed quia femper axguli, qui funt ad verticem, con

*** fequuntur vmum , eumdcmque angulum , notatu dignum eft reperiffe nos

nouam cognitionem, mom quæfitam. Quia mom querebatur in propofitione

ami anguli ad verticem effemt æquales. Cùmque fit vtilis haec noua co

gnitio, breui annotatione in fine propofitionis eft apponenda.

- *

PRO Pos. v I. THEOR. III. .

-.

. -

;i ! - -

Euci prop.

5. I. - , • .• · · .* * - * * *.. - -

, IN triangulo, duo latera intcr fe gqualiahabente,anguli,

qui ad 5afim funt,gquales erunt intcr fe;& produétis§qua

libus lateribus sangüli infra bafini;pofiti$'j quoqiie.

inter fe crunt. Vocetur huiufmoditriangulum Ifofcelium.

- * , n - -

' Sit triangulum ABC,cuius latera gqualiâ fint B A, & C A.

Dico angulos ABC,& A C B, qui füpra bafim funt, gquales

effe inter fe;& produ&tis reótis AB,& AC infra bafim B C,vt

in D,& E, effeángulosDBC, & E CBgquales quoque inter

a P./ul... fe. Producantur a indefinitè latcra B A, &CAad partes ver

ticis A, vt in G, & F;& tam ex A G , quám ex A Fb fecentur

b?rop. 3. re&tg A M , &AH,fingulς ωςuales ipfi AB, velAC; $$9r

c?*/. 1. iungatur c recta HM , Et quióniam duo triangula BA C,H A

d c.,.„. M circa angulos, BAC. & HA M a gquales (cùm fint ad ver

prop. 5. ticcm) habcnt latera*qualia , fingijfa fingulis *;conftru

-'-'-* - * ' ` étione.'
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1,

-f.:

άione. Ergo eangulo M HA gqualis eft

angulus CB A (cùm latera fub eis fiibten- G

{à M A, & CAæqualia faéta fint).Eadem , Y Y
ratione fangulusAC B gqualis erit eidem A V\\

angulo M HA (cùm pariter fubtenfâ late

raB A, & M A equaliâ pofita fint). Quare

duo anguli ABC,& ACB funt gquales A.

vni tertio angulo MH A; ideoque g duo

anguli,fuprabafim, ABC,&ACB gqua

les inter fe erunt. Qu9d erat prino loco
oftendendum. B C.

Rurfus$$$ duoanguli ABC,&

ACBgquales oftenfi funt.} Ergo duo re- (D IE

liqui, qui deinceps fiunt, anguliDBC,&E

CB gquales inter fe erunt. $$$
duo anguli infra bafim trianguli,Iatera gqualia habentis,ftiiit

inter fe gquales. Vt erat probandum.Vocetur huiufmodi

triangulum Ifofcelium. *

C O R O L L A R I V M..

Patet triangulum equilaterum effe quoque gquiangulurr»

ideft tres eiusangulos effe pariter gquales ifiterÉÉÉ trian

gulum equilaterum eft quoque ifófcelium, fi duo eius latera,

adlibitüm fumpta, confiderentur ; & ficquodlibet ex tribus

lateribus trianguli gquilaterierit bafis ifofcelij. Vnde patct

propofitum.

S C H O L I p^ M.

e Prop.44

f Prop. 44

g 4xiom. v.

h Prap. y.

Hæcpropofitio, vt refert Proclus reperta fuit à Thalete Mileffo, eiuf. lib. 3.

4ueΈ ab Euclide relata, fatis eft eligams » &• ingeniofa , fcd

valde molefta tyronibus ; qui ne ab illa intricata propofitione adumbrat;

arceantur à Geometria, »tile fortafse erit aliam faciliorem attuliffè.

PRopos. vII. THEoR. 1v.

SI duo triangula tria latera tribus lateribus equalia habue-.

rint, fiiigula fingulis,erunt fimiliter gqualia.

Sint diotriangula G,& H, atque latus ABgquale fit late
IO riDE,
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riDE, &AC ipfi D F; pariterqueBC eomnle Inreri E F. Di

cogngulumA §qualem effe angulo D,& B ipfi E, nec non C

- . - ipfi F. Intelligatur triangulum G, cum eius látere B C,coIlo

*4* 9. catum fupra latus E F, ita vt pun&umB in E cadat ;, C verò

in F Propter æqualitatem;& friangulüm non ad eafdem par

tcs, fcdadoPPofitas cadat: tunc reliqua latera contermiria e

D runt gqualia. Coniungatur tá
b Po/7, t. É; A D¤ per

- pun&tum C tranfit , atur {ècat

H - communem bafim B C, aut

IE [F extra ipfam cadit.

B “... ;C B C
In primo cafit, cùm duo la

tera AB, & BD in triangulo

DABfint gqualia ex hypothe
c P • - - - -

waß.6 fi,erit c triangulum ipfiim ifo

fcelium ; ideoque duo anguli A,

A*i

To & D füpra bafim gquales erunt

inter fe,&,ex quarta propofitio

ne,triangula ipfa G,& Herunt fi

E%—; ¥ IB C militer gqualia.

E. j &
In fecuindo verò cafu erit triã

*, 3* gulum A DB pariter ifofceles:

Ä Vndec duoanguli BAD,&BDA

aequales erunt inter fe: Pari ra

kione intrianguloifofcelioCDA duo anguli CAD,&CD

- IErgo fi prioribüs equalibus hi poAæquales erunt inter fe Erg ÉÉÉÉÉ aequales addan

tur , efficientur d duo an

g°Prop.6.

auferendo æquales angu

los CD A, &CAD re

linquentur e duo anguli B

fPro - DC, & B AC inter fe æ

rep. 4• uales, deinde freliqui anguli æquales erunt. Qu®ProPter

iduotriangula,&c. Qu9deratcftendcndum.

e Axio. 3>

, , , scho

d Axi•.*• JD A. guli BD C, &BAC inter

fe æquales. Denique in •

E^H Q. tertió cafu , ab angulis e

JB Β TTC qualibusB D A;&BAD

A.
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Hecpropofitio, quam proclus Philonis familiariba*t*ibuit, facilior lib. ;.

eft illa, quæ ab Euclide adducitur. Nom enim ad eius demonftrationem ,

necefTaria efi feptima propofitio, quæ efi negatiua , &• valde difficilis. -

Notandum eft hanc propofitionem eße conuerfam quarte. Eft ehim/ ; -

conuerfio tranfpofitio fubieäi in prædicatum , &è contra ; ita »t quod •

fupponitnr , »t notum im yma propofitione ,in altera fit quæfitum ; & id,

quod ibi erat qugfirum, poftea efficitur fubieéium: attamen conuerf£ pro

poßtioues diifidimtur; in alijs enim totum id, quod in fubieéto continétur,

efficiturpraedicatum conuerf£ propofitionis, & è contra ; & hæ vocamtur

comusrfìoncs ecundum totum ; aliæ verò propofitiones conuertumtur fe

cumdum aliquam partem fui fubictii , & prædicati ; huius autem pofle

vioris gemeris efi hgc feptima propofitio. Nam retinet partem fubieäi ip
fìus quartæ, &partem comclufionis; reliqua verò conuertumtur. • * *- *

P R O P OS. VIII. PROBL. IV. East. 9. I.

-

Datum angulum reétilineum bifàriam fecare.

Sit angulus reétilineus BAC. Debet hic angnlus diuidi in

duos angulos gqualcs. Sumatur in AB quodlibet punétum -

D; & ex A Ca, produéta indefinitè, fece- -A a Pop. €

tur b A E gqualis ipfi A D, & coniunga- - b Prop. 3.

tur c reéta D E; & fuper D E,ad partes op- 3?3, :
pofitas, defcribatura triangulum gquila- 'p. r •

terum D F E.Tandem à punéto Aad F e PoA.fa

recta e coniungatur. DicoA F problema

efficere . Quoniam in duobus triangu

lis DA F, & E A F latus A F eft com

mune,& latera D A, & A E funt gqualia,

ex conftruótione ,&bafesD F, & E F funt gquales , cùm fint

latera trianguli gquilateri.Ergo,ex præcedentiPropofitione, ~

anguli DAF, &E A F funt inter fe gquales.&ę angulus

BA C d1u11us eft bifùriam â reéta A F. Quapropter datum_•

angulum bifariam fecuimus; quod eratfaciendum.

.

-
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Euct. 1•.I. P RO P OS. IX. P R O BL, V.

1)atam re&tam lineam bifariam fecare.

■ Prop. t. Sit re&a linea finita AB diuidenda bifariam. • Defcriba

tur fuper ipfam triangulum aequilaterum ACB, cuius angu- •

b Prop. 8. lus vetticâlis C&bifariam fecetur â reéta CD, diuidente ba

fim AB in punétoD. Dico pun&umD

- effe qugfiriim. Quoniam in triangulis A

c. CD, & BCD CIrca angulos verticales

ACD.&BC D,gqualesex conftru&io

ne, latus CD eft cómmune , & latera A

C,& BCfunt æqualia ; cùm fint latera

aequilateri trianguli. Ergo c bafis AD

¢ Prop. 4. qualis eft bafi BD. Dátam igitur re

A. I) }, &amAB bifariam fecuimus inD.Quod
crat faciendum.

£wcl.iu. I. PROPOS. X. PR O B L. VI.

I)ata re&talinea, àpun&o in ea dato re&tam lineam eleuare •

efficientem anguilos, qui deinceps funt, æquales inter fe_*

Vocetur vterque equálium angülorum Re&tus ; & qugin

fftit re&a linéa Peipendicularis vocetur eius, cui irifiítit.

Sit re&a AB,&pun&um in ea C, à quo debet educi linea,

efficiens cumre&taABangulos, qui deinceps funt , æqualcs

inter fe. Sumatur qüodlibet püétum
a Pro

?rop. 3. E ID;atque ex altera parte fecetur, a cx

CB, produéta, linéaCEæqualisJpfi

CD;& fuperDE &triangulum gqui

c Poff. m laterum D F E defcribatur. Denique

" A p, àpun£Q Cad F s rc£ta ducatur. Di

ID C È* co FC Problema efficerc.
Quoniam duotriangula DCF,&

EcF habent latus CFcommune ,& lateraPC:& E Cac

qualia ex conftruâionc:nccfìgì bafes FD,& F Eg9ua!es ,

ap.». ,. §ümfint latera trianguli æquilatcri. £r£94 anguli FCD, &

- ÉÉÉÉqualesfunt ifiter £;yt PrQpofittiry fii§rat: Vocentur

ΆίδῖςüiíACF,& BCF Rcófi;& FC Pcrpcn$}3ris
dicatur ad rc&tana AB. PRO

b Prop. 1.
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PRO POS. XI. P R O B L. VII. Eucl.i s. I.

Super datam re&tam lineam infinitam à punéto dato, quod in

eanon eft, perpendicularem re&am ducere.

Sit ABreéta interminata , & pun&tum exrra ipfam C. Du

cenda eft à pun£t9 C perpendicularis fuper A B. Sumatur in ,

reéta AB quodlibet punétum H, 2\ £9£; ..

& iungatura re£ta CH , & produ- ; C « £££ §.
catur b vltra re&tam A B in G;& í ; c Pot. 3.

centro c C, interuallo C G, circu

lus D G E defcribatur, cuius cir

cunferentia neceffariò fecabit re

&tam AB: Nam punétum Gradij

CG vltra re&tam AB pofitum ,

fuit. Sccet igitur eam in pun&tis D,& E; poftea d fecetur DE d ?ro
bifariam in F, & ducantur rc&tæ CF,CD ,&C E. DicoCF p. 9,

effe perpendicularem qugfitam. -

Quoniam in triangulisD F C, & E FClatus CF eft com

mune,&DFæqualc eft ipfi F E,ex conftru&ione; pariterque

bafesCD ,& CE gquales funt, cùm e à centro ad circunfe

rentiam circuli fint duóta. Ergofanguli D FC,& E F Cg

quales fiuyt inter fe,idcoque & re£ti. VndeCFperpendicularis fp,.,,.

cft ad A B. DuximusergoàpunétoC perpendicularemfuper g Pro}.£.

A B. Qu9d erat, &c. -

PRopos. XII. THEOR. v. Eucl. 1 3. I.

Cu.m reéta linea, fuperre&tanconfiftens lineam, angulosfà

cit , aut duos reétos, aut duobus reétisgquales efficiet. At

angulorum inæqualium, qui maior eft re€to, vocetur Ob

tufus: Qujverò re&o minor eft, Acutus.

e vMxio. 1**

Re&ta lineaAB infiftat re&eCD, faciatque angulos, qui

fi;nt deinceps,A BD,& ABC.Oftendendum eft, vel ambos

cffe reétos,vel fimul fumptos,duobus reétis aequales. Si enim

A B perpendicularis eft adCD, a erunt anguli deincepsduo a Prop. 1o.

recti, fifi minùs erit alter acutus, alter obtiifus. Esgoeduca

tur b ex pun&o B linea EB perpendicularis ad CD,vt fint

d:io anguli deinceps EBC,&EBDrcéti. QuoniamÊus b Prop. i •.

angulus
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c 4xio. 8. angulus EBDc a:qualis eft duobus angulis fimul fumptis, E)

- 'B A,&AB E. Ergoaddito comniùni an- IE gulo rcéto E B C:a erunt duo re&ti D B E,

d Axio. *. : & E B C, fimul fumpti, gquales tribus an

- gulis D BA, AB E, & EB C, fimul fum
e Axio.8. <—; 5Fj . Rurfus quia angulusC BA e æqua

Iis eft duobus angulis CBE,& E BA, fi

- mul fumptis. Ergo addito co1nmuni an

t „,„.,. gulo ABD ; ferunt duo aijguli ;C B A qbtgfiis ; & A BDa

*** cutus, fìmul fumpti, æquales tribtis angulis fimul DBA,AB

E, & E B C; fed eifdem tribus angulis, oftenfi fuerunt gqua

g 4xio. i. les duo re&ti C B E, & E BI); g ft;ntq; inter fe gqualia , qug ei

den æqualia fùnt. Duo ergo anguli CB A, & A B D, fimul

fumpti, duobus re&tis æqualcs erunt. Quapropter cùm reéta

linca, &c. Qu9d erat, &c. -

Eucl.14. I. P R O P OS. XIII. THE O R. v I. , -

Siad aliquod punâum rc&tae lineæ ducalig re&ae, non adeaf.

deni partes du&tæ, eos, qui fünt deinceps, angulos duóbus

rectis gquales fecerint:indircélum erunt inter fe dug po

fteriores re&tg lineg. • . '

Adpunétum Breάς lincg A B concurrant dug alig C B,&

DB ex aduerfis partibus, quæ faciant cum prima A B duos

ę A BD,& A BC duobus re&lis æquáles. Dico ipfàs

CB,&BD effe in directum conftitutas;ideft efficere vnicam

.A lincam reétam. Si enim CBD non

a Pa^. z. · eft vnica linea reéta, producatur a C

\ ]3 in direótum ad partes B, quæ ca

\ B.-º det, aut fiipra B D, aut infra ipfàm ,.

© TºRTE , Cadat fupra, fi fieri poteft, vt cft C

`E BG3tunc ex præcedenti, erunt duo

- anguli CB A, & A B G duobus re

& is acqualcs; fcdex hvpothefi duo anguli CBA, & A BD fi

nubfugit æqualcsduc5us re&tis. Quafe duo anguli C BA,&

ABG ffimul, æquales ftint duobusîgulis,fimùl fumptis,CB

b Axio 3. A» & ABD ; & ablato communi angulo C BA: erifb angu

Ius A B Dagualis angulo A BG, pars , & totum; c quod eft

c-4xio.7. abfurdum. Non ergo rc&ta CB, jrodu&a,cadit fupra B D ;

fcd ncqtic infra cadet,vt in E. Nami cadem ratione pfoceden

" . do.
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do,efíent anguliA B D,& A B E inter fè æquales, pars, & ro

tum ; quod rurfiis eft abfurdum. Quare CB produ&ta in di

re&tum tranfibit præcisè per B D. ideóque C BD vnica re&a

linea erit, Quod erat oftendendum.

S C H O L I /^ 7M.

Troceffus huius propofitionis diuerfus eft à præcedentibus. Namprius

ex principijs peris direétè difcurrendo peruemimus ad comcluffonem, ve

ram , hic verò affumpta conclufione falfa deuenimus ad principium fil

fum , &- poftea rurfus ex deftru{fione praediëi principij falfi, retroce

demdo, fàlfitatem affumpt£ conclufionis redarguimus. It.tque fciendum

ef? ex antiquis praeceptoribus artis demonftratiu£ , omnes dcmonflratio

nes procedere, vel à principijs ad conclufiones , & he vocantur compofi

tiug; vel è contra â comclufione ad principia , &• hæ vocantur refolutiue,

feu amalytice. J4malyfis verò duplex eft , autemim pomit principia, aut

defiruit ; quæ principia ponit propriè vocatur rcfolutio, cui opponitur

compofitio; quamdoquidem fieri poteft regreßus ordinatè procedendo ab

ijfdem principijs ad conclufiones; qu£ verò principia defiruit proprio vo

cabulo appellatur deduíiio ad impoffibile, quia eius facultas efi defiruere

aliquod primum principium euidems. & hoc eft mamifèftum ; quia in fyl

logifmo demonftratiuo, quando affumitur vna propofitio falfa, licet alte

ra fit vera, neceffàriò conclufio debet effe falfa. Cumque vera conclufio

non nifi ex veris propofitionibus £!£££ , hinc eft quod in pr£ditto

fyllogifmo in aliquod fàlfum incidere debemus. /tim hac propofitione »

aßumpfimus limeam c BE eße vnicam lineam reäam ; atque ex prgmif

fa , &- ex hypothefi vera deduximus angulum.4 B D £qualem fuiße am

gulo J4 B E; cumque ifle fit pars illius ;eritpars £qualis fuo toti; fed hgc

conclufio defiruit primcipium , quod a totum fit maius fua parte. Ergoß

impoffibile eft, vt totum gquale fit fug parti ; pariter aliquod falfum , &•

impoffibile in premiffis affumptum eft; fed inter affumpta datum, feu hy

-pothefìs propofitionis vera#áe fubieéto emim mom dubitatur am fit), vc

rum etiam eft, quod b re&afupra retfam incidens faciat duos angulos g

ff.duobus retiis. Erit ergo fàlfa illa pars , im qua dicebatur, quod

inea c B E effet »mica limea reéta ; fed quotiefcumqüe non efl linea re&a ,

illa qug tranfit infra lineam B D, neque fupra ipfam: rcftat, »t in ip'am

met lineam B D re£ta linea cadat. Patet ergo veritas huius proceßus de

monftratiui vfitatiffimi apud Euclidcm , 4rchimedem ,.Apollonium •,

-4riftotelem, &* alios.

CO

4 Axio.7.

b Prop. 1 a.
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C O R O L L A R I V M I.

Hincpatet duas lineas, fe nutuò fecantes,efficere quatuor

angulos, qui, fimul fumpti, æquales funt quatuor angulis rc

. T&tis, fimul fiimptis. Nam exvna par

c Prop. 11. te re&ae AB verfus C c duo anguli

A. AEC, BEC duobus reétis funt g

B quales ; pariterque ex altera parte •

E eiufdemTre&tæ A B, verfus D, duo

anguli A E D, BTE D duobus re&tis
D funt æquales. Ergo quatuorŠ;

A E C, CEB, B E D, & D E A', fimul fumpti, æquales funt

quatuorangulis re&tis.

C O R O L L A R I V M II.

Et fi ad idem pun£tum conueniant quotcunquc re&tg limee,

efficientes circa ipfumpun&tum tres,vel quatüor, feu plures,

quàm quatuor, angulos: erunt illi omnes, fimul fumpti,qua

fuor reétis gquales.
-

- ?ro fcquentibus propoßtionibus premitti debet fequcns pronunciatum •,

a in ?rep. quod inter euidemtiffima principia repofuerunt Jîrabes,clauius, a Gul
28. lib. 1 . dimus, b c%- alü .
b centrobar. , b c* alij

lib. 4. A X I O M A XIV.

Si re£ta linea , in fuo extremo femper perpendicularitergom

ftituta fuper aliam reétam lineám , móueatur in tranfuer

fum in eodem plano: alterum pun&um extremum tranf

latæ re&tæ lincg in eius fluxu re&tam lineam defcribet.

Si enim re£ta linea.4 B, perpendiculariter eretfa fuperre&am lineam»

B C, intelligatur translata , in eodem plano, verfus ς , bac lege, vt pun

A. E ID tium B extremum ipfius.4 B fcmper contin

-....£.........44 gat re&am lineam B c ; pariterque, vt .4 B

dumtransfertur femper confiituat cum B c

angulos re£tos. Mamife$tum eft lineam J4 E

D, defcriptam â pütio.A fluemte,efferetiam;

eo quod fluxus pumtti .A per-4 E D non eft

vacillams, non flexuofus , fed gquabilis , &

vniformis; veluti momflexuofus,fed fimplex,

- £quabilis, &- »miformis eft fluxus breuiffimus

'… _• punâi

».

.

 



- ' L 1 B £ R 1. * I '. . s 3

:

.

pan£ti B, conßituentis reítam lineam 5 c. Nam re&fa'liiiet, A B ^qug

çf menfura distantiarum omnium punétorum linee JA E D à rcít : B c )

dum moueturmon »acillat, càm femper perpcndiculariter, ideft equali

ter inclinata perfeueret, fuper reétam B C. Quare omnia pun£fa , in linea

-£ E D contenta, eadem ordinata difpofitione, & eadem gquabilitate ,

abfque vlla depreffione, aut eleuatione diriguntur ;££? dire

tiejc con(equuntur punffa re£te limee B c in fluxu breuiffino, qui rccii

tudinem eiiis conftituit. £t re vera cogitari nequit aliam lineam preter

rctiam habere poffe comditiones , fupra expofitäs , & omnia eius pun'ta,

gqualiter diftantia à retta linea B C:& propterea lineavt ED re£ia crit:

* ' PRO P O S. XIV. THEo R. VII. . .

- * ; r. ' ' * . . , - - • .' -

Si ad duas reétas lineas in vno plano iacentes eadem reóta , - -

perpendicularis fuerit , quælibet alia re&taperpendicularis vn<7er.

àd vnam earum æqualis erit illi, & erit qfiöqüe perpendi

cularisad reliquam. Vocentur illæ duæ reétæ inter fe Pa

rallelæ. & re&a linea ad eas perpendicularis, vocetur di- * ' '

ftantia parallelarum. . . *

- - - - - '.' . •-.;• , rr , , ;{. •.• •- • *-• . •* •,

Sit reéta linea EF perpendicularis ad vtramque reétam A B, . .

&CD , exiftentes in eodem plano ; & du&ta à punéto A a Prop.i i.

Šibet. reétu AC perpendicularis ad CD, fecans eam *

1n \L . . . . . . *. . . . * J ( , ' ' ' *

Dico primoACæqualem effe ipfi E F.Sienim hocverum

non eft;fecetur & re&tiG CæqualiSE F;&fècetur eFD æqua- b?rop. 3.

lis C F , & intelligatur G C. • ' c Prop.3.

transferri vfque adD, femper : *'* • E- . .....yH
perpefiäicüiäriter coníiíiíí ^_5.; íB .. •

in püôto C fuper re&tam CD; ...”2 ? '. *

neceffariò d pun&tum G in eius GkJ ' : daxio. 14.

fluxu$§ E H$i; '. 1 ,

quae per pun&tum E tranfibit ; -άςuidem G C, & E F æ- ' C . ; F iD.

quales ponuntur. Et tandem , __ -

iúngantur* rectæ lineæ G F ,& H F. Quoniam duo triangula . p, m.,GC F, & HDFcirca angulos re&tos C,& D latera æquália , • • •

habent GC ipfi HD;&CF ipfi DF.fErgobafesG F,& HF £p,.,...

æquales funt} pariterque anguli G FC, HFDinter fe funt a:

quales; fiuntqueiîCF E, DFE reéti. Igitursrefij- g Axio. 3.

- . gull
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guli G F E,& HFEæquales fünt ;& circa eos latera.G F,H

h Prop 4. F equalia oftenfà fùnt ,& E F eft commune. Ergobanguli G

i Frop io. E F, & H E F gquales funt inter fe;ideoque j reéti. Erarâutem

angulus A E F, ex hypothefi reétus. Igitur anguli G E F, &

A E F equales inter fe funt; pars, & totum. quód eft imprffi

bile. Nulla ergo alia reéta præter ipfam AC effe poteftæ

qualis ipfi E F. - ' ,. • . • -, -; - ,T **, *

Dico fecundò angulum CA E.re&umeffe. Quóniam re

&ta CFperpendiculariseft ad duas re&tas AC,&E F ;&alia

reétaAEperpendicularis eft ad vnamipfarum E F. Ergo, vt

rius erit rc&ta A E gqualis ip

, , . , fi CF, quæ eft perpendicularis

* ad vtranciue. Ducatur poftea

:£#—B 1$$ E9; 9'ja, in triāgulis
^[°.,. , ; : ;*' A E C,&FCE latus A Cipfi

(. I , '.**..j.. FE eft gquale ; atqtieA E ipfi

| • • _*H FCgquale ;& bafis C Ecom

^ : munis. Ergo k re&to angulo E

Tj ; F C£qualis eft angulusCA E.

Quare angulus Ö AE reétus

erit.vt propofitum fuerat. VQcentur re&tg lineæ A B, &G

DParaîelg.& EFperpendicularisadvtranque: vocetur Di
.. • * ftantia parallelarum- ,, , • ' . . . ' ' ' • • •

c o R o L L A R I v M I.

• - * In quadrilatero, in quotres anguli re$ti funt: cri: relig;us

• • angüius re&us;& latéra oppofitâ inter £Š; Inquidri

- ÊÊêîimACFE,pofitistribus angulisC • F • & Ereótis:

1 in Prop. öïíénfiiSifuit reliquus angulus A re&ius quoque: & latera

f***** oppofitagqualia oftenta fuerunt. ' - -

ik Prop. f. 3

C o R O L L A R I V M II.

Manifeftumeft duas parallelas AB,& CDnon concurre

re, licet producantur in infinitum advtrafque partes. pro

pterea qüod vbiqu£ jpter ipfas intercipi pöteft aliqua Per

âîäîáîs, VÊêïí AC,vefBD, quæ femper £qualis cfle

â€ÉÉÉipfiEF, fcilicct diftantig Parallelarum.

PRQ
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•;;., - -:;) ,,-,,. 2. !; :^:.. . . . . ., i, -'. b21 : £> ii (} %%) : : .:-..

.£ . PRJGOPOS. XV. THEO R. V'III. .3213 . 2ijì Eucl.19.f.

.:: :• /-gvi, 1*., /fi oiti. i) : ifi;ii«, %£Q. 2-'. i3'i.

Reéta linea , fecans duas parallelas, efficiet alternos angulos

gquales ; exteriiuba:gjüáleth interiâoçóppòfit6, & ad eaf- * * * *.*
deam partes ; atque internos, &ad eafdem partes duobus • • • *

reótis gquales efficiet..…. ,. . … • ^ …* * ** : «

_.: … .*::;':- :i . (!;i.;. :23:2 :::: : ****** *** *****: *', i:.i:… »

Sint reáe lineeA B,&CDiiiter fè parallèle; fecentnrque

âreéta lineâ EFin punétisG,& H. Dico priùòalterno$ân

ulos AG F, & D H E gquales effe interfe'ì'Dicatur aàpun- a ?rop. t r.

o G reéta GM perpendicularis ad reétam CD, fecanseam

in M, atque àpunctóH ducatur H Operperidicülarisad AB,

fecans eim in pun£tQ O. Et quoniamidiigre&gAB,& CD,
fiint paralellæ,&GMperpefi- … ' ' ('. .? ' . {X A, » o{:;;:;-* , , srt

$igulariseftad vnam,ipfàrum ... 8. i:i' ii q* * * £. : : O
9 D: erit, & quoque :ea lem G, 'A r ' : f.vt .*' u '. /. 2tìº b Prop 14.

M perpëdicularisad rcliquam •**-—9—%— B. , c Carol. r.

AB; eftque HQ perpendicu-' . , , …. ;. ; : £';;;

larisad A B. Ergó<ifi qüadri- ' _ ^o ** ; , , ; . •.

latero G M H O.quodfresan- J . - - - -

gul9s re&tos habét tertintop- !

Pofita latera: O G, & HMä.-; ; - - ." • '• i>
qualias pariterque inter fe a*. ; C •. - -

§;:'; erunt latera Q H,& GM .Quare in triangulisOH G,

G H duq latera G O, & HO æquália funt dùobus lateri- '. • •

bus HM ,& GM, fingula fingulis ; Eftque bafis GHcom

inunis: Ergo danguli älterni D HG, &AGHæquales funt a p,.,.,,
jnter fe ; pariterque eotume complementa ad diios re&tos,

fcilicct anguili BGH,&CHG aeqùales erttntiriter fe . . * * e Pro, ;.

Dico fecundò externum angufùm E GBæqualem effe in

tern© oppofitò,&adeafdem partes conftitutò, angulo GH

P. Qugiiiamfpropter parallefàs AB,& GDgqualés funt in- f ex part.

£$r te alterniangúli.DH G ,& A.GH;; eftquéi angulus E G. 1. huius .

B æqualiseidem angulo AGH adverticeiiveiús. Ergo&an- 39*oi. . .

gußs EGBæqualiseftangüíoGHPj* • i 5*. i {%.;,.Dico tertiò duosangulós AG H,&CH*G{nternos , & ad - - ■ •

eafd£m partes, effe aeqüales duobus re£tis: Quoniam propter ... 1

Parallelas * funt duo ánguli alterni A G H, &í)HG æquiales ; part. 1.

inter fé, addito k cQmmuni angulo CHG: erunt duo anguli Â. '

AG H,& CHG,fimùlfumptisquis;duobus angu]is D H k ax/*. v.

- 2 2

v
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1prop. 1*. G; &CHG; fed uhi , fimul fumpti, æquales funt duobus re

* : » &tis. Ergo dtio anguli A G H ,& CHG duòbusre&is funt

æquales. Quæ omnia demonftrari debebant.

£;;*** Ρ RO P O S. XVI. T H E O R. IX.

Si in duas re&as lineas reάa linea incidens, alternos angulos

gquales inter fe fecerit ; aut externum angulumæqualem

* interno, oppofito,& ad eafdem partes ; aut duos internos

: adeaflem partes fecerit æquales duobusre&is: parellelæ

erunt interfeipfæ reétæ lineæ.

In duas re&aslineas AB,&CD incidens, vtcunque, re&ta

linea EF, fecans eas in punétis G,& H, efficiat primò alter

nos angulosAG H, & D HGæquales inter fe. Dico A B,&

a P CDinter feparallelas effe. Si enim hoc verumnon eft,à pun

***** &o Gducatùra re&a linea GM&íí; adC D, fe

cans eaminM ; atque à punéto G educatur & re&ta GN per
b Prop. io. pendicularis ad ipfam M G. Et quQniam eadem reéta linea

• p,.,.,.. GM perpendiculayis £ft ggggas fc£a$ lineas 9D,& NS:
- erunt clineæ re&tæ CD, &N Gparallelæ inter fe, quæ , cùm.

fecentur,vtcunque,â reéta linea E

d Prop. 1 3. N E F in punétis G,& H: erunt d duo.

A ““......G B angulialterniN GH,&DH Gg

quàles inter fe ; fed angulus AG

e.4xio. 1. ' H füppofitus fuit æqualis eidem_»

-c 3 . D, angulo DH G. Ergo & anguli N

f4xio. 7. ' H ^^ * . GH,&AG H æquales funt inter

F;T I fe , pars, & totum.fquod eft ab

.* * * * furdum.Nulla ergo alia re&taIineaNGpræter ipfam ABef

fe poteft parallelaipfi CD. -;

$it fecúndò externus angulus E GA gqualis internQ9p

* * pofito,&adeafiem partes conftituto angulo G HC. Dico

• • • * fe&as AB, &CDpafiter parahelas effe.$ angulus

g Coro!, ' C H'GŠàequalisanguloA G E, eftque gangulus B

prop.3. ' * G H æquális eidem ángulo A GE ad verticem. Ergo b duQ

angüli CHG,&BGHalterni, inter fe a:qualeserunt;& idcò

h ax. 1. exprima parte huius, reάς lineæ AB,&CDparallelgerunt.

§iiifrertiò duo anguli ifiterni ad eafdem pärtes AG H :&

CHG gquales duobüs re&is. Dico pariter fe&tas AB, &CD

paralleia$ effe.Qupniam duoanguiliA G H, & CHG fùp

. - ' ponun ,
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;

i.

?

ponuntür equales duobus re&is ;& funt i duo anguli DH G, i Prop. r,;

& C HG deinceps , equales duobus reétis. Ergo`duo anguli ;

A GH,&CH G, fimul fumpti, equales funt duobus angulis k 4xis. 3.*,

DHG, & HHG,& ablató k communiter angulo CHG:

erunt duo anguliA G H, & D H G alterni, gquâles inter fe •;

& ideò,ex prima parte,re&e AB, & HDparallelgerunt.Qug
omnia oftendenda fuerant.

C O R O L L A R I V M. £{p*.
31 • 1 •

Conftat, qua ratione à dato pun&o duci poffit re&ta linea,

queparallela fit alteri datg. Si enim àpunéto dato i ducatur

Perpendicularisad datamreétamlineam;& mab eodem pun

&toaltera perpendicularis eleuetur fuper alteramperpéndi

cularem eduétam : erit poftrema perpendicularis parallela ,

datg re&tg lineg. Nam in conftruiétione primg pártis huius

propofitionis à punétoG duéta eft reétaGMperpendicularis

ad reétam CD;atque altera GN, perpendicularisad ipfam_»

MG, oftenfa fhit parallela ipfi CD.

s c H o L 1 V M.

Cùm im demonftrandis paffionibus parallelarum methodum , à maio

ribus receptam , rcliquerim, opere pretium fuerit rationes hic paucis

afferre, quarenoua via procedendum eße duxerim. Exifiimarunt Pto

lomgus, Poffidonius , Gemimus , Proclus , &- alij amtiquiores,referemte »

Proclo, Euclidem optimè quidem ,& fcientificè proceffiße in fuis ele

nemtis ; fed aliquo patio vacillaße in demonftrandis paffiomibus paral

lelarum. communis fentemtia eft defe£ium prgditiarum£É

num pendere cb imperfeäione principiorum aßumptorum : eftque pri

mùm parallelarum definitio, que talis eft: Duæ reátæ lineæ in eo

dem plano infinitè extenfè , & non concurrentes ex vtraque

parte vocentur parallela:. Et patet hanc paffionem eße valderemo

tam , &incomprehenfibilem. nam extcnfio illa infinita ad vtramque_»

partem abfque concurfu concipi non poteft ; meque conuenitms eft ,

vt à paffîone remota difficili, &nom euidemter cognita, deducantur in

propof. 27. 28.& 29. alie paffiones magis mamifèfte. magis enim com

prehenfibile e$t poße duos angulos alternos inter fe gquales effe , quam

duas retias lineas , im infinitum produ&as , ad vtrafquc partes non con

currcre. In illa enim intelleétus facilè acquiefcit, in hac verò confundi

tur, & allucinatur. Qgare potius dcbcret affumi paffio illa £qualitatis

ang*

mprop. 1 @.
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lib. v.e, 1 r.

lib.4 ¢. * •3.

angulorum alternorum, vt principium in demonßratione, quàm ifia •.'

Hamc ob caufam Toffidonius aliam definitiónem p trallelarum excogita-.

'uit, vt refert Troclus, dixit enim duas re&taseffe inter fe paralle

las , cùm gquali interuallo femper inter fe diftant. Q%e paffio.

mom videtur prima, & euidentiffiº a nimium, qu£ huic fubieéfo compe

tumt. Faciliâs enim quis percipiet angulos alternos equales effè poffE»,

quàm infinitasp:rpendiculares ab vna reéfa linea ad aliam duci poße •,

que omnes inter fe? quales fint. J4'terum principium , ab Euclide affum

ptum, eft petitio quijita piid Proclum , Campanum , &tommandinum,

& axioma XIII. apud clauium,»bi dicitur: Si in duas reétas lineas,
A. - - • in eodem plano exiftentes, tertia re

- * éta incidens duosangulos internos,

& adeafdem partes minores duobus

re&tis fecerit: illæ re&ae concurrent

ad partes, vbi anguli duobus reótis

funt minores. /^t' fi reéia E F, fecans.

duas r &fa*J4 B,&*c Dfcerit duös angulos

B E F, & D F E, fimul fumptos , minores auouus reëtis , meceffariò.4 B,

&c D produétg tandem concurrent in aliquo pumííoadpartes B, &•D.

JMntiqui (referemte Proclo) megant hanc P. petitionem indemon$trabt

liter euidemtem effe , quia eius conuerfum demonftratur im 17. propo/.

Euclid. &-Troclus ipfe, atque Geminus, Poffidomi s, & Ptolomgus eam

pemitus è principiorum numcro reijciunt, ne dùm quia hoc non eft cogni

tum lumine matur? ; fed etiam quia ammuere duas lineas coimcidentie cer

tum ßgnum nom eft. mam alie limee ammuunt, &- mom coimcidunt, vt.4

pollonius , & Nicomedes docent. reperiri enim poßunt quedam lineg,

quarum fpatium , &fi magis ac magis femper flringatur , & coangufte

tur (vt contingit ipfis E B, & F D verfus partes B, &- D)mumquam ta

mem illg in vmum puntium conueniunt, licet infinitè extendantur. • • ' .

Patefaéfa principiorum infufficientia.aentiquos,cupientes corrigere :»

iam diëtas,Ἀ; moua principia affumpfiße, ex quibus paral

lelarum paffiones demonftraffe vcrifimile est ; quæ cùm non extent, con

ieétari potest eas forfam firmiores mom fiiifie us , qu£ d Proclo afferuntur;

aliâs mom omnino eas meglexiffèt. Poffidonius verò, & Geminus , qui mo

uam definitionem parallelarum excogitarumt, nefcimus pariter, quo alio

principio affumpto Euclidis propofituomes correxerint, vel imnouarumt;

fed cadem probabilitate perfuafi, &- comffderata imperf&tione defiuitio

mis parallelarum, ab ipfis addu&i£ , iudicare licebit non fuffe eorum de

monftrationes Euclidiamis firmiores. Po$tea Ttolomgus in lib. cuius ti

tulus : Re&e linee, produéie ad partes, vbi duo anguli minores fumt duo

bus reäis coincidunt ; retenta definitione Euclidis, & reliäis demon

- firatio-•

I'
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firationibus propofitiomum eiufdcm , tantummodo eius pei*^**? è

principioruminumero reiecit;& vt Tbeorema duplici viâ damonftrauit.

iptolomgi progreffus, à Proclo relatus, tanto yiro digius non *fetur;&

meritò êum cârpit Proclus ; ait enim captiofarg>&peruerfameffc

vtramque Ptolomæidemonftrationcm PetitionisV.

Tandem proclus affert mouam demonftrationem eiu/dem ?etit: ”.

pr;affumpfit autem pröhunciatum, antiquitùs recepti? ab Ariftotele >,
&aáalij,& eft tále: Si ab vno punéto duæ reétæ lineæ,angu

iumfacientes, infinitè produëantur, ipfarum diftantiaom

nemfinitam magnitudinem excedit. Procli demonftratio rejgi

turà clauio, &-ab alijs eo nomine, quòd affumptum pronunciatum Per

ripateticum incertum efi non minüs, qudm Euclidis petitio^. -4, (30 ad-.

miffo promunciato Peripatetico ad

huc in perfe£iam Procli demonftra- , £ Ny.

tionem effe cenfeo. Sint enim due re- pr , :

tiglineg.-4 B, &- C D , que perpen- - - '

diculares fimt ad eamdem rcétam •

FH: erunt ille parallele inter fe ; &• C—Î

re£ia EG fecet »mam ex parallelis

.4B in F: erunt duo anguli intcrmi

B

s

O

ad eafdem partes D H F, &- G F H minores duobus reítis. 7Modò Tro- '

£lus putat,quòd retfa E G, fecams vmam.4 B, meceffàriò fecarc debet re

£ ex parallelis C D..4it enim:Duæ re&tae lineæ FB, F G,quæ

abvnopünéto F infinitùm producuntur omni magnitudine

maiorem habent diftantiam.$iíÉÉ hæc quoque, quæ

tanta eft , quantum eft interuallum, quod inter parallelas

adiacet. Cùm igitur maiorem diftantiam ab inuicem diftite

rint harum parallelarú diftantia, ipfa F G ipfàm CD fecabit.

Tatet ergo, ex adduéto textu, in TrocliÄÈÉaffumi debere

fuppofitionem , feu promunciatum, fime quo mom licet quicquam conclude

re; quòd nimirum interuallum parallelarum JA B, &- 6 D vmicum eft ,

feu omnes perpemdiculares, que ab omnibus pun£tis reti£ JA B ducun

tur ad reliquam ex parallelis c D £quales funt interfe. quod fané incer

tum e$t; cùm mecex definitione reëtarum , non concurremtium , mec ex

propo/. 27.&- 28.iam demonftratis,deduci poffit. Quinimmò dicere quis

poffet, quòd huiufmodi interualla femper magis ac magis augentur ad

vtra{que partes punäi F, ita vt perpendicularis 7M D maiorfit, quàm F

H;& B 6 adhuc fit maior, quàm MD: pariterque affirmaripoffèt, quòd

licet MG, diftantia duarumireétarum FB, & F G, continentium angu

lum B F G, maior fit, quàm interuallum par illelarum in pun£to F., 'cili

tet quàmFH :nihilominàs 71G minor eft , qudmperpendicularis 74 D;

qu£

lib.4.c.*, 3.

lib.i,cfl:
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que determinat interuallum earundem parallelarum in punfto M. Neque

££££? affirmari poteß ab'que demonftrationc: quamdoquidem pro

babilcs , &• comie£turales rationes refpuit Geometria. Et rurfus licet B

N, diftantia earundem reffarum,angulum B F N comtimentium, maior fit,

quàm parallelarum interuallum 71 D; nihilominùs B N minor cemfebitur,

quàm B 0; quæ menfura eft interualli parallelarum in punfto B;&- fic »!

terius. Quare licet rcífa F G fecet vnam ex parallelis lae B, mom propte

rea fecabit reliquam c D. & ideo licet duo anguli G F H, & DH F mino

res fint duobus retiis,non conuenient ncceffariò re&ae F G, &c D adpar

- tes G D. Quapropter Trocli dcmonflratio infufficiens erit.

In prop , 8. Huic defe&iui clauius, vt uccurreret , fedulò dedit operam , vt iam >
l:b 1. diffam Euclidis J^. petitionem firmiùs, ac folidè demonftraret. Et fane

megandum non eft féliciterfuum finem aflecutum fuiffe, premiffè eodem ,

principio , fatis manifefte , quod im XI/. J4xiom. retulimus cum paucis

alqs. Hoc autem JArahicum quemdam feciffe idem clauius refert ; fed

duplici caufa J4rabicam, &• Clauiamam corre£iionem non retineo: prima

eft, quia vtuntur definittome parallelarum Euclidis , quc habetÉÉ
ignotam , quoad eius poffibilitatem ; vclfaltem mom eft prima , & motiffi

ma omnium , quæ fubiecto definito competunt: altera eft , quia affùmpto

eodem pronunciato XIV.&alijs valde prolixè, & laboriosè poft mul

tas propofitiones petitio quimta demonftratur; ex qua poftea paffiones

parallelarum deducuntur.proptcr has omnes rationes conatus fum,fì mom

folidiùs » faltem faciliùs , & breuiùs, paffiones earumdem parallelarum.»

oftcndcre, quàm hatiemus fääum eft.

Eucl.3o. I. PRO P OS. XVII. T H EO R. X.

Quæ eidem re&tg lineg parallelg funt , inter fe quoquer

parallelg erunt.

Sint eidem AB, tamCD,quàm re&ta E F parallelg. Dico

• • *• CD,& E F & inter feää§;effe.

A * TH G P, Secghtû;Qgjy£s â reétaGN inpun

ôtisH, M, N. QuoniamCD,& AB

„ . fP• 1 $• parallelg ponuntur. Ergo a alterni

c ânguli ÃH M ,& DMH æquales

b prsp.i 3. p. p funt inter fe. Rurfus quoniam E F,

- &ABfunt parallelæ. Ergo balterni

c Axio. * angula A HN , & FNH æquales

funt inter fe. Ergo c duo anguli H

MD, & MNF gquales funt inter fe, cùm fint æquales vni
tCItlO
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:

tertio A H M. fed in duabus reótis CI), & E F, cùm externus

angulusHMDæquális offen&iusfitài*gulo fite£ho, & oppo- . _ . _.

fitò ad eafdem partes M N F. Ergo a duiæ re&e C D, & E Fin- d ?rop.***

ter fe quoque parallelgerunt. Quapropter, &c. • 'f' ' ' .
t , - - - - - - - * • - - - … - - -

C O R O L L A R I V M.. i · ·
• • ; - 2, r', ,. . . ' ' ' ' * . . . • f •')

Hinc manifeftum eft, quiòd, fi duæ reétè , cóntienientes iri!

vnico pun£to, fint parallelg vni cuidam re£te lineg, confti

tuent ilig vnicãniréta*m fifieäm; iiec fé fégabtint.

Nam çùm e inter fe quoque fint parallelæ, & fe fe tangant, e Pr°* *7

vnicam reótamlineam coiiftituere déberit , f* ****** * * '

- I ' * ' t i «2., i!, ' . &.- **

PRopos xvIII. THE o R. xi. Eucl.3* I.
- - - -

-

,- , •--

, ' : ( ***** X. • • • *'i.. …

i , !. . - - - - - -

Cuiufcunquetrianguli,vno latere produ&t9, externus angui

Ius duobus interiiis, & oppofitis eft æqualis. Et tres interni

anguli eius æquales funt duobus re&tis. ! – – ;

Cuiuslibet trianguli A B C, cuius latus BC produétum fit

ad D. Dico primò externum angulum D CAæqualem effè ,

duobus internis , & oppofitis A, & B, fimul fumptis. Duca

tur a ex Cre&ta CE párallela ipfi AB. Quoniani AC fecat

ambas parallelas AB, &C E. Ergo bangulus E CA æqualis

£ft gltern9 angulo A. Pari ratione BD:fecan§ytrafque Faral- »,,.,.,,.
las C E, & A B, faciet c externum angulum DC E æqualem ,

interno, OPP9fitQ » & ad eafdem Partesangulo B. Quare du9 c prop. 1 y.

anguliD CE, & ECA fimul ; ideft d angulus exterTius DC

A, gqualis erit duobusangulis B,&A, fimul fumptis. d Axio.8.

Dico fecundò angulosA, B,& A CB internos eiufdem ,

trianguli , finul fumptos, duobus rcétis effe æquales. Qu9

niam DCA, externus, oftenfus eft ' . '. .

a Cof e\.

prop. 16.

acqualis duobus internis, & oppofi- A\ e vdxis. ».

tis A, & B. Ergo addito e communi . .

anguio A C B, erunt duo anguirD . , fproP. 1 a.

C A,&ACBfimul, æqualestribus ...
angulis A, B, & AC B, fimul fum- . g4*. r•

ptis; fedfduo anguli DC A,& AC . . -

Bæquales funt duobns re£tis. Ergo Τὸ C

tresg anguli A, B, & AC B fimii!, ' , • •*. .

aequales funt duobus rectis. Qu9d erat, &c. . . . .
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Eucl, prop. C O R O L L A R. I, V M { I.. : ;

a6. 17. I. - , • ' -

Hinc patet externum angulum quolibet interno,&oppo

fito maiorem effe; Et duos internos ângulos,cuiuslibet trian

guli, minores effe duobus reétis. Q fandoquidem externus

oftenfus eft gqualis duobus internis, & oppófitis, fimul fum

ptis: atq; tres,fimul fumpti, quantitatem duorum reétorum
complent. - - - t

c o R o L L A R I v M II.

Patet etiam tres angulos, cuiuslibet trianguli, gquales effe

tribus angulis, fimul fumptis, alterius trianguli.`

' CoROLLARIVM III.

Patet triangulum nonpoffe plures angulos re&tos, ant ob

tufos habere, quàm vnum.^Vnde quotiefcunque in triangu

lo vnus anguluis re&tus fuerit, vel obtufus, neceffàriò religui

duo acuti erunt ; quia reliqui duo, fimul fumpti, cùm fint

complementum duorum reétorum, erunt gquales, aut vni

reótò, autacuto; ideoque vterque erit aut pars reéti,aut pars

acuti; & propterea eruntacuti.

, coRolLARivM iv.

, , Patet etiam in triangulo ifofcele reétangulo angulos ad

bafim effe femireótos. I

COROLLARIVM V.

Patet etiam quemlibet angulum trianguli equilateri effe

„ . . . tertiam partem duorum reétorum ; & angulum eius exter

num effe tertiam partem quatuor reétorum: quia fextuplum

. . .• , anguli interni gqüale eft quatuor re&is ; & duplum interni

anguli, ideft externus, tertia pars eft quatuor re&torum.

coRoLLARIVM VI.

Patet etiam, fi à vertice trianguli ifofcelis ad bafim per
pendicularis ducatur , verticis afigulum fecari bifariamâeO

quO
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:

£.

oddno triangula eiìicuntur, qug duosangulós re&tos ha

nt prope perpendicularem ,& vduos alios, gquales ad ba- h prop. 6,

fim Ifofcelus. Ergo , qui ad verticem funt, gquales inter fe ,

C£lltnt '• -

i Cerol. z.

CoROLLARIVM v II. ' prop 19.^

Manifeftumeft etiam, quòdfiàyertice trianguligquilate

riadbafim perpendicularìsducatur: feétus erifangüftis ver- •* t * *,*

ticis bifariam; & quelibet medietas eiustertia pars erit vnius

fe&ti. propterea quodeius duplum,fcilicet k angulustriangu

ligquilatéri, eft tertia pars duiorum reétorum.

k C or y.

prep. u$.

, s , c* H o L r. ■^ * M. I.,…

' i. ,. ri • - : ' - - • • ,\ *'»** &** * * • • • * * *

facilè colligitur ex hac propofitione, quòdßápun£tafublimiCreôe ' ' *

C B, cadems fwper aliam reäam fubiacéntem vt B,confiitwat ang:los

ingquales, pe.pendicularis ab eodem fublimi. ›› – – –

punäofuper fubiacentem lineam dubia, cadet ad * '**

partes anguli acuti C B.4. nam càm debeat com- - ….3. \ … -

# trisngulum C B.4 reäangulum in.4, 1 re-, ,. § : 1 coreâ

iquus internus ς B.4, meceffariò acutus eße, 3- - '£. - fß ." . ' f. £rop. u&

v.

COROLLARIVM v III,

Hinc patet , fi ad bafim trianguli
duo angüli acuti fuerint: perpehdi- A.

cularem , à vertice , caderé intra z : S
triangulum. : -

Efâ vertice ad bafim trianguli B - C

ambligonij perpendicularis, ab an

££ acuto cadens , cxtra triangu

um ad partes anguli obtufi per

tinget. - -

S C H O L I A^ 7M , II, £tius

Omnes anguli intermi, cuiuslibet figure reâilinee, fimul/umpti »funt

£quales tot angulis reäis , bis fumptis, quot funt eius latera , demptis

quatuor reíiis. Patet hoc, nam inira qùam libet figuram retium et^*
- - £ z. .4 840 F -
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-4 B D F fumi poteft aliquod punäum H, à quo ad angulos figure com.

iungi reάε line£ poffunt H.^, H B, H c, &c. vnde figura vniueía dí

'A - ftribuetur in tot triangula, quot funt eius

* *; latera3 propterea quod latus cuiuslibet fi

: gur£ erit bafis »miùs trianguli, »t JA B ba

.\jF fis efi triangulivae B H, & fic relique om

- nes ; &- vertices omnes prediéforum trian

' gulorum in eodem punäo H, intra figuram.

•. li- ' ' aßumpto, conueniunt. Ergo i cùm tres am

E guli cuiuslibet trianguli fint £quales duo

: bus reäis , debent toties fumi'duo re£ii,

ID t;fumttrtangula , ideft quot funt eorum

4(es » (eu quot funt latera Polygoni. Er

hifce omnibus angulis reétis tolli debcmfommes vertices trtai gulorum,

r®P. I eo quod hi fiunt in mediofigure » (cilicet in H 3 fed m omnes anguli, qui

f"?'3* fuit circa $nicumpun&um H, £quales fumt quatuor reáis. Ergo exil

la fumma angulorum re&orum , demptis quatuor , reliqui erunt gquales

omnibus angulis figure rettiline£.

fatet etiam, quòd,fi latcra cuiuslibet Polygoni extra figuram ex vna

partetantùmproducantur y confurgent anguli omnes externi FJ4 E, G

Β 4,H c B, &c. im quolibet Polygono » fimul fumpti, £quales quatuor

reíiis. Quoniam n quilibet externus F.4 E cum fuo interno EJae Bfum

mam duorum reétorum complet.Ergo quot

funt anguli , fìue quot funt latera in Po

lygono, toties fumii debcnt duo anguli re

öii, vt fint æquales omnibus intermis , &

extermis Polygoni; fed (vt diëtum eft) om

nes intermi funt gquales tot binis reítis ,

quot funt eius latera, demptis quatuor re

äis. Ergo quatuor re$ti funt gquales om

mibus extermis angulis, fimul fumptis.

C O R OLLAR IVM IX.

fprop. 18.

•

m CorolJ. a

aprsp.is.

N

-*

Hinc manifeftum eft , fi fuerint due figure, gquè multos

• angulos habentes: effe omnes angulosynius figuræ , fimul

fuìptos, æqualesomnibusangulis alterius , fimul fumptis.

CO R OLLARIVM X.

Etfiineifdem figurisomncsanguli, vno excepto eorum •

- - qui
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qiiin vna figura funt, equales fiierint omnibus angulis altc- .^

rius figurc abfque vno, erunt illi duo anguli reliéti æquales

inter fe. eo quod ömnesÅ; figuræ , fimul fumpti,

gquales funt omnibus angulisalterius,fimul fumptis.

PRopos. XIX. THEOR. XII. Eucl 18. I.

Omnis trianguli maius latus maioremangulum fubtendit.

Sit latus AC maius latere AB in triangulo ABC. Dico -

angulum B maiorem effe angulo C.Ex maiore latere AC fe- a Prop 3.

cetur a AD equalis A B minori; iungaturque B D. , Ergo b Pr*f.6.

triangulum BAD tfocelium erit ; ideóque ánguli fupra ba

fimABD,& AD Binter fe gquales: Éäautem angulus AB

Cmaior anguloABD,totum fcili- ! :
cet fua parte. Ergo angulus ABC TB

maior quoque erit angulo ADB. , , - -.eft c vcrò angulusADBexternus in ;£g; I •

trianguloBDC; & ideò maior an- Ä IX rop. 18.

guloTC interno,& oppofito. Ergo

multo magisangulus ABCmaior erit angulo C. Quarema

iori lateri A C opponitur angulus maior ABC. QUioderat

oftendendum.

C O R O L L A R I V M.

Hinc patet in triangulo , cuius tria latera ingqualia funt,

(quodvocatur Scalenum)tres angulos effe inæquales;quan- *

doquidem tria eius latera ingqualia funt. Im iföfcele verò, *.

quándo bafis minor cft vtrolibet laterum gqualium, tuncan

“gulus verticalis minor eft vtrolibetangulorum, quiad bafim

funt. fi verò bafis maior eft, pariter angulus verticalis maior
Crlt.

PRopos. xx. THEor. xIII. Eucl. 6, e*

Angulis gqualibus eiufdem trianguli opponuntur latera ς- 19. I.

qualia. Et maiori angulo maius latus opponitur.

Sit primò in triangulo ABC angulus Aæqualis angulo C.

Dicolatus CB gquâle effe lateri AB.Sicnimhoc verùmgn

ClIo
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eft , fit B C maius, aut minus, quàm A B.

B Ergo, ex praecedenti, angulus A maior,

attt m.inor erit, quàm, C; quod eft contra

„ hypothefin. Non ergo C, F maitis eft , aut

minus , quàm A B. Quare illi effe equale

- - neceffe eft. Qgod erat primo loco often
dendum ». -

Sit fecundòangulus A maior, quàm B. Dico latus P Cma

ius effe latere AC, Si enim hoc verum non eft: erit B C, aut

gquale,aut minus , quàm A C. Sit equale, fi fieri poteft. Er

go a anguli B, & A gquales erunt inter fe: pofitusautem fuit

angulus A maior, ciiiàm B. Ergo erunt aeqüales,& ingquales.

quod eft abfurdum. NonergòBC gquale eft ipfi A C. -

Sit tertiò minus, fi fieri póteft. Ergo ex prgcedenti minori

!ateriBCopponitur minórangulusA , qüod rurfus eft con

tra hypothefin. fupponebatur enim angulusA maior, quàm

B. Non ergo latusBCninus eft latere A C, fed neotic gqua

He£ggm fuit. Ergo BCmaius erit , quàmAC.Quapro

pter, &c. -

á 'Prop.6.

p„„i. - PROPOS. XXI. THEOR. XIV.

Cuiuslibet trianguli duo latera tertio funt maiora;& diffe

rentia duorum laterum minor eft reliquo ; atque tria late

ra,fimul fumpta,maiora funt duplo vnius: fed minora funt

duplo duorum laterum.

Sit quodlibet triangulum A BC.Dico primò duo quæli

bet eius latetg, yt BA,& AC, fin ul fumpta,maiora effe ter

aprop. 3. tio latere B £. Produ&to latereCAverfùs A, fecetur • DA

qualis ipfi BA, iungaturque re&a B AD. Quoniam in trian
b Prop.6. güloBAD duoeius laterâB A,& DA$i; fiunt inter fe.

Ergo banguli adbafinm D,& ABD

P. A. gquales funt inter fe; eftque angulus

§ %SJ . , CBDmaiorpartiali angulo ABD.

É Igitur angultis CBD maior eft an

' gulo D ; & propterea c in triangulo
C ÉÉÉÉÉ latus CD, angulum ma

ioreni fubtendcns,majus latere BC:

fed DC equalis eft duabus re&is lipeis 3 A; & AC, fimul

fumptis (co quodgqualibus BA » & DA additur conimu

è 'Prop.*o. TB

!

-

In1S
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B. nis AC) Ergo diio 1ateraB A, &AC , fimul fumpta, maio

r, . ra fiunt tertio latere B C. - -

ra Secundò ex maiore larere BC (eceturaC H gqualis AC; d Pr<£. 3 .

Ut eritque BH differentia duorum laterum -

le • E C, & C A. Dico iam BH minorem effe,

n- • quàmB A.Quja duo latera B A,& CA

maiora funt, çuàm BC; fi ab eis tollantur

a* gquales HC,& CA: erit e B A, refiduum B H â– e 4xib. 4,

[1t imaioris aggregati, maior, quàm B H. •*

r- Tertiò dicotria latera B A, A C,& CB, fimul fumpta,ma

[it iora effe, quàm duplum ipfius BC. Quoniam duo BA,& A f4xid.4.

:S. C maiora'funt, qùàmBê, additafëömmuniterBC: erunt ******

tria latera BA,A C, &CBmaiora, quàm latus B C, bis fum

»ri ptum. -

11• Quartò dico tria latera BC,BA &CA,fimul fumpta ,,

n1 minora effe, quàm duplum ipfius BA, vnà cum duploipfius

á- CA. QuiaBCminus eft , quàmB A, vnà cum CA; additis g«4xio. 4.

O- communiter duobus BA, &CA: erunt g tria latera BC, B .

A, &C A; fimul fumpta, minora, quàmBA, bis fumptum,

» vnà cumCA, bis fumpto.QJg demonftranda erant.

S C H O L I J^ 7M.

fe- - - - - --- --- - -

:e~ Ne dùm in latcribus cuiuslibet trianguli ; fed im quibuslibet tribus

[1t quantitatibus, quarum du£ qu£libet tertia fint maiores, idem verificatur.

Erit enim quarumlibet earum differentia minor tertia ; &tres, fìmul

fumpt?, maiores erunt duplo vnius; fed minores duplo duarum reliqua-,
[í- 7/4//1 • . ' - - -

Ä PROPOS. XXII. THEO R. XV. Eucl. & 1.I.

g; Siab extremitatibus vniuslateris trianguli dug re&tg lineg in

D tra ipfum conueniant , hg , fimul fiimpte, minores erunt

u!S duobus reliquis triangulilateribus, fimul fümptis;maio

D. rem verò angulum continebunt.

$ Sit triangulumABC,& àpunétis B, C concurrantintra ,

3• triangulum due reéte BD, &'C Din D. Dico BD, CD fi

C: mul, minores effe, quàm B A, CA , fimul fumptae ; fed an

u] gulum BDC maiorem effe angulo BAC. Produ&ta BD,fe

11• cct A C in E: crunt a BA, &AE, fimul fumptæ , maiores, a prop- ws2

quàm
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- quà m B E; & addita communi E C:

b Axio. 4. A. erunt b d'ia: B A, & A E C maiores

\ -• * ^ duabus B E, & E C fimul.

Rurfus c C E , & E D fimul, maio

res funt , quàm CD ; & addira com

* •^ . < muni D B: erunt d dua- C E,& E D B

ÉTö fimul, majores duabus Cp,& D B.
- • Qtiare A B , & AC fimul fumptæ,

'<• ' multo maiores funt , quàm BD,&
DC fimul. ' •.

e Coroll. 1. Poftea e angulus B DC externus in triangulo E DCmaior

prep. 13. eft interno,& oppofito C E D: hic verò externus eft in trian

5°''°' ' gulo E AB;& ideo fmaior interno, & oppofito angulo A.

c Prop . 1. !

d vdxiv. 4.

****** §uare angülus B DC multo maior erit ; quàm angulusA.

Quod erat oftendendum. v

Eucl. zz. I. PRopos. XXIII. PROBL. VIII.

Datistribus re&is lineis, triangulum conftituere, cuius fin

gula latera fingulis datis reétis lineis gqualia fint. Oportet

autem , vt vnâqugque datarum linearum minor fit reli

quarum aggregato. -

Sint tres re&tæ lineg A, B,&C, quarum duæ quælibet reli

qua fint maiores. Debet conftitui triangulum , habens tria ,

a prop. g. latera gqualia tribus datis reétis lineis. Sumatur quælibet re

&alineaD E indefinita,& in ea fecetur a DF æqualis ipfi A,&

ex reliqua fecetur F G æa

É qualis B; & tandem fece

b Po#.3. ..---*****••.. ö— * . , tur G E æqualis C. l)ein
...” *•. de b ccntro G, interuallo

;' }!-- ó ETCiçülüs EN KÉ
$ -^N '., fcribatur.5. centro F, in

3— - - - í teruallo F Dalius circulus

P * k H g = §§;;;;;;;;';;

quia fingulæ re&e DF, FG,& GE æquales funt fingulis A

B, & C;atque vnaquæque harum minor eft aggregatQ dua

rum reliquárum. Ergoduæ quælibet ipfarum, DF, FG, G E

e scol.prop. maiores funt tertia.Eftquc circuliDNH diam£tcr DH du

3. I. pla radijD F,& E Kdupla ipfiusG E. Igitur c D H,& E K fi
: « . mul, maiora funt, quàmD E(quæ eft filmnma omnium'®s

-
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& ablata acömuniter DH, erit E K maior,quàm H E,quie eft d ario.4.

refiduü ipfius D E.Ergopun&um H cadit vltra püétum Kad

partes E. Poftea e quiàDH dupla ipfius D F mirior eft, quàm e Schel.

ómnium trium fummaD E. Ergo púêtum H figuræ DNHF ***?***

cadit inter punéta E,& K diametri K E, ideft intra figuram K

N E G;& propterea duæ peripheriæ DN H, & EN K fe fecit -

antequani adpüéta H & K pertingant.fe fecent in pun&to N, *

& ducantur reétae FN,& G N.Et quiafF N æqualis eft ipfi D

F, cùm à centro ad peripheriam circuliDNH ducantur; cft

que re&ta A æqualis eidem D F. Igiturg FN æqualis eft ipfi

A. Similiter GN,&G E funt radijeiufdem circuli;& ideo h g

quales: eftque reéta C æqualis eidem G E. Ergo *NG æquã- R a,;,.,,.

lis eft ipfi C; atque re&ta F G fa&ta eft gqualis ipfi B. Igitur

trianguli FN Gtria latera gqualia funt tribus ditis reëtis li- i -4 xiv. i.

neis A, B,&C. Quod erat propofitum.

, ^ -

f-aaeio. 1 .

g-4 xio. r.

S c H o ' L 1 y M. , *

Conftat,fi tres linee D F, FG, G E, deinceps pofte, fuerint peripherie

eiufdem circuli, qu£ efficiamt arcum D F E minorem integra circuli peri

pberia ; & du£ quelibet ex illis maiores fint tertia peripheria ; fìr

que D H, dupla ipfius D F, atque E K dupla ip- -

fius E G. atque comiungamtur reéte linee D H , E J< _}£

K; neceffariò h£ du£ reti£ lineæ fé fecabunt imtra pJ*j*~$

circulum , antequam ad punéta H , &• K pertin- ... *£*.

gant. Nam pun£tum H limeg D F H, cadit, vt im /.«' **-..

propofitione offenfum eft, inter pun&a K, & E ix f;&

alterius linee K G E, ideft intra figuram K G E

N. Et quoniam k K G E dupla ipfius GE minor k £cbo?.

eft, quàm D K E. Ergo punäum bnom cadit inter pun£ta H, & x. Rur- prop. •**

fus quia D KE minor est peripheria integra circuli. Ergo punâum D jion

cadit inter £ , & H: ideoque punäum D cadit extra figúram x G E x.

2gare due linee DN H,& £ N K fefecabunt antequaî ad pun£ia H;&

Kpertingant. &*propterea intra circulum comuemiunt.

?r£/emis Problema dicitur determinatum, eo quod non potcfi fieri niß

contrahatur eius vniuerfalitas in illis verbis: oportet autem , &ç.

IN;im ab/que tali determinatione problema effet ij poffioite. PropriuÅ.
eft ergo determinationis deftruere illam *miuerfalitatem /uppofitionis.

A'on enim licet ex tribus quibuslibet datis reäis lineis triaíigülum confij

tuere, nifi habeamt, iam diäam, conditionem 3 propterea l quod in quoli- 1 Pro». • 1.

bet triangulo duo quelibet eius latera reliquo dépefit eße mäiora: „cob.

fat,
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' ' ' ffai, quòd ab/que illa determinatione multoties triangulüm fieri poffit.

Nampropofitiones demomftratiu£ debent femper vniuerfaliter confidera

• ri ; &- ideo càm im hypothefi dicitur: Datistribus reétis lineis: fen

" fus eft qualefcumque fint prediête limee , ideft variata infinitis modis

nemjura ipfarum, triangulum comftitui debet.

:;;rr. P R O PO S. XXIV. P R OB L. IX.

Addatäm reâam lineam, datumque in ea punétum, datoan

gulo æqualemangulum conftituere.

Sit data reéta linea A B, ad pun&tum eius C.debet conftitui

- angulus equalis dato angulo E. Ducatur, vtcunque, re&a D

***** *3. F, vt fiattriangulum D E F; poftea a fiat triangulum C G H,

- 'íúæqualia fint tribus lateri

bus trianguli D E F, fingula fingulis,

A ita vt ad punétum Cconueniant duo

latera,CG quidem æquale ipfi D E,
C. E &CH equafe ipfi E F(fieri efiim hoc

poterit , cùm duo quælibet latera ,

_- t trianguli EDFreliquo fint maiora).
iam in his duobus triangulis omnia ,

HI F latera vnius gqualia funt omnibus la

teribus alterius, fingula fingulis. Er

b p. - gob angulus C æqualis eft angulo E.

rep. 7. P, (qui à lateribus GH , & D F æquali

bus çiuntur) . Et hoc erat fa

C1CI1ClllRmL*. . - -

C o R o L l A R I v M.

Patet eadem conftru&ione fieri poffe triangulum fimiliter

aequale cuilibet dato triangulo. Nam fi datum fuiffet trian

guilum D E F, conftruótum effet alterum trianguluni C G H.

illi gquale, æquilaterum, & æquiangulum. - -

Eucl. 16. I. P R O P O S. XXV. TH EO R. XVI.

Si in duobustriangulis fuerint duo anguli vnius equales duo

bus angulis altérius, vterque vtrique ,& vnum latusyni

lateriãquale, quæ fiuc æqualibus ángulis adiaceant , fiue
• . æqua
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| er4

: eae

modis

æqualibus angulis oppofita fint:erunt triangula fimiliter

æqualia . ..' ' ' ' j- • : --- -- -

• : ; • . •,. ! . ; ; • ■ . ' .

In triangulis ABC,& D E F fint latera A C, & DFeoua

1ia inter fé, & angulus B AC æqualis angulQ IX • 3tgue argu

lus A BCa:qualis angulo,E , fiiie fint afiguli BA C•& I?£
quales: pariterque ânguli A C B;& F inter fe æquales; Pa

tet a in vtroquè cafii'tertium angulum*vnius tfgngil:a.

unlem effe pöftremoangulo alterius trianguli. DigQlafcta

B, & D E &ffe gqualia $pariterque latera CB , & F E,intcr

fe gqualia effk. Si enim hoc verum_» • • ,; , f . i*'* * * *
non eft ». fit A. B maius , allt minus » .. ; |#! .… > 1** , • • • , ,

a coroli.s.

prop. 18.

.* t .-*. '
; ; »

-

quàm D E; & fecetur • AH gquale , o***) B% ' * E. ( b Prop.s.

l) E, iungaturque reótaC H. Et quia ,

circa eqüales ángulos:A»&'D latera ?

CA,& F Dgqualia funt; pariterque

latera H A , & E D. funt gqualia. Igi- !

tur c in trianguJis.A C H,& DF E ^.
erunt anguli ACH,& F gquales inter fe. Erat autem angu- -

lus ACB eqnalis eidem angulo F. Ergo d duo anguli ACH,

& ACB gquales funt inter fe , pars , & totum , qüode eft im

pofIibile.Quare reéta lineaBA non eft maior, neque minor,

Quàm E D, 1cd gqualis erit. Eadem ratione latera CB,&EF

gqualia erunt. Qu9d erat probandum.

P R O.P OS. XX V I. THE O R. XVII.

Quadrilaterum , cuius oppofita latera funt parallela , habet

ángulos oppofitos, &Iatera oppofita gqüalia inter fe ; at

que diamcter ipfum legat bifafiám ; fed diametri viciffim

fe fe bifariam fecant. Vocetur talis figura Parallelogram

mum. Et perpendicularis , à fùmmitáte ad oppofitam ba

fim ducta, vocetur Altitudo Parallelogrammi.

A B, & D Cparallela inter 1e ; pariterq; latera A D BC. fint

arallela. Dico primò latera AB, & DC inter fe , nec non .

atera A D, & B C gqualia else ; Secundò angulosB, & D in

ter fe, nec non anguIos B A D, BCD inter fe gquales cff » ;

Tertiò triangula A B C, & A D C, fecla à diametro , gqualia

c Prop. 4.

d Axio, 1.

e Axie. f.

Euci,34. I

Sit$ BD, cuius diameter A C, fintque latera .

cffe ; Quartö diamctros AC,&BD fe ie mutuo bifîam ,
2 fccare
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a 'Prop. i 3.

b prop. 13.

c Prop.sg.

«d Axio. s.

è Coroll.

j»rep y.

fprop. 15.

gprop. a6.

hprop. . $.

£• i js.i.

- fecare in E. Quoniam in quadrilate
A E ro A C latera Oppofita A B, & DC

funt parallela , & fecantur ab A C.

Ergo a anguli alterni BAC, & D C

A æquales inter fe funt . Similiter

ID C quia à re&tæ AD, BC fiint parallelę,

& fecantur â reéta A C. Ergo alterfii

anguli BC A, &DAC æquales funt inter fe. Quare in trian

oB ACduo anguli fupra bafim A C æquales funt duo

ÉÉ angulis trianguili DAC, fuper candem bafim adiacenti

btis, finguli fingülis ;& ideo « erunt triangula BAC,&DA

C fimiliter gqualia ; & propterea quadrilaterum ipfum B D,

fe&umerit à diametro ACbifariàm. Poftea latera A B, &

DC, oppofita angulis æqualibus alternis inter fe; nec non la

tera oppofita AD, & BCgqualia erunt, Deinde duganguli

oppofiti B, & D æquales eftint , quia eidem bafiAC oppo

nührur. Rurfus quia æqualibus angulis DAC,& BCAad

duntur anguli æquales BAC,&DCA. Ergo dtoti anguli

oppofitiDAB,&BGDæquales inter fe erunt.Tandem quia

iríÉriangulis AB E, &CD E duoanguliB AE , & DCE æ

uales öftenfi funt , & anguli A E B, &CE l) ad verticem ,

unt, æquales ;& duQ latera AB,&CD, fubtendentia angu

los æquáles, oftenfa funt æqualia. Erg9fA E ipfi EC æqua

lis eft3 nec non BE ipfi ED æqualis eft. Quare patet própo

fitum. Vocetur figura ABCD parallelogramma. Et reóta

à fupremo latere A B ad oppofitám bafim DCperpendicu

Jariter du&ta ; vocetur Altitudo paralielogrammi.

C O R O L L A R I V M.

Hinc colligitur, quòd,fi fuerint duo parallelogramma,qug

-habeant vnum angulum vniangulo equalem, erunt reliqui

anguli vnius parallelogrammi æquales reliquis angulis alte

riùs parallel6grammi, finguli fingulis. Nam g duo quiiibet

* oppöfiti æquáles funt inter fe , & interni, b& ad eafdem par

tes duobus reétis funt æquales.

PROPOS. XXVII. THEO R. XVIII.

Siin quadrilatero anguli oppofiti inter fe , aut latera oppofi

ta fuerint gqualia , vcl duo latera oppofita tantùm fint pa

- ' ralella,

-!
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t £Iate

» A C.

3 D C

militex

allele,

altern1

, trian

t duo

acenti

& D A.

m B D,

A B , &

nom la

anguli

O.

.%$.
anguli

nm quia

C E æ

-icem-*

a angui

; aequa

ropo

£?ia

indicu

rallela,& æqualia, vel duo latera oppofita parallela,& dio

anguli oppofiti çquales, fiue duo látera oppofita paralle

la , & triangula faéta à diametro , gqualia,fiuedugdiame

tri mutuò fe fecét bifariam:erit femper Parallelogrãmum.

Sint primò in quadrilateroBDanguliB,& Dinter fe,pa

, riterque A,&Cæquales. Dico BD parallelogrammumTef- .

fe. Quoniam A ,& Ca:qualibus, fi - -

addantur anguli æquales Dipfi A & \ /Ä E]
B ipfi C: erúnt a anguli A ,& D fi- - - a 4*iù. s.mtil, gquales duobus G, & B: fed /, - • •

quatuor * angnli cuiuslibet quadri- C b Scol. v.

lateri æquales funt quatuor reétis. - prop. 18.

Ergo duio anguli A, & D fimul, duobus re£tisfunt g quales ;

& íünt interfiiad eafdem partes. Ergo c AB , & DCparalle- c Prop. 1«;

lae funt. Eadem rationeAD,& B Cparallelæ erunt; ideoque -

fpatium BD parallelumgrammum erit; - -

Sint fecundò duo latera%i,A B , &D C gqualia in

ter fe, pariterque D A, & BCęqualia. Dico fpatium efle pa

rallelogramnium. Duêta diametro BD, A. IB

erunt iii triangulis ABD, &CBD fin

gula latera fingulis lateribus gqualia , &

BD latus commune.Ergo d eruit fimili- d Prop. 7.

ter gqualia , ideoq; angüli oppofitiA ,&

Cgqüales eríit,atq;A DB,CBD inter fe, D C

nec hö anguli ABD,CDB gquales eriit -

inter fe.Quare e duo anguli A DB,& CDB,fimul fumpti,atq; e 4*io. *•

CBD,& A BD,fimul fümpti,gquales erunt inter fe.Igitur ex

prima parte huius fpatiumipfum erit&5j? Iammunn.

Tertiò fint latera oppofitâ AB,&CDparallela , & gqua

lia tantummodo, idem fequetur. Si
enim hoc verum non eft , du&tafB A P. fCoroli.

E parallela ipfi A D, fiat parallelo- II-—7), Prop. 16.

rammumAD E B. Cadet ergo re- .•* ; |*

a BE citra, aut vltra pun&um C. ..~~ : | *. g prop. 2, 6.
Ergo g latusD E æqualé erit oppofi- {...” Ei l.3E * Prop. z6.

to AB, feuDg, pars , & totum ,, ijT&
quod eft impoffibile. Non crgo ali

bi, quàm inC punéto, cadit BEpa

rallela ipfi A D. Quare fpatium ACparallelogrammum eft.

Quartò fint AB,& DCparallelg.& anguli ADC,& A B C

gqua
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h co roli gquales, idem fectuetur. Sin minùs, duάa b BE parallela ipfi

p °P-16. f) A non in C cadente, fiat parallelogrammunì A E. Ergo

- , angultis i A B E gqjalis erit oppofitQ angulo D, fiue illi g

******** quiâli ABC, par§,& totum, qiiod eft abfurdum. Non ergo

B E parallela ipfi D A alibi, quàm in C cadit. Vnde patet

propofitum. T. ,

Qujntò finr A B,&D C parallele, & triangula A D B,&

k corollar. CD Beounlia , idem fequetur. Sin minùs du&ak B Eparal

prop 16. lela ipfi D A, non in C cadente, fiat parallelogrammum F A.

... Ergo utriangulum E B D equale erit triangulo B A D, fiue ,

'P******* illiequali triangulo B D C, pars, & totum, quod eft abfur

dum. Non ergo BE parallelaipfi D A alibi, quàm in C cadit.

Quapropter quadrilaterum AC eft parallelogrammum ».

Qg; erat ofténdendum. * . . . . 7 , -

TSextò fint diametriAC,BDfeάς bifariam in E, erit quo

p que A£pgrali$l9gfagimum. Nam duopgt; A. - triangula A E B, CEDcirca gqualcs an

n Prop. 4. . ' gulos ad verticem m E habejf latera g

oprvp. 1 6. • ^E * qudlia, A E ipfi EC, & B E ipfi E D. Er

- go n anguli A B E , & CD E alterni equa

pprop. 16. D TC fes- inter fe erunt ; ideoque o A B, DC in

• • • • \ ter fe parallelg erunt. Eadem ratione A

D,& BC parallelg erunt;& propterea fpatium p ABCD pa

rallelogrammum erit. Quæ erant oftendenda.

S C H O L I J^ 7M.

Si in quadrilatero duo latera oppofitafint parallcla,& áupreliqua la

tera oppìfta inter effnt equaliónom erit neceffàriò parallel;granymum.

q Coroll. * Siftjitngulum ifo celium E. A B , & ducatur q P C parallela bafi J£

prop. 1 6. B. Et quomiam trianguli ifofcelij r duo anguli E.4 B, E B.-4 £quales funt

r prop. 6. fupra bafim ; eftque fangulus externis E D cg

f prop 1 5. IE lis i 3> oppofíto E./£ B, propter paral
- iialis interno, & oppofî » propter par

3''. jj, JM B, D C, eadem, que ratione angulus E C D

gqualis ef angulo E B.-4. Ergo t duo anguli E P

u prop zo. ;' *. ç, E c D equales inter e fun;5& propterea u fub

x Axio. z. D É KC tem alaterâ D E, C E equalia erunt. Quare,x ß

ab gqualibus lateribus E .A, EB trianguli ifofce
lij E.A B tollantur £qualia latera D E, C E, erunt

refidua D.4, B c equalia ; & proptcrea quadri

— laterum.A B C D , h.:bcns duo latera oppofìta.*

A. lô B, D C parallela; & duo reliqua latcra.A D, B c

acqua

t vdxio. i.

;

-
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æqualia, non erit parallelogrammum ; cùm : latera A D, B c conue- y^g*** *;
muamtim E. ... ** ***** J. ! . - ;, prop i 4.

P Ropo$. xxvIII. P R O B L. X. -
Eucl.9.VI

Datamreétamlineam inquotcumq; gquales partes diuidere.,

Sit data re&ta linea AC, fecanda in datam multitudinem_»

partium æqualium. Ducatur àpgn£to Ari$ta AB, efficighs ^

in A quemlibet anguium CAB,& inA B feceturÉÉÉÉ
bet fegmentum AD,& fiant a fucceiiiuè partes D E. E F. F 3. a Prop.3.

aequaies ipfi A D, quæ tot fint, quot partes cjuales in A C,

debent contineri ; iunga-.
turque reéla BC, & à pun- A _G_ H_λΛ. C.

êtis D, E, F intra triangu- . I. *. ' :

lum A BC ducantur & re- , , §“Î

&ae D G, EH, F M paralle- IDS

læ bafi BC, quæ fecent re- j …

&tam A C in G, H, M. Di- E

co re&tam A C feótam effe r

in partes æquales impera- '. - :

tas. à punétis D, E, F du- · · > !

cantur c re&tae DN, E O, F B c£;
Kparallelæ ipfi A C, fecantes proximas parallelas in N O K. prop. 16.

Et d qu9niam , propter parallelasoppofitas , fpatium GDN J p,., .«.

Hparallelogrammüm eft : erit e DN æqualis ipfi G H ; cùm- e p,.;. .s.

que in triangulis DN E,& AGD externusfangulus ND E fprop. 1 5.

æqualis fit interno,& oppofitoangulo A propter parallelas

DN, AC, atqueg interìùs angulusN ED aeqüalis fit exter- gprop. 13.

no, & oppofito angulo GDA, propter parallelas H E, GD; • -

atque duo latera adiacentia D E, AD equalia fint faéta. Er

goblatera DN, & AG equalia funt inter fe: erat autem GH h Pr°* ***

æqualis eidem DN. Igitur i G H gqualis eft ipfi A G. Eadem _

ratione H M, &MC öftendentur £quales eidem A G.Quare '***** **.

AC fe&ta erit in tot partes gquales AG, GH, HM,MC,

quot funt partes imperatæ, contentæ in reéta AB. Et hoc
crat faciendum. -

C O R O L L A R I V M..

j , b Corok.

, prop. 16.

Conftat ex conftru&tione huius propofitionis, quòd, fila

tus trianguli diftributum fuerit in quotcunque partes gqua

les,
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Eucl. poß.

V vel

4xiomas

XIII.

les, atque à diuifionibus ducantur re&tæ lineæ parallelæ bafi ,

diuidetur ab eis reliquum latus in totidem partes æquales.

Nam triauguli A BC {e&um fuit latus ABin partes æqua

les AD,D E, E F, & F B, & oftenfum fuit latus A C fe

£;gt; totidem partes æquales à parallelis D G, EH, F M,

PROPos. xxix. THEOR. XIX.

Si duo anguli interni ad eafäem partes eiufdem lineæ re&tæ,

fecantis duas alias reétas, fuerint minores duobus re&tis

angulis:illg re&tg lineg, produétæ,triangulum conftituent.

Sint duo anguli D A B, & CBA minores duobus reétis.

Dico reάas liiieas AD,& BC concurrere ad partes D, C, &

aprop. ■4.

c prop. 1 1.

dprop. 18.,

e Axio.4.

*

fprop. 3.

g Corol.

- prop. 1 6.

A PoM m.

i Coroll.

prop. 1 6.

K Coroll.

•rop .8.

efficere triangulum. A quolibet pun&to E, infra A, coniun

gatur reéta EB; & fiat a angulus BE F gqualis angulo E BC.

Et quoniam duo anguli A, & A BC, ideft tres anguli A, A

B E,& E BC minores funt duobus re&tis.Ergo c minores funt

duobus angulis BED,& BE A , qui duobus re&is gquales

funt ; & cft d angulus D F Bgqualis

duobus angulis A,& A B E inter

nis,& oppofitis in triangulo A B E.

Ergo e reliquus angulusA EBma

ior crit angulo E B C; & propterea

angulus B E F (qui gqualis erat an

gulo E BC)erit minor angulo A

E B; & ideo reéla linea E F{ecabit

' _ reétam lineam A B, inter punéta ,

R A , & B.ΒΚ;f'É re&tae F

- K, KM,& » fingulς gquales
G H Ö N X ipfi A F,quoufque fiatAGĘ

quàm AB. Poftea ducatur gGXparallela ipfi F E, vel BC,

& F E menfuret ipfam G X, produótam, toties , quoties A F

metitur ipfam ATG, & coniungatur b re£taAX, &à pun&tis

F, K, M i ducantur , intra triangulum A GX, re&aeM H,K

O, F N parallelg ipfi AX, fecantes latusGXin punétis H, O,

N. Patct k latus GX fore diuifum in tot partes inter fe Š
les G H, H O, ON,NX, quot funt partes gquales íí F,

contentg in A G ; fed quoties A F mcnfurabat ipfam AG ,

totics F E meticbatur fcétam GX. Igitur rc&la: F E,& GH

¢que `
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? bafi,

ales.

sæquá

\ C fe

-{, F M,

* quatuor reáis , poßrem£ re£t£ conue

gquè metientur eandem reétam GX ;&propterea tG H ae- ferario.,,

çüalis erit ipfiF E; erat autem M'Ggquâlisipfi A'F , atque ,

anguius •MGH æqualis angulo A FE(eo quod G H,& F m prop. , ;.

Eìiitparallelæ).Ergo manguilus GM:Hæquigliseft aiigulo

FA E.fed, opropter parallelis AX,&M H, eft angulusG A Pprop. 4.

XæqualiseidemianguloGMH.Ergopangulus FAE gqua- °*°p. 1 y.

lis eft angulo G AX; congruunt autem duæ re&ae. FA ,& G P ***•. i.

A. Ergo q duae reétae E A&XAfibi mutuòÉÉÉ ideo- -

querêtâ AE, produéta, conuenietcumre&aGXimpun&o * *** 2.

X.Tandem cùàm in triangulo GAXâpün&o Bducãtur re,

&aB C, intra ipfium triaìgulum , parallela bafi GX. Igitur

produ£ta fècabit reliquum latusAEX, vt inpü&o R. Quod
crat oftendendum. i • , . v.

f - -- - ;,.* * ; - -* ! '.

, -, -, . . C. O R.“O -L L A R I V M. . . .
- < • . * £. <!--

, « , • - , * * -> - - -

Patet, fi re&ta, linea fecuerit vnam parallelarum, fecar* •
4uoque alteram." - • , - ; • • '

Näm oftenfa eft rc&taAD, fecans vnam parallelarum F E,

fecare quoque reliquamB C. .* * * , ' t - -

* r - -

';,*! ,. , … • , • • * ..

: I. 1 , S., G. H {.6 L. I i }^, 24. χ' ■. · · · · * • * , .'

. . .' .; • •, t \ *• , ; … … ;'; , :

fHinc colligitur, quòd, fi quatuor reä£ line£ fe fecuerinr, ita »t cen

ftituant tres angulos internos ad eafdem «, -

partes , qui fimul fumpti, minorcs fint *:---.....A = B

ω.

aiem*, &quadrangulum efficicnt. *.
Reάglinet.4B, BC, c D , &• D E. , -

efficiant tres angulos B, C, & D , inter

nos , &*ad eafdem partes minores qua- . *

tuor amgulis re&is. Duco poftremas rc- $. -

£ia* lise** 84 3* P£, produäas , concurrere ad partes ae 3- E»ein.

G, & efficere quadrilaterum. Comiungatur rcgia iinea B D. Q«omiam.»

tres anguli J4 8 c, c, �* C D E, minores funtquatuor retîis anglis,funt

que rtres anguti trianguli B CD £quales duobus retfis.Igitur [duorefidui r Prop. rg.

ang-li-45 P» 3- E P # • fimul fumpti , minores erunt äobus re$i$; &. J7. +

propterea creáé B -4, & D £ produäie, conuenient »; in G. , ser- $.*

H P Ro- '
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· · · · ·

•* , :

* * * * , . . . I' … r . . . ,., -: :. :. .: - -

• . PRO POS. XXX. TH EO R. XX... ... f

* * , H • i ! . , . . . . . * /. • • • • • . i: tº,. s. . ; v. i. •• , . .,

Siin duobus parallelogrammis vnus angulus vini angulo æ

: qualis fucrit, atque bafes inter fe , pariterque altitudines

zquales fuerint: ctiam arallelogramma erunt æqualia.

• • intef fe. ! • . - » « * * * * * *..

, • • 1**, ' * * *, * , * *; ; ' X' , !• •. . : ,*

, In duobusÉÉÉ? rammisBD,&FH fint ahguli B, &

Fæquales,&bafesBC , FG æquales,atque pcrpendiculares,

AT 1 . D . . E H feu altitudines AK, E N3 quáles.
- • .Dico parallelogramma BD, F H g

qualiâ effe. Dicantur diaretriA C.

E G. Quja in triangulisABK,EFN

guli reéti K&N, atque latera A K »

ÉTETê ÉT& * £uiitaiigujB & Fęqualcs,& dugan

2prop. •*.

b prop. 4.

c prop. x6.

d prop. 11»

®prr. I O.

fprop. 1 s.

34xio, 3•

: : vixit : É N equalia,qug oppofitafunt angu

: lis gqualibus. Ergó- B A.F E gqua
Nί•••- '; ' . . liaTfùnt. Et quoniam circa angulQs

gquales B, F, fàtera AB, E F funtgqualia ; atgt;$, latêrâBC,

ÉÉTÉîpariter ęqualia, Igitur • tíiangula ABC, E FG g

qualia fufit,& ecorumdupla parallclogramma BD, F H£

qualia quoque erunt. Quod, &c. - 1
*• . . • - - ,• • - ; , ,..*.. • \ . * • • • ;. v v *su . . *

, s c h o 1 1 ^ ^1. *

facilè colligitur, quòd in duobus triangulis » autparallelogrammis » fi

vnus angulus $ni angulo £qualis fueris, aut ambo fimul gqualcs fint duo
bus angulis ,eáis , & latera eleuata fuerint gqualia: erunt perpendicu

iare, àfummitatibus triangulorum, velparallelogrammorum, adeoram

bafe, du£tae, pqnales inter fe. Yocentur diäg perpendiculares Altitu

dines triangulorum. *.

In.ÉÉ ,&-parallelogrammis.* B C,& EF 6fint anguli8&
f equales inter fe , vel ambo fìmul fìnt gquales duobus re£is , &- latera

ÃÄÈÉÊf fint æqualia ; & à fummitatibus 4» &*££*£*

tura perpendiculares -4 k , &£ N. qu£ fecent bafes B c ; &fG im K,

& N. Dico perpendiculares •* K, EN gquales eße. Et primò, fi anguli

B& F re&iffrit, patet e ipfamet later4gqualia -4 B, F Fperpeudicula
riaege.Jatf anguli B & F fint equales duobus re£tis; cùm f etiam an

guli deinceps, faííi á reíia E F fupe: N*9 •fint gquales duobus reáis •

Ablato g commitmi , remancnt anguli B, & E F N gquales inter£*
- - fd€0
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ideoh ambo acuti,aut ambo obtufi:cadunt verái perpemdicularés ad par* hprop. 1*;

tes acutorum angulorum.1gitur efficiemtu* duo trigngula.% B k,EF N 4 ' *•bol. 1.

que habent angulos B& F æquales, nec mom angulos reííos K & N gqua- ?rop. 18.

les ; atque latera J4 B, E F »angulis reëiis oppofita, etiam gqualia in
er fe. Ergok perpendiculares./K, & E N equales erunt. Vocentur k prop. »3.

triangula, vel partllelogramma J£B C, & E FG æquè alta.
; .' . . ) 1 i **;- v. ,', .

' PROPos. XxXI. THEo R. xx I. - ! i;i', r.
I . 1°.:»t , ,; ; • ';:;-* t - -, ' 30 • l.

Si duo párallelogramma noû equiangula bafes gquales, & • • • • .

- altitudines gqualeshabuerint, eruntgqualia. * ., ',.,

In parallelogrammis AC, EG, npm gquiangülis, fint3a.

fes BC, FGgquales,& parallelogrammörum altitudihes fint

etiam gquales, Digoiparallelggrammg A C,& E G cffe g

qualia. Fiat a angulusCBKgqualis angulo F, & ducatur b C s pr°P;.•*•
Ngara!l£laBK& pro- A <D ''^rvrr*- ' E. 3** *£H b Coroll.

ducta A D fecet cparal-: i- -#, ££;
las B K. C N in K& N; ! C C, 0roll.

fa&tumque d erit paral- :

lelogrammum B C N.,

K , cùm etiam AN fir

• ! • • *

- E q …, c… Fi . v G ; -;
parallelaBC. &!©11t3lll , * I; . :; ti.: g. :• • •!_ _ _ .. , • • • i •

intriangulis ÃÉK,&DCN eft , angulus CDN 9Xt££Ì8 e pro» ig.

gqualisinterno, & oppofito anguloBA K (propter paralle

Ia§ A B,CD35paritëfque fintérpusangulis CíN DÉqualis f prop. , ,.'

eft externoB KA, in páralielisCN, BK, & duo gIaterâB A, g?rę,23;

CID,fubtendentiaŠ.angulos» funtipt£r£æqualia-3

cùm fint latera oppòfita parallélogrãùnii A C. Erg6 & trian- h prop. •;.

gula AB K, & DCN æ- I '

§ualia funt inter fe. Et (in A—Å£—}!. £—

primo,& fecundo cafu) | A'. * ' •

addita ; cgmmunitcr figui- }. A*. ; ■ / . / „ , • -4*is. »,
ra BC D K,eritŠ 'l^ . , a

grajûum AG ggggt;: ÈT©*.FTGp.^ „ .- .*w*»* * '* ,

paraljelogrammoBN.At. T. , ;y g, . .' . . * '

( in tertió cafu) k ablato communiter triãguloD OK, erunt . . . ' *
quadrilatera A B O D & N. Q C; gqualia inter tc ; addito- k Axio. 3.

que , c9mmuni triangulo B O C, crit pariter Parallelogram- l Axi

iììum A B C D £quak paraligiograùiììo BCN K. I. iii quia '*** **

Parallelogramma B §. - §. lur,;*.-usu,;gt;
, - - - '''' H ^3 clas

»
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m P^°*** !elas AN& BC, erunt m æquè alra ; cùm omnes perpendicu

lares, feu diftantiæ parallelarumAN& BG, cquäle§ fiiir.Pó.

' • - A D *. fita autem fiierùnt parallelo

-
£< N E H gramma FH& AC æquè a1

.• * •* ta. Igitur parallelogranìmaB

N&FH ςόuè alta fünt,& ha

- bent bafes B C,F G gouales in

* * * V \' . ; fe,$ ángulos KBC,&

- . C £quales inter fe. Ergo paral
pprop. 3o. -.' IB *,*. F, C · · lelogrammum •F HĘ.

• Axi eft parallelogrammo BN :Sed oftenfum fuit parallelogram

0. ■ • -
-

mùm ACgquale eidem parajlelogrammo B N. Igitur • pa

rallelogramìrìa AC,&FíH£qualiâ funt inter (e. 7
•• •, , . , , 1 ' l- • •.'

- , • r. r* * * », ; * *; 3'l. ' * ' ' •;. u. *• * ) , . , ;

- - - ; •' . , , : **C O R O L£L A R I Vt M. . ,. , • * * *.

, • J * *. •* : •* t .r ', •.** i**.*. . ' (' J r .; ,. . *• :;

- - - - w - - - - - -

' , , , ' Hincdeducitur,quòd, fi fuerint duo parallelogrammaæ

. . què alta, quorum bâfes inæquales fint , parallel6gramma ,

: « A erunt ingqualia ; & maius erit illud, cuius bafis maiór eft.

- - Nam in párallelogrammis gquè altis, pofita æqualitate ba

P*** 3* fìiiììáíôïô£ ia funt ; fed fi vna æquali
, parallelogrammam æqualia funt ; fed fi vna æqualium

bafium augeatür, neceffàriò parallelogrammum augctur.

Ê,illud parallelogrammum maius erit , cuius bafis ma

.* • • 1Or C1t. - ' • • . . . - "

- • A . *. ****** * *, . , ,, . • *. -

Eucl. : 7. - -

;;;*; ' PRopo s. xxxii. THEo R. xx II. . .
„**" *, • • * .-. * . ' . . . ^ I! .^ ***...* -i- i i .; , , ,

, Triangula , quorum bafes gquales, & altitudinesfunt aequa

- • . • les, erunt æqualia inter fé ,.

Triangula ABC,&D E F habeant bafes BC,EFæquales

,., , intcrfe,&ÉÉÉÉÉÉ , feu altitudinesAO,DNà pun

* "'* ' &tis A,Dad bafes BC& E F du&ae, fint æquales. Dico trian

gula A B C,DE F effe inter fe gqua

a Corolll. A.....G P.„# Iia. Duêta a A G parallela ipfi BC,

prop. 16• , : §\ . £ & C G fa&a parällela ipfi BA , fiat

parallelogrammum ABCG. Pari

: i \£ * ratione cömpleatur parallelogram

Β- C E * F • mum E D H F. quoiiiam parâllelo

gramma BG, &EH habeht bafes B

C, EF æquales,& altitúdines æquales(cùm perpendicula

-
-

r€S

 

 
 



-

- : , ' / . ' I I B ETR ^ I. - ôI

res A O& DN fint altitudines parallelorram mortini BG&

-F H). Hrgo • parallelogramma BG& F H equalia fiint inter b prop. 3 *;

fe,& eorùm fémiffesc pariter æquales erunt:Suntque a trian- §4*° 3;

gula A BC,& D E F dimidia párallelogrammortim BG,& *?*****

E H. Igitur triangula ABC,& DEF æqualia fùntinter fe ,.

Qu9d&c. -

c o R o L L A R 1 v M i.

Deducitur, quòd, fi duo triangula fuerint æquè alta, & ba

fes inæquales fint , erunt triangula ipfa inæqualia; maiufquc

erit illud, cuius bafis maior eft. i T. -

c o r o L l A R 1 v M II. . *-*** / * • - •. * • - • • , • . . . , -* - •

Manifeftum eft, fi parallelogrammum, &triangulum ha

buerint bafes gquales, atque ältitudines æquales , effe para

fellogrammum duplum ipfius trianguli.

» Hàbent enim parallelogrammum B G,&triangulum DE

F bafesBC& E F æquales,$'; 3ltitudines etiam£9£!£§3 •,,.,.;..

& oftenfium fiiit e triângulumABCæquale triangulo D E F. - - - -

ErgoparallelogrammümBG(quodfáuplum effigfius triã- f ,,.,.,«.

guli A BC) erit quoque duplum alteriustrianguliDE F.

CO R O L LA RIVM III.

Patet etiam,quòd, fi fuerint duo triangula gquè alta,& ba- ** :

fis vnius aliquoties metiatur bafim alterius,triangulum quo

É toties réliquum triangulum metietur, quoties bafisba
im metitufr. 1^'. rt:is,… . . . _ i f. '.'.'.. - -

Sienim in triangulisABC;DE F, æquèaltis,ipfa bafis E , •,

F njetiatur aliquöties bafim BC, vt * * * • • r, •

verbi gratia qüater, atque à ptin&is * AA ' ' ' '

diuifionum M , R,& Sad verticem A -"

coniungãtùr réêå:21Íh&ae < diftrióti- ' /,

tum erit triangulum ABC in tot triã- : : ,

gula ABM; A M£R£ARS, Agg;£;ίί-§-à È
tigtfijyt bafes*quales BM, MR,R * - - '

» & SQ.Suntgue prædi&ta triajigula gquè alta, tum intcr fe,

tum ipfi D E F(quiandoquidem? pun&oA perpcndicularis

adbâîina B Cdüëta, altitudo comiiiiüiiisê& çôüíôåííiííí
* . dini
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dini trianguli D E F) & omnes bafes gquales funt. Igitur

g prop. 3*. triangulag omnia , in qug diftribuitur triangulum ABC,g

- - . qualia funt, tum inter fe , cùm ipfi triangulo D E F. Et pró

pterea toties triangulum D E Fmetietur ipfum triangulum

IA BC, quoties illiusbafis E F, huiusbafimBC metitür.

'Eucl. 4*. I. PRopos. xxxIII. PROBL. xi.

I i : … ; * A : ^ T . , …

Dato triangulo , gquale parallelogramm.um conftitucre in ,

- •' ' ,-, ; : dato angulo. I. * ' * • ' ,

Sit datum triangulunm A BC,& angulus D. Defcribendum

eft parallelogrammum a:quale ipfi triangulo, habensangu

aP*?-9- lum gqualein; angulo D. $. &ta à B Cbifäriam in E, ducatur

A E,& angulus C E F fiat* gqualis angulo D,& CG duca

b prop.?*. T. tur, çparallela ipfi EF,&

;gt; ;. . . . A G ducatur parallela ipfi

dprop. z6. _• . BC. Patet dfpatiú CF pa

rallelogrãmum effe: quod

cùnm habeat eandem ba*

fim ECcum trianguloA

C{E; fintque prgdi&ta fpa

-

A G, & EC. Ergo e paral

logrammum EG duplum

eft trianguli A EC; fSed

fprop. 3*. triangulum ABE gquale cft cxianguloA EC(cùm bates BE,

&ECgquales,& éandem altitudinem, habeant). Ergo duo

trianguilâ A B E,&E AC fimul, idcftĘ AB C,du

plum erit trianguli A E C. Erat autem fpatium EG duplum

gu.i,. ;. quqque eiufdcm trianguli A£9. Ergo&parallclogrammum

Ε G gquale eft triangulo ABC. Qúproptcr dato triangu

lo,&c. Quod erat faciendum. . . ; :. . . . .,. . : .

' - £. fi --• • . . . '; . •; ' /. • I f,' , , ', vt *

sua.« 1. PRopos. xxxiv. PROBL. xii. ,
-

e Coroll z.

prtp- 3 & •

. * - *. _z tº •, • t •' . * « A :.;-;i^: • f ;*» , f . :
- - *. _ ! * • - - - - - - • i - -- . - -

SE;data reéta lineâ quadrilatertim defcribere,cuius ©mnia;

atera gqualia fint ifiter {e , atque omnes cius anguli recti;

fint.VoçeturräiisfigtiraQtiadfatum.TT. .
* .-. . * ' • •*.*•-* ^ * - •^ .… - - ί ι , ι) ... * • *

$it data reélâAB,füpra quam figura impcrata defcriben
· · · · · ·-·- da

.:.. t •

tia inter eafdem parallelas^
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da eft. Eleuetur a C Aperpendicularis fuper A B; & £ fecetur a Prop. to.

CA equalis ipfi A B; ducãturque cCD parallela ipfi AB,& °?°?;

B Dparallela alteri AC, conueniensd ctimDC inpunéto D. 5 £;;

Dicó fpatium parallelogrammtiif A Deffe gquiláterum,& '£j;

equiangulum.Quja A D parallelogrammum eft. Ergo ela- prop. :9.

tuisCDgquale eft oppofit5 lateri AB; fedeidemABex con- £};o»%s.

ftru&tione eft equale C A. ErgofCD c ' j ' ' T» ' faxis. i.

gquale eft ipfiCA. Sedg rurfiiseidefh T - Π gprop.a6.

CA æquale eft latus illi oppofitumB || · · · ' ' • | . .

I). Ergo BD gquale eft ipfi CD;eftque - hproP, &6.

eidemCD gquale latns£££££ A. i • ;

E. ErgoB D, & AB inter fe fùnt gqua

lia. Patet ergo omnia latera parallelo

grammi ADgqualia effe inter fe.Qiiò- | . . - -

iiiam iverò iì parallelogrammo ÄT) | . _. | **** ***

duo interni anguliχάέ, funt A , : IB

duobus re&isjeftque A, & conftru- 2" J'

&tione, re&us. Ergo Cquoque reétuseft. Cùmque &anguli

E, & D füis oppofitis fint gqúales. Ergo erunt anguli B, & D

re&ti quoque.proptereaque anguli omnes figur£ AD re&ti

erunt. Defcripfimus ergo fuper AB figuram AD, quam.

«oftendimus effc gquilateram , & gquiangulam.Vt quigreba

τur. Vocetur illa Quadratum. • . -

kprop. a6.

C O R O L L A R I V M.

Ex poftrema parte huius propofitionis colligitur , cuiusli

bet Parallelogrammi, cuiusvnüs angulus rcétusfit , cffe om

1ncsalios angülos eius, réétos.• £-T i * * ». -

" i, . , . . • ' ' '· · · · · · · · · · · ti , L . t . t',

•-' • - l.

' Finis Libri primi.
' , . - . .\ - - • • •

- - - - - - - •. \ • *. . . . . . . .
- - - -

- -

*f 1

- i - ' - . -

- - — Libcr
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Baet.tib.; » y -* * * L • I B E R. -

. III. .*- *. . . .

3. * s E c V N D. V , S.

- -- , -* £. - a

, * Quoniam in hoc librq confideranturprimæ, & elementares
paffiones circulorum , propterea prius aliquae definitiones

- • • • , ^ -* -

' exponi debent. i *■ , , . .
1- - - - - -

* <> ' .::_ i -' - ; * . -

D E F I N I T. I O N., E. S.

- I. • ' . - - -

Re&alinea circulumtangere dicitur, cùm in circulum inci

•, • . '• : dens, eum non fecat • A •.;,-. - ■ : ** ' • ' '

H 1 '^;.,.,;i; ii.t».' I I. - - w

Circuluscirculum tangere dicitur, cùm,

' . ; vnius peripheria, in alteram incidens,

nonfècat circulum.

Pofito circulo B F D , ß aliqua re£ta.4 B,in

cidens in circulum , & produéta eum nom fecat.

Tangens vocabitur 3 pariterque peripheria B H,

fi incidat iz circulum B D,& eum non fecet.

„Tangens appellabitur..At fì produäa circulum.

fccat, vocabitur Secam*.

- - .? . . I. I. I.
-

Re&a linea diciturapplicari , feu coaptari cir

culo, cùm eius termini fuerint ad circuli

peripheriam.

-

Vtretta lineavt B coaptata erit , vel applicata cir

culoJ4 B C, quamdotermini.A ,& B ipfius reäg linee

fuerint in ipfa peripheria circuli.4 B.

F I V.

Segmentum circuli eft figura, quae fubre&a

inea , & circuli Peripheria comprehcn

ditur.

£ , G A^t
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rtfin circulo ducatur qu£libet rçfia443P:
vel E G, aut 7M o, Jbcari; &irXcwliimh: erit ta* y£*iwfi SI < A. S *•* i .!.• .

p.4 D, quàm M N o, vel E F G fegmentum circuli. . „I!l &\.ι

huc auiam fegmenta varia nomina fortigi** $i;B2 DOI

cnim centrum circuli fùerit intra.eius fuperficiem: di

cetur fegmentum maius , »t e$tE F G ; fi verò extra

ipfum fierit;»t in B4 D:£icttii?Agme*u* mirjWTTEEo

iìs. Éttandem ji cenárum fùeritim ip/4 refiafifea5ÌÉ, j-iiitri<-i :.d

jetante, *rin Máno: tale jegmentum appellabimrkmiaixwlas.'. . ?
•, • * • ' . ', * . v. i:;-. ; g::..:;o. Χ.C) ;,.{I .£,. *& *****

*.

... u * r * * * , , - ; ** : V. :: i . . ;<; f - . t \i\

Angulus in fegmento dicitur ille , qwiâ,dua^, ' ^v,...\ s
..ÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉÉ `2+ \A, •'> i • * •

$itïîäîáí f£ • .. '

.>mitatibusre&gìiììcg.qnsbafiscft*£

ti, contifictur : « ' * '*f.. ^.b
.{ ;{, * * * * * * -*. £. ff' iiiiiiasieci
**A^rim: ewtoJ£B Cdue re£i£ limeg.At B, D A., '* -

„££££££££££ ÄT§, * ''•minis J4fíìíîïÉ , :i!i.ííû - • .

in ditiojegmento.' ' ' T ' * '. . . * ' jjio^ ii. 5. £í

***.** I ' _….. r .…. , . fT.

• II A X. I O M. A., ;,, , ; ; , ,. ,,....

- - - - Y ' . - - . - '. .

duo circuli,quòrumradijfùnt inter fe aequales, eruntgqua

- les inter fe. Etcontra circulorum æqualium radij æqua

lesfunt. ' !. . . . . . . * . . . . ' . . , ;* ' _ * * * * , , , • . v .* : -*- .

p. « - - - - - • … -

Manifèfium eß eos circulos £quales eße , quorum fuperficies fili mw

tuò congruunt: Sed quoniam fidu£ re£f£ lineg æquales reuoluantur in •

plano circa alterum eius punäum fixum , quoufque redeant ad locnm •,

vnde moueri ceperant,neceße eß, vt circuli geniti fibi mutuò congruant.

quandoquidem reä£ line£ reuolut£ fpatia gqualia determinant, eo quod

ip/e Jem per unterfefumt æquales. Kndeliquet circulos, quorum diametri

gqüales junt interfe , effe quoque gquales,& ècontra. Et, fi radius vnius

circuli, »el diameter maior fueritoradio » vel diam.etro alterius circuli,

erit.uie maior ifto circulo , & è contra maior circulus mauorem raaium »

vel diametrum habebit. , .^ , ;,. s. …;- - - * .

. - i • ** ' • • ' , a *• - * - - - •'• ,.• • • • . *.

- _• . -* • • • • . • • • •*.• • ***** *** *t, s : • . • * •

* . . . . . … - '. ,. ** *. - *, ** , . . ., • • • .•, •- - n.

- - * • • • * • • ' '. . - -

· · · · · · · · · · · · · · · · · · · v *:.._ ..-, , •

1 ° °* p Ro.
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.-~. • \ $ ., \.\ \ , , , . ,.'., • , \wvw', ^\a*': *^ ***

ßucl. f €* .*^ ^'~- PROPOS. I.. P R O.B L. I. .o \& , ,. . . . ' «

»j. lib. III. _ - - . ' . • • • _ . , • •> ^ ' ' * .*) A '^ ; '..., ,v i.

Datacirculiperipheria, reperire centrum circuli, cuius illa:

- * T , T • • • cft peripheria. , , ,. y, * , ,
- • • . . . . ,* - ί , • *\ :. '. *< , , l**.» • • *** a ...* *•*,

sitdatâ circumferentia ABG,fiue integra, fiu£ non. Dc

bet reperiricèntram illius circuli, cuius ABC $ft Peripie
ria.Stimanturin diéta circunferentia tria quælibet pun&ta >

a prop. 9. A, B,&c,&coniungantur reétæ AB,&BC. Poftea^ ambg
lib. i. HI bifariam fecentur in punétis D, & E, à

- ibus excitentur υ.ÉÉÉÉÉÉ; »

quidem fupra AB,& E F fuper B

C. Et quia tres anguli , fimul fiumpti »

' interni,& ad eafdem partes, fcilicet

duo anguli re&i FDB,F £ B, vnàcum

- - £? DB E, minores fùnt quatuor

esâ prw. . . _. .* ..i, 5*; Ergo cD F, EF conuenientyt

ā€” in F. DicofampunâumF concürfus perpendiculatium cffe

- êáëáìíîïiùs circuli, cuiusABS eft peripheria. Sihoc v$

Εὐδή eft,fit centrum circuli ABCpünétum H, aliud ,

quàm F, concurfus „€aarum linearum D F, E F 5 ideoque •

úäïíôáëç,finonextra ambas, fàltem, £t£Yn£;?

perpendiculariumDF Coniungantur re&ae AH, BH, D H.
ÉÉÉÉÉäïóôï$triangulis AHD,DHB füpt!a£§£; A

5, 8Dæquália ,&DHcoiymune, atque bafesAH 3£{æ

3 prop. w. qüales, cùm fint radijcirGuli: Ergo aafiguli A D H,BDHæ

lib 1. ôùaiesfunt ; ideoque e re£ti: £r£$£$£? angulus A DF re

;grgp.io. ÄÈÉIigitür anguliADF,&APH aequales funt inter fe • ;

lib. i. 'pars,& totum5quod eft impoßibile. Non Erg9 pun&tum H.

3fitiâ, quàm F, effe potcft centrug circuli A BC.& propte

feaipfümpun&um F centrum erit. Qu9derat facicndum.

b prop. io.

$ib.u.

- - , ' ' • •••• - : • . '.•*

Audia , & .• s c H o • L • 1 W : M. • • • • *•
• * • • - - „ • . *, • * * * -•

IV. , ■}„, aeducitur artificium , quomodoper* angulos cuiuslibet trian

guli, fiue per tria quelibet pmnita , nomin dire£tum pofita , circuli peri

fprop.9 pheria duci Zebeaf. si enim pcr J4, B , c ducenda fit circuli peripheria ,

lib. i fecari f debcmt bifariam retig.4 B, B CinD, cj- E, & eleuari g perpen

epís. so. diculares D f,& E F,.;curientes in F;intelliganturq; re£f? •4 F»5 F,có

fii. i. c F coniun£i;.Et quoniam in triangulis.4 DF, BD F circa es;')5 r€
05
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4o* cquales in D funt latera J4 D, B D £qualia, atque £ Fcgmmune-.
£rgo hJ4 F equalis eft Fù. Eadem ratioiie£Ëj;efit eidem F B. Et h prop. *.
propterea tres re£t£ F A, FB , & FC £quales erumt. ideoque centro F, Iib. u.

raâiofw cireulus defcriptu$ tramfibit perpuntfav£,tb. G.**.*i*;;: i&
' .** I* 1 * * *. ', . ,. ,; . * . ***, * * ***, >;) *; ti; • t 1 . *r. *,

propos. II. THEoR. I. *. i ff**

Siapplicatarum in circuloquædamre&à linea per centrtim

-exfenta, aliam , non per centrum du£lam , bifariamfeger:

• &:ad angulos re&ò$eamfecabit. Et fi ad ángulosre&os

• • eamfecet, bifariam quòqucfccabit.*** **. if2a*'; tt.t

Percentrum A, circuliDBCyre£taCE applicata,diuidat

re&am B D,non per centrum extenfam,

bifariam in F. Dico re&am CFperpen

dicularern effe fupra B D.Du£tis fâdijs

BA,&A D, erufit in triangulis A, FD;!-.

&AFBduo latera BF,& FD æqualia}, .-?|*•

ex hypothefi ,&FA commune,& ba- \* <I; •.

fes AB, &AD æquales, cùm fint radij B\€ik %p LET.

circuli. Frgo a anguli AFB,&AFDg- 7. > EL-^ -. . b prop.ioi.

qualeserunt. ideóqúe brcéti.Quod cgat prinium. . .*' ' ' _ lii. i. **

Secundò A F, pef centrum diIíta , fir perpendicularisadD

a prop. 7.

- B. Dico BDin Fbifariam fe&am effe.Si enim hocverum ,

non eft, fecetur & BDbifariam in H, alibi ,%'É; F; & iun- c prop.9.

gantur reótæ lineæ AH, AB,A D.Et quia A H,per centrum /i*. i.

êxtenfa, fecat reétam BDbifariam in H. Ergo(éx prima par

te) anguluάAHB reétus eft : erat autem angulus A F B re- . -

&tus. Igitur in triangulo AH F externus ængulus A HB ae- , _ '. *

, quialisάinterno,&áppofitoangulo F;Qu9djeftabfurdum. $.£***! i.

Non ergoBDalibi, quàm in F, fecari pUtcftbifariam.Qua- %?;:**
- l/ • u •re patetpropofitum. b. 1

->

C O R O L L A R 1 v M.

Ex demonftratione huius propofitionis conftat, in quoli- .

bet triangulo ifofcelio lineam, fecantem bafim bifariam yef.

fe ad eandembafim perpendicularem.Et è contra,fi ad bafim

perpendicularis fuerit , eambifariam fecabit. Nam in trian

guIo ifofcelio ABD recta A F , fecans bifariam bafim BD,

cftenfâ eft perpendicularis fupraBD:& è contra.

- 2 PRO.

 

 



68 svcLipts Resrirvri -

sani. PRoros III THEoR IL- i stì - - - - - - -. r . -.- - -- - - 2. ss

se ore o - - , º º

Si applicatarum in circulo dua reſta linea ſe ſe mutuò ſer

cent, non per centrum extenſa, ſe ſe mutuò bifariam non

ſecabunt, i ... C '

In circulo A Bodnarea e linea AB &CD e mutuò ſe

eentin E, ſed nonamba applicata per centrum Fſintduº.
Dico non poſſeſe ſe mituò biſariam ſeeare. Sienimiynaea

rum per centrum tranſit, non ſecabiturbifariamab altera-:

non tranſeunte per cetrum; eo quod

ſolummodo in centro diameterbi

i partitur. Sed ſi neutra per centru

qtranſit, ex centro Fducatur recta
A E ad concurſiim E. oſtendendum e

NS: 7 là reſtas AB, & CDin punto. E ſe

- ( nonſecaritifariam. Si enim hos ve:
a -- B i tumnon eſt, ſintamba in puncto E

º º ſeſta bifariam. Et quoniam F E per

i" a centrum duéta, ſecatbifariam AB Ergo e ada, ulos re

e eam ſecabit Eadern ratione reſta CPiºiºſºi"ſecabitur

ad reaosangulos. Quare anguli FEB iF D reſti erunt.

ideoque quale interſe; pars & forum quod etimpºº

i siria"Ai CinpunioE ſe ſebiº
fariam ſecant. Quapropter, Scc º

- - - i 7, -

Racis III , FRoPos. 1v. THEoa. IMI,

º ci -ci-set . . . . . . . fº

Si in circuli peripheria duo" fuerint,

reaalinea ipſa punta coniungens, intra circulum cader:

In circulo AB E reſta linea A B có

3 iungat duo qualiber piſta incius Piri:
pheria aſſumpta A&E.Dico restaA B

intra circulù cadere. Siipto enim quo

libet puncto intermedioDin re&ta AB;

à centro C coniungantur rectae CA,

CB, CD. Quoniam in triangulo iſo

a prop.6, ſcelio CABduo latera C A, &CB e
lib. 1 - qualia ſunt. Ergo º anguli, ſui ba

11lly
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fim, A,& Bequales inter fe erunt. Eft autem angulusCDA
externus b máförihtérnoB in triangulo CBD. Igitur idem , b cor•ti. t.

angulusCD A maior erit anguloC AD;&propterea c latus prg?-is- *

AC, oppofirum maiorianguio, maius erit látere DC.Qua- ** !

rereétâ CD minqrerit radio circuli GA;idgoque GD ad j£T{**
peripheriam circuli non peruenit. Vnde punétum D intra , "* **

circulum exiftet. Eadem ratione quodlibetaliud pun&um •

ipfius reάg:A Bintra circulumcádet,& propterea ipfamet

re&a lineâAB, intra circulum extenfa érit: Quod'erato
ftendendum. • • • - - ** :

• . coRoLLARIvM. ,,*

•, i * -- ti* , _ _ * _ , , ! • • *. *.* » ;

: Hincmanifeftumeftre&amlineam, circulum tangentem

in vnico punétó ipfum tangere. Nam, fi in duobuspunótis

sumtangeret, pars reâa?iiiter duo igfèpufiáta interceptu-;

intra ciçuluiii gadcrct:i& fic circúiufi fecaret; quöd cft.

contra hypothefin. '^ * * * ' , -

. ; ' gucl. $. &

… PRoPos. v. THEOR. Iv. , , 6. III•

'. • J j . * * * * * ; .* … • ? - ' ; • *' jj \ - · · · - -

siduo circuli (e(e mutuò fécent, fiue in
terius tangant , non erit eorumidcm •,

*-* centrum. • • ' . ' ,

.

•' Sint duo circuli AB & A C, qui fe fe

i£cent, veltangant in punéto A. Dico ip-, -- ,

«fostion habere, idem&entrum, Si enim L..;. .; q.,,,,,, ft ì

• ficriipoteft , fit vtriufque centrum D;à : ._j ,

o fe&aD A ad ta£tum,vel fe&ioncm . ,^AIY .

* ducatur,&alteraDCB, fecans vtranque \\

-É heriam inpun&is C,& B. Quoniám ; 8 aa.i.'is
“D eft centrum circuli A B. Ergo2 radius lib. u.

BDæqualis eft radio D A. Riirfùs quo-?

' niam Dponitur centrum circuli A C;erit : `

radius CD æqualis eidem radid D A: ** '

ideoque duae re£tg BD,&CD æquales eruntinter fe; pars,&

£Qtum , quod eft abfurdum. Nδήergo duo circuli AB,&A

$igne centrum D habere poffunt. Qu9d erat often

CnC1llIm. l

PRO.
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f. ' . * * *-•• • • , - - - . - .' ' -

Jwi, 7. €9*. • * * PRO P OS. VI. TH E O R. V. . ., , , , ...

s, 11I. • . : • ' . . - . ' • , X.

' ' Rcétaruni, ad peripheri^nm cadentiumà punéto, quod circu

' Jicentrum noneft, maxima eft illa, quae per centrum tran

. . fit ; minima verò refiduum , vel produétio diametri ; reli

• quarum verò, qugmaiorem angülum ad centrum fubten

.- dit:maior erit fùbtendente angulum minorem;dugautem

* folùm re&tæ lineæ gqualcs ab eodem punétoad vtrafque,

partes diametri cadent. . ti' :i.:i..:. . .

- _

In circulo A GB,cuius centrum C, fumatur quodlibet

pun&tum D, aliud à centro (fiue intra , vt in primafigura,fi

üe extracirculüm,vt in fequnda, fiue in eius peripheria, vt in

* , .; ' A § ,,***tertia);& àpun&oDduicátur ad cir

_ - _ - *§ (i culi peripheriam quotcunquelineæ

δ\.,reâ€DB, DM,DH,DG, DF, DE,

DA & DN, quarum DB percen

trum tranfeat. Dicore&tam DBma

.* C|ximameffe omnium. A centroCad

punéta M , H, G , &c. coniungantur

- - - - - f /, : radijCM,CH,CG, &c.Qu;oniam
;£. 1 ■• ^ iuiduo a radijCM,&CB gquales (unt,

prò. t. i - addita communi CD: erunt duæ re

&pro»..,. &£MC&CD fimul, æquales rc£tæ BD ; fed b DM, minor

Â£{**** eß, quàmduo latera CM&GD fimtif, in trianguloMCD.
Erg6M.D nainor efk, quàmBD. Eadem ratione minor erit

15íì, quàm BD, & fic relique9mnes DG,DF»&c. Quare ,

feâa 3D, qug percétrum ducitur»naxima «ft omnium,&c.

Qu9d eratPrimum. **'*•• , ',, ,. * £. : i ; J. , 3

- - G ' ' ' ííííííí, , quodD A($£
1)§s= ,.. , ' eft refiduumdiametri in primafi

§ … gura , & eius produétioí fecun

v* da) eft minima : omnium, reéta

rum,qug àpunéto D duci poffunt

incirculo. Qu9niamintriangulo

: D C E eftD A,differétia duorunm

laterum D C, & EC; eo quod C

E , & C A, radij circuli , gquales

inter fe funt. Erg9 « erit D A, dif

ferentialstcrum, minor, quàm bafis DE. Eadcm ration©
crat

c prep.* 1 •

!ib. I •
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\(»

■;

j|0

jni

| C

jc3

dif

|)e

erit DA minor qualibet alia D F, aut DG, aut DN , &c.

QuareDA mininia eft omnium, quæ à pun&o Din circu
lum duci poffunt.$£! erat fecundum. * , . • * *

Tertiò quglibet réétu D G fubtendat angulum GCD, ad

centrum, imäiorem arigulo F CD, fubtenfoâreéta F D. Di-.'. . . ;

co DG maiorem effe ,quàm D F;& fiquidem DG fecat ra

dium F C intra circulum in pun&o O §(vt inprimo ,&ter- -.

tio cafu). Quoniam din'triafigulo GOCduofateraGO3 3prsp. •**

OCmaioraTtint, quàm G C;pariterque intrianguloDOF M. *•

duo latera DO &O Ffimul fumpta, [)

maiora (unt, quàm FD. Quare qua

tuor re&elineæ G O. O D FO,&O

C, ideft dugG D,& F C, fimul fum

ptg , maiores erunt duabus FD & G

C;& ab his aggregatis ingqualibus

auferantur gquales radijGC, & FC;

relinquetur eG Dmaior, quàmF D.

SiveròDGnon fecat radiüm F C(vt

in fecundo cafu). Quoniam intra ,
triangulum DGC coTicurrunt re&e * •

Hincg PF &GF, àterminisbafis DC du&tg. Ergo^dugC G g,„,,,;&GD, fimul fumptc, maioresfunt,quämäugöf3fb;& £. £. •

ab his ingqualibusaggregatis tollantur gqualesCG,CF,ra- • _ _ •

dijcirculi: erit g refidua GD maior refiduâ F D. g 4xio. 4>

Quartò fiat b angulus ad centrum DCN gqualis anguloĘ ί•*.

Dêí,&coniungãturDNIQûniâîiïÉÉiãgùíýêN, }\'{**;

& DCE circa angulos equales ad centrum hàbent latera ,

N C,&CE gquialia (cùm fintradijcirculi),&CDlatuscö

~mune. Ergok bafes DN ,&DE gquales funt ; fed quelibet k prop. 4:

• alia, que vltra punétum E, vt eft DF, ducitur, maior oftenfa lib. i.

eft, quàmD E ; eo quod maioremangulum ad centrumDC

F fiibteudit. Ergo maior quoque erit, quàm DN. Rurfus

uglibet aiia du&ta citra D E verfus punétumA minor often

fà eft, quàm 5 E. ergo minor quoqüe erit, quàmDN.Vnde , :

dug folummodo DN, &D E gquales duci poffunt ad vtraf

que partes diametri. Qgod erat oftendenduim. . . .

C o R o L L A R 1 v M I.

Manifeftum eft propinquiorem re&tarn lineam maximæ . ■ .. *. •*

remotiore femper maiorem effe, fi comparentur eae , quæ in

· · · - CálláIYM
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cationi peripheríarícadurìt(.£ contra propinquiorem mini

nigren ctiore minoren cfTe,fi comparentur illg,qug in ςςn»

uexam Peripheriam cadunt. . · · · ' ' ,i

*. • - - - - : - *. - •-, •.'■*

sati 9 iii. ' ' C o R o L L A R I v M II. . .
- … - ; . . . » ■ . - ' , ` · · · · ·

- Siin circulpacceptum fierit pun&um , & ab eoad peri-,
• * * ss.' pheriam cadât plurés,quàmduære&a- lineg gquales interfe:

• * . * um punétum centrum erit circuli. Qgia à$$$

purôto, quod centrum noneft , dugfolu:n niodore& e lineg .

gquales ducipoffunt, & nonplures , vt conftat ex poftrema ,

parte propofitionis. Ergopun&um, à quo plures, quàm dug

reάς;gquales cadunt , ngn poterit effe non in ccntro collo.
£atum. Quarecentrum fit 1îeceffe eft. : ••

/
-

-

-

-

••• ■..'. • . , COROLLARIVM III. .

-

-

* .

* * .•

Colligitur ex tertia parte huius propofitionis, quòd,fi fue

rint duo triangula, habentia duo latera duobus lateribusæ

qualia,vtrunq;vtriq;angulus verò cöprehenfusmaiorangu

..... to comprehenfa à diçtis lateribus:erifbafis maior bafe. In .

' " . ., triangulis enimDCM,& DCH lateraM C, HC gqualia .

erant,& latus D Ccommune , & angulus DC M maioran

* * gulo DCH,& qftenfà fuit bafisDMmaior bafe DH.

£ucl *5, I. • • <, , : $. c . H o L I , P^ • 7M. ., , :

•..* . . ! ! ! ... ; . r ;: • -i* • .

-** Comwerfiam bujus corollarij facile offendi poteft. Suppofitis lateribus

, , : »trumque»trique gqualibus, fi bafes ingquales fint , erit angulus, â ma

• • iore baje fubtenfus, maior reliquo. Nam , fi maiormom eft , erit gqualis ,

'aut mimor illo ; & ideo bafis £qualis , aut mimor illa erit , quod e$t con

fra bypothefim: Erat enimmaior. Quare patet propofitum. .

PRopos. vii. THE oR. vi. .
*- -

Huct. 1 o. ›› ; . . .

III. . ; ,:, . . ** . • , . . ' -

Circulus circulum in pluribus, quàminduobus

punétis, non fecat.

Secent féfe duo circnli ABHR, ABCF,fiferi poteft, in

aprop. 1. stribuspunctis A,B,& D;& reperto • centro O circuli ABH,

büiuí. .ab co ducantur radijQA, QB,&QDad triapun&a te£tio

I!!! . . _ [nUlnm
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i. num circulorum, qui radij æquales, erunt inter fe; Et quo,

m* niam intra circulum alium AB . A Rº- A •.?

. CF fumptum eft punétum O,& —5-J}

ab eo cadunt in circuli periphe

riam plures, quàm duæ re£t£ li

neæ æquales O A , OB,&OD ;
i. Ergo & pun&um O centrum eft O H } jC b £;;*; 1 M

C. circuli A B C F; erat auté idem gr • ••

ct punétum O centrum $i; * . . '\ // ; -

ç; Icirculi A B H.Ergo duo circuli, - - - ' • .

L. fe fe fecantes, habent idem cen- - >=-D A.,• c Prop. 5

i£ trum, quod c eft abfurdum. Non ergo duo circuli (e {:{ecant í "

0* inÊ,quàm in duobus punétis.Qupd crat oftcndcm*

dum ... ■ . . . . . '*) — - -

f P R O P O S. V II I. TH EO R. VII. £:;;;*

[3. Re&a per centra duorum circulorum fé tangentium produ
2• ^ • &ta , per contaâumtranfibit. -

£u* · · · · · · · · ' ; . . . . . , , , , ` ,
fl/ Sintduo circüli A E, cuius centrum B, _s A.

1. & A D,cuiuscëtriiiin C fe fe interius, vel E
£f? exterius tangentes in punéto A.Dico tria / § •

Κ A, &C in vria reéta linea effe. Si}. \ . . . .

oc verum non eft , reéta linca B C, cen-\ ,

tra coniungens (£$? , fecet peri

pheriam circuli ATE in pun&tis H& E,& \

#! peripheriam circuli ADin pun&oD. Et .

* quoniam fumptum eft punétum C, quod
TJ/ non eft centrum circuli A E H( intra ip

Q* fum in prima figura, & extra in fecundi),

atque à punéto C per centrum B du&ta eft

re£ta linea CE BH: erit • C E, (quae eft a prop.4

refiduum diametri H E)minima ómnium 577 "*

rectarum , ex punóto C cadcntium in pe

i$ circuliA E H.ErgoCEminor b 4xio, ta;

£ft, quàmG A; eftque # CAradius æqua- ' lié. 1., ,

- lis rádio C D in cifculo A D. Ergo C E *

1! minor erit, quàm CD, totum imiiius fua ,

H, §. quodeft abfurdum. Non ergo re

a BC, ccntra coniungens (prodii i)s , .

 

 

 



, %. . . . EVCLIDIS R ESTITvT I

c£ circules alibi, quàm iur coruni,contaââA.Quod erat,

oftendendum. ' ' '-'• '*• '*, *., , ,. …, l.*? (`, .,,, . . . . • • •. ' i ■ • * .

- - - - l - • _• ., * * 1 - - f Y

*it; - PRo Pos. IX. THEo R. v. ' ' ' '

- ~. - --------•-'. ^*'^ • ' ' '*

, ... , ., Circulus circulum in vno tantùm pun&o , fiuc intus,' ',

• . \ ' fiueextra tangit. '2 . 3 , . , & oer*

… - \

f* • ' . '- : 1. ** :. . ; ) *, *, firr.-i ,

Circulus C E, cuius centrum A,tangat circulumCp; -§
ius centrum B, in Pun£to C (interius qùidem,vtinpíiíá 'fi; .

• • • gura • exterius , yt in fecunda). Dico in vnico punäoTäî

• * fummode circulos fe tangere. Du&a per contáãùíïC,&

* * _—SJ : ' Per centra B,&A re&ta linea BAC;

\p qu£y£iisaf;$ta$fit,vt ij proximi§ pro;
pofitione oftendimus, & prodüåä in '.

fun£to G,& duéta; vtcunque,alia reéta

A ED, fecante peripherias circulorum

in pun&is E,£§ά in circulo

' CD fümptum cft PIinôtum A, quoä

non eft eius centrüm , atque ab eö du

, I &g£'£g; re&ae A C &AD, eft

- > | quę A C.complementum diamietric

a?rup.s. G:Ergo eA Cminimäeft omnium,ideóque miiiör, quàm_•

baiw. A D; fed A E æqualis eft ipfi A C,quia fiifit radijeiufdém cir

- - culiCE.ErgoA £ minor eft,quàm AD;ideo

que punétumD vltra pun&um E conftitutum

èft:& propterea pun&um D peripherigCD

* extra. circülüC Ecadit'; & fic quodlibetaliud

pun&um Peripherię circuliGDextra circum

ferentiam C É cadere oftendetur. Cùm ergo

omnia pun&ta peripherigCDG cadant extra

peripheriam circuli CE , excepto punéto C.

Ergò diéli circuliin punéto Ctantummodo fe
b.^* A.

-- ---& ^Jfe tangunt. Quoderat oftendendum,

-* - … - *\ •; - f. „ * . . • • •, -

• • * * * * * - . '- -*- -* -

Hucl.*i 4 PRO Pos. x. THE oR. Ix. * . . . .

III. ', - ; … - '*, »

Perpendiculares,à centro ad gquales re£tas lineas, in circulo

applicatas, duéte, erunt inter fe æquales. Et fi perpendicù

läres inter fc fìierint ;qualcs , crunt quoque applica; in
- Cr

A.
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t.

;

$i.

;

ter fe gquales. Di&ae perpendicularcs vocentur Diftantiæ,

rectarüm lincarum, applicatarum à centro • : ;.,.;,.£*

In circulo ABC,cüius centruin E,fint applicatg due re&te , . ,

gquales A B,&C D;ad quas fint ex centro E perpendiculares ''... ;

EF,& E G.Dico E F,& E G gquales effe. A i ■ '^

Coniungãtur reétg E A, EB, EC,& E D. :—s; ;,.*

Quoniä in duobus triãgulis AB E,& D E ;

Cduo latera A E, B E æqualia funt duo

bus lateribus D E &C E, atqueibafes A

E, & DCponuntur gquales:Ergo a erunt

anguli A,&D gquales inter fe ; cùmque

in triângulis A FE,DGE fint duo angu- B

fi re&ti F, & G æquales; nec non anguli °`

A,&D oftenfi gquales; atque lateraA E,_ - •t ••,••• J

&D E gqtialia , fubtendefitia angulos rc&tos(cùm fint radij b prop., ** ;

eiufdem circuli). Igitur b latera E F,& £G(qug funt per- lib 1.

£gsulares ex centro ad applicatas du&lg) gqualia funt in- .• . «. « •

ter [e ,.' - . . . . . . ' ' • • • • . - • *-. . - · · · · ·

Siht fecundò£{£;$; E F, & E G gquales. Dico -

ÉÉÉÉÉA B, & CD gquales cffe. Si enim hoc verum non *** * * *;

eft, quglibet earú, vt CD, fit maiorreliqua,&£ÉÉÉ .. *. *

res E F,E G ex cétro fecant c eas bifariam in G,& F. Ergo etiã c prop. v.

G D, femiffis maioris CD, erit maior, quâ F A, medietas mi- *iu

noris. Secetur d iam ex maiori G D re&ta linea G H gqualis ,_ . .

ipfi F A , iungaturque E H, qug (produéta)fecet, cifcunfe- £*.

fentiam in O. Et quia in triafigúliSA F E,&HG E circa an- "***

gulos reétos F,& G fünt duo fateraAF &HG æqualiâ , pa

Éiterque EF ,& EG fuerunt gqualia. Ergo e bafis EHgqúa- epro» 4. '

lis erit bafi E A; eftque E Acirçuli raditis. Ergo E Hgqualis j£%"'

cft radio E A,fiue EO,pars gqualis ôôïöjûôïcft abfiirdum. .

Non ergo CD madigrerit , qiiàm A B. Efidcm ratione non . .

crit minqr. Quare A B,& CD gquales erunt ; yt fuit propo-.'.. : :

fitum. Vgggjjy£grpcndicularcs E F,& EGDiftangiæ, r<

*.

-

clarum AB,& C. Dácciitto E,. . . . . ' ' *'; *•...i

C o R o L L A 'R'f'\ M;'- ** :ia ,

- - * •;,•…, , , • •. * • ^ Y t • . •. . .: -

Conftar duo triangula ifofccliagqualium faterum,& £què

alta; habere bafes gquales. g. , _ , _ . „ . . . II, *

Oftenfc enim fiierunt bafes AB,&CDgquales in duobtis
• • . - ' K 3 • ' 'trian- '*

-

-
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triangulis ifofcelijs, A E B,& D E C, in quibus latcra funt æ

qualia, & altitudines E F, E G gquales.

*i;. - P RO PO S. XI. TH E O R. X.

Re&arumapplicatarum in circulo maxima quidem linea.

eft diameter 5 aliarum autem centro propihquior remó

tiore femper maior eft. *.

. - - - - - - - - - H. - *^

In circulo A B C, cuiuscentrumG, fit diametcr A F,& H,

IÉÉÉÉÉ centro , quàmC D. Dico maximam omnium

;{*ti. £ffe A F, &HI maiorem, quàmC D. Ducantur a difjiitia,

- - - - feu perpendiculares ex centro,9 K, & G L fuper CD,& HI;

erit GK diftantia maior, quàm G

:;:; 3• I Lex hypothefi. Secetur & ergo G

- M gqualis ipfi G L,& per M duca

cprop.ue. H tur c BM E perpendicularis ad G

lib.i. F • **T*:••. A M ,& coniungantur re&tæ GB, G

3iA >J*---..J, C. G D, & G E. Qu9niam diftantig

d prop. to. E ..” *-., B δ; M,&G L gquales fiunt. Ergo rc

buiuu. DN3 9/c , &tg d BE, & HI gquales intér fe ,

erunt. Et quia dug redtg B G,& G

E, quæ fimul , gquales funt diamc

£pr•?•• i. troA F, maiores e funt, quàm BE, erit diameterA F maior,

lib. i. quàmBE , feu , quàm H I. Eadem ratione A F maior erit

quacunque aliaC D.Poftea quia duo latera BG,&G E trian

guli BG E gqualia funt duobus lateribus CG, & GD alte

- rius trianguli DGC, eftque angulus BG E maior fua parte

fCoroli 3 • anguloCGD. Ég; fbafis B E maior eft bafeCD, ideft HI

.b - - w

prop. 6. **-. maior eft, quàm CD. Quapropter, &c.

iw .

Eucl.1.JV. P R O P OS. XII. P R O B L. II.

In dato circulo re&tam lineam applicare çqualem datæ re&te

lineae ; oportet autem datam re&tam lincam diametro cir

culinon effe maiorem. j •

- - - - -* • … ς ) ,

In circulo ABC, cuius diameter AC,debet applicari linea

re&ta, qug gqualis fit datæ re&tg D ; fed oportet lineamD effe

gqualem , äüt minorem diametro A C. & , fi fiierit gqualis ,

fàétum erit problema: Si verò Dnminor fuerit diametg A C,

cCC
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?
f.

1[

fecerura AE equalis ipfi D,& centro . . p . . . . a prop.3.

ÁÉádio AEdefcribaíur circulus EB, —; —* * * *
fecans priorem in B, & iungatur re&ta -

AB. Dicolineam re&tan A Bproble

ma efficere.$$$Dgqualis faéta

eft ipfi A£,& ÄBgqualisgfteidem A 3
E( Cùm fint radij circuli E B). Ergo * (... -

reëta A B, applicata in circulo ABC, *••...]r .

aequalis eft datæ reótæ D. Quod erat., \. ., -

faciendum. ' i ' an ^ , ** -r-. • * ...

PRopos. xIII. THEo R. xi.T eft,**

In circulo angulus ad centrum duplex eft anguli ad periphe

riam, cùm eadem pcripheria fiierit bafis angulorum. .

In circulo ABC, cuius centrum D, conftituantur fuper

bafim BCduo anguli BlDC ad centrum, & BACad peri

herian. Dico angulum BD C duplum cffe anguli B AC.

ucatur reétaAD coniungens an- -

gulosad centrum, & peripheriam ,

& producatur vfque ad E infraan

gulum ad centrum , & primò AD

E cadat in eandem reétam lineam ;£*; 18.

A B. Quoniam a angulus cxternus ib. u.

BDCduobus internis, & oppofitis -

A , &C eft gqualis in triangulo A bprop.6.

DC; funtque b anguli A, & Cinter … . lib. 1

{e gquales, cium latera DA,& DCfint equalia, nempe radij " "'

circuli, Ergo angulus BDCduplex eft ánguli B A C adpe

ripheriam. -

Secundò cadat re&ta A D E intra angu- A.

dum BDC. Et quoniam s in triangulo B

AD externus angulus ED B gqualis eft

duobus internis, & oppofitis B, & DA B,

qui gquales funt inter fe, vt prius diétum

eft. Pari ratione in triangulo D ACex

ternus angulus E D C gqualis cft duobus

incernis, & oppofitis C, & D AC, qui pa- \/

riter gguales funt inter fe. Ergo tofusân- É>

gulus BD C gqualis cft quatuor angulis -

C. prop. 18.

lib. u.
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* , ' , B, D A B. f) A C, & C£ ÉÉ; afigú}jR*,& C,fjnfulgtrrio*

- les funt duobus rcliquisjdeft'angüíö*BAC:)£kgbArgbhiis B.

®. Qjjéderaff&ùiìéìïnai*iot tº ':

- tô dadatAD E extffáfigi

d prop. 8. ri; m in E. Poftea feceti
lib. i. F. & anguilus EDBbif.;

D CdupJus eft anguil; B

3; ifiiffBTYC;&fèceep&ip{}4.
d

irg&a D G.1áni angu]is B D G,

& E D G gqualibus$; i;gqualesanguliBD F; &CD F;

angulusGDF erit gquafis âfigjilis F DG,&CI) F /fiifiuf
1)

fiiyjptis: qùmqueAhi qtiitubräägufifntgqtiales tôtiôngulo

ÉÉÉ afigtilus G DF femiffiseft anguli F D G. Et quo

;;';* 1** niam * imtriai;giilo C D.Agxtgtnus argultjs ED Cggt:alis eft
ib. 1. ; ; ; - - - - $$â $í?'? Ì5C Alii:tcr íé gquali

- bus, erit femiífis illius, ideft angulus GD

• • r 'F, ęqualis angulo D A C. Rurius quia in

[s **'* fy *'*** A' triãgulo A DB exterritis angulus:£ D B

ΈΚΤΣ7æquális eft angulis D A B, & DB Aæ

'; `S2^7// gufalibus, erit femiffis illíüs; idéftangulus

/ 'GD B, gqualis angulo DA B.Si ergo ab

jÉS… 3** aequalibus angulis G!) F3 & D ACt9|;

… ” -*' lafitur equales anguliG D B, & DAB ,

crùnt refiduiBD F,& B%3 gquales inter fe:Eftqüe B D F

femiffisipfius B DC. Ergo angúlus BDCduphis cft anguli

... … BA C. Qgod erat oftendendum. ' * * * *
- -, •, ; *• , , , , , * • . - • , , ,

P R O p OS. XIV. T H E O R. XII. . .
• • •'...

* *

Eacl. a 1.

III. ' * , . • * _

… Incireulo, qui in eodem fegncpto fignt • gngtili inter f$ {iipt

•* *• . , gquales. Et duo anguli g uales {jbtcnfiabcadem rc£ta li

.'fiea, adIeäfdcmparfès cohftituti, fiint in codem circuli feg
* * mierito'. * *** T * *** ***; ' ' ' ' ' ' ' **, i *: . . . i .

- - • ;•• • , , , • -i- --- ------- * -

- In circulo , cuiuis centrum E , cxi

J^'ftaiit dtio anguli A,& B in fegmento

Ἀε DAB G. Dico eos effè æquáles. Sit

1) primjö fegmentum femicirculo na

'ius;& à cèntrò E coniurìganturre£te

* D E, & C E. Quoniam a angulus E ad

ccntrnm duplús eft tam ipfius anguli

*' A', quàm anguli B ad peripheriam 33

' cùni omncsTeandem geriphcriam b

C Fro bafi habeant.Ergo anguli A,& B inter fé ftiyt gquales.

aprop.t 3.

buiur •

Secundò

$i; irs R ID C bifa£iam â reâa b *
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fit

Secufìdò fit fegmentum DA B C. 3iyf. A; _»_;_3.

femiciβcúlus% aut"¥§*$j$

coniuiìgatnr vc&tA A B. Manifeftini, eftZ

fegmentum AbHB maiusgß ßmicir-Â°

cuil9;& idco(ex prima parte htiju5 Pro-|* *

Ę * *.

imaiorifegmehtd exiftentes,£qualesfijnt / b coroll.

inter fé : &yfafit» pariter duo angúlifad i/ prop. 5. lib.

vertieeauBFC,& AFI) aequales, inter &cras, •!

fe. Ergo cin triangulis AD Fí,,&,BF C. prop 1*..***

tertiu§angulusD A Fæqualis erit reliquo anguloCBF. ' 'ii5[..

Tertiò fint duo angull ABC, &APCæquales intcr (ej

ad eafdem partes» fubfeyfi ab eadëregia AG;3: circj È -

fcribatur , a cuius peripheria tranfeat per Plinâa.B, C, &, d $cbel.pro

A, cujuscentrum fit G:9ßendendum jipdò eftÉÉÉÉÉÉ p•J.i.baiur.

in eadem fegmenti ABCperipheria_, , :…»

reperiri: Si hocyerum nön eft, trag. 9., Z -

feát, fi fieri poteft.Per pun&tum Qy}- %*,

tra,velcitra P. Mjnfeftum eft dugs.},

angulos ABC & A©C in cQdemij

fegmentoABOCrcperiri;$
aequales effe inter fe:erat autem ex,hy; , N

pothefi angulusCDA æqualis,eidem -

*ânguloB.Ergo áíôåíigüíïÀïýò,&. . i —— , ,

AOCgquales erunt inter fe , externus interno, & oppofito

in triangúfqCQD, quodfeft,abfurdum. Nqn ergo periphe

{ria circüli ABCtrajfit vltra, yelcitra PynétumfD Qügf

è'ex priae
pariäbüiui.

fCoroll. I •

prop 8.

- - &tum fibit. Quod?rat > Q!!££*-• ìib. i.

' prgcise Per Dpun um tranli it.QuodErafgffendefendendum.

…PROPOS. XV. THEOR. XIII.'' ; s,.,...
- ' ' -- I . - -.' ' ' ., .'I. III.

QuadrilaterQrum in circulo deßriptQrtim ânguli, qui ex ad

uerfo,duobus reétis fiunt cquáles. Et, fi in quadrifatero an

gtili oppofiti duobus reétis gqualgs fucrifit, circulus per , .

quatuör punéta quadrilatéritânfibit.*'' * ' * T.

In circulo, cuius centrum E, infcriptum fit , uadrilaterum

quodlibet A B C D. Dico duos angulos oppofitosA B C,& -

A DC duobus reétis gquales effe. Du&tis diametris quadri- -

lateri AC,& BD: erupta duo anguli ABD, &ACD in • a •r. . v

codcm fegmcntoABCDæqualcs intcr fe. Similiterjig; buuw.

UJQ
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* • _ -, , angulioppo itiB --- -

: * tetergo prin$pir&. '• ' . ' a * *^ ^-^ wr… - -

¢* Y§€ÉÉÉÉÉÉj,'ouadrilatero A BC D anguli oppofitiB,
- * * • .

£$£b prsg.
b

,3;tnur,

* v

• : …

Jact.^6.

lII.

.* ,

• • •• .

duo anguliC P£,& C A D in gcd«m fegmyentQCRAI) g

quales `quoque inter fe? Ergo duo anguli ABD,&GBD ,

- *~J\_ ideft totus angulus ABC gqualis erit

duobus angufis A C D, & CA D fi

\ mul. Ergo addito communiangulo G

\. D A, erüntin quadrilateroduo anguli
LI , ti ABG,& &- DA fimu!,cqua=

£le$°ffibus angulis ACD,CA Í), & G

*pA;finiul fùmptis;fedphitres vnius

2 triáriguli æqualés funt duobus re$tis;

· · ^ . Ergó duo dppofiti AB G, &c. C DA
cluobtis rc&isacotiafes fiiiit. Eodem, mcd€$ ftendcntur duo

- D,& BCD duobus rc&tis æqualcs. Pa
■ * * * * * * * , ; •, -, . . .

&íjíüôôïíôåîçãçquales; pariterque anguli BAD, & BS

Dfint duobus re&is æquales. Dico sirgultim Pcr pun&ta A»

f,ζήτήτέIDuãa diametro C A cirga triangulum A
.C B, circulus defcribatur; c$dicoÄ$tranfire per

T XT…JTLTÉtifìétùm D. Si enim hoc verum ncn, A. tin&tur 1 e1Y{1m In crufn) 1nC nL

3 ëft , tranfeat, fi fieri poteft , per pun

aum E vltra, vel citra D ; &coniun

gatur reéta A E. Qgoniam quadrilatc
Éum A BC E circuJo infcribitur: Ergo

- &i prima parte huius) duo anguli E,

* ì\| B;erunt duobtis rc£tis a-quales:crant

' E j 2% — aurém ex hypothefi jaiigüli B, & D

duobusRAETÉÉquales. Ergo hi duo illis duobus gquales crüt;

& ablató comiiiunianguIoB, crit angulus F; a:quális angulo

D, quod eft falfum,& çontra coroll.*:£$? 8. lib. 1. Non

ergò peripheria circuli trantit PcrP® E vltra, vel citra

D Qüare per pun&a A, B, C, D tránfibit. Quod erat, &c.

* • • , •* p R O p OS. XV I. THEO R. XIV.

In circulis æqualibus anguli £guales , fit; ad centra, fius ,

ad pcriphcfias conftituti, infiftunt æqualibus peripherijs.

* * In circulis æqualibus, qu9rum ccritra $•*H; fint primò

anguli ad centrùm G,& DH Fgquales, Dico peripherias A

1C, & D KF, (quæ funt corum áfes) æquales effe inter fc.

Quo- .
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t.

),

f.

ilt

A.

;!

11:

f

tû:

g0

£,

1M

ít;

j0

[(1

-

Quoniam circuli æquales funt ; Ergo a quatuor radij A G, C a aais.
G, DH, & F H funt æquales ; ponuntur ; Qu- baiuu.

autemanguli G,& DHF æquales: Ergo

bafes & AC, & D F; nec nö omnes anguli

fupra bafes triangulorum ifofceliumAC

G, & D F H aeqüales erunt. c Iam intelli

gatur circulus vnà cum trianguloACG

fuperponi triangulo D H F, ita vt pun

•\ b prop.+.

- lib. 1 •

c prop.6.

4ub. u.

άumG fuper H,& reéta AG fuperHD, ASQ - 1

cadat, & angulusG fuperangulum H,ca- TT ; I'. . ,-,-,-,

dent aneceffàriò duo pun&a A,&C fu- *.…. d Axi• 9.

per D,& F, propter æqualitatem tum laterum , tum angulo. ab. 1.

tum in ipfistriangulis ifofcelibus gqualibus.His pofius, ne

ceffe eft peripheriam A IC cadere prgcisè fupcr Peripheriam
D KF. Narh fi caderet fupra, vel infra, X , ■ '

aut partim fùpra, partim infra ipfam , vt

inDN F ; tuuic,dùéta à centroHreéta , /; )

H KN, (ecante vtramqueÉÉÉÉ
inpunéis K,&N ; quiäHK æqualis eft!.

fadio H D; pariterque HN gqualis cft.

HD, quia e fiint radij circuloíüm aequa

lium. Ergo H K,& HNgquales funt in

ter fe, pars, & totum , quod eft impoffi

bile. Non ergo peripheria A I CTcadit

fupra, vel infra peripheriamD K F.Qua- .

refibi congruunt neceffe eft; ideoque æquales erunt inter fe. - - -

quod erat primo loco oftendendum. • • '

Sint fecündò anguli ad peripheriam B,& E æquales. Dico

eos infiftere fuper gquales peripherias AIC,&D K F. Du

gantur radij AG, &GC, D H , & H F. Quoniam a angu- 4 prop. 13•

lus G ad centrum duplus eft anguli B: paritèrque angului$D **iw*

H Fæqualis eft duplo anguli E 5 funtque du9 ânguli Ba-qua

les duóbus angulis E. Ergo angu:!i G,& DH F æquales îunt

inter fe, & funt ad centrum ; Ergo peripheriæ A I C,&D KF

3quales funt intcr fe (ex prima Parte). Quaproptcr fi anguli

B,& E gqualesfuerint, &c. Qugd erat ofteTidendum.

C o R o L L A R 1 v M i.

e •*.bulsr.

*. - *.-.
›

• * • * • .

Patet etiam ineodem circulo angulos gquales,fiue ad cen

trú,fiue ad peripheriâ pofitos, infiftere pcrjpherijs gqualibus.

L CO

/
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C O R O L L A R I V M II,

Et, fi di&ianguliad peripheriam fuerintinæquales, maior

infiftet maiori peripheriæ.

COROL LA R IV M III.

Patetetiam angulos æquales ad centrum duforum circulo

rumgqualium vnà cum peripherijs fubtenfis comprehende

rc$i; gquales. Vocentur illς Seétores. -

amex eo, quod anguliG,& H ad centrum pofiti fünt æ

ÉÉ inter fe,oftenfæ fuerunt figuræ G AIC,& HDK F.

$mutuò congruere , & ideo gqualeserunt. Qu£ vocentur

CCÜOÌ€S. - -

coRoLLARivM iv.

Hinc patet artificium;quo modo cuilibet dátæ peripheriæ

A.§ altéra ei æqualis in eodem , fiue gquali circulo abfcindi

debeat. -

eprop.s4. Si enim angulo ad centrum AGC gqualis efficiatur ean

fib. 1. £!;' DHF, erit peripheria abfciffa D F æqualis periphe

rig A C. - -

•-;;!. PRopos. xvII. THEo R. xv.

_ In circulis gqualibus anguli, $i; gqualibus peripherijs infi

ftunt , fufifinter fe gquales, fiucad centra,fiue adperiphe

rias conftituti fuerint.

\ . In circulis gqualibus, quorum centra

G, & H,fuper gquales peripherias AC,&

D F infiftant primò anguli H,& A G C.

Dico eos§§j Si enim hocve

rum non eft. Sitangulus AGC maior ,

vel minor angulo DH F.Et fiat • angulus

AG I gqualis angulo H.erunt * igitur pe

C ripheri§ A I, & D F$; inter fe; erat

autem peripheria A C gqualis eidem D

F. Ergo peripherie AC,& AI gquales
funt

a Prop. a4.

dik. 1.

b prop. i6, *.
bwiw - A…

-

í
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funt inter fe , pars,& totum, qu9d eft ab:

furdum. Noh ergo anguii AGC. &H ;

inæquales funt. Ego pâtet, &c. Infiftant

dein3e anguli A B C,& E, ad Peripherias

conftituti, bafibus A C, & D F æqualf

bus. Dico eos angulos effe gqualcs.Qu9

niam proptcr æqualitatcni Peripheria: \

rum AC,3c D F ánguli ad centra G, & H ID

gquales funt inter fé (ex prima parte); hi Ρ…_„-<F

véròduplic funt angülorum ad peripherias B,& E. ErgoB,& c prop r 3.
*0- .

Egquales funt intcr fc. Qu9d erat, &c.

CoROLLARIV M. I.

Similiter, fi ineodem circulo peripheriæ æqualcsfiierint, • , '

eruntAnguli infiftcritcsgquales. . . ,. - ' < ' '

coRoLLARivM ii. '

£t fianguli ad centrumingquales fuerint in eodem, velæ

qualibus circulis erit pcripheria maior , qug eft bafis angüli

maioris. Et fi peripheig ijia:qua]e§fu£ript;erit angulus ille, . ,

j; maiori pcfipheriæ infiftít niaior reliquò. Patét hoc ex ' ' *
cmonftrationeĘ, artis huius£££§§ ex ' '

co , quod angulusA G$$$ fuit naior 5j£ o DHR

conclufimus periphcriam AC ipfà A I, feu D, , fuiffe ma

lOIcm_».

coRoLLARIvM III.

Conftat etiam, quòd duQ anguli gquales , ad circunfereH

tiam eiufdem circuli , ex.ftunt in fegmentis gqualibus. Et

contra , fi in fegmentis gqualibus eiufdem circuli exiftant,

erunt anguli gquales interTc. Nam d anguli gquales infiftunt d prop. 16.

Peripherijs gqualibus ; & propterea refidug pcripherig totius *****•

circuli , gquales inter fe erunt ;& ideò fegnienta ipfa circuli

gqualia erunt. E contra quando fegmcnta funt gqualia in_,

codem circulo,& complementa totius peripherig eiufdem

Girculi gqualia erunt ; & ideò e anguli, ad peripheriim ijs infi- e prop. 1;,

ftcntes, gquales erunt ; qui nimirùm exiftiintìn fegmentis g- büiuí.

quaiibus. .* - -

IL 2 * C O.
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' C O R O L L A RIV M IV.

Conftat etiam, quòd , fi in eodem, vel æqualibus circulis,

vna periphcria aliquoties reliquam meriatur, atque ipfis

infiftântănguli ad centrum, vel feétores; minor angùlus hma

iorem , & minor fe£tor maiorem gquè metietur `quemad

modum minor peripheria maiorenì hmetitur. -

Si enim peripheria DFę; metiatur ipfam A C,

Verbi gratia quater, atque a pun

G H äí,åíïí, M, R, §adά

coniungantur reétæ lineae , erunt

- omnesfanguli A G M,MG R, R.

fprop. 17. G S. SG C, vel g {eétores æquales
buiuu. A. - tum inter fe, cùm ipfi angul6, vel

5::* * **^®TÉTS DTF ÉäöííííííííííííåóôÜäéïí
%,* - fiftunt peripherijs æquálibus. Et

propterea angulus DHF toties metietur angulum AG C,

vel íeétor fe&torem,quoties peripheria DF mctitur periphe
riamAC. - i

Lael.s£.tJ/ PRo Pos. XV III. THEOR. XV I.

, III. - · · ·

»9 In circulis æqualibus gquales re&ae lineæ gquales peripherias

auferunt, maiorem quidem maior,minórem verò minor.

Et gquales Peripheriâs gquales re&tg lineg fubtendunt.

In circulis gqualibus, quorum centra G, &H, fint reétae

æquales AC,&D F. Dic6 maiorem peripheriam ABC æ

quialem cffe maioriD E F, & minorem AC çqualem minori

IB D F. Du&tis enim radijs AG,G C, D H, &

F H, erunt duo latera circa angulum G ae

É duobus lateribus circa angulum H,

ingula fingulis, cùm fint radij gqualium

! circulorum ; funtquc bafes AC, & D F

.• pofitæ æquales. Igitur a anguli G , & H æ

apr•p.7. - € quales ergjt , & peripheriæ &AC& D F,

lib i. A' quibus infiftunt, çquales quoque. Vnde ,

5 prsp. *6. refiduc circunferefitic ABC & D EF, ablätg ex circulis e
hwiwr . qualibus, gquales qu9que crunt inter fe. Quod erat primum.

Sint fccùfidò periphêriæ ABC,&DEF æqualcs ,ĘPe

ripne
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ripherie A C, & DF æquales. Dico re&tas p.

A C, & D F gquales effe. Faéta eadem ,

conftru&tione ; quoniam peripheriæ A C,

X , & D F equales fùnt: Ergo * anguli infiften- r ••••.17.

js tes G, & H gouales erunt ; funrque latera , buiur.

4• circa angulos G, & H gqualia (cùm fint -

d- radijcjrgulorum gqualium) Ergo abafes § E. ;;;*. 4.

• A C,& DF gqualcs erunt.Quód erat fe

C, cundum. Quapropter, &c. -

ft! C O R O L L A R I V M

Int .^ . .

,R Patet etiam, quòd fi re&tg gquales du&ς fuerint in eodem

les circulo gquales peripherias auferent, & è contra.

rel -

im- $ c . H O L I p^ M.

t

£ Et, fretfc lineg fuerint in£quales , maior auferet maioremperiphe

h: riam, & è contra ; fì c£ fumantur peripheria , qug femicirculo maiores

aom funt.

Sit reáta J4 c maior, quàm D F. Dico peripheriarüfemicirculo mino

rum J£ c maiorem eße peripheria D F. Quoniam latera circa angulos G, e$sbel prò;

&- H gqualia funt, nempe radij eiufdem, vel gqualium circulorum , &- **/•.baiurt

bafis Jîc maior eft bafe D F. Ërgo e angulus G maior eß angulo H, f&- **** *****
? peripheria.4 c maior peripheria D F, &c. ££ 17. bu

PRoPOS. XIX. THEOR. XVI I.
/

$; Si à circuli centro ad terminos ipfius fegmenti lineæ re&g

Κ ducantur , & linea re&ta, à centro du&a, fecuerit bifariam,

? aut tantummodo angulum ad centrum, aut reôtam peri

*. pheriam , & angulum fubtendentem, velfolummodò am

i; gulos, quos facit ad fubtenfam , vel certè folum periphe

g: riam fegmenti : erunt pariter reliqua omnia bifariam_,

5; feéta ,.

£; Sit circuli fegmentum B E C, cuius centrum A; Ducantur

; re&tg AB, AC; Et primò re&taAD E ex centro fecet angu

â lum BA Cbifariam . Dico tam reétam BC, quàm angulos,
S$

*. fupra BCfàétos â reéta AD, quàm peripheriám BC,Tecari

? quioque bifariam. Quoniam in triangulis ABD,ACDcir

C3
*.
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.ca gquáles angulos vertica

Ies ad Aradij A B, ACgqua

les funt , & A D communis ;
2 pr*p. 4.

lib 1. I'\» Ergo a bafes BD, CDæqua

_* ...'C les funt , & anguli BD A. C

- - D A pariter æquales funt.

“... : ..•' Poftea quoniam anguli ad

“... : ..” centrum B A E , C AE infi

b Coroll a. `*•§. ftunt peripherijs BE, & C E.

£.;e. A. Ergo,hg gquales süt inter (e.

- Secundò fecet reâa A E fubtenfàm B Cbifariam in D. Di

G9 reliqua omnia vera effe. Qgoniam in triangulis BA D, C

ADlafera R A, C A gqualia fùnt, & AD latus commune &r

cAr•p.7. bafes BD, CD pofitè fùnt gquales: Ergo sanguli BA D,C

lib y. ADgguales eruht ; fèd quahdo angulusad ceiitrum A fèca

tur bifâriam , (ex prima partc huius) etiam anguli ad D funt

3guales, & peripherie BE, EC gquales funt. Ergo quando

BC fecatur bifariam, reliqua cmhia vera fünt.

Tertiò faciat AD fuper BC angulos gquales BDA,CD

A. Dico reliqua omniâ vera effe I Quichiam rc&a A D(ex

centrodu&ta) (ècat aliamBC ad angulos gquales, feu reétos.

d prop. .. Ergo 4 BC fècatur bifarianm in D; Sed (ex fecunda partc hu

* buium . ius) quando BCfecatur bifariam, reliqua pariter bifariam_,

fecantur.Ergo fi anguli adD diuiduntur bifariam, etuntquo

que reliqua fc&ta bifariam
-

-

Quartò fecet A E peripheriam B Cbifariam in E. Dico re

liqua omniavera effè. Qùoniam peripherig BE, C E gquales

e Coroli.i. ponuntur: Ergo eanguIIad centrum, illis infiftentes, funt

£*** 17. gquales ; &(ex prinmà parte huius) re&ta BC bifariam feca

***** fuit, & anguiiBÌ) A, CDA gquale$ fiint. Qüare, &c.

*;;:. C O R O L L A R I V M.

fpref.*.lib. . Hinc patet, qua arte quglibet circt:!i peripheria fecari pof
■ fit bifariam. Nâm ffi reâa ex centro fëcct ângulum ad Cen

5£'**?* trum bifariam , aut re&am g B C, aut b ai.gulo$ ad D; fenmper

;%* ,,. Pcripherigk BE,CE gqualcs erunt.

iib. 1.

Ê, P RO P OS. X X. TH E O R. XVIII.

buuut

Huc* 3 t. III In femicirculo angulus re&tus c{;qui autcm in maiori feg

- 1ne1ntO• -
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menro acutus, qui verò in minori fegmento obtufus eft.

Et circa angulum reétum circuli fegmentum eft femicir

culus, & circa acutum angulum maius fegmentum eft ,

& circa obtufum eft fegmentum minus. -

In circulo ABC, cuius centrum D, fit

Îrimò femicirculus A BC,& in eo angu

us A B C.Dico eü effe reétum.coniunga

tur BD. Quoniã in triangulo ADB duo,

latera A D, & BD gqualiâ funt , cùm fint'
radij circuli:Ergo janguli DAB,& DBAA ID C aprop.6.

£quales funt inter fe.Eadé ratione initrianguloBDCduo an. *. ••

§#DCB, & DBCgqualeserunt. Ergoduo anguli B AD,

BCD, fimul , gquâles funt duobus angulis ABD&Cf;

D ,ideft integro angulQ ABC;funtquePtres anguli trian. ` _ _ •

guli ABCgquales åùòbú$íéêïs. Ergo angulus ABC fe. ;;;r. 18.
miffiserit düórum reétorum. ideoquerc&tuserit. • ■.

Secundò fit (in altera figura) in feg- IB

mento niaiore ABC angulus B. Dico E ^

eum effe acutum. Dü&a`diametroAD ` `N .

E,& coniunéla C E, erit in femicirculo

angulus A C E reétus (ex prima parte):

Ergo c A E Cacurus erit ; eftqueaangu- .*

fus B equalis angulo E, cùm fint in eo-\ „*'
dem fègmento.`Ergo angulus A BCa-\ ,• lib. i.

cutus erit. d prop. 14:
In tertia figura , fit in minori fegmen- A. C baiu?.

to C A B angulus B. Dicoeum effe ob- e Coroll. g.

<cCorol. 3,

prop. 18.

tufum. du&a diametro A D E, & iun&ta A$ prop. 18.

CE, erit angulus A CE re&us (ex pri- ' ;: *.ma parte); & e A E C acutus, ffuntque •. ;£: I M.

duo anguli oppofiti E& B in qüadrilâte- <p* Ę. 1».

lib 1.

. >§c

ro A B CE, circulo infcriptó,É *. A]

duobus reétis. Ergo g angulus Bobtu- *.g/
fus erit.

- *$*&

Quartò fit angulus A BCre&tus, con

ftitutiss in fegmento CA B. Dicoeum effe femicirculum ,,

Nam,fi hocverun non eft,erit fegmentummaius,aut minus;

ideoque angulus A BC erit obttifus, velacutus (ex fecunda,

? terria parte buius) quod eft contra hypothefin. Nonergo

egmentum cft maius , vcl minus.vnde fèmicirculus erit.

Qujn

 

 



gs p v C I IT) I § R p $ T ITv T I

/

. 'Qnintò fit ángulus B acutus. Dico fegmentum A BCmi

nus effe. Nam , fi hocverum non cft, erit , aut femicirculus,

aut fegnentum minus, ideoque angulus R erit aut re&tus,

aut obrufus, quod eft cohtra hvpothefin. Non ergo. &c.

Sextò fit angulus B obtufus, Dico fegmcntum A BCmi

nus effe. Nam,fi hoc verum non eft , erit fenicirculus, aut

fegmentum maius. ideoque angulus B erit rc&tus, vel acu

tus, quodrepugnat hypothefi.§ú, &c.

C o R o L L A R I v M.

* * * . Colligitur ex demonftratione primæ partis huius propo

fitionis jangulum trianguli, qui reliquis duobus angulisg

qualis cft, rc&tum effe. -- , , -, '

t • . *

i. s c H o 1 , 1 r M. , , • , ,
- - - -

· · · · ·

In hac propofitione reperitur Porifma adulterimum , quod quidemfu

peradditum effe propofitioni Euclidis, conftabit ex fcholio feqiientis pro

pofitionis.Habet enim quod Angulus maioris fegmentireéloqui

dem maior eft;minorisautem fegméti angulus minor eft re

&to. Et quoniam,vt dicetur,angulus minimè effici poteft á linea re£ta,&

. aliqua curua; propterea haec pofirem a verba retjcicm mino debcmt ab hac

propofitione:mifi quis velit m.enfuram anguli fegmenti aliter confiderare.

;;;*. PROPos. xxI. THEo R. XIX.

. * * Re&ta linea,qug ab extremitate diametri cuiuslibet circuli ad

· · · · angulos reótos ducitur, extra circulum cadet,& in locum

. * inter ipfam rc£tam lineam , & peripheriam comprchcn

fum, altera re&ta linea non cadcf.

C A E: ] , In circulo A BH, cuius diameter

- - Π AB,ab eius extren;o punâo A du

- catuf a C A D perpendicularis ad re

&am linean A B. Dico CAD cade

re extra circulum ; atque in locum à

tangente DA, & peripheria com

prehenfum, reétam lineam ducinQn

poffe. Ducatur à punéto quolibet E»

íumpto in rectalinea AD ad alte
prulnm

aprop * 1 o,

#1b. i.

*

- -

-
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rum extremum diametri B, reéta linea E B, fecans periphe

riam in H. Et quQniani b reétarum B A, B H in circulo duóla- b prop. 1 1.

rum, maximã eft diameter B A. Ergo re&ta linea BA maior huiur.^

eft, quàmB H. Et quia in triangulo B A E re&tus eft angudus

B A E. Ergo c reliquus angulnsA E B eft acutus ;& ideo mi

nor re&o. Quare d latus B E, fubtendens maiorem angulum, $0*r*!!, 3:

maius erit latere B A ; erat autem B A maior, quàmBH. Igi- tyr . 1 8.

tur B Emaior erit, quàm BH ; eftque,punétum H, in circuli âÄ 1 o.'

ÉÉÉ . Ergo pun£tum E cxtra circulü cadit ; & fic quod- í?, '. -

ibet aliud prgter punótum A. Igitur tota reéta linea ADex
tra circulum cadit. , - : • , •

Poftea à punéto \ contaétus ducatur quglibet re&ta linea

A G infra tangentem ; & fiat*angulus ^ b H gqualis angulo e prop. 4.

D AG. Quja duoanguliABH,&D AGfunf equales,ad- l,b. i.

dito communi angulo B AH;duobus angulis B A G , & G.A

D, qui reétum angulum BAD conftituunt , gquales, erunt

duo`anguli H B A,& B A H fimul fumpti. Qüäre hi duo g

quales funt vni reéto angulo ; & ideofconueniunt reétæ li- f prop. »».

neg B H, A H, & g efficiunt reliquum angulum AH Bre- fi*;!;

&tuiim, b qui in femicirculo erit ; & ideo re&à G A circulum , $°''°'!.

fecat in pun&is H, & A. & própterea re&a linea HA intraL £*

circulum cadit. eadem rati9ne quglibet alia rc&ta linea, in- ÉÃ„.,.,
fra tangentem ad punétum A duéta, neceffariò circulum fe- Å:` `

cabit.ÄÈ ducinon poteft re&ta linea in locum àtangente,

& peripheria comprehenfiim. Qu9d erat, &c. , ,

-

-

- -

C o R o L L A R I v M I. . .

Patet reótam lineam ab extremitate diametri, perpendi

culariter du&am ad circuli diametrum, circulum ipfiim tan

gere ; quia oftenfum eft cadere extra circulum , &propterea

eum non fecabit.

;

CoROLLARIVM II. , , ,
: , ;

Patet etiam, quaarte per quodlibet punétum, in circunfe

rentia circuli datum, tangens re&ta linea duci debcat. Si enim

ex punéto a dato ducatur diameter A B, & fuper hanc aga- i prop. 1o.

tur, Perpcndiculariter,A E, crit duéta AE circulum tangens. hb. i.

M. scH0
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s c ; H o L 1 ^ M. • • '

frgter ea, qu£ expofita funt in bac propofitione, adduntur in pofle

riori eius parte duo Porifmata, que re vera â Troclo, aut Theone, âut ab

alio fuperaddita fuerunt , »t Francifcus }^icta cenfet ; hgc autem cùm à

7Mathematicis magni nominis reijciamtt r , &* contra ab alijs mordicùs

retinenda effe contemdatur ; oper£ pretium erit ditia porifmataexpone

re, & alia, qu£ ab eis deducuntur ; & poflea rationes propter quas ne

gligi debeant, adducere. - -

Habet ergo vulgata propofitio Euclidis hec verba. Et femicirculi

quidem angulus quouis angulp aguto rc£tilineo maior eft;

reliquus autem minor. Quoniam oftenfum eft quamlibet re&iam li

meam.4 H, infra tamgentem.* E dubiam , cadere ncceffariô hntra circu

tum, erit angulus acutus reëiilimeus H JA B minor angulo ex diametro

b.4,& periphcria.4 H comprehenfo ; ideoque angulus femicirculi H

JM B maior erit quolibetangulo acuto reítilineo. Et è contra angulus à

tangemte E.M,& peripheria.* H comprehenfas, minor erit quolibetam

gulo acuto re£tilineo. • - - -

J4b his porifmatibus dedutumt Troclus cardamus ,& alij theoremata

aliqua, quórum primum eft. *
-

-

-

- I.

Angulus contingentiae poteft continuè,& infinitè augeri ;

angulus verò re&tilineus minui: & tanmen augmentum il

lius, quantumcumque fit , minus femper erit decremen

to huius. .1 .-' *-• ^. -

I I. -

Reperiri non poteft angulus re&tilineus æqualis mixto angu

lo dato. -

-

III. . . .

Angulus comprehenfùs à duabusperipherijs circulorum æ

qualium poteft effe aequalis alicuiangulo re&tilineo.

I V.

Tranfitur à minoriad maius , fcilicet ab angulo acuto reóti

Jineo ad angulum reétum ; vel contra per omnia media ; &

non tranfituir per æquale , fcilicet perangulum æqualem an

gulo femicirculi.

Hgc
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Hgc fententia prius à Peletario in dubium redaéta. £ff ; fèd rationibut is 16. prop.

haud firmis,»t optime clauius animaduertit.T^^jlmodum £rumei/gk* Kie- 41*. 3. Euä,

ta, infignis Geometra, aßentitur quidem fensentis Paet*r*a*«d £nnivri- -

bus rationibus eam comfirmat;què videri poffumt lib.KIII. »4riarum, Ki&*

te cap. xiii. at egdem à Io.iinè camillò Gloriofo, in fecunda decade->

fuarum exercitatiomum, examinate funt. Pofiea Galileus pr£ceptormo

fter in epistola , ad Glorio,um mißa , folide redarguit omnes Gloriof?

contradictiones , qu£ omnia videri poßunt in decade tertia eiufdem Glo- •'* * * * *
rioß. . -j.. ' . t. i . * / - .c ; . v. *

Ego verò poftquam rationes , pro vtraque parte adauffas , diligentiùs

perpendi,im hanc fententiam deueni:Confeäarium illud,quod mom fine ra

tione â Proclo fuperadditumfuiße /ieta cenfet , demon$tratum mom effe ;

quod mifi aliter conftaret, certè ex dubitationibu£ pr£clariffimorum »iro

rum Viete,& Galilei elicitur.Nam Geometric£ demóftrationes ea nomine

celebrantur, quod dubitandi locum omnimo tollant, &aßenfum aMdifori*

violenter extorqueant, Qua enim ratione dubitari poffèt,aw diuerficwlum*

contingenti£ effet angulus minor quouis acutoreëiilinée, fi hoc aù £uclide

feu à Proclo demon$tratum fuiffet? Et fí res attentiùs confideretur, ita fe

habere comperiemus. Nana infumma Euclides nihil aliud demonßrauit, '

mifi quod in locum inter circuli peripheriam , &tangentem interceptam

(^vtiturnomine loci, non anguli ) reéfa linea duci non poteft ; &• hoc qui

dem verum est. J4t poftmadum, quod diuerticulum contingenti£ fit angw

Ius mimor quolibet acuto angulo reétilineo , mumquam Perè s &• eaidenter

deduci poteft ; nifi prius oftendatur/patium prgditium d tangemte, & cir

culi pcripberia voiitcmtum effè angulum ; quod quidem mec Euclides often

dit , meque forfan o$tendi potefl ; cumq; in demonftrationibus nihil , quod

fit dubium , aut quod ab aduerfario megari poffit , affumi dcbeat ; eo quod

prcmi//£ demon$tratiomum debent eße notiffimg ; ideo diëium porifma »

nom crit demonflratum. , - - - - . -

Et ne quis putetfupplementum hoc ab aliquo E pofitorum fuperaddi

^ tum fuffè, un piciat XYI. Tropof. lib. III. Eaclidi ,ab eis demonftratam,

viae&it gratis affutmi diucrticulum prgdiéium, angulum effe. Clauius tan

tua /.odo , in diffput.itione aduerfus Teletarium , au£toritate Procli , &>

rauionibus , ojieudere comatwr definitiouem anguliplani accomodari pof

fe etiam diuerticulo contingenti£ ; fed irrito conatu , vt o$tenda,..

Exprimitur anguli plani matura in eius defixitione cùm bis paffioni

bus: quòd fit duarum linearum, in plano fé mutuò tägchtium,

& non in direétum iacentium, alterius ad alteram inclinatio.

Iumem recepta Jententia , fi hgc definitio generica eft, & competit me dùm

angulis reétilineis, fed etiam curuilineis , J^ mixtis. Sen.us elus talis efl:

fi dug lineæ fiue reët? » fiue curu£,fiue vna retta, &,altera curua » fe tán

2 gant
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, , , , • • gamtim*mo pumtfo,& non fint in dire£tum pofitg,confiituent certam quam.

· ` · dam inclinationem, que angulus vocatur.`.` ` -

Etfiquidem due linee curue angulum planum confiituere poßunt.Igitur

quotiefcumq;fefe tangunt in »mo punéto mö,fumt in dire&fù, & ad iniiccm

inclinantur , atque fpatium ampleétuntur, angulum confiituent : fed dug

circumferentie eiufdem circuli J4 B, B c fe fe tangumt in pun£to B, &in

` B fuper nom funt m direéîum pofte, ex Procli fem

temtia. ait enim , prorfus fieri non poteft,

vt in dire&to orbiculares iaceant;immo fi

peruacameam iudicat párticulam illam , in dire

,&tum iacere: fiquidem alterius ad alte

A ID C'ram inclinatio afigulum efficit. Demique,

e£dem limee J4 B , &• C B ad imuicem inclinar;

tur, &infle&untur (aliâs in diretium iacerent ), comprehendumtque >

fpatium, quod menfurari , ac diuidi poteft: eftque talis inclinatio maior

inclinatiohe vnius anguli retii, fed minor inclinatione duorum reäorum.

Ergo circuli peripheria in quolibet eius punäo B angulum JA B c confii

tuit, quod abfurdum effè ipfimet aduerfari/ cemfent. -

J£t fi circumfèrentia J4 B C, tota in direétum conftituta credatur, vt

clauius def. 8. lib. 1. contendit, ducatur tangems E B ; hgc quidem cadit

fuper lineam J4 B C, mom quidem intra concauitatem, fed ad partes con

uexitatis cius ; efficit verò reëia linea , fuper aliam lineam eleuata , duos

N, angulos, qui funt deinceps ad eafdem partes, ad quas

eleuatur. Ergore&a limca B E cum peripheria conue

xa efficit duos angulos C B E, &-.M B E extra circu

E lum ; &- nullo modo reéfa B E inclimata erit cum cq:;

caua peripheria JA B, eo quod illa eleuatur ad partcs

conuexitatis. His pofìtis du£ repugnanti£ fequuntur :

prima ef?, quòd inclimatio conuexæ peripherie JM B

cum tangente B E conftituit angulum gqualem angulo

re&o E B H, &- re£fo H B G, & mixto G B J4, fin:ut

fumptis ; fed hi tres maiores funt duobus reáis. Ergo angulus contenti:s

a conuexa.ae B, & tangente B E maior cft duobus reífis , quod e$t inau

ditum in Geometria: Secunda ef?, quòd re{fa E B efficit angulum JA B £

ad partes concauitatis , qui maior cft quolibet obtufo re&filimeo ; co quod

anguli, qui fieri poffùnt fuper tangentem G E ad partes D £quales /tºmt

duobus re&is. Qu;ire duo anguli JA B G, &-.A B E gquales funt duobus

rettis ; eftque contingentiae angulus A B G mimor quolibct acuto retfili

meo. Ergó angulus JA B E maior erit quolibet obtufo angulo reífilineo.

Sed fi curua C B non conceditur inclinata ad curuam.M B, multo m;imas

reäa linc: E B, extra ip/am pofita , inclimata erit ad curuam .4 B ; &•

tib •.c.1r.

comm. 1 o.
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propterea A B E angulus non erit(*m angulus im inclinatione confìftat);

& prius ofienfus fuit angulus quolibet obtufo maior, quod impoffibile eft .

Non igitur curuiiinei, aut mixti veri funt anguli. Et revera mirum eft

Inuentorem hortim mirabilium angulorum , pofiquam admotauit angulum

contingemtip mimorem effe quolibet acuto reéftlineo , & angulum femicir

culi maximum omnium acutorum rctiilineorum, tertium ,&quartum ,

miraculum tacuifTe ; nimirum angulum â tangente E B,& oppofita peri- -

pherta conuexa B.A contentum , duobus reétis maiorem effe ; atque am- •

gulum à tangente E B, & concaua peripheria.A B comprehenfum, maio- . "

rem effe quolibet obtufo angulo retiilimeo. JMt ego ex hac diffimulatione

conijcio percepiffe auëtoremipfum curuam circuli peripheriam.A 8 cum

tangente B E im dire£tum comtinuatam eße ; quod rationi , &• matur£ val- .

de comfentameum eft. Duάa em'm circuli peripheria NBO equali peri

pheriæ circuli A B C,&tangente eam im B. manifefium eft angulum,

contingenti£ N B E gqualem effe angulo JA B G;& additis communiter

duobus angulis J4 B D, &- D B E, erunt tres anguli N B E, EBD, &•D

B.4, ideft duo anguli N B D, & D B.4, fimul fumpti, £quales tribus an- -'

gulis G B. 4, JA B D, D B E, ide$ duobus angulis re£tis G B D, D B E,fí- _ * *

mulfumptis. Qgare ad pun£ium. B reífe lineæ DB conueniunt dug linee -

J{B, N B; mom ad eafdem partes dubiæ, qug cum illa efficiumt duos ani-,. .

-gulos, deinceps aequles duobus re$is ; & propterea, fi fieri poteft, »t due

1ineg curug contiiiuentur dire£tè abfque fraéîione , &• inclinatione , k me- k prop r3>

ceffariò line£ 4 B, &• B N im diretium crumt continuate ; cùmque due lib. i •

curuæ.4 B, & B c fefe im dirc£tum continuari conceffe fìmt , cur eadem . . .

limea curua.AB cum imtermcdia re&ta tangemte B E mom dicetur in dire

£ium conftituta, dum im pumtto B ille limeg non franguntur, neque imfle

&tuntur? Nonne concipi poteft pun&um fluere itinere curuo, & poftea di

rigere fuum curfum ab/que vlla fraéfione, aut fe{fiome? Nonne lege ma

ture pila B im peripheria rot£ , vel funde J4 B reuoluta, impetum acqui

rit circularem, JA B, & idemmet circularis impetus poftea continuatur,

& dirigitur per rc£tam tangentem B E?'certum e$t ergo curuam peri

pheriam B J4 in dire&um continuari non minus cum tangente B E, quàm

cum peripherijs BN, aut B c ; & propterea ficuti mom efl inclinata peri

pheria .4 B cum peripheria NB, vcl cum C B, ita neque inclinata crit

peripheria.4 B cum tangente B E: ideoque peripheria c B,&tangens E

B, meque ad imuicem inclimate eunt ; co quod fuper aliquam lineam,* B

F quglibct linea eleuata duos angulos deinccps efficcre debet, aut nullum.

Cámque linea curua C B cum curua JA B, neque inclimationem, neque am

gulum efficiat, mulla ratione fpatium contingentiæ c B E, quod ei dcin

ceps eft, incliuatio, aut angulus erit. Quod erat probandum.

TPo$tremò animaduertendum ef? Inclinationem foliimmcdofjm
- angitti
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anguti confiituere. Et qiua datus angi;lus certa quedam quantitas eft,de

bet hgc determinari per certam , &• determinatam inclinationem , ita vt

' qt glòet iuclimatio , maior illa , efficiat angulum maiorem , &- quelibet

minor inclimatio minorem angulum conftituat. Cùm ergo queratiir am di

uerticulum contingentie fìt angulus , comfiderandum eft am im diuerticulo

comtingentie aliqua certa, & determimata inclinatio reperiatur ; pro qua

indaginehgc{√ -

1Primò, fi due reétæ lineenon fuerint inter fe parallele, vna

carum in omnibus eius pun£tis ad alteram habebit vnam, &

eandem inclinationem , qug gqualis eft angulo contento à

perpendicularibtis, fupcr eafdem reélas lineas cadentibus.

Simt dug reάg lime,c.4 B , & D E, mom parallelg inter fe , idcoque pro

duétæ concurrent alickbi, vt in F, & efficient angulum D F B. Et fí á

quolibet pun&io E reífe D F l eleuetur perpendicularis EH , atque à quo

libet punéïo.ae rc£#£ F.A eleuetur perpendicularis J4 H. Quia duo angu

' li reëii.4, & E, vnd eum angulo JA FE, intermi , & ad eafdem partes ,

m Scbol.

prop 19.l. 1

n Scbol. v.

prop, i s./. 1

O prop.1 •. .

lib. 1.

nminores jumt quatuor retiis. Ergo m pcrpemdiculares.4 H ,& E H con

ueniemt, vt in H. Ofiemdemaum modò eft quemlibet angulum, JA H E e

qualem effe angulo D F B imlimtationis reëtæ limeg D E , in quolibet eius

punëto E, cum retfa,4B, Qgoniam n quatuor anguli quadrilateri F.4

H H E £quales funt quatuor reëtis 5 & duo anguli.4,

,, &£ rejifunt. Ergo duo anguli a£ E, -4#££
4. quales funt duobus reëtis. Sed o duo anguli dein

IH T ceps D F B, &• D F.A £quales quoque fumit duobus

IH E reëfis. Ergo illi istis æquales funt , &• ablato com

E muiii angulo J4 F E, erit quilibct angulus .4H E

æqualis D F B. Qgare vna ,& eadem eft inclinatio

' A F E rëtæ lineg D Ein omnibus eius punäis cum reäa

- •4# ; & hæc æqualis efl angulo, â perpendiculari
bus gontento, ßgod erat oftendendum .. -

Scciidò inclinatio ciigularis peripherig, in aliquo dctermi

£ato cius Pun£to cürcάa,circúütángcnte: gquâlis cft angu

lo à radijs duótis ab eodé pun&o,& à êóntacìù çonprehenio.

Sit circulus J4 £ B , cuius centrum C, ere

útus ad planum borizontis , in quo intelliga

\...------?jC tur duííi rcäå, conùigens circilum .4 Fiu
.• puníto infimo J4: fitque pariter in plano im

climato recta E G, circulum co tingens in »

pumtto E ; atque à punétus J4» & E ducantur

radij J4 C, E C. Dico angulum J4 CE æqua

ÄT lem effe inclinationi peripheriæ circularis
B E
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B Einipfo punft* E cum tangeite A F. Intelligttur pila E, im pun&a cir

cumferentiæ E collocatt. manifèftum efl (ex elementis mech unicis) pi

lam E impetum, atque momentum exercere pro menfura inclinationis il

lius limee, per quam defcrrdere comatur: fcd f|ue pila E fu$tineatur à

circuli peripheria in pun£fo E, fiüe fuffimeatur â plano inclinato H G eum

dem impetum , ac momemtum habet. propterea inclinatio periphcriae cir

cularis in piin&io E ccdem omnimo efi cum inclinatione reííe tangentis H

G ; &- propterea inclinatio circularis peripherie im punéïo Ecum ip(a •

tangente, feu horizontali.4 F, eft illa , qu£ determinatur ab angulo H G

F. Sed ex prgcedenti angulus H G F æqualis eft angulo.ae c E, à radijs

perpendicularibus contento. Igitur inclinatio peripheriæ circularis B E

ín eius pun£to E cum tangente A F £qualis eß angulo â radijs, duäis d

um&foE, & â conta&fuJM, contento. Simili ratione oftendetur, quod

îmclinatio eiufdem peripherie çircularis B.4in quolibet alio eius pun&io

O æqualis eft angulo O C J4. Qgare patetpropofitum.

C O R O L L A R. I V M.

v.

Hinc manifeftum eft circuli peripheriamcumtangente ef

ficere nonvuicam , fed infinitas inclinationes } fcilicet tot in

clinationes » quotfiint pun&taÉÉÉ; ; eo quodradius.4 c

eum radijs dutfis à fìngulis pumάis peripheriæ B E.M : angulos femper

inæquales efficiet ; quibus fquales funt inclinationes eiufdem peripheri£ in

fingulis eius punéìis cum tangente J4 F. -

Deducitur ergo maxima diuerfìtas inter verum angulum reétilineum ,

&- diucrticulum contingemtiae. Nam im illo vna linea im fìngulis eius pun

tiis eamdem inclinationem cum reliqua reéta efficit ; at in contaétus di

uerticulo circuli peripheria tot inclinationes cum tangcmte efficit, qubt

funt peripheriae puníia. -

Modò quia ad anguli conftitutionem »mica, certa , &- determinata in

clinatio requiritur. Ergo diuerticulum comtingemtia , habens infinitas in

clinationes, angulus non erit : nifi ex infinitis poftrema inclimatio acutif

fìma ftatuatur pro eius menfura; at poftrema inclinatio reperiri mequit,

miffim punéto comtaétus ; quandoquidem quælibet alia habet po(t fé infi

mitas inclinationes minores , &* maiores, &* pumttum contaétus cum rc

&. linea , circulum tangente, angulum mom cfficit ; cum angulus fit incli

matio duarum limearum ; moti autem effè poteft inclinatio lineæ , & vmius

puntii. Nec concipi poteft , qua ratione punétum contaétus , in ip amet

tangemie eriftens, imclimationem efficiat ; neque fem tentia.Apollonü re

f.g.tur, qui, vt ait Proclus, cenfet anguilum effè primum fub lib. v. c. , ,.

punéto interuallum: pariterque angulum cffe fuperficiei in comm s.
V11O
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Eucl. 17.

III.

a prop. 1 o.

lib. 1.

bProp. 4.

lib. 1.

e Corol. 1.

prop 1 i.

ht4uur.

Euc!. 1 8 ©"

u 9. 111.

vno pun&o fiib linea refra&a colleétionem : & oportere eft

fe aliquod interuallum primum fub continentiu m linearum

inclitiatione. Eft enim impoffiüile, vt puritium pcripherie, quod im

mediatè fequitiir conta£fum efficiat angulum cum reéta tangente; quam

doquidem duo punéta , vel tria , vel alia quglibct m ultitudo fimita pun

tiorum contiguorum, longitudinem linearem minimè efficere poffunt. Et

infuper fingula illa punëia poft conta£fum habent diuerfas , & inæqua

les inclinationes. Quare impoffibile efl , vt reéfa linca cum linea curua ,

vel due curue imclimationem vnicam certam , & dcterminatam confti

tuamt ; propterea angulum planum mom efficiemt. Qgaproptcr demon

ftratum non erit diuerticuliim contingenti£ effe angulum , &- minorem ,

quolibet acuto refiilimeo. Vt fuerat propofitum. v

* * • . • * .\ , , -

' P Ropos. xxII. PRo BL. I II.
- • • ^,, - ' -

-

A dato punéto, extra circulum pofito, re&tam lineam duce

re , qug datum circulum tangat.

: Expun&toexterno A ducenda eft re&ta linea , tangens cir

culum B C, cuius centrum D. Ducatur reéta A D , fecans

circulum in B; deinde centro D, interuallo D. A , defcriba

tur circulus A E,& a ex Beducatur B Eperpendicularis ad A

D,fecans circulum maiorem in E,& du&ta feéta D t, fecante

A. circulum minorem in C, conneétatur re

&ta A C. Dico A C tangere circulum B C.

Quoniam duo latera ET ,& b D trianguli

È 3 12 Egqualia funt duobus lateribus ι • A •

C *, & D C.Ttíiáguli C D A vtrunque vtrique •

cùm fint rádij circulorum gqualium ; &

angulus D communis eft. Ergo & anguli D

B E& DCA funt inter fe gquales eftque D

B E fa&tus re&us.Quare ò C A re&tus quoquc erit. • 1deoque

C A tanget circulum B C. Quare, &c.

PRop os. xxIII. THEOR. xx.

Si circulum tangat aliqua linea re£ta , erit , que à centr9 ad

conta&tum dúcitur, perpendicularis ad tangentem. Ex fi ad

punétum conta&us perpendicularis excitctur»Per centrum

circuli tranfibit.

* Reéta
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Re&a A B tangat circulum CS5gíÉÉÉ;
puiiâo C,& iungãtur re£ta£ D. Dis• primùrrcô áyv*; ., . .
erpendicularem cffe ad A B. Si «'E ttyi tji § fiitìrq!O , ,

Ε? verum non eft, ducatur a â"* * j. f is.

un&o C fiiper C υ perpendicu- * 1. , -.-i.

É; E.äÝíçí,íi re&tam : A. ;;;;;;';'

EH circulum tangere , & propte- / • . § ìajr. ,

Feae A 8 circulum fecabit , qùod ** [ ? *\ £}-&r, a

eft contra hypothefiri.Quare C t> '{3* > , wniai.

ad ipfàm A Beft PerpehdicuMaris.
Qu9d erat primum . . i ' -

.TSit fecutidò C D perpendicula- .

ris ad tangenté A B in pun&to C- ' '

contaétus eius. Dico centrum' circùli in C D reperiri. Si

cnimhoc verum noneft» fit Fά extra lineani

C D,&Ę;F C. Patet,ex prima pertehtiius,8C perpen

dicularemíore fupcr AB. Quäre dud anguli FCB,&PYCB

re&ti erunt ; idcoque'gquales, pars, & totum, quod'eft im

poffibile. Non ergocertum F,extra lineám CD, reperiri:po

teft, Quapropter , &c. • ; '? - -

.* , , . , !.• '* ** ; · · · `; ." • - *• • \

P R O POS.XXIV. THEOR. XXI. £;*. .

,. . . . fi. ;, * c ' ' ) o &' ii '! ' . … ' :I. * * * *

Incirculo angulus, à tangente.& fecante contentus, gqualis, . •

eft angulo, in alternofegmento conftituto. Et fi angulus

in alterno fegmento pofituis gqualis fuerit ei , qui à fecan

. te , & incidente in circuli peripheriam, continetur , inci- -

dens reóta circulumtangef.it.7; t ~ — - -

-
- I. , o:fi. ;,; -i *i · · · ·… , j **• * • * . '•. ; . -

Circulum CG E tangat re&ta AB in ..€ :.. ', B.

punéto C, à quo reóta CE primòper cen- *-t=

trum ducatur. Dico angülum AC Eg

qualem effe angulo Fin.alterno fegmeii- /..

to ;& angulumBCEgqualem effeangu-/;

loCG E.Quoniama vterque angulus A, \

CE,& BCEre&useft • funtq; anguli F, &\ *.

CG E in femicirculis$ú'É

angulusAC Egqualiscftangulo F;&an

guIus BC Egqualis eft anguloGG E. -

Tranfeat fecundò re£ta CGnon per * Έ

centrum , & diamcterCE ducatur»& iungatur G E. Often- _ •

N den

- ' i

• * * . : i « • • a*!

-

-* • • • *

-

- - - -

j a praep. 23•

Miuu.

b prwp. zo.

bwiwu ,
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35ndum;ftangulum ACę cęìigìnìsā„1,,crG, in

2!tern9 fegm£nto, &angulíiiiuB CG £qualem angulo D.

$?*•P. •o. Quoniam?in femicirculo angulus CG EYçãïíôïí, fgo d in
buuuu ,

ę. i8, A c B £*£*£!g£G E duo reliqui angiiiiô É
* lub 1 * * 9. & GCE vni reéto equìles eriiiit,iäeß

e frop. s3. funt gquales angulo • fe&oA CE. Ergo

£uius. ; ablato commuiii anguloG C E, erit àn

fprop. 13. gulusACGgqualisängulo GEöÄÈÉ

baiur. ; [; - jierho fegneritò, Pofteafquôáììáôá.

. V *. $ilgtçrç CDGE duo aiiguli oppòfiti
£g. 13• D, & E duobus reétis equaîësfiinf; pari

$erquc£duo anguli ACG,& BCGäuo- '

- £g$r$tis £quales: erant autem anguiiA
,2 . .; F, , ■ _y_. GG,& CEG intcr fe £quales. Ergo re

fidiiiangujB CG, & Dáquales int€FíéêïíT.**°*^
Tertiò ab e9demPunétoC peripherie C D E ducanrur re

άς, CD quidemfecans circuluni, & A BineiimiIiiSíeí§,.

* & * r • i fitque angulus ACD £qualisAngüíô

A `c 1 j .18 E , in alterno fegmenfo. Dico AB

g Coroll. s. 3= T circulum contingere : Quoniam, fi
prop.z. i. `•, hoc ycrum n9n cft , ducìtur g G H,
hujus - - . ; . '. [tangens circulunin C. Ergo 5angu

h ex prima '. lus GCD gqualis erit angülo E inal

partebuuur. * | terno fegmento: erat autem angulus

*. ] ACDgqualis eidem$$$ E. Ergo

-:%; anguliACD, &G CI5gquales fùnt

( Tinter{è »pars,&:totum, qúodeft im

fiibileíNon ergo aliaréiagHcir
culum tanget. Quare AB folummodo tangens erit. Qua

t `- , r ' : ; ,-. ; ; . ■ '.. * * * * * ~ , . '. . .

“*, ' PRöpos. xxv. probl. rv.
Mucl. 33 '. … [C. . . . . . . . V •. • -

lII. - °-Super data reéta. linea defcribere feg

'….. imentum circuli,quod capiat anguluì

, . . . ** * * * „ gqualem datoangulo. T ' .

-.. ' 1 ' ' - - .

- -*- ■ * • I • • . · · · · · - • -*

1 ' * \ .Super data reάa AB, defcribendum ,

a prop. 4. 7\ £Ί5'eft,fègmentum circuli, quod c3piat an
Jib 1 - ' gulum gqualem dato angulo C. a Fiat

$r}. 9• angulusDA B equalis angulo C;& fi A

/ik, 1. - ^ Bperpendiculariseft fùper AD,* fecetur
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ill intº LII B E R.ºie *k rop 8

illabifiriam in E: Siverónon cſt perpendicularisºk excite prºp. 10.

tar A E perperidicularis firper A Disticaligübiskułłacui “ .

tus, eo quodeſt differentia anguli BAD arcóło; & fiat 4 an- ***

gulus A BEgguaiſsanguloBA Basuto. * * ,D º, *.
Concurrent e ergo AE,& BE in pſićto E, •

41b. 1.

& ferunt equales interſe. Ergo circulus, Ay * f prop.2. o.

centro E,interuallo EA deſcriptus,trail-ºº: lib. 1.

fibit per B, & gipſum tăget recta D'Ascii g Lorell. 1.

perpendicularis ſirad radium.A.E. Du- | tº: 1.

cantur à quolibet punéto G, ſegmenti

AG B, dua reóta, GA., & G. B.Often

dendum eſtangulum' A.G B, in dićto h .

ſegmento conſtitutum, acqualem eſſe, Y- -- iſ: “.

dioangulocºquoniam hangulol) A T G ~ -

Bå tangente, & ſecante, comprehenſo... ºs USS
a qualiseſt angulus Gºnſalternoſegmen-2 A . . . .

to; ſedeidem angulo D A Basqualiserat" : • * : * ,

angulus C. Ergo anguli G's & Cºquales /

inter ſe ſunt. Deſcripſimus ergo ſegmen-

tum A G B, in quoangulus Gaequaliseſt

datoangulo C. quod crat, &c.” \

- ... ** * : * I ſº tº . . º. A \, ...' J.

PROPOS, XXVI. PROBL. V.

Adato circulo ſegmentum abſcindere, capiens angulum

-
... a qualem dato angulo. - -

BC, a quo abſcindi debet ſegmentum,

Quod capiat angulum equalem angu

lo D. Ducatura EG, tangens circu

lum in A ; Fiate poſtea angulus E A B

, Sit datus angulus D., & circulus A -57 is .

a Corell. 2.

Prep 1 1. .

§. angulo D; & a quoliber pun- {..."
oC,§.AC B, dua rečta: C b prºp. 14,

A., & C B ducantur. Oſtendendum , lib. 1.

eſt angulum C equalem eſſe angulo . •,

D. Quoniam rangulo E A B gqualis BK."“”---. Cº.; 24

eft angulus C in alterno ſegmento: -
unau-,

‘ſtºlue eidem angulo E A B ex con

ſtructione, gºualis angulus D. Ergo angulus C gaualis cit

... . . . . N .ºz. angulo ...
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›› - angulo D.Secuimus ergo fegmentum A CB,inqüo angut:

… *" lusC£qualis eft dato anguloD.Quod erat faciendum , &c.
- - ... r . *-' . , * * . * *

Ex Snellis. … s c H o L 1 p. »1.

Sire£ta linea interconuexam circuli peripheriam,& diametrum inter

cepta, £qualis fuerit radio circuli: erit angiilus ad centrum, cuius ba- »

fis eft concaua peripheria , triplus anguli ad centrum, cuius bafis eft ,

[conuexâ, abeifdem reäis intercepta. ' . . ri; !.■. . . * *

', .:u . „ • - - - -

fn circwlo.* B c , cuius centrum D, & diameterJ4 c, dubia fuppo

matur quglibet reäa linea E B G +tangens, vel fecans circulum im B , G :

» * ***, , : _ . hac tamen lege, »t fegmentum B E æquale fit

f. radio circuli.4D. Dic£angulumc D G tri

j} plum effe anguli.4D B. coniungantur radij

D B,&D G. Quoniam reéta E & pofita eft.

TÉ æqualis radio.A D, feuD B. Ergo a anguli E,

& B D E æquales funt. Eadem ratione in fe

… cundo cafu anguli DB G, & D G B equales

- i erunt, quia fabtenduntur à radijs D G, D B in

*£***** triangulo D E G. Et quia b exterius angulus c DG æqualis eft duobus

· · · · · · • i • , * -, , • • , • ,
l*" • • - - - i •

tib. i. interiis,& oppofitis DGE,&-£:eftq;angulus D G E, feu DB G ci £qualis,

G 'duobus angulis inter fe gqualibus É}B D

cex pro -_ E, pariter æqualis (^im c primo cafu),

a i.b;;;;: quia reííus cft angulus D B E, & (in dfe

- cumdo££; angulus G B D j?; ef?

-, in triamgulo B E D. Quare augulus C D G£f. I 8. C 1X A E Έeß duploÅEj§cum angu

e prep.6. lo B D E; &e eß angulus B D E?qualis angulo E. Ergo angulus c D G
lib. 1. acqualis eft triplo anguli B D E. £Quod erat oftendcndum. • .

comuerfum huius propofitiomis »erum etiam eft. Si enim angulus C fo

, , . c triplus fuerit anguli B D.ae , & iungatur re£ia G B, fecans diametrum

• • , C.A im E. Dico rettam EB æqualem eße circuli radio.A D. quia angulus

ftr*?.i8. • externus fc D G aequalis eß angulis G,& E, atque angulus g equalis eß

ii*. i. duobus angulis B D E, & E. Ergo duplum anguli E, & angulus B D £,fì

- mulfumpti, æqualcs funt triplo anguli B D E. Et propterea angulus E æ#!*. 3 O· qualisfÅ£i. B D E; ideoque g rctfa E B gqualis eft radio circuli B D'.

quod ertt oftendendum. . .

hinc conflat, quòd, 6 per aliquod problema Geometricum, duci poßet

& quolibet prim&o Greéia linea EB æqualis radio 4 D intcr diamctrum,

&* conuexam circuli peripheriam, foffet qi;£libet pcripheria, & qiiilibet

a ngultis trifi;ri;im, diuidi. * • P RO.

I.
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p R op OS. XXV II. THEOR. XXII.

Si fiierint duelineæ ingquales,& ex maioreauferatur eius fe

miffis,& à refiduo ruirfus tollatur eius femiífis , & hoc re

petatur femper: relinquerur tandem aliqualinea » qu£mi
hor erit propofita minore linea. , , ,• • •; , '

Sint due linee, AB maior, &C minor. Dico, fi ex maiore;

atque ex éius réfiduis femper medierates tollantur , relinqui

taridem lineam minorem,quàm C. MultipliceturC toties ;

quoufqueefficiatur DH mäior, quàm A B5& diftribuatu; D

H in fuás partes, D E, EF, FG,&G H.ííí ipfi C. Poftea

ex a AB follatur eius femiffis.AK,&àfeliqua KBtollatur

pariter eius femiffis KM,& hoc femper repetatugquou{quc
portiones AK, KM, MN,&NB, in ipfâ AB fe&tg, totidem

íint, quot fünt partes alterius DH; qiiog fieri poffe certum-*

eft, cùm contifiuum femper diuidi poffit. Oftendendum eft

Hwct.r, X.

a prop. 9.

lib. i.

poftremam portionem N B mi- ^, . ° K MNB ^ . .
norem effe ipfà C.ĘA—*—24MU?-AN f ,

minore A B tollitur êius dimi- C-*. . ; . .

dium A K,& ex maiori DH tol-.o————*—*

litur DE minus, quàm eius di-7 , E F G : Hi
midium:erit reliqua KBminor, 3. ; • - :

quàm reliqua E H. Et quiarurfus ex minore KBtollitur eius

dimidium KM ; at ex maiore E H tollitur E F non maior,

Äm$imidium eius. Ergo refiduaMB minor erit, quàm re

ìdua F H.Tandem ex minoreM B tollitur eius dimidiumM

N; at ex maiore FH tollitur FG nori maior,quàm dimidium

eius,& ficŠÉÉÉĘpoftremum refiduum N B

minus crit, quàm G H, feu C, quod illi cquale eft.

Ęgrieucsuoaliisquisse.Qurers.
. -• • • - ' '.', • , ' -

· COROLLARIV M. I. . . ' .
; . ; ' • . ;• ;:',. j ;. . . ' • • • , '

Patet, quòd, fi ex maiore A Btollatur A K magis s.quàm

eius dimidium, & gx refidua KB rurfùs tollattir mägis, quam

eius dirimidium, & hoc femper repetatur, tandem rélinqüetur

aliqua linea, qu$ minor erit quaçunque propofita lineâ C,

• • -* - - c-i • '- . • -• * •

Co
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I. , • . •T . ' ' C O R OLLA RIVM I I. . . .

Conftat, quòd, fi ex maiore linea A B tollatur fegmentum

maius AK,& relinquaturminus KB,& ex hocrurfus tolla

tur maius fegmentuinm. KM, & relinquatur minus, & hoc

{emper repetatur ; tandem relinquetur aliqua linea , qugmi

nor erit quacunque propofita. -

• r

s c h o L I pr M.

- - - - • t

Hec propoßtio, qaæ de lineis paffionem fupradiäam comcludit, valet

, etiam , fi loco linearum fumantur quglibet dua magnitudines, dummodo

' , ' fiwt eiufdem fpeciei ; ideft fi quglibet earum multiplicata reliquam exce

*** * dere poffit.
- ' • • • • • I

•

* *, j. -*- t ' :
- - ^ '. ' . - • \ • • ,

• PRopos. xxvIII. PRo BL. vi.
… - - - - -

Latus trianguliifofcelijre&anguli fecari poteft in duo feg

menta ingqualia , quorum minus fegnientum gquale fit

• differentię Iateris,$£#ï. eiufdem trianguli ; &c

rurfus fegmentum minus eodem modo fecari potcft, vt

eius minüs fegmentum gquale fit differentig prgcedentium

fegmentorum ; & fic femper ,$; pOftremum teg

-, mentumminus fit quacunque data re&ta linea., i-, i rrr ',

Sit triangulum ifofcelium A BC, re£tangulum in B, &

quglibet re&ta lineaD3 cuiufcunque paruitatis. Debet fecari

latus A B , vt proponitur. diuidatura bifariam angulusAC

;!*. *• B à re&ta linea'CF , que fecet reótam A B in F; atque & à pun

§. frip.i . &to F ducatur FE perpendicularis adA C, fccans eam in E ;

j£""" extendaturque c reóta F Gparallela ipfi A C, {ecans B C in G.

<coroll. Et quoniam propter d parallclas eft angulus b G F gqualisam

prop 16.1 1 gulo C; atque afigulus 3 F G æqualis angulo A,1untqueean

άpr•p.i 5. guli A,& C gqualesadbafim ifófcelij AB C. Ergo etiaman
!ib. i. £uli B FG, & B G F gquales funt, ideoque flatera B G, b F

j!*** §qualia funt, & triangülum B F G eft ufoiceres. Poftea quia ,

£;,.. \ ji triangulis C E F, & C i F , angulus B ς F • £qua
íí. ?" lis eft ajgulo E C F, & duo anguli reéti B, & E æquáles

gprop.a5. funt , & latusC F eft c9mmune , óppofitum angulis rectis B,

lib. 1, & E; Ergo& CB æqualis cft CE , atque b F gqualis cft E F.

- - Cùm
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{{•

;

;

Cùmquein triangulis F BG, & •• • , •

F£ Afint duo anguli B,& E re- oÄ - -

{ti,&anguli BG F,& A gqua

les, quibüs öpponuntur latera , , [NEN G; 5 prop• *$.

ŠF B,£; E. Igitur b AF 54£ li&, . ,

gqualiseft F G, atque A £ equa-^ | “...... .

lisipfi G B, feu ei gquali F B.Eft- A E **--.N · · · · i ;

qué in triangulo A E F latus A Ä - C

F(fubtendens re&tum ,& i ideo , , - -

maximum angulum 5 EF) maius, quàm A £. Igitur AF ;;';;*°
maius eft,quàm F B.Quare minusfegrhentum BF;quale eft ****

ipfi EA, differentig lateris BC, & hypothenuf: AC eiufdem

trianguli A BC. ' ' . - - - -

, Scgund£,£ du£ta £££ta$$ £ggnte angulum Gbifáriam , ,,,.,. ,:
&du&a4KHperpendiculáriad FG, (ccänte eam in H, erit Â£' *"

vtprius minusfegmentum KBgquale FH, differentig ipfà

tum BG,&G F; eftque BG gqualis BF,& FG gqualisA F. 1 prop.i r.

Ergo K 8, minusfegméntumtotius FB;gqualé éft differen- lib. i.

tig prgcedentiufim fegmentorum A F, & F B. Et quoniam '

continuum femper diuifibile eft , poterit denuò fecariKB in

O, vt BO fit miiius fegmentum,&fit gquale differentig ipfa

rum F K, K 3,& fic fèmper. Cùmaqué$. dug re&tg lineg A -

B,& D,&cex maioriA Bauferaturfmaius fegmentunì , ideft , • ., .,'.

hmagis,quàm eius dimidium;& ex refiduo FBauferatur F K

magis, quam eius dimidium;atque ex K Btollatur KOma

gis, quàm gius dimidium;& fic femper. Ergo m poftremum m corol. 1.

£ginentum OB minus erit quacunque data reéta linea D. £**? *7.

& omnia minora fegmenta àblata,'funt differentig prgce- **f** m . .

dcntium fegmentoruim. Faétum eft ergo Problema. - -

P R O P OS. XX IX. THEO R. XXIII. 1:!

- - * * - ucl, 116.

Nulla re&a linea, qug metitur latusquadrati, menfurarepo- X.

teft diametrum eius. Vocentur latus, & diameter quadra

ti, re&tæ lineg Incommenfurabiles inter fe • -

- - - • * - - - ~ -

Sit quadratum A BCD, cuius diameter D B, & re&ta li

aga R meafurct latus A B ipfius quadrati A C; fitque R quae

libet ex innumcrabilibus`re&tis lineis , qug metiri poffunt

ipfàm A B. Dico reétam R nunquam menfurare diametrum

b D. Si enim hoc verum non eft, menfuret etiam redta R dia

Imctr VlI1\

-
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aprop. 34.

lib. 1.

b Prop. 3.

lib 1 •

c prop. 18.

banut.

/

-

• • •• • •

.•;: , , , , •

e nctrum R D. Et quia • in quadrato

A C angulus A re&us eft , & duo

jatera D A ,& A B fùnt gqualia , ,

erit triangulum B A D ifofcelium,

re&angulum. Qgare fa&ta b B Eæ

quali ipfi A b fecari c poteft latus

A B in F, vt fit minus fegmentum

A F æquale D E, differentig dua

rum A B,& D B: pariterque, faéta

| F G gquali A F,fecari poteft A F in

H, vt fit minus fegmentumA Hς

D

ATHTFT ÉÉÉÉÉ'&ÄÄÈÉÉÉÃÉ

denuo fecari poteft A Hin O, vt fitfegmentum AOgquale

ΚF, differentiae ipfarum AH, & HF,& hoc femper fieri po

teft, quoufque póftremum fegmentum, quod fit a Ominus

d Ax.6.l.1.

c v4x.6.l.1

f Def i 3.

fib. 1.

fit quiacumque âata re&a R. Et quoniam ponitur reéta R

mefifura ipfius AB, atque alterius DB; eftque EB æqualis

AB. Ergore&ta R menfùrat totafn DB,& ablatamB r.Qua

re d reéfa R menfurabit quoque refiduam differentiam DE:

eftque AF æqualis ipfi D E. Igitur R metitur ipfam AF;

menfurabat alitem pfius totamA B. Ergo e cadem R mcnfii

rabit Refiduam FB, atque ipfàm AF;& ideo etiamcarum .

differentiam GB, feu AIH(huic æqualcm) menfurabit ; fed

etiam A F metiebatur eadem R. Igitur menfurabit, quoque

refiduam H F ; atque menfùrabat pariter ipfam AH.Quàre

R metitur earum differentiam KF;& ideo ei acqualemAO,

Et propterea freéta R æqualis, aut minor erit , quàmAO

(maior cnim non poteft menfurare ninorem);$; eft im

poffibile. Faéta enim fuit re&ta A O minor, quàm R. Non

crgo rcperiri poteft allqua re&ta R , quantulacunque illa fit,

uæ metiatur diametrum BD,& latus AB, eiufdem quadrati .

C, quod , &c. vocentur reótæ lineæ A B, & DB inter fe ,

Inconmmenfurabilcs. -

P R O P O S. XXX. THEOR. XXIV.

Si fuerint dug rcάς lineg incommenfiirabilcs ; erunt fpatia

Parallelogramma, veltriangula fuper ipfas defcripta, gquè

alta inter fe, incommenfurabilia, -

: • . '• « *.. • -

quale G B, differentig ipfarum A .

 

Sint
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sint due re&e lineg A B, & BC incommcnfurabilcs gi$
finibìfes,ëiüfdem altitudinis parailelogrammorum ß? §§.

veltriangulorum. Dico parallelogramma, Ycl trianguia R,&
§ïëïêëìíîïòóïíneríürabilia. Si enim hoc verùm nô çft,

habeant fpatia R, & Saliguam commiiigm nen1uram,fi fie

ripoteft, que ponatur effè X;& quotiesX mctitur fpatium R,

inà tot partes inter fe gquales AG , D D D. D ID ID ;!;t. *8.

G H, H K, K {$jÉÉ re£ta . , uu. 1.

linea A B: & quotiesXnaetitur [pa- |.

tium S, in tot partes gquales B MEM

O,?$£g;$t; | Mi-^ b Coro#..

unôtis G, H, K, M , O b ducantur !_! rop. 16.

É eiiciéhtes parallelogram- A G H K B ^^ 9 C £g1 •

ma in primo cafu, aut conucnientes

in§í; pun&o D, efficientes tri- [X] * -

angula , vf in fecundo cafu: erunt c parallelogrammaA GD : r prop.y.

G HD,H K D. KBDinter fe,aut tfiägula a ęqualia; eo quod lib. i.

bafes eorum funt gquales, & inter eafäem parallelas exiftunt, d prop. 31,

Et fimiliter erunt párallelogrammaTÜóô, O M D. M BD ***•

inter fe , aut triangula gqualia inter fe. Et quoniamX toties

menfurat fpatium R , qüoties K Bmenfurât bafim B A 5 &

$KB menfurat bafim BA, toties fpatium K BD mcn

-

/

ürat fpatium R (comparando femper párallelogramma in

ter fe,aut triangula inter fe ). Er- ' - -

go X,& fpatium KBD gquè me

tiuntur fpatium R ; idcoque fpa- 2% (.' |;.

tia X, & K B D æqualia inter fe , %?; | :

funt, cùm fint gqualia cuilibet ';';'? || : :

parti earum , in quæ refoluitur 3 * ; f á

fpatium R. Eadem ratione fpa- - ; | \

tium M B D gquale erit fpatio X. RJ S.
Quare duo fpatia K BD, & M B , — ; : :

Dæqualia crùnt inter fe,cum fint ATGTHIKTBTWTOTC

æqualia ipfi X ; & funt eiufdem altitudinis. Ergo eorum ba

fes KB, & B M æquales funt inter fe (nam fi inrcjuales ef- Coro!

£{, pariter • Pagajlelogramiua, vel firiangula KBD,&M j?'*,,
BD 11igqualia èffent , qiiod eft contra hvpothefin ) ; (ed K B £i. í.

JetituirA B, & BM menfurat ipfam B C. Ergo duæ re&ae A ;.p. ;..

B. $ BC inter fe commenfura6ues íünt ; cùm ab æqualibus ìib. 1.

K i5, & BM, feu eade m K B menfurentnr , quod eft contra ,

hypothefin. Pofitæ enim fiierunt A B, & BC incommenfù

- O rabiles.
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rabiles.Non ergo fpatia R,& Shabere poffuntaliquamcom

munem menfuram 5 ideoque incommenfurabilia funt.Qu9d

erat propofitum. ' - I *

C O R O L L A R I V M.

IPatet ex demonftratione huius propofitionis poffe diuidi

quodlibet parallelogrammum , aut quiodlibet triangulum in

partes gquales , quotcunque iufferit quifpiam. : i.

- -

S C H O L I • A* 7M.

Sicuti oftenfum eft lineas reífas , &* fpatia,triangula , vel parallelo

gramma effe poffe incómenfurabilia , ita offendemus poftea omnes quan

titates continuas , eiufdem generis , incommenfurabiles inter fe effepof

[e. Debemttamem ex hac ferie excludi Numeri ; eo quod im mumeris di

uidendo poteit deueniri ad minimum in eius gemere, fcilicet ad ymitatem;

boc autcm im quantitate continua minimè locum habet , quia femper di

vifibilis eft ;& fic mon datur minimum im eius gemere , quod poffiteffe_»

menjura communis duarum quantitatum continuarum. ' * t |

JFinisLibri fecundi.
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Poftquam in fuperioribus libris oftenfæ funt principes fi

gurarum planarufi, pafliones, vt poffint aliae arcan£ sagi
äem figurátum propietates declarari , debgnt Prius confide

rari quiantitatum comparationes, quæ conftituunt quantita

tis fpèciem, ab alijs quântitatibus notis » diti$;r£im: Hirum •

ergòcomparationum traétatio generica habetur inhoc ter

tiöiiörö:'speculátio quidem iiön minus pulchra • £Vtili§•
quàm miri§ difficultatibus inuoluta , in qua Antiqui valde

defecerunt, vt pofteaoftendetur ;&propter£â necefíe eft, vt

VíúéÊËà fìniìnìeritis reftituatur , initio fumpto à defini

. tionibus. -.

D E F I N I T I O N E S.

I - - v -

Pars dicitur minor quantitas maioris quantitatis•summ*

nor aliquoties metitur maiorem«; -

Quoniam in ifto libro tra{fatio inftituenda eß de c5partigi;bus£t

titatüm,quoad quamtitatë pertinet,ideft quoad gqualitatë,& 'j£;j.
tem earum. Mamufèftum eft quätitates,que æquáles,»el in*4*4 es in è

dici nequeunt,comparabiles nom effe;vt linea ,

cum fuperficie, aut numerur cum corpore , !A. |A.
vcl motus cum pondere comparari non po- -A.

teft ; propterea quod nec gqualis , nec ma- P

ior, aut mimor alter altcrius dici poteft,cùm [
fint diuerforum generum: due verò lineæ

inter fe comparari poffumt , cùm fint eiuf- jB -—-

dem generis ; &* fic duo mumeri , duo motus, É

du£ fuperficies , &c. &-inter omnes h£c eft | Β

prima èomparatio duarum quarumlibet

quantutatum interfe. Diviturque ulla quam

titas propriè Pars alterius quantitatis, que

aliquoties menfurat illam quantitatem ; fi * . .

verò eam non metiatur, &-fit minor illa:] appellabitur portio, vel feg

mentum eius . Itaque antecedens quantitas J4 pars erit com'equentis

- 2 quan

-*.

, Eucl. lib.

A.
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quamtitatis B , fiJ4 aliquoties ipfam B metiatur ; vt bis , ter, quater ,

aecies , centies , &c. Et demominatio cuiuslibet partis determihatur4

multitudine partium , contentarum in confequenti, quarum quelibet g

q alis eft antecedenti . /? fi B comtimeat tres parte$ equales ipf;J4, nj

:; dternario defignabitur, & dicetur.4 tertia p.tri ipfius B, & fic de

reliquis.

I I.

Multiplexautem dicitur maior quantitas minoris quantita
tis, cùm maior à minore menfuratur.

Λ J^t antecedens quantitas J4 multi

—i— plex eft confequentis B, quando B ali

quoties ipfam J4 metitur ; vel quando
A• • • • A. J4 multoties ipfam B comtimet, vt bis ,

I3 • ter, decies , &c. diciturque ae ipfius s.

- DIB dupla,tripla, quadruplâ, &c.fi toties B

IB ipfam.Ae menfurat.

- III.

Partes dicitur quantitas maior, fiue minor, alterius quanti

tatis , cùm reperiri potcft tertia quantitas , quæ illafum fit
communis menfura.

£Quotiefcunque fuerint du£ quantitates J4, & B, atque tertia quanti

tas c aliquoties menfuret antecedentemJ4 ; nec nom ipfamet c aliquoties

] metiatur confequentcm B:tunc antecedens

- A4partes erit confequentis B » fiue-4fue

• •• A 1A rit maior, aut equalis , vel mimor, quâ n.»

t. B; que partes numerantur à multitudine »

- [TC partium, contentarum in antecedente, &

aemominamtur â multitudinepartium,com

• c [c tentarum in confequente. Kt,fi C ter com

timeatur in J4 , &* quater in B » dicetur J4

] È tres quarte partes ipfius B. Et, fi c quater

contineatur in J£ , &- terim B , dicetur J4

quatuor partes tertit ipfius B. J£t fi c

quinquies contineatur in B,& quater in »

4dicetur.4 quatuor partes qiiint£ ipfius B, &fic de reliquis,

• • • • B f B

L.

IV.

.
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» , IV. -

Eadem pars dicitur prima quantitas fecundæ , ac eft tertia

quartâ: quantitatis; cùm prima totiesfecundam mctitur•

quotiestertia quartam.

Et gquè multiplex dicitur prima quantitas fecundc,vt eft ter
tiã quarte;cùm prima, &tertiaequè menfurantur à fecun

da, & quarta.

Trius comparauimus vnicam quantitatcm am- A.

tecedentem cüm vnica confequente: Modò com- © © Ic

parantur due amtecedentes cum duabus comfe- ~_

quentibus. Et poffunt effe due prine eiufdem, aut
iion eiufdem gemeris, cum duabus poftremis ; »t • • *• • • ID

prima, & fecunda poßunt effe limee , atque »

due relique, fcilicet tertia, &* quarta, poffunt quidem cße limee,&- etiam

fuperficies, aut numeri , vel corpora , vel pondera, aut motus. Et fiqui

dem prima quantitas J4 comparatur cum fecunda B ,& tertia c compa

ratur cum quarta D , atque antecedens J4 toties metitur confequentem

B, quoties reliqua antecedens C menfurat reliquam confequentem D: Di

cetür prima.4 eadem pars fecund£ C,quâm tertia c pars efi quarte quâ

titatis D. Itaque, fi vtræque antecedentes quater menfurent »tráfquc »

confequentes , dicetur tam J4 ipfius B, quàm c alterius D , quarta pars:

&, fi fepties eas menfurent, dicentur antecedentes fuarum confequentium

feptima pars ,&fìc um reliquis menfuris. E con- *

tra , fi antecedems.4 toties memfuretur à fua com- • • 3 5 • •

fequente B, quoties c menfuratur à fua confequête IB . -

D, dicetur prima JM ipfìus B £què multiplex , aceft tertia£; C.#£;; • © • • [D]

VI.

£gdem partes dicitur prima quantitas fecunde, quemadmo

dum eft tertia partes quart§ quantitatis, cùm dug quglibet

quantitates gquè metiuntur primam, & tertiam ; pariter
que gquè menfurent fecundam, & quartam. • . •.

Vt fi fuerint quatuor quantitates J4, B, C, D, quarum antecedentes ,

fcilicet prima J4, & tertia c £què menfurentur à quibuslibet quantitati

bus G, & H; pariterque dug cenfequentes, fcilicet fecunda B,& quarta

D £què menfurentur ab eijdem menfuris G, & H, diceturprima.4 ipfius

_ * fecum

-
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- TasT-] fecunde B eedem partes, quemadmodum eft tertia

A- , C partes quart? quamtitatis D. J^cl potius quando

- tam numeratores inter fe , quám demomijiatores

-* funt inter fe æquales : tunc prima ipfius fecundæ,

& tertia ipfius quart£ eedem partes erunt. P^t ff.4

IG fuerit tres quintæ partes ipfius B, ffcuti c e$t tres

quintæ partes ipfius D; vel fi tam .4 ipßus B,quám

c alterius D f erimt mouem quint£ partes , &fic in

reliquis memfiris ; tunc dicetur.…1 ipfius B , atque

C alterius D egdem partes. -

T)

B DTTTTT .
- VII.

Si antecedens quantitasfuerit multiplex , aut pars, partefue

confequentis» vocetur comparatio prime cum T{ecunda

Proportio commenfurabilis; diceturque prima ad fccun

dam,proportionem menfurabilem habere. At fi nulla alia

quantitas , menfurabilem proportionem habens ad confe

quentem , effe poteft gqualis antecedenti, fed femper ma

ior,aut minor eft illa;dicetur antecedens ad confequentem

habere proportionem non menfurabilem. . . .

J4gimus iam de noua fpecie quantitatis , quæ licet fit diuerfa d reli

quis quantitatibus motis , nihilominùs in eifdcm omnibus inuoluitur. Et

primò certum eft duas, quamtitates, inter fe commenfurabiles , habere »

aliquâ certam , &* dtterminatam habitudinem, fecumdum quam prima »

quantitas (quæ antecedens dicitur ) determinato numero multiplex eft

jecumdae quantitatis, feu comfequentis , ideft tot vices continet confequen

tem ; vel prima talis pars eft fecund£ , aut prima tot , &• tales partes eft

fecund£; vt fî prima tripla fitfecumde , vel quarta pars fúerit fecund£ ,

aut tres quarte partes fuerit fecund£ : tunc talis refpeífus antecedentis

ad confequentem vocaturTProportio,feu Ratio menfurabilis. J4t due q;;â

titates inter fe incommenfurabiles eiufdem gcmeris, vt iunt latus, & di«

meter quadrati, h.tbent etiam fuum refpeéfum , qui dignofcitur per hanc

paffionem, quòd quelibet linea , ex infinitis ali/s , qu£ partes fit diametri

ipfiws quadr.:ti , m.tior, aut mimor , numquam autem £qualis efi lateri

eiujde/n quadrati. Et talis refpetfus ineffabilis per mumeros, voc.itur

Troportuo non mem urabilis;eftque nihilominùs hæc proportio, feu refpe

&ius paicus,&- determinatus im matura , ita vt quelibet alia linea maior,

aut m;:or latere eiufdem quadrati , mom habeat ad eius diametrum eam

proportionem , quam habet latus. Quomodo verò dcterminatio quanti

.

t4t15
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fatis proportionis non menjurabilis reperiri poffit, poftea docebitur. ,

· · · V III. - -

Si quartior quantitarum (eiufdem generis,fiue non) prima

ipfius fecuinde , & tertia quartg gquè multiplices fuerinr,

vel eadem pars, aut egdem partes: vocetur commcnfura

bilis proportio quantitatis prime ad fecundam eadem, vel

fimifis proportióni quantitatis tertig ad quartam; & huiuf

modi quatuor quantitates vocentur proportionalcs com

menfurabiles. - -

a- •

P^t ff quatuor quamtitatum --.4. B, C, D, du£ J4, B fuerimt � � � � A. =5 -

»mius generis , & C, D alte- • • • B •

rius, vel ommes fìnt eiufdem • *

generis ; &• prima antecedens — A C

quantitas ' J4 ipfius fecunde -

confequentis B fit tam multi- *-*-*— B ———ID

plex, quâm tertia antecedens c

e$t multiplex alterius comfe- A. [IIIc -

quemtis quarte D ; vel J4 ea- IB ID

dem pars fit ipfius B, veluti c

pars e$t alterius D ; aut.ae ee

dem partes fuerit ipfius B, quemadmodum c partes ef? alterius D: tunc

commenfurabilis proportio quam antecedens.4 habet ad confequentem

B, eadem , vcl fimilis erit proportioni alterius antecedentis c ad fuam.

confequcntem D. Et quatuor quantitates J4, B, C, D, habentes di&as

comditiones, vocentur proportionales commenfurabiles.

- IX. « -

Si verò quantitasprima maior fuerit illa quantitate, que ad

fecundam , eandem rationem commenfurabilem habet,

quam tertia habet ad quartam: vocetur proportio quanti

tatis primg ad fecundam maior commenfiirabili propor

tione quantitatis tertig ad quartam. Et, fi prima mifiorfiue

rit quantitate illa, quead fecundam eandem rationem

commenfurabilem, quam tertia,habet ad quartam: voce

tur proportio quantitatis prime ad fecundam minor pro

portione commenfurabili, quam tertia habet ad quartam

quantitatcm_». -

Ix.
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Kt, fi fuerint quatuor quantitatcs.4, B, c, D, fue.ae , & B fuerint

*mius generis, & C, D alterius, fìue omnes eiufdem generis ; & tertia c

' ad quartam D habeat quamlibct proportioncm comncm urabilem: (sit

exempli gratia c tres quarte partes ipfius D);& aliqua quantitas E

* A -+-+-+-, fit mimor , qudm prima.4; ftque E ad

E -*-*—, C DITT] fecundam. £jÂ£,É C0777

| memfurabili , quam tertia c habct ad

Β ———— D 1 quartam D,idefi, fi E quoque fuerit tres

- quarte partes ipfius B: Tumc primaJ4

(maior exiftens , quàm H ) erit maior,

A • • • • • C ——— quám opus eft , vt ad fecumdam B cam

E • • • • • • • dem rationem commenfurabilem ha

E •• • • p, , , beat, quâm tertia c habet ad quartam

* D. His pofitis , vocetur proportio quan

titatis.4 ad B maior illa proportionc »

eommenfurabili, quam tertia c habet ad quartam D. Si verò E (maior

exiffems , quám ae) fuerit ad B in eadem proportione commenfurabili,

quam c håbet ad D: vocabitur proportio primg quantitatis J4 ad fccun

dam B minorproportione commenfurabili,quam tertia C hahet ad quar;

tam D. -

X.

Et, fi quatuor quantitatum (eiufdem generis, fiue non)ante

cedentes fuérint incommenfurabiles confeqentibus ; &

proportio quantitatis primg ad fecundam maior fuerit at

ue proportio quantifatis tertig ad quartam minor fit ea

em tertia commenfurabili proportione:Vocetur propor

tio quantitatis primg ad fecündam maior illa incommcn

furabili proportione, quam tertia habet ad quartam quan

t1tatC1m.

XI.

Si verò in eifdem quantitatibus incommenfurabilibus pro

portio primg quântitatisad fecundam fuerit minor & pro

Portio quantitátis tertig ad quartam maior fit , eadem ter

tia commenfurabili proportione: tunc vocabitur propor

tio quantitatis primg adfecundam minor illa incommen

furabili proportione, quam tertia habet ad quartam.

J^t , fi fùerint quatuor quantitates A, B, C, D ; fiue.ae , & B fuerint

*nius generis, & C, D alterius ; fiue omnes fint eiuJdcm generis ; atque

.4 ipfi



1 ' " LI B E R. III, 3*7 j . rrs

vae ipfi B, nee non c ipfi D incommemfurabiles fint:&reperiri poffit ter

tia qugdam proportio commcnfurabilis , quelibet ex infinitis , que propo

mi poffunt (que licet inter duos feparatos termimos fupponi pojfit,nihilo

min*s commoditatis gratia concipi poteft inter vnicum terminum fepa

ratum H, &• quartum terminum D) ; Sitque proportio ipfius J4 ad B ma

ior cömenfurabili proportione,quam habet H ad D;nec nom proportio ter

tie C ad quartam D fit minor eadem commenfurabili proportiohe , qwam

habet H ad D : Tunc vocabitur proportio quantitatis primæ J£ ad

fecundam B maior illa incommenfùrabili proportione , quam ter

ia c habet ad quartam D. J^t au- .

tem verificetur , quòd proportio pri- A— -;-*, [_cT}

me ad fecundam à fit miaiór commem- ° ******** g- g;;-;i--;

fwrabili illa proportione, quam H ha- i.i.$.i.i

bet ad D, poni debet alia quantitas G, ' ; • • ;

quæ ad s habeat eamdem commemju- B _, , ,
rabilem proportionem , quam H ha- • - •' | - [5 | | *

bet ad D.& neceße eft, e* mona definitione, »tprimaJ4 maiorfìt,quám

g; fic enim -4 maior erit illa quantitate, que hibet ad fecundam & can

dem proportionem commenfurabilem, quàm H habet ad D. simili mo

do, »: »erificetur , quòd proportio tertiâ quantitatis c ad quartam D fit

minor eadem commenfurabili proportioné, quam H habet'ad D, neceffè

eji , »t H fit maior , quàm c. Qjare quotiefcunque proportio prime2

adfecundam B conceditur maior proportione incommeàfurabili, quam

tertia c habet ad quartam D:ΖΓ,etiam comcedi ex vi huius definitio

nis , quòd du£ alie quantitates reperiri poßunt, »t funt G 3* H, que ha

beant eandem proportionem commenfùrábilem ad confequentes # & D,

ita »t G minor fit , quàm J4; at H maior fit quàm D. Et è conuerfo ,

quando hae comditiones »erificari poffumt, fcilicet fî duae alie quantitates

C& H affignari poffunt, eamdemí cómmenfurabilem rationem habentes

ad £onfequentes B & D, quarum G minor fft, quàm J4, & H maior fit,

quám c:tunc vocabitur proportio prim e J4 ad fecundâ B,M tior incom

menfurabili illa proportione, quam tertia C habet ad quartam quamti

tatem D.

Si verò in eifdem incommenfurabilj

bus quamtitatibus proportio primg J4

ad fecumdam B mimor fùerit tcrtia ,

quadam commenfurabili proportio- ..*.*...:

mc » quam H habet ad D: sed propor- B —.

tio tertiae C ad quartam D maior fit ca- (D)
dem commcnfurabili proportione ipfius

H 48 D : tunc quidcm proportio prime ae adfecundam E vocabitur 21i

- T· jfor

í

-

j

-.
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T)ef 1 o.

Pef. 1 1. .

mor incommenfurabili illa proportiome, quam tertia chaùet ad quartan,

D. Et fímiliter reperiri poterit altera quamtitus , »t G, qr.e fit id fecus:

dam B um eadem commemfurabili proportione , quam H babet ad D ; &*

fit ipfa G maior, quàm prima J4; &- H mimor, quâm tertia c.

}^t vcrò definitiogeneralis fiat pro quamtitatibus commenfurabilibi:s,

€- incommenfurabilibus , hoc modo dicemus: fi proportio quamt,tatis

primæ ad fecundam maior fuerit: at proportio quantitatis tertiæ ad

quartam non fit maior eadem commenfurabili preportione: tumc propor

tio quantitatis primæ ad fecundam vocetur maior proportione illa,quam

tertia habet ad quartam (Nam tumc proportio magnitudinis tertie ad

quartam eadem erit , vel minor tertia illa proportione commcnfurabili.

Et fí proportuo quantitatis prime ad fecundam minor fuerit ; fed propor

tio quvmtitatis terti£ ad quartam nom fit minor eadem com.m ** urabili

proportione (fic enim proportio tertig ad quartam eadem , aut maior

èffè poteft eadem illa commemfurabili propörtiome): tum vocabiturpro

portio quantitatis primæ ad fecumdam mimor illa proportione,quam ha--

bet tertia quantitas ad quartam. Sic enim comprehenduntur tam pro

portiones commenfurabiles, quàm incommenfurabiles. . . . . ; J

- - XII.

At in eifdem incommenfurabilibus quatuor quantitatibus, fi

proportio quantitatisprimg ad fecundam non fiierit ma

ior , neque minorea proportione incömenfurabili» quam

tertia habet ad qnartam quantitatepm: vocetur incommen

furabilisproportio quantitatis primς adfecundam eadem,

vel fimilis prop9rtioni , quam tertia habet ad quartam

quantitatem. Et huiufmodi quatuor quantitates vocentur

proportionales incommcnfurabiles. , *

Tofitis eifdem quamtitatibus -4» B, C, &• D; fimt J, ipfi B, mec non c

ipfi D incommenfurabiles ; & quia fupra declaratum eft , quando prima

.4 habet maiorem , vel minorem pro
/\ C portionem adfecuudam B, quâm tertia

C habet ad quartam D. Si ergo propor

P. — p _ , . tio ipfius J4 ad B nom eft maior , neque

minor ea proportionc incommenfùraùi

li, quam c habet ad D: vocabitur proportio incommcnfurabilis primæ.4

adjecundam B, eadem , vel fìmilis proportioni quantitatis tcrti£ C ad

quartam. D. Et huiufmodi quatuor quantitatcs JM» B » C » D diccitur

proportionales incommcnfurabiles.

- * AXIO
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• , '^ . • • • • . '. ìv, › \ .{* *** v. *? , ,.. y* t \^ , , , , , ,, • \ • \ . \ .*

Si prima quantitas,{ecundam metiatur,fecunda verò tcrtiama

menfurct; prima quoque tertiam metictur. • . , , ,
- • • i • • ' * : • v *. • ' .• • • • , • • ^ • •' . .

: Kt fi quantita* J4 men/uret /ecuit-. A „ „ . , . ,. . . . . . ,

dam B C, &• B C memíuret tertior,P â. \ B —•c ' - : ….…

7Manifeflum eft primam 4 menfurare > -

quoque tertiam D E. Nam diuita D Hm \

paries D F, FG,G E, que fingule £qua- D -----:-;:;-T-E,

les fìnt ipfi BC;c&m J4 menjuvetipiam ' : i-, „,.,£,,, .G., . … 't. ; ` `

B c, menfurabit quoque eadem, JA fingulas partes D F, F G, G£;ideo- a vM*i4 6.

que a ipja J4 totam D E cx diäis partihus conftantem, m emjurabit. lib. 1

-* ^ vo... ;*. * * .». .**.*** **;. . . *\.ws.'^ 3I ' A

-_ .* * * .., . . '•'. .•\'ii.^ ^ .y3 A* • , ~ . ,*, , T.* -

Tribus quantitatibüs propofitis, quàm proportionem habet

primâad fecundam, habebit tcrtia adaliquam aliamquan

titatcm ciufdcmgcncris. • • ,. ,• §

• •.. '*'• . • *** ; & *•. • • • . .vv , '.' * s-«,

-

• -

EtŠ proportionem habetprima ad fecundam, habebit

• '* 1qua áliáqüantitas simfd£ajgencrisad.tertiam : y*;^;, !

• • • i*^ j. • , *f* * * * *** ***.** ::n;* ; . . gtry;; , „ •

vt, fidata fii aliqua preportio quantitatisi* ad B. Maniféftitief

tertiam quamtitatem c hibèread aliquam aliaj, quantitatem eiujdem-»

generis, D eamdem proportionem,quam J4 ha- A -

6et ad Bn Licet emię ignaretur interdùm qu£-; {`,

nam fit ulla quantitiis quarta »Έ vt, , - - - -

repertri in ìatura, Nam,cujuslibet dat£ quan- - **.tiratis C d.itur quoque dupla#*;;:;: Ε r -, ;.

drupla, & gu4iibet alia wultiplex illius. Si- -

nmiliterdatur um natura,fephiffis ipfius C » mam tota c ex duabus eius me

dietatibus comflatur: Ptri ratione datur eiufdem c tertiapar*» qitarta ,

& quælibet alia eius pars: /nde eiufdem partes om nes in fiâtûrâ exi- ,

fent. 24are exiftente proportione dara ipfius./ ad B commenfurabili,

-dubitandum mom eft ipfamc,adaliquam44iamh4üere poffè eamdem, pro

portionem, quam babet.* ad B, J4t fiproportió.4 id 3 fierit inçom- 3

men, urubilis, vt divmetri ad latus quidrati, çùm dentur gaiies propor

tiones commenjurabiles » fcilicet infinitæ maiores , & infiuitae misiores

- P. 2 illa,
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illa, non repugnat quim detur etiam eadem incommen/urabilis proportio

inter terminum C,& aliquem alium eiifdem generis; qui erit laius al

terius quadrati, cuius diameter eft C. J£nimaduertendum tamen efi in

mumeris hoc non femper vcrificari, mififraéti adhibeantur. Nam terma

rius ad nullum numerum integrum habebit proportiomem duplam , aut

quintuplam: Termarius cmim diuidi nequit im duas , aut quimque partes

zquales, mifi eius vmitates fubdiuidamtur : &tunc}j, termarij erit

tres femißes vmitatis , & quinta pars termarij erit tres quintæ partes

»mitatis :& hoc Jtfficit ad venitatem JAxiomatisfabiliendam . .

IV. ' . , .' - .

Si duarum quantitatum gqualium vna partes fuerit alicuius

tertiæ: & altera quoque egdem partes erit eiufdem tertig ,

accrat prima.'' ^* ^ \

• •. •. v.T , • , • • • ••.• i • • l. - - - - s * * .

A. B Nam, fi due quamtitates J4, & B æquales fue

-- *-*T rint, &-J4 ipßus c partes fuerit, quarum com

'*' *• *-'^-*-^ i^ munis menfùra fit D: erit neceffàriò D eadem.

p — ' ' ' pars alterius B, quæ erat ipfius J4; eo quod v4 &*

B æquales ponuntur ; ideoque B ipfius c egdem

partes erit, quæ A partes eft eiufdem c.
C,—*—*—*- •.- - -

-- ' ri , ;. .;';:>:) £. i, 1). V , , ■ i ■ • -r. •: , *^;^ , ^ * • *!

Duæ proportiones intribtis pauciffimais terminis contineri ,

aut continuari poffunt: fi nimirum vnus fit confequens »

aut antecedens communis;vel fi vnus fit antecedens vnius

' proportionis3& confequens alterius. *' ' *.

AH yt dua proportiones.4 ad B , atque ς ad B
continem tur in tribus termimis ; eritque B /ecun

P ,_, da, & quarta. Tari modo in duabus proportio

nibus.* ad B , atque ae ad c erit.* prima , &
C — tertia. Tandem due proportiones J4 ad B • & 8

„ac continuantur in tribus terminis •4 • B, C, efque 5Jecunda refpeäu

primg.4,&tertia refpeäu quart£ c. *. * , \^

- - - - - - v I. - - - - -

Si quatuor quantitatu)m prima maior fuerit; quàm fecunda,
åäëîâÄörïfit maiof, quàm quarta: habebit Primâ ad!S;
Eundam maiorem proportionem » quam tcrtia habet ad

quartam. - -

Mam,
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. - Nam, exi$tente.ae maiore, quàm B; C »e- A .- - _ _ _ - ' C ' '

rj non maiore ipfa D, proportio a quantitatis —--— -*

primae ad fecundam maior erit commenfura- B T. , T)

íili proportione æqualitatis ; cùm prima.* , *P.—^ ' *-—-—--

maior fit fecunda B: at proportio tertie c ad - -

quartam D mom crit maior eadem commenfurabili proportione æqualita

tis; cùm tertia pomatur non maior quarta. }^ndepatet (ex definitione »

decima ).ae ad B maiorcm proportionem habere, quàm c ad D.

Liber quintus elementorum Euclidis adeò difficilis , & imperceptibi

lis vnicuique vtdetur, vt meritò dubitari poffit aliquid in eo defiderari.

cgtera enim opera Euclidis ita clarè,& euidenter percipiuntur, vt ne »

vmbram quidem difficultatis relinquant, fícuti puritas fcientiæ demon

fratiug cxigit. Qua ergo ratieme fieri poffet , vt omnes, in hoc opere de

proportionibus, tanquam in fcopulum incidentes, hærerent perplexi,&

dubij, mifi aliquid mom ritè, aut mon clarè expofitum in principijs aßum

ptis, aut in progreffu reperirctur ? Nec defuerunt quamplurimi,qui banc

prgcipuam Geometrig partem reftituere comati fint, fed imfruétüosè, vt

mox oftendam.

Multifariam definiuit Euclides proportiomalitatem, in libro quinto

duplici raodo, &aliter imfeptimo. In quinto enim (vbi agit de propor

tionibus im communi , fcilieet de eis , quæ im quibufcumque magnitudi

nibus reperiuntur, tam com.Å , quâm incommenfurabi

libus , vt omncs confitemtur ) dixit tertia definitiome: proportio

nem effe duarum magnitudinum eiufdem generis, fcilicet

quae poffunt multiplicatæ fe fe mutuò fuperare, habitudinem ,

quandam feu refpeótum fecundum quantitatem. Poftea in »

uarta definitione addit proportionalitatem effe proportionum

imilitudinem. Deinde m fexta dixit: in eadem propórtione ma

gnitudines dicuntur effe , prima ad fecundam , &tertia ad

quartam: cùm primg,& tertie gquè multiplicia à fecundς , &

quartg gquè mùltiplicibus (qualifcunqué fit hgc multiplica

tio) vtrunque ab vtroque, velvna dcficiunt, vel vnaexce

dunt , vel vna gqualia funt , fi ea fumantur, qug inter fe re

fpondent. Et ih otfaua addidit : cùm verò gquè niultiplicium

multiplex primg magnitudinisexcefferit multiplicem fecun

dς ; at multiplex tertie non excefferit multiplicem quarte:

tunc prinaam ad fecundam habere maiorem proportionem,

quàmitertia habet ad quartam.' · · · ·

Hice definitionibus adduäis , mon quieuit Euclides, fed libri P^II.

* definit. 2o. agens dc quadam fpecic quamtitatis, (cilicet de mumero,

hamc aliam attulitἈ proportiomalitatis: Numeripropor

- tionales

a def9. bn
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tionales funt , cùm primus fecundi, & tertius quarti gquè
multiplex cft, vel eadem pars, vel egdem partes. - • .

Eadem ergo res, eodem momine proportiomalitatis fignata, tribus mo-,

dis ab Euclide definitur , adhibitis tribus paffîonibus diuerfis iuter fe.

Et quoniam , vt diéfum eft , Definitio , at e cfi principium Sciemtiae , de-,

bet exponi per paffionem omnium motiffi nam , & primam earum, quae,

fubieéfo definito conueniunt : &àm que tres diéìae paffiones mon poffimt ef

fe omnium notiffìme , &• primae ;neceßar ò aliquae ex eis , fìnem omnes»,

fuperflue , aut adulterimæ, aut prau£ erunt. Hoc autem fatis, declara

tur ab ipfomet Euclide, qui iu lib, K. attulit vniuerfalem definitionem,

comprehendentem ctiam commemjurabiles quantitates, & proptereqa

comprehendet etiam mumeros, qui quantitates interfe commenfurabiles

funt: Ergo fi definitiones lib. }^. declarawtur per paffiones euidemtiffi

fmas, &- primas, idcfì, fi funt principia Scientiæ, aptiffimæ erunt ad de

clarandam praportionalitatem numericam. Quare aut fuperfluus fuit

Euclides , quando mouam definitionem proportiohalitatis umericae in •

lib. / II. attulit ; aut mon omnino fufficientcs » aut perfîtas effe defini

tiones lib./. iudicauit. .• • ' • • •

Similiter in lib. J^. definit. 4. expofuit proportionalium maturam per

fìmilitudinem refpeéfus, quo ad quamtitatem pertimet; at fi hæc paffîo eft

ammium motiffima , & prima (qualis debet effe ulla , qu£ definitionem •

fcientificam comftituit): Quare propoßtiones lib. V. per hanc definutio

nem non demonflrauit ? Et fílibuit eas demomflrare pcr paffioncm £què

multiplicium: quare non oflendit Euclides, quòd magnitudincs, quarum

«què multiplicia habent illam proprietatem , habcant fimiles refpeëius ;

fcü habitudin.s , vt iure meritò proportionales appellari poffint ? /^el è

contra , quare non demon$trauit, quòd magnitudines , habentes refpe

&fum fìmilem, neceffariò habent illam paffionem æquè multiplicium, fine

qua demonftratione omncs propofitiones lib. J^. cuidcmter oflenfae.non •

êrunt g Qgare me prgfiantijjìmo geomctrg imperitia logices immeritò tri;

bu.itur, dicendum«fi definitiones tertiam, & quartum adulterim4s , &

appofititiis effe. Et fame cùm »ideo propofitiönes lib./. demonftratas

fùiffè ab Euclide per proprietatem £què multiplivium ;extæ definitiouis»

pcrfuaderi mon poffùm eumdem Euclidem 3. & 4. defi;itiones 1m eodem

libro appofuiffe, qu£ fuperflàe omniuo fumt»&* or.iiria;.perturbant. Nam

in priiiiù defiiiiiione quid fit pars dcclarat. In Jcguula , qa£ fiut mwgni

tuäines aliarum muiiiplicej,& æquèmultiplices. Tertio loco, in 5. d&

finitione, declarat proprietatem, per quam anteccdens magnitudo • eon

p irata congeq;ent , digi;::r babere rationes , fcu proportionem 3 cù£-•

j.licet qugfibct nzultiplexantcccdcntis, $x€edit , gqualis cft ,

aut deficifâ quacunque multiplicc confequentis. Quarto loco

-

ait»
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4it,in 6. def.T)icuntur in eadem ratione effe primaad fecundä,

, vt tertia ad quartam, cùm qu:gliber equè multiplicia antecc

dentium à quibufcumque cquè multiplicibus cöfequentium

<vtrtrnquc ab vtroque vnâ deficiunt, vel vnà gqualiâ fiunt, vel

vnâ excedtint. Et im –;s &abus poftremis definitionibus, quid fit pro

portio , &- quid fit proport:-;;afit.ts apertè declaratur, ex quibus omnes

propofitiones lib. }^. o$ieiiduntur , mumquam faéia memtione definitionis

atcrti£,aut quarte. '.

}^erifìmile etiam eft definitiones 4. &• 6. duas di$timãtas mom effe, &•

feparatas ; fed com $tituere »micam tantùm, & continuari debere, »t fem

fus fit: Magnitudines proportionales funt illg , qug habent fi

<miles refpe&us:& tunc refpeétus fimiles inter fé dicuntur,

cùm gquè nultiplices earum habent diétam conditionem:

c%- fic non eft opus , vt o$tendatur, quod magnitudines habentes fimiles

refpe£ius , habeant comditionem fextæ definitionis , nec è comtra. mam •

hoc in definitione fuppofitum fuerat nomine preportionalitatis fignifi

cari debere.

Hanc fextam definitio)iem, Euclidifque methodumprimus omnium •

improbauit.Am.ettus filius Iofeph , qui epiflolam edidit de proportione,

-&- proportiámalitate ( vt refért Campanus). Succeffit jalios Ioan

nes Baptifta Benedi£us , & po$t eum altf plures viri doëti, & prgstam

tiffimi, qui apertè promunciant propofitiones lib. J^. minimè demonflra

tas effe ; cùm originem trahant ab ignoto , &• obfcuro principio , fcilicet

& definitione 6. quæ principiumfciemtiæ effe nequit , cùm fit theorema »

demonflrabile, & non fine maxima difficultate: &• cenfent recipi debe

re quartam definitionem, â qua cuidentiùs declaratur matura proportio

£f# , per ßmilitudincm refpeëïus , ex quapaffione clarèpercipitur ,

qucd magnitudines gquales ad eamdem magnitudinem habent eandem •

proportionem ;quia ad eam habcnt eundem refpeíium, feu habitudinem,

ç è cótra:Taritcrque quòd in equalium maior ad eamdem maiorem pro

portioncm habet , quâm minor 5 propterea quod refpeétus ille maior ef?

ifto, & contra.

Similiter deduct.nt , quòd proportiones , qu£ fumt eædem vmi tertig,

egdem quoque funt imter fe ; cùm refpeéius fìmiles vmu tertio , intcr fe_>

quoque /irailes fint.Tari , odo aiuntje ekidenter percipere, quòd fi duæ

proportioncs fierimt fìmiles intcr fe, quarum vna maior fuerit terti.»

quada* prcpcrtione: erit reliqua etiam maior. Itaque putant Euclidis

propofitiones 7. 8. 9. Io. 1 1. 13. effè cuidentiffima pronunciata lumine

n.ttur£ cognata, ex qniüis in s... obus theore* atibus dcmonflratiuè ofien

dumt vera ejse ea , qu£ in definitionibus 6. & 8. fupponit Euclides. Et

poffica inucrfioiics , pcrm, wt.itioncs , compofitiones , divifioncs proportio

- f1}{?//»

in commen

to defin. 16.

Jib.V.Aucl.
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mum , & reliquos modos argumentandi im proportionalibus , ex diétis

theorematibus deducunt. J4t ego huic femtemti£ acquiefcere mom poffum;

eo quod fundamentum eius , quòd nimirum 4. definit. lib. /. Euclidis

(1olitariè fumpta ) fìt bona, &fcientifica, mihi flabile nom videtur, vt

mox oftemdam. Qgelibet res in mente prgeci;ccpta mom potcft dcclarari,

& exponi abfque vocabulis , fignifi- gitibt:s illam rcm ; propterea pro

tali declaratione inepta erunt vocabula ambigua , confuja , &- mon ex

preffiua. Namab his auditores non percipiemt mentcm prgceptoris ; &,

Ji mom percipitur ßgnificatus orationis , quo modo fciri poteff am ea , quæ

proferuntur vera fìnt , vel falfa , &• an competant alicui fubie£to ? Et

propterea ignota omnimo erunt. Iam paffio adhibita in definitione pro

portiomalitatis, qu£ eft fimilitudo refpe&tuum, quo ad quantita

tenm pertinet, fi exponitur vocabulis ambiguis, &• obfcuris, cùm mon •

declaret euidenter quid proportionales fìmt, &• quare diflinguamtur â c£

teris rebus , erit ignota ; &- propterea mom erit boma definitio, idef no» •

poterit effe primcipium fcienti£ ; quamdoquidem ne dùm certam , &- eui

demtem cognitionem mom affert , fed potius imcertitudinem , & ignoram

tt4// s ,

}^idemdum modò ef?, an voces, quibus paffio proportionalium expo

mitur in ditfa definitione quarta, fint ambigug, an verò note , &- euiden

tiffimæ fignificationis: Tro qua inquifitione animaduertendum eft, quòd

vocabula illa, quorum fignificatu$ fimplex eft, mom equiuocus , »/u rece

ptus , & vt talis ab omnibus percipitur ab'que haefitàtionc, acceptantur :

in fcientijs mathematicis , mec indigentἈ ; vt funt hæc voca

bula: Totum, Portio, ~tequale, Maius, Minus , Exceffus, Defe£tus , &*

alia quamplurima , quorum germanam fígnificationem memo eft, qui non

intelligat: Reliqua verò »ocabula, que non funt huius generis mom admit

tumtur im mathematicis, mifi prius exprefsè declaretur quid nam per ulla

fignificari velimus, vt æquiuocatiome$ omnimo tollam ur. Dico iam,quòd

voces ifig: fimilitudo refpeétuum , quo ad quantitatem pérti

net, mom funt prioris generis. Nam Euclides ip/e vocem fimilitudinis de

clarauit in tertio libro dum ait: circuloruni fegmenta fimilia effe,

quando anguli in fegmentis gquales funt. Et in liv. * I. aliter

eam expofuit, dum ait:triangula,& polygona fünt fimilia, quan

do funt gquiangula, & circa angulgsÉ Jatera funt pro

' portionalia. Similitcr in lib. XI. folida fimilia effe dixit , qug ex

paribus multitudinibus polygonorum fimilium cötinentur ;

atque conos, & cylindrös fimiles inter fe effe , quorum axes ,

gquè inclinati ad bafes,proportionales funt diámetris bafiü.

£Qu.ire manifèftum ef?Ζῆ; effè ambigue fignificationis;&~

- ideò fenjus horù Pcrborum; fimilitudorefpeétuum, quoad quan
t1t2ICITl
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titatem pertinet, erit comfufe fignificationis ; propterea quod fìmilia

vocantur ea , qu£ in aliquo conueniunt, ide$t, qu£ habent aliquam, idem

titatem. Nami fimilem habitudinem , quo ad quantitatem, idefi quo ad

memfuram , habere dicuntur duo magni comparata cum duobus paruis ;

eamdem enim comparationem , feu refpeítum maioritatis habent amb£

antecedentes ad fuas confequentes. Pari modo conuenientiam , & idcm

titatem habent refpettus duarum magnitudinum paruarum, fi compa

rentur cum duabus quamtitatibus magnis. Illi enim refpeétus fimiles

fumt im minoritate.

Non fecus due magnitudines fímilem refpe£tum ingqualitatis ad duas

alias habere poffunt: quando prima maior eft fecunda , &• tertia minor

eft quarta. tunc enim fimilitudo refpe&iuum feruatur m eo, quòd ambe

antecedentes ingqualitatis refpe£tum habentad fuas confequentes. Ita ,

etiam duo excedéntia ad duo deficientia, fi exceffus æquales fuerint, ve!

ambo dupli,vel ambo tripli, &c. fimilem refpeäum, quo ad quantita

tem , habebunt. nam comuemiumtin exceffus , vel defeífus £qualitate » ;

neque dici poteft gqualia inter fe fimilia mom effe: & ideò £qualitas ex

ceßus, vel defeétus, indicat refpeétus eße ommimo fìmiles.

Dubitandum ergo mom eft voces, quibus proprietas proportiomalium •

exprimitur habere ampliffimum , ambiguum , & multiplicem ßgnifica

tum. Quapropter definitio quarta proportiomalitatis erit omnimoimper

fetta. Nam , fi qugram qüid nam demonftrari debeat, »t concedatur

quatuor magnitudines eße proportionales , &• non habere ingquales pro

portiones ? dicent, quod refpeëius, feu habitudo, quoad£fj'per

tinet, magnitudinii prime ad fecundam demonftrari debet fimilis refpe

άui, quo tertia refertur ad quartam. Sed rurfus info: quamdo, & quo

modo refpeétus ille eft fìmilis ifti ? JAm quamdo , primâ magnitudoma

ior eft fecunda,pariterque tertia maiorj quarta ? J4m quando primae »

minor eft fecunda,&tertia quoqueminor eft quarta ? Jîn fi prima ma

ior eft fecunda; tertia verò miinor eft quarta? Vel cùm exceffus ambarum

antecedentium /upra confequentes equales funt inter fe, aut potius , càm

ambarum antecedentium defèétus à confequentibus equales fuerimt ? In

bis emim omnibus fìmiles funt refpeëius,aut in excedentia,aut in deficien

tia, aut in equalitate, vel in equali menfura exceffuum , vel defcítuum

Neque negari pote$t effè tales refpe£tus , feu habitudines, quo ad quanti

tatem pertimet: Scimus tamem huiufmodi h.tbitudines non eße proportio

males. Ergo fi qugraturtantummodo fimilitudo habitudinum, vel refpe

tiuum, quo ad quantitatem pertinet, affirmare poßem magnitudines eße

proportuomales , quamdo momfunt ; &* megare poffem alias effe proportio

males , quamdo re vera funt. Hgc autem erit illa tam exaggerata certitu

do fcientig, an incertitudo, &- ignorantia ; -

QL Sed
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*******#quis exponi debere hanc definitionem 4I2§ mente e},2.„.

Euclidis in alio loco expreffa. Nam im zo. definition3lib. 2ii j.,„,.

effèquatuor numeri proportionales, quando antecedente, /ui; *què mul

tiplices , >el eadem pars, ut eedem partes confequentium. Qui non vi

dethas habitudines,feurcfpeäus effomnino ßmiles iute,Å eodem

jodo relique omnes magnitudines debent habere refpeäu, fimiìe, „,.,

fe, vt iure mcritò proportiomales fìnt.

Mitto , quòd nom propterea excufatur obfcuritas definitioni, quartg

tib. X. Deinde notandum e$t folummodo in magnitudinibus comÃÄÈ

rabilibus percipipoffefimilitudmem refpeâuum §.4t in magnitudij,

incommenfurabilibus, quando antecedemter nom poffunteße multiplicer,

nequepars , meque partes con/equentium , quaeuidemtia, immo qua no

titia quis animaduertet in illa infinitate partium , fimilitudinem; rcf,pc

£fus,feu habitudinis ? Qgapropter fìnulla cogitatione percipi poteft éui

denter quid nam fit illud, per quod re'peéius prime magnitúdinus ad fe.

cundam fît fîmilis refpe£tut tertig magnitudimis ad quartam efiimpoß-.

bile, vt prgdi&a definitio 4. abfque alia fuperaddita declaratione fit íú

ma, & principium fcientie.

Neque admitti poteft fententia preftamtiffimi meoterici.Au&oris, qui

cenfet, quamquam expreßè, &- euidenter declarari mequeat, quid nam

fit illud, per quod »ma proportio eft fìmilis alteri, fufficere taätäm, vt

vna concedatur fimilis alteri, &- denique admittatur in matura daripro

portionalitatem..£t inquam ego , quomodopoffùm hoc concedere, ffnon

percipio quidnam proportionalitas fit ? Et quomodo diftinguere poßum

quando yma habitudo, quo ad quantitatem pertinet, eit fìmilis, vel non,.

alteri, fi hucufque tradita non eft paffoprima , &-euidenter cognita •,

perquam fimiles refpeéfus dignofci poffint ? Et tandem quomodo con

cedere poffum reperiri immatura refpeëius fimiles , quo4d quantitatem

pertinet, ff borum verborum germanam fignificationem non percipio ?

£Qgare fi ignoro, an im matura dentur magnitudines proportionales multo

mimus fcio cui fubic&to certè,&- euidëter paffio proportionalitatis conue

miat: Et quomodo diffinguere poffum magnitudines , quae certè abfque

haefitatione fumt proportionales ab ijs , que proportionales non funt ?

Qgare mullo pa&o fciri potef? an duc equales ad eandem m ignitudinem

habeant eandem proportionem ; neque, quòd maior ad eandcm babeat

maiorem proportionem, quâm minor; & fimiliter ea omnia, quæ in pro

pofitionibus 9. Io. 1 I. & 1 3. contimemtur ignota erunt. Et propteret >

inter euidentiffima axiom ita conmumerari mulla ratione poffumt. Nam

iuxta prgcepta bonae logices axiomata exponunt euidentiffimam »& per

ceptibilem paffionem alicuius fubietti, ci iis momen receptum iam efi. Et

hic obiter notandum eft, quod propºfitiojeptima Euclidis rationabili*»,

-
7p£.
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vt definitio, quàm vt axioma afferri poterat , dicendo habitudine;, qui

bus duae magúitudines equales eidem comparantur, vocemtur fimiles, &*

proportionales. Sed nihil ex tali definitione colligi potuißet , vt confidc

fanti patebit. P^amus eß ergo labor clariffimi huius au&oris in fuo acu

tiffimo lib. P^. de proportionibus, quifúa hac fuppofìtiome , quòd mimi

rum demtur in maturâ magnitudines proportionalcs , qu£ fcilicet habent

fimiles refpeäus , quo ad quantitatem pertinet> affumit propofitiones 7.

8. 9. 1o. 1 1. c* 1 3. Euclidis, vtper fenotas , & vt axiomata. Deinde

in duobus triangulis æquè altis probat bafim vnius non effe maiorem, me

ue minorem, quam opus eft, vt ad bafim alterias eamdem proportionem,

£.*riangulum ad triangulum: quod oßendit ex diéiispronun

ciatis,more antiquorä per dedu£iionem ad inconueniens,mediante cömen

furab li proportione triãgulorum, & bafium commenfur.tbiliwm.fedprg

diäus progreffùs »idetur óbfcurus,&- imperfeáus:ná traditamon efi defi

mitio proportionalium, per aliquam primam,&euidemter cognitâ paffio

nem ; quandoquidem fimilitudo refpeäuum, quo ad quantitatem perti

net ambigua, &• obfcura eß ; &- ideò ignoratur an in matura denturpro

portiomailes, c%-multo magis ignoratur, quamdopriva magnitudo eft ma

ior, aut minor, qtiàm opus eft, »t adfecundamhabeat eamdem proportio

nem, quam tertia habet ad quartam. Secumdò imperfcéfus eft eius pro

greffùs , quia permutatiomes, compofitiones, diuifiones,& reliqui modi

argumentandi proportionalitatis oßenduntur folummodo de limeis , &- '

triangulis: & ipfe gratis aßumit idem valere in.reliquis quantitatibus ,

fcilicet ;olidis, angulis, numeris, motibus, &-c.

Igiter fi libcr }^. Euvlidis imperfèttus e$t, mom erit talis propter ra

tiones ab .Am, etto, & ab euus fautoribus adduéfas: meque correétiones ab

ipfis excogitat £ huic defe&ui opportumæ fumt: alia emim eft caufa , longè

diuerfa, um pcrfcátom s prgduéti voluminis, qu£ vltimo loco in mediun •

adducetur.

JM. vedo ad clauium , qui in Comm. lib. /. poft. 8. definitionem quæ

rit , cur Euclides quatuor magnitudines pro porticnales &

non proportionales per earum gquè mültiplices defin.uit.

R: ponde. 6. & 8. definitiones effe impofitiones nominum ad

Placitum;& ideo qugri non debet quârefic, velaliterpropor

tionales inagnitudines Euclides definiuit , fed fùfficit , vt in

progrcffu demonftrationis,definitum de definitione,& è con

tra, non affirmetur , nifi demonftratiuè oftendatur definit1o

ncm traditam fübieéto definito competere. Et poftea /ubiungit;

fcd quanquam hgc refponfio vera fit, ac propria; tamen quia

non vidctur colligi póffe , verè magnitudinés, quarum gquè

multiplicia habent illam conditionem,effe proportionales,&

2 InOIA
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hon proportionales,etiam fi eas folùm velit Euclides appella

re proportionales;propterea explicandum eft accuratiüs,&c.

$ed hgc verbarite intclligi debent:nam fi momem proportionalitatis fo

lummodoillis magnitudinibus, habentibus talem coiditionem eque mul

viplicium, impofitu»m eft, & non alijs, £; modo dubitari potef? an egdem

magnitudinesfìnt verè proportionalcs ? Quare longè diuerfa mihi »idetur

intentio oculatiffimi clauij. Exiftimo enim confiderare voluiße mctho

dum, quâ bonæ definitiones quæri debent. Et re vera fi ageretur in defi

mitione de momime imponendo tantùm , certum eit, quòd non debet reddi

ratio, quare hoc momine potiùs, quàm alio aliqua res definiatur,& nomi

netur. At,quia etiam traéiari debet de elettione proprietatis rei dcfinien

dæ, qu£ nom cafu, neque arbitrariè fumi debet , fed certis rationibus, ac

legibus, conueniemter qugri potefi, quare in definitione adhibetur potius

hgc, quàm alia proprietas. Nam, fi re vera mom£; eius proprietas , aut.
1

nonfit notiffima omnium, aut mom fit expreffa verbis fignificantibus , non

habebit vfum infcientia, & mom erit principium demonftrationis. Ergo,

ficuti non potef? quis petere quare in definit. 6. Euclides impofuit illis

imagnitudinibus nömenTroportionalium, ita bene clauius qugrere poßet

quare Euclides in tali definitione elegit proprietatem illam æquè multi

plicium potiùs, quàm aiiam.

Huic dubitationi refpondet, quòd,fi omnes magnitudines effent

inter fe commenfurabiles, nihil aliud prgter 2o. propof. lib.

VII. defiderari poffet;at quia definit. 6. lib. V. compfe&i vo

luit etiam incommenfurabiles magnitudines, qug illum rc

fpeétum mutuum perceptibilem minimè habere poffunt ;

cùm altera alterius, neque multiplex neque pars , neque par

tes effe poffit ; propterea excogitauit Euclides proprietatem

3;andam, qug magnitudinibus proRortionalibus commen

urabilibus certè competit,&* fuit hgc»Quod nimirum ipfarum

gquè multiplices haberent illam conditionem exceffus , vel

gqualitatis, vel defeétus.

Sed huiufmodi ratiocinium potius comic£furam , quàm meceffitatem iii

ducere videtur. Nam,licet proprietas tradita in 6. definit. lib. }^. fit ali

quid, quod certum fit conuenire magnitudinibus proportionalibus intcr

fe commenfurabilibus, (vt ipfemet Clauius o$temdit im illis fuis quatuor

propoßtionibus) non dicentur iure optimo quatuor imcommenfurabiles

magnitudines, etiam proportionales , fi ipfis idem demonftretur congcmi

re; propterea quod , wt aliqua proprietas fit vniuerfalis , non fefficit , vt

folum oßendatur conuenire vti p.irticularium , mifi ctiam demo firetur

conucnire reliquis omnibus particularibus fub vniuersali cor;:eytis ; q«od

oflendi potcfl tali exemplo. Si quis quaereret vfuuerfalem paffionem com

- petcn
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petentem tuilibet triangulo, &- putaret effè proprietatâ cuiuslibet trian

guli habere duos angulos , quorum quilibet tertia pars fit duorum reéto

rum. Hic iam offendere pofTet quod prediéfa proprietas competit triam

gulis equilatcris : meque hac de caufa abfque alia demonftratione conclu

dere póterit , quòd relique fpecies triangulorum, vt fumt ambligonij,&

oxigonij, habent duos angulos , quorum quilibet tertia pars eft duorum •

reêorum.

Non igitur certè affirmari poteft , quòdproprietas illa aquè multipli

plicium certè competat magnitudinibus proportionalibus interfe incom

imenfurabilibus, non alia de caufa , mifi quia oftenfum eft commemfurabi

libus proportionalibus certè competere æquè multiplicium proprietatem.

Hùiufmodi difficultates oriri mihi »idemtur ex præconcepta opimione,

quòd demtur quatuor magnitudines incommenfurabiles inter fe, quarum

habitudines, feu refpeétus eandem maturam habeant, quam magnitudines

proportionales inter fe commenfurabiles habent. Et quia in zo. definit.

lib.YII. affertur proprietas prima, & euidentiffima, qua declaratur ma

tura proportionalium commenfurabilium, ex eo, quod antecedentes funt

gquè multiplices confequentium, vel eadem pars, vel funt eædem partes;

èx qua euidemtiffima paffiome diftinguuntur proportionales d non propor

tionalibus ; &- fic percipitur, quòd antecedentes poffumt effe »mâ maióres,

aut vnâ mimores confequentibus ; at eius comuerfum non verificatur.Non

enim, fi ambg amtecedentes exceduntfuas confequentes , aut dcficiunt ab

eis, erunt proportionales: poteft emim cße primâ dupla ipfius fecunda,&

tertia quintupla ipfius quartæ, mec propterea erunt proportionales;quan

doquidem equè multiplices non funt; &fic dicendum eft de reliquis.Tari

modò percipitur, quòd exceffus antecedentium , fiue defeétus poffumt effe

aequales inter fe, & etiam inæquales,& multoties imcomparabiles;quan

do nimirum duæ quantitates funt vmius gemeris , &• aliæ du£ alterius ge

meris..At in magnitudinibus incommenfurabilibus, im quibus meque mul

tiplicitas, meque identitas partis, aut partium reperiri pote$t,omnes iam

di£t£ proprietates in eis haud confpici poffunt. Nam in illa ineffábili con

gerie partium, feu potius infinitate, incommemfurabilium magnitudiwum,

mon poffumt eius proprietates comprehendi: Voluit mihilominùs Euclides

venari proprietatem competcntem prgdittis magnitudinibus proportio

malibus inter fe incommenfurabilibus ; & hæc expofita fuit in?exta defi

nitione: fed re »era dici mom poteft, quòd affignata proprietas naturam.

rei definite declaret , &-ΖΚ; a qualibet alia ; imo remo d.fficilem :

obfcuriorem reddit. Primò enim ignorátur , am in m.ttura reperiri poffint

quatuor quamtitates , habentes talem paffîonem , quòd nimirum infinit;

«què muitiplices anteccdentium, fi comparentur cum infinitis £què mul

tiplicibus coiijeque,utium , dcbeant vnâ excedere , vel viâ aeqùari , aut

:

defi
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deficere ab illis. Secundò infinitæ ille co» parationes comprehendi ncm »

poffunt ; & ideò hec paffio won erit euidemtiffìma , qualis debet effe illa, »

ique principium fcientiæ confiituit. Tertiò licct hypotheticè coníedatur,

adhuc ignotum eft quidnam ex ambage ulla infinitarum comparationum,

colligi debeat. Nam nec ip c Clauius expeditè , & lumine natur£ colli

gerepotuit ex paffione æquè multiplicium im m agmitudinibus com m cmfu

rabilibus proportionalitatem ; ed coatius füit boc demonftrare m fuis

illis quatuor propofitionibus. Sed quomodo erit motiffima illa paffio,quæ

abfque demonftratione acceptari nön poteft in magnitudinibus commcn

furábilibus ?& qu£ infufficient iudicata futt ab ipfomet Euclide,quando

proportionalitatem com.menfurabilem, iterum lib. P^II. definiuit. çertum

ergo eft obfcuram, &- wjfficilem effe proprietatem. prcportiomalium defi

nitionis fext£ ; propterea quodnedùm euidemter maturam preportioma

lium incommenfurabilium mon declarat, vt 2o. defimut. P^II. facit , fed

rurfus (quod mirum efi ) nequem amifefiat ea , quæ de re ipfa definienda

prgcognójgebamus. Nam ex eo, quod quatuor magnitudinum £què mul

tipliccs habent illam conditionem exceffùs, vel defeäus , minimie perci

pitur quamdo,& quomodo, fi antecedemtes »mâ excedant, autἈ

à juis confequentibus » fimt proportionales ; neque fexceffus fint interfe

aequales, mec me. Nec dem.um. hgc minima cognitio ex diéta proprietate

colligi poteft , quòd fcilicet: fi quatuor magnitudines fint proportiona

les, cùm prima exceditfccundam , neceffàriò tertia magnitudo quartam

fuperare debet;quod clauius confitetur in 1 6.propof.lib.^.elemêtorum.

£Quis ergo dicet fcxtam, definitiomem effe bonam , & principiu m fciem

tiæ, fi tam obfcuram, affert cognitionem , & im pcr fìtfam. ? J^idendum.•

moaò eft tm qua parte huius definitionis def- £us lateat. Et quia in mo

mtne ipfo proportionalitatis def êius nullo p. £o reperiri poucfi , vt di

£tum efi ; Rgmanet ergo, vt m proprietate acfinita peccatum. lateat. Sed

in proprietate tria com fíderari poßunt s quòd fì poffivutus , & ccmpe, at

fuöictio definito: fe&umdò vt fit expofitâ vovivus vuarè aliquid fg, fi

cantibus , T ertiò vt fit propractas prum,a » & om.nium motiffim.a , qug ulli

fubucío vom petunt. Tr.m àm, dicu non poteft , quia maguuuaimes , qua

rum æquè m uuplives habent auäam vonait.onem. re vera junt res cefi

mitg; vi poftea oftemactiir. Nequefecundum , nam verva fert? definitio

nis capoai.nt ab qi.e ambiguut- te qua fit talis proprietas. Rem ancz er

go , v, propr.ctas •ila nem fit mot.ffim a, prima om.nium, » qi e ulli fubus &fo

cum pe ui.t. Et re verg alia p oprvctus incom.m emjiirabilium notior , c

peruri potcst , quæ maturam proportionalium , & ea om nia , qu£ ex 2o.

prgpo. viu. / II. primo intuiu, patent mamf.fi.ffi.e declarat ; quod

» .n. f, c d.vi poteft de proprietate £qu.e muluptuatum tradita ab Euclide,

*vt quétum est. -

!Qgod
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£Juod autem alia proprietas magnitudinum proportionalium motior

reperiri poffit apertè percipiet is , qui attentè definitiones fuperiùs expo

fìtas confidcrauerit. Nam fi fuerint quatuor magnitudines commen/,

rabiles.4 B, C, H E, & G , atque pri

ma.4 B fit ipßus (ecundæ C quglibet f£-, —# H. r—,

partes: ponatur.a B fe quialtera ip- [P] i ,

fìus c; pariterque H E pomatur fefqui- E

altera ipfius G: erumtiav, ex o&aua • C

nofira definitione quatuor praediéìae *-*-* —;

quantitates inter fe proportionales ; eò .. l—ii

quod prima ipfius fecundae egdem par

tes eft,que tertia eft partes quartæ; & propterea re(pe£tus, quo prima.4

B refertur ad'ecundam C, fimilis cft refpeäui, quo tertia H E refertur ad

quartam G. Intelligatur poßea quælibet: particula F4 addita ipfi.ae B,

ita »t com'urgat tota F B, aut commenfurabilis, aut nom, ipfi C. 7Manife

fumeß ipfam F 8 maiorem effe quàm opus eß, vt fit.fefquilatera ipfius

c. Et propterea F B maior erit , quàm neceffè e$t, vt fit ipßus cegdem •

partes , quàm eft H E alterius G.IJ^nde pröportio FB ad c maior erit

proportione ipfius H E ad G, & hgc omnia confpicua funt ex 2o. de

finit. lib. /II. Euclidis, qu£fuprt relata fuit. Deinde ex tertia quantita

te H E auferatur qu£libet particula H D, cuiufcunque paruitatis, ita »f

refiduum D E incommenfurabile fit ipfi G.Ἀ, ef? ip(am D E mi

norem effe , quâm fefquilatera alterius G ; &ideò facili megotio quilibet

percipiet, quòd refpeétus , quo D E refertur adG mimor eß illo, quo H £

*efertur ad eandem G, ideft minor eft refpeäu, quo.4 B refertur ad c ;

fed er.ut refpeäus , quo F 8 refertur ad c maior illo, quo eadem J4 B re

fertur ad eandem C. Nemo ergo megabit maiore refpeótu F B , eferri ad

c, quàm D £ ad G. Qgapropter fi fuerint quatuor quamtitates F B pri

ma , c fecumda , D E tertia , &• G quarta , (licet F B ipfi c , atque D E

ipfi G uncommenjurabiles fint) dubitandum non eft primam ad fecum

dam maiorem proportionem habere, quâm tertia habet ad quartam, ex

eo quod proportio quantitatis primae F B ad fecumdam C maior eft ter

tia quadam commenfurabili proportione, quam H E. babet ad G; (ed

proportio tertiae quantitatis D E ad quartam D m inor .ft eadem comen

Jurabili proportiote , quam H E habet ad G. Et hæc erit proprictas d

qua n ttura rei definitæ apertè declaratur,& diftinguitur â qualibet

alta. Ergo æquali euidentia im magnitudinihusÂ', per

cipitur, qu:mdo »na proportio maior eft alit, ac dignofcitur, in hi'ce_»

magnitiidin;bus incom- nem, urabilibu:, per di£fam proprietutem â m-_»

excogit utam. Si ergo euiderit; j na , & omnium prim a iudicatur p •ffio

illa , quæ inæqualitas proportionum s in magnitudinibus commer irabi
libus.
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libus declaratur ex 2o. dcfinit. lib. / II. pariter prima,& euidentiffi

ma erit hæc noua paffio magnitudinum incommenfurabilium, non pro

portiomalium. Vtrgque enim per exceffus, aut defeäus proportionalium

commenfurabilium declarantur ; qui quidem pcrceptibiles omnino fumt,

&poffibiles , neque procedunt per ambages illas infinitarum £què mul

tiplicium ; fed primo intuitu abfque »llo ratiocinio percipi,& admitti

poffumt.

Iam ex ditia proprietate non proportiomalium imcommenfurabilium,

d me definita deduci potef?, quòd , fi prima magnitudo excefferit fecun

dam , &tertia non fuperauerit quartam, (vt in Ëffi? exemplopa

tet) prima ad fecundam maiorem proportionem habebit, quâm tertia

habet ad quartam. Nam facile percipitur,quòd aliqua quantitas maior,

quâm tertia, aut ipfamet tertia , effe?æqualis quärte: Pomebatur

autem prima maior fecunda. Igitur proportio primg ad fecumdam ma

ior erit commenfurabili proportione equalitatis ; at proportio tertig ad

quartam non efi maior eadem equalitatis proportione. Rurfus patet

conuerfum huius propofitionis falfum effe ; fcilicet , fi primia ad fecum

dam maiorem proportionem habuerit, quâm tertia ad quartam, non eft

mcceffe, vt prima fecundam excedat, at tertia nom fuperet quartam.Nam

ex primo exemplo percipi poteft, quòd tertia proportio commemfurabilis

poteft cffe multiplicitatis , vt decupla , & prima poteft effe maior, qudm

ilccupla fecunde ; at tertia minor, quám decupla , & maior, quâm oäu

pla ipfius quart£ ; licet duæ antecedentes F B, &D E fimul , excedamt,

aut yma déficiamt à fuis confequentibus c ,& G. Simili modo alie cogni

tiomes proportionalium in mâgnitudinibus incommenfurabilibus pcrcipi

poffunt eadem facilitate, qua comprehcnduntur reperiri poffe in magni

tudinibus commcnfurabilibus. - . -

Tandem ficuti matura proportionalium commenfurabilium , pari eui

dcntia declarari potuiffet per proprietatem affirmatiuam , ac negati

uam, dicendo: fi prima magnitudo ad fecundam mom habtierit maiorcm,

ncque minorem proportionem , quâm tertia habet ad quartam: voccntur

commenfurabiles illg quantitates proportiomáles. quia quando refpe£tus,

quo prima refèrtur adjecundam nom eft maior, neque minor illo refpeäu,

quo tertia comparatur quarte, meceßariò illi refpeétus fimiles & gqua

les erunt interje. &• fic quamdo prima ipfius jecunde mon eft maior, ne

que minor,qiiám opus eft;vt eædem partes fit, quæ tcrtia partes eft quar

te, neceffariò ambg antecedentes crumt egdem partcs confequentium ; &

definitio proportiomalium commemjurabilium, tam per affirmationem • ,

quàm per negationem proprietatis exponi poffit. Nam vtroque modo ex

ponitur quid fitproportiomalitas, & quare diffumguatur â non proportio

jialibus , fcilicet pcrcipitur quando vna proportio fimilis eft alteri , &

quare
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quare differunt à proportionibus inæqualibus.

$imili modo poftquam in magnitudinibus inceminemfurabilibus cui

denter percipitur quando, & quare vma proportio maior eft alia, aut mi

nor, dici poterit: fi prima magnitudo ad fecundam mom habuerit maiorem.

neque minorem proportionem incom.menfurabilem, quâm tertia habet ad

quartam : vocentur illg Proportionales, Et re vera, fi hic affèrri poffet

É affirmatiua effèt eligenda ; at quia hoc fieri mequit , recipi de

et illa, quanquam negatiua , dummodo fit euidemter cognita. Non enim

infolens eft, vt negatiuae proprietates definiantur: Euclides cnim per me

gationem punäum , &lineas parallelas definiuit. J^nde mihil refert an •

proprietas fit negatiua , vel affirmatiua ; fed fufficit , vt euidemter expo

mat maturam rci definit£ , id quod hgc mea definitio perfeétè exe

quitur. - - -

Iam ex hac evidentiffima definitione ignota ille proprietates dcfini

tionum fextg , &• ottaug Eaclidis demonftrari poffunt. Et fj;percepi ,

dupliciforma librum quintum Euclidis refiitui poße: primò fitantum

modo proprietates definitiomum fextae , &• ottauæ cum fuis comuerfìs de

monftrat£ fuiffemt, reli&is ommibus propofitionibus J^. lib. vt ab Euclide

traditæ funt ; aut fî nulla mentiome fa&a illarum definitiomum , omnia ,

hac noua methodo expofuißem. &- licet hoc mc dum ob mouitatem , fed

etiam propter euidentiam methodi non iniucundum fore percipcrem, mo

Jui tamem definitiones illas Euclidis ommittere ; tum quia im elemen

tis vfu reccpta funt , cùm etiam quia ab alijs , &- precipuè ab -Ar

cbimede in fuis demonftrationibus adhibemtur . Qgare mcdiam ,

viam elegi : Nam omnes proprietates proportionalium mon per æ

què multiplices tradidi, & etiam paffiones aqué multiplicium demon

jlraui:& fic puto hancprecipuam Geometritpartem haäenus dubiam ,

&imperceptibilem mereftitüiffe nifi fortè me fallat, vcl propriarumre

rum propenfio, vel amicorum fumma mobilitate,ac doärina præftantium,

pla ufus , quibus cum im vmiuerfa Sicilia , Rom£ , Neapoli, Genue, ac

Flowentia qu;indecim ab hinc ammis ipfam communicati : -

PR OPos. I. THEOR. I.

}

Si dug quantitates duarum quantitatum fuerint gquè multi

plices, erunt viciffim vnàgqualcs,aut vnàmaiores, aut mi

nOrCS. -

Sint quatuor quantitates, fiue magnitudines ; fiue numeri

A B, E, CD,& F;omneseiufdem generis,& fit A Btam mul

tiplex ipfius E, quàmCDeft multiplex alteri; F; fitqueg*
- Im
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- nôEgqualis F. Dico AB ipfi

A G H E . . c I K< D G£gquàlem effe.ÉÉ;

?•f. IE IP' ! ÉÊ$ L diuifg in fuas partes.

a Per. y. anifeffum a cft tot partes A

baiwi, * 4 Τ G,G H,& HBά; in A B,

A.G...H..5 Q. I. K. Pfiiigtjiéêëìíé ipfi E, quot par

- - F • • tesCI. I K, & KD contineiitur

E•••. —. in C D, fingule eouales eidem

. • ' • P.Ergo AG,& CI, Ö fint gqua

l£$£qualibus E, & F, inter fe quoq; çqualeserunt, paritero; G.

H, IK, ncc non H B, & KD gqüales erunt inter ie.iinij èC

***** hb qualibus A G,C 1 addanturgoiiiales GH,IfKêïí ïíôïë Â

M. 53. $ C Kcquales inter fe; Et fi eifdem rurfus equales HB, &

K D addanaür,crunt totgA B, & C D cquales inter fe.Quare

quando E gqualis cft F: etiam A B. gquialis efí ipfi C D.

$it £cuiido e maior,quám f, Diçò AB hîàíôïéïíïè »quâ

CD. Diuifis gque multiplicibus, vt prius: erit ÄÜììáíôÉ

A c. 9uàm C I, eo quod illa maiori E ,

-H : hgc verò minori F gqualis eft. Pari

; Y * raticneGHmaior erit , quam I K,

ID &THÈ maior , quàm K D. Iam , fiG. B.

[E] .'; , ' maiori A G maior G Haddatur , &

®) minori CI minor IKconjungatur,

- >^ • & rurfus eifdem eodem ordine alig.

[NN] partes ingqualesfuperaddantur,erit

- • totaABmaior, quàm CD.

• °* ' Tertio fit Eminor,quàm F. Dico

A Bminorem effe , quàm CD. Quia E minoreft, quàm F.

;;;;*-• ErgoĘgio; Cr1t,ά E;ÉÉ cCDctiam maior erit,

l1am A ij .

$'£;£ fit ABæqualis CD. Dico E æqualem ef£ ipfi F.Si

hocverum non eft: erit E maior, aut minor, quàmiF. Ergo,

ex fecunda,& tertia parte huius, A Bmaior, aut minor erit,

ĘCD, quod eft contra hypothefin. ErgoE ipfi F æqua

lis eft. - -

, Qujntò fit A B maior, quàm CD. Dico E maiorem effe ,,

uàm F. Sin minus, erit E æqualis, aut minor, quàm F.Vn

e, ex prima , &tertia parte huius , A Baequaliserit, aut mi

nor quàm C D, quod eft contra hypothefim. Quare E maior

eft, quàm F, Vnde patet propofitum.

- CO
. \
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I • _ • i'- to § : *J . y. -

* Patet, quòd fi due quantitates fuerint duarum quantita

tum egdem partes, erunt viciffim vnà maiores,aut vnâ miaQ

res , vel vnàgquales, si

, * *.*; r ,, ' - - - - - - - -

, , , C O R O L L A R I V M. > . . . . ;. .

Nam,fi potiantur M,&N cquè multipliccs earundem E , • • .

& F: erunt à A,B ipfius M, atqùéCD ipfius Negdem partes ; 3 Pef.6. *

& ficuti • E maior, vel minor , autgquális efi ipfi F; fic pariter ****M maior, vel rhifior, aut cqualis erit ipfi N; regno,A B¢@- j££• * •

dem modo maior,vel minor, aurtqualis erit ipfiC D. , ,

PRopos II. THEoR. II. aci. 3. V

* - *; *; - t ! > ; ; - . - - -

HngqualiumŠ maior ad eandem maiorem pro- -

portionem habct,quàm minor.Et eadem ad minorem ma- _ ' , , '

igrem proportionem habcbit, quàm ad maiorem ingqua- **' . :
lium. ' . . . . .;

. '.) . '.'. -' . ~ ' ' * . . . *-.. *; '^

Sint due quantitates AB: maioryC minor ,& qüςlibct tcr-,

tia Deiufdem generis • Digo primò A,Bad Dmaiórem ratio

nem haberd quàmC ad eädem D. Ex maióreAB intelligatur, arg.; afe

ablata £ B £qiiaiisipfiGrefiduâ crit AF;a intçlligaturq;feë`a po/îîj.£

Db/£àriâ , &(bifariâ fùcceffiuè , ,

eripoffe confiat licet innúme- ' `

£is multoties fraéti adhiberi de- • , . . . ,----------

beant) poftea fumaturG femel, i, , . , ; N
aut bis, vel ter ,i& fic vlterius , ,.,,,. ;,, i„„ „...„i

quoufque confurgat N, ex G *'**
compofita,¶ maior {Gj

a JCfit , quàm F ilicet exceffus , • , ,ipfius N fupra FB nóri fit ma- ' • •- '-' ■

iqr, quàmvna eius particula G: -

cùmque Gminorifit,quàm AF:. -. . ., ., I,

erit exceffus ipfiusN fupra FBminor,quàm AF; & ideo N .

minor erit,quàm A B,fed maior,quàm FB, feu maior, quàm

C(cù m C,& F B equales fint). Vide erunt quaruor quantita

_——— '*

quoufq; reperiatur eius pars G, %
3$ minor fit, quàm A F (quod \ B w • -.

- - -

-

-

tcs AB prima , D fecunda, C tertia , & D quarta (concipitur .b Def9.

cnim D ,vt fecunda ,& vt quarta). Eftque bgs;ortio quanti- buuur.

… - - 2 tatis

,



f32 IEVCLIDIS R ESTITvTI

tatis primg A B ad fecundam D maior i11a

A 2 F 8 B. C s commenfùrabili, proportione, quam habet

N ad eandem D (eò quod A B maior eft.
c Toef. 9. quàm N ) ; atque e proportio quantitatis ter

bufer. N» G 1 . tig$$ £) minor eft eadem com

2. menfurabili proportione , quam habet N ad

$£%*• D(cùm C. fit miiior, quam N).Ergo a quanti

' , ' D 6 tas, A BadD maiorefia proportionem haber,

quàm Cad D. - - - -

· Secundò dico eandem Dad minorema C habere majoren

proportionem, quàm ad A B. vt prius, fiat N partes ipfius D,

*---------------•••••• O itavt fit minor quàm AB, fed

- - - maior , quàm C; & intelligan

-...•••••.•• H !''O quidem ipfiusA B, atque

è Coroll. - H ipfius C ecdem partes, quæ

Prop. 1. bu- * ■» • • • • -T- * •••• Dpárteseft ipfiusN. Et equia N

iuv. A IB ! C , minorcft,quàmA B, eritDmi

- nor ,qùàm O: pariterque quia

N maior eft , quàm C, erit D maiór , quàm H. Quapropter

erunt quatuor quantitates,prima D,fecuada Cstertiâ 19 (con

cipitur enim D,vt prima,& vt tertia),& quar

£■«£9.bv. Q6 •. taTAB;feftque proportio primg D ad fecun

• . * - T3 D 6 dam Cmaior commenfurabili illa propor

tione, quam habet H adC fiue Oad A B(ed.

£££ - -

- A* g, , quod Hminor, quàm Dt eft adC, vt Oad A.

É *. N\». H3 1. 3);atque » proportio tertig D ad quartam
-'tur A B minor éft €adem commenfurabili prO

.-* 9££f©• r~ ortione, quam habet O ad:AB (eo qtiod:

i Def i o. § * b minor eft, quam O). Ergo i D ad C maio

Auiut. i . . rema rationemíhabet , quàfiiD adA B. Qu9d.
A IoB C 8 erat, &c. , • • • • • - • • • *

- - - - , i … - .' - - *.

Eucl.7. V. fropos III. Theor. III,

Aequales quantitates ad eandemhabent eandemproportio-.

nêm, & éadem ad gquales. - * · · · · · · · --

sint quantitates eiufdem generis A, B, & C;& A fit gqua--

a 4*. ;. lis B. DicoA ad C effe , vt Bad C. fi enim hoc verum non •

buuu . cft, aliqua a quantitas reperietur in natura maior , vcl minor

- -- - quam



- L I B E R III. r 3 ;

quàm A, qug adC habeat ean

dem rationem , quam B habet A. B

ad eandem C. Intelligatur illa '7-

effe, feu vocari D. Et quia D, & á D ;

A ingquales ponuntur, eftque ^******

B gquialis A; Ergo D maior, aut -

minor eft, quàm B; & ideo bD b prop, z.
maiorem , aut minorem pro- buius.

portionem habebit ad C, qüàm -

Β habet ad eandemC, quod eft impoffibile : Pofita enim fuit

D ad C,vt Bad eandem'C.Non ergo alia quantitas maior,ant

minor, quàm A, erit ad C, vt BadC; idéoque ipfamet A ad

C erit, vt B ad C. -

Secundò dico Cad A , atque ad B candem proportionem -

habere. Si enim hoc verumnon eft ,quamerationem habet j:!: s.bw

Cad B habebit C ad aliquam aliam quantitatem D. Et quia “

D,& A inæquales conccduntur,& eft Bgqua- -*

Iis A: ErgoD maior, aut minor eft, quam B; A 43. B 23.

& ideò à C ad B maiorem,aut minorem ra- d prop. z.

tionem habebit , quàmC habeat ad D, quod D... íí "

eft impoffibile.Pofita enim fuit CadB, atque - .

adD ifi eadem ratione. Nonergo Cad maio- C47.

rem , vel minorem, quàm A , eandcm ratio

nem habet, quàm Cád B; ideoquc Cad ipfamA eandem ,

proportioncm habet , quam ad B. Quare Patet propofitum.

• P R O p OS. IV. T H E O R. IV. Huci.g. V,

Quæ ad eamdem quantitatem eädemProportionem habent,

. aequales funt inter fe. Et ad quas eadem quantitas can

dcm proportioné habet, cæ quoque inter fe funt gquales.

Sinttres quantitates A, B, & C;& -

ÉA ad Ceandem proportionem

abeat,quam Bad eandem C. DicoA '.

ipfi B æqualem effe. Si enim Amon ,

eft gqualis ipfi B, erit aut maior, aut -mimor eadem. Ergo a A ad C maio- •

rem, aut minorem proportionem ha- /

bebit, quàm B ad cândem C; quod eft ( C

contra hypothefin. Non ergô Ama- \$ /

ier çft , aut minor, quàm B, vnde æ- ,-^

qualiscrit ipfi. Habeat

aprop. 2.

b wiw.
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Habeat fecundò eadem Cad A eandem proportionem_» ,

quàm ad B. Dico pariter A gqualem effe ipfi B. Si enim A

non eft$}; B: erit aut maior , aut minor eadem. Quare ,

b prop s. eadem b Cad A minorem , aut maiorem proportionem ha

huiwr. bebit, quàmad B, quod eft contra hypothefin. Non ergo A

maior,aut minor eft, quàm B.Quare neceffariò æqualis erit

illi. Quod erat oftendendum.

Eucl ro.V. - PROPos. v. THEOR. v.

Ad eandem quãtitatem tationem habentium , que maiorem

: rationem habet , illa maior eft. Et ad quam eadem maio

rem rationem habet, illa minor eft. r. '

: . . — '* . : „ Habeat, primò AadCmaiorem ra

·· , ,. . . . . .: _^ .' tionem , quàm Bad eandem C. Dico
A. IB . A maiorem effe ipfa B. Nam , fi hoc

¤'" verumnon eft, erit A»ant gaualis, aut

3 prop. 3. C. ; .. minor, quàm B, & ideò Aa eandem,
bwia» . *—*-* ' jEírmiîiorem rationem Thabebit áá

Ęt. ** C, quàmhabeat Bad eandem C. qug funt falfa , & cgntra ,

' hypothefin.Non ergo A gqualis, aut minor cft,quam B.Qua

ré fieceffe eft A ipfa B maiorem effe- . -, ' . • . ■*

Sccundo eadem Chábeat ad B maioremproportionem ••

quàmad A. Dico Bipfà A minorem effe. Nanfihocvgrum ,
non eft, erit B, aut equalis, aut maior, quàm A ;& ideò C-ad

Bc eandem, aut a miifiorem proportionem habebit, quam ad
* -

;;;;;.” Â, qúéfüiíçôïíá hypothefin. Non ergo Bgqualis , aut ma

âÄ,.., ioréftipfa A. Quare riiinor erit illa. Qujg crant oftendcnda.
huius . . ' , . - - -

Eucl 1 3.V. , P R OP OS. V I. T H E O R. VI. *

- • . • • . - t.

Si diig proportiones fimiles fuerint inter fe , & vna illarum

maior, äut minor fuerit aliqua tertia proportione: erit

* quoque reliqua maior,aut minor cadcm.
• • * *

Sit A ad B, vt C ad D,& quglibet alia proportio F ad K: £t

primò A ad B habeat maioreiìì rationem , quàm F ad K. Di

&o C ad D maiorem proportionem quoquehabere , quàm

a per vs. F ad K. Quoniam Aad B maiQrem rationem habet , quàm F

#*w*w, . ad K. Ergóa proportioAadB maior erit aliqua commenfu

-

rabili



-

- - -

-
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rabili proportione, que ponatur effe O ad K;At proporti9 F

åôÜôéìïínón maiör'eäåcm commenfurabili ratiofie , eiu£

dem O ad K, Dico iam, quod proportio C gg D mai9; eft.

commenfurabili proportióne O'ad K. Nam, fi fieri poteft, fit

proportio CadD non mai9r eadem A. -

ratione commenfurabili o ad K ; GD
cùmq; proportio A ad B maior fit ea H

dem égimnienfùrabil; proportione O B A.

ad K. Igitur b & ad B maiorcm pro- T [ÜI] . b oef io.
portioiie habet , quàm G ad D, quod . P. huiu* .

èft contra hypothefin.Non ergo pro- .

portio C ad I. effe poteft non maior ' O -----------

fatione cömenfurabili O ad K; ideo- k—

que maior erit ulla 5 cftque proportio F ad K non maior ca

dem commen{urabili rationeOad K.Igitur sCad J maiorë

proportionem habebit, quàm F ad K.

Sęcundò quando y adB minorem rationem habet, quàm

c Def. 1o.

buiur.

F ad K: pari modo oftendetur , quòd propor- A 7 C 14

tio C ad Dminor eft commenfurabili ràtio- B 6. D 12

ne O ad K, dum proportio F ad Knon minor

eft eadem ratione commenfurabili Oad K. F 1e

Vnde Cad.D minorem rationem habebit, O 9

quam F habet ad K. Quæ erant oftendenda. K6 .
\

JPR O POS. VII. THEOR. VII. Eucl. 1 1.V

Proportiones, quae funt egdem vni tertis, fùnt eædem quo

<que iuitet fe.

Sit proportio quantitatisA ad Beadem,quæCadD;&pa

riter E ad F fit, vt C ad D. Dico effe a ad B, vt E ad F. Si hoc

verum non eft ,'habeat , fi fieri poteft, a adBmaiorem pro

port1onem, aut minorem , quàm E -

habet ad F. Et quiaÉÉ? Ead A*— (c)
F eadem fuppofita eft , que Cad D; B—* /

& proportio E ad F maior , aut mi-- ' •

nor conceffa eft proportione ma- -

gnitudinis A ad B. Ergò à C ad Dr * F***** ** a pr •p.6.

haiorem, aut minoreiî proportio- ,- f**** buiuu ..

nem habebit, quàm A ad BS quod eft contra hvpothefim •.

Eratenim CadD , vt A ad B. Non ergo A adBmaiorem » »

aut.

-
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b prop.6.

buiur.

È prop,7.

buiuu.

t pr*p.s.

#*/wf.

aut minorcm proportionem habere poteft,quàm Ead F; &

idco A ad B efit, vt E ad F. Quod erät oftendendum.

C O R O L L A R I V M.

Conftat ex duabus hifce Propofitionibus , quod dug pro

Fortiones inter fe fimiles, vnà maiores, aut vnâminorés, vcl

ambę egdem crunt duabus alijs proportionibus inter fe fimi

libus. Pofita Gad H, vt E ad F, quoniam dug fimiles rationes

A ad B,&Cad D oftenf; b funtvnà maiores, aut vnà mino

res , vel canbg egdem rationi E ad F;

A— atque dug fimiles rationes E ad F, &c

B — G âd H funt vnà maiores , aut vnàmi

- [TTj nores, vel ambg egdem rationi C ad

® D. Ergo quando ratio A ad B maior

G ••• • eft ratione E ad F, etiam proportio C.

adD maior erit proportione G ad kd.

… w7 Et quando proportiQ A ad Bminor

H••• §Â proportione E ad F, erit pariter

proportioCad Dminor proportione

9ad H:Atque cùm pröportio A ad Beadcm cft proportioni

ííF, fimiliter erim proportioCadD cadem proportionu G
2Ci Fi . ' - - - -

PR O P OS. v I I !. T H EO R. V III.

Si fuerint quatuor quantitates proportionales , & quinta fit.

maior , quàm prifima, & fextaiioii maior, quàm çertia: erit

quintaad fecundam in maiori proportione , quàm fcxta •

ad quartam: Et quinta ad fextám in maiori gr9Portign£•

quàmprima ad tèrtiam. Et, fi quinta naior fit fecunda, &.

fexta non maiorquarta, erit prima ad quintam in minori

ProPortione, quàm fccundaad fextam.

Sit A ad B in eadem ratione ,

E— H—, quamC habct ad 1),& E fit ma

lA - iör , quàm A, & H non fit ma
- ι C— íó, qu.im C, jdeft fit H gqualis,

,_, aut minor ipfa C. Dico Primot-_-! - -TB ID Ead B maiorem proportionem

habcrc, quàmHad D. Quja a maior Ead B maiorcm ratio
1nClm
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nemhabet, quàm minor A ad eandem B; eftque Cad D, vt

A ad B: Erg6$ EadBmaiorem rationem habet, quàm Cad b proy, •;

D ; fed C gqualis, aut maior cft, quàm H. Igitur C ad c ean- buiwi.

dem D caiidem , aut d maiorem rätionem habet , quàm Had $ pr*p. 3.

2. Quare •proportio EadB adhuc maiorerit proportione, *£,.Had D. prep. z.

- v - • - - — buiur.

Secundò dico E ad H maioremproportioncm habere,quä . prop. 6.

Aad C. Quoniam E maior eft, quàm A. Er- E 7 H27 î.'

gofEad Hmaiorem rationé habebit, quàm A 6 C 3o

A ad eandem H; eftque H gqualis,aut minor fprop. v.

ipfa C. Igitur eademA ad Hg eandem, »aut B 3 D 2 5 buiur.

maiorem rationem habet, quàm ad C. Et propterea jE ad g Prop. £.

H adhuc maiorem proportionem habcbit, quàm A habct Ê;

ad C, £;; •.

Tcrtiò fit Emaiq; fecunda 3 proportionalium;& Hngn í;.
fit maiorquam D. Dico A ad Eminorem proportionem ha- É. .

Ę; quàmCad H. Quoniam EĘ eft, quàm B;at Hnon kyr.)... ”

cft maior, quàm D. Ergo k cadem -—- buiur. . .

adËE habebitÉ pro- A. 1prop. 6.

portionem, quàm ad B minorem §eft- B- baiuu . . i

QDD mero? s. .

que C ad D, vt A ad B. Igitur i A ad E - -

minorem proportionem habet, quàm E (ô) Ê '. '

C ad D. Scd cadem Cad non maiorem Hm eandem,aut » ma- ;;;;*;

i9rem pr3Portionem habet , quàm ad D. Igitur , proportio $«,

A ad Eadhuc minor erit proportione CadTH. Vt propofi- buiut.

tum fucrat.

PROPOS. 1X. THEOR. IX. ;;$t;
V.

Si prima quantitas ad fecundam eandem rationem habuerit,

quam tertia ad guartam, erit fecunda ad primam, vt quar

£a ad fertiam. Vocctur huiufinodi arguimcntandi förma

Inuerfio rationis.

Sit A ad B,vt Cad D.DicoB adA eandem rationem habe

re, quamDad C. Si enim hoc verunm non eft, habebit BadA

£maioremgaut minQré proportionê,quàm D habet ad C;& fi

fieri P9tcft, primò fit proportio maiör. Ergo 2 proportió'Bád

A niaior crit;Proporfigyerò Dad Cnonêtit fiiaiör eadé prò.

Portionc cömenfurabili(qug ponatur efTcguantitatis E ad A,

atque

-

a Def.te.
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atque H ad C); & propterea B ma

. A*— E-a-j ior erit, quàm E,ä I£non crit ma

k Def.8. E ---------, ior , quàm H. Et quoniam E ad A,

- " p-íí-3 atque H ad C in eadem funt pro

i.-.-.*.*.....i Portione commenfurabili. & Igitur

QD) E ipfius A , atque Halterius Cçquè

, multiplices, vel eadem pars, auit eg

j%* $mgarteserunt;& è contras Aipfiüs E, néêïíôïöáíôïös
âÄ. H eadem pars, vel æquègjí , aut egdem partes erunt:

huius . & ideo d Â ad E; atque Cad H in eadem proportione erunt ;

eftqueB maior, quàm E; atDnon maior, quàmH. igirureA

adB PrQpQrtioném minorem habet, quàth C habeãtadd,

eProp.$. §; eftabfurdum. Suppofita enim fiiit A ad B, vt Cad D.

ugPr9gter Bad Anö habet maiorem proportionem,quàm

Dad C.Similiter oftendetur, quòd D ad Cnon habet rhaio

rem Proportionem , quàmBadA ;& idco Bad A ncque mi

fPf. iv. nQrem proportionemi habebit, quàm DadC.Et proptérea B

***• adAcrit, Wt Dad C. Quod erat òftendendum. -

buiuu •

• * , f

Pappi 4lex. - -

£;?.*. corolLARIvM.
„w ••• Ex hac demonftratione colligitur,quòd,fi primaad fecun

dammaiorem proportionem habuerit, quâm tertia ad quar

- tam: inuertendo fecunda ad primam minorem rationem ha

` ' bebit, quàm quarta ad tertiam. Ex eo enim, quod proportio

Bad Apofitafuit maior, quàmDad C, demonftrata füit pro

portio Aad B minor proportione ipfius Cad D.

- -

- - P RO P O S. X. T H E O R. X.

Si quatuor quantitatum eiufdem generis dug antecedentes

duarum cónfequentium gquè multiplices fuerint ; & ante

cedens antecedentis tantùm , vel confequens confequentis

tantùm multiplex fuerit: erunt viciffimproportionales.

Sint quatuor quantitates eiufdem generis,A B quidem ip

fius E,& t. D ipfius F æquè multiplices. Et primò fit E ipfius

F nuItipJex. vjico A Báú C D effe, vt E ad F. Qu9niam A B,

& C , » ipfarum i., & F gquè multiplices funt , fe&tis antece

entibu$um fùas partes, erunt a in \ B tot partes A G,G H,
a 7)ef. $. -

;7? & .1 b, finguiæ gquales ipfi e , quot funt in C Dput;Ê I»

*
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-

I K, & K D, fingulæ gquales ipfi F; ideoque, b quæ pars cft F

ipfius E eadem pars e:fit CIip. A- G '

;;;';;$$&ae g H P ς , κP
D ipfius H B. *Ergo c cjuoties F E F b prop. 3.

- - *. - •-'. . : •• C L. . w—*-! r… buius
multiplicata equalis fit ipfi E, •

toties C I ! multiplicata gqua- ' J\_ _ -

lis fit ipfi A G , & toties I K . „ . . j *£*.

multiplicata efficitur equalis ipfi G H, nec non k D toties “

multiplicata efficitur gqüalis ipfi H B, & fic reliqu m fegmen- ' . , ,

ta, fi plura extiterint, que totidem fùnt in i ' D, qttot ih A B.

Ergo quoties F multiplicata gqualis fit ipfi E, toties ipfe CI,

I k, k ò, ideft ip(à C D multiplicata effiçitur æqualis ipfis A

G,GH,H B, fé ipfi A B. Et propterea C D toties meiifi;rat , „„..

ipfàm A B, quòties F metitür ipfàm E. & ideo a A B ipfitis!££ · ·

CD tam multiplex eft , quàm E ipfius F. Vt erat proban-" '

dum ». - • • - - - .

Secundò ijfdem pofitis fit A 3 multiplex ipfias CD. Dico -

effe E ad i;í 33;ά Fiat M ipfi.is F tam$ »

uàm A Bipfius » eftque pars C D múltiplex ipfitts F.Er- .,,.,,;

É e AB adM eft,vt C. *) adĘ.3$ÉÉ F, ita A ;;:r--

B ad E. Ergofeadem A Bad duas M , & Eeandem rationem íprep 7.

habet ; ideoque g E , & M inter fe gquales funt. Vnde b A B pulur.

ipfius C D,& Eipfius Fgquè multiplices erunt. Qjare &c. £££*.

h prop.3.
buius.

PROPOS. X I. THEO R. XI. ;j.;,.v.
-

Eiufdem generis partes cum pariter multiplicibus in eadem;
fiint ratione. - •

• *;

Sint A ipfius B,& Calterius D equè multiplices,& eiufdem

generis. Dico A ad £> effe,vt B ad D.Si enini hoc vèrum non

èft, habeat primò, fi fieri poteft, A ad C majorem proportio

nem,quàiii B ad D. Ergo a proportio A ad C maior erit; pro- , p.'fi •.

portió verò Bad D non erit maior eadem proportione com- buiu;. .

menfurabili(quam intelligatur habere E ad C, atque H ad D;

& ipfàrum cótinmunes mefifurg egdem fint R,&S). Quare A'

maior erit quàm E,at B non erit maior,quàm H. Et quoniam :

funt C, D gquales, vel gquè multiplices ipfarum R ,& Scum b prop.1.,

hg gquè nietiantur illas, & eft Cipfius D multiplex.E$ b R-büiwj.

2 1p1ius

•
-
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ipfiusS,& Cipfius D gquè mu£

` , A , B. , c_tiplicesfünt.Rurfiisqüia E,&H
IE ---------------• gquales , vel gquè multiplices

- fiiht ipfarum R&S,& Refímul

e prop. 1o. E1"- ID tiplex ipfius S. Ergo c E ipfius H

buiuu. r»— §. 2. Èåì multiplex eft,quàm R ipfius

d prop. 7. - S, feu d quàm C ipfius D: eft ve

7#3 rò Aipfius B tam multiplex , quàm C ipfiùs D: Ergo e E.

buiur. ipfius H tam multiplex eft, quàm A eft multiplexipfius B;

É,. ideQquefficuti £ minor eft, qùàm A, ita Hmirior efí, quàm

άi,. B; fed conceffa fuit H non minor, quàm B, quod eft abfur

dum , Non ergo A ad C maiorem proportionem habet, quâ

Bad D. Eadem ratione oftendetur Aad C non habere mino

g'Oef. iv. rem proportionem, quà m B ad D.Quare g Aad C erit, vt B.

buiu • adD.Qu9d erat probandum. - . .

Eucl, 16. V. P R O POS. XII. TH EO R. XII.

J

Si quatuor quantitates eiufdem generis proportionales fue

rint,& viciffim proportionaleserunt.Vocetur autem talis.

argumentandi forma Permutatio rationis. •

SitA ad B, vt Cad D; fintque omnes eiuflem generis.Di

co effe Aad C, vt Bad D. Si enim hoc verum non eft , habe

bit A adCmaiorem, aut minorem proportionem , quàm B

ad D. Et primò fit proportio maior,fi fieri poteft. Ergo a pro

portio A ad C maior erit , proportio veròB adDnö erit na

ior, eadem proportione commenfiirabili (quam intelligatur

habere E ad D;atque H ad D,& ipfarum communes menfiirg

eædem fint k, & N): quare Amiaior erit, quàm E, fed B non

a T)ef. 1 o.

baiuf.

- erit maior , quàm H ; cùmque ,

;£?.* . A— K. , c ííÉÉÉÉÉÉÉÉ
¢ProP•1 *• E,...........--.-.-, maior erit ÉÉÉÉ A ad B,

buiur. quàm KadH; fed c kadN eft ,

d prop. 6. H------;------- - vt E ad H(cùm ille fint harum

7; ■ r —A— N, , P , eàdem menfurg) Ergo dA ad

buit* 1. B maiorem prQPortionem ha

£;«. bet, quàm k adN; cft verò ; Gad D;vtkâd\(cùm hæ fint

haia *. illarúm eaedem menfurg). Igitur AadB maiorem ProP9r

- ίόηεηhabet, quàmCíd D, quod cft abfurdum.Süppofita

çnim fuit A ad B, vt C ad D. Quapropter A adC 'É£*
- CD}
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bebit maioremproportionem , quàm Bad D.

Similiter ofténdétur, quòd BádDnonhabet maioré pro

portionem,quàmA adC;& ideò A adC,neq;nminorem pro

portionem habebit, quâ Bad D. Quareg A ad Ceandem ra- g Pf 1*

tionem habebit, quàfim B habet adTD. Vt propofitum fuerat.******

Vocetur hgc argümentandi forma permutatio rationis.

C O R O L L A R I V M.

Deducitur ex hac demonftratione, quod fi prima quanti

tas ad fecundamhabuerit maiorem rationem , quàm tertia

habet ad quartam ; permutando prima ad tertiam maiorem

rationem habebit, quàm fecundâ ad quartam.Nam ex pqfi

tione, quòdA ad Chabet maiorem proportionem , quàm;

Bad D, confequitur, permutando, habereA adB maiorem

proportionem, quàm Cad D. -

PROPO S. X II I. THEO R. XIII.

Si coniun&te quantitates proportionales fuerint, he quoque

diuife proportionales erunt. Vocetur huiufmodi argu
mentandi forma Diuifio terminorum rationis.

Sint A& B, fimul fiimptg, ad B, vt C& D, fimul fumptg ,

ad D. Dico A ad B effé, vt C ad D.Sienim hocverum non eft

habebit A ad B maiorem, aut minorem proportionem ,

?appi. $.

V1 1. -

Eucl. 17.,

quàm Chabet ad D. Et fit primò proportio máior.a Ergo ?££*<*

proportio A ad B maior erit, propórtió veròCadDnon erit

imaior , eadem proportione commenfurabili(quam habeat

E ad B, atqueHad D;& ipfàrum communes ménfurg egdem

fint K & N ). Quare A maior erit, quàm E, fed C non

erit maior, quàm H. Et quia E, & H çquè menfurantur ab

ipfis K, & N. Ergo b tot pirtes erunt in E, fingulg gquales K,

quot funt in H,fingulggquales N. Rurfus quiá k, N gquè

metiuntur ipfàs B, & D, tot c partes erunt in B, fingulg gqua

kes K, quot firmt in D fingulς gquales N. Quapropter, fi gqua

libus multitudinibus partium contentarum in E,& H addan

tur gquales multitudines partium ipfàrum B, & D:erunt in

E B, fimul fùmptis , tot partes gquales ipfi K, quot funt par

huivP.

bDef4.

buiut •

c Def.4.

huiu* .

tes in aggregato H, D contentæ , fpenfuratæque a5 N;& d p./. 6.,

ideò d E B erit egdcn* partes ipfius B, quam eft H,Dpartes buiu*. ' '
ahtc
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, altgriijs l). Cùmque A maior con

A. ., B , ccflà fit, quàm E, addita BcQiyinu

- ..-***^ 1 T ni : erit A B maior , quàm E B. Et

E·••** Κ. . .' quia Cnon maior cóceffa eft,quàm

— H,addita D communi: erit C D non

e Dcfg. *—==r *— maior, quàm H t. Quare : E B ad B

buiut. R·° „NL eft, vt HDad D, atque A B maior

, eß , quàm, £ B,&C 1),nQn eft ma

fprop.$. ior,qüàm H {). ErgofA Bad Bma

iorem proportioncm habebit, quàmCD ad 1), quod eft ab

furdum. Erat enim ex hypothefi A B ad B, vt CD ad D.

Non ergo A ad B maiorerii proportionem habcbit, quàmC

ad D. Similiter oftendetur, quòd C ad D non habet maio

rem proportionem, quàmA ad B; & ideò A ad B neque mi

g Def. 1». norem proportioneni habebit, quàm C ad D,g$$$$
buiw, . A ad B erit in eadem proportione , quam C habct ad D,

Quod erat oftendendum. T ' - -

£tfi *. ' C o R o L L A R I v M.

buius •]

--

• . • - - ' , , , . . : • I<

Hinc colligitur , quòd, fi prima ad fecundam maiorem ,

proportionem habúerit , qüám tertja ad quartam, coniun

gendo habebunt prima & fecunda, fimul fünpta: , ad fecun

dam maiorem proportionem, quâm tertia, & quarta, fimul

fumptæ, ad quartam. Ex eo c1:inm , quod proportio A ad B

ÉÉ; fuit maior , quàm C ad D , defììonftratum eft A , & B

, habere maiorem proportionem ad B , quàm C, & D ha

• , bent ad D. - - -

Eucb. 1 8. PROPOS. XIV. THEOR. XIV.

Si diuif: quantitates proportionales fuerint , hg quoque,

coniuin&tæ prQportionalcs erunt. Vocctui hgcargumen

tatio Coniunétio terminorum rationis. . * . -

* * * * Sit A ad B, vt C ad D. Dico cfTe A, B, fimul fumptas, ad

** B in eadem ratione , ac funt C, D , fimul fumptæ , ad D. Si

hoc verum non eft, aliqua alia quantitas H,B iiiaior,vel mi

nor, quàm A,B habebit ad ipfàm B candem rationcm,quiam

,,,.,.,;. C, D ad D. Ergo^ diuidendo, {i ad B erit ; yt C ad D 3 fed A
Ëja}.^' maior, aut minor eft, quàm H(co quod H , B ingqualis j;tant

1p11
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Ill

ipfi A B,& toflitur B communis) Ergo b A ad B maiorem, b prop. v:

aut minorem, proportionem habet, quàm H ad eandem B; **i** •

erat autem C ad D, vt H ad B. fgitur c A adB maiorem, aut

minorem proportionem habebit , A * B ;£?*
quàm C habet ad D, quod eft ab- .- •* - - … -

fürdum. Suppofita enim fuit A ad ...---*^

B, vt C ad D. Nonergo aliqua qui- H

titas maior , vel minor, quàm A B aS

eandem rationem habere poteft ad -

B, quàm C D habet ad D; & ideò

A , Bad Berit, vt CD ad D. quoderat probandum. Voce

tur haec argumentandi forma coniunétio terminorum ra

tionis.

- C O R O. IL L A R I V M.

Campani

- - - v - - 2. .V•Colligiturpariter, quòd , fi quantitas prima cum fecunda 9.V •

ad fecundam habuerit maiorem preportionem , quàm ter

tia cum quarta ad quartam , diuidendo prima ad fecundam

maiorem proportiónem habebit , quàm tertia ad quartam.

Conceffùm enim fuit, quod A, B ad B habeat majorem ,

proportionem , quàm C,Dad D ; & demonftratum d cft A a,,.,.,.;
adB maiorem proportionem habere, quàm C ad D. baiuu

P R O P O S. XV. THEO R. XV. ;:;; •

Si quantitatum aggregata fuerint, vt ablatg portiones: erunt

fefidua , vt aggregata. Et fi portiones proportionalesfue

rint:aggregata eandé rationem habebüt,quam portiones.
a prep. 1 a.

Sit primò aggregatum A, Cadaggregatum BD,vt ablata ?;
£?;?CjÉÉÉ D.ËX;} Ä ad refiduum Beffe î***
vt A, C ad B D. Quoniam ad B, l

D eft, vt C ad |$; öÄÈÉÊïíïìáôTAT ;;;;;*
ÄÈÉÉÉÉÉÉÉ diui- dprop. i4•

endo b A ad C erit vt B ad D: Et in- Π—j • buiuf.

Üêïíôdôçò åíïÀêiit,íííôádíÉt ' ° [T5T] e prwp. iz.

coniungendo d CA ad A erit vt DBad B. Et iterum permu- #uiuf- .
tando e C,Aad D, B erit, vt A ad B. Quod erat primum. É 1 *•

SgSundg fitA ad 3, yt CadD. DjçöA 3Ca§ B, Deffe vt £;,,
A ad B, vel vt C ad D. Qja A adB eft, vtC ad D,erit permu-j:

tandofA ad C, vt B ad D: Et coniungendog A CadCvt B h prop. , a.

D ad D. Et iterun permutando bA CadBD erit,vt C ;!D, buiwiu

v. Cll
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feu vt A ad B. Et fi rurfus fit E ad F, vtCadD. QujaA Cad

A c g B D cft , vt eadem C ad eandem D. Ergo

*-**-* -*- * rurfus erunt quatuor quantitates propör

IB ID R tigiial;s AC3dB D, vt E ad F;& ideo, vr
IN • X • prius A, C, Eerunt adB, D, F, vt Ead F,

{euvt A ad B. Quòdpropofitum fuerat.

-C O R O LLA R IVM I.

Colligitur ex prima parte huius demonftrationis, quòd, fi

aggregata ad ablata eandem proportionem habuerint,erunt

aggrcgata ad refidua in eadem ratione.

am conceffunm fuit ACadC effe , vt BDad D: Et dein

de oftenfum eft A CadAefle, vt BD ad B. Vocetur huiuf

modi argumentandi forma Conuerfio rationis.
-

» "

S C H O L I Α^ λM.

facili megotio oftendetur, quòd, fi prima ad fecundam maiorem pro-;

portionem habuerit,quâm tertia ad quartam: habebit prima cumtertia,

adfecumdam cum quarta, maiorem proportionem , quâm tertia habetad

qüartam ; fed minorem, quàm prima babet ad/ecundam.

quoniamJ4 ad B, fi babuerit maiorem proportionem , quàm c ad D,

icerou. permutando iJt ad c maiorem proportionem habebit , quàm B ad D: Et

prop 1 v. coniungendo k.xc ad C maiorem proportioncm habebit , quàm B D ad

. bulum. ID: & iterum permutando 1.4, C ad B, D maiorem proportionem habe

k corolf. Lir, quàm C ad D. -

prop. t J. Rurfus quia prius habebat.Æ ad c maio

Hajmu. A. • —s- rem proportionem , quàm B ad D. Et inuer

1 Coroll. -
-

Ä £• tendo m C ad J4 mimorem proportionem ha

hutar. „B_, , P—bebit, quàm D ad B: Et cöningendo nc, ae

m Coroll.9. ad JM mimorem proportionem habebit , quàm

prup baiur. D B ad B: Et pcrmutando oc.ae ad D B minoremproportioucm habcbit,

89**?!!. quam.A ad B. Kt propofitum fuerat.
frop. i $.

''''j. CO R OLL A RIVM II.

£;* Colligitur, quòd, fi totum ad totum maiorem rationem

habuerit , quàm ablatum ad ablatum , crit totius ad totum ,

p sch prop. minor proportio, quàm:$ ad reliquum.

»13. huiur, Habebat enim pTA,C adB, D maiorcm proportionem, ,

quam
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-

-
- - -

quàm C ad D; & demonftratum eft A, Cad B, D habere mi

. iiorem proportionem, quàm Aad B. - -

COR OLLAR IVM III.

Deducitur pariter, quòd fi totum ad ablatum maiorem , '

rationcm habuerit, quàm totum ad alterumablatum: habe

bit, per conuerfionem rationis, totum ad cius refiduum, mi

norem proportionem,quàm aliud totum ad fuum refidurum.

Fuit enim qA, C ad C in maiori proportione , quàm BD q schol.

adD;& demonftratum eft A, CadAminorem proportio- prop. 1 s.
ncm habere, quàmBDad B. buius.

PRopos. xvI. THEoR. xvi. ' audas.V.

Si quatuor quantitates eiuflem generis proportionales fùe

rint: maxima, &minima reliquis duabus maiores erunt.

Sint quatuor quantitates eiufdem generis A adBin eadenv

proportione, acCadD; fitquc A omnium maxima, & Dmi

himia. Dico A& D; fimul fumptas, maiores effe, quàm B&

C fimul. Ponatur F gqualisexceffui maximg A fupra G,& H

gqualis exccffui ipfius B fupraminimâ D. PaterC& F fimul

gquales effe A, atque D& H fimul, gquales effe B. Et quo

niam, vt A ad B, feu , vt totum FC adtotum H D, ita eftC

adDablatum ad ablatum. Ergo a refiduum F ad :;;;*;.refiduum H erit, vt totum adtotum , fcilicet, vt EI •

A ad B; fed quia A, vt maximaa maior eft , quàm T.

B: erit quoque F roaior, quàm H. (Nam fi non A

maior effet , haberet ì A ad B maiorem propor- ] b4x.6.bu

tionem, quàm F ad H , quod eft falfum: Often- iuu. -

fe enim füerunt A, B, F, H, proportionales), fi

igitur ingqualibus E , & H addantur communi

terambe C, D fimul, erit c fumma quantitatuhm c Ax.4.f. r. '

E, C, & D maior, quàm fumma quantitatum H, IHI `

D, & C: Sunt verò F, C, & D gquales A, & D

(cùm FC oftenfa fit gqualis A,&D fit communis); atque

eadem ratione H, D,& Cgquales funt B& C. Quare maxi

ma Aggm mininua Dmaioies funt, quàm B,C fimul. Qu9d

€Î2t» CXC. -

T. C O
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-

Éucl.14.V. C O R O L L A R I V.M . I.

AManifeftum eft, quòd, fi quatuor quantitates proportio

nales fuerint, erunt direétè , & viciffim vnâ mâiores, aut

vnàæquales, aut vnâ minores. -

$ Prop. 14. Fuit enim A ad B, vt F ad H, & oftenfum eft, a quando A
buiuu. maior cft , quàm B, non effe F gqualem , aut minorem ipfà ,

ki, & contra. Igitur antecedentes A, & F erunt vnâ maióres,

aut vnâ gquales, aut vnâ minores confequentibus B,& H.

{¥** Rurfus quiae viciffimA ad Fcft, vt B ad H. Igitur A,& B
w* £& vnâ maiores , aut vnâ gquales, aut finul minores ipfis

F,& H.

C OR O LLA R IVM II.

-

* - *

• — — * Patet , fi tres quantitates proportio

N A. nalesÉ duasĘ? fimul

- E £ras,maiores, quàm duplumme-.
.• - 3 ••• •• • • ••• •- 16 • - -

- O E Sit enim maxima A ad B, vt Bad C,

—– &fiat E gqualis B: erit A ad E,vt Bad

fprop.t6 — 9— C, ideoque fmaximaA & minima_.

íï." C maioreserunt, quàm E,& Bfimul»

ideft maiores, quàm duplum mediæ B.

* s c h o 1 1 * M.

si fuerint tres quantitates proportionales: exceffus , quo maximafa

perat mediam, máior erit exceßu mediæ fupra minimam.

sit maxima JA ad B, vt B ad minimam c , Sitq; N exceffus -4 fupra

E, atque offt exceffùs B fupra £. Dico N maiorem; eße, quàm ©. Nam »

„ ,. vt g fotum.4 ad totum B, ita ef? B, ablatum ex •4» ad C, ablatum ex B.

£; $. Ergo N, refiduum ipfius J4, ad O, refiduum alteriusB, erit; »t totum J4

Γζμ. ,. ad totum 5,fiue, vt maxima.4 ad mediam 8. Et ideòhN maior erit »

prop 16. quàm O. -

buiu* .t4f 144 p R O PO S. XVII. TH EO R. XVII.

Si duabusfimilibus proportionibus comrnenfurabilibus du£

alig fimiles proportiones commenfurabilcs continuentur,
tCII111
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terminiprioresadpoftcriores erunt ineadem commenfù

rabili proportione. - . . . . . '. ^ .. **

Sit A ad Bin eadem commenfurabili ratione, quam habet

C ad D ; atque B ad E fit in eadem commenfura6ili propor

tione, quam D habet ad F. Dico A ad E in eadem ratióne ,

comménfurabili effe, in qua Cad F. SitG communis menfii

ra ipfarum A, B; atque H fit communis menfura duarum B,

E; & intelligatur a Ktoties metiri ipfam G, quoties H ipfam a 4x. 3.

B metitur. Ergo & permutando K toties metietur ipfàm H, huius,

uoties G ipfam Bìmenfurat; cùmque H menfuret ipfas B, Pyrop. 1o.

3. E: Igituf. Kmetitur ipfas B,& E. Rurfus quia Kiihetitur ***'*

ipfamG, fedG menfurat ipfas A, B. Ergo d eadem K meti- ;** is.

tur, ne dùm ipfam E,fedetiä
- dú... :

ipfas A,&B. Poftea intelli- ' DICTI ÜÄI} ÉÉ. -gatur eO, qug toties menfù- --- -*• -T • • • • e 4x. 3.

Ëet ipfam D, quoties K me- G— *-K . ,. buiuu.

titur B, atqueM fit ad O, vt B l.

Aad K, páriterque N fit ad ' ΓDT [Ö]

Q, vt E ad K. Et quoniam , H —

$ , &{ æquè$: E -

unt ipfarum K &Q» pari- , ! {**Kj***1 -

terque E, & NgqMèíi í.N.} f7def. 6,

pliccs funt garundem K,&O. ErgQfA ipfius E egdem par- ***:>
tcs cft, acM alterius N; funtque B,& Dgquè multiplices ea- É Def. 6.

Eundcm K, & Q: Jgiturg A,& Megdempártes funfipfàrum ;;;

B,& D; fed Gad Derat, vt Aad B: Ergo $C,&Megdem par- £%?.1.

t£§ funt eiufdem D;ideQque iCgquális eft M. Eodém mòdo ÌÀ... .

oftendetur F$i; ipfi N. Quäre k Cad F erit, vt MadN; buiá,.

&9ftcnfa fuit Aad E, vt MadTN. Igitur i A adE erit, vt C k prop. 3.

ad F. Qu9d erat probandum. £;
- - prop. 7.

CO R OLLARIVM.* - Ę.

Deducitur ex demonftratione huius propofitonis, quòd X. ,

du£ quantitates » qug vni tertig commerifurábiles funt, inter

fe quoque funt commenfurabiles.

Nam A, & Ecidem B commenfurabiles pofitg fuerunt; eo

quod G erat communis menfura ipfarum A,& B; nec nonH

£rat communis mcnfura ipfàruniB, & E: & oftenfum• fuit m ,,.,.,,.
Kcommuni menfura extrcmas A,& E nmetiri. buuur.

T 2 PRO.
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PROPos. xv 11I. THEoR. xv 1 II.

Si fuerint quatuor quantitates proportionales, habebunt an

tecedentes eandem rationem quoq; ad duas quantitates ,

eandem proportionem commenfurabilem habentes, ad

eafdem confequentes.

Habeat Aad Beandem proportionem , quam Cad D, &

habeat E ad B eandem propörtionem commenfurabilem ,

quamHhabet ad D. Dicò A'ad E effe,vt C ad H. Si enim hoc

verumnon eft habebit A ad E maiorem, aut minorem pro

Portionem, quàmC ad H. Et fit primò proportio maiór , fi

3 P£f to. fieri pQteft.£Ergo proportio a âd E màioferit, proportio
bwiwt .

3 pr A. 17.
vaiuj.

è .

c prop. 8,

&::ia t •

d Defi Σ •

&:ufwj .

. È::.}. »».V

verô CadHnofierit màioreadem proportione cómmenfu

rabili (quam habeätN ad E, atque Ò ad H) ;& ideoA maior

*—^- erit, quàmN, fedC non erit ma

- | C | ior, qùàm Q. Et quohiam Nad E,

N. LTT atque O ad H funt in eadem ratio:

~ p-;;-3 ne commenfurabili ; pariterque E

i.......*........i ad B, atque H ad D funt in, ead&m

Ε r• • • • • - - - - -- , proportione commenfurabili.Er
••-• •- . §.H. j go ἐN ad B cft in eadcm Propo;

B , _ “””””” §ione commenfurabili, quam O
r— - ED habet ad D;eftque A maior, quàm

N,& Cnqn màior , quànyO.Igi

tureA ad B meaiorem proporticnem habcbit • Quín, Cad D.

çìüôåëîiîjöáíôïé§ìp;gritgenim fuerunt A, B: $*PP*g

portionales: Non ergo Αàd E habebit maiore} P;$R$$$$
ficm, quàmC ad H `Similiter oftendetur ; quòd C adH ÉÉÉ
habet húíô€fiipröportionem,guàm A ad£;£ ideò } ad

neque minorem pröportionem habebit; quàmCad H4Qua

r€Ἀ ad E eft, vt Ö ad H. Qupd e:ct probandum.

- PRO p OS. X IX. TH E O R. XIX.

Si proportionibus fimiiibus Pate$ multitudines proportio;

fiunì fimilium addantur ordiim ìtè, erunt termini Pri9$S$ ad

• pofteriorcs in eadem ratione. Vocctti; talis argumcntamdi

forma, co.m3 »fi:i3 orfinlta proportionum.

. •• - S t
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»

Sit proportio AadB fimilis, veleadem proportioniquan

titatis CadD,& ijs addantur alig proportiones fimiles,vt fit

B ad G, vt Dad H. Oftendendumeft proportionem A ad G,

calidem effe, quæ ipfius Cad H. Si enimhoc verumnon eft,

habebit A ad G maiorem , aut minorem proportionem ,

ÉCadH. Etfi fieri poteft, fit primò proportio maior.

Ergo a proportio A ad Gmaior erit, propórtiò verò CadH a Def. i•,

pon erit maior eadem proportione commenfurabili(quam hu}us •

fiabeant KadG,&Nad H);& ideoAmaior erit quàmK, at

Cnon eritmaior , quàm N. QugoniamBad G eft,vt D adH ;

atque KadG eandem proportionemcommenfurabilem ha- -

bet, quamNadH. Ergo í vtBad K, ita eft D adN;& inuer- £?*?. is.

tendo • Kad Berit, yt Nad D: eftque A maior, quàm K, at C huius.
-É; maior» quàm N. Ergo;A ad A . : .. i£•9•

> B maiorcm proportionem habet , ,_^_, * d prop s.

quàm Cad D,É eft abfurdum. [TÖT É?- $

üppofita enini fiiit AáíÉ, VÊê ...JK..., -• • • • • •-•-- • • • •• • •■ -

.ad D. Non ergo A ad G maioreim . . i.....?N......i *'';'

.proportioneri habet, quàm Cad JB . . -

H. Similiter oftendetur, quòd C

-ad H non habct maiorem propor °' QHD
tioncm , quàm à ad C, ;& idcô A . -

ad G neque minorem Proportionem habebit, quàm Cad H.

&proptercae Aad G erit} vt CadííÉÉÉÉÉÉÉÉ§ plures alig $?£fi*

Pr9Portiones fimilcsG adS,& H âáíÜíáêëìíîïëïíåäïí, huiuî.

1¢impercodem modo confiderando tré quantitates A, G, S,

& tres alias C, H, R ; vt prius ofteijj -

portiones A ad S, & CadÉ äìïëgentur compofitg pro

£c.vt fuit propofitum. Vocetur hú- —^—— —S—

iufimodi argumeintandi forma compo- ;« »...--.-- • N•••-•---*

fitio ordinita proportionum.Et fiqui- [\ ' _

dem conPonentes Proportiones con- —!-— -P

„tinu3£ A ad B, b adGj& Gad S fii€. , G 'H

rint {imiles inter fc : Vocetiir propör- ;— IRJ
. tioA ad G i)tiplicata proportionis A —=— w

adB, vcl 3 ad G; atque pröportio AaiS vocetur Triplicatm

ynius Fatigo:) s A ad B, & Seiquialtera rationis A ad G, & fic

füsísíüè.Si verò proportiônes continuitc Aad B,& B id

: Q.& G ad$aga fi£riiit egde;m inter fé: voçabitur ibfölutè

ProPj'rtio, ipfius A ad S Coypofita ex intermedijs propor

tionibas Â ád L, ij ad G, & G id S. -

- CO
-
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Eucl.4. V.

fprop. 19.
huius.

*. •

g prop. 19.

ιbuiur.

h prop.9

huiur.

C o R o L L A R I v M I. . .

Si quatuor quantitates proportionales fuerint quefibet

gquè multiplices antecedentium ad quaslibet gquè multipli

ces
confequentiumÉÉÉÉÉÉÉg¤; ,

Nam sfi Bad G eft,yt Dad H, & ijs ali; proportiones fi

milesaddantur,yt fit A tam multiplex ipfiuis B, quàm Cal

terius D, atque G eadem pars fit ipfiusSàtque H âlterius R.

Ergoferit A ad S, vt Cad R.

coRoLLARivM ii.
-

' -^ - - - -

Ex hac demonftratione colligitur, quòd, fi pares multi

tudines proportionumcontinuentur órdinatè : erit quæ ex

maioribus componitur maior, quàm illa, quæ ex minoribus

proportionibuscompofita eft.

Namg£?;? ad B compofita erit ex proportiori

busA ad G, &GadB; atque proportio Cad D compofita ,

erit ex proportionibus CadH,& H ad D ; & concéffa fuit

proportio A ad G maior proportione Cad H ;&eft inuer

•tendobG ad B, vt H ad D, fuitque oftenfa proportioAadB

maior, quàmCadD. -

coRoLLARivM III.

*

Deducitur etiam, quòd duplicatæ proportiones fimilium

proportionum egdcrjquoq; vel fimilesTfunt ; & fubdupli

çat£, feu medietates finiilium proportionum funt quoqüé ,

fimiles inter fe ; & idem dicendum eft de quibufcunquealijs

paribus multitudinibus continuè Proportiopalium.

Nam exiftentibus tam A, B,G cóntinuè proportionali

bus, quàm C, D, H,fi fupponatur A adB effe,vt Cad D,cùin

ratiofies B ad G, atque ôad H fint egdem proportionibus

fimilibus A ad B,& Cad D, erunt ex hac propofitione du

plicata proportionesA ad G,& CadHegdem quoque inter

fc. E cohtrâ, fi fùpponatur A ad G effe, vt Cad H neceffariò

earum medietates, feu fubduplicatæ proportiones A ad B,

& J ad D fimileserunt ; aliàs due proportiones fimiles Aad

i3, & B ad G vnâ maiores, aut vnâ minores duabus propor

tionib;is fimilibus CadD,&Dad H non compone;du

plica

v
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;

f

a!

[•

js

li

[11

1S

[0

},

id

plicatam proportionem A ad G fimilem proportioni dupli

catæCad H, vt in z.Corol.huius propofitionis oftenfum eft.

R RoPos. xx. T H Eo R. xx. ' sui •*.v

Si proportionibus fimilibus alicproportionesfimiles pertur
batè addantur: erunt proportiones , ex paribus multitudi

nibusproportionum compofitg , fimiles$°35 inter fe.

Vocetur autem hgc argümeritandi forma Compofitio

perturbataproportionum.

Sit quantitas A ad B, vt CadD;& his proportionibusfimi

libus addantur ducalig proportiones fimiles, fed ordine per

turbato ita vt fit B ad E, ficut F adC. Dico proportionemA

adE, compofitam ex proportionibus AadB&Bad E eandé

effe, qug ipfius F ad D; qugnimirum compofita eft ex ijfdem

propórtionibus Cad D,&F ad C. Et quoniam quam pro

portionemhabet B ad E, habebit .. G. F^\ .

aliqua a alia quantitas ad ipfam A • • ********* av4aie, #.

jicëtiilaftigiiota, tamen jiiiaí. A buiut.

ri poteftyfiipponatur effe G, feu 7 ' B 4^CN

vocetur G.Etquoniam Gad A eft, -;

vt Bad.£;{èd Fad Ceft,vt eadem B P4… „„.

adeandem E. ErgokGadA eft, vt ;;;;;*. -

F ad C,& Aad B eft , vt Cad D. Ergo c ex compofitione or- ç,., ,.

dinata eritG ad B, vt F ad D. Poftea quia, vt Gad A, ita eft báiul.

Bad.E. Ergoapermutando, vt Gad B, ita eft A ad E: fed vt g prop. 1 a.

GadB, fic fuifoftenfa F ad D. Igitur, e vt AadE, ita erit F **j*!*
ad D. * . eprop.7.

Si rurfus plures alie proportio- buiu.

nes fimiles E ad H, &Kad'F (hc- • A 6 K 24

ceßiuè addantur, femper eodem B 3 F I 2

modo confiderando tres qantita- E 4 C 16

tes A E, & H ,& tres alig K, F, & H z D &

D, vt prius oftendentur còmpofitg

pro portioncs A ad H, &k adD fimiles effe inter fc. Qupd

crat, &c.

- - C. O R O L L A R I V M. - *

Similiter proportio compofita ex maioribus proportio
nibus

^
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nibus pertiirbato ordine , erit maior, quàm illa, qugex toti
dem proportionibus minoribus componitur. • • *

- Nam compofitg proportiones, fiüe ordinatè, vel pertur

fcoroll. v. barè difponahtur,egdem füntinter fe ; & propterea ,ffior

pre? 19. dinata maior eft aliqua alia,etiam perturbáta proportioma
hutw*. ior erit eademproportione. • .

PR OPos. xxi. THEOR. xxi.

Si â proportionibus fimilibusauferantur proportiones fimi

Jes. {iue ordinatè,fiue pcrturbatè : refiàugproportiones,

fimiles quoqueerunt.
, • -

* -

- - Sit proportio cuiuslibet: quantita

- —A- Dºa-j tis %{£;Ę C adĘ his

• ' ' " 1E '' ',- * proportionibusfimilibus,fiueeifdem

- … IB , DFT tollantur egdemproportiones, primò

-*- D-ET Qrdinatè, ita vt fit Aad E, vt CadF.
- Dico refiduas proportiones EadB,&

a prop. 9. , F ad D effe eafdem. §}:; inuertendo, vt E ad A, ita eft F .

buius.' ' ad C,&vt A ad B, ita eft Cad D. Ergocomponendo*ordi

bf** 19. natè, vt E ad B, ita erit Fad D. . ' • -^ ; -

buiuJe Tollantur fecundòperturbatè proportiones egdem, ita vt

fitA ad E, vt F ad i). Dico refiduas pro

A s . C 4 portiones Ead B, & CadF effe eafjem.

* E 4 F 6 Quoniam inuertendo c eft , vt B ad A, ita

* Prop.19. B 3 D 3 Dad C,& vt A ad E, ita eft F ad D ; Ergo

Ἀ. . - ex d compofitione perturbata , vt B ad

;!;. ° E, ita ef F ad C;& ifiüertenìó.vtEad$itãefcad F.Qu9d

e prop.9. crat oftendendum - -

butui.

coRoLLARIvM I,

Fx tribus pręcedentibus propofitionibus elicitur, fi aliqua

prcportio compofita fuerit ex aliquibus pr9portionibus ,

cam qúoque gömponiex ijfdem proportionibus, quocun

g*e ordine pofitis.
Si enim



GadP. Dad E.& 13 ad B. Et Pfoporti9 , M\,„„ „„„,

S t • . í I B E R III. ' 1 ss.

i enimproportio A ad B,inter- . * * . - s

póíííííííííííí&ííííí r. -4- -^- . ' . • • .• '

pofita ex proportionibus 1 , 2, 3 , - - - .

4 , eademeritcompofitaexeifdem C.—*— F [2 -. j .;... , •

roportionibus, fedordine pertur- D. 2 G —!--

ato 2 , 1 , 4, 3 , interpofitis alijs E. ^; 4- - - ;

terminis F, G, & H.Nam ,fvt A ad TAT £-£ fpraep.: c.

P, ita eft A ad G;&rurfus,gvt Dad ; B -^i-*- B _ * . batur.

B, ita eftG ad B. Ergo b A ad Beft, - £££ ss.

vtAad Balterius ordinis. , ,.,,.. • . „. . . ,., ,., , , Ê. r ^

hu;:t*.

CoRoLLARIvM II.
' ' 1 , - " . .

Patet etiam qüamlibet proportionem propofitam cx*

quotlibet prgpoftionibus, £xceptapoftremia ,çomponi, , ,

Namquçlibct proportio A,ad Bainterpofitis quibúslibet; -

terminisC, D, E, erit compofita exprópórtionibusAädC. *

MadScomponiquidem poteft extófí- Í

dem propgrtionibus ex quot gompQni- - Nas-.*…-„-;

tur Aad B; fed non omnés poffuhfefíé, Jî : '***

egdem. Nam licet tres priores propor- , Q*,—- » .

tiones 1 , 2» 3.3 continuentur,in quâ- ' ■'„*_ ' , , *tuor terminis M,N,O,& P: tamenpo- . TT ' * v

ftrema proportio Pád S non erit peçcf, S —-—-—-
fàriò eàdeiìì ,quam habct E adB, ideft "' ' ' '

nonerit4. ,,. ,. • • . - - -

PRopos.ixxi I. THEOR. xxii. ' ...,v.
' •* • -

Si due quantitates ad duas confequentes habuerint eandé ra

tionem ,atq; dugaligad eafdem confequentes habeant etiã

eandem rationem: habebunt antecedentes, fimul fumptg,

eandemrationemad eafdem confequentes.

Sit AadB,vtcad D, atq; F - … -~

ad eandem É fit, vt Had ean- —A- —E- G) ®

dem D. i)ico, duasanteceden- B

tes A & F fimul, habere ad B **~* ID

eandem rationem , quam dug aprop.9.

C&HfimuladD. Qui9niam vt FadB, itaeß,Had D. • Ergo húiui.
- 1n

Æ^
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inuertendo , vt Bad F, ita eft DadH3 (èd AadBeft,vt C ad

P£r*p. 19. D : Ergo&componendo ordinatè erit,vt(A ad F, ita CatiHS --

!*'*'* . & coniungend6 ceruntA & F ad F,vt c&Hadííèçíá ;

ij£ *** Berat, vt Had D. Ergo d rurfiis, ex compofitione ordinata, '

ôçí. ,,. *£!!!! AFfimul, ad B, vt HC,fimul fiimptg, ad D. Qucd
' erat oftendendum._ * . . . • • " . '. • I * , ,

buiw . - -

-- C O R O.L L A

* -* -* * *. - • - ' • ' . • *

Hinc patet, quod , fi egdem dug antecedentes ad quatuor;

confequiétes habeant eandem ratiönë:antecedentes ad confe

quentes non eiufdem proportionalitatis, fimulfumptg, pro

portionem eandem habebunt.'

epröp.9. Nam ex eo, quod A adBeft, vt Cad D, nec motiF ad B,vt

úiu;.^ H ad D:fi# inuertefi;fq, e quod B ad A eft, vtDadG;

fpref.9. atqueBad £eft , vt D ad H: Et fimiliter ex eo, quodfumma

Vuiui, A, F ad-Beft, vt fürnhiâ C, Had B. fequitur fihuertendo s.

quòdBadfummamA} Feft, vtDad fummamiCH..' ' . ,

- -

-;

- ' • • • , ,

- - - • _ -

R. I V M. ` ' ' . ! ; ,., , , :
; ', \ ' •.• - -

- -

PR O P OS. XXHII.T H EO R. 1XXIII, ; ';'*?
- * * * * , : … ” - J. 1 : {* * , j ' *;

Si fuerint quatuor quantitates, & quelibet alię proportiona-,

Jes,commenfurabiliter confequéntibtis, fuerintvnà maio-;

res, aut fimul gquales,autvnâ hminores antecederitibusor

dinatè: erunt quiatuor illg quantitates propoftionales,
- - - -T « . > «••*

Sint quatuor quantitates,ę; A, fecunda B, tertia Gy&c

quarta D ; & infüper quinta Gad B eandem rati9nem com

nienfurabilem hábeat, quam fexta H dd D©fintque diάς

commenfurabiles propoEtiones, quglibet ex infinitis , ggg

proponi poffunt ;& qüotiefcumquie G cft gqualis prirngfA3

fit pariter H gqualis tértig C,& quiotiesG minor eft,quàm A,

fit pariter H niinor, quàin G,& quotiefctinque Gmüigreft ,
quàm A reperiatur fémper H máior, quàm C,&hoc fèmper
—^ Tverificetur in infinitis proportiona

| C | litatibusἈδῖ. Dico

„$... „I, Primam A ad fecundatu B eandem

jjTj proportionem habere,quam tertia
^-- - - ------ ---j C ad quartam D. Si hoc verum non

eft , habebit A ad B maiorem , autB
-

*_* (5) * mimorem rationem quàm C ad D.

Et
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Et fit primòproportio maior,fi fieri poteft. Ergo a proportia

AadBmaiorerit, proportio veròCad Dnöerit maior eadé

proportione commenfurabili (quäintelligatur habere G?
B, atqueH ad D)eritq; A maior,quàm G,at Cnon erit maio

r,quâ H.Quare dug quantitates G,& H eandem rationem cö

menfurabilé habentes,ad duas confequëtes B, & D nonerunt

vnà minores antecedétibus, quod effcontra hypothefiii.Nö

ergoAad B maiorem propoftionem habet , jìàmCad Da

Simili ratiocinio oftendetuir Cad D non habere maiorem fá

tionem , quàm A ad B;Vnde A ad B non habebit minogem

Ëquàm Cag D; fèd neque maiorem rationem

abebat, vt oftefifum eft. Ergo & quàtuor quantitates A, B,

C, D, funtproportionales, Quod erat oftendendum.
Q* -, . •. • ' ,. t . -

*.• I. . .* i. ?'.» … _^ i • , •; Ύ, ;? y. *v. ;i \-- ' . • -. ' • ,

- PROPos. xxiv. THEo R. xxIV,
;*.. 3*. ' 1 . • • • , • • • • • • • • •• ' -• r-- ... * * . . *

Si fuerint quatuor quantitates, & dug alic proportionales

confequentibus fint vnà maiores, aut vnà iììiaöfesantecé;

dentibus exceffu , vel defeótu à prima minori quocunque

dato, erunt ille proportionales. y • , , s

Ę;quantitates AB,C, D; F, & dugaligH,&O

quamlibetprop6rtionera eandem habentes adC§. » 1111t

vnâmaiores, aut vnà minoresantecedentibus A B &D , ita

vt exceffusvel defe&us ipfiusHâ prima AB minor fit qua

cunque £;j; quantitate ex infinitis ,$pr3P9ni pof

fiunt. Dico ABadCeffe in eadem ratione, ac Dad F.Si ehim

hocverum non eft, aliquaa alia quantitas maior, vel minor,

àmAB in natura reperiri potérit, qug habeat, ad C can

em rationem , quam D habét G F, • . ;

ad F, & fit illa,ve1 vocetur G B, —-** r---

gug primò fit minor, quàm A - -i_ Ω

B, deficiensab ipfà quocunque , H -----------..s ;***X**--

defe&tu A G. Et quóniam H,& C *...Q...i
O proportionales ipfis C,& F , [* E-•-• -

fùpponuntur efîè\ niiiores ' ' ' ' -

3ntecedeptibus A B, & D, ita vt defe&us ipfius H â prima A

B minor fit quacunque affignabili quantitáte, poterit efíe de

fectus ipfiusHàÉAB minor, quàm A G & ideo H ma

ior erit,quàm GB,dum O minor fùpponitur,quam D;cft ve

rò G B ad C in cadem ratione , ac PA; F. Igitur & H adC;

- - - - - _ 2 nna

a Def, 13,

baiur.

b De/. 1 •.

buiur.

•

buiur.

b prop. &.

buiur.
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£maiorem P£9portionem habet, quamO ad F, quodeß {aI.

fumjStiPpofita enim fuit Had C,vt O ad F. Nuila ergo quan

titas mino:guàm A B eádem rationem habebisadë,ôÜäïí,

Dhabet ad F.

Secundò fitGB maior, quàmA B exceffu quolibet G A.

Et quia H,& O proportioriales ipfis C& F,fupponuntur víïà

* . maiores antecedentibus exccf

G. £. % -P- íá Prima minori quocunque

' H - Q.. dato G A ; proptereà erit Himi

*""""°' ""** nor, quàm G B. Et, vt prius,ö.

C , F , ftendetur O ad F maiorem pro

portionem habere, quàmHad

-' ' •'-- C, quod eft abfurduim.Erant

s enim ex hypothefiH, &Opropqrtignales ipfis C,& F.Nulla

ergo quantitas maior, quàrn A B, ficuti prius nulla minor,

ÉÉÉ eandem rationem ad C, quam D habet ad F. Igitur

ipfamet A BadCeandem proportionem habebit,quam D

habet ad F. Qu9d erat propöfitum. :

C O R O L.IL A R I V M.

'Conftat, quòd, fi fuerint quatuor quantitates,& quæli

r- bet aliæ ad cónfequentes, eandem proportionem habéntes,

fint vna maiores, autvnâ minores, aut vnâ gqualesantece

dentibus, erunt illae pröportionales. a . ••• - - -

, Nam inter quaslibet, ideft inter infinitas proportionales

• • t conféquentibtis , qugfupponuntur effe vnà nìaióres,autvnà

minores àntecedefitibus, neceffàriò debent illæ comprehen

- di, qug diffefunt à prima exceffü , aut defeétu minórequo

c prop.* 4. cunque dato ; & propterea c ille quatuor quantitates pro

huiur. portionales erunt. - -

• i*. »

s c H. o L I p^ M.

Træter hos modos ve/iamdi, am quatuor quantitatesfint proportiona

les mec me, datur hic alius, qui eft valde »fitatus apud Euclidem,&-J4r

chimedem. -

Si quantitas maior, quàm prima exceffu minore-quouis affignabili,

habuerit adfccundam maiorem proportionem,quâm tertia ad quartam,

& quantitas minor, quâm prima, defeétu minore quocumque affignabili,

habuerit ad fecundam minorcm proportionem , quâm tertia ad quar

tam :
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tam : erit prima adfecumdam , vt tertia ad quartam. Quoniam quanti

tatis, habentis maiorem,aut minorem proportionem adfecundam,quam

tertia ad quartam , exceßus , aut defeâus à prima fupponitur minor

quacunque affignabili quantitate ex infinitis , quae proponi poffùnt ; fed

quælibct quamtitas maior, quám prima , aliquo exceffu ipfam fuperat,

qui minor crit aliqua affígnabili quantitate. Ergo quælibet quântitas

maior, quàm prima , habet maiorem proportionem adfecundam, quàm

tertia babet ad quartam quamtitatcm ; ideoque nulla quantitas maior,

uámprima, habebit ad fecundam candem rationem , quam tertia ha

?? ad quartam. i :

Similiter quælibet quantitas mimor , quàm prima, deficit ab ea de

feäu minore aliqua affignabili quantitate ;& propterea mulla quanti

tas minor, quàm prima, habebit ad fecumdam eamdem proportionem ,

quam tcrtia habet ad quartam. Càm ergo d aliqua quantitas reperia- 4. „.. $•

tur in matura , quæ fit ad fecumdam , vt tertia ad quartam , &* illa mon buju,.

poffit eße maior, nec minor, quàm prima , licet eiufdem generis fit. Igi

tur ipfamet prima adfecundam habebit eandem proportionem, quam,

tertia habet ad quartam.

e.

PR O P OS. XXV. TH EO R. XXV. Aucl.def. 8.

iib.V.

Si æquè multiplicium quatuor quantitatum multiplex pri

: mg exceffefit multiplicem fecundg , at multiplex teftiae

non excefferit multiplicem quartæ: tunc prima ad fecun

dam maiorem rationcm habebit,quâm tertia ad quartam.

Sint quatuor quantitates A, B, C,& D 5&fumptis E, & F

çquè multiplicibus antecedentium A, & C, nec n9n fumptis

G, & Hæqùè multiplicibus confequentium B, & D, fitqiie ,

E multiplex primg maior , quàm Gmultiplex fecundς £at F

multipléx teftig non fit maior , quàm Hmultiplex qüärtæ.

Dico A adB maiorem proportio
nem habere , quàm Cad D. Quia , E ..

- - -

E maior eft, qüàm G,&F non Eft 'T [FiI] a v4x. 6
maior , quam H: Ergo a E ad G A,_, buiu.

maiorem proportiQnem habet , | CI] $ ?ef. 8:

uàm F adH ; fed & A ad E eft, vt B — [D] huius.
ad F: cùm fint illarum pirs ea- G ;;;';; 2•

dem: Ergo * A ad G majorem ra- £;?.
tionem habet , quàm C ad H: Et •

- v. - • - - - d Def 8.

rurfus4 G ad B cft,vt HadD,cùm fint harü gquè multiplices, huiuí.

Igitur



I $3 . E v C ILIDIS R ESTITVT I

e Coroll. a.

prep. 1 9.

baiur.

Eucl. con

uer/.def. 8.

V.

a prop. 3.

bwiui.

b Coroll. i.

pr*p 1 9.

buiuf .

« Coroll. i.

prop. 16.

Igitur e A ad B maiorem rationem habet , quàm Cad D.

Quod erat oftendendum.

PR O P O S. XXV I. TH E O R. XXV I.

Si prima quantitas ad fecundam maiorem proportionem ha

6uerit, quâm tertia ad quartam,reperiri pofiint gquè mul

tiplices antecedentium , atque alig gquè multiplices con

féquentium ,quarum multiplex prime excedat multipli

plicem fecundg , at multiplex tertig non excedat multipli

- cem quarte.

Habeat AB ad Cmaiorem proportionem , quàm Dad E.

IDico fieri poffe , quodproponitur : QgoniamABadCma
iorem rationcm habet,$y Dad E. Ergo a aliqua quanti

tas minor , quàm prima AB , eandem rationem habebit ad

Â T I K fecundamC, quamtertia Dad

quartam E: vocerur illa A F,&

fumantur quantitatum A F,

- [I5T] A B s & D gquè multiplicesM

C I,M K& N, hac lege, vt K I, ea

-. [ET rum differentia,maior fit,quàm
R *Vr S. C. Poftea fumantur equè
P + [XIT S; - què mul

• . T. ix tiplicesRS ipfius§§ X alte

ritis E, hac tamen lege, vt R S fit minima ómnium, exceden

tium ipfam MI, ita vt exceflus fit minor, aut gqualis vni eius

Parti R V,{eu C; ideoque excefTus ipfius RS, fupra M 1 erit

£minor,quàm HK,qtie rhaior fa&a eft,quàm C: vnitle M Kma

19r Grit» quâfh RS,& M 1 minor eadem R S. Oftendendum

rj9d9 cftiji hißegquè multiplicibus, quòd dum M K maior

gê ipfa R s;iÂ§.aut gqtialem, aut minorem effe ipfa X.

Qu$piam , vt A F ad C, ita eft D ad E , & fümpt£ funt

ggg M 1, & Ngquè multiplices ipfàrum antecedentiüm a F,

•§ P, res non áúg RS& X gquè inultiplices confequentium

G, & E. Ergo à vfMI âd RS, ita eft N âd X. Quaré vficutM

J£minor eft, quàm RS, itaNmino, egit, quàmX: fuit autem

oftenfà M Kriiaior,quàm RS. Igitur quafido M Kmaior cft,

quàm RS, non cftN maior,quäm X. Quod crat propofitt;r,
buar.

P R O.
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P R O P O S. XXV II. THEO R. XXVII. s,,, * £ucl.def.6.

Si fuerint quatuor quantitates, & antecedétium equè multi

plicia ab gquè multiplicibus confequentium,qualifcunque •

há- fit hgc mültiplicatió vtrunque abvtroque, vel vnâ defi

iul- ciunt, vel viià gqualia funt, vel vnà excédunt,fi ea fuman

Om- tur, qug inter fe rcfpondent: erunt ille quatuor quantita

pli- tes proportionales, -

ipli
i£ Sint quatuor quantitates A, B, C, & D;& fint E& Fqug

cunque gque multiplices antecedentium A& Cex infijiitis

3 E. gguë mtiltiplicibus;que aßignaripÇfìnt, nec non fint G,&

m3- H quccunque gquè mültiplices,ideft valcant pro infinitis

Inti- alijs gquè multiplicibus confequen- JE F -

- ad tium B& D;&quotiefcumque E ma- -*-*— ——

5:3 ior eft , guàmGfemper fit F maior, -A-— —C

F, quàmH,& quotiefcunque E.gqua

F, lis eft ipfi G fit pariter F, gqualis ipfi _ E,—, _p

sM H, & in quacunque multiplicati91 ■-==— M-}- …

, e2* E minoreft, quàm G, fefpeffit FÉ. Hi

3m minor quàm H. Dico A?ad B eandem rationem habere,

ul- quàmCad D. Si enim hoc verum non eft, habebit Aad B,

\te- aut maiorem, aut minorem rationem, quàmC ad D: Et in

- quocunque a cafu , fi multiplex E excefferit ipfum G, ali- -

em- - : *£**£*£ \- • •*- a prop a6.

$us quando F n9n excedetipfam H,vel fi F excedit ipsa Hin ali- ;j;
:u qua multiplicatio11e, E non excedet ipfam G, quie funt falfa,

erit ' & contra hypothefin. Non ergo A ad B maioréni,autmino

m4• rem PrOportionem habere poteft, quàmCad D. Quare bA, b 7)ef. 1 z.

£ B,C,& D erunt proportionales. Quóderat oftendendum. buiui.
!!

$. S C H O L I p^ 7M. *.

Il

, F, In his tribus propofitionibus demonftrate funt paffones illæ pulcher

jm rimæ proportionalium , & non proportionalium, quae inter definitiones

M. pofitæ fuerunt ab Euclide. Et fícut ha&emus admodum licentiosè inter

:m1 principia recept£ fuerunt h£ propofitiones , fic modò, vt theorematq •

£t, tam demonftrata, poterunt ttite vfurpari in Geometria. Eas data ope

£. ra in fine huius libri apponere volui , licet in eius principio poft paucas

propofitiones degiomflrgri potuißent, tum quia metbodus incepta per

turbari non debeb.it , cùm etiam quia bic bréuiffimè, &facillimie abfque

-
auxilio
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auxilio plurium lemmatum demonftrari potuerunt. Sed interim ani

maduerfione dignum eft tres addubios modos inucftigandi proportiona

• litatem ferè idem velle: mam proportiones quantitatum incommenfura

bilium , cùm minimè exprimi poffimt per determinatas memfuras earun

dem partium , & gquè multiplicium ; affequuntur tamen per amba

ges exceffuum , & defeâuum earundem partium, & £què multipli

C!M/MA.

Finis Libritertij.

--- - -.
- . v. 1° a
* • [3j3j$

. · · · êá* * • • • •

- - * \a .

* . f . *

v.

$• ~ ;
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L I B E R

Q_ V A R T v s.

• Poftquam in tertio de proportionfbus in genere egimus,

modò confiderantur proportiones linearum , triangulo

rum, & parallelogrammorum;Sed prius alique definitiones

declarari debent. -

D E F 1 N 1 T 1 o N E s.

I.

Reciprocatriangula , vel parallelogramma funt, cùm duo

latera circa angulum vnius fuerint duo extrema , & duo

latera circa angulum alterius figurg fuerint duo mcdia

quatuor proportionalium. - -

Vt duo triamgula J4 B C, D E F , vcl T)

duo parallelogramma B G, E H erunt A J°"jHi*

reciproca , fi fuerit.4 B ad E D , vt F E [J&; ';

ad c B: Hac enim ratione angulus B pa- ! N - ; :

rallelogrammi B G, vel trianguli -4 B c || _`Sj t —>* ;

comtimcbitur â prima JA B , &• quarta C B , C* E F

B ; &* angulus E parallelogrammi E H, - " - -

vel trianguli D É F continebitur á fecumda DE& tertia E F , quatuor

proportionalium. / -

II. -

Aucl. liù.

VI.

Parallelogrammorum fecundum aliquamre&am lincam • '

applicátorum illud deficere dicitur,quod non occupat t9^

táiú lineam: Excedere verò quando 9ccupat mai9rem li

meam reótam, quàm fit ea , fécundum quam aPplicatur:

Exceffus verò , vel defeétus dicitur pars , vel produétio

eiufdem applicati parallelogrammi 5. quod fuper dcfc

&tum, aut éxceffumílineg fuppofitg defcriptum cft.
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E I) , H

A. c Ei

É—H—P

A. Ë“ë

^; parallelogrammum J4 D applica

tum/uperreéfam .4 B, dicitur deficiens ,

quamdo eius latus J4 c non occupat totam

lineam.4 B. Et dicitur excederâ, quamdo

-4£maius eft , quàm.A B. Dicitürque >

defeífus in primo cafu, vel exceffùs in fe

cundo » ipfumparallelogrammum c H.

III.

Si ab eodem pun£to diametri pa

rallelogrammi duétæ fuerint duæ

re£t£ Parallelæ lateribus ipfius: párallelogrammà, qüãäåã

metr9 biffecantur, vocefitur circa diamiétrum coríftituta,&

quoilla parallelogramma, qug à diametrononbiííèçàííû

voccnturParallelogramma'cómplementi.

J^t fi in parallelogrammo B D perpun

; tium o,in eius diametro-4 c affùmptum,

ducantur duæ re&e , H o G quidem pa

rallela lateri D c , feu.ae B; atque FoE

parallela lateri C B, vel D.4: vocentur

parallelogramma B D, H F, atque E G

zirca diametrum confiituta ; atque duo

parallelogramma D 0, & B 0, que à dua

metro non bißecantur : appellentur parallelogramma complementi.

P R O P OS. I. T HE O R. I.

Triangula,& parallelogramma gquè alta funt inter fe,vt ba

fes. Et , fi füerint inter fe vt bâfes , gqualesaltitudinesha

Sint primò duo triangula ABC,D EFgquè alta,ideft per

£$A R, D E à fummitatibus A,D ad bafes duétg,

int gquales inter fe. Dico triangulum A BCadtriangulum

D EFhabere eandem rationem , quam bafisB Cadbafim E

`J

-A G

JE O F

IB H c

Iust. 1.VI.

bebunt.

a Prop. 28.

Jiù r.

b Def.3.

lib. 3.

F. Secetur a EF in quancunque muiltitudinempartium gqua

lium, quarum vna fit EI, & inC Bfumatur SC,qug fit qug

libet multiplex ipfius EI: erit bSC ipfius E F quælibet par

c córoli. 3. tes , & c9njungantur SA , 1 D. Quóniam c quóties bafis EI

Prop.32.4.1 metitur bafimEF, toties triangulumE 1D metitur gquè al

tum
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tumtriangulum DEF, & quoties a E I metitur CS, toties d corolt.3.

triangulum DEI,metitur gquè altü triãgulum ASC.e Ergo pree-3* 1. :

triangulü ASC quglibet& ee- e Pef. 6.

dem partes eft trianguliD E F, - lib. 3.

quëadmodum SCeft partes al

terius E F. Sunt ergo quatuor

magnitudines, prima B C, fe

cunda EF,tertia triangulum A 3£

E c,quartatriangulújff,& SER.

duæ alig , fcilicet bafis SC,& -

triangulum A SC funtÉÉÉÉÉ;egdem partes confequen

tium E F,& trianguli DE F,ideftfadeas habent quamfibet,

& eandem rationem commenfurabilem ; & quoties SCeft ro

gqualis primg BC, g neceffàriò triangulum %'3C equale , #!; 32.

èrit tertig , fcilicet triangulo A B C;T&quoties SC imaior "**

eft, quam B C, toties b ASC maius eft, quiàm ABC,& cùm h c.„„i;.,.

S C minor eft, quàm B C, femper ASC minus erit, quàm A prop s ..u..

B C. Ergò i prima BCad feciindam EFeandem rationem , i prop. »3.

habet , quafi tertia A B C triangulum , ad quartam magni- *i*. 3.

tudinem, triangulum D E F. Quod erat oftendendum.

- Secundò fimt parallelogramma B H, E Keiufäem altitudi

nis. Dico proportionalia effe bafibus. Du&is diametris A C,

D F ; erunt triangulaA B C,D E Fgquè alta;& ideo k inter fe bui

erunt, vt bafes B C, EF; fed i vt triangulum A BCad trian- f?, f;

gulum DE F, ita duplum ad duplum,ideft m parallelogram- ;;'£ ***

mum B H ad parallelogrammum E K.Ergo nparallelogam; mpâ, .«.

mum B H ad parallelógrammum E K, eritvt bafis B C ad liâ. 1.

bafim E F. Vterat probandum. ' n prop. 7.

Tertio fit triangulum A B C ad triangulum D E F, vt ba- *i*. 3,

fis BC ab bafim EF. Dico altitudinestriângulorum gquales

effè. Si hocverum non eft, ipfi D n^...-...-..-•---* _

E F gquè altum fecetur triangu- ? «. . # PL ` .

lum`M BC maius, aut miniis, A ę:------;;7 ΓΕ 23: prime

uàmA BC: Ergo o erit triangu- nK/.\<*~*? y tfuiu,

ufmM B C ad triangulum D E F, “...NJ. ; ; £, 7

vt bafis BCad bafim E F;Erat au- , *\&j | ii.}: “

tem,yt BCad E F,itaABgad Q —: £—#
E F. Ergo , triangiila M BC,& A * - q proP. 4.

B C eandem rationem habent ad idem triangulum D E F ; i#73 .

ideoque 4 M 3 C,& A B C gqualia funt, pars& tQtum,quod

eft inipoifi51le. Non ergo aliâ altitudo, quàm ipfiusti$
X 2. i 4

f Pey.8.t. ;

k ex prima
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r prop. x6.

bib. 1.

fprop. 11.

lib 3.

tprop. 7.l.;

iu ex* terfua;

parte buiuu

prop.

Hucb 39.

ao, I.

li A Bg gqualis eft altitudini trianguli D EF. Vnde patet
propofitum., - -

ÉÉ'jggjg} B H ad parallelogrammum

E Kfit, vt bafis B C3dE F. Dico parallelogrammia efle gquè
alta.$gggg parallelogramna B H,& EK funt inter fe, vt

bafes. Ergo regrum dinidia triangula A B C, D E F(/que

fünt, vt párallelogramma) t erunt quoque inter fe , vt bafes;

&ideo utrianguli A B C, D E F erunt inter fe gquè alta. Vn

de parallelogramma BH FK gquè alta erunt. Quod erat

oftendendum. -

CO R O LLA R IVM I.

Hinc deducitur , quòd, fi parallelogramma , vel triangula

fuerint gqualia , & gquè alta: habebunt bafes gquales. Et , fi

gqualia fuerint triangula , vel parallelogramma inter fe ,&

hábeant bafes gquales, gquè alta erunt. i. -

Nam ex primâ,& fecunda parte huius propofitionis,quam

proportionem gqualitatis habent gque alta parallelogram

ima, vel triangula, eandemhabere debent bafes,& ideo bafes

gquales erunt: at ex tertia , & quarta parte huius propofitio

nis, parallelogramma , & triangula fünt in eadem gqualitatis

x prop. 32.

lib 1.

2 prop. 31.

lib. r.

y prop. 1.

buiuu.

proportione, quam habent bafes; ideoque gquè alta erunt.

cOROLLARIVM I I.

Pacilè etiam deducitur , quòd , fi duo triangula , vel duo.

parallelogranmma habuerint bafes gquales , erünt inter fe , vt
altitudines. . . . - •'

Nam , fi füper bafibus gqualibus fiant xtriangula , * velpa

rallelogramnìa reétangula gqualia prioribus: erunt fuper ba

fes gquales latera, per5endiculariter eleuata , gqualia altitu

dinibus priorum figurárum, fi modò vfurpentur , vt bafes ,

quæ priùs altitudiiies erant , atq; vfurpentur, vt altitudines ,

qug prius bafes gquales erant : priores figuræ transformatæ .

erunt in duas alias figuras æquè altas;& ideoy erunt inter fe >

vt bafes, fcilicet, vt altitudines priorum figurarum.

s c H o L 1 » 21.

Dcducitur ex bac propofitione, quòd, fi duo triangula , vel duog
- lelo
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lelegrammafuper bafes habucrint duo equalia latera, eleuata in angulis

aeqiialibus, aut æqualibtis duobus reëiis: erunt triangula interfe, »el pa- .

rállelogrcj;ma, $t bafes.

Nam di&ia a triangula, vel parallelogramma erunt æquè alta, b ideo- a Schoh.

quc erunt, vt bafes. prop. 3o.l. i
Facili megotio ex hac propofitione deducuntur tres primæ propofitio-Ę. ■ •

mes, quæ in fecundo libro fatis prolixè demonfirauit Euclides. ta 1 l4J •

Sit primò reíia linea / infeéfa , &- --- - - - - - - - - - - - - - - - r-- --• - - : Eucl. 1. II
- - - : : Σμ€V. 1 • -

B c feëta fìt in D. Dico parallelogram- - :

jnmum reííangulum fub J4, & B ô com- A ; :

prchenfum , (ideft cuius bafis efl B C, : , ID : : :

altitudo.M circa angulum retium ) ae- IB C

quale effè reííangulis parallelogrãmis - -

jubJ4& B D, atquefub J4 & D c contentis. Quoniam hæc omnia p4

rallelogramma reffangula fumt £què alta , cùm habcant communem al- cpropa .bu

titudincm mcnfuratam â re£fa J4. Ergo c erunt inter/e » ?* bafes ; fed iuu,& prop.

bafes B D, D C, fimulfumptæ, æquales funt bafi B C. Ergo d rettangula * ».lib 3.

ex B D in A,&ex D c in J4, ßmulfumpta, equalia funt retiamgulo ex åcoroll. r.

baf, B cim altitudine J4 duëìo. Qgod cratprobandum. - prop. 64:3

' ' Secundò fupponatur injeóta J4 æqualis tota B C, erit eadem ratione , Eucl. z. II.

parallelogrammum ex -4 in B c ,feu ex B c in c B » ideß e quadratum • ;;;•34*

ipfius B C, gquale duobus reäam gulis ex J4, feu B C in 8 P» «3- ex B C *ib. i •

im c D fimul jumptis. . ' , '. .

Tertiò fupponatur infeäa4gqualis fegmento D C.erit rurfusparal- ausi.s. II,

lelogrammum ex J4, feu D C in c B gquale duobus re£tangulis ex v£y/eu fprop $4• ®

c D in B D, & ex D C in D C, /eu f quadrato ipfius D C. lub. i.

" P R O P.O S. II. TH EO R. II. Eucl.z. VI

Re&a linea parallela bafi trianguli fecat proportionaliter
eius latcra. Et reéta , fecans proportionalitcr lateratrian

guli, parallela eft eius bafi •

Sit triangulum A B C, & D E reéta paral

fela bafi B © fecet eius latera in i),& E.IUico

B D ad D A effe in eadem ratione , ac C

E ad E A. ::oniungantur reótæ D J , E B.
- _ - .- aprop. ; .

Quoniam duo triangula DBE, E C D ean- ;£? 3 *

dem pafi;m i 2 E habent , & funt inter paral- b prop. 3.

lelas D E, B C. Ergò a gqualia inter fe funt, lib. 3.

& ideo b ad idem triangulum A D E eandem B c £rºp. i.

rationem habent: fcdctriangulum B E D ad buius.

 

trian
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A triangulum D È A eandem rationem ha

bet, quann baſis B D ad baſim D A (eò

quod perpendicularis, à punéto E ſuper

re&tani A B,communis altitudo eſt trian

dprop.7.t 3. gulorum D E B, D E A). Ergo d triangu

º prop. 1 bu- lum DCE ad triangulum D AE eſt, vt B
stlm e Dad D A. e Rurſus cùm triangulum CD

fprop.7. l.3. E ad triangulum ED A ſit, vtbaſis C E ad

baſim E A, quia ſunt eiuſdemaltitudinis.

i .....--- Ergo,fvt B DadD A, ita eſt CE ad EA.

FIi.-- Quoderat primò oſtendendum.

Secundò ſit B D ad D A, vt CE ad E

-7RI A. Dico D E parallelam eſſe baſi B C.Si

hoc verum non eſt, ſitg E H parallela baſi

" Esizio EC, Ergo, ivi CEadiAia ei BHai
i". i HA: erat autem, vt CE ad EA, itaz,

parte buius. i BDadDA; Ergo, i vt BHadHA, ita eſt

i prop 7. l 3. i º B Dad D A. Et componendo k in primo

k prop. 14 i i caſu, & per conuerſionem i rationis in

lib. 3. i ; uerſam in fecundo, at diuidendo min ter

"rº - º tio caſu, erit BA ad A D, vt B A ad AH.
m prep.13. - º" n A D,º" uales" , pars»

lib 3. B C º totum quod etta urdum. Non ergo

º prop.4 l.3. E H, ſedipſa ED parallela eſt baſi BC.

Quoderat probandum.

- S C H O L I V M .

Hinc deducitur, quod rette linee quotcunque, ſecantur proportio

tionaliterà lineis parallelis interſe. Reſta linee A B, C D, E Fſecen

tur à parallelis.A E, G K, MN, D F. Dico eas proportionaliterſecari.

Ducantur retta FH O, & CN, coniungentes bina punta ſettionum, 3

D ſecantes reliquas parallelas in 0, R, S.

A G NA i Quia in triangulo A M Cretta GH pa

o prop.2, hu- B rallela eſt baſi.A c. Ergo o vt.A Gad

aur. O -... -- G M, ita eſt C H ad H M: Similiter in

C ºs H R. triangulo C MN, vtc H ad H M, ita ,

“------ isl eſt c S ad SN: Et in triangulo cn E,

E K N F etc sads N,ita Exad RN p Ergo,ieri la -

" vt C H ad H M, ſeu A Gad G M, ita eſt E Kad KN. Poſtea q vt G M

banas. adM B, ita eſt H Mad M D; & tn triangulo DH F, vt H M ad M D,

 

 

 

-
ita
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ita ef H R ad R F, & ita K N ad N F in triangulo H F K. Ergo, r vt H r •rop.7.i*s

71 ad 71 D,feu G7M ad74 B,ita efi KN ad N F. Quarepateb propofitum.

CO R O L L A R IVM.

Conftat ex fecunda parte huius propofitionis, quòd late

ra trianguli proportionalia funt fegmentis faétis à parallela

bafi vfque adverticem. Oftenfum enim fuit BA ad ADeffe,

vtCAadA E.

PR O P O S. III. THEOR. III. Eucl.3,VI

Re&a linea , fecans bifariam angulum verticis triangulis fe

cabitbafim in eadem ratione laterum , ita vt homologa

fint conterminalia. Et, fi bafis fegmenta diffe&a fint in ca

dem ratione laterum, erit feétus bifariã angulus verticis.

In triangulo A BCre&ta A D efficiat angulos DA B, D A.

C æquales inter fe.Dico B DadD C effe, vt B A ad A C.PrQ

duétâC A, vt fiat a E A gqualis BA, & iungatur E B. Qu9mi- 3?*°? £j;

ambanguli E,& AB E, ö£pofitilateribus3qualibusBÁ,E °******

A funtinter fe æquales; Ergo c ex
V*•. - c prop. 18•

ternus angulus CABduplus eft am $ë*••-.A -

guli A, B E: fed angulus CAB du- * *j -

plus eft etiam anguli DA B ; Ergo %

Š$$$$$ XÉ %ni) æquales fiunt; & ideo 4 a- -

ĘET c £t, *

Quare e B ) ad DC eft, vt EA, feufeiaqualisBA, ad A C. e prop. s.
Vt erat probandum. butu* .

Secundò fit BDad DC, vt B Aad AC. Dico re&tam D A fprep. 3.}.3

fecare bifariam angulum B A C. Si hoc verum non eft,alia .

reéta HA fecet angulum BA C bifariam. Iam , g vt BA ad £ P^i**

A C, ita erit B Had HC: erat autem, vt B A ad Ä C, ita B *********

Dad DC; Érgo *yt B HadH$jta çft gDadDC;& cqm-;!?**
ponendo : BG ad H C erit, vt B Cad CD;ideoque & CH& % ,,.

C D gquales funt , pars& totum, quod eft abfurdum. Non ìì, $.

ergo aliqua alia re&ta prgter f) A íecat bifariam angulum k prop.4.
C AB.Quod erat oftendendum. lib.3.

PRO
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Eucl 4. VI. . ' P R O PO S. I V. T H E O R. IV.

Triangulorum inter fe equiangulorum proportionalia fiunt

latera, qug circum gquales angulos: Et homologa fiint ,

que eqúaJibus angulis fiibtenduntur. Vocentur autcm

huiufmodi triangula Similia inter fe.

In triangulis A B C, D E F fint duo anguli A, & D gquâ

a cere!, 19. les inter fé; pariterque duo anguli B,& F gquales; vnde ater

P°P***** tijanguli C, & F gquales eruìt , cùm fìnt complementa ad

duos reétos in vtróque triangulo. Dico cffe A Bad BC, vt

DE ad E F,& B Cad C A, vt E F ad F D, atque C A adA B,

vt FD ad D E (hoc enim modo homologa latera , ideft an

b tecedentia proportiqnalitatis,fubtendunt angulosgquales).

j£'?'* Secenturvê Éequalis D E,& NC gqualis DF;& ducati

?;j.,„,. tur • G H quidem parallelaA C, atqüè N K Parallela à B.

}j.i. i. 1. Qgoniam eidem angulo A æqualis eft Dex d hypothefi,&

3 prop. 1 5. B GHÊÊÊ; parallelas G H, A C, equalis eft eidem A. Er

lib. 1. go anguli B GH&D equales funt , & erant gquales anguli

• B & E , atque fubiacentia l;tera G B, D E gqüälia erant. Er

$ pr*f-**• go e B H gqualis eft E F. Eodem modo in tfiangulo N KC

£,ä rrr. erit KC gqualis E F. Poftea quia GH parallela eft A C. Er

a.buius • - - gofA B ad B «; erit, vt CB adBH:&

g prop. 1 • • A. -t^ permutando g A B ad BC erit, vt G B

lib. 3. -^ ad BH ; fi;ntque GB, BH gquales ip

hpr p 7 l. 3. I| fis lY E, E F. Ergo, h vt A Bad B C, ita

i cerel prop. §J-} £ft D £ ad £5. Rurfijs pr9ptgr para];
:.buiu. G}. my lelas A B, N K erit BCadC K, vtAC

;;: . "•. , . ad CN; & permutando k BC adC A

- —=—=—– erit, vt KC ad CN, feu , l vt EF ad F
Ę; B 11 K C D (cùm hg equales fint illis); cùmque

lib.3. A B ad BC fit, vt D E ad E F, & BC ad C A fit, vt E F ad F

I). Ergo, m cx compofitione ordinata, erit A B ad A C, vt D.

E ad D F. Quod erat probandum.

C O R O L L A R I V M H.

Pntet , fi in duobus triangulis duo anguli gqtiales fùerint

n coroii.v. duobus angi:lis, vterque vtrique , effe trigiigula fimilia.

prop. : 8.4. i Nam n tresangulivnius trianguli fùnt gqualcs tribiis angtt

- ]:S

 

 

 



IL I B E R IV. rò

lis alterius; cùmque duo anguli vnius trianguli fupponan

tur$; duobus angulis alterius, erit tertius angulus

æquális tertio. Et propterea triangula fimilia erunt.

CO R O LL A RIVM II.

Patet etiam in triangulis equiangulis latera vnius propor

<tionalia effe lateribus alterius trianguli , fingula fingúlis,

quibusgquales anguliopponuntur. Pofiti enim fiieruntan

É'; A,Dgquales, & B, Eetiam gquales, nec non C, F gqua

es inter fe; & vt latus A Bad D E, ita oftenfum fuitAC ad

D F, atque ita BCad E F. -

PR O P O S. V. TH EO R. V. Eucl.§.VÍ

Si duo triangula latera proportionalia habuerint, erunt

gquiangula inter fe.

IntriangulisA BC, D E F fit A Bad B C, vt D E ad EF, &

B Cad C A fit, vt EFad F D, atqueC A adAB fit, vt FD ad

D E. Dico triangula effe gquiafigula. Fiat a angulus HBC *£**?.**
¢qualis angulo E, &angulus HC Bfiat lib. i.

ualis angulo F: Efficietur b ergo terÉ angulus H gqualis anguloÉÉÉ A' TO ;;;*; 1 ©

re intriangulis gquiangulisBC H, E F £, -

D erit c H $$$ D E ad E F ; fed B *. .7C 15. F c prop. 4,

ABad BC erat, vtDE ad EF. a Ergo * *. .' buiur.

H B,& ABadBCeandem rationem , “... ;' d prrp.7.

habent; ideoque e HB,& A Bgquales ¥H , lib. 3.

inter fe funt.TEadem ratione HC æ- ;?. #•

ualis erit AC;& eft BC bafis communis. Ergo^ngiiii A ,

Hgquales inter fe erunt; erat autem angulus D gqualis an

gulo H. Ergo duo anguli A,&D gquales inter fè fùnt.Eadem

ratione anguli A B C.& E gquales inter fe erunt.Qgiare trian

gula A BC, D E F gqtiia;igiila fùnt. Qupd erat ofííûendum.

P R O P O S. V I. TH E O R. V I. Fast.s.vi,

fprop.7.i. r

Si duo f;iãgula vnumangulum vni anguio ggt;a!era habtie

rint , & circa gquales angulos laterm fieri;mt proportion .

li *; triangu!a crunt ßmilia . -

- - Y Yn



17o EVCLIDIS R ESTITv T I

£i £ria;igtjis A B C, D E F fint anguli A & D æqualcs, & .

yt B A ad A C, ita fit D E ad D F. Diëo triangula cffe fimiiià

;;:;;:;. Secetur a a G æqualis D E,& A H fiat æquialis D F, & con

b Ä, „ fungatu; G, H;ginque anguli A, D æqualès fint, erunt &duo

É£?* triângula AG H : D EF æqualia , gquiângula , & æquilatera

ÂÃÄ,.;. ipt£f £;Eft verò BAad AC, vt ED ad Ö F, feu c vt G A ad

£A H. (propter æqualitatem). Ergo apermutando B A ad A
fib. 3.

3prop. 1 ». G erit, vt CAad Â H; ideoque eG H £arallela erit ipfi A C:

lib.3. l/\ Vnde fangulus B æqualis erit angulö A G H.

:;;;; *• 7 \ fed cidem angulo AGH gqualis erat angulus

fî, 5 • /_ E. Ergo anguli B,& E æquáles inter fe erunt:

lib, 1. F Erant autem prius anguliA , & D æquales.Er

g coroll. I. gogtriangula AB C, D E F inter fe áquiangu

Prop. 4. l. 4 Ia, & b fimilia funt. Quod erat oftendehdumi.

C O R O L L A R I V M I.

Patet, fi in triangulo ducatur re&ta linea parallela bafi,

abfcindere triangulum illi fimile. Fuit enim GH parallela B

* prep.4. C, & triangulum AG Hoftenfum fuit æquiangulum,ideo

#uini, que &fimifé ipfi A BC.

CO R O L LA RIVM II.

Colligitur etiam fi duo latera vnius trianguli proportio

nalia fuerint duobus lateribus alterius trianguli,& cómpre

hendant diéta latera angulos æquales , effe triangula fimilia.

Zacl. 3 s. P R O P O S. VII. THEOR. V I I.

VI.

Si in duobus triangulis duo latera duobus lateribus propor

tionalia fuerint, ita vt homologa fint inter fe parallelâ,&

tendant duo priora adeafdem partes, ad quas tendunt po

fteriora latefa , vel ad oppofitas ; erunt triangula fimilia,

& bifes parallelg , vel in dire&tum pofitg. auffi tria latera

tribus läteribus parallela fuerint fingula fingulis, erunt

triangula fimilia.

In duobus triangulis ABC,&D EF fit primò BA ad A

- C, vt ED adD F, fintque BA& D EŠ , pariter

que £quidiftentA C, DF; atquc tamAB,AC,quàmÊg«
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D F procedant à pun&tis A,D verfuseafdempartes, aut A B,

ACverfus vnam,& D E, D F vcrfus oppQfitas. Dico trian

gula ABC,& D E F fimilia effe , & bafes B C, EF parallelas

èffe, aut in dire&tum pofitas. Quoniam dug re&tg B A, & B C,

fccant vnam parallelarum AC,fecabunt a quoque reliquam 4£*:, pre*.

DF, fecent éam produ&tam fiopus eft, inpunâis G,& H: *9 ***

Pariter C B, fecanisipfam A B, fecet quoque ei para!lelam

DE in O.Et quia re&à G H parallela eft bafi ACtriãgufi A B

C. Ergobtriângulum DG H gquiangulum eft triangulo B b coro!

A g;& ideo vtBA ad AC, ità Grit 33 ad G H. Rurfüs quia j':;,.D Oparallela eftG Bbafi trianguli HGB, erit, vtprius, O D. tf. • v•

ad LYH, vt BGadG H ; & propterea cODad D Herit, vt B ἐλp.;.

Aad AC; ponebatur autem ET) ad DF, vt B A ad A C. Igi- tì ;.

tur dO D ad D H erit, vt E D ad D F; funtque anguli O D H, d prop. 7.

& E D F æquales ad everticem, vel vnus&idem(propterea fi*:3:
quod D E,O D in dire&tum funt,& ficD e cor.p^ep.

F, HD, atque reéte D E, & D F tendunt 5.lib.1.

ad partes eafdem , ad quas dirigun

tur due jj A B & A $ »Ę O -

&D H, vel ad partes o 1tas ex nypo

thefi ). Ergofíí,É;O D H, ÉD {;;;*.

F æquiangula funt inter fe, & habent la- g prop. 2.

tera proportionalia ; & ideo g bafis E F huiu*.

paralIela eft ipfi O H, feu B C ; aut b in .* *, h cor prop.

äireâum erünt pofitg, fi fe contingunt: 3T5 â–*** 17 lib. i •

erat autem triangulum A BC æquian- T . 1 prop 4•

gulum triangulo D O H.Ergo triangula ABC,& D E F æ- buiur.

quiangula funt inter fe, & ideo i finiilia.

Secúndo fint, A B, D E æquidiftantes, pariterque A C,D F

aequidiftent, necnon B C,& E F fint párallelæ.T)ico rurfus

triangula A BC, D E F effe fimilia. nam fa&ta eadem coim

ftruétione , oftendetur, vt prius, triangulum O D H fimile

triangulo BA C. Duciturverò E Fparallela ipfi O H bafi ,..„,.,.

trianguli D O H. Igitur k triangulumD E Fgquiangulum eft ,,., §. íu

ipfi triangulo DOH, fiue triaiigulo ABC. Quod erat,&c. iuf. '

C o R o L L A R I v M I.

Conftat, quòd, fi duæ reétc, angulum continentes , paral

lelæ fuerint duabns alijs, & omnes tendant, & producanrur

ad caidem Partes, vel Poftrcmg ad partes aduerfas: erunt án

- Y 2 gtili»
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guli, ab eis contenti, gquales inter fe. Oftenfi enim fuerunt

ánguli A, & Dgquales inter fe, ex eo, quod re&ae BA, & A.

Cparallelæ erant ipfis ED, & DF.

CO R O L IL A R IV M II.

Et fi duo anguli gquales inter fe fuerint , & fingulg , circa

fingulos angulos, ré&tg lineg parallele fuerint inter fe,& ver

gantadeafdem partes: eruntreliqug re&tg lineg parallelg im

ter fe. Pofitis eriim reétis AC, D fparallélis offénfi fucrunt

anguli G, ED F gquales; igitur quando etiam funt anguli B;

A C.EDFgquales, erunt duo anguli FD E,&Ggquales in

££* 16. ter fe;& ideó i A B,& D E parallelg erunt.
■ '• I .

Auct.7.VII. P R O P OS. VIII. TH E O R. V III.

Si ita duobus triangulis duo latera duobus lateribusÉÉÉÉ
tionalia fuerint, & duo anguli, homologis lateribusop

ofiti, gquales inter fe ; atque duo anguli, reliquis homo

9gis oppofiti, fint eiufdem fpeciei: erunt triangula fimi
lia interfe.

• ' Intriangulis A B C,& D E Ffit A Bad AC in eadem ra

« tione , atque E Dad D F;& fint anguli B,& E gquales, qui
•, nimirum opponuntur ho

*•. mologis A C, D F, atque

•:. ID. duo anguli C & F , Qppofiti

» H reliquis homologis fint eiuf

....-''3" dem fpeciei , íáêåÀïíôofint

.....•*V ...” acuti,aut anmbo obtufi: Di

T, [...: t EL—\F co triangula A BC, & DE

,,..,..,. F fimilia effe. Fiat a angulus CA H. gqualis argu]g D; fe

lib. i. ceturque k A H gqualis`A B, iungantùfque reάς. CH , & B

b prop.3. H. Qijoniamc æquales B A,& H A, ha5ent eandem, ratio;

lib. 1. ' ncmí eandem A C, cftque E D ad D F, vt B A ad A

$ pr?P. 3. C: Ergo AH ad a A C eft', vt ED ad D F ; & funtangu

£; 3. li C Α H , & D gquales: igitur e triangula A CH • & E

;;; 7* D F funt gquiangula , & idéo anguli AHC , & E æqua

âÄ«. Ies funt ; páriterqüe anguli A Q H. & F funt inter fe gqua

É` ies: Erafit auteiii angüli ACB,&F ciufdcm fpecici: Ergo

-
quan^
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quando angu!us A C B eft acutus, erit

quoque angulus ACH acutus,& qutan

doiife cft öbtufüs, hic quoque obtufius

erit, & propterea duo aùguli A C B, &

A.C H,fimul fumpti,aut minores erunt,

aut maiores duobus reétis; & ideofduæ

re&tg B C,& CH in dire&tum non erunt,

efficieturque triangulum B C H. Cum

que duo anguli A B C,& A HCgquales

fintinter fe,cùm fint gquales eidem am- 6

gulo E: g pariterque dùô anguliAB H;&AH B fint gquales £f. -

ícùm lätëraA B,& A Id equaliafa&a fint). ErgQ compofi- "*'*

êi , vel differentiales anguli`H B C,&BHC gquales inter fe

erunt;& propterea b rečte B C, & HC gqualeserunt: fed fa- ,prop.4o)

&a fuerufit látera A B, &AH gqualia,&ACeft commune. íT

Igitur k angulus BAC gqualis eft angulo HAC ; fed eidem k prop.7.

aiigulo H Â C gqualis érât angulus D. Ergo anguli B A C, iib. 1. . .

& D gquales fuitinter fe. Et pófiti fuerunt anguli A B C,& 1 Corel/;!.

E æquiales. Igitur utriangulâ ABC,& DEF fimilia funt. £****bw

Qucd erat oftendendum. 414J *.

'*•. ffre, 1 3.

- lib. 1.

3.

P R O P O S. IX. T H E G) R. IX. fui.s,vi

Perpendicularis ab angulo re£to trianguli re&anguliad6a

fim du&ta, diuidit ipfum in duo triangula fimiliatoti,& in*

ter fe, & eft mediaproportionalis inter bafis fegmenta , &

efficit vtrunque fegmentum tertium proportionale totius.

bafis, & lateris diéto fegmento conterminalis.

In triangulo A BC fit angulus BAC re&us,&abAca

dat perpendicularis A D ad bafìm , fecanseam in D. Dic9

triangula BAD,AC D & B CA fimilia effe inter fe , & A.

DAmediam proportionalem inter fegmenta B D,& DC, at

que C B adBA effe , vt A B ad BD, pariterque tres B C,C

A, D C effe proportionales. Quoniam intriângulis BA C,

• B D A angulus Bcft communis,& anguli re&tiB AC, BD , „,,,

A gqualesfunt. Ergo a tertius angulusCgqualis eft angulo prap•18. l. §.

BAD ; ideoque à triangula BAC, BDA fimilia funt , & 'É;..,.,..
circa communem angulum B latera C Bad B Aerunt in ea- buìu..

dem ratione , quam A B habet ad B D.Similiter in triangu

lis CAB,CDAangulus C eft cömunis» &duo reéti CAB,

-
CDA.
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c Cor. I •prop.

4. huius.

d cor. 1 prop.

4 baiur.

A. C I\ A funt gquales. Ergo c triangula •

C A B, CD A fimilia fiunt inter fe,& B

C ad C A cft , vt A C ad C D. Tandem

in triangulis B A D, A CD duo anguli

B A D,& C æqua!es oftehfi (ùnt,& duo

B I) C anguli reéti BDA,A D C gquales funt.

e prop. x 3.

lib x.

£prop.9•

buiut f.

Eucl. 1 r •

13.VI.

Ergo a triangula B A D,A CD fimilia quoqueiriter fe funt ,

& latera circa reótos angulos aequales proportionalia funt :

Ergo BD ad DA eft,vt ADadCD.Sic enim homologa fub

tefidtint angulos gquales:& A D media eft trium continuè

proportioiialium B D, D A, D C. Quare patct propofitum.

S C H O L I Α^ 7M.

si à pun&o intermcdio datæ reáe lineae eleuata perpendicularis me

dia proportionalis fuerit interfegmenta ipfius: tria pun&a extrema in •

femicirculi peripheria exiftunt. - -

$it perpendicularis J4 D media proportionalis inter B D,&D c. Di

co per tria punëta B,./, cfemicirculi peripheriam tranfre. Si enim hoc

verum mom eft , e defcripto femicirculo capiente angulum retium, diame

tro B c, tranfeat citra, vel vltra punéïum J4, fi fieri poteft: vnde fper

pendicularis ab angulo reéìo maior,vel minor, quàm J4 D,media propor

tionalis erit inter B D , &- D C, qt:od cfl contra hypothefim. Non igitur

femicirculi peripheria , diametro B C defcripta , tranfit per aliud pun

άum, quâm per J4.

PRO POS. X. P R O B L. I.

Duabus datis reétis lineis, tertiam, vel mediam proportio

nalem inuenire.

Sint datg dug re£tæ A B, & C, ijs primò reperiri debet

tertia proportionalis. Super maiori A B defcribitur femicir

D culus A D B, & ih eo a accomodetur B

` l) gqualis C minori & à punéto D ca

dat #perpendicularis D E, fecans A B in

E.Dico BE effe tertiam proportionalem

A. E quafitam. Coniunéta re&fa A D, c erit

ángulus A D B in femicirculo re&tus,&

abangulo reéto ducitur perpendicularis

D Eadbafin trianguli rc&tanguli AlbB. Ergo*vt A$ B

»lta

a prop. I 2.

lib. ».

b prop.1 1.

l;b. i •

c prop. zo.

li*. v.

& prop.9.

hwuai .

r_.



L I B E R IV. 175

- A D eádem rationem habeat,quam A B-R-C

D, ita eft D B, feu Cad B E;ideoquc B E eft tertia proportio- e prop.3;

nalis qugfita. ''.':...

Secundò inter A B, & C reperiri debet media proportio- jgt; 1 ©*

nalis. Ex diametro A B. fecetur BEæqualisc,&feieuetur ? È. ••

;£$ E D, cöpleaturq; g triangulü reótangulü A D j! 1.?-

:erunt, h vt prius, tres AB, BD,& B E,feuG.continuæ pr9- ii;;;,. ,.
portionales.Quare BD eft media quæfita. Vt erat faciefidü. büiuí.

PRO P OS. XI. PR OBL. II. £t 128

Tribus datis re&is lineis,quartam proportionalem inuciiire.

Datis tribus reôtis A B, B C, & A B C;

D, debet reperiri quarta, ad quam • A—°

A B habet ad B C. Continuentur in $i-—P.

dire&tum A B, BC,& DA efficiat A.

quemlibet angulum cum C A , & - - - - -

iúngatur reάab D, atque a CE fiat parallela ipfi BD,& fe- *%*'''!;
cet reótam A D, extenfam in E. Dico DE effé quaefitam ,. £3*.

Qu9niam in triangulo C A E du&ta eft BD parällela bafiC $Ä; 2>

E. Ergo, b vtA Bad B C, ita eftADadDE.&hoc erat fa- É' "
ciendum ».

PR O P OS. XII. PROBL. III. Eutl. 1 o.

VI.

Datamreétamlineam fecare fecundum rationes datas.

Data reêta linea G E fecari debet fecum

dum proportiones A B ad BC,& BC ad C B C D

D. Continuentur in direétum re&tæ lineg A

B, BC, C D, a ponaturque ipfa A D paral- a coroH.
lela re&tg G E; & à punétis A,Dad terminos G Fg* IE {;; %. l.r.

G, & E coniungantur re&tæ lineg A G, & D Af. ';:Äi.i;E. Qu£ primò fint parallelg inter fe ; & du- s § 3* prop. i 6 t. I .
: : : •, ì chol.cantur b reétæ BF, C H parallelæ ipfis A G, A D. jî bu•

vel D E , fecantes G E in F , & H. Patet c re- /T\ iu*. -

&tam G E fc&tam effe à parallelis in G, F, H, H\

E in eifdem proportionibus, atque A B fe

Catll1'. y '

Secundò A G,& D Econcurrantin K,ducanturque àä'ht- ,

„S

 

 

 



I 76 Ev CIL IT) I S T ESTITVT I

d coróll.t.

prop.6. bu -

tui .

e prop 1 ».

lib.$.

f prop. r.

bwiu*.

Eucl. 23.

VI.

a prop. 11.

buiu.

b prop.3.f. 1.

aj$'5, Cad Kirc&c fiicet K, G K, fecantes G Ein F&H. -

Et quia G F parallela eft tjafi A B.Ergo d triangula A K B,&

G K F fimilia fiint, ideoque vt B Kad F K ita eft A B ad G

F. Eadem ratione, vt eadcm B K ad eandem F K, ita eft BC

ad F H ;&ita etiam oftendetur CDad H E. Quare e permu

tando, vt A B ad B C, ita erit G F ad F H , & vt BCadC D ,

ita erit FH adH E. Quare patet propofitum.

•CO R O L LA R IV M.

Conftat ex fecunda parte huius demonftrationis, quòd , fi

duæ parallelæ fecentur à pluribus re&tis lineis concürrenti

bus ifi vno punéto,fe&g erunt illg parallelg proportionaliter.

S c H o L 1 y 71. .

4nimaduertendum cft tria baec problemata adaptari poße fpatijs re

£tilineis, fi modo fìnt, vel efficiantur parallelogram:ma, vel triangula •

eiufdem altitudinis. Nam fparallelogramma, vcl triangula £què alta • *

funt interfe, vt bafes. Ergo quidquid diíium eft de rcttis lineis accomo

dari etiam potcft bafibus fpaticrùm gqualium altitudinum ; ideoque ip

fìs fpatijs.

PRO POS. XI I I. T H E O R. X.

Siduo triangula,vel duo parallelogramma,habuerint vnum

angulum vni angulo equalem, vel fimul fumptos gquales

duobus reétis: habebüfit rationem compofitámex ratio

nibus laterum, quæ di&tos angulos comprehendunt.

Sint duo triangula, vel parallelogrammaABC, & D E F
quorum anguli B, & Eæqualesfiníinterfe,vel certè, fimüi

£umpti , gguafes fint duobus re&is. Dico figuram A BC ad

figuram iîEF(comparando fempereas, juæ eiufdem fpe

Cici funt, fcilicet triangula inter fe, aut parilkelogrammain

£§ fc) habere proportionem compofitam cx ratione lateris

BC ad EF,& èx ràtione lateris A'Badiatus D E. Fiata EF

ad K, vt A B ad i) E , & in latere

ekuatoD E fecetur & EH equa

lis lateri elauato A B alteriuis fi- .

gurg , & cópleatur triangulum, .

K_ vel para!Jelogrammum`H E F. -

- Ouoniamduo triangula,vel duo
v- parml
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l.

párallelogramma ABC,&HEFhabent fatera eleuataA B,

H E gqualia in angulis B,& E æqualibus, vel efficientibus

fummam duorum reétorum. Ergo c figura ABC ad eiuf- c sc%. prop.

dem fpeciei figuram H E F eandem rationem habet ,quam a.buiiis. |

bafis BC ad bafim E F.Rurfus d figura FH Eadeiuflemi fpe- -.

ciei figuram FDE eft vt H E adDE, cum perpendiculâris d prop. s:

ab F adH E du&ta cömunisaltitudo fit figurarurâ; eft verò H ***** •

E,feu *ei æqualisABadD E, vt EFad K. ErgoffiguraH E F ;;;* 3.

ad figuram E) E F eft, vt E F ad K. Quare g ex compofitione f prop.7.i,3

9rdinata , vt prima figuraA B Y g£rop. 1?.

C ad tcrtianî eiufdem fpeciei $ lib. 3.

DE F, ita eft prima re&ía B C

;! tertiam K.Sed B Cad Kha.

et proportionem compofj

• tam exÉ Éç ÉÉÉ'£ BTC IE

*ex fationc ipfiusE F ad K;eftque EFad K,vtA BaaD E.Er. , . . . __

go* Prgportio figuræ ABCad eiufdem fpeciei#£í; È prep. I§

£ex ijfdem propórtionibuslaterum BCáëïí F>atque ABad ib. 3,

D Ecompónitùr. Quod erat oftendendî -

.*, I. PROP ©S. XIV. THEOR. x p. Eucl. 1 • !

Si du9 triangula, vel duo paraHelogrãîâ ynum angulum íí *.
< Yºrkaf;gulo £qualem, velambos fimul duobú§Â§§ £qua- • v -

les habuerint% atque circadi&os angu!9s habuerint iaëra

$$ig;gcè Pr9P9ftionalia, erunt aeqüaliaiiíííííí,íí
rint æqualia,habebunt latera circa di&osangulos recipro

ce Proportionalia. - .•

$int, Primò duo triangula, vel diioparaMeIo ramma

C, & DE F, quorumangúíí,&EÉÉÉ fintÉ fe£££ i .

£*j!!}!n£tis aequales fiiit duobusre&tis:&§î`ÃBad D

E, ita fit £ adCB(fic enim a figuræ A BC,& β EFfiint re- a p.r,;

<!Proc£•§ümA BC contineaturàprima AB& quarta C B , ;££*.

31$ic D E F contineatur à fecundãb E,& tertiä'E;quatuorT"
;?proę ). Dico triangula A B C, & DE

!!£$£fc.* V£! Parallelogramma æqualiaeffe. Fiar, -

§£ÂÃÄÈÉÉÉÉÉÉÉ at* Efado, ;;;*.
yf A,B ad DE ;&vt AB ad DE, € c prop.7.

, ita £ft E F ad G. Ergo c E Faddú§ '% p_-* 53.

B C, & G eandem rätioncm Habct; % 8 prop. 4:

$g<0quie d B C, & G æquales funt. .Â Z>. lib 3.

Habcs* verò BC ad G proportiô ÉTÉê'jt E p. ;;;*
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nem compofitami ex rationeBCad EF;& ex ratiorie; ipfius

EF adG ; ideft lateris A Bad latus D E. Igitur dus ratiònes

,• … , , , ,..., : ;o : * laterum , quæ angulos B,&E
f prop.19. 3. * A -••* + continét, componuntfPº$

g prop. 13, . tionem gqualitatis B C ad G.D ' :

Π Sedg propórtio figurg A BC ad

- - eiufdem fpeciei figuram D EF

: ííTíTöïí ETF compofitá eft exijîäem propor

-}££* fígnibiisfa£tum BCad EF,& §§3£££*gg*figufâA
ro. BC adeiufdem fpeciei figuramDE Fhafet£andem gquali

tatÉ proportioném, quaih babet BCadG. Quare patct pro

O11tl1n1. \ • • - * ; -

P Sint fècundò triangulaA BC,& DE F inter fe, velpara!

lelogramma gqualiaî& anguli B, & Efint æquales : y£! effi
cientes fummiam duórum`fe&orum. Dico A B ad DE effe

j
buius •

;

.

-

a

j prop. 1 t • reciprocè, vt EF ad B C. Si hocverum non eft, vt AB ad P
j P E, i ita fiat E F ad BHmaiorem, aut minorem, quàm B C; &c

compleatur triangulum, vel parallelogrammuin AB H. Et

quiaäug figure ABH,&DEFeiufdem fp£ciei habent lat£

1... prima fa reciproè proportionalia circaangulos I: • & E; Ergo&fi

ÉÍ iuiur. gura ABHgquális eft figure i) E F ; fedex hypQthefi figura

\ * ÄBC gquafis erat ipfiú EF: Ergo figure A BH&ABC

jgquale$fùnt inter fe,pars & totum, quodeftig poffibile.Non

èrgo EF ad maioreni, aut minorenì , quàmBC> haberepg

teft eandem rationem, quam AB ad D E ; idcoque E F ad B

Céft reciprocè, vtAB aáD E. Quoderat oftendendum.

Eucl. 16, • , . . :. -.* vi- coRoLLARIVM. I. '. + ; • • , … .

VI. - - - - - * _ _ _ -

huiut, . *•

** l^. , . .. *** _, , , , ' f • - ' * * * , -

Patet, fi quatuor re&ae lineg proportionales fuerint, effè ,

parallelogrammum reétanguIum, fub extremis contentum»

ęquale ei, quod fub medijs continetur. Et fi duo parallelo

gramma re&tangula gqualiafuerint ; erit vnum cQntentum •

ab extremis, alterumi verò à medijs quatuor re&tarum pro

, . portionalium. Namduo parallelogrãmma reótangula, qu9
Eum vnum continetur à prima, & quarta ; alterum verò à fe

- cunda, & tertia quatuor re&arum proportionalium, habcnt

l prop. 14. çirca angulos re&os gquales latera reciproce Pr9P9rt19fa

ÉÉ'* lia. Ergö* fùnt gqualia inter fe. Et fi fuérint gqualia , habe

Ęp. 14. bunt m latera cirça reétos angulos reciprocè proportionalia;

buiui . . ideoqücvnum continetur àprima,& quarta, alterum veroà
` ..… -- - fecun

.: ■ ' *
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/

fecunda, & tertia quatuor reâarum proportionalium.

CO R OLLA RIVM II. - £tir.

Et,fi tres reétae linee proportionales fuerint, re&angulum,

fub extremis contentum , gquale erit quadrato , à media de

fcripto. Et fi quadratum gquale fuerifreétangulo, erit latus

quadrati medium proportiónale inter duo Matera re&angu- * *

lum continentia. Nam tres reétæ proportionales poffunt ef- -

fici quatuor proportionales, bisËj media proportionali;

ideoque (vt in præcedenti coroIlario di&umeft) re&tangu

lum, fub extfemis contentum , gquale erit ei, quod fub dua- *

bus medijs çqualibus continetur,idefte quadraiom$digpio- ;;'op. 34*

portionalis Similiter exiftente quadrat6 gquale reétangulo, "***

continebitur quadratum à duabus medijs gqualibus, ideftab

vna media triumproportionalium.

PROPOS. XV. THEOR. XII. 'Aul 19.

Similiatriangula, in duplicata rationefuntlaterum homolo- VI

gorum. . . ' • • . ;

Sint duo triangula ABC,& DE F inter fe fimilia , quo- -

rum anguli B, & E fint æquales, & latera homologa AB& - *

D E,veIBC& E F.Dicotriangulum ABC adtriangulum D

EF, effe induplicata proportigne cuiuslibet latcris BC ad

eius homologum E F.Fiat a E F ad G; , : ' • ' . aprop. 1 1 • •

vt ABad. D E. Quoniam propter fi-., ID ' ' ' bùiui.

militudinë triangulorum ABC,& D , * …

E F eft &A Bad D E, vt BC ad E F;fed b prop.*

vt AB ad D E, ita fa£ta eft E Fad G. G _ buiu.

ĘíöÄÈÉÉÉÉÉÉäö. É—8 £TÌº 5::!*

§uare?BCadGduplicatam proportionem habet eius,quam ?'*'*

håbet,BG adE F, feu ABadDE. Eft verè ; prqp9rtio frian- î, ig.

guli ABCad ei gquiangulum DE F, vt BCadG(vt pote , Â£iu?.

' , §9mpofita ex rationibus laterum BCad E F,& EFad G, feu £ prop.7.1.3

.*% Bád DE). Igitur ftriangulum A B Cadei fimilem trian

* ' gülum D E F duplicatam proportionem habet rationis cu

iyslibet lateris homologi BC ad homologum E F. Quod
erat oftendendum.

Z z CO
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r Patet , fi homologis lateribus duorum triangulorum, fi

milium tertium proportionale reperiatur: effe , vt primum

latus adtertium proportionale, ità triangula inter fe.

guct. 13.VI. . . . . PROPOS. XVI. PROBL. IV.

Super data reéta linca defcribere Polygonum dato polygo

fio gquiangulum , & habens circaangulosæquales latera

, propörtiofialia lateribus illius, ita vt data re&ta homolo
' •* * ' ga fit datolateri Polygoni. Vocentur huiufmodi polygo- •

- ' ha Similia inter fe, & fuper datas re&tas homologas finiili- !

' 4* A : ter defcripta.

ò- Sit data quglibet figura polygonia CDG, debet fuper da

* ta reóta A B defcribi figurâ, cuius anguli finguli æquales

fint fingulisangulis figure date,& circaángulos gquales late

rafint proportionalia, itá vtA B homologa fit dato lateri D

C. Abângulo C ad fingulos oppofitos angulosfigurg ducan- ,

tur reétg CE, & C F, diuidentes figuram in triangulaC D E,

3prop.*4- C E F,&CFG;poftea fiat a anguIus B A Hgqualis DCE,&
lib. 1. HA Kgqualis fiat angulo E C F, atqueangulus KAM fiat *

gqualis angulo F CG, & fic vlterius, fi plures extiterint; erit

b quctotusangulus B AM gqualisanguloD C G. Deinde, *vt

§£ *** Î) Q ad C £ ita fiat BAad AH, & vt EC ad Q F, ita fiat
' ' H A ad A K, atque vt F C ad CG, ita fiat KA adAM ,

«,,.,.,,. & fic vlterius 3 fi opus eft . Patgt • ex cQmpofitione or-
lib.3. dinata , effe B A ad A M. vt D C ad C G. Coniungan- .

tur tandem reótg BH, H K, & K M. Dico figuram A B

AM effe qugfitam. Quoniam circa angulos gqualesDC E, &

BA HIatera D CadC E,& B A ad A H in éidem funt ratio

d prop.6. ne: Ergo d triangulaD C E, & BA Hfimilia fünt ; pariterque

buiur. • triangula E C F, & H A K fimilia erunt , & fic etiam triangu

$££*?.4. la FCG, KAM erunt finilia. Quare e anguli C E D, A H B
huiuu. æquales fiint, & vt D E ad E C, ita eft B H âd H A; pariterquc

f pro anguli D, & B gquales funt,& vt CD ad D E, ita eft A Bad

!;;;;*. B H. Rurfiis/própter fimilitudinem triangulorum E C F, &c

-- H A KaijguliC E F, AH Kgquales funt,& vtCE ad E F,ita

cft à H ad H K; erat autem pfius, vtD E ad EC,it}H ad

;

…
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R A. Ergog ex compofitione9rdinata •ytD£ad EF, ita erit g prep.rj,

É Éíadíí k; & funtànguli D E C,BHAΚ pariterque

anguli C E F, A H K æquales fiunt oftenfi. Ergo totus angu

iîî) EF æqualis eft toti angglq BHK. Eagem? rati9%$*$;
gülüs Gaequialis erit argu|9 M.&FGad9 Cerit, vtKM ad

ïÀÉÉÉÉÀrìgììsAìxM æqualis angulo CFG,&AKad

ÉNYerit, vt Cîad F G ; at i propter finilitudinem triárgui;
fôïíôçãangùlos æquale§ EFC,&HK A, latcra EF ad

F C,& H kadkA funt pro- -

portionalia. Ergo & excon

pofitione ordiiiata Hkad k _-?!

ÌM erit vt E F ad F G. funt- Dp^,;

que toti anguliH kM, & E | A' ;

FG $i$ fe (§§ l, • -^ '

e ex æqualibus compofiti£; fic j3ceteris, fi plures ex- E–§£

titerint. Quare omnes angu

fi figurg AB Maequales funt

omnibus angulis figurg CD

lib. 3•

fi prop. 4,

huiu*.

i prop. 4;

huius.

- kpror.19,

lib. 3.

Gfinguli fingulis;& cifca angulos gquales 1atera funt Prg- :

portionalia , quorum$? fùfit datg re&e linee A B, ;

& CD. Quapropter fa&um eft , quod fuérat propofitum.

Vocenturautem huiufmodi polygona ABM, &CDG fi

milia inter fe,& fuper homolögäfàteraAB,&CD fimiliter

defcripta.

C O R O L L A R I V M.

Facilè deducitur, quòd qug eidem retilineo funt fimilia •,

& inter fe fimilia funt.

• Nam, fi eidem reétilineo C D E F fiât i vel fupponantur fi

milia duo rectilinea A BM,& R, ideft eidem aeqiiiangula, &

in eadem laterum ratione ; erunt quoque duo re&tilinea A B

M ,&R gquiangula inter fe ,& mhabentia circa angulosæ

$. latera proportionalia. Et propterea fimilia erunt ük

tCr 1e_, .

PROPOS. XVII. THEO R. XIII.

Simi!ia Polygona in duplicata ratione funt laterum homo

logorum. -

Fact.* i,

VÎ. "

1 prop. 16:
*lwar.

mprop. f}

lib. 3. ».

-/.

-d

•

· ·

 

Sint
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_Sint polygona fimilia R, &S, quorum homologa latera , ,

fint AB, FG,velBC, GH, &c. Et quia, a vt A Bäd BC, ita

eft FG ad G H. Ergo b permutando,vt A B ad FG, ita eft B C

adG H. Eadem ratione CDad eius, homologum H Kerjt ,.

vt B C adG H ; & fic reliqua latera homologa proportiohá

Iia erunt. Vnde c eoruna duplicate proportiones egäem efüt.

Dico figuram R ad figuram S habere rationem duplicatam;

lateris ABad eius honologum F G. Ab angulis g<jüalibus B

A E, & G FM ad angulos gquales oppofitos coniungantur

re&tg lineg A C, A D, FH, F K, diuidentes figuras R , & Sin.

gquè multa triangula , eo quod d figuræ fimiles gquè multa ,

fatera habent. Et quoniam circa angulos gquales B, & Gla

tera ABad B C, & F G ad GHin eadem ftint ratione. e Ergo ,

triangula A BC,& FG H fimilia funt ; ideoque anguli BC,

A,G H F gtuales funt, &A C ad C B eft, vt F Had HG;Tan

demftriangulum A BC ad ei fimile triangulum F G H, ha

bet duplicatam proportionem eius, quam habet latus A B,

ad eius homologum F G. Eadem ratióne quia circa gquales

angulos E,M latera funt proportionalia , erit triangülumA

E D ad ei fimile F M K in duplicata proportione lateris D E.

ad eius homologum latus KM,feu duplicatalateris ABad F ;

G. Poftea quia anguli B C D, G ;

H kgquales funt , & ablati BCA

- & GHF æquales oftenfi funt ;

Ergo refidui anguli A CD.& F

H k gquales funt ; & erat A Cad

C B,vt F H ad H G,& B Cad CD

- eft,vt G H ad H k. (propter fimi

litudinem polygonorum).Ergog ex compofitione ordinata

erit A C ad C15, vt F H adHK;& comprehendunt angulos

gquales A C D,& F H k ; Igitur b triangulumAC Dfimile ,

èfè triangulo F H k, j & adeum habet proportionem duplica

tam eiu$quam habet latus C D ad eius homologum H K,feu

duplicatafim lateris A BadJF G. Eadem ratiqne geliquatrian

gula, (fi plura extiterint) erunt inter fe in dußcata ratione

ÍåterisAB ad F G : ideoque k omnia trianggláäntecegentiâ;

fimul fumpta, adomniaçonfequentia triarigiila fimul, ideft

figura RaáSin eadem ratione érit, atque vnúmtriangulum

ATB Cad vnum F G H, feu habebit eandem duplicatam Pro

portionem cuiuslibet lateris BC ad eius homologum G H.

*. • '•

a prop. 16.

buius .

bprop. 1 ■

lib. 3.

c cor.3.pro

po/. t9.4.3.

d prop. 16.

buiu;

°prop. 6.

buiur.

fprop. 1 3,

bwiut ,

g prep. 19.

lij,

h prop. 6.

buiuu.

i prop. 13.

baiur.

k prop. 1 $.

lib. 3.

d erat oftendendum.
Qu9d era T • - -*-w* CO
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C o R.ὸ L L A R I v M I. . . .

-* Conftat ex demonftratione huius propofitionisyquòd fi- * .•. '

milia polygona diftribui poffunt in fimilia triangula ,& nu

mero?eqüália,&homologa totis, Oftenfa enini fuerunt in

Polygonio R triangula A B C,AC D, A D E fimilia trian

gulisFG H,F Hk,FkMin figuraS,qug numero gqualia funt, . .

-& quodlibettriangulum ad fuum correfpondenstriãgulum · · · · ·

cffe vt RadS.

coRoLLARIvM 11.

Patet etiam Polygona fimilia, quorum homologa !atera

: funt inter fe gqualiâ , effe quoquegqualia inter fé. Et è con

tra, fi polygofiâfimilia fuerint gqualia, effe latera homologa · ·

interfe eqüalia. Quja tcùm hâbeant duplicatam rationem {?rep. 17. ;

homologörum laterum gqualium, habebút rationemgqua-**'*'....

Iitatis;cùm duplicata ratio gqualitatiscfficiat proportiöfiem í'?"'*

..

tis. b. I. ■ . . . , * lib. 3.

- * ^, • , • .* i , -

- . C O R O LLA RI VM III.

similiter patet, quòd, fi duorumfimlium polygonorum , ,

latera homologa hábeant rationem, quiam düo nümeri ha- ,

bent, fcilicet commenfurabilem,fiue non,erit primi polygo

mi ad fecundum eadem proportio, quam habet quadratum

laterisprimi ad quadratümlateris fècundi , vel vt latus pri

mum ad tertium Proportionale,aut vt prior numerus ad ter; • ,,.,.,,.

tium proportionalem. Nam • proportio prioris termini ad lib. ;.

tertium proportionalem duplicataeft rationis termini primi

ad fœcundum, vel fecundi ad tertium, feu duplicata eft ratio

pis laterum homologorum, cuius proportiónis laterum (ex

hac propofitione) dúplicata quoqüe§§ ratio fimilium poly

gongrum, vcl quadratorum, quæ, p cùm fint gquiangula,& p prop. 34!
£quilatera, erunt fimilia inter fe. lib.i. . *.

PROPos. xv III. THEOR. x IV. ' {;;••.

Si latera homologaquatuor figurarum fimilium proportio- .

nalia fuerint: re&tilinea ipfâ inter fe proportionalia quo

… - quc

- _
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{"

* . ' ^que erunt. Et fi reétilinea fimilia fuerint proportiona{ia:.

* , erunt corumlaterahomologaproportiohaliâ quoque.

… : Sint duæ figureR,&S fimiles iiiter fe,pariterque due figu
£x *£X,Yfimiles inter fe:& fit primò AB, fatus homologiinîfi

, • • gurg R, âdCD , latus homólogum figur£ S, in eademîgatio

*ie»quam EF;latus homologüfigure X,habet ad latus homo.

logtimG Hfigur£ Y. Dico figurám Rad S eandem rationem

áffof. 17. hab&rc,quam Xàd figuramîY. Qoniam a figura Radeifi

tio figurgXad ei fimilem Y duplicata

eft$. latus E Fhabetadhomo

H.Sunt b verò proportioneslogum

Mwiwi. milemSduplicatam proportionemha

($) bet eius, quam habet latus A B ad eius

C 20 homologum CD;pariterque propor

scirsii 3: . -

•P. ig.J. duplicat; gqualium,vel earundem pro
pr*-*•** R. R' ® ÉÉÉÉÉÉÉ; ue E FadG

spr*.1.1.3 Heedemquoque,ve1æquales.Ergo * Proportio figur£ R.adS
eadém eft, qugfigure X ad Y. Quod erat primum. • • • •

SitÁÉÉÉÉÉÉ ad ei fimilem S, vtXad ei fimilemfi

guramY, fintquèA B, CD,EF,&GHlatera homologa.Di

EoA Bad C Defíe, vt E F adG H. Qu9niam proportionesfi

- gurarum RadeifimilemS,& Xadeifimilem Y funt egdem,

3prop. 17. feu gquales, & funt d duplicate proportionum homologo
buiwu. rum`Íåterum. Ergo e earum fübduplicatæ , fcilicet rati9nes

e£#3; laterum ABad Cî), atque EF adGHcgdem quoquc funt.

******** Quare patet propofitüni.

CO R OLLA R IV M I.

Hinc facile deducitur artificium (datis tribus figuris re&ti

hineis, quarum dug fimiles inter fe fint)inugniendiguatia;

proportionalem figuram fimilem relique.Si cnimfjcriptfi

,,„,.,,, gu£ R, &Sfimiles in$r£23 quglibetalia figura X;& fvt

;;;; ' Â B latus prioris ad C Deihomóìogumlatus álterius figy$.

ἀ.,6. ita fiat ££ latus figurcX adlatus GH: pofteag fupct GH fiat

figúraY fimilis,& fiiiiiliter pofitaipfi X. Patct, vt R. adS» itaJaiui,

- - cffe figuramX ad figuramX.
•.

*-^ _ - - CQ
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*C O R O L L A R IVM II. - -

Manifeftum eft,quòd, fi inter duas figtiras fimiles interpo

natur media proportionalis figura , qug fimilis fit illis, erit

eius latus medium quoque proportionale inter duo latera ei

homologa extremarum figurarum, & è contra fi latus figu

rg intermedig fimilium figurarum medium proportionale ;

füerit inter duo ei homologa latera extremarum;erit figura

illa media proportionalis inter extremas.Nam b primafigu

raad fecundam ei fimilem , & fecundaad tertiam duplica

tam proportionem habét laterum homologorum ; fed quä

do ,ÉÉÉ proportiones cgdem funt,etiameorum duplica- i coroll. g.

tg propórtiones eædem erunt,& contra. Ergo tamfigura in- ?rop.i9.i.3.

térmedia , quàm eius latus vicem antecedentis & cónfe

quentis obtinet. Et propterea mcdium proPortionale erit

inter cxtrcma.

h prrp. 17•

buiur.

•. PROP OS. XIX. THEOR. XV.
Aac:. £ 4.

- - - 26. V I. &*

Parallelogramma circa gquales angulos , atque circa con- 43. I. – –

munemdiametrum cdnftituta, latera in dire&tum haben

tia, erunt inter fc fimilia. Et fi fuerint ffmilia inter fe , &

habeant latera homologa in dire&tum pofita , confiftent

circa communem diametrum. Atque duo parallelogram

ma complementi gqualia erunt inter fe.

Duo parallelogramma A C, & EF coi;ftituta fint circa

communem diametrum DB G,circa angulos gquales A BC

& E B F, atque habeant latera homo!oga A B, BE in dire

&tum pofita3pariterque latera CB, B F in dire&tum. Dico

primùm parallelogrãmma A C, &
E F fimiliâ effe. Qjoniam reéta EG D

parallela ipfiDA bafi trianguli DB

A,fccat duo eius latera; ]gitur a triã- a £erell. r.

gulumABD fimile eft triangulo E prop. 6, bu

BG: Et propterea latera homiologa B _ F C *l*f .

AB ad BE atque D A ad E G, nec nonD B 2d BG in eadem

ratione erunt.Simili ratione quia F G parallela cftD C, ba(i

trianguli C D B,erunt triangula CDB,G B F fimilia inter fe,

& vt prius latera homologa C B ad B F, *;;;- DC adGF

2 11n
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v - - - - - - - - «vva in eadem ratione erunt eiuſdem B D ad

b prop. 7. N IE º candem BG. Ideoqueb A Bad B E, Api

lib. 3. E G,D Cad GF, atque C Bad B Fin eadem

c prop. 12 i ratione erunt.Quare permutando eA Bad B

ii, “ i Ceritvt l: Bad BF circa angulos gguales A

d prop. 15. A. oi BC, E BF3 pariterque a circa anglilos equa

lib. 1. ------ Sºi lesalternos,aut externum, 3 internum A &

E, erit B A ad AD, vt BE ad EG, & ſic reliqua omnia latera,

n prop.16. 9PPoſita. Quapropter n parallelogramma AC, & E Fſimilia

buius. inter ſe erunt. -

Secundò ſint parallelogramma AC, E F ſimilia, & ha

beant latera homologaA B, B E in directumpoſita, é ſicla

tera CB,& B Fin directum;& ducantur diametri DB,8 EG.

DicoDBGvnam rectam eſſe, Quoniam in duobustriangu

lis D C B,B E G parallela ſunt latera D C, & B E, cùm A B, B

e pror, ag. E in directum ſint poſite, 8 A B parallela ſitoppoſito lateri

lib. 1. D Cin parallelogrammo CA. Eadem ratione parallela ſunt

latera CB, & EG; ſuntouefanguli D CB, & BE G equales,

fprop. 17.
buius. propter ſimilitudinem figurarum. Ergogbaſes D B,B Gpa

bº7 rallele ſunt interſe; &b ſe tanguntin B. Ergo in directum ,

lliſ. ſunt poſita.

º"r Tertiè pico parallelogramma complementi NB, &BO

icer prep. equalia eſſe interſe.Quoniamº circa angulos equales adver

5.lil i. ticem EBC, & FB A latera ſunt reciprocè proportionalia:

i prop. 14. Nam vt A BadB E, ita oſtenſa eſt C Bad BF. Ergo k paral

huius. lelogrammaNB,& BO equalia ſunt.Quae erantoftendenda.

Eucl.45. I. PRO P O S. Xx. PRO BL. IV. -

Ad datam re&tam applicare parallelogrammum gquale re

Ctilineo dato, in dato angulo.

Sit figura reſtilinea R S, & quelibet recta data A B, angu

lus datus C. Debet ad rectam AB applicari parallelogram

mum equale reſtilineo RS in angulo C. Diſtribuatur rectili

neum in triangula R & S, & fiata parallelogrammum D E F

iº equale triangulo Rinangulo Eequali ipſi C pariterque fiat

b ri , parallelogrammum GL equale trianguloS, cuiusangulus

". º H equalis ſiteidem angulo C: Poſtea i fiat angulus B A K

c prop.11. equalisangulo C, &, e vt BA ad D E, ita fiat FEadAM &

buius. compleatur parallelogrammum AN:Similiter fiat, vtiM
2.
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ad GH, ita L Had M K, & complea- •*-* * . • • •

tur parallelogrammum M O. Qu9- :' .- - -

nianía duo párallelogramma A N : & —3£S> , d prop.1 A.
DFcirca aiigulos gquales A, & E ha- `$u-?. hwiur. * '

bent latera reciprocè proportigmalia 3 .

igitur gqualia funt inter fe 3 eft verò

triangulüm R faétum gquale paralle

logrãmmo D F. Igitur parallelogram

mum AN gquale eft triãgulo R. Rur- .

fus e quia própter parallelas A B,MN 3 ;£?. I Y.s

eft angnlusexternus KMNgqualis in- - -* , Pub. i . . .

terno,& oppofito angulo A,eftque angulus H æqualisan

gulo C, fiüe A. Igitur duo anguliH,&KMN gquales funt *

inter fe 5 funtque circa hosangulos gquales laterã reciprocè

Ê*§giturfparallelogrammum GL,feu eigqua

e triangulum Serit gquale parallelogrammoMO. Etpro

pterea duo parallelogramma AN &M O, ideft paralfelo

grammum KABO æquale erit duobus triangulisR& S, fi

ue re&tilineo dato: Eftquc applicatum ad reétam A Binan

gulo gquali ipfi dato C. Fa&tiim cft ergo Problema.

C O R O L L A R I V M. - Eucl.44. I

1. Patetqua ratione ad datam reétam applicari debeat paral

lelogrammum gqualc triangulo dato, indato angulo.

Applicatumg enim eftad rc&tamA B parallelogrammum g prop.ve:

AN £quale triangulo R in angulo A gquali angùlo datoC. Muiui.

P R OPOS. XXI. PR O B L. V. Eucl. v ;.

* « - … - * * , : • , - VI. & 14.

Datis duobus polygonistertium defcriberc, quod fimile fit II.

vni, & gquale reliquo datorum.

fprwr. r4.

bwiut,

* « • .

Sint date due figurg re&tilineg R, & S. Debet conftrui fi

gura , qug gqualis fit figuræ S , at fimilis fit figurg R. Super *prop. ••.

íjuolibet latêre AB figürg R fiat a parallelogramimum A D £4iut:

£quale fpatio R in quólibet angulö BAC;&produétaAB ;?/?. **•in E fuper BD in angulo E B D, qui b gqualis erit interno, & lib. i.

QPggfit9 B A C, fiat c parallelogrammìtim B F gquale fpatio j£?• 10«

S. Patet Parallelogranìma A D,& BF effe intéreafdefi Pa- ἀγής, ..;

+allelasÂ E, CFIRoftca inter duas re&as AB,& B E a fiatî "
- A a 2 ' ' media

-
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*

e prop. t6. media proportionalisGH, fuper quam fiat e figura x fimilis

#*:... ipfi R.; ita vt GH fit latus hofiológum ipfi ATB. Quoniam

£!** *7* R& X funtfigure fimiles, fhäbebit RaäX duplicatam ra
buiut. - - -

g prop. 19. ^ tiQnem, cius , quam habet latus A B

lib.3. S ad eius homologum GH; fedg A B ad

B E duplicatam rationem habet eius,

k prop. 7. A TET;E quam habet A B ad mediam propor

lib. 3. 5 -- tionalem G H. Ergo, b vt A Bad B E, *

1 p rop. 1. í ita eft figura Rad figuramX; fed i pa

huu. eL p|.jp GTjA rallelogrammum A D ad parallelo

grammum BF eft, vt bafis A B ad ba

fim BE (cùm fint inteF eafdem parallelas) Ergo k figura R,

;;''* "* ad figurám Xeft, vt parallelogrãmmum A Dâd parallelo

1®. 3. grammum BF ; eft vérò parallelogrammum A D £quale fi

1,,.,.,. gurg R,& garallelogrammtgm B F gquale fpatio S. i Ergo

i£T. figura R ad figuramXeft, vt figura R ad figuram S; ideoque.

m prop. 4. figura m X gqualis eft fpatio S,& fa&ta fuit figuraX fimilisip

lib. 3.. fiR. Qupderat faciendum. - -.

S C H O L I W^ 7M.

'Patet, quòd propof. 14. lib. II. Euclidis pars ef? , & comprehenditur

in hac vniuerfaliffima propofitionc. Ibi enim precipitur, vt quadratum

efficiatur æquale cuilibet fpatio re&ilineo; hic verò fiue Rfit quadratum,

fiue Polygonum cuiufcunque fpecici, defcribi poteft figura X æqualis ipß
S, & fìmilis alteri R. • . . • -•

Huel. 34. . PRopos. xxII. THEOR. xvII.
36.) 7.III.

Si in circulo du&g fuerint duæ re&c lineg, fe fecantes: paral

lelogrammum reétangulum, comprehenfùm fub fegmen

tis vnius, gquale erit ei, quod fub fegmentis alteriu§ conti

netur, reâângulo. Et fife&angula fub fegmentis duárum

re$tarum, fe fecantium, equaliâ fuerint: circuli peripheria

Pcr quatuor terminos illárum tranfibit.

In circulo ABF due re&e linee duétæ A EB,& DECfe

fecentiiE(fiùçambgfccent circüli Peripheriam in di$$us
- pun
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pù;, άis, vt in prima, & fecunda figura; fiue E~ H,

vna A EB eaim fecet in duobus punétis A

& B, altcra verò re&ta D EC tahgat ean- A

demperipheriam in vno punéto à fignis D,

& C éxpreffo, vt in tertia figura: fiue ambg

circulum tangant, vt in quarta figura).Di- C\ *,^.

co parallelogrammum reótangulum , con- _^B

tentum fub vnius fegmentisA E,& E B,gquale effe re&tangu

lo, fub alterius fegmentisD E,& E C contento. Coniungan

tur re&tæ \ C, D B. Quoniam duo anguli E

D B, & EAC, gquales funt , quia aut • fiint a prop.14.

in eodem fegmento CFB, vt in prima, & fe- • £!::. . .,

cunda figura, aut b angulus E D B continetur ;;;* 2, 4»

à tangente E D,& fècante BD, reliquus verò 10.2.

' angulus E ACin alterno fegméto B FCexi- c prop.*4.

ftit, vt in tertia figura , autc ambo angulià s ;££*

tangentibus, & eadem fecante contenti, æ- -

quales funt ei, qui in alterno fegmentoB F . -*

Ceffici poteft, vt in quarta figura ; funtque

anguli d A E C , & D E B gquales ad deor propè

verticem , vel vnus, & idem. e Ergo . 5.4. u.

duo triangula A E C, & D EB fimilia e cor. v.pra>

funt§.ę vt A.E ad E C, ita eft L) E. /2^ - {!: buius

ad E B. Quapropter fparallelogramum cor. i pro

re&angulum, fubÉÉ&ÉÉÉ; rO- A. D pof 14. bw;

portionalium contentum , ideft reótan- uu* .

gulum A E B, æquale erit reétanguloD

EC,quodà fecüda,& tertia continetur.

Secundo dug reétg A EB,& D EC, fefe. .

cantes in E , efficiant re&tangula A E B,& D

E C gqualia inter fe;& per tria punóta A,C,B
- - - - Scb. prop.ducatur g circuli£5? eria. Dico eam tran- $.i;:? 'P

fire per punótum D. Si enim hoc verum non

cft , tranfeat per H citra » vel vltra pun&um h ex prime

D. Ergo b reótangulumH ECgquale erit re

&tangulo A E B; fed erat reétangulum D E C

gquale eidem reétangulo A E B. Quare re

&angula LI EC, & D E C gqualia fiifit inter

fe, pars, & totum; quod eft impo{fib:le. Non ergo circuli pe

riphgria A C B tranfit per pun&tum H. Quapropter per pün

&ta As B, C, D tranfibit. Vt erat propofitúm. -

CO

part buiur.

 

 

 



I 9O E V CL IDIS RESTITV TI

i prop.2 l. 1

k prop. 34.

lib. I •

1 prop. 34.

lib. 1,

m prop. 34°

lib. I.

n ex ſecun

CO ROLL A RIVM I.

Manifeſtum eſt in primo caſu,ſi A B fueritdianneter circu

li,& C D perpendicularis ad A B,eſſe quadratum perpendicu

laris D E gouale rectangulo A E B, ſub ſegmentis diametri

contento.Namidiameter A B ſecat perpendicularem CD bi

fariam in Egideoqtte k quadratum D E equale eritrectangulo

D E C: ſedex hac propoſitione rectangulum A E B equale eſt

rectangulo D E C. Ergo quadratum ipſius DEgquale eſt pa

rallelogrammo rectangulo A E B.

CO ROLL A RIV M II.

Conſtatin tertio caſu, quod re&tangulum A E B, ſub ſeg.

mentisſecantiscontentum, gquale eſt quadrato tangentis E

D. Quja ſigna C, D exprimunt vnum punctum contactus; &

ideo rectangulum CED equale eſt quadrato vinius equa
- - a

lium ED, vel EC.

--- coRoLLARIvM III.
º -

-

Similiter conſtat in" caſu, quod quadrata tangen

tium A E, & E Dab eodem puncto cadentium equalia ſunt,

& tangentes A E, & E Dequales ſunt, etiam ; eo quod ſigna

A, Bvnum punctum contactus exprimunt & ſicC, D. Quare

re&tangulam A EB,&CED equalia ſunt quadratisA E, & D

E; & propterea (ex coroll.2, prop. I 7. huius) tangentesA E,

DE equales erunt. -

C O R OLL ARIVM IV.

Patetetiam, quod ſi quadratum E D equale fuerit reſtan

gulo A EB, neceſſariò E Dtanget circulum in D ; eo quod

recta E D non incidit in peripheriam circuli per A, B,8 pun

da parte bu (tum C,ſeu D deſcripti,niſi in vino punto tatùm, quod n à ſi

ius propoſ.

o cor-prop,

4.kº

gnis D, Cexprimitur. Quareº ED non ſecat, ſed tangit cir

culum.

Co
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C O R O L L A R I V M V. `*.

Similiter conftat ab eodem punéto externo non plures ;

quàm duas re&tas, tangentes circulum, duci poffe; eop quod pprop. 6.

ab externo pun&o E duæ reétæ tantummodoæquales inter lib. ••

fe duci poffünt.

C o R o L L A R I V M VI. w

Patet etiam, quòd, fi àpun&to, extra circulumpofito,duæ

re&tae gquales incirculum incidant, quarum vna fit tangens ,

altera quoque tangens erit.
. G>

S C H O L I }^ , ZM. £x

Si per verticem diametri circuli quotcumque re

#æ lineæ ducantur, fecantes circuli'peripheriam , 8

€*reäam ad diametrum perpendicularem: erunt

omnia reëiangula , contenta fub fegmentis cuiusli

bet dubiarum interfummitaté,& peripheriam,atq; CK.'

perpcndicularem interceptis, æqualia inter fe. -

Im circulo -4 B c , cuius diamcter D J4 E ' A.

ducatura H E perpendicularis ad diametrum a prop.1•.
D.4, eam fecams in E ;&per verticem.4 du- lib. i. '

cantur quotcumque reëie lineæ B.4 H, c.4 G, -

D.4 E, fecamtes circuli peripheriam im B,C,D, .

& perpendicularem in H, G, E. Dico rc£tan- [E

gula D JA E, c.4 G, & B.4H æqualia effe » H. J*•'.

Ἀfe. Coniungantur reâe B D,&c D. Qgo- JD . , b cor. prop.

am duo anguli E.4 G,& D.A c ad verti- 5.l 1.

cem b æquales funt, aut »mum angulum efficiunt; * c prop. so.

pariterque angulus reéfus E equalis eft angulo D lib. 4. *

c.4 imcfemicirculo retto. d Ergo duo triangula d coroll. 1.

€.4 E,D.4C fimilia fumt ; ideoque D.4ad J4 prop. 4. bu8

c eft,vt G.4 ad J4 E. Quare e retiamgulum c. iu . . .
4G, fub intermedijs proportionalium contem- [B G>g# }•

tum , æquale erit reétangulo D.AE,fub extre- £J• �•

mis comprehenfo. Eadem ratione triangula E J4 fcor 1.prop.
H , & à v, D fìmilia erunt,& freäängulum. H G. 14. buiua.
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a prop. to.

lib. 1.

bprop. 3.

lib. i.

c cor.prop.

16.lib, i.

d prep.3,

lib. 1.

e prop. 1 $.

lib. i •

fprop.6.

lib. t.

£ prop,4.

ti&. i. '

In prop. 1 2 .

l1b.1.

B. 4 H equale erit reííangulo D./ E. Et pro

A. pterea omnia reëiangula B./£ H , C.4 G , &- D

4 Eequalia ert;it inter fe. Quod erat proban
dum s.

PROPOS. XXIII. PROBL. VI.

E Datis duabus reétis lineis,in altera earum

pun&um intra , aut extra reperire ,,

quod efficiat duo fegmenta , inter qu£ reliqua fit media ,

proportionalis. Oportct autem medictatem re&te linec,

intra quampunétum fignari debet, non minorem cfferc

liqua.

Sint due re&tg lineg AB,&C debet reperiri pun&um intra

re&tam lifieamA B,vt in primo cafu,vel extra eam in dire

&tum vt in fecundo, ita vt fe&a linea C fit media proportio

nalis inter faéta fegmenta ; fed in primo cafu opórtet, vt fe

miffis ipfius ABnön minor fit, quâ C. Super diametro A E B

fiat circulus A E B, cuius centrùm G ;&à à terminoBduca

tur BDperpendicularis ad A B, feceturque b BD £qualis ipfi

C. Poftea à termino D (in primo cafu ) ducatur crééta linea

DE parallcla ipfi A B,qug nön cadet extra circulum,eo quod

femiffis ipfius A B, ideft radius, feu altitudo femicirculi A B

fupponitur gqualis,aut maior quâ C,feu quâ perpédictilaris B

D;&propterea DEtanget,autfecabit circulú in E: at in fecú

do cafu coniungatur rééta DG ad centrum circuli, fecans

eripheriam cius in E. Deinde a fecetur reéta BHgqualis ipfi

E» coniunganturque reötg E H, D H. Quoniami in duobus

triangulis E D H,&BH D fa&a funt duoTätera BH, & D E.

gqualia , atque latus H D eft com2 ) E • miune ,& anguli comprehenfi E D

- ', H , & BHD æquales funt inter fe ,

.! B!-3 A (eò quod in primo cafu e funt alter
- c H G. niin parallelis D E,& B Agin (ecun

do verò cafu ffùnt ad bafim trian

' guli ifofcelijDG H;propterea quod

- radijs gqualibus GB, GEadduìntur
H. IB. C* A equales B H, E D). Igiturg bafis E

H cquaiis cf. B D, feu C; pariterquc angulus 1) E H çqualis
cft ingulo D BH rcéto ; ideoquc * H EPerpciidicularis eft ad .

 

 

I) E;
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D E; & propterea in primo cafu i E H fecat perpendiculariter ip-op 15.

quoqucdiaimetrum B A gquidiftantem ipfi D E; at in fecun- *'°' ìudo cäfu k H E continget circulum in punëto E. Igitur t paral- k corv i j.

ielogrammum rectaiigulum A H Bgjuale eft quadratoreάς {??

line§ H E;& ideo mH E, feu ei æqualisCmedia proportiona- prop z z.

lis erit inter fegmenta A H, & H B. Vt propofitum fuerat. jj,,

m coroll. 15

C O R O L L A R I V M I. prop. 1 4•

- - buuus.

Si datæ fuerint dug reéte lineæ, quarum vna fit media, reli

qua verò gqualis fit aggregato extremarum trium propor

tionalium;vtraque extrema reperiri poteft ex primo cafii hu

ius propofitionis.

C O R OLL A R IV M II.

Conftat etiam , quòd data re&a linea fecari poteft, vt re

&tangulum fub eius fegmentis contentum gqüale fit dato

quadrato ; fed oportet , vt latus dati quadrati non fit maius,

quàm femiffis datg re&tæ lineæ. Nam in primo cafu huius

propofitionis pofitâ fuitC non maior, quam femiffis A B ; &

faétum fuit reétangulum A H Bgqualequadrato ipfius C.

CO R O LLA RIVM IV I.

Patet, quòd, fi duarum linearum reétarum vna fit media,

reliqua véro fit differentia extremarum trium proportiona

lium; vtraque extrema reperiri poteft ex fecundo cafu huius

propofitionis.

COR O L L A R IV M IV.

Conftat etiam, quòd data re&ta linea produci poteft,vt re

&tangulum, excedens fub produéta, & eius prodüétione con

tentum, gquale fit cuilubet dato quadrato. Faétum enim fuit

reétangultim A H 13 gquale quadrato cuiuslibet re&tg C da

tg, in Iccundo cafù huius propofitionis. -

P R O P O S. XX I V. P R O B L. VII. Eucl. 28.

39.V1.

Ad datam rcάam lineam dato reótilineo fpatio , gquale pa

B b ralle



-
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rallelogrammum applicare deficiens , aut excedens paral

lelogrammo, quod fi, ■jfe fit alteri dato: oportet autem ,

quando parallelogramnum dcficiens applicandum eft,

datum (patium maius non cffe parallelogramno , fuper

dimidia defcripto, quod fimile fit parallelogrammo dato.

Sit datum quod'ibct fpatium rc^iineum C, & parallelo

grammum !), atque re&ta linca A 3; & fupcr eius medietate

E B fiat a parallelogrammum £ F fim Je ipfi D. Dcbet ad re

;!!** *** &iam A B applicari parallelogran-mum &quale fpatio C,&

Ë. deficiens (in primo cafu), aiit excedens (in fecundo cafu )

bwtw/. parallelogrammo, quod fimile fit ipfi D: fed neccffe eft,in .

c coroll... primo cafu , vt fpatiumC non fit miaius parallelogranymo E

prop. 17. F. Fiat * parallelogrammum R fimile ipfi EF,& gcualc fpa
hu1ur. tio C, fitqne KS cius latus homologufin ipfi F B: Ft quiá in

;gt; \ 5${J. —\E primo ię;fií fpatiun í; feu

hutwr. S -.N ei gquale parallelogramnum 1$ non

e coroll 4. ' *.. \0 mäiüs parallelogrammo E F. c Ergo

prop * 3. . A `·! latus KSgquale, aut minus erit late

huuur. _E_H_IB re ei homologo E B, fcilicet medie

fcor.pr2p. tate ipfius A B. Quarerc£la A B d fe

1 6. hutur. , R. cari poteft in H,fiçuti in fecundo ca

g cor. Prop. 2…Si fu • jjroduci poteft , vt re&tangulum

Ę. A H B ggugle fit quadratorêêg KS. Poftea à punét6H du

Jî';.'' catur fH N paraJIéla ipfi F B, quic fecabiturgâ G B diametro

i cor prop. Parallelogrammi in N, & perN üticatur b ON S parallela ip

z 9 tik i. fi A B, extendaturque quoufque conueniat : cum A S, paral

}?re? 1. Jela ipfi BO F, in S. Et quoniàm k quadratum ex HB a | re

Ê άtangulum B H A ef}, vt B H ad H A (cùm habeant commu

í. “ nem altitudinem H B); cftque , parallelogrgnryum H O ad

Κ..,. Parallclogrammum SH, vt bafi§ B H ad b. fjy HA. m £rgo

parallelogiamnum H O ad ParallelQi;?. 3. G, F

1* ff •P. 3. /> ] grammt. n. S H eft , vt quadratum ex B

• 3 • A r- ' *. T .. H ad rc&targuJtin E fi A , (eg a ad ei g

9 prop. 19. -. :'*, / £ quale quadratun rc& g K S. Hfi agtgm
Huiuf. / • *. parallefcgran nrtim E H ad paral!:io

{%.' s. § O N granmuia H O, ei , fimile $irca diaige

q prop. 19. trum conmurem G L N , vt p quadratum cx b B ad quadra

li*. 3. tum ex B H.4 Ergo ex compofitione ordinata Parallelogran

1 prop. 18. mum E F ad paíallelografimum S H eft , vt quadratij cx
t-rar. , E B ad quadrãtun; re&g KS; fed, r vt quadratum ex E B ad

- - - qua

..
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quadratum reάς KS, ita cft parallelogrammum E F ad pa

rallelogrammum R, feu /ad huic gquale fpatium C. t Igitur

parallelogrammjgm E F eandem ritionem habet ad paralle

logrammium S H, atque ad fpatium C;ideoque g applicatum

parallelogrammumS H equále eft fpatio dato C; xàtque de

ficit in primo cafu , & excedit in fecundo in figura H O , qug

fimilis eft ipfi EF, feu z parallelogrammo dato D. Qu9d erat

faciendum. -

P R O P O S. x XV. P R O B L. X III.

Propofitam reétam lineam terminatam fecare in duo feg

nienta, quorum vnum medium proportionale fit inter to

tam, & reliquum fegmentum. Vocetur autem reéta,fic fe

&ta, fecundum extremam , & mediam rationem diuifa.

Data reéta A B fecari debet, vt proponitur. a producatur

reóta A B in C,vt ipfa A B fit media prQp9rtionalis inter pro

du&tam A C, eiufque produétionem B C; fecc turque bBD

gqualis BC: erit C A ad A B vt A B

ad BC, fcu c ad ei gqualem B D:& A. B

diuidcnd9 d C 3 , feu e ei æqualis DB -*—3.-------:

ad BA erit, vt AD ad D 3; & prò- D

pterea fegmentum B D erit medium

proportionale inter totam A B reli

quumque eius fegmentum A D. Qupd erat faciendum.Vo

cetur rccta A B hac ratione feóta in D, diuifa fecundum me

diam & extremam rationem.

C O R O L L A R I V M. -

Patet, quòd fi re&ta linea fe&ta fuerit extrema, & media ra

tione , atg; ex maiori eius fegmento detrahatur fegmentum

minus:erit maius fegmentum fc&tum extrema , & media ra

tione , cuius fegmcntum maius eft ilIa,qug Prioris linee mi

nus fegmentum erat. fa&ta enim fuit tota C A ad A B,vt A

B ad B C. & ideo ex hac propofitione reóta A C fe&ta erit in

B extr< mn , $ me d, a rarioné, cuius minus fegmentum erit B

C: pyftea fe&tm fuit B D æqualis ipfi B C; & óftenfà fuit reéta

A B fecta cxtrema & mcdia ratione in D.

• -

B b z PRO

f prop. 3 1. 3

t prop 7 l. 3

u prop. 4.

!ib. $.

x Def v.

buiur.

z cor prop.

1 6 buuur.

Eucl. 1 1. Il

& ,o. W J •

a prop. 23.

buius

b prop 3 •

lib. 1.

c Prop. 3

lib. 3.

d prop 13.

lib. 3.

e prep.3.

lib. 3.
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£ti*. PRO PO S. xXV 1. T H E O R. XV III.

^. - v - - - - -

Si duarum reûarum linearum , in eadem rationc diuifàrum,

vnâ fit feéta extrcma & media ratione ; altera quoque fi

militcr fe£ta erit. Et fi dug re&lg, fingule fe&tg fuerint ex

trema , & media ratione ambg in eifìeni ratiónibus fe&c
CItlfit. -

Sit ^ B fe&tain E cxtrema , & niedia rationc, cuius maius

fcgmentum A E ; & vt BA ad A E, ita fit L, C ad C F. Dico

IE CDin F feétam quoque effe cxtre

A—i— ma , & media ratione. QuoniamB

A adA E cft,vtDC adCF: Ergo
a prop.13. F . P., diuidendo a BE ad E A, eft vt D F

lib. 3. &5T*Tä***'&; ad FC;&inuertendo b erit A E ad

b prop. 9. E B, vtCFad F D. Et quia A B fe
lib. 3. &a eft in E extrema,& media ratione: Ergo c A Ead EB eft,

££%£*** vt BA adA E; fed vt BA ad A E, ita erat D Cad C F. a Ergo

£# „., D Cad C F eft , vt AEad EB; fuit autem, vt A E ad E B,ita

í'í **'• G Ε ad FD: Ergo, • vt DCad C F, ita eft CFad FD.ideoque

&pr3?.7.1.3 C D in F fècatur extrema, & media ratione.

Sccundò fint feétg dug reéte A B;& CDambg extrema , &

media ratione in E, & F. Dico eas fecari proportionaliter. Si

hoc verum non eft,fit CG(maior,vcl minor, quam DC) ad

£prim.par. C F, vt B A ad A E. Ergo, vt diétum feft , ficutiA B in E, ita

huius : erit G C in F fe&ta extrema , & media ratione ; ideoque g re

g co'*: &tangulum F G Cæquale erit quadrato mediae propórtiona

???°*"* lisCÈ; fed ex hypothefiC Ferat media proportiofialis inter

{'';„,,. FD, & C D. Ergo b parablelogrammum reétangulun F DC
h coroll • • •

- *2- . .

prop, i4- gqualc eft quadrato eiufdem C F. Quare Parallerogramma

Å. ` reótangula FG C; & F D C gqualia inter fe erunt: pars , & to

jpro, . 1 3. tum, quod eft impoffibile. Non ergo aliqua G C maior , vel

lº 3 minor, quàm DC habere poteft ad CFeandem rationem ,

* prof?.** quam BA adA E, ideoqué ipfàmet DCadCF erit, vtBA
ad A E. Et diuidendo , BEad E A erit , vt D F ad F C, & k in

;$io AEadEB erit, vt CF ad F D. Quare patet propo
1tllIll.
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C O R O L L A R I V M. - Eucl. 5.

XIII. ,

Ex his duabus propofitionibus deducitur , quòd , fi alicui

re&tg lincg fecundumextremam,& mediam rationem diuifg,

addatur reéta gqualis maiori fegnento: cQmpofita linea fé

cundum extremam , & mediam rationem fecatur , & maius

fegmentum eft , quæ à principio reéta linea. namin propofi

tione 25. fe&ta fuit A B in D extrema , & media ratione , &

addita BCæquali maiori fegmentoB D, erat B D, feu eiæ

ualis CB ad B A vt A D ad D B: vnde tamABin D, quàm

A in B in eadem ratione fecantur ; & propterea ex hac 26.

ropofitione reéta CA in Bextremo,& media ratione feca

ÉÉÉ ficutiAB inD extrema,& media ratione fcétacrat.

-

Finis Libri quarti.

JLI
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L I B E R

Eucl.lib.

IV.] I. €9* Q_ V I N T V S.

refiâ, VI.

D E F I N I T I O N E S.

I.

Eigura re&tilinea infcribi in circulo dicitur, cùm finguli cius

anguli tangunt circuli peripheriam. Et circunfcribi dici

tur circulo, cùm fingulafigurc latcratangunt circuli peri

phcriam.

II.

E contra circulus infcribi dicitur in figura re&tilinea, cùm

circuli peripheria tangit fingula latera figurg. Et circum

fcribi dicitur, cùm circuli periphcria tangit omnes angu

losfigure.

:—T<£ prt reâilinea figura.4 B c D dicitur infcripta cir

zzR culo, cuius radius JA E, quamdo finguli anguli JM, B,

ID 1E c, D tangunt peripheriam circuli. Etfigura F N di

— IE citur circum(cripta eidem , quando fingula eius latera

\ 2 F G, G N, N K, KF tangunt peripheriau circuli in •

[N 92^$ punâis B, C, D, -ae.

E contra ijdem pofìtis circulus , radij E./, erit

infcriptus inf.guraFGN K, &• circumfcriptusfiguræ J4 B C D.

Arcbiwedi, A X I O M A.

de spkera ,

°°'** Si a terminis reâe lines , fùbtendentis arcum alicuius circu
li, ducantur dué reéte limeç, congurr£Qtes £xtra circulum,

&totc extra ipfum pofitæ, vel fimiliiaodo ducatur Yma
ôïíïéì:erunt lifieae cóprchendentes maioresPeriphe

ria comprehenfa ; fubtenfàverò rc&ta linea minor erit ca

dcm pefipheria, feu curua

Sit
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sit enim circuli periphcria JA E C, fubtem/a verò

reífit JA c, &- curua JM B C, atque duae tangentes

circulum JA D, C D , concurrentes in D , & extra >

circulum cadentes. Mamfeftum eft reéfam JM C mi

morê cße peripheria J4 E c,nec non curua JA B C,cü

reti a fit omniiim breuiffima : & JA E C minorem •

effe quàm A B c, &- J4 B c minorem effe , quàm J4 Ä

D c. eo quod.4 E c minês rccedit à reäitudine •,

quàm ae B c, & hgc minùs, qudm Jt D c.

P R O P O S. I. P R O B L. I.

A d datam re&tam lineam, atque ad eius pun&um , angulum

defcribere, qui quinta pars fit quatuor reótorum.
- •

Ad datam reétam A B.atque ad eius pun£tum Bangulus ef

fici debet,qui fit quinta pars quaruor reótorum. Secetur a re

&talinem A B extrema,& media ratione in C,cuius maius feg

mentum fit A C;& ceptro A, interuallo AB circulus b D de- ,fcribatur , in quo applicetur , h reéta B D gqualis maiori feg- ;;;t. I 2 •

mento A C. Digg angulum A B D cffe quá:fitum.Jungantur £,„,.,,.

re&tg A D,& CD.Quoniam c tres reëtæ BA, A C,& C B pro- j£. „.

portionales süt,& eft B D gqualis AC,atq;radiusAD gqualis d prep. s.

A B. Ergo in triangulis A B D, & D BC circa d gquales angu- lib. i.

los A D B, & B, fübtenfos à radijs æqualibus, eft A B, feu ei

aequalis A D ad D B,vt D B ad B C. Qjare e angulus C D B æ- *?*°P«6.

tiaJis cft angulo A ; & eft ACadCB, vt BA jd AC, feu yt fj;
D ad D B:Ergofangulus A D B, feu ci gqualis B,duplus eft ;;t , -

anguli C D B, fèu angüli A. Ergo qualiuìii partium ângulus "**

A cft vna 3 erit β duæ partes , & D pariter dig. Quare anguli g ,,.,. , s.

A, B, & D, fimul fumpti, (quis cqüales fùnt duoDus angulis Ę.

reçtis) æquales ertint quinque angulis , quo- .

runa quilibet gqualis eft ipfi A;ideoque angu

Jtts A quinta pars crit duorum reétorum. Sed

quam proportionem diiplam habet angulus

B ad anguiam Ascandem habent quatuor re

άti ad duos rcctos: Et permutaiid6 b angulus

3 ad quatuor restos crit , yt angulus A ad Bºë;

diios re£tos ; fed angtiJus A quinta pars eft

diiorum rcçlorum. Lrgo iangultis B quinta Tmts £ft quatuor i De^s 1.3

re£torui:. Vt crat propofitt: h.

CO.

a prop. 2 5.

liv. 4.

h prop. 1 .

lib.3.
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Euc!. 1 o,IV C O R O L L *A R I V M.

*3 Prop. 24.

lib. 1.

b prop. 1 ».

fib. 3.

c Coroll. 5.

prop 1 8.

lib. 1.

d prop. 24.

lib i.

e coroJl. 2.

Prop. 13. l 1.

fprop. 1 o.

h;uiu r.

Hincpatet • qua ratione triangulum ' fofcelium conßitu;

dcbeat, in quo quilibct angulorumadbafimúPlus fit anguli
verticalis.

-

P R O P O S. II. P R O E L. II.

Angulumreperirc, qui fit quintadecima pars quatuor reéto
fum_».

' Efficigebet angulus, qui fit vna pars, earum, qualium qua

fuo; r§£ti in quindecim partes gquales diuidütur.Fiat a angu

IusA B Cguplus vnius ahgiiii trianguli gquilateri. Et quia,

yt duQ reéti ad quatuor reëtos,ííáêï angulus vnius triangu

ligquilateriad ângulum ABC, vtrgque enim rationes funt,

fubduplg s & Permutando ,víóúôÉäïîäîî angulum

%jj;uli £quilateri, ita funt quátúóÉÉÉåíåâ angulum A B

C: cft * verg vnus angiiií trianguli æquilateri tertia pars

quorum, reétorum: Ergò angulus A B C tertia pars eft qua
tuor re&torum. Fiat rurfus angulus C B D tertia pars quatuor

£§9£u}m;iggfi* æquìiísiíÁÉC. É quia e anguli omnes

A BC, CBD,& DiBÄÈÉ, pun&tum B æquales funt qua

£9£$££££9; dtioaiíiíÁÉÖÜÊÜäïêëìíîïës
quatuor reétor*•ergo reliquus angulus ABD tertia pir§quo

A. ugerit quatuQr re£tQrú.Poftea fiajtfanguli

-. B g ABE,EBF,FBG,G BHqui finguliæquáles

*£~.'*°** fint quintæ parti quatuor feάorüm : efit, vt
<s> antea , quintus angulus H B A gqualis prg

*C^3 jribus , & quinta pars quatuor reétortini. Et

^^AF G. ôïóriá angulusABF æqualis eft anguio A B
a. ??j; vterq; gqualis fit duabus Quintis qua

tuq; reâorum:Suntque duo anguli A B , & A B 2 æquales

quòque. Ergo refidui anguli CBF,&DBG gqualcs$; -

Deinde quiâab gqualibus angulis ACB, & CB D au j'É
tL11'ά angüli A B E,&FBG: Ergo refiduusjgg Â E

BC gqualis eft duobus refiduis angulis CBF,& G B 9; funt

verò oftenfi anguli CBF, & G B D gquales inter fe. Ergo an

gulus E BC duplus eft anguli CB F; & totus angulus F B F

triplus eft angiiliCBF. Eadem ratione tam angulus A B E.

quam

-
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quàm ABH, quàm H B G,& quàm F B G gqualis eft triplo

ánguliCB F.Quare omnesanguli F B E, EBA,A B H, H B

G,G B F, fimulTumpti, quinquies fummam trium angu!o

rum gqualium vni C B F, ideft decies & quinquies angult;In

CBF continebunt. Et propterea angulus C B F, dccies ôc

É fumptus,gquatur angulis omnibus circa punétum g corai. 2.

, ideftg quatuor reétis. Quoderat faciendum. - '; prop. 13,1, 1

P R O P O S. III. P R O BIL. III. Fug!:;6.;
- ` -, 1 5. 1 6. IV.

Intra datum circulum triangulum dato triangulo æquiangu

lum, & polygonum gquilaterum , & gquiangulum trium ,

quatuor, quinque , & quindecim laterum , & quodlibet

aliud , quod ex continua duplicatione laterum eorundem

polygonorum confurgit, infcribere. Vocenturautem hu

£gdi figuræ æquilateræ, & æquiangulæ: figuræ Regu

àICS .

In circulo B C D, cuius radius A B infcribendæ funt figurg , 0

imperatæ. Et primò triangulum,quod fit æquiangulum dato Ë;? 2.6.

triangulo Z XY. Abfcindatur a circuli fegimentum B D C, îpj. se.

capiens angulum æqualem ipfi angulo Y, & iungatur reéta B ij. '

C , & in oppofita pàrte abfèindatur b feg
rmentum B C D, capiens angulum æqui- Z

lem angulo X, & cofiiungantür reétæ B D, X $y

&C D. Patet angulum I) gqualem effe an- c coroll. I.

gulo Y,&angulîim C æquálem effe ip{ix; prop.** l, 4.

ideoque c triangulum infcriptum circulo

}$9 gquiangulum erit triangulo dato

Sccundòpro triangulo æquilatero,& æ- C IX

quiangulo diuidentur , (vt in præcedenti faétum eft ) omnes

3pguliadcentrum, ideft quatôr reâi, in tres angulos BAC,

C AD, & D A B qui finguli fint æquales tertiæ partiquatuóÁ Éprep. 1 o.

reçtorum 5 Pr9 quiadratô verò fiarit a quatuor ángülfaciééfi- ** **

trum B AC, CA D, D A E, & E A B; finguli gqüales quar

§Parti quatuor rectorum , feu re£ti; Atqüe pro'pentagono j£: *
fiant quinque anguli B A C, C A D, D A E,E ATF,& FA B, É;$

finguligquâles qùintg parti quatuor rectoriim;Táíåéím pro ííiíT

9u£tijegaggio ad geiitrum fiant , quindecimanguli BÀC, -

CA D • DA E, EAF, &c. finguli'æquales deciïèçíiíïìïë
- " C c parti
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J8E parti quatuor reétorum. Manifcftttm e£

2.7IN… inqualibet ex his diuifionibus angulos cir

ca centrum diftribui in partes eqùales. At

in omnibus producantufr radij AB, A C,A

D, &c. yfqje ad circuli peripheriam inL

}, £gnétis B, C, D, &c. & coi\jurigantur reάg

+ BC,C D , D E, &c. quoufqué compiëìíî.

tur figuræ. Oftendefidum eft oninià præ

diéta polygona effe gquilatera,& equiian

gula. Qu9niam omnes anguli B A C, C

\ A 2, &c. verticales ad centrum A equa

' les faéti funt , & radijomnes funt páriter

> goiumles. Ergog omnia triangula ifòfcelia

j B A C, C A D, D A E, &c. fünt fimiIiter

%/ gqualia, gquè alta, & gquiangula inter fe,

& eorum bafes BC, C^), DE, &c. gqua

les erunt. Quare figura B C D E È &c.

p d . . gquilatera erit. Et quia anguli omnes ad*• -*;SJ bâfes ifofcelium, vt funtBCA, AC d,

¢. \t 9 9A: A 2 E, &c.$$$$ funt:

€< *' Ergo bini binis gquales erunt ; ideoque ,

-*,-7 angulus B C Díî, erit angulo C D E,

'/ & fic reliqui omfies. Quare qüiglibet figu

'. ra B JJ E &c. circulò infcripta,gquián
ID 1E gula eft, & æquilatera.

- Poftea patet,quod fi in qualibet ex diétis figuris diuidantur
5!;;*** onìné§ò anguli ad centrum bifariam,& rurfus bifariam,& fic

• - • vlterius, afque in peripheria circuli reétæ, fubtendentes æ

quales angulos ad centrum, ducantur quoufque figuræ com

pleantur , defcriptæ erunt aliæ figuræ æquilateræ,& æquian

2<5 gulae ; & fic in triangulo æquilatero
- ? D | G7§JB èx bibartita diuifione trium angulo

g prep.4.

lib. 1.

angulorum ad centrü cöfurgit,figura

- - lorum BAC, C A D, p A Bcoafur

- $ get figura hexagona , fecundò figura

\/2- ' duodecim laterum , tertiò figura vi

oäo laterum,poftea fexdecim,poftea

duorum & triglnta , &c. At in penta

ginti quatuor laterü,& fic vlterius.in

quadrato verò ex bipartita diuifione

gono confìrgit primò figura decem laterum, PofteaÄ§.
- .- PO 1te
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poftea quadraginta laterum,&c.Tandem in quintidecagono

confurgit figura$$$ , poftea fexaginta , &c. qtfae ,

omnes, vt prius oftcndentur æquilatcræ , & æquiafigulae , vt

eft imperatuim. Vocentur autem huiufmodi figuræ æquilate

ræ, & æquiangulæ, Regularesfigurg.

C O R OLLARIVM I.

_

Manifeftum eft reétas lineas omnes, quæ ducuntur à ce1

tro circuli ad angulcs polygoni regularis, circulo infcripti,

aequales effe inter fe , & bifariam fecare angulosfiguræ; eo

qüod radij funt eiufdem circuli.

co RoLLARIvM 11. ' • . '

, Rurfus reéte omnes, quæ à circuli centro perpendiculari

ter ad latera polygoni ducuntur,gquales funt inter fe;eo quod

in circulo polygoni latera, gqualia inter fe,i diftant gqualiter ipr*p. i o.

à centro ; & própterea centfuim circuli erit quoque cèntrum *i**

polygoni infcripti. Vocentur autem huiufmodi perpendicu-*.

lares Radijfigurg regularis. - - -

C OR OLLARI VM III.

Conftat etiam polygonum regulare diftribui in tot trian

gula ifofcelia æquiangula,& æquilatera inter fe,verticcm ha

bentia in centro circuli quot funt polygoni latera.

COROLLARIV M IV.

Manifeftum eft etiam quodlibet polygonum equilaterum,

circulo infcriptum, effe quoque gquiahgulum. Nam k latera ***'*£':

gqualia auferunt Periphérias gqüäles ideoque, ! fubtendunt {'',„Îî*ángulos gquales ad centrum& propterea , vt in hac propofi- - ■ •

- - - - rop. 1 7.

tionc dictum eft, efficiunt figuram gquiangulam. £.

S c H o L I P^ 7M.

Facilè deducitur, quòd latus hexagoni regularis æquale eft radio cir

culi,im quo figura in cripta eft.Nam hexagonum diuiditur m in fex triam m corou. 3.

gula jofcclia, verticcm habentia in centro circuli , & figur£ , & eft qui- buiu prop.

Cc 2 libet

-
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n prop. 18.

lib 1.

oprop. 6.

lib. i.

p prop, z, o.

lib. I •

Eucl.7.1 *•

om

a prop. 3.

buinr.

b prop. ι i.

i 1b« 1.

c Croll ».

frvp a 1 .

!ib z .

d prop. 23.

lib. z.

e prop. i 6.

Jib. i.

fcor 1.prop.

7 1. 4.

libet angulus ad centrum tertia pars duorum re£forum:co quod fex gqua

les amguli ad centrumt? reëiis funt æquales. Ergo n reliqui di6an

guli ad bafim cuiuslibet trianguli ifofcelis æquale s]unt dμάbus tertijs

duorum reétorum. Et propterea o quilibet eorum tertia pars erit ducrtim

reétorum. Quare triangulum quodlibet eorum, in quæ difirtbuitur he

zagonum eft gquiangulum ; ideoque P equilaterum erit. & proptercal:

tus trianguli, feu circuli radius, æqualis erit bafi, feu lateri hexagomi.

Notandum eft mom effe adhuc repertam artem defcribendi intra circt;

lum polygonum regulare cuiufcumque multitudinis laterum , »t heptago

ni, momecagomi , vmdecagomi , &c. & proptcrea vocabimus polygöma re

gularia, fuperius expofita (brcuitatis gratia ): Polygona regularia motæ

defcriptionis. -

PROP OS. Iv. P RoB L. Iv.

Circulo dato triangulum dato triangulo æquiangulum,&

quodlibet polygonum regulare notg defcriptionis circun
- {cribere.

. Sit datus circulus A BC, cuius centrum F. debet circa ip

fum defcribi triangulum æquiägnlum dato trianguloZXY,

- & quodlibet polygonum re

ulare notg defcriptionis. In

çribatur a triangulum A B C

gquiangulum ipfi triangulo Z

XY, aut polygonum tot late

TllIm »$; petuntur ; & à cen

tro F ducantur b perpendiculares FO, FR, FS, &c. fuper la

tera A B, B C, &c. que fecent peripheriam in punétis O, R,

S, &c. & per hgc puri&lâ ducantur c circulum tangentes, H G,

G K.&c.quoufque compleantur figurg circunfcriptg;cunq;

eifdcm tångentibus d pérpendiculares fint ijdem radij, e ergo

A B, & G H parallelæ erúnt , pariterque B C, H K, & fic reli

quæ gquidiftabunt: ideoque fefficient angulum GHKgqua

lem anguloA B C. Et fìniìiliter angulusG oftendetur gqualis

angulo A, & angulus K gqualis oftendetur angulo C, & fic

reliqui. Quare triangulum, circunfcriptum circulo G H K,

gquiàngultim eft triangulo datoZXY,& figura circunfcri

pta G H K N gquiangula cft ; cùm eius anguli gquales fint an

gulis figurg regularis infcriptæ A B CE.

Pofteaiii polygonis, duótis reétis FG,& F A,quia inĘn
gulus
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gulis G OF,&V G F duo g latera GO,&GVæqualia funt, gege!:3;
êùm fint latcra gqualiuni quadratorum ex tangentibus , ab prop.z. v. l. 4

codem pun&o düëtis, & radij FO, FV,inter fegquales , at- h

que latûs F G commune: Ergo b anguli OG F ,&VG Ffiint líp? 7.

ihter fe gquales; Sed i reéta FA diuidit quoque bifariam figu- %„ ,.

rg infcriptg angulum BAE,& eft angulu§ B AEgqualisQ jjj7. íü

fîenfüs ángulo`HGN: Ergo eorum fèmiffes , fcilicet anguli 'iui.

HG F, & BA F gquales / -

funt ; eftque HG paral

lela ipfi BA; Ergo k GF
Κ coroll.z. -

paraílela eft ipfi AF,& prop.7 l.4

conueniunt in F: i Ergo 1 cor.prop.

vna & eadem reêta linea 17. l. 1 •

eft F AG, ex centro per

angulos vtriufque figu- ,,/.'!

ÉÉÉÉåíifíéïíôïíïeiiîa- H

tione re&tg lineg erunt

F BH, F C K, F D M,& F

EN , qug à centro per

angulos vtriufque figu- -

* rg extenduntur. Deinde K.

quia BA parallela eft H tt. 15

§, bafi trianguli HFG: Ergo m A Bad G Heft,yt BF ad F jj'', :
H. Eadem ratione B C ad H K eft, vt eadem B F ad candem , £Äi 3

FH; ideoque, n vt BA ad HG, ita eft BCad HK: & funt an

tecedentes B A, & B C gquales 1n polygono infcripto regu- o coroll. 1.

lari. Ergo •& confequentes HG & H Kgquales funt inter fe. prop. 10.1.3

Eadem ratione reliqua latera K M, MN,NGgqualia erunt

inter fé, & ipfisG H, H K. Quare figura GHKN gquilatera

eft ; fed prius erat gquiangula. Ergo p figura circunfcripta G p prop. 3
HKN regularis eft.Quód erat faëiendüm. buuuis

. • • -

. - •**
.-• •

COROLLARIV M I.

Patet etiam, quòd reάς omnes extenfè à centro circuli ad

angulos figure rcgularis circunfcriptg , diuidunt angulos fi

gurg bifariàm. Oftenfum enim fuit íeétamFG fecare angu

Ium figurg H G N bifariam.
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coRoLLARIvM II. .

f prop. 18.

lib. +•

Patct , quod , f omnes anguli ad centrum circuli, vel eius

peripheria diftributa fuerit in quotlibet partes equales terna

fio plures , & rc&te pun&tm diuifionum coniungcntes, intra

circulum ducantiir, ncc non reétg circulum tangentes paral

lelg reétis coniunétis producantur: defcripta erunt duopoly

goha regularia parium laterum fimilia inter fe , alterum cir

cunfcriptum, alterum verò circulo infcriptunm . Eritque cir

cunfcriptum ad infcriptum,vt quadratum radij vnius ad qua

dratum radij alterius3& vt quadratum re&lg lineg ex centro,

vfque ad angulum circunfcriptg figure ad guadratum radij

circuli. Duάς enim fuerunt in hac pfopofitione tangentes

G H, H K, &c. parallelg lateribus AB, B C, &c. & Oftenfa

fuit figura G HM gquiangula figurg A B CD, & latera circa

angulos gquales in eadem proportione gqualitatis ; & rurfi;s

latus H Gad A B fuit, vt G F ad circuli radium FA, vel vt ra

dius O F ad radium F P. Et propterea/fuper his lateribus pro

{√ erunt figurg fimiles, & fiimiliter pofitg GH K

ad A BC D, in eadem ratione , quam habet quadratum ex

F G ad quadratum radij F A,vel vt quadratum ex O Fad qua

dratum ex FP. Vocentur autem huiufmodifigurg (breuita

tisgratia) circulo adfcriptg.

, S c H o L 1 J^ . 71.

Duo polygoma regularia patrium lateram fimilia funt interfe.

Habcant duo polygona regularia JA B D,& ς H N £quales multitu

dimes laterum. Dico polygona effe inter fe fimilia. Quia t omnes amguli
t Scho!. 2.

fr^?. 8.' 1. intcrmi, tam polygoni.A B D, quàm polygoni G H Nfunt æquales tot bi

u coroll.9.

prop. 1 8 l. 1

x pr **. 1 6.

iiv, a.

mis retfis (dcmptis quatuor ) quot funt eius latcra: Suntque ex hypothe

fi tot latera in vno, qüot in altero polygono. Ergo u omnes anguli polygo

ni v4 B D, fìmul fumpti: equales funt omnibus angulis polygoni G H N,

£!££; : fujnmg verò prædiciorum angulorum, in ymoquoque poly

gomo regulari diflributæ funt in angulos æquales (cùm regulare polygo

num fit equiangulum): Ergo quilibet angulus .4 polygoni JA B D £qualis

e$t cuilibct angulo G polygoni G H N. Cum que circa praediífos ang*los

gquales latera habcant eandem rationem equalitatis (cùm regulare po

lygonum fit £quitaterum ). Ergo x polygo; Tcg. laria -4 B D, G H Nfi

7i:iii.: i;:ter fe jumit. - PRO
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- Eucl 9. 14.

P R OP O S. V. P R O B L. V. \ ;:;! • ■•

Circa quodlibet Polygonum regulare circulum ->
-

defcribere.

Sit quodlibet polygonum regulare A B D. Debct circa

ipfum áefcribi ciiculüs. Du&ta recta A C, cirgà triangulum » $ <}

Α BC, defcribatur a circulus, cuius centrum O5& cgniung£ *îgr.

ííiírêá\iiiieaB D. Et quia in duobus triangulis à B C • & D '"**

CBduo latera AB,& DC gqualia funt , cùm fint latera{egí

jiiis figuræ,& latus B C efíéommune,atgue 3nguli A B$ &
- b prop. 4.

ID C Bgquales fiint inter fe: Ergo* anguli B,A C,& J D B æ- í; ? 4.

Quäles fünt inter fe, & infiftünt fupër eadem recta BC» ad

eafdem partes conftituti: Ergo , circun- A. cprop. 14.

ferentia circuli,cuius centrum O per tria - lib. ,.

punéta A, b&C duéta, tranfibit quoque

per quartum punétum D.Eadem ratióne E

peripheria circuli, cuius centrum O,§
tranfit per tria punéta B,C& D,tranfibit

quoq; per punëtum E,& fic per reliqua. -

Quare a circulus, radi9 O A defcriptus, To d 7)ef *.

c`Cunfcriptus erit polygono A BC D E. Quod erat facien- **'**
dum. - >,

C O R O L L A R I V M.

Patet idem punótum O effe centrum circuli, & polygoni

regularis, in eo infcripti,punétum intermedium gquè remo

tum ab omnibusangulis eius. :

P R O P O S. V I. P R OBL V I. Eucl.4.8.13

- IV.

Intra triangulum , & intra quodlibet polygonum regulare

circulum 1n1cribere.

Sit quodlibet triangulum,aut polygonum regulare A BC.

Debet infcribi circulus in his figuris. Er primò in triangulo

fccentur a anguli A, & B bifariam à re&ti§ A D,&BD `quae aprop.s.i.*

 

- COIl
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b prop 1 r.

lib. i.

c prop. 2. 5.

lib. 1.

dprop. $.

huius .

e prop. 1o.

lib.*.

fprop.*3.

lib. z.

g 'Pef. i.

buuuu.

Eucl 3.

XIII.

- concurrent intra triangulum,vt in D, û àquo

cadant perpendiculares D E, DF,& DGfu

per triangüli latera. Quoniam in triangulis

funt , & duo anguli ad E & F funt reéti gqua

les quoque,atque latus D B eft commune,&

: oppofitum reétis angulis: Ergo c DF æqua

B, ' F' G lis eft ipfi D E. Eadem ratione in triangulis

DE AT& DGA , erunt latera D G,& D E gqualia inter fe.

Quare gquales erunt tres perpemdiculares DF, D E,& D G

inFer fe, qug funt diftantigpuiìóti Dà lateribus trianguli.

Secundòin polygonoregulari circunfcribatura circulus ,

cuius centrum D. Et quia in circulo A BN reótæ lineæ appli

cate AB, BC,CN, &c. funt inter fe gquales: ergo • gquali

ter diftant à centro D; ideoque duétg perpendiculares l) G,D .

E, DF, &c. gquales erunt inter fe , vt æquales erant in trian

- - -. gulo.Et centro D radioD E, defcripto• • • • • • • ...

circulo EFG, tranfibit neceffariòper

ę § \. É F , G , &c. & gíg;flatera

§Â£'.-...jr,.*\$ figurarum in pun&tis E, F, G, &c. eo

$. \ < : ,, quod radij D E, DF, DG, &c. perpen

C§ ir - 2M diculares funt ad lateraAB, BC, &c.

%.-* Quareg circulus E FG infcriptus eft fi

: V1 guræ A B C. Quod erat faciendum.

C O R O L L A R I V M.

Patet idem punétum D effe centrum circuli, atque pun

&tum æquè remotumàlateribus polygoni regularis circulo

infcripti. a. /

PROPos. VII. THEOR. I.

Inpentagonoregulari duæ reéte lineæ fubtendentes angulos

figur$ fe mutuo fecant extrema,& media ratione; & maio

ra illarum fegmcnta gqualia erunt pentagoni lateri.

Sit pentagonum regulare A BD, & dug reétæ lineæ AC, B

E fubtendant a11gulos figurg A B C& BA F. , & fe fecent in

H. Dico tam. C A , quam E B fecari in H extrema , & media

ratione, & carum naiora fegmenta C H , & E H æqualia effe

- cuili

f5B F, & DÉÉçiùoaìguiadBequalesía&i
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cuilibet lateri pentagoni BA. Defcribatur a circulus A BD a prop. ;.

circa pentagonüm. Quoniam * in quadrilatero B E D C, cir- £uiu. .

culo infcrijjto duo oppofitianguli CB E,& D,fimul fumpti, %£"*?. **.

gquales fufit duobus réétis: eftque sangulusBCDgqualisa; j;gulo D in regulari pentagono: Ergo duo anguli E B C, & B Â£• 3•

C D, fimul fümpti, gquales funt diiobus reçtis; ideoque 4 dgg âÄ.i«.

re&tg B E, &CD fuht inter fe parallelg. Eadem ratione CA, lií. 1.

&DE parallelg funt. Quare e C H ED IB e prop. z6.

parallelogrammum erit, in quo latera lib. 1.

oppofitaC H,& D Egqualia eíunt,& fic

HÈip(i C D,vel cuilibét BA gquale erit,

Poftea quia anguli BAC,&A E B, infi- E

ftunt peripherijs æqualibus BC,&AB: C fcoroll. r.

ergo fanguli BAC,& A E B gquales prop. 17.

funt; eftque angulusA B E communis: ID Iib. m.;

Ergogtriangula E BA , & ABH fimilia ;;?;
fuit ; ideoque E B ad B A erit , vt A B ad BH: fuit autem o- f;f;*!

ftenfa H Egqualis ipfi BA. Ergob t9ta BEad H E eft, vt H h prò.,.e.
E ad HB; ideoque , BE fe&ta eft in H extrema ,& media ra- 7j.3. " T '

tione, cuius maius fegmentum H Egquale eft ipfi B Alateri : erep. 15.

pentagoni. idem concludetur de fubtènfaCA. Quare patet *** 4.

propofitum.

S C H . O L Ir P^ 7M.

Si in pemtagomo tres reéfg, angulos fubtendentes, gquales fuerint ,&

intermedia fecuerit collatcrales extrema, &• media ratione,quarum ma

iora fegmenta ad eafdem partes æqualia fint bafi , atque vtrinque relin

quat portiones £quales: erit tale pemtagonum rcgularé.

Inpemtagono./ B C D Efimt tres fubtem/e c.4, B E,4 D æquales,&

fubtemfa B Ejecet.4 C, J4 D im N, O cxtrema &- mcdia ratione, vt ma

iora Jegmenta C N, D O £qualia fint C D , atqueEO,B N fimt gquales. -

Dico pemtagonum J4 B D regulare effe. Quomiam um triangulo.4 c D a I- £!•p.6.
fofcelio propter £qualitatem laterum.A c,./£D - t6. 1 •

eft bafis c D equalis maiori fegmento c N late

ris J4 C extrema , &• media ratione diuifi. Er

go, vt im propofitione prima huius offenfum eft,

erit angulus J4 CD duplus anguli verticalis C

J4 D.Eadem ratione angulus J4D c duplus erit
- - - - Scb. -anguli c.4 D. circumfcribatur o iam circulus $: prop

triangulo J4 C D, & c fecentur anguli J4 c D, cpröp. 8.

.AD c bifariam à retiis C Z, DX, quæ fecent lib, 1.

D d peri
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• peripheriâ impunétis Z, X; &• coniungantur rc&iæ J4 X,X £, D z, z.A,.

& XZ, patet angulos C J4 D,C D X,X D.4,.A C Z , 2 C D ad periphe-,

d coroll 1 riam circuli æquales effe , &* ideo u peripheri£ abfcißæ , & e reäae fub-,

£r*P 16. tenfæ æquales erunt: vnde fpentagonum J4 X c D z regulare crit, g &>

i ». , fubtenfa X Z æqualis erit ipfis JA C, J4 D, ideoque ipfi B E ; hfccabitqiie,

; §".?"* jubtenfas -4 c,.4 D, & yiciffim ab eis fccabitür exirema ,& media ra

ÉÊ,rop. tione , &• maiora fegmenta gqualia erunt ipfi c D ,& interfe ; & i idco

§. bui;,. ' ' mimorafegmenta X N, 02 gqualia erunt ; fed ex hypothefi B E ßmiliter,

g cor. prop. fecabat eafdem fubtemfas.4 C, J4 D in N,0. ErgoX 2 tranfit per pumiia,

48.lib.». N, O;& propterea ablata portione N 0 communiter ab £qualibiis B E ,

5 Prºp. 7. xz erunt duæ refidue B N,o E £quales duabus refiduis x N, oz fimul

buiur. fumptis , & B N femiffis priorum gqualis erit X N femiffi poiteriorum:

} {?3*, quare pumtium B cadet in x. Et eadem ratione pum&fum E cadet in Z:

pÄp. 13j.} *j4?figuræ J4 B D E, & JM X Dz fibi mutuò congruent ;& ideo figura,

- .4 B C D E regularis quoque erit. Quod erat,&c. '. .

•*

£f? PR O PO S. VIII. THEO R. II.

Si figurarum regularium eodem circulo infcriptarum lateri

hexagoni adíatur , vel tollatur, latus decagoni: efficietur

reóta linea extrema,& media ratione feéta,maiufque com

Pofitg fegmentum erit hexagoni latus, & maiusTegmen

tum diminutg erit latus decagoni.

In circulo A BC fit re&a linea A B latus decagoni regula

ris, & ei in dire&tum addatur B E gqualis radio eiuiffem circu

aSgh. prop. !i, & proinde a gqualis lateri hexágoni regularis eidem circu

3. **tur. 19 incriptibilis. Dico rcótam A Efecari iii B extrema, & me

dia ratióne, cuius maius fegmentum erit E B. Ducantur reótg

??"*. 3. cx centro DA, DB,& Dji. Quoniam b angulus ad centrum
buiur. - ,- - -

- -
Afa- A D B, cui fubtenditur A B latûs decagoni Eegularis, decima

c prop. is. £*£ eft quatuor reélorum , fiue quiiita pars duorum r &to

ÊT '** rum ; funtque c tres anguli trianguli ifofcelij A 1) B gquales

duobus reólis: Ergo quilibet angulusDBA ad bafimgqualis

d prop., s. eft dtiabus quintis duòrtim reçtorum; & propterea úngulus

lib 1. D BA duplús eft anguli A D B. fed aanguilus A BD externus

in triangülo DB E gqualis eft duobus internis,& oppofitis ar

e prop.6.l.1 gulis B D E, & E (qui e funt gquales,cùm fubtemiâ Iatera E B,

• D Bgqualia fint , faóta enimi fuit E B gqualis radio circuli).

• , . Ergo angulus A B D duplus eft anguli E,vti prius dupius crat

anguli A DB & propterea anguli b , & B DAæquales iii,fe

- li1nt»

'

ì



; L I B E R ' V. ' .* f . 2 I. ■

funt,& eft angulus A communis: [Ergo . . . E?.

düò triangufâ E D A, &DB A fimiliá' ' _._j ἀ

funt, ideoque E A ad A D eft, vt D A ad „'

A B; eftqüe E B gqualis radio D A : Er

go ficut prius A D, ita nunc E B media

proportionalis erit inter E A , & B A s. |

proptereaque g E A feéta erit in B extre- \c

hma , & meàia ratione scüius maius feg- ;

mentum erit EB latus hexagoni, & B

fcor. 1.prop.

minus fegmentutm latus decagoni regularium in --- ---g tn decagoni regularium in eodeni cfr-,

culo§£; he *- -

Secundóex latere hexagoni £ B, fiue ex radi6&i,cúl;,
* • • • • • i ■ , • • . \ : > ** • r*^ : * _ • • FacIIO circ -

ratur reéta BH gqualisÉÉÉ A1ateri decagoniŠ

culi. Dico E B féêafi in Hgxtrema,& fîêîìåíïí,
maiusfegrhefitúm erit 3 Hlatus decagóìi NáíôÉÉIma

iori fegjeritö ipfius EA, fe£t£ extteiii, & íüìïí

tollitiir BH1egimento minoriB Aequalis. Ergo b ipfà B EÊ

catur quoqtt &xtteria, & média ratione,&íís fegmentum

maius érit B H. Quod erat oftendendum. T ' - -

«..* * . . * * . T ' _. - - - ' . *

… . , , , s C. H o L. I . p. ' 7M. '.

* silinet reffae diuif? extrema , & media ratione fieri, maiu, f.gnen

tum latus hexagoni,erit reliquum fegmentum litus decagoni regulärium

ab eodem circulo comprchcnforum ; & fi minus fegmeiium fueritiÄ

decagoni, erit reliquum latus hexagoni: Et fi május fegmemtum fuerit

latus decagomi, erit tota latus hexagoni. . -

, Sit retia c.ae B fe£ta extrema, & media ratione. E,primò C B feg

imentum maius fit latiis hexagoni: Secundò C B fegmentum minu, fitÉ
tu, decagoni: Tertiò B C fegmentum maius

fit latus decagomi. Dic6 im primo cafu B.4 ef- 9 % A.Ê

fe latus decagoni ; im fecundo verò, &• tertio C B }

B.A erit latus hexagoni. Si hoc verum mon , S # # ,A.

ef fit B E latus decagoniim primo cafu,& la- -

tus hexagomi im fecundo , &• tertio cafu : erit JB C E A IE

reéta i C B E feéta extrema , &• media ratio- •••••••!

' , * •

h cor, Prop.

2 5 ; l. 4.

- “…

iprop. 8.

butur.

k pr•p. 26.

ne ; fed ex hypothefi C B.Afecatur extrema , &- media ratione: k Ergo uà...

ambæfecantur im eadem rationc: ideoque C B ad B E erit, vt C B ad B.A. l prop.4 t.;

2gare I B E, & B.4 £quales funt , pars& totum, quod eft impoffibile.

£Qgare patet propofitum. ' - _" . . *

Dd s PRO.

4.!ib.4. ,

-
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Arcbim. P ROP O S. IX. PR O B L. VII.

prop. z. 1. 1•

££;'° Circulodato adfcribere duas figuras regulares inter fc fimi
cywnare. les, ita vt circunfcriptg , vel infcriptæ differentia à circulo

minor fitquacunque magnitudine propofita.

Sit datus circulus AB C, & quglibet fuperficies X cuiuf

cunque{√ . Debent circulo adfcribi imperatg figurg.

2prop.\. Circunfcribatur a circulo ABC quadratum £j » &ad con

£*f*: ta&um Aconiungatur radius D A;& vt fa&um & quadratum

$p.*** gquale fpatio Xvna cum quadrato EHeft ad quädratum E

$i- „ H, ita: fiat quadratuRr3gjAPad§¤ fe&tae lineg D

íôïÀ. * G,& dücatúraâ punétoG re&taGN perpendicularis ad dia

d pro}, i«. metrum , fecans peripheriam in N , feceturque e femicirculiproP. - - - - - - - ceturqu

3. 1. peripheria ACBbifariam,& rurfusbifariam,& fic femper,

ec* prop. quòufquefarcus AF miinor fit, quàm AN; Et feceturę ar

' ;£;; gusAOgqualisAF, £qniungantiirque reéta FO, qug h feca-,

{ἐ ;'* bitur à fàdio A 9 in $bifariam,& gerpendiculariter Et quia

£. .. tres re&c S AgF K,NGperpendicülares funt ad radium D A,
ÈÉÊËi... erunt* inter fe parallelg: cadit veròĘ£g 3 CXtre

hprop. 19. - Im2S DaraIICJaS , G N , eo

;g* *• - IR. A S. ÉÉ'NAmaior eft,quá

FA : Ergo pun&um K cadit

inter pufiôtà A, & G; & pro

pterea rcéta D K maior erit,

quàm DG;& ficut AF meti

tur femiperipheriam A F B,

ita k O F düplum ipfius AF

metietur totam circuli peri

pheriam. Diftribuatur iam to

ta circuli peripheria in partes

CF,FO, Ö P, PQ, &c. inter

fe gquales ; & coniungantur

re&tæ lineg C F, FO,O P, P

i prop. 14.

1. 1.

*T ;^ *,

* Ax.1. i. 3.

L.

1 coi, prop. Q, &c. atque i ijs parallelg du
16* !. I. … cantur tangentes SR, RS,T

- L,&c. quoúfque cQmpleantur

m.,..,.,. figurc m regulares fimiles , circunfcripta SRTV • ipfcr Ptà

p,}.XTi;. vërö C F O P B. Patet figuram SRTV ad figuram CFQ P.
iur. Beffe, vt quadratum radijilliusDAad quadratumÉD K

llluS;
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huius ; fed n idem quadratum ex D Aad quadratum ex ma- n prop.z.

iori D Kminorem rationem habet , quàmi ad quadratum ex * 3:

minori D G, & vt quadratum ex D A ad quadratum ex D

G, ita erat fumma fpatiiX,& quadrati E Had quadratum E

H: Ergo • figurasRTV ad figuram CFO P 3 minorem. ?''***
proportionem habet, quàm fumma fpatij X & quadratiE â, prop.

Had quadratum EH; Et diuidendo p differentia figurarum , ?4.1.3.

S RITV,& CFO B, ad figuram CF O B mimorem propor- q poí. ..

tionem habet , quàm fpatium X habet ad quadratum EH ; i.3.

habet q verò idem fpatiumX ad infcriptamfiguram CFOB

maiorem proportiónem, quàm ad circunfcriptum quadra

tumE H,(cùm hoc maius fit illo): Ergo differentia figura

rumS RTV,& C F OBad figuram CFO Bminorem pro

portionem habet, quàm fpatium Xad eandem figuram in

ícriptamCFOB;&propterea r differentia figurarümSRT rprop. 3.

V,& C FOB minor erit£g3X. CùmqueJcirculus A BC *3. ,

maior fit§£ infcriptaCFoB,& minörfigura circunfcri- £*******

ta SRTV: erit exceffus figurc circunfcriptg fupra circu- "*

um, vel defe£tus figur£ infcriptg ab eodem circulö , minor,

quàm fit differentia figurg circunfcriptg S RTV, & infcri

ptg CFO B; Sed differentia harum figurarum adfcriptarum

iminor oftenfà eft magnitudine X. Igitur differentia circun

fcriptg figurg S RTV, velinfcripteCFOBabeodem circu

1o A 15 C, minor eft quacunque magnitudine propofitaX.

Quoderat faciendum. -

PRo Pos. x. THEOR. III. £;

CQug incirculispolygonafimilia, fiue circunfcripta inter fe ,

fiue inlcriptainter fe, funt induplicata ratione radiorum.

Sint duo polygona fimiliaA BD, & FG K infcripta , fiue ,

circunfcripta circulis, quorum centra R, & S. Dico infcripta

inter fe, fiue circunfcripta inter fe habere proportionem du

plicatam radiorum eorundem circulorum. Et primò in in

fcriptis ducantur reétg A C, H F fubtendentes angulos æqua

les B& G,& coniungantur radij R A, RB, SF,&SG.Quo

niam circa angulos æquales B, & G lateraABad BC, & FG , prop.6.ad G H funt proportionalia (propter fimiilitudinem figura- 75 ;-•-*

rum. Erg9 e triangula A BC,& FG H fimilia funt, ideoque b,, , , §.

anguliACB,& F HG gquales funt ; fed & anguliad centrum hb. $.

»
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R,& S dupli funt angulorumh ad peripheriam AC B,& F H G:

• Ergo anguli R, & Sgquales funt, & circa eos latera, feu radij

circuli fünt in eadcm ratione gqtialitatis. Ergo c triangula A

£ prop.6.1.4 B R,& F GS fimilia fùnt; proptereaque, d vt A B ad G F, ita ,

$ cor-*-?.4. erit radius A R ad FS: & èeofum duplicatg proportiones eg
J _ • dem quoque erunt:habetfverò

;;';;!rf. p. 2t£§ polygonum A B D ad polygo
íir. ' I *-. / .' Inum F G. K duplicatam ràtio

lib.4. *•.:. , ■em lateris AB ad eius homo

/? logum F G. Ergo g proportio

gProp. 7.l.3 Polyg9ni ABDad pólygonnm

. . J< • FG K duplicata eft pröportiö:

nis radij A R ad radium F S. - - . ' . .

-Secundoinfiguris circunfcriptis ab angulis equalibus A,

' & F : atque ab gqualibus B, & Gad £cgtra iungäritur re&cA

R, FS, BR£GS,& adconta&usN O,XZ radijconiungaritur

NR,OS, XR,Z S. Quoniam b dug BN, B X equale§ fünt;

hcoroll. 3. cum fint latera gqualium quadratorum ex tangéritibus ab eo

prop • •.i. $ dem punétodu&is,& duo radijN R,XR equáles quoque;nti

ipreP 7.}. * que R B communis:Ergo , in duobus triangulis BN R,& BX

R funt duoanguli RBN,& RBX gquales, ideocpe angu

- - - A. - . -^ lus R BN femiffis

erit anguli A B C.

: -
Eadé ratione an

gulus R A N fe

n ffis erit anguli

B A E: pariterque

. jn r eliqua figura

`` angulu$ S G Ö fe

' miffis anguli po

„ „„.,,. lygoni FG H ; nec non angJt$ §' o femiffiserit anguli G F

'*** Míííçìüôùíåíïíôáíigüí R A N& S FO$u$l$!g;$ìfì
iä , prop. fint femiffes angulorum equalium BAE;& G H M;${{§
4 l 4. duo anguli re&i ad N, & O equales Frgö ! diiQtriang!{? N

£co; ou • ÍÜ& FÖSfimilià fùnt,ideóquc m AN ad FQey£y£S£§d

jp.i.* Ö$íåíçìÜôïíôáôÝíïígula B N R & GQS fimilia

?**!!! *; eriinr,ideoque n BN ad GO efir , vt ea dem NRag eangem

£';;: OS: Quapropter o due AN,& NB fiiy ul ad duas F O,& OG,

;; ?*'* íáéïí ìåíïí ÁÉìà FG: erit vt radiusN R ad radium G§ 3 £ &

j{.r.ii.;. corum duplicatc propQrtjQgcs gcdçm quoqu€$y$t; Quare,

}rop. 9 i.§. vt prius, polygonum A BD ad Poiygonum F G K ;*
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3.

,

* tesÂnguli E B G. Etfquóniam , fi arcusSC gqualis eft ipfi A

proportionem duplicatam eius, quam habet radius N R ad

Eadium OS. Quod erat propofitum.

PRopos. xi. THE o R. iv. . £t ss.

In eodem, vel gqualibus circulis anguli ad centrum , fiue ad

peripherias , & fe&igres eandem rationem habent curi pe
' ripherijs, qtiibus infiftunt. . r. - •. . , , , , : '

- - - - r • . -.

In eodem, vel in circulis gqualibus fint prinò duo anguli A.

ad centrum A B C, & E B G,infiftentes peripherijs A C,&

E G. Dico eandem rationem habere arcum A C ad E G , ,

quamhabet angulus ABCad angulum E B G. Sccetur a ar- %%£'*
cus EG bifariam,& rurfus bifariam , & fio fùcceffiuè fubdiui $Âi -

danturarcus intercepti # quolifque perueniatür ad arcum E Ę.t.,

M , qui minor fit quòcunque arcu affignabili; Et c in arcu C 'c víroll. 4.

A fiimatur arcus CS multiplex ipfius E M, ita vt eiusexcef. p. op.i6.l,2.

fiis, vel defeétusS A ab ipfâ AC fit.gqualis, aut minor, quàm

EM,& ideo minor quacunque data magnitudine; Et coniun- -

gantur radijB M, BS. Quoiiiam d quoties arcus EM metitur d coroll.£.

ärcum E G, toties angiiIiis EB M rhenfurat angulum E BG 3 f**?**?***

pariterque quoties arcuIsEM mcnfurat arcum€S, toties an- • . . . .

gulus EBM menfiirat angulum:SB C: Igitur e arcusSC eae- * def.6.l.3.

áé partes erit arcus E G,quemadmodú angulus S B C eft par- fcoroll.i.

• \ - %*;j prop.17.1. z.

C, ncceffàriò angulus S B C gqualis eft angulo ABC(Et

tunc patet propöfitum). At fi g arcusSC fiiaior eft, quam g .„.u ..

A C, neceffàriò angülus S BG, maiori peripherię infiftens, jrop.ii.i.

erit maior, quàm aiigulus A BC; Et fi arcusSC minor fue

rit , quàm A C,erit ángulus S BC minor angulo A BC. Qua-

re fiunt quatuor magnitudines arcus

ACprima, at fecunda eft arcus E G;

anguilus ABC eft tertia , & angulus

EBG cft quarta ; & infuper dugaliæ ;

magnitudines, fcilicet arcus SC, &

angultis S BC funt egdem partes con-

fequentium, ideft ad eas habent ean

dem proportionem;& fiunt vnà ma

iores, aut vnâ minores antecedenti

bus,ita vt exceffus,aut defeéìus à pri- h prop. 24:

ma minor fit quacunquc affignabili quantitate. Ergo barcus. h3.

N. - - n.
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-

i prep. 13.

lib. v.

k prop. i 1.

lib. g.

1 prop. 7.

lib. 3.

m 7)ef 6.

lib. 3.

m coroli ».

prop. 17 l. z.

o prop. 14•

lib.3 -

p prop. 7,

{jb. 3 •

ACadarcum E G eft, vt angulus ABCadangulumE B G ;

quod erat oftendendum.

Secundò fint ad peripheriam duo anguli A DC, & E

DG infiftentes peripfierijs A C,& EG eiufdem,vel gqualium

circulorum. Dico angulum A DC adangulum EDG effe,vt

arctis AC eft ad arcum E G.Fiamtanguli ad centrum A B C,

& E B G. Quja i angulus A DC femißis eft anguli ad centrum

AB C, & angulus EDG femiffis eft anguli E B G. Ergo, &

vt angulus ÄÈCAâ angulum E B G, ita eft angulus A D

C ad ângulum E D G; fed, vt angulus AB Cadangulum E B

G,ita eft peripheriaACad{√ E G(ex prima parte

huius) Ergo, l vt angulus A DCad angulum ED G, ita eft

peripheria A Cadperpheriam E G. quod erat fecundum.

Tértiò in eodé, vcl gqualibus circulis dico feétorem ABC

ad fe&orem E BG habereeandem rationem , quam arcus A

C, qug eft bafis illius, ad arcum EG, qug eft bafis alterius fe

&tofis.faéta fuperioriconftru&ione, ea omnia , qug diéta fuit

deangulis adcentrum intelligantur diéta de fe&toribus. Qua

propter m fe&tor SBCeritegdé partes fe£toris EBG, queTi

* ádmodumangulusSBCpartes eft anguli EBG, feu arcus S

Ceftpartesarcus E G.Infuper n arcusSCarcu AC,atq;feétor

SBC fe&tore ABEvnà maiores,aut vnâ minores erunt.Quare

funt quatuor magnitudines arcusAC, arcus E G, fe&tor A B

C,& fe&or E BG, atque due alig fcilicet arcusSC,&feétor

S BCfunt cgdem partes confequentium , fcilicet ipfius ar

cus E G,& feétoris E B G, que denominantur â numero ex

continua bipartitione confequentium orto , & funt vnâex

cedentes, vel vnâ deficientes à prima, & tertia, fcilicet ab ar

cu AC, & à fe&ore A BC. eftque exceffus ipfius SCà prima

AC, vel defeétus minor quolibet dato. Ergo o arcus AC ad

arcum EGeandemrationem habet,quam feótor A BCadfe

&orem EBG.Quod erat poftremoloco oftendendum.

C O R O L L A R I V M I. -

Patet in eodem, vel gqualibus circulis fe&ores effe inter

`fe, vt funt anguli ad centrum, feétores continentes. p Nam •

ambg proportionesegdem fiunt, proportioni , quam habent
arcus, quibus infiftunt. v.

CO
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C O R O LL A R IV M II.

Manifeftum quoque eft, vt funt quatuor reéti ad angulum

in cétro circuli , ita effe totanm circúli peripheriam ad arcum

illiaiagulo fubtenfum ; & ita effe circulum ad feétorem ab il

lo angulo contentum. Nam , vt angulus re&tus in centro ad

quemlibet angulum in centro, qita eft quarta pars periphe- q ex prima

rig totius ad arcum fubtëfum reliquo angulo,& r ita eft quo- part. **i**.

que feétor, qui quiarta pars eft circuli adTeétorem à reliquo ''*'''*?**

angulo contentuinm. Etfantecedentium quadrupla ad eadem Éii.,

c9nfequentia proportionalia erunt, fcilicet tota circuli peri- É íis

pheriaad arcum reliquo angulo fubtenfum , & circultis to- -

totus ad feétorem à reliquo angulo contentum eandem ra

tionem habebunt, quam quatuor re£ti ad angulum ad cen

trllm ».

PR O P OS. XII. TH E O R. V. Eucl.*•

XII.

Circuli inter fe funt in duplicata ratione radiorum. ' -

Sint duo circuli R& S,eorumque radijA E & F K,quorum

tertius proportionalis fit X. Dicó circulum R ad circulum S

habere duplicatam proportionë eius,quam habet radiusAE

ad radium F K, feu eandem, quam AE habet ad X. Adfcri

bantur a circulo R duo v - a prop.9. ba

polygona regularia fimi- 144 •

lia A B C D,& M N O P,

ita vt exceffus figurg M

N O P circüfcripte fiipra

circulú,& iefeétus figürg

A B C D ,nfcriptg a5 eó

dem circulo RTniinor fit

quacunque nagnitudine

propofita;Poftea b adfcri- -

bantur qirculoS dug figure FG HI,& QOVTfimiles ipfis . „,,,figuris ABCD,& M N OP:erunt c fimiles figure circunfcri- jj? •

ptg M NO P, & QOVT inter fe, nec non fimiles figurg in

{çriptæ A BCD, & FG H I inter fe in duplicata ratione radij

EA ad radium KF, feu d vt AE ad X. Et quoniam circulus S d ;, ,. ;,

minor eft polygono TOV ei circunfcripto. Ergo polygo- lib. 3. '*
C 1YUIfm

b coroll. z.

prop 4.huius

 



• 1 8 EVCLIDIS R ESTITVT I

e prop., t. 3 num e MNOad circulum S maiorem proportionem habct,

quàm adpolygonunTO V; habet verò polygonum M NO

f*rop.6.1.3 äd polygónuim QOVeandem proportionem, quam A E ad

X.Ergofpolygofium MN O,(ideft quantitas excedens cir

culum R exceffu minore quocunque dato) maiorem pro

portionem habet ad circulüm S, qüàmAE ad X. SimiIiter

- quia circulus S maior eft polygono ei infcripto FGH ; Er

g prop- .. gog polygonum ABC ad circulum Sminorem proportio

lib 3. inem habet, quàm adpolygonum FGH: Habet autem poly

gonumABCadpolygonum FGH proportionemeandem,

5 prop. 6. quamAEadX. Ergo b polygonum infcriptum A BC(mi

lib. 3. fior circulo R defe&u minori quocunque dato)minorem ,

L. proportionem habet ad circulüm S,quàm AEadX;ideo

/i*, ?'** quei circulus R ad circulum Seandem duplicatam propor

**** tionem habebit radij AE ad radiumF K. Quod erat often

dendum.

'Arcbim.de PR O P O S. XIII. THEO R. V I.

ircul. -

jî; Circulus æqualis eft triangulo, cuius bafis æqualiseft peri

phcria: circuli, altitudo verò æqualis radio circuli.

* SitjÉ; &; Cll

2> ius radiusX B,&triã

£<ÈS ulum HKM , cuius

E(3\j è)G afisĘ;£;

-
integræ peripherig

I!\X BD,& altitudo, feu

perpendicularis H K

Fs¤§3.-..._..._ . T^t aeqüalis fit radio cir

l>Si --- culi X B. Dico circu

JK S M lum æqualem effe ,

a prop. 9. trianguloHKM. Adfcribantur e circuloX dtio polyg9na

buiu. regufária,& fimilia E FG extra,&A B Cintra ipfum , ita vt

differentia eorum à circulo minor fit quacunque magnitu

;£';* *** dine propofita. Pgftea* du&ta XO perpendiculari à centr9

j;, ad latus figuræ infcriptæ, & coniunganfur r££tæ XF 23£$

;£?*** XA,& s fiât KN cqúalis perimetr5 circun£gipti P9lygoni
£u.,. E FGI,& k S.gqiialis Pefiiyetro figurg A BGP3% R1« ae

ÉÉÉÉÉ. qualis perpendicülariXO, & coniungantur reétæH N •& R

*£*/ • S. Qu©nfam d polygonum regulare E F G 1 diuiditur in tot
tr12RA
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`triangula ifofcelia æqualia inter fe, vertigetm in centr9Xha

bentiâ, quot funt eiús latera: funt verò diéta triangula æquè

alta , quiâ eorum altitudines funt radijaequales ipfi XL, fèu

H K. Èrgo e polygonum E FG I eft tam multiplcx trianguli ea f;.i §.

ÉXF,qüámperifîeter eiufdem polygoni eft multiplex vnius

lareris E F ; fed KN eft æqualis periiiietro E F G I di&tiêá

goni. Ergo,fvt KN ad E F, ita eft polygonum EFG Iad fprop.3.l.;

triangulum EX F; fedg triangulum KHN ad triangulum E g prop 1. l.+

F X(cùm habeant æqualesaItitudines, fcilicet perpendicu

laresXL,&Hk)gft,vt bafis kN adbafim E F. Èrgob poly- h pr<?.7.4.3

ÉÉ; EF GI,&triangulum H kN eandem ratiónem ha

ent ad triangulum EXF, ideoque i illa æqualia funt inter .

fe.Dcindc & juia re&z lineæ infléxæ ! £ I, ,èxtra circulum… ;';!;£
cadentes, maiores fuat, quàm arcus 1 AL: Ergo perimeter *****"**

figuræ FG I maior erit, qüàm tota peripheria circuliXcQm

prehenfi; fed kN gqualis pofita fuit perimetro E F GI,& K

M gqualis peripherię circuili X. Ergo kN maior eft , quàm k

M.Sed triangula HkN,& H kM funt æquè alta.Ergo * trian- ,.„,
- - - - ¢9/0JI. I.

gulum H kN maius erit tr:angulo H k M, ficuti polygonum prop 3 . t.1

[E F G Imaius eft circuIo X. Sinmiliter oftendetur polygonum -

ABCD gquale triangulo R kS» m eo quodbafis KSggualj§ mpr.,. ,.

ponitur perimetro diçti polygoni, & qltitudines R k , & XO i...

funt ctiam æquales ; eftque m perimeter polygoni ABC D n 4* buivs

infcripti, feu ei æqualis k S mifior peripheria circuli X, fèu ei ,

æquaIi k M, & altitudo R k , feu X O minor altitudine H k,

feü radio X L. Ergo triangulum R k S minus eft triangulo H

kM , ficuti polygonum A B CD minus eft circulo X. lam ,

cùm polygonum F EG æquale fit triangulo H kN , & trian

gulum HkN maius fit triângulo H k M.Ergo circunfcripta

figura F E G (quæ eft maior circulo X exceffù minori quo

cunque dato) eft quoque maior triangulo H kM. Similiter

cumfigura A B Dgquialis fit triangulo R K S, & triangulum

R kS minus fit triangulo H k M. Ergo infcripta figura A B

D ( quæ minor eft circulo X defeétu minori quocunque da

to) eft quoque minortriangulo H kM. Et propterea • circu- o/*o-prop.

lus Xaequalis eft triangulo PH kM. Quod erat óftendendum. *** 3

C O R O L L A R I V M.

Patet triangulum, cuiusbafis gqualis fit perimetro cuiusli

bct figure regularis , & altitudo æqualis fit perpendiculari à
E e 2 CCI^trQ
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centro figurgad eius latus duétg gquale effe eidem regulari fí

gurg. Oííeníüm enim fuit triangulum H KN, habens diétas

conditiones, æquale polygono regulari E FG I. ' , *•

- • .* i ,

#gri. PRO P OS. XIV. T H E O R. V II. ' ' * '
10. V. - - -

Peripherig inter fe eandem ratióncm habent, quam radij eo

rundem circulorum. · · · · ·

· · | . Sint circùli R,&Sg:o

rum radijR A , S C. Dico,

* * vt radium RA ad radium

''*''* S C, ita effe peripheriam ,

H. ' . ' A BA ad periphêriamCD

JE * _ ,, C.Intelligatüftriangulum
4 TK =* V,cuius 5afiis FG æqualis

pV … G fit peripheriæ A B A, &

altitudo EF æqualis fit ra

dio RA. Similiter intelligatur triangulum X, cüius bafis K

Mgqualis fit peripherig CDC,& altitudo H K gqualis fit ra
aProp.13. dio3C. Patefa triangulumV gqualem effe circulo R , atque
huius triangulum X effe gqualem circuloS, ideoque b triangultim

b prop. 3. * • - - - irculum S. E -

lib. 3. V adfriangulum Xerit, vt circultis R ad circulum S. Et quia

c pröp,.. circulus s R ad circulum S dtiplicatam rationem habet eius »
huiu guamhabet radius R Aad radium SC: Ergo atriangulum •

3 Prop. 7. V ad triangulumX duplicatam rationem habet eius , quam »
i ib. 3. habet RAadSC, feu e duplicatam rationem eius quam ha

j££3** 13et altitudo EF ad altitudinem H K(cùm R A , E Fìnrer fe ,

j£'%.'* &SC, H K inter fe gquales faétæ fiht) cumquef proportio
vuv. 4. trianguliV ad trianguilum X fit compofita cx rati9ng lateris

g.„u.,. É Faólatus H K, & ex ratione bafis FGad bafim K M,cúm

Ërop.] 37.; fint circa angulos re&tos F, K, gquales: Ergog ProPQ£t9 bafis

Â Ârop3 ij FG ad bafiim K M eadem eft, quam E F habet ad H K•*{eg

frop.7.i.3 quam RA habet ad SC. Eftque F G gqualis peripheris à B

Â"& KM'gqualis peripherig CD C. Ergq , pefipheria A B A

ad peripheíiám CDCeandém rationem habet , quam radius

R Aadradium SC.Vt erat propofitum.

S c HI o L I P^ 7M.

S, R, & s f.crint duo polygona regiltria fimilia,confi::, ?*^? e?***

- per/r/. c. *:
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perimetri funt proportionales re£tis perpendicularibus ex centris ad eo

rum latera duëìis. Hoc emim ex hac , &• praecedenti demonftratione, at

que eius corollario facilè concluditur.

P RO PO S. XV. T H E O R. VIII. f;;*.
10• V •

Si duorum circulorum fegmentacomprehendant angulosg

quales, erunt fuis circulis proportionalia,& inter fe ratió

nem habebunt duplicatam fubtenfarum, vel radiorum , &

eorum peripherigerunt inter fe , vt fubtenfae, vel vt Radij,

Vocentur autem huiusmodifegmenta fimilia. · · · · ·*
… -

-

, Sint duo circulorum fegmenta ABC,& FGH , in qui- ,

bus anguli B,&G fint æquales. Diétis radijs E A, E C, O F · · · · ·
& OH. Dico fegmentum A BC ad circulum.ABCD effe,vt • • •*

fegmentum Föíáíôïíôùííim F G H K, & fegmenta AB C,

&FG H effe in duplicata ratione radiorum EA, & O F, vcl .

fubtenfarum A C,& FH ; & peripherias ABC, F G H effe ,

vt ACad F H. Quoniam anguli B,& G ponuntur gquales: -

-Ergo a corum duEii ad centrüm E, &Qæquales erufif, ideo- jf'***

que* quatuor rsèi ad angulos gquales E; & Q£andem rati9; £, ,
nem habebunt; fed , £vt quatuor re£ti ad angulum E, ita eft j£***

circulus B A C ad feótorem A E C Asâtqueetiam,vt quatuor c c rou. ,;

recti ad angulum O, ita eft circulus G F H ad fe&torem FO H prop 1 i.

F. Ergo, d vt circulus B A C ad feétoremA EC A ita erit cir- butus.

culus G F H ad féétorem F O H F: Et e permutando vt circu- 4pr•* 7.

lus A B Dad circulum F G K,ita erit feâorA E CDad feéto- *3 -

rem F O H k: fed fcirculi fünt inter fe in duplicata ratione ra- ;gt I 2 •

diorum, £ A adQ F. Ergog fc&t9res in eadem duplic3ta fati9; ;,.; ,,.

ne radijB A ad O F eruiit. Sunt v verò triangula A E C,& FO Éï;.

H fimilia (cum fint ifofcelia , & habeant verticales angulos g prop.7.1.3 .

E, & O gquales): Ergo i triangulum EA Cad triangulum OF h prop.4.4.4

H dupliçãtam ratioiiem habét cius, quam habet radius E A {P*°? **•

ad OF, vel fubtenfa AC ad F H. Quäre , k vt fe&tor E A DC $; op.7.l. 3
ad feétorem OF KH,ita eft triangulum EA Cad triangulum ;£; • o

Offi: vííei fcfijiiiim fegmentiim AcD ad fegmeiitum , ;'* ***

F K H erit in eadem ratione fe&torum , vel circulorum ;&

propterea m reliquum fegmentum A B C ad fegmentum FG m prop 1 ;.

1íeít quoque in eadem ratione circui A 33 D, id circulum 3 i ;

} 3 H '„ feú in duplicata proportione radij E A ad radium O m Prop.7.t

Í, vel iubtcni$ A C ad fubvcniain E II. T -*

l!l
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_ Tandem quoniam anguli ad centra AEC, & FO Hgquat

• doroi..*: Ies funt. Ergo o tota circuli pcripheria A BC Aeft ad arcum

prop. 11 hu- ADC vt fùnt quatuor reéti adangulum A EC, fiue p ei æ
*£/f . qualem angulum F O H: paritcrque tota circuli Peripheria F

££'***** óííáãïíôùm FKHcft in eadem ratione , ác fünt qua
q prop.7.t 3 tuor rc&ti ad angulum FO H. q Ergo

vt circuli peripheria ABCAad ar

cum Al) C ita erit pcripheria circuli

rprop. t*. „ XG FGHF adarcum F K H. Et r permu

I, 3. tando circuli peripheria A B D ad

- circuli peripheriam F GK eft , vt ar

£gr.is. 4–5 C FY; cusADC ad arcum F K H,/ideoque
•3• refidua periphcria ABC ad refiduâm

• Prop.** £G Herit;vt tota adtotam;fed Stotâ peripheria A B D adto

Ê'* tamperipheriam FGKeft,vt radius EAad radium OF, fiuc

vt fùbtenfâ ACad fubtenfamFH(eo quod fuit A Cad F H ,

a prop.7.t , vt EAad9F)ÉÉ? w peripheriaABC ad peripheriam FG

Heft vt fubtenfaA Cad reôtam fubtenfam È H,fiue vt radius

A Ead radiumFO, vt fuit propofitum.Vocenturautem feg

g§;íBC,& FGHcapientia angulos gquales B,& G intér
fe Similia. -

C O R O L L A R I V M.

Patet ex hac propofitione, quod in circulis ingqualibus, vt

funt peripherig, qujg fünt bafes angnlorum gquâlium ad cer

trum , fiüe adperipheriam ita funt circulorüfim integrg peri

pherig inter fe. Iniuper circuli funt inter fe, vt fe&toresabz

qualibusangulis comprehenfi.

7;;;- IP R O PO S. XV I. THEO R. IX.

. I •0. ••

In quolibettriangulo maior angulusad minorem habet ma

iorem rationem , quàm latus maióriangulo oppofitumad

latus oppofitumafigulominori.

In triangulo ABCfitangulusC maior , & angulus A mi

a feb.prop. nor. Dico angulum Chabere maiorem prop9rtiónem ad an

;'';'''* gulum A,quàm latus A B habet ad latus BC • Defcribatur

§.ji,. circa triapgulum circulus A B C, & fccetur arcus B Cvtcum

Â».16j.. que in E;Et *fiat arcusBD gqualis BE;iunganturque re&tg li
- ncc

-
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megC E, B E, AD,B D. Et quia c arcusA D B, cui maior am-ccor.2.prop.

£î:C infiftit, maior eft, quàm B E C, & arcus BD, & B E 13:4 *;

íünt gquales:Ergo refiduusärcusADmaior erit refidio arcu * g!*!, i.

CE,&ideo âaggulus ABDmaior erit anguloCB E. Fiat già É?.£angulus A BOçqualis minori angulo EBC: Igitur angulus j.£. 'P.

ABD maior erit anguloA BO,& ideo IX B. -

re&a BO fecabit re&am AD in pun- zz¤;

&to O,pofito inter A,& D, & ideo pun- : ...”</ \\
&tum O erit intra circuli fegmentum A i *) E. f/ibal:

D B. Defcribaturfiam per tria pun&a :|* prop. 1. l. 2,

A, O, & Bcirculi peripheria AO B,ca- \ §; ;

det illa intra fegmentum A D B5 Et A; C

quoniam in triangulis AOB,&CEB -

duog anguliO A B, ECB gquales funt g coroll. 1.

(cùm péripherijs æqualibus BD,& BE infiftant); pariter- rrep. 174*.

que dúo ánguli OB A , E BC fünt æquales: Ergo 5reliqui £*? ;;;anguli AQB, &CEB gqualeserunt ; proptereaque jÊ ;;;*; • I •

pheria A O Bad peripheriám B EC erit, vt fubtenfa AB ad ;í. $•

reétam lineamBC; eft verò & arcus ADB maior , quàm ar- £i,.io.

cus AO B , eo quod hic ab illo comprehenditur. Igitur!ar- buiur.

cus AD B maiorem rationem habetad eundemarcum B C, 1 prop.z.i.}

quàm arcus A O B ; & ideo marcus A D B ad arcum B EC mprop-6.

maiorem rationem habebit,$j. re&a linea ABad reétam '-3: -

É C. Et eft gangulusBCAadangulum BAC,vt arcusAD ; prop. 11.

BadarcumBEC.Ergo • angulusBCAmaiorë rationem ha- £; 6

bctadangulumBAC, quäm fubtenfa A B habeatad reétam ÉÉ”
lineam fubtenfamB C. Quod erat oftendendum.

PROPOS. x V i I. THE O R. X.

Inter duas figuras fimiles regulares, vel circulos, aut fe&tores

fimiles, nediumproportionale eft triangulum , cuius alti

tudo gqualis eft radió vnius, bafis verò gqualis eft perime

tro alterius.

Sint dug quglibet figure regulares fimiles inter fe, vel duo

fe&tores finiiles, aut düo circuli R, & S, quorunm radij R. B, & .

S E ;ÉÉ triangulum re&angulü GHM,cuius altitudoG H

aequalis fit radiöS E vnius figurgS, & bafis HMgqualis fit B

ATCperimetro figurg R.Diço triangulum G H M medium_,

proportionale cffe inter figuras R,& S. a Fiat altitudoíH aprop.3.l.r

£qualis
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b ex prop.

14. buiur -

c Prop.3.1.3

d cor. z.prop.

1. l. 4.

e prop. i.l.4

fprop 7.l.3

gprop 13.
huiwr eiu ;

9. coroll.

h prop.3.1.3

a cároll.*.

prop.+. bus

1 * J •

b prop 3•

bt;tttf.

C. gqualis radio R B,& bafis HOgquafis peri

}JetTO E D F, & iìgantur re&g N M,'& G

Π 9. Quoniam in fimilibus figúris regúiári.

ATET jET £tis vel in fcctoribus fimilibüs, autêirCiiiis

R, & S, & vt radius R Bad radiumS Eiiaéí

Perimeter A B Cad perimetrum D E F:efA<* ro

S, p( §» 9ue NH §!ualis R B , & G H gqualis sE;CI PS A< ' $. H M gqualis perimetro`Ã BC nec

3SJ JgJ HO æqualis D E F. c Ergo vt N H ad

G H,ita eft M H ad H O;fedavt altitúdó N

HadG H,ita eft triangulüN HMad

G HM (cùm habeafit eandem ba

R \ fim H M); &, e vt bafis M H adba.

S \ fimiííôßùívíNÉåäóííú

triangulum GHM ad triangulumG
IN IB ID E. F HO. Ergo triangulum GHMme.

**••..... - dium proportionale eft inter duo
TT*• • •..N triangulaN HM,& GHO; efl g ve

=s=- ròtriangulum reétangulum NHM
HI O M æquale figuræ R , cùm contineatur

- [à fàdio,&perimetro diâe figúr$R?

£!££$$uetriangulum GHOeft gquale figuræ S: igitur% Vt

figura Rád triarjguiiiii GHM,itäëïíïìáígulum G HMad

figuram S:& próÉÉÉÉÉ triangulum G HMmediumpropor

tionale eft infer figúrá§R,&§. Quod erat oftendendum.

S C H O L I p^ 7M.

Hic demonftrari poteft pulcherrimum theore

nma , cuius prima pars ex Smellio , fecumda verò

ex Galilco defumpta eft. Imter figuras regulares

circulo adfcriptas , infcripta duplo laterum mu

mero mcdia proportiomalis e$t. Et circulus me

dius proportionalis eft inter duas regulares fìmi

les figuras, quarum »ma fit circumfcripta circulo;

altera vcrò ei ifoperumetra.

Im circulo B G F primò a adfcribantur duæ fi

guræ regulares fimiles c D, & E H, vt latera hc

mologa fint parallcla ; & • fe&is peripherijs ir

., interm.edijs bifariam infcribatur figúra regula

rts B E C F duplo laterum mum, ero. Dico fig. ram,

- - - - - • … regularcn- B E G F m.cdiam proportionalem effe

• . • • aiitcr adjcriptas fguras C D , &* E II. Dicatur

r.tdi&s

-
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radius.4 B, fecans latera parallela adfcriptarum figurarum perpendicu

laritcr, &- bifariam (vt im prop. 3. &• 4. huius diéium eß ) in B, &- 0;

coniungaturque reéta J4 c, quae , c vt diäum e$t, tranfibit per££; c prop. H.

E. Et quia dtriangulum c 5J4 ad triangulum £què altum E B. £ cft,vt hutur.

bafis d J4 ad bafim EJ4 ; fed e polygonum C D ipfius trianguli c B.4, $t,rop i;!;4.

atque polygonum B E GF ipfius trianguli E B.-4 £què multiplicia funt. íí, '. í^

Igiturf polygonum c D ad B E G F eft, vt c-4 ad radium circuli E 4; 3, ;;;; -

fed g figura circumfcripta c D ad infcriptam ei fimilem EH eft, vt quá- gá,áí.

dratum ex c.4 ad quadratum ex radio circuli E.…4, feu h im duplica- Érop. 4. hu

ta ratione lateris cJM adJ4 E. Ergo ifigura B E G F media proportio- tur. -

malis eft inter figuras adfcriptas C D, & E H. h prop. 17.

Secundò habeat polygonum regulare R perimetrum æquálem circum- iib. 4.
- - - - - - - - 1 C

feremtig circuli B G F,&fit R.Jimile circumfcripto polygono c D. Dico
- - - - - - “3. %*? prop. 19.l.3
eirculum B G F medium proportionalem effe inter figuras c D,& R, Qui,

figure regulares c P,& R funt fimilesterit k trianguliìreäangulü á B., ,,„'p. 17.
radio circuli , fcu figuræ C D , &- d perimetro figuræ R, feu circumferen- Å.

tia B G F ei £quali contemtum , medium proportionale inter diâas figu- 1 prop. 13.

ras ; Jed 1 boc triangulum £quale eft circulo BG F. Ergo circulus B6 F buiui.

medius proportionalis eft inter figuras c D, &• R. Qgod erat offendendä.
- - • • • ; - -

P R O P O S. XVIII. THEOR. X I. - £y;v

* 31.VI.,

In triangulis$i; quglibet figura reétilinea, vel circu

laris /uper hypothenufa defcripta gqualis eft duabus figu

ris fuper lateribus, reétum angulum continentibus,defcri

ptis, quæ illæ fimiles fint,& fimiliter pofitæ.

Sit triangulum A BC re&tangulum in A, & fuper tribus

^ eius lateribus defcribantur quçlibet tres figuræ X, R,& Sim.

ter lc fimiles , & fimiliter pofitæ, -

fiuc fint circuli, fiue feétores, fiue

feg:menta , fiue zonæ , fiue figuræ

rectilineæ. Oftendendum eft figu

raum X 1uper hypothenufatm B C

defcriptam gqualem effe duabus

figuris R , &S illis fimilibus, & fi

nitter defcriptis fuper lateribus
B , & A C. Ducatur • ab angulo - ;;;f. 1 r.

recto A perpendicularis A ;) fu- É !

er ö C. .Miniflftum cft b C B ad Ἑ; -

D duplicatam,rationem habere eius, quamhabet CB ad }i.£
- -

2
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BA;pariterque BCad CDduplicatam rationem habet cius,

c prop. 17. quam habetBCadCA. Et quoniam c Xad R,cùm fint figu
l. 4 rç fimiles, & fimiliter pofitæ, duplicatam rationem habefla

d£#. terisBCad eius homologum BA: Frgo aXad R eft , vt CB

******** ad B D. Eadem ratione figura X ad figuram S eandem ratio

e cor prop. P°habebit, quam BCad C D : Ergo • figura Xad duas fi

**•!.3. uras R ,& Seándem rationem habebit, quam B C ad duas

fcoroii i. ' B D,& DC fimul fumptas ; fed B C gqualis eft duabus BD,

prop.16.1.3 & D C.Ergoffigura Xequalis eft duabus figuris R»& S fimul

fumptis. Quod erat oftendendum.. • . '. .'

PROPos. XIX. THEOR. XII.

Sifuper duabus re&tis lineis fuper earum aggregato, atque ,

media proportionaliinter eás defcribantur figuræ circula

res, veIre&tilineæ fimiles, & fimiliter pofitae; erit figura ex

aggregato gqualis aggregato ambarüfigurarum ex illis re

.£lis cü duplo figurg ex media proportionali inter eafdem.

Inter reétas lineas A B, BC fit media propgrtionalis DB,

3; perpendicularis fit ad eas in dire&tum pófitas ,&AB , B

}, eórufique aggregatum A C, atque BD fint radij circulo

rum R, S,M,&Z, aut feétorum, aut zonarum fimilium, aut

figurarum regularium, vel certè fint fubtenfæ, vel latera ho

miologafigurárum circularium, vel reétilinearum fimilium.

JO Dicofiguram M ex aggregato defcri

' ptam £qualem effe aggregato dua

rum figufarum R , & S, cum duplo fi

T. uræ Z. Super diametro A C defcri
A!. π-> £C Éî. femicirculus A 1) C ;& quia D

ί. p ...** Sj* B perpendicularis eft ad AC: & eft

- <s _^ médiâ proportionalis inter AB, & B
, a/cbol prop. , J¥£-~ C: Ergo • punétum D in peripheriam

9.l.4. cadit ; coniunganturque fe&tg A D, &

DC, fuper quas defcribantur figuræ X,&Y fimiles , & fini

liter pofitæ figuris R, S, M, &Z. Quoniam in triangulo A P

í?'*?•*•• C, rê&anguföinD e quglibet figufà M , fuper hypothenufá

£;i; ,,. ACdefcripta, æquali§ gftggabu$ figuris illifimilibus X,& Y

jfff; * fuper lateribus AD,& DCfimiliter$ fed á in trian

Ἀ,.,s. guílo ABDre&tangulo in B figuraX fuper fiypgtherufà àP
baiur. äefcripta gqualis éft duabus figuris R,& Zillifimiiibià fi

ImllltCI
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militer pofitis fuper lateribus A B, & DB: pariterquc in triã

gulo DBC re&tangulo in B figura Y £g£C defcripta a:*

çjualiseft duabus figuris illi fiîiilibus S,& Z, &fimiliter Pof

tis fuper CB, & DTB. Ergo figura M æqualis eft figuris illifi;

milibus, & fimiliter pofitis R , & S, & duplo figure Z. Quod

erat oftendendum.

coRoLLARIVM I.
- 1 , . , - ' ,

Manifeftum eft, quòd,fi dug reéte linec dat£ fuerint gqua- ,

les inter fe: erit figura,fuper aggregáto earumdefcripta,qua

drupla figurg ex §na datárü , qùg fit illifimilis,& fimiliter dé

fcripta. Nami,quando AB,& BC funt inter fé gquales scrit B. -

D, fiiedia proportionalis inter eas, gqualisipfi AB : vel B C . . . ., .

& propterea *figura Zgoualis eritÉ R, vel S.Vnde figu- e coroli.*. .

rg R,S, cum duplo£$? fimuifufiptg, equaleserunt qüa- *"**7**

druplo figurc R ; eft verò in hac propofitiörie oftenfa figúra. .'.

M gqualisfiguris R, S,& duplo figur£Z. Ergo figuraM qua

drupla eft figuis R, vel S. - - -

T : [T. I . *' * , £ T.'. . /. /. . 2 C . . [ '

co RoLLARivM II.
- T. I . . _ ' . , *** . ■ ' ' . _• * . i. … *

- Et, fi dugfigure füerint quadrata,erit quadratum ex aggre

ato gquale dugbus quadrãtisex datis rc&is , & du£lo Paral- f,,., ,.elogrammi re&tangüli fub datis reétis contenti. Namfqua- ;£3�

drafa funt figurg fiimiles,cum fint regulares: vnde ex hac prQ

ofitione, quadratumM æquale erit duqbus quadratis R,& gcorou.s*

vnà cum duplo quadrati Z; fed g quadratum Z gquale eft prop. 14.1.4

rectangulo parallelogrammo A &C(eò quod perpendicu

laris BD media propörtionalis eft inter A B, &B C). Ergo

uadratum Mexaggregato equale eft duobus quiadratis R,

S ex reétis datis vna cum duplo re&anguli A BCfub reétis

datis contenti. ' * * , ' . , , - • , , , • ,• »

coRoLLARivM III.

Ewci, A.II.

* *»

Et fi diéte figurg fuerint circuli, feétores, aut re&ilinee re

gulares filiiles , figura ex aggregato gqualis erit duabus figu

ris cx datis rcctis fimilibus iIIi vna cum duplo trianguli reää

gui, confen, 1 à radio vnius , & perimetro ìiterius figurarii ex „,„,,

datis rectus dcfcriptarii.Nam b triangulü re&tangulü contentü Ę; 7.

- F f 2 à ra- -
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à radio figurc S, & perimetro figure R eft medium•propor

tionale inter figurasfimiles R , & S ;eft veros figura Z miedia

f*****4. proportionali§inter figuras R, S,co quod A B, B D, B Cprò

portionales funt;atque figura M equális eft figuris R,& Svnà

cùm duplo figurg Z. Ergo figura Mgqualis eft figuris R, & S.
illifimilibus, vnà cum duplo trianguli re&tanguili contenti à

radio figurg S, & perimetro figurg R.

coRoLLARIvM iv.

i corvlt. v.

Tandem exiftentibus quibufcunque figuris fimilibus,& fi

militer pofitis fuper dati$ re&tis , & earum aggregato defcri

ptis: erunt dug figurg fuper datis re£lis defcriptg fimul fum

'ptg ifoperumetrę figurg[ex aggregato earundem. Nam , k. vt

radij,feu latera homologa, ita funt inter fe perimetri figura

,.„,,. rum fimilium:eftque figur£ M latus A Q §}; lateribus,

Å£,. ci hgmolQgis A B, &3C figurarug, R,& S.£rgo perime
ter figurgM gqualis eft perimetris figurarum'R, & S.

- … i «. ,

PRo Pos. xx. T H E O R. XIII.
3' *. .X ; :. • . j ' *

k ex prop.14

€* 1 5.buiur.

.. … i

Si fuper duabus re&is Iineis, füper earum differentia,atque fu

per media proportionali , inter eas defcribantur figurg cir

culares, vèl ré&ilineg fimiles,& fimiliter pofitæ: erit figu

ra ex différentia gqualis differétig duarum figurarum ex il

lis re&tus à duplofigurg ex media proportionali inter eaf
, * dem_». - . },' . !..

Sit re&ta A B maior, & B Cminor,earunq; differentia A C,

& in femicirculo AD B defcripto fuper A B, eleuata fit per

endicularis CD,& du&ta D B, atque fuper A B, BC, A C, B.

»CD defcripte fint quçlibet figurg circulares, vel re£tilince

fimiles & fimiliter pofit£,vt in prgcedéti propofitione faciunv

eft. Dico figuramM ex differefitiâ AC defcriptam , gqualem

cffe differeiitiae inter fumniam figurarum R, & S ex inæquali

bus dercriptarü,& duplum figurgZ ex me- T)

*?*•?:9.1.4 dia a proportionali BTD inter A B, & BC. /<?<'

£££* *• Quoniam b figura Rexfumma ipfarum A , 2«Ἀ
144//a, C,&C Bgqualis eft fummg figurarum • Λζ •' '. _ •'.

S, M, & düplo figur£ Y ex media propor- **$M;ôSjB
tionali intefA C,& CB. Ergo addita com- ~Re*

1mUl1m1
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muni figura S: erunt figuræ R, & S, fimul funpte, gquales fi

gura M duplo figuræ Y,& duplo figuræ S,fimul fümptis. Sed

in c triangulo reétangulo BCD,duplumË;Z ex hypothe- c prop.18.

nufà gquiale eft duplò figureS vnàcum duplo figure Y.Tgitur huius.

dug figurg R,&S,fimuIfumpte,gquales fünt figure M vnà cü

duploË Z;& ablato cömuniterduploË; Z:erit figu

ra M ex differentia A C, gqualis exceffüi duarüfigurarum R,

& S fupra duplü figure Z ex media proportionaliinter AB,&

B C. Quod erat oftendendum. -

CoROLLARIVM I. Eaci,7.II.

Manifeftum eft , fi diétg figurg fuerint quadrata, effe qua

dratum , fuper differentia datarüm linearuim 'defcriptum, æ

É; differentie inter duo quadrata fuper eifdem lineis de

$cripta ,& duplum parallelogrammi re&tanguli fub datis re

ôtis lineis contenti. -

Nam ex hac propofitione quadratum M§$ eft excef

fui duorum ei fimilium quadratorum R,& S fupra duplum , -^

quadrati Z ; fed a quadratum Zaequale eft reâângulo A BC '*'*' ;
(eo quod e D B media proportionalis eft inter reëtas A B,& £;; I 4 í?

ΒCpropter perpendiciilafeDC). Ergo quadratum Mgqüâ– ***°“

'ÄÉgcstui quadratorum R,&S fupra duplum re&anguli

- CO ROLLARIV M II.

Et , fi diéte figurg fiierint circuli, fe&ores, aut re&tilinee re

gulares fimiles: figura ex datarun linearum differentia gqua

lis erit exceffui duarum figurarum fimilium illis fuper `datis

lineis defcriptarum fupra duplum trianguli reétanguli con

tenti â radió vnius , & perimétro alterius figurarum ex datis

reétis defcriptarum.

- Namftriangulü re£langulü contentum à radio figureS,& £,,., ,,.

perimetro figure R, eft médiú proportionale inter figuras fi- bìì.

miles R, & S, & ideog equale' riffigureZ.Er eft figúra Mg- georoli ».

qualis differentie inter figuras R,S,& duplü figurg Zex media prep 1 8. t.

propQjigmali inter AB,& BC,ex hac propofitióne, Ergofi- ;;'£'**
gura M eft æqualis excefrui duarum figùrafum R, S fuprä du- ****

Plum trianguli rectangali , contentiâ radio figuræ S,& peri

metro figuræ R..

CO
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h coroll. 4.

prop. 1 9•

buuwr,

â prop. 19,

hutur.

bprop. so.

hutur.'
gurae Z; at

CO R OL I. A.R I VM I U I.

Tandem in quibufcunque figuris fimilibus , & fimiliter '

pofitis fuper datis re&tis lineis, & earum differentia: erit peri

nmeter figure maioris maior perimetro figuræ minoris, & ex

ceffus æqualis erit perimetro figuræ cx differentia datarum ,

defcriptg. Nam £ perimeter figuræ Rex hypQthenufa trian

guli re&anguli ADBgqualis eft perimetris figurarum M,&

Sex fegmentis defcriptarum. Quare exceffus perimetri figu

ræ R maioris fupra perimetrum minoris figurg Sgqualis eft

perimetro figurg M ex differentia datarum defcriptæ.

PROPO S. XX I. TH EO R. XIV.

Si fuper aggregato,& differentia duarum inæqualium reéta- `

rum linearum : atque fuper media proportionali inter eas

defcribantur figurg circulares, vel fe&tilineg fimiles, & fi

militer pofitg: erit figura ex aggregato gqualis figurg ex

differentia vnà cum quadruplo figuræ ex media propor-

tionali inter eafdem.

Sit rurfus re&a linea A B maior ,& BCminor ,& fit BD

aequalis nminori BC; erit A Caggregatum , & differentia A

D, fitque B E media proportionalis inter A B, & BC, & fu

É per eas defcriptg fint figuræ circula

res, vel rectilincg fimiles, & fimiliter

pofitg R, S, M, N,& Z. vico figuram

\ M exjÉÉÉ? gqualem effe figuræ

- c N ex differcntia , vnà cum quadruplo

3. ...” “S3 T figuræ Z ex medua proportionali in

- <R: _2 ter A B, & B C. Quoniam a figura M
--IVIa* ex aggregato 1p1arum A B » & BCæ

qualis eft figuris R ,& S cum duplo fi

Š b dug figurg R, &S gquales funt figurg Nex

differentia A D vnàcum duplo figurg Z. Ergo figura M e

ualis eft figurg N, & quadruplo figur£ Z , fimul fumptis.

§ί crat oftendendum.

CO.
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C O R O L L A R I V M I. Eucl.8.II.

Manifeftum eft, quòd, fi diétæ figuræ fuerint quadrata,erit

quadratum ex aggregato æ quale quadrato ex differentfa da

tarum linearum defcripto,vnà cum quadruplo paralello

grãmi reétanguli fub inæqualibus re&tis datis contenti.Nam

quadrata R,S, N, M, & Z fùnt figuræ fimiles; & ideo (ex hac

propofitione) quadratum M æquale erit quadrato N vnà

cum quadruplo quadrati Z mediæ proportionalis BE inter

inæquiales reëtas AB,& B C; eftque c párallelogrammum re- c coroll;*•

&angulum ABC æquale quadrãto Z. Ergo quadratum M prop. *****

gquale eft quadratoN vnàcum quadruplo reétanguliAB C.

C O R O L L A R I v M I I.

• Et , fi diétæ figure fuerint circuli,fc&tores,aut reétilineæ re

gulares fimiles: erit figura ex aggregato gqualis ei fimili fi

guræ ex differentia datárum linearum defcripta vnà cum •

quadruplo trianguli reétanguli , contentiâ radio figurg ex

vna datarum , & perimetro figurg ex altera datarum. d - -

Nam atriangulum re£tangùlurii,contentum à radio figur£ í'''"*

S,& perimetro figure R , eft medium proportionale inter fi- ©

miles figuras R , & S, feu e gquale eft figurg Zex media pro- -c„u. .:

portioriali inter AB, BC: Sed figuraM gqualis eft figurisN, , .,., &.lib.

& quadruplo Z. Ergo figuraM gqualis eft figur£ N vnà cum , &prop.4

quádruplò trianguIi reétanguli , contentiâ radio figur$ S, & lib. 3.
perimetro figurg R. _•

coRoLLARIvM III.

Tandem qualefcunque fint figurg fimiles,& fimiliter pofi

te R, S, M, N: erit exceffus perumetri figurg M ex aggregato

füpra perimetrum figurg Nex differentia datarum linearum s

gqualis duplo perimetri minoris figurg S.

Namfexccffus perimetri figure M fùpra perimetrum figu- f corou. 3.

re R eft perimeter figurg S; Et exceffus perimetri figurg RTü- prop. •••ku8

pra perimetrum figure N gqualis eft périmetro figur£ fuper **'•

Ε D, fiue fuper ei gqualem B C defcriptg ; idcft périnietrò fi

ÉS.Quare exccffus perimetri figiir$ M fupra perimetrum

gurg Ngqualis cft duplo Perimetrifigurg S. PRO
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P R O P OS. XXII. THE O R. XV.

Si fuper duas re&tas lineas ingquales, atque fuper media pro

póftionali inter aggregatüm, differentiamque earundem,

defcribantur figuræ circulares, vel reétilinee fimiles, & fi

niliter pofitæ : erit differentia figurarum ex ingqualibus

re&tis lineis defcriptarum gqualis figuræ ex illa media pro

portionali defcriptg. .

a prop. 3. _ Sint duæ re&tae A B maior , & eius portio AC,& a ipfi A
lib. 1 Caddatur D A æqualis maioriA B, erit DCfumma , & C B

Ęger. *° differentia ipfarum A B, & A C; ponaturque b CE media ,
4,4• proportionälisinter D C, & CB;& fuper A B, A C,CE de

ícriptæ fupponanturfiguræ R, S,& M circulares, vel reétili

neaefimiles, & fimiliter pofitg. Dico exceffum figuræ R fu

,, pra figuram Sequalem effe figuræ M, ex media pröportiona
c prop 9. t. ÉCE.Secetur c C Bbifariam in G;& d F G fiat mediâ propor
í!t. I ©• E, tionalis inter A G,G B;& e fu

e prop. 16• - - §. FG defcribatur figura O

lib. 4. - imilis, & fimiliter pofita ip

fis R, S, & M.QuiafD B ad

£ def. 8. l. 3. - eius dimidiam A B eft, vt C B

D .-S. B ad eius fubduplam BG:Ergo

~At ääT'° permutando gl) B ad BC eft.
g prop. 1*. >... RI.Y y$A B ad BG ; b & diuidendo

l.3. D C ad CBeft,vt AG ad GB.

É;*** Quarei earum fubduplicatæ ratignes EC ad C B, & FGad

£,„,. ,. 9 b eædem erunt , cùm tres D C , Q E , C B proportionales

Ép 191. fint, pariterque tres,A G, GF, G B fint proportionales). Et

it prop. 11. iterum & Permutando E C ad F G erit, vtCB ad BG; eft verò

l. 3. C B dupia aptius G i3: Igitur 1 E C dupla eft ipfius F G. Et pro

1 d*f*;!:3 pterea , figuraM quadrupla erit figúrg O; Cùmque n quaäru

'!"!! * plum figuígo ex miedia proportioiiali intér AG&GB fit ex
ft. *7* έefTus figur$ Rex aggregatô fupra figuram Sex differentia_.

Â;,.,..,. earunqgumAG , & C BI, cumCGgqualis facta fit ipfi G B);
bwuur. lgitur figuraM eft exceffus figurg R fupra figuram S. Qu9d

erat oftendendum.
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C O R O L L A R. I V M. ' - Eu:*. $.6.

Manifeftum eft differentiam duorum quadrat9rumgqua

!em effe parallelogrammo reétangulo contento fub differen

tia, &aggregatolaterum. Nam quadrata funt figurg fimiles;

& ideo, ex hac propofitione , exceffus quadratiR fupra qua

dratüSaequaJis eft quadrato M ex ECmedia proportionali

inter aggregatum DC,& differentiam C B eòruiidem late

rum AB, ACdefcripto ; fed quadrato • M æquale eft paral* o coroll. ..

lelogrammum reótangulum DC B , cùm hoc ab extremis; prop 14.l.*.

illud verò ex media trium proportionalium D C, CE,CB

fa&a fint. Ergo exceffus quadrati R fupra quadratum Sa-- .
qualis eft re&fangulo fubCB differentia laterum, &fubD C -v.

ággregato eorundem BA, &ACcontento.

S C H O L 1 P^ 7M.

Et, fi ditiæ figuræ fuerint circuli, feífores, aut reâilineæ regularesß

miles 5 erit differentia figurarum æqualis triangulo re&fangulo contento

d differcntia radiorum, & ab aggregato ambituum earundem figurarum.

Super aggregato D C, & differentia c B ipfarum B.ae ,.ae c defcriptæ -

fuppon.mtur duæ figuræ N,& Qfimiles ipfi R, S, 71. Et p quoniam am- ?**'ell.4.

bitus figuræ N ex aggregato ipfarum D.J4, feu B.ae , &-J4 è æqualis ef? 7.• 19

- - -- t/■■f.

aggregato ambituum figurarum R,& s ; &radius figure Qex äifferen

tia earumdem B.4, J4 C defcript£ £qualis eft differenti£ radiorum figu

rarum R, & S, co quod B J4, J4 C, CB, aut fumtradij, aut latera homo- q prop to.

loga earumdem figurarum q proportionalia radijs. Proptereatriangulum 7{& É.

re£tangulum •, contentum fubambitu figur£ N,&radio figuræ Q, erit bätur. *

contemtum fub aggregato ambituum , & differentia radioriim figurárum

R, & S. -4t r triangulum re£fangulum contentum à radio figuræ Q,& £ prop. 17.

amb tu figuræ N £quale eft figuræ M, cùm ambo media propörtionalia , bai*.

fìnt imie, fimiles figuras N , & Q. Et ex bac propofitione cfi M exceffùs

figur? R. upra figuram S. Ergo triangulum reëiangulum contemtumjub

aggregato ambituum , & differentia radiorum figurarum R , &- s gqualc

3fî,£ carundem figurarum R,& S.

P R O P OS. XXIII. THEO R. X V I. £;!».io.

Si fuper duabus re&tis lineis inæqualibus, & earum aggrega

to,atque differentua defcriptæ fuerint quælibet circùlares,

- Gg vel
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a prop.* 1.

buius.

!) Prop, £e.

buiav,

Eacl.4.

XIII.

vel re&ilineæ figuræ inter fe fimiles, & fimiliter pofitae:

crunt duæ figuræ ex aggregato , & ex differentia, fimul

fumptæ,gquales duplo figurárum ab ingqualibus lineis da

tis defcriptarum. -

Superduabus re&tis lineis inæqualibus A B,& B C,& ea,

rum aggregato AC , earumque differentia A D fint defcri.

Ptgquglibet circulares 33ut re£tilinee inter fé fimiles figurg,

&fimiliter pofiteR, S, M, & N. Dicöduas figuras M éxag

gregato,&Nexdifferentia datarum, fimul fìimptas, gqualës

effe duplo figurg R vnâ curìtìuplo

figurgS , ex datis lineis defcripta

c rgm. Quoniam e figuralM gquialis

„ T eft figuFg Nvnà cùm quadruplo

---M£.•--*" fpatij medij proportiofialis initer

R, & S: Ergoaddita communiter

figuraN, erunt figure M, & N equales fex fpatijs,fcilicet du

£? figurae N,& quadruplo mcdijproportionalis inter figuras

, & S; funt & verò figurg R , & Sex ingqualibus reétis AB,

BCdefcriptg equalesfigürgN ex differentia vnà cum duplo

medij proportiónalis inter figuras R ,& S: Ergo duplum^fi

guræ R , vnà cum duplo figurg S gquale eft ijfdcm fex fpa

tijs, fcilicet duplo figurgNvnà cum quadruplo medii pro

portionalis intér figuras R, & S. Quare figurg M, & N ex ag

gregato,& differentia defcriptg gquales funt duploÉÉÉ R.

vna cum duplo figurg S, qug ex ingqualibus datis rc&tus AB,

&BC defcribuntür.Qu9d erat oftendendum .

PROPOS. XXIV. TH EO R. XVII.

Si fuper tota , & fuper fegmentis reάς linec extrema,ac me

dia ratione diuifæ defcriptæ fuerint figurg circulares, vel

re&tilineg fimiles inter fe, & fimiliter pofitae ; qug ex rota,

& minorifegmento vtrgquefimul triplς funt figurg ex ma

iori fegmento defcriptg.Et fidug figurg ex tota, & ex mi

nori fegmento triplgfuerint eius, qug ex maiori tegmen

to defcribitur: erit tota reéta linea fecta extrema , ac media

ratione.

Sit re&ta ABfe&ta extrema , & media ratione in C, cuius

fegmentum maiusAC:& defcriptg fint fuper A B, *;C, & C
[IIQS
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T.

.

Btres circulares, aut re&tilineg figure R, M,& Sinter fe fimi

;* fimiliterÉÉÉÉÉ figuram ) *•;; , r^ :§. - - ' -

ex tòta, vna cum figuraS, ex mi- A; - —B : '

nori fegmcnto,É; effe figurg 3-M** §? -

M ex maiori fegmento defcriptae. - >? TQ.-*
Quoniam fuper duas re&tasingqua- , "***>- - -

les A B, & B C, atque earum diffe- • -_ . - - - ,

rentiam AC defcriptg funttres figure R,S& Mfimiles , & fi- , Prop. ze

militer pofitg: Ergò<duc figurg R,& S fuper ingqualibus re- É***

€tis AB,BCdefcriptg gquâles funt figuræMex differentia,

AC, vnà cum duploÉ; medij proportionalis inter figuras b co,.u...

R S&S: Eftque b figura M media proportionalisinterfiguras prop.igj.

R,&Seifimiles;propterea quodfres reάς AB,AC,C Bpro

Ęnalesfunt. Ergo figufg R,&Sgquâles funt triplo figur,

r3e - . :, *,. .*.

Secúndò fint figure R,& Sex totaAB,& minprifegnien

tog B,fimul fumptæ triplæ figuræM illis fimili;& fimiliter.

pofite ex maiori fegmento AC,Dico reétam ABfe&tam effe c prop....

in Cextrema, & média ratione . Qupniam c dug figurg R , & buiuî.

Sgquales funtfiguræ M, ex differentia, vna cum duplo medij

proportionalis inter R, &S; erant autem due figurae R , &

gquales triplo figurg M: Ergo triplum figuræ Mgquale eft fi

guræ M,vnà cum duiplo inedij pròportionalis inter figurâs R,

& S;& ablura comiúuni figura M , erit duplüm figurae Mg

quale duploricdjproportiònalis inter figuras R, & S; ideó
que figura M gquafis erit fpatio medio propQrtionali inter fi- v.

guirasiei fin»iles R., & S3££afigura;umiR ,M .Stria ho- d coroli :
mologalateraA B,AC,&CBproportionaliaerunt;& epro- prep.is.t.4.

terea reéta A B. fc&a erit in 8. cxtrcina,&mcdia ration&• ;;;*..*.t erat propofitum. i. * * * * **),* str.-.;, ;;.;'^;;;'; *b.4.

PR O POS. X x V. THEO R.XVIII. ,, „,, . * EucJ.6
- - - - - *. • *• *• '• ' • , , : „ • T* f -. • ^ , , -vi

Si fiiper aggregato totius,& minoris fegmenti , atque fuper xau• , •

maiori iegmento reétg lineæ extrema,ac media ratione di- ``` ... .

uifæ, dgfcriptg fuerintfigurg circulares, vel reétilinee fimi

les , & fimiliter pofitg, qug ex aggregato defcribitur figura

}}intupla eft eiüs, quig ex maioritegmento defcribitur. Et

, fi figura ex aggregato totius, & minoris fegmenti defcri- ,

-pta qt:intupla fuerit eius, qug ex fegméto maiori defcribi- ,

-tur: crit tota recta linea diuulâ extre,na,& media ratione. -

- - - - - Gg z ' ' . ' Sit
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Sit re&a linea ABfeéta extrema,& media ratione in C,

cuius fegmentum minusC B;producaturque BD gqualis mi

norifegmentoCB;atque fuper A Daggregato duarum A B,

&BC; atque fuper differentia earum Téu ìnuiori fegmento

AC, fa&gfint quglibet figurg circulares, vel reétilinée R, &

- Minterfefimilés,& fimiliterpofite. Dico figuram R quintu

£prop.* 1. Plam effe figurg M.Qupniam a figura Rex Al) aggregato in
buiur. gqualium réétarum ATB,& BD, feu BC,gqualiseft figurg M

exAC illarum differentia vnacum quadrúpto fpatij mèdij

[b Proportionalis inter figuras fuper ingquales AB,& B C,qüe fi

%; miles fint, & fimilitefpofite ipfis R, &M. Eftque * figúrä M
Pr*f. i8.4.4 media proportionalis inter figuras ei fimiles füperAB, & B

Cfigmiliter defcriptas (cùm réëtaACmedia proportionalis
fit££; inter AÉ , & B C). Ergo figura R quintupla eft fi

gurg M. }

> Secundò fit figúra R fuper aggregato totius AB,& feg

menti CB defcripta, quintupla figure M fimilis ipfi R , quig

fupcr earum differentiâ A C fimiliter `defcribitur. Dico ré

- - - - &am A B fe&am effe extrema ,&

c Prop ar A. C - B t, media ratione in C, cuius minus

bïí." *JJ-*—~} fegmentum eritC B. Quoniam c fi

- §4 ...” güra R ex aggregato defcripta g

-------R.--•--* qualis eft figure M ex differentiaL

vna cum quadruplo fpatii medii,

- - p. rtiorialisinfer figuras fimiles

eis ,& fimiliter pofitas fuperfe&asA B, & BC;& ex hypo

thefi figura R gqualis eft quintuplo figurgM:Ergo quintuplü

figure M equalé eft figur£ M vriâ cuíí qüadrupIo didti fpâtii

medii proportionalis;& a6lata3íú M: erit quadru

ÉÉÉMgquale quadruplo di&i fpatii medii proportiona

s;ideoq; figuraM gqualis erit fpatio medio proportionali in

a.„u,„ ter figuras €i fimilés fuper A 3,& BC fimilitér defcriptas;

ÂÃÄÈ. Proptereaque d tres reάς BA, AC,&CBproporti9gale3

è prop.»;.' erunt;& e A B fe&ta erit inC extrema,&mediâ ratione.Quod :

lib. 4. eratoftendendum. • • . . . . _ * * * - i.

ÉÉ PROPos. xxvi. THEOR. XIX.

Si fuper aggregato minoris, & femiffis maioris , atque fuper

femiffè maiöris fegmentorum eiufdem re&tg lineg extre

ma, ac media ratióne diuifg, defcriptg fuerint dug circula

-
ICS 5
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res, aut re&ilinee figurg inter fe fimiles, & fimiliter pofi

tg: qug ex aggregató defcribitur figura quintupla eft eius,

qug ex femiffe maioris fegmenti defcribitur. Et fi figura ,

ex aggregato minoris fegmenti , & femifTe maioris quin

tuplâ fuerit figurg,qug ex femiffe maioris fegmenti defcri

bitur: erit tota reéta linea diuifà extrema, & media ra

tione ,. -

Sit tota reéta B A ad A G, vt ACad minus fegmentum C

B;& fe&ta fit A C bifariam in D ; atque fuper BDaggregato

fegmenti minoris B C,& D C femiffe maioris; nécnon fu

per DC femifle maioris defcripte£$ quglibet fi

gure R, &Mcirculares, vel reétilineg fimiles interfe,& fimi

Iiter pofitg, Dico figuram R quintuplam effe figurg M. Sece- aprop. 9.i 1.

tur a C B bifariam in E. Et quia b DCad CE eft, vt AC du- 'b prop 1 1.

plum primg adCB duplum fecunde ; & eft A B fe&ta inC ex- ! :

tremã, & miedia ratiofie. Ergo c D Èquoque in C fecatur ex- j ?** ***

trema , & media ratione, cuius fegmièntüm minus erit CE. **

Cumque fint defcriptg dug figurg fimiles, & fimiliter pofitg,

R. quidem fuper DB aggregato totius DE,& EB, fèu EC

mijìoris fegmenti ; atqüe figura M fuper maiori fegmento a prop.»3.

DC. Erg6 a figura R quifatüpla eft figürg M.Quodérat pri- É**' '
Imllm_» . -

Secundòfit figura R, fuperD Baggregato fegmentimino

risC B,&DCfemiffis defcripta, quintuplafigur£ M illi fimi

li fuper D C femiffe maiorisfegmenti -

ACfimiliter defcripte. Dico re&tam AM\c •l. 1

totam A B feétam§in C extrema'A Ę— É jE e prop.9

& nmedia ratione. Se&ta e CBbifariam ' '... „-^
in E. Quja figura R. fuper aggregato - R

totius D E, & minoris fegmentiC E, -

feu t B defcripta,quintupla ponitur figure M,fimiiipriori.fur

per maiori fegmento DCfimiliter defcripte.Ergo fre&a DE Ę.

1n C fecatur extrema, & media ratione; fèd îgvfD Cad CE , g prop. 1 1.

ita eftAC dupla primg adCBduplam fœcunde. Ergo b re&ta jj 3.

A B quoque fécatur inCextrema,& media ratione,cuius feg- hprop.z6.

fprop. r.

mcntum ninus eft C B. Quod erat oftendendum ,. lib.4.

Eucl i.
P R O P O S. X X VII. TH Eo R. xx. XIII.

Si fuper aggregato femiffistotius,eiufque fegmenti maioris

- atque »
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*, atque fùper eadem femiffe re&tg lineg diuifg extrema , ac

media ratione , defcriptg fint due quelibet figure circula

res, vel reétilincg fimiles inter fe, & fimiliter pofitg; quae ex

aggregato defcribitur figura , quintupla eft eius, qug ex fe

miffè totius defcribitur, figurg. Et , fi figura ex aggregato

femiffis totius re&tæ lineg,eiufq; fegméti maioris quintupla

fuerit figurg ei fimili, quę ex femiffe totius fimiliter deféíi

bitur:erit tóta re&ta lineâ diuifa extrema,& media ratione.

Sit re&ta linea AB fe&a in C extrema, & media ratione, cu

ius fegmcntum maius AC;& produ&ta fit A D equalis medie

tatitotius AB; atque fuper DCaggregato fegmenti maioris

AC,& DA femifïè totiùs ; nec nöì fùper D A femiffe totius

-$ fupponantur dug figure circülares, vel reétilinee R,

&M fimiles inter fe ,$í; pofitc. I)icc fgur: n R ex

. . aggregato quintuplam effe figurgM ex femiffe tötius defcri

a prop. 9 l.i ptg. Secetur a AC bifariam in E,& quia b. DA ad A E eft, vt

£?°°* **• B A duplum primg adA C duplum fecundæ;c vel vt ACadC

5; ... B, cùmìfitAB fe&ain C£xtréma, ac m;edia ratione. Ergo a D
;£? - • . ' .• _ _ , _ E quoque in A extrema , ac media ,

$ prep.*6 , p, A. E G E. ratione fecatur, cuius fegmentum

ij..:T ' *'£j*TfT minus ef A E. Cùmque dùg figuræ

… «y£ - ...* fimiles, & fimiliter pofitg,R quidem

*•---R-* defcripta eft fuper äggrcgato totius

• , . ' A E, eiufque mjinorisTegimenti EC,

vel A E ; & figuraM defcripta eft íuper eius majori fegmen

to DA. Ergò* figuraR quintupla cft figura M. Qgod erat
e prop.»£. primum. - • •*. - - - ' • • • • ι ι *' <!-- -

buuuv. Secundò figura R fuper DCaggregato ipfius D A femif-'

fis totius A B, & fegmenti naioris AC deicripta, quintupla.

fit figuræ M illi fimili fuper DA femiffe totiu§A B finiliter

defcripta. Dicototam rc&tam lineam A B 1e&tam effe inC

extrema, & media ratione. SeceturfA C bifariam in E. Et

uoniam figura R fuper DCaggrcgato totius L E , eiufque

ègmenti minoris E C, vel A Edeicripta, quintupla eft figu-'

râ M ei fimili fuper differentia, vel maiori fegnyento 'D A.

$?'*?***• dcfcriptæ: Ergo g D H fccatur in A extrcna,& nedia ratio

;; „. 'ne ; feâ, b vt DA ad A E , ita eft BA dupla primæ ad A ( du

*.
-

fprop.9.1.1

£££*" plam lccundg. Ergo * fimilitcr recta A B fécatu;i, $ extre

jÂ..s. ima,& n^edia ratiónc, cuius maius legmcntum cft A C.Quod ,
tub. 4- crat Oftcndendum. ' : . . . . . . ' ' •

- IP{UO
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P R O PO S. XX VIII. T H E O R. XXI. . . . ' '

Si fuper tribus lateribus trianguli ambligonij,atque fuper me

dia proportionali inter latus circa,angulum obtufiim,eiuf

que produótionem vfque adΚab oppofito

angulo cadentem, defcribantur figuræ circulares, veH re&ti

lineg fimiles , & fimiliter pofitæ : erit figura ex latere obtu

fiim angulum fubtendente gqualis fumme figurarum exla

' teribus obtufum angulum ambientibus,vnà cum duplo fi

. gurg ex illa media proportionali defcriptg.

In triangulo A B C fitŠCBA Qbtufus,& a ab angu- a»,.». , ,.

lo C duéta CD perpendiculari fupra AB fecante eam in D. iiì i.

Patet b perpédiêulärem CD cadere extra triangulum ad par- b coroli.s.

tes acuti anguli CBD; & fiat c B E media proportionalis prop. 8.ht
interA B, & BD, & fuper lateribus A C, BC, A B, BE, A D, j prop. io.

C B D,& CD defcriptę fint quglibet fi- **

... X guræ circulares, vel re&tilineg X, S, R,

„\.< /</; Y, M, Z, & N inter fe fimiles,& fimili

£v<, : ter pofiræ. Dico figuram Xex latere ,
•* §/ §• fubtendéte obtufuim angulum defcri

N ptam, æqualenm effe duabus figuris R ,

; & S ex lateribus continentibüs angu

(.Jyj lum obtufum , vnà cum duplo figurae

§.3. R...”%3 Y ex ££ ngdia proportiqnâli inter A

·3. [** B, & B D. Qgia in triangulg A D Cre- a,,
“M-~ §Î§éíí anguilus D. Ergod figura Xæ-Ę. 18.

qualis eft duabus figuris M, & N ; fed .

figura e M ex A D aggregato reótarum A B, & BD æqualis eProp. 1 9.

eft duabus figuris R,& Zex eifdem re&tis defcriptis,vnàcum bíïí.

duplo figuræ Y, ex media proportionali inter A B & B D- Er

go figura X æqualis eft figuris R , Z, & Ncum duplo figuræ

Y: SedffiguraS gqualis eft duabus figuris Z, & N (propte- f prop ig.

rea quod in triangülo C BD 1e&tus eft angulus D): Ergò fi- buius.

gura X gqualis eft duabus figuris R, & S vna cum dupl9 fi

gurae Y ex media proportionali inter latus A B,& produétio

nem eius B D vfque ad perpendicularem CD. Quod erat o

ftendendum.

CO
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Bucl. 1 s.II. • C O. R O L L A R I V M , . I.

Manifeftum eft , fi diétæ figuræ fuerint quadrata effe qua

dratum ex latere fubtendenté angulum obfufum equale duo

bus quadratis ex lateribus diótum obtufum angulüm ambien

tibus , vnà cum duplo parallelogrammi reétanguli fub vno

latere circa obtufum angulum,& fub eius produ&ione vfque

georoll.*.

Prop. 14.l.4

ad perpendicularem abóppofito angulo cadentem.

Nam g parallelogramum reétangulum AB D æquale eft

quadratoY ex B E media proportionali inter A B,& BD, eft

que quadratumX gquale quadratis R, & S,& duplo quadrati

Y (ex hac propofitione, cum quadrata fint inter fe#
Ergo quadratum X gquale eft quadratisR,&S,& duplo re

&tangtili parallelogrãmmi A B D.

COROLLARIVM II.

Et fi di&tæ figuræ fuerint circuli,fe&ores, aut re&ilinec re

gulares fimiles& fimiliter pofitg, erit figura ex latere fubten

dente angulum obtufum æqualis duabus figuris ex lateribus

obtufum angulum ambicritibus, vnà cum duplo trianguli

reétanguli cóntenti fùb radio figuræ ex latere circa angulum

obtufijm, & fubÉÉÉ figurg ex produ&ione ciufdem vf

h prop 17.

buuut.

i coroll v.

prvp 18 1 4.

€9r prop.4.

H;b. 3.

É ad perpendicu1ark m ab oppofito angulo cadentcm » de

criptg.

Nam btriãgulum re&langulü contentum fub radio figuræ

R , & perimetro figurg Z eft medium proportionale inter fi

guras regulares fimiles, vel circulos R , & Z , & ideo , gquale

eft figurg Y,qug paritcr mcdia proportionalis eft inter figuras

R,& Z, cum latera A B,B E, & B Dproportionalia fint.Quare

figura X gqualis erit figuris R: & Syna cum dupl9 trianguli

re&tanguli fub radiofigurg R,& pcrimetro figuræ Z contenti.

PROPos. XXIX. THEO R. xxII.

Si fuper tribus lateribus cuiuslibet trianguli, atque fuper me

dia proportionali inter latus circa angulum acutum , eiuf

qu;e fegncntum vfque ad perpend:cularem ab oppofito

ángulo cadentem , defcriptê fiierint quglibet figurg circu-.

larcs, vel rectul.meg fimiles inter fe , & fimiliter pcftg ; erit

- fi2ura
J>
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figura ex Iatere acutum angulum fubtendeiite gqüalisex

- ceffui duarum figurarum ex lateribus eundeiim £cùtlimam.

gulum continentibus füpra duplum figuræcx illa media [..

proportionali.
- • • • r - - - - - r r • ^ • g. — r • • ' •

In triangulo ABC fit angulus Bacutus ; & (uper a latus A a prop. 1 1 .

Bacutum angulum c9ntinens cadat ab oppöfito angulòC * *.

perpendicularis CD, fecans b latus ABadpartes acutiaiigaiii b corou 8.

in D ;& c B E fit media proportio- '' I. – Jìtis : 1''?:!*-'. t

nalis inter BA , & B D , & fuperA c'', „ ' ' £|. ;!gis.
C,A B, BC, E B, A D,IX B, & C D. - . • .**) §'***-. . . . ~l; - 10 4.

fiant figuræ quælibet X,R,S,M,Z,Y, .<£,

& N circulares, vel re&ilineg fimi-.X.

les,& fimiliter pofitg. Dico figuram ;

Xex latere fubtendente angüluimuL £y

acutum B,gqualem effe excéffuidua A43#* ..”?

rum figurarum R ,& S ex lateribus: 3 M. *.7.** £j

acutum angulum continentibus fu- : .. “... R.....* --: . . j^

Pra dupliiri figgg Y ex media Pro-, , „,„') ,,.; ., ., 1,portiohali E B. Qüoniam a in triängulo ACD re£tu$ cft ág; £!;!. I 8.

gulus D. Ergo figuraX gqualis eftÉÉÉM,& N;& figuráX*****

$um duplo figuræ Y,erit ęqualisfigürisM.&N cum dúplofi-.

guræ Y; fed figuris R, Zæqualis eft figuraM ex differeiitiala. e prop. zo.

terü AB, DB,ęü duplofiguræY ex média pr9portionali ErgO É ***

figura eX vnà cú dúplo figureYgquatur tribus figuris N. R» fprjvg.

&Z; eft veròffigura S gqualis figuiris N, & Z (cum iri trian- hüiwi.

guloCD BafigüiusD feâus fit), Igitur figura Xyfiâ cum_»

äuplo figurc Ygqualis eft duabús figuris R , &S , & ablat9

coimmúitér dupfo figureY: erit figúraX gqualis cxccffuifi

gurarum R,& Sfupräduplum figurç Y.VÉfuit propofitum.

.. , , C OROLLARIV M I. – ; £;* is.

Manifeftum eft, fi di&g figure fiierint quadrata , effe qu3

dratum lateris acutum afiguIum fùbtendentis gquale excef*

fui duorum quadratorum laterum, acutum angulum conti

nentium fupfa duplum parallelogrammi reétanguli, fiib yno

latere circa angulùm a&utum,& íub eiüs fegméto ab eodem

acuto angulo §íque ad perpendictilarem ab oppofitoangu

lo cadentcm , contenti. Namg parallelogrammum re&tan- g corol! .

gulum A B Dgquale eft quadratoYexjita Propoííguli prop. i 4.4 4.

. • • - . - - 11hter

* •

* • y .
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inter AB,& B D.Ergo ex hac propofitione defe&us quadrati

Xgqualis eft differentig duorüm quadratorum R,&Sá du

ploparallelogrammireélanguli ABD. … - -

Bacl.48. I. COROLLARIvM II.

Patet ex his duabus propofitionibus, quòd fi fuper tribus '

lateribus trianguli defcriptae fuerint tres figurg fifiiles, & fi

militer pofitæ, quarum vna æqualis fuerit reliquis duabusfi

mul fumptis: triangulum erit reétangulum. Nam fi acutan

gulum eft, velobtufangulum: erit figura ex latereangulum,

acutum, vel obtufum fubtendente ingqualis duabus figuris

reliquis. Quod eft contra hypothefin.T , . ' • r. ;> . . .
*' r.-, , , , ^ ,, , ! . • . -r-, ;,' * . .

COROLLARIvM III. * * * .
- - · · · · · ·© - , •*

Et, fi diétæ figuræ fuerint circuli,fèótores,aut reétilineæ fi.

guræ regulares fimiles: erit figura ex latere acutum angu-;

- Ium fubtendente a:qualis differentiæ duarum figurarum ex

lateribus acutum angulum contineritibus à duplo trianguli

re&tanguli contenti fub radio figuræ ex latere acutum angu- .

lum cóntinente , & fub perimetro figuræ ex fegmento eiuf

R,,.,.,,. dem lateris ab angulo acuto vfque ad Perpendicularem ab
buiat. oppofito angulo cadentem , defcriptæ. Nam b triangulum ,

re&tangulum contentum fub radio figuræ R,& perimetro

figuræZmediumĘgy); eft ifiter figuras fimiles re

i coroll. v. gulares, vel circuläresR ,&Z; ideoque i æquale erit figuræ

prop.18.1.4. Y. Quare figuraX æqualis eft differefitiæ duarum figurárum

í,Prºp. 4. R,&Sà duplo triangüli reétàguli contenti à radio figuræ R,
ib.3. &perimetro figuræZ. - - - -

£i;- P ROP OS. XXX.THEO R.'XXIII.

Si fuper lateribus, altitudinibus,& radijs trianguli ,&hexa

6ni regularium ab eodem circulo comprehenforum de

fcriptæ fuerint quælibet figuræ circulares , vel re&tilineæ

intér fe fimiles,& fimiliter pofitæ : erit figura ex latere ,

trianguli tripla figuræ ex lafere hexagoni fefquitertia fi

guræ ex eiu§ altitúdine ,& duodecupIa figura: radii eiuf

íem trianguli, gqualis figuræ ex altitudine hexagoni , &

quadruplã figuræ ex radió hexagoni defcript£. - ' ' . '

--;

!

*
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In circulo, cuius radius D A infcripta fint triangulumAB

C,&hexagónumALB Cregularia j& radius A D • Qgjg£- :greff:
<ätätigtiitiim BAC bifariam, fecabit b quoquo arcum BCin ?°P. 3. **

IE,& fùbtenfum latus BC bifariam •& perpendiculariter in É;

íí,& própíéreà ATjEdiameter erit; ducãtur spoftca DG ?£'*'°*

perpendicùlaris fuper BE, iungatúrque BP , &Pgnantur ἐλ.,., ,.

quęlibet figurg cirçularcs, ve! fectilinę figiles»&fimilit<£ iiíí

É itg.M qüidé fuper trianguli laterc AB• Nfuper hexagoni

ateré B E, X fupér trianguli … , ' * * • A* *** ***. i …

altitudine A H,Z fuper trian- . . . j ' * '**

guli radio D H, R fuperhe

Xagoni radio D G.Dico figu

ram M gqualem effe figuræ

ex altitüdine hexagoni , &

quadruplam figuræ R,&tri

planm figurg N, & fefquiter

tiam figurg X , atque duode

cuplam figurg Z. Quoniam ,

duò d angúi E B A,ATFB re- i>;

&i süt in femicirculis EBA, $ N\S.

& F A B. Ergo * A B, erit di- *N J> f .-^L

ftantia laterum AF,BE, æ- , ., 7. Tf* ••......•*.É — ,

quid:ftantium inhexagono, -

& ideoA Beritaltitudiô hexagoni. Poftea quiaftriangulum f**/***';

D B E æquilaterutn eft, eritg perpendicularis D G à vértice , £'.; ;;;.
ad bafimi gqualis perpendiculariù H1emifii lateris BC, vel £? í.

A b triangüli ABC,b& bafis D Efecta erit bifariâ in Hs eftq;£Ä“
radius A D gqualis D E. Ergo A H altitudo trianguliÉ *. l. s.

erit ipfius H E, vel DH radijtriãguli, $i propterea qualiiim i coroll. 3.

partiumfiguraZ eft vna , erit figuraXPartes nouerim , atque Pr*f. 17.44

$.Npartes quatuor(eo quiod B Elatus hexagonigqiiaie

eft radi9 circuli D E duplo ipfiusl) H). Rurfusquia in trian

guloA B E ab angulokte&ò B perperidicularisBH fecat ba- *?*** *o.
fim A E in H; igitur u E A, B A,& AHproportionales funt ; 5 *• 1.

&propterea? figura Mádxerit in dtipliéâtâ rationelat€;£?;:rum, ideft* vtEAad A H, feu vt quatuór adtria, vel vt duo- i.{ 'P. 17•

decim ad nouem: cft verò DGfemiffis ipfiusA B;ergo o qua- n}rop.19.

lium figuraM eft duodecim , erit figura R tfes partes,&ea- i. .

rundé erat figuraZvna pars.IgiturÉ;M ex látere tri. ngu- o coroll.3.

li , & ex altitúdine hexagoni, duodecupla eft figurg Z,& taipla ?**?* 17*4

figurg N,& quadruplafigurg R,&e$ligº figurg X.Qupd

H h 2 * CO

d prop. ao.l.x. p.

e prop. 145

* • • t.nn l. i.

erat oftendendum.
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: · C o R o L L A R I v M. ' . ,
- * . *• ;;*, ; ; ) • • • -

• • & , • • ^ ; . * . *^ . ■ ■ <•! • , , , , - - - - „ • ' : , : >

Conftat ex hacpropofitione,quòd circuli diameter fefqui

` tertia eft altitudinistrianguli , & quadrupla radijeius, & éiri

, , ..'. culi radius eft fùbfefquiaIter altitúdinis ififcripti trianguli re

.•.•• , «!

•• Ê;$'; jeius. Oftenfa enim fuit diameíér A E

è£quitertia ipfiúsAH,& quadrupla ipfiusDH, atq; raditis

DEi£lus triangularis radij DHy& übfefquialter altitudi
1llS H A. * - • ^ ! !. *, * , ' ' * £. * I. , . .'.!

/ ` … -: r} ;:.:.:. .' •; . ';**•

P RO POS. XXXI. TH EO R. XXIV. ;

- * • ■ _. ! -

• * ». Si fuper lateribus altitudinibus,& radijs quadrati triarigufi,&

hexagoni regularium ab eodem circuf9 comprehenforum

fiant quælibet figurg circulares,aut re&ilineéfìmilcs, & fi

*. militer pofite: erit figura ex latere quadrati dupla figuræ

cx latere hexagoni fübfefquialtera figurg ex latere frian

..,,. guli, quadruplâ figurg ex rădio quadrati, o&tupla figurg ex

. ... radigtrianguli , dupla fupertripartiens tertias figurg ex ra

•*: *** * * dio hexagóni, fubfefquialtera figurg altitudinis hexa

•' * goni, & fiibfefquioétauia figurg altitudinistrianguli.
.^ t : ' i I . !, -

*' ' ' In circulo, cuius raditisEA infcriptum fit quadratum A B

' , , CD, cuius radius EH,& defcript£ fint quęlibct figurg circu

.',, . . lares, vel re&ilineg fimiles , & fimiiliterpofitgM quidem fu

: per quadrati latereA B, vel altitudine eius , Xfuper radio E

. . . ìì,&Nfuper circüiiradioA E, & alig ijs fimiles figurg fuper .

' *•** lateribus,fadiis, & altitudinibus trianguli , & hexagoni in co

' ' * \ dem circulo infcriptorum.Oftendefìdum eft figuram M há*

bere ad reliquas figuras proportioncs cxpofitas. Coniunga

a ex prop. 3. tur reéta E B. Qüoniamia aùgulus A EB ad centrum qtia:

Huiu: , drati re&useft,& cadit ab angulo rect9 perpendicularis E H

°?'*?*** füperbafim ABeam & diuideiis in E bifafiaiii, cum ex centrg

.******* cifculi düëåíï.Ergo ereótèA media proportionalis cft

inter AB, A H ; pariterque reétaEH media propQrtionalis

eft inter gqualiâ fegmenta BH,HAs& gropterea EH ggtia;

lis erit femiiffi ipfius AB: vnde afi$M exĘŠ
erit quadruplafigurg Xex radio eiufdern 3 Pariterquc e figti

£'£? ;* I3§ad eiÉÉÉ§ erit, vt BA ad eiusΚj.plám

prop.ifj., A H;& propterea qualium Partium figura M. cftἘísus

.

d coroH.3.
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figuraX partes due , & figuraNexra- -.£;$. fcu fex lateré infcripti he- ID C , £fchol prop.

xagoni regularis, erit partes quatuor; i#j. -

fed g qualium figura ex latere hexa- ºbuiur.

goni eft quatuorpartes , fuit figura ex

êius altitúdine duiodecim, & figura ex

eius radio tres partes , atq; earundem

fuit figura lateris infcripti trianguli -

reguläris duodecim partes, &figura ex eius altitudine partes * .

nouem, & figura ex eius radio yna pars. Igitur figura M ex • • *

latere quadrati, feü ex eius altitudine quadruplaerit figuræ `` `` ..

ex eius radio, dupla;figuræ ex latere hexagoni,fubfefquialte

ra figuræ altitudinis eius , dupla füperbipârtiens tertias figu

ræ ex radio eiufdem , atque fubfefquialtera figuræ latêris

trianguli , o£tupla figuræ radij eius j & fubfefquioétaua figu

ræ ex altitudine eiufdem trianguli. Quæ erantoftendendàL.

- -
-

• * * • ' * - •

, S C H O L I P^ 7M. .

Latus infcripti quadrati medium proportionale e$t inter aggregatum

lateris infcripti hexagoni& lateris infcripti decagoni, atque duplum la

teris imfcripti decagoni.

. Nam h re£ia compofita ex latere hexagoni, & latere decagoniin eo- »,,.,.•.

dem circulo defcriptorum Jecatur extrema, c&- media ratiomc , cuius ma- b£iu?.

ius fegmentum eß latus hcxagoni. Ergo iparallelogrammum reéfangu- i coroli v.

lum fub aggregato lateris decagoni , &• lateris hexagomi , &fub duplo prop. 14.1.4

lateris decagoni £quale eft duplo quadrati cx latere hexagoni. Sed ex

bac propofitione quadratum circulo imfcriptum duplum eft quadrati ex

latere bcxagont. Ergo quadratum circulo infcriptum £quale eft reëian

gulo parallelogrammo contento fub aggregato laterum decagoui& hexa

goni, &• fub duplo lateris decagoni ; ideoqiie k latus infcripti quadrati k coroll-* .

incdium proportionale e$t inter aggregatum laterum decagoni,& hexa- Pr*f.14**•

gomi 5 atque duplum latcris decagoni.

PROPos. XXXII. THEOR. xxv. , £5*

Si fuper lateribus pentagoni, hexagoni ,& decagoni regula

rium ab eodem circulo comprehenforum fiant quglibet

figurg circulares, aut reétilineg fimiles,& fimiliter pófitg :

crit figura ex latere pentagonig qualis duabus figuris fimul

süptisex laterc hexagoni , & ex latere decagonidefcriptis- ..
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- • In circulo A CB fit AB latus infcripti pentagoni, E Afla

af$*}prop. tus infcripti decagoni regularium , & rafdius ;?B erit latus

3. *** infcripti fiexagorii; & fuper his lateribus defcriptg fint qugli

^ . . bet circulares,vel reétilineg figure fimiles, & fimiIiter pöfitg,

M quidem fuperA B, R fiiperD B, & S fuper E A. Dico figü

ram Mgqualem effe duabuis figuris R , & S fimul fumptis.

**•r. Prop. Secetür, arcusAEfùbtenfîsâ latere decagoni bifáriá in

33:!::. . H, ficutic arcus A BinE fe&us fuerat bifariamjeritque arcus

É'*** A Hquarta pars arcus AB,& tertia pars arcus BH,&iun

âÄ,.,,. gatur radiusJ H£cans4bifariam, & Pcrpgngiculariter latus
l.z* decagoni in O,&A Bin K: iunganturque E K; B E,& diame

- ter AC. Quoniam in triangulisA O KS& E O Kcirca angu

- los re&os gquales ad Ofant duo late ra A O, & E O gqualia,

e prop.4.t. , & OKcommune. Ergo eangulus K EH gqualis eft angulo K

££rop. 17. AH,&fçqualesquoque funt anguli EB Â;& E A B, cùm in- *
B. 1. fiftät peripherijs gqualibus E A,B E, ergo anguli A E K,A BE

gquales funt,eftq; angulusBAE cömunis infriangulis BEA,E

- - - K A:Ergo g inter fe funt fi

milia. Quare B A ad A E.

erit , vt E A ad A K, ideo

g coroll. 1.

Prop. 4. J.4.

;£, que b figura M ad ei fimi

lem , & fimiliter pofitä fi

guram S erit vt B A ad A

i ex prop. 3. Κ. Rurfus quia, vt arcus E

buiur. A i decima pars eft totius

peripherie A B C A, ita ar

k propio, cus É A Hfemiffis illius de

iy3. ' cima pars cft femiperi

pheriæ A BC;& eft arcus

• B H triplus arcus A H. Er
- • go qualium partium arcus

J coro!!. ;;, ABC eft decem erit B Htres,& $£ fex partes; i£gque?;

£;'j: cus BC$; erit ipfius arcus BH;& langulus CDB duplus

1 ! *'* eritanguli BDH; féd m angulus C DB ad centium dgplus eft

„.,„u,. anguliB ACad peripheriaim: Ergo anguli B DH 3 & D AB

Âp.4.i.4. aequales inter fe íuntj & angulus B cft communis. Ergo? £tio

triângula A B D, & DBK fimilia funt ; proptereaque A 33g

B D érit, vt D B ad BK.Vnde • figura M ad ei fimilem , & fi
prop. 1 7.l.4 militerpofitam figuram R erit , vt A B ad3 K: erat grtgny fi

£,. prop. gura eadem M ad figuram S, vt eadem re&a A B ad A K. Er
zz.t 3. go p figura Madanibas figurasR , & Sfimul fum* Ftas$ » Vt

- r 1TCC IJl

o coroll. 3.
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re&aBA ad re&asBK,&A Kfimul fumptasseftqueBAæ- ; .-, , ,;,

qualis duabusBK, KA.Ergo q figura M ex latere pentagoni* q corok, r.…

gqualis eft duabusfiguris Rex Jatere hexagoni,&Sex látere pr*p. i6.}. 3 •

decagoni fimulfumptis. Qupd erat oftendendum.

P R O P OS. X X XIII. THEO R. XXVI.

Si fuper latere hexagoni, pentagoni,& fubtendente angu

lum pentagoni in eodem circulo infcriptorum fint defcri

ptæ quglibet figurg circulares, vel reétilinee fimiles, & fi

' militer pofitg: erunt figurg ex latere pentagoni,& ex fub

tendente angülum pentagoni,fimul fumptg, gquales quin

tuplo figuræ ex latere hexagoni.
-

In circulo,cuiusradius E A,fint A B,& BCduolatera péta

goni,& reéta AC fubtendat angulü pentagoni, atq;defcriptæ

fint quelibet circulares, aut reétilineg figurg fimiles, & fimili
ter pofitg;M quidem fuper radioE A, fiue e latere hexagoni, ;/#!op.

R fùper Â C,'&S fuper A B.Dico figuras R, & Sfimuffum- **"**

ptas gquales effe quintuplo figurg M. Producatur diameter ,. prop.3

A E D,& coniungatur rééta C D. Quoniam b arcus A B quin- j£*

ta pars eft totius peripherig ABD Ä: Ergo qualium partium

peripheria circuIi A BDA eft decem erit peripheriaABdue

partes,& peripheria ABCquatuor; A.

fed earundem partium femicirculi

peripheriaACDeft quinque: Ergo

peripheriaCDeft vnã pars decimâ , B

totiusÉÉÉÉ circuli, & propter

ea * re£ta CD erit latus infëripti de

cagoni regularis. Ponantur fam fi

gurg X, &Zfimiles ipfis M,R& S,

atque fimiliter pofit£ fuper diame

frum A D,& fùper Iatus decagoni -

CD. Quoniam aângulusACD in . dprop.ao.

£micifçülo rgétuseft; Ergo e figura Xex hypothenufà æqua-!:::

lis eft duabus figuris R,Z fimulíüm tis;eftçùeffigura X qua- j?. 18.

dru£la figurgM(cùm diameter D Adüplafit radijAE):Er- Éì, 3•

go duæ figüíá K: &Zfimul fumptæ gquales funt quadruplo propjî,

figur£ M. Et addita communiteffigiiraM erunt tresfigúræ -

R»2»

c ex prip. 3.

buiur.

*.

-
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gprop ys. R, Z,& M, fimul fumpte, æquafes quintuplo figure M ; g fed
t. 'duabus figurisZ ex latere decagoni, &M ex latere hexagoni ,

gqualis eft figura Sex latere pentagoni ; Ergo dug figur£ R ,

& S aequales funt tribus figuris R,Z,& M. Et propterea duæ

figuræ R , & Sgquales erunt quintuplo figuræ M. Quod erat

- - ; ** - - . • *

baiur. »

oftendendum. • • - -

Finis Libri quinti,

£g;§%\$%

T …'

LI.
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* . , I, ., , B*. . E':!';}{-iortit.**. >: :
. * * ') , 'I'. L … . . B : : ! ! E ';. '^j,., , >.;.,.,..,.,, aucl, XI,

– – – – – – – + ** • i* *i : : - **;

' ' . s E x T v s.','',' * ' ;
· · · · · · · · · · ·- --' fi …. 'I'. - - -- 3 - {. tf : i '''. 'I'u:. '.... .

Cùm in quinque præcedentibus libris elementa plana tra

dita fint, nedumiperfe ytilia, &fcitu iucunda , fed etiamom

nino neceffària , vt paffiones folidorum , fiue cQrporum per

cipi poffint: confejuenter elementa prima ,& fimpliciacor

pörüm tradentur , initio fumpto à definitionibus more geo

metrico.

D E F I N I T I O N E S. . ., .
-

• • • * -- - - - -

, £. T , I, €) I I: A

Solidum , fiue corpus, eft, quod longitudinem, latitudi

nem,& profunditatem habet, cuius extrema funt fuperficies,

• ' > . · · · ` _r**: ;i -sci- :.:-.'.;. .r

I J.' verae a

Solidus angulus eft concurfus plurium, quàm duorum an

gulorum planorum , non in codgm plano confiftentium ad
vnum punctum. '• . _

τ τ ;

, }^t fi fuerint plures, quàm duæ re£ta.A D, B D, CD , concurrentes in

D,& mom in eodem plano iacentes , anguli plani.A D B , B'. ,.,,,.

D C, & C D.4, non in eodem plano exiflentes, &;concur- ,
rentes im D, efficu;int angulum folidum D. Etfiquidem an-'

guli plani conjtituentes folidum angulum D fuerimt tres vo

cabitur talis ;olidus anguli:s triangularis , fi quatuor qua- / ;;

dranguluris, &fic vlterius. , ., - - - - -

I I I. • ' ' - . * * . . . '

Solida re&ilinea, quæ gquiangula inter fe funt, & omnia

laterâ circa angulos folidos gquales proportionalia habent:

vocentur fimuIia. - , - - - - -

-

. - -

*-**ID s. - - ~ '

* ;

- ' o .' … *- -

- I V. . ,. - :

Solida figura genita ex reuolutione femicircüli circa dia- • *

metrum eius quiefcentem,quoufque redeat ad locum , à quo

moueri cgperat ; vocetur Sphgra.Et diameter quiefcens,vo

cetur Axis fphgrg. Et centruni fphgre erit idem, quod femi
- ' Ii circuli.
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... circuli.Diameter fphgr£eft$; re£ta per centrum fphg

* '*' yg extenfa.Circulus maximus fphgrg eft ilfe,qui per cenfiuiii

fphgr£ tranfit: relig;uivero mifiorcs. Hemifphgrium autem

vocetur dimidium fphgrg diffeétum à circufo niaximo.

P o s T. V L A T A. f .

- '1 . 22 ; i. . ;:it., i I. - 1

* Perquamlibet reétarfìlincam planum, feufupcrficiempla
namducere. i 1 * . . » 1. t. , ' * • , , , · · · ·

I I.

Etquodlibetplanum indefinitè producere.

A. X I O M A T A.

-*- -

II.* i.

Duoplana non habent fegmentum commune.

, r* I I.

Duoplanafolidami figuram aon coraprehendunt.

I I I.' • • • • • . ,

Duorum planorum communis feétio linea eft. Eteadema

linea iacens tota in duabus fuperficiebus diftimétis, erit ea

rumcommunis fe&tio, vel conta&tus.

- - › › ›› - T. V. - - *- - - - c , *.

Eg$i prop.*.. Eiufdem reétæ fineæ, cuius duo pttn&a,aut pars eius iacent
XI. infubieóto plano, pars reliqua in fübhmi effe fion poteft.

a defy. i,1. E,igit emim a matura planae fuperficiei , vt illi omnino, &* vndequa

que congruat reάt linea , quod tunc »erificatur, quando ommua punëia

lineæ rettae contingunt planamfmperficiem. -
-

- v

Aucl, -
- -

££**** Duæ re&a: fefecantesinvno funt plano.

sint enim dug re£fae lineae J£ B,&- c Dfe fecantes in E,patet ipfarum

vnam, vt.ae B in »mo plano J4 H intelligi poffe collocatam ,& fi conci

piatur planum 4H circa re£tam J£ B circumduci , neceffariò in aliquo

- loco
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loco reuolutionis ipfius imcjdet in reäam c D faltem -

in aliquo pumíío eius B prgter punäfum E ; &. tunc . . c

plamum ipfum.* H»quoil pgr duo pu#äa P, & E tran- A, I

jit meceffàrio perreäas D}, & J4B tranfibit, quamdo- D\ , : :

quidem reäa linea E D mom poteft planum ipfum con- .£.-i
tingere in duobus punëtis D, & E,& cxtra ipfum exi- F-------- H.

$tere. , ;r. . . . ;,;- * -

iè

… t' • ' . t

… ,.: : : … : '

- PROP O S. I. TH EO R. I. J Eucl.3.XI.

Si duo plana fe mutuò feccnt,communis corum &aioreäa * *

linea eft , ' • • • . , ' ; * . - '

Duo plana ABCD,& EFG fe fè- . i … ' : A . ' :

." . '. 1 ?', . r\

cent a inlinea N O. Dicolineam NO
re&tam effe. Sumantur duo , quglibet ' buiur.

punétaN & O , qug in linea communis

Hcctionis exiftanf, ideft iaceant in vtro

que plano , & à punóto Nad O coniun- bar, t.t.

gatur re&ta linea. Quia* re£taNO pla- - C.

fio AC congruit, `quo punëta N3 &O exiftunt, alias c non i

vndcquaque plano AC congrueret reéta linea. Pariter re

&ta N O plano FG congruit , in quo pariter punëta N, & O

exiftunt. Ergo reétaNO in vtroque planoAC & E G iacet,

eftque c9mmunis fc&tiQ e9rundem planorum linea vnica , d ayi•. r.

( alias d plama fe fecantia haberent fegmentum commnne ,, baiur.

aut e folidam figuram comprehenderent: ergo reéta NO eft £ axio. v.

communis feciio eorundem Planorum. Qu;ire, &c. , ***•

4xio.4.

t44t4f.

+

\ . .

' P R O P O S. II. THEO R. II. 'i * * , Eucl.4.XI

Si re&a linea incidens in cömunem fe&ioné duarú re&tarum .

Iincarum pe1pendicularus fuerit ad vtranque,illaperpendi

cularis erit ad omnes re&tas lineas , a quibus illa tangitur,

qugque in plano per duas illas reétas lineas duéto,funt:Vo

Ceiuir tali§ recta fublimis Ereóta, feu Perpendicularis ad

planum 1ubieótum.
L^

Dug re&tg lineg CD, FE in plano MNexiftentes fe fecent

in puncto B , & recta A B efficiât tam angulumA B C, quàm

Ii 2 angu
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.aA° ° angulumABFre&um. Et ducatur

$ , à pun&oB in plano NM quglibet

- - INI reóta BK, cadens intra quemìlibet

...*>-J - angulorumC B F. Dico re&tamA

</l> IE B cffe quoque perpendicularemad

- - :<íí B K, Secehtura.GB, & H

Bgguales inter fe , iungaturqueH

b prop.g.i.i F , II G, fecans B K in K, atque b HGfe
prop.9.1.1 --.- - j" cetur bifariafm ih'O, coniungan

c..,,„. turque r£§£ OB, AG;A9;A $A H. Quia in triangulo ifQ
î'* fcelfo BHGbafisGHbifariam fecatùràÉçiâ Bojëgò öB

- _ - perpendicularis eft ad H G. Poftea quoniam in triangulisA

G B, A H B duo lateraGB, & HB equalia fùnt,& ABcom

d prop 44, mune, angulique A 5 §, ABHtiifit£££i? Ergoa A G, A H

7 T gquales ifiter fe funt ; éftque'triangùli ifofeeljG A El, bafis

e car. prop. GTH fe&ta bifariam iiy O â reéta ;A O:1gitur e ipfa.A O per
2. l. z. pendicularis cft ad b; fimtC H.Et quia fin triaiigulo A B H

jgp , s , re&angulo in B,quadräto A H equia]ia fiunt duo`quadrataA

3. .. B, BH, funtque? quadrato B Hequalia d.io quadrata BO,
*g*• 18, QH , cùm angulusQ reétus fit: Ergo quadratoA H gqualia

** fiint tria quadrata A B,BO & O H. Similiter in triãgulo

AO H rc&tangulo in O eidem quadrato A H gqualia funt

duo quadrata AO, O H. Igitur tria quadrata A B, B O, O H

. . gqualia funt duobus quadratisO H,O A.& ablato communi

„.„u, quadrato OH;erunt duo quadrata A B,B O gqualia quadrato

ÄÈÉ7, AO:& propterea b angulüs A BO re&tus erit. Quare fi reétg

T ' B k& BO coincidunt,erit angulus A B k rc&tus; fiverò non`.

j prop. 18. coincidit , addito communi quadrato O K, erunt duo qua

lib 5. drata A O, Ok , ideft , quadratum KA (propter anguluni re

: &tum kOB) æqualia tribus quadratis kO,OB, BA ; fed fi

militer duobus quadratis k O, OBæquale eft quadratum K

B (propter angülum re&tum K OB) 5 Igitur quadratum k A

* coroli.*, æquale eft duobus quadratis KB, B A;& propterea k angulus

prop.39.1.3 A3 kfeaus eft:§íjreéta linea A Bpérpehdiculariseft ad

amlibet reétam Bk, quæ àpun&o B ducitur in planoM N .

uoderat oftenderidufh. Vócetur ipfà rêëta A B Perpendicu

laFis adplanumMN, quod per re&tas CD, F E ducitur.

a prop.3.1.1
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PRO P O S. III. TH E O R. III. ' Eucl. xt.

Sire&alinea incidens in communem feétionem trium re&ta

rum ad fingulas perpendicularis fuerit: ille tres reótæ lineæ
in vno funtplano. a.

Reda linea ABincidat in B, & efficiat cum tribus BCB

D, BE,fe tangentibus in B,reétos angulos. Dico tres re&tns B ;

C, BD, B E in vno plano effe. Si enim B Enon iacet in plano -

CH, quod per reétas CB,& B t) duci pO- •*•*

teft , producatur a planum H C quoufque -

fecetè planum per reétas A B, BE exte n- . $ine r.

.fum ih reéta B G.Quoniam A B ponitur ;£g*.

*££$ ad duas BC, BD:c Frgo A c prop. 2. •

perpendicularis eft ad reétam BGpofi- buiur. L

-tam in eodem plano per re&tas B C, i3 Dex

tenfo;fed erat quoque A B perpendicularisad BE,& iacet B

E inplano A B G. Ergo dud anguli reéti A B E, & A BG æ

quales fiint inter fe , pars& totum; quod eft impoffibile.Non

ergo reéta B E extra planumCH iacet; ideoque reétæ B C, B

D, BE in vno funt plano. Quod erat oftendendum.

PRO P O S. IV. THE O R. IV. i;:;*
18. Xl.

Si in quolibet plano per reétamlineam ad fubie&um planum • .. •

perpendicularem extenfo , re&ta eidem perpendiculari pa

rallela duéta fuerit: erit illa perpendicularis quoque ad pla

. num fubie&um. Voceturáutém fublime pfanü Ereétuim,

feu Perpendicularead planum fubieétum. -

Sit re&ta CD perpendicularis ad planum E G, & per C D

duétum fit quodlibet planum CD B,&q ineo duéta fifABpa

railela ipfi C D. Dico re&tam A B ad idem planum E G per

pendictilargum effe. Iungatur re&ta BD;& fi plano EG duica- á prop. 1g.

tur re$ta e H B perpendicularis ad reétarn B D,& coniungán- %t. -

tur reótg H D, HC,& B C. Quoniam reéta CD perpendicu- ££*?- *•

laris eft ad planum EG ; ErgO b C E) efficiet re&os angulos £# 18

cum rc&tisiincis DB, &,H δ ij codem plano extenfis äd ter- íí3. .

minum D ; ideoque c in triangulo CHD re&tangulo in D erit j prop. i8.

quadratuna CHęquale duobusquadratisCD,&DH ; « fed i.§.

." . - qua

. . a.
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quadratoD H gqualia funt duo quadrata HB,& BD(pro

Pterea quod aagiílus HB D re&tus faétus eft). Igitur quadratú

HC ggjale eft tribus quadratis HB BD,& DC;éft verò quadra

tum BGgqualeduobusquadratis BD,& DC(eo qu6d an

gulusCPB re£tus eft); Ergo quadratum HCæqualè eft duo

e coroll.3. bus quadratis H B s& BC;& propterea e in triängulo CB H
prop. *9.4.5 angulus H B C re&tus erit , fèd Äî fuit angulus H B D

faxi re£tus: Igitur re£ta H B perpendicularis eft ad duasBD,&

;j'"** £§3££&tg BC,& BJiacént ip eodem plano parallelarum
ÉÉÉ. AB, &C O,in quo punéta 8, C,&D exiffùnt: Ergogre&a H

huiu*. 3(c '- B ndicularis quoque eft

h prop. 1 3. ..::* | • ' adTreétam B A, quæ in eodem

l.x. planoCBD exiftit: Eft b etiam

angulus A B D re&us, cùm re

liquus internus C D B , & ad

eafdem partes parallelarum fit

quoque reélus: Ergo re&a A B

perpendicularis eft ad duas re
- --_T* ötas BD, & BH concurrentes

i prop. 2. in B; Et propterea i A B perpendicularis erit ad planun E G,
huuur. quod per réétas BD,& B H ducitur. Quod erat offenden

dum. Vocetur quodHibet plantinm C D B duάum per re étam

CD perpendicufarem ad fùbieétum planum , Ere&um , fcu

Perpendiculare ad idem plahum E G. - .

Bucl.7.XI. C o R o L L A R 1 v M. ;

Re&a linea duo pun&a coniúngens in duabus parallelis

fùmpta in eodem§§§ parallelarum iacet. Sunpta enim ,

fuerunt punëta BCin parallelis A B, C D,& oftenfa fuit re

&ta BC in plano parallélarum A B, CD iacere.

Eucl.6.Xl. . P Ropos, v. THEOR. v. ; ;

*

, Si due re&te ad idemplanum perpendiculares fuerint, paral

lelgerunt inter fe. . - - -

avor.prvp.r6 Sint due re&tg B A,& DCperpendiculares adplanum E G.

É''*** Dicò reétás BA,&DCparallelas efIe.Si enim BA nö eft pa

Sp.f.v. rallela D C,in a plano D A,àpunéto A ducatur AH parallela

buìù. ; ipfi CD,&per reétas AH,&ABextendaturpinu; $gus
- - - l}D1C
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fubie&um c planum E G in re&ta NA K. Et quiaDCperpen- £ prop. 1•

dicularis eft?dplanum EG:Ergo dei parallelaHA pérpéndi- °"'*'.

cularis quoque erit ad planum E G:igitur • angulus H Ak re- Éf.«.

§us erit; fedBAperpendicularis quöque eft äd planumE G. ?,...
Ergo angulus B A É re&tus quoque eft ; & ID ììiùí

funt anguiliBA K, & HA K in eodem plano B

B A k: igitur totus angulus B A k gqualis eft I.

angulo H Ak fug parti , quod eftí ürdum. INI

Nön ergo alia reà,quàniBA effeÉÉÉ* ;

* rallela ipfi D C. Quare patet propofitum.

C o R O L L A R. I v M I. saxi

: Hinc conftat ab eodem punóto, fiue in fublimi, fiue in fti

bie&to plano , vnam tantum reótam lineam perpendicularem

£ffe poffe ad fubieótum planum. Si enim dti£ ATB, A Had pla

num E G perpendiculares effe poffùnt,inteffe paralle!g,effent

ex hac propofitione, & fe fecarent in A, quod eft impófiibile.

* . - - Eucl. T)ef.

; CO R O LLAR I V M II. - 4 €9 Prvp. 38.

• . Conflat ex his duabus propofitionibus,quòdin quolibet **•

plano ad fubieétum planum ereéto omnes réétg lijieg, que in

eo exiflentes perpcndiculariter ad cömunem planóruìm fé

{ìionem ducuntur , fùnt quoque perpendiculares ad fubie

&tum planum.Et illa,qug à pun&tQ fublimi eiufdem plani ere

£li ducitur perpendiculariter ad fubie&um planum cadet in

cömuneum planorum feétionem. Nam ,fvt planumaliquod ;prop.4.

DC x ceníeri debeat perpendiculare ad plahum fubieétum “

JE G, ncceffe eft,yt extendatur peraliquam perpendicularem

ad planum fubic&tum, vt perCD5& tuncgquelibet re&ta A

E cuim A Ccommuni fectione efficiens re&tum angulum B

A C, erit quoque parallela ipfi 1) C, eo quod reliquus inter

nus DCA re&tus quoquc eft.Vnde ex propofitióne quarta

A B quoque erit perpendicularis ad planum fubie&tum EG.

Si verò àpunóto iublimi B, exiftente in plano B D C, ere&to

ad fubieótum planum E G, cadatBA perpendicularis ad pla

num fubieótum , pun&tum cafus A exiftet in reéta A Ccóm

muni feétione Plinorum ; eo quod oftenfa: funt duæ perpen

diculares B A, & D C parallelæ inter fe in hac quintapropo

fitione, & ideo recta BA exiftet in eodé plano ereóto C D B,

in quo nimirum exiftit communisPlanorum feétioÈíò.

g prop. 16.

4ib. ι.
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£t i. P Ropo s. v I. PRO BL. I. . . .

A dato pun&o in fublimi, aut in fubieéto plano pofito, du

cere reétam lineam perpendicularem ad fubie&tum pla

1lllfm • . -

- Sit quodlibet planum EG: Debet àpun&o A in diâo pla

?£*''-'* no, aut in fublimii pofito duci re&ta linéa, quæ perpendicüla

££,*. ris fit ad fubieétum, planum E G. Per punâum A a ducatur *
buuur.

É;.,. quodlibgtPlanum A B D C, fegans & fübie&umPlanum EG

É' ** in reéta BC, atque c in plano A BCD à pun&oA ducatur A

cprop. i«. F perpendicularis ad réétam BC, & d in plano EG à pun&to

€9* i t l. 1. interfe&ionis reétarum BC,A F ducatur

d prop. 1o. HKperpendicularis ad eandem B C; tam
l. i. demin plano per reétas FA , & H K •ex

Ê,0fi ».bu- IH tenfo dticaturfà pun&o A re&ta AOper

jp.io. pendicularis ad reétam H K. Dico AO
& 1 l.lib. 1. perpendicularem effe ad planum E G.

- - • Quoniam reétaBC perpendicularis eft ad

g prop... duas reétas FA,&HK fe fecantes primò in A, fecundò in F:
butur. Ergog re&ta BC perpendicularis cft ad planum per re£tas F

h prop. 4. Å.&H Kduétum; atque b planum EG ex
buix f . . -\ " tenfum per eandem perpendicularem B C

erit quoque ereétum ad idem planum : ergo

J diciffim planum per re&tas F A.H K du&um

perpendiculare erit ad planum EG;& re&ta

A Cì exiftens in plano per FA , HK extenfo

È] vucitur perpendiculariter ad H k eorufh
C commufieni fe&tionem. Ergo , re&ta AO

hyoi; x. ' - - -

: si,.. perpendicularis eft ad planumEG 5 quod faciendum erat.

μ 1 v,*. ) , - -

1 ta J . - - -

Eucl.9.XI '.' ' p R O P O S. VII. THEO R. VI.

w

-- *

Sidug rc&c linee vnitertie parallele fuerint, nöin eodem pla-
-

-

noexifténtes,inter fe quoque parallelgerunt.

Sint reac A B,& CD parallele eidem rgétg E F, & non fint

omnes in vho plano. Dico rcétas A B , & CD intcr fePage
* _ . ûS
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las effe. A quolibet a pun£toG reétg E F A g ' a ., • 3prop.io..

ducantur in planis gquidiftantium re&tg- :\; * I, 1.1. ' , ,

lineg GH &G Kpeipendicularesadean- E—i—–

demE F, que fecént oppofitas parallelas j /G

in H,& K,& cöiügatur reéta H k.Qugniä —3.^g -

eadem reéta lineâ EG perpendicTiiaris C KT ID

eft ad duas re&tas G H,G k; ergo • EG 5#. 2.

perpendicularis eft ad planumGH K3eft vero A H parallela Š;

£? E G. Igitur c AH perpendicularis quoque eft adplanti H ;;;;;*.

K. Eadém ratione C 15 gquidiftans eidemEGperpendicu

larjs qugque erit ad planumHGK; cùngue dugreötg AH, d pro,.,, ,

&CKfinit perpendiculares adplanum HGk d érunt AH,& báiu;. " '

CKinter féparallelg.Quod eratoftendendum.
" ' . -,. i . - a

PR 6Pos. vIII. THEO R. vII. . -£;iis.
, ' i ** ;, * * … • ; -

^ Si d:io plana femutuò fecantiaíí duas parallelas du&a .

fuerint , efficient communem feótionem Vtrique ipfàrum , 5 •

» gqu diftantem. Et fiaaybo plana perpendicuIaria fuerint ' j 3 ;

àd fiibjeétum planum ;& communiseorum feétio ad pla- -

. numfubieétum perpendicularis erit.

; Primò per duas reétas gquidiftantes DG;& FH duéta fint . ... ;

duo plariâ AC,BF fe fecätiain reéta linea AB,Dico ABparal- ' I. .

lelam effe vtrique ipfarum D C,& FH: Si enim hoc vefum ,

nó eft,in duobuis plahis A C,AH âa punéto cömuni Aféétio- ! ;;;*.

nis A B ducantur, AO quidem parâllela ipfi DC,& AKpa- *****
rallela ipfi F H. Et quoniamAO,FH parallelg funt eidemi D • . •

C£ erunt inter fé parallelς quoque;& füit. A K eidem F H pa- bprop: 7,
rallela. Ergo •AQ,&A Kparallelæ funt inter fe, & fe fecänt í 7• .

in A,d qu6d eft impoffibile.Non ergo alia -

-•

E7U- c prop. 17.
reéta linea prgterAB communis plano-|*'Äf l l.i.

rum feétionis, effe poteft parallelâ vtri-| , dcoroli...?

que gquidiftantium D C, FH. , ... - , prgp. i4**
Secundò plana A C,A H perpendicula-|T * • . • I» lib.1.

ria ad fubje£tum planum E G , idque ,| , . --

fecätia in BC, BH fe mutuo fecét in rectal , - - - P p .

A B.Dico A Bperpendicularé effe ad pla- eprp ro -

num EG. à quibtislibct ; punctis C,& Hinplanis ercctis du- j 1 1. l. 1

$at;ui, Perpendicula{$sC D, HÉad comniuncs fectiones B É,''.';.

• B H: erunt/tam DS, quam H F Perpendiculares ad pla- 5.*uu.

- - - TKk * * * * * * num

-

 

 

 



238 E v CLI DIS RESTITvT ;

g prep.*.. , num fubiectum EG;& proptereag D C,& HFparallelgerunt .

£uiu. .'' inter fe ; ideoque per eas ducta plana A C, B Fefficientcom
h exfff munem fectionem ABparallelam cuilibet ipfarum CD; {ed

£;„'"' erat DC perpendiculari$ ad planum, fubiectiim;ergo A B Pla;
£. * norum i communis fectioÉÉ quoque erit ad

- fubiectumplanum EG, vt fuerat propofitum.

IP RO P OS.. IX. TH EO R. V III.

Siad duo plana eadem re&ta linea perpendicularis fuerit,om

nes reάæ lineg inter fe parallelæ feëtæ ab illis duobus pla

nis, erunt æquales inter fe. Vocentur illa duo plana paral

lela inter fe. * ' ' ' - -

Sint duoplana AB,& DC,& vna tantùm linea MO per

pendicularis fit ad vtrùiimque plannni ,& duæ quælibet re

àtæ lineæ EF, G H parallelæ inter fe fecentur vtrinque ab

eifdem£; in punáisE, F, G, H. Dico re&tas E F, &G

, ,,.,. s. H æquales eß inter fé. A punctis E, &G a ducantur re
ÉÉiui. T &ae E K, GN perpendicularesadreliquun1planumCD*& •

- coniungantur re&læ KF, N H, KN,E

A\ C - H;&E G. Qu9biam rectæ M O,& E

- O k perpendiculares funt ad planumC

bprop. ;. Μ D: Ergo recte MO, Ek§§£
buw. L^£>„ funt inter fe,& earum vna QM per

...”- pendiculariseftad planum AB: Ergo

- E< reliqua ck E perpendicularis quoque

$ prop.4. ' @ N eritád idem planum A B. Eadem ra
buius. t. Y, Sg ', tione rectaGN, qugperpendicularis

d : - - SJ e *. >' É adplanum C D erit quoque_

b£g*. , ad reliquum planum A}perpendicularis.aQuare dug recte E

“ . k,& GNperpendiculares quoque erunt ad rectas contiguas

.,,„„,.: EG,&KNih eifdem glarjsexiftgiites. Etpr3£ter£*££
i£***** um rectangulum E GN K parallelogrammum erit » cuius

' oppofita fatera EK, GNgqualia, & parallela erunt; necnon

dùò latera E G, KN paralfela erunt,& æqualia.lam çùm P9r

duasparailelas EG,&KNducantur duoplang£H;&N53
for•p.s. fecaritiain recta F H : erit fF H parallela ipfi EG 5fedpofit$
buiuu. fuerant duæ E F,& GH parallelæ inter fe: Ergo g fpatium E

g Prop. 26.

I, 1.

•/

öíÉpiräiieiogramum èft, cuius Qppofita latcra EF ,&§H æquália erunt. Eadem ratione reliquggy3s£;$tæ paral

Mela: ipfis E F, vel GH fectg à planis AB,&Ci> oftendentur

æqua
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gquales inter fe, & gquales ipfis E F, GH.Quodcrat ofterìen

düm.Vocentur iam duo plana AB,CDParallcla intcffe , &

quglibet recta M Operpéndicularis ad vtrunque planum vo

cetur Diftantiaeorum. - - *, '

CoROLLARIVM I. Eucl.i6.XI

Patet, fi recta lineaad vnum £quidiftantium planorum , .

perpendicularis fuerit , effe quoque perpendicularem ad reli- . t .

quüm. Et fi duo planâ parallelafecéntür ab alio plano, effe , · · · ·

cömuneséorum fectiones parallelas. Et quglibet recta linea

aut planum fecansvnum çquidiftantium planorum fecabit -

quoque reliquum. . . ., . . . .- .* a. * * *

I Nam rectajineaEK ducta fuit perpendicularis£!££; : ' ' ;

CD;&oftenfà fuit perpendicularis ad reliquum planü m A B ; ; '*'?

parallelurm ipfi C 5. páriterque fectiones EG,FH, factgå ***

plano quolibet E H ih planis parallelis A B,&CD, oftenfae

fueruntparallelg inter fé. . • T. ,, , , , r* * - - -. _* * . *;

' Rurfusfi quglibet recta linea EF fecuerit planum A B in E, ** ... ,

poterit * per Educi Ek perpédicularisad plánumC p,& pla- herop, 6. t

num per re&tas EK,& EFextenfiam necéffario:fecabit pla- buius• , §.

1atim G Dinaligua reéta per pun&um k extenfa.* ideoque re- .* *****

&ae k F, EF conùenienf(ciim angulus k reétusfit,&angui- . _ ' ' '

lus k £ F fit acutus contentusà kEperpendiculari ad planüm fe****
' AB,&ab E, F , quæ non iacet inÄ, plano), vnde reóta E F, Iib.14*

-

'.
-

-, c. *. »

& quodlibet planum pcr ipfàm du£tüm fecabit quoque rc- .

liquum gquidftantiumplanorumC D. , , , , . T ' 7. . . • - , , , ,

- · · · · · ' . . . . . . . . …. X * . ' • ; ** . .

. . . .C O R O L L A R I V M , I I. – – – £*
- - ! …, , Xl.

reéta lineaÄ endicularis €ft, nunquám concurrere..…... • , , -,

* Nam infinitè produótis parallelis planis A, B,&CDvbiq; - ., *

poteft ducialiqua re£ta linga GN, qùae perpetidiQuk£ris f}{aά •*. • ' '
v.

vtrumque planum,& gqualis erat vnipèrpèndiculariumEk. . _ ' *'
'• . • • i . '.' . - - - - - - -

-

Conftat etiam duo plana parallcia,fcilicetad qnae eadem

. - - - . - * ... .;:,in 'I '. ** .•

. - P R Ö POS. X. tHEOR. IX. - ;. ' . . Eact.io.&

- - • * * * * * * * * * * * * 1 5. XI. **

Si duæ re&tg linee fe mutuò tangentesad duas re&as fe tan

gentes fuerint parallelæ, illæ angulos ad eafdem partes

- * 2 Ver
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vergentes a quales comprehendent, Et plana, quae periſ

lasducuntur: parallelaerunt. - - - ". . .
- . . . "

bus reëtis DE, D F in alio plano exiſtentibus, & ſe tangenti

- . A D bus in D. Dico primo ad eaſ.

. . . .

--" ºss Adºlfºalejº.

|...~"|C Lº catura à punéto A ad planum,

-

*

-

F dem partes poſitos angulos B

- BS • -------... z

aprop.6.

buiuz.

. E. cidensin punétá H, a quo in.

bºf plano Eºl). Fiducantur breótae

::::::. . - `S. Hk parallela ipſ, DE,& H.N.

Prº. I'... parallela relique DF. Patetangulum kHNgqualem effe.

dºrº.; langulo EDF, Secentura poſtea Hk equalis AB,& HN 2

qualis AC,& coniungantur rectg. BC, kN, Bk, CN. Et

quoniam due rectg. A C, HNparallele ſunt eidem D F :Er

e prop.r. go • A C, & HN inter ſeparallele ſunt, & erant equales: Igi

butus. turfparallelogrammum eſt A CNH;& ideo CN equalis

*****, eſt, & parallela ipſiA. H. Eodem modo AB, Hk cquaſes in

**** terfeſtint, &g equidiſtant, cum ſint parallele eidem DE:Er

#;". govt prius Bk equaliseſt,& parallelaeidem A H5& propter

bºrº. º. º. CN, & BK equales inter ſe, & b parallele erunt. Vnde.

tailſ. ", parallelogrämum erit BCNk,& eius latera oppoſita B C,

i prop .7. kN parallela, & equalia inter ſe erunt.§. in triangulis

!.1. A BC, H KN nedium A B, HKequales ſunt, atque AC, H

*Prºp.7.k1 Ngquales, ſedetian baſesBC, K N ſunt equales; k ideoque

angulusBAC aequaliseritangulo KHNiſedPrius eratan

* . " §§ED Faequalis eidém angulo KHN. Igitur anguli B.A

- , & E D F equales inter ſe ſunt.

Secundò dico plana BAC,& EDF, que per eaſdem rectas

ºf.” ducuntureſſeparallela interſe. Nam recta AH ducta eſt per

buius. pendiculariterad planum EDF;& ideo efficit in eo angulos

...” AHN,& AHKretros,&ſpatia AN& A. K.gua, offenſifijnt

#,rº. ... parallelogramma, trunt" rectangula. Quare anguliHAC,

bºiu." HA Brectierunt : ideoque meaden recta A H perpendicula

o prop. 9, risetiam erit ad planum ABC3& propterea • Plana ABC,D

buius. EG parallelaerunt. Wterat propoſitum.

-

- - - -

Sint dua rečta: A B, A Cſe tangentes in Aparallela:dua

EDF perpendicularis A Hin
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C:O R O L L A. R I V. M. :

Facili negotio, per datumpunctum extra datum planum

duci poteft planúm gquidiftans plano dato.

Si enim per punctumA duci debeat planum gquidiftans da

toplano ElP Fæ ducenda eftA H Perpendicularis ad planum p prop. 6.

E DF,& qàpuncto A fuper rectaHAdebent eleuari due per- b*i*: _.

gendicülarcsCA&BA, fupcr planis NHA,KHA,quçnon $f'***

fint in directurù Pgfita;erit r recta HA perpendicularis ad {;;,,.,
planum anguli BCD, & ducta prius fuit perpêndiculariter ad prop.*-•.

- -

planum ED F. Ergo ferit planum anguliBAC æquidiftans #». \

planoE DF. . . . • • *• c … . '+ ^ *. buiur.

: PRopos. XI. rHE 6R. x. r • £.a.iy.xi
- - _ «■ . - - -

Si duc rectc finesplanis parallelis fcccnturincafiemrationcs ,

., fecabuntur. - -– – – – – – -

, Dug rectg A B, &QD,fiuein eodem,vel diuerfis planis ,

quomodocunque pofit£ fecentur à planisjifiter fe parâllelis ** **'*

E F, G H, kM in punctis A, O, B, C,N,D.Dico eas fecari pro- , , -

portionaliter, ideft effe AQadO B vtCNad N D. Coniun- . • , •

gantur rectg A C, BD , & AD, qug occurrat plano GHin-• . . .

junctoR,& à puncto R ad O,&Nrecr;OR, RN iungan- .

tur, Quoniam planum trianguliAC D fccatur àduobuspla

vis parallelis EF,GH, T ' _, f . „ . _ .
É; a corum cómu- , ~,. i ' • . , i . a eor prop.

neSfectiones,A C,R.N , TÄ\ *5 - - — 9.buiur.

parallele erunt , ide9r : | ' , .

[que b vt A R ad R. D', ; L

[ita erit CNad ND.Si-*, .

militer quia planum. •,. . ,T . . . . -

triangufdA B fecatur àduobus planis GH,KM inter fe Pât p.Pro

faiicfis:Ergo e corum communesfectionest) B,O Rjptc££ íj? p.9

parallclacèrunt, ideoque avt AR adRD, ita erit A Q, adQ.§.i.«

Β; oftenfà autem fuit CN ad N D in eadem ratione eiufdem

ARad eandem R D. Ergo ?AOad O Berit,vtCNadND. . prop.7.f.3

• .

-. bprop*»,i.*

Qu9derat oftendendum,

- - -

- * -

· · · · · · · · · PRO
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audaoxi ' P Ropos. xii. THEOR. xi.
{

- - -

Solidiangulitriangularis duo quilibcrcius plani anguli ter
tio funt maiores. , . .-.■, , .** '*•

- . . * • • , ... - ; - 1… : ; -^ . ?

Sit triangularis folidusangulusA conßaris ex tribusangu

lis planisBAD,DAG£&£A B. £)icó duos, gubslibetän

. guios BAD&DA C,firnu! fiinipfo$maíofes éffè tertio an-;

;;*. guloBAc.inplano per BA Cdüéto fiât a angulus BA Eæ
4b. I• -

D. * , "£££££££D. & fiqüidem A Eca

' 7{N , , * ditfuperAC,patet dfios aiigulos B A D,

2% 3. D A Cmaioreseffe angulo B A G.Quan

27>S. do yerQA E Sadit inter re&asB A, AC,in
. E ËTÓ.Be&is A, B, A C.fiírnantur duo quælibet

1B

T pun&a B,& C, & jungatur reéta B C, fè

èyZ/. 2. cansirirercéptam A E in E: Ar quandore

&ta A E cadit extra angulum BA C,àquo

C libet punéto E re&tæ A E coniungatur re

*. • _ . *jg &a EB, fecaris interceptam fe&aim A G in

b prop.3+ 1 C, Et & fecetur A D tqtialis EA,turigariturque reéte liriee B

D, DC,& DE.Quóniam circa gquales afigülo&B A D, §A.

cpref-**' Ejùnt fatera A DEAEgquaha,&'£ B cöiiììae. £rgo e triar

. gulorumbaksBD,BÉÉqualesfùât. Quare CEerit diffe

$;'*?**** íentiaduofum larerum B 15.B@3& propçerea* Hr£ftafigtflé

*** BDClaterum differentiaCEminoferit bafe C 1) ; curíque

- in triangulis D A C, EAC duo lateraA D, A Efiht gquahiâ,

efchol prop. &ACcommune, & bafis BC paiorbafeC E: ergo eafigti

3; I*"** lusDAC maior erit angulo EA C; fed erant anguli B AT),

Ä.4.u , BA E æguales. Igitur ffijmma vnius ęqualium angulorum

-T . ° : BAD,& maioris ingqualium D AC maior erit anguko BA

C, qui eftfumima vnius gqualiumB A E ,& minoris ingqua

lium E A.Cinprimo cafu, veleorum differentia in {ecundo.

- Quarepatetpropofitum. ' ' . - * - * : -

• ; : - - ' • , *

ga.i,.i.xt. • • • P R O POS. XIII. THEOR. XII.

Omnis folidusangulus fub minoribus,quàm quatuor rectis

angulis planis continetur. -

Sit angulus folidusA contentus quotcunque angulis pla

' . . . ' nis
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nisB A C,CAD,DA E, EAF,F AB. Dico eos omnes fimul -

fumptos minores efïè quatuor planisangulis rectis.a Ducatur a pef. i. e*

Ianum, fecansQmnes rectas afigulum A continentes, vt ef- ******.

ciatur , figura rectilinea BCD EF tot Iaterum, quot funt *?*** .

plani anguli folidumangulum Acontinentes,& fumpto in- “

tra polygonum BCEquodliber punctumG , ab eo ad angu- -

losomnes polygoni ducantur rectæ GB,GC, GD,G E ,& -

G F. Et quóniam polygoni latera BC, CD,DE, EF, FB funt

bafes,nedùm triangiiIorum verticem habentium in G; fed

etiam triangulorum verticem in A haberitititm. Ergo tot funt

triangula verticem habentia in G,quotfunteà,qug verticem v.

ip. Ahabent;fedc cuiuslibet triangiiiitrcsanguiifünt gquales j''*'* ;
duobus rectis. Ergo gquali numerorectorum gquales erunt """

anguli omnestriangulorü verticem inG habentiü ; atque an

guIiomnestriangulorum verticem in A habentium.Etpro

pterea anguli omnestriangulorum , B ;
verticemrimG habétium, fimul fum- , :

pri , gquales eruntangulis omnibus ».

fimjiHfiimptis, triangulorum verti- „ 2%...'
cem habentium, im A. Poftea d in an- C

gulo foJido triangulari B duo pláni `

anguli FB A,CB A, maiores erunt… - -

angulo C, B. F;ideft maiores erunt - ".

duobus angulis F BG,CB G ,& fic ° .

reliqui omnes.Quare omnesanguli,quifunt ad bafes trian

gul6rum verticem in Ahabentium , fimul fumpti, maiores

erunt omnibusangulis, qui funt ad bafestriangulorum verti- . . .

gem inG habentium ; ideoque refiduianguli ömnes vertica- ` `

Ies, qui folidum angulum & efficiunt,miiioreserunr refiduis . , ,

omnibus angulis»quiin Gverticem habent; fed eanguliom- e coroll. s.

nes,qui inG verticem habent,quatuorangulisrectis funt æ- prop. 13.

uales. Igitur anguli plani omnes, qui folidü A componunt, **•

imul fumpti,quatuor rectis minores erunt.Quod erât often
dendum. ' ' *

P R O P - . - - - -

? RoP os. XIV. PRo BL. II Eucl. »3.XI

- . •

Ex tribusangulis planis,quorum duo quifibet tertio fintma

iorcsy& tres fimul quatuor reétis miinoresfint, folidum ,

angulum conftituere.

*^* >, f d prop. 11.

- buius. _

Sint trcs anguli A,B,C, quifimuIfumptifintminoresqua

- tuOr
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*

aprop**
: 1- - - quales, in quolibet circulöDG H, cùius raditis FD, fiant a ad

$.iisus. êentrum aiiguli DFE gqualis angulo A,& EFG gqualis an

ÉÉÉÉ guloB, atque G F H equalis angulo C;erunt} tres arcus DE,
£:,;,; EG GH miijores integra §i§yli perigheria,& duo ex eisnia

j«?7* iores tertia, ficuti anguli A, B,C,feu jjsgquales anguli ad cen

trum F, qui proportionales funt peripherijs fubtenfis, mino

res fiunt quatuor reétis, & duo quilibet maiores funt tertio.

gt* Et à c puriétis D,& H adradios E F, GFducantur perpendicu

d prep. 19. lares ù R, H M.Pafetd re&tas D R , H M efficere arcumDE

l. 1 R duplum arcus DE. & arcum H GM duplum arcusHG:

3j.w, prop. Quare ereéte DR,HMantequam ad pun&a R , &Mpertin
z 3. l. i A. '- ' 1- '• . • • ' gant fe fecabunt infra cir

\y -Né/ \/ ' * culum, vt in O ;& propte
fpr.xs.l.4. P\ • .. ” reafre&tangula parallèlg

M_ G grámma DO R, &HOM

gpr.6.buius jE«^ 2 aequalia erunt. g eleuetur,

- • -^ *• / • X«...•••[...N4< \' iam à punéto O re&ta O S

. . . .'§ - perpendicularis adplanum

h pr.* 1.44• D A(. - H . R H, cuius b quadratum.
•, NM T** fit gquale réétangulo D O.

- . . . . … F II . . " R, vélH OM, erit OSme*

jpr.» buiut. - ' ' • i dùm ì perpendicularis ad

re&asD R, HMin fubie&to plano exiftentes 3 fed etiam $erit

k cer* pr media proportionalis tam inter D O, OR, quàm inter H O.

í}i; „ QM;$ proptereaftria Pun&ta£§£ in femicirculi periphe

}!*'** ria exifténtéreàim ad planum DGH, siim Per§Q e$tam
Ä;,., ,. ad idem planum ducatur: 1®n.fecus tria punëta H, S, M , in ,

Ä: " periphefia femicirculi ere£ti ad idem plánum exiftent, Con

• * - iungantur tandem reétg NS, k S. Et qùoniam planum [2 R. H

m eor.v.fr.

5. huiwr.

«o prop.z.

qui uf•

p pr.4 1. 1.

tuor re&is; fed duoquilibet ex eis tertiò fint maiores. Debet

• . efficiangulus folidus , cuius tres anguli fint ipfis A, B,Cæ

ofténfum eft perpendiculare ad plafium femicirculi DS R3

eftquc E F N in vno eorum pofita perpendicularis ad D R.

cofimmunem planorum feétionem: Erg6 n E FNperpendicti

lariscftad plahum DSR ;& próptereäo EFN pérpendicula

ris eft ad reótam NS in eo pofitafim. Quare in duobus triangu- .

lisF NS, FN D circa duos angulos FGötos SN F, D N F funt

duo latera D N, NSgqualia , çùm fint radijcirculi DSR & F

N communc: Ergo panguli S FN,D FN gquales fünt ; eftq;

angulus A gqualis argulo u FN, vel D F E in Primo cafu,yel
angulo D FÉ complemento ipfius D FN in scunq; cafu.

--- - t rgo
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Ergo angulusSFE æqualis erit angulo A. i'

Eodem modo oftendetur `.`

angulus SF k gqualis angulo

H F K, feu angulus SFG gqua

lis angulo H F G, vel angulo

C. At fi duo anguli \ , & C,

fiue eis æquales D F E, H FG

fint reéti à pun&to q F eleue

tur reéta linea F S perpendi

cularisad planum anguli E F

G. Maniféftium eft , reJam S

F perpêdicularem effe ad am

bäs re&tas F E, & FG,& pro

pterea angulus S H E æqùalis P°J

èrit angulo re&to A , & angu- … -

lus SF C gqualis erit re&to ângulo C: fì&tris autem fuit angu

lus t. F G gjualis angulo B. Igitur tres anguli plani E FS JS F

G, G F E componentes angulum foliduni F gquales {unt dv

tis angulis A, B,C. Qu9d faciendum erat. • ' . .

qprop. 6.

„ • buuut •

r prop. &•

buuut •

• ' - , - ' - - -

C O R O L L A R I V M. , … fiuci s&XI
* * . ' '.

Hinc patet artificium quomodo ad datam reétam eiufque

puncturij conftitui poffit angulus folidus, cuius anguli plani

Ęqualesfint fingulis angulis dati anguli folidi. Si enim datus -

ángulus folidus triangúlaris non eft, duétis/planis per binas r,./,.,.se;

quafque rc&as lineas diuidi poterit datus angulus folidus in • iì'.

plures folidos angulos triangulares , quorum finguli tres an

gulos conditionatos habebunt,ideft t erunt minores quatuor t prop.i 3,

rectis, & u duo quilibet tertio maiores. Ergo ex hac propofi- buius. '

tione effici poteft ad datâ reétâ eiufq;pü&tum angulus folidus p ?*•?• **

triangularis gqualis vniangulo folidorum triafigularium ,. *****

Poftea fuperaddi poteft fecündus, & tertius, &c. fimiliterpo

fitus angulus folidus, quoufque omnes fimul angéli folidi

triangularesgquales fint, ijs,in quos datus angulus folidusre

foluitur 3 & ideo patet propofitumi.* ..…. a . ' ' t
* , ! - *: , . . . .-j o ^. i. i .* *t ', …

PRopos. xv. THEOR. xiii. ' 'ί' μ.ιμ.xi

Si in duobus angulis folidis triangularibus contentis ab angu- .

lis Planis , quifint gqualcs finguli fingulis cadant perpefidi- ' • • • .

* • … Ll culares -

 



266 EVCLID IS REST ITVTI

culares à ſublimibus reëtis lineis ſimiliter poſitis ad plana

angulorizerunt interſe ſublimes, vt perpendiculares,& per

easedućta plana efficient angulosad eaſdem partes equa

les inter ſe. -

In duobus angulis ſolidis triangularibus A, & F ſintanguli

plani DAN,H E P gauales; paritergue anguli DAO, H EQ.

inter ſe, necnon angnli NAO, P E Qſint gauales, atque à

püétis D.Hsüptis in ſublimib’ ſimiliter poſitis DA.HE cadit

perpendiculares D K,H M ad plana NAO, P E Q. Oico D A

ad HE eſſe, vi D kad H M , & plana A D k, E H M effi cere,

* Prs. 1. angulos KAO, MEQaequales inter ſe. Secetura SA equa

* Prºp. 6. lis H.E., & ducatur b SR perpendicularis ad planum N A O,
buist. l, atque à punétis R. Mincidentiariad retas AN,AO, EP,

****** EQducătur perpendiculares R B. R.C., M. F., MG;& coiun

gāturreóte R.A., M.E.S.B.SC,HF,HG.Quonià recta A C per

der...su. Fºlsº eſtad R C communem ſeótionem planorum ,

ius. R.C., & B A Cadd inuicem perpédicularium (cum planum

ecor. ... pr. SR Cextendaturper SR erećtam ad planum BAC) • Ergo

5.buius. A C§. gſtad planum SR C ; ideoque fangulus

f prº-buius A CSrečtus eſt: eagem ratione anguli AB S., E.G.H., E.F H

rečtierunt. Cümque in duobustriangulis A CS, E GH gaua

liaiſint latera S.A., HE ſubtendentia angulos reëtos C.& G,

O’, in Q: ; p ſuntouc duo anguli S.A.C. H
gfr.25.l.1 X.5 &; E G gouales: Ergog latera A

A. C, EG§§ ſunt: eaclem ra

tione BA, FE equalia erunt;

& ſunt duo anguli BAC, FE

G equales, atque anguli B, F,

C,

leótuali applicatione b figurat

F EGMº ACR ſibimutud,

congruent ideoque reºta GM

ſuperCR, necnon FM ſuper BR cadent: Quaré Punjū.cº.

curſus M cadet ſuper R. & propterea red; M. E.R. Aſbi

mutuo congruentés equales erunt; pariterQuº anguliGEM,

CARacqualeserunt Tandem quia in düobus triangulis S

- ...A.R.HEMduolatera SA,A Rad duoHEEM habentean

º:'dema-qualitatis rationem, & anguli retlis R.A., HME (fa

...:” aſincis's R.H.Mercă is adjlana ſubjcáa) oppºnuntur

jºi... homologisSA,HE,&k reliquiangulisſitacutiºcrgo'º

reóti. Igitur fačta intel-
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diculares SR,HM æquales funt: pofita autem fuit D k per

pendicularis quoque ad idem planum B A C:Ergo • D KSR a pr. ;.bu

parallele funt,& in n eodé plano trianguli SAR fubie&um iat.

planum fecantis in eadem reéta linea A R k , quæ efficit an

gulum k AOæqualem ipfi M EQ. & •propter fimilitudi

ncm triangulorum D A k, SAR erit fublimis D A adS A,

feu p ad eigqualem H E, vt perpendicularis D KadSR , feu

ad cigqualem H M. Quod crat oftendendum.

C o R o L L A R I v M. ,

NManifeftum eft duas perpendicularesab eadé fublimi eiuf

dé anguli fclid. du&as cadcicjin cädem re&lâ lineam peran

gulum fubieétum tranfeuntem. Oftenfumemim faifim hac

£££££; perpendiculares D K,SR cadere in eamdem ré

am line um K R A , qug per punétum A anguli plani fubie

&ti tranfit. - -

-

In cor pr•{•

buiur.

opr. 4. l 4.

P pr. 3. t. 3.

DE FINITIoNEs SECVNDAE. . . .

. I.

Si à perimetro figure plâng ad fublime pun&um re&taIi

nea eleuata conuertatur circa figurg perimetrum , fixoma

nente puncto fublimi, quoufque redeat ad locum, à quo cg

perat umoueri: vocabitur folidum genitum , fi figura fubié

&ta re£tilinea fuerit, Pyramis. … T. ... • … - T * .

- I I.

Si verò fuerit circulus: vocetur Conus.

. I I I. – |

Et pun&um fublime fixum vocetur Vertex Pyramidis,
vei Comu. - - - – – – · · · · · · · · . -•

- - * * - -->

- - - -

' . . • . - , , . ' '»

I. V. , . -'- • *.

Atque figura plana fubieóta vocetur Bafis eius.

... '

»
- V. ` -

Et perpendicularis à vertice adbafimPyramidis,vel coni

ducta; vocetur eius Âltitudq.

----

… .' Ll 2 . VI.
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• • *-- V I. -

£t fi quidem perpendicularis à verticeincidat non extra ,

bafim: vocetur illa Directa. -

.

. . * •' ' A. . - V I I. - -

Siverò extraceciderit: vocetur Pyramis Inclinata

- V I I I.

Et re&tg àvertice adangulum bafispyramidis: vocentur La.

tera eius.

I X. * : ) * *.

Et quælibetre&ta à verticeadcircunferentiam circuliba

fisconi:eius Latusvocetur. - *. r , •*.

. . . .

- - X. -

Atque reéta â vertice ad centrum circuli bafis: vocetur

Axis Coni. -

X. I.

Coniverò, quorum axes ere£ti fuerintadbafim:vocen

tur Rcάi. -

-

* • • • ..!.''… " * f , • . . . '. … -

- XII. -

I Etquorum axes inclinati funt ad'bafim:vocentur. Sca

eni.

'. . . -* :

*

*: > XIII.': .;.:' ' . ' ' o

Si à perimetro figurg£'*;$ eleuata non in eius plano

iacensreuoluatur femper fibi'ipfi gquidiftanter conftituta ,

circa figurę perimaetrum , qugufque rcdcat addocum , à quo

moueri cgperat; atque fuperficies genita fecetur plano§

diftante figurg fubie&tg: vocabitur folidumgenitum, fi figu

rafubic&äreâilineafüerit, Prifma. - •,

. xiv. . . . '
Siverò fuerit circulus vocetur Cylindrus. -

- _ , f

X V. fi

Et figura fubieétavocetur eiusBafis. -

ing is XVI.
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XVI. - -

Et re&ta linea translata in cylindro , at adherens angulis

s bafis Prifmatis inter bafim ,&oppofitum planum ei paralle

lumintercepta, vocetur Latuseius. -

, „ * • X v I I. • • .

J Et perpendicularis ad bafim intercepta inter oppofita pla

na parallela: Altitudo eius vocetur. -

. . ., , , . XVIII. . .

Atque linea excentrobafis cylindri parallelalateri: Axis

cius vocetur. . . . „ . . . . . * ' * • \ . . .

-

i • ' • - J , . '. •*, • , , :.…. .* ››

- • • . .' . ;,, .; XIX. . v

Et fi latera perpendiculariafuerintadbafes: erunt Prifma,

& Cylindrus re&tus. - -

X X.

Siverò inclinata fuerintvocentur Scaieni -

*

- *. , * * - X. X I. - -

Prifma à fex planis quadrilateris,quorum oppofitafint pa

fallela, contentum : voceturParallelepipedum.

XXII.

Similes Coni,& Cylindri funt, quorum axesæquè incli

nati funt ad bafes ,& proportiQnales funt diametris bafium.

-* .

Vtfi fuerit figura plana u£BC re&ilinea , »el :

circulis ; alque punitium Eiim Jublimi extra di

&tum planumi, & à punéîo vA ad £ iungatur reffa

./E, atque reéta JA E circa pumfiumt fixum E

eonuertatur perfiguræ 48 c petimetrum, quouf- ,

que redeat ad locum, â quo «ggerat mgueri ; tunc

quidem genita figura folida E vA B C habcms fubie-R�ZS -

iiam figuramplanam J4 B c reâilineam : vocabi- §%Ei-^\

tur Pyramis. Si vero plana figura JA B C fuerit )B C.

circulus: vocabitur Comus. -

sed fi reäalinea.4 E, iacens extra planum figurae •4B creuolaata*

per

E.

i
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per figuræ.4 B Cf#Tfemper tamem fibi ipfi

equidiftanter conftituta dum mouetur, quoufque re

' deat ad locum à quo moueri ceperat, atque juperfi

13 cies gemita â reéia J4 E reuoluta fecetur plano E pa

$ rallelo plano figuræ.4 B c ;tume quidem folida figura

§ gcmita E.A B C E habens fubie£fam figuram planam

§JM B c re$ijlineam , vocabitur Prifma ; illâ verò,

, : : quæ hcbet figuram J4 B c circulum , vocetur y.
- • !. • . • • • A THC : ** lindrus. . . ' I '•' • * *: • * --'---' -

É MA G Et punäum E in pyramide,& cono: Vertex vo

cetur; in ommiibus autem ditiis folidis figura plana4

H c*vocetur bafis folidi ; Et rt£ia lumca EGperpendicularis ad planum •

baf;, du£fa à vertice E, vel à plano oppofito bafi: vocatur altitudo foli.

di. Et in pyramide f ditia perpendicularis EG incidat non extra bafim

J4 B c ; tunc pyramis vocatur diręfa 3 fi verò extra cadat, voccturpy

ramis inclimata. * ' ' ' ' ' . . •! • •'. . ' -

Et re£ta linea E.4 translata,vbicumquefumatur, vocatur latus comi,

vel cylindri ; fed angulos bafis contingens vocatur latus pyramidis , vel

primatis. .' } . - - -

. Et reéfa linea EHâ circuli cemtro H ad verticem du&a in eomo, &•

p.irallela lateri E.4 in cylindro, vocctur.4xis eius.

coni, quorum axes perpendiculares fuerint ad bafes vocantur rc£ii,
- - - r .- * , , * !

reliqui verò Scalemi. . …; . - -- - -

frifm.a vcrò,& cylindrus, cuius latus perpendicularis füerit ad pla

num bafis : vocabitur reëtus ; reliqui verò Scalemi. -

r -

- - ••

* * . . .• • • • • • • • •
- -

'. PRopos. xvi. THEoR. xiv.

Si Pyramis fecetur plano parallelo bafi , erit fegmentum eius

ad partes verticis, Pyramis fimilis date Pyramidi ; & fe&io

erit figura plana fimilis bafi, qugerunt in duplicata ratione

altitudinum carum Pyramidum, quarum funt bafes.
-

-

* -
-

Sit pyranis R A C BM fe&ta plano G k HS parallelo bafi

A C E M ,& R N fit altitudo pyramidis , feu perpendicularis

à verticc adbafim duóta , qug fecet planum G KS in O; erit

que a R O perpendicularis quoque ad planum GkS paralle

fùmipfi AC M. Dico figuram folidam R G k HS pyrami

dem éffe fimilem ipfi R A C B M,& planam figuramG K H S

fimilemeffe bafiAC BM,& intcr 1c cfle uadupiicataĘgne

a cor.1.pr.

9. buiwr.

-

21tI
'" A.
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altitudinum RO,& R N. Quoniam duo plana parallela AC

B M,& G KHS fecantur plaTiis ijfdem triangulorum R a C;

RCB, R BM, & R M A. Ergo *eorum communes fe&iones b cor 1 pr.

A C, G k parallele funt inter fe, nec nonCB, k H, pariterque 9.baiur.

BM, HS,atqueM A,SGfimiliter equidiftant.Vide c figürg
plang AG BM;&gkHSgquiangule funt interfe; atque tri- $°f'; 1.pr.

àngiila 4 R AC, RG Kgqjiàngufà fìint inter fe,& fimilia: ','.',.,,Pariterque triangula R CB,R kHatque etiam triangula R , î. • pr«

BM, RHS, nec non triangula RMA, RSGfunt intér fe ae

quiangula,& fimilia.Quare anguli fQlidi A,& G æquales funt

inter fe , & circa eos latera R AadAM proportionalia funt

lateribus R Gad GS: pariterque CA ad À R

erit, vt KG ad G R ; Vnde ex compofitione or

k
/ N;

G¢ H

§

dinata erit C A ad A M , vt kG ad G S. Eadem ,

ratione anguli folidi B, &H pariterque anguli

folidi C,& K; nec nö folidi anguli M,& S gqua

leserunt , exiftente angulo folido R cömuni; &c

circa diétos angulos folidos æquales erunt, vt

prius, latera, pr9portionalia. Ergo e pyramis R.

G KHSfimiJis eft pyramidi R ACBM.Et quo

piam anguli folidi A,& G oftenfi funtgquâles: £

Igitur fperpendicularis R N ad perpendicula

rem R O eft , vt fublimis R A ad homologam ,

fublimem RG, feu vtACad G k ; funt verò fi

guræ planæ ACBM ,& G k HSgquiangule, quorum latera

circa ângulos gquales funt proportionalia,vt diétü eft: Ergo £

funtg fimilia, & b habent dùplicatam proportionem lateris A gpr.t6 £4

Cadeius homologum GK. Eftque RN ad RO,vt ACad hff:'7**

G k. Ergo , figuraA CB M ad figuram Gk HS duplicatam • '°'';?;?”

ÊåíïöïéíïíåêëåííiíüãïíôïíåãåítiíüìïêñÜíÜÖ.Qupd '***

erat oftendendum.

e def.3.bus

ius.

I$ fpr. 1 3•bus

ius .

P RO POS. XVII. THEo R. xv.

In Prifmate, vel cylindro latera omnia equalia funt inter fe ,

& figura plana parallela bafi gqualis, & fimilis eft bafi.

Sit Prifma, vel Cylindrus A E GC,& planum parallelum

bafi fit E F G. Ofteiidendum eft latera omnia equialia effe in

ter fe , & in prifmate reétilineam figuram E F G equalem, &

fimilem eflè bafi A B C; in cylindrô verò figuram EGÊ*
Ul1¤
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lum effe equalé circulo AC. A pun&o F,vbi axis BF cylindri

{ccatur Plan9 £9 , ducantur ad perimetrü figurg EG quaeli

bct rcétæ FE, FG, ponáturque cylindrilaterâ EA,G C,iun

aaef., « is &anturquc rc&tæ AB, B C. Quohiam a in vtroque folido bi

fecun buiur na latera , vel latus A E, & axis BF

t pr.14.1.1 p. funt parallela inter fe: Ergo &in vno

- funt plano,& ab hoc plano fècantur

c cor 1. pr. parallela plana A C, EG: Igitur« fe

9.huius. άiones oppofitæ A B, E Fparallelæ

d pr. x6.l.1 funt inter fe , & a fpatium A F paral
r. -w

lelogrammum erit, cuius oppöfita ,

latera A B ipfi E F, atque A E ipfi B

F æqualia erunt. Fadem ratiohe B

: * G, parallelogrammum erit , & C G

ipfi BF, feu lateri A E æquále erit: atque C. Bigf GF æqua

e cor- 1. pr. lé, & parallelum erit, ficúti A B , £ F agualias & paralléla ,

7 l 4. erant. Ergo •angulusA BC gqualis eft angulo F FG, & fic

-
reliquiomnesariguli in prifmate æquales eruft;atque circa

f pr. 3. 1 g. aequales angulos latera fùnt prcportionalia (cùni duofgqria

lia AB, EFad duoæqualia CB,GF in eadem fint rationé, &

fic reliqua omnia latéra circa reliquos angulos æquales. Igi

gpr.16.1.4 turg figura E FG fimilis, & æquiahs eft figuræ re£tilineæ A B

C; cùmque in cylindro à pun&o Ffumpt© intra figuram EG

quglibefre&tæ FE, F G édu&ae gquales fint radij§A b, C B,

h def8 l. 1. & ideo gquales inter fe. Ergo b figura EG circulus eft , cuius

- _ _ m centrum Fgqualis i circulo AC: fuerunt autem latera A E,

i***•**• CG& fic réliqua omnia latera oftenfà gqualia tam inprif

- mate, quàmincylindro. Patet ergo propofitum.

PRO P OS. XVIII. TH EO R. XV I.

Si fuperbafe pyramidis triangularis dire&tg duo prifmata re

άta defcribanrur infra verticem pertingcntia: fupremum ,

prifma circunfcriptunr, & màiuserit fruflo pyramidis fu

premo,& infimum prifimainfcriptum , & minus erit infe

riori frufto Pyramidis.

Super bafe A B Ctriangularis direéte pyramidis R A BC

defcripta fint duo prifmafa re&ta A BP, & A V i3, qug fecent

yran ideni infra verticem R in planis D E F, &G H K paral

elus bafiA B C.Dico fupremufi, prifma AV B circunfcri

* • * -*- ptunm
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ptum& maiuseffe frufto fupremo pyramidis AFB,& infi

imum prifma A P B infcriptúm & mìhus effe pyrainidis infi

mo früfto A k B. Et primò R. BH perpen- R.

dicularis à vertice R , incidat in angulum -

B. Quoniam due reéta: R H& VCP per

pendiculares funt ad planum A B C, fiue

ad a planum G H Kei Parallelum: b. Ergo...

angüli R B C,V C Breöti funt ,&VPpa

rallela eft ipfi R H,& c in eodem plano tri

anguli R H K exiftunt,in quo re&tg CB,&

BH iacent: Sed in triangulo R BC eft an- c;

gulus B re&us: ergo a ângulus R C B eft *

acutus;& ideo perpendicularisVC cadit K

extra triãgulum R K H& eius produ&io

à Co^. 1. fr.

9. buiur,

bpr ». ©*

pr. %•buia;

c pr. 14.l. r

d cor.3. pr.

18.4.1.

CP intra idé triãgulü cadet: EadgmratiQne reâaSA fnr, , ,,;.

angulum RG H s & eius produétio AZextra ipfum cadet

Quare parallelogrammum A Pintra pyramiderim, &páííé

logrammumAV €xtra ipfam cadet ; & proptereá prifima A

PB intra fruftumAkBinfcriptum erit, & niinii§éíÉÉ

que prifmaAV Bcircunfcriptum ,& maius erit fìiììáôÉÉÉmg$; · · · ·f ;;::i. - - y & «

ecundò cadat perpendicularis R N, aut in 1 »

intra triangulum £§. in pun&t9 N, & perĘÉÃ¤
& per perpendicularem R N plana *. D. »

ducantur diuifa erit pyramis in duas,

aut tres pyramides; & in qualibet ea- ,

rum perpendicularis à vertice inci- .

dit in angulum bafis ; & e propterea

omnia infima prifmata fuper bafes

defcripta, ideft prifma ex eis compo

firumABP infcriptum , & minuse

rit infimo frufto pyramidisA BK,&

omnia fuprema prifmata fuper caf

dcm bates defcripta , ideft prifmaex

eis compofitumTA B V circunfcri

ptum,& maius erit pyramiìidus fupre

mo frufto A BF. Quare patet pro

pofitum. -

Mm PRo.

eparte pri

*4 buiur,
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a4xio. 3.

buuut.

b def.9.16.

\ /ocum. huius.

c pr.* 7.1.1.

d prwp. 17.

huiu*.

PR OP OS. XIX. THEO R. XVII.

Si per reétamlineam bafim coni, vel cylindri fecantem, vel

tangentem , & per latus folidi planum ducarur: quod per

fecántem ducitur intra folidum cadet ; quod verò pertan

: gentem ducitur continget folidi fuperficiem,& extra foli

• • dum cadct. • * '.

Sitconus, aut cylindrus, cuius bafisBCD, fummitas A,&

re&a linea BC fecet bafim folidi, at re&a BF tangateam in-,

B,& p6fito latere BAducantur plana A BCA,& A BFA.

Dicoplanum A BCA intra folidum cadere , & planum AB

F A tángere fòlidi fuperficiem , & cxtraipfum cádere.Quia

latus AB in fuperficis foIid. exiftit, & cft quoque implano A

BCA, vclin plano A BF A: Ergoa in eorumicommuni fc

&tione, vel conta&u exiftit. Quare planum A BC A; nec non

planum ABF A iecat,vel tangit folidi fuperficiem in reâali

hea A B. Eadem ratione Planum ABCA fccat folidi fuperfi

ciemin latere A Câpuncto Cduöto.Poftea£umpto quólibet

punétoM inter punéla B & C, coniungatur reétâM A adver

ticem incono , & parallcla cuilibet lateri BAin cylindro ,&

perM ducatur quęlibet recta lineaM D, quæ produ&a fecet

vbicunque circuli peripheriam

in P & D ; & ducantur b folidi

latera P A,& D A: Erunt D A,

MA , P A in eodem plano tri

anguliA P D per verticem in .

cono duéti , vel in eodem pla

InO cĘA?Ä? A.

* in cylindro; cùm latera P A, D

- ®* A,& M A fint inter fe a paral

ç lela &Š . Et quoniam fe

cans rc&ta linea BC intra circu

lumBCDcadit:Ergopun&um M inter B,&Cp9fitum intra

circulum££ pariter cadit; ideoque punétum M inter qug

libet pun&a P, û, B,& C in circufi peripheria Pofita cadet.

Ergo're&a linea MA;que du&a eft intratrianguila, v£l para!;

ieiögrämaA BCA,&Ap D A cadit inter qticl bet latera P
A,B A, CA,& D A, feu inter omnia latera quæ duci pcffunt

infüperficie folidi:ergo reéta lineaM A cadit intraÉ" -

- adCIY\
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Eadem ratione quęlibet alia reda intra triangulum,velparal

lelogrammum ABC,A duéta cadet intra folidum. Quare ,

planum A BC \ intra folidum cadet,& ipfum fecabit.P6ftre

mòin reóta tangente B F a quolibet punéto F, quod non fit ,

in contaótu,ducatur reéta F A ad verticem in cono,& e paral- ecer pr.16.

lela lateri in cylindro, & ducatur à pun&o F re&ta F Dcon

tingens,vel fecans vbicunque circuli peripheriam in P,& D,

£|j latera folidi ι) A , PA ducantuir: erunt, vt prius, D A,

P A, F A in eodem plano trianguli, vel parallelogrammiA P

D A,&parallele inter fe in cylindro. Et quia B F circulum B

£ 1) tangit in B: Ergofpun&um F extra diétum circulum , fpr.* 1.*u.

cadit, & propterea punótum F non inter P& D, fed vltra re

&tam P'Din circulo applicatam cadet ; fed triangulum , vel

parallelogrammum A 1 * PA fecans fùperficiem folidi inda

teribusD A,& P A inrra foJidi fuperficiem includitur , & re

liquum eiufdem plani extenfi extra folidum cadit. Igitur re

&â FA extra figüram ^ D P A pofita tota extra fuperficiem

folidi cädet.Eadem ratione quglibet aliare&a in pláno A B F

pofita para licla lateri B A præter tangentcm B A extra foli

dumcidet. Quare contingens planum ABFextra folidum

cadet. Vterat oftendendum.

PRopos. xx. THEoR. xvIII.

si triangulum,& parallelogrammum fupercqualibus reétis

lineis defcripta , fiierint inter fe gqualia: erunt füper ea ,

defcripta prifmata recta gquè altasgqualiainter fe.

Sinttriangulum A BC,& parallelogrammun DG gqua

lia inter fequorum latera BC,& EG equalia inter fe fint.Di- ,,„.,
co prifmata reéta fuper his ípatijs defcripta, quorum altitudi- ;;;? ;í. -

nes gquales fint re&te lineg T , effe inter fe equalia. a Secetur í .pr 16.

A Cbifariam in O,& b per O ducatur reéta O M Parallela BC c p..4. 1 ,

fecis AB in M X c fiat angulusCBP æqualis angulo E,d& cö- dºpr z6 J. 1

pleatur parallelogrã mü BPQC»ducaturq;CN parallelae BA, e cor.pr.16

íecansfM P O in N. QuoniaII. dug reélgA C,M N, conueni- {.'
entes in O fecantur à parallelisA M , &CN: Ergo gtriangu- j;-Pr•29.

la A MQ,&CN Qfimilia funt , & habent latera homologa .:.,.,.,,A O,CO gqualia. Ergo * triangula AM O,CNO etiam g- £;' • pr.

qualia inter£e funt. & qu9niam,fa£ta intelleétuali applicatio- h cof. a. p,.

nc oalesAM O,&CNOfimiles,& æquales fibi mutuò con- 17.1.4.

- Mm 2 gruunt,
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i cor. 1 pr. 5

buiut.

gruunt, altitudines verò ab angulis

T.— A, M, O, CN, perpendiculariterele

uatæ ad plana triangulorum congru

.N. entium,cum æquales fint inter fe,pa

$$ riter fibi mutuô congruent (aliàs ì ab

ijfdem punétis bine perpendiculares

_ duci poffent ad fubieótum planum ,

C quod eft impoffibile) Ergoplana per
I - DO IK, congruentes perperfdicülares exfen

fa,& per earum fümmitates du&ta fibi

E> LG mutuòcongruent. Vnde figurae ipfae

folidae conpraehenfae fibi mutuò con

gruent;& ideo prifmata , quorum bafes triangula AM O,&

CNO, altitudines verò æquales reétæ T, erunt inter fe gqua

lia, additoque communi prifmate re&to eiufdem altitudihis,

cuius bafis quadrilaterum M BC O, cum quo priora prif

mata re&ta triangularia equè alta vnicum^prifma cohfti

tuent(eo quod àpunéto O perpédiculariseleuata ad planum

A BCO eft latus commune trium prifmatum re&torum , ,

qaorum bafes conueniunt in O,& fic relique perpendicula

res), erunt prifmata reéta altitudineT defcripta, qiiorum ba

festriangulum A B C, & parallelogrammum BN,gqualia in

ter fe. Rurfus quoniä fuper re&taM OQ duétæ sütMB, N C

- parallelg inter fe, pariterque PB,QCparallelæ inter fe: Ergo

* fcb.pr.7.

l.4.

1 cor.1.pr.

17. l.4.

m pr, 26.l.1

triangula kM BP,&NCQfimiliaTunt , & , gqualia, cùmJa

tera homologaMB,NCoppofitam in parallélogrammoN

Bgqualia fint. Quare,(vt prius di&um eft) prifmata reάa_.

altitudineT defçripta , quórum bafes triangüla gqualia,& fi

milia MBP,NQC fünfgqualiainter fe ; &additó communi

prifmatere&o eiufdem aititudinisT, cuiusbafis quadrilate

rumBPNC:erunt prifmata reéta altitudine T defcripta , ,

§3 bafes parallelogrãmumMBCN,& parallelogranimum.

BCQ æquialia inteffe , ideoque prifmata reéta altitudine ,

T defcriptâ, quorum bafes triangulum ABC,& parallelo

grammumPBCQgqualia erunt inter fe. Et quQniam paral

lelogrammum E KÉquale erat triangulo ABC,&huic tri

angulo gquale eft parallelogrammum MBCN, n feu P BC

Q(cùm gqualibustriangulisAMO,CNO addaturcommu

ne quadriláterumMOC B): Ergo parallelogramma E K, P

BCQgqualia funt,& habent bafesB C,EG gquales; e ergo

funt gquîè alta; quare (vt in pr. 3o. lib. 1. oftentum eft) circa

m fr. 31.b. n

e cor.1.pr.

I. •*.4.

angu

-

 

 

 



L I J3 É R • VI. - 277 .

angulosPBC& Egqualescorum latera eleuata PB,D Eæ

quälia erunt ;& própterea P cadem parallelogramma fimilia

erüt.Quapropter prifmata reétaaltitudineTdefcriptì, quo

rum bâîeSpafallelogramma E K,& P BCQfjmilia, & equa

lia: erunt pariter gqualia inter fe. Oftenfa auté fuerunt gqua

lia inter fé prifmata reéta altitudineT defcripta , quorum ba

fes trianguilum ABC,&parallelogrammum P. BCQJgitur

prifmata reéta altitudine T defcripta, quorum bafestriangu

lum A BC,&parallelogrammum Ekgqualia erunt inter fe.
Quoderat, &c. • . _ · · · · · -

PROPOS. XXI. THEOR. XIX.

Si duo prifmata reéta triangulariabafes,&altitudines gqua

les habuerint: erunt inter fegqualia.
, ' - „ ' • , • ') -

Sint duoprifmatare6ta, quorumbafesfintquælibet trian

gula A,&Bgqualia inter fé, altitudines verò gquales fint re

&tg lineæ P. Dico prifmata ipfa effe inter fe gqualia. Fiat a pa

rallelogrammumC Egqualetriangulo A;&parallel9gram

mumM G gquale triangulo B in angulo G EM gqualiangu

}oDE F, quórum bafes F E, & EG - -

fint gquales bafibustriangulorum , &

difponantur in direétum, vt D E & E

Min dire&tum pariter fint, •(aliàs nö

efficerent angülos æquales ad verti- _ * ?

cem E); Et perficiantur c parallelogrã

ma F M, JG,&ON, ducanturque C •*

diametri NE, O E.Quoniam paral- p! .•*

kelogrammaC E,& EHgqualiâ funt '; '..:f |
triangulis A , & Bgqualibus inter fe : oí.: ... ML

Ergo ipfa parallelogramma erunt im- -

ter fe gqualia: Quare d erit reciprocè, vt FE ad E G, ita M E

ad ED;& e permutando » erit vt F E adEM, ita GE ad ED,

&fic reliquâ latera pr9portionalia oftendentur: Quare/pa- !

rallelogramma FM,& DG, qug habent latera homologa ,

circa angulos æquales in dire£tum pofita, fimilia erunt iiiter

fe; & g proptereà diametri O E,NE erunt in direétum; & que

fecabunt fingula parallelogramma F M, D G, CH in duö

triangula æqualia, & * finilia , cum fint equiangula. Et quia

Prifinata rcéta quorum bafes triangulafimiliâ & gqualiaC
O

p pr.16.1.6

a cor.pr. zo

l•4•

b cor pr.£

lib. 1.

c pr, 26,l,r.

d pr* 14.1.4

$ prop. t •,

•3•

fpr.16. l.4*

gpr. 1 9.l.4

hpr.z6.l.1

i Pr.4,l,4
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ON,ONH,& cömunis altitudo gqualis eft reéte P,funt inter

fe gqualia: Ergo fi ab eis auferantur prifmata re&ta æqualia.

quòrumbafestriangula fimilia,& gqualiaOFE,&OM E,

communis altitudo ÉÉÉ P, remanebunt duo prifmata re

&a equalia, quorum bafes quadrilateraCFE N,&H M EN,

altitudines gquales P. Et fi rurfùsab his auferantur prifmata

re&a equalia , quorumbafes triangula fimilia , & æqualia E

ID N,& E GN , altitudines gqualcs P, remanebunt duo prif

mata reéta, quorum bafes parallelogrammaCE,& EH,al

k prop. ao. tirudines gquales P,que erüt neceffariò gqualia inter fe;& fed

bujui. prifmata rééta , quorum bafes gquales triangulum A,& pa

fallelogramnum CE fuper gqualibus re£tis defcripta, alti

tudines gquales P, funt gqualia inter fe ; pariterque prifmata

reéta , qúórumbafes equales triangulum B , & parallelogrã

mumEH, altitudines gquales P, fiunt gqualiainter fe. Ergo

duo prifmata reéta , quorum bafes triangula A , & B, quo

rum altitudines gqualesP, inter fe gqualia funt. Quod erat

oftendendum. • •

PRopos. xxii. PRo BL iii.

Cuilibet pyramidi triangulari dire&tg figura compofita ex

prifhmatibus re&tis æquiè altis circumfcribi poteft , &altera

infcribi, ita vt circunfcriptæ, vel infcriptæ differentia àpy

ramide minor fit quacunque data magnitudine. Voceh

tur huiufmodifigurg Gradatæ pyramidi adfcriptg.

Sit pyramis triangularisD A BC,& D B perpendicularis

à vertice incidat nön extra bafim BC,& fit dáta quælibet

a prop.6. magnitudo &.Dico firi poffe£;! Proponitur. a elcuetur

;;;; *. E Aperpendicularisad planum A B C,& reuoluatur vt prg

$£g; cipit 1 3. def. fecun. huius, faótum eritprifma& re&tum BEC

á;';';';. füperbafim ABgaltitudjneD B, & hæc altitudo diuidatur

â'..,.,,,i. bifariam* in M ,& aperM ducatur planum parallelum bafi

huiwr. bus: erit iamvniuerfumprifmaBECfeótum in duo prifma

' ' • ta reéta æqualia inter fe (eo quod tam bafes A BC, E D 8 ,

quàm altitudines perpendicularesM ID, M Bgquales funt in

ter {e ) ; Et fi rurfus M Bbifariam fecetur in G,& per G pla

num G F H parallelum bafibus ducatur: erit rurfus prifiha ,

AGC fermiffis præcedentis ; Et fi denuo hæc bipartita fub

diuifio refiduarum altitudinum , & ductio planorum femper

repe- - -

-



repetatur,remanebit e tandem E. yz O

aliquod prifma minus quacü- YZA

qué magnitudine propofita • . Κ ~? /

Ergo repertum iam fit prifma 8 | |/
BF C minusΈ*; rt çy |}

rq; freliquas fe&tionesM , £H ,

£ÉÉÉÉÉÉÉÉ yjç
nem BD, planaM LN,&OP - - | v / ;/;

Qducantür parallela bafi AB

C; Poftea g defcribantur duo
R. I.

13.

G Scircunfcriptum erit frufto §

fuperiori L K M , quæ duo -

prifmata erunt æqualia , cum JT\,3

eandembafim I GK,& gqua- 3

les altitudinesĘ C

res GM , G B habcant. Pari

modo fuper bafim LMNcumaltitudinibus æqualibus MP,

M Gdefcribantur dueprifmata æqualia, LGN infcriptum ,

frufto pyramidis LG K,& prifnâ LVM ςircunfcriptum ,

£rufto PyramidisONM.Similiter fuper bafim O P Qcum ,

gqualibus altitudinibus PD, PM defcribantur duo prifmata

§qualia , O7 P infcriptum frufto pyramidisON M,& pri£

maO ZP circunfcriptum frufto pyramidis D OQP,& fic

vlterius procedatur in reliquisÉ , fi plures exti

tCI11nt.

Patet ergo, quòdprifmata omnia reétaBI 3,GL 5, MO7

infcripta pyrramidi,fimul fumpta,gqualia funt prifmatisGR

k, MTN. PXQcircunfcriptis pyramidi fimul fumptis, ideft

figura ex prifmatis compofita circunfcripta pyramidi DA B

Cabfque infimo prifmate B F C gqualis eft figure ex prifma

tis compofitæ infcriptg eidem pyramidi. Quare exceffus,quo

figura vniuerfa circünfcripta pyramidi fùperat figuram in•

* fcriptam eidem pyramidi æquális eft prifmati BFC; At foli

dumBFCminus eft propofita magnitudine&:Ergo exceffùs

quo

prifimata re&a fuper bafim G || §. \/\
1 K fupra,& infrà feâionem_» § § j

in plahis immediatè fequenti- § § j § .

bus terminata, b quorum infi- Ö; F I/4|/j— G

mum i B Kprifimâ infcriptum £©^§§ /}
erit frufto pyramidis inferiori § §§ \?

AkB, & fùpernum prifma R. $5 $k $

ê/kbol pr•

27.l.*.

f cor. pr. 1o.

%% buiu* •

g deft 9.

/ec.buius •

h prop. 18,

bwiw.

f
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° quo figura tota circunfcripta pyramidi fuperat figuramin

fcriptâîm cidë pyramidi mifior éft magnitudine&; Sed pyra-,

mis DAB C párs eft , & ideo minor, quàm figura pyramidi

circumfcripta ,& eadem pyramistotum eft ,& ideo maior fi

gura eidem infcripta. Qgare differentia figurarum infcriptæ !

jyramidiâ circurifcriptâ maior eft, quàm differentia inter fi-;

guram circunfcriptam,aut infcriptam,& pyramidem ipfam;
äifferentia verò diétarum figurarum circunfcriptæ , & infcri-:

ptæ minor eft magnitudine &. Ergo exceffus, aut defeétus,

quoŠ. aut infcripta cxcedit , aut deficit à pyra

finide, minor eft magnitudine&.Quod fieri poffe oftenden

dumerat.Vocentur di&tg figurg exprifmatis reétisgquè altis.

compofitg,Gradatg figure Pyramidiadfcriptg. *
- ; . *)

-

P R O P OS. XXIII. T H EO R. XX.

Sidug triangulares Pyramides direéte habuerintbafes ,& a1

titüdines gquales: erunt inter fe gquales.
- !, , • ' '

Sint duæ pyramidesCA,D B, quarumbafes triangulaA,

Bgqualia,& àltitudines perpendiculares C A,D F,nón extra

baïës cadentes , fint etiam gquales : Dico pyramides æ

a prop.**. quales effe intgr fe. Adfcribantur a pyramidiCA due figurae;

Huiu- gradatæ KLM circunfcripta,& NO infcripta, ita vt diffe

ientia figurg k LM , autNO àpyramide CAminor fit qua

cunque magnitudine data: fintqu£ figure genitæ à planis pa

rallelis,bafitriangula A , G, N, I, & altitudines prifmatum •

comprehendentium figurasadfcriptas fint æquales ipfi HA.

bpr.v 8. l. 1 Poftea b perpendicularisD Fin tot partesæquales vni QF di

c cor pr. 1o ftribuatuir,ifi quot partesæquales vni A H diuifa fuit perpen
baiur. dicularis C A,& • per fingula diuifionum pun&ta planâ pâral

********* jéjà bafi efficiant? triangula P,V,Z fimilia ipfi B:& ècom
bwttw*•

- ----- - - - -

e prop.**• ÉÉ; figurae gradatæ circumfcripta RSF,& infcriptav

buuut. . Et quoniamH A , Q Farquè metiuntur æquales altitudi

í}, I.;. nes C A, D F: Ergo/HA , QF æquales funt , & fic reliquæ

gprop.i . altitúdines prifmatum re£torum æquales erunt: habentgve
buiw. rò triangulâ gqualia A • B ad duo triangula illis fimilia G , P

A r* °' eandem propoftionem duplicatâ altitudinisACadH C, feu
I y•*•3• ,. FD b adQ 15,cùm tamCA,D F,quàm C H,D Qgquales fint.

•.. l - - -

îi. p,goitriafigula GP æqualia funt , eadem ratioiie æqualia ,

bature eruììt triangula N,V,&c.Tandem & Prifmata recta , quorum
bafes

v.

-



- , , , , L 1 B E R. vi. -; - aui
. bafes triangula equalia A, B, . . *• •, *

altitudines H A , Q F æquales, C. •

etiam, erunt inter ic æqualia:. k P.71
eadem ratione reliquâ pr£- T$t - %H

mata re£ta numero æqualia_, i], \ . }

comprehendentia gradatas fi- I7$*\ . I7SV,

guras circunfcriptäs, & infcri- ;!j!; H–\M $£-i

ptas gqualia erunt inter fe ,. !/; â ;\. §£<$.

ÖQ uapropter duæ figuræ gra- ®- - -

diEgTKLM , R S F circunfcri- - F -

præ pyramidibus CA , D B g- , , , *

çjuaiés erunt: pariterque duâ figurg gradate infcriptæ NO;

V xerunt gqúales;& hoc femper verum erit quacunque ,

exiftente differentia pyramidis C A à figura gradata k LM,

vel N O. QUJpropter erunt duæ magnitudines, prima Pyra

mis C A, IEcúnda pyramis D B. & figura gradata k LM,

maior , quàin prima exceffu minore quolibet dato , e£ quo

que maiór fecùnda , cùm figura kLM æqualis fit R.SFcir

I. cunfcriptg, & ideo maioris pyramide D B3atque figuragra

data N O minor, quàm prima defeótu minore quolibet da

t9, cft quoque mifior fecundâ, cùm figura NQ gqualis fitV 1/* pr.-*;

. X pfcript£,& idco minQris Pyramidc DB. Ergo*Pyramis iib.3;

C Aæqualis cft Pyramidi D B. Quod,&c. . . ,.

PR o Pos. xxiv. TH E o R. XXI.

a

-

& altitudincs squales, erunt æqualssintcrfe. . .

Sint duæ ÉÉÉÉ; D.A BC,& kGFH,quarum bafes, - - • • .

trianguia A B C,G F Hi$ intér íé,& perpendiculares à " ' . ?

' fummitatibusad baf&s du&iæ D E. kM {infæquáles inter fe , ' ` '

8i duæ pyramidestriangulares ambligoniæ habuerint bafes

, & cadant extra b fes Pyrämidum. Dico pyrarìides effe gqua

les gnter fe. A terminiS pcrpcndiculariuâi E, & M ad angülos

bafiü coniungãtur rccig EA, EC, EB,MG,M F, & MH,&

„ in figuris EAIL C, & MG r 11 fümäiatur puncta C,& O, vbi

coniieniiint triangula omnià , in quæ ílictæ figuræ refol- ,pr.3.1.1.

uuntur;&aeleueritur C R , ON æquialgs ipfis D E,& M k & És

perpendiculariter ad plana bafiurn E A B,M G F H,& con- iuf. TT*

iungantur reótg AR , B R,E R,G N, F N, HN, M N. Quoniä

dug PyramidesDABE, & R. ABE triangulares candeIu ba
Nn fim



3$. EvCLIDIs RE STITv TI .

!

fimA BEhabent,& gquales altitudines DE, RC; quenon>

..;.fK incidunt extrabafin:Ergo &py

χ]*. J? ramidesD A B E,& R Ä BÉ¢

^. | quales funt interfe: Rurfus quia

Š·. 2<. . | fuper eadem bafi B C E cufim g

..•' 2. *. ^|,É altitudinibus- D F , R§

*-::::::::.] non cadentibus extra bafim fà

******************í , &c funt due pyramides triangu

* läres DB EC;& RB E C. c Eigo

hg equales funt inter fe, qug fi à

É? ibus gQtialibus pyrâniidi

- bus D A F, E, R A B E tolfántur,

%3.] . , remanebuntPyramides 1) A BC

j-/..?..' ' E & R A BC Egquales interfe.

>J3, Έλ; . Et , fi ab his tollanturdug trian

.. _ `'*' *' * ' gulares pyramides equales 5 A

CE,& RA CE(qu£eandemibafim AC E habcfif, & altitu

dines cquales DÉ,R'Cnon cadenres extra bafim ) remane

bunt pyramidesD A BC, &R A R C gquales inter fe.Poftea

quoniám duc pyramides triangulares`k FHM, & N FHM

eandembafim FHM habent, & gquales altitudincs kM,NO

non cadentes extra bafim: erunfdillg pyramides gquales in

ter fe. Eadem ratione dug pyramides triangularesN FGM.

& kF GM gquales erunt infer fe. Ergo gqualibus addendo

gqualia: erünt pyramides KG F HM ,& NG FH M quadri

latera gqualia inter fe, à quibus fi auferantur triangularesÉ
ramides$ kGHM , & N G H M (qug eandem bafim

MGH hàbent, & gquales àltitudines KM ,NO non caden

tes extra bafim ) rémanebunt pyramides K G F H,&N G F H

ÉÉÉ inter fe; eft verò, pyrâfmidi NGF Hgqualis pyramis

ABC,quiaeorum bafes GFH,&ABCgquales füppofitg

fùnt,& altitudines NO, R Cnon cadentes extra bafes funt

gquales, sùm fiiit gquales duabus cquali$tis KM, DE. Ergo
pyramis KG FH €pia!iseft pyramidi R A B C; fed eidem py

' ramidi RA BC oftertft fùit ęqualis pyramis DA B C. F.rgo

du£pyramideskGFH,DABCgqtialcs funt inter fe. Quòd

crat'öftendendum. '-' ' ' · · · ·

C o R o L L A R I v M.

Hinc colligitur,quòd fi fuerint dug pyramidestriangulares

-
- £que

- -
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gquè alte,& bafis vnius aliquoties bafim alterius metiatur,

pyramis qugque toties rcliquam Pyramidem metietur » quo*

ties bafis bafim metitur. , ' I. , - - -

Si enim in cquè altis pyramidibus triangularibus D ABE •

& N G F HÉ ς H Hiijetiatur aliquoties bafim A B E , ex

en pli gratia ter, ita vt triangu!a A C B, BCE, &ECA fint

gqualia inter fe, & ipfi GF H , &$PR$ pyramidestri

ârigulares D A B C,DBCE, D £ Q A serunt ôüidem ex hac
pròpofitione gquales inter fe , & ipfiÊ'&;NGF H, §''''' fdgf4.i.;;

èarùm bafes,'& altitudines gquafes fint , & propterea/pyra-^"**"

mis NG F Htoties pvramidemD A B F metietür, quoties il- .

lius bafisG F H bafiim huius A B E metitur. - .

Eucl. 3. ur

. „ P R OPos. xxv. THEo R. xxII. - ';ii.

- ¬

... t

•**t ,

Quelibet Pyramides ciufdem altitudinis funt inter fe , vt

balcs. T . . , .,.', -

Sint duepyramides primò triangulares D A BC,& MFG

H,quarunìĘ E , M O gquales fint. Dico pyrami

deifi D A BCad pyramidem M FGHeandem propo£tionem

habere , quam bafis A T. C ad bafin; H G H. Pfodiicatur H F a pr.x8.1.1

indcfinitè vcrfus F.vt in S, & a fecetur FO, qug fit quclibet • ^

menfura jpfius i H & Iun;atur SF quglibet niultiplex eiuf

dem F O.& conspicantur pyrannides triangularesM F OG»&

& M F GS. Et quia b quoties F O metitur F, H, toties triangui- b c*r 3. pr.

1um F G O menfurat tr.angulum FG H, atque c quoties tfiâ 3**!:

gujum F G O metitur triangulum FGH, töties pyramis MF jj££"**

íj Q mcnfurat Pyramiden M F G H. Ergo atriãgulum F G î;.

O, & pyramis M F G O gquè metiunturtriangulum FGH,
• _ * * * .& Pyramidem M r G H. ea- -

dem ratione quoties O F me-/
titur ipfam FS , toties trian

guium FOG ipfum triangu

Ium S F G, atqüe pyramis M S5

F O G pyramideni M F S G IS°

meticntur; & propterea. triä

gulum S F G ipfius F G H, at

que PyrannusM FS G pyrami

dis M F G H quælibet , & cæ

dcm Partcs crunt, quemadmodumSF parteseftipfius FH.

-
Nn 2 vnde
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vnde erunt quatuor magnitúdines,prima bafis A B C, fecun- ;

dabafis FG H, tertia pyramis DATB C, quarta pyramisM F !

G H,& duæ alie, fcilicèt triangulum FSG,& pyramisM FS

$,qug funt quglibet , & egdem partes confeqüéntium , ideft.

habent ad triangulum FGH.& ád pyramiderii M F G H quã-'

fpr. **;& libet & eandem rationem commenfurab:lem , & f quoties

**• fuiur. triangula SFG&ABC gqualia funt, etiam gquè alfc pyra

mides M FSG&DA BC fünt gquales ; & quoties triangu

lum S FG maius eft triangulo AbC, etiam pyramis M FS

Gmaior eft pyramide DABC,& quotiefcunque illud mi

£?**3+3. nus eft, hgc qüoque eft minor illa. Ergog bafisA BC adba

fimFGHeandemi rationem habet , quam pyramis DA B C;

- - - ad pyramidemM F G H. · 7 -

- - - - - - * Sint fecundò due pyramides

I AC F, & IKM gquè alrc , bafes

verò qugcunque polygona FC,

kM. Dico effe pyraimiidem A C

F ad pyramidetj I K M, vt bafis

C F ìd bafim k M.Diuidantur

polygona bafium in triangula •

' - duétis re&tis B D, B E & G O , &c

i:\0 plana per has re&as ad vertiges

çoniungantur. Quoniam b vt ba

- fis B C ; B l) E ita eftĘ

- A B C Dad pyramidem A B D E (eo quod funt triangularig:
ipr. 14.4.3. & eiufdemÊ ) erit jconiungendo vt polyg9numC

Eadtriangulum B D Eita Pyramis ASFadpyramidem A B

k,,.,,.,.,. D E. Et rürfus quia, vt bafis BD,E3dB E F, ita Pyramistrian

- gularis ABDEadpyramideim A B EF $què altam:ergo & ex

1pr.14.1 ,. Éómip6fitione ordiíîãta vtpolygonum Q£adtrjangulum BE

Fitáteft pyramisAC E,ad pyramidemABE £;&i£g}' !S3

iungendö'erit, vt polygonum C£ad triangulum B F E, ita •

pyrämisAC F ad pyramidem A BE5; Eadem ratiqne erjt,vt

iíîãgùlùmGKO id polygonum k M ita Pyrarii$I$S9 ad
ûm pripar.? pyramidem I K M; Eftauitem m vt bafis trianguliB F E ad tri

suiu: âîçüiümGKO, ita pyramis ABFE adPyramideû !KG O

(propterea quodaltitudines ambarum Pyramidum triangu

Pr.£9;h3. ìåíùim cquäles funt ex hypothcfi). Ergo r$x compofitione
ördinatiratio polygoni CFad PolygQriumKM eadem erit »

qug pyramidisACF adPyramidcm IKM. Qu9d erat, &c.

PRO

fi par. pri,

Muiur.
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P Rop os. xxv I. PRo BL. Iv. .

In eono dato poffibile eftÉÉÉÉ circunfcribere,&alte
ram infcribere, ita vt iflârum differentia à cono minor fit

quacunque magnitudine propofita. Vocentur huiufmodi

pyramides adfcriptæ cono.

Sit conus cuius vertex B, bafis circulus A, & quælibet ma- .

gnitudoX. Dico poffe circunfcribi ,& infcribi in dato con9 - .

duas pyramides, quarum differentia à cono minor fit magni- -

tudine X. Ad a planum cuiuslibet trianguli D E F eleuetur a prop. 6.

perpendicularis C. F, quæ & fecettir æqualis altitudini cgni B **i**. l.nX

A, & duâis planis compleatur Pyramis QPF £. iam fiâC ££j; 3.

per reétam FGfecantem e triangülum FDE bifariam duca- jj"***

tiir Planum 4fccabitu; PyramisGDF Ebifariam, &fiftirfgs 3:,,,,,,.
aliud planum à Cpcr FH fecantem triangulum F G E bifa- Å£.

riam ducatur, eritpyramis C GFE fe&t a bifariam, &cùm_.

hoc femper fieri poffit:manifeftum eft e rélinqui c VÀ B. e/tbol prò

ex ea tãdem aliquam py- s7,l,».

ramidem minorem qua
cunque magnitudine X: fpr.9.!**

Sit illa C H FE ; fpoftea

circulo A circunfcriba

tur polygonum kMN,&

aliuid OPQ illi fimile in

fcribatur, ita vt illorum

differentia minor fit bafe

FHE5g&duétis planis per omnialatera p9lygonoríi adver- g,./.i; ;

ticem B, defcriptæ erunt duæ pyramides% hâbentes commu- ïiâ.

nem verticem 3» quarum baîês kM N,& O P Q.ideoque.

eiufdem altitudinis cum cono, & pyramideCF HE. Et quo

niarn omnia latera p9lygoni O P Q fecät circulum A,& òm

nialatera figuræ k M Ntangunt circulum A: Ergo b plana , h prop. is;

omnia Pyramidis ß O PQ$onum fecabunt ,& omniä plana buiur.

Pyramidis BkMNextra cònum cadent ; ideoque pyrãmis B

Q PQ infcripta , & minor erit conq B A,& pyramis B KM

N circtinfcripta,& maior erit cono B A. £t qüóniam, j vt PY- i prop. v ;.

ramis 3 k MNad pyramidem BQ PQ, cùmi fint eiuf{emiä1- ìj

titudinis » ita cft bafis kMNad OPQIErgok diuidendo vt k pr.13.1 ;
dl c
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differentia pyramidum B K M N,& BO PQ ad pyramidem

BO PQ jtà erit differentia polygcnortim KMN & OPQ

1 prop.* 3. ad polygonum O P Q: Rurfus vfi pvramis R OP Qad pyra
buuut. midemC F H F, cum fint ciufJem altitudinis, ita eft bifisO

*P*** **P Qad bafim f HE. Ergo m ex compcfirone ordinata, vt

differentia pyramidum BTKM N, & BO PQ ad pyramidem

CFH E, ita cft diffcrentia polygonorvm KMN,& O P Q.

ad planum F HE: fed differentia polygonorum kM N, & O .

;;;;;*. P.§§? F H F minor eft : Ergo n d.ffcrentia pyramidum B

**** k Ní`N,& BOPQminor eft pyramidecfH £;fedhæcpy

ramis minor erat magnitudine X: Ergo differentiâ pyramii

dum b K M N, & BO PQ gdhuc minor erit magnífimdine,

X; Eft verò conus B A m viór pvram:de infcripta B O P Q_&

- minor pyramide circunfcripta B KM N. Quare excefTis ,

quo pyfanisB k M N fuperat conum ; aut dcfc&us, quo py

ramisBO PQ deficit à côno, multo minor erit , quàm diffe

rentia pyramidum BkM N,& BOPQ; ideoque minor qua

cunque data magnitudine X.Quod propofitum fuerat.

PRO P OS. xxvII. TH EO R. xxIII.
Έucl.ur.

XII. - - - _ - -

- Conieiufdem altitudinis funt inter fe, vt bafes. .

SMnt duo coni , quorum bafes circuli A, & B; vertices verò

' F, H, & eorumaltitudines F G,H O gquales fint.Dico conum

F A ad conum HB

eandem rationem ,

haberc,quam circu

lus A ad circulum ,

à prop.26. B.Adfcribätur a co

bi*jwt. : $ , no FA dug pyrami

: z=====s des FCD E, & F K

; r® MNquarum diffe

rétia à cono minor

- SE? fit quacunque ma
- P gnitudine propofi

b cor.a.pr. - * fa. Poftca b circulo

Χῖ. *" B cfrcunfcribarur polyeonum regulare P RS fimile polygo
no C D F ; Pariterçue eidem införibatur polygonum regula

.,./...*.. reTVX fimile polygono k M N, & c a5 onbibus lateribus
iu* . diétarum figurarum eleuentur planaad verticcm H Pertin

gentia»
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: gentia, vt perficiantur due pyramides, altera HPRScircun- -r

. ícripra,a& maior cono HB, altera verò HTVX infcripta ; d ex pr. 1$.

& ideo minor eodem cono. Et quoniam tam pyramide§cir- *****

- -ctinfcripfe, quàm infcripte altitudines F G, H O gquales ha

bent e erünt inter fe, vt bafes; fedfcircunfcripta 56lygona_, j£%?* ***

gafiüC D E, F f, S Jint inter fe in duplicata £a{gge gggjj £.„ ,.

fìue vt g circuli A, B: Pariterque polygona KM N,&TVX ζι ζ.

funt inter fe, vt circuli A, & B: Ergo, h vt pyramis FCD E ad & pr.7.1.3.

pyramidem H P RS, ita erit circulus A ad circulum B ; & in hpr.7. i.3.

eadem ratione erit pyramis F k MN ad pyramidera H TVX.

Ergo funt dug magnitudines, prima conus F A , fecunda co

nus H B, & ratio data circuli Ä ad circulum B,& dug alig vnà

maiores prima; & fecunda, fcilicet pyramides FCDE,HPR

S conis circumfcripte funt in ratione A ad B,& exceffusâ pri--

ma , fcilicet differentia pyramidis FCD E à conoF Amihor

eft quacunque magnitudine data; pariterque duae aliæ vna , . .

minores prima, & fecunda, fcilicet pyramidesFKMN,&H ' ' '

TVX cónis infcripta, fiint in cadefii ratione Aad B,& defe

:£tus à prima } fcilicét differentia pyramidis F KMNà cono F

A minior eft quacunque data mâgnitudine. Ergo i prima ad i ex pr. **

fecundam , fcilicet cónus F A ad conum HB eft quöque in . /.3.

, , eadem data ratione circuli A ad circulum B , bafis ad bafim,

„ Quare,&c. - - -

- P R O POS. XXV III. T H E O R. XXIV. Eucl.7.XII.

SiÉ prifma gquales bafes,& æqualesaltitudines ha

uerint, erit pyramistertia pars prifmatis.

Sit prifmaDB F,& pyramis KG HM, quarum altitudines

fint gquales,& bafes ABC,& GHM fint paritergquales.DjJ

coPyramidem ipfius prifmatis tertiam partem èffe. Et pri
nòfit prifma triânguläre , & in tribus eiüs parallelogrmhiis

ducantur diametriÉ C, A E&CE,& per duas quaslibetdia.

metros in vno pun&to cöuenien- -

tes a plana.ÉÉ , vt Prifma , I) SE ; F \K ;;;! . ••

diuidatur in tres pyramides, qua- ', f. bfr a 3.69°

rum dug bC B A E,&CA D E æ- Ã ; … bùiï

£}:; ünt inter fe, quia c bafes B : f,$ cpr. x6.l.1

E s DEA funt gquales, cùm , -

parallelogrãmü DB à diametroA

E bifariâ fecetur , & altitudo ea

rum cft cadcm ». fcilicet cadem_»
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&pr.* 3 &

zw.buiur.

e pr.*3.14.

&wiau .

£c cr. m €9*

».pr.17.4.4

gpoff. M.

buiu*

h pr.* 3.bu

Κà communi vertice C ad planum DBdu&ai

ari ratione dug pyramides E D A C,& E D F Chabent bafes

gquales [) A C,& D FC, & eamdem altitudinem, fcilicet per

pe ndicularem à vertice E ad planum FA duétam ; Ergo dpy

ramis E D F C gqualis eft eidem pyramidi EDAC: ideoque

tres pyramides, in quæ prifima refoluitur , gquales inter fe ,

funt;& propterea prifma D B F triplum erit pyramidis E A B

C:Eft verò è pyramiis k GHM equilis pyramidi EABC(cum

eorum bafes G H M,& A B C fint pofire equales, & etiam ,

altitudines gquales). Ergo pyramiis k G HM tertia pars cft

prifmatisD B F.

Secundò in priffmate polygonio diuidanturfbafes paralle

lg, gquales, & fimiles AC,& DF in totidem triangulâ, ita vt

- duo quælibet oppofita fimilia pa

(F`S.E KM rallelâ, & æquália fint,vt A δ P

..•?] fimile fit ipfi D E S, P BO ipfi SE

S < P/; R, &c. & g du&is planis per late

: :|: ra homologa æqualia,& paralle

la PB, SE,& per OB, & R E di

… I : uifum erit prifìma D BF in toti

{ /!£ | dem prifmata triangularia, quot

z{ij}s funt triangula A B P, PBO,O B

o\f*'}7º8 C in bafi A C. Et fi ad verticem ,

£.” , £§}u; plana per reétas AP,
p A H. ' PO,O C, PB, OB, erit pyramis

EACpolygonia diuifa in totidem

pyramides triangulares, quot funt triangula in bafiAC;&

propterea tot erünt pyramides triangulares E ABP,E PB O,

E O BC quot funt prifmata triangularia D BS, S 3 R, R B F,

& erunt prifmata, & pyramides defcriptg fuper eafdem bafes

trianguláres, & in eifdem altitudinibus. Vnde (ex prima par

te huius) pyramis triangularis EA BP tcrtia pars erit prifma

tis triangularisDBS, pariterque pyramis E P 15 O erit tertia

pars ipfiüs prifmatisSBR , nec non pyramis E O B C ipfius

prifmatis R B F tertia pars erit ; ideoque tota pyramis poly

goni EACtotius priffimatis polygoni ; D B F tertia parserit:

Sed h pyramis k GHM gqualis eft pyramidi E A C (quia ba

ÉÉor., fes AC, & G H M N equáles pofitè tunt , & eorú altitudines

pr. 1 c.4.3. gquales). Ergo pyramis KGHM tertia pars eft prifmatis D

B F. Qu9d erat, &c.

SCHO

*
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- S C H O L I . J^ 7M. , *;

$i f.erint duo prifmata triangularia JA E B D,& G N I 71, & bafis & ,

H I /it /emiffis parallelogrammi B D,&; . ** V,

altitudo K o gqualis fit perpendiculari ** K F 3;

E R â lttere F E ad plamum p.trallelo- \. ...” . ί, -

grammi B D dubiæ, Dico prifmata effe $. á—} À ';

inter fe æqualia. Dutiis lineis retiis G Gl<-i; I ô +a R. -

£, H K, 4 c, J4 E, & planis per eaf- pi B. -

dem re£tas extemfis, erit i pyramis K G * * ipr.»s,fiv£

H 1 tertia pars prifmatis G N I M,&pyramis J4 E D c tertia pars prif- iuì.

amatis F D B: Sed bafes G H I, &• J4 Dc di£tarumpyramidum funt inter k pr.a6.4.r

fe equales (gà m k parallelogrammum B D duplumìfìt trianguli./ D c , •

&ex hypothefi duplum etiam erat trianguli G H I)&-altitudines K 0, 1 pr. •3. •*

E R 4quales etiam pofitæ funt ; Ergo | pyramides k G H I,& EJ4 D c °''°';
«quales erunt inter/e: »nde m earum tripla, fcilicet prifmata M H K,& Ü;';3•

- - r •,•w • «

V.

F D B «qualia erunt interfe. Qgod, &c.' buium. . .

PROPOS. XXIX. TH E O R. XXV. Bucl. te]

* XII.

Si coni , & cylindri bafes , & altitudines gquales inter fe fue

rint, erit conus tertia pars cylindri.

' Sit conus E A, & cylindrus CB, quorum bafes circuli A,B

fint gquales » pariterque eorum altitudines gquales fint inter

fe.Dico conum E.A tertiam partem effe cylindri C B.Adfcri

bantur a cono E A . a pr. se.

dug pyramidesED, - - - buiwu.

EG,& E H I K,qua- -

rum d.ffcrentia à É :

cono minor fit . \ - : p-;

quacunque data , [ - £.

nmagnitudine:& cir , \ - ; -

culo B adfcriban- p. : | „l : b gor.s. pr.

tur b duo polygona \ : ! %—£ ; ***.

OPQ,& RVSfi- \ %fisEÎSN;
£; regularibus § i ,

olygonis D F G, D -- v . • -

£%$'£;£;£$? & , s=*• ;;;;;;;
cunfcripta PolygonaDFG,OPQgqualia effc, coquod fünt íé ij.

- -* - Oo inter - - . - -
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inter fe vt quadrata radiorum , feu vt circuli æquales A, B,

eadé ratione gqualia erit infcripta polvgona H I K,& R s v.

Poftea à punét6 S anguli polygòni RSV,atq; à pun&oQ cö

fa£tus pólygoni O PQdúcajfür a latera cylindris L & JM,

& hgc reuoluantur femper fibi ipfis parallela per pcrinìÙTra

Polygonorü RSV,& O PQ 3cümqüe fuperfiêies inde geni

t£ fecentur à plano circuli C Parallelo fubie&to circulo B: Er

go e defcripta erunt duo prifmata ,'quorum bafes RSV, &.

Q PQ ; altitudines verò$ altitudini cylindri C B. Et

Fa/-,«. guú ftãm latera cylindri CB , quàm prifim atum R SV L , &

fecúmbuiu, O P QM parallela funt ijfdé cylindri interibus L S,& MQ: Er

g pr 7. bu- gog ilfa omnia parallela funt inter fe ; & ideo latera cylindri ,

**- ** qug ab ijfdem punétis peripherig circuli B, à quibus latera ,

polygonorum ducuntur , erunt quoque latera prifnmatum ;

***?* 17 âliàs 5ab ijfdem punétis peripherie circuli B duci poffent dac
• 1 • re&tg lineæ eidem S L, velM Q,& inter fe parallelg, quod eft

impoffibile. Et quoniam laterâ omnia polygoni RSV in

, fcripti fecant circulum B: Ergo i plana, quæ per latera poly- -

… goni RSV, & per latera cylindri ducuntur,{ecär cylindrum,

& intra ipfum câdunt; hæc verò plana £*perficiem prifmatis

· RSV Lefficiunt: Quare prifmi R S V L intra cylindrum C

ß infcriptum erit ;&Tminùs erit cylindro. Similiter quia la-:

tera polygoni NO P circunfcripti tangunt circulum B: Er

£ pr.19.hu- go k plana , quæ per latera polygoniN O P ,& per latera „y
£ar. lindri â contâétibus du&a extenduntur , tangunt cylindruû,,

& extra ipfum cadunt, quæ cùm fùperficie ii prifmatis N O. *

PQM componant, neceffàriò prifma N O PQM compre- ;

hendet cylindrum CB,& maius erit illo. . - -

Iam quoniâ funt dug magnitudines prima conus E A, fe- ;

cunda êylindrus CB,& ratio data fubtripla, & pyramis E F G !

D confcripta,& maior ipfo cono exceffu- minori quacun- •

que magnitudine propofita ad prifmaM O PQ,quod confcri--

ptum,& maius eft cylindro C B, candé rationé datä fubtri- •

1pr., g.ba- plá habet(eo quod altitudines,& bafes gquales inter fe habët)';

iùi. *. ' ideoq; pyramis E F GD maior,eft quâ fiibtripla cylindri CB. '

'Et rurfüs pyramis E H I K infcripta, & minor cono E A defe- ;

&tu minofè quacunque magnitudine propofita ad prifma R '

VSLinfcriptum , & minus cylindro CB eandem rationem

d def. 16.

J ecwn buiur

e def. 1 3.

Jecun. buiu

ipr. 1 9. bu

iau.

am prop. a8.

££ *" datanmm fu6 triplam habet, ideoq; pyrainis E H I k minor eft ;

p/c* pr., 4. parte tertia cylindri C 3: Ergo n prima ad fecundam3 ideft :

1 3. çonus EA ad cylindrum CBerit in ratione data fubtripla. Eft *
4. -

ergo
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ergoconus EA tertia pats cylindriC B.Quod erat, &c,

C O R O L L A R I V M I. '. ' Eucl. •s.

* -
- 39. 39. 3*•

Deducitur ex his duabus propofitionibus, quòd duo prif- lib.XI.

mata, aut duo cylindri,quorum bafes funt æquales,& altitu- . ,

dines cquales, crunt æquiales inter fe. - -

Nampyramis, cuius bafis æqualis eft bafi,& altitudo æ

qualis altitudini vniufcuiufque ex prifmatis , eft vtriufque- _._ 1. *>

prifimatis tertia pars ex 28. propof. præcedente ; & ide9 ?É •pr.4• J.3>

jmata gqualia efunt inter fé. Pári modo conus, cuius bafis g

qualis éft bafi , & altitudo gqualis eft altitudini tam primi ,

quàm fecundi cylindri cft vtriufque cylindri tertia pars , ex

hac propofitioné ; & propterca p éylindri gquales crunt in- P*'**

ter fe ,. *; , , • -

1.3>

c o R o L L A R I v M I I.

Et fiprifmata, & cylindri a quales bafes habucrint, inæ

quales verò altitudines: erunt fòlida ipfa pariter inæqualia ,

& maius illud, cuiusaltitudo maior eft.

n n A f sedar;
P R O P O S. XXX. T H EO R. XXVI. $í';«;

XII.

Si prifma, aut cylindrus fecetur plano aduerfis bafibus paral

Jelo: erunt prifmata , vel cylindri fc&i inter {c , vt eorum

latera, & vt eorum altitudines.

Sit prifma, vel cylindrus D A, cuiuslatusAD, &altitudo

CE , & fe&tum fit plano G parallelo bafibus aduerfis A, D, à

quo fecetur altitudo C E in I, & latus A D in G. Dico foli

dum A G ad folidum DG eandem rationem habere , quam

habet altitudo CI adaltitudinem I E, & quam latus A Gha

bet ad latus G D, fi tamen comparentur ca , quæ eiufJem_»

funt fpeciei, fcilicet prifmata inter fe, & cylindri inter fe. Se

$crgº altitúd9J E in qugtcunque Partes gquales 1 B, BX;X,„.,,.,
E, & # in re&ta IC produóta fecentur quotcunque partes l M, :; £;

M P, PS fingulæ à quales XE, ita vt $ re&a IS fit quælibet ú Á É;.

partes ipfius I E. Poftea d per punéta S, P, M, B, Xplana du- d cά.λ, κὸ

cantur parallcla bafibus D,& G, tam in cylindro, quàmin , buiur. '

Prifhmate. Et quoniam prifma, vel cylindrus A D fecatur
. • - O o 2 Planis
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3?!. 17.** PlanisQ N K, G, Z, Tbafibus parallelis: Ergo , figure Q N
*• . K, G, ZT fimiles, & æqualesË figuræ D, & inter§§

far . , £? nt altitudines E X, XB, BI, IM, M P, PS æquales inter fe:

$íí. ì Ergofomnia prjjygt; inter fe.vel omnes cylindri Q N,N K,

- - " AEJ*T KG, GZ, ZT, TD æquales erunt intér íè,&

tot número süt,quot sür equales altitudines

S : SP,PM,MI,IB, B XX E:Ergog eaedem par.

tes eritprifma , vel cylindrusQG ipfius prif

$P matis, vel cylindri G D, ac eft partes altitu

j^ doSI ipfius IE, Et quoniam funt quatuor

I

-:B

s4 f« i s.

quantitates, prima altitudo C I , fecúnda al

titudo I E, tertia prifìma , vel cylindrus A G,

& quarta prifma , vel cylindrus DG,& duæ

aliæ quantitates altitudo Si & prifma vel cy

lindrusQG, quæ & eandem,& quamlibet ra

tionë cöméfürabilë habét adcöfequëtes; näT

quelibet partes ecdé fiunt, SI quidé ipfius (e

düde I E,&folidüQ Gipfius quarte folidi G

D(comparando femper prifmata inter fe , & eylindros inter

;..,., ,,. fe); Et quotiefcunque S Igqualiseft primg Cl , i neceffàriò

Ἀρbuiá,. folidumQGgquale eft folido A G(quoniam eandem bafim

G,& gquales àltitudines habent perpendicularesà punéto C

£k cor.v pr. ad planum G) , & quoties SI maior fuerit , quàmC I, k ne

•» baiu. ceffàriò folidum QG maius erit folido G A , Et quotiefcun

- que SI minor fuerit , quàm CI, neceffariò foliduim QGmi

!f^*3+3. rius erit folido GA: Ergo 1 prima quantitas CI ad fecìfidam

I E eandem rarionem habebit , quam tertia , qug eft folidum

A G ad quartam, fcilicet ad folidum G D. Quare vt altitudo

C I ad altitudinem I E, ita erit prifma AGad FrifmaG D, vel

cylindrusA Gad cylindrum G 1).Tandem quoniam dug rg

- , {te linee C E,&A D fecantur à planis D, G,& A parallelis

s*?**** inter fe: Ergo »vt CI ad I E, itá eft AG ad G D. Quare vt

*** föiiöiim Âöád íólíåôïöï,ita&fiiiiiùsfatusÄGäïíüiüs

latus GD. Quapropter, &c.

PRopos. xxxi. THEo R. xxvII.

Quglibet duo prifmata, cylindri, pyramides, aut conipropor

tionem habent compofitä ex rationibus bafium , & altitu

-- dinum ». -

„* . - : : - Sint
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. Sint duo prifmata, vel cylindri , aut pyramides; vel gertè

duoconiA B,CD, quorum bafes B, J,& altitudines fint F

E,GO. Dico folida eiufdem fpeciei , C

fcilicet prifmata inter fe , & cylindros .C.XG

inter fe,atque pyramides inter fe , nec.

non conos habere proportionem com

pofitam ex rationébafisB ad bafiam D ,

* & ex ratione altitudinis F E ad altitudi

neim G O. Et fi quidem A B,CD fue- -

rint pyramides, àut coni , fianta fuper . ; * a deft 3 14

- eifdém bafibus,& in eifdem altitudini- ^ /ecun.huius

busprifmata,aut cylindri AB,CD,& è contra,fi fuerint pri£ -

mata aut cylindri , fiant b fuper eifdem bafibus, & in eifάem. b def.1.2.

altitudinibus pyramides, aút coniA B,CD ; poftea c fecetur ßsum *ju*

altitudo I O$'. altitudini F E, & ducatuir a planum IH â£;§
£;!;!} bafi D, efficiense figuramH equalem,&fimilemÉ • • «

afi D, vt fit HD prifma , fvel cylindrus;vel certè punétum e pr. 17.

aliquod H fiat vertex pyramidis, aut coni HD. Et'quia duæ buiu.

pyramides,aut duo cóìi AB HDgquales altitudines habent: f4f;3:34
* •; - ;Ergog funt inter fe,vt bafes B, D: T^. ' ; ; 1.•./ecun.

fed tam pyramides,quàm coni g- C buiuu.

què metiuntur prifimata, & cy- g £;***

lindros A B, HD, cùm b quodli- í É...sibet fólidum correfpondentis fo- —; - . Ę. •29

iidiTeiufdem fpeciei tertia pars \A . í, ïï.& 7

fit: Igitur , prifma , aut cylindrus 7 F ;1 I.3.

.ABad ipfiim H D habet eandem : ' :

ÉÉÉÉ , quam bafis B ad | Æ^ :

Bafim D: Poftea quia prifma, vcl (-|- ; :

-cylindrus C D, 'ecatur plano H TB $EVD ío

aduerfis bafibus parallefo: Ergo -

prifmata k H D,& CD,aut cylindri inter fe funt,vt altitudines k pr. 3s.

IO.G O ; fed tam prifmata , quàm cylindri cquè multiplices buius. _

fiunt pyramidum,vel conoruim H D,«. D,cuini i quodlibet fo- !?* *** **

iiduiii correfpondentiseiufdem speciei folidi triplum fit: igi- **'**

tur m pyramis, vel conus H Dad eiufdem fpeciei folidum C
I) eandem proportionem habet , quam altitudo IO ad alti- Tp'. ey

tudinem G O:eft verò m proportio folidi A B ad folidum Cl) í ? 19.l.3compofita ex rationibus intermedijs , fcilicet ex ratione foli- pr. 19.4.

di A 3 ad H t), & ex ratione H ) ad C D(comparando fem

Per ea,qug ciufdcm fpeciei funt); atquc cft folidum AB ad H

 

- D,vt
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D, vt bafis B ad D,& folidum H D adC D cft, vt aktitudo IO,

•pr.3.1 3. vel o eigqualis F Eadaltitudinem G O: ergo p folidum A B ad

P?**9*3 eiufdemfpeciei folidum CD habet propörtionem compofi

tam ex ratione bafis B ad bafim D, & ex ratione altitudinis F

E ad altitudincm G O. Qu9d erat oftendendum. .

Ęt C o R o L L A R I v M. - -

Éii'** . Patet , quod prifmata , & cylindri gqualium altitudinum ,

funt interfe , vfbafes:& pyramides: âut coni gqualium ba

- - fium funt inter fe,vt altitúdines . Qftenfa enim fuit proportio
• *. ... - prifmatum,vel cylindrorum A B,H D æqualium altitndinum

eadem,ac eft proportio bafium B, D;atque proportio pyrami

s , • , dum HD,&CDhabentiumgquales bafeseadem füitacha

· · · · · bent altitudines IO,& G O. TT. i:

Fusi, 34.XI' -
-

j?3î* PROPos. XXXII. PRo BL. xxvIII.

, , , Aequalium pyramidum, conorum,prifmatum, cylindrgrum,

. . , ; : ' reciprocantur bafes, & altitudines; & quorumbafes,&alti

tudines reciprocantur, gquales funt inter fe. · · · ·

Sint primò gquales inter fe

duæ pyramides, vel coni , aut

prifììáta, aut cylindri AB, &c

.\ CD, quorum bafes B, D, &c
altitudinesA E, C F. Dico,vt

bafis B ad D, ita effe recipro

cè altitudinem CF adaltitu

$§E.§. dug$#:
•' uræ M , & N cquales inter

- NA.— O— N. ÉÉ vt B adË§} O.

- Et quoniam ficut M gqualis cft N»

ita folida AB,& CDgqualia funt

inter fe(dummodo femper ea com

parentur, qug ciufdé generis funt);

& gqualitatis PrQportio? folidiA

B ad íolidum CD componitur ex

rationibus bafis B ad bafim D , &

altitudinis A E ad altitudinem CF;

N Eft verò M ad O, vt B ad D: b Ergo

refidua proportio O adNe£
C1t»

a pr. 31.bu

tur •
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'

;

eft , qtie altitudinis A E ad altitudinem CF ; & c inuertendo e pr. 9 }3.
N ad Oeft , vt CF ad A E; fed a N ad O eft, vt M ad O ( eo gfr 3 ; 3•

quod M,& N e quales fünt). Ergo •altitudo CF ad altitiidi- *** 7**3*

nem A E eandem ratio men habet, quam bafis B ad bafim D.

* Secundòin omnibus dictis folidis(comparando femper ea, -

qug eiufdem fùnt fpeciei) fit bafis B ad Dreciprocè vtaltitu- …

do CF ad altitudinem A E. Dico folida ipfà gqualia effe inter £ .

fe. QuoniäfequalesM,& Nad eaiìdéOeädé ratiorié habent,& **'.31.3>.

eft Bad D, vt M ad O, & CF ad A i* eft , vt Bäd D, feu , vt M

ad Q: Ergo G F ad & A E. eft vt N ad Q, & inuertendo „,„.,,,.

A Et adGF eft,&£6ig N;£gjggggrtio MadNcójpgj. §%%?;:
tur ex rationibus M ad Q, & O ad N: ErgopropQrtio MadN Éj.

componitur ex rationibus b ad D ,& A E adCF. Eft verò £p, 3i.T

propòrtio k folidi A B ad foliduriiC Ü compófitä ex ijfdem , baiui. ` '

Irationibus bafis Bad bafi;m D, & altitudinis A E ad altitudi

nem CF:Ergó i vt Mád N, itá cft íoíidum A' B ad folidumC 1pr.19.1.38

D; fed erat M equalisN. Ergo folidum A B gqualc eft folido

Q 1). Qgoderät;&c;iri'* a • • »iirto* re.it ' : «*• 1*2

· · · · si. , *:!i;. •, • ;

. . PRopos xxxiii. THEOR. xxix. Eadyexi
-** » . -

-
-

-

Si fúerint dúgΕ, vel diio prifmiata; quorüm bafes

*fint triangula, vel parallelogrãmit, & habeànt vnuman

* gulum folidum coiitentum à media triuin proportionali

• um gqualem angulo folido contento à tribüs proportiona

libus: erüt folida,qug eiufdem fpeciei süt , gqüalia inter fę.
• • • ■ t • • . ■ ■ • . . - - -* • - : 1 •

- Sitit angtdi{òlidi B&E equales inter fe;&angulus B con-'

timeatur à tribus re&is propórtionalibus A B,CÈD B, & am

gtilus E contineatur à tribús F E, G E,HE gqualibus medigC'

Btrium proportionalium , & corn- C … - %
pleantur triangula A B D, FE H, at- •2

que parallelogramma K B, M E.Di

co primò pyramides, quartim verti-

ceso & G,bifes verò friangula A B. ;;'

D & F E H, vcl parallelcgramma , K*—~Pn^*.... -

JK B & M E gyum res effe inter fe. A terminisa C,G (iiblimium • • -
- T· · - - - - pr. 6. bu>

gqualium B C, & E G homologarum cadant perpendiculares í'. -

CN.GO ad fiibieóta plana: EruntÉÉÉÉ;CN X b pr. 1 ;.

G O equales inter fé. Et quoniam angufi A B D, & F E H e- buium.

quales funt inter fe, & eft ABad FE, ita reciprocè H£ad D
B: Ergo
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cpo.14.1.4.

d pr. * 3- v 4

boiuu

e pr. a ;.

buibr. ,

B: Ergo c triangula A B D, & F F H çqualia fùnt interfe,pafí

terque parallelogramma K B, & M E eciali , erunt inter fe.

Cùm ergo pvramidum C A B ) , & C, F E H, bafesA B D, F

E H cquinles fint, & altitudines CN, G O etiam gquies:erunt

pvramides d equales: parirerqiie quia bafes k B, M E gquales

fùnt, & a!titudinesCN , GOetiam gquales ; erunt e pyrami

desC k B,& G M E in eadem proportione gqualuratis. _ _

Secundò ijfdem pofitis. Dico prifmata,quorum latera C B.

`G E,& byfes triangula A BD, & F F H s vel parallelogram-

ma KB, & M E cffe cqualia inter ß. Quoniam prediétaÉ
' mata altitudines habent§¤;Ę;CN ,& GO goualibus;

fcor 1 pr.

&9 buiut.

-

* -

2 c0^. m. pr.

9.buiur.

b pr. s. bw

iuu. -

ideoque equè alta erunt,& bafesA BD& F EH eqüales funt,

nec non bafes kB, et M E. Ergofprgdi&ta prifmatâ gqualia_.

inter fe erunt, Quod erat, etc. : -

PRopos. xxxiv. THEo R. xxx. .

Si hemifphgrium, et conus reétus, æquales axes, et bafes ha

bentes, fécentur planis parallelis bafibus, et gquè remotis

, à centro fphgre et vertice coni,et fuper feétiónibus, et fu

er circulò bafis cóni, vel hemifphgfij folida cquè alta de

fcribantur: erunt feétiones genitæ circu]i, qui fimul fum

ptiæquales erunt circulo bafis hemifphgrij, vel coni ; &c

folida ipfâ erunt cylindri æquales cylindro fuper circulo

bafis coni, vel hemifphgrij defcripto eiufdem âltitudinis.

* , , • *

'Sit hemifpherium BCD, & conus re&usFG H, quorum

circuli bafium A , & E fint a:quales , & axes A B,& E Fper

pendiculares ad plana circulorum A, E, fint etiam æquales,

& per punëtaM & O æquè remota à centro fphgræ A,& ver

tice coni F ducantur plana K L& PQ parallelâ bafibus A &

E. Dico primò fphæra: fectionem KL circulum effe. Du

cantur à pun&to M in plano KL duæ quælibet reéla lineæ M

I(, MN ad perimetrum eius , & iungaiitur reéìae A k, A N.

Quoniam A Baxis perpendicularis eft ad vnum plunorum ,

acquidiftantium CI): irgo a B A perpendicularis eft quoque

ad planum reliquum KN L; & ideoÂ Â M perpendicularis

erit ad re&tas KM, & MN in eodem plano exiftentes; & pro

pterea triangula AM IK, & A M N re&tangula erunt in M, &

funt hypothenufæ A K,AN æquales,cùmifint radij fphæræ,

&latusAM commune , atque reliqui anguli K, &N acuti ,
-

- _ --- --
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:

quales funt circulo à radio KA ..

• defcripto ; eftque circuius A, vel E æqualis circulo radij k A,

&tim anguli ad M fint rc&ti: Igitur c triangula AM K, A M N c £r.*.*.*•

fimilia íúnt, & habent laterahor;iologa AN, A k æqualia , :

Ergo d re]iqua latcra honjolcga M K, & MN gqualia funt. $:;;;;r.

Cùmque qúgiibet rc&tg à pt;nάo M du&ig ad cúüam KM L ******

in di&o plano fint æquales intcr fe ; erit figura kN L circu
Iu:s, cuius centrunm M. - • • , *

Sccundò dico figuram PQ in cono genitam effe circulum;

atque duos circulös k L,& PQ finuIfumptos,equales effe ,

circulo A , vel E.$??}? Cono F G H, reétangulo duo

plana parallela intcffe G H, & PQ fiquQmQdolibct {egcntti£ . „,.„

plano per axim duâoG F H, , necèffatiò ßçtioncs G £, & Pj'.;;'

O erufit parallelg inter fe, & fanguli ad O&Ecrüt recti, quia ÉÉÉÉ;a,

axis E F perpendicularis cft ad dicta plana , ideoque ad reëtas

G E, PC) exìftentes in ipfis. Vndeg triangulaG E F ,& PO F g cor. 1. p,,

fin:ilia ert;nt ; & ideo, vt GE ad 18 6.l.*.

£ F , ita erit RQ adOF, eftque _ _-* -

G E æqualis E F: Ergo b P O g- - fi cor. r. pr.

qualis erit F O. Eadem ratione •_' I. 16.4.3.

v.

O æqualis erit eidem O F.Er- ><

go P O, &QO;& fic rcliquæ C. -j£> }
ómnes in plano PQ à pun&iò O

quëtæ gquales ergpt eidem F O. G.—& ideo intcr fe : Qgare figura , `NSI - JH :

PQ circulus erit , cuius cétrum Z \ - • .'

O. Et quoniam i in triangulo P. - ifr. 18.1.3.
re&tangulo A M K duo circuli à -\-— 1—IQ , • .

fadj kM, &MA Gefcripti æ- V . _*

co quòd rc&ig A K, A C, E G æqualcsfunt,atque circulus ra

dij AM æqualis eft circuloPQ (eo quod radij A M, & PO

aequalcs funt eidem F O, & inter fe): Igitur circulus A,vel E

acqualis eft duobus circulis K L, & PQfimul fumptis. _ •

Tertiò fuper circulos A, E , PQ , & KL dcfcribantur cy-... , . .

lindri ggngâlti CXD,ZG H,V PQ &R K L. DicQ cyliii-. . ,

drum XC D, velZG Hgqualem effe duobns cylindris R k. • •

L,& V PQfimul fumptis.Nam altitudines XC, velZ G,& * siror.
R K, V Pgquales faétâ funt: Ergo k cylindriXCD, RKL, ;jpr•3t•

V PQ ertintyt bafes;& eft bafis circulus A; vcl E æqualis î; ;,.,,

gugbtis circulis K L,& PQßmul fumptis. Igitur* cylifidrus ζ.

XCD,vclZG H gqualis Gt duobus cylindris R k L,& V Is.i.§.j
£ . .. Pp PQL

*.'
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PQ ſimulſumptis, vi propoſitum fierut.

C.O. R O L L A R I. V. M.

* Colligiturex prima parte hºus propoſitionis, quëd per

pendicularis à centro ſphere ad planum circuli minoris in ea

dućti cadit in centrum eiuſdem circuli. Oſteuſum enim cſt

perpendicularem A Mâcentro ſphere ad planum circulik L.

dućtam caderc in Mcentrum circuli K L.

PROPOS. XXXV. P R O B L. V.

Sihemiſpherium, conusrećtus, & cylindrus cquales axes, &

baſes habucrint, poſſunt adſcribi he miſpherio, & conofi

gurg gradat's ex cylindris gaue altis compoſite, ità vt cir

cunſcripte,ſimul ſumpts,maiores ſint dato cylindro exceſ:

fü minore quoclique dato,& due inſcripte, ſimul ſumpte,

º ſint dato cylindro defectu minore quocuinque,
4tO's

-

Sithemiſphaerium A B C, conus reótus DEF,& cylindrus

IH k R, quorum baſes A.G., D ſint circuli acquales, & altitut

. . . dines perpendiculares AC, DF,IH ſint a quales inter ſe.De

a prº-l.i. beat adſcribi, imperatae figura. Seceturs latus I H cylindri

*** ***. bifariam in M, dućaturque planum M N parallelum baſi G.

*::: ... Manifeſtum eſts cylindrum T.M.N dimidium effe totius cy
sy.liº lindri I H k; & ſirurſus latus I M bifarian ſecetur in O, dit

caturque planum perO paralleluin baſi G : ſimiliter erit cy

Jindrus Rºl Odimidium cylindri I MN;&ſi ha-cbipartitio,&

produćtio planorum equidiſtantium baſi G ſemper repeta

d/ºb pr. 27. tºr: relinqueturd randem cylindrus aliquis, qui minor erit

W.2. quacunque magnitudine propoſita. Pönaturigitºr poſtre

mus cylindrus RIO minor quacunque magnitudine data ..

epr.s.l.. Ete M H bifariam ſecetur in Qeducaturque planam Paralle

w car. fr. lum baſi, & addaturin directuin cylindrus P1 R a.dtialis cy

toº. lindro RIO; ſeceturqueſtam altitudo A.C., quân D.Fin.

tº: tot partesſequales in punétis S, T, V, X,Z, Y, in quot ſeta.

***** ſuit'IH. Patérgpartes AV, FYa‘quales eſſe guilibet Q H, &

interſe(e) quod cquè multiplices earum A C, D F : & I H

aquales ſunfinter ſe). Eaden, rationereſigne partes V T.T

S,SC, YZ,ZX, X D, QM, MO, O.I., I Pºrquiales inter ſe.
- CIllilt.
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erint. Deinde b per punëta diui- ty----------------- b cor.pr. 1o,

fionum ducantufplafia paralleln , Ii£-—-—jR. £*i*:. 13
bafibus A,& p, quæ circulos ef- 9 -------------------i,, gi* bas

ficient tam in hemifpherio, quàm É ;•••• •

in cono , quorum circulorum ra- £-#-…j

ijîSjÄÄÄÄÈ; He…GEBK, .„,,.
& k fuper circulo radij S a defcribantur duo cylindri re&ti , /.j„ì

quorum altitudines SC, & ST,, eorumq; femiîeétiones per

axim fint parallel9gramma rc&angula'C a, T &: eftque pa

rallelogrammum C a circumfcriptum fegmento SC à circu

li maximi BC,eo i quod - - - - 1 pr.21,4.* .

contingens à punéto C

cadit extra circulum B ' · ·

C;parallelogtammum , : 2<TIS…

verò T & iiïëriptum eft ** VáÀT

frufto S & & T &iifiem* . TÉT £3*^II
circuli , cùm »lattis op- . . . ì - $} mpr.v6;j.v

ofitum, &æq${le ipfi ; * • - • • - & pr.i 1.4. »

j ai aninus fit, quám fA$, ieo quoáTA rninùs diftat à centro A

circuli B C, qùan, S *. Et quiia altitudines SCsST æquales

{iint,& bafis con: h.unis,a cylindrus circunfcriptus fegmento n cor, r.pr:

{phgrae, cuius feniife&tio pér axim eft C a , erit gqualis cylin- *9. Muiar.

dro infcripto, cuius femife&tio eft T a. Eodem modo fuper

reliquos circulos radiorumTÆ,V A,X e,Z8,Y r defcribantur

bini cylindri,quorum vnus extra folidum cadciis æqualis erit

reliquo intra ipfum cadenti, eo quod fiint omnes æquè alti,&

bini quilibet Gommunem bafim habent. Vnde vniuier(a figti

ragrädata,ex cylindris gquè altis compofita,cuius femifeétio

per axin SaAA A, quæ eft in$? hemifphærio , aequalis

crit figurg$ circumfcriptæ abfque infimo cylindro, cu

ius fenaifectio per axim C a4 \V. Similiter figura gradata ex

cylindris gque altis compofita , cuius femife&tio peraximD

e ?AY inféripta cono gqualis oftendetur figuræ gradatæ cir

cunfcriptg äbfq; infimo cylindro , cuius femife&tio per axim

X e 9 rr F. Quapropter biiig figurg gradate infcriptæ hemif

Phario,& còmò, fimul funipta,acquales erunt duabus figuris

gradatis circunfcriptis hemifphærio, & cono abfque duobus

infimus cylindris, quorum fermifeétiones VB,& X E. Et quo

niam pufi&ta V,Y à què,recedunt à centro fphæræ A,& àver

tice còni F re&ti cyfindri • æquè alti, quorum femifcéìiones,_??*•?•34

- Pp 2 per baiu.
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• •, per axiav parallelogramma AA,X Z r, fimul fripti, equmles

s cruat cyfindro QH k ; propterea quod altitu* fies §quales

'• fünt , & circulus bifis G gquialis eft diiabus bafi;us à raíijs V

' A, & Y vt defcriptis. Eadem ratione duo cylindti , quorum fe

mife&tiones VA,& X4 gquales crunt cylindro Q $ N;& duo

cylindri quorum femife&tionesT a , De gqualesSrunt cvlin

dro O M N. Qgare dug figure gradatg infcripte hemifp!ne

rio , & cono , quarum femiçtiones A^& a S, & Y 7r 6 • Ö fi

mul fumpte,gquales erunt cylindro O H k ; fed eifdem figu

ris infcriptis gquales eraiat dug$ gradatg circunfcripte

hennifphgrio, & cono abfque infimis cylindris, quorunm fe

* mifc&tiones C aÆ A V , & X e 9 vr F.Ergo dug figuræ gradatg

circunfcriptg hcmifphærio, & cono abfque iiìfiiììis cylindris,
p cor 1.prop. - - - - -

29.buiur. $; erunt cylindrg QH &: Atf infimus cylindrus Sircà ,

- fphgram , cuius fenifectio BV, gqualis eft cylindro O 1 R,

propterea quod bafes , & altitudines æquales funt: pariter

., , queinfiAmus cylindrus circa conum , cuius fenife&tió EX ¢*

. . . qualis eft cylindro PIR: Igitur duæ figúrg gradatg circúiì

Ä; hemifphgrio, & cono, quarü, fcmifeéîiones Ca &AB

A,& D Ee 6 7r F, finmutl fumptg gqiiales crunt cyjundro P H k;

eftque cylindrus PI R exceffìis cylindri P H k fupra cylin

drum IH k, atque $ylindrus P I R minor, erat quacunque ,

data magnitudine. Igitur dug figuræ gradatæ circunfcriptg

hemifphgrio A BC, & conoD E F, finpul fumptg , fuperànt

cylindrum datum I H K exceffu minore quacunque dat ,

niagnitudine ; Et dug figurg gradatg infcripta: hemifp.\ crio

A B C,& cono D E F,quæ æquales erant cylindro O H K, de

ficiunt a cylindro I H K defeétu O 1 R minore quacunque ,

data magnitudine. Qu9d fieri poffe oftendendum erat.

:

P R O PO S. XXXVI. TH E OR. XXX I.

Sphgra quadrupla eft coni reéti,cuius bafis gqualis eft circulo

maximo, axis verò gqualis radio fphgrg.

- Sit fphera A BCD, cuius circulus maximus per centrum
• E ductus fit AC,& conus F H G,cuiusbafisM fit gqualis cir

' • . … - culo
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$

.

culo F ,& axes M G, B E I$

fint gquales, & perpen di

cu]ares ad £;; bifi.utm

E,& M. Dico fphgram A -*=*£==j

B C Dά efTe /\\SCEDTC

coni re$ti F H G. Fimt

rc&us a cylindriis;N k L

O, cuius bafis Q gqna!is

fit circulo E, vel M,& al

titudoN k gqualis fit axi

Ε E, vel MG; Et b,de{cri

:o

.?

a def. 1 4. 19

/ecun.buius

& pr.3.l.1.

bpr. 33.b*.

suf •.

bantur circa hemifpherium A B C, & circa coníì F H G duæ ;

figure gradat; ex cyliidris ejuè mltis compofite , quarum »

fenife&tiones per axim fint R, & S,ita vt finiul fiimptg,maio

rcs fint cyJindro N k L O cxceffii INO minori quacunque

data magnitudine: pariterque he mifphcrio, & cóno infcri

bantur due figure gradntg , quarum`femifeétiones X, & Z ;

qug initiores fint cylindrö N K LO defeétu PNO minori

quacunque data magnitudine. Et quoniam funt due magni

tudines, prima cylindrus N k L O, fecunda eft hemifphgrium

A B C, vna cum cqnò F G H, & dug alig magnitudines in ra

tione gqualitatis, fcilicet cylindrtis I K L, & dug figurg gra

datg, fiiiulfumptg, quarum femifeâiones R, &S5qué unt

vnà maiores prinia , & fecunda, ( nam figurg gradatg cir

cunfcripte , qùarum femifeótiones R, &Smaiores, funt he

ri£phyíió viã cum cono), & cylindrus Ik L maior eft cylin

drQN K LO exceffu IN O mihore quacunquc data magni

tu diue: p riterq;funt dugalig magnitudines fcilicet cylindrus

P k L.quigqualis eft duibus fig.iris gradatis infcriptis , quarii

femife&tióiies X, & Z,& funt Vnà niinores prima,& fecunda;

'£ftque defeótus cylindri PK L à prima , fcificet à cylindro N
k LO minor quacunque magnitudine data: Ergo c primi! ad

fecundam, ideft cylinárus N K L O ad hcmifphgriumA B C,

vnà cum cono F G H eandem rationem gqualitátis habet.Eft

quc d cylindrusN k LO triplus coni FHG gqualem bafin,&

âltitudinem cum illo habeátis: Igitur • hemìiìphgrium A BC

vivi cum cono F G H ad conuni E G H triplam proportio

nem habet; Etfdiuidendd hemifphgrium ABCad conumF

YC H d.iplam proportionem habcbif: Eftque fphera A BC D
dupla hemi£hgfij A B C:Ergo fphgra ABCD quad g; eft

coni F G H. Qu9d, &c, ; I. T . O

c ex /kb.pr.

*4.l.3.

-*..
-

-
-

- et

• - -

»*

• .; . N.

d praesbu

iut .

e pr.3.1.3•

fpr, 13.l.3.

  



3©2 EvcLIDIS RESTITVTI . .

C o R o L L A R I v M.

Hinc manifeftum eft fi cylindrus re&tus bafim habuerit æ

qualem maxirno fphgrg circulo , altitudinem verò æqualem :

diamctro eiufdem fphgrg , effe cylindrum fefquialterum ip

fius fphærg. - -

- Qùia cylindrusN K L O, ex hac propofitione , gqualis eft

g Prop. 29. hemifphgrio ABCvnàcum conoFG H;eft;verò à cylindrus
buiuu. triplus coni: Ergo bÉ; conuerfionem rationis cylindrus N k

Ęgra $• L8 fefquialter eft hemifphgrijABC, et , duplum ad duplii

i;.,,.,.,. in cadé,fationc quoquc erit5ideft cylindrus cuius bafis gqua

*"***** fiscftniaximoffherg circulo,altituìo verò gqualis diaríétro

fphgrg,fefquialter erit fphgræ A BCD.

sudas xi PRo Pos. xxxvII. THEOR. xxxII.
8.1s.16.XII .- -

Pyramides, ptifmata, coni, cylindri fimiles, & fphaerg in tri

plicata fiiiit ratioiie homologortim laterum , vcl füorum
axium ». - -

' Sint dug pyramides, aut prifniata; aut cgni', agit cylindri fi

miles, aut düs quglibet fplígrg ABC D ,& F G H k , quarum

Iåîéra homiofogajren axes A B,& F G. Dico folidum àd fini

le folidum ÉÉÉficatarii habere proportionem lateris, feu axis

' ■* . ABad latus,fcuaxim FG.Demittä

a pr.6.huiu tur a à fummitatibus folidorum ad

planabafium perpédiculares A M,

& FN, qug altittidincs eorum de

t, ácf3.hà- ternìinabunt. Qgoniam * propter
iu , fimilitudinem Pyramidü , aut prif

matum anguii 1olidi B , & G gquá

lcs süt,& ideo planis angulis gquali

bus C B D,& H G k infiftentés A B,

& F G cumΚ primò pofitis æ

_ - - ' quales angulos continent: c Quare

;;;* $. vt BA ad GF, ita eritperfîÉ feu altitudo A M ácía[.

titudinem F. N : Cumquie propter fimlitudinem triangulo

rum, vel parallelogranimofumiCBA, K G E fit , vt A 5ad B

 

C, ita
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C, itar Gad Gk: Ergo a permarandovt A Bad FG, ſcu, evt d pr. 1943

altitudo A Mad altitudiem F N, ita eſt B.Cad Gºk. In conis “prº” .3.

veró, & cylindris, quomiam ſpropter ſimilitudiºem ſolido- J. i.

run), vraxis A Bad axiºm FG, ità eſt diameter CD circuliba- ‘....
ſis ad diametrum H K ſeu gradus BD, ad radium H G,&am- g?r. º.k.3.

guli A B D, & FG kçquales ſunt: paritergue anguliad M., &

N reëti: Ergo + triangula A B M & F GN ſimilia ſunts Quare her... pr

vti axis A Badaxim FG, italeſt AM,altitudo ciuſdem ſolidi, ... "
º F

- -

ad FN altitudinem alterius ſolidi. • * , , : icor, tºpr.

Patet ergo squðd in Ömnibus predi- - A ; 44.l..

étis ſolidis ſimilibus, vt eſt latus, vel : :

axis A Bad latus, ſetl axim FG, ità ^{ſ}. º

eſt altitudo AM ad altitudinem F Sº"& Sºi

N; & itaphritereſt B Dad G H, qut

sūt latera homologa polygonorum

baſium, vel ſemidianletricirculorſi

baſium B D,& GK dićtorunn ſolido

rum & quoniam k ſolida, qug eiuſ- A: :N

dem ſpeciei ſunt, ideſt coni inter ſe cºff". T;T * b. prop. 31.

comparati, &c. proportionem habent inter ſe compoſitam buius.

exproportione baſium BCD&Gk H,& ex ratione altitudi

num A M, & FN: Eſt vºrólj. duplicata lateris, ſeu

ſemidiametri C Bad latts, ſeu ſºuidianſetrum G keaderm, 1 pr:17.”

que baſis BCD adei ſimilém baſim Gk H; ſedvt CBad GK, & Prº***

ita eſt A Bad FG: Ergom proportio duplicatalateris, ſeu axis l

A Badlatus, ſeu axim FG, eidem eſt, qug baſis B D Cadba- *****

ſim G H K Poſtca ſimplex proportio A Bad FGeadé eſt,que

altitudinis A Mad altitudinem FN : Ergo proportio ſolidi A

B C Dad ſolidum FG H K componiturex duplicata propor

tione, $ rurſus ex ſimpliciipſius A Bad FG ; Hgc n veró tri

plicata proportio eſt lateris, vel axis A Bad F.G. quare ſolida

fimilia A B CD,& F G HK triplicatam proportionem habent

laterum homologorum, ſiue axium A Bad ad F.G.

In ſpheris autem A CBD, & F L

HG Kintelligantur circunſcripti A. F Q

ID ſ
cylindri reti M. L., & N O, quic

*g_AR

m pr. 19.1.3.

rú baſes M. P., & NR equales ſist

maximo ſphere circulo, & altitu-

dines LP& OR gauales diametro

eiuſdem ſpherac. Ét quonian cy

lindri M. L.,& NO ſimiles ſunt,(co
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quod funt reéti,& candem æqualitatis rationem habet axis A

- B ad axim F G, quam M P diameter circuli fiig bafis ad NR

o par prima diametrum bafis alterius: Ergo • cylindrus M Lad cylindrufm

buat. N Oproportionem triplicatä habet axis A Bad axini F G;Eft

£f?•3*• verò? cylindrusM L fèfquialter fphgrg A CB D ; Pariterquc

Ša , cylindrus NQ£fquialt£rfphgrg£}{Gk£rgQ q pefniutando
§£ Vt cylindrusM Lád cylindrumN O, ideft r vt triplicata pro

buius: portio axis ABad axihm FG, ita eft fphgra ABCDad fíhæ

tam F H Gk. Quodcrat oflendendum . .

Finis Libri fexti. .

-

.

- -*

v. - r. i Ti

- -

-

- *

- … ., • ' - . - • **,

££\£j3\; • * _ -

- • • • - - - - - - -

• • . £*,.. - … -

£,£%&& ^
• , •. ' , . , ' i - - * . . .

* * *

|

' * LI
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L I , \ E. E (. R. :; xiii;

- - - - & XIV. T .

.. . . s E P T I , M. V s. , , . * T*

De quinque corporibus regularibus. . .

: .,,-,-, D E. F. IN I T I O N E. S.* - - - *

- - . . r.: ** : ., . . .' . . . '

- , * ,' ., ; • *, . I. . . . : * - -

, _ Cuiuslibet reétæ lineæ quadratum, vocetur eius Potentia: * ., .

Et proportio quadratorü quarumlibet linearum, voceturea

rundemlinearum proportio potentialis , vel in potentia.

J^t quotiefcunque dicetur re£ia.4 ad retiam B effe potentia, vt 2 ad ....

3, fenfus erit, quädratum ipfius.A ad quadratum alterius reáé B habere
.

proportionem jubfefquialteram,feu eße vt 2 ad3., - • ; •

- - - * . - ...*- - -. ; . - i> • *. [… - } * , *. - . ?

• .• • r • • I I. · · · ·

Solida figura infphgra infcribi dicitur,& fphera circunfcri-'* ç

bifigurç (olidg,quando omnesanguli folidg figur£ tangunt :
fuperficiem fphgrg. - · · · · * • .

• *. '

b. …” , a v.

« ; - - * 1 I I. ." -

, , _Solida figura fphæræ circunfcribi dicitur,& fphaera infcribi

igicitur infigura folida, quando omnia plana figuræ folidæ
tangunt fupcrficiem iphgrg. •

- ; . . i v. ` ' - '

, Nomina trianguli, quadrati, pentagoni, hexagoni,decago- . . .

ni , abfque alia füperaddita declaratione fignificent tantüm

modo eas figuras regulares, qug ab eodem circulo compre

hendi poffufit£aritérque nominia figurarum folidarum figni

- Égunt1olummodo cas , qug ineadcm fphgra infcribi po£ .

unt., - 1 -- - - ' . -

-
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3? - - -

, *• £Mct.13. FRopos. I. P R. .. I.AliA- ~ I. P R O B L. I

2 • r - - - ** - • : *:

In data fphgrafiguramfolidam fttb quttuortriangulis equa
sì libus,& gquilateris contentam,infcribere.Vocetur âutem

talis figurâ Tetraedrum.'i ^ ; * - *' **J.

In fphgra A.BCD4cuius axisA C, circul&s maximusA B

;;:;!; ': CD, infçribenda eft figura imperata. Secetur a CE, quæ ter

©£ά', tia pars fit axis A C, &b per E in duóbus planis eléuentur

%.*° **.E B, & E Gperpendiculares ad eandemA C§erunt saxis9AC

-& circulus ABC perpendiculares ad planum per ßEG dü

d,,.;,.1.4. &tum, quodefficiet a circulua BG D F, &• in eo ihfepibafur

e pr.3.i. ;. triangulum gquilaterum BG F siunganturque re&e AB, A F,

fex pr.io. *&A C. Oftèiìdendum eft figuram A B FG effe quefitam ,.

1.4. Quoniam fiA (emicirculo AB C, re&e lineæC A, AB, A E.

£%£?* próportiónales funt 3 vt gre&aCA ad A E, ita erit quadra

„ tumicxCAad quadratum exA B, & ita erit quadratum £x B
---- - -Aad quadratum ex A E; fed b vt

Ω. - -*- .

£?,?* ' ^ ' §35$;*fr 19. i ; • • • • ,-, . ' ttim ex A Ead quadratum ex}

- B: Igitur i ex corhpofitioné ordi

nataTerit, vtACad CE tertiam

fk defs.1.3. , , • partem eius, ita quadratum A B

3 .' .' åd quadratuin £B;&k propterea

!fr.3o.i. y. - qtiadratumjpfiusABtriplüm eft

quadrati ipfiùs E B3fed£quadra

fum ipfius F B, fciIicet lateris tri

- m _ • * anguli gquilateri, infcripti circu

• pr 4.1.3. lo BD, triplum èŠäåíèåíÉÉÉÉÉquadrata.

nôr.»pr. re&tarum A B,&Bfgqualia fuiirihter fe;& n propterca ré

17.1.4. - &tæ A B,& BF$ : Eadem rationetám re€ta AF,

- quàm AGequäfiserit eidem FB,£n BG,vefFG;&propté

;f' ig * fea, quatuöftriangula A Bf;AFG,AGB,& BGF£gj
;'„,„ laterâ erunt & inter fe cqualia. Et hgc cofngghgmdumt £»fi
£; fa- * dam figuram? defcriptàm intra fphgram ABCD, quod im

peratum fuerat. Vocetur dióta figuraABFG Tetracdrum.

CO
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c o R o L LA R I v M ' I.

Diameter fphgre poteftate fefquialtera eft lateris infcripti

tetraedri. Nam fåêáeft CA fefqüialteraipfiusA E,& vtCA

ad AE;ita oftenfum eft in hac propofitionc quadratum ipfius

CAad quadratumA B laterisTctraedri •, . . .
- .• _ • ■ * • '

CoROLLARIvM II. *

Altitudo tetraedri fubfe|quialtera eft diametrifphgrae:&

fefquitcrtia radijeiufdem. I. – – – -

Nam fc&ta fuit EC tertia pars diametriA C;& ideo qua

lium partium A C eft 6. erit EC 2,&A E4. & HC, feuH B

fphgrè radius 3. Et propterea A E altitudo adAC, erit vt .4
, • r

-

ad 6,&ad radium pbgfg H B erit, vt 4ad3. ' * . . . , (!

_ * co RoLLARIvM 111. …

Perpendicularis à centro fphgre ad planum bafis infcripti

tetraedri, qu£ vocctur Radius tetraedri, fexta pars eft dia
metri, & tcrtia pars radijfphgrg. u , • •

Nam perpendicularis H Egqualis eft differentig altitudi

nis A E,& radij fphgrg A. H ; fed altitudo A E eft 4,& radius

3 , ullarum partium , quarum diameterAC eft 6. Ergo talis

perpédiculárisHE [exta pars cft diametri, & tertia radijAH.

CoROLLARIVM IV. * * * ,
- {j • ' , , : • I

Latus tetraedriad eius altitudinem fefquialterumeft po

teftate. Nam , vtC Aad A E , idcft, vt 3 ad 2, ita eftenfum ,

cft quadratum BA ad quadratumA E in hac propofitione.

coRoLLARIVM v.

Radius circulicomprehendentis triangulum tetraedrio

£tg nong partes eft pöteftatc radijfphgrgj Et o&uplum po

teftate perpendiculâris àcentro fphgrg. * • . \. , ,'

Nam E H tertia pars eft radij H 15: Ergo q quadratumH E.

anona Pars cft quadrati HB; ideoque quadratum BE erit s.
- • •

, • " « -

Qg 2. CO

q cor

17 4.

.. ' ')

•3. pr,

4•
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CIO R O L L. A R I,V M T. V I.

Patet tetraedrum diuidi in quatuor pyramides gquales,

- quarum vertices in centr9 fphgrg,bafes veròplana tefracdri:

fpr.s 3.1.6. eor quodbafes,& altitudines funt inter fe gqüalcs.

#;* PROPos. II. PROBL. II.

- In data fphgra folidam figuram fub o&to triangulis gquilate

ris inter fe gqualibus contentam infcribere. Voëétur au

tem talis figura Oétaedrum. -

Sit data fphgraA BCD, cuius centrum E. Defcribi debet

intra eam figura imperata. Ducantur a tres diametri A C, B

D, FG adinuicem perpendiculares,& coniungantur re£te A

B, A F, A D, AG,C B, CF, CD,

ápr.1e l r.

§ pr.6.l.6.

gulis A E B, A E F, B E Fcommu

nia latera E B, AE,&E F funt g

qualia, radiinimirü fphgrg ; Sunt

que anguli A E B,AEF,& B E F

-

: •

-

ad inuicem perpendiculares duéti

, fint. Igitur bifofcelium triangulo

rum bafes A B, A F, F B gquales

• funt inter fe ;& proptereac trian

gulum ABF gquilaterum erit. Simili ratione reliqua omnia

triangula B A G, G A D, D AF, F C B, B CG,G CD, D C F

£pr.4. i. 1. gquifatera erunt;& d funt inter fe gqualia,cùm bina quglibet

- triangula habeant latera communia. Igitur figura foIida A B

CDGFintra fphgram defcripta comprehenfà erit fub oéto

8pr.4.& j. *

V.1.

• • • *

Spr. 1.l.1.

triamgulis equilateris, & inter fe gqualibus.& hoc erat fa- .

ciendum. Vocetur huiufmodi figura folida O&aedrum.

' .• • c O R O L L A R I V M I.

Conftat fphgrcdiametrum poteftate duplam effe ; Et ra

dium fphgrgpóteftate femiffem effe lateris δέaedri.

apr.se.i.a. Nam in quolibet trianguloA B Ce re£tungulo in femicir

culoA B C, in quo duo lateraAB, BC gqualia funt , qua- .

3 • s. dratum

, ,&CG. Quoniam in tribus trian

gquales, cùm radii A E, B E, F E .

 



* L I B E R . Vrr. * ' ' ; 3O9

dratumfhypothenuf:, feu diametri £g;AC diiplum eft f pr. rs.t. *

quadrati láteris A B;&g quadratum radii E A, quod eft quar- g 5*: i-pr.
tapars quadrati A C, erit femiffis quadrati lateris A B. 19 l. 5,

C O R O L L A R I V M II.

Radius fphgre poteftate fefquialter eft radiicirculiconti- bu

nentis triangulum O&taedri. Ęg; w

Nam b AE poteftate femiffiseft ipfius AB,& i ABefttri-';#.joi :

pla poteftate'ÉÉAH, radii nimirum circuli, continentis . - -

triangulum ABF,quæ rationes componunt fefquialteram.

COR OLLA RIVM III.

Perpendicularis à cétro fphgre ad planum trianguli Oétae

slri (qug vocetur Ridiùs o&taedri) eft ad radium fphgre pote- ,..„,,,.,,
ftate fubtripla. nam & à centro fphgrg duéta perpendicülaris ïÀ.

E Hadplanum circuli continentis triangulum ABF cadet in

centrum eiufdem circuli;*& ideo in triangulQ reétangulo in 1pr.18.1.5

H erit quadratum ex A Egquale duobus quadratis exA H,&

EH ;& qualium partium quadratum exA E eft 3 erat qua

dratum A H25propterea quadratum ipfius EHerit vnatertia

pars quadrati A E.

CO R O L L A RIVM IV.

Altitudo Oétaedri ad diametrum fphgrc poteftate tertia

ars cft.
p. Nam perpendicularis EHproduéta ad oppofitam bafimC

DG dupla éft ipfius E H, ficuti AC dupla éft ipfiusA E.

CO R O LLAR IVM V.

Latus o&taedriad eius altitudinem poteftate fefquialterum

cffe conftat.

CO R OLL A R IV M V I.

Patet o&taedrum diuidi in o&to pyramidcs verticem in_,

centro fphere habentes, que altitudines, & bafes æquales ha

bcnt;& idco m æquales erunt inter fe. m pr»3J.6.

- PRO
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£;i;!;. PR o Pos. III. PROBL. III.

In data fphaera folidam figuram infcribere fub fex quadratis

aequalibuscontentan.Voceturtalis figura, Cubus.

Sit data fphæra ABDF,cuiuscentrum G,axis A D. Debet

*******• in ea infcrifii figura imperata.Secetur • reâa GH,quæ media
$£. i o.\ 4 proportionalis fit inter radium fphæræ GA eiufqüe partem

m 7 Y.*** tertiam: erit *eius quadiatum tèrtia pars quadrãti ex radio

çp,.;.,.,. fphæræG A, & • fiatGO gqualisGH: atque Per duo pun&ta

H, & O ducantur duo plana adaxim A Dere&ta , ficufi in pri

dpr. ,, t. ma propQfitione huius faétum eft , qug 4 efficient circulos B
e pr. fé u... M F, CR E , & e ducantur dug diametri BF,& MNad inui

f**^; r. 16. cem perpendiculares, & in altero circulo ducatur fdian;eter
V. 1 • CE parâllela ipfi BF, atque ROSparallela ipfi MN, iungan

' , turque rc&a B M, MF,FN,N B, B C.M R,F E, NS,SC,C

R., R E ,& ES. Et quoniam iunéta re&a C. F in triangulo re

g£r.u8,l.$. &angulo F G Hgquadratum radij

- - FG,fcu GA gquale cft duobusqua
P. §3—\ Β dratis F H,& HG;& erat quadra

--> ( tum radijA C, triplum quadrati ip

Λ fius G H:Ergo quiadratüm ipfiusG

.- F feu duo quadrata ipfarunìI H, &

. 1 i- HGtripla erunt quadrati ipfius G

_-*§F H;& propterea quadratum ipfius F
hpr.18. l.3. © C. H duplum erit quadrati ipfìuis Hi G;

cftque b quadratum ipfiüs F M du
D] R. plum quadrati ipfius F H (eo quod

- angulus FHM re&lus eft, & F H,&

H M funt radij æquales eiufdem circuli BF): Igitür qua

;erg. pr. dratum Pfius £ M quadruplum erit quadratí ipfis HG;&

17.1.2.' ProPtgca* reCta FM duplaterit ipfius F. G. VndéFM acqualis

Grit;*; O. Eadcm ratione'fingula rc&a H N,NB, BM, CR, R.

k pr. •7.1.1 Es ES, SC aquales erunt eiökn. H O, funtque k fingulæ B C,

MR; F E, & NSparallelg,& gquales eident HO, proptereaL
1 pr.io. l.v. quod cQniungunt terminos radiorum parallelorum,& , inter

19 §qualium , cùm gqualiter diftent à Centro circuli maximi

fphgrg. Igitur duodecim di&c rcάς gquales funt inter e;&

9υ}a axis AD perpendiculari§ eft ad íéêlas M N , BF, R S, &c

'* P"***• C E, & idco ~ad glana circulorum BFM,&C E R,& reäç
B C,



L I B E R V II. 3 1 I.

]

.

;

BC,MR, FE,N S parallele funt axi A D : propterea egdem

reéte m perpendiculares erunt ad ipfasB M, M F,FN, &c. atq; n pr.4. i.6.

ad CR,RE,&c. in planis eorundem circulorum exiftentes.Si

militer • anguli N 3 M, BM F, CR E,&c. reéti erunt, cùm in 9?**•**

femcirculis conftituti fint.Quapropter p figure fex BR, R F, P*******

FS, SB, B F,& CEerunt quadrata,que comprehenduntfigu

ram intra fphgrana defcriptam. quodfuit propofitum.Voce

tur talis figura Cubus. -

COROLLARIVM I.

g Patet fphgre diametrum poteftate triplam effe lateris cubi.

Nam fphçrgrádiusAG faétuseft tripluspoteftate ipfius H G,

eftque A D dupla ipfiusAG,atquélatuis cubiBCoftenfum cor. 1.pr.

çft duplum ipfiüs íg. Ergo á quádratüA Dtriplumcftqua- $'£,'£*
drati lateris cubi BC. . '• • • • * • • • • • pr.iv.*.*.

í ^ C o R. O L L A R I v M II.

Raditis circuli, continentis quadratum cubi, feu diftantia_.

perpendicülarisà centro fphgr£ adlatus cubi poteftate fubfef

* quialtera eft radijfphgrg.

T. Oftenfâ enim fuit FHfiibfefquialtera poteftate ipfius A G; 7 p. -*

eftq; , Gv,perpendicüiariter dúéaíüpräiatus cubiÉÉ¢qua- *?***£*?

“lis FH illi óppòfitg in parallelogramiho HV.
-

C o R o L L A R 1 v M III.

-- -

-Ę à centro fphgre ad planum quadrati cubi

' feniffis eft lateris cubi;& eft potefíate fertia par§radij fpherg.

' Fa£ta enim fuit GH tertia pirs poteftate ipfiüs AG,&ofteni

fâ fuit G Hfemiffis ipfiusBC lateriscubi.Vocetur autemta

lis perpendicularis Radiuscubi. -

, ' C o R o L L A R I v M Iv.
t . Aftitudo cubi gqualis eft lateri ipfius cubi ;& propterea al

titudo erit tertia pars poteftate diametri f h -r^.

Oftcnfaenum fuit HOgqualis lateri cub1 B C.

CO.
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, C O R O L L A R I V M v.
*

Tandem patet cubum diftrikui in fex pyramides quadran

fpr •3.1.6. gulares verficcs in centro fphgrg habcntes, qug/funt goua

les, cùm bafes quadratas habeant gquales, atque altitudines

perpendiculares à centro fphgrg , etiam gquales inter fe.

gust 16. lib. P R OP O S. IV. P R O B L. IV.

XIII. - * * * * ; • • • ,

- .

-

- -

In data fphgra folidam figuram fub viginti triangulis equila

teris, & inter fe equalibus contentam infcribcre. Vocetur

autem tale folidum Icofaedrum. . *.

,,.,,,, Jafphgra;cuius axis A B, centrum C, cirgulus maxjmusA

? ;;£, DBFinfcribi dcbct figura folida inperata. Scggtur a C I,qug

ÉÃ§IÄ' media proportionalisfit inter radium fpherg AC, eiufq;par

17 l. 4. tem quintam : erit & eius quadratum quintaęquadrati ra

c pr.3.i. i. dij fphgrg A C,& c fecetur MC gqualis ipfi CI, & per i , & M

d pr 34.4.6 ducantur duo plana , ere&ta ad axim A B, atque adcirculum

j£j£?* AD B(vt in prima prgpofitigne huius factum cft) gug 4$£

Éi „ ficient duos circulos DG;& EF: ipter fe gquales,& fparalle

*"°** los; eo quod iun&i radijD I, & EM gquâliter diftafit à cen

tro circuli A D B ; Etg in eifdem circulis infcribantur duo

peritagona regularia D H k L,& FPON,ita vt anguli D, & F

in pun&ta oppofita fphæræ i), & F incidant; & à pólis fphæræ

A, & B ad fingulos ângulos pentagonorum re£tae iungantur

A. D, A H, A K, A L, &c. BF, B P, B O, B N, &c. Ducantur

que rcétæN D, D O, O H, HP, PK, KF, F L, &c. Oftenden

dum eft viginti triangula , comprehendcntia infcriptam fi

h co, ,,.,, guram , æqualia , & æquilatera £ffe : 12iuidatur* argus 9N

1. 2. bifariam in E ; iunganturque reétae N E , D E , & l) C.Qu9

1 pr. 18 i 5 niam quadratum radii AC, fiue D C quintuplum eft qua

drati ipfius IC: Suntque i duo quadrata D I , &ICa:qualia •

quadrato radii DC (proptereà quod angulus D 1C re&us

k pr.v.1.6. £ft, cùm k axis A B peípefidicularis fit ad Circulum D G.)1gi

tur duo quadrata DI, & IC quintupla funt quadrati ipfius I

C; & própterea quadratum ipfius D I quadruplum erit qua

j..,., ,,. drati ipfitis 1 C; Vnde! rcάa linea DI diiplagit ipfius IC; eft

,j3T autcmiM I dupla eiufdem IC. Igitur reétæ D I, & M I æqua

mi pr.io.i.v lcs funt inter 1e;eftque m M E æqualis eidem DI (cum,a:qua
1tCI

gpr.3.l. 3.



- - 1

vérò axisAB perpendicularisad

N æquale erit, quádrato lateris

- - L I B E R V I 1. ' -• '3 1 3 .

fiter diftcnt à ccntro) Ergo m figura D IM E cuius angulus I npr.34.l.s .

re&us quadratum eft,& proptérea re£la D Eæqualis erit DI, -

radio circuli D HG, fiue radioM E ; Cumque arcus N E fe

miffis fit arcus N O fubtenfi à latere pentagoni: o erit reóta 353, 53.
N E latus decagoni eiufdcm circuli EOF, cuiusp DE latus F! • P^•3•

eft infcripti hexagoni , cùm fit E - • t.

aequalis radio circuli M E: Eft %3j

circulum EO F, atque D E eft .

parallela ipfi A B ; Ergo 4 DE

perpendicülaris quoque erit ad A

plafium circuli EQF;& proptc- .

Εea r ad reétam EN in eo exifté

tem: Vnde in triangulo DNE

erit angulus D E N reétus, &

propterea/quadratum ipfius D

fer.is. 15.

decagoniNE vinà cuni quadrato lateris hexagoni D Eeiuf- -

dem circuliNO F: & ideo t ND æqualis erit fateri pentago- • pr.gs.1.;.

ni N O eiufdem circuli EO F. Eadem ratione fingülae reëtæ

D O, HO, H P, KP, KF, LF, &c. æquales erunt fingulis fa

teribus pentagoni NQ,QP, PF&c.ideQque u quinque triã- u pr.t-er

1laN i) O, Ö HP, PK F, &c. quorum bâfes fünt quinque 7.7.1 •

tera pentagoniNOPF inter fè æqualia,& æquilaréra efür.

Eadem ratióne oftendentur quinque triangula. DO H, H P

K, KF L, &c. quorum bafes funt quinque latera pentagoni

D H K L æquifatera , & intcr fe , & prióribus æquíalia. Tan

dem qugniäm AC quintuplum póteft ipfius IC,& eft M 1 _

dupla?pfius 1 C; Ergó xM À in I fecatur extrema,& media *?*••* i. 1.

ratiQne, cuíus,fègmentuma maius erit M I ; hoc autem æqua- -

ie eft circulfrìdiö 1 D, fcilicet, laterihexagonicirculi 15G, y/*?*. 3.

erit * minus fegmentum A Iæquale lateri decagonieiufdem ;Â» pr •circuli: idcoque a quadratum ex D A , quod æquale eft duq- i£. . pr 8.

bus quadratis ex D I, & I A(cùm axisABperpéndicularis fit , %., s.t ,

oftenfus ad eius radium ID) erit *, æquale quadrato lateris D pr. ; . 1. ;

pentagoni ; & c propterea reéta DA æqualis érit'lateri penta- c ccr. pr.

goni L H circuIo D G infcripti, & fic reliquæ omnes A H, 17**•

A K, AL, &c. pariterque BN, BO, BP, BF, &c. erunt inter

{ε æqualcs, & æquales ipfis lateribus DH, H K, KL, NO,O 3 ,,.,.g-,.

P, &c. Igitur dcccm d triangula verticesg? , & B habentia t,i.

- - I (tot

* ,

 



-

-

3 I 4. EVCLIDIS RESTITVTI

· · · · T . - E ' (tot nimirum, quot funt latera

* * * *.*' ' 1),<TES; amborumpcnt3gónorumN O

-
, £ F, & DH KL) aquilatcral

\ ' fufìt , & inter fe , & prioribusæ

\ qualia.Quapropter viginti triã

Έ gula comprehendëtiâ folidam

iT figuram intra, fphæram defcri

Ptam æguilatera funt,& inter

fe æqualia.vt propofitum fue

rat: V9cetur huiuifimodi figura

folida Icofaedrum. '.''" '

C o R o L L A R I v M, i., ; ;
• . - -; * • j . ' •..! . I!.'•' * lt *•'• *.

Sphærã diamcter ad latus igqfàedii eft,vt latus hexagoni

- cum duplo lateris dccagoni ad latus pentagonij& potentia

epr.is i4. eft,vt $equadrataláteris hexagoni ad quadratum lateris peri

- -tagoni, vel vtquadratum lateris hexagoniad quintam par

Item quadratilâtêris pefitagQni,Nam iii circulg DG eft i)H

£/$* pr.3. latus pentagoni,&ffadiusD 1, fèu ciaequalis1M eft]atusfié

l.$. xagofiiscftqueIM maius fegmentum re&a MA diuifæ ex

#/*?**• trëïã, &iiïëåíåíätiöné : Ergo g minúscitisfegmentum AI,

!.$. $ $ ei æqualisMB fünt lätera decagogi eiufdejicjrculi DG ;

& propterea diameter fphcrg A Badlatus icofàedriD H erit.

vtfunima lateris hexagorii IM , & duplilateris decagQni AI

- - ad latus pentagoniDj$ eodem circulo cQmpreheiiforum.

' Rurfus juiaAB componitur exAM diuifà ifiJ extrema, &

media rátiope, & ex niinore eius fegmcntoM B: Ergo b qua

dratum exAB qgintuplum cft quagtati maioris fegmehtii

M,fèu iDi lateri§ hexagoni$jrgiliDG:Ergo diameter fphc

ræ potëtia adfatus jcofiedri D Hgft:vt 5 quadrata lateris hé

xagoni DI ad quadratum re&tae D H, qu£ cftlatus pcntagoni

eiùfdem circulis feu erit, vt quadratum lateris hexagoiii ad

' quintam partcm quadrati1ateris£cntagoni.

' C o R o I. L A R I v M I I.

• * • • •

w

h pr. a5.l. 3.

JJcb p* 3.

V.5.

Patet icòfàcdrumdiuidi jn yiginti Pyramidestriangulares

a pr.,; i & vcrticcm: in centro fphgrg habentes, gquales m inter fe , cùm

n fr.io.i.». bafes , fcilicet triangula icofacdri gqualia fint inter fe , •&
_ • • • • - • - per

 



:

- - •. • , ' * {. . - , . . * §. . . - . … * ' ».

: Sit fphgra;cuiuscirculus niaximus A BCP;$ E,D$; a pr. mo.!

.

s

-* * * *

'— — - — - - - _ *_ • •-, • , * • *

• • . . ._^ I. i £ £ R v 1 1.'. ','. , ,, si;
ÉÉÉÉÉÉÉÉÉ; fphgrg ad plána triam Ω & , • *• :

ri • • • r • , 9 ex pr. t 5.

tera & gqualiâ, gquales funt intc£ fe ; 3 ProPterea in fuaxi- j; pr.i o.4. •,

Mitia triaiigüfofum íco: , , , :

íàedri (qug vocentur RadijÈÉÉ fi rit, ; eo qu9d • • - -.

radij, èircùlorum circunfèribentiunídiétatriängtila gquila- {}£,£.

mis cirêülis fphgré exiftétes gqualiter diftât àcentro fphgrg.
* ■ ■ . - - - - - - • - • • • . -

· · · · · · ' ; - - • - - - - - - … ' '. ;,,. E l. •

' PRopos. v. P Ro B L. v. ' * $ii;'

In data fphgrafiguramfolidam fiib duodecim perta gonis re-'* *
- - - - - - -.- - * _ • _ * . - * . •! . . …

-* gularibüs intér fe gqualibtis coiitentatim, infcriberc. Vo.

*. cetur autem talis figúra Dodecaedrum... .'' ' ' ,. , .
• _• , r * ' • • • * - - * • - . - - * * *;

fefibiíeííétiitraeäïimpérita figura. Dicáritürei$$iú:'£;':

metri AGB5 FH,q;ig fiât ad in licem p3rp:mficulàrgs;# & b jr.s u.i.
fecetur E'G'gqualis fädio cubi , feu mediet; ti late is cubi iri. & co? 3.pr.

$cripti in eadeim fphgra: & c in planoABC fiat$ E 3.bauus.' :

G IK , quod d erifteítia pars qüadrati ex radio Â E; & efece- â£;:£ -

tur E G in M extrema, & media ratione, cuius matus fegiim é- í£*3
- • , • • • • • * - - - - - - - ; baiur.

tum fit E M, fecetúrque f G N gqualis E M,iungatufque re£ta :g;-

-

§î&gäïíïìÜôïìÜôùíïííííííííííííííôïëïííè í?,!;*

cans* N£produ£tam in R3 & k I iii X; atquè à pun&o R du- ζά.
catur RV paraHela ipfi KI,vel E A,fécahs EBii\V,& i à pun. î. *°

&tis NI ad 5Ianum B E A eleuentur perpendiculares S 1 Q, O h£er pr,vs,

NP(qug Éinter fe parälleigerüiit,&. in eódeiii plario,in qúo **. -

rccta R N 1acer)Š m NO, P O, fingiilggquales ip- {'%:

fi GN, vel E M; & S ,Q ffiant fingulggqualés ipfi £ G, coìì f£;? 1.6.

iunganturque reötg RS,SO, £% § RER E,Ro; R P, SE,O ;:' f***

E, PEJ £. Patct figurám RSOTQJynoplano Parallella, in §,.;;,;

rum SQ OP exiftere: Et qugnani GN gqualis faäa eft EM * *`

majqri Icgmento re&tg E G,diuife , I B · ·

in M extrema , & media ratióne: ' ' j§ -

Igitur n E N, pariterqueNM in G ** l J m prº, . €0*

in eadem mcdia,& extrema ratio- ! $ar pr. .6.

11e fecantur, eritque M N gqualis l, 4

E G.Cunque 9 propter parallelas

G I, M R fit RN adT N,\tM Nad

NG velp vt N E ad E G ; atque ,

propter parallelas E A,KI,V R fit

V E ad k E, atque RM ad X M,vt

R N ad l N 5 Igitur a tam N R in I,

o/ib. pr. £.

l. u .

P pr.z6,l.4

q pr. z6. l, 4
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quàm M R.in X, quàmEV in Kfecantur extrema,& mcdia,

£ pr;v6£ t. ratione; funtque * maiora fegmenta X M, K E gqualia, cùm ,

f?*3* %!• fint latera oppofita parallelogrammi KM,&fEG,k E1atera,

££'*'*: quadratiK §'§ funt; Ergo t minora fegmenta V k, R X

j?', '* ;qualiafunt ipfi G N,y£1NP, vel E M yeläv R ei oppôfitg.
$, Is 1.1. inParallelogram mo VM. Et quia x PN perpendiculiris ad

¥%,%. $. planum A £ B eft quoque perpendicularis ad NR exiftentem

zpr. i 8-i. 3. in eodem plano; Etgo x intriangulo R N P quadratum ex R.

y cer. s. pr P £qule erit quadratis ex R N, &ex P N, feu y ex N G, vel

37.4* ex RX ei gqüali , & fimiliter propter angulum re&um ,

RMNquadratum ex RN gquale eft quadratis ex R M,&ex

MN, vel ex ei gquali M X; Ergo quadratum ex R P gquale

******* efttribus quadratis ex M R, ex Ëx',& ex xM;& afuiiídúo

, ' *' quadrata £x tota M R, & RXminori fegmeuto, reéte diui(ae

, extrema,& media ratiqiie,tripla quadráti ex maiori éius feg

, ' mentoMX: Igitür quädratufi, ex RP quadruplum eft quä
b. , drati ex M X, feü quâdrati KG : eft verò b$$$ ex S

T:'.'"* quadruplum quadrati KG, eo quodSQ dupla eft ipfius SINT
*** f&ù IG: Ergo quadrata ex R P.&ex SQ gqualiafunt,ideoque

...,, ,,. rc£tc* RP SQgqtiaj£$££ggt;Eadem ratione RQgggalis erit,

ËÎÂ " cidetmSQ& idéô ipfi R P;Quare in pentagono RSP tresre

` . &tgQ R, SQ, R P fubtendentes angülos ejus gquales füntin-,

& pr.v. & ter fe, a interríedia SQparallela bafi O Pfecat fubtcnfàs R P.
26 1.* . R O extrema & mediaTratione , veluti fecat 3§'. R.N in I,

*?**** 3. & maiora earum fegmenta gqualia funt bafiQ P, eo quod eS

{;;£!;, Qdupla ipfius SI, vel MNádO P duplam ipfiusNO, vclN
°* *** GeftvtMNadeius maius fegmentufi NGreétæ extrema,&

s.,,,,„,. m£dia ratione diuif;& funt R9R Pæqti£!£53fiSQ£&£x £a
££,', relinquüt vtrinq;portiones gqualcs;quia IS 19gqualeSsúry&

ΖΙς.i.3.7 eorum portionesinter I,& fubtenfas R O. R P §quales funt,fi

cuti gqüales funt portiones Q N, N P rcétg parallelg ipfi SQ:

g/*. pr.7. Igiturg pentagonum R SO PQ regulare eft. Pofteà quia inL

l.$. $ííEVR angulusV re&tus eft , quadratum b ex E R æ

Apr ys.1.5 quale erit duobus quadratis ex EV, & éxV R, fèu ex kV,qug

?• f* óftenfa fuit ei æquális; fed , duo quadrata ex EV, & ex eius

;í „.,. minQri fegmentoV k tripla fìiit quadrati maioris fègmenti K
pr.**.*.*. p. reétg diuife extrema,& media ratione; Ergo quadratum ex

E R triplum eft quadrati k G. Similiter quia in triangulo E

NOangulus N reétus eft,quadratü ex EO§§ erit duobus

quadratis ex E N & ex NO,feu ex ei gquali G N;funtque dug.

quadrataex E N, & ex m.nori (egmento N G rgéte diuifs
- - CXtTC
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* dicularis ad E f, atque eft dupla femilateris cubi EG: Ergo •S

extrema,& niedia ratione tripla B

quadrati ex EG maiori fegmen

fo ; Frgo quädratum ex E Q tri

plum éft quadrati k G: non fecus

oftendetur quadratum ex E P tri

plum quadrati KG: fuitautem ,

íjuadritum radij fphgrg EA triplü

eiufdem quadrati KG:igitur qua

drata re&aruim E R, E O, EP, &

E Agqualia funt» & ideok reétg E

R,ÉÉÉÉÉ; erüt radio fp ¢

gg EA;& propterea anguli R.O,P in fuperficie (phereexiftét.

Deinde quiaS§£Ég; efí áíííííííííÉÉÀ, ierit 'P****

$j ereóta adTcontiguam Et exiftenfem in eodem plano ; l.

$ m 36 E I poteftate dupla ipfius EG,& eiúfíémGE triplaL *******

cft poteftate femidiamëterïpherg E A:Ergo EI poteftate fub

fefquialtera eft radij fphaere , & ideo n E i èrit diftantia lateris

cubià centro fphæræ ; & eft SQbifariam fe&a in I,& perpen

;? § Q

U, •.

< , p.
N

3]A

1: cor.s. pr.

17 1 4

m cor.** pr.

3.buius.

- o e* pr, £r.

Q eft latus cubi infëripti in fphæra ABCH,& ideo anguliSó íf. 3

pentagoni RS P in fphæræ íuperficie exiftent. Si ergo com

pleatur infcriptio cubi in fphæra, cuius vnum latus eft SQ;&

ab eodem pufi&o N radijE A fuper communibafi O P cón

ftruatur aliud pentagonum regulare,& p priori æquale , verti- p cor.Pr.17.

cem habens vèrfus D, habebit omnes afigulos in fuperficie , l.4.

fòhæræ,& reéta linea fubtendensangulum pentagoni paralle

la bafi O P, pari modo applicata erit fuperlatere infcripti cu

bi parallelo ipfiS Q. , ** ,

Et fimiliter in extremitatibus B, C, D, F, & H reliquorum

quinq; radiorü conftrui poffunt bina pétagona,regularia & æ

qualiâ habentia angulos in fuperficié fph£ræ, quorum re&tae

fubtendentes angulos pentagónorü æquidiftanfesbafibus ap

plicatæ erunt reliquis de em lateribus infcripti cubi ;& pro

pterea omnia diétâ duodecim pentagona fe fe mutè tangent,

tum in eorum lateribus æquidiftantibus lateribus cubi,quarú

vnum eft O P, tum in angulis infcripti cubi, & ideo compo

Ε folidam figuram.Vnde 4 infëripta erit in fphæra figura q defa:

folida domprehefifa à duodecim pentágonis regularibus,& £- ***•*.

qualibus. Qu9d erat faciendum.Vocetur talis figura Dode

caedrum. -

CO
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Conftat ex poftrema parte huius propofitionis re&tam li

neam fubtendentem angulum pentagoni dodecacdri gqua

lem effe lateri cubiia eadem fphgrâ défcripti. ' ' ' *T.
- v. - , ■ • . • . * { • . . , : :•

c o R o L L A R I v M II. ' ' ' '

* Sphgrcdiameteradlatus dgdecaedri eft vt latus trianguli
* * * gquiilateri ad latus decagoni,& potentia eft, vt 3 quadrarâ]a

, , , , , teris hexagoni ad quadratíi lateris decagoni, vel vt quadra

_* tum lateris hexagoniadtertiampartem quadriti lateris de

: * cagoiii. ' ' ' T ' *"**'* ' ' T* ' ' T ' ' '^- ''* '

fcir.1.pr. . Namrquadratum diametri fphegrc ACtriplum eft qua

3. buiat, dratiSQ fateris cubi, ficuti,/ qiiadrätüim lateris trianguli tri

£?* 3? 43: plum eft qüadrati lateris hexâgoni:Ergo , vt A CadSÖjfa eft

******* latus triafiguli regularis ad lăus hexägcni ;& vt SQäíOP, .

u/kh.pr*8. fcilicet vt maius adfegmentum mimus re&gextrema;& me

Í£" dia ratione diuif& (vt inhacpropofitione oftenfum em , • ita

§j,.,,.i., cft latus hexagoni ad latus decagoni: ergo * ex compofitione

ordinata diameter fphgrg A C ad OP látus dodecaedri erit,vt

ypr. ig l 4. latus trianguli regularis ad latus decagoni. Ety potentia eadé

zpr. 3o.1.3. erit, qug quadrati lateris trianguli,feu & tripli quadrati lateris

hexagoni ad quadratum lateris decagoni, vel vt quadratum »

lateris hexagoni ad tertiam partê quadrati lateris decagoni. '
., . ' ' 1 * . . ° . ° ' . • ._ " . * ' . • - • * • ,

C O R O L L A R I V M II I. – –

Conftat etiam dodecaedrum diftribui in duodecim pyra

mides pentagonas , vertices in centro fphgre habentes,gqua

a pr.* 5.1.6. Jes e inter fe ; cùrii bafes, fcilicet pentagona dqdecaedri gqua

lia fimt inter fe, & perpendiculares à centro fphgræ ad plaha ,

b P**°** pétagonalia (qug Radij dodecaedri vocétur) gquales §üt,& eo

; % ;?, guod radijcirculorum circunfcribentium dictâ fimilia, & æ

;.;';'* qualia pentagona gquales funt intcr fe, & proptcrca e gquali

ά,λ,ζ,ι... ter diftant à centro circuli maximi fphæræ.

S - C. ' H O L I * J^ 7)1.

ggod verò prgter has quinque regulares folidas figurts, effici non pof
-• • _,

fit
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fit alia , qu£ d planis figuris æqualibus «quilatcris ,& æquiangulis com

tineatur, fic oßendetur. s - ; ; ' ' .

.4d coììfìitutionem, ingulifolidi requiruntur duae conditiones, d primit, d dsfi.i 6.

vt anguli plani, conßituentes folidum angulum,mom fint pauciores, quâm,

tres: fecunda, e »t omnes,fimul fumpti, minores fìnt quatuor retiis. 710- £ pr. 13. 6.
dò quia fangulus trianguli equilatcri tertia pars eft duorum reétorum •, fc'; 5. pr.

ideft fexta pars quatuor ycêforum: erunt fex anguli trianguli## 18. V. i.

fex p irtes fext£ quatuor angulorum reítorum ; ideoque æquales erunt

quatuor reétis: Et propterea g plura , qudm quimquc triangula gquilate

fa ad vnum punëtum cum fuis angulis conuenientia non conftitüemt an

gulum folidum, fed figuræ planæ regulares, quæfpatium folidum compre

hendere debent, neceffe eít, vt angulos folidos conftituant. Igitur pr£ter ... , ,

yramidem, OEtaedrum , & icofaedrum aliam figuram folidam triangu- - *

£. ipfé eqúlatera conftitucre noii poffùit. ,.,, | . . . . . . . ..*.**

Scciifiäò qiii bangulus£## uarta párs eft quatuor reftorum •, A pr:i*is

eruit quatuor áiguliquidrati gquales quatuor rcétis ; ideoque i plura , j fr.i3,i6,

iquâm triaquadritt id vnum pujêîum cüm fuis angulis conuenientia an- *'T°

gulum folidumhom efficient . Et prgpterea præter cubum mullam aliam fi- * * *

qu4irata -pfa conftituerepoffunt. / - •

T£rtiò quia k áigulus peiit igoiii quinta párs effex angulorü re£torum, k ••/** pr.

ideft tres p.irtesíécimâ qu.ituor reétorum : erunt quatuor anguli pemta- n8 i.i.

;goni,fimul fumpti,£quales duodecim partibus decimiis quatuor re£torum,

fcilicet erunt mtiorés , quám quätuor reéti: Et ideo l plura, quâm trig • 1 pr.13.1.6.

pcmtagona ad vnum punëtum cum fuis angulis comuemientia mom confti

tuemt angulum folidum . Igitur præter dodecaedrum aliam figuram foli

[d:;m pentagoma non conftitüent. -

., Quartò quia m angulus hexagoni fexta pars eft o$o angulorum re&io- m ex/cb.

rum` idef tertia pars quatuor reíiórum:'erunt tres angüli hexagonij- ?******

mul fumpti gquales quatuor angulis reétis ; &* propterea n tres anguli

hexagonales ad »mum punétum conuenientes mom£Éangulum f0

lidum ; ideoquc hexagoma , & fic relique omnesfigure planae regulares , ' • ' •

excedentes numcrum, femarium angulorum , incptg erunt ad anguli folidi

conflitutionem, cùm pauciores , qudm trcs anguli planifolidum angulum

non efficiant ; & propterea quælibet figuræ plane regulares plurium >,

quàm quinque angulorum corpus aliquod regulare cor, ponere nequeunt.

' Quapropter pr£ter pyramidem, 0êfaedrum , cubum, Icofaedrum , &•do

decaedrum milla alia figura conftrui poteft ex coaptatione planarum fi

gurarum æqualium, & regularium. Quod erat offendendum. -

-

.*. • • •, ,

gpr.i;.t.&
• • t

• • , *

n pr.13.l.6

* • . ..

i • * •

PRO
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Circa datam fphgram quodlibet rcgulare corpus circunfcri

bere, & in quolibet ipforum fphgram infcribere.

In fphgra , cuius centrum H, & axis A C circunferibi de

apr. i.x: 3. bet quîodlibet ex diétis corporibus regularibus. a Infcribatur

4.& 5. bu- in fp 'í'í corpus illius fpeciei, quod circunfcribi debet;fitque
^wu . illuid A B F G, & perpendicularis à centro fphgrg ad planüm

figure B FG, fiue radius infcripti folidi fit HÉ§ per pun&tum

::'' pr.i* €extremum diametriAC •áúcatur planum kM N paralle
£;„„. lum plang B FG;$titqu;£:£adius HC perpendiculafis quo
,';'*** que âd planum kMN;& ideo agmnes rc&c tangent circu
áí. 1.«. losmáxjnQsPer diam£trumAC extcnfos; & própterea Pla

e€%. num kM N tangct fphgram. Rurfus in pyrahiide H 13FG
ss.*.*• . £ÉÉ • erit figura diffe&a K

*e pr, 16.l.6. N fimilis bafi B F G, & omnia

latera HN, H M, H K gqualia ,

erunt, cùm eandem rationem ha

. bcant ad pyramidis gqualia latera

B H, F H, G H eo qüöd funt radij

fphgrg. Eadem ratione fiducan

tür plana contingentia fphgram •

$ parâllela bafibus reliquartim Py
JN\ 1$ ramidum verticé in cëntro fphg

rc Hhabcntium, in qug folida figura A BFG rcfoluitur;ejt

figurg plang circunfcriPt£ fimiles figuris infcriptis, & re&tg

oiïinésà ceritro fphgrg H per angulosinfcriptg figuræ vfque

fpr.7.& 4. ad extcrnum plafium duάς erunt gquales inter fe ,& priori

V. 3• bus H K,H M,HN,eo qüodfeandem rationem habent ad

latera gqualia pyramidum in centrq fphgræ verticcm habcn
tium, íéu ad rádios fphæræ, quam habent radij fphæræ , feu

g ex cor. ' figuræ circunfcriptæ ad g æqualcs radios figúræ infcript£.

1/*?*;!:•: Quare plana omnia fpha:rani tangentia in eifden punétis K,

3 *. c 3. NIIN, R, conuenient; & ideo folidam figuram efficient fimi
baiwu. lem ipfiA BF G. Quod erat faciendum. - - -

Seëundöin datoTcorpore regulari BA F G infcribi debet

fphæra. Radio H E defcribatur fphæra E O. Dico hanc effè ,

ihfcriptam folido; quia radii omncs cuiuslibct folida figuræ

rcguláris funt æquales intcr fe , vt in Poftrcmis corollariis

~ qunnquc
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quinqtie precedentium propofitionum diétum eft . Er- h ex prima

go iphgra fadio H E defcripta ncceffàriò b tangit reliqua pla- f*'** buuu*

ha figuræ A B FG;$ ideoi fphgra E O infcripta erit corpori

regulari A B F G. vt fuit propofitum. -

P R O P O S. VII. T H EO R. I.

I.attis tetraedri poteftate ad lattis o&taedri eft, vt 4 ad 3 , ad

latus cubi, vt 2 ad 1 ,ad latus icofaedri, vt 1o quadrata late

ris hexagoni ad 3 quadrata lateris pentagoni,ad lattis dode

caedri, vt 2 quadrãta lateris hexagoni ád 1 quadrarum la

pr

1 def.3. Ba

iwi.

tcris decagorii,(ed longitudine eft,vt latus quadrati ad fatus

decagoni: latus verò δάaedri ad latus cubi poteftate eft,vt

3 ad 2, ad latus icofaedri, vt 5 quadrata lateris hexagoni ad

z quadrata lnteris pentagoni , & ad latus dodecaedri, vt 3

quádrata lateris hexagoni ad z quadrata lateris decagoni:fed

1atus cubi poteftate ad latus icofaedri eft , vt 5 quadrata la

teris hexagont ad 3 quadrata lateris pentagoni , & ad latus

dodecaedri, vt quadratum literis hexagoni ad quadratum

lateris££; ;atque latus icofaedri ad latus dodecaedri

poteftate eft , vt 3 quadrata lateris pentagoni ad 5 qua

drata lateris decagoni. — '

Primò quoniam a proportio 1ateris tetraedriadaxin fphg

r$ potentiâ eft, vt 2 ad 3, feu vt 4 ad 6, & b axis fphgrg ad Iatus

o&taedri potentia eft duplus, feu vt 6 ad 3. Ergo c ex compofi

tione ordinata latus tetraedri adlatus oötaedri poteftate eft ,

vt 4 ad 3. -

Secundò eidem d rationi 2 ad 3 lateris tetraedri ad axim ,

fphgrg poteftate addita e proportione 3 ad 1 ipfius axis pote

ate ad latus cubi, componetur proportio z ad 1 lateris te

traedri ad latus cubi poteftate. ,

Tertiò quoniam 7 latus tetraedri ad axim fphgre pote

ftate eft, vt 1o quadrata lateris hexagoni ad 1 5 quadrãtã late

ris hexagoni; eft veròg axis fphgrg poteftate adTatus icofae

dri, vt $ guadrata lateris hexagoni ad 1 quadratü lateris pen

tagon; fiue vt 1 5 quadrata lateris hexagoni ad 3 quadrata la

teris pentagoni: Ergo ex compofitione ordinata, eft latuste

traedri ad latus icofaedri potcftate , vt 1o quadrata lateris he

xagoni ad 3 quadrata lateris pentagonj, eu vt 1 quadratü la

tcris hexagoni ad 3 decimas partes quadratilateris pötagoni.

ST ôô

a tov. i. ft.

1. buiur, ç.

fr. 1 1. 4. $•

D gor. I. pfe

v baiu.

cpr 19. i. 3

d cvr. 1 pr.

1.buiuu.

e cor.1.pr.9

buius.

f cor. i • pr. A

buiu €” pr.

1 1 i. $

g cer 1 pr.�

bat** • -
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. Jartò quia latus tetracdri ad axim fphgre eft,vtlatus qua

b cor * pr. drati ad latus trianguli (eo quod b ambe proportiones potefta

s.buius, er te fubfefquialtereTfunt), fed iaxis ÉÉÉ ad latus dodecae

£'.!:!:': dri cft , vflatus trianguli ad latus decägöni. Ergo latus tetrae

;j** dri ad latus dodecaedri éft:vt latus quädratiadiatus decagoni.

l: cor. 1. pr. Rurfus latus tetraedri ad axim fphgrc poteftate eft,& vt 2 qua

ÃÄT drata lateris hexagoni ad 3 quadratâ lateris hexagont;fed ι axis

] cor ,.pr. fphgrg ad latus dòdecaedri poteftatc cft , vt 3 quadrata lateris

$ buiul. hexagoniad 1 quadratü lateris decag oni: Ergo latus tetr ae

dri ad alterum Iatus dodecaedri potcftate eft , vt 2 quadrata ,

lateris hexagoni ad 1 quadratum lateris decagoni.

m fer.i.pr. Quintò quoniam m látus o&taedri fubduplü eft axis fpherg

£**'*' poteftate,fèu vt 3 ad 6, & n axis fphgre tripltis poteftate fateris
m%f** cubi , feu vt 6 ad 2. Ergo latus o&taedri ad latus cubi potefta

**"* tc cft, vt 3 ad 2. T. -

9£pr. 1. pr. ; Sextò quia o iatus o&taedri eft poteftate ad axim fphgre, vt

• buiu. , quagrata lateris hexagoni ad 1o quadrata lateris hexagoni;

ÉÉ* &?axis fphæræ poteftäte ad latusjcotaedri eft, vt $ quadratâ
*“ lateris héxagoníad 1 quadratum lateris pentagonî, feu vt 1o

quadrata lateris hexagoni ad duo quadrata lateris pentngqni.

Ergo Iatus oétaedri ad latus icofaedri poteft ite eft , vt 5 qui

drãta lateris hexagoni ad 2 quadrata lateris pent agoni, feù vt

quadratum lateris hexagoniad z quintas partes quadrati la

.,:,,.. terus Pcntagoni.' ' • • ; • . . . . . . - -

:;!" TS3ÉÉîô quoniam latus o$thedri q poteftate ad mxim fphæ

: aor .. pi. rae eft , vt 3 quadrata lateris hexagoni ad 6 quadrata lateris

$.*uiur. hexagoni ; eftque r axis fphæræ ad latus dodecmcdri, vt 3 qua

drata la.eris hexagoni ad 1 quadratum latcris decagoni , feu

vt 6 quadratalateris hexagoni ad 2 quadrata lateris decago

ni. Ergo latus oétaedri adlatus dodecaedri poteftate erit, vt

- 3. quadrata lateris hexagoniad z quadrata lateris decagoni ,

' feuivt 1 quadratum lateris hexagoni ad2 partes tertias qua

- drati lateris decagoni. -

fcir 1 fr 3 Oétauò quoniam/latus cubi adaxim fphæræ poteftate fub

*****; . . triplum eft, fcilicet vt $ quadrata lateris hexagôni ad 1 s qua

í'** drãta latgris hcxagoni ; cft verò axis fphæræ ad latus cotaepwnwv. dri poteftate, vt 5 quadrata lateris hexagoni ad 1 quadratum

latêris pentagoni , feu , vt 1 $ quadrata lateris hexagoni ad 3

quadrata lateris pentagoni. Ergo latus cubi ad latus icofàe

dri poteftate cft , vt $ quadrata Iateris hexagoni ad 3 quadra

ta latcris Pentagonu , fiue vt I quadratum lateris hss*;i
- a

|
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M.

I.

ad 3 partes quintas quadrati lateris peiitagoni. ..

Nònò quóniam u ]atus cubi ad axim iphaere potcftate eft ,

vt 1 quadfatum lateris hexagoni ad 3 quiadrata lateris hexa

s goni^, cftque axis x fj hgre ad latus dodecacdri poteftate, vt

3 quadratâ lateris hex goni ad quadratum lateris decagoni.

Ergo latus cubi ad latus dodecaedri poteftate eft, vt 1 quadra

tuiii lateris hexagoni ad I quadratum lateris decagoni. * .

Decimò quia y latus icoIaedri ad axim fphgrae eft , vt qua

dratum lateris pentagoni ad $ quadrata lateris hexagoni, feu

vt 3 quadrata literis pentagoni ad 1 5 qumdrata lateris hexa

goni ; cftque z axis fphcrg ad latus dodecaedri poteftate , vt

3 quadrata lateris hexagoni ad 1 quadratum lateris decago

ni, feu vt I 5 quadrata lateris hexagoni ad 5 quadrata lateris

decagoni. Ergo latus icofaedri ad latus dodecaedri poteftate

' erit, vt 3 quadrata lateris pentagoni ad 5 quadrata lateris de

cagoni, feu vt I quadratum lateris pentagoniad 5 partes ter

tias quadrati lateris decagoni.

C o R o L L A R I v M.

1. Cor. I. pr.

4 bus* / .

X - vr. 2. pr

$.buuisv .

y cor.r. pr.

4 butast.

z cer. v. pr.

3. bu1u/.

Facilè dediicitiir cx hac propofitione, quam proportio- ,

nem habeant triangula tetraëdri, o&taedri,& icofiedri,& ho

rum folidorurn fuperficies inter fe. Nam a haec triangulaæ

quilatera & æquiangula , funt fimilia inter fe ; ideoque b ean- u.

dem proportionem habent inter fe, quam eorúdem laterum

' quadrata habent; Ergo c triangulum tetracdri ad triangulum

o&taedri eft,vt 4 ad 3 , ad triangulum dicofàcdri , vt 1o qua

drata lateris hexagonm ad 3 quadrata lateris pentagoni ; • &

triangulum o&taedri ad triangulum icofaedri eft , vt 5 qua

- drata lateris hexagoni ad 2 quadrata lateris pentagonu . Po

• ftea quia triangulum tetrahedri quater fumiptum , & trian

gulum o&taedri oélies, atque triangulum icofaedri vigefies,

efficiunt fuperficies diétorum folidorum: Ergo fuperficies

tetraedri ad 1uperficicm oétaedri eft , vt 16 ad 24, feu vt 2 ad

3 , & fupcrficies tetraedri ad fuperficiem icofaedri eft , vt4o

ad 6o, 1cufvt z quadrata lateris hexagon, ad 3 quadrata late

ris pentagoni. Similiter fuperficies o&taedri ad fuperficiem

ricofaedri crit, vt 4o , ad4o, feu vt 1 quadratum lateris hexa

gonuad 1 quadratum laueris Pcntagoni.

- - - sr 2 PRO

a/.b. pr. *.
5• -

b cor 5. pr.

1 7 l.4

c par.1 ha

tua ut prop.

d par. 3. bus

iu prep.

c par 6,bw,

iu* prop.

fpr.i 1. 1.3
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P R O POS. VIII. T H EO R. II.

Circulus cötinens triangulum tetraedri ad circulum conti

nenté triangulum oëtaedri, vel quadratum cubi eandem ,

rationem habet fefquitertiam , atque ad circulum con

tinentem triangulum icofìederi , vel pentagonum dode

caedri , eft vt io quadrata lateris hexágoni ad 3 quadrata

lateris penragoni ; & circulus continens triangulum oótae

dri,vel quadratum cubi ad circulum conrinentem triangu

lum icofaedri, vel pétagonum dodecaedri cft, vt $ quadra

ta lateris hexagoniad 2 quadrata lateris pentagoni.

a cor 1 pr 4 Quoniam a axis fphgrg poteftate ad latus icofaedri eft,vt 1 5

buiu, » pr. quadrata lateris hexagoni ad 3 quadrata lateris pentagoni;eft

§'* 3: , . verò &latus trianguliicofaedri ad radium circuli comprehen

:£; £; dentem idem triângulum poteftate.yt 3 ad 1,feu vt 3 quadra

***"* ta lateris pentagoniad 1 quadratum lateris pe ntagoni: c Ergo

ex compófitione ordinata axis fphgrg ad radium circuli com

prehendentem triangulum icofaedri potcftate erit,vt 1 5 qua

d cor r. pr. drata lateris hexagoniad 1 quadratum lateris Pentagoni.

3.buiuu Pofteaa quia axis fphgrg triplus potentia adlatus cubi, erit

è cor... pr. vt 3 quadratalateris hexagoni ad 1 quadratum lateris hexa

£ huiu. goni; Et quia e axis fphgrg ad latus dodecaedri potentia eft,vt

3 quadrata lateris hexagoni ad 1 quadratum lateris decagoni;

fcor pr.**. crgo axis ffphgrg ad dúo latera cübi , & dodecaedri poteftate
l. 3. erit,vt 3 quádrata lateris hexagoni ad 1 quadratum lateris he

8******* xagonicüm 1 quadrato later§ decagorii : Sunt g verò 2 qua

h pr.3.& 7 drata ex latcre hexagoni,& ex latere gecagoni,fimul fumpta,

4.3. gqualia quadrato lateris pentagoni: Ergo axis b fphgre ad la

- tera cubi , & dodccacdri poteftate erit , vt 3 quadrata lateris

hexagoniad 1 quadratuii lateris pentagoni,feu vt 15 quadra

;,, ,3. 1., ta lateris hexagoni ad 5 quadrata lateris Pciitagoni: Et quo- •

niam , funr dug potentiglateris pentagoni dodecaedri , & re

k cor., p,, étg lineg fubtendentis angulum dicti pentagoni , fcüicet k la

5 bulum. ' teris cubi, quintuplg potentig radii circuli comprehendentis

pentagonum ipfum dodecaedri: ergo ex compofitione ordi

}pr.19.1.3 nata Taxis fphgrg poteftate ad radium circuli comprehen

dentis pentagonum dodecacdri erit, vt 1 5 quadrata lateris!ie

xagoni ad 1 quadratum, lateris pentagoni: fed prius in ca deim

rationc fuit axis fphgrg ad radium circuli comprchcndentis

-

tIll!\
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triangulum icofaedri: Ergo m axis fphgre poteftate eandem , m pr.7,1 3>

rationem habet ad duos radios circulorum conprehenden

tium pentagonum dodecaedri, & triangulumjcofaedri; pro

ptereà n radij ipfi, atque circuli æqualeserunt. n pr. 4 t 3

Poftea quoiiiam rádius fphæræ poreftate ad radios circulo- 9 4* * *•

rum continentííio triangulü o&taedri,& p quadratum cubi,eâ- ° $.;•. pr.

dem rationcn- fefquialtéram habet ; Ergo qradij;& ideo cir- „'.''",.
culi ipfi continentes triangulum o&taedri, & quadratum cubi ; j,?”

aequales funt inter [e. - q pr. 4. l. 3.

Iam quia reandem rationem habent inter fe latera regula- & ax. i. î.

rium triangulorum tetracdri, o&taedri,& icofaedri,quam ha- r ex pr. 1o.

bent radijcirculorum continentium dióta triangula.Ergo/ra- # $.

dius circuli continentis triangulum tetraedri ad radiü circuli £p* 7. ***

continentis triangulum oétaedri, vel ad ei æqualem radium , '*'• .

circuli continentis quadratum cubi poteftate erit, vt 4.ad 3 ,

quae eft proportio laterum tetraedri, & oétaedri poteftate , ,

& ideo , circuli ipfi erunt,vt 4 ad 3; & u ad radium circuli con

tinentis triangulum icofaedri, vel continentis pentagonum ,

dodecaedri poteftate erit, vt Io quadrata lateris hexagoni ad

t P^ ta.l.$.

u pr.7. bu<;

iuu.

3 quadrata lateris Pentagoni, & x circuli ipfi in eadem ratione x pr.ss 1.;

erunt. Eadem rationc raditus circuli continentis triangulum •

oëtaedri , vel ei æqualis continentis quadratum cubi ad radiú

circuli cötinentis triangulum icofacdri, vel pentagonum do

decaedri poteftate eandem rationem habebit, quamy habent y ,,,1. bus

otentiæ eorum laterum , fcilicet erit , vt 5 quadrata lateris iu.

cxagoni ad 2 quadrata lateris pentagoni, et ita quoque cir

culi intcr fc crunt. Qu9d erat, &c.

CO ROLLARIVM I. Fuci. •:

XlV.

Conftat ex demonftratione huius propofitionis duos circu

los comprehendentes triangulum icofaedri , & pentagonum

dodecaedri gquales effe inter fe: pariterque duos circulos cö

prehendentcs triangulum oétaedri, & quadratum cubi gqua

lcs cfle inter 1e.

C O R O L L A R I V M II.

Colligitur ctiam,quòd quadratum radijcirculicontinert's

triangulum icofaedri , vel circu!i continentis pentagonum »

dodccacdri eft gqualis 4 partibus decimi quintis quadrati la

. - teris - _
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teris pentagoni in circulo maximo fphgre defcripti. Nam ,

in hac propofitione axis fpha:rg ad radium circuli continentis

triangulum icofaedri, vel pentagoni dodecaedri poteftate,

fuit , vt I 5 quadrata lateris hexagoni ad 1 quadratum lateris

a cer. 3.pr. pentagoni, & a rad us fphaere ad axim fphere poteftare eft , vt .

{7:!.^. . . i ad 4 , feu vt 1 quadratum làteris pentágóniád 4 quadrata la

°?*••* 3 teris penragoni:Ergo *excompofitionë perturbata quadra

tum radij fphgre ad quadratnm radijcircuili continentis trian

ulum icofaedri, vel pentagonum dodecaedri eft , vt 1 5 qua

$ lateris hexagoniad4quadrata lateris pentagoni, feu vt

1 quadratú lateris hexagoni ad4 decimas quuntas partes qua

B. drati lateris pentagoni; eftque c quadratum radij fphere gqua

;£ ***** 'le quadratolateris hexagóni in'ciréulo maximó fphçrgº de
5• fcripti. Ergo patet propofitum. -

• ' - PRoPos. IX. THEOR. III.

Triangulum icofaedri ad pentagonum dodecaedri eft, vt

tres quintæ partes lateris trianguli icofaedri ad latus cubi;

& ftiperficies icofaedri ad fuperficiem dodecacdri eft, v

latus trianguli icofaedri ad latus cubi. -

Sit A B C triangulum icofacdri, & GHKMN pentago

num dodecacdri,& D, & O fint centra circuloruni, figuras

' G continéntium , & ducan

tur D B, [) C, O H, G) G, H
. t 1.l. -

:;;;; ;; HVT.;R ]N N;& e ducatur DEperpé

b pr. 9. l. 1 • .\ *5*> | dicularis ad BC, fecäs eam

... r I'**••..) bifariam in E , & b fecetur

E2^_ s! — i—C **' ö'öÜíåíåîîs. Qu9

c cor.1. pr. niam e H N, fubtendens angulum pentagoni dodecaediIa

3 *iu-, qualis eft lateri cubi , & d fccátur perpendiculariter , & bifà

q P* '9:!:* riam à circuli radio O G in R , páriterque e perpendieularis

;***'3° ÉÉÉÉÉÉÉÉÉädjcirculi coníinentis triangulum gouila

£.,.,,, terum A B C: Ergo/ parallelogrammum fub JE femiradio;

j, g. , ,. & fub B E femilatcre trianguli gquilateri A B C æqualc eít

gcó, 3.pr. triangulo D BC; ideoque& triplum Paralleiggrammi D E B

3 4» $ • quaIe eft triangulo A BC. Similitcr parallelogrammum ,

h cor.1. pr. §; bafi S O feimifîè radij G O, & altitudine pcrpendiculari

3-l. 5. H R fem,fe lateris cubi,gqualc cft trianguio G H O,& b Idco

quintuplum parallelogrammi fub H R » & S O gquaie erit

Pcnta
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pentagono G HK M. Quare triangulum ABC ad pentago.

humGH KN erit, vt fFplum rectanguli D E B ai quifitt- .

fum reéìanguli {iib H R ,& S O; fiuntque i feniradijO S,& i ax /. ** ;

E gquales; cùm circuli , figuras continentes, equales fint: -

Erg6£triangulum A BC a 3 pentagonum GH KM eft, vt *?**•**

triplum femilateris B E trianguli icofìedri ad quintuplum ,

femilateris H R cubi,feu l vt triplum B C lateris icofaedri ad

quintuplum HN lateris cubi , vel vt tres quintg partes late
ris icofaedri ad latus cubi. - - ... .. , , . • ' * ^* *'

, Secundo quoniam triangulum icofàedri ad pcntagonum ,

dodecaedri éft, vt 3 lateraicofaedri ad 5 latera cubi. Ergo 2o , ' . * .*

triangula icofàedri, ideft fuperficies tota icofacdri ad 12 pen

tagona dodécnedri, feu adTuperficiem totam dodecaedri:

erit,vt 60 latera icqfàedri, ad 6o latera $ubi, (ìue vt latus ico

fìedri ad latus cubi, ita erit fuperficies icofaedri ad fuperficié

dodecaedri. : • • • ' • ; . . . . . ..•••: • • ' . ,-, • ' - ','

PRopos. x. THEo R. Iv.
- - - - - - • . - *, • . • - -

Triangulum tetraedri ad quadratum cubicft,vt altitudo triã

„ guli æquilateri,ad eius bafi m. Et fiipegicies tetraedri ad fu

… Pcrficiem cubicft, vt radius circuli ad latus infcripti trian

güli gquilateri. * . : ' • -*- , .

N.

l pr. i 1.1.3

Sit triangulü tetraedri ABC,in quo ducatur eiusaltitudo,fi

ue perpendicularisC F,fecans a ba- YD , • acor. pr. a.

l. a*

fj. u . » 5 9 fariam in F; fitque qua- XC • •:

j g<£* .\

íF. \B `'é.

drarum D E G H cubi in eadem ,

b ex pr. 3>

fphgra , in qua tetraedrum, infcri

t 15 & in eo ducantur dug diametri A

G, & E H , fe b fecantes bifariam

& adangulos reétos in O. £t quia : quadratum ipfius AB lare. 4. $.
i • • • i *^^ ,. - i - - 5- • pr.7. bu4

rjS nimirum tetraedri duplum eft quadrari D Élateris cubi, „,

$ftque 4 P'riter quadratum diagon ilis E H duplum qiiidriti £,,, , s;.

Jateris P£. Erg9 qu§dgata jpfìrum A B, D G.& EHcqualiî i s & pr.

fiint$ % de9 * re£tg A B, i) G,& E H eqmnles fiint; Sedftrian. 3• t 1.

gulum A BC ad dúo triangula D E H, & G E HcandémjS. *°* *. pr.

PoftjJiem habet,qúam alfitudo C É ad dias altitudinesbo, Ê 4

&GO ( Gü n baßs A B.& £H gquales fint \;eftjueAB eqiù? ;?.

Jis altitudinibusD Q. $ O G.Eggo g retrned:i triìngulum Ã ; ÉÉ, ey*

Cad duo triuigula D i. H, & G E H, fiue ad quadratum cibi j.jj £

- - D E

i pr*s
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DE G Heandem proportioncm habet, quam trianguli alti

tudo CF ad bafim eius A B. .

h par.i.bu. Secundò ù quia triangulum tetraedri ad quadratum cubi

**• . . eft, vt altitud6 trianguli gquilateri ad eius bafim , & vt 4 alti

tudines ad 6 bafes trianguli, vel vt 4 partes fextg altitudinis

trianguli ad cius bafim, ita erit fuperficies tetraedri ad fuper

ficiem cubi; fed4 partcs fextc, féu 2 partes tertigaltitudinis

trianguli gquilateri equales funt radio circuli circunfcriben

tis triangulum gquilaterum (eò quod i altitudo trianguli g

$$$$ fefquiâltera eft radij circüli, continentis triangulii).

rgo & vt radius circuli ad latus infcripti trianguli gquilateri,

ita erit fuperficies tetraedri ad fuperficië cubi.Qugeiant,&c.

CO RO L L AR I V M.

-

ipr. so.i. $.

£pr.7. l.3.

. •',

Vnde colligitur , quòd triangulum tetraedri ad quadra

tum cubi poteftate cft , vt 3 ad 4 & fupcrficies tetraedri ad

fuperficiem cubi poteftate eft fübtriplâ.

Nam 4 quadratum altitudinis trianguli gquilateri ad qua

dratum bâfis eius eft,vt 3 ad 4& quadratü rádijcirculi ad qua

dratum lareris infcrjpti trianguli eft, vt 1 ad 3. & hg oftenfae

fuerunt in hac propofitione bafium,et fuperficierum propor

tioncs tetraedri& cubi. - _

P RO P O S. XI. T H E O R. V.

1 pr. 3o.l.5.

Triangulum tetraedriad pentagonum dodecaedri eft vt la

tus cubiad quinquc fextas pártes lateris icofaedri.Et fuper

ficies tetraedri ad fuperficièm dodecaedri, vt latus cubi ad

, quinquc femiffes lateris icofàedri.

apr.7 huius Quoniam a quadratum cubi ad quadratum lateris icofac

dri eft,vt $ quadrata lateris hexagoni ad 3 quadrata latcris

Pentagoni: ergo 2 quadrata cubi ad 1 quadratium Iatcris ico

b ***** ** Iaedri, vel 18 quadrata cubi ad 9 * quadrata }ateris icofàedric

f'*?°'*" runt, vt 1o quädrata lateris hexagóniad 3 quadrata lateris pê

$.#*. tagoni ; icds hanc eandem proportionem habet trianguitum

b«tur. tctraedri ad triãgulum icofaedri: igitur d 18 quadrata cubi ad

âÄ.i.;. 9 quadrata latcris icofaedri erunt , vt triangulum tetraedri ad

ep, q. ju triangulum icofacdri. Pcftea quia e trianguium icofaedri ad

iur. . pentagonum dodccacdri cft , yt 3 latcra icclacdri ad 5Ę.
s Cul)1»
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embi, etfita efi quaíritum primi ad reâangulurh primi3& fpr.rf*

fecundi , ideft 9 quadrata latêris icofaedri ad 13 re&tangula-*

iiterum icofàëdri,& cubi: Igitur , triangulum terraeíìri ad £?**9*3

pentagonum dodecaedri erit , vt is quadrata lateris cubi ad h

$íèåíåìgùíåíäterùm i&ofàedri,& cübi, vel avt 6 latera cubi *******

ad 5 laterâ icofaedri; fcu potius , vt latus cubi ad quinque .

partes fextas lateris icofàedri, ita erit triangulum tetracdri

âd pentagonum dodecaedri. Poftea quia quadruplum primi

ad duodécuplum fecundi cft , vt 24 latera3ubi ad 6olatera ,

icofaedri, vel vt 2 ad 5, ve! potius vt !attis cubi ad 5 medie

tates lateris icofacdri, ita erit füperficies tetraedri adfupcrfi

cicm dodecacdri. Vt fuit propoíitum. '*' ' ' ^ 2

P Ropos. xII. THEOR. vi.

Triangulum o&taedri ad quadratum cubi eft,vt 3 quartæ par

· tes altitudinis trianguli æquilateriad eiusbafim ,& fuper

ficies o&taedri ad fuperficiém cubi eft,vt altitudotriânguli

æquilateri ad eius bafim. Atque triangulum o&taedri ad

- pcntagonum dcdecaedri eft; vflatus cubi ad 1o honas par- *''*'''*

tes lateris icofàedri. Et fuperficies o&taedri ad fuperficiem

... dodccacdri eft, vt latus cubiad 3 tertias partes latcris ico- ,, , .
- . * . . . •* _ ,. * * *. , ^:. - ,', . • • •

u *. … -

- - uv -

faedri. - -

• • • • - - . . . . . :. . . . . ig,: • £. , ;;. * * * ' -.- .' 'A?

- *• ----- --•-•-*1:. ' • • . - a cor. pr.*:

Quoniama proportio triangulio&taedri adtriangulum te- £,

traedri eft , vt 3 ad 4, feu vt 3 quartæ partes altitudinis trian- ,Ä•. bs.

guli gqtiilateri ad eius totam altitudiiieiú}&* proportio triã- is ,,

guli tetracdri ad quadratum cubi eft, vt altitudo trianguliæ

quilateriadeius bafim: Ergo c triangulum oétaedriad qua- c pr.19.1.3.

dratum cubi eft, vt 3 quartg partes altitudinistrianguli gqui- „ , .

lateri ad cius bafim. Pofteá`quia δέtuplum primiad fextu

Plum fecundi erit, vt 24partes quartgåltitudiiiis trianguli ae

quilateriad 6latera ciufJem trianguli, fiue vt 6altitudines

trianguli gguilateri ad fex latera ciufdem trianguli, vg14 vt 1 3 ,,.,,..;,

altitudo ad i bafim trianguli gquilatcri, ita erit tota fuperfi

cies o&taedri ad fùperficiem cuibi.

Sccundò quoniám e triangulum o&aedri adtriangulum te- e cor.p,.,.

tracdri cft, vt 3 ad 4, vel vt 5Iatera cubi ad 12 latera eiufdem; buiu;.

{cd ftriangulum tetraedri ad pentagonum dodecaedri eft,vt 6 f pr 1 1. bu

latera cubi ad $ latera icofaedri; fiuie vt 12 latera cubi ad rola- **•

tcraicoiacdri: Ergo&cx conpofitionegnata triangulum gpr.19.1.;

{. octae
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.. *. • • o£taedri ad Pentagqnum dodccaedri erit , yt 9{atera cubi ad

iolatera i;ofaedri,hoc cft , vt latus cubiad decemnonaspar- ^

* • • , tes lateris icofaedri.
… . . . ' · · · · · · · ' . ■ '.

, Deindc quiavt o$tuplum primi ad duodecuplum fecundi ,
, , , , fic eft, {uperficies Qctagdri ad fuperficiem dodecacdri: lgitur

yt72 latera cubi ad 12olateraicöfaedri, aut vt 3 ad 5,vel vt la

tus cubi ad quinque tertias partes lateris icofaedri, ita erit fu

perficies gëtacdri ad fùperficiem dodecacdri. Qug erant, &c.

, , .'>, cai rj , a foi's. • • *' ' ■'»■ * * * :

.. *jf Rö£d §. íII I. ,T.H E O R. VII. ;;,. , …

-::,: : : … ' '•i. . fo: „, „?, ^ : 1. : » f. i . ri*, »f,'ol. ? ;; ,; : '*, * *

Qtiadratum cübi ad pontagonum doόccfedriçã,yt latris cu

bi ad 5 fextas partes altitudinis trianguli icofaedri.Et fuper

ficies cubiad igperficiqm dpgecaedri gft) vt fátus cubi âd 5

tertias partes altitudinis trianguli icofaedri ; atque fuperfi

-*Š 444ι;pς*fi&i$ h jcofagdri £fts\t, euadiatumîcutfi

ad $ tgrtiasgartes Paralklogrammi comprehenfì fùb»lare

„ ré,& altitudin£ ffianguli icofaedri, . ' ,; . . . • • ; . ) ^-, li*

. . . i?£,2f. vg : w 1. 2: ... , .:. . . . . … o z 1 • i . 1* * .■' :

3 Prop.io. … Qu®niam,a quadratum cubiad triangulum tetracdri eft,vt
buuuu 1atustrianguli æquilateri ad eius altitudiné , fiue vt látustriã

[b guljico{δεdri ad eius altitudinem;vel vt $ latera jcofàgdriad

;£?'* 5 altitudines gius;atque •triangulum tctracdri ad pςptagonü

c pr., xo, 1,3 dodecaedri eft, vt 6 latera cubi ad $ latera icofaedri. Ergo : ex

·~· ' c9mpofitionc perturbata sive 6 £atera cubi ad 3 altitudines

••.-. $. trianguliic9{acdri,yel vtlafus cubiad $ fextas partes altitudi*

“'. , „nistrianguli ig@taedri, ita crit quadratum cubi ad Pentago
num dodecacdri.,.,., :, ; -

* • . ,.j^ ' ! ' l ' !

.

2 ' 2 .… • '. '" *. • s. t … ' j .. 7

. , „, ,, . ., Poftcafùperficies cubi ad fuperficiem dodecaedri eft , vt 6

apa,...…. quadrata cübiad 12 Pentagora dodecaedri,ideft vt d 36 latera

iu pr. cubi ad 6oaltitudincstrianguli icofacdti, vel vt 3 ad $» aut vt

- a latusqubiad 3 partes tcrtias altitudinistrianguliicofacdri. .

e cor.* pr. . . Tertiò quia eparallelog¤animiim, fub altitudine trianguli

3*.!. i. . . icefacdri, et latere eiuscontentua)duplum eft trianguli ico

* ' . faedri;Ergo 6 quadrata cubi ad 1© parallelogramtma fub alti

tudine ,& latereĘ icofaegri contenta , aut 3 ad 5, vel

potius quadratum cubiad $ tertias partes parallelogramni

íub latere, etaltitudine trianguli icofaedri contenti» habebit

eandem proportionem» quam fupcrficies cubi ad fùpcrficiem

icofàgdri. Quæ erant»&c. . . . . - * , : -

• ■ • . '-.- , . . ' - +.** • '. » '• - T pRo- -

•, : A , [ -

- - - - - -

- -
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. . . , • • • - . ' * . . . . . '. ' * , , • • • •

Tetraedri radius ad octaedri,fiue cubi radium eft, vt latushe

xagoni ad latus triangtili,et ad icofaedri,vel dodecaedri ra

dùm erit, vt tertia pars lateris hexagoni ad latus quadrati

differentialis inter qùadratú lateris hexagoni, et 4. decimas , -

quintas partes quadrati lateris pentagoni; fed octaedri, vel

cubi radius ad icofaedri, vel dodecaedri radium erit , vt la

tus exagoni ad latus quadrati differentialis inter 3 quadra

ta lateris hexagoni , & 4 quintas partcs guadrati lateris , , •

pentagoni, vel vt dinjidium lateris cubi ad latus quadrati ... '

differentialis inter quadratum radij fphgrg , & tertiam Par

tem quadrati lateris icofaedri. ' · · · · · · ·
-

-

-

-

* '

Sint A radius tctrnedri,B radius o&taedri,C radius cubi,DO

radius icofaedri , & Eradius dodecaedri, quæ funt perpendi- ^ • .. *

culares à ccntro fphgra: ad plana figurarum corporum regu- -

larium. Dico prinio A ad B effe, vt latus hexagoniad latus . • . • ;
triangufi. * T . . . . . ,, ;, *****, ' • • * • I •'. . . . r. , , .-,'.

Quoniam radius a Aad radium fphæræ potentia »eft vt r a ser. 3. pr. .

ad 9 $ co quod terraedri radius A teftia par§ eft radij fphgrg), {*****

& * quadratunùsradij fphgræ rádi Ap. I , 4 ' * ' ! ..….… $. B ser.3 pr.
quadratum radijBoëtaedticft , vt F, \— • ' * f) ■:*xuiura. *,

9 ad 3; : 'Ergo 5 quadratum A ad Cy-_-- .....;\ '*'? 3£'';
quadratum B cft,vt i ad 3. aeftque *T* _..-.… •• •••

quadratum lateris hexagoni fer-'» : IjTT7ΤΩNº , . . . . .

$ia pars quadrati lateris tiiarigüli: , „ 7. • • . • . &TÌi -

Ergoiquadratum radij A. adάω Β--------- ; . . ,.'. • • •

<dratüm B eft , vt quadratum lateris hexagonia8 ait irnr^ **•

-lateris trianguli ; &ideo e;ipfeŠ$ e pr 18,14;

radium B crit, vt latus hexágoni ad latus triãïçìïí t efr is :

Secundòquia cfadius cübi gqualis eft ipfi B: eo/quod fsor. 3. pr.

vterque tertia Pars eft, poteftate rádii fpher*? Ergo A ad C *.£'j£'.3;

'eamdcni ratiQnem habet , quârii ad'B£$ pröpteréa Aad C p* 3. buiuę;

s; vt latus hcxaggniadiátustráhôïí *`*```**** * * *' ' '*

-- Icrtio fit triangulum icofatdfi FGH, radiis circitiIi,&,in, „a , … .

continentis, fit FO,& DF fitÉÉÉÉÉÉÉÉ'5}; g prep.* &

§}u$i$${acdrr:crgo sui trianguloreääägöiööíôáíä f?*'*
DQ erit latus quadrati differefitialis inter quadrata f) F, & íì. íu

E o. Et quia quadratum • radijtcuraedcihoiìì Pars eft quã- uus ;---

Tt 2 drati
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££*. *.* drati radij fphgræ, &g quadratum radij fphcræ DFadqua
4tut . dratum F O rádijά continentis triangulum icofaédri

eft, vt quadratum lateris hexagoni ad4 decimas quintas par

tes quadrati lateris pentagoni: Ergo b quadraturih radij D F

fphgrae ad differenfiam quadratorum f) F, & F O, fiíie ad

quadratü radii i» O , crit, vt quadratum lateris hexagoni ad

differentiam inter quadratum lateris hexagoni, & 4 quintas

decimas partes quädratilateris pentagoni. Quare iex com

'fitione ordináta quadratum radii A ad quîäratum radii

O erit, vt nona pars quadrati lateris hcxagoni ad differen

v.,..,, tiam inter quadratum latcris hexag9ni, & 4 decimas quintas

pr.ijl.4' partes quadrati!ateris pentagoni 5 & ideo k ipfemet rädius A

… tetraedri ad radium DO 1cofaedri erit , vt tertia pars lateris

hexagoni ad latus quadrati differentialis inter quaäratum la

teris hexagoni , & 4decimas quintas partes quadrati lateris

pentagoni. : - -

terpr. s. … Quârtò quia tradijcirculorum, comprehendentium trian
buiwu. gulum icofaedri,&ÉÉÉÉ dodecaedri gquales oftenfi

an ex pr.i • funt: Ergo • perpendiculares,qug à centroeiufdem fphgrg ad
6.x. centra diétorum circulorum æqualium in circulis fphere ma

· · ximis coniunguntur gquales funt inter fe;& ideo radius E do

***** 3. decaedri gqualis erit rádio DO icofaedri: Et propterea m A

. . . . ad E,et adD O eandem rationem prius expofitám fiabebit. ,

h ex pr. 18.

i. 5.

i pr. 19.i. 4.

gs;? 3 Quintò • quia axis lateris cubi ,& radius fphæræ radij cubi

%,;;?, tripliíünt potcntià, permutãdo,& ingertend9 C radius cubi,

;7;'** feimiffiserit lateris cubi, ficuti radius (phæræ fœmiffis eft axis;

$pr.ïç.,, eftque gDOvelE latus quadrati differentialis inter quadra

türädijfphgrg D F,& quadratü FO radii circuli cötinëtis triã

w pr. me.1.3. guium G FHicofaedri, quod r eft tertia pars quadrati lateris

fpar.s. b*- icofaedri: Ergo radius Bó&taedri, yel/eiaequâlisradius Ccu*

iupr. . biad radiumDO, icofaedri, vel ad t eigquâlem radium Edg

£?*** ** decaedri, candem rationem habet, quam femiffis lateris cubi

is rr. ad latus qumdrati differentialis interquadratum radij fphæræ,

„.„,„. &£ftigmPart$mquadrati lateris icófaedri.Vel potius a quia

Š!” radiusBoêtaedriad radium fphgrae potétiàeft,vt 1 ad3,fitie vt

1 quadratum lateris hexagofii ad 3 quadrata latgris hexago

y par. 3 bus ni;& radius fphæræ DFadDQ radium icofaedri fuit,vt y qua

iwPr. dratumlateris hexagoni ad differcntiam inter quadratum la

- _ teris hexagoni,& 4decimas quintasÉ quadrati lateris pé

gpr.11.1.1 tagoni, fiüc, . vt 3 quadrata lateris hexagoni ad differentiam

intér 3 quadrata lateris hexagoni,& iz dccimas quimtas»yc14

\ - »~ quin

-
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quintas partes quadrati lateris pentagoni:Ergo a Bad DO po- apr.19.43

tentià erit,vt qüadratum lateris hexágoniad differentiam in- -

feri; quadrata lateris hexagoni , &4quintas partes quadrati

lareris pentagoni, Vnde o&aedri radius B,fiue ei equális radi

us cubi, erit ad icofaedri radium DO fiuead ei gquialem E ra- -

dium dodecaedri,in eadem ratione,quam habetlatus hexago- . . . . .

roni ad latus quadrati differentialis inter 3 quadrata latêris …

ÉÉ& 4 quintaspartesquadrati lateris pentagoni.Qug ' ' * * * *
crant oftendenda. - - • '

PRopos. xv. T H Eo R. ix. ,

Tetraedrum adoétaedrumeft,vtlatus hexagoni ad fefquial

terum lateris trianguli,& ad cubum eft , vt quadratum la- · · ·

teris hexagoniad quadratum lateristrianguli,& ad icofae

drum eft,yt tertia pars cubi ex latere hexagoni defcripti ad ,',' ' ' '

prifma reétum ; cüiusbafis eft fefquialtera quadrati late- ','. '

iris pentagoni,altitudo verò eft latus quadratidifferentialis

' intèr quadratú lateris hexagoni, &qüatuor decimas quin- , . . . . , ,

- tas quadratilateris PentagQni, atque ad dodecaedrum eft, ' . .

, vt réétangulü fublatere cubi , & fub tertia parte radij fphg- . .

rc contentum ad re&tangulum fub 5 medietatibus lateris . . -•

, i&ofaedri,& fub latere quadrati differentialis inter quadra -

tum radij fphgrg , & tertiam partcm quadratilateris ico- . ,

faedri. i

Quoniam a tetradrum diuiditur in quatuor pyramides ae- a tir6. pp.

ales, yerticem incentro fphgrg habentes,quárum bafes æ- 1 buiu, e*

quales fünt, fcilicet triangula fetraedri,& altitudincs cqua- f* ******

-fes, fcilicet radijterraedri: Ergotetraedrum quadruplum eft

pyramidis,cuiusbafis eft triangulumtetraedfi,& altitudo

çqualiseft radio eiußë;Sed * pyramis,cuiusbafis eft æqualis fu b 1s

-perficiei tetraedri,fiué quadrüplo vniustrianguli terràedri & *******

-altitudo,radius eiufdcm,quadrupla quoq;eft vnius pyramidis.

-tetraedri verticé in centrò fphgrg habentis,(eo ÉÉpyrami- 1

desgquè alte funt inter fe,vtbäfës).Ergo • pyrafhis, cüius ba- *******

fis gqualis fuperficieitetracdri,& altitudo gqualis radio te

traëdrieft gqualis folido tetraedri. Eadem ratione reliqua_,

-corpora regularia§¤ erunt pyramidibus, quarum bafes

-gqualesfunt fuperficiebus, &altitudines gquales radijs ipforú

-{olidorum;Vnde vt funt Pyramidcs diétæinter fe,itasit;£
! •

… ;

.
-
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&}r.3i.f.6. lida regularia ; fed a iJle Pyrá}iiides habent proportionem ,j

- conpöfitaniex ratioiiibíis6afiam , & altitúd;£um. Ergo fi

militer corpora regularia compofitam proportionem fiabe

bunt ex rationibus fuperficiefumi corundem folidorum, &:

altitudinum, fiue radiórum. -

$ cer pr.7. • Et primò quia e fuperficies tetraedri ad fuperficiem o&tae

;gt; bi dri cft,vt 2 ad 3, fiuevt 1 láttis hexag« ni ad 3 femilatera he

i5.' '*** xagoni ; &fradus tetraeâri ad radium gaacdri eft,vt latus

E;;,,,., hexag9ni adlatus trianguli , fiuc vt,3 femilatga hexago; ad

3',,.%.* 3 femjlatera triãguli: Ergo gtetraedrum ad o&taedrum eft,vt

1.6. latus hexagoni ad 3 fenilatéra triangufi.' ' ';

h prep. 14. Secundò quiatam b radiustetraedri ad radium cubi, i quàm

£u-* ._ fuperficies fetraedri ad fuperficiem cubi eft, vt latus hexago

{?!*?*°* niad latus trianguli, fed k heduæ proportiones componünt

:;:; , , , tam rationem tétraedri ad cübum,quäm proportioném qua

£',,',',',', dratiJatcris hexagoni ad quadratum latetis triai;guli:* Ergo

iÄ',. 'tetraedrum ad cubüm eft,yt quadratum lateris'liexagoni ad

3quadratam lateris trianguli. * • • • • !… i. -

- - - - * * * r . • t i . ,

mc••. pr.7. -7 Tertiò quia m fùperficies tetraédrfad fùperficiem icofae
buuut. dri eft , vt quadratúm lateris hexagoni ad 3`temquadrata la

n 1 r 1 4. bu-teris pehtagoni;& n rádius tetrac-dri ad radium icofacdri eft,

'*'* , *vt teftiâ pars lateris hexagóni ad latus quadrati diff&rcntialis

'intcr quädratú lateris hexagoni,& 4 pártes dccimas quintas

~quadratj lateris pentagoni$ fcd • hg dùg proportiones com

ponunt prcportioneni prifmatis re&i, cuius bafis cft quadra

tum lateris hexagoni, altitudo verò eft tcrtia pars lateris he
Ppr.38.} £ *agömi; fiuertértig partiscubi exlaterc hcxagoni ad priti
- • * . . . * - - - - ad prifima

$ ' ' ' re&tunt, cuiusbafisuft fefquiialtera quadratiiatcris pentago

iii, altitudoveròcftlatusquadrati diffcrentiális umtcr quadra

túlaterishexagoanu,& 4pártcst deciiìias quuiitas, quadrati la

teris pentagoni. Quarc hanc eandcm proportionem habebit

..., , tctraegrum adico1aegrum, '*'* : •< , ;i3g : ….. ,. ,. ,

„„,.„ „. , Quartòquoniam? fuperficies tetracdriadfiipgrficiem dg

Ë bu-* decaëdri eft,vt fatus cub1ad 5scmilatciaigokaëdri,&pradi

Ju. . , „ tis tetrácdri ad radiunì dodccagdri cft,vttcrtí parsrrijdjfphg

1 fr. 1 3 *.$. fgad latus quadrata differcntialis interquadraium fradij fphg

' £§,&tertian pautem quadrati lateris icofaedri;íedyhg duæ

•piopórtiones componunt propo; tionem plámireéîâguli fub

jMere cubi, et tcrtia partc radijfphcrg contcnti ad 1 cCtangu

iJi.), fub 5 femilaterãiccfacdri , & fub iatcre quadrati- diffèré

-tialis intcr quadratum radijfphgr§,&tcrtianapartcm quadra

** ;. t1 la

opr.31.1 6

* ******. ■ * .

-
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£i katerisicofaedri.Quare hanc eandemproportionemhabe

bit tetraedrum,addodecaedrum, qug erant oftendenda. , , , .. • • • *

j • ■ • ' ■ ' . ;..:.i • . * * •:!t. * : »t , ** .• . • - :!. . ; * > . bi. :. * £ ; -

*j. . ' . . • … *. P R. O PO S. XVI.; THEO R. X. *. » ' ›› i\ … \. ss * , .

• ' * . i. .**, *i. *. *• * ■ • • . . i , i :t ' ; ■* … rofi , . • i * c * ***,

O&aedrumadcubum eft,vtaltitudotrianguli ad eius bafim;

...&adicofaedrum eft, vt cibus,fuper latus hexagoni defcri

... ptus ad prifma re&tum;cuiusbafis quadratum laterispenta.

-- goni$altitudo verò eft latus quadrati differentialis inter 3 .

quadrata lateris hexagoni,& 4 quintas partes quadratila-. '

feris pentagoni: & ad dodecaedrum eft , vt dimidium quâ

draticubiâd parallelωgratiiììùíïì fùb»5f«rtijs partibus la- `

teris icofaedri,& fub latere quadrati differétialis inter qua

…i dratum radij'fphgr£ , & tertiam partem qúadrati lateris

• i /icofaedriu^ , . . . . .,.,:.ii.; g, …. - , . -

• * • ..• • •: • ;i .'.. 1 , * • » • ■ • e. . . '., * * * • * . ,*

* jQuoniám, • vtdi&umeft, 6€t\cdrumad cubum propor- a par.i prò

tioiiem.hábet cpmpofitamex;rationibus fuperficiefumi,& § 3 *****.

radiorum,&:bfiinf.diéti radijgquales inter fe: Ergo c vt fu- $?;fr.

' perficies d&taedriad fupérficiem cubi, ita eft*o&taedrumad Éìs

ipfum, cubum ;erat daütem fiipérficies oétaedri ad fuperfi- j,,.,. í.

ciem cubi, vt altitudo triangdli gquilateri ad eius bafim. Er- báiuâ.

go e oétaedrum ad cubum erit,vtaltitudo trianguli gquilate- e pr 7.1.3.

ri ad eius bafim. ..**. • i;. . . . . :. . . *

Secundò quiaffüperficies o&taedri ad fuperficiem icofae- fcer pr. 7.

dri eft,vt qúadratum`laterishexagoni ad quadratum lateris ***** . . .

pentagonij&εράacdri rádius adjcofaedtiradium eft,vtla- í?**

tus hexagoniad latus quadratidifferentialis inter 3 quadrata!"""'*

lateris hexagoni ,& 4.quintas partes quadrati lateris penta-1,

goni ; fed b h g dug proportiones componunt proportionem

eubi defcriptiex latere hexagoniadprifma re&tuiii,cuiasba-'

fis eft quadratum lateris pentagoni, altitudo verò eft latus

quadrati differentialis inter 3 qüadrata lateris hexagoni, & 4*

quintas partes quudrati laterispentagoni(quandoquidem_,

rifìnata re&ta proportionem:habent.cbampofitam ex bafi-: .

£;& altitudinibus). Quare, vt prius,oétaedrum dicofae

drum eft , vt cubus defcrJptus fuper latere hexagoni ád prif

ma reétum , cuius bafiseftquudfatum lateris pentagoni , &c -

altitudo eft latus quadrati differentialis iater 3 quadrita late

ris hexagoni , & 4 quintas partes&####ris pentagoni. • i pr. 1. ba

Tertiò quoniam, fuperficiesoctaedri adaperficis;* iure -v • • ' .

CåCCJII -

;. :.*.*** •,

pr.31.1.6. T

**,

-
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- cacdri cft, vt lattis cubi ad 5 tertias partes latéris icofaedri ; &

* prop. 14. οὰaedrik radius ad dodecacdri radiüm eft, vt dimidium late

Àutuu ris cubi ad latus quadrati differcntialis inter quadratum radii

' P^st.*6. fphcrc,& tertiafi partcn:quadfati lateris icofaedri; feduhae

duæ proporticnes componunt rationem dimidijquadrati cu

biad parälfelogrammuim, rectângulùm fub 5 tertijs partibüs

lateris icofaedri, et latus quadrati differentialis inter quadra

rum radiifphgrgset tertiam partem quadratifateris icófaedri.

Quare in hâc eadem proportione crit o&acdrumad dodccac

drüm.Vt erat propofitum. . . . ' . . . . . . . . }

•. — ■ ' !. - - - - - J ' . }

•. PRopos. xvII. THEOR. xl.

Cubusad icofaedrum eft ,vt dimidium eiufdem cubi ad prif

. ma re&tum contentum fub altitudine trianguli icofaedri •

& fub 5 tertijs partibus lateris eiufdcm trianguli icofaedri,
{ •*, . -, • * • .É fublatere quadrati differentialis inter quadratü radij

: fphgrg,& tertiam partem quadrati lateris icofaedri.Sed cu*

' ' - busaddodecaedrum eft,vt dimidiumi quadrati cubi ad pa- '

' * rallelogrammum rc&angulum fub $ tertiis partibus altitu

dinis trianguli icofacdri ,& fub latere quadratisdifferentia*

lis inter quadratum radij fphgrg , & tertiam partem qua

drati lateris icofacdri. At icofaedrum ad dodccacdrum eft,

vt latus icofaedri ad latus cubi. , • • • -

· · · · · · - - - { Ii ' • . - * -

??!*?**• *. Quoniam a fuperficies cubiad fuperficienm icofaedti eft , vt

**** quàííatum cubíad parallelogrammum fub 5 tertiis partibus

b prop. 14 lateris trianguli icoiacdri, & Iubaltitudinc ciuidcm friangu

E%£** li;& k cubi radius ad icofacdri radium cft , vt dimidium latc

' ris cubi ad latus quadrati differentialis intcr quadratum radii

cfr. 34.l.6. fphgræ,& tcrtiam partemquadrati lateris icoIaedri. Hs « au

tem dug proportiones componunt proportionem dimidii

cubi intra fphgram defcriptiad prifma rcctum, cuius bafis

cft rc&tangulum contentum fub 5 tcrtius partibus lateris triã

guli icofaedri, & fub altitudine ciufdem trianguli ; altitu

• do verò eft latus quadrati differcntialis inter quadratum •

radii fphgrae , & tertiam partem quadrati lateris ico1acdri.

Scd hg proportiones, vt du&um cft , ctiam componunt pro

portionem cubi ad ico1acdrum. Igitur cubus ad ico1acdium

a prop. s;. candem expofitam proportionem habct. -

büiui. T • Sccundo quoniam a iupcrficies cubi ad fuperficicm dode

* * * * cacdri

-
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cacdri eft,vt lattis cubi ad 5 tertias partés altitudinis trianguli - -

icofaedri ; et e cubi radius ad dodecaedri radium cft , vt dimi- e prop. 145;

um lateris cubi ad latus quadrati diffqrentialis iafer quadratü **iu*. '

radij fphgrg, et tertiam partemi juadfati lateris icofaedri: Hæ -

verò fdug proportioncs compofitint rationem femiffis qua- fpr. 13.1.4.

drati cubi id pàrallelogrammium reétangulum, contentuim_, ?; 3 o.fub quinque tertijs partibus altitudinis trianguli icofaedri, & 3 1 .4. I •

fiib látere quadrati differentialis inter quadratum radij fphgre

& tertiam partem quadrati lateris icofaedri.Igitur,vt prius,in

hac eadcni proportione erit cubus ad dodecaedrum. g prop. 9.

... Tertiò quìoniam g fuperficiesigofàedri ad fùperficiem'do- 5,7. **

decaedri eft, vt latus icòfìedri adlatus cubi; atque b icofàcdri a pro,.,,.

radius gqualis oftenfius eft radio dodecaedri.Igitur i icofàedrú huiuî.

ad dodecacdrum eandcni proportiQnem habcbit, quam latus , pr. • • 1.6.
icofacdri ad latus cubi, quod grät oftcndendum. ***, i : i. ex pr. 1 £

- - www ,

-* }

… . . . • '-S c H o L 1 J^ 7M. ' • • •

•.; • • . . , - • *--' , • • a • , • • \ • * ;

- Im.XY. Euclidis libro , qtii Hypfù li .Alexandrino tribuitur agitur in

q{ivqae propofitionibus de mutua infcriptone figurarum regularium ; tt

qita bujmodi argumentum parum ptilitatis elementari insiitutioni af
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Arithmeticorum.

D E F I N I T I O N E S.

** , - I.

Vnitas eft anticipatio,fecundum quam vnumquodque ee

rum, qug funt, vnum dicitur.

- I I.

Numerusautem ex vnitatibus compofita multitudo.

conceptus,(eu anticipatio vmitatis diuifionem non admittit. Nam pro

rium eft multitudinis diuidi poffe in plures partcs ; &- propterea vnitas

jmdiuidua eft. Differt tamem »mitas à pun&o, quòd »nitas pars fit com

pomems numerum , punftum verò non componat magnitudinem »fed fi*

principium, & terminus eius. -

.* i ,

.. III. . . .

Parnumerus eft, quibifariam diuiditur.

IV. - - - -

Impar verò, quibifariamnon diuiditur, vel vnitate differt

à pari. - . -

V. -

Pariter parnumerus eft, quem par numerus metitur per

numerum parcm.

Numerus,qui componiturex pari multitudine parium mumerorum , vt

24, qui componitur ex 6 quaternarijs , memfurabitur â pari numero4 per

parem 6,ideft perparem multitudinem eorumdem , & tunc 24 »ocabitur

?ariter par.

VI.

Pariter autem impar eft, quempar numerus mctitur per

auumcrum umParcm•
*

- f JEt



IL I B E R VIII. 33 9 '

• Et numerus eompofitus ex impari multituaume parium mumerorum , vt

&, qui componitur ex tribus binàrijs , menfurabitur à pari numero 2 Per

imparem 3. Et propterea dicetur numerus 6?ariter impar.

V II.

Impariter verò impar eft numerus,quem impar numerus

metiturper numerum im*parem. -

Numerus verò compofitus ex impari multitudine imparium numero•

rum, »t 1 5, qui componitur ex tribus quimarijs, mem'urabitur ab impari

5 per imparem 3. diceturque propterea numerus I 51,mpariterimpar •.

VIII.

Primus numerus eft, quem fola vnitas metitur.

IX

Multiplicationumeri in numerum eft inuentio numeri,qui

ad multiplicatum eandem proportionem habeat, quam mul

tiplicans ad vnitatem; Et fàótus numerus,Pianus vocatur: Et

numeri fe fe multiplicantes vocátur Latera eius.At fi tres nu

meri fe multiplicent , fa&tus numerus, Solidus vocabitur , &

tres dicti numeri vocentur L tera eius.

J^mitas X ad mum erum J4 eandem proportiomem fub

*multiplicem habeat , quam numerus B ad quartum mu- X s

merum C ; Dicetur numerus C TProduäus ex mul- A 3

tiplicationc numeri J4 in numerum B : Et dicitur B 4. "

mumerus C TPlamus ; &•J4, có- B Latera eiufdem nument C 1 z.

plani c. /nde conftat toties numerum multiplicatum B

contineri in produéio c , quot funt vmitates contenta in multiplicante »

vA. J4t tres numcri.*, B,D fe multiplicare dicentur,

fi tertius mumerus D multiplicetur um plamum nume- X 1

rum C, gemitum ex multiplicatione duorum laterum A 3

.4 & B , producaturque numerus E. Itaque fieri de- B 4 C rz

bet vnitas X aa Jae , vt B ad c ; &- aemuò vt vnitas D 6

ad C, ita D ad prodiitium E. dicetur mumerus E So- E 72

lidus ; & trcs numeru.4, B, D Latera duäi/olidi.

X. -

. Quadrarus numerus eft, cuius latus medium proportiona

fc cft inter plum,& vnutatem.

Vu 2 ' P^g*
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JHwcl. i.

VII.

*. }^t fi vmitas X ad numerum,/ fit, vt J£ ad numerum B;D;

, X 1 cetur B numerus Qgadratus,&- J* Latus eius. Itaque ex nul

A 3 tiplicatione lateris J4 in feipjum gignitur numerusquadra--

B 9 tus B.

«. ;-, » XI. . • ^ -

Cubusverò numerus eft ille, inter quem,& vnitatem duo

medij proportionales intercedunt , quorú vnus eft latus eius,

alter verò cft quadratus eiufdem lateris. -

X I. Vt fi ymitas X ad mwmerum JM eamdem rationem

A 3 habeat , quam J4 ad quadratum numerum B, &- »t

B 9 X ad J4, ita quoque fit B id numcrum E. Dicctur E

E 27 numerus Cubus, eiufque Latus v£. -

X % I. -

Similes plani, & folidi numeri fiint , qui proportionalia ha

bent latcra. - -

| A 6 B 34 p.t fffierint duo numeri planiae & B, & duo la

' C 2. E 6 tera plani -4 fimt C & D , pariterque duo latcra pla

D 3_ H 9 mi Bfmt E & H ; Et fiqüidem Cad D camdem, pro•

X 1 portionem habuerit , quam E habet ad H , dicentur

plani numeri lA, &* B Similes umterje.

P R o P os. I. T H Eo R. I. . .

Si duobusnumeris ingqualibus propofitis detrahatur femper

minor de maiore alternè , neque reliquus Vnquam, prgce

dentem metiatur, quo ad affumptafit vnitas: nuilus nume

rus, fed fola vnitas propofitos numeros metietur. Vocen*

tur tales numeri Primi inter fe. .

Sint duo putmeri ingquales A & B,& BĘ poteft

fubtrahatur ex maiore A,& numerus ablatus fit C, & reli

quus D ex B, quoties poteft tollatur, fitque ablatus numerus

E, atque reliquus F ex D tollatur , quoties poteft, , fitq; abli

tus numerus G, & in hac alterna detraétione nunquùm rcli

quus nun.erus prgcedentem , a quo dctractus eft , n<tiatur

donec ad vnitatem H perueniat:ir. Dico tantummodo vni

tatem, non autcin nuucrum aliquem cfle comuntincii, nem

, • … ' . - 1u£alim
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fìiram ntimerorum A, & B. Si enim _ . * .

hoc verum non eft, metiatur eos D 7 H I -

aliquis numerus M . Quoniam M A 17 G 6 }

ponitur menfura ipforum A , & B, C Io · `

fed B menfiirat ablatum C ; a Ergo , E. 7 M. a ax. I,b. 3.

M metitur totum A , & ablatum C; B Io

ideoque * M reliquum t) metietur ; . , F 3 b ax.6.l. i.

menfurat autem D ipfum E: Ergo _ . . . ., -

lM imetietur nedùm totum B , fed etiam ablatum E. Vnde ,

rcfiduum F quoque menfurabit 5 at F metitur. G ; Ergo M

metitur totum D , & ablarum G ; &. propterea refiduüm H -

menfurabit. Quare numerusM metitür vhitatem H., quoä s4^13 fi

cft impoffibileINon ergo aliquis numerus cffè poteft hmen

fura communis numerorum. A , & B. Qjod erat oftenden

dum.Vocentur talcs numeriA, & B Priini inter fe., . . . ;

••

-
-

' , - • ' , ' ' ' ' ' ' 'Evcl. x;

, , P R O P O S. II. P R O B L. I. . . . . £?*

Ibycbtis numeris datis non primis inter fc, maximam corum.

- - communem meníiuram reperire . . ,; . • ' .•

* • - - - . - - • ";

Sint duo mi-neri A & B non primi inter fe. Debet eorum ,

maxima méfura communis reperiri. Ex maiore A tollatur B,

quoties poteft, & refiduum D tollatur ex P,^uoties poteft: a prop. 1.

Tandem `proccdcndo in hac alterna detractione a peruenie- „j.

tur ad refidtrum aliquem numerum F, qui prgcedenté D me

t,etur(a}.as effluit A. & B primi numeri. Quod non ponituir).

Dico numerum F ipfos numeros A,& B menfurare. Quia F **.** * l

mctitur D, & l) ipfum E ; Ergo b F ip- ., * , , b a* 1 l. 3,

{ùm E mentiurat ; fed etiam f fe ipfums, , , C 1o

netitur ; Ergo c F ipfum B menfura- A 1s - ca.6.4.i.&

b t ; & propterea F ipfum G, atque ag- . .'... , D 18 *.

gregatùm ex C, & D, ideft A quioque ,. . ,. ', F z :

Ίύenfurabit. lvico fecundò F effe ma- • B io s_ „ _, ., . , , ,
xi:nam connuntinen menturam nume- . E 8 ; s ;

rorum A,& 13. Si enim hoc verum fron , , , , , • 3 • • • • • •

eft.fit H maior, quàm F menfura com- H . . . t,

nunis numerorun A, & B. Et quia H - - , y' , & ^

ponitur mentura ipfius B,& B ipfum C meritur ; Ergo Hip

£um C msnfiirabit ; fed H ponitiir quoque menfiira tótius Ä:

Ergo H rcfiduum cius D;& ideo iptum E menfurabit. Qua
.• IC H,
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reH, rcfiduum £ ipfius, ß cuoque n^eniirabit; ntimerusma

ior nubierum minorem, quod eft inpoffibile. Non ergo ali

qua menfura cömunis maior effe potcft , quàm F. Quare,&c.

c o R o L L A R I v M I.

Patet duorum numerorum ciianliber'communem menfu

ram, metiri quoqueeorundem numerorum maximam com

munem menfùram.

Nam H,que pofita fuit menfuranumerorum A,& B,often

• fa fuit naenfurâ ipfius F. ,

C O R O L L A R I V M II.

Hinc deducitur, quòd quilibet numeri vnitate differen

ates, & qui binario differunt, & non fuerint ambo pares, primi

.. , inter fe erunt.Nam faéta alterna detraétione ex numeris,quo- '

rum differentia eft vnitas, relinquetur tandé vnitas pro com

muni máxima menfura ,& quorum differentia eft binarius. |

cùm fit faltem vnuseorum par, ex alterna detraélione, bina

rius reliétus, detractus â reliquo impari,neceflaro vnutatem • •

pro communi menfura relinquit.

S C H O L I M^ 2M,

'Patet etiam, quòd dato quolibet numero non primo, reperiri poteri?

mumerus, qui fit primus, c* eius munima memjura fit.

d defs.bu* ; sit numerus Jì mom primus, ideft d mcnfurabilis ab aliquo mumero.

££4/. Sumatur aliquis mumerus B, qui pars fit mum cru.* , vt eius jemiffis , vel

tertia pars, &c. &fi B non eft primum numerus , Jumatur aliqua pars ip

- . . * fius B, qu£fit C ; &fi C non ejt primus mumerus , jumatur

A 64 Dpars ipfius C. Et quianumerus infinitè diminui non po

B 16 teft, inuemuetur tamdcm aliquis mumerus, qucm nullus alius .

e aef. 8.bu. C 4 numerus metiatur s & ideo e primus erit , & fit ulle D. Et

iuu. D 2 quoniam D metitur C, & C ipjum B, & B tpjum.4, f me

f ax.u.l.3. tietur primus mumerus D poftremum numerum J4 ; &- D

eft mimimus om.mium mumerorum, qui men/urare poffumt ipjum, J4, eâm d

d nullo alio mimore mumero m.emjurari poffit. Ergo patet propofitum.

- PRO.
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* P R O P O S. III. P R O B L. I I. - {;it;

Pluribusnumerisdatis,quàm duobus, nö primis inter fe,ma

ximam communem menfuram corumreperire.

Sint plures, quàm duo numeri A, B,Cnon primi inter fe.

Debet eorum maxima communis menfura reperiri Duorum

numerorum A , & B,reperiatur maximacommunis mcnfura

I); & duorumnumerorü B, C, reperia

tur communis menfura maxima E; Sc : A 42

fic vlterius,fi plures extiterint. Poftea , RD 6

quoniam numeriA, B, Cfupponuntur * B 36, F 2 ... - ...,

non primi inter fe , non a erunt omnes E 4 a pr. 1.*

A, B, C méfurabiles tantümodo ab vni- C ao - * ,

tate , fed neceffariò aliquis numerus

omnes eos merietur; haec b autem men

fura communis omnium A,B, C neceffariò tam D maximam

menfuram communemnumerorum A., & B, quàm E muxi

mam menfuram communem numerorum i},&C metietur ;

„ideoque c D, & E non erunt primi inter fe. Reperiatur iam F

maxima menfura communis numerorum D,& E. Paret a F

menfurare omnes numeros A, B,& C.eo quod F menfurat D,

& D metitur ipfos A, & B; Ergo F menfurat numerosA,& B.

Pari ratione F, metiens E,metietur etiä C.Dico iam F effe ma

.ximam menfuram omnium A, B, & C. Si enim hoc verum ,

non eft,fit H maior , quàm F menfura omnium numerorum

A,B& C. Et quia H metitur A,& B, e metietur quoque Hip- e cor. pr. a.

-famD menfurâ communem maximam eorundcmA , & B. buiu

Pari ratione H metietur ipfum E.Cùmque H menfuret ipfos fcer pr ••

D, & E,fmetietur quoque H ipfam F menfuramcommunem *;
eorum maximamg, quód eft impoffibile , co quod H ponitur ; *f. 13•

maior, quam F. Ergo nulla maior, quàm F effe poteft menfu- "**

Â communis numerorum A, B, & C. Quare Patet propo
* iltllm_». - - - - •- • ,

' ) . £ .. ,

b cor. pr.j,

buiuu.

c pr. i bu.

d4x.1. l. 38

Manifeftum eft quanlibet commun3 menfuram plurium ,

quàm duorum numerorum,metiri quoque eorundem maxi

mamcommunem menluraim. .' • • .

- - CO

-
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* C.O R Öf *I3'f! A R IV. M T II.

* CoHigitur ex cofiftrti&ione,& demonftratione huius pro*

pofitionis séquòd maxinià communis menfura aliarum maxi

marumcommunium menfurarum quorumlibet numerorum

expofitorú eft quoqüe öorfiriiunis nienfura maxima illorum.

Nini ntinerörüm à, B, C fuit tam D , ipforum A', B, quàm

E ipforüm B, C maxima communis menfura , & F fuit naxi

ma communis mepfura ipforum, D, & E, atque Foftenfa fuit

maxima commuiis menfura numerorum A, B, C. * * *
· · · - * * * , »• 1* - 1{•; , ;

ç$* w * * . „ Propos. iv. THEoR. ii. ,- T. * : * 2 * , • • • • . • • . - -

Omnis primus nuiirertis adomnem numerum,quem non he

.. . . . ; titùi primus eft. Et omnemnumerum noliPrunum ajquus

. primus numcrus naetitur'; * * * *, ., •' -

-.- i - I. - * . - - -

Prinius numeruis A non metiatur numeruni B. Dico A, &

B anter fe primos effe. Si cn;m A, & B prini non funt, metua

.** • **.* * . . . . tur eos prgter vnutatem aliquis nun.cius C.

• * • * - - ; ; A 3. B 5 £t qu9fiiam fupponitur C hcturi nuneium
… • . " B, & A iiom fnetiri B, non erit C gqualis ipfi

- -

a4x.4. V. 3. ... C • • As- aliâs A quoque mcnfuraret plum B; Et

b alef& b ' -. cum numerum A alius numerus C metuatur,

7*** non b erit A nunjeriis primus , quod eft contra hypothefin ..

* Quare nullus numerus menturáre potcft ambos A , & B ; &

-• • • • • idço prini inter 1e erunt A, & B. * -

- Secundò fit numerus non primus A. 'Dico aliquem pri

“ ` ' ' * * * * mum nuruerum cuim metiri. Qu9niaminua.&us

• .' *' A 24 '- A ponitur non primus , metietur eum a1iquus nu

c defs. hu.' B 2 n crus, yel plurcs numeri (alias fi nullus nun crus
* C ip1urn A mcnfuraret , fed tantummodo • vnutas,

a/. pr.** „. c£ct A numerus Primus, quod non ponitur ). In

bw»*• telligatur a numerus ύ , qui iit minimus oninuum , mctien

tuum, numcrum A. Oftendcndum cft B cfie numcrum pri

mum. Si cnim, prinius non cft , n.ctuctur nuncium B aliquis

alius numerus, qu. fit C. Et qua C n.etitur pium b, & Bnu

eax. 1.J. 3. nierum A, « metictur quoquc C ipfum A ; Eft verò C minor,

quam B: i.rgo nunor nunierus » quam B, mctuetur quoque ,

ipfum A : Quarc B non cft munimus omnium »mcus;A»

* - quv
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quod cft falfùm. QuareB à nullo numero menfurari poteft;&
ideo f B primuserit, quod erat oftendendum. , ,j^ $, £u.

- . It4a .

C O R O L. L A R I V M I. £t;*

Conftat,quòd omnis numerus aut primus eft , aut eum ali- ' .

quisprimus numerus netitur. -

C O R O L L A R I V M II. ' t

Manifeftum eft, quòd numerus, qui eft minima menfùra ,

cuiuslibet numerinon primi: erit primus numerus.
\

Buck. »3. 3 e.

P RoPos. V. THEO R. III. £*i*

Duorum primorumnumerorum fumma ad vnum eorufn , -

prima eft.Et fi fummaad vnum componentium prima fue- , '

rit,erunt duo illi numeri primi inter fe.Et quivnum primo

rum numerorummetitur ad reliquum primus eft. -

*.

.

Sint numeri A ,& B inter fe primi. Dico A, cü B effe pri

mum ad A folum , vel ad B. Si enim A fimulcum B,adA non

eft primus, metiatur illos, fi poffibile eft -^

numerus C. Et ôùíáöïíåíùí totum A • A 17 B 2o a a*.«.*.,.

H, atque ablatum A , a metietur quoque , ..

C refiduum B: Quare A, & Bnon funt pri- C * . *

mi , cùm numerus C vtrunque metiatür ,

quod eft contra hypothefini. Vnde A B,& A primi inter fe.
erunt. Eadem ratione A, B ad B,primus erit. • ,

Secundò fit A fimul cum B primus ad A,vel ad B. Dico A,

& B primos effe inter fe. Si enim hoc verum non eft , fit C

communis menfura numerorum A , & B, b ax.6.i. r.

fi fieri poteft: Quare b C metietur aggre- A 2o B 23

gatum ex A, B; Metitur quoque Cipfum C 4 D

A vel B; Igitur fumma numerorum A, B,

nonc eft prima ad numerum A, vel ad B, quod eft contra hy- cax. 1. 1.3.

pothefin. Quare A,& Bprimi inter fe erunt. * ,

Tcrtiò fint A , & B primi inter fe ,& C metiatur ipfum A.

Dico C, & B primos effe inter fe. Si enim hoc verunî non eft,

habeant C, & B communem menfuram numerum D. Et quia

D metitur C, atq; C metitur numerüA£go d D mctitur ip-i d £ r, 1.1, 3;
• • . . - * X fiunm -

*

-
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eP*1·buius fum A, metiebatur autem nunerum B: Igitùr e A,& Bnon_,

- , funt Primi , cùmhabeantcommunem ménfiiram numerum

D , quod eft contra hypothefin.Non ergo aliquis numerus D
•* -metitur ipfos C, & Bj&ideo C,& Bprimi fünt. Quod erat

** , oftendendum.

Eucl. •}.v4 PRO POS. VI. T H E O R. IV.
au. VII.

' Primi inter fe numeriminimi funt omnium eandem cum eis

rationem habentium. Et duo minimi in data ratione primi

funt inter fe. At quilibet numeri minimi gquè metiüntür

numerQs candem cum eis rationem habentes.

Sint numeriA, &B primi interfe. & quilibet numeri Cad

apr.1„Pfiptinter£;y£ AgdB. Dicg A ;& B miinores effé, quàmC
- & D. QuiaA ipfius Bpartes eft , cùma vnitas, qug fit E, effe

v „;„.,. p9ffit £3rii$$imunis mëfura,&C adD cft,vt A ad B: Ergo •C
ipfius Degdé partes erit, quc A partes eft ipfius B ;& propter

ea reperiri p9terit.H,quae toties metiatur D, quoties E ipfum

B, atque Hfit eadem pars ipfius C,ac eft E pars alterius A;fed

* ' ■ _ . : - Hynitas effe nequit, cùm c Cipfi A,&D

; A 1 2 B 17 ipfi Ba-qualis non ponatur ; neque H mi

E I nor vnitate effe poteft, cùm vnitas indiui

- . C 36. D 31 dna fit. Igitur H numerus erit maior vni

dpr. t 1.1.3 H 3 tate E; eftque dCad A,& Dad B, vt pars

epr, 1. l. $. Hadpartem E: Igitur e C maior eft,quàm

A, & D, maior,quàm B,& ideo numeri primi A, B funt quo

que minimi omnium eandem rationem habentium. -

Secundò fint A,Bminimi in iratione C ad D. Dico A, B,

prinos effe inter fe.Si enim non funt primi metietur eoscó

; . . :. „ mumi menfiura numerus E;& qug pars eft mu

M O 1 N merus E ipfitis A, ita fiat vnitas O pars eadem

cpr.t. t. 3.

fdgf6. 3. A6 E B3 numeri M , atque vt E ad B ita fiât O ad N:

gpr.1.1.3 C 18 D 15 QuarefM ipfius N egdem partes erit, quæ A
*• I •4 •3 •

päTtes eft ipfius B; eftqueg M minor A, & N

- • - minor B,eoquod vnitas O minor eft numero E: ErgoM , &

N minores funt ipfis A, B, quod eft abfurdum: Supponeban

tur enim A,B minimi omniumeandem rationcm habentium.'

Quare A,& Bprimierunt. - - - - 1- --

Tertiò fint A, & B minimi onmhium eandem rationem ha

bentium , quam C ad D ,& Aad B . Dico.A ipfum C, & B

ipfum•
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ipfumD gquè metiri. QuoniamA ad B eft , vt Cad'P;Ef- '' '** , ?

o , permutando Aad Cérit, vt B ad D. Quare i minorAip- h pr.£ .£s;

iusÖ,& Bipfius 1) eadem pars, velegdem partes eruiit(cùì* * *f* *3.

numeri conimenfurabiles ínter fe fint faltem ab vnitate); & k I. *.

fi quidem partes credantur cffe, k habebunt . . . . def•**.

communes eafdem nenfùras, quae intelli- A 4 ; B 3 : : 1 ii.

gantur effe E,& H. Et quia i partes cum pa- £ . i H ' * '*"*'*****

fiter multiplicibus in eâdem funt ratione3 C 2o D 1 5 • „.„f.3.1.3
erit E ad H, vtA ad B,& m minoresfurit E, ' ? .*.**

H ipforum A, & B, qui funt illorum gquè multiplices, quod

eft abfurdum : Suppofiti enim fuerunt A,& B minimioni

nium,eandem ratiónem habentium , quamCad D:$$$
A, & B partes non erunt ipforum C,& D;& próptereaA ip-, def.4.0.3.

fiiis C, & Balterius Deadém pars mcrunt,& cisgquè inetieii- "******

tur. Quod erat oftendendum. ' * ' * ' ' "i '*' ' ' ' • * *.*
«i f. • ; • : . . . ,. *' .. •***

P Ropos. VII. THEOR. v. - auct 17. 1*.

- 1 * - - · · ' VII.

. Si idem numerus in plures numeros multiplicetur, vel plures vt * * * *

numeri in eumdem numerum ducantur, erunt produ&ti ,

vt multiplicati, vcl vt multiplicantes. ' ' '*.
- - - - . , • . * * * r * • * • • • . * * * , , *t *, • . • * • * • * *

Idem numerus A, multiplicans fiumeros BC,&Fefficiat ' :

produ&os D, E,& H. Dico primò produ&tos D, E, & Hean
dem rationem habere, quam multi- . - , • • **

plicati B, C, & F;Qgoniani? vt vni- • . ' ' ' B 3 D 6 aa,/,.,,,

tas X ad A , ita eft B ad D ( fic enim X 1 A 2 C 4 E 8 „ iui'.

ID erit produ&tum ex multiplicante – – – 'F 6 H 12

A in multiplicatum B), & fimiliter • - ;

vt X ad A, ita eft C ad E, atque vt eadem X adeundem A, ita

eft F ad H: Quare b Bad D,& Cad E, atque F ad H eandem , b pr. 7. i.3.

rationem habebunt , fcilicet eam , quamii habet vnitas X ad

numerum A: Quare cpermutando, vt B ad C,ita erit Dad E, cpr, 1 ».i. 3. •

atque, vt C ad F,ita erit E ad H. - - .

Sccundò tres numeri B,C,& F,mu!

tiplicantes numerum A efficiant pro- B 3 ID 6

duétos numeros D, E,& H. Dicopro- X 1 C 4 A 2 E' 8

gu&tos D , E , H eafdcm proportiones « . .; F 6 H 12 ., , , ,

habere, quam habent nümeri, multi- & ' _ _ ' , . - -

pligantes b , C. F. Qgoniam ga vt vnitasXeft ad B, ita eft A 3a; ,.

ad D (fic enimD erif productum ex multiplicante B in A) buiá.

- Xx 2 crit



- • , qs „ EvCLIDIS RESTITvTI -

epr.iv.1.3: erit permutando, e vtX ad A, ita 3 ad D. Eadem ratione quia

, . . vt Xad C,ita erat A ad E : erit permutando, vt X ad A , ifa C

fpr.7.4 3. , ad E. Pari ratione vt Xad A, ifa crit F ad H. Quare fB.ad D,

atque Cad E, nec non F ad H eandcm ratiencm habcbunt ,

nimirum cam, quam vnitas X habet ad numerum A. Et ideo

&****** denuò g permutândo Bad C erit,vt Dad E, atque Cad F erit,

- .". vt E ad H. Quæ erant oftendenda. -

ζ'* ' ' c ó R o L L A R I v M.

Manifeftum eft, quòd idem numcrus procreatur ex multi

plicatione prioris numcri in fecundum , atque ex multiplica

tione fecundi numeri in priorem:& numerus produótusmen

furatur à nmultiplicato & multiplicantc numero. -

!\ def9. Quopiam inprima parte huius propgfitionis , quando A,

bwu*. multiplicans B, efficitT), b eft,vt vnitas X ad A, ita B ad D. At

in fecünda parte quandoB multiplicatA, tunc vt Xad B, ita

eft A ad qüartum numerum produ£tum; eftque permutan

5pr 1 ,.t. ;. do, t vt viiitasXad numerum A, ita B ad quartum numerum

produótum ex niultiplicatione B in A. Igitur vtXad A, ita eft

idem B ad D, & ad quartum numerum produ&tum ; ideoque

£ pr.7.1 3. D k produ&tus ex mültiplicationc A in B æqualis eft produëto

1d f*.i.3. ex fiultiplicatione B ifi A. Infuper + ficutivnitas X metitur

B, itaA metitur D,& ficut X metitur A, itaB metitur produ

&tum D.

£• PRopos. VII I. THE o R. v. 1.
… • ; -

Si quatuor numeri proportionales fuerint , erit produ&tum.»

cx primo in quartuni æquale produ&to ex fccundo in ter

tium. Et fj produ&tum ex primo in quartum æquale fucrit

produ&to ex fecundo in tertium » crunt quatuor illi numc

ri proportionales.

.i • • :

Sit prior numerus A ád fecundü B in eadem ratione,in q.ia

tertius C ad quartum D, atque ex multiplicatione D in A fiat

R,& ex multiplicatione C in B fiat S.

R 4o H 5o S 4o DiconumerosR ,& Sgquales effe in

.A 4 B 5 ter fe. Ex a multiplicatione D in B fiat;£•. bu. D IO C' s H. Et quia l), multiplicans A, & B, fa

b» pr.7.buin* \ ' X 1 cit R,& H; Ergo b R ad H eft, vt A ad

- - B. Rurfus quiaC»&D, multiplican

t€S
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\

tes B, faciunt S, & H: Igitur c Sad H cft , vtC ad D, feu d vt A c pr.t.buius

ad B, Erat autem R ad H, vt A ad B: Ergo R ad H eft, vt Sad d pr 7 , 3.

eundem numerum H: & propterea • númeri R, & Sgquales *?* ***
funt inter fe. .- -. - -* * _ • . • • - -

Secundò R produétus ex priore A in quartum D, gqualis

fit numero S, produéto ex fccundo B in tertium C.i)icoA ad

B eandem próportionem habere, quam Cad D. Fiat rurfus H for.ia :

ex D in B. Quóniam fgquales R, & Sad eundety numerum H,Ê,
habent eandem rationem , eftque g , vt prius diétum eft A, ad 'j',? 3.

B, vt R ad H: Igitur A ad B eft, vt S ad H; fed vt Sad H, ita cft -

C ad D. Igitur A ad B eft , vt Cad D. Quod erat oftenden- -

… ' PRO POS. IX. THEO R. VII. …, • a„.,.,.,.

- - - - - - - > V11.
-

-

- -

Si tres numeri proportionales fuerint produótum ex primo in

: tertium gquale erit produéto ex fecundo in fe ipfüm. Et fi

• . numerus produétus ex primo in tertium gquale fiierit pro

duéto ex fecundo in fe ipfum: erunt tres illi numeri propor
tionales.

- i '' . . -

Sint primò tres numeri A, B,C proportionales, fitque R

produétum ex C in A,& S fit produëtum ex B in B. Dicò Rg

qualem eff& numero S. Qu9niam, vt prior numerus A ad fé

cundum 8, ita eft idem numerus B (fumptus, vt tertius) ad

quartum C; ideo a R prodí&tum ex primo in quartum gqua- a pr 8.ia.
le erit Sproduéto ex fecundo in tertium. iur.

Secundò fit R numerus produ£tus cx A inC,& S fit pro

du&tus ex B in B, fiue in fe ipsü; fimt

•que R.& S æquales inter fe. DicoA R 36 H 1og S 36

ad B eandem rationé habere, quàm A 2 B 6

ß adC. Quoniam R produ&tus ex A C 18 B 6

primo in C quartum gqualis eft Sfa- X

&to cx Bfecündo in B fertium. Ergo

vt*A ad B, ita eft B ad C. Quod erät oftendendum. - b pr.s.su.
dum.

PR O POS. X. TH EO R. V I I I. £ie ,

Si duo numeri primi inter fe fuerint,non erit, vt primusad fe

cundum , ita fccundus ad alium. Et fi fuerint quotcunque

numeri continuè proportionales, quorum extremi primi

- fuerint
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* * fuerint inter fé ; non erit , vt primus ad fecundum sita po

ftremus adalium. a ' ' . ', : ; . . • •; - - *

Sint primi numeri inter fe A, & B. Dico reperiri non poffe

alium numerum, ad quemB fit, vt A ad B. Si enim hoc verü

noii eft, fit vt AadB,ita B adnumerum C. Et quoniam A.&

a pr.6.buius . .; - ; : ; B primifunt,gquè a metientur numeros B,

' A 5 B.:7 C. &Ceandem rationem habentes, nimirum

: , A ipfum B, & B ipfum C: « umque A fe ip

fum metiatur; IgiturA metitur quioque duos numeros A 3 &

Bprimos inter fe. Quod b eft impoffibile. Non igitur éuobus

b pr.i.buiu ntimerisprimisA,& B tertiusnumerus proportionalis repe

riri poteft.

. .,., … Sécundò firit continuè proportionales numeri A, B, C, D,

… , , quorum extremi A,& Dfint inter fe primi. Dico reperiri

nonpoffe numerum , ad quem D eandem propqrtionem ha

bcat, quam Aad B. Si enim hoc verum noii cft , fit D ad E, vt

*P***** A ad B. Ergo « permutando vt A ad D, ita erit Bad E;funtque

d pr.6 „A, & D primi inter fc;&grcpterea minimijn tua prqportiq;

;;;;;T; ne: Igitur acque metiturA ipfum B, atque Dipfum E; fed B

fax.1. l. 3. metitur ipfum C, eeo quod

^ A 8 B, 12 C 18 D 27. E : A adB efí, vt B ad C;/ Igitur

-^ - , ' , . . . . A ipfum C metitur quQque.

gaj.s.1.3. RurfusCadD ponitur, vt A ad B5Igitur g C ipfum D fimili

íi a? 1.1.3. ter metietur, metiebatur autem prius A ipfuni C: Igitur b nu

- nerusA extremum numerum D menfurabit ; fed numerus

… • A fe ipfum quoque mcnfurat: Igitur duo numcri extreni A»

& D nienfùramcommunem habent, nempe numerumA: &c

ipr,i.buiu propterea , primi inter fe non erunt , qudd eft contra hypo

thefin. Non ergo vt A ad B, ita crit D ad quemlibet alium_»

s numerum E. Qu§ erant oftendenda.

• •

;:!asas. PRO POS, XI. PROBL. III. ,

' Duobus, vel tribus numeris datis tertium, vel quartum pro

- - . * portionalcn, 1nuenue: oportet autcm, prodijötum è fecun

• do in fe ipfum,vel è fecundo in tertium méfurari a primo.

Sint primò duo dati nuneri A & B, fitque produétum ex

Bin fe ipfum nunycrtis D , & prior nunierus A noctiatur nu
imcrum D, & vt A cft ad eius multiplicem l), ita vnitas â.fiat

- - - - ad C.
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ad C. DicoCeffe tertium proportiona- -

lem duorum numerorum A,& B. Quo- ' X I -.

niam a permutando vnitas X ad A, eft vt A 4 B 6 C 9 ??***. 1,3.

Cad D;Ergo & idem numerus D procrea- i D 36 b def9. bu.

tur ex multiplicatione prioris numeri A £•.•.

in tertium C, atque exfecundo B in fe ipfum. Ergo c vtAad j£f? -

B, ita erit B adC. . . · · - - •

Secundò fint dati tres numeri A, B, E; fitq; D produ&tum

ex B fecündo in E tertium , & A ipfum Dmietiatur ,&quo

ties prior numerus A metitur humerum De toties ynitasX

numierum C metiatur. Dico vtA ad B, ita £f£E adC. Quo- a,,.,..i.;.

niam d permutando vt vnitas X ad A, ita eftC ad D: e Ergo eàefs. bâ.

idem numerusD gignitur ex n)ultiplicatione prioris numeri iu .

A in quattum C,atque ex multi- , - »

plicatione fécundi B in tertium E; , :{. _ : * X 1 , j£pr.8 buius

8c ideo fvt Aad \$, ita eft Ead C. A 4 B 8 E 9 C 18

Quod verò determinatio fit neccf- ** : . . D 7z

fària fic: oftendetur. Ponátur A ' : : :

non metiri ipfum D,& fi fieri potcft C fit tertius, vel quar- -- •. I ,

rìs proportionalis. Erit igitufg produëtum ab extremìis g- 3?****9*

quale produéto ab intermedijs ; eftque D produétum ab in- Ę; bu.

tetmedijs: Igitur D producitur ex Cin A;& propterea,b vt ;£ . pw. ^ .

vnitas X ad numeruim C, ita erit A ad D; Sed vnitas metitur 37 .

-

• -

^ .

i def. 8. l. 3•

numerum C: Igitur , A metitur ipfum D, quod eft impoffi- i-e, *
bile : Ponebatur enim A non menfurare numerum D.Qua- , •

propter patet propofitum.
-

P R O P OS. XII. THEOR. IX. • ' fit; 3**

Si genitum numerum ex multiplicatione duorum numero

rum metiatur aliquis primus numerus, vel qui ad vnum ,

multiplicantium primus fit , is etiam reliquuim multiplicá
t1u111 ImCtICIL1I. -

* • • *. - -

Numerus B, multiplicans A faciat D, &numerus primus

E , vel primus ipfi A metiatur D. Dico E metiri quoque B. \

Quia E ponitur metiri D, erit D'niultiplex ip

fius E; Fiat ergo numerus H , tam multipléx A 5 B 6

vnitatis X, quam D eft multiplex ipfius E: Vn- D 3o a def.9. bw.

de a numcrus D procreatus erit ex multipli- E 3 H ro iu, .

catione prioris E in H quartum ; fed idem nu- . X I

nerus D cflicitur. cx muitiplicatione fecundi
-

Ain
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3pr 8 huia* A in tertium B: Igitur * E ad A eandem proportionem habet, .

°**°* **** qwam B ad H; furitque A,& E nunieri primii,& idco c in fua .

' proportione minimii: Ergo gquè metièntur:numeros H, B,,

eandem rationem habentes,A quidem ipfum H, & F ipfum B;

^ & prQpterea E ipfum B metietür Quoderat propofitúm.

£{**.*. PROPOS. XIII. THEOR. x. -

Si duo numeri ad quempiam primi fuerint, & ex illis genitus,

*ad eundem primus erit. Et fi duo numeri ad duos numeros,

-vterque ad vtrunquc,primi fuerint, & quicx eis gignuntur

primi inter fe erunt. - ' ' • .

* - - - , • *• f ■ , • i • ' . x. d * - » * -• • • . r.

, Sit vterque numerus A & Badipfum Cprinus, produca

• turqué DexAin B. Dico D adC primum effe.Si enim hoc

- -. « yerumnon eft , fit E communis men fu-,

\

- ;
- -

…

* . D I § ra numerorum C, & D. Et quia C, & A

a pr. 3. buiu A 5 B 3 primi funt, & E ntetitur C: Igitur a E ad

- E 'A primus eft,& metitur E ipfumD pro

b pr. i • bu. C 8. du&tum ex A in B; Ergo b E metitur, re
fu4J . liquum multiplicantium B; metiebatur

- * , ,

autem E ipfum C:Quare duo muneri B, & C habent commu

nem menfuram E , quod eft abfurdum : Erant enim C, & B.

primi inter fe. Quare cnumeri C,& Dnon erunt conmmen

furabiles, fed primi, vt erat propofitum.

Secundò fit tam numerus A,quàm Bprimus , tumipfi C,

cum numero D, atque ex A in B fiat E ,

c pr. i.buius

A 5 B 3 nec non ex C in D fiat H. I)ico E, & H

- E I 3 primos inter fe effe. Quoniam vterque

d par 1 bu- ' C 2 D 7 A, & Bprimus eft ad C: Ergo d E ex illis

H 14 genitus ad C primus erit. Eadem ratioiu 1 pr. - - v.

p ne D ad E primus erit. Cùmque vterque

c par 1. bu. ' - - - - - - -

juu pr. C, & D ad E primus fit: Igitur €H exillis genitus adE primius

crit.Qu9derat probandum. - -' -. .

Eucl.*7. C O R O LL A R IV M.

V 1 I. - - -

- D 25 Si duo numeri primi inter fe fuerint ;

A 5 B 5 & numerus ex vno eorum in fe genutus

C 8 ad reliquum primus erit.

1) lUlS

Namifi A ;qualis eft, B , & A ad Cpri
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'amns efi , ctit quoque Bad Cprimus; ideoque ft) produéttis fpe*** **
ex A in B,fiuè cx A in fe, crit ad ipfum C primus. - : 1** pr.

P R O P OS. XIV. THEO R. XI, e- rix«.

- • • • *•

Siinpar numerus ad aliquem numerum primus fit ; & adil- * a

lius duplum primus erit. - -'

Impar numerus A primus fit ad numerum B, huius autem

duplus fit C. Dico A ad C quoque primum effe. Fiat, vt B

ad C, ita vnitas Xad biimarium D , & quia binarius D minimè

metitur imparem numerun-A , (aliâs A compofitus ex bi- . d.
narijs bifariàm diuidi poffet • & par effet): propterea D non £s. άae,

potcft effe menfura communis duorum numerorum A,&."

D; Neque fimiliter numerus maior , quàm Dmenfura com

munis effe poteft eorundem numerorumA

-

&D ,quia licet metiatur ipfum A, nihilomi- X I

nus numerus maig£ min9rem D non metie- A 5 D z „„..„„.
tur: Vndc * A,& D primi inter fe erunt, cùm B 7 £g*. •.

binarius A ab vnitate tantùm menfurabilis, • C 14 c ic^s, ba.

fit e numerus primus; erat autem ex hypothe- ; • iwt. . . .,

fi Bad ipfum Aprimus : Igitur duo numeri D, & Bad ipfum d pr. 13.ba:

Aprimierunt. Ergo a produ&um ex Din Badip(um A, fci- ***•

ficet numerus Cad ipfum A prinus erit. Quapropter duplü

ipfius BadAprimus erit. Quod erat, &c. ;

PRO P os. XV. THEOR. xII. •- ,,

- V1I. * *- •

,

Si duo numeri primi inter fe fuerint,eorum quglibet potefta

tes eiufdemgradus, primς inter fe erunt. • ., - •

Sint nuneri A,& Bprimi inter fe, & exA in fe fiat poteftas

C, atque ex A in Cfiat E, nec non ex A in E fiat G, & fic vlte

rius; Similiter cx B in fe fiat D , & ex B in D fiat F, atque ex • o • • !

D in F fiat H, &c. Dico poteftates C,&

Deiufdem gradus, ideft tertias propor- X I.

tionales ab vnitate , numeros primos in- A 3

ter fe effe, atquc E , & F quartos propor- C 9

tionales ab vnitate primos effe & fic G, E

& H primos cffe, &c. Quoniam A,& B X 16 à cor. p* 13.

funt primi inter fc, erit aCfaéìusexA in - ; buttis.

- - Yy fe ad-
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-* . fe ad B primus ; pariterque D faótus ex B in fe ad.A primus

• • . • crir. Similiter quia C, & B funt primi, erit D faétus ex B in fe

ad C primus, Quapropter erit vterque A, C ad vtrunque B,

b?r. r3.ba- D primus , & # propterea E fa&us ex A in C ad F fa&umfi ex B
I, t4/. in D primus erit . Rurfus quia A , C primi funt ad B, erit c E

í!'?*'* ex eisgenitus ad B primus, & eadë ratione F ad A primus erir.
buiat. - - - -J4uti f Quapropter vterque A, E ad vtrunque B, F primus erit, &

idco Gad H primus erit (faétus fcilicet ex anterioribus ad fa

&um ex poftremis ) & fic deinceps , fi plures extiteriat.

Quod, &c. * , , . . .

Eucl.33. Ρ R OP OS. XVI. P R O B L. I V.

VAI. . -

Numeris datis quotcunque , reperire minimos omnium ean

dem cum illis tationem habentium.

Sint quilibet numeri A, B, C. Debent reperiri numeri mi

, nimi in eifdem rationibus. Et fi quidem A,B,C primi fuerint,

;;;?* * ipfimet a erunt minimi in contifiuatione fuarum proportio

(b£ g.,.. • !!!!!! ;fi verò primi non fuerint , reperiatur b eorum maxima

[h>4. communis nìenfura D. Et quàm multiplex eft A ipfius D,

'.- . , - - - tam multiplex fiat numerus E vnitatis X,

A 6 B 4. C 8 & vt B ad D, ita fiat F ad vnitatem X, at

ID 2 que vt Cad D, ita fiat Gad vnitatem X.

E 3 F 2 G 4 * Et quoniam A ad D eft , vt E ad X, erit

c pr.i ,. i g H I K ermutando c A ad E , vt D ad vnitatem

- ' L - , & B ad F, vt D adX, atque C ad G, vt

d pr.7 1.3. X 1 Dad vnitatem X.Quare d proportionales

erunt A ad E, B ad F, atque C ad G. Et

epr 1 .lib. 3 permutando e vtAad B, ita erit Ead F, & vt Bad C, ita erit F

ád G. Dico iam E, F, G minimos effe omnium,eandem ratio

nem habentium, quam A, B, & C. Si enim hoc verum non .

eft,fint alij numeri H, I , & K minimiin eifdem rationibus , fi

fpr.6.buius fieri poteft. Quarefgquè metientur numeros A, B, & C, eo

quod ponuntur minimi. Fiat ergo vnitas Xad numerum L ,

vt eft pars H ipfius A, vel vt I pars eft ipfius B, aut K ipfiusC.

g pr. •.lib 3 Et quoniam H ponitur minor , quàm E, habebit g eadem A

adH maiorem proportionem , quàm ad E ; eftque LadX, vt

8 Pr 6 lib 3 A ad H: Ergo b Lád X maiorem rationem håbet , quàm A

*******.*• ad E ; fed vtA ad E, ita eft D ad X: Igitur i Lad X maìorem ,

Proportionem habet, quàmDadeandé vnutatem X; & pro

, .• pterea
•
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/

pterea £ L maior erit, quàm D ; erat autem priusA ad H, yt k pr;34* 3
L ad X. Ergo permutafido tA ad L erit , vtHad vnitatem X. }'? I M. •

Similiter óftefidetur B ad L, vt I ad X, atque C ad L, vt Kad **

vnitatem X. Vndc numerus L maior exifteas , quàm D, pars

erit; ideoquc con numis nenft:ra numerorum A, B, C;quod

eft abfurdum. Fa&us cnim fuit D maxima mcnfura commu- -

nis numerorü A, B, & C. Non ergo reperiri poterunt numeri • *

minores, quàm E,F, G in rationibus A, B, C; &propterea E , -

F,G minimi erunt. Quod erat faciendum. i a. -

* • * -

P R O P O S. X VII. P R O B L. V. {i«. .
» .

Duobtis numeris datis , reperire numerum minimum , quem ,

illi metiuntur. -

Sint dati numeri A, & B. Reperiri debet numerus mini

mus omnium menfurabilium ab ipfis A,& B. Et primùm A, - - -

B fint inter fe primi. Ex multiplicátione A in B fiât numerus ,*• su

C. Et quia a vnitas X eft ad A , vt B adC, & vhitas X metitur j„7”

numerum A. Igitur b B metitur numerum C. Cùmque per- b a./.§. i;}.

mutando c fit Xad B, vt A ad C: Ergo 4 A metitur C, {icuti 3.

vnitas X metitur numerum B. Quare A , & B metiuntur C. c pr. ; •. t.3

Dico iam C effe minimum omniùm menfurabilium ab A,& 449^8.}. $.

B. Si hoc verum non eft , fit D minor , quam C menfurabilis

ab eis , & vtD multiplex eft ipfius A, ita fiat

-

E multiplex vnitatis X. Quare e D fiet ex A X 1 e def.8. bu

gucto ifi E ; mctitur autenïß ipfum D,& eft A 4 B 5 £,,,.„.
Bprimus ad multiplicátem A: IgiturfB me- C zo í, gr.

titur E. Poftea quia, vt X ad E, ita erat A ad D -

D: Ergo permutandog X ad A eft, vt E ad D; E gpr i • i-3.

fcd vt Xàd à ita erat B ad C: Ergo b B ad C -

eft, vt E ad D ; metitur autem primus B ipfum E tertium:Er

• gQ , fecundusC meritur quartüm D, maior minorem, quod ipr.lo.lib. ;

cft impofiibile. Nullus efgo numerus munor, quàmC,men

furabitur a numeris A, & B. - i . . .

Secundò fint A, B non primi inter fe,& reperiantur k C,D, * pr. 16 bu

minimi in data ratione A ad B,& ex multipJicatione A in D “

fiat numerus E. Patet E menfurariâ numefis A,& D,ex quo

rum multiplicatione efficitur. Cùmque numeri A, B, C, & D

fint proportionales,idem i wumerus efficietur ex primo A in

quarlum D » atque cx fecundo B in tertium C; & ideo nume

- - Yy 2 1'llS

hpr 3.lib.3

1 pr.8.buium

Â
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rus Emenfurabitur quoquc à numero B. Dico iam E eft .,
- - minimum on*niunm n^cnfiurabilium à nu

• • . X 1 meris A, & B. Si enim hoc verum: non eft,

A4 B 6 fit F minimus menfurabilium ab eis, fitquc

C 2 _ D 3 F minor, quàm E. Et quotics A metitur F,

E I2 toties vnitas metiatur numerum H; Vnde ,

in def9.hu. .. F ex m multiplicat.one numcri A in H efEcie

*£3/ . G H , turnumerus F. Simihter quae pars eft B nu

meri F fiat vnitas numeri G:Vinde idem nu

merus F cfficietur ex multiplicatione prioris a in H quar

„,„, ,„ tum;3*9%$ multiplicatione fecundi Bir tertium G: Qua

££** re , vt A ad B, feu yfC adD, ita erit GadH. CùniqueC&

ô. „. D fint minimi in fua proportione : Ergo • nerientùr nume

iuu ros G, H eiufdem rationis ; ideoquc D metitur H. Sed p vtv

p def 9. bu- nitas ad A, ita eft Dad E,& vt ead; m vnitas adeandem A, ita

iuu . eft H ad F: Ergo q vt Dad E, ita eft H ad F; & permutando , D

4pr.?-li;3 ad Herit, vt E ad F; Meticbatur autem D ipfum H : Ergo/E

37. '*'* 3 metitur F, maior minorem, quod eft impoífibile. Nofieigo

*/***3 minor numerus, quàm E , menfurabitur ab A, & B ;& pro

£É&E minimus eft omnium menfurabilium ab eis. Qu9d

Craty-CXC.

£!r. P R O P OS. XVIII. THEOR. X III.

Si duo numeri quempiam numerum metiantur, etiam mimi

mus ab illis menfuratus eumdem metietur.

Duo numeriA,& B metiantur numerum C; & D fit mini

mus munerus menfuratus ab A , & B. Dico D menfurare nu

merum C. Si enim hoc verü non eft , fubtracto D ex C, quo

ties poteft, relinquat numerum F minorem, quàm D, fitquc

pars fubtraéta E. Et quia tàm A , quàm B

aaxa.t 3. ^2 B 3 metiuntur D, atque D metitur ipfum E:Er

. C 1 8 D 6 go a tam A , quàm B, metiuntur ablatum •

bax.6.i,i. E 12 F numerum E ; fed ex hypothefi A , & Bme

tiuntur totum numerum C: Igitur b tamA,

quàmBmetiuntur refiduum numerum F minorem minimo

D, menfurato ab A, & B, quod eft impoflibile. Non ergo re

fiduus F effè poteft minor, quam D; & propterea D metietur

numerum C, vt fuit propofitum.

- PRO
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P R O P OS. XIX. P R O B L. VI. £t ys.

Datis pluribus, quam duobus numeris, reperire , quem illi

minimum metiantur numerum. -

Sint quotcunque numeri A,B, C, & D. Reperiri debet mi

nimus numerus, quem illi metiuntur. Inueniatur a numerus ??!*?.*7.

E minimusomniüm menfurabilium à duobus A,& B; poftea ***'•

reperiatur numerus F minimusomnium , quem E, & Cme

tiúntur. Et quoniam A,& B metiuntur E, & E metitur F:Er

go b nedùm C, fed etiamA, & B metientur numerum F. Di
co iam F effe minimum omnium, quos A, B,& Cmetiri po£ 3•

funt. Si enim hoc verum non eft, fit G minor, quàm F mini- -

mus menfurabilium ab eifdem A, B, C. Et quoniamA ,& B ; * * * *

ipfum G metiri conceduntur , eftque E minimus omnium »

menfurabilium à duobusA, & B: Ergo c E metietur ipfum • . prop.18

G; Vnde duo numeri E, & Cmetientur numerum G;eftque iÂ£""

F minimus omnium, quos E, & Cme

tiri poffunt: Igitur d F metietur nume- A 3 B4 C6 D 8 dprop. 18.

rumG, maior minorem , quod eft ab- E 1 2 F 12 H 24 buiu.

furdum : Nullus ergo numerus minor, G -

quàm F, menfurari poterit à tribus numeris A,B, & C. Et

propterea ipfe numerus F minimus erit menfurabilium ab

¢ifdem A, B, & C. Poftea reperiatur numerus H minimus

omnium, quos F, & D metiuntur: erit, vt prius , H minimus

omnium , quos A, B, C, & D mcnfurare poffunt ,& fic vlte

rius. Et hoc erat faciendum. - -

P R O P OS. XX. THEOR. XI V. £i*

Si priminumeri metiantur minimum omnium, quos menfii

rare poflunt , nullus alius numerusprinus illum metietur.

b a*. 1. lib.

Sit numerus A minimus, quen metiuntur priminumeriB,

C,& D. Dico nullum alium primum numerum prgter B, C,

D nmetiri eundem*\ . Si enim hoc verum ,

non eft, alius primus numerus E prgter illos A 3o a def.9. hu

metietur numerum A,& quoties Enmetitur B z C 3 D 5 ;,'”"^

A, toties vnitas metiatur numerum F: Qua- E F b prop ■ *•

re • cx multiplicatione E in F fiet A: b Igitur kw*w4.

finguli
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Ewcl.zo.

IX.

afkb pr.s.

huiu*,

bax.6.lib. 1

c prop. t7.

buiu*.

d fcb.pr.2.

buuuu•

eax,6.lib. i

Eucl.41.

Vil.

finguli B, C, D, qui primi funt ad E(cùm omnes primi fup
ponantur)metientur F alteruna mu}tiÄÈÉ; F mi

nor , quàm A multiplicatus: Ergo B, C, D meriuntur minor&

numerum,quàm minimum A méfurabilium, quod eft abfur

dum. Nullus ergo primus numerus prgter A, B, C metietur

numerum A. quoderat oftendendum.

P RO P OS. X XI. P R O B L. V II. ' ;

uotcunque numeros reperire, quorum quilibet primus fit -

Sumatur quilibet numerus primus A , cui addita vnitate ,

fiat numerus B. Jam fi B eft numerus primus, erunt ambo nu

meri A,& Bprimi; fi verò B non eft primus ritimerus, repe

riatur a eius mihima menfura , quig fit C; eritque numeru$ C

primus. Dico iam C diuerfuna effe à numero A. Nam fi idem

effet, cùmC metiatur totü B, & ablatum A., metietur , quo

que ipfe numerus Crefiduam vnitatem, quod eft imp^ffibi

le. Igitur numerusprimusCnon eft idem ac primus nume
rus A. ' - . • •-- '.

Poftea e reperiatur numerus D, quem A,& C metiantur,&

ipfi D additavnitate fiat numerus E. Iam fi E eft primus nu

nherus, erunt tres inuenti numeri A, C, & E primi. Si verò E

- nö eft primus, reperiatur d minima eius mé

A y - fura F, eritque F numerus primus. Dicopa

B 8 C 2 riter F diuersü cffe à numeris A , & C. Nàm

ID 14 fi effet gqualis vni eorum, vt ipfi A , cùm F,

E 1 5 F 2 fiue A metiatur totum numerum E, & ablai

tum D , e metictur quoqueidem numerus F

refiduam vnitatem, quod eft impollibile.Igitur numerus pri

mus F non erit gqualis numero primo A ,& eadem ratione,

nec erit gqualisnumero primo C. Non aliter inueniri potcft

quartus,& alij infiniti numeri primi.Quod erat facicndum.

P R O P OS. XXII. PR O B L. VIII.

Numerum reperire, quis fit minimus habens datas partes.

Sint quglibet dare partes, femiffis, tertia, & quarta. Debet

reperiri oiiìniü miniiùusnumerus,qui habcat datas partes.Ea

dém vnitas X fiat femiflis numeri A, tertia Pars nun:cri B ; &

quarta
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quarta pars numeri C, & fic vlterius, fi plures partes cxtite- -

rint; Póftea a reperiatur mini mus numerus Domnium , quos a pr. 19.ba

A, B, & C menfurare poffunt, & quoties A metitur D, toties iar. ,

vnitas X metiatur numerum F, atque quoties B, &C metiun

tur D, toties vnitas X metietur númerosG , & H. Et quoniä

vtx ad F, ita eft Aad D, erit , permutandox ad A, vt FadD, b pr***.

Eadem ratione X ad Berit,vt Gad D, atque XadC erit, vt H 3 def8. libad D: Quare c qug pars eft vnitas X fingulorum numerorum j . -ww -

A,B,& C eadém pars erunt finguli numeri F,G,& H eiufdem *'

numeri D; fed vnitasX femiflis eft ipfius A , & pars tertia nu- •*

meri B, atque pars quarta numeri C: Igitur numerus F femif- ' ' '

fis eft numeri D,& G tertia, atque H quarta pars eiufdem nu

meri . ) ; & propterea numerus ύ habebit datas partes. Dico

iam numerüm D cffe minimum omnium , habentium datas

partes. Si enim hoc verum non eft , fit nu

;

mcrus M minor,quàm i),habens datas par- ι . . • X 1

tes , fitque numerus N femiffis ipfius M , O T A z F 6 N

fit tertiâ pars , atque P quartn ciüfdem nu- ■ B 3. G4 Q

meri M ; erat autem vnitas X numeri A fe- ;C4 H 3 P

miffis, & ipfius B tertia , atque ipfius C 1 * D 12

quarta pars: Ergo vt X ad A,ita erit N ad T M.
- .1 m liM, & d permutandoXad N, erit,vt A ad M; dpr.i m lib

Pari rafione X ad O erit,vt Bad M, atque X ad Perit, vt C ad 3•

M; fed vnitas Xpars eft , & metitur fingulos numeros N, O, •

& P: Igitur numeri A, B, &C metiuntur numerumM mino- v.

rem,quàm D minimum omniü, quos A, B,C menfurare pof

funt, quod eft impoffibile. Non ergo numerus minor, qüàm

Dhabere poteft datas partes ; ideoque ipfe numerus D eft mi

numus datas partes habens. Vt qugrebatur.

C O R O L L A R I V M I. Eucl.39J

Patet , quòd fi numerus numerum metiatur, dimenfus par
tem habebit â metiente denominatam.

Nam quianumerus A metiebatur numerum D, oftenfum

eft D habere partem F denominatâ ab A ; ideft talis pars fiet

E ipfius D,videlicet femiffis,qug pars eft vnitas ipfius A,àquo

numerus diétus denominatur. - - -

CO
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Eacl.4o. C O R O L L A R I V M II.

VII,

Et fi numerus partem habuerit quamlibet, metietur illum

numerus à parte denominatus. -

Nam in poftrema parte huius propofitionis diétum eft nu

merumM habere tertiam partem, & oftenfum eft M metiri à

numero O toties, quoties vnitas tcrnarium B*netitur.

íí: PRO POS. XXIII. T H E O R. XV.

Si quorücunque numerorum continuè proportionalium ex

tremi primi inter fe fuerint,omnes illi erunt minimi omniú,
eandem rationem habentium. -

- Sint quotcunque numeri continuè proportionales A,B,C,

D, quorum extremi A,& D fint primi int. r fe. Dico nume

ros A, B, C, D minimos effe omnium , cum eis eandem pro

* . portioné habentium. Si enim hoc

A 8 B 1 2 C 16 D 27 verum non eft , fint alij numeri E,

E F G H F, G, H,minores illis in eadem pro

portione continua. Quoniam quot

.. funt numeri A, B, C, D, tot funt alij fecundi ordinis E, F, G,

;;3'i: 3 H, quibini fumuntur in eadem ratione: Ergo • cx cqmpofi

£!** tioné ordinata, vt A ad D, ita erit E ad H,&*funt A,& ómi
nimi in fua proportione, quandoquidem primi inter fe fuppo

nuntur: Igitur tam A numerum E , quam D ipfum H gquè

metitur, maiores quidem minores, quod cft impoflibile:Non

ergo numeri minores ipfis A, B, C, D reperiri poflunt , qui

candem proportionem habeant cum eis.3? &c.

„vm PRopos xxiv. PROBL. Ix.

Quotcunque numeros reperire continuè proportionales mi

numos in data rationc.

Sint miniminumcri datg rationis A, B.Inueniendi primò

a def9.bu- fint trcs numeri nminimi in continua proportione data A ad B.

*u4J . Ex e multiplicatione A in fe fiat C, & ex A in b fiat D, atque

b pr. 7. bu- ex B du&to in fe ipfum fiat E. Et quia A multiplicans duos nu

%44. mcros A, & b cfficit numeros C, & D, erit, * vt A ad B,ita C

… . ad D.
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ad D. Rurfüs quia A, & B, multi- - -

plicantes ipfam B producunt duos ° X 1 ' ' * *.

Íìumeros D,& E, erit c Dad E, vt A . A 2 B 3 c pr. 7. bu
ad B. Quare a C, D, E continuè ' C4 D 6 E 9 fa*a .

proportióhalcs funt in ratione A F 8 G 12 H 18 K27 d pr.7.lib.3

äd B. Dico iam C y D, E minimos. • • , , ,

effe in ratione A ad B. Quoniam A, & B primienumeri inter

fe(cùm fint minimi datæ rationis) in fe duéti efficiunt extrc- fpr if. su

mos numeros C, & E: erunt/ipfi C, & E inter fe primi. Qua- Ä. ''

re g continuè proportionales C, D , & E minimi funt in pro- gprop., 3.°

portione Aad B. - - buiuu.

Secundò vt vnitas X ad numerum A , ita fiant tres numeri

C, D, E ad aumeros F, G, H. Quare,vt prius, erunt b numcri F, h pr. 7 ba

G,H continuè proportionales In rationc A ad B, veluti fiint % £***•

númeriC, D, E. Deinde fiat,vtvnitasXadnumerum B;itâ E, ?"** Iib.

ad numerum k.Vnde , permutando erit x ad E, vt Bad k;fed '!"''*"**

vt Xad A,ita crat EadH, erit Permutando pariter vt X ad E, K,,.;.,.;

ita A adnumerum H: Igitur k H adK eft, vt A ad B; ideoque iui. ` '

quatuor i numeri F, G, H, KcontinuèĘ. funt in 1 pr.7.lib. ;.

ratione A ad B. Oftendendum modò eft numeros F,G,H , & m prep. 6.

K minimos effe in continua proportione data A ad B. Quo- **'**

niam A,&B primi * inter (e funt,cùm fint minimi in $ua FF9- '''' * ta;

Portione, fintque, £, 3 §gemitigiufdem gradus ab jpfis Â»& j...,.,..
B: erunt n extremi F,& Kintcr fe quoque primi;& propte- jT*T?

rea • F , G , H, Kminimi erunt in fua proportione , fcilicet A

ad B ; & fic procedendum eft, fi plures numcri ,quàm qua

epr.4 huius

tuor, qugrantur. Et hoc erat faciendum. . ' ' ' *** * ,
- - - - -

• • • -

PROPOS. XXV. TH EO R. XVI. • • ; ■..;.;.

` , VIII. . *

Si fuerint quotcunque numeri continuè proportionales mi

numi omnium, eandem cum eis rationem habentium , il

lorum extremi primi inter fe erunt. -

Sint numeri A, B, C, D minimi continuè proportionales. -

Dico extremosA,& D inter fe primos effe. Inueniãtur a duo a pr t 6. .

numeri E, F minimi in ratione Â ad B, vel Bad C, &c. Dein- *aiur.

de , vt in præcedenti faétum eft , reperiantur tot minimi mu

meri K, L, M, N in ratione Ead F, quot funt dati A, B, C, D.

Paret • effe K, & N extremos, primos inter fe;& ideó erunt °f'** * *

continue Proportionales K, L, M, N, minimi in rationc E *****

Z z ad E
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ad F; erant autem A, B, C, D, mi.

A 8 B 12,C 18 D 27 nimi in ratione E ad F: Igitur fin

E2 F3. _ guli fingulis gquales erunt (aliâs

K 8 L 12 M 18 N 27 nminores minimis reperirentür in.

-. - , _ _ _ eadem proportione), nimirum A

ggualis erit ipfi K, & D ipfiN ; öftefifi aureni fuerunt K,&

* P^* ba* • N inter fe primi. Ergo c A, &D inter fe quoque primi crunt.

tu, * . Qu9d erat oftendendum. -.

Fusi •. • I - - - - ;

5í' - PROPOS. XXV I. PRO BL. X.

Rationibus datis quotcunque in minimisnumeris, reperire

* * * * numeros deinceps minimos in datis rationibus. -

… « , :

' numeris. Debent repcriri tres numeri dcinceps proportiona

a pr. 17.ba. les minimi in datis proportionibus. Reperiatura numerus E
άur, * * nminimus omnium menfurabilium

, , , A z B 3 . C4 D 5 ab ipfis B, & C,& quà m multiplex

'• A •. . . . . F 8 E 12 G 15 eft E ipfius B,fiat F, tam multiplex

s …, : • I . K . . . L alteriusA. Similiter D altcrius G

'. --.. ' ' ' - fiat eadem pars,ac eft Cipfius E.Et

**f*h*, quoniam * A ad F eft, vt Bad E, erit permutando ,.vt a ad

ij, ,„, B, ita Fád E . Pari ratione quia , ytC ad Eita eft Dad G, per

;£"**" mutand9 vt CadD, ita crit E ad G;& proptereatres numc

ri F, E, G deinceps proportionales erunt in datis rationibus

A ad B, & C ad D. Uico iam numeros F, E, G minimos effè ,

in datis rationibus. Si enim hocverum non eft: erunt aliqui

- alij illis mimores fingulifingulis in ei{demrationibus.Ponán

gp, siuia, tur effe IK,& L. iam quia Ag & B minimi funt in fua pro

portione ipfi a metientür gquè numerosI,& K, eandem pro

portionem habentcs, nimirum B ipfum K. Eadem ratione

çùm C,& D fint minimiin fiia proportione, feu in ea, quam

habet K ad L: Igitur antccedens C antecedentem Kmetie

e prop.is. tur. Cùmque B.& Ceundcm K metiantur,menfurabit e quo

&vius. * * que eundem Knumerus E , qui minimus erat omnium men

Àïí ab ipfis B, & C, quod eft abfurdum: Eft enim K

minor, quàm EI: Non ergo reperiri poffùnt numerialijmi

nores ipfis F, E, G deinceps prcportionales in datis rationi

bus ;& propterea ipfimet minimi funt in datis rationibus.

Sint fccundò datg trcs rationcs Aad B, CadD,& Ead F in
.. " ... - I}\1111

, • * .- -

Sint primò datg due rationesAad B,& Cad Din minimis.
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minimis numeris. Inueniri debent quatuor numeri deinceps

proportionales minimi in datis rationibus. Inueniantur, vt

priüs, tres numeri G,H ,& I deinceps proportionales minimi

in datis duabus rationibus A ad B,& C ad D, &finueniatur frrop. 17. :

mumcrus K minimus omnium , quos rnenfurare poffunt nu- ***** • . .

meri I, & E; & quoties I metitur ipfum K, toties G numerum

L, atque H numerum M metiatur,& quoties E metirur K,to

ties FipfumN metiatur. Et quoniam numeri G, H, i ipfos L,

M, k equè metiuntur: erunt'g' L, M, K deinceps proportio- £**'**
nales in datis rationibus, vt - pr.1 lib. 9.

funt G, H, I. Similiter,vt E ad A 2 B 3, C 4 D 5, E 6 F 5 --

F, ita erit tandem k ad N, eo G 8 H 1 z I 1 5

quod E, F equè metiuntur ip- L 1 6 M24 K 3o N25

fos K, & N:Vnde L, M, K, N O P. Q_ R. i.

deinceps proportionales erüt -

in datis ratiofiibus A ad B, &C ad D, atque E ad F. Dico iam

numeros L.M, k, N minimos effe in eifdé rationibus. Si enim

hoc verum non cft , fint alijnumeri O, P,Q_R deinceps pro

portionales minimi,in datis rationibus,minores illis. Et quo- h pr.6,iw

hiam A, B minimi funt in fua proportione , ipfi b metientur £'**

aequè O, & P eandem rationem habentes. Quäre B ipsü P me

tictur. Eadem rationeC metietur eundem P. Cùmque B, & i pr. i8.bu

C metiantur numerum P, menfurabit i quoqne H minimus , ιυ.

;T; k illi metiumtur, eundem numerum P. Cùmque +Had I ε par.i.bu

it , vt P ad Q 3permutando m erit I eadem pars ipfiusQ , qug *** pr.

H ipfius P. Cùínque E, & F minimi fint in propörtionèTQaö !£*:?:!*3

Rjmetietur , quöque E eundem Q.Quapropter duo numEri %*?*'*

I,& E metiunturnumerumQ & ideo e £undem Q metietur £«.s.
maior numerus K, qui minimTis faétus fuit onniuni menfu- j.;. -

rabilium ab ipfis 1,& E, quod eft impoffibile : Non ergo alij o prop is.

numeri minöres ipfis L, M, K, N, féd ipfimet, minimi erunt buiui.

deinceps proportionalcs in datis rationibus. Eodem modo

procedendum cft vlterius, fi plures, quàm trcs fuerint datae

proportiones. Et hoc erat faciendnm.

P R O P O S. X XV II. T H E O R. XVII. $tit.
-. . il

Si quotcunque numeri continuè proportionales fuerint, & - -

Primus Poftremi multiplex, autpars fuerit: erit ille multi

plex, vel pars quoque (ecundi.

Zz 2 Sint
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Sint continuè proportionales numeri A, B, C, D, & A ip

fius D multiplex, aut pars fit, vcluti vnitas H pars eft ipfius K,

vel contrà. Dico A ipfius B partem quoquc,aut multìplicem.

- - cffe.Si enim Aneque multiplcx,ne

- A 8 B 16 C32 D 64 que pars conceditúr numeri;B: erit

a def. 3.lib.g E _ F _ M faltem a A partes ipfius B(cùm nu

G N. meri fint commefifurabiles faltem

O ab vnitate). Ponaturque E, fi fieri

H I K8 poteft , conmunis menfura nune

rorü A, & B, & erit E minor, quàm

A , & B, aliàs fi vni eorum gqualis effet,A ipfius B multiplcx,

... aut pars effet , quodnon ponitur. Et quia B ad C, atque Cad

b def8.lib.3 Deft, vt A ad B;É; verò A ipfitis B partes: Igifur & B ip

fius C, atque Calterius D caedem partes erunt, atque A par

tes eft ipfiüs B. Sintque F, & M ipfarum B, C, & D commu

nes mefifurg egdem , qug eft E ipforum numerorum A,& B.

Et quoniam A ipfius E, atque B'É FÉ multiplices

;;;** 1. fun£èrit £E ad F, vt A ad B, feu vt BadC. Pari ratione erit F

dj. „, ad M, vt Bad C, atque GadD; cftge Bipfius Cpartes: Igi

3• ** tur a E ipfius F, ncc non Falterius M egdem partcs erunt ;&

propterea habebunt eafdcm communes menfuras, qug fint

•..;« u, , G, & N. Et .yt Prius • £ftcndefut.QjPfius N Partes, ficiiti E -
partes erat alterius F:Vnde e G,& N habebunt communem

âliquam menfuram, fit illa O. Cùm igitur O metiatur nume

rum G; G verò ipfum E menfurat , atque E metitur nume

£a«.i.li& ; rum A: IgiturfO metitur numerum p9ftremum A. Eadem

ratione qüiaO metitur numerumN, N verò ipfum M,atque

M ipfumiD, metietur quoquc O poftremum D; cùmque hu

meri A, & D habeantOcommunem menfuram( qugminor

erit tam ipfius A , quàm D, vt in principio huius propofitio

nis oftenfum eft) erit A ipfius Dpartes: Faéta auteni fuit H

ad K, vt A ad D: Igitur H ipfius Kpartes erit, vnitas numeri,

vel numerus vnitatis, quod eft impoffibile. Non igitur A ip

fius B partes erit; fed aut multiplex,aut pars neceffitiö.Quód

erat oftendendum.

-

5i; coRoLLARIv M.
- 1 I, -

Colligitur ex hac propofiticne , quòd, fi quotcunque nu

mcri continuè preportionalcs fucrint , & prior neque multi
i

piex»
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plex, neque pars fit fecundi,neque alius quifpiam eiufdem or

dinis multiplex, aut pars erit poftremi. - -

Nam in demonftratione huius propofitionis pofitus fuit

numerus A ipfius B partes tantummodo , & hinc deduximus

A ipfius C, vel A ipfius D,aut B alterius D partes effe;& pro

pterea inter fe nequeunt habere eandé proportionem , quam

vnitas H ad numérum k ; vel contrà rationem , quam habet

numerus H ad vnitatem K. Si enim A verbi gratia ad D ean

dem rationem haberet,quam vnitas Had numerum K,non eß

fet A ipfius Dpartes.Vnde patct propofitum.

Ρ RO P OS. XXVIII. THEO R. XVIII. Hucl. s:

- VllI. , •

Si inter duos numeros medij continua proportione cecide- -

rint numeri, quot inter eos medij cadunt , tot inter alios

candem cum illis rationem habcntes » medijcontinua pro- - -

portione cadent, - ` .

;

Inter duos numeros A , & B cadant medij proportionales

continuè numeri C, D, fitque, vt A ad B,ita E ad F. Dico tot

nedios numeros continuè proportionales reperiri poffe inter -

E, & F, quot inter A, & B. Suniiantur a totidém numeri G,H, ***.*4.bu?

1, k minimi in ratione Aad C, quot funt numeri A,C,D, B: £:,.,erit • ex compofitione ordinata, vtA ad B, fiue vt E ad F, ita ;rr. 19.lib.

G ad k. Cùmque c G, & k fint in- - c pr.* 3.bu

ter fe primi,eo quod funt extremi A 24 C 36 D 54 B 81 i. -

minimorum numerorum: d erunt E 32 L48 M72 F 1o8 d pr. 6. bu;

ipfimet in fua proportione mini- G 8 H 12 I 18 K27 iu .

mi;& ideo e gquè metietur G ip- . . . e pr. 6. bw.

fum E, atque k ipfum F. Fiant ergo Lipfius H, atqueM ip- '*'*

fius Itam multiplices, quàm eft E ipfius G, vel F multiplex

ipfius k : Igitur permutandofvt Gad H, fiue vt A ad C, ita ,

crit E ad L, atque vt H ad l, fiue Cad D, ita erit L ad M ; pa

riterque vt I ad k, fiuc vt Dad B, ita erit M ad F: Quare E, L,

M, Fcontinuè proportionales fiunt , & eius multitudo gqua- · · ·

lis eft multitudini A, C, D, B. Ergo tot medij continuè pro

portionales cadent inter E, & F , quot, inter A , & B. Quod

crat demonftrandum.

f pr. 1 a. gr.

7.lib. 3.

- PRO
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£ucl,9. PROPos. xxix. THEOR. xix.
VIII, . 2. - - * . , , *

Si duo numeri fuerint inter fe primi, quot inter eos medij cö

tinua proportione cadunt, tot inter vtrunque eorum ,&

vnitatem nedii continua proportione cadent.

-

-

-

Intér primos nunieros A,& B cadant C, D medij in conti

, nua proportione, fitque X vnitas. Dico tã inter X,& A,quàm

inter X , & B cadere tot numeros medios proportionales inL

apr.16. ** continua ratione,quot inter A,& B cadunt. inùeniantur a duo

T.... numeri E, F minimi in ratione A ad C, & & fumantur in ea

:£? ** dem proportione tres numeri G, H, I, deinde quatuor K, L,

M,N,quòufque multitudo poftremorum numerorum gqua

.,,.., ,.. jsfit multitudini A. 9; IX, B. Quoniam A, B extremi interfe
iw* • funt primi,erunt : A, C, D, B, njinimi in proportione E ad F;

fed totidem funt K, L, M, N fa&ti in eadem proportione mi

. nimi: Ergo finguli k,L,M, N,gqua

A 8 C 12 D 18 B 27 les funtŠ A, C, D B, fcilicet

JK 8 L 1 2 M 18 N 1 2 k ipfi A, & N gqualis ipfi B ; cùm ,

G4 H 6 I 9 minores minimis dari non poffint.

, E 2 F 3 . . Et quia, vnitas X ad E(vt in c9ftru

- X I &tióne 25. huius diétum eft) eft vt

E ad G, & ita G ad k; erunt X, E,G,

K continuè proportionales.Simili rationeX, F , I, N conti

nuèproportionáles erunt; eitque tam multitudo X, E, G, k,

- quàm X, F, I,N, gqualis multitudini K, L, M, N, vel A, C,

• D, B,yt conftat ex 25.prop.huius. Igitur tot cadent medijcon

•• • ' ' tinuè proportionales inter vnitatem X , & numerum k , feu

- eigquàlefi A ,& inter vnitatem X, & numerum N,fiue fibi

gqualem B, quot inter numeros A, & L cadunt. Et hoc erat

oftcndendum. -

Eucl. ιο• PROPOs. xxx. TH £ o R. xx.

V11I. - - · -

Si ab vnitate duo crdines munerorum cc ntinuè proportiona

- lium fuerint, & naultitudine gquaiiun , quot inter vtrun

que extremum , & vnitatem medijcertinua proportione ,

cadunt, tot inter extremos medij continua proportione ca

dent in rationc, quam habent numeri vnitúti preximi.

^, . *
**- - Intcr
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v.

Inter vnitatem X, & nunerum Acadant medij proportio

nales C, D atque inter X, & Btotidem medijfint proportio

nales E, F. Dico inter A, & B tot medios numeros proportio

nales cadere in eadem ratione Cad E, quot inter A,& X.Vt

vnitas Xad C, ita fiat E adG ;&Gad H, atque F ad L.Quo

niam vt X ad C, ita fupponitur effè C ad D, éftque E adG, vt

Xad C: Igitur a Cad Deft, vt E ad G. Et permütando b vt C a pr 7.llt ;

ad E, ita eft D ad G. Rurfus quoniam Xad C, eft vt E adG, B pr.i* h*.

erit permutando , vt X ad E, ita C adG ; atque vt X ad E*

ita ponitur E ad F: Ergo « Cad Geft,vt E ad F: Et rurfus dper

mutando vt Cad E, ita eft Gad F: Quare tres numeri D, §. F

continuè proportionales funt in ratione C ad E, & funt toti

dem quot funt X, C, D. Deinde quoniam, vt Xad C, ita ex

hypothefi cft D ad A,& vt eadem vnitas Xad eundemau

3.

c pr 7.lib. $

d pr.i s.lib.

mcrum C, ita erat ex conftru£tione G ad H , atque F ad L: ea,/. 3. s.

Igitur eveluti D, G, F proportionales funt continuè, ita eriit pr.7. buiur. .

fpr.1 v. lib.A , H , & L. Tandem quia erat vt X ad C, ita F ad L ;fErgo

`permutandoX ad F erit,vt CadL. * * .*

Rurfus quia , vt X ad E, ita erat F A 27 H 3 6 L 48 B 64.

ad B;erit permutando X ad F,vt E D9 G I 2 F 16

ad B; & propterea g vt C ad E, ita * . . C3 E4

erit Lad B:Q_uare numeriA,H,L . X 1

& B cötinuè proportionales (unt

in ratione Cad E;& eorum multitudo gqualis eft multitudini

X,C,D, A; & fic vlterius fi plures fuerint. Quare inter A,& B

tot medij proportionales cadüt H,& L,quot süt C,& D inter

X, &A ; fiue E, & F intcr X,& B. Quod erat oftendendum.

Plani numeri rationem habent compofitam ex duabusratio

- nibus laterum. Et folid. numeri rationem habcnt compo

firam cx tribus rationibus laterum , & anteccdentia funt

eiufdem plani, aut folidi latera.

• Sit numeius A planus, genitus ex D duétain C, idcft fit v

nitis X ad D, vt … ad A , atque nume- … .

rus B genitus ex duótu H in E. Dico ra- A 6 G 12 Bzo

tionem plani A ad pianum B compofitä C 2 E4

effe ex rationibus C ad E, & D ad H. Sic D 3 H 5

enim anteccdcntia erunt latera eiuf- X 1

dem plani. Fiat E ad G, vt eft vnitas X.

ad D. Et quia cadcm D ducta in C,& E gignit aumgg A,

3•

g def9.®°

pr.7. bwiwf«.,

.

• *. • • -'- ' - - - - - fust*; ;

P R O P O S. X X XI. TH E O R. XXI. VIII, * - '
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apr 7 ba. & G: erit a Â ad G, vt Cad E. Rurfus quia D,& Hduétæ fri

*** • . . eádem E efficiunt G, & B: erit b G ad B,vt D ad H. Habet c ve- *

£;; ;::; rò A ad B proportionem conpofitam ex ratione A ad G, feit

;£,% " Gad E,& ex fatione Gad B,fèu D 3d H, Igitur Proportio A
' ad B componitur ex ratione lateris C ad latus E, & ex ratione

lateris D ad latus H. ; • - f

- Secundò fit A numerus genitus ex du&tutrium laterum C, -

· · · · D, & E, ita vt ex C in D fiat M, atque ex du&tu E in M fiat

A;fitq;pariter B faétusex duétu triü laterü F,G,& H,ita vt fitX

' 'ad G, vt F ad O; atque vt X ad H , ita fiat O ad B. Dico ratio--

aa.,,.s. ngrm AagBg9mpofitam cf£è tribu§ ratigpibus latcrum G
iw. ad F,&Dad G,atque E ad H. Fiat dN ex D in F, & ex duétu

.« E in N fiat R , pariterque cx du

- A 48 R 96 S 16o B I4o &tu E in O fiat S; erit • M ad N,vt

. *

;;:;-*. : . . . M 6. N 1 2 O 2o Cad F, & N ad O erit,vt Dad G;

#%-iu, 2 - F 4 eftquefA ad R, vt M ad N,cùm

D 3 I ; G 5 ex du&tu E in M, & N fiant A, &c

g?r.7.lib.3 E 8 H7 R; igiturg A ad R eft, vt C ad F.

X r . . . Pariratione R ad S erit, vt N ad

-t ' : : i • • • ; ' O, fiue vt D ad G.Tandem quia.

»rr* wiur dug E, & H du&gin eâdem OeííçíüìïS,&B: eiii SadB, vt

ipr. 19.tib. 3 latüs E ad H.Cùmque , proportio A adB componatur ex ra

tionibus A ad R, Råd S, atque Sad B: erit quoque proportio

A ad B compofita ex rationibus C ad F, D ad G, & E ad H ,&

fic vlterius fi plura fuerint latera , producentia numerosA •

& B. Quod erat oftendendum.

- .! '. . . -

£i;us. PROPOS. XXXII. THEOR. Xx II.

• Inter duos numeros quadratos vnus medius proportionalis

cadit, atque inter düos cubos duo numeri mcdijproportio

nales interccdunt in continua proportione laterum.

- Sit primò quadratus numerusA genitus ex multiplicatio

ne latéris C in fe ipfum , atque quadratus numerus B fit gcni

tus ex multiplicatione latefis D in D. Dico inter numerosA ,

& B cadere vnumnumerum medium proportionalem. Repe

a pr, 16. e* riantur a tres numeri M, N, O, continuéproportionales mi

;:;:; nimi in rarione lateris Cad[D. Quoniam b numerusM ad O
pr.i 9. lib* - hab fitä ex rationc M ad N, & N ad

3 • Proportionem nabet compofita ex rationc M ad N ,

- O, eftque MadN, atque NadO, vt latus C ad D: Igitur pro

- portio

i



v * ** IL 1 I B E R VIII. *• 369

--

portio numeriM ad O compofita eft ex , * • .

rationeCad D, & ex altera ratione eiuf- . A 1 6 E 24 B 36. * •. ;,

dena C ad L; Eft verò c proportio numc- C4 D 6 c pr.3 •*ę

ri plani A ad planum B compofita cx ra- M 4. N6 O 9 fa* .

tióne lateris nìultiplicati C in multipli- ' ' ' ' _ I • • • ,
catum D, atque ex ratione lateris multiplicantis C in multi- d . •

plicantem D: Igitur avtM ad O, ita eft A ad B, cadit vero ig; $%;*;*
fer M , &O vnüs medius proportionalis numerus, nempeNā;'iu:

in continua proportione Cad D: Igiture inter A , & B vnus ïí,&….;

nedius proportionalis numerus cadet , qui fit E , in continua pr.i9.lib,£

ratione lateris C, ad D; eruntque propterea A • E • B, conti

nuè proportionakes in ratione Iaterum Cad D.

' Secundò fit A numerus , ubus, genitus ex nultiplicatione

lateris C ter in fe ipfum du&i, pariterque cubus numerus B

genitus fit ex multiplicatione lateris Dter in fe multiplicati.

l)ico inter A, & B duos mediosproportionales numcros ca

dere. Reperiantur fquatuor nufiieriM,N, O, R continuè fpr, 16. *

-

-

.•. *

proportionales minimi in ratio- 24. buist,

me Iatcris Cad D ; Erit g igitur A 64 E96 F 144 B216 gpr.i9.lù.

proportioM ad R triplicata pro- C4 D 6 , 3•

portionisM ad N, fèu C ad D; M 8 N 12 O 18 R 27
ideft compofita erit ex tribus ra- — • • hpt.ss.be*

tionibus láteris Cad D: Eft veròb proportio folidi numeriA ££"**""

ad folidum B compofita ex eifdem rationibus laterum , fcili- ipr.19, lib.

cet ex tribus rationubus lateris Cad D: Igitur i tam propor- j.
tioM ad R,quàm numeri A ad Btriplicata eft eiufdem pro- •

portionis laterisC ad D; ideoque k vt M ad R , ita erit nume- k ser.3. pr*

irus Aad B; fed inter numeros M,& Rduo medij proportio- #2-!i°.3: .

males numeri cadunt , nempe N, & O. Igitur i inter A,&B 1 pr. 29. ba

duo numeri pariter medij continuè projjortionales interce- !':';'?
dent, qui fintE , & F in continua proportione laterisC ad D. pr. 19lib.*.

.Quod erat oftendendum. - - -

- Eucl. 138

C O R O L L A R I V M. Hí*

Hinc deducitur, quòd fi quotlibet numeri

proportionales fuerint, erunt poteftates eiuf- . . X

dem gradus proportionales quoque. Nam fi A B

trium proportionalium numerorum A, B, C D E

fint D, E, F potcftates eiufdemgradus, ideft

aut omnes quadrati,aut cub1,&c.eruntĘtioneβ?
- á á

C

F

d E,

E
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& E ad F duplicatæ, vel triplicatg fim ilium proportionumA
ta% *. pr. ad B,&B adC; &propterea m D, E, F propórtiónales erunt.

49 wv. 3.

{√° P R O PO S. XXXIII. THEO R. XXIII.

Inter duos numerosplanos fimiles vnusmedius numeruspro

ortionalis cadit in continua proportione laterum homo

É Etfi inter duos numeros vnus mediusproportio

nalis cccidcrit: illierunt planinumeri fimiles.

Sint primò duo numeriA& B plani fimiles,ideft A genitus

fit ex multiplicatione laterumC,& D, atque B fit genitus ex

de£1 v.b : multiplicatione laterum Ein F, fitque CadDin eadem pro

£t*** portiöne.quam E habet ad F(fica énim plani numeri fimilles
*•• • erunt). Dico intcr A,&Bvnummedium proportionalem ,

- numerum caderc in continua pro

ib,,.,,, A 6 | G 12 824 Portione laterisCad ciushomologü
sá, íiuí C2 E4 E. Reperiantur • tres numeri M, N,

- D 3 - F 6 & O minimi in continua8$.

- .* M 2 N4 O 8 ne lateris Cad E. Et quia C ad D eft,

' épr 1v.lii , vt E ad F: Ergo c permutando Cad E

d?r. 19.lib. erit, vt Dad F; Et eft aproportionumeriM adO duplicata ,

3• proportionisM ad N, feu duplicata ipfiusCadE, velDadF;

£?*3*-b* atq;proportio e planinumeri A adplanum B compofitaeft ex

£; ,,„,., ***®°; ateris CadE,atque Dad F, {cut duplicata rationisC

3.Ζξ*a£E; Igitur tarn proportio nums;iA33 £3uàmMadQdt;
ÉÉ£* plicata cft eiuficmŠ CadEs& propterea, g vtM .

v?, ,,j,„. ad O, ita erit A adB; cadit auté inter numerosM,&Ovnus

iú, & cor., fmedius proportionalis, nempeN. Igitur* inter numeros A,

fr. 19 lib j. & Bvnüs nicdius proportionalis caditnumcrus, qui fit G in

continua proportione lateris Cad E.

Secundò inter numeros A, & B cadat vnus numerus me

- dius proportionalis G. Dico numeros A, & B fimiles e£

ipr.16. Mw- fe. Reperiantur i duo numeri C, & Eminimi in ratione A ad
■/. G,velGadB: erunt k C,& E primi inter fe; & ideo i gquè me

* pr 6.buiu tientur numeros eandem cum illis rationem habentes ; fcili

bj? * cet totics C ipfum A. metietur , quoties E ipfum G. pariter

**"*'* que toties Cfmenfurabit iptum G3 quoties È metitur B: Vn

cidcmnumcrusE mcnfurabit tam numcrum G , quàm B.

Fiat
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1

Fiat ergo Dtam multiplexvnitatis quàm . _ '

G multiplex eft ipfius E, atque F fiat tam A s G 12 B 1s

multipléx eiufdem vnitatis,quam Bmul- Cz E 3

tiplex eft eiufdem E. Quaproptcr m , vt D4 F 6 , m def.9. &

númerus D, multiplicans ad multiplican- - pr 7* butwt.

tem F, ita erit G ad B; fed vt G ad B, ita eratAad G, atque C £';;ad E erat, vt A ad G: Igitur m vt Cad E,ita erit Dad F.Et quia ? •••.••••

Cad E eft , vt A adG5permutando • GadA erit, vt EadG3 Éá./.;,bu

fed E adG eft, vt vnitas ad numerum D: Igiturvt vnitasad iua.

numerum D, ita erit Cad A. Quare p C,& Derunt latera, cx

quibusĘ; planus numerusA3 pariterque E , & Ferunt

1âtera pIani numieri B. Suntque oftenfà prgdi&ta lateraË

portionalia. Igitur 4 plani numeri A,& Bfimiles inter fc funt, q dof. is.'
Quod erat oftendendum. buuuu.

, ** PR O POS. XXXIV. T H E O R. XXIV. • . 3;;;***

Inter duos numeros folidos inter fe fimiles duo medijpro- -

portionales cadunt in continua proportionc laterum ho- *

… mologorum. Et fi inter duosnumerosduo medij propor

-- tionales ceciderint, erunt illi fimilesfolidi. • - -

• Sint numeri C, D, E fatera numeri folidi A, & ex trium la

iterum F, G, H mültiplicatione producatur numerus folidus

B; fitque vt Cad D, ita Fad G, atque vt D ad E, ita G ad H(fic
enim? folidi A,& B fimiles funt). Dico inter A,& B duos :£: £•

• medios proportionales cadere in proportione continualate

rum homologorum Cad F, vel • •. ; 1 ' .

JDadG, aut E ad H. R£Pgrian- A64 P96 Q144 B 216 »,,.,« e,
itur & quatuor numeri M, N,O, . C z - F 3 ; -

• R'minimi in continua propor- . D4 . ' . G 6 . - - -

tione lateris C ad F. Patet c pro- E 8 - H 12 cpr.i o.lib;

portionemM ad-R triplicatam M 8 N 12 O 18 R 27 3.
-effe vnius rationis M ad N , vel : •

C ad F. ; Eft verò a proportio A adB compofita ex ratio- dpr.3 i.bu*

-nibus laterumC ad F, Dad G, atque E ad H, funtque hg tres '"' : lib

proportiones egdem: Igitur e pröportio A ad B paritèr tri- j!^'*"**

plicata cft ejufdcm rationis C3d f$ & propterea vt M adR • jj,.,,. ,„.

ita erit Aad B. Quare/ inter A, & B dtio mcdijnumeri pro- jî,ej'.., ,

portionales cadcnt nempe P & Q , veluti infer M ,& Rca- pr. 1 9.iib.j.

dunt duo medii Proportionalcs N, & O in ratione Cad F.

- - Aaa 2 QJgre

v *.buiw,
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QuareA , P, Q_B continuè proportionaIes erantin ratione

latèrisCadeiushomologum F. , . . . „ * .

Secundò inter numeros A,& Bcadant duo medij propor

- ' tionales P, & Q. Dico A,& B firmiles folidos numerós effe ,.

gpr.16 bu- Reperianturg dúo numeri E,& H minimi in proportione A
£/*f. ad P: erunt bigitur E,& Hprimi inter fe , & propterea gquè

£? «. : metiéturnumeros eandem cum
fuisr. A 64 P96 Q 144 B216 eis rationem habentes. Vnde ,

I 32 L48 K72 quoties E metitur ipfum A, to

Cg ' F 12 tiesHºmerietur ipfum P ; Simili

: D 4. , * - G6 -. ter toties E, metietur numerum

Ez H 3 P, quoties H menfurat ipfum Q;

· · · .* XI ' , pariterque toties E menfurabit

- numerumQ , quoties H menfii

- ratnumerum B. Fiat igiturvnitas X ad I, vt eft E ad A , atque

, , . . Xad Lfiat, vt E ad P: pariterque X ad k fiat vt E ad Q, Mani

*££££ fèfùííeííiíültiplicaiiteSfiiiiiierosi,L& kcontinuêÊropor.7. baiur. TI. .. • • - - - -.

£, ;;';;. tionales effe jngadem fatione, in quafunt A , P, & Q.Cùm

diur que inter I,& k cadat L medius proportionalis: erunt k I, &

ia,^, ,„„. K numeriplani fimiles;& proptereat duo latera »ex quorum

fiat, multiplicatione generaturnumerus I,qug fintC»& Dpropor

tionaIia erunt duobus lateribus, ex quibus procreatur nume

rus planus K, qug fint F,& G ;eritqüe latus Cadeius homo

Mogiim F, vt DadG, fiue vt I ad L, vel vt A ad P, vel vt E ad

, H. Etquoniam ex mutua multiplicatione trium !aterum_».

C, D, E gignitur numerusA , eo quod ex Cin D efficitur pla

nusnumerus l , atque ex numero E in Iduéto efficitur nume

rus Aspariterque ex mutua nultiplicatione laterumF, G,&

Hprocreaturnumerusfolidiis B jeftque proportio laterisC

th def.ua. ad F, vt Dad G, & vt Ead H ,»fiuie vt A ad P: Igitur m folidi

buiu. numeriA,& B fimiles erunt inter fe.Quod erat oftendendum.

Bach.14.13. . . . P R O P OS. XXXV. TH EO R. XX V.

a6.17.VIII • .' - ' •

Siquadratus numerus quadrati:numeri, vel cubus numerus

cubinumeri multiplex aut pars, vel partestantùm fuerit:

erit quoque latus lateris multiplex, aut pars, vel folummo

• • do partes. Siverò latus lateris multiplex, vel pars, autpar

testantùm fuerit: erit quoque quadratus nunierus quadra

ti» vcl cubus cubi numeri multiplex , aut pars, partefue ,.

- - Sint
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3. SimtprimòA,B duonumeri qùadrati, quorum latera C, D, s • • • •

atque A ipfiusB muhtiplex fit. Dico C ipfiusD multiplicem · · · ·

«ffe, Quoniam a inter numeros quadratos, . . . . . _ …. apr. 3• ba

-A.,& Bvnus mediusproportionalis cadit, A 16 E8 B4 *"• **

«quifit E, atque eft A ad E, & EadB, vt la- C4 D 2 • • .

tùsCad D;& ponitur A multiplex poftre- ^ ..r.. • -

mi B: erit* quoque A mutiplex ßcündi E. QuafgsC ipfius j'****

D gultiplex jugqi}££rit, cùm fit Gad 9. Vt Add£), Jes.u,

- Sint fècundò A,& Bnumqricubi: quorum lateraC, & D; jT* **"*

fitque Anultiplex ipfius B. Dico Cipfius D multiplicem, á}, §.,bas
quòque effe. Namainter numeròs – – tuu .

cubos duo medij proportionales ca- A 64 E 32 F 16 B 8

dunt , qui fint E, F in ratione laterü C4. ... D 2

-C ad D ; ponitur verò A ipfius. B. -

?multiplex: Igitur e erit A ipfiusE ; fiue Cipfius Dmultiplex e pr.v7.bus

-quoqiie. Pari rationes cùmA ipfius B pars fupponituf, fe- iu£,& def£

•quitúr quoque,eadem ratione lätus, Cipfius D partem effe: *3.

-& è conüerio, cùmlatus Cipfius D pars fupponitur, eft quo

-que numerüsA parspoftremi B. , . .'.v ; * . t

: Tandénumerusquadratus A quadrati numeriB,velcubus , • • ;

* ctibi fit tantümodo partes; ideft neque multiplex, neque pars ......
-illius fit. Parirationeinuentis medijs proportionalibtis:É¢ pr.*?.

j$AfecundiE partes tantummödo ;& propterea Cip. “

ius lateris D partes folummodo erit. Etcontra çùm latusC

ipfiusD ngque multiplex, neque pars fupponitur: erit necef- \ . • '

fàriò A ipfiüs fecundi E'parte$ tafitumσάδ ; &ideo erit prior , , .

numerus APoftremi B partes tantummodo. Qugerant ofté- ' ' '

dcnda ...…; i.… ., ,. • * * * ,.;.… *. : : :
· · · · · - ! g ' * * *• : … i, 'o sit . . . . · ' •

“... … PROPOS. XXXVI.,THEOR. XXV I. ;

-' .' .- . ' • • •' ' g' s 12 241duo ef:j;! ; ; - . . •*

“Siab cogem numerQ ad duos.alios;extremos vel adnume- -• , '

' rum , & vnitatcm continuenturgquales multitudincs prg- -

: tioralium numerorjum: inter exiremos totidem medijcö- , , , , ,
« tinua proprtione cadent numeri,io , • . ' * ;

-

- . * •'•

' . ,,. j X , -- - i . . . . _* .

Inter numerum A » & C intercedant medij continua rò- , * * * * *

portioneD& E • atque inter numerum, vel vnitatem B,&

eundgm numerum C totidcm interponantur numeri F, G

medij continua proportione. Dico iiiterA,& Btotnumeros

mcdioscontinua Proportione cadcrc, quot intcrA,&C, vel

- *-* . . inter
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apr. 16. e* {nter B , & C interponuntur. Reperiántur a tres minimi

•* *****. numeri K, L,M in rationé E ad G;i&ratioD ad E, vehe

_,. adC vocetur X, & proportio CadG, vefeifimilisG ad F vo

£?**^'* cetur Z. Et quiás proportio Da3 F componiturex Fafiohi
3• bùsDad C, & Cad F, eftque rario Dad C'duplicata rationis

' c pr. ■9 lib Dad E, feu X,& proportioCadF dtiplicata rationisC ad G,

;£"**T* £u?;£rgo : Proportio DadF cgmpöiiitur ex his rationibus

3o, 1. ». X, X, Z, Z; feif-quòcunqtieordineprediάς proportionesdi

a 1.lib.j. fpohantur , fermper conpöriunt eandem própoftionem: Er

* . • go proportio Dad F conípofita erit ex rationibusX,Z, X, Z;

e pr. 19 lib. ideft ex duabus proportionibus e fimilibus, quarü fingulg ex
3• , ratioiiibusX,Z componuntur ;& propterea proportio Dad.

F duplicata erit ratiófiurfi X, Z; fed E ad G componitur exra

. * — * * — *** tionibus EadC,&Cad G, fcilicct

3 ' *** * A27. O9 P 3 81 ; ex rationibus X,&Z: E rgo D ad F

* . - P #8 N 3 F 2 ; ' proportionem duplicatam habet ra

E 12 G 4 tiofiis E adG yeratautem proportio

- * • ■ • • • • C s . . .i K ad M duplicata rationis E ad G:Er

fcor. 3.pr. gofvt KadM ; ita eft Dad F; cadit

Ζ, • ' ro K9 L 3 M 1 ' Vefò inter K,&M vnusmcditispro

g* ** : … ^._^ … : portionalis L: Igitur ginter D,'& F

... . :vnus fneditis proportionalis cadct. Siniili ratione.initer nu

merosA,& B dùò medij proportionales cadent in rationc E
· ad G; Qu9d erat, &c. • ' , T.

cl •*.*?. - · · · - - - -

£i: *, " . C O R O L L A R I V M. . . . .
— . *

.
-

`· · C· · · · · · · · · · · ι . • . «t • • • - - - -* -* • . - . ' i r… -

Facilè colligitur, quòd fi tres numeri proportionales fùb

rint, at primus fit quädratus , erit tertius quadratus quoque.

Et fi quatuor fiunìeròrum continuè proportionaliuim prior

fit cubus, erit quartus cubus quoque. Namtrium proportio

halitiiia O, N, G, fiG qtiad*átus fúerit, binterponetiir inter

vnitaté B,& numerúGvnusnedius proportionalis F;& idco

; Al.,„. ex hac propofitione inter extremüO&vfitat£Bvnus quog;
iuu. numerüs medius proportivnalis intcrcadet , & propterea!

uadratus erit. Si verò quatuor cótinuè proportionaliü C,E,

k def.1 1. 35, a prior C fuerit cubusk interponcntur inter cubum C,&

burut. vnitatem b duo medijcontinuè,£ÉÉÉÉÉ; , quot nimi

rum inter C, & A interponuntur'. Igitur ex hac propofitionc

1a/., ,.u, inter vnitatem B,& ngnerum A duo mcdii quoque in con

iu* , tinua proportionc cadent; idcoquc* numcrus A. su;UlS§g; •

- - -- R. -

h def. io.bu

iur •
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P R OP OS. XXXV 1 I. THEO R. XXVII. . Eucl »4, a6.

- - - . - - 1 5.»7.VII1

Si duo numeri inter fe eandem rationem habuerint , quam • •

duo numeri quadrati , erunt aut ambo quadrati , autambo

fimiles plani fiumeri ; Et duo numeri pláni fimiles, funt in

ter fe,vt duo numeri quadrati; At numerieâdem rationem

habentes, quam duo cubi numeri , erunt , aut ambo cubi,

aut fimiles numeri (olidi ; Et fi numeri folidi fimiles fue- \

rint, erunt, vt duo cubi numeri.

Sit primò numerus A ad B ineadem ratione, quam habet

numerus quadratusCad quadratum D.Dico A,&Bquadra

tos effe ; autfimiles planos. Qgoniam_» -.

inrer a quadratosTnumerosTC , & D A 8 F I 2 B 18 3/7•*•3^*

vnus medius proportionalis cadit,nem- N 2 O 3 £;; a8•

-pe E; eftque A ad B, vt C ad D: b lgitur C4. E 6 D 9 ÉÉ •

inter A, & Bvnus medius proportiona- - ---.

lis numerus cadet , qui fit F. Quare erunt tres numeri conti- '

snuè propQrtionales Ag F, B,& ideo fi A quadratus cft, * erit ..„„.,:

quoqueB quadratus; fin minùs, derunt A ,& B fimilesnume- 33IJiE.

ri plani. dprop.33•

Secundò fint A , & B fimiles numeri plani, quorum latera buiut.

HomologaN, & O;& fiant C, D quadrata latérum N,& O.

Dico A idB effe, vt C ad D. Quoniam e tam proportio qua- * pr*p. 3*

dratorum C, D,quàm fimilium7planorum A, B duplicatâ eft £***** ..,
rationis laterumN ad O; Ergog A ad B eft, vt CadD. £; 33•

Tertiò fit numerusAadBin eadem ratione, quam habet £m.

cubus numerusC ad cubum D.DicoA, & B effè cubos, vel ÉÉÉÉ
folidos numeros fimiles.Qgoniam * inter duoscubosnume- h prop. 3a;

*r9s C,& D cadunt duo medij proportionales, nempe E, & F; buiu;

eftque Aad B, vt Gad D. i Igituir - prop. aa.

inter A,& B duo medij proportio- A 16 G 24 H 36 B 54 ******

nalcs numeri cadunt, qui fint G,& N z O 3

H; & propterea erunt quatuor nu- C 8 E 12 F 18 D 27

-meri continuè proportionales A, ----

.G, H,B;vnde quíando prior A cubuseft, erit & quoque poftre- **'*'**

musnumerusBcubu§, vel, fàltemA,& B fimiles pianferiiht. §;.'"'*$É fint A.& 8 numeri folidi fimiles, quorum homo- ;£ 34•

19galatera N,&Q,& fiant laterum N, & O Cubi numeri C, í.g.

&D. Dico A ad Bcff& , vt CadD. Quoniam ne tam propor- buini.

- - {1Q
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v.

nprop. 34. tio cuborum numerorum C, D, quam n fimilium folidorum

?**' • . . numerorum A, B triplicata eft eiu(den ratioiiislaterunt Nad
o£;£* O.Ergo o numerus A ad B eandë rationem habet, quam nu

'*"** nyertis cubus C ad humerum cubum D. Qug eränt often
denda; ' ' ' o ' , , : ' . … ,. .

• * • • .i 1 * * * . ; : ' ' *, i , : ... - -

c o R o L L A R I v M.

' Manifeftum eft ; quòd duorum numerorum, fi vterque ,

primus fit , ipfi non erunt inter fe,vt duo numeri quadrati :

- ! Nam fi primus numerusA ad nunerum pri

** A 7 C B 5 mum Bèffet , vt quadratus numerus ad qua

* * D • F • i dratum numerum, faltem ex hac propofitio

rep'33» X 1 . ne numeri A,& Beffent plani fimiles;& ideo

£?04 ; 3 • s inter p eos vnus medius proportionalis cade

- ret, nempe C;Cùmque trium numerorüm proportionaliumr* 4. bu- - - - - - - - - -

$! A, C,-B extremi A,& B fint primi,& ideo q primi inter fe;ca

r prop. 29. det r inter vtrunque eorum , & vnitatemXvnus medius pro

buiu. portionalis numerus D, atque F:& ideo /A, & B numeri

f dJ.io... : quadrati effent ; & propterea menfurabiles à fuis lateribus

*****,.. 15, & F, quod eft abfurdum : erat , enim vterque numerus

*pr* *ii*priniùs. -

#*** PROPos. xxxvIII. THEOR. xxvIII.

Ex multiplicatione duorum planorum numerorüfimilium;

efficitur quadratus numerus. Et duo latera, quadratum_»

efficientiâ, erunt numeri planifimiles. * . .

- - ' • ■ . . , : ,f ' ; -

Sint numeri A, & Bfimiles plani , & exA multiplicato in B

a defro. fiat numerus C. Dico C quadratum effe. Ex A infe fiat a nu

- _

£; „ tigiis quadratus D. Et quia A, multiplicans numeros A,& B

£'7* ** producit numer9s D,& C, & erunt produéti D, & C inter fe,

c prop.. 33. "* multiplicati A, & B; fed c inter A, & B cadit vnus medius

huuu. - * - proportionalis, eo quod funt plani fi

d prop..s. A 6 . H 24 B 96 miles; Ergo d inter D, & C vnus me

huius. * D 36 E 144 C 576 dius proportionalis cadet , qui fit E:

e car prop. , - . Cùnique D, E, C continuè propor

3°.baiu • tionales fint , & prior D quadratus fit, erit , poftremus nume

rus C quadratus quoque.

• Secüdò ex multiplicatione numcriA in Bproducatur qua

- dratus
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-

&attis numerusc. Dic6A,& B fimiles planos effe. Fiatfrur- ££*°*
fus ex A in fe quadratus numerus D. Erit igitur & quadratus :!; 7. hunumerus Dad quadratum C »nempe produéti in eadem pro- £f? •

portione, quani multiplicati A ad B, fed£ inter quadratosD. ,prop. 32•

& öcadit Vnusmcdius proportionalis; Igitur inter A • & B ìììì.

vnus medius proportioìali§ cadet qui fit H;idcoque*numcri 1 pr.37•
A,&Bfinmilés planierunt. Quod erat oftendendum. bwiu*.

- _ • • • -i. T. :.* * * ;, ■ T ,,',,!- ;'; , *; 2 {I -- '

,, . .; . C O R O L L AR I-V M. ( ! * 1. ? -* - ' '

· · · · · · , • . , * * * . •; *,;, . '! ; :: 1 - - -

Conftat numerum produétum ex multiplicatióne duorum ”.quadratorum, quadrãtum effe; eo quodqüadratinumcri Pla* i

niifimiles funt.E. * * • • i • •* • ' •*• •* .•' • '* ;

- . . «. ;' *, • • • r • ,. ; * , , :iti'.'.'

PROPOS. XXXIX. THE

- ^ • ' ; - - - - .. • - - - -

Numcrusprodu&usex multiplicatione cubi numeri in feip- .•••• • •

… füm, vel inalium cubum, erit quoque cubus numerus. Et

-

. . - . Euct. 3. 4.38

»R. xxix *:&**i

: , fi ex multiplicatione alicuius numcri in fe ipfum , yel in- *.

aliquem cúbumnumerum procrcatur numérus;cubus , &c *****: ille cubus crit., ^.. 2 ). •. • **; - •,

- •• - •, -

-: ** ' (!' . ' ' . ': . . • * • • • . · · · T· · · '• • •

1. Sit primò numerus A cubus,& vt vnitas X ad A, ita fiat A ' -

ad B. Dic9 ngmerumBproduétum ex A in fe cubum effe.Sit ,.„.

Clatus cubi A , &• ex Cfiat numerus D; Erit igitur D qua- ; ££?

dratus nuùcriC; ideoque & ex multiplicatione humeri Cin Ę'*
D efficietur numerus cubus A; bunt.

Quare vnutas X,&C s D » A conti- A 8* E 16 F 32 B64 .*

nuè proportionales funt. Eftque , • D4

vnitasX adA , vt numerusAad B; : : . Cz - -

Igitur , inter A, & B duo medij pro- X 1 1 c prop a8;}

portionales E,F cadent , quot;funt , .• • buuur.

numeri C, & Dmedijim continua proportione inter X,& A

yofiti: Cùmque A, E, F, & B continuè proportionales fint, -

itq; prior Afiumerus cubus, erit d quartus Bcubus quoquc. *** ***?'
Secundo ex multiplicatione cubi nu- ç. 36. buiwe

neri A In numerum cubum B fiat nume- A 8 -- B 27

rus C. Dico produ&tun numerumC cu- D 64 C 216 •

bum eflè. Rurfus ex e A cubo in fe ipfiim * . ; d*f. 1 1: .

fiat numcrus ύ: Erit igiturfD cubus: Et quoniam idem nu- É; is

mcrusA multiplicansduos numeros Ay &B efficit duos nu- ï,T
' . Bb b I\1CIOS . -
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gp***uiu meros D&C, eritg produétus numerus DadCvtmultipli

££**?•3** catus Aad multipliçatum B ; fed b inter A,& B duo médij

;;;; ,, gr9portionales cadunt, cùm fint A,& B cubi: Igitur iinter D,

£** &Ccadent quoque duo medij numeri proportionales. Eftq;

ί;',,.,. Prigr numerus D cubus: Quare & poftremusC cubus erit. `

36.buiu,'. … Tertiò ex multiplicatione numeri A in numerum qubum

- * _-* -** B fiatnumerus cubus C. Dico numerum

A 27 B 8 multiplicantem A cubumi quoque efíè,.

1 def.9. is- C 216 D 644 Fiat i fiuuferüs R) ex piultiplicátione cubi
iw . numeti B in fe ipfum. Conftat, ex prima ,

parte, D cubum effe; Et quoniam B multiplicans fe ipíüm,&

smPr•7• bu- numerum A, efficit duos numerosD,& C: erit m Dad C, vt

5. Bad A ; fed m inter duos cubos numeros D, & C duo medij,

%f. 3*• numeri roportionales cadunt: Igitur • inter A,& 3 duo quo

3Ä,.,,, que medjproportionalescãdent:Cùiiique prior B cubus fit:
psil;:T" crit p poftremusA cubus.

* cor prop. - Quartònumerus A s fé ipfüm multiplicans, efficiat nume

36.baiur. rumcubum B. Dico Acubum effe. Fiat qex multiplicatione

314f9.bu- numeriA in B ipfe numerus C;Conftatr numerumiC cubum

5%; cffe , eo quodinter vnitatem, & numerum C duo medij pro

;£iia- portionales cadunt A., &B: Et quia

£,.,.„. . X 1 A 8 B64 C 512 cubus numerus B, multiplicans nu
&au pr. - - - merum A efficit cubum numerum

… -
- . • • * • ■ , • *, i I* }

£act.8.Ix. . _ PRO POS. XL.. TH EO R.

• . - *.p. -'. '1. - , 1.. -

xxx. : · · '•

'

- - - - -
- … + -

Si abvnitate ftierint quotcunque numeri coritinuè propor

tionales,tertiusab vnitate quadratus eft,&vnum intermit

tentes,omnes; quartusautem eft cubus, & duos intermit

• • • tentes,omnes: Septimus verò cubus fimul, & quadratus »

• . & quinque intermittentes,omnes.

Sintab vnitateXquotcunque numeri A, B, C, D, E, F,&c.

continuè proportionales. Dico primò tertium ab vnitate ,

qualis eft B effe quadratum , & vnum intermittentes, omnes,

quales funt D, F, &c. Quoniam, vt vnitas X adlatus A, ita eft

a def. t e A ad B, a erit B numerus quadratus ; Et quoniam tres numeri

;7/;'* B, C, & D continuè proportionales funt ,& eft prior B qua

b co, prop. dratus , b crit pofteriór D quadratus quoque. Similiter F ter

3o. buiui. tius à numerò qnadrato D,erit quoq;quadratus,& fic reliqui
9mnes. -• - - Secundò

-

• C: erit/numerus Acubus. Et hgcomnia oftendenda crant. *

£
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· Secundò dico numertim Cquartum , ' -

ab vnitate cubuii effe, & duo§ intermit-'. X. A 2 B4 C 8 *

têtes,omnes, vt cft numerus F,&c. Quo- - D 16 •* . .'

n1an vt vnitas X ad A, ita eft A ad B, &t * * +a , F 32: .. - - -

ita Bad C, c erit G cubus genitus ex tri-^* ** F 64 M & de£t t.
plici £mtiltiplicatione lateris A; Cùmque.* * * * 'buitur.

inter C;&`F intercedant duo medij proportianales. D, & E, d **''*'?*

fitque prior C oftenfus cubus, aerit quiartus F proportiona- **"**

lis/cubus quoque. - . … i . .; ' , * ~ • •,

Tertiò dico fèptimum ab vnitate veluti eft F,cubum fimul,

& quadratum efle,& fic quirique internaittentes,omnes.Qug

niam e numerus F{eptimus ab vnitate Gitenfuseft quadratus, -

&fimilirerfFcuibus σ{tenfiiseft. Igitur F cubusfifiiui,&qua-Ê bw*

dratus cft. Cqptjnuentur pqftea poft numerum F fex alij fit: íí,ΚΤ

meri contintiô proportioiiales iníéadeùm ratioiié, ifi qua eft X -

ad A, vel A ad B, itá vt inter F, & poftremum M quinque me

dij numeri proportionales intercedant;propterea, quiâM fep- .

timus eft ab ipfo mtrmero F, erit g quadratus» & fimiliter cu- g par. i. &

bus. Quare patct propofitunm.' '• • r ■ -f …i. '<. . » 5 buius pr.
. . • ^ • *. . . . • {}'} « .. i . . •. ; L £. . •'» t .* . ** . ; * * * . * * * * *,*

*•*• * PROPOS. XLI. THEO R. XXXI. … » Eucl. 9. IX.
- 1. :3 ?.:*'. - … -: , :

*

-

e par.t. bu*

Si ab vnitate quotcunqiie numeri continuè proportionales

* ftiérint, & qui eft póft vnitatenì fit quadratiis,erunt reliqui

· omnes quadrati , At fi ille , quìi éft póft vnitatem;fit cubus ,

- reliqui omnes cubi eruht. … … fi ,* . , , ; ' • . . . ;

* - ••' '• ' •'-'•-' ri ; · · · ·:·1: &, i … ; ■ : : :

* Sint ab vnitate X«juotcunque numeri continuè proportio

inales A, B, C, D,E, F, &c. Et primò fit numerus A*proxi- -.., . .

mus vnitati quadrãttis. Dico reliquos oimnes quadratöseffe.

Qgoniam a tértius ab vnitate , vt eft. -
a pr.4o bu

B, & vnum intermittentes,omnes, vt X f A 4 B 16 C64 ***•.

P, & F quadratioftenfi {iint; & poni-> i * , . D 256

tur A quadratus , atqtie tres númeri ; v : I E 1o24

'A, B,Ccontinuè proportionales:Igi- ! (F 3o96

tur b tertitis C quadrattis quoque ,* - b cor. prop.

erit: Similiter E fertius poft quadratum C, erit qúoque qua- 3*. bulw.

dratus , & Gc reliqui omînes quadrati crunt. * *.

Secüdò fit A pròximus vnitati cubus. Dico reliquos omnes

cubos £ffe. Quóniamyt ynitas X ad A, ita eft A ad B: c Igitur c»..,.;,.

ex multiplicatIone ctìbi Ain fe ip(iim efficietur iaviavertis cu- iuiú.

*. - ' B bb 2 • bus
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bus B.Rurfus quianumcrusC quartus proportionalisabvni

tate producitur cx multiplicatione nuiheri A in B, funtque,

á prop. 39. A , & B cubi; Igitur d produótüs C. ;

buiw. X 1 A 8 B64 C 512 cubns quoque érit. Símiliter quia

*" . . . • D4096 - vt vnitasX ad A, ita cft CadD ; e

e pr.8.buiau - E 32768 rite produótum ex fecundo A in.

- , F 262144 • • tertiumCgquale produóto ex vni

- tate X in quartum D 5 propterea ,

fpro numerusD producetur ex multiplicatione cubi nunieri Aim

£* cubum numierum C;&proptereàfdcubuserit. Similiratio
buiu*. - - - - -

- ne numerus E producitur ex multiplicatione cubi nuncri A.

incubumnumerumD;& proptereâ productus E cubus quo;

* qucerit • & fic reliqui omiies. Quare patet propofitum.

Fast.*•.lx.

--- -.

•

-

PRopos. xLii. THEoR. xxxii. *

Si fuerint ab vnitate quotcunque numeri continuè propor

· · · · · · tionales , &vnitati proximus non fit quadratus, neque,

• ,., , : alius vllus quadratus erit prgter tertium ab vnitate ,& v

num intermittentes,omncs. At fi proximus viiitati non fit

• !.. - ' cubus,neque vllus alius prgterquartum ab ymitate,& duos

' intermittentes,omnes,cubus erit.

- -

- - .* - *»

Sint ab vnitate Xquotcunque numeri continuè propor

tionalcs. A, B, C, D, E, F,&c. Et primò, proximus vnitati A,

non fit quadratus. Dico neque alium vllum quadratum efíe

prgter tertium ab vnitate , & vnum intermittentes, omnes.

Si enim hoc verum mon«ft, fit numerus C,fi fieri potcft,qua

a ,,•,.,.. dratus ; Cùmque a numerus B fit quadratus , cùjm tcrtiüs fit

bwiaw, ab vnitate, pariterque D quadratus fit , cùm tertius fit â qua

- dratonumero B, fitquc C ad D » vt A

b pr.v.lib.3 XI A3 B9 C 27 ad B, erit b inuertendo B ad A , vt D ad

- D 81 C : Quare numerus B ad A eandem_*

;.. : ' E 343 propórtioncm habet,quam quadratus

. F 729 numerus Dad quadratum numcrum

c cor.prop. - C, eftque B quadratus ; Igitur • nume

36. **iw, rus A.proximus vnitati,quadratus quoque erit,quod eft com

tra hypothefin: Non igifur numcrtis Cquadratus erit ; & fic

-

- " *

reliqui alij in locis paribus pofiti. .

... Sécundòfit A , proximus ynitatis non cubus. Dico nulium

alium efle cubum præter quartum ab Vnitatc , & duos inter
- a In hlftCIl
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mittententes,omnes, vt funt C, F,&c. Si enim hocverum_»

non eft fit D cubus, fi fieri poteft. Et quia d vt A ad cubum d ver. 3. pr.

numcrum C, ita cft D adF(cùm inter eos finguli medij pro- !?"*íì •

portionales ii\tercedant) habebit e inuertendo cubus C ad ***?"**

A eandem propQrtionem , quam cubus numerus F ad cu- p,,,, „.

bum numerumD;& proptereafnumerus A vmitati proximus ;; }. 36,

cubus quoque erit , quod eft contra hypotfin: Non igitur nu- íúíT°

merusD cubus erit. Eadem ratione nullus alius numerus cu

bus erit preter eos, qui in locis determinatis collocati funt.

Qu9d eratoftendendendum.
-

. - .

j . ;. PR O P OS. XLIII. THEOR. XXXIII. Eucl. 1 1. e*,

- 1 *. 1X.

Si ab vnitate quotcunque numeri continuè proportionales

fuerint ; vnitas & quilibet minor gquè metientur numeros

maiores gquè remotos; & quilibet primus numerus poftre

mum metiens, etiäeum,qui vnitatiproximus eft,metietur,

-. .*, • . • • - - - * - *.

a Sint ab vnitate X quotcunque numeri continuè propor

tionales A, B, C, lO, E, F. Dicò primùm quemlibet minorem

tnumerum B eandem partem effe numeri maioris F atque

•ft vnitas pars numeri D gquè rccedentis ab ca. Quoniam a ex a prop. 19.

compofitione ordinata , vt eft X ad D: ita eft B adTF, propte- lib.;.

. rea quod vtrgqug prQportiones quadruplicatg funt fimpli

.cium proportionumC ad D, vel Xad A,& eft vnitas nunieri

D pars: Jgitur b B ipfius F eadem pars erit, ac eft vnitas X b def8 iib.

ipfius D. Qgoderat oftendendum.',., , , . . - 3•

» Secundò primus numerus H metiatur vltimum F. Dico H -

ipfum A metiri. Si enim hoc verum non eft,erit , H ad Apri- $£*****

iiìus, $ili, H primu$ numerus fupponatur: Cùmque 4 Bfiat ';;, 4.
ex multiplicatione A in fe,eo quòd l • • 9.

; … io.buius.

eft vt X id A, ita Aad G, erit et$ ad. X 1 A6 B 36 C216 , Ἀ.

H primitis. Et quia ambo A , & B , H 3 ; 'D 1296 buius.

funt ad numerum H primi, fatque , • , , , E 8776 faef 9. &
C fit ex duótu A in B,eo quod eft vt . F 526 S 6 r ■ .batur.

'X ad A , ita B ad C ; Igitur g C ad H . ! g£f *.

Prinitis cft quoque : Cii.mque duo numeri A, & Cad ipfum , .
: · · · · - - - - - - pr. 8. bu :

|H primi fint , & d gignitur fìumerus D ex multiplicatione A |j'. -

in C, eg qu9d X ad A eit, vt C ad D: IgiturH ad ipfum D pri- icon. pr. 4.

mus cft;eadem ratione H Primus erit àd£&ad F. Quare fhti- buiu*', `
- • . ' . * * - 1\\C{tlS
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merusHipfum F non metitur, quod eft contra hypothefin.

Et propterea H ipfum A metietur.Vt propofitumiÉ • '

sati.ss. Ix PROPos. xLiv. THEOR. xxxiv. ,
- - - -

---- • • -* * *.

- -

-

-

• • • - - - - -

' Si ab vnitate quotcunque numeri continuè proportionales

fùerint , atque numerus poft vnitatem primus fit , maxi

mum nulius alius metietur prgter eos, qui funtin eadem

continua proportionalitate. -

• • i . • • • • '• - - - ' …

• Sint ab vnitateX quotcunque numeri A, B, C,D continuè

proportionales,quorum A proximus vnitati fit numerus pri
*. * '. . - - - -- - - - - nnus.IDico nullú aliü iîumerü

• • • X 1 A $ B 25 C I 25 D 625 prgter A, B, C mctiri maxi

*. F H G E mum D.Si enim hoc verum

-
- -

- - - - non cft , metiatur ipfum D

alius nunerus E prgter ipfos A, B, C; & primo loco patet,

quòd munerus E non cft primus , aliâs cùm metiatur extre

a prop.43. mum D a metictur quoque numerum primum A vnita

büiui. . ti proximum, quod eft impoffibile ; Erit igitur Enoh primus

b pr.4 *** & propterea + eum menfufabit aliquis priùus numerás, hic

j.,„,,yerò alius non erir,quàm A;Nam cùm E metiatur extremum

ää;?;? 1),alius primus numierus, qui ponitur menfura ipfius E,. mc.

buuut, furabit quoque extremum D, & d propterea ipfum prinum

A proximum vnitati , quod eft impoflibile ; Vnde conftat,

quód quilibet numerüs, dimetiensmaximum quotcunque ,

iiumerorùm ab vnitate continuè proportionaliuim , quoruni

proximus vnitati fit primus,multiplex erit necefTariò humcri,

qui vnitati fuccedit. Poftea quoties E metitur ipfum D,toties

.a.;,. bu. vnitas mctiatur numerum G. Quare idem numerus D £ffi
iur. cietur ex multiplicatione e A in u,& cx G in E: Ergo/ vt A ad

f pr.8.buiu G, ita eft E ad C; Et quiag vt X ad G,ita erat E ad D,erit • per

g ae/.9 b* mutando , vl Xad E, ita G ad D, fed vnitas X metitur ipfum

Ę. u. E:1gitur G metitur ipfum D;& propterea (vt prius oftemum

5 P^**"* cftíe numero Eycrit G multiplexipfius À;efat utem, vt A

s. ad G; ita E ad C; Igitur E metitur quoque numerum C. Rur

fus quotics E metitur nunerum C, toties vnitas X metiatur

H ; Vnde (vt antea dictum eft ) H mctietur ipfum C, & mul

tiplcx erit ipfius A.Cumque idem nutmertis C fiat ex ductu A

iii B, atque ex mltiplicatione H in E, i erit vt A ad H, ita E ad

B; fed a mcnfurabat ipfùm H ; Quare E nacn{urabit quoque

* - - Imll1l1v

i pr.8.huiu
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numerum B: Tandem quoties E metitur B,totiesXmetiatur

ipfùm F;Vnde, vt prius F menfurabit numerü B,& multiplex.

erit ipfius A.Etquia idem numerusBprocreatur ex duótu Ein

P, atque ex duétu A in fe ipfumk erit vt A ad F, ita E ad A ; k pr. 9. $w*

Sed A metitur ipfum F: Igitur E metitur ipfum A, maior mi- i**•

morem numerum primum,quod eft impóffibilc.Quapropter

nullusalius numerus prgter A, B, C menfurabit maximum

numerumD. Qu9derat oftendendum. ' ?

pRo Pos. xLv. T H EoR. xxxv. - sash;1ix

Sitres numeri continuè proportionales minimi fuerint om

* nium cum ipfis eandem rationem habentium, duo quilibet

, fimul fumpti ad reliquum primi erunt. - • ' '

- Sint tresnumeri A, B, C continuè proportionales minimi

omnium cum eiseandem rationem habentium. Dico primo

loco A, & B fimul fumptosad ipfumCprimoseffe. Reperiá

tu£e dgg numeri D,& É minimi in rätione A ad B, aut B 1'! 16.

ad C,& fiat F gqualis D, & E fimul fumptis,atqueG fit qua-“

dratum ipfius F. Manifeftum eft (ex ijs, qug di&ta funt in pro

pofitione 24& 25 huius)vnitatem XadD effe, vt D ad A, &

vt Xad D, 1ta effe E ad B, atque vt Xael E, ita effe E ad C& D b prop. 1%
ad B. Vnde conftat quod, & vt vnitas Xad D, ita funt D,& E ?,?; p. 1!«

fímul, ideft F, ad A ;& B fimul. Et quoniam D ,& E minimi £«. bu:

{ùnt in £ua proportione, erunt c inter fe primi; ideQque d D,& iì,. -

3E fimulfumpti,ideft F ad ipfum Eprimus crit. Eftverò D ad ápr. 3, bpt

£etiam primus: Igitur D,& F primi funt . . . . . . iu* • , -;

ad eundém numérum E: Vnde e produ- A 9 B 12 C 16 *?£*?. 33*

êtusex D in F ,ideft A vnâ cum B, primi D 3 E4 #!

erunt ad produétum ex Ein fe ipsü , ideo- X 1 ara-.

quenumerus C, primus erit ad aggrega- F 7 . ,

*um ex A, & B. Dico fecundò duósextre- . . G49 •, •,

mos a ,& C, fimul££'; , ad ipfum B. //r. 3. Mu.

internacdium primoseffe. QuoniamD,&Eprimi funt inter !!:,,„,
fe: Ergofeorum fumma F ad quenlibet ipforum D,vel Epri- Ég.: -ma eft: Igiturg produétum ex D in E , fcilicet numerus B,pri- Â. •

ImuS$ erit ad G produétum ex F in fe ipfum. Et quia,vt í cor.pr.m*

diétuím eft,Xad D eft, vt F ad fummam A, B,& vtXad E, ita iib.3.

eft F ad fummamBC: Ergo b vt X adDfimulcum E, ideft ad i pr.t gr 4:

F,ita cft F ad A,B,vnà cumB,C.Quare , numcrusGprodu&us lib.$.

€X . .
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ex F in fe ipfum gqualis eft A,&Cvnà cum duplo interme

dij B: Igitur A,&C vnà cum duplo ipfius B,primi erunt adnu

merum B, ficuti B, & G primi erant; & k eorum differentia_,

1. pr.3. bu- nimirum fumma numerorum A, C, & Bprima erit ad nume

âa* • rum B: & rurfus horum differentia , fcilicet numeriA, & C,

fimul fumpti, ad ipfum Bprimi erunt. Quod erat propofitum.

C O R O. L L A R I V. M.

* Patet ex hac propofitione numerü quadratum maioris late

ris fuperare quadratum lateris minoris, & exceffum gqualem

effe quadratô differentiæ laterum cum duplo medij propor

tionális inter duos quadratos ex differentia, & ex minori Iate

re fa&tos.Nam quadratus G lateris maioris Fgqualis fuit qua

dratis A, Ccum duplo medij proportionalis B : ergo exceffus

quadratiG maioris lateris F fupra quadratum A ex latere mi

nori D , gqualis eft quadrato Cex d.fferentia E cum duploip

fiusBmedijproportionalis inter A, &C.

s c h o 1 1 r M.

Non erit difficile ex hac propofitione reperiremumerum quadratum •,

cuius duæporliones, aut yma tantùm, aut neutra fit numerus quadratus.

- Tr.mò fumatur quilibet numerus quadratus

, , _ E 25 . . . . impar.4, & /eceiur um duas portuonès c, D v.

, … R 8 S 17 - . mitate interfe differentes, & 1 fiat E quadratus

& aefto.hu- 1. A 9. H 16O4N 1 ipfius c , & H quadratus ipfius D. Dico qua

iuu . • • C 5 D4 A I dratos.4, & H £quales effe quadrato E. Fuae

m de/ 9. ' ; , . * . • vnitatis X quadratus N , qui omitas erit, m c%

buiur. fiat produäus ex X in D, fitque 0,qui æqualis erit numero D. n Qgomiam

Å;*** quaàratus ex Jumma vmii.is x,& Dæqualis est quadratis N ,&H ,

- cum auplo produéii O 3 eftque C «qualis jummæ X, D : Ergo quadratus E

. «qualis eft quadratis N» H cum aupio produét, O ; qi »α ό ymitas N, feu

*** * * *, X cum dupio mumeri 0, Jeu D æqualis mumeris C , & D, ideft muniero 4:

` ' Ergo qtttdratus E £4uaiis eft quaaratis H, & J4.

ę. ' - Secundò iumeru$ R. deficiât ab J4 »mitate , & numerus S excedat Hr

* * ' vnitate. Pitet numeros R, S gquales effe duobus numeris quadratis J£,

o cor.pr. 45 °H. Dico R, S mom eße numcros quadratos. Si enim, quat.rat, effènt o »

buuut. mitts , quae eft differeiitia quadratórum.* , & Rfine H , &- S gqualis ef

- ' fct, mc aùm quadratovnitatis » fcd ctiam duplo numcri m.cdif p) oportuo

· · · · & malis inter vaçtatem » & mimorem numerum, quadratuin , qi:ea Ji im

po(fibilc-». - Tertiò
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r rertiò fumatur quilibet p mumerus primus ex pr. Ar,

impar J4, qui quadratus mon erit , q càm à nul- E 1 6 V*/w/. d

lo lateremumerus primus metiri poffit ; & fi- A 7 H 9O 3 N 1 $;',;,!/.

άa r eadem conftri&iiowe, erit eadem ratione • C4 D 3 ' X 1 ' rÄύ

quadratus numerus E £qualis quadrato nume- ' ' • : ' ^ , iä/:»•ι. '

ro H, &- mon quadrato.4. , ! ' • • • • •

PROPOS. XLVI. THEOR. XXX VI. £;:**

' 34. IX.

Quilibet numerus à binario duplus,pariter par eft tantium. Et

fi dimidium imparê habuerit, pariter impar eft tantùm. Et

fi dimidium habuerit parenm,& non fuerit à binario duplus,

Pariter par,& pariter impar erit.

Primò fint quotcumque numeri A, B, C,D à binario A du

pli. Dico quefimlibct córum Ceffe pariter paré tantùm.Quo

niam A, B, C, D funt ab vnitate X continuè proportionales, .

&A vnitati proximus, primus numerus eft (cùm binarius ab

-vnitate tantùm mctiatur): Igi

tur a nullus alius numerus prae- X 1 A 2 B 4 C 8 D 16 , 3prep•***

ter ipfos A,B,C metietur quiem- #»iu. . .

libet ipforum, vt C: Sintque b omnes A, B, C, D pares: 'f^****

Ergo tantummodo par numerus per parem numerum me- £r5. v$

tietur numerum C; ideoque c quilibet ipforum C pariter par í. -

cft tantùm. -

Secundò numeri A fit femiflis B impar , & C fit binarius,

ita vt d impar B metiatur A per parem C. Dico A effe tantùm da/«.bas

pariter imparem. Si enim hoc verum non eft, iu .

crit quoque numerus A pariter par. e Quare D E , e def.3. ba
numerum A metietur aliquis par numerTis ID A Io f^4/.

per alium numerum parem E: Ergo fex mul- B 6 Cz ££r*.
-

tiplicationc D in E fit numerus A;fed idcn) A

£$'; cx B{nC: Ergo 3 vt Dad B, ita erit Cad E ; fed „,,. g.,„:inariusC neccflàriò pars cft , & metitur parem numerum E É • v •- --

{co qtiod par nuncrtis cft aggrcgatum piuriú binariorum): hae/ 3. &

Igitur Par numerus l) ipfiimi L iuiparenînctitur aliquotics, 4. buat,

quod cit impofiib.le. Quarc numérus A tantummodo cft pa

ritcr inipar.

Tcrtio fit numerus A par , cuius dimidium B fit par , & A

non fit à binari9 duplus.lDico A pariter parcm cflè,& paritcr

imparem. Fiat binarius l) ad vnitatem §. vtA ad citis fcnit.

- - C c c [cum B. .
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idef. 9. Ma* fem B.Igituri ex multiplicatione paris D in parem Befficitur
iar. A,&k propterea A pariter par erit. Poftea fit C femiffis ip

k def.3.ba- I, fius B,& fic vlterius , peruenietur tãdem adim
f{4f. A 2o E 4 parem numerum , aliâs non effet A à binario

B 1o D z non duplus; Sit iam C numerus impar, & fiat E

C 5 X 1 duplus ipfius D, & fic vlterius, quoufque inué

ti termini X, D, E tot fint, quot funt númeri C,

pr. 19. lib. B, A,funtque tam hi,quàm illi fucceffiuè in propQrtionc fub

;"'* " dupla: Ergo, vt vnitas x ad E; ita eft C adA ; ideoque m ex

3, a./,.,.. mültiplicatione numeri C in E progr$atur numerusA , eft:
iuu. que Epar, cum fit àbinario duplus, &C erat impar. Ergo A

n de/.4.ba- , genitus ex pari E in imparcm C; erit n quoque pariter impar.

ju* • Qug erant oftendenda. . . . ' - - - -

7!ucl.vr.sa S C H O L I V 7M.

a 3 a 4. ■ ■.

26. 27. a8.

;,,£:. Decem propofitiones à vigefima ad trigefimam libri nomi facile ex
ditiis colligi poffunt. Nam fip tres numeri componantur, aut multipli

• def g.bu- centur , aut alter ab altero tollatur, pares numeri efficientur , càm opa

iw . res omnes à binario menfurentur ; Et fi pari numero addatur, vel aufé

P def* w ratur impar,compofitump,aut refiduum impar erit;at fi ab impare tolla

4. fuiur, tur, vel ei addatur impar, efficietur par, eo quod duo impares excedunt

duos mumeros pares duabus vnitatibus , fcilicet bimario, fcupari. Tam

dem impar mumcrus , multiplicams imparem, efficit numerum imparem ,

eo quod multitudo numerorum imparium multiplicatorum excedit toti

dem numeros pares tot »mitatibus, quot funt ipfì mumeri multiplicati ;

Sed numeri multiplicati imparem multitudinem componunt. Igitur pro

dubium,prater pares numeros,habct etiam imparem ; & propterea totus

impar erit. :

PRopos. XLVI I. THEOR. xxxv II.

Aucl. 35.IX. -

Si fint quotcunque numeri continuè proportionales, quo

rum prior fit ómnium minimus, erit differentia primi , &

fecundi ad primum, vt differentia minimi,& maximi ad

omnes maximum prgcedentes.

Sint continuè proportionales numeri A, B, C& D, quo

runmmaximusfitD& minimusA , fitquc exccffus fecundi B

fupra
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fupra A numerus E,& exeeffus tertij

Cíupra fecunduni B fit H, atque G . E 6 H 1 8 G 34

fit exceffus maximi D fiupra C,& fiat A 3 B 9 C 27 D 8 r

F gqualis ipfis E,H,G,fimul fumptis; F 7 s

pâtêt excéffum nmaximi D fupra mi- - -

fiimum A cqualem effe numeris E, H, G, fimul fumptis, fiue

numero F. Dico numerum E ad A eandem rationem habere,

quam F ad numeros C,B,A, fimul fumptos.Quoniam inuer

tendo a D ad C eandcm rationem habet , quàm Cad B,& *»r.9 lib.3

quam B ad A; erit & diuidendo duorum D, Cdifferentia G, ad b pr. 13.!ib.

C, vt H differentia duorum C , Bad B, & vt differentia E ad 3: … ..

Ἀ?& $6ÉÉÉÉÉÉÉcêáéïíé§ç,H, Efiriiùí, idefîFáíô€$ $******

<confequentes C, B, A fimul fumptos, eandem rationem ha- **

bebunt, quam vnus Ead vnumA. Qu9d erat propofitum. ;
-f : . ' . . f ' ; . . t • • ' ' • • ' ' ' ' . . . . . . - ': : :. ■ , !

v

• . • • . * - - -{ ' · · · · · · - * * v.

· · · * _ … . . . .', 1 1 • i ■ •;; , , , ' '

.. . . PRO POS. xLvIII. PR OBL. x i. ,i: , '.' Eutijs.Ix.

. . * * * * : »* • • • • • • , , , : · · · I.•) ^ ; . *j r, r ■ r A ; - y . ': ** j • i **• _ • • i

, , '

• ^

• i

-;
-

-{• •*• • • • • , 2 , t. ** t* , , '., • • • ' -' ; ; ; , , ,

'Numerum reperire,quicqualis fit omnibus partibus eius fi

– n.ul fumptis.Vocctur talis nuinierus Pcrfe&us. . . . …. • • .
.• *: • . '. ^ 7. '"-* * * • • • j. ** , *• 1 i • ;i ^** . i:. ..*■ .. ; \. I, . -

- Ponantur ab vnitate Xtot numeri A, B, C,D in proportio

ne dupla , quoufque ex omnibus fimul'firrnptis cómponatur .

numerus E, quifit primus ,& vt Xad D, ita fiat E ad F. Dico
I. numerum F gqualern efle onìnibus partibus eius, ideft gquâ

I. Heir effe vnitáti , & alijs omnibus nuimeris, qui ipfüm Fmien- . . . .

furare poffiint. Quotfunt nuneri A, B, C,D,tot numerifiant ,

ab E in dupla proportione, fintqüe E, G, H, 1. Et quia A, B,

C, Deandem rationeni habent,'qùàm E,G,H,I erit ex a com- a pr. 19.lib.

P9fitione Qrdinata, vt A ad 1), ità E ad I; erat atitem vt Xad 3. -

D; ita Ead F: Igitur &vt Xad eius dupliim A ita erit I fubdu- Ppr. •i lié

fus numeri F. Juare E, G, H, 1,F deinceps dupli funt.Detra- *

hatur ex G fecundo prior numerus E, fitque exceffus M,qui

ęqualis erit ipfi E, propterea quod G ponitur duplus ipfius E;

pariterque ex poftremio F detrahattir prior nùìmerus E; fit

uc cxceflus N: igirur c vt M ad E,ita erit N ad numeros E,
G, H, I, fingu] fuijptos: EftqueM gqualis E: Igitur aN ;qua- Ér 47.bu3

e lis cft ipfis E, G, H, Ifimul fumptis: Erat autem E gqualis ip- £, , pr.

* - - Ccc z . fisX, 1•.ub.iíT

* -

;

;]
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fis X, A, B,C, D: Ergo duo numeíí

X I. E3 1 fimul fumpti N, & E, ideft numerus

M 3 I F æqualis erit omnibusX, A, B, C,

A 2 G 62 D, E, G,H,I fimul fumptis: Cumque

• pr.ns h&.3 R vt Xad D, ita fit E ad F,erit e permu

B4. H 124. tando, vt vnitasX ad E, ita D ad F;&

£cer pr. 7. . O proptereafD, atque adeo g reliquæ

buius . Cs I 248 omneseiuspartes X, A,B,C metien

g4* i.lib.3. N461 tur numerum F. Poftea quia I meti

D 16 F496 tur ipfum F, cùm fit emiis femißis,

h ar.i.lib. 3 metientur , quoque reliqui H, G, E deinceps fùbdupli eup

““' dem numeruim F: Quapropter vnitasX, & finguli numeri A,

* B,C, D, E, G, H, I Inetientur numerum F. Dico iam quòd

nullus alius numerus, prgter A, B, C, 1), E, G. H, I, metitiir ip

de 9 . bu- fum numerum F. P(jatur numerus O, qui fit quglibet meh

£, ** ** fura numeri F,& vt Q ad F, ita fiat vnitas X ad R ; * Quare

j idem numerus F efficitur ex multiplicatione numeri E in D,

1. p, g.ba;u, atque ex multiplicati©ne R in O: Igitur k vt E ad R, ita erit

i;ro, 44. O ád D; fedD non méfuratur nifi â numeris A, ''»C, eo quod
buius binarius A vnitati proximus pri- mus eft , ergo O diuerfùs ab

m4f8•lib. ipfis A, B, C, non metitur D; & m ideo £ non metietur ipfum

Hor. »iu* Cumque numerus E fit primus, erit m quoque ad ipfùm R

£,primus;& idcg • E. R in fiià Prgpogonc mifiinii crunt, &
°*"***" propterea, toties Emetieturipfüm O, quoties R menfurat

siip(ùm D;Sednunerü D nullus alius menfurare poteft præter

aliquem prgcedentium A,B, C, vt diétum eft: igitur munerus

R gqualiserit,aut ipfi A;vel B,vel C: Ponatur ergo R. gqualis

p pr.19.ii, § !°°° B. Et quia vt B fiugRadDtertium proportionálem,

£';;';j;: ita p eft E ad H, cùmtam illg , quam hg Proportiones duplæ

£3• , fint: Eftque q permutando vt Rad D, ita EâdO ; Igitur r hti

jr.4.uib.3. merus Oa:qualis eft ipfi H. Quaproptcr quilibet numerus O,

dimetiens nümerum F diuerfuseffe non poteft ab ipfis A, B,

C, D, E, H, I: & propterea numerus F tantummodo menfii

- ratur à numeris A, B, C, D, E, G, H. i ;j?'j nunierus F3

qualisvnitatiX, &9mnibus numeris A, B, C, D, E, G, H, I.

Jgitur patet propofitum. Vocctur numerus F , fupradiéta le

gc conflatus, numcrus Pcrfcctus.

Finis Libri oétaui.
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Bud. X;.

N O N V S.

Poft expofitionem elementorum Arithmetices confide

rantur in hoc poftremo libro fymmetrig quantitatum , quæ

obfcurè abaliquibus, ab omnibus veròper quam prolixè ex

pofitg fuerunt , & methodo non vniuerfali ; Nam agunt

tantummodo de commenfurabilitate, & incommenfurabili

tate linearum, & fuperficierum planarum; at ego compen*

diosè hanc mathematices partem reddo vniuerfaliorem; Si

quidem cuilibet quantitatis generi conuenirc cafdem pro

prietates oftendo.

D E F I N I T I O N E S.

* • a * I.

Si fuerint tres quãtitates eiufdemgeneris,& vt prima (qu£

locum vnitatis habeat) eft ad fecundam, ita fiât tertiaad

Aquartam , vocabitur quarta proportionalis: Produétum cx

{ecunda in tertiam.

'. - - I I. - , • .

s Et fi fuerint dug quantitates, & quam proportionem ha

bet prinma (qug vt vnitas vfurpetur) ad fécufidam , ita fit fe

cunda ad teftiám , vocabitur tertia proportiorialis Quadra

tum ipfius fecundg, aut Potentia, ve|Quiantitas quadrata. Et

fccunda vocetur Latus prgdi&g quadraf; quantitatis. -

Francifcus Maurolycus Meffàmenfis, qui praecedcntifæculo Mathema- '

ticas fcientias , barbarie corruptas,fuo priftino nitori primus omnium re

ftituit,præter alia ingcniofiffimia eius imiiemta, hanc partem, quæ de quan

titatibus a/ymmetris agit, mirificè ampliauit,& præcipue ánimadüertit

operationcs numericas adaptari poffc quibuslibet quantitatibus eiufdem

gencris , fiue commenfurabilibus , fìue non : Tanti igitur viri ve$tigia fe- • , ,

£tando conabor breuiori,& clariori methodo partem hanc Mathematices

pro viribus illuflrarc. Itaquc licct numeri plani eafdem paffiones habere

videantur, quas h.ibcmt fuperficics plang ye£fangulæ, nihilomimus valde

differunt intcrfe. Nam pltmi numeri R , &- Hgeniti ex D duéta in J4&

b, habcnt altitudinem communcm, D » &- baJes eorum funt.4 » &iì&
- ¢ft '
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à pr.7.lib.s eji a planus nnmerus R ad planum H , vt bafis J4 ad bafim B, &boe

b pr y iib.4 etiam, b verificatur in fuperficiebus retiamgu

c dcf9 lib.s R 1 3 H 2o lis ; fed differumt , quia c vmitas Xad altitudi

A 3 B4 nem , feu multiplicantem D habet proportio

5 mcm aliquam,&- eamdem,quam bafìs, feu mul

• X 1 tiplicatus mumerusύ ad planum, feu produ

' . {fum numerum R ; hoc autem in fuperficiebus

re&fangulis locum mom habet ; Nam neque punétum adaltitudinem D,me

que bafis A ad fuperficiem Rproportionem habere potefi »llam : Itaque

................, in mumeris »mitas , altitudo , bafis , &• plamum funt

1RJj) H : eiufdem generis , ideft funt omnes#! linea

- j res. rnde colligitur, qu ò d in quibuslibet quantitati

d def. 7.lib.3 *-*-*-* bus eiufdem generis »fum habere potcft operatio ama

“° loga multiplicationi ; Propterea quod d quælibet proportio duarum quã

titatum ciufdem generis, vt motuum , ve! temporum, &c. ef commenfu

rabilis aut incommenfurabilis, primam duo mumeri, fecundam du£ re£fae

• def*.** limeæ ea primere poffunt, vt fi pondus ponderis partes fùcmit e reperiri

pr.**.*** pofiint duo numeíi eandem proportioném habentes, &è conuerfò com

f ax. v. lib iminis menfura duorum ponderum multiplicata dabit terminum /egun
3 ÉÉÉ ;, dum proportionis : atfifierit mcommenfurabilis fqualibet re£ta lineæ

lib. 4. ad iliquam aliam eandem proportionem habebit , & ideo quælibet pro

portio duorum ponderum dcclarari, & exponi poteft in duabus reíiis li

meis, & fic vt pondus ad pondus ita intelligi, aut pomi poteft quglibet re

tta linea ad aliam reëiam lincam , & è comuer/o. Itaque fi fuerint tres

quantitates Jae, B, c eiufdém generis, fiue fint magnitudines $ fiue »
inttus,aiittempora ,&c.&, jytā£; ita ponatur c ad quartam pro

* * * * . .> !• - • '; rtionalem D ; J^ocatur ' D. quamtitas

A, B, _c_, , Pl. Ë,%??',%%£?

: -, ,_, ,— tur Latera prodiêii D. Si verò fiat, vt v£
. [A] | c ] T) | ad B, ita B ad D: vocabitur tertia pro

— . portionalis D quantitas Quadrata Sfeu

£uadratum abfolutè, & B erit eius latus. Ităque hæ operationes funt

analogæ multiplicationi mumerorum ; Nam J4 tenet locum pnitatis,B ló

tum mtiltiplicamtis , feu altitudinis , &- C locum multiplicati, feu bafis ,

. &- D ricem gerit plami multiplicati. Tandcm amimaduertendum ef mo

£?***'*•' mine grádräti alicuius line£intelligi debere g fuperficiem quadratam •,

fupra definitam; „At quando dicitur quantitatis Qgadratum tumc propriè

fignificatur quantitt$ amaloga quadrato, fiuc tertia proportiomalis im bac

definitione cxpofita:,At generaliter momem quantitatis quadrate P/ur

pabitur im vtraque fignificatione, & comprehendet, medììm fuperficiem

plinam quadratam , fcd etiam quantitatem quadratam ;& momen Pro

* _. d;.&fi

-r

-

-

-

*
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.Commenfurabiles ; fi verò b nulla menfura communis

reperiri potefl ipfarum.ae , &• B : vocentur.ae , &• B A-*-*-*

longitudine Incommenfurabiles. Si poftea quadrati

ex J£, & quadrati ex B reperiri poteft aliqua com

-mumis menfura , que fit quadratum ex C: Tumc vo- c.'fura , qu£ fit q - A. L]

du&i duarum quantitatum fìgnificabit, nedùm parallelcgrammum re

£fangulum , fed etiam quartam quantitatem proportiomalem D paulò an

te definitam ; &• latera produéti fìgnificabunt medàm lineas re£tas conti

mentes reti;;m angulum fpatij plami , fed etiam fecundam B, &- tertiam

uantitatem E, quae cmu »mutate.4,& produ5to D quatuorproportiona

es conficient.

I I I.

Lineg, feu quantitates fimplices eiufdemgeneris habentes

communem aliquam menfuram , vocentur longitudineCö

menfurabiles: Si verò nulla linea , vel quantitas reperiri po

teft, qug communis menfura fit illarum linearum, vel quàn

titatum, vocentur longitudine umcommenfurabiles. .

- * I v. , , ,

Lineg, feu quantitates eiufdem generis, quarum quadrata

eadem quantitas cömuni menfùra metitur: vocentur poten

tiâ Commenfurabiles ; Si verò nulla quantitas reperiri po

teft , quæ vtrunque quadratum metiafur ; voccntur quanti

tates , vel lineg , qug látera eorum funt, potentiâ Incommen

-furabiles.- ; ;

/t fi duarum linearum, vel quantitatum.4, & B fuerit c communis

menfura , ideft a J4 fuerit partes ipfius B: diccntur J4 , &- B longitudine a def3. lib.

3•

b/&bol, pr•

C —• 3o.lib.z.

B —————*— -

cantur latera J4,& B potentiâ commenfurabilia..At

fi mullum quadratum reperiri potefl, quod fit commu

mis menfurz quadratorum ex./ , &- ex B: Tumc appellamtur J4 , c3* B

potentiâ incommenfurabiles: animaduertendum tumem cf? ciufdem ge

, mcris effe debere quantitates J4 &* B ; quod licet multoties in hoc libro

non repetatur, femper fubintelligi debet.

- - ex Pappo

I.

Siingqualibus gquales addantur, vel auferantur, erit diffe

rentia Priorum gqualis differenti£ Poftremarum .

l I. • ,
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I I.

Et fi ab gqualibus ingqualia tollantur: differentia ablata

rum gqualiserit differentig refiduarum.

Si enim J4 B fit maior, quàm c D exceßu E B, &

- F.A E 1$ ipfis J4 B , & C D addamtur, vel auferantur gquales

F. F.M, &- G C : Taritcr fumma F B fuperat fummam

“G.$ — b G D, vel differentia F B fuperat differentiam G D eo

°, dem exceffu E B. Si poftea ab gqualibus JA F, & c

A. f Gauferantur imæquales JM B maior , &- C D mimor,

- 2. quarum exceßus fit E B. λ1amifeftum efl refìduum,
C ID -G. $p. deficere à refiduo G D eodem defeífu B E. .

P R O POS. I. TH E O R. I.

Quadratum ex aggregato duarum quantitatum æquale eft

' Tunmg quadraterum earundem quantitatum, & duplo

produétiab eifdem quantitatibus. --

Sint dug quglibet quantitates eiufdem generisAy& B. Di

co quadratum, cuius latus cft fumma quantitatum A,& Bg

quale effe quadrato ex A , quadrato ex B vnà cum duplo

produ&ti ex A in B. Sit X quantitas eiufdem

a defa,&' X generis, qug vt vnitas fupponatur, & a vtX

1. buitt*. - B ad A, ita ponatur A ad C, atq;vt X ad A,ita

b pr.7 lib.3. C D F E fiat BadD: igitur b A ad Cerit, vt B ad D;&

c pr.i 5.lib.3 propterea c fumma ipfarum A, & Badfum

mam confequentium C» & D candcm Pr©portionem habe

bit, quam vfia A ad vnam C, feu quam X habct ad A. Rufus

vt Xàd B, ita fiat Bad E, & vt X ad B, ita fiat A ad F: Quare , ,

vt prius A, & B fimul fun ptg, erunt ad Es& F fimul fumptas,

vt vna B ad vnam E, fcu vt X cft ad B;Sed prius, vt cadem X

ad A, ita erat eadem fumma duarum A , & Badaggregatum

ex C, & D: igitur d quam proportionem habct Xad duas con

dcor.pr.**: fcquentcs fìmul A §& B éandem propQrtionem habebit ea

#';;;,,„ dehi figmma A;& B ad quanjtat§s$ P F;$ Efiyulfum

;! *** ptas: Quarc e aggregatum ex C, D, F, & E: erit quadratum •,

£,.,..i; , §lius latus $ft ftin£ma quantitàtg' A , & B. Et quia vt X ad

3• B, ita erat A ad F; Ergofpermutando, vt X ad A,ita erit B ad

F ; fcd prius vt cadem X ad eandem A, ita crat B ad 1) ; Igitur
D ad
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Badg F, atque adD eandcm rationem habct; Et proptcrca F, g pr. 7? $.

& D b gquales erunt: Et eft C quadratum ipfius A,atque E eft hf*.*.*3*

quadrãtùm alterius B. Jgitur quadratum ex aggregato A ,&

B gquale cft quadrato ex A , quadrato cx B, vnà cum duplo

produéti ex A in B. Quod erat oftendendum.

• C o R o L L A R I v M I.

Deducitur ex demonftratione huius propofitionis , quòd

quantitates quadratg,fcilicet illg,inter quas, & tertiam quan

titatem fingulg mcdig proportionales cadunt , funt in dupli

cata proportione laterum, feu mediarum proportionaliuma. . A •

Nám íperniutando vt A ad B, ita eftCad D,& vt eadem :?*!**3.

A ad eandem B, ita erat F, feu D,ad E: igitur k C,D,& E con- ;;; 7. % 3.

tinuè proportionales funt in ratione A äd B; Et propterca , '^"'***

quadratum Cad quadratum E duplicatam rationem habebit

lateris A ad lattis B; & è conuerfo.

C O R O L L A R I v M II.

Patet etiam fi quatuor quantitates quadratg fuerint pro

portionales, effe eorü latera proportionalia, & è conuuerfo.

Nam fubduplicatg m proportiones carundem proportio- m cer. 3. £f.
num cgdem funt quoque inter fe,& è conucrfo. 1 •. V. 3.

PROPos. II. THEOR. II. «

-

Quadratum differentig duarum quantitatum ingqualium æ

quale eft exceffui fünnæ duórum quadratorum ex eif

dem quantitatibus fupra duplum produéti ex eis.

Sit quantitas A maior , & B minor, earumque differentia , d -

Sit H; & a vtx, joco vnitatis pofita,eft ad A, ita fiat A ad R ; **** **

p.riterquc fiat O quadratum ipfius B, &M fit quadratumip- **"*

íus H, àtque N fit produâumj ex H in X-* bpr. 1. h&•

B. Quoniam b quadratum R latcris A, 7.--Ac-. ;;;'**

feu aggrcgati duarum quântitatum , £—HB;

H ,& B , gquale eft quadrato M, quâ- *-Hô

drato O , vnà cum duplo produétiN ; : ^\ , 3iN, :-?;

Ergo addito communi quadrato O ;

erunt duio quadrata R , & O fimul sü- - j<—

pta gqualia quadrato M,duplo produ- -

•^ - - Ddd &i
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• … * &ti N, & duplo quadrati O, fimul fumptis;Sed quia vt eadem

& pr.7.& • X ad eandem B,ita eft Had N, & ita Bad O: Ergo c dug H, B

*** *3. . fimul, ideft A ad N, Ofimul , erunt, vt B ad O, feu vt Xad B;

£/. * Et propterea a N, O erit productum ex B in A: Igitur quadra
*• tum Rvnâ cum quadrato O a:quale erit quadrato M , vnà

cum duplo produ&ti ex Ain B ; Et propterea fumma quadra

torum éx A, & B, fcilicet R , & O fuperat dupitim produóti

ex A in B,eftq;exceffiis quadratum M. Vnde M,quod cft qua

dratum ipfius H, differentig duarum ingqualium quantita

tum A,& B, æquale eft differentig , feu cxceffus fumimg cua

dratorum ex A,& ex B fupra duplum produéti cx A in B.

Qu9d erat oftendendum. , - - - -

P R O P OS. III. TH EO R. III.

-*

Diffcrentia£}$ gqualis eft produ&to ex ag

gregato,& ex diffcrentia laterum corundétquadratorum.

Sit maior quantitasAB, minor verò BC,& ex maiori A

B fecetur B 1) gqualis nminori B C: Ergo ipfarum A B ,& BC

fumma erit A Ö, differentia verò erit A B;Et fiata vt X(quae

vnitatis locum habet)ad A D, ita A Dad E, atque vt Xad

eandem A D, ita fiat D Bad F, &c

- X-; B - tertiò vt X ad A D, ita fiat B C ad

û prop.7.&r A—f-*-c ' ' quĘĘ. $â
€or. 1.pr. I —£ 2.IF . . H . uaHis b erit eidem F (cùm

1 3. pr.i* — H—; Ë gquales fint).Manifeftum eft

'c pr. 1 5-t. ; treseantecedentes AD,D B, & BCfimul fumptas haberc ad

omncs confequentes E,& duplum F, fimul fumptas,eamdem

Proportionem, quam vna A D habet ad vnam E,feu eamdem

$ dcfi.ba- quamXhabetad ipfam a D; Et propterea a E vnà cum du

a de/ a er

$• buiuu,

fwf. glo ipfius F crit pròduétum ex differéntia A D in fummam ,

- AClaterum ingqualium A B,& B C. Dico iam exceffum •

• . , quadrati ex A B fùpra quadratü ex BC effe produétumcom

- Pofitum ex E vnà cum duplo F. Fiat , vt X ad B C, ita BCad

f**** ** H, erit • H quadratum laferis B C. Et quia/quadratum ex la

£, ,„ fcrc AB, conpofito ex duobusfegmcntis AD,& i) Bgqua

"**"* lc eft quadratöcx AD, fcilicct E,& quadrato ipfius D §,'feu

ei gqualis B C, fcilicet H, vnà cum duplo produéti ex A D in ,

D B, feu in B C, fcilicet duplo ipfius F; & fumma quadrato

rum E, & H vnàcum duplo produéti F(fcilicet quadratum ,
•. - CX

*i
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.

reliquæ paffiones hifce quantitatibus adaptari, quæ h innumeris , &-i in

ex maior* A B) fuperat ipfum H, ideft quadratum minoris B

C,eftque exccffus compofitus ex E cuni duplo ipfius F:]gittir

exceffus quadrati ex máiori A B fupra quadratuim minoris B

C eft compofitus ex E cùm duplo F; Sed E cû duplo F gqualc

eft produéto ex differentia A [) in aggregatum A C earun

dem ingqualium A B, & B C. Igitur differentia quadratorum

ex A B, & ex B C gqualis eft produéto cx differentia A D in.

aggregatum A Ccarundem quantitatum ingqualium A B,&

B C. Qu9d erat oftcndendum. . _- . …-*

S C H O L I p^ 7M. -

- - ;- - •.• • **

Ex his tribus propoßtionibus facile colligitur verificari in reliquis

quantitatibus , ea quæ in prima , &- tertia propofitionibus lib. II. o.

ftemdit Euclides. Produéfum g enim ex altitudineJ4 D im eandem.4 D, g pr. 3. bg;

tanquam bafim fuit ipfa E; atque in bafim B D dutia fuit F, pariterque_» iuu. -

im B C dutia fuit altera F,& ofiemfum fuit, quod produétum ex .ae B in ,

aggregatum J4 C equale efl produ&io E cum duplo F. Simili modo poßunt hlib. s

1/. 3.

fkpérficiebus planis reífangulis o$tenfae funt. P^ffifuerint quatuor quan- ' Iib.4.w 5.

titates proportionales eiufdem generis M, N, R, &• S , erit produétum, ex

prima M in quartam s £quale produ&o ex fecunda N in tertiam R , &*

£; Si cnim fumatur£#i#X» ' X < - .

oco »mitatis , qu£ fit eiufdem gemeris cum illis , .

&- k fiat vt X %; 71, tt.t S ad produëtum, 2, pa- [£rę ££*: hq;

riterq; fiat vt X ad N,ita Rad r: erumt z, &• r - .

£quales imterfe. Namff vt X ad N, ita fiat Sad Y QKX Z 1pr.m ».1 a.

Κ, erit 1 permutamdo, vt X ad S, ita N ad K,pa- — • i •.■. g•

riterq;pcrmutando m vt eadem X ad camdem S,ita erit 7M ad2:Ergo n 7M

ad Z erit, vt N ad K ; &* iterum permutando erit z ad K, vt χίλα N. °^^.7.1.3. '

Eodem modo quia duæ rationes R ad r,& S ad R funt eadem vni tertie

rationi X ad N ; Ergo R ad refl , »t S td K ; Ergo permutando radk -

erit, >t R ad S ; fed prius Z ad X erat, vt M ad N, feu »t R ad S. Igitur -

Z ad K eft, vt r ad eandem K. Et propterea oz , &- r £quales funt inter opr.4. l ;.

fe. Eodem modo conuerfum demonflr.abitur. Et fì ferijit tres quantita

tes proportionales,erit quadratum produtfum ex intermedia £quale pla

mo prodis&fo ab extrem:is. Itaque fi cadem quanti;is um duas alias produ

catur efficiemtur duæ quantitates prodattæ, quæ erunt interfe, »t produ

eentes. Nam ex du£iuN im Rfaifa cfi ■ , &* ex dp&iu eiufdem N in s f.;

£ta eft K: & oftenfum eft produäum rad K habere eandem rationem,

quâ R ad 3;&*h£cfunt veluti bafes,& N vicêgerit cómunis altitudinis.

• D dd 2 Simi
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Similiter applicatio alicuius qi:.tmtitatis produétæ ad aliquam aliaf*

quantitatem eft inuentio quart£ proportiomalis duorum laterum di£ti :

produffi,& tertig quantitatis. Vt fî produétum Z, cuius latera funt 71,

c%- S applicamdum fit ad latus R, fieri debet,»t R ad S,ita 71 ad N,erumt

que M,&Nnoua latera eiufdem produtfi Z. Non aliter fi alicuius quam

titatis quadratæ reperiri debeat eius latus ; Debet tantummodo iuüeniri

media proportionalis inter affumptam vnitatem , & quantitatem qua

dratam. Eodem modo relique paffiones, quæ de figuris numericis oftcm

duntur, poßunt omnino quibuslibet alijs quantiatibus continuis ada

ptari. - -

PR O POS. IV. T H E O R. IV.

Si fuerint due quantitates inter quas, & inter earum fum

mammediæ proportionales pofitæ fint: erunt quadrata ,

ex poftremis medijs proportiónalibus,fimul fumpta equa

lia quadrato ex aggregato; atque produétum ex eifdé me

dijs proportionalibus æquale erit produ&to ex mediapro

portionali inter quantitates datas&eorum fummam.

Sint B, & C dug quglibet quantitates eiufdem generis,qua

rum fümma fit A, & inter B,& C fit media proportionalis M,

atque inter A& B fit media proportionális D,pariterque in

,a.p.e- ,,tcr^ •*9 fit media proportiónalis E, & fumpta Xprovni

;;;*- * j">x**, tat$ • fiat, vt X ad A ita A ad F, atque

E vtXad A, ita fiat Cad H, pariterque

3. vt Xad A, ita fiat B ad G; erit igitur H

; produ&tum exA inC; fed & quadratú

\ ex E æquale eft produéto ex A in C

'•, ... (cum E fit media proportionalis inter

-......p....-•--** A,& C): Ergo Heft quadratum ipfius

E. Similiter produétüm ex A in B, fci

licet G gquale erit quadrato mediæ proportionalis D. Often

dendiiriiôdo eft quàdrata G, & H fimul fumpta gqualia eff:

quadrato F; Qujávt X ad \ , ita faéta eft C3dH , atque Bag

gpr 7 & 1 ; §,eftque A aÜTÉ, vt Xad A: Igitur :yt Aad F,ita fuit dug B,
k 3• &Cfiimul fumptæ ad duas G , & H fimu! fumptas : fedante

cedentes gqualès funt inter fe, nimirum A ipfis B , & C fimul

fümptis: igitur a confequentes inter fe gqualeserunt , fciliget

$ef.3. pr. Fipfis G,& H fimul fiiimptis. Quapropter quadratum ipfius
*** 3* A3qualé crit duobus quaäratis êx D,& E, fimulamp; • .

- - •. - C

-
-

.* t * * .•

b/tbol.pr.3.

Asini.
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|

~Secundò Dico produ&umex D in E æquale effe produéto

ex A in M. QuoniamA,D, &B proportionales *.

funt,pariterqUIe A, E,C continuè proportiona- A.

les fünt: Igitur e proportio extremarum B adC _D E_, e cer 1.pr.r

duplicatacrit pröportionis ipfiusDad E; Eft ve- B M C Muiut.

ròTM media proportionalis inter B, & C; Igi- -

tur Bad / Merit, vt Dad E ; quadratum g autem ex D ad f«*3: ?*.

produétum ex D in E eft,vt Dad E, propterea quod habent %; • '

èandem altitudinem D ; pariterque produétum ex A in Bag i£?f. 3•

produ&tum ex A in M eandemproportionem habet, quam B

ád M (cùm A fit produ&orum communisaltitudo): i Igitur , pr. 7. l.3.

quadratum ex D ad produétum ex D in Beandem rationem

habebit, quam produ&tum ex A in Bad produ&tum ex A in ,

M ; fed, produ&tum, ex A in Bgquale eft quadrato ipfius D, ;/., pr.;:

medig proportionalis inter A,& B. Ergo & produétüm ex D útui.

inE gquale erit produéto exA in M.Quod erat oftédendum. k cor.1. pr.

16. lib. 3•

COR OLLAR IV M I.

• Manifeftum eft, fi quantitates A, D, E fuerint lineg re&tæ,

' conftituere triangulum reétangulum,cuius hypothcnufa erit

A. Nam in triangulo reéìangulo! pcrpendicularis ab angulo 1,,.,.,..;
reéto media proportionalis eft inter fegmenta hypothemufæ, ®

& latera media proportionalia funt inter hypothenufam ,& -

conterminalia fegméta eius,faéta à perpendiculari. Et m pro- m/,# ,,. ,:

terea M erit perpendicularis ab angulò re&to , & D& Eerüt 1 {. & pr. ,

atera di&ti trianguli reótanguli. *o. l.*•

-

* * .

-.

C O R O L L A R I V M II. ** :
- - A .• « • - - •

• Deducitur etiam , qua ratione reperiri poffit lattis potens

differentiam duorum quadratorum ingquâlium. Fiat, n vt A n def»buê

latus quadrati maiorisad Dlatus quadrìti minoris, ita Dad fw.

IB, & o inter A, eiufque refiduum Creperiatur media propor- .

tionalis E. Patet ex hac propofitiofie effe Elatus quadrati ££*?**differentialis inter quadrata qiiantitatum A,& D. buiuu.

PRopos. V. THEOR. V.

e.

…

Si eadem quantitas bis diuidatur , fiue interius, fiue exterius,

ita vt fegnenta c:: prima diuifione faéta,ingqualia fint feg

ImCIMt1S
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• mcntispoftremis: dupli produ&i priorum fegmentorum

à duplô produéti pofteriorum fegnentorumi differentia.

£qualis erit differeritig duorum quadratorum ex prioribus

fcgmcntis à ducbus qt;adratis expofterioribus fegmentis.

' * Sit eadem nu*gintitas AB, bis fe&ta inte

- - G F rius in C & D, vel exterius, ita vt feg

• A. • * _ _ _ menta priora A C, & C B inæqualia fint

•.* , G P Bpofterioribus fegmcntis A D& DB, & F

'* ' . H æqualis fitduplo produéti ex A C in C, B,

· ...* * * *^ ***•- arqueG fit æqualis quadratis ex AC,& cx

· · · - 1\\. K ' . CB ; pariterque K fit æqualisduplo pro

- du&icx A Din D B, & M fit æquialis qua

' \ - '- N * dratis ex A D& ex D B,ato;N fit aequalis

• * • -
quadrato ex A B. DicQ differentiam inter

- * F, & k a-qualem effe differentiæ inter M,& G. . -

a/* prsp 3. Et im primo cafii a fecetur A B bifariam in H. Et quia fup

buiur. ponuntür priora fegmenta A C, CB inæqualia pqfterioribus

fegmentisAD, D B,non erunt ambo ßgmenta A C, & a D

arêîualia inter fe, & ablatacommuniA H, erumt refiduæ H C,

&HDinæquales ; Ponatur HC min9r : quâm H D.Poftga ,

„ . …. quia duarum inæqualium A H, & HCfiunma cft A C, diffe

' ' rentia verò eft C É(eo quod A H , & HB æquales funt inter

b pr.3. bu- R. ): erit b quadratum exA H æquale quadrato ex H C fimul

* *4 • cum produ&to ex A C inC B, nimirum contentum exaggc

, * • G F gato,& differentia ipfarum A. H, & H C.Pa

• ' — -
íi ratione eidem quadrato ex A H æquale •

A , Β G. P erit quadratum) e$ H Pyhá cum Pf9du$t?
T ex A D in D B: Quäre quadratü ex H C, vnà

ΛΛ cum produéto ex ACin CBgqualc erit gua

' • • ' \ drat& exH Dvnàcum produ&to ex A D in •

***#*; N . 1) B; Sed c quadratum £x HC minus eft gua

Σεῖ. arato ex H D, cùm latusHC pofitum fit gminus • quàm H P;

- Igitur reciprocè prgduétuna cxaCin C B maius erit produ

δέ Äij in d B.At in fecundo cafu quia cidcm A Bagdun

tur inæquales B C,& BD; Manifeftum eft produétum A C B

ìiiiteHinæquale efíe producto AD B ; Quarc duplum pro

ÄÄÄÖÄC}},idcft F,inæquale erit duplo prgducti £x A

I)in D B, fcilicct ipfi K. Et quoniam din Priino cafu quad;af9

apr.t.buiu, totius A B,fcilicet quadrãt9 N gqualia fjnt quadrati cx A C,
& cx CB,& dupluni produ&ti cx AC inC B,: crunt C*,$ '. ac

- - -
quail

-
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a.

qualia quadrato'N. Pari ratione cidem quadrato N æqualia ,

erunt M,& K. Igitur F,&G,fimul funpta, æqualia erunt K,&

M,fimul fumptis.Cùm igiturab his æqualibus aggregatis tol- . . *

lanrur inæquália F, & K: erit e differentia ablatórum æqualis e •*.*. bu

differentiae refidüorum. Quare eodem exceffu fùperabit F ip- *** •

fum K, quoM fuperat ipfumG. • . f -

At in fecundoçafu qùoniam/quadratum ex differentia , {*** ***

A B, fcilicet N, vnà cumduplo produ&i A C B, fcilicet Fae

quale eft duobus quadratis ex AC,& exCB, ideft ipfi G ; Et

pari ratione quadratum Nvnà cú Kgqualeerit ipfi M: Cùm

que ab inæqualibusG ,&M tollaturcommune quadratum , g ex.i. $u

N: eritg differentia inter refidua F,&Keadem, quæ inter to- j„T*""

ta G, & M; quod erat probandum.

PROPOS. VI. THEOR. VI. Aucl.a. X.

Si duabus quantitatibus propofitis ingqualibus detrahatur

femper minor de maiore alternè,& reliqua nunquam præ

cedentem metiatur: incömenfurabiles erunt ipfæ quan

. titates. -

- Sint duæ quantitates ingquales A B,& CD,& minor A 8

auferatur exCD, quotics poteft , & refidua fit ED minor, *

quàmA B, feu CE; Rurfus ED B.

auferatur ex A B quoties poteft , IH IF

ita vt refidua F B minor fit , quàm — - p D

ÉÌ5, ïÀÉ, &íôïéíü§'ÉÉ C - -

per alterna detra&ione auferatur minor gem;ai9r£;& ntir

quam reliqua precedentem mgtiatur. Dico A B, &CDin
êommenfiirabiles effe. Si enim hoc verum non eft ; Sit Hcg;

Íííííííííííéíüìåíäriïìáê AB,&CD.Et quia ex CD tollitur C£

Ííïíôáôïíëìiffisipfius d C( cü refiäua E D minor fit,gí

åôïtâÄ 3,veic E 5, & ex A Btollitur A F magis, quàm di -

Iiidiümiiiius,& fic femper: Ergo a relinquetur tani$m ali- £/chfr.si

qua quantitas minor, quàm H. Sit illa FB: CùmquçHpona- i... -

fiirmiéïíüra communis ambarum quantitatumAB£CD• , ._.

&A B mgtitur C E; Ergo b H metituir totarnC D,& ablatar; ::::;£ -

C E ; ideòque cH metietur refìduam E D; fedE D metitur A •*•*•

ÉÉÉÉóHfiietierur nedùm totam AB; fedetiam ablatam,& c dof 134*

F,& propterea H metietur refifuam £ B, quod a cft abfurdü. -

Fa&tâ cnim fuit FB minor , quàm H.Non igitur aliqui,ÈIì
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. titas Heffe poteft communis menfura quantitatum A 8,&

£ def£bu- C D. ideoque e crunt incommenfurabilcs. Quod erat often

1*4 . dcndum_». ., • *• · · · · · · | -

• * . ■ r • f . . . . ; * . ' ' -

c. O IV O L L A R I V M. *.

Manifeftum eft quamlibet menfùram cömunem duarum

quantitatum metiri quoque quamlibct portioncm , quæ ex

alterna detra&ione relinquitur. . . . . -

Oftenfum enim eft duarum quantitatü A B, & CD com

munem nemfuram H metiri portiones omnesCE, E D, A F,

& tandem FB omniunxpoftremam.

Hwcl.3. 4. X. PRopos. vii. PROBL. I.

Duabus, vel tribus quantitatibus commenfurabilibus propo

fitis, maximam earum communem menfuram reperire.”

. Sint primò duæ quantitates AB,& C D commenfurabiles

a/sw pr.3. £j; fe. Reperiri debet earum menfura communis maxima.

;££"** Tollatur a minor A Bex Cl), quoties potcft, vt nimirum rc

fidua G ID minor fit, quàm A B,& G Dauferatur ex AB quo

ties poteft, & hoc femper fiat alterna detra&tione ; Tandem •

aliqua quantitas refiqua pra:cedcntem metietur:Nam fi nun

quámpöftremum refiduüm præcedéten menfuraret,& cffent

quantitates A B, & CDinconmenfurabiles , quod cft con

tra hypothefin. Metiatur H B præcedentem G D. Et qua H

g ar.1,1.3. Bmefitur G D,&GD metitur AH: Igitur c H B metiturA

- ”. H, & mcnfurat quoque fe ipfam: Er

- s- -* goHB metitur totahmA B,hæc vcrò

*A II 3, o , metitgr C G3 Igitur H B ncn{urat

- N— ipfas CG , & G 1) , ideoquc HB me

C—i—G,—, £ tietur totam C l) ; & propterea H B

E—K— , ncnfiara communis crit quantitatú

, — . . . A B,& C D. Dico iam H B maxinä

effe omnium quantitatum , qua- ncnfiirare pofïunt ipfas A

B, & C D. Si cnim hoc verumnon eft,fit F maior, quàm H B,

deor.pr.6. menfura communis ipfarum A B,& C D. Et quia d qughibet

bai*. menfura communis quantitatum AB,& CD mctitur quan

libet extremam portionem HB, qua: ex alterna detraétione

relinquitur: Igitur maior F mctitur minorcm H β , quodcft

- impof

bpr.6.hu.

iuu.
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impo{fibile. Ergo quælibet alia menfura communis quanti

tatum A B, & CD minor erit, quàm HB. Et propterea H B

crit omnium maxima. - - - -

Secundò fint tres quantitates A B, CD,& Ecommenfura

biles inter fe. Reperiri debct earum communis menfura ma

xima: reperiatur e communis maxima menfura quantitatum e par.r. b*

C D, & E, quæ fit k, ficut H B reperta fiìit naxima menfüra ta* pr.

communis quantitatum A B & CD. Et quia tres quantitates

A B,C D, & E ponuntur inter fe commenfurabiles , dabitur

aliqua communis menfura omniumtrium ; qualifcunque fit a

ilia, cùm fit menfura communis duarum A B,CD/menfura- Ę.pr.6.

bit quoque poftremum refiduum alternæ detraéîionisH B: **""*

fed H Boftenfafuit maxima communis menfura duarum A

TB, CD ; Ergo illa menfura communistrium A B,CD, & E i * * *.*

metietur maximam menfuram communem H B duarum »

quantitatumA B,& C D. Pari ratione merietur K menfuram

communem maximam ipfarumCD,& E; ideoque H B,& K,,„ Βυζ
commenfurabiles erunt inter fe.Iam g reperiatur N maximia , $:; t•£g;

menfuracommunis duarum H B, & k.Et quia N metitur H • • ;

B.hgcautem meutur duasA B,& CD:Igitur b N metitur duas h..... J.£A B, & C. D; cùmquc N njetiatur k , & hgcmetiatur E: Ergo A-*

N metitur tres quantitates AB, CD,& E. Dico iam Nefîè, ?

maxinianngnturam trium A B, C D,& E. Si enim hoc ve- . . .

rum non eft,fit O maior,quàm N menfura communis earun- * - •

«dem A B,CD, & E. Et quia O menfuratambas A B,& CD, -

metietur, i vt di&turg cft,ipfam HB earum maximam menfù- iss,. pr.4 ;

ram communem^; Paritcrquc quia O menfurat anibasCD buiur. " *

& E,metietur quoque kcarum maximam communemmen

furam : Cùmque Ometiatur ambasH B,& k, metieturquo

ue O 1p1am N maximam men{uram communem earun

$, H b, & k; ideoque maior O metietur minorem N,quod

cft in pofiìbue. Nulla ergo maior , quàm N metietur tfes A

B»C υ , & E 3 &propterca N,erit earum maxima menfuraL

communis; vt prop©fitum fuerat. ,

PRoPos. VIII. THEOR. viL , sed,x.

CJuadrata,quæ à quantitatibus longitudine commenfurabili

bus fiunt, habent inter fc proportionem, quam numerus

quadratus ad numerumquadratum. Et quadrata, qug funt

< inter fc » vt numcri quadrati,habcnt latera longitudine cô

* . E ec ' mcn
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menfurabilia. Qug verò à quantitatibus longitudine in

commenfurabilibus fiunt quadrata , non habebunt inter

fe proportionem ,quam habent numeri quadrati. Et qua

drata, quæ non funt inter fe , vt numeri quadrati , non ha

bcbuntlatera longitudinc commenfurabilia.

Sint primò A B,&CDduæ qugliber quantitates eiufdem

eneris inter (e commenturabiles longitudine,& quadratum

lateris A B, & quadratum Klateris CD. Dico quadratum

-
H ad quadratum k habere eandem pro

s-—, portionem , quam habet aliquisnume

rus quadratus adaliquem quadratum ,

{;;? | numerum. Duarum A B,CD longitu

�pr. f.kuiuu íHj 3. dine commenfurabilium* a reperiatur

13 X. C , 1. maximacommunis menfura G,&quo

* F 5 tiesG metitur AB, toties vnitas Xme
E3 . tiatur numerum E;atque quotiesGmc

- - M9 IN2.) titur CD, toties vnitas Xmetiatur nu

£» def8 t. 3: merum F:Manifeftum k eft A B ad CD

- efTe,vt numerusE ad F, cùm antecedentes egdem partes fint

£*fro.'.s confequentium;Fiat poftea c M numerus quadratus lateris E,

£;r* atqueN numerusquadratus lateris F. Et quia ! quadratum.'
âÄ¦, er Hadguadratum k duplicatam proportionem habet laterisA

τὸr... pr.ge Bad latus C D. Similiter • numerus quadratus M ad nume

lib 8. rum quadratumN duplicatam rationem habet lateris E ad *

fcor.3.pr., F,eftque A B ad CD, vt numerus E ad F: Igiturfquadraturn *

*9.1.3. . . H ad quadratum k eandem proportionem habet , quam mu

merus quadratusMadnumerum quadratum N. ' .

- Secundò fit quadratum H ad quadratum K, vt numeru8i

-
quadratus M ad numerum §§

w—HH* —K- ifìN.5icóìáôéìÜÄÈ&öD

' A. Ë C _P effe longitudine commenfurabi

i K.

G— p. . lia.Sint E,& Ffatera quadratorum

numerorum M,& N: Et quoniam

X quadratum H ad quadratum k po

*. *.-* E 3 ... ' . F 5 . . . nitur,vt quadratus numeriis M ad

M9 N 25 quadratum numerü K; fedg qua

£;:- dratum Had quadratum K habet

;;';;;;. proportionem duplicatay lateris ABad latus CD, gajitcf
áëçí pr. que quadratusnumerusM ad quadratum numerum N dupli

s9.1.3.T catam rationem habct lateris Ead F:1gitur b latusA I,i.CD
- . làDCC

• -
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habet eandem rationem, quam latus E ad F; Sed i numeri E , id%7;!;3

F habent rationem commienfiurabilem ab vnitate. E rgolate- ****-*3*

ra k A B,& CD longitudine funt commenfùrabilia. ; . • • • •

Tertiò fint latera AB, & C D longitudine incommenfù- -

rabilia. Dico eorum quadratm H , & k non habere proportio- .

nem, quam numerus quadratus ad nti merum quadratum. Si

enim quadratum H ad quadratum K haberct proportionem,

quam quadratusnumerus quilibet M ad quadratum nume- -

fum N, effent i latera A B,& CD longitudine commenfura- ' f*** *£

bilia , quod eft fàlfum , & contra hypothefim. Non ergo qnm- '**"*

dratü H ad quadratunK proportionem habcre poteft, quam

numerus quiadratus habet ad numerum quadratum.

Quarto quadratum H ad quadratum K non habeat pro- • ' ' ' '

portionem eandem, quam numerus quadrattis habet ad qtia- -

dratumvnumerum,fiue illa commenfurabilia fint , fiue onini

mo inter fe incommenfurabilia. Dico eorum latera A B, & C

ID effe longitudine incommenfurabilia.Si enim latera A B, & -

CD dicantur effe longitudine commenfurabilia m habebüt j£f; *.

eorum quadrata H , & K, proportionem , quam quadratus pr.

1numerus ad quadratum numerum,quod eft contra hypothe- .

fin. Non ergó latera A B, & CDloiigitudine comniénfura- *** ***

bilia funt; Vt fuerat propofitum. ` · · · · · · t.

-

a*. •

.'5.

C O R O L L A R I V M I. £gy*

Colligitur ex demonftratione primg partis huius propofi

tionis,quòd quantitates commenfurabiles habent proportio

nem , quam numerus ad numerum ; Et illæ, quæ habent ean

dem rationem, quam duo numeri inter fe, erunt commenfii

rabiles ; & quæ incommenfurabiles funt, non erunt inter fe ,

vtnumerus ad numerum. Et ill§ qug non fiunt inter,{è,vt duo. _ . ,.,.,
numeri,incömenfürabiles erunt. Näm n quilibet duo nume- ?** </ 7S

ri commenfurabilem proportionem inter fe habent,cum fal- *. ζ,

tem vnitas fit eorum comimunis menfura, & nulla commen- -

furabilis prgportio excogitari pQteft , quæ in numeris expri

mi non poffit. Ergo è cóntra iiulla incòmmenfurabilis pro

Portio in numeris exprimi potcrit ; & ideo patet propofitum.

C o R O L L A R I v M I I. –

-

**. • : -^ … .

- • .

: ι• • •

Patct lineas» yel quantitatcs, quæ longitudinc fiint com
, Ec e 2 * ' menfti
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nmenfurabiles, omnino potentiâ commenfurabiles effe:N1m

9par t-bu- eorum• quadrata funrvt numeri quadrati. Quæ p verò pote
suu pr. ftate tantùm commenfurabiles fünt , erunt Iongitudine im

Eg*- commenfurabiles. Et qug q longitudine incommenfurabiles

ar t bu- - - - - -

3,;? - ÉÉÉ fcilicet eorum quadrata habent proportionem inter

è eandem , quam duo numeri,qui non fint quadrati , vel non

fimiles.Et tandem ill;,qug poteftate incomméfurabiles fùnt ,

r par.*. b. omnino longitudine incommenfurabiles erunt. Nam , fi lom

iupr. itudine commemfurabiles effent, eorum quadrata, feu pote

teseffent commenfurab.les. Quod eft contra hypotefim.

.£wst. 1 •. X. C O R O L L A R I V. M i I I.

Manifeftum etiam eft quatuor quantitatum proportiona

lium antecedentes, aut longitudiné , aut poteftate tantùm ef

fe vnâ commenfurabiles, aut vnâ incommenfurabiles confe

*/i*.!i* 3 quentibus.Si enim prima partes eft fecundg, erit/tertia eæ

dem partes quartæ átque prima partes eft fècundg. Et fi pri

ma ád fecundam nullam comnien(urabilem rationem ha

**f**** buerit, nequet tertia adquartam proportionemcommcntu
rabilem habcbit. - . • • • •

sea x PROPos. Ix. pRoB L. II.

Propofitae quantitari inuenire duas alias incommenfurabiles,

altera quidcmlongitudine tantùm, altera verò etiam Po
teftate ,- - ' . i • • _ ° , • i

w •r.**. ; Sit quælibet quantitas A, huic primò intieniri debet alia ,

;£ **** incomimenfurabilis longitudinetántùm. Inueniantur a duo

- - nuneri,B quidem quadratus, & Cnon_,- . i I. …

$. ? A. ! B7 quadratus. Deinde b vt eft numerus B

Aech pr.3.bw- H— . ad C, ita fiat A ad D, atque inter A,&

iuu • -E — - Dponatur media proportionalis E. Di

ID — , C $ coE effe incommenfürabilem longitu

-c cor. § pr. • * , '• dine tanrùm ipfi A. Quoniam eft c qua

*7*'*°' dratum ex A adquadrarum ex E, vt Aad tertiam proportio

í; **** riáiem D, vel avt numerus B ad C; fed numerus B ad nume

âÄ';. ,.,. rum C non habet proportionem , quam uigefti§ qu§dr3tus
-pr.§.baiu, adnumcrumquadratum: Igitur* fatcra A • & E longit; rner

- V\1l\

funt, poffunt aliquando poteftate commenfurabiles effe ,, .



* i. • I B E R IX. * * 4o5. -

V. *

I. £int incommenfurabilia. Et quiafpoteftate funt commenfu- fdef 4. &

rabilia,cùm quadrarum ex A adquiadratum ex E habeat pro- i';!?*•*•

portionem, quam numerus B ad numerum C. Ergo A , & E #*, 1 4

3. incommenfurabiles funt tantummodo longitudine. ?ÂÃÄÈ

· · Secundòeidem A inuenienda fit alia incommenfurabilis ,;,,.

Hongitudine,& poteftare. Inueniaturg H media proportiona- hco, 3. p-j

His inter A,& E. t)ico H effe quefitam. Quoniàm b quadra- 17 lib.4. &

tum ex A ad quadratum ex H eft, vt A ad tertiam proportio- cor • pr 1.

nalem E ; eftque i A incommenfurabilis longitudineipfi E ; **i**
: Ergo & quadrätum ex A quadrato ex H incómmenfurabile , £**''* bu*

erit. Qjare* A, & Hincömmenfurabileserunt pgteftates$ £!',,,,
ideo incommenfurabilesomnino longitudine.Vt propofi- :;i tra

tum fuerat. - t def. • •
- • i - * • - - - . · · - „* ; ; pr*

- - I • - * - - - t44#4£.

- PRopos. x. THEOR. VIII. ., Hucl,18. 19

Si füerint due quãtitates inequales, erit femiffis minorisne

dia proportionalis inter femifümmam,& femidifferentiâ ... • .

… maioris, & litteris potétis differentiâ quadratorum ingqua- -

1ium quantitatum , & he erunt vnà còmmenfurabileslon- . '

* gitudine,veI vnâ incommenfurabiles. - ' -

Sint duæ quantitates ingquales, A B maior, cuius femiffis •

A G, & C D minor, cuiu$ dimidium C E ; patet a CE mino- *?** 1.;>

feni effe ipfà G A ;& propterea ex quadraró maioris AG,feu - - - - "

GB yifèrè rorerit quädrittim minóris & E:Sitque & refiduum £?';„;*;
cfuadrntimi laterisG F, & fècetur GH eqmtlisGF. Etquia , :7 :
G B e ad G F cum CEeft,vt A B ad HFcum CD (cùm illæ t; 11. l §.

' fint harum femiffes): ergo a ficuti quadratum ex G Bgqua- 3?r **.i ,

- le eft quadratis ex GF, &exC E, ita quadratum ex A B ęqua- & cor • pr.

fe erit quadratis ex H F,& ex C D:& propterea H Feritiatus 1. huius.

juadrati differentialis inter quadrataingqualium AB & CD;

: A F erit femifümma , & FB fenidifferentia ipfarum A

B , & H F. Dico primò CE éffè mediam proportionalem ,

inter A F& F B. Quoniam duarum inequafiumfi A G, & GF,

( fcilicet medieratumjÉA B, H F) eft A Faggregatum

& differentit F 33 quadratum * maioris A G gqnale erit qua-.„„,„;

draro minoris GF vnà cum produétp A F Bexaggregato.& i ; 3';:;.
differentia; fed quadratum eiufdem A G gquale eft qüadrato j,;),.'"*

ciufdcmG F vnàcum quadrato ipfius CE:1giturqu$m
- jPilus
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ipfiusCE æquale eft produâo ex A F in F B; ideoque/C E.

fcor* pr* femifiis minbris, media proportionalis eft inter maioris feg

3.** **t* menta A F,& F B, fcilicet inter femifummam & femidiffe

£*£r. 3.** rentiam maioris AB, & H F lateris potentis differenti?m ?
fi4J . * quadratorum ingJualium A B,& C D. Dico fecundò fi feg

finenta A F,& FB,longitudine commenfurabilia funt , effe ,

. . . ., g.,..-,, , §. I quoque A B ipfiH F longitudine cö

* • A-;——;-B • ' menfijrabilcm . Sit duarum longitu

· · · · H ¤n· .', ... ». 1. dine commenfùrabilium A F , & F B

- • , C,—i—ID. . ; communis mcnfura X:Manifeftum

def3,b*- :. . . . ..… ,;,.,. . . . efl g X metiri quoquefaggregatum_»

j;& ax.6 A B, cümqne X nîfiirer A F, & F B, feu ci §qualcm AH, me

4. *•, , '* tietur quoqueX ipfàm H F differentiam earündem A F, & A

Σ ', .'.. H. Quapropter Ximetietur ipfas A B,& H F ; & ideo A B, &

' ' ' ' H FRÖngitúdine commenfiifabiles erunt.

- Tertiò, fint A B, & HF commenfurabiles longitudine. Di

!**!';° co Ar,& F B longitudine commcnfurabiles effe:Quia o quam
def.8. l 3. proportionem comm cnfurabilcm£*££;'j t A Bad

idef 3. bu- #IFeandcm habetGA illius femiffis ad G F dimidium huius;

37 **** Igitur i dug commenfurabiles longitudine A Gs & G Fàli

Éç.«.1.,. quam communem mcnfuram habebunt , qug fit X: & Vnde ,

cadcm X metictur illarum aggrcgatum AF,atgue eagundem

différentiam F B;& propteréâ fegmcnta A F, & F B longitu

dine comnnenfùrabilia erunt. . . . . , , , , ,, „..„ _.

* , .$? fit AF incommenfurabilis longitudine ipfi FB.Di

CO.A $íinconnenfurabilem cffc ip{i iîF.Si enim

· · · · · · · hoc veruninon e $i;AB,& H F longitudifie commenfiu

• • • • • • rabiles: Erunt ! igitur vt in tertia partc diétum eft, ipfg AF,&

* * ' * £ B191gitudinc commenfurabiles, quod eft contrâ hypothe

fin. Quire incommenfurabiles longitudine funt A B,& H F.

' ' ' ' Quinto fit AB incommenfurabiîis longitudine ipfi HF.Di

... , cQ AF, & F B longitudine incon)mw/){iirabiles effe. Nam fî

mpar.a.bu incölììcniurabiles longitudine nò creduntur,crunt m AB& H

fa* pr. F conìmenfurabiles longitudine » quod cft contra hypqtehe

fin. QuareA F,& BF loiigituduic incómmcnfurabiles funt,

· · · · · · ·

.

Qupdcrat propofitum. · · · · · · · · · · · · · ·

C o R o L L A R i v M I.

' ' Pifct, quòd fi duc quantitates commenfurabiles compo

nátur3& totum vtriqúe ipfarum commcnfurabile crit s & fi- - - · · - - - • ' ,- • • … - - • • • *. - - - - tOta

.-^ *•

• *
•

- - - -

••
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tota vniipfarum commenfurabilis fuerit , & illg commenfii- -

rabiles erùnt. Nam ille,vt di&tiiim eft, • habent aliquam com- n par • biè

munem menfùram , qug neceffàriò differentiam carum , & **'?'*

aggregatum menfurabit -

coRoLLARIvM 11. … *** ***

Conftat diiarum incommenfurabilium quantitatum fum

mam , vel differentiam inter fe, & vtrique ipfarum ihcom- .
menfurabilem effe. : : ... , ' . * ' , ' u '.'. f , I,

Nam in quarta parte huius propofitionis fuppofitg fuerunt

dug quantitates A F,& F B incommenfurabiles, & oftenfà ,

fuit earum fumma A B incommenfurabilis ipfi H F differen

tig earundem. Rurfus fi fümma-A Bfou credatur incom

menfurabilisvni ipfarum, vt F 3, habebunt o A B, & F Bali

quam cómmunerì menfaram , qu£p refiduam A F quoque ,

metietur; ideoque A F,& F B commenfurabiles erunt ; quod

cft contrahypothefim. ' ' ' -' •- ii'*'-*'*- . -

· · · c o R o L L A R I v M III. ' ' *

v Colligitur ex conftruétione huius propofitionis, qua ra

tione maior ingqualium quantitatum fecari poffit, vt femif

fis minoris media proportigmalis fit inter faéta fegmenta. Si

enim G Flatus quádrati differentialis inter quadrátum ex G

B, &C E(gug funt femiffes ingqualium AB,&CD) tolla- q,,, 1.fw>

F B,inter iù pr.

o de/ 3.b*

iur.

P 4x.4.l.1.

tur exG B,fêêa 4 erit A B in F ifi áuo fegmenta AF,

qugCE femiffis minoris media proportionaliseft.
t … - *• 1 . ' ' • . . . ?. v. • • * • • • • • . . . . o- , ,

CO RO LL A RI VM Iv. , -

* Et fi femiffis minoris media proportionalis fuerit inter ma

ioris !egméta, erúnt faéta fegméta gqualia femifümmg,&fe

nidifferentig maioris datarii,§ latêris differentialis qüadra- *' '
t9ru m ingqualiú qu intitatü. NamC E femiffis minorisDC .t*

fuit media proportionalis inter fegmenta,Â F, FB;& often

fum fuit maiusfegmentum A Fgquale AG femiffi maioris

A B, & G F femiffi lateris F H qiiadrati differentialis inter

quadrata ex AB,& C D, atque FB gqualis fuit d.fferentig ea
rundem A G, &G F. , - .

t -

- -

DE- •
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• •

•. . ,

•{• \ . , . *

2 pr. 8. bu

iwt.

DE FINITIONES SECVNDAE. . . .
" v • • ' . . , , * * * • . . t , • • **

I. , • • r; r * ; • • • • • • , , • r • • *• .

Quantitas notg menfurg , cui cetere comparantur ; voce

•tur Rationalis, & eius quadrafum Rationale.

-. _ :' ''; iitt* ***) fr, û^ II*. ^... , ; ' ' ' * * ; '^ ,

.* Qgantitates, quę expofitc: Rationali commenfurabiles

funt Iögitudine,vel potentiâ tantümodo,vocétur Rationalcs,

2***** * . * • •, • ». *)? -. - , , . -

« ; , : ' ,,. ' t , II I. * " , , •

, Que verò expofitæ Rationali incommenfurabiles funt
longitudineye potentiae;jus vocentur Irrationales. ,

-*' . '. ;, , ; » ar* ri , : :!. IV. , . _:. . . . .' - Ii

• . Et quantitates produâ¢,qug expofito quadrato Rationa

* * • li cokmmcnfurabil£$ {ùnt,vgcentur quoque Rationales:Quae

verò eidem Incommenfurabiles funt, vocentur IrrationaIes.

Atque latera , quae ppffunt quantitates produétasirratio

nales: vocentur lrrationalia. -

. Si enim propomatur aliqua quantitas.…4 certae , & notæ magnitudinis

& menfurae, manifèftum eft,quòd omnium aliarum B& c , quæ cum illa.

expofita comparari poffunt» erunt quaedam ipfi.4 commenfurabiles lom

gitudine& potentiâ, aliæ?ero potentiâ tantùm » pariterque aliæ eidem •

expofitae incommenfurabiles erunt longitudme tamuäm,qiipdam veròlon

' gitudine, &-potententiâ eidem imcommemjurabiles erunt: Iam expofita.

'' quamtitas.4, ratione cuius c£teræ commenfurabiles fumt, vel im&omm cm

jurabiles : vocetur Rationális ; Et quadratum eiijdem Ja,ncmpe D,

quod certam quoque memjuramhabet, pariter vocetur Rationale.

Et fi quiaem B commenjurabilis eft longitudine rationali.4, vocabi

tur 8 Rationalis quoque ex comparationes Et fi tantummodo quadratum

E ex latereB com memjuralilefucrit quadrato Rationali D, at longitndi

—' pt , ne incömenfurabilis fit B ipfi-4, ide/i • qua

\}, —–, , , dratum E ad quadratum, D fit quidcm, vt

- D F *umerus ad mumerum , fed mon vt mumerus;

I. A. É quadratus ad numerum quadratum : tumc
.—-I- ipja B vocatur etiam. Rationalis cx compa

E - | IF - ratione , & eius quadratum E, quatcmuscó

e~_ memjurabile eft expofito quadrato Rationali

D , vocatur quoque Rationale. Dcinde fit C

longi



* * * * 1 H f R ^ IX. } 73 . 469 .
p„„;ne incommenfurabilis expofite Rationali •4* P***' £*"*
tioiialis, eiufque quadratum F, quando Rationali quadrato Djt
furabile eft, vocatur quoque Irrationale ; Etfimiliter latus C, potens Â
rationale£#F, dicetur pariterge-e, quatenus cpotcntia
commenfurabilis eft expoßtae Ratiomali v4 • ' i • • . - -

in EtΕ£;£?etiam rc&fangulum, feuprodu&um x ex la- & , *

.,jïíìc'irrationale dicetur, fi incommenfurabile f**f£#. … .

expofite Rationalis A ; Et latus H, potgns quadratum æquale produ •
ryjationali k, dicetur quoque Irrationale- _ . ,.' ... :

fofiea quia duæ quantitates, quæ expofite Rationali comparanturpof

funt quoqüe inter (e ipfas comparari ; profer* poffunt effe duae compa
ratæ quantitates ambe Rationales, vel ambe -j_y- - - - - •

ιj

--

Irrationales ex comparationc , at interfe*P- A*——--,X— .: : • ' •
fas collatæ poffunt effe commenfurabiles lon- ;\ ' • .'.H —*

gitudine , &-potentiâ, vel potentiâ tantùm » É — ;——.,

vt fi duæ B, & C fìntrationales,quatenus lon-;— K -

gitudine commenfurabiles funt expofite Rá-;— .

iionaliJa, idef f B ad J4 fit , vt mumcrus 5. ** , ° • ' ' '^*

ad 4. &• c ad J4 fit, vt 6. ad 4. erunt B, &- C Rationales,& inter fe fpm

gitudine commenfùrabiles, eo b quod »nitertit vt commenfùrabiles fìnt ;'

longitudine, pariterque c potentid , eo quod quadrata laterum commen- çã.,... pr,
furabilium funt inter fe, vt duo mumeri.

- . 8.buimu.

j secundò fi qualium partium quadratum D eff 1 6, fft qtiadratum E 8

partes,& quadratum F 24; tunc d quidem 8, &c non longitudine, fed dpr. 8. b*$
temtiâ RàtionaliJM commenfurabiles erunt ; Nam eorum quadrata E , iut.

& F ad quadratum Rationale D eandem proportionem habent, quam •

mumcri 8 & 24, non quadrati, habemt ad numerum 1 6 quadratüm ; Et

hac de caufa B, & c dicentur Rationales: Et quia inter fé ipfas poteftate

tantùm commenfurabiles funt , eo quod 8 ad 24, fcu 4 ad 12 nom habet

proportionem, quam numerusÅ£i;ad numerum quadratum,dicen- _ ^ .

%ur B,& c Rationales, interfè »erò potentiâ tantùm èommenfurabiles.
-

Si verò qualium partium quadratim D eft 16, fit quadratum E 6,& . . . .

quadratum. P 24 partes ; Tunc quidem B,& c dicentur Rationales, -

propterea quod potentiâ tantäm commcnfurábiles funt Rationali A,non
autem longitudime, co quod vterque numerus 6& 24. fit non quadratur,

&• mumerus 16 fit quadratus ; Et quoniam qualium partium quadratum

E efi 6 earumiaem quadratum F eft 24 &• numeri 6& 24non funt qua

drati: Ergo eorum latera B, &- C num eris exprimni non poffumt, quatenus

ratiomales funt , ideft quatenus ab expofita Rationali,A , cui comparan- - -

tur , dcnominatiomem , &* memjuram fortiumitur 3fed fí abfolutè confide- , . . '

emtur latera B , & C, erunt inter fe longitudine commcnfurabilia , cùm -

'-. . F ff e0rtf7)?

b cor.pv.r?

!

-

s
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eorum quadrata fint inter fe , vt 6 ad 24 qui numeri, licet monftnfqua*

e pr.37.1.8. drati, e funt tamen plami fimiles, qui funt inter fe, vt quadrati numcri4,

& 16, propterea B, &• c iure merito vocari poffunt Rationalcs , & inter

felongitudine commemfurabiles.

Tandem fi vt circuli radius ad latus infcripti quadrati, &- ad radium

eiufdem , uta fiat quadratum Rationale D ad quadratum E lateris 8 , &•

fe* pr.31.1. adquadratum c lateris B; Manifèftum feß nedùm B , fed c quoque in

3 *?*•*•*w-commenfurabilem eße longitudine,&- potentiâ expofitæ Rationali.ae ;

:;:; ! Et hac de caufa erunt B , &- C Irrationales , at imterfe mihilominus erunt
{3P*•31-!.$. longitudime commenfurabiles , eo quod glatus quadrati duplum e$t radif

eius.£#?B , & C im tali cafu, Irrationales unter Je longitudi

me commenfurabiles.

Eacl. 4©• ■ I•

X. PRopos. xI. THEoR. ix. . . .

Quantitas genita ex duótu duorum laterum Rationalium , ,

qug quidem inter fe fint longitudine commenfurabilia ,

Rationale eft. Et fi quantitatis produ£tg Rationalis vnum

latus Rationale fuerit , erit reliquum latus Rationale ,&

· · · · · … longitudine commenfurabile reliquo lateri.

* Sit expofita R ationalis ABnotae menfurae, cuius quadra

tumC,&produ&um G, cuius duo latera D E,& EFprimùm

' ... , '. • - fint Rationalia , ideft Rationali expofitae

• C ABfint commenfurabilia , aut longitudi

ne, aut potentiâ tantùm, atque etiam fint

D E,& E F inter (e commenfurabilia lon

$ gitudine.DicoG Rationale effe,ideftcom

- i menfurabile ipfi C. Lateris • DE fiat qua

É … * dratum K.Qüoniam Rationalis D E Ra

4. %; ° tionali expofitc AB commcnfurabilis cft longitudine , vel

êáÀÀ, potentiâfântùjvcrf*$uadratum Kcommenfurabile Ratio
buiír. nali quadrato C, rcfpc&ui cuius cætera dicuntur Rationalia ;

dpr. 1. 1.4. & idco c K Rationale erit. Deinde quia cademD E du£ta in

$*/.b.pr §. fe ipfam efficit quadratum K; & düάa in EF efficit produ
buuuu. &tum G: erit d§G, vt Iatus D E ad E F ; eftque ex hypo

$*;3; pr. thefi D E ipfi E F longitudine commenfurabilis. Igitur? K

;;;;; ipfi G comimenfurabilis qu9que erit: Cùmque duo C,& G
cor. pr. 17. *f. - - - it fG commenfurabile ra

b. 3. éidem K commenfurabilia fint , eritfG c

££, /. tionali C; & proptcrcag Rcdlangulum , vcl Produétum G
buius. Rationale crit. Sccundò

-----

apr.a4.i. r. fi}

e* def . ba- iK
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secundöijßem pofitis fit reétangulum , vel produám G

-Ratignale, ideft cómmenfurabile quadrato Rátionah C ; at

que eiufäem produéti G vnum latris D £ fit Rati9nale; ideft

&onimenfurabile Rationali expofitæ AB lögitudine , vcl Po

rentiâ tantùm. Dico eiufdemí produ&ti reIiquum latus E F

- Rationale effe, & reliquo lateri D E erit :

commenfùrabile longitudine. b Rurfiis ,HG— hpr 34 t. r:

fiat quadratum Klateris D E:erit,vt an- jy*-*-*-A. 9 def...

tca$ K Rationale ; $; hy-3- E —*— t; /

pothcfi pröduétú G Rationale eft: 1 Igi- G £f 4 Jer,

£. G, &'& quadrato C RationaliÉ —K—
-
#. -

fito cömenfùrabilia erunt;ideoque k G, ' ' *' 1 3. .pr.17.

& K inter (e commenfurabilia erunt ; (edfvt Kad G, ita eft 1 pr 1. 1.4.

1atus D E ad E F (cùm eadem D Eduéta in D E,& E F efficiat & /ib. p1.3.

K, & G): Ergo m latera DE, & DF conmenfurabilia funt buiur.

1ongitudine ;eftque expofita Rationalis A B ipfi D E Ratio- *°°*' 3 ?*
nalialiquo modo commenfùrabilis ; igitur n E F Rationali *; £4it4u.

ἈIB coimmenfiirabilis erit, vel longitudine,velpotentiâ tan- í''*"***
tùm ;& propterea EF Rationalis erit,& oftenfâ fuit longitu- •3•

dine coihménfurabilis lateri D E. Quod erat oftendendüm.
-

-

**

. 1 - -

. . . . . C O R O L L A R I v M. satas*.

Patet fi fpatium Rationale ad latus Rationale applicetur,

1atitudinem cfficere Rationalem;&ÉÉÉÉlon

gitudine lateri, cui applicatum eft. -

it : ' P R OP OS. XII. THEOR. X. £uiia».x.

Produ&um à duobus lateribus Rationalibus, fed inter fe.

commenfurabilibus potentiâ tantùm: Irrationalc eft , &

latus ipfum potens Irrationale eft : Vocetur autem Me

diale , & produótum , aut quadratum ei æquale, vocetur

Mediale. - -

, -,f ' ' Y-*

-
- - - a pr.34.l.s.

Sit expofita RationalisAB, cuiusquadratum Rationale , 3'j;*•

C, & produ£tum G, cuius latera D E , & E F fint Rationalia, %uiuu.

fcd inter fe fint potentiâ tantüm commenfurabilia. Diçópri' j*£***•

nòprodu&tum G Irrationale effe. Fiat a lateris D E quadra- :;::,
tui K, erit,yt * di£tum eft, quadratum K Rationale.Et quo-Š;
miam « ficuti latus D E ad E F, ita eftg;a;um Kad prödu- ììi." -

2 llIY)
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;

, * ' &tumG; eftque latus D E ipfi EF, longi

C H Ęg; incommenfurabile (cùm poten

B tiâ folummodo commenfurabilia {u

q cor.3 pr.s. Al- 3,I. pofita fint); Igitur a produétum G ipfi 53
baiar. ; K G. 3 incommenfüfabile érit ; fed rationále©

;.:>. : eidem K Rationali commenfùrabile ,

IE IR erat: Igitur G ipfi C incommenfurabile

erit(aliâs fi commenfurabile credatur G

eidem C, effent K, & G commenfurabiles vni tertio C,&

;' ?*•*7* ideo e inter fe cömenfurabiles, quod eft contra hypothefin).

fÅ., A. Qjarc/Gjncogngmenfufabilesxiftens ipfi Cquadiato Ratio
Βλ' " nalis expofiræ A B, erit Irrationale. ' ' -.•. . ;

- · · SecundòlatusH poffit quadratum æquale fpatio, vel pro

gpr ro 1 4. duéto G, vel fitg H mcdia prQportionalis inter latera D E, &

§/kw. pr §. E F. DicoHIrrationalem effe. Qu9niam quadratum ex Hae

buiur. quale eft produ&o G, eftque G inGommehfurabile quadrato

ationaliC: Igitur quadratum ex H incommenfurabile erit

**•*. *. pr. quadrato Ratiónali C;& ideo blatus H ipfi AB Rationali nec
s.baiur. otentiâ, nec longitudine commenfurabile erit;& propterea

idef. ;./.c. H* Irrationalis eft. Quæ erant oftendenda.VoceturH Media,

6wiur, propterea quod media proportionalis eft inter duas Rationa

, Ies potentiâ tantùm inter fe commenfurabiles.Et produétum

G, vel quadratumex H,vocetur Mediale.

£acl. t 3. i 4 ' ' C O R O L L A R I V M. .

• - -

Patet, quòd fi duarum quantitatum commenfurabilium_,

… . . . . vna alicuiterrie incommeiifurabilis fit, erit & reliqua eidem

incommenfurabilis, longitudine quidem,fi ille longitudine,

commenfurabiles& incommenfurabiles funt ; aut potentiâ ,

fi priores potentiâ commenfurátur,aut non commenfurätur.

In prinia enim parte huius propofitionis fuerunt quantita

tes C, & k inter fe commenfurabiles, & K incommenfurabi

lis erat ipfi G,& oftenfà fuit C incommenfurabilis eidem G.

.. . . . . vnde patet , quòd fi C, & K longitudine commenfurabiles

- - fuiffefit,& kipfi Glongitudine incommenfurabilis,effet quo

- ueC eidem G longitudine incommenfurabilis.
• * • • • At fi C, & Kpotentiâ tantùm commenfurabiles fuerint,&

Kipfi G potentiâ fit incommenfurabilis; erit Ceidem G po

tentiâ incommeníurabilis. -

*. - Ε R O.
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' . PRopos. x III. T H E O R. XI; Bucl.2.3. X

Produ&um mediale adlatus Rationale applicatum latitudi

, nem efficit Rationalem, fed longitudine incommentura

bilem priorilateri.

sit latusmcdiale H, eiufque quadratum mediale , fit gquâ; -^

le produ&o G, contento fübduiabus rationalibusD E, &c E F apr 16.1.4.

potentiâ tantùm inter fe commenfu- i£; pr.3.

rabilibus. Applicetur a poftea produ- C É. i.

&tum R æquale quadrato ex H, vel Al—, IB ÜÄ;;?
fpatio GadlatusRatiQnale MN vt fit $. p buius.

reliquum latus M O.DicoMO Ratio-,,: IK; c pr•ι8 l.4.

male effe , & ipfi M N longitudine effe n; & cor, v.pr.

.incommenfurabile. : n.buiwr.

, Quoniam produéta G,& R equa- É, » /kc,

lia funt, b erit reciprocè latus M N ad . :... O Î, 17•

.E F, vt D Ead MO ; &c quadratum , l• 3.

exMNad quadratum ex E F erit,vt quadratii ex D Ead qua- fór ; pr.s

dratumex MO; Suntque M N, E F,& D E Rationales ex hy- buius.

pothefi,&ideo d faltem potentiâ commenfurabiles Rationa- g4f» /ec.

fi expofitg A B,& e inter íe:Igitur/quadratum ex D Ead qua- £***

idtatüm ex M Oeandem comimeríürabilem rationem habet, °°'?^'7*

… quàm quadratum ex MN ad quadratum ex E F ; Sedg qua- íár

.dratum cx D E rationali commenfurabile eft quadrato Cex- ;£:^*.

pofitc Rationalis A B: Igitur * quadratum ex M O commen- ÉÉ. 14;

Jurabile eft eidem Rationali quâdrato C; & propterea * latus ef def. i

.M O Rationale erit. Poftea k fiat quadratum k ex latereN buiur. ;

M. Et quia N M Rationalis eft, eritu quadratum K Rationi- !4f*-/€¢
'leŠcömenfiirabile expofit6C Rationali ; fed pro- baiu*. , , ,

duétum R, feu G Irrationale efat,& ideocidem C incom- '**'?'?*

menfurabile: Igitur r K jpfi R incommenfurabile erit ; Eft £*ig;

verò m latus NM ipfi M O, vt quadratum K ad produétum , £%j:£

R.Ergo • latus N M ipfi MO incommenfurabile erit longi- buìus

tudine; vt propofitumfuerat. - o cor. 3. pr.

- - s buiu.',

P RO P O S. XI V. TH E O R. XII. £;£*
Ζ $. A.•*

Quantitas commenfurabilis longitudine, vel potentiâ tan

- tùm
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- tùm mediali, mcdialis eft. Et produétum ex duabus media

' . . ° libus longitudine commenfurabilibus,nmediale eft.

Sit primò A latus mcdiale, & B fit commenfurabifis longi

- tudine, aur potcntiâ tantùn, ipfi A. Dico B medialem effe.Sit

a pr *o 1 4. expofita Ràtionalis D C, ad quam a applicentur fpatium ,vcl
&/ch.pr.3. - produ&tum k gquale quadrato mediali

*****• A . : ex media A ,& produ&ü Rgquale qua

- £— drato ex B. Et quia fpatium mediale K

b pray bu- f*?.. .-..-.., applicatur ad latüs RátiQnale DC: 1gi

.%''*"* i K i R § tür & reliquum latus E C Rationale efit,
- - fed longitudine inconmenfurabile ipfi

… IE - C P. D C:%$ quadratum ex Badά

dratum cx A commenfurabile fit , (eo quod latera B,& A

con menfurabilia faltem potentiâ {upponuntur ) , fitcu*e ,

produ&tum k gquale quadrato exA , atque produ&tum R æ

cp, 1.1, quale quadrato ex B; Jgitur produ£tum K commenfurabile

&'j.b;;';. cft fpatio, vel produ&toR ; Eftque • E CadCF, vt K ad R :

b.iu.'' Ergò a EC ipfiC F longitudine commenfutabile cft , atque ,

a c. r.* & * etiàm potentià ; Sed eidem E C potentiâtantùmcommenfù

P* 8 huiu. ratur éxpofita Rationalis D C , cùm E C Rationalisfit quo

; **P^'7- que : Igitur eC F Rationali D C faltem potentiâ cömmehfu

£;, p. rabilis crj; , & i$9{GER3,190 lis qtio$ue$$it: £t quj;
:;7,'** • duarum C F,& E Clongitudine commenfurabilium vnà EC

.g c. pr. 1 .. longitudine incongmenfurabilis eft Rationali DC:g igitur

juju1.. … reliqua C F eidem Rationali DC longitudine incommenfu

· · · · · · rabilis erit ; & propterea fpatijR latera DC5&C F Rationa

h pr.1» bu- lia erunt, & póteritiâ tantùm commcnfurabilia , & b idcirco

iu • , produâum R mediale erit ; ideoque latus B medium erit , eo

. . '. , , quod poteft fpatium R mcdiale, - -

ì*.**** * Secündoréaanguli, vel produ&i R latera fint DC,& FC

g£; ***** medialia, quæ intér fe longitudine fint commenfurabilia.Di

£,';,.u. coR Mcdiale effe. Fiat quadratum Kcx mcdia] C D;gyt

i;,.,.i..Ty que & quadratum k medium; Et 9uia •* vt latus CF ad DC,

jíb.pr. 3 bu. ita eft R ad K; cftque C F ipfi D C longitudine commenfu

ìm árg. pr. rabile: Igitur m R ipfi Kcommcnfurabile eft.Quare n R com

s buiu*. * menfurábilc cxifiens medialiK ,Mcdium crit.Quod erat Pro

££*'' bu- pofitum.
*ausfr, -

- - PRO
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,

.

-

P R O P OS. X V. P R O B L. III. Auct »8. X.

-

Duas mediales inuenire potentiâtantùm commenfurabiles,

quarumproduétum fit Rationale.

Sit A Rationalis,& fumantur numcri R,&S quorum qui- 5 pr.**4*
libet fit Primus , & ideo bnomerunt inter fe vtnúmerusqua- ;;;^r.37•

dratus,ad numerú quadratum;(& c fiat -

vt R ad S, ita A ad F, & inter A,& F re- A.— j£g;:

- - - - - C K- , l.4 & /. -

£g£%£££m£dia,Pr9pgrtignalis B: agrit ; R.7 %îî.

$§ ex A, ad quadratum ex B,vt 5T d pr. 17.l.4•

ad S):&ideo e erüt A,&B Rationales É --- S e* cor u. pr.

potentiâ tantùm commenfurabiles, po- , n. bwiu*.

ftea ffit C media proportionalis inter epr.s & def.

A,& B,&fiat vt Aad B, ira C ad D. Dico C,Deffe mediales */* :;;
potentiâ tantù.m comamenfurabiles,quarum produétum Ra- §ä ì, .�

tionale eft. Quoniam A, B funt Rationales potentiâ tantùm îjî, Pr.£•

commenfura5iles, erit g produétum ex A ifi B medialc;£,fed £,.&e.

media proportionalisC poteft produétum extrernarum A,& §£or. . pr.

B; Ergo *C medialis eft.TC ùmque Cad D fit vt A ad B,& A; 5 4 t.4. @r

Bpotentiâ tantùm commenfurábiles funt; erit k C, ad D tan- /cb.pr.3 **•

tùm potentiâ commenfurabiles;& propterea , D, qug media- {?*** ***
iCCommenturabiliseft, erit qüoque imcdialis.Quáproptcr *% 3. Pr.

inuentæ funt dug mediales C,& Dpotentiâtantùm intcr fè , ; Σύ.
commenfurabiles. Dico iam C, & D efficere produétum Ra- pr. i*. vu.

tionale.Quia dug proportiones A ad B,& Cad D egdem funt,

& proportio A ad Cablata ex ratione A ad B eademeft pro

poftioni Cad 3 ablatgex ratione Cad D: Igitur m rcfiduè ra- m,,.., 1 ;

tiones Cad B,& Bad D caedcm quoque funt inter fe: • & idcg „£o, … pr.

quadratum ex B Rationali gquale erit, produ&to ex mediali- , 4.lib.,'&

5us C,& D(cùm B media proportionális fit inter C,& D). Jcb pr. g.bw.

íí produétum exCinDRationale erit. Quodcrat propo
JiilIn-* • _

CoROLLARIVM, I.

Colligitur ex conftruétione, & demonftratione huius pro

pofitionis, quòd fi, vt prima quantitas ad {ecundam, ita fiat

media proportionalis inter cas, ad quartam:crunt quatuor il

1¢ quantitatescontunu& Proportionales,

Namj



4I6 EvC LYDI S R ES rITv-tI

Nam A,C,B,D continuè proportionales oftenf; funt.
- - •.

C O R O L L A R I V M II. -

Rurfus conftat,quòd fi vt Rationalis ad Rationalempoté

- * tiâ tantùm eicommenfurabilem, ita fiat ncdia proportiona

* ' ^ ' lis inter eas ad qùartam: erunt duæ poftremg confequentes

- mediales potentia tantùm commenfùrabiles,quarum produ

, , , .'.', &tum cft Rationale.

£uti,*9 X. . . . P R O POS. XVI. PR OBL. IV.

- - • • , •,

· · · · · Duas mediales inuenire commenfurabiles potentiâ tantùm,

*** * * quarum produétum fit mediale. - - -

- - - Suimantur a tres numeri R,S,& T, quorum quilibet primus

*?'.** 9 numerus fit,& propterea non habebiint inter fe eandem pro

j;P^ 37. portionem , quiam habent numeri quadrati ; Et ficuti inpre

** .. cedenti diétum eft , fiat quadratum lateris Rationalis A ad

B;, s.e, 9uadratum lateris B, vt numerus RadS, pariterque vt R ad

ÄÄ,„.T, ita quadratum exA fiat ad quadratum ex C; Erunt • A,B,
defz./ec.bu.

£;^;; A. C Rationales potentiâ tantüm con

f 4. & /cb. 15 - menfurabiles inter fe ; Jam c inter A , &

fr. 3. **iu« j5— B ponatur D media proportionalis, &

... ,. . . £ …” S7 fiat, vt D ad B, ita Cad E. Dico D, & E
E -i rr S effe medrales: potentiâ tantùm com

- *' · · · menfurabiles,qug efficiunt produ&tum

mediale. QuoniamA,& B funt Rationales potentiâ tantùm

$£***** commenfùrabiles: Érit aproduàum ex Aifi B. fiue e quadra

;7;£';, tum ex media proportioriali P(quod gqualè eft tali prog;
Â£;j'j &to) mediale, & Lj media!is. Deinde quia, vt D ad B, ita eft C

£;;}}}I ad F, eftque A ad D,vt D ad B: Erggfa adDcft, vt Cad E ;

gpr ì.ì.3 Et g permiutando,vt A ad C, ita erit Dad E;& pariter b eorum

fi pr 8. i.*, quadrata proportionalia erunt: cftque quadratum ex A ad

& •r • pr. quadratuiii exC, vt numerusR ad T. quare , D , & E poten

****** ' tîà tantùm conmenfùrabiles fünt , cüninunxeri R , & T non

{√;. fint interfe,vt duo quadratinumeri;gftque D oftenfà mgdia

i£'; ;;. lis; Ergo $eicomménfurabilis E mcdialis qu9que erit.Qga

ï't., §' propter D,& E mediales erunt potentiâ tantùm commcnfu

Jä pr.g.bu. rabiles.Poftremo quia D ad Beft,vtCad E;Ergo *produétum
ab extremis D, & E gquale erit produéto ab intsing; B,

- QX ©,
- -
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&C;fed •produ&i ex B in C irrationale,& mediale eft (quã- mpr.i*.**

doquidem B, & C fiint Rationales potentiâ tantùm çon

mehfurabiles): Igitur produ&tuum ex D in E mediale cft.Vt.
erat propofitum. *. •

C o R o L L A R I v M I.

Hinc conftat produétum ex duabus medialibtis potentiâ

tantùm commcnfurabilibus effe poffe Mediale, vel Ratio

nale , , - -

c o R o L l A R I v M II.

Patet etiam fi fuerint tres rationales potëtiâ tantùm cow

menfurabiles , & vt prima ad tertiam, ita fiat media propor

tionalis inter primam ,& fecundam ad aliam : erunt media_,

proportionalis, & cxtrema potentiâ tantùm comnmenfurabi

lcs, quarum produ&um mediale eft . . , •

PROPos. xv II. PROBL. v. EucJ.3•.X*.

-

• Duas rationales potentiâ tantùm commenfiirabiles inuenire

tales, vt iatus d/fferentiæ qtiadratorum longitudine com*

men1urabile , vel incommcnfurabile fit maiori.

Sit expofita rationalis A B, & primò reperiatur a numerus a/cb pr **

Aquadratus R.cuius vna portio SÉ quadrátus numerus , & al- £* 3. , ,
tera T n. n fit quadratus numerus; Poftea b fiat A B ad B C,vt b pr. m 1.1.4.

numcrus R , fiiie nu, fieri S, T,fimul fumpti, ad numcrumT: É£;!*• 3 •

erit c per conuerfionem rationis A e. - - c cor pr.i j.

Bad A C, vt munerus R ad nume- - . . . l 3.

ruin S; & a B 10 fiar media propor- d pr • c l 4.

tionalis inter A B, & BC, àtqùeA ;£ fr. 3•

** s*•.

IJ fiat nicdia proportionalis inter , . .

B A, A C.Et quiâ e vt A B ad BC, E, <T$ , , :;;;;';

ita cft quadratum exA B ad qua- ' *. . - á, f:;, ι

dratum, ex BD,&vtA B ad AC,ita eft quadratum exA Bad £;t; -.

quadratum ex A D ; eftque ABad BC, vt numerus quadra- .

tus Radnumerum Tnon quadratüm : Igitur quadrata cx A -

B, & BD non habent propórtionem eandem, qiiam duo qua- £ae;... &c,

dratinumcri , fed quam numcri; ideoque fA B. & 15 l) iuiit & fir,8, bu.

- - G gg R.atio

-
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* * * * Rationales potentiâ tantùm interfécôéïíôábiIes.&quia

g pr.8„$ çx £\ B:& exA D Prop9rti9nem habcnr,qiiamdúo

È£ÉĘ uadratierunt g latera A.B,&A Dlongitudine com

l. 3. ÉÉ grabilia:Cùmq; b quadratum ex AB ad dúo qundrura ex
i cor•1 prop. , & A D fit,vt nümérus R ad duos numeros S& T, fitque -

*6.4.3. numerus R æqualis numeris S & T, erit , quadratumexAB

aeqi;ale quadritis ex B D,& ex A D: Et propterea quadrãtùm

ex A D crit differentia quadratorum ex A B.& B D. uapro

Pter inuentæ funt duæ Rationales AB:& B Dpotenfì fcili.

cet quadrato tantùm commenfurabiles,& A D larus difïè.

rentiæ quadratorum commenfurabile longitudine eft maio

- ri ipfarum AB. , , * ,* _* _! C • • ; -

&/£& prop. , Sccundò reperiatur & quilibet numerus quadratus R,cuius

45 1.8. ' du£PortioncsS&T non fint quadratinum3ri,& ponãtur ea,

qug fiiperius pofita,& conftru&ta

funt.Patet quòd quadrataex A B,

: : &ADnon funt inter fe vt nume

- S 15- R2s rus quadratus ad numerum qua

- - • T io. dratum (cùm numerus S quadra

fpr.8.kaius A C f B * tusnon fit); & ideo ■ A D, potens

differentiam quadratorum ex AB& B D,longitudine incom

* menfurabilis eft maioriA B. Quapropter inuentg erunt duæ .

rationalesA B,& B D potentiâ tantùm commenfurabiles,ita

vt latus differentie eorundem quadratorum longitudinciin

* commenfurabile fit maiori A B.Vt qugrebatur.

£*** **. P R O P OS. XVIII. P R O B L. V I. ,

' Inuenire duas mediales potentiâ tantüm commcnfurabiles,

quarum produ&tum fit Rationale, vel Mediale, ita vt latus

differentig quadratorum illarum longitudine commcmuu

rabile fit, vel incommenfurabile maiori. - - -

ID

- -.

a prop. 17. - - -

buiuu. Reperiantur primòa dug Rationales maior A, & B minor

}{;;;' poteritiâ tantùm commepfurabiles, ita vt latus differentig

ÄT£, quadratorum cajungcm A,&B longitudine commenfurabi

33, 7' le fit in primo cafu, &incommcnfurabilc in fecundo, maiori

a ; „„„,. A;& b ponaturC media proportionalis inter A & B, & fiat vt

d pr.,. 1., A ad B, ita Cad quartam D. Patet c effe C,&D nmediales po

ey cor.» pr. tentiâ tantùm commenfiurabiles,quarum produ&tum eft Ra

*.**iu- tionale: Et quia vtA ad B, ita eft Cad D, erit a quadratü ex A.

-*- , / ad
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<jd$.ex B, vt quadratum ex C ad qu adratum ex D;

& pêr conuerfione m rationis, e vt quddratum * , . ' ' ' ' ° e cor Pr. *$

ÉÉÉ differentiamŠ A.& í, á— ; l 3.

ita erit quadratum ex'C ad differentiam qua- É*— ' * ' £ I.

dratoruh, cx C ; & D: ideoque fvt A ad látus *°T° É'.';

differentiæ quädratorum éxA & B, ita erit Cad latus diffe- 77 :*

rentig quadratorum ex C, & D ; erat autem in primo cafu, "

maior; A longirudine commenfurábilis Iateri differenti

quadratorum ex A,& B;m fecundo verò longitudineincom

menfurabilis: Igiturg Clorigitudine commenfurabilis erit in ge»,.; ,,.s.

primo cafu, & incommenfurabilis in fccundo, lateri differen- ìaiai. ' I

tig quadratorum ex C,& 1). Quapropter inuente süt dug mc

diales C, & D potentiâ tantùm commenfurabiles, quarum ,

produótum eft rationale , ita vt latus differentie quadrato

Eum ipfarum C,& D longitudine cömmenfurabile fit in pri

mo cáfu,& incommenfurabile in fecundo, maiori lateri. ° °* -

r Poftea b reperiaiitur duæ Rationales A, F potentiâ tantùfm k pr. 17.ìu.

commenfìirábiles,ita vt latus differentiæ quàdratorufn ex A, ign · ·
& F longitudine commenfurabile fit maióri A intertiò cafii, •• . *

& incommenfurabile longitudine eidem A fit in quarto ca

fu. Et vtnumerus primusV ad prinium numerun X, ita fiat

quadratum ex rationali A ad quadratum ex B: ertnt A, & B

ĘĘĘ,$; , ficttti inL .

rop.15 huius oftenfiim cft. Et 1 ponaturCnedia proportio- ;?*!•;**;

£$£;!; A, & B,& vtC ad B '££'; ad D.j$ , D &{& 4* & /e*.*

mediales potentiâ tantùm commenturabiles, quarum pro- ******

du&tum eft mediale, & latus differentiæ quadrätorum com- !

menfurabile eft, vel non, maiori. Quia vt'C ad B, ita eft F ad * * *

D, & A ad C eft , vt C ad B: Ergo RIA ad C eft,vt F ad D; Et k pr 7 i. ;.

permutando, t vt A ad F, ita erit C ad D : Cùmque fint tres ! ?r. i* 43.

Rationales A, B, F potentiâ tantùni commcnfurabiles, &vt

prima A ad tertiami F, ita eft C (quæ media proportionalis • • !

cft inter primam A,& fecundam B) ad poftreniam D. m crunt %*** *?*
C , & D commenfurabiles potentiâ tantùm , 7 1 ©• buiuu.

Š produ&tum mediale eft : Pcftea quia A

ad F cft , vt Cad D: Igitur , n vt oftenfium , C V7 „ „., t & -

eft,maiorA ad latus differentie quadratorum B £;pr- tJ/

A , & F, erit vt C ad latus differéntiæ quadra- F X 5 .

torum ex C, & D;Sed maior A conìmenfura- D

biiis longitudine eft in tertio cafu ,& incom- -

nicniurabilis in quarto, latcri differentig quadratorum ex A,

--' -i Gg g 2 & F.
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, & F. Ergo maior Ccommenfurabilis longitudineerir!ateri

• differentig quadratorum ex C,& D in tertio cafu , & incom

, tyenfurabilis lQngitudine eidem differentiæ in quarto cafu.

Vt crat propofitüm.

eue sy.x. PRO P OS. X IX. P R O B L. V I I.

Duó latera potentiâ incommenfurabilia reperire , quorum ,

fumma quadratorum Rationalus fit; produ&um verò me

diale ,. . . -

*P**7*• _ Reperiantur a dug quantitates, A B maior,& C D minor

Rationales potentiâ tantùm commenfurabiles, ita vt maior

AB incommenfurabilis fit longitudine lateri potenti diffe

rentiam quadratorum ipfarunm A B, & C D ; Et * maior A B

fecetur in G, ita vt CE femiffis minoris, vel ei equalis H G

.,..,. ,, mcdia prQpqrtionalisfit inter fegmenta AG,& GB ; &* in
&jj,,, ter AB,&AGreperiatur media propQrtionalisN, pariter-^
gium.' " que O fit media proportionalis inter AB,& BG. Dico N, &

O effe quæfitas in propofitione.Quoniam maior A B fe&a eft

in G, ita vt fit CE femiffis minoris media_,

proportionalis inter fegmenta AG& G B,

atqüe maior A Blongitudine incommenfu
- -. • • rabilis faéta eft lateri potenti differentiam ,

8 pr. ro.bw. ^—* IB quadratorum ex AB, &CD, &* eiufdem_»

eiujq;cor 4. c . E P , fateris differentialis, & maioris A B femi

• fumma eft AG,& femidifferentia eft GD: Ergo fegmenta A

°°°'3 ?*:_ G, & G B longitudine funt incomruenfurabilia. Et quia e vt

:*;:„g GAad AB, ita eft quadratum cxN ad g';';;' ex AB(cü

££** N media proportionalis fit inter GA, &A B), & figuti A B

- adBG, itá eft quadratum exA B ad quadratum ex O. Igitur

;,,.,..; ,. ex/compofitióne ordinata erit quadratum ex N adquadra

gcor ; ;; tum ex O, vt AG adGB:Quareg quadratumcx N incom

$ buius ' menfurabile erit quadrato ex O, ficuti A G ipfi G B incom

h aef.4. bu. menfurabilis erat longitudine ;& propterea^ latera N , &O

$£!:!*!.* potentiâ incommenfìirabilia erunf, & funtjduo quadrata ex
• pr **u. §, & ,O gqualia quadrato Rationali ex AB: Ergo aggre

gatum quadratorum ex N,& exQ RatiQnale cft.Tandem-;

:;';'Ä, quia H G media proportionalis eft inter fegmenta AG, & §.
i , &;.J β, atque N,& O mcdiae pr9pQrtionalcs funt inter totam, A B,

Éiâ.” & eius fegmenta A G,&G B: igitur & Productum cxÊê 1I1

b co^. 3 *r.

io.bwiuw.

k prop.9.&
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AG equale erit produéto ex NinO; eft* autem produ&tum *pr3; i.*

ipfius à BinHGdimidium produéti ex AB in CD(cùm C § £# pr.3.

i) dupla fit ipfius H G). atque m produétum ex A B in CD Ê', -

mediale eft (eo quodAB,&C i5 Rationales funt potentiâ É','*

tantùm commenfurabiles) : Ergo n produ£tum ex A Bin H AI,, „.
G ei commenfurabile,mediale quoque erit;& propterea huic -

gquale produótum ex N inO mediale erit. Quapropter duæ

N, & Opotentiâ incommenfurabiles funt,& fùmma quadra

torum ex eis Rationalis eft, at produétum ex N inOmedia

le, Vt qugrebatur.

PRopos. XX. PRoBL. vIII. Hwtl, 34. 34

X.

Dmo 1atera potentiâ incommenfurabilia reperire, ita vt ag- '

gregarum ex eorum quadratis fit mediale, produ&tumve

rò rationale ; vel produétum fit mediale , &incommenfu

rabile aggregato quadratorum.

- Reperiantur a duae mediales A B. maior , &CD minor apr.is.kg.

potentiâ tantùm commenfurabiles, qug primò Rationale,

contineant , ita vt maior A B longitudine incommenfurabi

lis fit lateri, potenti d.fferentiam quadratorum ipfàrum A B,

& C D. Et reliqua perficiantur, vt in præcedenti propofitio

ne faétum eft: erunt, vt antea N, &O potentiâ incommenfu

rabiles. Et quia b quadrata ex N, & Ogqualia funt quadrato bpr.4.bw.

ex mediali A B: Igitur saggregatum quadratorumex N,& cfr i *: Pu.

O mediale erit. Déinde a qiiia produâum ex HG in AB æ- *?**.*°.

quale eft produ&o ex N in O, arque e produ&tum ex HG in . .
AB dimidium eft produ&ti ex A B in CD; e pr. t. l.43

hoc autem produétum Rationale eft ex ;£*r 3•

conftru&ione: Igitur fprodu&tum ex N fdef v./es

in O ( quod eft commenfurabile produ- :î' -

&to cx AB in CD, cùm fit eius femißis) § Gr IB

Rationale quoque erit.Q uare duæ N. & ETÉTE,
O funt incommenfurabiles potentiâ ,& - -

eorum quadratorum aggregatum Mediale eft,at eorumpro

ductum Rationale. -

Secundò g reperianturegdem mediales A B,& C D cum , gpr.18. iv:

omnibus dictis conditiqnibus, fed eorum produ&tum fir me

gale, & cQmpletâ conftruétione , vt priuserunt rurfus N , & ,,,„,.e,

OPotcntiâ incö;menfurabilcs,& quadratorum* aggregatum \$ iuiE ;

CQIUlll
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- - earúndem mediale erit , cùm fir cquale quadrato rhedialis A,

- B. Poftea quia produ&urn exABinGDmediale eft ex con

jpr r.t.4. ftru&ione:Ergo , produ&uni ex N in O mediale erit,eo quod

/3* p* 3. & eft cömcnfurábilé, fcilicer dimidium eft produéti ex A BinC

{;;:;-* D. Tandem quia fà&g{unt A B,& CD longitudine incom

Â£'; '°, menfurabiless erit %<juadrarum cx A B incómrgenfijrabile,

£,';;;;. Produ&io ex A BinG D s cftque produ&tum ex N in O dimi
buiur. dium produóti ex ABimCD, vtdiétum eft.Igitur t quadra

1 cor. pr.i s. tum cx AB,feu aggregatùm quadratorum ex N& O,incom
buuus. menfurabile eft produ&to ex N in O. Et propterea repertæ

erunt duæ N, & O potentiâ incommeniurabiles , cum omni

„ . bus conditionibus qua finis. Vt fuit propofitumJ -

Eucl.36. 73. PROPOS. XXL THEO R. XIII. ?

- ---

Duarum Rationalium potentiâtantùm commenfurabilium

fumma , vel differentia Irrationalis eft. Vocetur autem ,

fumma Binomium ; At earundem differentia Refiduum ;

.. , . . Atque Rationalcs illg Binomium, aut R efiduum conipo

„ nentes : vQcentur Nonaina. *'*.* * * * * * :
-

-

-

, Sint dug Rationales A , & B potentiâ tantùm commen

a pr. •4.l furabilcs. Dico ipfàrum A, & Bfummam , vcl difgrcg

1';;;;';; tiagi C lirationaîem cffe. Fiat • M quadratum ipfius C,&
ΚλλΧ* D fit quadratum ipfius A» & E fit quadratuum ipfius B,& tam

- .---A-.-. .-€r. G, quàm F fit produétum ex A in

,^ `;; , ,: A`' a_ B.Manifeftum cft quando C eft ag

b cor... pr. FTGII* gregatum iptarum A , & B, vt in

19 l 5 & pr. D | FË figura, effe * quadratum M

».*um. ' . | N\ r ièx aggregato laterum gquale duo

; i T bus quadratis laterum , iciiicet D

,., : : | G ] E [G. & E,& duplo produ&ti ex lateribus

. ' Ain B, fcilicet ipfius G,& F,vcl duplo Producti F,& propter

ea quadratum M gqualc erit aggregato duorum qugdrato

ÄÄÈÉ&É& dupli producti F5At §uando C cft diffcr§htia.

& cor 1 pr. Qórumdem laterum , vt in fccunda, figurà , c quadratum M cx

so. t 3 9 3i£rentia laterum minuserit , quàm duo quadrata D & E, &c

pr : b*i*! íåäïêïíôáuplum produ&ti F; Et quoniam A,& Bponun
d def. 4. bu. tur potentiâ tantùm com- menfurabiles » crtint 4 jpf£ inconi

É,:j; ïéíftirabiles longitudine , &: corum prqdudum f mcdiale

bumst. ęrit, atquefcorum, quadrata, Icilicct l- » & E rationalia c&llt»
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-

&inter fe commenfurabilia: Quareg mediale, feu irrationa- g pr. 1 . &

fe produ&t m F incommenfurabile eft rationali quadrato D; dsf * /ec. .

& àfünt duo quadrata D, & E,fimul fumpta,cominemfurabi-?***** -

liaciiiiibet corum; fcilicet quadrato D(eoquod quadrata D, *:"…f

&£confueiitiirabilia int£££ oftenfà fuerint): igitur: prg- ::„',', ;!
duétum Fincommenfurabile eft aggregato quadratorum D, j,;.

& E ; eft verò duplum produéti F commenfiirabile eius me « co, pr.i»

dietati , {cilicet produéto F. Igitur k duplü produ&ti Fincom- buius.

menfurabile eft fumme quadratorum D, & E : Cùmque to- *

tum quadratum Maggregatum fit, in primo cafu , & diffe- ., , ,

renria in fecundo, fummæ quadratorum D,& E,& dupli pro- ' ' .

du&ti F; Ergo ■ tam aggregatum, quàm differentia M incom- 1 cer v.pr.,.

menfurabilis eft fiimmg quadratorum D,& E ; Sed quadra- io- ba'ur.

tum Dcommenfurabile eft fumme quadratorum D,& E: Er- -

go m quadrarum M, totale , vel differentiale , eft incommen- !? prep.

íurabile quadrato D. erat autem ex hypothefi quadratum D '';%'Ä.

Rationaiè : Igitur n quadratum M {rrationale'erit ; & pro- É****

pterea • C fumma , vcl differentia ipfa.um A$ B, Irratiöna- ÄÄÈÉ, ßc.

lis erit, vt propofitum fuerat.Voceturautem fumma CBino- buiás, T ,

| mium; & áfíèrentia C Refiduum , vel Apotome. Et tam A, Â· ·

quàm B: vocentur NominaIrrationalisC.
- - - - - .. - m. - * . "

f. '. C o R O L L A R I v M. , , , -f ,

- •-• • • • • - , "* , . ' . . . _• ' • ' • • * • • •

., Mnnifeftum eft nominum eiufdemBinomialis, aut Refi

duæ {ummam duorum quadratorum ex eis, Rationalem ef

fe, & incom \:&fiurabilem mediali duplo produétieornmdem . . . . .

nominum. Namnominum A,& BBinomij, vel Refidui C *** *, ,

fumma quadratorum , fcilicet D, & E oftenfa eft in hac pro- - - ---

pofitione, Rationalis, & incommenfurabilis duplo produ&i,

mcdialis F eorundem nominum. . , ; : ….. ;. … 7. • • •! :ri

{ P R O P OS. XXI LTHEOR. XIV. £gyr. 74

I)uarum medialium potentiâ tantùm comènfùrabilium,qúa

- - rum produótum fit Rationale , fùmma, vel differentiâ Ir

ratiQnalis eft ; Voceturautem fumma Bimedialis prima ;

ID fferentii verò vocetur Refidua medialis prima ; Et duæ

s ille partes Bimediafem primiam , aut Refidüam medialem ,

primam efficientes: vocentur Nomina.

Sint
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• • • • • • . • Sunt duc mediales A, & 13 potentiâ tantùm commenfiirâ.

biles, quarum produ&tum , quod fit F,Rationale fit (qug rel

periri pofíe conftatcx pr. 1 5. huius),& C fit fumma inprim6

• ' *' cafu , & differentia in fècundo earundem A , & B. Dicò Cir

' rationalem effe.Sit rurfus D quadratum ipfius A & E fit qua

.*A'-.. ..-€-.$i; B, atque M.Κ
- · · · , & AT o*, tun jpfius Caggregati , vel differenti

á tor.*. pr. , , È HA*£ÉÃÄÈÉÉÉÉÉÉ

19.1.3 & pr. §.-' . D _ … _ tum M, in prino cafü , aggregatu m ,

;#! /V\ . F • • ; \F fummæ qtiadratorum D, & E , atque ,

%','& - D Ê^ f dupli produâi F: At in fecundo •M c2, q. .bf $. & p. E - • . it d.ff fa dui dr. -

£ r ».buiur. -- ' rit differentia duorum quadratorum ,

- – D, & E fimul fumptorum , & dupli produ&ti F.Quoniam A,

cae/ 4 bu. & B potentiâ tantùm funt commenfurabiles , erit • A ipfi B

d pr i 1*4.* longitudine incommenfürabilis; fed a vt B adA , ita eftpro

& /cb pr3. duétum exA in B, fcilicet F ad produ&tufm ex A in fe,{ciiicet

#* . , ad quadratum D : Igitur e produ&tum F incommenfurabile
¢¢er 3.pr. e(\$D; Sed duplum ipfius F commenfurabile eft ipfi

3**i*:. * E, Igiturfduplum ipfius F incommenfurabile erit, quadrãto

ID ; eftque fùmma quadratorum D, & E commenfurabilis

quadrato D, (eo quod A, & B fupponuntur potentiâ tantùm

g cor.pr. , ,. commenfiirabiles); jgitur & duplum Jpfius F incommenfura
butus bile eft fummæ quadratoruih ij, & E; ideoque b quadratum

h cor;* pr. M, quod eft aggregatü, vel differentia dupli ipfius F, & fum

• • *uiu- mæ quadratorùmD& E, incommenfurabile`erit vtrique ip

forum; ideft quadratum M inconmmenfurabile erit dupIo

- ipfius F; fed duplum ipfius F Rationale eft (cùm F produöü

34f**/** éx AinB Ratiónale fit ex hypóthefi): Ergo , quadfatum M.

***** & eius latuscIrrationale eiìè, vt fuit propofitum, vocetur

autem ipfarum A., & B. fummaC s B medialis prima , & ca

rundem différentia C: Vocctur rcfidua mediaiis prima. :

.", C O R , G); L L A R I. V. M. . .

L. ManifeftuimeftBimedialisprimg,vcl Refidue medialis pri

mg fumumahm, quadratorum, ex nominubus faótorum media

leii eße , & incommemfurabilem Rationali duplo produ&ti

corundem4lominum.^ , ^ ' * * * * * * *s. -

, Naam. Biumedialis prima:,vcl Refidug mcdialis prìmg duo

nomina in hac propofitionc fucrunt A, & B , & oftcnfa fuit

fumma quadratoruna D,& E inconimenfurabilis duĘPro

- ûçfl

f cor.pr.1z.

buiur.
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drätorum D, & Eincgmmcnfüra- i-A-B-ì —fB-i

au&i Feorundem nominum A,& B; eftque fumma quadra- -r

Eorum j,& E Medialis, cùm fit commenfurabilis quadrato -

McdialiD ex laterc Mediali A. - • • . • • •

P Ropos. XXIII. THEOR. XV. *g*r*

Duarum Mcdialium potentiâ tantùm commenfurabilium-* •

quarum produ&ufi fit mediale, fumma,vel differcn;J£
Éationalis efl: Vocetur fumma Bimedialis fecunda ; Diffc

rentia verò vocetur Refidua medialis fecunda. Et illæ,quæ

has Irrationales efficiunt,vocentur Nominaeius.

Sint duæ mediales A,& Bpotentiâ tantùm commenfura- * *

bilcs, quarum produétum, quiod fit F,mediale fit, quae rcper

tg fuerunt in pr. 16. huius ; & reliqua perficiantur , vt in Prae

cedenti propófitione diétum eft. Et qüia A,& Bpotentiâtan
tùm ccrìmenfurabiles funt. Ergo • *

vt prius,oftcndctur fummam qua- „~C~. .---A-.

bilé effe duplo produéti F: Eftque *£...”

fumima a£É Meäìïí D.. F N§ p.

D,& E commenfurabilis nmediali 1\\ D

quadrato D(cùm A,& B fuppo- F E F*^E
fiantur mediales potentiâ tantùm

commenfurabileS).Igitur » fumma quadratorum D, & Eme

dialis eft: pariterquc duplum Produéti ipfius F medialis , crit
quoque mediadc(eo quòd mcdiali F commenfurabile eft eius

duplü ). Poftca exponatur Rationalis N O, & c ei applicetur

aco*. r. £?,

19.baius,

b Pr. 14.bw»

* c pr so J.4

& /.5.pr.3.
óduétum R gqualc fummæ quadratorum D, & E, quod$£í.
ciat latitudinë OP.Et quia fumma quadratorum D,& E me

dialis cft, erit a R mediale , quodapplicatum ad Rationalem

N Oefficiet e latusO P Rationale incommenfurabile longi

tudinc ipfi NO: Simili modo ad RationalemNOapplicetur

produétum Sgquale duplo ipfius F medialis, quodTfimiliter

mediale erit, & ideo efficiet latusQO Rationale ,& longitu

dine incommenfurabile ipfi N O. Et quoniam fummaqua

dratorum D,& E incommenfurabilis oftenfà eft duplo ipfius

F, eftque R gqualis fummg quadratorum D & E,atque Sæ

qualis dupl9 ipfius F: igitur R ipfiS inconmcnfurabilis eft ,

fedfyt RadS, ita eft latus O PadO Q. Ergo g latusO P lon

gitudine incommenfurabilc cft lateriOQ ,& fiint Rationa

-
- Hh h. lia»

d pr.t v.bis.

epr. 13.bw,

-

fpr t t.4.

&/c8 pr.$.

beiuu.

g kor. 3. Pr.

8• baiur.

/
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%4f* Jes. lia, vt di&um eft: Igitnr » tantnm commenfurabilia parentia

;;;;;;*** inter fe erunt OP,& OQ3Quare , PQ fumma, vel differen
{. I 7, i. tia earum Irrationalis erit, quæ vocatur Binomialis, vel Re

****** fidua.Tandem quia fumma produétorum Mediaiiiim R,&

S, vel eorum differentia applicataad Rationalem N O,efficit

alterum latus PQ Jrrationale: erit fumma , vel differentia ,

k cor pf. 1 1. 1N MedialiüR, & SIrrationalis(Nam & fi

bwww. ;---p----q------- 3. Rationalis effet applicata ad Rationa

: S SR : lem NO,efficeret latitudinem PQRa

: §. tionalem,quodnonΕ; );Sedqua

: - : dratum) M æquale eft (ummæ in primo

ÖTO ÖC P cafu , & diffèrentiæ in fecundo Media

£ def4 & y. - lium R , & S. Igitur i quadratum M Ir

Aes. buiw, rationale eft,& propterea eius latusC Irrationale erit:Vt erat

ÉÉÉ¤; Vocetur fumma CB,medialis fecunda. Et dif.

èrentia C carundem A,& B:Vocetur Refidua Bimcdialis

fccunda •.

… coRoLLARIvM 1.

- ' ' Patet fi duo produ&ta Medialia incommenfurabiliaadean

dem Rationalém applicentur , efficere reliquorum latcrum

fummamBinomialem, differentiamverò Apotomcn.

-

-

-

T*si,sy.Xt. C O R O L L A R I V M. I I.

Manifeftum eft fummam,vel differentiam duorum pro

* . du&torum Medialium, Irrationalem effe.

Oftenfa enim fuit in hac propofitione fumma,veh differen

tia Medialium produétorum incommenfurabilium R., &S

Irrationalem effe. At fi medialia R , S fuerint commenfura

m***.*• pr. bilia, erit m eorum fumma, vel differentia commenfurabilis

*°;****** vmi ipforum S; fed n quadratum ex rationali NO(cui appli

;£*/* catafupponütur produâa medialia)incömgnfurabile eft mc

ār.i. dialiS: ergo • fumma, vel differentia medialium R , Sincom

buuu. menfurabilis eft quadrato rationalis NO:&idcop fumma ,

p aef, fe, veldiffercntia R, & S irrationalis erit.

%uum*. -■■■ C O R O L L A R I V M III.

Similiter conftat Bimedialis fccundg , & Rcfiduæ medialis

- {ccun
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£cundς,fi ftimma duorum quadratoruni, ex nominibus eius

ad eandem Rationalcm appíicétur , ad quam diiplum produ

&ti corundem nominum ápplicatur:&ficerc duorum reliquo

rum laterü fummam Bindiimia fé, differentiâ verò Apotcn:&.

Nam ducorum nonyinum Bimcdialis fecundæ C, & Rcfi

duæ medialis fccundæ C, fiimna quadratorum D & i, appli

cata ad Rationalem NO facit latus O P, atque duplun pro

duéti F 2pplicatum ad eandem Rationadém NOlatitudinem , . . . .
facit OQ._Et oftenfà fuit in hac propofitione fumma latitu- • • •

dinum PQ Hrrationalis, quæ Binomialis dicitur,& differentia -

<arundem PQ irrationalis, quae Refidua dicitur. '*
-

-
- * " »

P R O P OS. XXIV. TH EO R. X VI. ' £is **.
'.' . . . . • , , : • • , • J , , •* ■ f - , , , : … * •

Duarum quantitatum potentiâ incommenfurabilium,qua

rum quadrata,fimul fumpta, Rationale conftituant , & eo- _ _ .

... tum productiim fit Mediále${ùmma vel differentia irra- °* ' .

* tionalis eft: voccturautcm fumumaMaior;& diffcrcntiz. **

í vocetur Minor. Et illæ, quae has irrationalcs efficiunt vo

• . centur Nonvipa earum. II *, * ■ ' ■ ' r,^ **'• ' ■ .-* fi* •i* ;

* i , 3'** ; 1. :1 u o. t ■ t* * * . ; *'^* 9. 1. u I. -..11.*...* -» .

? Sinita dug quantitates A , & B potentiâ incqmmenfurabi- *** pr.us.

ies, quarum quadrata D ;& E, fiímul fumptâ, Rationale effi- *****
«ciant » at£ì; exA in B, quod fit F, Medialefit. Dico

ipfarum A, & B fummam, vcl difierentiani CJrrationalem ,

<fje.Qgoniam productum Fpontúr Mediale,&eftduplumi ,

ipfius FcommenfiirabHe cidem H: Igi- -£~. . 3Â° T • •.. • •* • …

tur & diplum ipfius F Mediale eft ; & ?" Nº.S*. **. £t
-ideo trrationale: cratautem fumma., TTiVTY ».— i.

«duorum quadratorum D,& E Ratiow} Di. , `€.•' ' ', c de

nâlis. Ergo c fumnia duorum 'quadra- ;! 'NKF NA; F , j?;;;;
torum D, & E inconumenfurabilis eftR*' TE t L),; dtvr. 7%.

guplo produ£ti F: Quarè àquadratum * * ,* F*^Ex Îî,j„;.

iM, & quod cft gquale,vtdiótúm cft , aggregato, vel differen

tig tunm.g quadratorü D, & E , & dupli produ&i F) erit in

cónienfurabile fiummg quadratorü D, &E ; cflque tális fum- .

{ua quadratorum D ,& £ Ratiohalis: igitur , qiiadratum M., *.
Irrationalc crit , cùm eidem fummg ificomménfurabile fit. ;£* /es.

§¤É/£ius lariisC fumma, yel differentia ipfàrum A, £,./,..
& B 11 rationalis crit. Vt erat propofitum. VoceturfummaC buií,'.

Maior , & diffcrcntlaC vocciur Minor.....… , , • ./.

- - - - H h h 2 CO

• -

14 -

.buiuu.

•

-

-

r

t / T 1
i • 1• -

•



428 EvCLIDIS R EST ITvT ;

C O R O L L A R I V M.

* .• *.

Patet Irrationalis, quæ Maior, aut Minor vocatur fummi

quadratorum ex eius nominibus Rationalé effe ; Et duplum

produétieorundem nominum, Mediale.

£«•** - PR O P OS. XXV. T H E O R. XV II.

• - - .

Duarum quantitatum potentiâ incommenfurabilitim, qua

rum, fumma quadratorum Medialis fit , & earum produ

&tum fit Rationale,fumma, vel differentia Irrarionälis eft.

. . Vocetur autem fumma Rationale, ac medium potens. At
• • . differentia vocetur Faciens cum rationali totum mediale.

Et ipfae efficientesvocentur Nomina earum. ' .:' :

i;!'*°- . Sint a dug quantitates A,& Bpotentiâ incommenfurabiles,

* & faéta eadem conftruétione, fiimmaquadratorum D,& E

Mediale compofitum efficiat, at produ&um F ex Ain B fit

Rationale. Dico ipfarum A, & B fiimmam , vel differentiam

CIrrationalemeffe.Quoniam fumma duorum quadratorum

- .- .4^.. ..A..... D,& EMediale compofitum efficit, &;£: /. c. ;' -G `; è ^; duplü &produéti F eft Rationale , cùm

, At Brì \c. ;DTeius dimidium F fupponatur Rationa- .

“D _. r; *^ le: erit fumma duorùm quadratorum

JPar F M\_ FÉÉÉÉÉ£g;Ê
C0p. a v. - duéti F: Igitur c aggregatum , vel diffe
Š F - - - E P.DÈ rentia fummæ,É; D & E.,

*** ** atque dupliprodu&i F, fcilicet quadratum M, incommenfu

, . . , rabile erit dúplo produétiF; eftquc duplum produéti F Ra

daef. 4. & tionale; Ergö aqüadratum M Irrationale eft ; & ideo eius la

34* Aaius, tus C, quoä£{$ , vel differentia ipforum A, & B, Irra

„ . . . . tionaleerit ; Vt erat propofitum. Vocetur fumma G Ratio

nale,ac mediumpotens;At diffcrentiaCvocetur Faciés cum

rationali totum mediale. ^. . . , ' ;

£i4* *s. PRopos. xxvI. THEOR. XVIII. , .
. .

Duarum quantitatum potentiâ incQmmenfurabilium , qug

... . .> rum fufimma quadraforum Medialis fit, & earu;m prodiictü
.• Mediale, incómmenfurabileque luming quadratorum »;

-*_*_j 7. * • • • - CItt
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-- erit (timma , vel differentia Irrationalis.Vocetur autem , · · · ·

. fumma Bina media potés. At differentia Cvocetur Efficiës , , .

cum medialitotum mediale. Et quæ cas efficiunt, vocen

tur Nomina earum. -

- Sint a dtig quantitates A, & B potentiâ incommenfurabi- u ex pr. ao.

les, & faéta cadem conftru&tione,fumma quadratorum D,& buiuf

E Mediale compofitum efficiat, at prodüétum F fit pariter

mediale, fed fit incommenfurabile fummg quadratorum D,

& E. Dico ipfarum A, & B fümmam, vel differentiam C Ir

rationalem effe. Quoniam & duplum produ&i F Mediale eft, £?r.****
eo quod eius dimidium F Mediale poni- •• _ . jt4f. -

tur3 atque fumma quadratorum D,& E C A B 2.PP

Medialis eft:Igitur cquadratum M,(quod 2 F ÉÉ
eft ex fuperius di&tis, aggregatum, vel ex- M D E • ■•-•

.ceffus duarum Medialium , fcilicet fum

mæ duorum quadratorum D, & E, atque dupli produéti F)

Irratiopale eft; ideoque deius lgtusC Irrationale erit; Vt erat aÆ,./,.
propofitum. Vocetur fumma C. Potens bina media ; At dif. 5, j,

fercntia C vocetur Efficiens cum medialitotum mediale. '

.**
-

-*

-

-

• C O R O L L A. R. I V M.

Patet etiam,quòd Potentis bina media,aut Efficientis cum

mediali totum mediale , fi fiumma duorum quadratorum ex

-nominibusad eandem Rationalem applicetür, ad quam du

plum produóti eorundem; nominum: applicatur: efficietur

duorum reliquorum laterum fumma , vel differentia Bino- •.

mialis vel Refidua. Nam,vt oftenfum, eft , duo Medialia in- *£*****

terfe incommenfurabilia,fcilicet (umma quadratorum D, E, “ . .

& duplum produ&ti F, ad Rationalem applicata , efficiunt la - - -

titudines Rationales, quæ longitudine incommenfurabiles

{unt inter fe;& propteréa prædictæ latitudines Rationales e- fpr.x 1. bu.

runt potentiâ tantùm comimcnfurabiles: quare/component '*'*"*

Binoimialem, aut Refiduam. : - -

- - - ' ; -

-* ' - l 42 i

,. . . PRO P OS. XXVII. THEO R. XIX. t;*.
- - - - - 46. 47. 79.

CJuaelibet ex diétis duodecim Irrationalibus refolui nonpo- go. » 1. 8 ».

tcft in nomina ingqualia ijs, ex quibus genita fuit. , 83.84. X.

* * * _

- - -- . Sit
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a in 6. pre • Sit qughibet ex duodecim a di&is irrationalibus Corta ex
ced pr°P. fummâ, aut fubtra&tionenominum A, & B. Dico eam refol

ui non pcffe in alia nomina ingqualia ipfis A , & B. Si en;m ,

hoc verum non eft , refoluatur C in nomina G, & H ingqua
bpr 3;; lia ipfis A,& B. Et fiat b M quadratum ipfius C, & fint D, E

{; ì. ;*, quadrata nominus A & 3, atque duplum F fit duplum pro
ÉÉ;."" , du&i ex A in B ; pariterquc O, & P fint qua

- „-;;c:... M\ drata nominüG& H & duplú R fit duplum

- £*, _ j produ&i ex G in H. Et primiò fit C Binomia

'G'... , ;'..* lis aut Refidua, vel certè irrationalis,quevo

...,,,.,,. , *' *''**- • catur Maior,vel Minor Qgoniam tanis ium
& cer pr. p E . Fr. ma quadratorum I) , & E, quàm fumma_,

** bwitu,., $ quadratorum O, P Rationalis eft:& tam du

' OP . RR Βή produ&ti F, quàm duplum produ&i R

dcor. • pr. 3 ** J-Mediále eft: erita differentia dupli F Media

• 3. ^uiu. lis à duplo R Mediali, Irrationális ;& quia eademîquantitasC

c?******** diuiditùr intra,aut extra,bis inequalitër;ergo e eadem eft di£

… . . ,.:, ferentia inter duplum produ&i F,& duplum R, quæ inter

… as quadratorumfumimam D, E, & O, P: igitur cùm differentia

Medialium dupli F, & dupli R fit Irrationalis; erit quoque,

differentia inter D E, & O P Irrationalis, quod cft abfurdum.

Differentia enim Ratioììaliuni D F,& O P coinmenfurabilis

fcor.'£: vtrique frationalium cft Rationalis. Quarc Crefoluinum ,

m.%', ef. poteft in alianonina præter A,& B. . . . •*

4/ec.bwiu. j.g........ N\ I Sgcunq$ fit C. Bimedialis prima , yel

i »*, '*'* Refidua:Medialis prima, vel C fit Ra

É·AT;« i .'* £ÖÄÈÉÊåíùí potens, vel Faciens

- Π; cum rationali totú medialc. Qgoniam
£.;';; G:'*-. H* tam duplumg pioduóti F;quàiì. (iupium

bt*■wu. DE_FF producti R Rationale cft} atquc fam ,

OP ' , * RR . Tum nia quadratorun, D, E, quam funi

- - ma quadratorum O, P cft Medialus; ef

apr,; buiu, qu£*gifferentia dupli F àduplo R gqualis differentiæ D, E ab
'* O, P: Ergo ficuti differentia?Ratiohálium dupli F, & dupli R.

eft, Rationalis, ita differentia D E abO R Rätionalis eft? Igi

a tur diffcrentia duorum Medialium D, E, & O, P Rationäiis

i cor.s pr. eft,quod £ft abfürdum.Non ergò C, H inæqualia ipfis A, B

•3. buiu. poflünt*cfie nomina ipfius C.
• • • Tertiò fit C Bimedialis fccunda, vel Refidua medialis fœ

* * * - cunda ; Vel certè C fit Potcns bina mcdia , aut Efficicns cum

- mediali totum mcdialc.Ad eandcm rationalcnm KN applice
-

---- tur
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tur & produ&um KX equale quadrato M,& K Sequale qua- k pr. vo t.4

dratis D,E,nec non KY gquale duobus quadratis O,P. Ft quo- $* %b pr. ••.

niam in primo cafu , tam fiinima quadratorum D, E, & du- #. -

ÉÉÉÉ; F, quàm fumma quadfa;orum O, P & dupli pr9- ;;';;';';
du&ti R. gqualis eft eidem quadrato M: At in fecundo m cafu Ä. i huiur.

tam exceffus quadratorum D s E fupra duplum produ£ti F, £.r i.?.

quàm exceffusquadratorumO P fupra duplum R gqualis eft zo 1. *.'s

quadrato M: Ergo refiduum V X equale erit duplóprodu&i pr ».buiar.

F, & ZX equale erit duplo produéti R. Quare n ex applica- 2*** 3. pr.

tione fumìiììg quadratorum D,E,& dupli Frodu&i F,homi- *3 **'*':
Rum Bin9miâlis fecundæ,& Refiduæ médiâlis fecundæ, •vel £,!".s6

Potentis bina media, & Efficientis cum wu.

* mediali totum mediale adeandem Ra

tionalem KN, efficientur duo larer^ , ,

feu nominaNS, S X, nec nonNY,YX

ex applicatione faéta, quorum fumma

NXBinomialis,& différentia Refidua N Y v

erit:& ideo eiufdem Binomialis N X, Y*****?'"'""""

aut Refiduæ nomina erunt,nedùm NS,

S X (ed etiam NY,YZ, p quod eftim

poffibile: N.on igitur irrationalis Cre- *

folui poteft in alia nomina diuerfa ab

ipfis A,& B, quod crat oftendendum.

- P R O P OS. XXVIII. P R O B L. IX.

assi 4*. 3;

X.

Binomialem , aut Rcfiduam reperire, cuius maius nomen •

commenfurabile longitudine fit , nedùm expofitæ Ratio

nali, fed etiam lateri potenti differentiam quadratorum—•

eorundem nominum? Vocetur illa Binomiâlis prima; hgc

verò Refidua prima. -

Sita quantitas E F commenfura- p, eae pr. §.

bilis lorigitudinc expofitæ Rationa- . A 6. „tius.
11 A: Et v fumatur quadratus mune- -*-*-*-* E τ6. b /cb pre–

rus B, cuius portio C fit numerus E.

quadratus, at portio D non fit qua

drmtus numerus ; & : vt numerus B
- * -■ 69* V, - -.

ad D, ita fiat quadtatum cx E F ad G- p. Y£ pr.3e

quadratum ex F G , atque vt idem • £.—H—*

numerus Bad C, ita fiat idcm qua- .

C 9. ID7. 45 i s.
F G sex ser. £

pr. 17.4.4.

H
-*

dratum
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3 &r pr. iv, dratuni ex EFad quadratum ex H. Et quoniam dvt numerus
lib. 3. B eft ad duos nunieros C, & D, ita cft quadratum ex EFad

duo quadrata laterum FG,& H ; eftque numerus B gqualis

°°*'?* numëris C, & D. Frgo e quadratum ex E F gquale erit qua

**** dratis cx FG,& ex H, ideôque EFmaior erif, quàm FG,&

{ ... H erit latus potens d:fferentiam quadratorum ex E F, & FG:

£t 3 buius j, H ipfi E F longitudine conìmenfurabilis, eo quodg dvfa. /ec. eftquc f H 1p g » q

' baiùr. quädratum] ex H ad quadratum ex E F eft , vt numierus

quadratus Cad numerum quadratum B ; & E F, & FG fiunt

potentiâ tantùm commenfiirabiles, non autem longitudine,

eoquod eorum quadrata habent eandem proportionem , ,

, quan numerus quadratus B ad non quadratum D, &g fuint

hpr.,i.,„. Rationales, eo quod E F expofitae Rationali Ac9mmcnfura

bilis eft: Igitur b nominum E F, & F G fumma E G crit Bino

mialis , & differentia Refiduum erit, & eft maius nomen E F

conmenfurabile longitudine nedùm expofitg Rationali A ,

fed etiam lateri H , quod poteft differentiam quadratorum ,

.• . nominum E F, & F G; Et hoc erat faciendum.Vocetur fum

ma E G Binomialis prima. Et differentia E G Refiduaprima.

Mncl.49.86. P R O P OS. XX I X. P R O B L. X.

Binomialem, aut Refiduam inuenire, cuius minus nomen ,

• expofitæ Rationali commenfurabile fit longitudine. At

I nmaius nonem commenfurabile fit longitudine lateri po

tenti differentiam quadratorum eorundem nonminum.Vo- '

* cetur illa Binomialis fccunda; reliqua verò Refidua fc

cunda ,.

Sit FG expofitg Rationali A cö

menfurabilis longitudine , pofitifq;
a/.b.pr.45. ---+- B I6. cifdé a numeris præccdentis propo

lub 8 m-* C 9. D7. fitionis fiat, • vt iîumerus quadratus

b exscr. 3. £ R. G Bad eius portionem nö quadratam

%Â; D, ita quadratum cx E F ad quadra
-Pr. 3 • -

butur. j£ G- pr tum ex data FG,& vt numcrus B ad

c prop. 8 er * C, ita fiat quadratum cx E F ad qua

def»/ec. dratü ex H.Quia • EF,& FG funt Ra

buiar. tionales.& inter fe potcntiâ tantùm cöfienfurabiles(eo quod

funt inter fe vt nuncri B,& D, licet non, vt duo numeri qua

drati)& cft minor G F expofitg Rationali A longitudíne ,

CO IXi-*
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commenfurabilis:Igitur a fumma E G eft Binomium,& dif- dpr. s 1.5a.

ferentia Refiduü, cuius minus nomen longitudine commen

furabile eft expofitg Rationali, at maius nomen eft commen

furabile longifudimé lateri H, quod porcft djfferentiam qua

dratorum nominum. quod faciendum erat. Vocetur fumma

EG Binomialis fecunda,& differentia E G Refidua Iccunda.

P R O P OS. X X X. P R O B L. XI. *£*• *•

Binomialem, aut Refiduam reperire, cuius duo nomina non

fint longitudine conmenfurabilia expofitæ Rationali, &c

maiusnomen longitudine commenfurabile fit lateri po

tenti differentiam quadratorum nominum. Vocetur illa

Binomialis tertia, & reliqua Refidua tertia.

… Reperiatur a numerus quadratus B, cuius portio D non fit *** **?'quadratus, & fit numerusimpar& primus,& portio C fit nu- ;; %';*•

merus quadratus, ponaturque quilibet alius numerus primus ***"***

K, maior quàm B. Patet numerum K quadratum nön effe ,

aliâs Primus numerus Kab eius latere, fcilicct ab aliquo pu- ,,..,,,
mero metiretur ; Poftea b vt numerus primus Kad B, ita fiat pr ■ ■ i & %.

poteftate RationalisA ad E F,atq; vt numerus B ad D, ita fiat ey /«w.p,.j.

- E F ad F G potentiâ , nec non vt buiuu.
A. numerus B ad C. , ita fiat E F ad H

IE p. G- potentiâ. Et quia quadrata ex E

F, & exA funt, vt quadratus nu

J< I». merus Bad non qüadratum K;

B jo. crit . E F cxpofitg Rationali A cpr s.*

C9. ID7 potentiâ tantùm commenfurabi

* lis ; cùnque duo quadrata ex E F

& F G habeät ratiònem eandem,

- quam numeri B, D, qui vt duo

quadrati non funt: erunt E F, & t G potentiâ corhmenfura

biles tantumnQdo ; Et quia vt numerus Kad B; ita erat qua

dratum cx A ad quadratum ex E F; & vt nunerus B ad D, ita

erat quadratum ex E F ad quadratum ex F G. Ergo d ex con- dpr.i 9 j.;;

pofitione ordinata erunt quadrata ex A,& ex F G inter fe , vt

duo numcri Primi K& D,& ideo e non vt numeri quadrati ; e cor pr. 37.

quarefF G, & A potentiâ tantùm comn:enfurabile§ fiint;igi- !ib.s.

fur ncc E F, nec FG cit longitudine commenturabilis expófi. *P°? ***.

tg Rationali A : 1cd tantümodo potentiâ ; & idcog dti£um gpr. , ,,hu.

- - * « I 1 1 Rat.o

IH

JE Gr

F-—--—-—— F

-

-
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£ationalium EF,FGpotentiâ tantùm commenfurabilittm

fumma EG Binomialis eft , differentia verò Refidua , cuius

h fr.8.baius maius nomen E F longitudine b commenfurabile eft lateri H,

quod poteft , vt prius diétum eft , differentiam quadratorum

nominum (cùm fit E F ad H potentiâ, vt numerus quadratus

Ead numerü quadratü C); & neq;E F,neq; FG lögitudine eft

commenfurabile expofitæ Rationali A. Et hoc erat facien

dum. Vocetur fumma EGBinomialis tertia; Et differentia ,

E G Refidua tertia.

£***• P R O P OS. XXX I. PROBL. XII.

Binomialem,aut Refiduam quantitarem reperire, cuiusma

ius nomen commenfurabile fit longitudine expofitg Ra

tionali,at lateri quadrati differentialis quadratorum nomi

num, fit longitudineincommenfurabile. Vocetur (umma

Binomialis quarta; Et differentia Refidua quarta.

aftb Pr.45 Ponatur rurfusEF longitudine commenfurabilis expofitę

&lib.;? *** Rationali A : Et a nunerüs quadratus B diftribuatur ifi duo$

A numeros C, & D,quorum neuter

B2.S. quadratus fit ,& vt antca fiat, vt

• * C IS, DIo. numerus Bad D, ita quadratum

b cor. pr.t ». ex EF ad quadratum ex FG. Pa
def . /ec.& E F G; tet & effe EF, & F G Rationales
+r.8• buiur. m I. ι potentiâ tantùm inter fe com

HI menfiirabiles, eo quod eorum ,

IE G. p. quadrata habent proportionem

-— —*-! eandem, quam duo numeri D,&

B, qui non funt, vt duo quadrati;

& fiint FG,& E F Rationali expofitg A commenfiirabiles:

c Pr.* 1.bu. Quare c {ùmma nominum E G Binomialis erit , & differentia

erit Refidua: Cumque quadratum ex E F fit ad differentiam

quadratorum ex E F, & F G, vt munerus B quadratusad non

d pr.8. huius quadratum C, erit a maius nomen E F incoriimenfurabile lö

- gitudine lateri quadrati differentialis quadratorum eorun

dem laterum , quiod fit H. Reperta ergo eft Binomialis, aut

Refidua, cuius maiusnomen commenfurabile cft longitu

dine expofitg Rationali , paritcrque nomen eius maius

longitudine incommenfurabile eft lateri potenti differétiam

quadratorum nominum.quod erat faciendum.Vocetur fum

1\1d
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ma A GBinomialis quarta;& differétia A GRefidua quârta.

PR O POS, XXXII. PRO BL. XIII. *g*• ••

Binomialem , aut Refiduam inuenire , cuius ninus nonmen ,

expofitg Rationali commenfurabile fit longitudine , at

máius nomen incommenfurabile fit longitudine lateri po

tenti differentiam quadratorum nominum.Vocetur fiim

ma Binomialis quinta; differentia verò Refidua quinta.

Sit FG expofitg Rationali A commenfurabilis longitudi

ne ,& pofiti§ ijfdem numeris prgcedentis propofitionis, fiat, -

vt a numerus B ad D, ita quadrãtum ex EF ad quadratum ex *** *** **;
F G, & reliqua perficiantur vt prius. Quoniam quadrata ex E %; AW•

F,& F G fuht ifiter fe, vt duo fiumeri B,& D, quii vt duo qua- í£*"**

drati non funt: Igitur b E F,& FG potentiâ tantùm commen- »,, ,.&a.

furabiles funt,& c funt Rationales, eo quod FG expofitg Ra- cior pr.1.

tionali A commenfurabilis erat: Igitur d fumma nominum F g dof s.

G erit Binomialis, & differentia erit Refidua ; & e eft maius ßc baiur.

nomen E F incommcnfurabile longitudine ipfi H , quod eft ££*£**•
- - f. .> epr 8 bu,

latus potens differentiâ quadratorü ex E F,& FG, eo quod vt í

prius prædiéta quadrata ex E F,& exH funt inter fe, vt duo "*

numeri B, C qui nqn funt , vt duo quadrati numcri: Igitur

Binomialis, aut Refidua E G habet miinus nomen FGlóngi

tudine commenfurabile cxpofitæ Rationali A, atque maius

nomen eius inconmenfurabile eft longitudine latéri potenti

differentiâ quadratorü nominü. Et hoc erat faciëdü. Vocetur

fumma Binomialis quinta,differentia verò Refidua quinta.

PROPOS. XxXIII. PROBL. XIV. *:** ••.

•.

-

Binomialem , aut Refiduam reperire, cuius duo nomina ex

pofitg Rationali incommenfurabilia fint longitudine, &

maius nQmenfit longitudine incommenfurabile lateri,po

tcnti differentian quadratorü nominum.Vocetur autém a/.k pr.4y.

fumma Binomialis fcxta, & differentia Refidua fexta. £;
- ex pr. at.

Diuifo rurfusa quadratonumero B in duos numeros C,& :;. cor . §

I) non quadratos, ponatur* numerus primus K maior, quàm Pr i 7. V.4.

B,&• vt k ad numerum B, ita fiat pofeftate expofita Ratio- @ÃÄ';.

nalisA ad E F, & vt Bad D, ita fiat potentiâ E Fad F G,atque buîa.

- Iii 2 Vt
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vt BadC, ita fiat E F ad H poteftate : erunt (vt di&um eft in

3o. propof. huius) E F & F G commenfurabiles potentiâ tan

tùm eidem Rationali A, non autem longitudiné ;& propter

á def• /ec. ea d E F,& F G Rationales erunt,& e intér fe potentiâ tafitùm
buiuu. commenfurabiles, eftque fE F longitudine incommenfura

jj"***' bilis ipfi H lateri differéntis quadratorum ex E F, & F Gspro

£,, & „;„ pterea quod quadratagx £ F,& ex H funt inter fe , vt numeri
•»■.bw. , & C , qui non funt , vt duo numerigpw A. JK2, 4 - - - -

- * quadrati: fgitur g fumma E G eft Bi

B2.S. nomialis, & différentia EG eft Refi

CI $. IDIO. „ dua , cuius duo nomina incommen

IE G füräöiiia fünt Tiojgitudine expofitae

- IF Rationali A , atque maius nomen eius
IE TH G. F E F incommenfurabile eft longitudine

lateri quadrati diff:rentialis inter qua

drata nominum. Et hoc erat faciendú.

Vocetur autem fumma E G Binomialis fexta ; & differentia

EG Refidua fexta.

* t- ^

Eucl.66-67. P R O P OS. XXXIV. TH EO R. XX.

68.c 9 7 o.

* •3. ic4. Quelibet quantitas commenfurabilis cuilibet ex diétis Irra

393. 36• tionalibus,& ipfa Irrationalis eft eiufdem denominationis,
το7. X. & ordinis. Et illa quæ longitudine commenfurabilis fuerit

cuilibet fpeciei Bihomialium, vel Refiduarum: & ipfa Bi

~nomialis, aut Refidua erit eiufdem denominationis , &

fpeciei. …

:;;: *'* . Sit primò quælibet ex Irrationalibus iam a expofitis C, cu

iusnomina A,& B ; fitque quglibet quantitas D commenfu

,,,,, ... fabilisipfiC, fige longifudifie; fiuc potentiâ tantùm: PicgP
& fkb.pr.3. Irrationalem effe eiufdem denominationis cum ipfa C. Fiat

buiu*. vt bCad D,ita B ad F:erit refidua,c vel fumma A ad refiduam,

c pr i s.i ;. vel fummam E, vt Cad D;& ideopermutando , d vt A ad B ,

d pr. 1 • 1 3. ita erit E ad F: quare e A ipfi B,atquie E ipfi F vnà commenfu

****:3 ?* rabiles funt potentiâ, vel vnâ incommienfurabiles. Poftea ,

;£, „ fiant/quadrjta k ipfius A , M ipfius 3, 9 jpfius E,§ 3 ipfius

3ÁÉ. F; InfüperN fit produ&um ex A in B, & Q fit produétum ex

buiut. E in F. Quoniamivt Cad D, ita eft Aad E, atque Bad F; Erg9

ç3. pr. quam rationem conmenfurabilem habct Càd D, fiue longi

§.buij*. tudinc & potentiâ, fiuc potcntià tantùm & candcm commcn
fura
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fiirabilem rationem habebit A _,_,_,_ R_
ad E, atquc B *;ÉÉÉÉÉ * eQ: ...G.... ..--?J>-..... h pr. 18.1.4.

rum quadrata k ad O, & M, ad P .•' '*, ? „ ,. ,„', cor.* pr. i.

£%$£5?§§? -A-£*-*£-£ ££.
produétum Nad ei fimile Q ean- KJN\ O QL P. f, #;;

dem cömenfurabilem rationem , - …E.... £;? ;;;

habebunt,quam quadratum ex C .-- A*~. „* *>. &%?.}.

ad quadratum ex D habet. Iam fi £ . à —£F-i kuiur.

maius nomen A commenfurabi- *e.....* * B...”

js exifi;ns cxpqfitae Rationali R. g N\ ' O P 14 f •./.c.
fuerit Rationale.ierit E quatenus **N QL bwuuv.

commenfurabile eft, Rationali A

pariter Rationale; fimiliter quando A eft mediale m erit ei mpr.14 ***

commenfurabile E mediale quoque , & propterea eorum • •

quadrata K& O erunt vnà rationalia, vel vnà medialia ; ea- '

dem ratione nomina B& Ferunt vna Rationalia, velvnàme

dialia,atque eorum quadrataM,& P erunt vnâ rationalia, ve!

vnà medialia, pariterque quadratorum fummg K,M,& O, P

erunt vnà ratiónales, vel vnà mediales ; necnon produ&ta N

& Q erunt vnâ rationalia, vel vnà medialia. poftea quia vt

quadratorum fumma K, M ad fummam O, P ita erat produ

&umN adQ :permutando n k M adN, erunt vt O, P adQ ; P?***•£*

& ideo • K, M, ipfi N, atque Q,P, ipfiQynà commenfurabf$j;?*

Jia, vel vnà ncdmmcnfiirabilia erünt. Et quQniam in quali- Ì7'';
bet ex diétis Irrationalibus, aut nomina A,& Bp funt Ràtio- £7, §.#

-nalia potentiâ commenfurabilia, aut funt q Medialia poten- z. 3. buiuu.

-tiâ tantùm commenfurabilia,aut funt r potentiâ Incommen- rjr •4.. y.

'fiirabilia , & fumma quadratorum K,& M Rationalis eft vel ι6.buiut.

Medialis, produ&um verò N, aut Rationalc eft vel Mediale, . -»

quod aut commenfurabile eft , vel incommenfurabilefum

ma: quadratorum K & M , Sed nomina E, & F oftenfa funt

eodem modo Rationalia, vel Medialia ,vel potentiâ incom

:fmenfurabilia;& habere omnes conditiones,quashabent no

•mina A, & B. Igitur Irrationalis quantitas D eiufdem deno

nninationis eft cum Irrationali C; fcilicet fi Cfuerit Binomia

lis, crit quoque D Binomialis,& fi C fuerit Maior, erit quo

-que D Ma or ,& fi C fuerit Refiduum mediale primum,erit

guoque D Refiduum mediale primum,& fic déreliquis.

Secundò fit Cvna ex fèx fpeciebus Binomialium ,/aut Re- r,, ,s.,,:

-fiduum; & D fit longitudine commcnfurabilis Irrationali C. 33. 3 , 33,

Dico D eff: Irrationalem , ciufdem denominationis,& fpe- 33. buius.

- - C1C13
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tpar,i.hw.

iwrpr. , :

upr. i 3.1.9. … -

..*•

x pr.i •.1.3.

yeras.i*. -

tw sor, v.pr.

i.buiuu.

ciei, fcilicet ambe erunt Binomiales primæ, aut ambe Bino

miales fecundæ &c. Sit G latus potens differentiam ciuadra

torum K, & M nominum A, B ; pa

£t ...3)..... riterque i; fit latus 3?d.fferén

â–A Ε É£-£3 tiam quadratorum O,& P nominü
- - E F. 3; qufa, vt diótum t cft,quadra

.G—* 3AT ígí,Kad quadratum O, eft vt qua*

KN IN\ o Q_* dratum M ad quadratum P;erit à re

.<£*-. ---'£*. liquum quadrãtum ex Gad reliquü

£—* B* —*F-{quiadratum ex H, vt totum quadra

έ ^ Éi _tum Kad totum quadratum O. Et

: K M\ :.-, .O. p£$%g * quadratum kad qua

**n*** ° Q * dratum ex G erit, vt quadratum Q
…

'. ' £ ' ad quadratum ex H ;&y propterea

latus prioris, fcilicetA adG erit, vt E ad H: Pari modooften

detur B ad G, vt F ad H ; Quare fi maiusnomen A commen

furabile longitudiiie , vel Ticommenfurabile fuerit ipfi G,

z cor.3.pr.

8.buiw .

'nominum E , & F: Et fi quiidem maius nomen

2 cor.pr.17.

V. 3 ey oor. 3

Ar.8.butat.

bpr. a8. v/45

ad 33.buuuu

potenti differentiam quadratorum nominum;Simili r modo

maius nomen E commenfurabile longitudine, aut incom

menfurabile erit lateri H, potenti differentiam quadratorum

, vel minus

longitudine commenfurabile , vel incommenfurabile fue

rit expofitæ Rationali R; cùm nomina E, & F longitudine ,

commenfurabilia fint nominibus A, & B(eo quod in eadem

funt ratione commenfurabili,quä D habet ad C), erunt quo

que e nomina, Evel F eodem modolongitudine commenfù

fabilia, aut incömenfurabilia Rationali R. Igitur b quali£

cunque ex fex Binomialibus, aut Refiduis füerit C, eritD

ciufdcm fpeciei. Vt propofitum fuerat.

Eacl. 54.91 • PR O POS. XXXV. THEO R. XXI.

$ 5.9 v. 36•93

$ , 94 38.

95. 39.90•
Siinter Rationalem,& vnam ex fex fpeciebus Binomialium,

aut Refiduarum niedia proportionalisPonatur scrit ilia_,

vna ex prioribus 12 Irrationalibus.

Sit expofita Rationalis A,& M fit vna ex 6 fpecicbus Bino

a pr.vo.l.4.

cor.3.pr.io.

Muua*,&J /cb.

pr.3.buat.

mialiurô, aut Rcfiduarum , cuiusnon àna fint H Lmaius, &c

2 G minus , fitque P media proportionalis inter A, & M. Di

co P effe vnamex 12 lrratiónalibus expofitis in prop. 21. 22.

23. 24. 25,& 26. Ponatur a 1 G 1cmifiis minoris nonum;117.ce

ά
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dia proportionalis inter fegmenta H & L npn jnis maioris,&

poriatur inter H, & A media proportionalisN , & inter L &

A media proportionalis O. Q 10niam
in qualibet fpecie b Binomialium , aut b pr. a8.**

Rcfiduarum`nomina H L& 2 G fitnt , 3o. 3*. 3*•

Rarionalia inter fe potentiâ tantùm • 33. buiw*•

commenfurabilia , eftque G commen- · ·

furabilis longitudine eius duplo 2 G: . c defa- /ec

Ergo c G erit Rationalis,& non longi- υ cor prop.

tudine, fed potentiâ tantùm commen- 1». buiu.

fiirabilis erit nomini H L ; Et quia G fe

miffis minoris nominis eft media pro

portionalis inter maioris nqminis feg- d cor.4. pr.

7menta H,& L: Frgo a H eft femifiim- -1o.buiuy.

ma , & L femidiffeientia maioris H L ,

& lateris potentis differentiam quadra- *,* . :

torum ex H IL & 2 G: {ed in 3 prioribus ', .' e pr.* 8.**.

fpeciebus e maius nomen H L longitu- *-p-.-- 3o.buiur.

dine commenfurabile eft lateri potenti differentiam quadra

torum nominum,& fin 3 poftèrioribus eidem lateri eft in- ff*?!; 3*

commenfurabile longitudine: Ergog in tribus pofterioribus :}.*;£ì.
fpeciebus Binomialium ,& Refiduarum H, & L funt longi

tudine incommenfurabilia inter fe, & in tribus prioribus fpe

«ciebus fegmenta H,& L funt longitudine interfe commén- h cor. 1.** *

furabilia ; & propterea * erit Ratiopalis fumma H Lytrique ΣΚg;
H , & Llongitudine commenfurabilis;& ideo tam H, quàm Ā£./.c. '

JL Rationales erunt longitudine inter fe commenfurabiles. •áiur.

Et vero quoniam , in Binomiali , aut Refidua prima ma- i pr.vs bu.

ius nomen H L longitudine commenfurabile eft expofitae

Rationali A: Ergo Rationalis H, quæ longitudine comimen- ,. cor.pr.17

furabilis oftenfa eft nomini HL, erit k qtioque longitudine j §.

commenfurabilis Rationali A ; & propfereâ N, nedia pro- 1& pr. 1 1.

portionalis inter A , & H , erit , quoque Rationalis: fed quia buius.

çontinuè proportionales funt A N,H,& A, O,L, atq; i H, me* ***:**

G, L; erit N ad O, vt H ad G ; & ideo n eodem modo N ipfi ?' ' ! i.

O potentia tantùm conmenfiirabilis erit,ficuti HipfiG éó-j',',';menfùrabilis oftenfa eft; & fuit N Rationalis: Ergo • eicom-Σ pr.

menfurabilisO Rationalis quoque erit. Quapropterp nomi- $a.f ../.c.

nam N , & Ofumma P Binomialis erit, & differentia Refi- buiùs.

dum ,. p pr.* i.bw,

Sccundò quoniam in Binomiali» aut Refidua fecunda ex

ProP.
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Š 29. htrius, eidem expofitg Rationali A maius nomenL

ationale H L incommenfurabile eft longitudine, & Ratio

nale minus ncmen 2 G longitudine commenfurabile eft , e

* § cor?r.1* runt 4 Rationalia feghmenta H, & L(quae r longitudine com

*?****: ' nenfurantur fummæ H L)non longitúdine, fed potentiâ tan

'°''' *£* tùn commenfurabilia Ràtionali A ; atque G femiffis Ratio

*° ***** halis2 G, erit I6ngitudine commenfùrabilis Rationali a.

,,„,„,„. Qgár£/N& ©(quae medie proportioriales funt int§r A H,&pr.1 v. *u. - . • v * - - - - -

.£;' AEL Ratignalcs pQtentjà coimnicnfurabiles) erunt Medialia,

I, i, 52, e & produétum ex N in O, quod , cft æquale produ&io ex A in

/.5. pr.3.bu. G, Rationalibus longitudine conrnienfurabilibus, erit u Ra

u pr. 1 1. bu. tionale. Quare nominum N, &O fumma Perit * bimcdialis

, *** **£*. prima,& dTfferentia erit Refidua medialis prima.

$£*3°** ** Tertiò quoniamy in Binomiali, aut Refidua tertia ambo

Rationalia nonnina H L, & 2 G funt longitudine incommen

furabilia expofit g Rationali A, erunt x. Rationalia fegmenta

* H, L & G(quæ Iongitudine connenfurabilia erant ipfis H

** L, & 2 G) longitudine incömenfurabilia Rationali A :Qua

apr.1.5a.3°* N* O medialia erunt, eo quqd funt media prop9rtiona

"T" lia inter Rationales potentiâ tantùm commenfurabiles;pari

, terque produélum ex N unO Mediale erit,quia vt diétum eft,

gquiale eft prcdu&o ex Rationalibus potentiâ tantùm com

»,,..,.,.. hicn{urabilibus A,& G. Et proptsrea • nominuy N O fum
1a;a P erit Bimedialis fecunda , differentia verò Refidua me

dialis fecunda. -

c pr.;,. bu. . Quartò quopiam c in Binomiali , aut Rcfidua quarta ma

ius nomen H L longitudine eft commenfurabile expofitae

dpr. 1 1 hu. Rationali A: erit a produ&um cx A in H L Rationale,& funr

c «or. v. fr. continuè proportionales A.N, H,& A, O, L: Ergo e quadra

z cor-pr. j >.

Huiu*.._

14. tub. 1. ÜT • . • tunm exN æquale eft produ&to ex A 1n ,

[cw.pr.3.bu. 2 G H, & quadratum ex O gquale eft produ

- M H _ L Öto ex A in L : & propterea fumma qua

… P NO • dratorum ex N & Ogqualis erit produ

fpr.i 1. Ha. A. &to Rationali ex A in H L, & ideo fum

gpr 1 4. bu.. nma quadratorum Rationalis crit : pO

u cºr, 1. 1! ftea quia minus nomen 2 G Rationale,& incommenfurabile

!*!*** % longitudine eft Rationali A: erunt 2 G & A Rationalia po

£'!?;* teiiiaraiitùm commenfurabilia;& ideo/productum ex 5 in

j. - ; 2 – Medialc crit, & g cius femiffis,fcilicet produ&tum ex G in

pr 1 .e cor. A, ieu * ei gquale produ&tum ex N in O Mcdiale erit: i fiuntq;

3 pr $.! u. N & O potentiâ, vt cft]ongitudine commcnfurabilis H ad L:

" . - Igitur

,*
-
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' G: Igitury produóta ex A in H L, & ex A in G incommenfu.

Igitur k nominumN &O fumma P Irrationalis eft, qug Ma- k pr. ** $ui

iór vocatur, differentia verò minor. - .

Qjnrò quoniam i Binomialis, aut Refiduæ quintæ minus ' P^**-**.

noiïen a Gcömenfurabile eft longitudine expofitg Rationa

1 A; erit g eius femiffis GRationalis longitiidine gommen- %%£%';
£rrabilis Rationali A; & ideo n produ&tum ex A in G, feu • ex ÉÃ¢{£

N n O Rationale erit: Et quia H L Rationaliseft ,& longi- ÂÃÄÈ

tudine incommenfurabilis Rationali A , eruntHL& A Ra- o £or. 1 p.

tionales potenriâ tantùm commenfurabiles; & ideo p produ- 14 uib 4 èr.

&tum cx A in H L, feu ex A in H, & exA in L Medialia erunt; /6b pr. 3 bu

sütque quadrata ex medijs proportionalibus ex N& Ogqua- ££***,*

iia prodìis ex Ain H & in L: Ergo fumma quadratörum/* P* 3**•

ex N, & O mcdialis eft. Tandem quia N nd Opotentiâ eft vt

H nd Llongitudine , hic autem funt longitudine incommen

furabiles : Ergo N & O potent à funt incom menfurabi

les. Et propterea q no minuim N O fii m ma P erit Potens ra- q pr.vy.bu;

tionale ac medium, differentia verò Efficiens cum rationali -

totum mediale. . . • , • -

: Sextò quoniam r Binomialis, aut Refiduc fextg ambo Rn- f pr. 33. bu.

tionalua nomina non longitudine, fed potentiâ tantùm com

menfurabilia funt expofite Rationali A: Ergo/productum £'.£*:**.

cx A in H L, feu ex A in H, & ex A in Lfi mul, Mediale confi- ;'£?;

ciunt, funrquet quadrataex medijs proportionalibus N Sc O ;'; ff.Ä.

gqualia produétis ex A in H , & ex A in L: Ergo quadrato- £;ΣΤ
rum exN &O fiunmma Medialis erit. Similiter a 3; femiffis 1 , ub% &r

minorisnominis potentiâ tantùm commenfurabilis erit Ri- /cb pr ;.bu.

tionali A; & idco produétum ex A in G, feu x ex N in O Me. u cor pr. 1 »,

diale erit: Eftque Binomialis, aut Refiduæ maius nomen H L b**.

lögitudine incóméfurabile minori nominiz G,& eius femiffi :;ῦ. r;
• • * • +

- - - cb

rabilia funt;& propterea fumma quadratorum ex N & O æ- £; ;; 3:7

gualis Priori produéto incommehfurabilis erit produ£to ex y,;T,T7',.

Nin O, gqu lifecundo produéto.Tandem quiaTN adO po- jhoi ,,. §.

tentiâ eft , vt H ad L longitudine,vt dictum eft,& fuit H lön- c cer,.pr,

gitudine incommenfurabilis ipfi L : Ergo N ipfi Opotentiâ 8 b.iu.s .

incommenfuiurabilis eft. QjapropterT, noniinuni N & O *?r*o*u*

fumma P, erit Potens bina media, & differentia erit Efficiens

' cum medialitotum mediale. Quæ erunt oftendenda.

-

•…
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sed so. om. PRopos. xxxvI. TH EO R. xxii.
61.98. 6a.

.6 3. 1 oo. - - - - · · - - -

:É6$. Si vt Rationalis ad aliquam ex duodecim prioribus Irratio

vos. X. nalibus, ita hæc fiat ad tertiam proportionalem, erit po

ftrenma vna ex fpeciebus Binomialium , aut Refiduarum.

Sit expofita Rationalis A,& fit P quelibet ex 12 prioribus

a pr. * o r r. Irrationalibus, cuius nomina fint N maius, & O minus, & vt

i ', & /. T A ad N a ira fiat N adH ,& O adG , atque vt A ad O, ita fiat

pr 3.büiu. Oad L,&Nad G. Patet b effe fummam , vel differentiam H

b pr. * * *} L,& 2 G tertiam proportionalem Rationalis A, & fummae ,

• ?r*-• *•.ye! differentie nominumN & O,& fit M gqualis fummae,vel

differentig ipfàrum H L, & 2 G. Quoniam G femiffis ipfius z

G mcdia proportionalis eft inter pQrtiones H& L: Ergo duc

.---P--... Gc minores funt,quàm dug H& L; a &

d cor.4.pr. A. 3. Heft femifumma5& L femidiffercntia

1 o. buisr. HN—-0—ì maioris HL,& lateris potentis diffe

rentiam quadratorum ingqualium. H

• pr io *•. A. L, & 2 G 3 & e propterea H ipfi L, nec

, r.on maius latus HL lateri potenti dif

: Ji ferentiam quadratorum ipfarum H'L »

H. Í . G :G & 2G vnâ commenfurabilia crunt ló

. J..:... gitudine, vel vnâ incommenfurabilia.

, Rurfus quotiesG Rationalis fuerit po

tentiatantùm commenfurabilis ipfi

c cor. » pr.

16.l 3.

f eer Pr. 1 a. H L, erit/quoque eius duplum 2 G;

& defa /ec. : Rationale, & pótentiâ tantùm com

buiw. menfùrabile ipfi H L ; & quando H,

& L fucrint commenfurabiles inter

: felongitudine,& Rationales,erit eo

g pr.vt.** ,3 rùm fùmma HL(que vtrique ipfà

4ef * /ec bw. il- rum commenfurabilis eft longitudi

h cer. 3. pr. ne) Rarionalis quoque.

17.1.3. & Iam quia Binomialis,gaut Refiduæ nojìinaN &ORa
$er;pr i- tióìáíiafaltem potentiâ commenfurabilia funt expqfitg Ra

:;, 17. tionali A,& funt potentia tantum inter fe commenfurabilia;

l. 3. atque w funt tertiã proportionales H , & L, longitudine 3g

$%.i.pr. cafidem A V£N& O potenta commenfurabiles funt ad A:

ΚΊέ}λ;. Ergo H, & L Rationales funt longitudine commenfurabiles

Σύξ. cijémA; & ideo i inter fe quoqt:e cömenfiirabiles, & & fum
- - - - - Inlâ

<.
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' differentiam qüadratorum ex H L& ex 2 G. Tandeni quia ,

maHLnedùm Rationali A longitudine,fed etiam lateri po- • •..

tenti differentiam quadratorum ex H L,& ex duplo media:

propQrtionalis intcf H& L JQngitudine commenfurabilis c- -

rit ;cùmque , G adH fit, vt Oaii N, quæ funt potentiâ tan- 1er, 3. pr.

tùri conimenfurabilia: Ergo m G, & éius duplum 2 G potcn- !?.!3:

tia tantùm commcnfurabilis crit ipfi H, & idco crit Rationa; £T! }!
lis; eftque n fumma H Lcommenfurabilis longitudine H,vcl ,£; •

L inter fe longitudinccommenfurabilium: Ergg • njnusno- ,.., , ,,,

men 2 G Rationalc, & potentiâ commenfurabile cft maiori io bu.%.

non.ini H L. Quapropter p nominum H L, & 2 G fumma M 9 cor pr 17.

Binomialisprimaèrit, & eius differentia Refidua prima. . ! 3 £ a£f.
Secundò quia q Bimcdialis primae , aut Refiduæ medialis » /ec $tit:

primgnomifia N,O medialia funt potëtiâ tantùm comuye μ- ζ:
furabilia , quorum produétum eft Rationale , & funt N , O *;;: ….

mcdia prgpQrtionalia intcr expofitam RationalemA & H, î., ,,T.

L: Ergò r H & L Rationalia funt non longitudine,fed poten- & 47. /?

tra tantùm commenfurabilia ipfi A , & /eorum fumma H L cun. paius,

potentiâ tantùm commenfurabilis ipfi A,Rationalis erit,cftq;

vt N ad Ocönséfurabilis potétiâ,ita H ad Llongitudine,vt di

£lum cft : ErgoH ipfi L Iongitudine conmcniurabilis erit »

& ideo t funma H Llongitudine comnenfurabilis erit lateri t par. 1. hu

potenti differentiam quädratorum ex H L ,& ex duplo me- !*!£f:

diæ proportionalis G.Tandem quia productü ex N 1nO,• feu '?'è:

ex A inG Rationale eft: Igituf * Geiufque duplum Ratio- Â : §Â

nale erit,& longitudine commenfurabile ipfi A. Quare y no- ',%? hu.

minum HL& 2G fun;ma M Binomialis fccunda erit , & dif- §}, „,.•„.
fcrentia Rcfidua fecunda. - -- -

… Tcrtio quoniam * Bimedialis fecundæ , & Refiduæ media- z pr x ; uu.

lis fecundæ nomina N O medialia funt potentiâ tantùm , a par •.&e.

commenfurabilia, quorum produ&tum effmcdiale,erüt, a vt tu Pr., , .

dictum cft H,& L Rationalia non longitudine, fed potentiâ

tantùm commenfurabilia expcfitg Rá- ! -

tionali A , & eorunm fumma H L Ratio- 2 G .

nalis,& potétiâ tantùm cömeniurabilis M H L.

Rati9nali A;eftq;vt N ad Q potétià,ita P N O

H ad L longitudine: Ergo Hipfi L lon- A. b par f ha

gitudine commenfurabilis erit , & ideo ^ ■*• ■ , r

c cor t. pr.

{ 4 uii*. • J*

- - - • .- - - /cb Pr 3. p*.

produétum cx N in O, feu c ei§§ cx A in G mediale eft , 'j •;.. ..4.

-»

K

crit 4 latus G eiufque duplum Rationale , & longitudine huiut.

- k k 2 incom

latus * H L longitudine commenfurabile erit lateri potenti
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Pr.je. bar incommenfurabile expofita: Rationali A. Quare e fibimifiunm

H L,& 2 G fummaM Binomialis tertia erit; & differentia ,

Refidua tertia. -

f?*-**-**. Quartò quia/Maioris, aut Minoris nomina N,O potentià

gcor. A pr. incommenfurabilia funt , quorum quadrata Rationale , &:

14 £Ä. produ&tum Mediale efficiufit, funtqüe ; quadrata ex N& O

»r. 1. t. 4 & ggualia produétis ex A in H,& exA in I- fcilicet produ&o ex

%;; § 5, A in H L: Igitur produ&um ex A in HL Rationale erit ; &

hp;., í.bu. ideo Hatus H L Rationale,& longitudine commenfurabile

i&or . pr. erit expofitg Rationali A. Et quia i vt N ad O eft potentià in

47.4ib.4 & cqmmenfùrabilis,ita H ad L longitudine incommcnfurabilis

£?* ' ?^ 1. eft, propterea k H L longitudine incommenfurabilis erit la
<)r;j* teri potenti differentiam quadrat9gum ex H Ly&£x ? G.

:;:;;;. Tandem quia produ&tum ex N in O, feu ex A ip G Mediale ,

iv* pr* eft, erit reliquüm : latus G, & eius duplum 2G Rationale,&

j »,:j;., ,. longitudine incommenfurabile expofitæ Rationali A. Qua

6*iur. re » nominum H L& 3 G fumma M Binomialis quartaerit,

m pr. 3 t.bu differentia Refidiia quarta. -

n pr. • 5 *u. Quintò quia n Potentis rationale ac medium , vel cfficien

tis cuium rationali totum mcdiale, nomina N & O potentià

ft;nt incommenfurabilia, quorum produétum eft Rätionale,

& quadratorum fumma medialis; fiuntque quadrata ex N Sc

eP*^*** O äqualia produ&to ex A in H L, vt • diétuni eft, Ergo p pro

£'£';,,„ du&ti mediâlis exA inHL latus H L Rati9nale eft Iongitu

?*"*'*** dine incommenfurabile expofite Rationali A. Et quia vtN

- - - - <ad O eft pötentiâ incommenfurabilis,

qpar.4. bu• 2 G ita Had L longitudine incommenfura

iùs pr. M * : H L bilis q öftenfà cft : Ergo · H L longitudi

Â».i.bu- P '. N O ne incommenfurabilis eft lateri potenti

iwu pr. • A differentiam quadratorum ex H L,& ex

• * * , 2 G.Tandem quia productum ex N in ,

fpr 1 1. bu. O, feu ex A in G eft Rationa!e : erit/reliquum latus G ein(

spr.3** ** que duplum 2 G ratignale, & longitudine comrneyfurabile

êxpofife Rationali A. Quapropter t no riinaim H L, & 2 G

füímmaM Binomialis quintâ eft. & differëtia refidum quinta.

u pr.s6.ba. Sextò quia u Potentis b;na media , vcl Efficicntis cuinm me

diali totum mediale nomina N,O, [unt potentiâ incommen

furabilia, quorum fumma quadratQrum medialis eft , & pro
* p4». 4. $• ductum mediale incommenfiirabile fummyæ Quadratorum 5

£T eftque x fùmma inedialis quadratorü cx N & SJ £qualis pro

y, 1. i3.*u. duóto ex A in H '-,vt dictum cft: Ergo.* latus H L re£;is
C1I»
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eft,& lohgitudine incommenfurabilc expofitæ Rationaji A; • * * * *

Et quia vt N ad O cft potentiâ incommenfurabilis,* ita often- 3?*****

fa eft H ad L longitudine incommenfurabilis : Ergo a H L £?';

longitudine incömmenfurabilis eft lateri potenti differen- ;j:'*tiam quadratorum ex H L , & ex 2 G: Poftea quia pro- pr.

du£ti in cx N in O, [cu ex A in G eft mediaJe , erit b reli

quum latus G eiufque duplum 2 G Rationale,& longitudine

incommenfurabile Ratiónali A. Tandem quia fumma qua

dratorum ex N& O incommenfurabilis eft produóto ex N

in O, feu ex A in G,& fuit produ£tum ex A in H L gquale ,

quadratis ex N & C: Ergo produ£tum ex A in H L incom- -

rhenfurabile eft produétoex A in G,& idco • H Lincommé- %£***•* 4:

fiirabile iongitúdine eritipfi G, eiufqiie duplô 2G,& a pro- £*'*:?

b pr. 13.bu.

pterea nominum HL& 2G [umma M Binomialis fexta erit,ï pr. S.

άιfferentia verò Refidua fexta. Q Ue erant oftendenda. άΚìs sú.

PRO POS. XXXVII. TH EO R. XXIII. a.a ,..
io8. 1 09.

{Latus potens fummam , vel differentiâ Rationalis, & Medij, X.

Irrationale eft vnum ex o&to prioribus.' -

Sit produ&um Rationale A,& latus ipfum potens fit R,

Produötum verò B fit Mediale,eumque poffit litus M,& a „, a P. !• $.4.
èxpofita Rationalis D Cad R, ita ponatiir R & [kb.pr.;.

adC E, atque vt D C ad M, ita poiiatur M ad A. |y | buiur.

B F. Et quia æquè altis produ&is eiufdem D L [i]> b

C inC E, & in E F b æqüalia fiint quadrata , O ' Êï',';

ex medijs Prop9rtionalibus M, & R,feu pro- -**… Ä?, jE.

ducta A & B: Ergo • tiimma, vel differéùtia , $ £ £ %.},T.

ipforum A & B æqualis erit produéto éx DC : i % & /cb.

in CF fummam, vel differentiam ipfàrum , fr. 3. buiuu,

C E. & E F ; fitque O potens»{iiiniìam, vel i5°£******;.

diffcrentiam produ&tórum A & B: manife- c F E … d cer. s. pr.

ftum eft dO mediam proportionalem effe , R_N\}' ;;:;:: &
inter D C, & CF fumniani, vel differentiam ÈS : £; 3•

ipfarum, C E, & E F. Dico iam O cffe Bino- I5TT""*" • .

mialem, aut üinmedialem primam, vel Maiorem , aut Poten

tem Rationale, ac Medium, vel certè earundem Rcfi duam ,

aliquam. Qu9niam produ&tum ex D C ita C E æquale eft Ra

tiQnali A : crit • C E Rationale , & longitudine commenfu- e cor pr.s r.

rabile expofit; Rationali D C; pariterquc quia produ&um vway.

cx L) C
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f Pr.13.bu. ex D C in Et gquale eft Mediali B;erit f E F Rationale,at1on

gitudine incommcnfurabile erit expofitæ Raticnali D C, &:

3**£* '*: ideog C E, E Ferunt Rationales noh longitudine, fed poten

Σ?• • /•* tiâtantùm commcnfurabilcs inter fe, & propterea ingquales

- erunt.Sit primo locoCE maior reliqua.& loifgitudinecom

menfurabilis lateri potenti differétiam quadratorum earun

dem CE,& E F, et erat C E longitudine conmenfurabilis

expofitae Rationali !) C: Igitur b nominum C E , ct E F fum

mâ C Ferit B.monialis pfima, et d fferentia Rc fidua prin a:

Quare i O mcdia proportionalis inter Raticnalem 1, C, et Bi

nonialem , aut Refiduam primam CF: erit Rinomialis, aut

Refidua ,. ' - -

Sccundò, reliquis manentibus, fit maius nomen C E lon

„ gitudine incommenfurabile lateri potenti differentiam qua

*?***** öratorum ex CE, et E F. Patet kCFfummam, vel differen

1 b tiam eQrundem nominum Binomialem, aut Refiduam, quar

*"*?*** tam effe, ct umediam proportionalem O inter E F, et Ràtio

nalem DCIrrationalé effe Maiorem , aut Minorem diótam.

Tcrtiò fit nomeii EF maius, quàm C E, & E F commenfu.

rabile fit lögitudinc lateri potenti differentiam quadratorum

m pr.* 9 bw non)inun;cümque minus nomenC E longitudine conmen

*"**?** furabile fit expofita Rationali I) C : erit > Rationalium po

tentiâ commenfurabilium fumma C F Binomialis fecunda »

& differentia Rcfidua fecunda: Igitur n media proportionalis

* O erit Bimedialis prima, aut Refidua mcdialis prima. *.

Quartò fit maiüs.nomen E F longitudine incommenfura

- A p . biie latcri potenti d.fferentiam quadrato
rum nonyinum (Ę c•

•O Pf. £. 2;e I. - ' rit • fùmma nominü s H B1nonualisqum
•prºsas c; - 5* ta , & diffcrentia Rcfidua qunra; & Pro

P pr.35 Da. . . . D C. , ptercap O media proportionalis inter Ra

•-, tionalem D C, & d1&tam Irrationalem, c*

rit Potens Rationale ac Medium,vel efficiens cum Rationali ,

*' ' ' totum Mediale. Vt propofitum fucrat. . . -

sua ,,, ' PROPos. xxxvIII. THEOR. xxiv. i
i 1 o. X. - - -

fi pr 18 bu

i pr.35.hu

n pr 33.bw.

ILmtus potens fummam,vel differentiam duorum Medialium

jnter fe inccmmcnfurabihum , vnum cft cx quatuor .rra

ticnil:bus poftrcmis expcfitjs. ' … - •

- Sint
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I

Sint A,& B Medialia inter fe incommenfurabilia,& R pof- -

fir prodirétum A, fed M poffit produ&tum B, & faéta eadem!

cohftruétione præcedentis propofitionis, O poffit fumniam, :

veldifferentiam Medialium A & B, feu produ&torum eiuf

dem altitudinis DC in CE ,& E F. Dico O effeBimedialcm

fecundam, vel Potentem bina media , fiuc A. B ... • * *,* *.

£grundem, Refiduam aliquam. Quoniam *** o -

Mydiaja A B; $u prqdu&ta illis gqualiâ , cp `* p p :
IDC in C E, & DCin E F ponuntur incö- F MT
menfurabilia , erunt ingqualia ; & ideo a C . DC • apr. t t.4.

E, & E F incommenfurabiles longitudine, - - /cb.pr 3. σ'

& ingquales erunt. Sit iam primòCEmaior, & longitudine Σ?".8.

comirienfurabilis lateri poténti differcntiam quadrätorum ,'""*

ingqualium C F,& E F. Cùmque produéta ex D C inC E,&. b pr.i» bu,
E F æqualia fint Medialibus A& B, erunt&latera C E,& EF; • ,

Rationalia,& expofitg Rationali DCincömenfurabilia lon

gitudine , vt prius inter fe longitudine incommenfurabilia ,

oftenfa fuerünt ; & ideo Rationalia C E, & E F , poten

tiâ tantùm commenfurabilia erunt. Quare s nominum C E, oc ,, g, „„.

& E F fumniaC FBimonialis tertia erit, differentia verò Re- '., III,

fidua tertia. Igitur 4O media proportionalis inter CF, & id pr.35.bv,

Rationalem DC, erit Bimedialis fecunda, vel Refidua me-:

dialis fecunda. : '. , - - - - , v \. v.

Sit fecundò maius nomenCE longitudine incommenfu

rabile lateri potcnti differentiam quadratorum nominum , ,

cùmque ambo medialia nomina incommenfurabilia fint lö. e pr. 33.bu.

gitudine expofitg RationaliC D: erit e fumma nominü C F

Binomialis fexta; differentia verò Refidua fexta. QuarcfO fpr. 35.bu.

media proportionalis inter Rationalem CD, & CFErit Po

tens bina media, vel Efficienscum mediali totum mediale. ,.

Vt fuit propofitum. -

PR 0 P OS. XXXIX. T H E O R. XXV. ' Hucl. 1 1 1.X

-

• -i -

i
-

-
-

.

Eadem quantitasnon potcft cffe Refidua, & Binomialis...

…
-

.- .-

-

'Sit A quælibet Refidua. Dico A effe non poffe Binomia- l 4.
1em. Si enim hoc verum non eft, fit A., nedùiim Refidua , fed ę; 4•

ctiâ Binomialis,& a vt expofita Rationalis BCeft ad A,ita fiatj* •3•

A ad B J. Er quoniam A Refidua eft, erit blatitudo BD Re- bpr ;« bu.

fidua Prima: Sitque D E minus nomen eius. Ergo c erunt no- c pr.*8.**.

[n11lâ
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mina 8E. D E Rationalia potentiâ tanrùrn cömmcnfurabi

lia •& B E longitudine comimciifurabile erit ncdùm*Ratio

nali BC, fed etiamlateri potenti differentiamquadratorum

nominum B E&D E. Poftea quia A fupponitur quoque Bi

nomialis, & füit BD tertia proportionalis expofiræ Rätiona-,

dpr. a8 ba. : A* · lis BC,& A:igitur d BÉ) eft Binomialis

*-*-+- _ prima,cuius maiusnomé fit B F:quare

• B -, D E BF, F Derüt Rationales potcntià tä, f.

' F : ' commenfurabiles , atquè BF longitu

- • * • •• • : ' * dine commenfurabilis erit nedùmi Ra

', A.----------- tionali B,C ; fed etiam Hateri potenti

* C. - differentiam quadratorum ex B F,& F.

D; Itaque ram B E, quàm BFeidem B C commenfurabiles

$£** Pr.i7. fiint longitúdine : Ergo e B E, & B F inter fè commenfurabi

£. i les quoque longitudine erunt ,& propterea/ BE ipfi F E reli

íóúi£;* &tæ longitudine commerfurabiiis erit: Cùmque B E Ratio

Eä77. £!i§ fit , erit quoque g F F. Rationalis: Et quiâ duarum B E,

' F E longitudine cómmenfurabilium ipfà B E longitudine in

«, commenfurabilis eft ipfi D E(eo quoä funt potefitiâ tantùm

h cor.pr.1 .. commenfürabiles) erit b quoque altera F E eidem D E in-.

baiw, . . commenfùrabilis longitudine, & fuerunt ambæ oftenfæ Ra

- tionales ; IgiturFE,& D E Rationales funt pòtentiâ tantùm

ifr vi.bu. commenfürabiles ; ideoque i eorum differentia F D Irratio-,

nalis erit,qug Refidua dicitur, oftenfa autem fuit Rationalis,

quod eft impoffibile. Non ergo A effe poteft fimul Rcfidua ,

- & Binomialis. Quod erat oftendendum. -

C o R o L L A R I v M.

bwtur.

– Ex diétis colligitur Binomialcm, atque Refiduam ,& reli

quas declaratas Irrationales , neque Mediali , neque inter fe •

kpr.13 Mu. &afdem effe. Nam & quadratum Medialis ad Rationalem ap

: plicatum latitudinem efficit Rationalem , & longitudine in

'*3*.** çommenfurabilem eidem Rationali, Sed quadrãtum Bino

nialis, aut Refidiæ ad Rationalem applicatum latitudinem

efficit Binomialem prinnam, aut Refidiam primam.

: Et quadratum Bimedialis primae,vel Refidug Medialis pri

, ma- ad Rationalem applicatum latitudinem efficit Binomia--

lem {ecundam, aut Refiduanm fecundan.

Quadratum verò Bimedialis fecundæ, vel Refiduæ Me

dialus fecundg ad Rationalem applicatum latitudin; facit
-

»

-
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Binomialem tertiam, vel Refiduam tertiam , . -

Atque quadratum Maioris , vel Minoris ad Rationalem ,

applicatum latitudinem facit Binomialem quartam, aut Re

fiduam quartam. . . .

Quadratum verò Potentis rationale,ac niedium, vel eius,

qug cum Rationali totum Mediale cfficit ad Rationalem ap

plicatum latitudincm facit Binomialem quintam , vel Rcfi

.` duam quintam. -

• Tandem quadratumPotentis bina medialia, vel eius, quæ • ,

cum Mcdiali totum nediale eflicit ad Rationalem applica

tum latitudinem facit Binomialem fextam , aut Refidtiam ,

fextam •. - - - -

• Cùmque hg latitudines differant à latitudinc Medialis, & -

inter fe : à latitudine quidem Medialis, quia hgc Rationalis -*,

eft, illg verò Irrationales ; inter fe verò quia non funt cgdem

ordine, aut fpecie ex GinomiaJibus, & Refiduis, neque Bino

mialis vlla eâdem eft cum Refidua.Vnde manifeftufia cft on- ' ' '

nes irrationales quantitates huc vfque traditas inter fe diucr- • '

fas effe ,. . · · · · · · · - • .

Ex his fequitur, quòd expofita qualibet Rationali trede

cim numero erüt quantitates Irrationales haétenus confide

ratg,qua1ii prima efl Medialis,fecunda Binomialis(qug in fex • • •

fpecies diuifa eft) tertia Bimedialis prima , quarta Binedialis; •

£ü; , quinta Maior, fexta Poteas rationale , ac Mediale; S.

Scptima Potens bina medialia , oótaua Refidua , cuius fex

fpecies inuentg fiint , nona Refidua medialis prima , decima

Rcfidua mediâlis fecunda, vndecima Minor, duodecima Ef

ficienscum rationali totum mediale , dccima tertia Efficiés

cum mcdiali totum mediale.

PRoP o S. XL. THEO R. XXVI. Busl. 1 1 z.'
• - s 1 1 3 Σ.

Quadratum Rationalis ad Binomialem applicatum latitudi

Iìein efficit eiu{dem fpeciei Refiduam; & ad Refiduam ap

plicatum latitudinem efficit B.nomialem eiufdem fpeciei,

quorun nomina fùnt proportionalia, & longitudine conû

mcnfurabilia ,.

Sit Rationalis expofita A, & Binomialis, aut Refidua BC;

cuius nomina fint BD maius, & DC minus, & ad B C,atque

ad cius minus nomen D C applicata fint produéta M & O

... - æqualia
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gqualia quadrato ex Rationali A , qug fhciant latitudines C;

E,&CG, Dico quando BC eft Binoniialis, vt in primo cafu,

effc C E Refiduam ; at quandoBC eft Refidua,vt in fecun

do cafu , effe CE Binoniialem,& erunt nomina ipfius C E

prQportionalia, & longitudine commenfurabilia nòminibus

ipfiùs B C, atqueC E erit Irrationalis eiufdem fpeciei, ac eft

a?r: 1.* 4. 8C.Vt a G E ad EC, ita fiat EHadHC. Quoniam produ&ta

$ 4*. :?^. * M, & O gqualia funt eidem quadratoex Rationali A , erunt

£:, , illa interfegqualia s& proptérea * BCadCD erit, vt GC ad
Íì %% CE,& diuidéndo, c vel cómponendoBDad D Cerit, vt G

j.ij,.; ;,. E ad EC,vel vt EHadHC; & propterea • E Hipfi H C po

< pr.13.14 tentiâ tantùm commenfurabiliserit, veluti maiùs nomen B

lib. 3. Dminorinomini D C potentiâtantùm commenfurabile eft.

$egr. 3. pr. Poftea quia GE ad 1; Ceft, vt EH ad HC ; Ergo e homolo

$*****; . garum fummg vel differentiç,fcilicet G H ad H`É erit, vt EH
Â£I. $.l.í ádjHC; cùmque fint tres cgitinuè proportionalesg H, H E,

17.%%% HC, erit aquadratum ex H E, ad quadratum ex HC, feu vt

cör.I.}.i. quadratum exB Dad quadratum ex D C in cadcm ratione ,
#uivj. ác eft GHadHC; eft verò quadratum ex DBad quadratum

exD C, feu quádratum ex EH ad quadratum ex HC com

menfurabile, propterea quod nomina BD,& DCpotentià

e cor. 3. pr. commenfurabilia fupponuntur: Igitur e G H longitúdine cö

3*ui* . menfurabilis eft ipfi H C, & propterea feius Refiduum G C
fcor. 1.pr.8 IBI-----; longitudine conmenfurabile erit ipfi H

;;,,,,. 5IX C, fed g G CRationalis eft , & longitudi

£?' © IH C*;- ne commenfurabilis RationaliCD(pro

ai pterea quod a$ Rationalem CD appli

har.r.ir. A—-£ &atum eft produétum O Rationale gqua

i.3.& d.f • Éº? le quadrato exA; efficiens latitudincm-•

Jec. buuuu. 9 c i CG) ; Ergo bHC Rationalis quoquee

i. D] H E rit, & loiigitudine commenfufabiIis ei-.
:--.- .:r. dem Rationali C D: Et quia vt BD ad

D C, ita erat E HadH C, i permutando BDad E H erit yt D

i *****3 Ö •jCH;füntque D C,&HC Rationales ,& Igngitudin§~

k cor. 3. p., commenfurabiles interfe : £gitgr &$;Ę
íj;** ne commcnfurabilis erit £ H,&idco •! Ratignalis qu99ue

iÄj... erit. Cùm ergo E H,&H Cfint Rationales, & pQtentiâ ta};

577 " tiim interfeçommenfurabiles, vt prius dictum eft;erit m Q
mpr.w.bu E nominum differentia in primo cafu Refidua , & fummaC

Éinfecundo Binomialis, éiufque nomina EH, & HC fiint

proportionalia , & longitudifie commenfurabilia nºT*

• • • • • • • • • •

-
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busBD,&D Calterius Irrationalis BC.Tandem a quoniam af*-34-**

duæ fummae, vel duæ differentiæ nominum B D, DC,& E H,

H CefficiütBinomiales.aut Refiduas eiuflem ordinis,& fpe

ciei, eo quod commenfurabilia funt lgngitudine nomina in

ter fe ;& ideo eorum fummæ , vel differentiæ commenfura

biles funt longitudine inter fe ; fed eorundem nominum E H,

& H C (ummâ, & d:fferentia efficiunt Binomialem ,& Refi

duam eiufdem fpeciei,vt oftenfum eft in propofitione 34 hu

ius. Ergo Binorìialis BC, & Rcfidua C E, vel Refidua B C,

& BinómialisCE eiufdem fpeciei funt. Vt erat propofitum.

PROPOS. XLI. THEOR. XXVII. £gttnr

Mediaproportionalis interBinomialem&Refiduâ, qug ha

beant nomina proportionalia,& inter fe longitudinecom

menfurabilia, Rationalis eft. -

Sit BC Refidua, cuius nomina B D & D C, atque B E fit .

Binomialis, cuius maiusnomen BF, minus FE;Sitque B D

ad B F, vt CD, ad F E,& fit tam B D ipfi B F, quàm CD ipfi F

E longitudine commcnfurabilis,& ifiter CB& B E pofita fit

ĘÉÉÉÉg . Dico$ Ra- -

tionalem efTe. Fiat a ad expofitam -

Rationalem A, vt A ad E HŠg; i) cj IB - : 3%££

ftum eft b produ&um ex B E in E H, -i—ff—j ijî

(quod æquíale eft quadrato Rationalis L E , H b sor.s. pr.
A) cfficere latitudiné E H Refiduam , G L. AC i4.l 4 /tb.

cuius nomina , quæ fint H L, & L E , - fr 3. & pr

proportionalia érunt,& longitudine commenfurabilia no- ******

minibus B F, & F E; Sed ex hypothefi nomina D B, & DC

longitudine conmnienfurabilia,& proportionalia funt nomi- j£ g73.

tubjs gf,& FE; igitüííííídíÉeft, VÊÊÊåäDó,íj; ££'*
ÌL H ipfi B D, nec nön LE ipfi DC longitudine commenfurá- 3};'i..i.;.

bile erit: Quare permutando d L H ad BD erit, vt LEadD C, ejr. i ;.i.3.

ideoque e Refidua E H ad RefiduamC B erit , vt tota H L ad f cor- $.pr 8

t9tam B D, & proptereafEH, &CB longitudine corhmen- **'**•

furabiles crunf;Cùmque:produâumgxB Ein EH, fcilicet £?;;;!!
quadratum ex A , ad produótum ex E B in B C, feu ad ei & æ- ÊË •P^•$•

uale quadratum ex G; Sit vt latitudo E H ad latitudincm , í.',. pr

B,cüim B E fit altitudo communis:fuerunt aurem huiufmo- ïìïé

dilatitudincs oftenfe commenfurabiles inter felongi$ . /kb.pr'3.bus.

2. • Igitur

-
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Igitur quiadratum ex Ration uli expofita A commenfurabile

i def* /ec, érit quadrato ex latere G; $ propterea i latus G medium pro

buia* portionale inter Refiduâ CB, & Binomialem B E Ratioha!c

erit. Quod erat oftendendum. -

Eacl.i 1 5.X. PRopos. XLII. THEOR. xxvIII. . .

A Mediali infinite Irrationales fiunt , & nulla alicui;expofita

rum eft eadem. . -

Sit Medialis A B. Dico ex illa oriri poffe infinitas quantita

tes Irrationales, quarum nulla eadem erit alicui ex tredecim

Irrationalibus fuperius expofitis. Sit enim expQfita Ratio na

lis A C,&cx Rafionali AC in Medialem AB fiat produ&um

M. Patet produétum M Irrationale effe (eo quoda fi Ratio

nale concedatur efficeret latitudinem A

• rr • i •. A B E F ° Rationalem , quod non ponitur , con

apr. 11. bs.

$* fcb.pr.3. 4 : ceffâ enim fuit A B Medialis: Sit iam • B
bwáur. iNA O $ Elatus quadratigqualisproduétoM; Erit

c def. W. /ec. j! i ergo c B E Irrationalis. Dico quòd B Enö

buitur. C —! eft aliqua ex tredecim Irrationalibus iam

dpr. 13.bu. - declaratis; Si enim B E eft media!is,deius

quadratum ad Rationalem A Capplicatum efficiet latitudi

niem A B Rationalem ; at fi B E credatur vna ex duodecim

expofitis irrationalibus e eius quadratum ad Rationalem A

Câpplicatum efficiet latitudinem AB Bingmialem atit Rc

fidúám ; eftque A B Medialis ex hypothefi: Ergo eadem quã

f titas A B eft Medialis & fimui Binomialis aut Refidua , aut

cor.Pr. 39. …. - - - - - - -

bwuw . alia Irrationalis diuerfâ ; quodf eft inapoffibile. Igitur Irra

tionalis B E diuerfà eftab omnibusIrrationalibus expofitis.

Poftea fiat produ&um O ex Rationali A C & inuèntà Ir

g»,.is.ey rationali BE,atque glatus E F poffit pr9du£tum O. Manife

δr...pr ... ftum eft b produëtum O ex Rationali A , & Irrationali B E

14.& /ib, effe Irrationale: & propterea* latus E F, potens produétum O

fr 3 buiw. Irrationale erit. DicoiamE F non effe áliquam ex declaratis

£**£* t *. trcdecim Irrationalibus, nec effe eandeím ipfi B E. Quo

egr, 35.bu,

;g, niam quadratum ex EF ad RationalemA Capplicatum effi

É,'* cit latitudinem B E ; fed quadrata dcclaratarum Irrationa

lium, atque ipfiufmet B E1atitudines fìciunt in eadem appli

cationc diueffas ab ipfa B E, vt di£tum eft. Eodcm modó áli

infinitg Irrationales inueniri pofli:nt , quæ & intcr fe ,Š di

- - - -* - . * & is -
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-É eft quadrati ipfius t) A , erunt à quadrata ex C D,& ex

άis Irrationalibus differunt. Quare pater propofitum.

PRopos. XLIII. TH EO R. XXIX. £t;*,

Cuiuslibet lineg extrema ac media ratione diuif: vt rumque ,

fcgmentum irrationale eft, quod vocatur Refiduum.
• • - - , t _ ' • ; * . -

-•

*

Sit linea Rationalis AB diuifà in C extremaac Media ra

tione, ita vt fit tota AB ad maius fegmentum eius A C, vt eft

A C ad minus fegmentum C B. Dico vtrunque fegmentum

A C,& CB Irrationale effe , quodvocatur Refiduum. Ad

datur maiori fegmento AC ipfa DA » quæ É'!; fit dimi- -

diæ totius A B. Quoniam a quadratum ipfius CD quintu- $£.£.

A commenfurabilia, & propterea latera CD,&DAconi

menfùrabilia eruntĘ$;
uandoquidem eorum quadrata fiunt *, ' , • • •'•

$.£$ numeri§ 1 , quic non **..A C B j;;;rst.

funt vt dtio numeri quadrati, cùm fint … : -

numeri primi; & d eft D A Rationalis, _ . d de/. v./eg.

cùm dimidia fit Rationalis A B: Igitur CD conmenfur abili buit,

potentiâ tantùm ipfi D A Rationali, erit quoque Rationalis ;

Cùmque AC fit differentia duarum Rationalium CD, &D

A potentiâ tantùm commenfurabilium , erite ipfa AC Irra: e pr.ar.bu.

tiónalis , qug Rcfidua vocatur. Et fiquidem ipfa A B fuerit

expofita Rationalis, vel ipfa A B longitudine commenfura

bifis fit expofitg Rationáli , erit, eius femiffis. D A. expofi- ,., ,

tæ Rationali longitudine commenfurabilis; Cùmque maius ...

nomen CD quintuplum poffit mihöris nominis D A , erit .• • .. : :

quadratum differentiale eórundem nominum quatuor par

tes earum , quarum quadratum D Ceft quinque partes ; &

propterea huiufmodi quadrata erunt, vt 5 ad 4, quifduonu- fe* fcb. pr.

Imefi non funt ambo qüadrati ;& propterea maiús momenC 45. $•

D longitudine incommenfurabilé erit lateri, potenti differé

tiaam quadratorum nominum, & eft minusnomen D A lon

gitudine commenfurabile expofitg Rationali ,vt diótum eft. -

Ergo g A Cerit Refidua quinta. gpr. 3* bu

Rurfus quia b produ&tiim ex A B in BCgquale eft quadra- h pr. v $. &

to Medig proportionalis A C: Igitur quadrárum ex Š; aP- ííí,

plicatum ad Rationalem A B efficit latitudiné BC;iSed quã- i.,.

dratum Refidug A Capplicatum ad Rationalem AE efficit ipr. 36. £p.

- - - at1tul

-
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!atitudinem Refiduam primam. Igiturfegmentum minusC

B Rcfiduum primum erit. Quod erat oftehdendum.

C O R O L L A R I v M.

Deducitur ex hacprQpofitione,quòd fi maiusfegmentum

lineæ diuifg extrema ,& media ratione fuerit Ratiönale: erit

minusfegmentum eius Refiduum.

Nam fi ex maiori fegmentoA

- - … CàbfcindatürportioCD æqualis

££ur. pr.** A D C. ', B. minorifegmefito C B, erit ?Àö

tihs. -—-——A diuifa in D extrema , ac media ra

. - tione, cuius maius fegmentum eft

D C, & propterea exiftente A C

Rationali, erit ex hac propofitione CD, feu CBRefidua.

£ii;* PRopos. XLIv. THEOR. xxx.

Si diameter circuli Rationalis füerit ; Pentagoni latus eritir.

rationalis linea, quæ vocatur Minor. -

- Sit circulus A F G, cuius diameter A G,vel radiusA B Ra

??****** tionalis fit. Secetur a radius A B in punéto C extrema, acme

%;;:;. dia ratiQne, ita vt CB fit maius fegmgptum eius, &* du&ta

lib.5. perpendiculariB F, coniungatur reéta C F. Quia gradiuscir

culiA Bgqualis eft infcripto lateri hexagoni regularis,& fe

dJ* pr.s. catur inCextremasac media rati9ne : Igitur a maius eius feg

lib, y. mentumCB erit latus infcripti decagoni regularis; Sede la

spr. js.i.*. tus-pentagoni poteft & latus hexagoni , & latus decagoni:

Igitur CF, poténs radium F B, feu A B,& CB, erit latus in

fcripti pentagoni. Dico iam CF Irrationalem effe,qug vo

catur Minor.Secetur radius B G bifariam in D, & produca

tur diameterGA in E,vt fit E A gqualis radio A B Quoniam

DBfemiffis eft radii BG, feu eigqualis E A , erit D 5quarta

Pars diametri Rationalis A G, feuei æqualis E B;& propter

fdgf* /ec. ea D B quinta parserit totius E D ; & idco fE D Rationalis c

bmiuu. rit longitudine commenfurabilis expofitg Rationali A G.

Poftea quiaABfecatur in C extremâ , & media ratione , &

naiori éius fègmento CB additur BD femiffis totins A β:

gpr ox i 5. crgQg quadratum ex CD quintuplum cft quadrati i3 D [e

miftis totius; erat autcm longitudine E D quintupla ciuf

- dem
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*dem B D: ergo & ED, D C,& BDproportionales fùnt,& ideo hcor. 3.pr.

$mêx ED quintuplum erit quadrati ex C D; Quare 17.*.*.

D potentiâ tantùm commen- - - ;*

furabilis Rationali ED, i vt di- g*.

-&um eft , Rationalis k quoque -

êíiííéíóúéÉDiongituäine in- E ;£*/«
commenfurabilis lateri diffe- ' AC Ë i5 G.

* rentiæ quadratorum ex ED,&

ex Cp(eo quodcorum quadrata funt interfe,ytnumeris, 1,8.bu.ç

& 4, ficüti in prccedenti pròp. diétum eft , quiamboquadrati ÄÈÉÊ

non funt), atque maior E D longitudine commenfurabilis iii, 3.

fuit expofitg Rationali A G. Ergo me nominumED,& DC m pr.31.b£

gifferehtia, ECRefidua quarta eft. Iam quia n re£tangulum iu;;, _,

CEA æquale eft quadrafoex E A , velex F Bvnà cuin Re- %*?*£.

άanguloEAC, fiue ei æquali BAC, vel • huic gquali qua- '''': ';:

dratö ex CB: Ergo re£tangulü C t A equale eft dùòbus qua- ££*ÉÉgratis cx F B latere hex£gon , & exC B latere decagóni: È pr.14

Quare p re&tangulumCEA æquale erit quadrato ex CF la- p}.§.i.;

tere pentagoni, quod illis duobüs quadratis gquale eft;& ideo

latus q pétagoni medium proportionale eft inter radium cir- q cor.s. pr.

culi A E & rc&tam CE: fcd r media proportionalis inter Ra- i4.l.4.

tionalem E A,& Refiduam quartâ EC Irrationalisquantitas rpr. 36. bg.

eft, qug vocatur Minor. Igitur latus pentagoni CF Irratio

nalis quantitas eft, qug Minor vocatur. Vt erat propofitum.

PRO P OS. X LV. THE O R. XXXI. #*as;

Si diameter fphgrg Rationalis fuerit, erit latus infcripti Ico

faedri Irrationalis linea, qug vocatur Minor ; Et latus Do

decaedri erit linea Irrationalis, quæ vocatur Refidua. '

Quoniam • fphgre diameter poteftate eft adlatus Icofae- acur.i.p,.;

dri, vt quintuplum quadrati lateris hexagoni ; ad quadratum i 7.

lateris pentagoni , fèd exiftente b latere hexagoni, feu radio b/cb. pr. 3.

circuli Rationali , cft c latus infcripti pentagóni Irrationalis 4 $•
linea, qug vocatur Minor,& eft quintuplum quadrati lateris j;;:: bu*.

hexagoni commenfurabile quadrato eiufdem lateris hexa- £*£*.

É igitur4 quintuplug, quadrati Prædiétilatcris hexagoni £,,.,.,
ationale quoque erit; Sede quintuplo huius quadratigqua- ;. - -*

lc cft quadratum diametri fphgrg: Igitur quadratum diame- í def . /•s.

tri fphgræ Rationale erit, & propterea fdiám.cter ipfa Ratio- buiut.

 

dalis.
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nalis. Quapropterexiftente fphgrg diametro. Rationali, erit

latus Icofaedri linea Irrationalis, qug Minor vocatur.

& cor.s. pr. Secundò quoniamg fphgrg diameter poteftate ad latusDo

5.l, 7. decaedri eft, vt triplum quadrati lateris hexagoni ad quadra

55* rr* * tum lateris Decagoni ; Et exiftente latere hexagoni , bfeu ra

íá. prop. dio fphærg Rationali, igrit latus Decagoni Irrationalis linea,

ΣΤΕ. qug Refidüa vocatur.Eftquc & tripluni quadrati lateris hexa

íaep.,/ic. goni Rationale quoqueytP9te illi commcnfurabile,fed , tri

&vij, T . plo huius quadrati gquale eft quadratum diametri fphaere ;

j<* pr. 3. Quare fphgrg diameter Rationalis quoque erit; & tunc latus

*7. .. Dódecäedii linea Irrationalis erit? qu§ vocatur Rcfidua ,.

vi : ... Qu9d erat oftendendum. * * * . '.
• • •! • • ^,• • , , .i -

i • • r--

*
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EvcLiDis PRoposiTioNEs

juxta methodum Theonis vulgatam , cumlocis

huius operis, in quibus cædem Eucl.

propofitiones exponuntur.

L I B E R I.

/

w super data reéta linea terminata ,

triangulum gquilaterum conftituere.

libri 1. prop. i. pagina 18,

x .aed datum punäum, datæ reéte li

meæ æqualem reäam lineam pomere.

lib. 1. prop.z. 2O

3 Duabus datis reétis lineis ingqua

libus , de maiore equalem minori re

tiam lineam detraherc.lib. 1.pr.3. 21

4. Si duo triangula duo latera duobus

lateribus æqualia habeant, vtrumque

vtrique, hábeant verò &- angulum ,

angulo gqualem fub £qualibus re£tis

limeis contentum: & bafin bafi aqua

lem habebunt, eritque triangulum •

triangulo æquale, ac reliqui anguli re

liquis angulis æquales erunt, vterque

vtrique, fub quibus æqualit lateræ ,

f;btenduntur. lib. 1. pr.4. 2I

3 Ifofcelium triangulorum qui adba

fìm funt anguli, inter fe funt £quales:

„ & fi »lterius produét e fìnt equales

illæ re&#£ lineæ, qui fub bafi funt aw

guli,interfe æquales erunt.lib.i.pr.6.

24. v

6 Si trianguli duo anguli equales in

ter fe fuerint: &fub «qualibus angu

lis fubtenfa latcra aeqüalia interfe e

runt.lib.1.pr.2o.

7 Super eadem re&ft linea , duabus

eifdem reêtis limcis aliæ duæ re&fae li

mee gquales, vtraque vtriq;, non, con

flituentur , ad aliüd atque aliud pun

tium, ad eafdem partes, cofdemque e

terminos cum duabus imitio dučfis re

ttis lineis habentes. deducitur ex lib.

1. pr.7. 2$

8 Si duo triangula duo latera habue

rimt duobus lateribus , vtrunque vtri

que, gqualia, habuerint »erò &• ba

fin b.tfi aequalem: angulum quoque :

fub æqualibus reétis lineis eöntentum

angulo £qualem habebunt. lib.1.prop.

7. 25

9 Datum angulum reftilineum bif;

riam fecare. lib.1.prop.8. 2y

1o Datam reéfam lineam finitam bi

fariam fecare. lib. 1. prop.9. 28

1 1 Data reäa linea,à pun£fo in ea da

to, reëtam lineam ad angulos re&os

excitare. lib.1.prop. Io. 28

12 Super datam re£tam limeam infini

tam, â dato pum&fo quod im ea non eß,

perpendicularcm re£tam deducere .

lib. 1. prop. 1 1. ' 29

1 3 Cùm re£ta limea fuper re&um con

» fìflems limeam, angulos facit, aut duos

re£fos , aut duobus reétis gquales effi

cict. lib.1.prop. 12. 29

14 Si ad aliquam re£tam lineam, atq;

ad eius punëtum , due re£fae lineae x6n

ad cafdem partes duétæ, eos qui funt

deinceps angulos duobus reëtis equa

les fècerint, im dire£tum erunt inter fe

ipfc rcéfe linee. lib. 1. prop.1 3. 3o

15 Si dii& reéfae linee /e mutuò fecue--

- 43 rint,
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rint, angulos qui ad verticem funt, g

quales inter fe efficient. lib. 1. coroll.

prop. 5. 24.

16 Cuiufcumque trianguli »no latere

produéto , externus angulus vtroque

intermo &• oppofito maior eft. lib. I.

Cor. I. pr. 18. 42

17 Cuiufcumquc trianguli duo anguli

duobus re&is funt mimores , omnifa

riam fumpti. lib.I.cor.1.prop. 18. 42

18 Omnis trianguli maius latus maio

rem angulum Jubtendit. lib.1. prop.

I9• 45

19 Omnis trianguli maior angulus ma

iori lateri/ubtenditur. lib. 1. prop.2o.

45

2o Omnis trianguli duo latera reliquo

funt maiora , quomodocumque affum

pta. lib. I.prop.2I. 46

21 Si fuper trianguli vno latere abex

tremitatibus du£ retiæ lineæ interius

comftitut£ fuerint , hae conftitutæ reli

quis trianguli duobus lateribus mino

res quidem erunt , maiorem verò am

gulum comtimebunt. lib.1.pr.22. 47

a> Ex tribus retiis liueis , qu£ funt

tribus datis rcäts lineis gquales, triä

gulum conftituere.Oportet autem duas

reliqua effe maiores,c^ mifariam fum

ptas: quoniam vniufcuiufque triangu

Ili duolatera omnifariam fumpta, re

liquo funt maiora. lib.1.prop. 23. 48

23 J4d datam, reäam lineam datum

ue in ea punétum , dato angulo re&fi

£, æqualem angulum reétilimeum •

conftituere. lib.I. pr.24. 5O

a4 si duo triangula duo latera duobus

lateribus equalia habuerint,vtrumque

»trique, angulum verò angulo maio

rcm fub æqualibus reétis lineis co;i

tentum : & bafin b.tfi maiore:fi h;;be

bunt. hib.2.cor.3.prop.6. , 72*

25 Si duo triamgula duo latera duobus -

lateribus equalia habuerint,vtrunque

vtrique, bafin verò bafi maiorem :&

angulum fub æqualibus reétis lineis

c0?1!'è?]t£??, %.ff. maiorem habebunt.

lib.z.fch.prop.6. 72

26 Si duo triangula duos angulos duo.

bus angulis equales habuerint, vtrun

que vtrique, vnumque latus vni lateri

gquale , fiue quod gqualibus adiacet

angulis, feu quod vmi gqualium angu

lorum fubtenditur: & reliqua latera

, reliquis lateribus æqualia, »trumque

vtrique, &• reliquum angulum reli

quo angulo £qualem babebunt. lib. 1.

prop.25. 5o

27 Si in duas reéias limeas refia inci

dens limea alternatim angulos gquales

inter fe fecerit: parallelæ erunt imter

fe illæ re&£ limee. lib.1.prop. 16. 36

28 Si in duas rcbias lineas re£fa inci

dens linea extermum angulum inter

mo, & oppofìto , & ad eafdem partes

«qualem fecerit, aut internos & ad

eâfdem partes duobus rc£fis æquales :

parallelg crunt inter fe ipfe reéfa li

meae. lib. I.prop. 16. 36

29 In parallelas reâas lineas refta_»

incidens limea , &* alternatim angulos

inter fe £quales efficit , &• externum»

interno , &• oppofìto , &• ad eafdem, •

partcs £qualem , & internos &• ad

eafdem partes duobus rcάis equales

facit. lib.I.prop. 15. 3 $

3o Qu£ eidem reéig linee parallel£,&

interje funt parallel£. lib. I.pr.17.4o

3 I J4 dato punéïo , date rctt£ limee

parallelam reëiam lineam ducere.lib.

I.cor. prop. I 6. 37

' 32 Caijcur,qi:e trianguli »;10 laterc_>

vltc
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»lterius produ£to: externus angulus

quobus internis &• oppoßtis e$t equa

lis. Et trianguli tres intermi anguli

duobus funt re£tis equales. lib.1.prop.

I 8. 4.I

* 33 Reétae limee que æquales &-paral

* lelas limeas ad partes eafdem comium

gunt, & ipfæ æquales & parallcle

fumt. lib.1.prop.27. 52

34. , TParallelogrammorum fpatiorum • .

gqualia fumt inter fe quæ ex aduerfo

&latera &- anguli: atque illa bifa

riam fecat diamcter. lib. 1. prop.z6.

$ I

3 5 Parallelogramma fuper eadem ba

fi & in cifdem parallelis conftituta •,

interfe fumt equalia.lib.1.prop.31.59

36 Parallelogramma fuper equalibus

bafibus , &- im eifdem parallelis con

ftituta , inter fe fumt £qualia. lib. I.

prop.3 I. 59

37 Triangula fuper eadem bafi confi

tuta , &• in eifdem parallelis, inter fe

funt æqualia. lib.I.prop. 32. 6O

38 Triangula fuper £qualibus bafibus

conftituta &* im eifdem parallelis, in

terfe funt gqualia. lib. 1.prop.32. 6o

39 Triangula £qualia fuper eadem ba

fì, & ad eafdem partes con$tituta: &>

im eifdem funt parallelis. lib.4. cor. I.

prop. I. I 64

4o Triangula gqualia fuper equalibus

bafibus & ad eafdem partes conßitu

ta: &* im eifdem funt parallelis. lib.4.

cor.I.prop. 1. I 64.

41 Si parallelogrammum cum trian

gulo eamdem bafin habuerit,im eifdem

que fuerit parallelis , duplum erit pa

rallelogrammum ipfius trianguli. lib.

I. cor.2.prop.32. 6I

42 Dato triangulo æquale parallelo

grammum conftituere im dato angulo

retfilineo, lib.1.prop.33. 62

43 Im omni parallelogrammo,comple

menta eorum quæ circa diametrum.

funt parallelogramm.orum , interfe »

funt ?qualia. lib.4.prop. I 9. 1 85

44. J4d datam re£tam lineam , dato

triangulo æquale parallelogrammum

applicare um dato angulo reëiilineo.

lib.4. cor. prop.zo. I 87

45 . Dato reëiilimeo £quale parallelo

grammum conftituere in dato angulo

reétilimco. lib.4. prop.2o. 'I 86

46 .4 data retia linea quadratumde

fcribere. lib. 1. prop. 34. 62

47 In retfangulis triangulis, quadra

tum quod à latere reétum angulum,

fubtendente defcribitur , gquale eft

eis , quæ à lateribus retium angulum

contimentibus defcribuntur, quadra

tis. lib.5. prop.18. 225

48 Si quadratum quod ab ymo late

rum trianguli defcribitur, equale fit

eis , quæ à reliquis trianguli lateribus

defcribuntur, quadratis: angulus có

prehenfus fub reliquis duobus trian

guli lateribus, reéfus cit. lib. 5. cor.z.

prop.29. 242

L I B. II. 4

I . Si fuerint du£ , eôfe lineæ , fecetur.

que ipfarum altera im quotcumque feg

menta : retiangulum comprehenfum

fub illis duabus re£iis lineis, æquale

eft eis reffangulis , quae fub infeéîa &

quolibet fegmentorum comprehcndun

tur. lib.4. fchol.prop. I. 1 65

2 Si reéfa linea fcéìa fìt vtcumque,

reéfangula quæ fub tota &-Ἀ;
fegmentorum comprehendúntur,gqua

!i3 funt ei, quod à tota fit, quadräto.

lib.4.fchol. prop.1. I6$

4 2 3 Si
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3 Si reéfa tinea fe&a fit vtcumque,

reάangulum fub tota & vmofegmen

torum comprehenfum , æquale efi &

illi, quod fub fegmentis comprebendi

tur, retfangulo,& illi, quod à prgdi

£fo fegmento defcribitur, quadrato.

lib.4. fchol. prop. I. I 65

4. Si retia limea feâa fît vtcunque:

quadratum, quod à tota defcribitur,

«quale eft & illis qu£ d fegmentis de

fcribunturquadratis,& ei, quod bis

fub fegmentis comprehenditur, re

&fangulo. lib.5. cor.2.prop. 19. 227

L $ Si reëta linea fecetur im £qualia &•

mom £qualia: reëiangulum'íin£qua

libus fegmentis totius comprehenfum

vnà cum quadrato, quod abinterme

dia fe£iionum , æquale eft ei quod à

dimidiæ defcribitur, quadrato. lib. 5.

cor.prop.22. 233

6 Si reëta linea bifariam fecetur , &*

illi reäa qugdam linea in retium adij

ciatur , re&fangulum comprehenfum

fub tota cum adieéfa &• adie£ta,fimul

eum quadrato â dimidia, æquale eft

quadrato â linea,quæ tum ex dimidia,

iü ex adieéta componitur,tanquam ab

vma defcripto.lib.5.cor.prop. 22. 233

7 Si reéfa linea fecetur vtcunque » :

quod à tota , quodque ab »mo fegmen

torum, vtraque fimul quadrata,æqua

lia fumt & illi , quòd bis fub tota &

diífo fegmcnto comprchenditur , re-•

&angulo, & illi, quod â reliquo feg

mcmto fit, quadrato, lib.5.cor.I.prop.

2O. 229

8 Si reéfa linea fecetur vtcumque: re

&tangulum quater comprehenfum fub

tota &- ymo fegmentorum , cum eo,

quod â reliquo fegmemto fit, quadrato,

£quale eft ei, quod â tota &- diöio feg

memto, tamquam ab vna linea deferì

bitur, quadrato. lib. 5. cor.1.prop.zr.

23 I 1

9 Si retfa linea fecetur in equalia &•

mom ?qualia: quadrata que? im£qua

libus totius fegmentis fiiint, duplicia

fumt &eius quod à dimidia , & eius

quod ab intermedia feëiiomum fit,

quadratorum. lib.5. prop.23. 233

Io Si retia linea fecetur bifariam,adij

ciatur autem ei im retium quepiam.

retfa linea: quod à tota cum adiun

£fa, & quod ab adiuntia, »traqueß

mul quadrata , duplicia fumt & eius

quod à dimidia , &• cius quod â com

pofita ex dimidia &• adiuméta , tam

quam ab vna defcriptum fit, quadra

torum. lib.5. prop.23. 233

II Datam retiam limeam fecare,. vt

comprehenfum fub tota & altero feg

mentorum re£fangulum, æquale fit ei,

f£ d reliquo fegmento fit, quadrato.

ib.4.pr.25. I9$

12 In amblygonijs triangulis,quadrá

tum quod fit â latere angulum obtu

fumfubtendente, maius eft quadratis

quæ fiunt à lateribus obtufùm angu

lum comprehendcntibus , pro quanti

tate re£fanguli bis comprehenfi,&- ab

ymo latcrum quæ funt circa obtufum

angulum , in quod , cùm protraétu; •

fuerit , cadit perpemdicularis , &- ah

affumpta exterius linea fub pcrpendi

culari prope angulum obtufum. lib. 5.

cor. I. prop. 28. 24O

13 In exygonijs triangulis , quadra

tum d latere angulum acutum fubten

dcmte, minus eft quadratis quæ fiunt á

lateribus acutum angulum compre

hendentibus , pro quamtitate re&am

guli bis comprehenfi , &• ab vno lae

terum,



p R o p o S I t I O N E S. v.

terum, quae funt circa acutum angu

lum , in quod perpendicularis cadit ,

& ab aßùmptainterius linea fub per

pendiculari prope acutum angulum.

lib.5.cor. 1.prop. 29. 24I

14 Dato reétilineo equale quadratum

confiituere. lib. 4 prop. 21. 187

L I B. II I.

1 Dati circuli centrum reperire. lib.

2. prop. I. - 66

2 Si in circuli peripheria duo quali

bet punëta accepta fuerint,reéta linea

- qu£ ad ipfa punëta adiungitur , intra

circulum cadet.lib. 2. prop. 4. 68

3 Si in circulo reéfa quædam limea »

per centrum extenfa quamdam non »

per centrum extenfam bifariam fecet:

έ- ad angulos reéios ipfam fecabit.Et

fi ad angulos re£tos eam fecet, bifa

riam quoque eamfecabit. lib.2. prop.

2• L 67

4 Si im circulo du£ re&#£ lineae fefe

mutuò fecemt mom per cétrum extenfe,

fefe mutuò bifariam nonfecabunt. lib.

2.Prop.3. 63

5 'Si duo circuli fefe mutuò fecemt,mom

erit illorum idem centrum. lib.z.prop.

3. 69

6 Si duo circuli fefe mutuò interius

tangant, eorum nó erit idem centrum.

lib. 2. prop. 3. 69

7 Si im diametro circuli quodpiam

& fum atur punítum , quod circuli cen

trum non fit , ab eòque punëto in cir

culum qugdam reéfae line£ cadant:

maxima quidem crit ea im qua cem

trum, mimima verò reliqua: aliarum

vero propinquior illi qu£ per centrum

ducitur, remotiore femper maior ef?.

Du£ autem folùm reéig lineæ æquales

ab eodem punäo in circulum cadunt,

ad »trafq; partes minim£. lib.2.prop.

6. 7o

8 Si extra circulum fumatur püétum

quodpiam, ab eòque punëto ad circu

lum dcducantur reëtac qugdam limeg ,

quarum vna quidem per centrum pro

tendatur, relique verò vt libet: in ca

uam peripheriam cadëtium reëiarum.

linearum maxima quidem eft illa,quae

per centrum ducitur: aliarum autem

propinquior et, qu£ per centrum tran

jìt,remotiore femper maior eft.In con

uexam verò peripheriam cademtium

re£tarum linearum , minima quidem

eß illa , qu£ inter puméíum &- diame

, trum interponitur: aliarum autem , ea

quæ propinquior eft mimimg, remotio

, refemper minor eft. Duæ autem tan

tùm reëtæ limee equales ab eo punéto

in ipfum circulum cadunt, ad vtrafq;

> partes minimg. lib.z.prop.6. 7o

Si im circulo acceptum fuerit pun

άum aliquod , &• ab eopunéto ad cir

culum cadant plures quàm due re&ae

lineæ æquales, acceptum pun£tum cé

trum ipfius eft circuli. lib. 2. cor.z.

prop.6. 72.

1e Circulus circulum in pluribus quàm

duobus punëiis non fecat. lib.z. prop.

- 72

11 Si duo circuli/efe intus contingant,

atque accepta fuerint eorum centrt •,

ad eorum centra adiumífit retft limea

&*produ&a,in conta&um circulorum

cadet. lib.2.prop.8. 73

12 Si duo circuli fefe exterius contin

gant, linea reífa qu£ ad cemtra eorum

adiungitur, per contaétum illum tran

fíbit. lib.2. prop.8. 7

13 Circulus circulum mom tangit i

pluribus punäis , quàm vno, fiue ■Σ
-
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, tus fiue extra tangat. lib.2.prop.9.74

14 In circulo æquales rcéig lineæ æ

qualiter di$tant d centro. Et que ae

• qualiter diftamt à centro, gquales funt

interfe. lib.z.prop.1o. 74.

15 Im circulo maxima quidcm linea

- eft diameter: aliarum aütem propin

* qutor centro, remotiore femper maior.

lib.2.prop. I I. • 76

16 Que ab extremitate diametri cuiuf

que circuli ad angulos re£fos ducitur,

extra ipfum circulum cadet , &• in lo

cum inter ipfam retiam lineam&pc

riphcriam comprehenfum,altera refta

lincanom cadet.Et femicirculi quidem

amgulus quouis angulo acuto retiilineo

»maiorÄ; autem mimor.lib.2.

prop.2I. ^ 88

17 J4 dato pumtio retiam lineam du

cere, quæ datum tangat circulum. lib.

2.prop.22. 96

18 'si circulum tangat rcéta qutpiam

linet , à centro autem ad contaétum

adiungatur reéta qugdam linea: que

adiuntta fuerit, ad ipfam contingen

tem perpendicularis erit. lib.2. prop.

• 23. - 96

19. Si circulum tetigcrit reéia quæpiam

linea, â conta&iu autem retta linea ad

angulos re£tos ipfi tangenti excitetur,

um excitata erit centrum circuli. lib.z.

prop.23. 96

so Im circulo angulus ad centrum du

plex eft anguli ad periphcriam , cùm

fuerit eadem peripheria bafis angulo

rum. lib.2.prop. 13. 77

21 Im circulo, qui in eodem fegmento

funt anguli » fiiiit inter fe £quales. lib.

2. prop. 14. 78

2» Quadrilaterorum in circulis defcri

' ptorum anguli qui ex aduerfo , duobus

reífis fumt £quales. lib.2.prop. m 5. 79

Supcr eadem reéfa linea , duo feg

memta circulorum fimilia & ingqua

lia nom comftituentur ad eafdem par

tes. ex lib.5.prop. 15. 221

24 Super gqualibus re£tis lineis fìmi

*, lia circulorum fegmenta funt inter fe

gqualia. ex lib.5.prop. 15. 22I

25 | Circuli fegmento dato, defcribere

circulum , cuius eftfegmentum. lib.2.

prop. I. 66

26* <imgqualibus circulis , equales am

guli equalibus peripherijs infiftumt fi

^ ue ad centra , fiue ad peripherias com

ftituti imfiftant. lib.2.prop. 16. 8o

27 Im aequalibus circulis, anguli qui e

qualibus peripherijs imfifiunt, funt im

s ter fe gquales fiue ad cemtra , fine ad

peripherias eomftituti imfiftant. lib.z.

prop. 17. 82

28 In gqualibus circulis equales reëie

line£ £quales peripherias auferunt ,

maiorem quidem , maiori , minorem

autem, minori. lib.z prop. 18. 84

Im £qualibus circulis , £quales pe

ripherias gquales recte linee fubtem

dunt. lib.z.prop. 18. 84.

3o Datam peripheriam bifariam feca

re. lib.2.cor.prop. 19. 86

3 1 In circulo angulus qui in femicir

culo, rectus eft: qui autem in maiore

fegmcnto, minor recto: qui verò in

minore fegmento, maior e$t recto. Et

infuper angulus maiorisfegmcnti, re

cto quidem maior eft: minoris autem

fegmenti angulns, minor ef recto. lib.

2. prop. 2o. 86

32 Si circulum tetigerit aliqua recta

linea , à contactu autcm producatur

quedam recta linea circulum fecans :

anguli quos ad contingentem facit •

gquales

2 3

29

- __-_- _
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36 Si extra circulum fumatur pìctum.

gquales funt ijs qui in alternis cirguli

fegmentis confifiunt, angulis. lib.2.

prop.24. 97

33^. Super data recta linea defcribere

fegmentum circuli , quod capiat angu

lum equalem dato angulo rectilimco.

lib.z.prop.25. 98

34 -4 dato circulo fegmentum abfcin

dere capiems angulum £qualem dato

angulo rectilineo. lib.2.prop.26. 99

35 Si in circulo du£ rect£ line£ fefe

mutuò fecuerint , rectangulum com

prehenfum fub fegmemtis »mius, £qua

le e$t ei, quod fub fegmentis alterius

comprehenditur , rectangulo. lib.4.

prop.22. 1 88

aliquod, ab eoque in circulum cadamt

du£ recte line£,quarum altera quidem

circulum fecet , altera verò tangat:

quod fub tota fecante,& exterius in

ter punctum &• conuexam peripheriâ

affumpta comprehenditur rectangu

lum , gquale erit ei , quod â tangente

defcribitur, qmadrato. lib.4. prop. 22.

n 88

37 Si extra circulum fumatur punctum

aliquod , ab eòque puncto in circulum*

cadant duæ recte lineæ, quarum alte

ra circulum fecet, altera in eum inci

dat,fit autem quod fub tota fecamte&

exterius inter punctum & conuexam

peripheriam aßumpta, comprehendi

tur rectangulum , £quale ei, quod ab

incidente defcribitur quadratô: inci

dens ipfa circulum tanget. lib.4. prop.,

22• . - I 88

L I B. IV.

1 In dato circulo , rectam lineam ac

commodare £qualem dat£ rectæ linee,

qu£ circuli diametro non fit maior.

ltb.2.prop. I 2.

z In dato circulo, triangulum defcri

bere dato triangulo gquiangulum. lib.

5. prop. 3. 2OI

3 Curca datum circulum triangulum.

defcribere dato triangulo equiangu

lum. lib.5. prop.4. 2O4

4. Im dato triangulo , circulum infcri

'bere. lib.3.prop.6. 297

5 Circa datumtriangulum, circulumz

defcribere. lib.z.fchol.prop. 1. 66

6. Im dato circulo, quadratum defcri

bere. lib.5.prop.3. 2OI

7 Circa datum circulum, quadratum

defcribere. lib.5. prop.4. 2O4

8 Im da;o quadrato, circulü infcribe

re. lib.5. prop. 6. 2o7

9 Circa datum quadratum, circulum

defcribere.lib.5. prop. 5. , ' 2o7

1o Ifofceles triangulum conftituere ,

£j habeat vtrumque eorum , qui ad

affm fumt, angulorum , duplum reli

qui. lib.5.cor.prop.1. 2OO

1 1 In dato circulo, pentagonum £qui

laterum & gquiangulum infcribere.

lib.3. prop.3. 2® I

12 Circa datum circulum , pemtagonú

gquilaterum & equiangulum defcri

bere. lib.5. prop.4. 2O4

13 Im dato pemtagono equilatero &-g

quiangulo , circulum infcribere. lib.5.

prop.6. 2o7

14 Circa datum pemtagonum equila

terum& gquiangulum , circulum de

fcribere. lib. 5. prop. 5. 2o7

1 5 In dato circulo hexagonum &• £

quilaterum & æquiangulum infcribe

re. lib. 5. pr.3. 2OI

16 In dato circulo, quintidecagomum

&• equilaterum &• equiangulum dc

jî. lib.5. prop. 3 2OI

LIB.
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m Si fìnt quotcumque magnitudines

quotcumque magnitudinum equalium

numerosfingul£ fingularum equè mul

tiplices , quàm multiplex efl ymius v

na magnitudo , tam multiplices erunt

&- ommes omnium. ex lib.3. prop. 1 5.

I4.3 -

z Si prima fecumde eqtiè fùerit mul

tiplex, atque tertia quart£ , fuerit au

tem &- quinta fecumde equè multi

plex,atque fexta quartg: crit &• com

pofita primt cum quinta , fecunde æ

què multiplex, atque tertia cum fex

ta, quartg. ex lib.3. prop.22. a 33

3 Si fit primafecunde £què multiplex,

atque tertia quart£ , fumantur autem

£què multiplices primæ & tertiæ: erit

& ex (quo fumptarum vtraque vtri- .

ufque equè multiplex , alterâ quidem *

fecumdg, altera autem quartæ. ex lib.

3. prop. I7. I46

4 Si prima adfecundam, eamdem ha

buerit rationem , &- tertia ad quar

tam:etiam æquè multiplices prime &

& rtig , ad £què multiplices fcctmdae

«* quartæ iuxta £#. multiplica

tionem eamdem habebunt rationem, f;

prout inter fe refpondent, ita fumptæ

fuerint, lib.3. cor. I.prop. 14. 1 5o

Si magnitudo magnitudinis gquè

fuerit multiplex , atque ablata abla

te: etiam reliqua reliquæ itt multi

plex crit, vt tota totius. ex lib.3.pro.

-I 5. - - I43

d Si dug magnitudines , duarum ma

gnitudinum fìnt £què multiplices , &•

detract£ qu£dam, fint earundem æquè

7multiplices : c* reliqu£ cifdem aut g

quales funt , aut gquè ipfarum multi

tlices. ev lib, 3 cor. prop. 22. & cor.

- i

1. prop. I §. 144

7 •/£quales ad eamdem, eamdem ha

bent rationem :& eadem ad £quales.

lib. 3. prop. 3.

8 Imequalium magnitudinum, maior

ad eandem maiorem rationem habet,

quàm minor:& eadem ad minorem,

maiorem rationem habet, quám ad

maiorem. lib.3. prop. 2. 13 I

9 Qge ad eamdem , eandem habent

rationem, equales funt interfe: &• a4

quas eadem, eandem habet rationem,

eg quoque funt inter fe £quales. lib.3.

prop.4. 1 33

Io JMd eamdem magnitudinem , ratio

mem habentium, qu£ maiorem ratio

. mem habet, illa maior eft. ad quam

autcm eadem maiorem rationem ha

bet, illa mimor eft. lib.3. prop. 5. 134

Qge eidem fumt egdem rationes , &

inter fe funt egdem. lib. 3. prop. 7.

I 3 5

12 Si fìnt magnitudines £jf

proportionales, quemadmodumfe ha

buerit »ma amtecedentium ad vmam

confequentium, ita fe habebunt ommes

antecedentes ad omnes confequentes.

lib.3. prop. I 5. I43

15 Si prima ad fecundam, eandem ha

buerit rationem,quam tertia ad quar

tam , tertia verò ad quartam , m.:io

rem rationem habuerit , quam quinta

ad fcxtam: prima quoq;te ad fecüdam

maiorem rationem habcbit , quam, •

quinta adfextam. lib.3.prop.6. 1 34

14 Siprima adfecumdam eandem ha

buerit rationem,quam tertia ad qu.tr

tam , prima verò quàm tertit maior

fuerit: crit & fccunda maior qua'ft •

quarta. Quòd fi prima fierit £qualis

iertig,crit & fecüda £qualis quartg;fi
3y{'j'0

I I

-

/

I32: `

-
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*erò minor , &• mimor erit. lib.3. cor.

' 1. prop. 16. I46

13 Tartes , cùm pariter multiplicibus,

im eadem fumt ratione,fí prout fibi m1

tuò rcfpondent ; ita fumantur. lib.3.

prop. I I. I 39'

16 Si quatuor magnitudines proportio

males fuerint, & viciffim proportio

males erunt. lib.3.prop.12. ' . I4o

17 Si compofit£ magnitudincs propor

tionales fuerint, bg quoque diuifepro

portiomales erunt. lib.3.prop. I 3.141

18 Si diui£ magnitudines fìnt propor

tionales,he quoque compofitæ propor

tionales erunt. lib.3. prop. 14. 142

1 9 Si quemadmodum totum adtotum,

* ita ablatum fe habuerit ad ablatum :

&reliquum adreliquum,vt totum ad

totum fe habebit. lib.3. prop. 15. 143

2o Si fint tres magnitudines , &• aliae

ipfis £quales numero, quæ bimg & in

eadem ratione fumamtur, ex equo au

tem prima quâm tertia maior fuerit:

erit &- quarta, quam fexta , maior.

„ Qgàd fí prima tertig fuerit gqualis ,

erit &* quarta gqualis fexte: fim illa

*minor, hæc quoque minor erit. ex lib.

3. prop.19.&- cor. I.prop. I6.

21 Si fìnt tres magnitudiiies , & alig

ipfis gquales mumero qu£ binæ &• im •

eadcm ratione fumantur, fueritq; per

turbata earum proportio , ex gquo au

tem prima quâm tertia maior fuerit,

a erit &• quarta quâ fexta maior. quòd

fi prima tertie fucrit £qualis , erit &

q? £qualis fexte: fim illa minor,

£c quoque minor erit. ex lib.3. prop.

2o.&- cor.1.prop. 16.

22 St fint quotcumque magnitudines,

&* ali£ ipfis £quales tumero, quæ bi

mæ in eadem ratiome /umantur , & ex

gqualitate in eadem ratione erumt.lib.

3.prop.19. - ' I48

23 Si fint tres magnitudines , aligque .

ipfis æquales mumcro , quæ bine in ea

dem ratione fumamtur , fuerit autem,

perturbata earum proportio: etiam ,

' ex æqualitate tm eadem ratione erunt.

lib.3.prop.2o. 15 I

24 Si prima adfecundam, eamdem ha

buerit rationem, quam tertia ad quar

tam , habuerit autem &* quinta ad fe

cumdam eamdem rationem,quam fexta;

ad quartam: etiam compofita prima

cum quinta ad fecundam eandem ha

* bebit rationem ,j? tertia cumfex

- ta ad quartam. lib.3.prop. 22. 1 5 ;

25 Si quatuormagnitudinesproportio

males fùcrimt , maxima &* minima re.

liquis duabus maiores erunt. lib.3.pr.

, I 6. .* I

- L I B,. v I. 46

1 Triangula &- parallelogräma,quo

rum eadem fuerit altitudo, ita féha

bent intcr fe vt bafes. lib.4. prop.r.

I 62 -

2 Si ad ymum trianguli latus para!

lela duéta fuerit reéta quedam linea:

hgc proportionaliter fecabit ipfius

trianguli latera. Et fi trianguli látera

proportionaliter feéîa fuerint: quae ad

feétiones adiunóta fuerit reéfa linea,

erit ad reliquum ipfius trianguli latus

parallela. lib.4. prop.z. 165'.

3 Si trianguli angulus bifariam fé

£fus fit •Jecans autem angulum reíía

linea fecuerit & bafim : bafis fegmen

ta eamdem habebunt rationem, quam

reliqu£ ipfius trianguli latera. `Et f;

bifis fegmenta eandem habeant ratió

nem: quam reliqua ipfius trianguli la

tcra , rcffa linea , qu£ â verticc ad fc.
b £fi0
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'étionem producitur, ea bifariam fe

' cat trianguli ipfius angulum. lib.4.

prop.3. - I 67

4. v£quiangulorum triangulorum ,

proportionalia fumt latera , que cir

cum æquales angulos , &- homologa

funt latera , qu? equalibus angulis

fubtendumtur. lib.4.prop.4. 168

3 Si duo triangula latera proportio

malia habeant, gquiangula erunt triã

gula ,& æquales habebunt eos angu

los , fub quibus & homologa latera »

fubtendumtur. lib.4.prop.$. I69

6 Si duo triangula vnum angulum v

ani angulo gqualem, & circum equales

. angulos latera proportiomalia habue

rint, equiangula erüt triangula,£qua-.

lefque habebunt angulos, fub quibus

homologa latera fubtendumtur. lib.4.

• prop.6. I69

7 Si duo triafigula vmum angulum v

mi angulo æqualem, circum autcm a

lios angulos latera proportionalia ha

beant , reliquorum verò fimul vtrun

quc aut minorcm aut mon mimorem re

άo: æquiangula erunt triangula , «*

. £quales habebunt eos angulos, circum

quos proportionalia funt latera.tib.4.

prop.8. I 72

s. Si im triamgulo re£fangulo, ab an

gulo re&io in bafìm perpemdicularis

eluäa fit, quæ ad perpendicularem.»

triangula, tum toti triangulo, tum ip

fa inter fe fimilia funt. lib.4. prop.9.

I73

9 J4 data reffa limea imperatam par

tem auferre. lib.1.pr.28. 55

Io Datam reétam !imeam infe£fam fí

militer fecare, vt data altera re&afe

tia fuerit. lib.4. prop. 12. I 75

τ I Duabus datis reûis lineis , tertiam

proportionalem adimuenire. lib.4. pr.

IQ. I 74.

12 Tribus datis reífis lineis, quartam

proportionalem adinuenire. lib.4. pr.

I I. I 75

13 Duabus datis reétis lineis, mediam

proportionalem adinuenire. lib.4. pr.

• IO. - , I 74.

14. &f qualium , & vnum »mi equa
lemft£ angulum parallelogrã

morum reciproca funt latcra, que cir

cum £quales angulos: & quorumpa

rallelogrammorum vmum angulum »

- mi angulo equalem h.tbentium reci

: proca funt latera , quæ circum £qua

les angulos , illa funt gqualia. lib.4.

: prop. 14. - 177

1 5 •^£qualium,& vnum angulum vni

gqualem habemtium triangulorum re

£iproca funt latera , qu£ circum gqua

les angulos : & quorum triangulorum,

vnum angulum vmi gqualem habem

tium reciproca funt latera,qu£ circum

- fit; angulos , illa funt æqualia.

lib.4.prop. 14. 177

16 Si quatuor rečt£ limee proportioma

lesfuerint,quod fub extremis compre

henditur reëiangulum £quale e$t ei ,

quod fub medijs comprehenditur re

tfangulo. £t fi fub extremis compre

henfum re&angulum æquale fuerit ei ,

quod fub medijs continctur re£fangu

lo, illæ quatuor reάg limee proportuo

males erunt. lib.4.cor. I.prop.14. 178

17 Si tres retie lunee fint proportioma

les, quod fub extremis comprehendi

tur rcétangulum £quale eji ei, quod d

media defcribitur quadrato: & fi fub

extremis comprehenfum reäangulum

equale fit ei quod à medta defcribitur

quadrato, ill£ tres reά& liteae propor

fio
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tionales erunt. lib. 4. cor. 2. prop. 14.

179

18 J£ data re£ta linet , dato re$ilineo

fimile fimiliterq; pofitam retiilineam

defcribere. lib.4. prop. I 6. I 8O

1 9 . Similia triangu! : intcr fe funt in

duplicata r.ttione laterum homologo

. rum. lib.4.prop. 1 §. I 79

zo Similia polygona in ßmilia tritn

gula diuiduntur, &- numero «qualit »

& homologa totis. Et polygoma du

plicatam habent eam inter fe ratio

nem, quam latus homologum ad ho

mologum latus. lib.4.prop. 17. 181

21 , Qg.e eidem re&ilineo funt fimilia,

• &• inter fe funt fìmilia.lib.4.cor.prop.

* 1 6. ' * • I 8 I

22 Si quatuor reííe linee proportiona

les fuerint; & ab eis re&ilinea fìmilia

fìmiliterque defcripta proportionalia

crumt. Et fí á reííis lineis fìmilit fimi

literque dcfcripta reâilinea propor

: tionalia fuerint, ipfe etiam reëtæ lineg

• proport.omales erunt. lib.4. prop.18.

I83 .

23 •/£quiangula parallelogramma in

ter fe rationem h.tbent eam , quae ex

lateriùus componitur. lib.4. prop. 1 3.

176 - -

24. In omni parallelogrammo, que cir

ca diametrum funt parallelogramima,

&toti &* interfe fumt fimilia. bib.4.

prop. I 9. I 85

25 Dato reëiilineo fimile, & alteri da

- to £quale idem conftituere.lib.4.prop.

— 2 I • 187

26 Si â parallelogrammo parallelo

grammum ablatum fit &- fimile toti

ζ* fìmiliter pofitum communem cü eo

habens amguliì,hoc circum eamdem cä

... toto diametrü confijtit. l.4.pr.19.185

27 omnium parallelogrammorum fe

'• cundum eandem reéfum lineamappli

catorum deficiemtiumque figuriâ pa

rallelogrammis fìmilibus fimiliterque

pofitis ei, quod à dimidia defcribitür,

naximum id eß quod ad dimidiam ,

applicatur parallelogrammum , ßmi

!e exifiens defeäui. ex lib.4.prop.24.
I93 • ' ; sv v ì.

.4d datam lime.tm rc&am , dato

re£tilineo gquale ptrallelogrammus,

applicare deficiens figura parallelo

gramm t , qu£ fimilis fit alteri re£tili

neo dato. oportet tutem datum re£;j

limeum, cui equale applicandum ejt,

mo maius effè co quod ad dimidiam ap

' plic.itur, càmfìmiles fìnt defèétus,&

*. eius quod à dimidit defcribitur,&

eius cui fimile deeffe debet.lib.4.prop.
24. , , ι , I 93

2o .A d datam reâam lineam,dato re

άilineo equale parallelogrammum ,

; *applicare, excedens figura parallelo

gramma , quæ fímilis fit parallelogrã

mo alteri dato. lib.4.prop.24. 1 9 ;

3o Tropoßtam rcífam lineam term;

nata'', cxtrema ac media ratione fç

care. lib.4.prop. 25. I9$

3 1 In re£fangulis , triangulis , figura

quguis à latere reétum angulumfub

tendente defcripta equalis eft figuris ,

qu£ priori illi fimiles, &-fimiliterpo

fit£ à lateribus re&um angulum conti

mentibas defcribuntur. lib. 5. prop. 18.

225 -

32 Si duo triangula , que duo laterz •

duobus lateribus proportionalia ha

beant, fecundum vmum angulum com

pofìta fuerimt , ita vt homologa eorum

latera ßnt etiam parallela, tum reli

qua illorum triangulorum latert'in

2 £'(•

•

28
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rectam lineam collocata reperientur.

lib.4.prop.7.

33 In gqualibus circulis anguli eam

dem habent rationem cum ipfis peri

pherijs im quibus imfifiumt, fiue ad cô

tra, fiue ad peripherias conftituti illis

infiftant peripherijs. Infuper verò&

fectores , quippe qui ad cemtra confi

ftumt. lib. 5. prop.1 r. 21 5

- 1L A B. VII.

1 Duobus numeris ungqualibus pro

pofitis, fi detrahaturfemper minor de

maiore, alterma quadam detractione ,

meque reliquus vnquam metiaturpr£

cedentem quoad affumpta fit omitas :

qui principio propofiti funt mumcri,

primi inter fe erunt. lib.8.prop.1.34o

2 Duobus mumeris datis mom primis

interfe, maximam eorum communem

. menfuram reperire. lib.8.prop.2. 341

9 , Tribus numeris datis mom primis

imter fe, maximam eorum communem

menfuram reperire. lib.8. pro. 3. 343

4 Omnis mumerus cuiufque mumeri »

minor maioris aut pars eft , aut par

tes. lib.3.def.1.& 3. IO8

3 Si numerus mumeri pars fuerit , &*

alter alterius eadem pars , & fimul

vterque vtriufque fimul eadem pars

erit,qug vmus e$t vnius.ex lib.3.prop.

I 5. I43

6 Si numerus fit mumeri partes , &*

alter alterius egdem partes, &fimul

vterque vtriufque fimul egdem partes

erunt, quæ funt »mus vmtus. ex lib.3.

prop. I 5. - I43

.7 Si numerus numcri eadem fit pars

qu£ detractus detracti,& rcliquus re

liqui eadem pars erit quæ totus e$t to

tius. ex lib.3. prop. 1 5. I43

8 Si numerus numeri egdem fìnt par
a.

-

17o.

tes qug detractus detracti, & reliquus

reliqui eedem partes erunt, quæ funt

totus totius. ex lib.3. prop. I 3. 143

9 Si mumerus numcri pars fit , c3* al

ter alterius eadem pars &- »tciffim

quæ pars e$t vel partes primus tertij,

eadë pars erit vel egdem partes &fe

cumdus quarti. lib.3.prop. Io. 1 3 8

Io Si munerus numeripartes fìnt , &.

alter alterius cedem partes, etiam vi

ciffim que funt partes aut pars primus

tertij , egdem partes erunt vel pars&

fecumdus quarti. ex lib. 3. prop. 12.

r I 4o

11 Si quemadmodum fe habet totus ad

totum, ita detractus ad detractum,&

reliquus ad reliquum ita fe habebit vt

totus ad totum. ex lib.3.prop. 1 5.143

12 ^Si fint quotcumque numeri propor

tionales , quemadmodum fe habet »

mus antecedcntium ad vmum fequen

tium , ita fe habebunt omnes antece

dentes ad omnes confcquentes. ex lib.

* 3.prop. I 5. I43

13 Si quatuor numeri fint proportio

males,& viciffim proportionales erit.

ex lib.3.prop. 12. 14O

14. Si fint quotcumque numeri &alij

illis equales multitudine, qui binifu

namtur &~ im eadem ratione: ctiam ex

gqualitate in eadem ratione erunt. ex

lib.3.prop. 17. I 46

I 5 Si vnitas numerum quempiam me

tiatur, alter verò numerus alium quë

dam mumerum æquè metiatur , &* vi

ciffim vnitas tertium mumerum £què

amctietur atque fecumdus qua tum. ex

lib.3.prop. 1o. I 38

16 Si duo numeri mutuò fefe mtiltipli

cantes faciant aliquos, qui ex illis ge

miti fùerimt inter /e ;qualcs erunt.
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lib.8.cor.prop.7. 348

17. Si numerus duos mumeros multipli

cans ftciat aliquos , qui ex illis pro

creati erunt eamdem rationë habebunt

quam multiplicati. lib.8.prop.7. 347

187 Si duo mumeri mumerum quempiam

multiplicamtes ftciamt aliquos, gemiti

ex illis eamdem habebunt rationem • ,

quam qui illum multiplicarunt. lib.8.

prop.7. - 347

19 Si quatuor numeri fint proportio

males , qui ex primo &• quarto fit , £

qualis crit ei qui ex fecundo &tertio;

&- f qui ex primo & quarto fit mu

merus,£qualis lit ei qui ex fecundo &*

tertio, iüi quatuor numeri proportio

nales erunt. lib.8.prop.8. 348

2o Si tres mumeri fìnt proporrionales ,

qui ab extremis continetur , equalis

èft ei qui à medio efficitur. Et fi qui ab

extremis continetur, æqualis fit ei qui

a medio defcribitur, illi tres numeri

proportionales erunt. lib. 8. prop.9.

349 ' ; -

21 Mimimimumeri omnium qui eâdem

cum eis rationem habent , £qualiter

metiumtur mumeros eamdem rationem

babentes, maior quidem maiorem » ,

mihor verò minorem. lib. 8. prop. 6. .

. - 346

22 *; tres fìnt numeri &- alij multitu

dime illis «quales , qui bini fumantur

&• im eadem ratione , fit autem per

turbata eorum proportio , etiam ex 4

qualitate in eadem ratione erunt. ex

lib.3.prop.2o. W 5 I

23 , Primi inter fe numeri minimi funt

omnium eandem cum eis rationem •

habentium. lib.8. prop.6. 346

24. Mimimimumeri omniü eamdcm cum

eis rationem habentium , primi funt

inter fe. lib. 8. prop. 6. 346

25 Si duo mumeri fìmt primi inter fe ,

qui alterurum illorum metitur mume

rus, is ad reliquum primus erit.lib. 8.

prop.5. 345

26 Si duo numeri ad quempiam nume

rum primi fint , ad eumdem primus

is quoquefuturus eft, qui ab illispro

duäus fúerit. lib.8.prop. 13. . 3 5z

27 Si duo mumeri primi fìnt inter fe,

qui ab vno eorü gignitur ad reliquum,

primus erit. lib. 8.cor.prop. 1 3. 352

28 Si duo mumeri ad duos mumeros

ambo ad vtrumque, primifint, & qui

ex eis gignemtur, primiimter fe erunt.

lib.8. prop. 13. 352

29 Si duo mumeriprimi fìnt inter fe,&>

multiplicäs vterque feipfum procreet

aliquem , qui ex ijs produ£ti fuerint,

primi inter fe erunt. Quòd fì mumeri

imitio propofiti multiplicantes eos qui

produäi fumt , cffecerint aliquos, hi

quoque inter fe primi erunt , &- circa

extremos idem hoc femper eueniet,

lib. 8. prop. 15. 3 53

3o Si duo mumeri primi fint inter fe,

etiam fimul vterque ad vtrunque il

lorum primus erit.Et fi fimul vterque

ad vnum aliquem eorum primus fit,

etiam qui imitio pofiti funt numeri,

primi interfe erunt. lib.8.prop.5.345

31 Omnis primus mumerus ad omnem

numerum quem mon metitur, primus

eft. lib.8. prop.4. 344

32 Si duo mumeri fefe mutuò multipli- .

cantes faciant aliquem, hunc autem

ab illis produétum metiatur primus

quidam mumerus , is alterum etiam •

metitur corum qui initio pofiti erant.

lib. 8. prop. I2. 35 I

33 Qmmem compoßtum numerum ali

qu#*
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quis primus metitur. lib. 8. prop.4.

344

94 Omnis numerus aut primus eft, aut

eum aliquis primus metitur.lib.8.cor.

I.prop.4. - 345

Numeris datis quotcunque, reperi

re minimos omnium qui eandem cum

illis rationem habcant.lib.8.prop.16.

• 3 54. , ' .'

36 Duobus numeris datis, reperire »

« quem illi minimium metiamtur numc

rum. lib.8.pr.17. 355

37 Si duo munieri numerum quempiam

metiantur, &- m;inimtis quem illi me

tiuntur eumdem mctietur. lib.8. prop.

- 18. - - - - 356

38 • Tribus numeris'datis, repcrire què

• minimum mumierum illi mctiantur.

lib.8.prop. 1 9. 3 57

39 Si numerus quifpiam numerum me

tiatur, menfus partem habcbit metiö

ti cognominem. lib.8. cor. I. prop. 22.

359 - - -

4o Si numerus partem habuerit quam

libet, illum metietur numerus parti

cognominis.lib.8.cor.2.prop.22.36o

41 Numerum reperire , qui minimus

° cùm fit, datas habeat partcs. lib. 8.

prop.22. 358

- L I B. VIII. +

• i Si fìnt quotcunquc numeri dcin

ceps proportionales , quorum extrcmi

fìnt intcr fe primi , minimi fumt om

* nium eamdem cum eis rationem ha

T bcntium. lib.8 prop. 23. 36ö

2 Numeros rcpcrire deinceps propor

*' tionales minimos, quotcumque iußerit

' quifpiam in data ratione. lib. 8. prop.

' 24. , - 36o

3 si fimt quotcunque numeri deinceps

' proportionales minimi habëtium eán

35

dem cum eis rationem, illorum extre

mifunt interfe primi. lib.8.prop. 25.

361

4. Rationibus datis quotcunque in mi

mimis mwmeris reperire numeros dein

'ceps minimos in datis rationibus. lib.

8.prop. 26. 362

5 Tlani numerirationem interfe ha

bent cx lateribus compofftam. lib.s.

prop. 3 I. . . 367

*6 Si fìnt quotlibet numeri deinceps

proportionales , primus autem fecum

- - dum non metiatur, meque alius quif

quam vllum metietur. lib.8.cor. prop.

27. 364.

7 Si fint quotcumque numeri deinceps

proportionales , primus autem extre

mttm metiatur,is etiam fecundum me

tietur. lib.8. prop.27. 3 63

8 Si inter duos numeros medij comti

mua proportione incidamt mumcri,quot

inter eos medij continua proportione

incidunt mtim.eri, tot e%- inter alios eá

dem cum illis habentes rationem me

dij continua proportione incidcnt.lib.

8. prop.28. - 36$

9 Si duo numerifint interfe primi,&

* intcr eos medij continua proportione

• • imcidant mumeri, quot inter illos me

dij comtinua proportione tmcidunt mu

* meri , totidem & inter vtrurque eo

rum, ac vnitatem deinceps medij con

*. timiua proportione inciderit.lil.8.prop.

29. 3 66

1o : Si inter duos numeros& vmitatem

continuè proportiomales incidant nu

* meri, quot inter »trumque ipforum&

vnitatem deinceps medij continua •

proportiome incidunt mtimeri, totidem

&> inter illos mcdij contini:a propor

tione incident.lib.8.prop.3 c. 366

I I Duo
-
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r 1 • Duorum quadratorum fiurºerorum

»mus medius proportionalis eß nume

, , r/us : Q%^ quadrttus ad quadratum du

plicatam habet lateris ad latus ratio

mem. lib.8. prop. 32. 368

12 Duorum cuborum mumerorum duo

medij proportiomales funt mum/eri: &*

cubus ad cubum triplicatam habet la

teris ad latus rationem.lib.8.prop. 32.

, 3 68

13 Si fìnt quotlibet numeri deinceps

proportionales , & multiplicitms quif

[que feipfum faciat aliquos, qui ab illis

produäi fuerint proportionales erunt:

c* fi numeri primùm pofiti, ex fuo in

procreatos duétu faciamt aliquos, ipfi

quoque proportionales erüt. lib.8.cor.

prop.22. 369

14. Si quadratus numerus quadratum

mumrerum metiatur , &• latus vnius

metictur latus altcrius. Et f »nius

quadrati latus metiatur latus alte

vius, & quadratus quadratum metie

tur. lib.8. prop.35. 372

1 5 Si cubus num.erus cubum numerum

metiatur , &• latus vmius metietur al

tcrius latus. Et fi latus vnius cubi la

tus alterius metiatur, tum cubus cu

bum metictur. lib.8. prop. 35. 372

16 Si quadratis numerus quadratum

mumerum non metiatur, neque latus

vmius metietur alterius latus. Et fi la

tus vnius quadrati mom metiatur latus

alterius, meque quadratus quadratum

*metietur. lib.8. prop. 35. 372

17 * Si cubus mumerus cubum mumerum

mom metiatur , neque latus vnius latus

alterius metietur. Et fílatus cubi ali

cuius latus alterius non metiatur, ne

que eubus cubum metietur.lib.8. pr.

.35• 372

18 IDuorum fimilium planorum nume

rorum »nus mcdius proportionalis eft.

numerus: c%- planus ad planum dupli

catam babct lateris homologi ad latus

homologum rationem. lib.8. prop.33.

37o -

I 9 Inter duos ßmiles numeros folidos

duo medij proportionales incidunt mu

meri, &- folidus ad fìmilem /olidum

triplicatam rationem habet lateris

homologi ad latus homologum. lib. 8.

prop. 34. g 7I

2o Si inter duos numeros vnus medius

proportionalis imcidat numerus, fìmi

les plani erunt illi numeri. lib.8.prop.

33. 37o

2I Si inter duos mumeros duo mcdij

proportiomales incidamt numeri , ßmi

les folidi funt illi mumeri. lib.8. prop.

34. 37I

22 Si tres mumeri deinceps fimt pro

portionales, primus autem fit quadra

tus , & tertius quadratus erit. lib. 8.

ror.prop.26. - 374

23 Si quatuor numeri deinccps fimt

proportionales , primus autem fit cu

Bus , & quartus cubus erit. lib.8. cor.

. prop.26. - ' • • 374.

24 Si duo numeri rationem habeant in

ter fe quam quadratus mumerus ad

quadratum mumerum ,primus autem

fit quadratus, & fecundus quadratus

erit. lib.8.prop.27. 37$

25 Si numeri duo rationem interfeba

beant quam cubus mumerus ad cubum

munuerum, primus autem cubus fìt, &*

fecundus cubus erit. lib. 8. prop. 27.

375

26 Similes plani numeri r.ttionem in

ter fe habent, quam quadratus mu

merus ad quadratum numerum.lib.8.

proP.
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prop. 37. 375

37 Similes folidi numeri rationem ha

bent inter fe, quam cubus mi merus ad

cubum munerium. lib.8. prop.37. 375

L I B. IX.

1 Si duo fìmilcs plami numeri mutuò

fefe multiplicantes quemdam procre

ent , prodüëïus quadratus crit. lib. 8.

prop.38. 376

* Si duo numeri mutuò fefe multipli

• cantcs quadratum faciant, illi fimiles

fu:t plani. lib.8.prop.38. 376

3 Sicubus numerusfeipfum multipli

cams procreet aliquem , produéius cu

bus erit. lib.8.prop.39. 377

4 Si cubus numerus cubum numerum

multiplicans quendam procrect , pro

creatus cubus erit. lib.8.prop.39.377

5 si cubus numcrus numerum quem

dam multiplicams cubum procreet, &

multiplicátus cubus erit. lib.8. prop.

39. 377

6 Si numerus feipfum multiplicans

cubum procreet,& ipfe cubus erit.lib.

8.prop.39. 377

7 'st compofitus mumerus quemdam •

mumerum multiplicäs qucmpiam p 0

creet, produéius folidus erit. ex lib.8.

def. 9. &* cor. I. prop.4. } .

8 Si ab vmitate quotlibet numeri de

inceps proportionales fint , tertius ab

vnitate quadratus eft, & vnum inter

mittcmtes omnes: quartus autem cu

bus , &• duobus intermiffis ommes : fe

ptimus verò cubus fimul& quadra

âus, & quinque intermiffis omnes, lib.

8. prop.4o. - 378

9 Si ab vnitate fint qi:otcumque mu

*' meri deinceps proportionalcs » fit au

tcm quadratus is qui vnitatem fequi

tur , & rcligiti omircs quadrati erunt.

* A .

-

£Quòd fì qui vmitatem fequitur eubu&'

fit& reliqui omnes, cubi erunt. lib.

8. prop.4I. 379

1o Si ab vnitate numeri quotcumque

proportionales fint,mom fit autem qua

dratus is qui »nitatem fequitur,neque

alius vllus quadratus erit , demptis

tertio ab »miitatc ac omnibus vnum

intermittentibus. Quòd fi qui vnita

tcmfequitur cubus non fit,neque alius

vllus cubus erit demptis quarto ab v

nitate ac omnibus duos intermittenti

bus. lib.8.prop.42. 38o

I 1 Si ab vnitate numeri quotlibet de

inceps proportionalesfìnt, minor na

1orem mctitur pcr1'j eortgme

qui im proportiomalibus Junt mumeris.

lib.8. prop.43. 38I

12 Si ab vnitate quotlibet numeri fr?

proportionales, quotprimorum mume

rorum vltimum metiumtur, totidem

& eum qui vmitati proximus ef?, me

ticntur. lib.8. prop.43. 3 8 I

Si ab vnitate fint quotcunque nu

meri deinceps proportionales, primus

autem fit qui vnitatem fequitur, ma

ximum nullus alius metietur , tjs ex

ceptis qui im proportionalibus funtmu

mcris, lib.8. prop. 44. 382,

14 Si minimum numerum primi ali

quot mumeri metiantur, mullus alius

mumerus primus illum mcttetur,ijs ex

ceptis qui primò mctiuntur. lib.8. pr.
2O. 3 57

15 Si tres numeri deinceps proportio

males fint minimi eandem cum ipfis

habcntium rationem, duo quilibet cö

pofiti ad tertium primi sruiit.lib.8.pr.

45• 383

16 Si duo mumeri fint inter fe primi, prò

Je habebit quemadmodum primitis ad

Jcvi:i:

1 3
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feeundum, ita fecundus ad quempiam

alium. lib.8. pr. 1o. 349

17 si fint quotlibet numeri deinceps

proportionales, quorum extremi fint

inter fe primi,non erit quemadmodum

primus ad fecundum , ita vltimus ad

quempiam alium. lib.8.prop. 1o. 349

* 8 ' Duobus numeris datis , comfiderare

poffitne tertius illis inueniri proportio

malis. lib.8. prop. I I. 35O

19. Tribus mumeris datis , comfiderare

poffitme quartus illis reperiri propor

tionalis. lib.8. prop. 1 I. 3 §o

2o Primi mumeri plures fumt quacum

que propofita multitudine primorum

numerorum. lib.8.prop.zf. 3 58

21 Si parcs numeri quotlibet compofi

ti fìnt, totus eft par. lib. 8. fcb. prop.

46. 386

22 Si impares mumeri quotlibet e0???

pofiti fint , fit autem par illorum mul

titudo, totus par erit. lib.8. fch. prop.

46. 386

23

pofiti fint, fit autem impar illorum •

?multitudo, &totus impar erit. lib.8.

fch.prop.46. 386

24 Si de pari numero par detraítus

fit,& reliquus par erit. lib.8. fcb.pr.

46. - 386

25 Si de pari mumero impar detraétus

fit,&reliquus impar erit. lib. 8. fch.

prop.46. 386

26 Si de impari numero impar detra

£tu$ fit,& reliquus par erit. lib.s.fch.

pr.46. 386

27 Si ab impari numero par ablatus

fit, reliquus impar erit. lib.8. fch. pr.

46. 386

28 * Si i;mpar mumcrus parem multipli

cans procreet quempiam , procreatus

Si impares numeri quotcunq; com-.

xvij

par erit. lib.8. fch. prop.46. 386

29 - Si impar numerus imparemnume

• • •

rü multiplicams quendâ procreet, pro- ;

creatus $mpar erit. l.8.fc. pr.46.386. -

3o . Siimpar numerus parem mum:erum

nmetiatur,&- illius dimidium metietur.

ex lib.8. def. 9. & fch. prop.46. 386

3I

quempiam primus fit, &* ad illius du

plum primus erit. lib.8.prop. 14.3 5 ;

32 Numerorum, qui à binario dupli

funt , vmufquifque pariter p.tr eft tán

tùm. lib.8. prop.46.

Si numerus dimidium imparê há

beat , pariter impar eft tantùm. lib.s.
a

prop.46. 38

33

5

34 Si par numerus nec fit duplus à bi- '

mario , nec dimidium imparè habeat,

pariter par eft , &- pariterimpar. lib.

8.prop.46. - 385

Si ßnt quotlibet numeri deinccps

proportionales, detrahantur autem de

fecundo & vltimo æquales ipß primo,

erit quemadmodum fecundi exccfus

ad primwtam,ita vltimi erceffùs ad om

nes qt;i vltimum antecedunt. lib.8.pr.

47. 386

36 Si ab vnitate numcri quotlibet de

inceps expofiti fint in diipla propor

tione quoad totus compofitus primus

fìéius fit,ifq; totus im vltimum multi

plicatus quempiam procrect, procrea

tus perfe£fus erit. lib.8. pr.48. 387

L I B. X.

I, Diiabus magnitudinibus ingquali

bus propofitis Ji de maiore détraha

tur plus dimidio, & rurfus de reffduo

iterum detr.ih.itur plus dimidio,idque

fempcr fiiit: relinquetur qugdam ha

gniti;do minor alter.: mijiore cx d;;a

l;;s propofi:i:. lib.2. prop.27. ■oi.
C. 2 Di:a

35

*

Si impar numerus ad mumerum . .

385.
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2 Duabus magnitudinibus propofìtis

ingqualibus, fi detrahaturfèmpermi

morde maiore, alterna quadam detra

£iione, neque refiduum 477, mc

tiatur id quod ante femetiebatur, in

commenfurabiles funt illæ magnitudi

mer. lib.9.prop.6. 399

Duabus magnitudinibus commen

furabilibus datis, maximam ipfarum

communem menfuram reperire. lib.9.

prop.7.
- 4OO

4 Tribus magnitudinibus commenfu

rabilibus datis , maximam ipfarum •

communem memfuram rcperire. lib.9.

prop.7. 4OO.

5 commenfurabiles magnitudines in

terfe proportionem eam habent,quam

habet numerus ad mumerum. lib. 9.

cor.r.prop.8. 4o3

6 Si duæ magnitudines proportiomem.

eam habeant inter fe, quam numerus

ad numerum, commenfurabiles fumt

ille magnitudines. lib.9. cor.1. prop.

8. 4O3

7 Incommemfurabiles magnitudines

inter fe proportionem non habent, quâ

mumerus ad mumerum. lib. 9. cor. 1.

prop.8. 4O3

s Si due magnitudines inter fe pro

portionem non habeät, quam numerus

ad numerum , incommcmfurabiles ille

funt magnitudines.lib.9. cor. 1. prop.

8. 4O3

9 Qgadrata, quæ defcribuntur â rc

άis lineis longitudine commenfurabi

libiis, inter fe proportionem habemt ,

quam numerus quadratus ad alium •

fumerum quadratum. Et quadrata

habentia proportionem interfe , quam

quadratus numerus ad mumer;irn qua

dratum , habent quoque laterit longi

***,

-

tudine commcnfurabilia. Quadrat« •

verò qu£ deferibuntur à lineis longi

tudine incommenfurabilibus,propor

tionem non habemt inter fe, quàm qua
dratus numerus ad mumerum alium

quadratum. Et quadrata mom haben.

tia proportionem inter fe, quam mu

merus quadratus ad numerum qua

dratum, meque latera habebunt lóngi

tudine commenfurabilia. lib.9. prop.

8. 4O E

1o Si quatuor magnitudines fuerint

proporttonales , prima verò fccunde

fuerit commenfurabilis, tertiâ quoque

quart£ commem/grabilis erit. quòd ß

£ff fecumde fuerit imcommenfurg

ilis,tertia quoque quart£ imcommen

furabilis erit. lib. 9. cor. 3. prop. s.
4O4.

-

Tropofitæ lineæ reátæ Rationali re

perire duas lineas re£tas incommen

furabiles , hanc quidem longitudine ,

tantùm , illam verò mon löngitudine

tantùm » fed etiam potentiâ incom

menfurabilem. lib.9. prop.9. 4o4

1 z . Magnitudines qu£ cidem magnitu

dimi fumt commemjurabiles, interfe_»

quoque fumt commenfurabiles. lib. 3.

cor.pr.17. I 47

Si ex duabus magnitudinibus hgc

quidem commenfurabilis fit teriie

magnitudini , illa verò eidem incom

menfurabilis, incommenfurabiles erüt

iuae du£ magnitudines. lib.9.cor.prop.
I 2. 4I2

14 Si duarum magnitudinum commem

furabilium altera fucrit incommenfu

rabilis magnitudini alteri cuipiâ ter

tiae , reliqua quoque magnitudo eidem

terti? incommemfurabilis erit. lib. 9.

cor-Prop. Iz. 4l2;.

1 5 Si

II

I3
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15 Si quatuor reâe proportiomales

fuerint% poffit autemprimaplufquám

fecumda tanto quantum ?quadra

tum limee fibi commemfurabilis longi

tudine:tertia quoque poterit p!ufquam

fj; tanto quafitum eft quadratum

imeg fibi commemfurabilis longitudi

me. Quòd fì prima poffit plufqudm fe

cunda quadrato limea fibi longitudine

incommenfurabilis: tertia quoquepo

terit plufquàm quarta quadrato line?

fibi incommenjurabilis longitudine.

ex lib.9.prop. 1o. 4O5

16 Si dug magnitudines commenfura

biles componantur , tota magnitudo

compofita fingulis partibus commen

furabilis erit. Quòdfìtota magnitudo

compofita alterutri parti commenfu

zabilis fuerit, illæ duæf£; partes

commenfurabiles erunt. lib.9. cor. I.

prop.1e. 4O6

17 Si duae magnitudines incommenfu

rabiles componantur, ipfa quoque to

ta magnitudo fingulis partibus com

ponentibus incommenfurabilis erit.

guòd fi tota alteri parti incommenfu

rabilis fuerit, ille quoque prim£ ma

gnitúdines interfe incommcmfurabiles

erunt. lib.9. cor.2.prop. 1o. 407

18 Sifuerint dug reäe limeg imgquales,

&quantae parti quadrati quod defcri

bitür à minore, £quale parallelogram

mum applicetur fecundum maiorem ,

ex qua maiore tamtum excurrat extra

latüs parallelogrammi, quantum eft

alterum latus ipfius parallelogram

nmi: fi præterea parallelogrammum

fui applicatione diuidat limeam illam

im partes imter fe commenfurabiles ló

gitudine : illa maior limea tamtoplus

poteft quâm mimor, quantum eft qua

-

*.

dratum lineg fibi cömenfurabilis lon

gitudine.Quòd fì maiorplus poffit quâ

minor, tanto quantum eft quadratum

line£ fibi commenfurabilis longitudi

ne,& prgterea quarte parti quadrati.

lineae ninoris £quale parallelogram

. mum applicetur fccundum maiorem ,

ex qua maiore tantu??? excurrat e.xtra

latus parallelogrammi, quantum eft

alterum latus ipfius parallelogram

mi:parallelogrammum fui applicatio

ne diuidit maiorem im partes inter fe

longitudine commenfurabiles. lib.9.

prop. I o 4Q$

19 Si fuerint duæ retis ingquales,

quart£ autë parti quadrati lineæ mi

moris equale parallelogrammum fe

cundum lincam maiorem applicetur,

ex qua linea tantum excurrat extra

latus parallelogrammi, quantum eft

alterum latus ciufdem parallelogram

mi: fi parallelogrammum præterea •

fui applicatione diuidat lineâ in par

tes inter fe longitudine incommemfu

rabiles:maior illalimca tanto plus po

teft quam minor quantum eft quadra

tum limee fibi maiori incommenfura

bilis longitudine. Quòdfì maior linca

tanto plus poffit qudm minor, quan

tum eft quadratum lineg incömenfura

bilis fibi lögitudine: &prgterea quar.

tae parti quadrati lineæ minoris £qua

le parallelogrammum applicetü* fe

cundum maiorem , ex quâ tantum ex

currat extra latus parallelogrammi,

quantum eft alterum latus ipfìus :pa

rallelogrammum fui applicatione di

tiidit maiorem in partcs inter fe ih

commenfurabiles longitudine. lib.g.

prop. 1o.
- 4O3

2o Superficies re£fangula contentã e$

£ 2 limeis
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lineis retiis rationalibus longitudine

commemfurabilibus fecundum vmum

aliquem modum ex antediéfis , ratio

j, e$t, lib. 9. prop. I I. 4:1O

2I Si rationale fecumdum lineam ra

' tiomalem applicetur, habebit alterum

latus limeam rationalem &• commem

furabilem longitudine limee cui ratio

male parallelogrammum applicatur.

lib.9.prop. 1 1. & cor. eius. 4FO

22 Superficies re&angula comtemta •

duabus lineis re&is rationalibus potè

tia tantum commenfurabilibus , irra

tionalis e$t. Linea autem qug illam

fuperficiem poteft, irratiomalis&ipfa

efl: vocetur verò medialis.lib.9.prop.

29 71ediales lineas inuenire potentia :

tantùm commenfurabiles mediale cö

prehendentes. lib.9. pr. 16. 4I6

3o Repcrire duas rationales potentia

tamtùm eommcnfurabiles huiufmodi ,

vt maior ex illis poffit plus quàm mi

mor quadrato lineæ{î commemfura

bilis longitudine. lib.9. pr. 17. 417

3 r Reperire duas lineas mediales po

temtia tantùm commenfurabiles ratio

malem fuperficiem continentes , t.tles

inquam , vt maior poffit plus quàm

minor quadrato lineæ fibi commenfu

rabilis longitudine. lib.9.pr.18. 418 ;

32 Reperire duas lineas mcdialcs po

temtia tantum commenfurabiles me

I2. 41 1 > dialem fuperficiem comtinentes,huiuf

23 Quadrati limeæ medialis applicati -

fecundum lineam rationalem , alte

rum latus eft limea ratiomalis , &• im

commemjurabilis longitudine limegfe

cundum quam applicatur. lib.9.prop.

I3. ^ 413

24. Linea- re&a mcdiali commemfura

bilis, eft ipfa quoque medialis. lib. 9.

prop.I4. 4I3

25 Tarallclogrammum re£famgulum

contemtum ex lineis medialibus lpngi

tudine commenfurabilibus , mcdiale »

eft. lib.9.prop. 14. 4:13

26 Parallelogrammum retiangulum.•

comprchemfum dtiabis lineis mcdiali

- bus potentia tamtàm com.menfi,rcbili

• bus , vel rationale e$t, vel m:e:iiale. .

* lib.9.cor. I.prop. 16. 417

27. Mediale non eft maius quàm me

dualc fupcrficie rationali. lib. 9. cor.

2. prop. 23. 426

28 71edialcs lineas i;it;enire potentia

tantùm commcnfurabiles ratio;;ale »

comprehcndenses. lib.9.prop. I §.415
-

-
-

modi vt maior plus poffit quam minor

uadrato linee fibi commenfurabilis

Ëffi? s. • 418 .

33 Reperire duas reéias potemtia im

commenfurabiles, quarum quadrata.

fìmul addita faciant fuperficiem ra

tionalem, parallclogrammum verò ex

ipfis contentum fìt mediale. lib.9. pr.

I9. 42O

34 Reperire limeas duas re5ias potem

tia incommenfurabiles , conficientes

compoßtä ex ipfarum quadratis me

diale, parallelogrammum verò ex ip-.

fis contemtum rationale. lib.9. pr. 2o.

42 I -

35 Repc, ire duas lineas reéfas poten

tit incomr.cnfurabiles,conficientcs td

quod rx ipfarum quadratis compoxi

tur mediaie, fîmulquc parallelogrcm

7nttim cx ipfìs oontemtum , mediale,

qtiod pr«terea parallclogrammum fit

incomwenfurabile compofito ex qua

dratis ipfari::. lib.9. pr. 2c. 3 I;

3 6 . Si duæ rationales potentia t:mtù;n

- Q0ííl

3;

38

3;
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•, punäq diuiditur in fua nomina. lib.9.

- hneaserit irrationalis . J^ocetur au- >

£ommenfurabiles componantur, tota

-fem Binomium. lib.9. pr. 21. • • 422.

37 : Si duae mcdiales potentiâ tantùm •

- commenfurabiles rationale continen- ,

* tes componantur, tota linea eft urra

prop.27. - 429

44 Bitpeditle fecundum in- ?itico

tantùm puníto diuiditiir in fiia no

. mina.lib.9. prop.27.
- 4.20

45 , Linea maior in vnico tamtùm pbi- *

tionalis . vocetur autem Bimediale:* -£to diuiditur in fuá nomina. lib.9. pr.

prius. lib.9. pr. 22. ... v 423

38 Si duæ mediales potentia tantùm

commcnfurabiles mcdiale comtimentes

• componantur, tota linea efi irratioma

lis. vocetur autem Bimediale fecun

dum. lib. 9. prop.z;. 4.25

39 Si duæ retfg potentia incommenfù

- rabiles componantur,cóficientes com

pofitum er quadratis ipfarum ratio

male , parallelogrammum vcrò, ex ip

fis comtemtum mediale, tota linea re

- èfa eft irrationalis. J^ocetur autem li

* mea maior. lib.9. prop. 24. , . 427

4o . Si du£ reëtæ potemtia incommen/u

t rabiles componantur, conficientes có

, - pofitum ex ipfarum quadratis mcdia

: le, id verò quod fit e* ipfis, ratiomale, -

tota linea efl irrationalis. J^ocetur au

* terri potens rationale &- mediale. lib.

ç 9. prop.23. \ • •- . 428

41 Si due reíie potentiaincommcnfu

rabiles componántur, comficientes có

pofitum ex quadratis, ipfarum media

* le , & quod continetur ex ipfis, me

diale , &- pr£tere.t incommenfurabile

compofito ex quadratis ipfarum, tota.

linea cft irrationalis. P^ocetur autem

potens duo medialia.lib. 9. prop.26.

- 428 *.• • V.

42 Bimomium in vnico tantùm punâo

diuiditur in fua nomina, ideft in lineas

ex quibus componitur. lib.9.prop.27.

4-29

43 Bimeditle priùs im. vnico tantàm

-27. ;. y., -, ,-, - 429

46 Linea potens rationale & mediale

im vnico tamtùm pun£to, diuiditur in

fua nomina. lib. 9. prop. 27. 429,

47. Lmeapotens duo medialia in vnico

tamtùm punëta diuiditur im fua momi

.ma. lib.9.27. - 429.

48 Reperire Binomium primum.lib.9.

prop.28. . 43I '

49., Reperire Binomium fecundum. lib.

9.prop.29. - 4.32

5o` ` Reperire Bimomium tcrtium. lib.9.

-prop.3o. - 433

5 p., Reperire Binomium quartum. lib.

.9•prop.3 I.. - . . . 434.

52 Repcrire Binoinium quintiim.lib.9.

prop.32. .. . , • 435

53 Repcrire Binomium fextum. lib.9.

prop.33. 435

54. Si fuperficies contcnta ftcrit ex

, rationali &- Bimomio primo,linea,qug

illam fuperficiem pote$t, eft irratio

: malis , quæ Bimomium vocatur. lib.9.

- pr.35. 438

55 ' Si fuperficies contenta fuerit ex li

, mea rationali &• Binomio fecundo , li

ne4 potens ullam fuperficiem efl irra

tignalis , quae Bimediale primum vo

catur. lib.9. prop.35. 438"

56 Si fuperficies contineatur ex ratic.

nali &- Binomio tertia, linea qu£ i!

lam fuperficiem potcf?, efi irrationa

lis, qu£ dicitur Bi:mediale fecundum.

lib.9.prop. 35. 438.

57Sj
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37 Si fùperficies contineatur e£ ratio- 67. Linealongitudinee** mebfiurabit&

mali& Binomio quarto, linea potcns alteri bimedialium efi ,& ipfabine

fuperficiem illamô eft irrationalis,qug e diale etiam eiufdem ordinis.lib.y.pro.
*

dicitur maior. lib.9. pr.3 §. 438

58 Si fuperficies contineatur ex ratie

mali& Binomio quinto , linea'que il-;.

lam fuperficiem poteft , eß irrationa

lis, qu£ dicitur potens rationale &

mediale. lib.9. prop.35.''

59 Sifuperficies contineatur ex ratio

mali& Binomio fexto, linea qu£ tllam

fuperficiem poteft , eft irrationalis , ;

qüe dicitur potens duo medialia. lib.

9.prop. 35. *\*** *** 438

**'*''438;.

34. 436

68 , Jimea commenfurabilis limeg maio

- ri, ef&^ ipfa maior. lib.9.pr.34.436

d9 Lineâ commenfurabilis lineæ po

itemti rationalc&mediale , eft &• ipfa

limea potens rationale &mediale.lib.

9. prop.34. 436

7o. Linea commemfurabilis limee p0

-temti duo mcdialia, eft & ipfa linea ,

çpotens duo mediilia. lib. 9. prop. 34.

- 436 * *

6o Quadratum Bimomj fecundùm li- • 71 si due fuperficies rationalis &me

mcam rationalem applicatm*, facit -dialis fimul componantur, limea quæ

alterum latus Binomiiùmprimum. lib. x . totam fuperficiem compofitam poteft,

9. prop.36. - * * * . 442

Quadratum Bimedialis primi fe- 2

cundum rationalem limeam applica

tum , facit alterum latus Bimomuum ?

fecundum. lib.9.prop. 36. '* '442

62 Qgadratum Bimedialis fecundi fe-*

cundüm rationalem applicatum , facit

alterum latus Binomium tertium. lib.

9. prop.36. **** 442

%Qiadratum lineæ maioris fecum-.

dumlineam ratiomalem applicatum ,

facit alterum latus Binomium* quar

tum. lib.9.prop.36. 442

64 Quadratum line£ potentis rationa

le c£- mediale fecundum r.ttionalem :

applicatum, facit alterum latus Bino

mium quintum. lib.9.prop.36. 442

65 £gadratum limee potentis duo^me

dialia fecundum rationalem applica

tum , ftcit altertim latus Bimomum ;

fextum. lib. 9. prop. 36. 442

66 Linet longitudine commenfurabi

Iis Bimori;io , eft & ipfa Binomiume

ijdem ordinis. lib.9.prop. 34. 436

01

63

eft vna ex quatuor irratiomalibus, vel

ea qu£ dicitur Binomium vel bimedta

Sleprimum, vcllinea maior, vel linea

-potens ratiomalec* mcduale. lib.9.pr.s,

37. - 445

72 Si du« fuperficies mediales incom

menfurabilcs fimul componätur, fiunt

relique dug lincæ irrationalcs , vel bi

, mediale fecundum, vel linea potems

duo medialia. lib.9. pr.38. 446

73 Si de linea rationalidetrahatur ra

tiomalis potentia tantùm commem/w

*rabilis ipfi toti, refidua efi irrationa

lis ; vocetur autem Refiduum. lib. 9.

prop.2I. • • . 422

74. , $i de limea mediali detrahaturme

dialis potentia tantùm commenfura

bilis tóti timee, quae verò detraéta eft

cum tota comtimcat fuperficiem ratio

• malem, refidua estirratiomalis. }^oce-,

.tur autem Refiduum mediale primum.

• lib.9. prop. 22. - 423

75 Si de linea mediali dctrahatur me

' dialis potentia tantùm commcnfura
Ailis
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titis foti, qup verò detraäa eft,cum

pota contineatfaperficiem medialem ,

reliqua eß irrationalir. J^ocetur au

tem refìduum mcdiale fecundum. lib.

9. prop.23. · · 42$

76. Si de linea re&ia detrahatur retia

potentia incommenfurabilis toti, com

pofitum autem ex quadratis totius li

?ieg &- lineæ detraëte fit rationale,pa

rallelogrammum verò ex ijfdem con

tentum fit mediale, reliqua linea erit

irrationalis. J^ocetur autem limea mi

mor. lib.9.prop.24. 427

77 : Si de linea reffa detrahatur reéta

potentia incommenfurabilis toti linet,

çompofitum autem ex quadratis to

tius &-lincæ detra&fe fit mediale, pa

rallelogrammum »erò bis ex eifdem

| comtemtum fit rationale, reliqua linca

| efl irrattonalis. }^ocetur autem linea

faciens cumfuperficie rationali totam

fuperficiem medialem. lib.9. prop.25.

428

| 78 Si de linea re&a detrahatur re&a

potentia incommenfurabilis toti limeg,

compofitum autem ex quadratis to

tius & linee detraëtæ fit mediale, pa

rallelogrammum verò bis ex tffdém ,

fit etiam mediale: præterca fìnt qua

drata ipfarum incommenfurabiliâpa

rallclogrammo bis ex tjfdem comtem

to,reliqua linea eft irrationalir. P^oce

tur autem linea faciens cum fuperficie

mediali totam fuperficiem mcdialem.

lib.9. prop. 26. 428

79 Rcfiduo »mica tantùm linea re&a

coniungitur rationalis , potentia tam

tùm commenfurabilis toti lineg. lib.g.

prop.27. 429

8o Refiduo mediali primo vmica tan

I tùm linea coniungitur medialis,p0

.

tentia tantùm commenfurabilis toti,

ipfa cum tota continens rationale. lib.

9.prop.27. 4-29

Refiduo medialifecundo pmica tam

tùm coniungitur medialis , potentia

tantùm cömenfurabilis toti , ip/a cum

tota comtimems mediale.lib.9.prop.27.

429

82 Limeg minori vnica tamtùm re&a

coniungitur potentia imcommenfura

bilis toti,faciems cum tota compofitum

ex quadratis ipfarum rationale,id ve

rò parallelogrammum , quod bis ex

ipfis fit, mediale. lib.9. prop.27.429

83 Limet facienti cum fuperficie ratio

mali totam fuperficiem medialem,»ni

c* tantêm coniungitur linea reéfa po

temtia incommenfurabilis toti,ftciens

autem cum tota compofitum ex qua

dratis ipfarum mediale, id verò quod

fit bis ex ipfis , rationale. lib.9. prop.

27. 429

84 Line£ cum mediali fuperficie fà

cienti totam fuperficiem medialem ,

vnica tantùm coniungitur linea potè

tia toti incommenfurabilis , faciems

cum tota compofitum ex quadratis ip

farum mediale, id verò quod fit bis ex

ipfis etiam mediale,& prgterea ft

cicns compofitum ex quadratis ipfa

rumincommenfurabilè ei quod fit bis

ex ipfis. lib.9.prop.27. 429,

85 Reperire primum Reßduum. lib.9.

pr.28. - 43 I

86 Reperirefecundum Refiduum.lib.

9. pr.29. 432

87 Reperire tertium Refiduum.lib.9.

3I

pr.3o. 433

88 Reperire quartum Refiduum.lib.9.

pr.3 f. 434.

89 Reperirc quintum Refiduum.lib.9.
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prop.3z. 435"

9o Reperire fextum Refidi:um. lib. 9.

prop. 33. - 4.35

91 Si/fgfj; contineatur ex li;;ca * '

rationali& refiduo primo, linca quæ

illam fupcrficiem: potc?, ef refiduüm.

lib.9. pr.35 438

92 Si fuperficies contineatur ex linea

rationali & refiduo fecundo,linea que

illam fupcrfcicm potefi , eß refiduum.

mediale pri//;!m. lib. 9.pr.35.

93. Si fupcrficics contineatur ex linea

ratiomali & refiduo tertio, linca quæ

illam fuperficiem poteft , ef refidium

mediale fecundum. lib.9.pr.3 5. 438

p4 Si fupcrfcies contificat:ir ex lineâ

rationali &• refid:o quarto , linea qae

illam fupcrficiem pöteft, eft linea mi

mor. lib.9.pr.35. 438

o5 Si fuperficies contineatur ex limea

rationali & refidt;o quinto, linea quæ

illam fuperficiem poteft , eft ea qu.e

dicitur cum rationali fuperficie faciès

totam mcdialem. lib.9.pr.35. 438

96 Si fupcrficies contimeatur cx linet

ratiomaii & refiduo fexto, lineæ quæ

illam fuperficiem poteft, eft ea que di

citur faciens cum medialifuperficie ,

totam medialem. lib.9. pr.35. 438

97 Quadratum refidui fecundum li

meam rationalem applicatum , facit

alterum latus Refiduum primum. lib.

9.prop. 36. 442

98 Qgadratum refidui medialis primi

fccundum rationalem applicatum, fa

cit alterum latus Rgfiduumfecundum.

lib.9. pr.36. . - 442

99 Qutdr,:tum refidui mcdialis fccun

di fccundum rationalem applicatum ,

f;cit altcru» latus Refiduum tertium.

lib.9. prop. 36. 442

' 438 .

soo Quadratum linee minoris fecuis

dum ratiomalem applicatum, facit al

terum latus refìduum quartum. lib.9.

pr.36. 442

Io1 Quadratum lineæ cum rationalifu

perficiefaciemtistotam medialem, fe

cundum rationalem applicatum, facit

alterum latus refiduum quintum. lib.

* 9. pr. 36. 442

1o>- Qett'ratum linee cum mediali fu

perficiefacientis totam medialem, fe

cundum rationalem applicatum, facie

alterum lattis , refiduum fextum. lib.

9. pr.36.' 44-2

Io3 Linea refìduo commenfurabilis lom

gitudire, efi &• ipfa refiduum,& eiuf

dem ordinis. lib.9. pr. 34. 436

104 Linea commenfurabilis refiduo me

diali, efl & ipfa rcfiduum mediale,&

eiufdem ordinis. lib. 9. prop. 34. 436

Io5 Linet commenfurabilis lineg mino

ri, efl & ipfa limea minor. lib.9. prop.

34. 4.36

Io6 Linea commemfi:rabilis lineg cum

rationa! fuperficie fùcienti totam me

dialem, e$t & ipft linea cum rationa

li fìiperficie faciems totam medialem.

lib.9.pr.34. - 436

Io7 Linea commcnfurabilis limce cum

mcdiali fuperficie facienti totam me

dialem, eft & ipfa cum medialifupcr

ficie faciens totam medialem. lib. 9.

pr.34. 4.36

Io8 Si de fuperficie rationali detraha

tur fuperficies medialis, linea qug re

liquam fuperficicm potefi , eft alter

utra ex duabus irrationalibus , aut

Refiduum, aut linca minor. lib. 9. pr.

37. 4-4-5

Io9 Si de fuperficie mcdiali detrahatur

fuperficies rationalis,ali£ du£ irratio

nalcs
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hales fiunt , aut Refìduum mediale

primum , aut cum ratiomali fuperficië

Ifaciems totam medialem. lib.9. prop.

37. 445

1 Io si defuperficie mediali detrahatur

fuperficies medialis qu£ fit incommë

fürabilis toti, relique du£ fiunt irra

tionales, aut refìduum medialefecun

dum, aut cum mediali fuperficie fa

ctens totam medialem. lib. 9. prop.

38. 446

1 1 1 Linea qu£ Refiduum dicitur,mom eft

eadem cum ea qu£ dicitur Binomium.

lib.9. prop. 39. 447

I 12 Quadratum lime; rationalis fecun

dumTBimomium applicatum, facit al

terum latus refìduum , cuius nomina

\

|

|

|

funt commenfurabilia Binomij nomi

mibus , & in eadem proportiome: prg

terea id quod fit Refiduum,eundem or

dinem rétinet quem Binomium , lib.9.

prop. 4o.

; 1 13 Quadratum line£ rationalis fecun

dum refiduum applicatum »facit alte

rum latus Bimomium , cuius nomima •

fumt commenfurabilia nominibus refi

dui & in eadem propontione: prgterea

id quod fit Binomium e$t ciufdem or

dinis, cuius & refiduum . lib.9. prop.

- 449

1 14. Si parallelogrammum contineatur

ex refìduo &* Bimomio, cuius momima

funt commemfurabilia nominibus refi

dui & in eadem proportione, linea »

quæ illam fuperficiem poteft,eft ratio

malis. lib.9.pr.41. 45I

1 1 5 Ex limca mediali mafcuntur limeg

irrationales innumcrabiles , quarum

mulla »lli intè diéfarum eadem fit.

lib.9 Frop. 42. 452

1 16 Propofitum nobis effo demonftrare

-

in figuris quadratis diametrum eße

longitudine incommenfurabilem ipfì

lateri.lib.2. prop. 29. IO3

IL I B. XI. .•

1 • Qge:!:m reëtæ lineae pars in fubic

tio quidem non eft plano, quædam ve

rò in/ublimi. lib.6.axioma 4. a5o

2 Si duæ rette lineae fe mutuòfecent,

in vno funt plano: atque triangulum

omne in vno eft plano. lib, 6. axio. $.

25o
-

3 Si duo plan4fe mutuò fecemt, com

nunis eorum fe£iio ef? re&ia linea. lib.

6.pr.1. 25 1

4. 'Sireäa linea re&is duabus lineis

fe mutuò fecantibus , im communi fe

άione ad re&os angulos infiftat, illa

qu&io etiam per ipfas plano ad angu

los re&os erit. lib.6.pr.2. 251

$ Si reâa linea re&is tribus lineiífe

mutuòtangentibus,im communife&io

ne ad reäos angulos infiftat, ille tres

reä£ in vmofunt plano. lib.6. prop.3.

233 -

6 Sidu£ re&£ linea eidem plano ad

retfos fint angulos, parallel£ erunt il

le re£fae lineae. lib.6.pr.5. 254

7 Si du£fint parallele re&#£ lineae, in

quarum vtraquefumpta fint qualibet

pun&a , illa limea que adhæc punéta

adiungitur, in eodem efi cumparalle

lis plano. lib.6. cor. prop. 4. 7 254

8 si du£ fimt parallel; re&iæ lineg,

quarum altera ad re&os cuidam plano

fit angulos, &reliqua eidem pläno ad

reffos angulos crit. lib. 6. propof. 4.

253

9. 244 cidem rcá e lincæ funt paral.

lele » fed mom in eodem cum illa plano,

h£ quoque funt inter feparallcl;e. lib.

6. pr. 7. 25 6

d I OSi



•xxwj :

-

E v c L 1 p r s.

io Si du£ rebfae line£ fe mutuò tamgem

tes ad duas re£fas fe mutuò tangentes

fint parallelæ, non autem in eodem •

plano, ille angulos gquales compre

bendent. li b.6.pr.1o. 259

J4 dato fublimi pum&fo , in fubie

tium planum perpendicularem re

άam lineam ducere. lib.6. pr.6. 256

12 : Dato plano, à punäo quod in illo

datum eft , ad reäos angulos retiam

lineam excitare. lib.6.pr.6. 256

13 : Dato plane, à puntte quod in illo

datum eft, duæ reátæ limee ad re£tos

4ngulos mon excitabuntur ad eafdem

partes. lib.6. cor.1. pr.5. 255*

14. 4dque plana , eadem retta linea

reéfa áí, illa funt parallela.lib.6.cor.

2.pr.9. 259

15 Si dua re£ta linee fe mutuòtangem

tes ad duas reífas fe mutuò tamgente?

fìnt parallele, mom in eodem confifien

tes plano parallela funt quæper illas

ducuntur plana. lib.6. pr.ro.- . 259

Si duo plana parallela plano quo

piam fecemtur, commumes illorum fe

άiones funt parallel£. lib.6. cor.1.pr.

9. 259

17 Si du£ re&#£ limeg parallelis planis

fecentur, in eafdem rationes fecabun

tur.lib.6.pr.1 1. 26I

1 8 Si re&a linea plano cuipiam ad re

{fos fit angulos, illa etiam omnia quæ

pcr ipfam plana, adretios eidem pla

mo amgulos erumt. lib.6.pr.4. 253

I 9 Si duo plana fe mutuò fecantia pla

mo cuidam ad rettos fint angulos,com

7numis etiam illorum fe£fio ad re£fos

.eidem plano angulos erit. lib. 6. pr.

8. 257

2o Si angulus folidus planis tribus an

glis contineatur, ex bis duo quilibet

II

16

»tut affumptitertio funt maiores.lib.

6. pr. 12. • 262

Solidus omnis angulus minoribus

continctur,quam reéiis quatuor angu

lis planis. lib.6. pr. 1 3. 262

22 Si plani tres anguli æqualibus re

tiis comtimcamtur lineis , quorum duo

vt libet affumpti tertio fìnt maiores,

triangulum conßitui poteft ex lineis g

ft* illas reâas coniumgentibt:s. ex

ib.6. pr. 14. - 263

23. Ex planis tribus angulis, qvorum

duo vt libet affumpti tertio fìnt maio

res, folidum angulum conftituerc. De

cet auté illos tres angulos rettis qua

tuor effe minores. lib.6. pr. 14. 263

24 Si folidum parallelis plamis conti

meatur , aduerfa illius plana& gqua

liafunt&parallelogramma.lib.6.pr.

17. 271

25 Si folidum parallelis planis con

tentum plano fecetur aduerfis planis

parallelo, erit quemadmodum bafìs

-ad bafìm , ita folidumi adfolidum. lib.

6.pr.3o. 29I

26 .4d datam re&am lineam eiufque

punäum , angulumfolidum conftitue

refolido angulo dato aqualem. lib. 6.

• cor.pr.14. 265

21

r

27 J4 data retta, dato folido paralle

lis planis comprehenfo fimile &-fimi

literpofitum folidum parallelis planis

contemtum defcribere. ex lib. 6. cor.

pr. 14. &* ex pr. 18.

28 Si folidum parallelis planis com

prehenfum,du&foper aduerforum pla

morum diagonios plamo fcôfum fit, il

ludfolidum ab hoc plano bifariamfe

cabitur. lib.6.cor. 1. pr.29. 291

29 Solida parallelis planis comprehen

/a , quæ fuper eamdem bafim , &in

- eadem,
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éadem funt altitudine, quorum inß

flentes lineæ in ijfdem tollocantur re

άis lineis, illa funt inter fe £qualia.

lib.6.cor.1.pr.29. 29I

3o Solida parallelis planis circumfcri

pta, qu£ fuper eandem bafin & in ea

.demfunt altitudine, quorum infìften

„tes line£ non in ijfdem reperiuntur re

ttis lineis, illa funt inter fe æqualia.

lib.6.cor.1.pr.29. 29I

Solida parallelis planis circumfcri

pta, que, in eadem funt altitudine , £

qualiafunt interfe. lib.6.cor. I. prop.

29. 29I

32 Solida parallelis planis circumfcri

pta que eiufdem funt altitudinis , eam

babent interfe rationem, quam bafes.

lib.6.cor.pr.31. 294,

33 - Similia folida parallelis planis cir

cumfcripta , habent inter fe rationem

homologorum laterum triplicatam.

lib.6.pr.37. 3O2

34. •^£qualium folidorum, parallelis

planis cantentorum bafes cum albitu

dimibus reciprocantur. Et folida pa

rallelis planis contemta, quorum bafes

cum altitudinibus reciprocantur, illa

funt equalia. lib.6.pr.32. 294.

35 Si duo plami fint anguli gquales ,

quorum verticibus fublimes rcti.e li

- ne£ infijtamt , que cum lineis primâ

poßcis angulos contimeant æquales ,

vtrunq;:c vtrique, im fublimibus au

tem li;:eis quælibet fumpta fìnt pun

&:,& ab his ad plana, im quibus con

fìt tnt anguli primùm pofiti, duëtæ

fìnt perpendiculares, ab earum verò

putátis, quæ in plamus fignata fuerimt,

ad angiios primùm pofitos adium $ig

3I

fìnt re£fe limcg , hg cum fublimibus .

£q;falcs angelos comprehendent.lib.6.

prop.15. - - - 265

36. Si rette tres lineg fint proportioma

les, quod ex his tribus fit folidum pa

rallelis plani* contentum, equale ef?

-defcripto à media limea folido paral

lelis planis comprehenfo, quodæqui

laterum quidem fit , fed antediäo ae

quiangulum. lib.6.pr.33. 295

37 Si reάg quatuor linee fìnt propor

tionales , illa quoque folida parallelis

planis contenta , que ab ipfis lineis &•

fimilia &-fimiliter defcribuntur, pro

portionalia erunt. Et fi folida paral

lelis planis comprchenfa, qu£ &fìmi

lia & fimiliter defcribuntur, fìntpro

portionalia , ille quoque refi£ lineæ

portionales crunt. cx lib. 6. pr. 37. &•

ex lib.3.pr. 19. -

38 Siplamum ad planum retium fìt,

&• d quodam pätio eorum quæ in vno

funtplanorum perpendicularis ad al

terum du£ia fit , illa que duciturper

pendicularis,in communem cadet pla

norum feííioné. lib.6.cor.2. pr. 5.35 5

39 Si in folido parallelis planis ciy.

cumfcripto , aduerforum planorum la

teribus bifariam feäis,cdu£ta fint per

feéfiones plana , communis illa plano.

rum feëtio , & folidi parallelis plani

circumfcripti diameter, fe mutuò bif;

ria'm fecant. ex lib.6. cor. 1. prop.29.

29 I

4o Si duo fint £qualis altitudinis prif.

mata , quorum hoc quidem bafìmì ha

beat p.ir.tllclogrammum , illud verò

triangulum, fit autem parallelogram-,

mum trianguli duplum , illa prifmata

erunt £qualig. lib.6.fch.pr. 28. 28o

L I B. II

Similia quae funt in circulis poly

g0m.1 • rationem babent inter fequam

d 2 defcri

1
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defcripta à diametris quadrata. lib.
$ .prop.1 O. 21 3

2 Circulieam inter fe rationem ba

bent,quam defcripta a diametris qua

drata. lib.$. pr.i z. 217

3 . Omnis pyramis trigomam habens

bafìm , in duas diuiditur pyramidas

uon tantùm gquales & fìmiles inter

fe •fed toti etiam pyramidi fimiles ,

4uarumtrigomæ funt bafes , atque in •

duo prifmata gqualia, qu£ duo prif

mata dimidio pyramidis totius funt

maiora. lemma omiffum.

4 Si du£ eiufdem altitudinis pyrami

des trigonas habeant bafes , fit autem

illarum vtraque diuifa &in duaspy

ramidas intcr fe gquales totique fìmi

les , &* in duo prifmata equalia , ac

eodem modo diuidatur vtraque pyra

midum qu£ exfuperiore diuifione na

t£ funt, idque perpetuòfiat: quemad

amodum fe habet vmius pyramidisba

fis ad alterius pyramidis bafim , ita »

c* omnia qu£ im yma pyramide prif

mata , ad omnia qu£ im altera pyra

*mide prifmata , multitudine gqualia.

lemma omiffum.

5 Pyramides eiufdem altitudinis,

quarum trigone funt bafes , eam inter

je rationem habent quam ipfg bafes.

: lib.6.pr.25. 283

: 6 Tyramides eiufdem altitudinis,

quarum polygomæ funt bafes , eam in

ter fe rationem habent quam ipfg ba

fes. lib.6.pr.25. 283

7 Omne prifma trigonam habens ba

fìm , diuiditur in tres pyramidas inter

fe gquales, quarum trigom£ funt bafes.

lib.6.pr.28. 287

8 Similes pyramides, quæ trigon.ts

babent bafcs, in triplicata funt homo

logorum laterum ratione.lib.6.pr.37.

3O2 · · -

9 •/£qualium pyramidum& trigo

nas bafes habentium reciprocantur

bafes cum altitudinibus. Et quarum,

pyramidumtrigo)as bafesÉ

reciprocantur bafes cum altitudini

bus, ille funt £quales. lib.6. prop.3z.

294, -

1o Omnis conus tertia pars eft cylin

dri eandem cum ipfo cono bafìm ha

bentis , & altitudinem gqualem. lib.

6.pr.29. 289

1 1 Comi &• cylindri eiufdem altitudi

nis, eam interferationem habent quâ

bafes. lib.6.pr.27. 286

12 Similes coni& eylindri,triplicatam

habent interfe rationem diametrorum

quae funt in bafibus.lib.6. pr.37. 3oz

13 Si cylindrus plano feétus fit aduer

fis planis parallelo, erit quemadmo

dum cylindrus ad cylindrum, ita axis

ad axem. lib.6.pr.3o. 291 '

14 Comi & cylindri quiim £qualibus

. funt bafibus,eam habentinterfe ratio

nem, quam altitudines. lib. 6. pr.3o.

29I

1 5 •/£qualium comorum &cylindro

rum bafes cum altitudinibus rccipro

cantur. Et quorum comorum c&• cylin

drorum bafes cum altitudinibus reci

procantur illi funt £quales. lib. 6. pr.

32. 294

16 Duobus circulis circum idem cem

trum confiftentibus , im maiore circulo

polygonum £qualium pariumque la

terum infcribere , quod n;i»orem cir

culu;n :om tangat. lemma omiffum.

17 Duabus fphgris circum idem cen

trum conßflentibus , in maiore fphgra

folidum polycdrum infcribcre , quod

71. jr:0rts
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minoris fpher£ fuperficiem non tan

gat. lemma omiffum.

is Sphgre inter fe rationem habent

fuarum diametrorum triplicatam. lib.

6. pr. 37. 3O2

' L 1 B. XIII.

1 Si re£ta linea per extremam&me

diam rationem fetta fit, maius feg

mentum quod totius linee dimidium.

affumpferit, quintuplum poteft eius

quadrati, quòd à totius dimidia de

fcribitur. lib.5.pr.27. 237

2 * Si re$t linea fui ipfius fegment*

f#?£ , &• dupla fegmenti

uius linea perextremam &• mediam

rationem fecetur, maius fegmentum

reliqua pars ef line£ primàm poffte.

lib.3.pr.27. ^- ^ 237

3 Si retfa linea per extremam &me

diam rationcm fetta fit, minus feg

mentum quod maioris fegmenti dimi*

dium affumpferit, quintuplum poteß

eius, quod à maioris fegnienti dimidiò.

defçribitur , quadrati. lib. $.prop.26.
*236 - - - - -.. \ - vi *,

• 4 Si re£fa linea perextremam& mb

diam rationem fe&fafft, quod à tota ;

quodque d minore fegmcnto fìmul v

traq5 quadrata, tripla funt eius, quod

d majoré fegmento defcribitur, qua

drati. lib.5.pr.24. 234

5 Si ad re£tam lineam , que per ex

tremam &mediam rationem fecetur,

adiuméta fit altera fegmento maiori g

qualis, tota hgc lineâ reéfa per extrc

mam & mediam rationcm fe&a ef?,

efq; maius fegmentum lineâ primùm

pofita. lib.4.cor.pr. z6. ' I 97

6 Si reéfa linea rationalis, per extre

mam & mcdiam ratiouem feâa fît,

vtrunque fegmentorum irrationalis

eft linea, qu£ dicitur Refiduum. lib.9.

pr.43. 453

7 si pentagoni equilateri tres fint æ

quales anguli , fiue qui deinceps , fiue

“qui non deinceps fequuntur, illud pen

tagonum erit equiângulum. e* lib. 5.

fch.prop. 7. - 2O9

s si pentagoni gquilateri& æquian

guli duos qui deinceps fequuntur am

gulos reétg fubtendant linee, ille per

extremam &• mediam rationem fe_»

nutuòfecant, earumque maiora feg

menta, ipfius pentagoni lateri funt g

qualia. lib.5. prop. 7. 2o8

9 , si latus bexagoni&latus decago

mi eidem circuloinfcriptorum compo- .

ftafint, tota reäaliueaperextremâ

ό- mediam rationemfeâa eft, eiufque

fegmentummaius, eft hexagomilatus.

lib.5. prop. 8. 2IO

1o `` Si circülo pentagonum gquilaterum

infcriptum fit, pemtagonilatus poteft

ά-latus hexagoni &- latus decagoni,

eidem circmlo infcriptorum. lib.5. pr.

3z., ' ' ' 245

ut** $i in circulo Rationalem habemte

ditm'etrum , infcriptum fit pemtago

' mum £quilaterum, pentagonilatus ir

rationabis «ß linea, qu£ vocatur Mi

mor. lib.9. pr.44. 454

I z Si in circulo imfcriptum fit triam

gulum £quilaterum , huius trianguli

latus potentia triplum efl eius lineae ,

qu£ ex circuli centro ducitur. lib. 5.

pr.3o. 24-2

13 TPyramidem conftituere, &- data

fphgra comple£ti, atque docere illius

fphgr£ diametrum pötentia fefquial

teram effe lateris ipfius pyramidis.

lib.7.pr.1. 3o6

140áae.
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14* 0âaedrum conftituere,caque fphg

r4 qua pyramidcm complcffi, atque

grobare illius fphaere diametrum, po

temtia duplam effè lateris ipfius o$te

-dri. lib.7.pr.2. • - 3o8

15 Cubam conftituere, eaque fphæra

qua & fuperiores figuras comple£ii ,

atque docere illius fphgre diametrum

potentia triplam eße late, is ipfius cu*

bi. lib.7. pr.3. . 3 IO

16 Icofaedrum conftituere, eademque

fpera qua& antediifas figuras com

plebii, atque probare icofaedri latus

irrationalem effe lineam , quae voca

tur?Minor. lib.7.pr.4. 3 I2

&lib.9.pr.45.

17 : Dodecaedrum confiituere, eadcm

que fphgra qua & amtediäas figuras

£ompleäi, atque probare dodecaedri

latus irrationalem effe lineam , qu£

vocatur Refiduum. lib.7.pr.5. 315

18 : Quinque figurarum latera propone

re, & interfe comparare. lib.7. pr.7.

321. & lib.9.pr.45. 435

• L I B. XIv. ' ' ^

I , pcrpendicularis linea , quæ ex cir

culi cuiufpiam centro in latus penta

goni ipfi circulo infcripti ducitur, di

... -* - *a • v • • •

midiâ eft vtriufq; fimul lineæ, & eius £,

• 45*

EvcLrr»IS PR£)P®8ITI©N Ęs.

quæ ex centra,& lateris decagoni in

eodem circulo infcripti,lëma omiffum.

2 Idem circulus comprehendit& do-.

decacdri pentagonum & icofaedri

, triangulum , eidem fphgre infcripto

` ruin.lib.7. cor. 1. pr. 8. 325

3 Si pemtagono & æquilatero & £

.quiangulo circwnfcriptus fit circulus ,

cx cuius centro in vsum pentagonila

tus, duëia fit perpendiciilaris : quod

?nolaterum &- perpendicularitrige

fie* continetur , illud £quale eft dode

Σaedrifwperficiei.lib.7.pr.9. 326

4 Hoc perfpicuum cùm fit, proban

dum eff, quemadmodum fe habetdo

„decaedri fuperficies ad icofaedri fù

perficiem , itafe habere cubi latus ad

icofaedri latus. lib.7. pr.9. , .326

1L I B. -

1 In dato circulo pyramidem infcri

bere. omiffa.

2 In data pyramide otiaedrum in

fcribere. omiffa. • . *

s In datg cubo otiacdrum infcribere.

omiffa. I . , - - - -

4 * in dato otiaedro cubum infcribere.

omiffa • •- - - t _ • … -

5 In dato Icofaedro dodecaedrum in

- v -

fcriberc. omiffa. „ , .

Finis elemcntorum Euclidis, ex traduétione St. Gracilis.
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tmprimaturfita videbitur Reuerendjff.fatriInquifitori Pifarum,

Ab Ioannes Pinoc. Vic.Gen.



V tdeat, & referat Adm. R. P. Magifter Hieronymus Peri de Burgo

S. LaurentijTheologus publicusPifarum hac dic 1 1. Decemb.1657.

Fr. Hieronymus de Lugo Inquifitor Pifarum. .

Iuffu §euerendiffimi Patris Magiftri Hieronymi Baronide Lugo

ordinisMinorum Conu. Inquifitoris Generalis Pifarum, Vidi Jibrtìm

infcriptum. Euclides Reftitutus. Au&ore Perilluftri, & Excellentj{i.

moD. Io: Alphonfo Borellio, in Meffanenfi pridem , nunc verò in Pi.

fano Gynmnafio Mathefeos Profeffore. In quò nedùm Euclidem Refti.

tutum,& elegantiùs reformatum, verùm etiam Archimedem è Sicilig

oris denuò erumpentem fufpicatus fum. Rediu1uo perennitatem au-

gurgr. Cumque in fuis demónftrationibus nihil fidei, moribufqucad

ücrfum indigitet, digniffimum, qui Praelo detur exiftimo. -

F. Hieronymus PeriOrdinis Minorum conu. in y^niuerßtate Pifana

S. Theologiæ Profeffor, & Sanäiß. Inquifitionis confultor.

.

• Stante praedi&a atteftatione Imprimatur.

F. Hieronymus de Lugo Inquifitor

Generalis Pifàrum .

Alexander Vi&orius Senator

Ser. M. Ducis Aud.
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