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Excellentiflime Princeps.
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' ‘Q s Aulo poji‘qumn de irn-
2/ weniendis  infinitis
curvis methodum ex-
cogitavi, meditants
rem eandem iterato
alia occurrit dilucs-

d:or, ac perpulcr:or, ut affolet de unoin
alind inventum , ac de wnain aliam,
veribatem mens nostra pragred’t.H anc
tribus ab binc menfibus excagitatam

ne ahquamg/"per lateret aliosGeométria
a2 ama-
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(B amatores, quamibimens eff, fermp

Eiaainiadeens o o

T

fusts in puélt cam proferre lucem decre-

viy contra quam nonnullorum eff inge~

niam, prafertim noftri avi,qus vel -
wimum, quod fortallis fiive rentursfuis
in pracordys abdentes premere fata-
gum;qu:madmodum pecuniarumavae
71, €9 Vix [ibi tutas divitias credentes,
quas ipfi foli norunt : atque id ea men-
te aguntyne qua facilitas alysproveniat
4d quadamintelligenda, quanon fine
magnolabore ipfiintellexiffe ducunt.res
[aneviroingenwo,nedisliteratoindigna,
T th: nuncupat um wvolo, E xcellentiffi-
me Princeps, hoc qualecumque eft opu-
feulum eadem de caufa , eodemque no-
mine s quo primum slud , quandoqus-
dem gemells wideniny fatus, & conts>

~muqferme editi . Ma jora deberem pro
dwis inme colltis jugiter beneficis,pro-
.que. animi benevolentia, quamiesta-
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dam imibi in dies facis, meamque qua-
- lemcumque- doctripam mirifice com=
mendas, ficuti nuper cum.l lluftriffimo
D.Pasilo Matshia Doria lubentiffime
egests, de meis laboribus,atque adinye-
. tisverbafaciens 5 4 qmo wsroin Repu-
Réca literaria optime merito non fine.
admiratione,ac humanitare,qua decet,
fuere commendata. Athoc,quod exbi-
beo arrbe inflar e majorum, qus
polliceorsDeocovatibns mess annutte s
quicquid enim épampere ingeniemea
prodiwverit tibi jure merito omnes acce-
ptum referent s 4 quo otinm omne ins
hujulmodi res incumbends mibi partis,
ea qua flitas eslargitate majorum
tuorusm munificentia amulatricii n,
literatos virossbomafque artes excolen- .
’ da:,wjufmodt: etiam sngenyj Excellen-
- tifinum Duceme CAROLUM ONE-
-RUM .CABANILIUM #obis gendi -
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$tiprareliquis natit tuistecum, ut it a
dicam, morum comitate ,ac magnani-
mitate certantemcui fere quantum T s-
bi debeo,ac reliqua tus domuils enim.,
wut & alf natuwminores mei [emper ffu-
diofiffims, femperque bortatores uti no~
s quiddam ederem , benemereri quan-
tum pofient dere literariacupientes,
Quamobrem ferves sllos tusi imstatores
etiam, atque etiam oro,atque hoc titu~
lo magis ames , quod bonarum artism
amore flagrent. V ale. ‘

Excellentie Tuge

Neap.xv.Martii 5 704.

Addi&iffimus Servms
Bartholom=us Inticri.

T



AMICE LECTOR -

Pellam, quam tibitrado, noncu-
A pidine gloriz addu&us, neque ad
. meorum detraltorum tela retun-
denda, Typis committere decrevi,
fed majui methodum tribus ab hinc menfibus
de infinitarum Curvarum feftionibus a nemi-
ne hatenus, quem ftiam , excogitatam indi-
care; prefertim,quia nunc tem poris omnes
feré Geometrize amore tenentur, cuinedum,
atreliquis etiam difciplinis nofter Excellentif-
" fimus ProOREX , licet variis , gravibufque nego-
tiis, tam exteris,quam totius Regni occupatus
inter horas fuccifivas operam dare nondedi-
gnatur. Tantoautem Principi, fi hecaccep-
ta fuifle cognovero,ad alia animum appellam;
& przcipué ad omnibus numeris- abfolven-
dum opufculum de Zquationum conftru-
&ione. Unum fcias velim cun&a,que hic le-
guntur, toto celoab iis , que puper inalio li-
bello edidi differre , neque illa quippiam mihi
contuliffe ad hxc invenienda: propterea de iis
neullum hic quidem verbum. Vale.
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DEFINITIONES
' ( Fign.) - . ..

BRI ab aliquo purlétoy A, in fublimi ad eir-
Regilal cumferentiam BHC reéta linea ducatur
%58l AB,atque inutramque partem produca-
pel tur , & manente punéto A | convertatur

@ cadem AB circa circumferentiam , quc-
LR » ulque ad eum locum ‘redeat, 2 quocoes

pit moveri; Superficiem BACFE re€ta linea BAE defcris

ptam, conftantgque ex diiabus fuperficiebus BAC, EAF,
ad verticem A inter [e aptatis, quartim iitraque indefinied
agerﬁciem 3 & quidem,

augeri poteft, voco Conmicam |:
Primam, fi circumferentia BHC hujus fit natur® , ut du-
&a qualibet perpendiculari, velapplicata IK ad diame-~ -
trum BC continu? proportionales fint BK,IK,KC .Hec

autem Primus Circulus voceturs -
Secundam verd Superficiem Conicam voco,fi circum.
ferentia BHC hujus nature fuerit, ut quadratym BK ad
quadratum applicat’1K eandem rationem habuerit,, 3¢
Aapplicata IK ad KC . Hc autem curva Secandus circa
Jus vocetur, I A
Tertiam autem Superficiem Conicam voco, fi circum -
ferentia BHC hujufmodi fuerit nature , ut cubus BK  ad
cubum applicate . IK eandem habuerit rationem, qu am
IK ad KC. Hzc autem curva Tertius Circalus voce tur.
uartan deniqud, & ita eodem -modorin infinit um,
voco Conicam Superficien , i circumferentia BHG hu-
jus natura fuerit, u¢ quadratoqadratum-BK ad quadra-
togaadratum IK egndem habuerit rationg, ac eadem ap-
plicata 1K ad KC.Hec verd Qugreas Girculas vocetur,
_Idem dicendum, [i ita fuerit BK ad appiicatam KI , uo

quadrgtum K1, ad quadratgnKC; 'vel ita cubus IK ad
‘A .. cubum.
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tubum KC, vel dmtpzmdpaqwnn{,adq‘udmow

dogtum KC & ita m.infin
MNot. Voxcirculimodd curvam,modb phanum curva

'mcluﬁxm fignificat. .
s C -'I{ Q. L‘ 10 M.

Uomodo hz curva defcnbx poﬂ'mt demonfiravi

in meo AAdita; verdm quia polhcnus fum,nihil eo-

rum, qug & me in lucem ediga funt , in medium
allaturum, uti poterimus, ad ipfaram: defcriptionem me-.
thodo A Carolo Remldmatsadm in fuo Geometra Pro-
moto. Qgdd fi cuiilla Renaldini Methodus noni arriferit;’

.non ideo.ab. his, qua mox tradam , animum. avertere de-
- bet, utpoté que his cux:vrsegeant,quandoquidcm his po-

fitis ingens ad novas curvas detegendas campus aperi--
tur. Quin & maximi Geometre hoc idem fecerunt; Hud-

" denjus etenim, referente. Sghoo;emo Mifcellaneorum fe-

&tiose 22, Solidum feeamt, cuyts genefis longd hac diffi-
cilior exiftit: mente enimiilla tantim concipi potef , noni
autem ad praxim revocari ; quod in noftrns his curvis: af-
ﬁun ptis non accidit.. : _

)]

TL :
Vtmcem cujuglibet vaca manens pun&um A.

e 1 I I. 3 B i )
. AxemreSamlingam DA, N E per pun&um A, &D,,‘
centrum curva BHG,, tranﬁc. :

SCHOLI‘DM

l curva BHC fit primus; vel planus: cxrculus quid fit

centrum patet.. Inreliquis verd. curvis pun&um ine:

tclhgo , quod bifariam dividit chametrum BC,, ad quam:
erdinatim applicatur 1K, =~ Co-

. ‘.
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C’omm atern voco figurain ABC contentam fuperfi-
c:e lana BHCL, i curva BHCL Iaclufa,. & conics fir
cie ', quae inter verticem , & curva circuttrfer entiam
mterjmtur . Et quidem I’rmmm Conam voco, ficurva
BHCL fuerit primus circuluse Secxnduws verd Conam,fi
curva BHC fuerit fecundus circulus. Zertium Conum , i

curva fueri tertius tirculus. Quavsum denique Conm,
& ita déinceps, ft ¢ademy cueva- BHC faerit. duiartus cip

culus. W -
N fa’ﬁ}it citcutum ipfitty, cujufcuthque gederis fit
. vk

Cbnomm re%: voco, qtu amitabmt ad aagulos )

&osipfi baﬁw.

e V I I.
Scalom:, qux non nd re&as tugulos tpﬁa baﬁbut axcs
habent, .
. Vil 1.
( Fige. & 3. )

Omnis curva linezx, vel duard curvarum CAD CBD
in uno plarfo exiftentinm Dis#sébram vocoreftam li-
neam FBAE, vel AE, quz quidem ducta alinea curva
CAD,velA duabys curvisCAD{CBD,omnes limeas CD,
que in ipfi, velinipfis curvis daclitue cuidati h:ie‘k A’%«
:equxdx&antes blfamm dividit.- o

A Ver.
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)
1.X.
- Verticem line® reGe terminum A, qui eft in ipfaqur-

va CAD: Si duz antem curve fuerint , Fertices puncta
A,B, quee funt in ipfis curvis, atque in ipfa diametro. v

~ Ordinatim ad diametrum. apjl:‘;ari dicitur un#q'uz'i :
que-zquidiftantiarum binegrum GE, DE. " 7 0 0
X L T2

Axemverd curveedinéz, & duarum curvarum reftam
lineam, que cum fit diameter curvz linez , vel duarum
curvarum zquidiftantes ad re€tos fecat angulos .

In prafentiarum his tantdm definitionibus contentus
fui ; cumob nimiani tempotis angyftiam curvas, quas
modo tradam excolere , utanimus erat , non potuerim,
Culpandus tamen ipfe non fum, quippe qui omnia dice-
re non {ufcepi, fed genefigt tanghm curvarum , quas mox
tradam. Puto tamen ingratum non feciffe iis , quibus

_Geometiia cordi eft's hacfiquidem methodo detetaad
altiora gradum facere quifque proprio marte poteft.Etev
nim, ut Cartefius ait ( /i4.3.CGeops. ) cognitis in materia
Mathematicarym progreflionum duobus, auttribus prios

 ribus termipis, reliquog invenire non ef difficile. -

S0 PR OP 0 S IT I 0 I'. ' 1t

S (Fig k)
RE&?{ lineg AG, AG, yua avertice A yenjufcaris-
que [uperficiei ad puntia G,G,que in fuperficie cos
nica [unt, ducuntars in ipfa fuperficic erant. Que
T : : ’ ’ - uQ-
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%gniam enim punéta A , G funt in fupetficie conicag,
idcircd reta ipfamdefcribens [ex primadef.bujus) tra~
fibit in ipfa coni defcriptione per pun&ta G, G ; adeoque:
vel ex ipfa coni generatiene, liquet, re€tam AG totam in
fuperficie conica exiftere,Q. E. D.. . _ -
Coroll.Reét A vertice ad punéta, que funt in fuper»
ficte conica , bafis circumferenti® occurrent, fiulterius
- prodycantur. : :

1 .- PROPOSITIOQ I}
. | ( Fig.s.) ]

I in alteratra faperficserum quaramlibet comicariiy

que [unt adverticemyfumantur duopaniia D , E,

& conjangantur refia binea DE ; arque ex vertice du«
cantuy reste AD, AE, occurrentesipfi circamferemtic
bafisin pauttis F,G, (coroll.p.hujus ) »ita u2 EG, que
bac puntla conjungit perpendicalaris fit ad diametrunms
BC; reita DE. intra fuperficiem tora cadit: gua vero.al-
tra bac pantia producitur tota extra cadit. .

Quoniam enim FHG perpendicularis eft ad diametr{i
BC, tota intra circulum cadet , ac proinde intrafuperfi-
ciem conicam:-ergo (2.1 1:)intra.conicam fuperficiem eft
planam trianguli AFG, uti & DE ineodem. plano fita.
RQ:E.D. Quod verd produta extra fuperficiem cadat,fa-.
tis. in.aperto eft.. : A h

S CHOQLIV M.

T Atius demonttrari héé propofitio poteft , cum verd.
4. quod demonftratum fuit, fatis ad ea,qua fequuntur,.
fit, hee in medium ateulifl fufficiat.

»

PRO-



€ Bartholomeai Intieré
PROPOSITIO ML

N . . . (F"g' s‘) . ’ . )
'S 1 guilibet conus plamo ABC per vorticem A [eve:
T rurfettio triangulum erit. =
' Nam utraque AB,, AC (1.h#jns) poteft concipi , tenr-
-quam reta linca fuperficiem .conicam defcribens ; itom
(3. 11.)BC eft refta,utpotd.que duorum planorum com-
.munis fe€tio eft, rempe circuli fubje&i, & plani per axem
vdudti, ergo figura ABCtriangulum erit Q.E.D.

PROPOSITIO IV, ,
T «(Fig.6y - C
S Y aleeratra faperficierum comicaram per verticom
& oppofitarum fecetny plano DFE aqwidiflemse Igﬁ
vircalo B HG, per cajas periferiam feréwr limea roita
faperficiem conicam défcribens, planwm DF B, quod co-

' gica fuperficie clanditar civeulns erit , einfdem quidews

_ generis, ac ille, qui ef¥ bafis coni , comtyum vers Ver it
dmconi axe T
- . Sit conus ABC fecundus ; 8¢ fecetit plene ABC per -
-axem, & perdiametrum BC, fetio triangulum erit { 3,
Wajus)stum infeltiane DFE fumatdr quodlibet punétum
¥ ; junétaque AF producatur [corol.1.bufas] ufque duth-
occurrat circumferentiz bafis in punéto H.Per retas au-
tem AB, AH, planum duestut ABH,{ecans bufis planum
.1efta (3. 11.) :BH , planum -verd DFE refta DF,
¥rem per reétas AH,AC planim ducaturfecans bafis Ellé
mm( 3,11.)refta HC, planum verd DFE relita linea FE.
‘Quoniam jtaque (.16:1 v, ) CBipli LE ,BH ipk DF , &
CH ipfi FE parallela ¢ft , ergo tiangulum BHC (+o.11.
& 4.6.) triangulo, DFE fimile erit ; du&ifque HL ad BC,

& F13d DE perpendicularibus , fimile erit triaélﬁlg‘um
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BLH trisngulo DIF , ac proptereaitaBL ad LH ut DI
4d1F, vel ( 22.6.) ita quadratum BL ad quadratum. LH,,
ut quadratum DI ad quadratum IF.Eadem ratione: trian--
gulum LHC fimile erit triangulo FIE, ac propterea(4.6):
. 1ta LBad LCut FI ad IE.Sel(hyp,)ut quadtatum BL ad:
LH quadratum, ita LH ad LC,ergd ut:quadratum:DI:ad:
quadratum IF , italF ad 1E,. ac propterea feélio DFE,
DE,Secundus dreulus erit{ Def- 1.h4j#s) . Eadem ratio--
ne de quolibet alio circulo- idem. demonftrabitur , quod.
erat demonftrandum..” - :
. Quoniam verd; itd eft BO ad OC, ut DV ad VE,ideo-

¥-forecentrum feftioni DEE ( Schol.def.3 hujus).
QED: = T
~ Copoll Ex di&is colligitur.DE fore Diametrum<ircws-
Ii DFE cujufcunque generis fuerit..

PROBQSITLO: V.

(. Fig.-7y-

SI conys guicamque plano 5180. per axem, &’ per digs;

metrum. BU fecetur sfumatur. autem aliquod pusn- .
&am D in fuperficie.coni, quod won fit in latercsriangn-
8uli per axem, & ab.ipfo pantioducaturrettalinea DE.
Parallela cuidiretia MN;que perpendicalariter dutia:
Jit dcircumferentiahafie conice.ad trianguli bafim, fi- -
vl diametrym BC , trionguo per.axem occurret” oz
sdterius produtia. ufgue. ad.-'alte}wm [aperficieiconica :
partem, biforiom a planasrigaguli fecabitars. =

Conjungatur:A D, & protrahatur (coroll.x:bajus ) do- -

nec occurrat circumferentiz bafigin pun&to K,ex qro in
eadem bafi dicaturrefta KHL: paralleld ad MN;, &pre- -
ind etiamparallela-ad DEjnecnd KL(4yp:26,0:29.1.)
perpendiculariseri-ad BC :quoniam~verd BC eft etiam,
in planoitrianguli peraxem: ergo fi diicatur ex vertice A
ad punétamnti linea AH, hc eri¢ in plano trianguli per-.

- axem,,
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axem . Jam verd concipiaturtriangulum AKH,erit: DE
in hujus trianguli planosalids enim, fi in hoc plano AKH
duceretur ex piiéto D re@ta quepiam parallela bafi KH ¢
atque hujufmodi parallelanon effet eadem;ac DE , quam
oftendimus cffe parallelam KH: effent (9.11) duz lines
ex codem punto emanantes parallel inter fe,quod fieri
nequit: itaque DE eftin plano AKH , &. ulterius produs
&a[zg.1.]incidet in lineam AH, qu eft in plano trian«
guli per axem.ABC, Q.E.primo-loco D. o
~ Deinde.verd producatur DE , donec occurrat fupetfi-
diei conicz in punéo G, & quoniam linex DEG , KHL
funt- in eodem plano AKL., hinc reéta’ AGL erit latus
trianguli AKL; adeoque (29.1. & 4.6.) itaKH ad HIL,
vt DE ad EG; fed (ex #atura carvg BKCy KH ®qyatur
HL; ergo DE zquaturetiam ECQE.D. -~ = ..

PROPOSITLO VI,

N ( Fig.8.) .
SI comus quicumyne plano ABC per axem , & pep
diametrum BC [ecetur , [ecetar autem & alterp,
plane DFE [ecante planum bafis conice [ecundim re-,
tam lineam DE, qac fit perpendicalaris , vel ad BC
bufim trianguliper axem , vel ad eam, qua in direfium

_ipficonfVituitar hinee KH, KH , que in feftione DFE

ordinatim.applicantar iu communi [ectione FG plani
ecantis, & trianguli per axem cadent. Atque fi comus .
fit vettus lizea DE , que eft in bafi perpendicularis erit
ad FG diametram [et¥ionis conicas fin verd [calenus,nd
Jemper, nifi cam planum ABC, quod pex axem ducitur

ad bafin conirectum {/‘ﬂeﬁt. L
Quod eniim HK plano ABC, & proinde ejus cum pla--

" no DFE communi feftioni F\G occurrat,& in ipfo occur-

fubifariam fecetur, id-quidem liquet ex przcedenti. Cee-

terum'fi conusteétus fit, erit [def.v.] axis perpendiculas.
oo 1is
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ris ad ejus bafim, adeog;circulus {ubje€tus,planol18.11Y
ABC reétus erit; ac proinde ( 3.def.11. ) eadem DE ad"
lineam FG perpendicularis erit. Eadem autem eft ratio,
~ ficonusfit fcalenus , fed triangulum ABC reétum fit cir-
culo fubjeéto. Sin verd triangulum ejufmodire€tum non
- fuerit fubje&o clrculo , non erit DE ad FG perpendicu-.
laris. Nam fi DE effet utrique BC, FG perpendicularis,
effet etiam(4.1 1.) eadem DE recta plano ABC; adeoque
- (18.11.)ipfum planum circuli BDC applicatii linez DE -
rectum effet triangulo ABC contra hypothefim.
€orol. Hinc (7.def-bujus) reéta FG diameter eft fes
&ionis DFE, utpote que re€tas ordinatim applicatas bi~ -
fariam fecat- _

S

PROPOSITIO VIL .

- K Fig. 9. )
SI conus quicumqne fecetur plano MAN. per axens |
& per diametram MN, & [ecetar altero plano
KEIfecante bafim coni fecundiym rectam lineas KL,
que ad MN diametram bafis fit perpendisnlaris ; dia -
meter auté P L fectionis conice vel equidiftet uni A C
laterum trianguli per axem , vel cum ipfo extra coni
© werticem comveniat, & producantur in infinitam fuper~
JSities conica, & planum fecans KF 1. Sectio quoque ipf
conicaininfivitam angebitur , & ex fectionis comice
producta in infinitum diametro FL abfcindet lincans
FG gqualem cwicumque dare ipfa DGE , que ordina -
sim applicabitur . v : '
Quoniam enim(4yp.) diameter FL cum latere AN ad
- partes G nunquam convenit; hinc fi ip[a ad libitum pro-
ducatur, puta ad G, & per G.ducantur DE ad KI, atque
- BC€ad MN parallele ; -erit [t %ﬁ@] planum produtum

per BG, DE parallelum plano MKN; adedque (4.54j4 5).
in fuperficie conica ulterids produéta circylum gfﬁc}et, :
. - B ‘ejuf-
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c}u(’dﬁ' natur, atque eft circulus MKN hafis coni MAN-
ad quem, fi protrahatar planum fecans KF1, augebitur

feétio conica; etenim cujufcumque generis fuerit circu-.
lus BDC femper veléﬂanum fub BGin GC, vel folidum
fub quadrato BG in GE,&c.majus etit vel plano fub ML
in LN, vel folido fub quadrato ML in LN, &c. ac Erop-
terea (ex propr. boram circkloram] DG major KL, &.
patet , quod erat O, :

"PROPOSITIO VI,
(Fig. 9.

Genefis, & Natura Parabolarum , m_,
quibus quadrata, vel cubi, vel qua-

~dratoquadrata , &c. applicatarum
“eequantur , vel planis fub abfciffis

inter verticem, & applicatasin Pa-
rametrum , vel folidis fub abfciflis
inter verticem , & applicatas in Pa~
rametri quadratii, vel deniq; plano-"

- planis {ub abfciffis,& cubo Parame-:

e

wri,&c.in infinitum, >

SI conus ABC plano ABC per axem , & per diame-

tram BC fecetur fecetnr anté & altero plano DFE,

Jecante bafim conicam [ecundim vettamlineam DE ,-

que ad digmerram BC fit perpendicalaris , & [ebrionis
i o

-

“
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conice diameter FG, fit uni AC lateram triangali per
axem equidiftans,&rquidem feitns comus primas [it, re-
tta linea KL ordinatim applicata poterit [patiam con-
sontam [blinea F Ligac ordinatsm applicatam Gy wer-
picem [ettionis interjacet 5 & Paramesro FH , ad gran
wemp? linea AF , que cowi verticem , & verticen [~
§2iomis inberjacet, babeat cam ratisnem, quam ad BC
guad. bafis triang:li per a¥em babet rettangulum con-
tentum /55 ABy AC reliquis trianguli lateribus '
*" 83 werd comas, qui [ecasur, [ecundus fuerit, cujus bafis
BDC. hujus nasur fuerit, 4t quadratum CG ad guadr,
GD eam rationembabeas, quam eadensGD ad GB;five,
guod idem eft, 4 folidym [ut GG quad.in GB aquetar
txbo G D, eademquo,ut [upra,ratione Jetkioinftituatyr,
cabus rete KL ordinatim applicata equabitur [olido,
guod continetur [ub recta F L, & q4ad.Param.FH ,ad

w eandem babeat rationem qaa-

guod fcilices quadratum 7 b '
dratum AF ,qua coni ;& feftionis verticem interjacer,

. 7”("” ad cubum BC folidum fub quad. AB in AC.

Si autem conus tertius fuerit,cujus bafis BDC baujus
wnatur & fucrit, ut planoplansm, quad continetyr fub cue
$0CG in GB equetur quadratoquadrato DG, quadra-

togaadratum retie KL equabitar planoplarno,quod con-
tinctar [ub abfeiffa FL, & cubo Parametri F H , od
guem [Cilicet cabum eddem babeat rationem cubys AF,
ac ad quadratoquadratum BG planoplanum ; quod con-
#netur [ub cubo AB iz AC. :

" Ettandem, i conus eodews, quofupra,mads fecarndus,
guartus fusrit , cajusbofis BDC hbujus nature fit , at-
planofolidums quod comsinetur [wb quudratoqradrato CG.
in-GB aquetur quadratocubo.GD , quadratacubas KL
gqiabitur plawofobidofub refta LF ;& quadratoquadra-
20 Parametri F H,ad quod quadratoquadr atum eanden
babeat vationems guadratoquadratum AF , aciad qua
dratocubam BC planofolidum [ub quadratog4adrato
AB-in HAC. B 2 SCHOQ-
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B
—— .

S CHOLTI9 M.

Eodem modo ex quintj, feptimi , & aliorum ininfini-
‘tum conorum fectionibus ceetere hujus generis curvee.
haberi poflunt, ut ex modo allatis, atque exiis,que mox
afferam manifeftum erit. Nec diverfa in fequentibus ute-
mur methodo pro earum curvarum genefi, qu® Apollo-
niandm Hyperbolam , atque Ellipfim excedunt . Quare
iis gratum me feciffe exiftimo, qui Geometrisz amore te-
nientur; idque affirmare jam aufim; etenim cum hxc ea-
‘dem nunquam fatis laudato, ®ternique nominis Viro,
maximo, inquam, Dominico Aulifio , nulli, qui lite-
1is infignis fuit, fecundo , omnibus verd, qui nunc, vel
‘do&trina, vel morum integritate confpicui-funt, abfque
injuria preferendo, communicaffem, eo, quo praditus
eft animi candore, certa mihi figna dedit,fibi hec placuif-
fe , maximéque accepta fuiffe , unde ftimulos mihi addi-
dit, utftatim hzc in lucem ederem . Pro certo fiquidem

habeo , omnibus hzc accepta fore , dum illiingrata non

fuerunt, qui primum in hisdifciplinis , czterifque{cien-

tiis locum tenet. Eos autem rogatos velim, qui nullis
rationibus adduéti, fed nimiain eos, qui me mordicls
carpunt , propenfione impuli’, parum ben¢ de me
fentiunt , ut- ®quid mente hecperpendant. 3 ab his
enim manifeft¢ deduci poteft; quid de aliis, que paucis
ab;hinc menfibus in lucem edidi, judicandum fit : etenim
ut meam hic mentem aperiam, hanc methodum priori
anteponendam puto ob hoc precipud, quia plurimz ab
Apollonio concinnatz demonftrationes his etiam curvis
- “fatis eleganter conveniunt., ut ex dicendis colligere erit,
& przciput cum de tangentibus inveniendis in po-
fterum’ fermo habebitur . Accedit. etiam - quod , hae
methodo inventa tot illuftrium: virorum conatus ,
maximo . pobis laboris, moleftiaruinque compendiq
SRS ) < R - - B E!up& .
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éfunt ) quod quidem plurimi faciendum eft. -

“Hoc autem extra dubium eft , eorum refpeétu ;
quz paucis ab_hinc menfibus publici juris feci, quz
nunc facio , majorem ingenii aciem redolere , utpote
quibus in inveniendis acutiori mente opus fuit , quim
in prioribus. Do
. .. . Demosftratio ]
* Sed jam demonttrationem afferamus ,’ quz non foliim
in omnibus modd expofitis curvis locum habet , fed
etiam ipfifima eft, ac Apolloniana : quare eandem huc
2fferre mihi ivifam eft,juxta methodum ab Elia Aftori-

no Mathematico preftantiffimo excogitatam, que qui~
dem omnibus, quotquot inventz ufque adhuc fuere;

praferendaceft. - : S _
PerL ducatur MLN parallela ad BC in plano triangus

1i per axem, erit (15.11.) planum duéum per MN, KL
parallelum bafi conice BDC , adedque (4.b#jus) feftio

MKNI circulus erit,& quidem ejufdem naturz,atqueeft

bafis circulus BDC, cujus diameter erit MN , ad quam
{ 10.11gperpendiculariserit KL, adeoque
© (Primws, XLquads - ¢ Redglo fubNLin LM3

Solido fub NL quad.in LM~

5 Secundus,KL cub. [4
6‘“““' 12¢ faeiv (‘l’minu, ’xl. ququad, (‘q“b’l’lphno fob NL cub.in LM

Quarius, KL qutubs  f Plfolido fub NL ququad,in L)

¢ . . . Atque adeo. ,
Procurva ex feftione primii Cox i genita .
[ Reglum fub FL,& FH ad r¢é&glum fub FL;
. . &FA (1.6) . ) ‘
.- [ FHad FA (byp.¢r invert.) -
HFquant. [ BC quad.ad reftglum fub AC,& AB(23.6.)
h= Rat.- [ BCad AB, plus BC.ad AC ( 4.6.)
[ NL, five FO ad FA, plus ML ad FL(23.6.)

‘;'» o [ . FL:&FAg. S
' . o " Ergo -

«» [ Reéglum fub NL in LM.gtd._rng;tglum“fubf

N
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Ergo (9-5.) Re&glum {ub FLin FH equabitur u}gkg
€ib ML in LN, cui (2 priss) squatuc KL quad. aded-
que fibi acglmm‘r quad.& reétglum fub ablciffa FL,
:& Param. FH. Q.E.D. o .

Pro curva ex [ectione [ecundi Cosi genieas

[ Solid. fub FL in quad. FF ad Solid.- fub FL.
L. . inFA quad.(.32.11.)

: [ FH quad.ad FA quad.(byp.& invers)

: [ BC cub. ad Solid. fub BA quad. in AC (30
‘Equant. E : lib.6.EBxcl.Borell . _

f= Rat. T BC quad.ad AB quad.plus BC adAC (4.6.)

[ LNquad.five FO quad. ad FA qaad. plus

[  MLadFL. o

[ Solidfub LN qnaéi_. in ML ad folid. fub FA

B C inFL. o
Ergo {9.5.)Solidii E.Ib abfeiffa FL in quad. FH %qua-
bitur Soliddub LN quad.in ML , oui, (# prius) ®quatue
KL cub.; adedque fibi zquantur KL cub. . & Solid. fyb
_ abfGifeFL,8quadrato ParamFH. QE.D.

Y Procarvaex ciomerertii Conigemita.

. T Planopla.fubFL in cub.FH, ad planopl.fub
I “ FLincubFA. = = .
.. [ FHcub.ad FA cub(byp.& invert.)
PEquant. [ BCquadquad.,ad planopl.fub cub.BA in AC
_hmRat. [ BCcyb.ad AB cub.plus BCad AC(4.6.)
".-.[ LN cub.,vel FO cub.,ad AF cub.plus ML,
"f . . adFL L ;
[ ‘Plgnopl.fub N cub.,in ML.ad planapl. fub.
[ - FLinFAcub. :
Ergo(9.5:) planoplan.fub FL in cub. FH equabitur
Planoplan fub LN cubin ML,eui(## prim)zguan‘l‘r qua-
’ - ra-

>
+

P
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draqia & KL ; adedque fibi 2quantur KL-quadquad-&
- planopl.fub abfciffs FL in cub.ParamFH. QE.D.

. . &Procarva ex [eitione guartiConi genita.
" [ Phnofolid.fub FL in quadquad.FH ad pla:

* [ __ nofolid.fub FA quadquad. in FL.
" [ FH quadqua.adFA quadquad(hyp.& inv.)

<. - . [ BCquadcub. ad glanofo]id. fub AB qua-

HEquant, [ - draquad.in A C
hzRat. [ BC R\gdqudg_ad AB quadquad. plus BC ad
' L 4. 6. ‘

[ LNquadquad.. vel FO quadquad. adFA
[ quadquad.plus ML ad LF .

[ Phnfolid.fub LN quadquad.in ML,ad plan.

folid.fub FA c}uadquad.- inLF. -

Ergo (9.5.) planofolidum fub quadquad. FHin FL

zquabitur plancfolid. fub LN quadqual. in ML,cui [##

prixsyrquatur quadcub,ex LK ; adedque fibi zquantur

l(:;uadcub.l(l; , & planofolid. fub abftiffa FL, & Param.

H quadquad. Q.E.D."

Demox- -



TR T TR T e wm_--—,.}

16 Bdrtholomai Intiers
Demonfiratio Recentioram Analyftarnm morg
' profecunda Parabala,

Effo ABoa. ‘ ‘
~ B,C @ b.Fiat propter fimilit.triangulor.ABG,AEO,
C Ancut ABad BCiita AF ad FO,vel LN

FAwd &b Gy 95
- a .
- FL o y.Rurfus fiat propter fimilitudinem triangus
LKox. . . _lorumACB,FLM, N
~ utACad CBitaFL ad LM. -
T c
dass. . )

" ‘Multipl.quad. LN;hoc et —
Cper LM hosek 2

"'Fit folidum fub quad.LN in LM zquale cubo LK}
hocelt  ddbb R

‘ caa S
Hinc fi fiat, ut caa ad bbb , ita dd ad quad. FH, quod
vocemus 7, habebitur hujufmodi zquatio 77y0%%%
Ex qua cognofcitur folidum fub quad.date reéte FH;
vel Param, inabfciffam LF zquari cubo applicatz LK,
vel %xx. Hinc ea omnia patent, que fuperius diéta funt,
videlicet folidum fub quadrato AB in AG eandem ra-
tionem habere ad cubym BC, quam quad. FA ad quad,
Param.FH,Q.E.D. - "
Eadem prorfus ratione operandum non foldm in altio-
tibus Parabolis, {ed etiam inomnibus curvis , quas de.in-
«eps tradam; quod unico exemplo demonttrafle fufficiate

SCHO-

)
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Hujufmodi autem curvas&polionii veftigiis inhxrens,
Parabolas vocandas cenfui, ob id nemp¢ , qudd quadra-

-tum, veteuhus, vel guadquads vel gtuadtub. 8. applica-

Y

te non excedit,nec deficit, vel A reétglo,vel A folido, vel
3 plplano, vel 3 planofdlido,&c. cui comparatiir;fed vera
adeft inter ejufimodi quantitates COMPARATIQ.
Quoniam verd non una tantum , fed indefinite ‘Para-
bolz generari poflunt; ideo eas ordinalibus numeris defi-
nare incongruum aon erit . (%are Apollaniana, Prima
ujms prop.vocabitur, que vero ex fecundi coni feftione
eneratur Secunda bujusprap. , & qu ex tertii coni [e-
Ctione Tertia:hujus propof..& ita deinceps, :
Ceeterdn ex {upna allatissdemonttrationibus manifeftd
apparetApotlonianam demonftrationem locum habere in
omnibus hujus gerrerisParabolis;etenim paucis immutatis

omnia cum eadem ecnveniunt, ubi enim in Apoloniana,-

five Prima habeturQuadratil,in Secunda habetur Cubus,
in Tercia Quadratoquadratum,in QuartaQuadratocubus,
in Quinta Cubocubus,& ita eod€ ordine in altioribus.Si-
militer, ubi-in Apolloniana , five:Prima habetur Reétan-
gulum, infecunda Solidum , in Tertia Rlanoplanum, in

Quarta Planefolidum , in Quinta Solidofolidum , & ita

eodem ordine in altioribus . -Quare facillimum cuique

.erit, hanc demonfrationem ad quamlibet Parabolam ac-

.comodare .

C PRO-
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. .. PROPOSITIO IX
. (Fig. 99

Genefis, & Natura earum Parabola-
~ rum, in quibus quadrara ; vel cubi,
.. vel quadratoquadrara , &c. applica-
* tarum zquantur reGangulis fub ab-
{ciffis inter verticem, & applicatas,
inParametrum,vel folidis fub abfcif-
farum quadratis in Parametrum ,
vel planoplanis fub abfciffarum cu- -
bis in Parametrum, &¢.

I conus ABC, cujus bafis BDC bujus nature
[fit, ut vel reGangsulum fub BG in GC eques
tur quadrato applicate GD, vel folidum fud qua-
drato BG in GC equetur cubo applicate GD,vel
planoplanum fub cubo BG in GC aquetnr qua-
dratoquadrato applicate GD, plano ABC pér
axem, © per diametrum BC fecetur , fecetur ath
2em & altero plano DFE [ecante bafim conicam
ecundim reffam lineam DE,que ad diametrum
BC fit perpendicularis, 6 felionis conica diame=
ter FG fit uni AC laterum trianguli per axem
egquidiftans;refia linea KL ordinatim applicata,

Y,
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[eorins primus fuerit,poserit [patitm contensum
Jublinea FL, que verticem [elbionis | & ordina-
tim applicatam interjacet,& Parameiro FH, ad
quam nempe linea AF, que coniy O feGionis ver-
tices interjacet babet eam rationem , quam ad
BC quad. bafis trianguli per axem babet refan-
gulum contentum fub AB , 6 AC reliquis trian-
guli lateribus, A

Siwerd conus [ecunius fuerit, etz applicate
KL cubus equabitur folido fub quaid.FL,& Pq-
ram.FH, ad quam eanilem babet proportionem
AF | quam ad BC cub. babet folidum [ub AB in
quadratum AC laterisparalleli diametro fe8io-
nis FG. '

Sidenique conus tertius fuerit,quadquad. ap.
plicaté KL equabitur planeplano fub cubo FLin
Param.FH ad quam eidem babet rationem AF,
guam ad BC qnaiquad. babet planoplanum [ub
eubo AC in AB, G ita in infinitum. ~

Per L ducatur MLN parallela BC, ergo (14.11.) pla-

num MKNI fparallelum plano bafis conice BDG feétio-
nem efficiet (4.0#jus)ejufdem generis, atque eft circulus
bafis BDC;quare
. - ) [zPrimusrnghm MLN. 2 uab.LK"'“'
Si circulus BDCfueri b Secund.folid.fub MLq inLN 82D+ K “cub.
(Tertius,plpinum fub ML cub.in LN~ LKguquad, -
- Unde in curva ex fectione primi Coni genita.
[ Reétglum fub FH inFL,ad re€tglum fub AF
inFL (1.6.)
Kquant. [ FHad FA (5yp.& inv.) M
he Rat. [ BC qnad.ad retglum BAC(23.6.)] e
[ BCad AC,plusBC ad AB [4.6.]
[ ML ad LF,plus FO,five LN ad FA [23.6.]
v C 2 Re-
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. [ Reétglum fub ML in LN, adreétglum fuk
[ LFinFA. o
Ergo[9. 5. reCtglum fub FL in FH &quabitur reétglo
fub ML in LN, cui, #¢ prius, @quatur quad.LK, & patet
quod E.D. : :

Pra curva ex [eftione [ecandi Coni genita.

[ Solid. fub FH in FLq,,ad folid. fubFAin
) [ FLg.(25.11.) .

[ FHad FA (byp.5* invert.
EKquant. [ BC cub.ad folid. fub BA in ACq(30./i6.6.
heRat. [ . EacJBorell. :

[ BCq.ad ACq.plus BC ad BA (4.6.)

[ MLg.,ad LFqeplus LN,vel FO,ad AF.

[ Solid.fub MLq.in LN, ad folid. fub FA in

_ . Lrq. . -

Ergo (9.5.)folidum fub FHin FLq.xzquabitur folido
fub MLq, in LN,cui [# prizsyequatut cubus LK, & pa-
tet Q.F.D. .
~ Atque heec etiarh demonftratio. locum in altioribus -
etiam.carvis habet, i mmutatis tantummado - iis , quz in .
prop.8.dita funt, .

. Ceeterum & he curvee Parabolarum appellationibus -
defignabuatur ob ealdem fuperius allatas rationes; hoc
unico addito, quod Parabolam, qu® ex: primi coni fe-
tione oritur Primam bujus prop.vocabo , quz verd ex
Jecundi Secundam bajus proposstionis , & deinceps.

Atque hifce duabus. Propofitionibus omnium earum
curvarum.Genefim demonftravi. quas Hluftriflimis, &
Excellentiffimis. DominisD.Dominico Judice Hifpaniarit
Magnati, & D.Johanni Michaeli Cabanilio Equitum
CM.Prefe@oin meo Aditu Yicaveram. Ny

k]
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PROPOSITIO X .
Fig. 10. ' N
Genefis, & Naztura earum Hyperbola-
- rum, in quibus applicatarum qua-
drata,vel cubi, vel quadratoquadra-
ta , &c.exceduntvel plana fubab.

fciflis inter verticem , & applicatas,.

& Parametro , vel folida fub abfcif-
{is, & guad.Parametri, vel plplana
fub abfciffis , & cubo Paramerri,
& itain infinitum. .

SI c-ontis ABC plameper axem , & per diame-
7 #rum BC fecerur, fecerur autem & alters pla-
1o DFE fecante b:ffs-comicams fecundim reciam
liweam DE, guaperpendicularis fit ad diametr
BC , C [(i8ionis diameter 1G preduda, cum
latere AC 1rianguli per atoesn excira comi verti=
cem conveniatin H, @ quidem conus fe8us pri-
mus fit, re&alinea MN ordinatim applicata po-
terit [patium, guod continesur [ub abfeiffa FN,
que feltionis verticem & appliecatam interjacer,
G- Parametro FL, ad quam eawdem babet propor-
tignem reBalinca FH , qua in diretam confli-
o ‘ tui

{
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tuituy diametr o feGionis FG,quam AK guad.li-

nee s que [eGionis diametro FG equidifians 4

coni vertice A ad trianguli bafim BC ducitur , ad

rellangulum bafis partibus BK.KC , que ab ipfa
eadem AK aquidiftantefinnt | contentum ; una

cum alio [patio, quod fub eadem abfiiffa FN , & |

alia rela OX , que eandem babet proportionem
ad OFL, Jive abfciflam FN ,quam Parameter LF ,
ad FH.

- Quid fi conuseadem ratione [e&us [ecundus

Juerit. & quidem bafis cireulus BDC bujus fit na-
ture, ut cubus applicate DG equetar folido [ub
quairato CG in GB,cubus applicate MN equa-
bitur filido fub abfeiffa FN , & quadrato Paras
metri FL,a{ quod Parametri quad.candem babet
rationem quad.HF, atque cubus AK ad folidum

Jub qual KC,in KB, una cum alio  folido fub ea-
dem abfcifJa FN 6 fub dupla FL, & 0X in OX,
ad cujus OX quadratum eandem babet ratio-
nem quadratum abftifie FN , atque quadratum
FH babet ad quadr.Param.FL.

Sidenique conus eadem prorfus ratione fecan-

dus, tertius fuerit ,& quidem civculus BDC bua

jus fit nature s ut quadquadratum DG equetar.

plplana fub cubo CG in GB,quadquad. applicate
. MN zquabitur plplano fub abfiifia FN,® cabo

drefla FL Param. , vel NO , 6 OX , tanquam
una yad quem filicet cubum FL,vecl NO ean-
dembabesrationem cubas HF , atque quadra-

2equad ratum AK ad plplanaw fub cubo CK in-

KB,
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KB;ad cubum verd refia OX eandcm Fabet pro-
portionem cubus abfeifia FN, quam cutus FH,
adcub.Param.F L.

'SCHOLI‘I)M

Eod em medo caterzin mﬁmu m curve hsberi po-
terunt , qu magis , msgifque fe ordine cxcedant , mo-
do alius , atque alius deir.ceps ccrus fecandus propona-

- tur; unica verdin quahbet harvm f( &icrv m demenftra-
tio eft, caque cmnino ct m Apollcnizna convenit, quaré
‘hanc ob caufem eandem huc afferre methedo fupra lau-
dati Afto rini, r.cn piguit.

DEMONSTRATTIO

Per N in pkno tnanguh per exem dncatur RS 2d BC
parallcla, eritque (15.11. ) ) platum i éum per MN, &

RS zdbzfm coni parallelum, ac proinde .( 4. bﬂ]ll{[
circulum cfficiet ejufdem naturz,atque eft bafis circulus;
adeoque.

(Piimus, MNquad. ¢ le&glo fubRNia NS
wirculud BDC faerit | Secvndus,MN cab, (&qnab.Solido fub RN} in NS quad,
\Yesiins, MN ququad, ¢ Plylanofnﬁlx in N5 ctiby

t Ac propterea cenflru&a figura, ut apparet foQum,
' rro carva ex [eblione primi Cowi genita .

§ Re&glumﬁbFN & NH, ad reftglum fisb
FN, & NX (1.6) -
[ NH,2d NX(4.6.) - _ |
.ﬁ:quant. ‘[ FH,adFL (4yp.) '
hz Rat. [ AK quad( , ad n&gulum fnb CRm KB
23.6.
[[ AK, ad KC, ph?s AK 2d KB, (4.6) :
L HN, ad NS, puisEN ad NR ( 2§‘6)
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. Reétglum fub FN jn HNyed reétglum ‘b
‘NR in N§ e

( .
Ergo(7.5.) fibi quanturreftglum fub FN, & NX,
& reftglum (ub NR , & NS, cui ( 22 priss ) mquator
uad.NM.fed reéétglumfub FN, & NX eft.id, quod con.
tinetur fub FN ablciffa,& Param: FI.,una cum plano fub
- eadem abftiffa,& OX, ad quam efidcra habet proportio-
nem abfciffa FN, vel LO, quam FH, ad Param.FL; er-
patet quad:applicate NM mquari p lano fub abfc iffa,
Param: una cum plano fub eadem abfcifla , & reéta

OXO QE.DO
. Procarva ex feétione, Jfocuwgdi Coni geniza,

[ Sofid.fub FN;inNH qiiad:ad folid:fub FN,
L q«x;:li.n I*LX Nq)téad.
' * NH iy quad€4.6.)
R quant. '[:: FH quad:ad FL quad: (lfyp.) ) ' '
hx Rat. ‘[ AK cub:ad folid: fub CK quad:inKB (30.
,E © b6 . Euct:Borell: -
AK quad:ad6CK quad,, plus AKX, ad KB

[ (46) |
.'[ . HN quad: ad NS quad:plus FN ad NR
[ Solid: fub FNin HN quad: , ad folid: fub
) T NS quad; in NR. -
. Ergo (7,4:]-lid: fub FN in. NX: quad:equabitur fo-
Tido fub NS quad: in NR, cui(4z prius) zquatur eubus
 MN applicate;fed folid:fub FN in NX qu a%: eftid,quod
continetur fub FN abfciffa in quad;Param. FL, un cum
folido, quod continetur fab.eadE ablciffa F N,& reétglo
_fub 2NQ,& OX,in OX,ad auius QX qua d:e3d€ habet
“proportiond quad.abftiffie,atque eft quad: FH;ad:quad:
Parametri Fg.ergo patet cubam applicatz NM ®quari
folido fub.ab(tiffa. & Parametri-quad:una cum alio folis
fub cadem abiif, &, QE-D. |
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Procurva ex [eftione tertii Coni gewita. |
T Plplanum fub FN, & HN cub., ad plplanum
[ . fubFN, & NX cub,
. NH'cub.ad NX cub.(4.6.]
- Equant. [ rH cub.ad FL.cub.(4yp.)

he Rat. [ AK ququad.,ad plpfan. fub CK cub.‘in ‘KB..; ‘

| -AK.cub.,ad CK cub., plus AK ad KB.
" HN cub.,ad NS cub.,plus FN ad NR.
-t Flplanum fub HN cub.in FN, ad plplanum
L fub NS cub. in NR. T
Ergo[g-.5.]plplanti fgb.EN,& NX cubo @quatur plpla-
no fub NS cubo in RN, cui (# prizs)zquatur ququadr.

plicate MN; fed plplanum fub FN in NX cubii ®qua-’

tur plplano fub FN abfciffa in-cubii Param.FL,unad cum
reta OX tanquam una linea ® ergo patet ququad. appli-
cate MN =zquari plplano fub abiciffa’in cubum NX,ut
fopra, Q.E.D. ‘ o . »

N . s c HO L FO M

Sed nec ab Apollonio difcedere vifum eft in his cur-
vig nontina imponendo, quare nos etiatm Hyperbolas vo-
cabimug; quadrgtum enim, vel cubys, vel ququad.&e.cu-
jufcumque ex applicatis excedit r‘eé&ltghzfn . vel-folilam,
vel plplahum &c.fit:abikifla; & Pyraméiro el fub. ab-
fciffa, & Parametri quadrato , vel denique {ub abicifla ,
& cubo Param., &itadeinceps. =~ - .- "'

Quoniam zutem numero indefinitz heHyperbolasiit;
ideo , ut fiipraip Parabolis faftum eft,nominibus ordinas
libus eafdem ‘defignabimus,quare’ que’ gritur exftCtiore -

primi:coni HyperbolaPrinsa bujus propuf.nuncupabitur;

que vérd ek ieétione fecundiSecwsda: hxyas propofit :&c.

‘Tllisd etiam hoc loco martendum cenfiti , demonftra-
. D T o
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_tionem,qua pro omnibus his in infinitum curvis'opus ha.
"bemus unicam effe, atq; omnino cum Apolloniana con-
venire; fat enim eft,ubi in Apolloniana habetur quadra-
tum, in fecunda hyperbola ponere cubum , in tertia quae
dratoquadratum, In quarta quadcub., & ita deinceps;
ubi verd'in Apolloniana habetur planum, vel reétglum,
in fecunda reponi debet folidum , in tertia plplanum, in
quarta plfolidum, & ita deinceps ; quz omnia manifefté
apparent ex fupra allatis demonftrationibus.

PROPOSITIO XIL
( Fig. 10.)

Genefis, & Natura omnjum Hyper-
bolarum,’in quibus quadrara, vel
cubi, vel quadratoquadrata,&c. ap-
plicatarum excedunt, vel plana fub
abfciffis , & Parametro, vel folida -
fub abfciffarum quadratis, & Para-
metro, vel planoplana fub afciffa-
rum cubis, & Parametro,&c. & it
deincepsin infinitam,

SI contis plano ABC per axcem , & per diames
trum BC fecetur,fecesur autem © alteropla-
#0 DFE ficante bafim conicam f[ecundium re&i
lineam DE, qu ad bafim BC trianguliper a;c%'
DTS ve

[
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wel ad diametrum fit perpendicnlaris,® [feBionis
diameter FG produ8la cum latere AC trian-
guli per axem extra coni verticem conveniat in

H, re8e linee MN ordinatim applicae quadra-

tum, fi conus primus fit, equabitur plano, quod
continetur fub abfiiffa FN in Parametri FL,ad
quamea FH, que in direSum conflituitur dia-
metro feSEionis , eam proportionem babet , quam
AK quad.linea,que feltionis diametro FG equi-
diftans a conivertice A ad trianpuli bafim BC
ducitur, ad reSglum bafis partibus BK,KC,qu=
ab ipfueadem AK equidiftante » funtycontentum,
und cum alio plano , quod continetur Jubeadem

abfciffa , & alia linea X0, ad quam eam ratio= .

nem babet abfiiffa FN ,quam 1eSa HF gdPa-

rametrum FL.
Quid fi conus feciidus fuerit s & circulus BDC
bujus fit natare, ut cubus applicate DG equetur
Jolido fub quad.BG in GC ycubus applicate MN
“equabitar folido , quod continetur Jub quad. ab-
Séifiein Param., ad quam eam proportionem ha-
betreGaHF, ut j';t(pra, quam cubus AK , ad Jo-
lidum fub quad BK in KC , und cum alio folido
Sfub quad.cjufdem abftifle FN in X0, ad quam
XO cam rationem babet abfvifiaFN,quam FH
ad FL Parametrum. '
8i denique [e8us conus tertius fuerit, ® quidé
circalus BDC bujus fit nature , ut quguad- DG
aquetur piplano fub cubo BG in GC; guquad. ap-
plicate MN equabitar plplaDm [ich cubo abfeif:
: : 2 [
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JeFN in Param.FLad quam eamratiosens bgs

bet FH, atque qa{guad.zﬂ( s ad plplanum fub cy-

b0 BK in KC,undcum alio plplane [ub cwbo ab-
Jeifie in XO., ad quam ita et eadem abfiifia
FN,ur FH id FL Parametrum. o

. SCHOTLI1UM. |
‘Eodem modo; & cetere curve haberi poterunt, quz
magis, magifque {e ordine ¢xcedunt, modd alius, atque
alius deinceps conus fecapd us proponatur . )

DEMONSTRATIO,

~Per Ninplano trianguii per axem ducatur RS ad BG
parallela, eritque (1§. 11.)planum du€um per MN, &
BS adbafim conicam parallelum, ac proinde C4.busus)
circulum efficiet ejufdem natarz,atqueeft bafis circulus:
adeoque : o

.. ’ (Primus, MNquad. ¢ “Redglo fyb BN in XS .
1 circulus BD C fusric . Secundus,MN cub- (&quab.Solido fub BN In W8 qae,
\Testius, MN guquad, ( Plplano. fab RN in N5 b,

Adeoque, conftruéta figura, ut apparet.
- Procurva ex [eltione primi Coni genita.
| Re@glum fub FN | & HN, ad reftglum fub
[ FN, & NX (1.6.) :
© & HNadNX(4.6.) .
Equint: L HF «dFL (byp) |
hx Rat.. [_{ AK quad. ,6a)d re€tglum fubBK, & KC
(23.6. ~
[ AK ad BK,plus AK ad X l29. 1. & 4.6.]
L FN, ad NR, plus HN ad NS [23.6.] '
Retglum f:b FN, & HN , ad retglum fule
UNE,&NS, 0 En

T TN
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Ergo{9.5.) fibi zquantur reftglum fub FN,& NX, &

refiglum fub NR , & NS, cui (#7 prias ) =quatur quad:

NM. Sed reftglum fub FN , & NX eft id , quod contine-
tur fub FN ablciffa, & Param: FL, uni cum plano fub ea-
- dem abfciffa , & OX,ad quam eandem habet proportio-
ném abfcifla FN, vel LO,quam FH, ad Param: FL%Ergd
patet, quad:applicate NM aquari planc fub abfciffa , &
'Param; una cum alio plano fub eaderu abfciffa , & refta

OX.Q.E.D.

 Procurva ex [ettione fecundi Coni genita.

[ Solid:fub FNqsin HN,ad folid: fub FNgq.in_

[ NX(25.11.) ‘

SR AT g '

o a hyp: .
RKqu:he [ AK cub:ad foli{)i: fub BKq.in KC (30. /i5.6,
Rat: Eucl: Borelsy .
[ AKq.ad BKgsplus AK ad KC.(29.1.% 4.6.)
- FNq.2ad RNg: plus HN ad NS.
‘[: “Solid:fub FNq.in HN , ad folid: fub RNg. in
NS. ‘

Ergo (o .5.) fibi zquantur folid: ub FNg.in NX , &
folid: fitb R Ng, in NS, cui [## prizs] ®quatur cub. NM,
Sed folid: fub FNq. in NX,eft folid: fuhabfciffie FNq. in
Param:FL, una cum folido fub ejufdem abfciffz FNq. in
OX, ad quam ita eft abfcifla FN,five 1.O.ut HF ad
parametrum LF.Ergo patet cubum applicatz NM =qua.
ri folido fub abciiTe quadrato in Parametrum , und cum

folido fub ejuldem abfciffe quad: & aliarcéts OX, ut

fupra di&un_t’eﬁ. Q.E.D.

. S cHOLIY M
Su perfluum foret hic alias demonftrationes pro aliis
Qurvis ‘addgre;cum omnes exApojloniana pédeant, facilli-
: - mum- .

Ay
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mumaque {it quaslibet concinnare , nil enim immutandum
elt, qudm verba quadrati in cubum,& plani,vel reétgli in
folidum , ut in modo allata. demonftrationc faétum eft.
Necefle etid eft,ut & has curvas Hyperbolas vocemus,
etenimqlladratum » vel cubus, &c. applicate excedit,vel
planum fub abfciffa,& Param:,vel folid:fub abfciff® quad:
in Parametrum, .
Quoniam autem non unica,fed indefinite Hyperbole
funt , ideo eafdem infuper nominibus erdinalibus defigna-
bimus; quare Apolloniana Prima bujas prop:dicetur,que
verd oritur ex fe€tione fecundi coni, Secx»da hajus prop:

dicetur, & quz ex tertii Tsrtia hujus prop:& ita deinceps

ininfinitum .,
"PROPOS_ITIG X1I
( Fig. 11.)

Genefis , & Natura Oppofitarum Hy-
perbolarum. R

T quecumque fuperficies BAC, AXQ, que sit
S Zd perticgmgl“{m BAQXC per 45%3;,&1;”
diametrum BC alicujus exc bafibus fecentur, fe-
centur avtem 6 altero plano DEFOHK non per,
werticem, fecante bafim v.g.BDC fecundim re-
&am lineam DF  que perpendicularis fit
ad diametrum BC , erit in utraque [uperficie
rum [e8io DEF, OHK, que vocatur Hyperbola,
altera propofiio., alteraverd propofir1. Et dua«
rum Hyperbolarum diameter MEHN eadem

erit, Parametri verd EP y HR inter fé equales,

erunt

T AT —— e ———, |
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erunt,fi [e&iones Prime Hyperbola fuerint.ffve-
ro fecunde . & quidem H%rbala DEF /z:t
Secunda propof-1o. Parameter P ad Parametri
HR ita erit,ut HE ad EP; fiautem fe8iones ge-
nite Tertie Hyperbole fuerint & quidem Hyper-

20la DEF Tertia Propofiio. Parameter EP ad -

arametrum HR eandesm babebitrationem , ac,
quadratum HE ad quad. EP; O ita eodem modo .

MNota I.Planum ABC fecans bafim BDC per ‘diametrii
BC fecare etiam balim XKQ_fecundum retam lineam
XQ, qu= erit diameter circuli XKQ cujufcumque gene-
gis fuerit. .

Nota 11.Si folidum fub quad:BM in MC zquetur cubo
applicat® DM; in circulo X K Q folidum fubquad:QN in
NX ®quabitur cubo applicate NK., quz omnia ex props
X.buias patent. .

His premifsis, Quodd utriufque fectionis diameter fit

.eadem,1d quidem ex hyp: patet. ‘ _

dd verd cum feétio DEF eft Hyperbola prop.1c;al-
tera OHK fit Hyperbola prop:1 1:in hunc modii demon-
ftrari poteft.

Per A ducatur ALY parallela fe&\ionﬁ\diametro MN,

fitque HyperbolaDEF fecunda prop: 10. cujus Parameter
EP. Similia[ zg. 1.& 4.6,] €runt triangula ALC, AYX,
item ALB,AYQ.quare
. [ HE quadrad EP quad: [4yp, & labgjusT.
[ AL cub: ad{olid: fub CL quad: in Bi. [30
f lib.6.Eyclid.Borel.] .
Eq.he [ AL quad:ad LC quad:,plus AL ad LB[4.6.]
Rat. - L AY quadrad YX quads, plus AY ad YQ.
E AY cub: ad olids ub YX. quad: in YQ (14
' “jus.
| [ EHadHR Param.
Unde patet fectionem OHK Hyperbolam fecundam
prop.1s.¢fii,quod demonfirare opus erat,
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. Quod fi Hyperbola DEF fecunda fuerit propof.tr.
OHK erit fecunda propofi1o. nec diffimilis eft demon-
firatio. '
Qudd autem Parametri zquales inter {e fint,{i Hyper-
bolz primz fuerint,demonftravit Apollonius, Quod ve-
1d,fi Hyperbole fecundx fuerint, ut fupra diétum eft,
Parameter EP, ad Param, HR eandem rattonem habeat,
acHE ad EP, id manifeft¢ déducitur ex modo allata de-
monftratione; ab ea enim colligitur, ita effe HE quadratii
ad EP quadratum, ut HE ad HR Param: unde continué
proportionales erunt HE, PE, HR ; quare erit PE Pa-
" rameter ad HR Param, ut HE ad EP. QQ.E.D.
Si Hyperbola DEF tertia fuerit prop. ro.demonftrabi-
. turita efle cubum HE ad cubum EP,ut EH ad HR,unde
apparet itd effc PE Param.ad RH Param. ut HE quad..

ad EP, &c. ‘
. SCHOLIUM.

© He autem curvee Oppofite Hyperbalé Apolloniano
more vocari poffunt. .+ IR .
"PROPOSTTIO XiL
¢ Fig. 12.2) |
AT zoms quicumaque ' ABC plarks phr ascem,
S @ per diametrum BC [cetur:, [ecétur au-
tem & pltero plane LEF conveniente cum
wtroque latere trianguli per axem & guod non fit.
paralielym plano bafic. Planuin antem - ip quo ¢ft
‘coni balis BC comveniat cum planofecante [ecun-
. dum reSamlineam ¥Q. que fit perpe;gdicul:gjz;
um vecam 14 2, et el

/
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ad diametram BC adpartes G prodafii, fiopus
werit: fe8i0 LME primus circalus evit  fi cons
ABC fuerit primus  atque fi continué proportio-
nales fuerint BG,GA,GC : intellige autem re-
8am AG eficin plahio triangoili pér askcem, necns
paralleli LF diametro fe&ionis prodnfii ad F-.
 Quid[iconus ABC fecundu;fuerit,ita ut foli-
dum [4b'quad.CV in VB equetur cubo applica.
te DV, atque eodem modo inflituatur fe&io , om-
nibufque ut fupra pofitis BG-ad GA fit , ut qua-
dratum G A ad GC quadratum, feéti0 LME fe.
cunduscirculuseris, - - -

. Sidenique conug eadémy gtione forandus ter-
tius fuerityita ut plplanim fub caboClV .in VB
equetur quadquairatispplicaie V. E,gq;im fie
BG adGA,ut GA cubus ad CG cubit,fefli0 LME
sertiys circulus erity © ita eodem modo in coeteris
e L
- Summpto quolibet punfto M in curva LME applice-
#ir MN, & per N ducatur RNS parallela ‘diametro BC;
tunrper reftas RS; MN ducitar planiim RMS, quod pa-
rallelumeerit [15-11.]bafi conicz; ac prapterea(4.hzjus)
circulum efficiet ¥ cujus ‘Hiamcter'RS, applicata verd
(1o.11.) reéta MN; adeoque S
ﬁdtc'nh: I‘Cflirf,?t‘ilcz?d'ﬁ. N :‘::‘ N "('Eqi:!;.' 'sl:'l;“d.’;qf{?:‘: uli: mqna‘l.’

‘ { Tenias, I_IN ququad. ¢ tll.lan_o fabRN ia N§ cub,
eoque fi conus primus fuerie

4‘{ ? [/l;G ad (€A (.4.6{)

[ BFadFL (4.6,
[ RN ad NL[#2 prius)
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EQuant. [ BG ad GA (49p.) '
"hz Rat. & GAad CG (4.6.)
» [ EFadFC (46, |
[ ENadNS.

Ergo(11.¢.)ita EN ad NS, utRN ad NL,quare - r6,6
re€tglum fub EN inNL zquatur retglo fub RN in NS,
cui zquatur quad.NM. Ergo reftglum fub EN in NL,
“2q uatur quadrato applﬁcat:e NM; ac propte rep fcé‘uo

. crrculus erit. QE.D. -

i Conis Jecundns f:m:t.

[ BGad GA (4-6.1

. T ﬁlgadFIi[MJ
ad NL [#¢ prius

'}lfg“‘{:‘t‘- . BG 2d GA {b ; ) 1
‘ * ¢ GAq. ad(‘Gq(4é)'zzG) o

‘ , EFq.2dFCq.(4.6.) : -
Nq.ad N¥q, ' s
Ergo(11. 5.)xta eft RN ad NL;ut EN q.2d NS Q
folid.fub EN q.in NL ®=quabitur fohdo?t b RN}
cui (¢ prius) ®quatur cubus applicate NM;ergo patet.
fetionem LME circulum fecu um emﬁetc.Q E.D.

SCHOLI?M.

Iadem !demonﬁratmne in altioribus opus et
Hujurmodl autem fc&xonﬂs ,S%m»ggma vocentur ),

-~

-

2ROy

B
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"PROPOSITIO XIV.
(Fig. 12.) |

Lifdems autem pofitis, ficirculus BDC bujus fit
nature, ut cubusDV equetur folido {ub quadra-
to BV inV'C, vel qugnadratud DV zquerur.
piplano fub cubo BV in V' C, &c. felfio LME ciy-

‘culuserit, O quidem primus , fi exifiente cono
‘ABC primo, itafit BG ad GA,ur GA2d GC.

Vel circulus fecundus erit, fi exifliente coso
ABC fecundo, itafuerit BG quadratum ad G4
quadratum, ut GA ad CG. : v

- Veldenique tersius circulus erit , fi ecciflente
tertio como ABC,ita fuerit BG cubus 4d GA cu-
bum , ut BAadGC, G ita esdem modoinin.

Jinitum. - S
, Omnibus enim, ut fupra in propofit.z 3.conftruis.,

(Primu-, MN gquad, ( b ReBglo fub RN ;n NS

icisculus BDChaeir Secwndus  MNevb. Solido fub AN in NS qqtd,
\Tertins, MN ququad, Piplane fabRN in N5 cub,

BGadGA(46) ., .  _
;o [BF'adFL(4_.6.) LTt L e
Equ. h= [ RN ad NL (# prius) -
hzRat. : BGadGA (hyp) - - -

o L GAuGows) .

EFadFC(g6) , . .
~& . [ EN@dNS'. = %y w5
- Ergoita EN ad NS,ut RN ad NL,ac propteren(16.6.)
- planum fub EN inNL aaqnabiug plano fub NS, & RN,

: 2

-

cui

\



36 Bartholomas [ ntieré | T
cui [#¢ prius] ®quatur quadratum MN ; erga planum fub
EN in NL =quabitur quadrato MN; unde feétio LME
eft circulus Q.E.D, '
87 cowas [ecundus fuerit.
. [ BG quad:ad GAg.[4.& 22.6¢]
BF quad:ad FL quad:[4.6]
o % RN quad:ad NL quad: [« prias}
Equ.he F ‘

F BG quadiad GA quad: (4yp:]
. Rat. L GAadCGIz.6] ~
L EFadFcia6.].
- [ ENadNS - .

~ _ Ergo RN giiadratum qd%mdratﬁm NL,ut EN ¢d NS,
- Ergo folidum fub quadrato NI, in EN' ®quabitur folido
v fubquadtato RN in NS, cui [a¢ prius] wquatur cubes

NM. Ergo folidum fub. quadrato NL ip NE zquabitur
. ¢ubo NM, ac propterea ftétio LME fecundus cigculus
erit. QED. . e

S CTH DL "”‘”“M{f\
Hujufmodt etiam fu€liones Swbcontrarie vocentur's
~ PROPOSITIO XV,
¢ Fig.13.)

Genefis, & Naturacarum EIiipﬁum_;
in quibus applicatarum quadrata,
vel cubi, vel qn{c{xja;gg?uagrpta, &ec.

- deficidr vel i planis fub. abfciffis ,
. inParimenrtl, vel folidis fub abfciffis
o : _ in
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in Parametri quadratum, vel & pla<
noplanis fub abfciffis in Parametri
cuEum,&: ita eodcm ordxne in mﬁ -

nlm - . [

S_I __c,mm plana ABC per axem ,. & diametrum
C [fecetur; fecetur autem & altero plano
FMH conveniente cum utroquelatere trianguli
per. axem, atque [¢cante planum bafis conj fecun-
qumreSam lineam G, que perpesdiculariyfit

" ad diametrum ciremli BDC , produ&am, fiopus
Juerit, adpartes K, nec fubcwtrarzé ponatur,

- velelinee MM ordinatim applicate quadrath,
aquabitur plano fiub abfiiffaFN , & Parametro
FL,adquam eandem rationem baéet diameter

- FH, atgue quadyatum AK re8e parallele dia-

“metro E?H adplanum [ub BK , & CK , minys

_plam ﬁz& tadem 2}/ ifia F N vel OX ,:G’ refla

5:{4:}: L eandem babet proportionewm
zgfa iffs OX, vel FN, qa(m d;apmpr FH ad
aramesyum L.

Quod fi conys feciidus ﬁurzt & circulus BDC
bujusnatsre', ut filidum fib quadrato CG in
GBequetur cu,bo 4pplzcat¢ DG ciubss ?phm-
te NM equabitur fo :do ‘{icﬁ abjt‘-':ﬁ}t
quadratore@ e NO, vel EX deficientiy aPara.
vicsro ElijreBa LX ad.quam LX ita eft abfiifc
saFN, atguédmmrer FH ad Paramtru .SE L.

; ]

el

1y

L N
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Si denique conus tertius Sfuerit, 6 circulus
BDC bujus nature, at plplanum fub cboCG in
.GB zquetur ququadrato applicate DG ; guqua-
" -2um applicate NN czquabitur hm lano fub
_abfiifJa, & cubo reie NO,vel F. cientis @
“Parametro FLrefta LX, ad qaamLX ita ¢ft ab-
/ﬁgﬂasF N jatque dmmeter"F H ad Parawetru FL

SC.HOLI‘UM.

. F_ad" Iratione ex quarti, quinti, & fexti mnx,&c.lk&p-
mbus ceeter® ininfinitum gurve magls compoﬁ te habe-
"4 peffunt . Demonftratio autem unica in omnibus ¢ft,
. atque omnino cum Apolloniana convenit ; unde facilli-

. snum erit cuxhbet propoﬁtz qurve accomodare. K

DE MONST&RA?'IO

Per Nducatur re€ta RNS ad BG parallela: Ergo((s5.

11.] planum per RS, NM, parallelum erit bafi coni , at-

" que conum fecando (4.bmm) circulum efficiet, ejufdem
qmd em natum, atque eft bafis circulus: adeoqne

(Pmnu. MNquade(', Re&glq fub RN in NS
ﬁmclla; BDC luik(SecundnerNcub. (Aequ.SolidifibRN inNS qaas
& Tcmu: NNqnqnd ( -~ BiplanifubRN inNS cnby

Lreo pro curgs cxpr i Coni [ettioneorsa.

) I Reétglum fab Hl\I inFN, ad reftglum fub
- FN, & NO (1.6.) |
Equhe [ NHaNO (165 o
Ba” f ?liadl,}flbg&)}gl nfitb KCin KBY( 6

o quad:ad reSglu in zg
AK ad K, plus KA ad KB.. . Gl
HGad CG,plus FG adGB(4.6.)
HNgd N$,plus FNadNR (23.6) .
” Ne3
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" [ Redlglum fubHN in FN ad refiglum fib
NSinNR
Ergo (9.5.)ret glum fub FN, & NQ quatur reftgla
fub NSin NR , cui (#¢ prius ) ®quatur quadratum NM.
“Etgo reétglum fubFN, & NO, vel FX :ec]:uatur quadra-
to NM. Sed re&glum {ub FN, & NO,vel FX eft id,quod
eontinetur {ub abfcifla FV, & refta FX, deficiente 3 Pa-
rametro FL reéta XL,ad quam.eandem hxb;tﬁtoﬂortio-
nem abfciffa FN, vel OX, quam diameter ad Pagas
owtrum FL2 ergo patet Q.E.D,

Procurva ex feftione fecundi Coni orta;

[ Solidum fub FN', &quad: NH ad folid: fulf
: [ EN, & quad:NO.. o

2Ny 'HN quad: ad NO quad: (4.&°23.6,) .

Bquhe L HF quad: adFL ?uad: (byp.)

u

‘Rat.. [ Akcub:ad folid:fub Ck quad:in kKB (30./728.
4 : . 6.Eucl.Bor.)
‘z . AK quad: ad Cx quad: plus AXad kB (¢§
L# & 32.6.) ,

HG quad:ad CG quad:plus FG ad GB (4.(%)
[ HN quad:ad NS quad: plus FNadNR

[ Solid: fub HN quad:in FN ad folid: fub NS
. T quadin NR. - ‘ ‘

. Ergo(9.s,) fbi =quantur folidum fub NO quad: &
"FN, &'folidum fub NS quadratum in NR , cui (## priug)
sequatur cubus applicate NM.Ergo folidum fub quadrato
NO, vel FX zquatur cubo zpplicate NM. Sed folidum
fub FX quadratgin FN eft id,quod continetur fub abfcif-
fa FN, & quadrato 1c&a FX deficientis 2 Parametro
PL re®ta XL, ad quam I X'ita ¢ft quadratum zbfcigg
ut dizmeter FM ad Parametrum FL. Ergo patet, quod

o
;. J R S 04
o e e et } . ge: .
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Frocarva exfettione tertii Coniorta.

s [ PiplanomTub EN, & cubo'NH ad plplanum
Equant. [ fubFN,&cwboNO .
:h:e Rat.” { Cub: NHadcubiNOQ' .

{ Cub:HF ad cub;FL [Ayp.) .

. [ Quguad:AX ad plplanyum fub cub:CK in XB

"[ AK tub:ad cub: GK,.plus AK ad KB [ 4.6
[ HG cub: 4d CG cub. plusFG ad GB [4.6.
" [ HN cub.ad NS cub: plus FN ad NR |
T Plpla:fub HN cub: it FN ad plpla: fub NS
’ y . [ . :'Cubi'in;NR,.i‘,.".;; Vo
¢ "Ergo[ 9.3.]fibi ®quantyir p‘1pl_3£um’ fub E}N‘, & cubo
"NO, & planum fub cebo NS it NR, cuifgs frius] =qua-
tur quadratum applicate NM. Ergd sequanthr plplanom
fub cubo NO,vel FX , & ququadratum apflicatz NM.
 Sed plplatium fub FN,& cubo EX eft id quoq continetur
fub abfciffa FN , & cubo reGte FX dcﬁq'g;nti‘s 3 Parame-
ttro FLrefta XLudquam LX’ gafideth habgt rationem
abfcifla FN, vel OX,quam didmetér FH.ad Parametrum,

_Ergo manifelt? appatet, quéd D.fufceperam.!
SCHOLIY M,

" Curvas modo deferiptas El.l‘izfeq vocare ®quuin eft,
-quandoquidem eodém nomine ,pollonius u{us eft, cum.
2uddrat’a , vel cubi, vel ququadrata, &c. applicatarum de-
ficiant 3 planis, vel folidis , vel plplanis, quibus compa-
rantur, o . SRTUTPRS TR
" Quoniam autem non una,- fed, numero pdqﬁx_m,e he
cutve funt, ideo eafdem ordinalibus nominibus defigna-
¥e nécéflim puto . Quare qua oritur ex feftione primi.
coni Prima Elfipfis nuncupabitur , numerumque hujus
propofitionis addemus . Qui verd ex fecundi. feétio.

y Oy e . e
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&ione oritur Seczndu hujus propofitionis Elipfis;& qus
ex tertii Tertiz, & ita deinceps eodem ordine, ,
.Atque hoc etiam loco animdvertere licet, demonftra-
tionem, qua ufus Kim,omnino cunrApolloniana conveni-
re,ubi enim inilla habetur quadratum, in hac habetur cu-
bus, aut qiadratoquadratum, &c. ub: verdin Apollonis

na habetur reftglum in hac habetur,vel folidum,vel plpla- '

num,&c.
~ . PROPOSITIO XVL
(Figoi3.) - |
Genefis,& Natura e:rum Ellipfium , in
- quibus quadrata, vel cubi, vel qua-
‘draroquadrata , &c. applicatarum

* deficiunt vel 4 planis fub abfciffis in
‘Parametrum, vel a folidis fub ab-

- fciffarum quadratisin Parametrum,
- veld planoplanis fub abfciffarum cu-
. bisin Parametrum, &c. |

)

.. 8i conus ABC plano ABC per axcems , & per
diametrum BC fecetur , fecetur autem @ altero

 plane FMH conveniente cum utroque latere
trianguli, atque fecante planuvs bafis coni fecit..
dumreSamlineam GP, que perpendicularis fi:

ad diamettum BC produdam,, fiopas fuerit, ad

partes K, nec fubcontrarié powatur jrelie dinea’

NMordinatin applicate quadratum, fi conus

pri-
4

V4
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primus fuerit, equabitar plano fub abfeifia ,in .

Parametro FL, ad quam eandem babet rationem

)

diameter FH quam quadrvatam AK refe para--

lele diametro [e&tionis FG,ad planam fub CK in

KB, minns plano fub eadem abftifiain reSam

XL, ad quem ita eff eadem abfiif3a,ut digmeter

FH ad Parametram FL.

Quid ficonus [ecundus fuerit, atque circulus
BDC bujus nature,ut filidum fub quadratoGB
in GC equetur cubo applicate DG , re e appli-
care NM cubas equabitar folido fub abfiifie
FN guadratoin Parametram FL,ad quam ean-
dem rationem babet diameter FH , quam cabus
AK ad folidam fub quadrato KBinCK ', minus

Jolido fub quadrate sbfiifie FN in XL, ad qui
XL itaeft eatem obfcifsa FN ,ut diameter. ad
Parawmetram. = . - St -

Si denique comus eadem ratione fecandus tera.

tius fuerit, & circalus BDC bujus nature , ut
piplanum (ub BG eubo in€G equetur guquadra-
to applicate G Dyquadratognadratum applioate
NM equabitur pliplane fub abfcifie FN cubein
Parametrum FL,ad quam eandem babet ratios
nem diameter FH,quam guquadrati AK ad plas:
noplanym Jub cubo BK in.CK>mines plplano fub.
ejufdem FN cuboin X , ad quam XL itaeft.
abfiifia FN ,-ut diameter FH ad Paramea
wwm FE, " TS
¥ " B :

B

SCHO.



edpoll. Promat.~ 43
S C H o0 L 1Y M

* Eodem prorfirs modo in altioribus curvis operandum.,
ita ut facillimum cuique fit,quamlibet. hujus geheris cur-
vam invenire. - o -

DEMONSTRATTI O
Per N ducaturreéta RNS parallela diametro BC : ergo
planum duétum per RS,NM parallelum erit plago bafis
coni, ac propterea fe€tio RMS circulus eritf 4.5¢jxsJejuf-
dem quidem naturz, atque cft bafis circulus: adeoque,
B et Unde. . ;
(Primus, MNquad.{ ~ReZglo fubRNin NS
Si ¢irculus BDC fueric(Sécundus,M Ncub. . (Aequ.Solid,fubRN inNS qua,
o Testius  MNgnquad,( . PlplannbRN.inNS cub.
. Procurvaex[ettione primi coni genita.
.. [ Reftglum{ubFN in NH.ad re&glim fib '
- L . FNinNO(16.) - - L
- . [ NHadNO(4.86.) ST
Equ: he [ HF adFL (psy S
Rat, L AK quad:ad reétglam fub KB inKC[23.6.]"
© [ AKadKB,plus AK-ad KC [4.6.]
[ FGadGB, plus HGad GC[4.6.]
[ FNad NR, plys NH adN§{23.6.7
[ Reétglum fub FN in NH ad retglum fub
<o L NRinNSe 5T L
Ergo [9.5.]fibi zquantur reftghiorfub FN, &NO, &
reftglum fub RN, & NS, cui [ut.prius]equatoe quadra-
tum applicatz NM.Ergo fibi =quantur.cetglam fub FN,
& NO, & -gnadratum, NM.Scd: feGangulum fubFV;
& NO'eft reétglum; fub abfciffa FN, & iParametro FL,
minus reftglo fub eademabftiffa ENyvel OX, & tetaLX
ad quam ita eft abfciffa QX,nt diameter FH ad Parame-
trum FL.Ergo patet, Q.E.D. F o p
' . F e i Pro
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Pro carva ex feffione fecundi Coni gexita,
[ Solid: fub FN quadiin NH ad folid: fub FN
[ quadiin NO
NHadNO (32.11.) -~ ) _
Xquant, [ HF ad FL (4yp.)
hz Rat. [ AK cub: ad {0lid: fub KB quad: in KC (38,
C /i6.6.Encl.Bor.) - coL
[ AX quad:ad KBquad:,plus AK ad KC(4.6.) -
{ FG quad:ad GB quad:plus HG ad CG (4.6.)
{ FN quad ad NR quad:plus HNadNS = -,
( Solid: fub FN quad:in HN ad folid: tiub N
L . quadinNS
Ergo (9.5.) fibi zquantur folidum fub FN quadrato in
NO, & folidum fubquadrito.NR in NS, cui ¢ #¢ prias)
&quatur Cubus applicate NM . Ergo fibi ®quantur
cybus. applicate NM, & folidum fub quadrato FN,
& NO . Sed folidum fub quadrato FN in NO ®qua-
tur folido fub quadrato abfciffe EN in Parametrum, mi- -
nus folido fub ejufdem abfciffe FN quadratoin XL, ad
uam ita eft abiCifa FN. vel OX , ut diameter FH ad
?’arametrum FL.Ergo patet QE.D. _

Pro curva ex feftione tertii coni penita,

[ Plplanii fub FN cubsin NH ad plplanum fub
S cuboFNinNO~ ‘ o
' . £ NHadNO(46,)
Kquant, [ HF ad FL (hyp( : -
h® Rat.[ AK ququad:a plplan fibKB cubin K C,
.. [-AKcub.ad kB cub; plus AX ad KC -

v L FG cub.ad GB cob.,plus HG 2d GC o

- ['FN cub.ad RN cub:plus HN'ad NS .

L Plplanum fab FN cub.in HN'ad plplanum

- fubRN cub:in NS

A Er.
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Ergo(9.5.) fibi =quantur plplanum fub cuboFN i«
NO & pl?)lanum fub RN cubo in NS,cui (#2 prius)equa
tur ququadratum applicate NM .Ergo fibi 2quantur qu. -
quaglatumapplicataa NM, & }glplanum fub cubo FN ir -
NO . Sed plplanum fub cubo FN in NO, vel FXeft i -
quod continetur fub cubo abfciffe FN inParametrum FL. -
minus plplano fub cubo FN, vel OX in XL, ad quam XL
ita eft abiciffa FN,vel OX,ut diameter FHad Parametrum

FL.Ergo patet Q.F,D.. |
« ‘SCHOLIYM

Hz autem cirve Ellipfesvocentur,nam & in his qua<
drata, vel cubi, vel ququadrata applicatarum , &c, defi-
ciunt, 3 planis, velfolidis, vel planoeplanis, &c. quibus
comparantur,. - i o .

Quoniam verd & he E/lipfes mdefinitz fudt,ideo nu--"
meris ordinalibus eafdem defignabimus.Quar¢ Apollonia- -
na, vel qu oritur ex feftione peimi coni, Prima bujas
- Prop. vocabitur, que verd oriturex feétione fecundi co-
ni fecanda bujas prop., & qu ex tertii Tertia , & itain
infinitum ¢odem ordine.- . -

Notandum hoc loco etiam eft , altatam pro his curvis
demonftrationem unicam effe, atque omnino cum Apol:-
loniana convenire paucistantummodo immutatis , ut fire- -
pra dictum eft. - : :

PROPOSITIO XVIi.

(Fig'o I 40’-

I Parabola prima prop.8. guadrata applic
torum EC, FD funt inter fe,ut AE, AF abfcifla
ab spfis. 17 fecunda vero ejufdem propofc Parabols

cnbi
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cubi applicatarum EC, FD, funt inter ¢, uted-
dem abfiifle AE, AF . In tertia autem cjufdem.:
propofitionis Parabolagnquadrata applicatarum-
EC,FD funt inter [¢,ut eadem abfeifse AE,4F,
& ita inihfinitum in altioribus.

Pro Prima Parabola, Pat'amé?ro AG. y
[ EC quad: ad FD quad; ( prop. 8. buiss & .

{ 7.5
Equant; ‘[ .Reftglum fub AE, & AG ad Re&tglum fub
hz Rat. [ AF, AG(1.6.)
[ AEad AF,Q.E.D.

.Profecunda Parabola, Parametro AG.
[ "EC cubus ad FD cubum(8.42j #1,8%7.5.)
Equant. [ Solid.fub AG quad. in AE, adfolid: fib AG
.he Rat. [ quad:in AF{32.101,] : .
. . [ AE ad AF.QE.DQ"

- Pro tertia Parabola,Parametro AG. o
[ EC ququad:ad FD ququad: ( 8. bajus &

C 7:5:) ‘
Aquant.he{ Plplanum fub AG tub.in ‘AEad plpla: fub
Rat.  C. AGoubin AF: o
- { AE ad AF.Q.E.D. )
PROPOSITIO XVIIL
( Figa14)
In prima Parabola prpfagg guadraia applicas

 sarum EC, FD [unt inter [z , ut ad ipfis 45_/2'1_‘[3‘4& '
AE, AF-In frcunda Parabola cjufiem g prop®l:}
. b
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applicatarum EC; FD cubi funt inter [¢, ut ab="
Jeiflarum AE, AF quadrata. Intertia denique
Parabola ejufdem propofitionis ita funt inter [e
applicatarum ququadrata , ut abfecifsarum AE;
AF cubi,  ita eodem ordine in infinitum .

Proprima Parabola,cujus Parameter AG
[ ECquad:ad FD quad.(7.5.& 9.hajus :
[ Reétglum fub GA, AE ad reftglum fub GA;
Kqu. ha[ AF(1.6.) ‘ :
Rat. [ AEad AF. QE.D.

Frofecsnda Parabola,cujus Parameter AG
+  f E€cubsadF Dcu‘):(7.5'.(9' 9.hujus)
[ Solid fub GA.in AE quad: ad folid: fub GA
Equ, he [ 7 - inquad: AF[31.11.]
Rat. . [ AE quadiad AF quad:Q.E.D:

Protertia parabola , cuins Parameter £ G
" - { ECququad:ad FD ququad:(7.5.&* .A%/us)
(- Plplan:fub GA in AE cub: ad plplanum fub.
Aqu.he [ GA in AF cub. '
Rat. - [ AEcub:ad AF cub:Q.E.D»

"PROPOSITIO XIX.

o ~ (Figay) ' ,

I7 primis Hyperbolis propofit.10.,6 primis EI
lipfibus propofvs. quadrata applicatarum DE-
FG, ita funt adve8gla contenta fub lineis EB,
EAd;6 GB,GA, ut Parameter AC addiametr,
AB. In Hyperbola autem iutellige, AB efie relln
anter oppyfitas byperbolas interceptam . Quadr d.

. : 14
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taverd earundem applicatarum inter [¢ funt,'ur
predilareGangula inter fe.
- In fecundis vero Hyperbolis, atque Ellipfibus -
- earundem propofitionum, cubi applicatarum DE,
FG ad filida fub AE,6 quadrato EB,ac fub AG
in quadratum GB , ut AC Paramerri quadrati
ad quadratam AB, cubi verdinter (¢ , ut predi-
&afolida. ~
Antertiisdenique byperbolis , atque ellipfibus .
earundem prop: ,ita applicatarum DE | FG qu-
‘quadrata ad plplana fub AE ;6 cubo EB. & [ub
-~ AGincubum GB,ut cubus Parametri AC ad
~ctubum AB: guquadrata verd predifa , ut ipfa
pplana,@ itain infinitam. - -~
Producantur DE , G donec occurant BC produ&te
in punétis H,K;quare in prima hyperbola, & Ellipfi. ,—.
[ DE quad:adreétglum AE , EB ( 10.ve/ 13,

. C - bujus® 7.5.) )
Eqhz [ Retglumfub AE,EH ad reftglum fub AE, -
Rat. C EB(1.6.) ‘

[ EHad EB (4.6.)
[ AG Parameter ad AB,& patet primum, .,
[ GK ad GB (1.6.)
L Reftglum fubGKin"GA ad re€tglum fub
[ GAinGB(7.5.% prop.1o.vel 15.hjus
[ FG quad:adreétglum fub GA, GB
- Atque(alterzando)DE quadratum ad FG quadratum,u;
reétglum {ub AE , !EB ad reftglum fub AG, GB.Q.E.
fecundo loco D. . -
nfecunda hyperbola,&y Ellipf.
[ DE cub: ad folid. fub AB, in BE quad.(7.§.."
L &' 10. vel 1§.bujus) -
Equ. he [ Solid.fub AE, in £Hquad. ad folid: fub A4,
Rat, [~ " in&Bquad. EH

-
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-t [EH qmd ad EB quad: .

{ AC quad: ad AB quad: (L pumo loco D..
Equ: he[ GK quad:ad GB quad:

- Rat, [ Solid: fub GK quad: in AG ad folid: fub GB
- C - quadiin AG(10.09 1§ bujus &' 7. 5-
[ Cub:FG ad folid: fub AG in GB quad: -

Atque[altemaudoJDE cub: ad FG cubum, yt folidum
fub AE inEB quadratum ad fohdum fub AG in GB qlu~
dratum.Q.E.ultimo loco D.

1 Tertia byperbola , & Ellx;f
r DE ququad.ad plpla:fub AE in EB cub: ( 75
L & 10, vel 15,hzjus. -
}Equant. [ Solid. fub AE in EH cub: ad plpl fub AKin
hz Rat. [ EB cub. .
, © [ EH cub.ad EB cub.
{ ACcub.ad AB cub. QE.pnmo loco D.
L GK cub.ad GB cub. -

e [ Pipla:fub AG in GK cub. ad plplan. fub AG:
L inGB cub. (7.5.8 10, ve/ 1§ bujas]’

[ FG ququad.ad plplan.fub AG in GB cub.
Atque[altemattda]DE quguadratu adFG ququadra<
tum,ut plplanum fub AE in E cub, ad plplanum fub AG
in GB cub, QE "uitimo loco Dy -

,:,,'..-.“Rxloposx-r;wafx’,;
PA (th If. )

primis. %peréoh: prop.x 1,8 frmn.r Ellzp

| J;‘bm' roﬁoj’rs m,quudmta applicatariz DE,
FG zm unt ad rg Bangiila fub 19% 1
AGE  ut Parameter AC ad e85 AB,qme ops

_po/‘m: ﬁ&:ozm' wmpcet, ) egmtdem applicas

28

——

2 BB, & fily
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sarum quadrata funt inter j& s %t pradia re:
Gangula.

" Infecundis vere Hyperdolis, & Ellipfbus ea-
rundewm propof.cubi applicatarumDE,FG ad fili-
da fub guadrato AE in EB 6 fub.quadrato AG
in GB, yt AC,a4 AB, & cuh applzmtarum ﬁmt
inter [o,ut predifia Solida. -

In sertiis denique Hyperdolis, € Ell:jgﬁémtu
Junt applicataram guquedroza ad plplana [ub
subo AE in EB, 6 futb cubo AG in GB,ut AC' ad
AB, G it codem wiods in infinitum.

) s; nyperbola » vel Ellipfis prima ﬁ;em,patet ex mtecé-

dentlo
In fecunda H )perbola, & Elbpﬁ
.DE cpb.ad folid.fub quad. AE in EB (7.5. &
“11el 16.4ujas)

mﬁam. [ Selidfub AE quad mEH ad folid. fub AE

E i %a dinEB ...
[ AC ad AB Qg.pumo locoD.

* [ GK ad GR,
' [ Solrdfub 6K in quadoGA ad folid. fub GB
in quad.GA (7. 56’11 wlx6.b js)
Gub FG af fpligd. fu?ﬂ
Atque[altemamf o] Ecu usad cu umFG,ut folidum

fub quadrato AE in olidum {ub uadrato AG in
;GB QEoultxmo loc %MH m{b q

L 15'1'3 3‘:}’\4 mw ’&fqb‘?ﬁ Ani(xﬁh_

m c mgup gbmmbdhtﬁadpxptau.mbm
“ARiInFB
bpkat.. gmaans(m) \; . ;«c »
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[ AC ad AB, & patet Q.E primo loco D.

[ GKadGB.. ]
[ Plapla.fub Gk in cub.GA ad Plplan. fub GB
[ incub.GA(7.5.¢° 11.%¢l 16.b4jus.),
[ FGcub. ad folid:fub GB in cub.GA,
. Atquefeltermando] ut ququadratum DE ad quguadra.
tem FG,ita plplanum fubcubo AE in EB ad plpla aum
fub cubo AG in GB Q_E.ultimo loco D,

L EMM A Figi

ReSalinea AC inlefinitaaipartes V" bifarid

- dividatur in D,atque infra Djad partes V fuma-
rur quodlibet pun$um , B, dico quadratum AB
majorem babererationem ad relangulum ADB,
quam guadratum AG ad refiglum ADC,

Quod fi AC ita in D foll s fuerit , ut AD dupls

Jit DCycubus ABadfolidaf ub quadraszo AD in
DB in majori ratione erit , quam cubus AC ad
Jolidum fub quadrato AD in DC,

Quodd enim quadratum AB maiorem .rationem - habeat
ad reétglum ADB; quid quadratum AC,&¢. ita patet. Di-
vidatur AB bifariam in il; ergo retglun AER majus erig
reétglo ADB;ac propterea in majori ratione erit quadra-
tum AB ad reéiglum ADB, quiin ad retglum AEB. Sed
(4.2.) ut quadratum AB ad reétglum AEB, ita quadratum
AC ad retghim ARC. Eggo quadratum AB atv §glum
ADB inmajori ratigne erit , quam-guadratum Agad
'n&glxtm:AUC.%_‘E. IR

. Qudd verd cubud AB ad folidum §b quadtato AD. jn
DC,&c. majorem rﬁ:io,ﬁs habeat, ita papet.Fiat ut AC:ad

ADjita AB aJAE erya(exdobbriga deMaximis & Mivi-
mis) {olidum fub quadrato AE in B mejuseritfolidofub
L G 2 quas
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qiwdrato ADin DA, quare in majori ratione erit cubus

AB aq folidum fub AD quadrato in-DB, quim ad folidum

fub quadrato AE in EB . Sed ut cubus AB ad folidum fub

quadrato AE in EB, ita cubus A C ad folidum fub quadra-

to AD inDC. Ergo cubus AB ad folidum fub quadrato

AD in:DB in majori ratione €rit , quam cubus AC ad fo-

lidum fub quadrato AD in DC. Q.E.D. >
S C HOUL19 Mm

" Eadem ratione fi AC ita in D feéta fuerit, ut AD fit tri-
pla, vel quadrupla,&c.ipfius DC demonftrabitur ququa-
dratum, vel qucubum, &c. AB in majori raticne (it ad
plplani, vel plfolidum &c.fub cubo,vel ququadrate AD

in DB , quam ququadratum , vel qufolidum,&c. AC , ad -

DC,& ita eodem modo in infinitum.
Idem dicendum,fi AC itain D fe@a fuerit ,ut AD fit

plplanum, vel plfolidum fub cubaq, vel ququadrato AD in

- fubdupla,vel fubtripla,&c.ipfius DC,nam hoc-cafuz cubus,

vel'‘ququadratum,&c,AB majorem haberet proportionem
ad folidum fub A D/in quadratii DB, vel ad plplanum fub
AD in DB cubum , quiam cubus, vel ququadratem AG
ad folidum fubAD in quadratum DC,velad plpI¥num fub
ADin cubumDC &c.quod monuiffe fufficiat.
PROPOSITILO XXIL

, "( Figi 1 7 )

. 8i Parabola DEG primafuerit prop.s;ibc)ju@;

JSuimtogue in ipfa quoliber funtto E , ducattir ab
3pfo EC applicata addiawméiirnm DB, atque AD
Nt equalis DC inter verticem, © ordingtam EC,,
reBa, queper pundla A, E , ducitur,parabolan;
inpundoLsamger, - L

. "{
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Si werd Parabela DEG fuerit fecanda ejufdem
propfitionis, 6 DAdupla DC , refia AE ranget
‘inpunéoE. S
Si deniq; Parabola DEGfuerit tertia cjufiem
propef8. & AD triplaDC. y redfa AE 2ange: in
JSemper puntio E. : |
Eodem modo [; DEG ficerit quarta Parabola,&
DA quadrupls AC, 6.fi DE fuerit quinta >{O
DA ‘etiam quintupla. DC , G itain infinitum ,
AE erit tangens . v :
Ex quolibet pun&to G applicetur ad diametrum DB
2{&; GB occurrens AE produéte,fi opus fuerit,ia pun-
(0 )8 o . ! ¢
B : Pro Prima Parabola
- Quoniam itaque reéta linea AC indefinita ad par-
tes V(eQtaelt bi(flariam in D,famptnmque eft punctum B
infra D ad partes V,majorem ration€ habebit quadratum
AB ad re@tglum ADB,quam quadratum AC ad reétglum.
ADC, & afternando , in majori ratione erit quadratun
AB ad quadratum AC, quim re&tglum ADB ad reftglan:
ADC, vel ( 1.6.) DB ad DC.vel ( 17.b#jus) GB quadrs -
tum ad EC quadratum . Ergo quadratum AB 2d quadra-
tum AC,vel (4.& 22.€. quadratum F Bad quadratum EC.
3n-majori ratione efit, quim GB quadratum ad quadrat
tum EC. Ergo quadratum FB majuseflt quadrato GB,
ac propterea FG major GB : unde punétum F eritextra
psrabolam DEG. QE.D. S
_ < - Profecunda Parabola.
" Quoniam reta AC indefinite producta .ad partes V:
ia in D feQaeft, ut AD dupla fit ipfius DC, atque infra
D ad partes V fumptum eft punétam B " cubus AB ad
folidum fub quadsato AD in-DB majorem rationem ha-
bebit, quim cubus AC ad folidum fub eodem quzc}%at\ :
LAY

4

o ’!“.'
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ADin UC, & sltern. cubus AB ad cubum AC majorem
' propostionem habebit, qudm folidum fub quadrato AD
in DB,ad folidum fiib quadrato AD in DC,hec cft quam
- DB, ad DC, vel 17, bujus] quam cubus. GB ad cubum
EC.Sed ut cubus AB ad cubum AC, itacubus FB ad
cubum EC. Ergo cubus FG majorem rationem -habebit
ad cubum EC, quim cubus GB ad eundem cubum EG;
_ac propterea [.10.5. 1 B major erit GB, unde patet pun-

«&tum F efle excra Parabolam. Q.E.D.
Protertia Parabola.

' Quoniam AD tripla eft ipfius DC, eodem modo ex
emmate ant.ququadratii AB maior€ habebit ration€-ad

L

ququadrat(i AC,five ququadratd FB ad ququadratii EC,
“quim plplanum fub cnbo AD in DB ad plplanum fub cu- -
bo ADin DC, hoceft, quam DBad DC,vel(17. 42-
j#s] quam ququadratum GB ad quyuadratum EC. Ergo
‘ququadratum FB ad ququadratum EC majorem propor-
‘tionem habebit,quim ququadratum GB ad ququadratum
EC, ac propterea [10.5.]FB maior GB, & pun&tum F

extra Parabolam. Q.E.D.

PROPOSITIO XXIL

‘ ( Fig.17. ) o
. 8i Parabola DEG fuerit prima propof.g-bujus,
et in ipfa fumatur quoidlibst panBum E,3 que
applicetur EC ad diametrumDB abfcindens re-
&am DC,cui agualis ponatur DA, © jungantur
pun&a A E ;refia AEF bec parabolam DEG in
pun&o E tanger. -

Siwerd ParabolaDEG fuerit [ecunda ejufdem
Propofig:bujus , & DC fuerit dupla DA, AL erit
2angens.
- Quid fi Parabila DEG fuerit tertia, 6 DC
' ‘ ' i
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#ripla DA, AE erit etiam tangens & ita eodem
ordine in infinitum. :

Si Parahola prima fuerit, demonftratum eft in antece«
denti, AE parabolar tangere in punftoE.

Si verd Parabola fecunda fuerit prop.9.hujus; ita pro-
cedet demonftratio, Quoniam AG indefimté produéta
adpartes V, ita fectaeftin D, ut AD fubdupla fit ipfius
DC, atquein ipfainfra D ad partes V fumptum eft pun-
&um B, majorem rationem habebit cubusAB ad folidum
fub AD in quadratum DB, quam cubus AC adfolidum:
fub AD irquadratum DG, atque alter.in majori ratione

. erit cubiis’ AB ad cubum AG, vel FB cubus ad cubum
EC, quirt folidum fub AD in quadratum DB ad foli-
dum fub AD in quadratum DC , velquam quadra-
tam DB ad¢ quadratam DC, vel [18.bujus] quam
cubug GBad cubum EC. Ergo cubus FB ad cubum EC
majorem rationem habebit , quam cubus GB ad cubum
EC., ac propterea [10.5.] FB major erit re®a GB;&
patet pun&um F.ef¢ extra Parabolam. Q.D.E. _
& qutem Parabols DEG fuerit teria propuhuius., eo-
dem medo (ex lemmate anteced.) ququadratum AB ad
quadratbquadratum AC,five ququadratum FB ad qua-
drstoguadratfi EC majorem ratiopem habebit , quam pl-
planum fub AD incubum DB -ad planoplanum fub-AD -
in ,qrhum DC,hoc eft quim qu 12d BB ad quijuad.DC,
,vj:j- (38.5#jus) quim ququad. B ad ququad. EC.Ergo
io majort ratione erit quiuad: FB ad ququad. EC, quanr
quadratoquadratem GB.ad quadratoquadratum EC.Er-
go (10.5.) FB major erit GB, ac propterea punétnm &
erit extrz Par; bolam Q:D.O- : T

Ex his, que in medium attulifacillima fe prodit ratioj
guacujufcumaue Parabole date tangentes in dato pun-~
o invenire pofibile effes, atque adeo ¢a omnia pesages

o P (-
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fe, qué ab-Apollonio hac de re tradita funt: que- quiden
omnia filentio praterire vifum elt , cdm quifque proprio
marte, nulloque negotio perficere poflit. o

"PROPOSITIO XXIIL
(Fig. 18.) |

Siin prima Hyperbols p’r‘bf. 1o.xel frz'mla Ei-

Lipfiprop.is.fumatur aliquod pun&¥m C, a5 eos
queredalinea CD ad diametrum BD ordinatip
applicetur , & .quam proportionem bqbem linee
BD,G AD interjeSie inter ordinatim applicati
CD, 6 feSionum vertices A, B ,.eandem babeant
iuter e, BE, AE partes diametri inter vertices,
re8a linea EC conjungens punSum E in diame<
2ros& punBum C iv felione, [cGiones ipfascon~
2inges. ~ L
- Quod fi Hyperbola, aut Ellipfis fecunda fuerit
 earundem propofitionum  omuibufque ut fupra
pera8is, fist ut BD ad2AD,ita BE ad EA,reds.
linea EC conjungens punBa B,C tawgens fom
iones ipfas erit . . '

- Etfi Hyperbola, vel Ellipfis tertia _fuerit eae
rundem propofitionum, 6 fiat ut DB ad 3 AD,iza
BE ud A4E, reGalinea conjungens panSa E,C

Jefiones continget. - SR |
Sumto quolibet punéto in CE, ut F, ordinatim.apphi- ,
cetur FG ad-diametrunt BD, {e€tieni occurrensinH , &
per A, & B ducantur AL, BM ad EF parallele,, & pro-
trahantur CD, BM ufquedum fibi mutud occurrantia

punéto K, diicantur etiam reéte BCX, GGM:; (igitur
§] Ps

ot el



e . T - ) .
‘m; E e e S

~ Apoll. Promot. 57
(29.1.& 4.6.]fimilia eruntinter fe tridgula CBE,&XBA;
BCK,XCM ; BEN,XCO . Atque-hzcomnibus Hyper-
“bolis, & Ellipfibus communia {unt. Sed e
" Iuprima Hyperbola, & Elligfi.
- [ BRad AN (06, 4 |

Xqu.he [ BDadAD (49p.) ‘ .
Rat. [ BEad EA (26.) |
[ BCad CX :
[ BKadNX. *

Ergo(9.5.)fibi ®quantur AN, & NX; adeoqu
.[NVot.primd.]Reétglii ANX, five quadratum AN majus
eft retglo AOX(ex doétrina de Maximis , & Minimis),
‘Ac propterea majorem proportionem habet NX ad OX,
quam AO ad AN, _,

" [Secundd.JKB ad BM eft, ut NX ad OX; nam NO ad
KM, ut OC ad CM, vel ut OX ad MB;ergo (alterando,
& componendo) erit NX ad OX, ut kB ad BM. Ergo'( ex
nota 1.przced.]kB ad BM in majori ratione erit,qudmAQ
ad AN; quare reétglum fub kB, & AN majus erit reétglo
fubBM, & AO.. '

a/LZ#r;io.]ngniam AN ad CE,ita AD ad DE,& ut CE
ad kB, ita ED ad DB, erit reétglum fub AN in kB ad quas+
dratum CE, ut reétglum ADB ad quadratum ED . Quare
re€tglum ADB ad quadratum DE, ut reétglum fub kB, &
AN ad quadratum CE. Sed reétglum fubkB , & AN (ex
not.2. ) majus eftreétglo.fub BM, & AO. Ergo majorem
proportionem habet refiglum ADB ed quadratum DE,
Quém‘re&glum fub MB, AO ad guadratum CE,vel 05 fi-
militudinens triangnloram , quim re€glum fub AG , &

GB ad quadratum GE. Erge ( @/fer».) erit BDA ad BGA,
vel (propofitione 1g-huius) quadratym CD ad quadratum
GH in majori ratione,quam DE quadratum ad EG , five,
quam CD ad FG. Ergo [10.5. JHG minor eft FG, ac
propterea punétun F eft cxtra curﬁs, QD.E. 'P

\ e . . H re
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- Profecanda Hyperbola,vel Ellipf.
Dividatur EA bifariam in S, item CX bifariam in .
Hinc omnibus, ut fupra imperatum eft, conftruétis, habe-

bitur. :
[ kB ad AN (4.6.)
[ BD ad DA (4yp.)
Equbec[ BE ad dimidium EA,vel ES (2.6.)
Ration. [ BC ad dimidium CX,vel CV (4.6.)
[ KBad dimidium XN

Ergo (9.§.) fibi quantur AN, & dimidium XN. quare
XN dupla eritipfius ANjadeoque - '
" (Not.primd ) folidum fub quadrato NX in NA fex do-
&rina de Maximis,& Minimis)majus erit folido {ub qua-
drato XOin OA . Ac propterea majorem rationem ha-
bel:it quadratum NX ad quadratum XO , quam OA ad
- AN. : :

(Secando)ita eft quadratum KB ad quadratum MB, ut
quadratam NX ad OX , ut fupra demonftratum eft. Ergo
(ex wot.1.praced.)quadratum KB ad quadratum MB ma-
jorem habet propartionem, quam OA ad AN; quare foli-
dum fub quadrato KBin AN majus erit folido fub qua-
drato MB in OA i

(Tertio) Ex ijs, qua fupra demonftrata funt,deducitur,
 jta effe folidum fub AN, & quadrato KB ad cubum CE , ut
golidum fub AD in quadratum DB ad cnbuw DE. Quare
" ex not.2.praced. ) majorem proportionem habebit foli-
- dum fub AD in quadratum DB ad cubum DE , quim fo-
lidum fub AO , & quadrato BM ad cubum CE, vel quam
folidum fub AG , & quadrato GB ad cubum GE . Ergo
(a/teyn.) folidum fub AD in quadratum .DB ad folidum
fub AG in quadratii GB,vel ( propofitione 19. huius) cu-
“bus CD ad cubii HG in majori ratione erit,qudm DE cu-
bus ad cubum GE, vel quam cubus CD ad cubum FG.
Ergo (10.;.) HG minor eft ipfa F G ; ac propterea patet,
wiétum F ¢ffe ¢xtra curvas. Q.D.E. ~ Pro
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Pro tertia H yperbala,éf Ellipf.
Sit ES dimidium S , item CV d mi lium VX ,ergo.
[ Bxad AN (4.6.) ' '
{ BDad DA (byp-)
Equ. hze{ BEad ES (2.6,&° byp.)

“Rat. [ BCadCV (46.)

[ Bk ad tertiam partem XN
Ergo (9.5.)XNtripla eft ipfius NA ac propterea
(Not.Primd) Plplanum fub cubo NX in NA (ex do-
Grina de maximisy & minimis) majus erit plplano fub
ctibo OXin OA ;undé majorem’ proportionem habebit

~cubusNX ad OX cubum, quam OA ad AN.

( Secundd) Ex ijs , que fupra demonflrata funt, cubus

KB ad cubii MB,ut cubus NX ad OX cubi.Ergo(ex «0is

praced.) cubus KB ad cubum MBin majori ratione erit,
quim AO ad AN: quare plplanum fub cubo KB in AN
majus erit plplano fub cubo MB in AO.

(Tertio) Ex fuprademonftratis ita erit plplanum fub
AN in cubum KB ‘ad ququadratum CE , ut plplanum
fub AD in cubum DB ad ququadratum DE, Quare plpla-
num fub AD in cubum DB ad ququadratum DE majorem
rationem habebit,qudm plplanum fub AO in cubum MB
ad ququadratum CE,vel qudm plplanum fub -AG in cu-
bum GB ad plplanum GE . Undt (a/ers.) plplanum fub
DA in cubum DB ad plplanum fub AG in cubum GBj;vel
(propofitione 19.huius ) ququadratum CD, ad ququadra-
tum HG majorem proportionem habebit,quam ququadra-
tum DE ad ququadratum GE ; vel quam ququadratum -
DC ad ququadratum FG.Ergo (10.5.)HG minor eft ¥G,

- & patet punéum F cffe extra curvas,Q:£.D.

e ct
- . « 3
tm H 2 © PN,
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PROPO}SIIIO-XXIV. ‘
¢ Fig.18.)

Si in prima Hyperbolaprop. 11. velis prima
Ellipfiprop.16 fumatur quodlibes pun@um C,
 eoque applicetur €D addiametrum AB,& quam

proporsionem babent vedte BD , AD ingerjede
inter applicatam CD, & [edionum vertices A,B;
eandem babeant inter f¢ BE,EApartes diamesvi

inter vertices; refa linea EC punBa conjuy-
gensycurvas in punio C ranget. ~ .
= Sivers byperbolayaut ellipfis fecunda fuerit ea-
runiem propofitionum,6 fistut DB ad dimidima
partem AB,ita BE ad EA;retia EC byperbolam,
ant ellipfim continget. -
Et/fi denique byperbola, aut ellipfis fuerit ter-

tia earundem propofitionum, atque fit BD ad ter-

tiam partem AD, ita BE ad AE ;refia EC tan-
gens curvaram erit. [ta ininfisitum. cadem 14~

2iome operandum evit. -
Omnibus enim , ut in prop. antecedenti , conftruétis,
"quando hyperbola, aut ellipfis eft prima,patet propafitum
ex iis , que modd attulimus . Quando autem hyperbo-
1a, aut cllipfis eft fecunda,ita demonttratur . Ob fumiitus
dinem triangulorum, ut fupra. '
[ KB ad AN (4.6.)-
Kquant. [ BDad DA (byp)
hx Rat. [ BEad2EA[4.6.]
. [§BC ad 2CX(4.6.)

 L[BRadgXN
o ' Ac
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. ; propterea (7.5-) AN dupla erit ipfius NX . Unde
* ( Not.Primd.) Solidum fub quadrato AN in NX majus
erit folido fub quadrato AOin OX;atque adeo majorem
proportionem habebit NX ad OX,quam quadratum AQ
ad quadratum AN, * - L
- (Secupdd) Quoniam’ ex jis, quz in anteced:prop:diéta,
& demonftrata funt, itaeft KBad BM , ut NX ad OX,
erit KB ad BM in majori ratione , qudm quadratum- AQ
ad quadratum AN, ac.propterea folidum fub quadrato
AN in kB msjus erit folido fub quadrato AQin BM.
(Tert:6) Ita eft folidum fab quadrato AN in KBad cy-
bum CE,us Yolidum fub quadrato AD in DB ad cubum
DE Ergolex not.2.]folidfi fub quad-AD in BD ad cubii
PE majorem proportionem habebit , quam folidum fisb
.quadrato AO in MB ad cubii CE, vel quim folidum fub .
uadrato AG in GB ad cubum GE.Ergo( altern.)lolidum
b quadrato: AD irn DB majorem proportionem habebit,
ad folidum fub quadrato AG in GB, vel (20. prop. bajus)
cubus CDrad cubum HG. majorem proportionem habe~
bit, quim ‘cubus ED ad cubum EG, vel quim cubus CD,
ad cubumF G.Ergo (10.5.JHG minor eft FG,ac propteres
punétum F erit extra hyperbolam,aut ellipfim. Q:E.D. .
Pro tervia Hyperbola, ast Ellipfi.
Omnibus ut fupracanitruélis , facillimé demonftrabis
tur AN triplam effe ipfius NX. Quare. L
(Noz.Primd) Plplanum fub cubo AN ie NX majus erjg,
plplano fub cubo AO in X, ainde majorem proportios
nem habebit XN ad XO, quim cubus AO ad cubum AN.
. ( Secundd ) Quoniam , ut fiipra -demonitratum eft, ita
KB'ad BM, ut NX ad QX, erit etiam ( ex »or. .azteced.)
KB ad BM in tajori ratione, quam cubus AQ ad cubum
AN: quare plplanum{ub&B in cubum AN majuserit pl-
plano fub MBincubomAQ. = - - 1 .
" (Tertio)lea eft plplanum fub cubo AN in kB ad ququa-
draturh‘CE,ut plplani fub cubo AD in DB ad ququadra-

tum
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_tum DE Ergo(ex #ot.2.preced.)plplanum fub cubo AD
“in DB ad ququadratum DE major€rationg habebit,quim
plplanum fub cubo AOin MB ad ququadratum CE, ve
quam plplanum fu b cubo AG in GB ad ququadratum GE
Etgo ( alterwando ) plplanum fub cubo AD in DB ad pl-
« planum fub eubo AG in GB,vel (20.6%:45) ququadratum
€D ad ququadratum HG majoré rationem habebit,quim
‘ququadratum ED ad ququadratum EG,five quim ququa-
dratum CO ad ququadratum FGsac proptereaFG (10.5.)
* major grict HG.Unde punétum F erit extra propofitas cur-

‘vas.Q.E.D ' S ,

S C H OL1v M., .

* Atque quatuor his propofitionibus ea omnia demon-
‘gra;a funt , quibus ad inveniendastangentes omnium
“Parabolarum , Hyperbolarum, atque Ellipfium opus

veft. Quee clim literis mandaffem, in ea incidi , quz
habentur in Geometrica Exercitation e ardinalis Mi-
chaelis Angeli Riccii, eximii fané GeCoetre ; in qua
eaqux ad tangentes fpectant, methodompardm3 mea
diverfs explicata offendi . An verd iniis, que medita-
tum fe ait de infinitarum curvarum genefi,quidquam cum
meis inventis commune fueram divinare no pofsuminul.
lus fiquidem,quem fciam , illa viditunquam; nec fatis ex
eius verbis colligi poteft; ait enim loco citato : Qea-
re pergimus ad religna afum. praftantiffimam ba-
bentia ad invenicndas pluvium binearum tangentesfigu-
Yarum centra gravitatis,® quadraturas,® ad alia,item
malta, qua jufto fervamus operis ubi dabimus novam [o«
bidorum cowicoram [eviem squi [etti exhibent infinitas;
wti vocant , hyperbolas , injgm'ta: parabolas,infinitas el-
lipfes , & analogiam [ervando circulos etiam infinitos.
Maxim? autem letarer, fi quid mihi cum tanto vi-
ro commune effet . Quid enim mihi iucundius accidere .
poflet , quamég fub prima iuventute excogitaffe,quz
viro do&iflimo,jamque feni, in mentem v_eniﬂ'e%té ~
w2
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Sit datareSaABsque debeat effe diameter cus
jufeumque ex parabolis, ita ut A fit vertex , Pa-
rameter autem re&a Z , applicate autem in dato
angulogoportet quafitam parabolam inplano , in
quo efire&a ABdelineare. .

in fubie€to plano, in quo eft AB,excitetur planum ipfi
perpendiculare incedens per retam AB, quod fit FDE.
Tum in fubiefo plano ducatur refta VA faciens cum -
AB angulum VAB =zqual€ dato, vel ipfus ad duos reétos,
complemento . Ex punéto deinde A in plano in fublimi’
agatur reGta AC faciens cum AB angulum CAB &qualem
duabus tertiis duorum re€torum, & poratur AC zqua-
lis datz refte Z . Tum fupra AC in plano in fublimi,
conflituatur triangulum quilaterum DAC ; & per VA4,
AC ducatur planl, in quo defcribatur circulus AOG, aug

_primus, aut fecundus,prout opus fuerir:cuius quide circu-
li diameter it AC.Vertice deinde Dicirculo AOC, conus -
defcribatur DAOC indefinité produétus ad partes EF
& per punétum B in' ptatio in fitblimi ducatur reéta FBB
parailela ipfi AC; item in’ fubieto plano. ducatur refta
GBH parallela ipfi MA. Exgo [15.1 1.]planum per reétas
GH,FE parallelit ¥rit plano AQC, ac propterea[ 4.5#jus]
fe&ionk faciet in cono. ADU produlto einfd€ natur®,atqs
eft circulus AQC. Quiaigitus planiiin fublimi DFE pers
pediculare eft-ad fubie(ti planum,in quo eft AB;refta CA
- perpendicularis erit ad. VA,& quoniam(4yp.]V A ipfi GB,
EB ipfi CA parallela eft,erit(i0.11.) angulus FBG reétus.
Planum autem fubieftum feéticnem faciat GAH . Dicas
hanc effe parabolam quafitam juxta.defcriptum circulum.

Sit enim circulus FGE fecundus, its -+ folidum fu‘? quas
ra-
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drato EB in BF {it equale eubo ordinate GB;dico feftio-
nem GAH fecundam Parabolam prop.8,huius fore. Quo-
nii enim fecundus conus DFR fectus eft plano per axem,
& per diametrum AC, five ( g.5zjas ) FE,fecatur item
(hyp.)altero plano GAH fecante bafim coni fecundiim re-
&am lineam GH, qua perdendicularis éft ad dianretrum
EE, & fe&tionis diameter AB 2quidiftat DE uni laterum
trianguli per axem, nam angulis CAB zquatur angulo
ACD;quilibet enim =quatur duabus tertiis duorum reo
rumierit fe€tio GAH parabola fecunda prop.8.5&jes , cu-
ius vertex A , diameter AB, applicat® autem omanes ipfi
GB parallelx in dato angulo.Parameter auté erit reéta li-
hea,ad cuius quadratum ita erit quadratum DA, ut cub. s
- FE ad folidum fub quadrato DF in DE, féd cubus FE -
quatur folido fub quadrato DF inDE.Ergo. quadratii D”?
zquatur quadrato Parametri,quare DA,vel (hyp) AC -
ve Z erit Parameter. Unde faétum eft. QE.Fs

PR OB L M -
| Fig. a0.

" Datare&a linea AB inplans FBH, Hyperbo-
lam. quamcumque in eodem planoinvenire,ita ut
data AB fit diameter imter oppsfitas Hyperbelas
interjella yParaméter autem fit datareaBC :
applicate veri fint in angulodatoV B A. '

In fubjeéto plano FBH excitetur planum perpendicu-

Isre IDO, atque ex punéto B erigatur in quolibet arigulo -

refta BC ®qualis Parametro, jungaturque AC. Tum in.
plano in{ublimi IDO ducatur reéta DE parallela ipfi AB,
i&aut ®quentur BE , ED, quodita facilé eft , ut demon-

rationem : ferre necefle non fit, jungaturque BD.Dein-

de in fubieéto plano FBH ducatur re€ta VB datum ar~

T



4 -
- P e - . L. -~
m, . AN TN LS Tl R

o ‘““Sereﬁ‘ﬁgﬁo’i‘ 63
=0 nﬂmmm A r{g{ﬁl fs, atquepetVﬁ”{’%C‘ planum

A n uo c rg efcnbatur‘ pmut oplis faerit, ¢ cu-
d1 meé er T&m vert:c {3 bal ‘autem- circulo
ﬁgacon IS eﬁ:h gtp: SC n F' finit¢ produétus ad

s], ut’ fc”tto facta
em i‘ p‘f no F$ kﬂta h tbbgg & Ctyus digme
chia ammet:&:lt L'z a.ffécm 0 aatd

,Zm
Opo&eat ¢nhﬁ u:edﬁta‘in Hyperbo}am eﬂ’el‘écnndzm

BPpohr B
it 1taque cu' s’ BEG fecuddis  ia. l‘c‘ thmi?
quedrato BE in EC =zquetur cubo :';;

Tum fampta quolibet pu fraB,uG. Ducatuf
in planoin ﬂal lre&‘:q gl %g: Qq item in fub-
je&to plano reéta aral ela uoniam itaque
i’G ipi VB, & 1 pﬁBg;ﬁfaﬂdw& drit [15.11.] pla-

: psr 10 parallglum lan com
jgg&, %}py;ege [4 %&)m rcﬁlﬂﬁl gﬁére
,m"y?m nfw}';p, u(.g &' ﬁraﬂ BT LS Cufh
ey 1O, r@&tfﬁi“&l& aﬁam

‘?%: ngg erpéndxéuians 44 re&atrrBV

grpendlclﬂm&'id‘l()’lh fol?

b O dquabitur ciiflo ez PG, Qtiok
' agq‘r; Bsﬂo us)ﬁéﬁndusﬂl()‘f? g hﬁb‘mgﬁf .

i &ame;{ A P fedatlie E;r‘ﬁg%val&w plg
e 1oneri fd te ter B
;m A ( a!ae‘vm cotii’ mﬁea& @ik
. giten)i ; N ené 1686 FBYF, qua rbotiTdicitar,
. 'u e r it BG V;:rb htet: poﬁeas Hyﬁer-
s R temcxtur' feﬂfie 154 ‘v’ef8 e fclinda
K ) us Pa tcr ta BC, itapatet . Sumpte
Km ;&3‘ - ppl’cctup ER
ea&,m altekm) oniam itaquee’ NQ
CRL vpﬁ 3 v VB ralleleag. L’i soy Jerit
S mvn'r Rwuﬂu@ Planol
‘ 1?\ \ : ; l'?;s

7o



T —

66, Bartholomeilntieri
propterea fefio NLQ fecundus circulus erit. Quare fo-
lidum fub quadrato NR in RQ zquabitur cubs'ER,
Quoniam autem [ex hyp.JDE ®quatur EB,erit ctiany [4
6.]BR zqualis RN; unde folidum fub. quadrato abfciffe
3R in RQ zquabitur cubo appl\i,)c‘é’tﬁa, RL . At folid&fub
quadrato abfile BR in RQ eft id, quod conitinetur ful
quadratoBR in BC,'vd[g4.l".l;‘lg’,;l__méféqrﬂ‘ﬁlio; lido
fub eiufdem abiciffe quadrato 1 sad qtién%PQﬁthﬁﬂ
abfciffa.BR , vel CP, ut Aad ’BC,,,\%x_ge’[l 1. bajas]
fe&ti o FBH hyperbola fecunda prop.1t, erit, cujus Pa-
vame ter 8G , applica® verdin dato apgulo VEG , vel
VBA.QEF, o T e

.. . PR O, B
S . R A TN ¢ S PR oY
. 7, NIRRT ,(F:g-at.za.&aa-) s Y
(U i problepis folugfoner divetfarh gb
?.Ci‘»)\ﬁli@ia'ha inveftjgarem, i aliam véritatem 1nG-
dre mibi cantigit, videlcet fierl pofe, ut fcCtio Cyba-
dricafit ggiam;Ellipﬁs ?ﬁzcumgl;e>modb’divet‘b§ 531-_
es

lindros imaginemur bafes habttes circulos fapra expo!
20s: Quare lubet propofitum Tolyere Prgmema, cgg:sga.
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. ylindsis.adhibitisy ab fs enim,qui afferam, gud
g:ﬁm{:mz dequarumcuipgue: cylindrorum fegtionibs
ici poffuntymanifelté apparcbiic , Hoc autem prgghorfere
inutile non erit,fi.cylindrus,quemsique citculiipro bife
habés,planio ipfisbafibus,parallelo fecetur,fcétion E!'c&r
culum giufdem quidem natura,atque funt Baﬁlfﬁ't ‘circii.
1d augem exipa cylindri geneli patet . Hoc ltaghte pr:
&iffo, - s T L L ol e e R
- Operteat datis duabus riﬁ;}giqu,: ABACEL-
- lipfim quamcumqué invevire; cuius djamererfit
"AB, Parameter AC. ; applicate indatis anguits
“gporteat auifm inveniendam Ellipfim effe.id $los
ningue ofidBy
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“In fubie€to plano, in quo eft AB,excitetur planum per-
pendiculare DEB, vel(fg.23.) DABC;in hoc deinde pla-
ho in fublimi ducatur reéta BD, quemlibet- angulum fa-
&icnscim AB , fitque BD #qualis BA,iungaturque DA
Tuni ex punéto A in fublimi plano ducatuf AG parallela
BD, atque zqualis dafo Parametro,iungaturque BC, A ut
itaque re€te DA, BC fupra AC,aut infra convenient, aut

arallele erunt. Si conveniunt, duéta BG in dato plano
Ezciente datil angulii cii AB,=qualem Aempe ei,qué appli-
cate conftituunt,per re@as BG, DB planii ducatur DOB,
in quo circulus defcribatur,cuius diametet DB,juxtaElli p-
_ fim quefitam . Vertice deinde E, circulo DOB,conus de-

fcribatur EDOB.Si autem non conveniiit re&tz DA,BC
in plano DOBG circulus DOB defcribatur, cujus diamea
ter DB, & fuper hunc circulum Cylindrus conftitua-
tur, cuius latera reétz DA, BC . Dico feftionem ALS
fafta 3 fubiefto ’plano ,'in- quoeft ‘AB ', in, conic
Ellipfimeffe , cuius diametet AB, Paratheter AC appli-
cat2 autem in dato angulo.Oportéat enim qusfitam Ellip-
fim effe fecundam propofitionis 16.5#j4s. Circulus DOS -
huius fit naturz, ut folidum fub quadrato DTin T8 =-
ifctur cubo TO. Et fumto quolibet punéto in fe€tione,ut

applicetur reta L1 ad diametrtim A B,& per I ducatur - °

SV parallela DB,& per SV,LI planum ducatut , quod’pa-
rallelum erit plano DOBjetenim LI parallela e -BG-, ac
p‘rogterea fe&io SLV circulus erit eiufdem nature, dtque
eft Bafis circulus, cuius diameter SV . Item Quia planuin
DACB reftil eft fubiecto plano ALBjerit GB perpendi-
cularis ad DB, ac propterea (10.11.) & LI perpendicula.
riserit ad diametrum SV, atque adev folidum fub qua<
drato Slin 1V zquabitur cubo applicats IL . Quoniam
 autemut eft[4.6.)DB ad BA,itaet SFad 14,& DB (hyp)

mquatur BA ; ergo SE xquabitur 1A', unde folidum fub -
- quadrato ahfciffz AJ in 1V =quabitur cubo applicate’ LI,
Sed folidum fub quadrato-abfci{{e ALin 1V %qu éu:udr foli-.

: I 2 Q



68  Banthdgmas Intiers
do fub eiufdem ab{tiffer A Iquadrato in AC,minys, folido
Aub ejnfdem abfcile Alin AF ,ad quam AF itaeft ab-
Aciffa AT, yt diameter BA ad AC. Ergo ( 16.b4jus) l‘ia‘;éé
fectionem - ALB ig ugroque epno EBD), fellipfim’ 16,
Prop-bajyy efle, cujus diameter AD, Parameter AC, ap-
Plicatz butem in dato angulo.ABG, nam LI parali¢la eft
ipfi BG ; quare faftum erit,’qnod erat faciendum.” "~
Sectio_autem in cylindro ACCB fa&ta fecundus
circulus erit, quandoquidem folidum fub quadrato Al in
1V zquatur folide fubquadrato Al inTB. Quard fo]iiqm_
fub quadraro Alin 1B gquabitur cubo applicatz 1L, "&
- patet fiegi pcle o wp- ifefio cylindri fealeni it etiam cir-
culus ejnfdem naturg atque eft circpius hafis. .~
. fea ancem ex.calipdyo. Hipfis qagcutngue. ervi poteft
[fg24d  no v i g,
Sit, ut fuprg.in plano,in quo eft AB.defcribenda fecun-
da ellipis pram i 6.huius ;,quius diameter (it AB, parame-
ter AC applicag in dato angolo AEG +In plano, in qiio.
elt AB.crigatur planum perpendiculare DFBA "incedens,
per datam-AB. Tymfiat ut LA.ad 8D, ita BD quadra-
tum ad BA quadratum, & connetatur. B ad quemlibet,
angulum cum A3 in plino in fublimi. It¢m psr 8D, BG,
ducagur planym DOB, in quo dekribatur. circulus DOB,;
cyjus diametgr DB, ita ut folidum fub quadrato DT in,
LB xquetus puba applicate TQw Dginde fuper hiinc cif-,
culum conftryatur cylindrus DAF B; cuius Hﬂum latérym.,
fit re€ta, qua jungit punéta DA.Digo -{inbjf tum lggt}m',
in quo eft A B,feQionem fagpre ALB,qu fecunda ellip-
fis erit, ita ut tubus cuiufrumque applicate LI %qi}ytqr N
©olido fub sbiife. AL qyadratq in AC, misus RRd: fub]
;iufdemgqbfciﬂ'z al quadratqun RO, ac%.qu‘am\. eandem.
abet proportianem abiciffz A, quam diameter AB ad,
AG. Sumpta quelibetpunéto ;ut L ;ab '.ccac!,ﬁ-ﬁ pphicg-
- tur LI, & per I in fubiecto plano ducatyr SV,srgo(15 1 1]
planum per SV, IL paralleldm erit, plano balis I%lgdn _

-~ ?
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OR, ynde fe@io SLV, circplus erit eiufdem naturz, at-
guéc ‘ﬂ;f{]is .cif;ﬂus,atgm[lo, 11.]11 perpendlcuia,rj{s
.et‘it.m V, quz SV erit. diameter circoli und;;: folidym
! i& adraig 8] inlV zquabitur cube IL. . Quare con:
{tnQa hguras Gt apparetierite. o
) ' 10 - SR A

[ BIadIQ(4.6.) s
Kquant. [ BA ad AC(49p.)
hx Rat. [ ABcub.ad:DBeubsy -

[ Alcubiad IS cub.( 30./ib.6.Eucl.Borel.

[ Al quad.ad IS quad: plus Al ad 1S (4.6.)

[ Al quad: ad 1S quad.plus Bl ad 1V.

[ Solid.fub li\‘llquad.in Bl ad folid:fub IS quads

ln L -

Ergo [7.5.] fibi 2quantur folidum fub quadrato Al in
1Q. & folidum fub quadrato Sl in 1'V,cui (#2 prius)equa-
tur cubus 1L ; Ergo patet folidum fub quadrato ablcifl
Al in IQ, zquari cubo applicatz 1L . Sed folidum fub
quadrato Al in IQ zquatur folido fub quadrato abfcifle
1A in AC, minus folido fub quadrato einfdem abiciffz 1A
in RC, ad quam RC eandem proportionem habet abfif-
fa A1, vel QR, quim diameter AB ad AC. Ergo patet fe-
&ionem ALB effe ellipfim propofitionis 16. huius,, cuius
diameter eft AB, Parameter AC, applicatz verd in dato
angulo ABG.Q.E.F.

Atque hec fatis fint ad ea omnia demoftranda , qua
de quorumcumque cylindrorum fetionibus dici poffunt;
tam cum feétio e circulus,quim ellipfis;quicumque enim
ea bené perceperit,que de ellipfibus prop.13.14.15.% 10.
huius fupra demonlftrata funt, facillime , & hac intelligets
etenim & ipfa demonftratio in omnibus ellipfibus. tam
prop.15.,quam prop.16;huius,cadem fere eft,atque a mo-

.do allata deduci poteft.

Quare non folum Apollonius longg, iateque Promotus
' mihi

s
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‘mihi eft, fed Sérenus ipfe, quod ultime laudis n3 effe, vel
‘ipfos detraélores fateri omnino neceffum eft . Maximas
interim eis gratias ago , quandoquidem ipfis me falsd cri-
minartibus impulfus,ea peregi , quz nunquam fieri poffe
putaveram , videlicet , ut ex horum, quésinveni , tono-
rum fetionibus tam elegantes’ haberi poffent cujufcum-

que generis curva. ‘ -
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