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EXCELLENTISSIME DOMINE.

= [ omnibus,in quorum ma~
\1} || nus heec perventura funt,
PL 1 manifeftum foret,quid me
caufe impulerit; uthec
y [t mea invéta Tibi dicarem,
Ml opus profe&td noneflet,
\thic ih prima fronte libelli
|| pluribus prefari,ut meum
=22 & Tibi, & cuicumquehge
S legerit, animt aperiré.Ve-
rum,quia 15ge alia me ratio movit, ac ea,qua ad=
duci folent,quicumque maximis.Viris,ceu Patro-
mis fua feripta commendat;ided paucishic expas
‘nam, quid me adegerit ad heec Tibinuncupanda :
fieri quippé poffet, utaliquisid me fecifle puta-
‘ret, qub eorum veltigiis infifterem, qui eeternam

- fibi nominis famam adepti, Tibi,& Majoribus Tuis
fuos labores facrarit); quemadmodum faétum vi-
demusab Aéio Sincero Sannazarioclaroillius fg-

.culi ornamento,a quoSalices fuse magno Trajano

_Cabanilio Mufas, Mufifque operam navantes tic

.temporis protegenti dono datz funt;& ab Ioban- -

~me Cotta mollitie Catulliana infigni,a quo lepidif~
S a 2 ' fima



fimo épigrammate hendedalillabis verfibus cons

feripto Galor fluvius, atque Montella fub Traja-
ri ditiong.céleBritd e, ut efdem gratum faceret,a
' ~?3,§":be’aigné Fu(‘ceptuséiivitiis,honoribuf‘q;au&us

actats ut Preeteream Ludovicum Vives, & Hlue

frifimum Doeminum, D, Frangifcum Verdg, Vie
rum'tim doctrina,, tum motum idtegritate cone
fpicuum, Iohannem Acamporam, & plurimos
4168, gui Cabaniliii nomen honoris,tuteleq;cau-
44 fuis lucubrationibus infcripfere . Qui verd prees
HatGeneris Tuidecus,{plédoremq; norunt(no-
1fit dd{te dmues )mein hanc fententiam adduétum
€uifle pro certa habebunt ; ut meus hicparvus,in.
cultufque ‘libellus preeclariflimo *Cabaniliorur
- somineinlignitus aliquid fplendoris »'honorifque
Adguireret, Tanta fiquidem eft Cabaniliz Gentis
-dignitas;atque nabilitas, ut.ex hujus fola infcri p-
‘tione &térnam fiominis immortalitatem confequi
- facillimb fit; cum inter Europe clariores, fplendis
diorefque recenienda fit,five ad ejufdem primam,
& alonga innumerabilium annorum ferie repet€s
-dam origin€fpectes, five ad magritudiné rerum,
‘quas Summi, Maximique Cabanilii Viri pace, &
bello infignes geflere, non quidem intra unius va-
“ftiflima regionis limites, qualis eft Hifpania;fed &
“in univerfa feré Europa, Afiaque;quemadmodum
. teftantur,quirerumgéftarum'memoriam feriptis
:tradidérunt. Sed nec deeriit etiam, qui me id fecif-
' 'fé arbitrabuntur ; .ut-gratum Tibi facerem Viro
‘fummopere potenti,. cum quia ab omnibus fum-
.mo in honore,& amor¢ habituses, tum quia Deus
‘ ' . OP=
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Optimus Max:Te iis Fortune bonis auxit,que no-
bilem Virum maxime felicemreddere pofsii. At,.
ut veritati locus fit, nullum horum me¢ movit,
Quiddtaque? Maximus Virtutum ompium cumu-
lus;queein Te uno elucent.Crede mihi( nulles po-
“tius veritas decet , quam qui Mathematicis operi
-dant) quamyvis preter ea,que {uperius dicta funt,
~plurima, quz in me conculifti beneficia ad hoc
Tibiprzftandum meadigerent; nihil tamen apud
‘me titum penderis habuit,quimuthoc levi mu~
‘nufculo atiquid grati exhiberem ei,, -quiomnibus
‘virtutibus ofnatusett.. Quid-enimin Viro omni -
feientiarum generepredito defiderari poteft,quod
in Te non fplendeat?Quid in'Viro claritate:Gene-
tis maxime confpicuo, quod in Tenon ¢luceat?
Quid denique in eo,quitoto corde Pietatem colit,
‘quod Tu pfefumma animi contentionefequen-
‘dum, amplectendumque non cures. Te celebrant
unaoimiore quotquot hac tempeftate literis upe-
ram daat; non folum, ut ipforum dulce praefidib,
& decuss.fed etiam, quia primuminter omnes o,
cum hibes, taata-cltingenii Thi ¥is,atqué acies,
qua ea foniari,atqué enpdare potes,que dltis ob-
wvoluta téncbris, amujtorumingenia dit, molefte-
‘que totleypnt . Id .masifeltd etiam apparet .ex
omnigena: Hhrorwm copia, quam Tibimaxiniis
m‘mpsibm,iqcngdibﬂiqmtdiﬁgpnbiazompamﬂﬁ;h
quo-Patentis Tuifgbmenizpreclerum exemplum
Amitdtus es, ‘cui plurimim:quidém bona:litorse
-debent;is enim fuit,qui audacimifu,tantoque viso
«digno non fHlum 3 levibus » Perpetuoquesifu.di-
Lo . gns
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finis pogtis, qui verbofum, riduculofamque-poé-
feos arteminvehere conabantur, fummopere ab-
—horrebat ; quemadmodum ex ipfius do&iflimis
- friptis , quz adhuc extant , cognofci poteft : fed
& eas difciplinas colere, atqueé colendas curavit,e -
. quibus ingentem deinde utilitatem univerfa Ref.
publica hteraria confequuta eft; cum antea in
nullo pretio habite, negleéteq;jacerent:ita erant
+ quifquiliis , nugifque hominum ingenia addiéta :
hinc fa&tumeft, utfummoin honore haberetur
ab iis, qui tunc temporis veram fapientiam coles -
-bant ; unde Maximus ille M. Aurelius Severinus
- eiidem &Ylibrorum fuorum, & ceterarum rerum .
heredeminfticuit. Quis verd Te non demirabi-:
tur, ut clariflimum verz Nobilitatis exemplar ?
Equidemfiea agere, & curare,que Patrie decus,
& gloriam, cun&is utilitatem, & admirationem ;.
{ibi verd zternam laudem, nomenque allatura
funt', Viri nobilitate confpicui eft ; nullus certé
Tibi quiparandus, nedum anteponendus.Quod
. verd hec, & majorain Teeluceant, clariflima,
.quz de Te Fama circumfertur, centum fuis tubis
toto Terrarum orbe predicat . Quid verd: di-
. cam de e, qua pradituses Pictate? Profectd nuls
‘lum vere virtutis genus eft,in quo-excellere,pris
mumque locum tenere non curavevi$ ; in hoc ve-
.10 ita Te prazbes, ut omnes longé poft Te relin-
.quas. Neque fingula hic enumerabo, quibus ma»
- nifefta figna dedifti, non minus ea Tibi cordi eflg,
. que Viros fummo genere natos decent,quamqug
- seéti, honeftique fe¢tatorem,qualem efle g%ogcct
¢ : . nrt-




Chriftian® Reipublice Civem; plutima fiquidem
eflent, nequé huic oneri ferendo me vires funt .
Verum filétio hoc unum preterire nolo, quo bo-
norft omeium digito méftrari dignus es, Te fum-
nam operang, diligentiamque adhibuifle, ut Filii
.Tui, quibus ®ternam felicitatem precor, fanétif-
fmis inftitutis , omniumque difciplinarum gene-
" re, perquam optime inftituerentur ; unde nullis
Mboribus,fymptibufque parceas virgs undequa-
.que do&tiflimos, arceilifti, quibus ipforum cura
.demagdaretur . Atqué utinam tam oobile, fan-
-&umgque exemplum omnes imitarentur;fic enim
rfieset , ut & aurea fecla redirent, Terrafque ite-
rum peteret Celos Aftrea relinquens. Tibi autem
gratulor, quod Deus Opt. Max. votis Tuis an-

- nuit, Tuifque conatibus benedixit, dum tot, tan-
tifque virtutibus eofdem auxit ,. ut-quemadmo-
dum fol inter fidera micat, fic intér ingenuos hu-
jus Vrbis Juvenes, fplendeant, atque eluceant.

ullus enim morum fnavitate, animi candore,&
fortitudine, czterarumque virtutumornamento
cum ipfis comparari poteft: GCwoy itaqué in Te
ina ea omnia animadverterem pofita, quorum
exigua pars vix, aut rard inaliis reperiri poteit;
-facere nen potui, quin Tibi hec-dicarem, quibus
- per{pe&tum haberes,, me ex eorum numero effz,
‘qui Te plurimi faciunt., omnique veneratione
profequuntur non levibus rationibus adduéti;fed
fola virtutum Tuarumadmiratione,que quidem
. antiapud me pondenis e@t,ut pluris valeat,quam
. iquexfuperiusdictafint, quaque in me contulifti
' ‘ ) + . be~
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beneﬁcna qu mus fta tenéor, ut jur¢ hze Tibi de-
beam. Nuric itag! i€ gratc animo haec excipias te-
‘80, cum ut meum in Te {tudium , & cbfequium
__tngratum non fuile intelligam 5 tém utab iis de-
~ tendantur, quialiena fcripta carpese, & lacerdre
- gvent, iniquo potius livore, quani veritatisamo-
“Ye impulfi.. Cum etenim quifque Te Patronum,.
- Defenforemque eoruny, qui literis operany dagt,
- probe nofcat ; nullus. ita felle madebit, vt me,
. meaque hed inventa infequi audeat.Qudd fitige,
- qualiacumque fint, acceptahabere #on dedigha-
tus fueris, vires;animofque mihi addldérﬁ,ﬁtma-
jora aggredi non dubitenr, qud magisiméumin
Te animumnotumtreddam:Vale, Teque them .
& Patrie ornamento Deus OPt.Max.ﬁrvcﬁ. -
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MATHEMATI‘CARVM’
DISCIPLINARYVM

. AMATORIBVS
 BEARTHOLOMEYS INTIERI S.P.D.

T T primum ad Matbematicas difciplinas animi

[ applicare capi, dici ni poteft,quam ardenti er-

ga illas amore flagr averimycum ob ipfarum fupra re-

liquas, que [tientie nomiue, fi que funt, appellantur,
preflantiam , & dignitatem, tum etiam ob nellaream
illam dulcedinem , qua bominis mentem allicere pri-
mum ad (2, deinde occulta gnadam vi tradere folent .
Quaré mibiiipfiindulgens torit bis me tradere flatui.
Veriim mulitim , divsque dubius bafi's cum etenim &
prima pueritia facrisinitiari ( fi Deus votis annue«
ret ) decreviffem , longé ab inflituto meo alienum pu-
2abam iftas tam avidé [elfari, Nec deerant ,qui ab -
omni [tientiaramgeneré abborrentes,ab boc ffudio me
_avertere conabantur,idguz,velut probrumymibi obii-
cieBant. Quem awtem mibi iniecer am [ir upwlum,om-
wind exemir ter illins maximi Pilofophi , nullique in
Matbemasicis fecundi,Petri inquam G affendiy [nans
guralis Orativinregio Parifienfi Collegio babita : ibi
enim rationjbus Fymi(fimis oftenditynullos potius,qud
Jacris addiflos M ithematicas deceréscum ba adfum-
mam Dei potentian intelligendam o quantuminfir-

o b v . ma



ma bumane midtis weiés patitnr, pluvimimcondis;
cant . Hoc itaqué obice , qui mibi non parvam mdlea
Jtiam afférebat,amoto,rotummeipfis tradidiynibil fole
licitus, quid ab iis, quos [ola lucri cupido deletat, cew -
mentis inops digite monflrarer.ta verd magis in dies
crefcebat barum [Cientiarum, & precipué Gzometrie
ardor,ut nibil mibi potius e[fet,quam folidos tréfigere
dies,ant cumiis,quibus bec eadé ffudia cordi erat,ant
inter libros ad barum [Ciétiarum progre(fum aditum
patefacientes . Hinc autem faélum g/ﬁut ' [mmo pro-
. Jequerer amore, & veneratione,qui omuem curam,di-
ligentiamque adbibuerunt , ut bas diftiplinas promo-
verent . Quaré guoticfcumque [¢ (¢ mibi occafio offe-
rebat , Vietas, Galilgos, Borelliofgue fummis laudi-
bus exctollebam ob ipforum preclarain Geometricis
inventa;Cartefium vero, Fermatiumque,ceu duo cla-
riffina Geometrie lumina,demirabar:ed enim b ipfo-
rum exantlatos labores devenium eft, ut facilli
mum Jit ad Geometrie penitiora arcana rimida adie
2um facere, ut bené wortintyqui ipforsm preceptisine
butifunt Cumque 4nim4dvertij2'm, quantum jalus
re pafla Geomerriaforet o fi borum Virorum elucps
brationes publici juris falte non fuilfent 3 perpetng
nota eos dignos cenfebam , qui aut.alioruminventa
Jepulta jacere patiuntur., aut propria palamfacere
now [atagunt . Ego verd ita femper ab boc abborrui ,
wut infuper putaverim, ommibus effe,mulla interpofica
mora, communicandum , Ji quid novi in bis [cientiis
reperire contigerit, nec difs in mente, aut adverfariis
latere patiendum effe 5 melius quippé, fubiciafque &
‘multis nova invents.excolumrur,, atquepromovens

. 4
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201, quam aB tnoz Ut prateveam, quod ipfs cuniatio
maxcimofxpé cedit detrimentosut bené multorum exés
pla monent , qui morte preventi aterna nominis im-
wmortalitate fraudati fuere . Hec cumitafe babeant;
inigué me agere exiftimarem , fi libeuti ,candidogue
animo V obisyquiidem, fed felicius calcatis iter, banc
nuper a me excogizatam metbodum defiribendi non
SJolum lincas illas curvas , que primum poft Conicas
Jectiones locum fibi vendicantsfed eas etiam,que bas ,
seeter afgue deinceps, & wiro quidem ordine, in infini-
tum confequuntur,impartirer. Opus a nullis quidews
antebac, us [ciam, per aélums ommibs verd [mmope-
yé optasum. 1d verd, cé libentius, citinfque,quam par
effer ¥ obis offerre equii mibi visti eft, guod ab boc k-
-blimisilla,C alitufguetliceat bisverdis uti)de locorum
 .sompofitione demif]a feientia., qua jam ulterius pro-
“moveri poeft, pender. Spero etenim fi quis mibi opem
Jerat , ausiiliatrice(que manus porrexerit, ut quam-
< primom logorum [uper folidorsm facillimé compofitio
-abfolsi poffit 5 bac figuidem methodo, qua cubicas pa-
-3abolas,byperbolafgue in plano defiribu,plurime alig
- cwrve ejufdevs generis déferibi poffisnt ita ut non ad-
amodum diffrcile fit , cujufeumgue loci curvam inve-
.wire. Quin ex ipfa, qmam adducam, metbodo manife-
Sienifaliorycoliigitsur, fi corsum locorum compofitio per-
attr 5 que ad tertiam., Vel quartam dimenfionem
* affurgund, pergsam facillimum fore , & catera com-
~pomere 2 ix fequentibus figuidem demonfirabo,pluri-
“Daas proprirsates,que alicui curve coveniunt eafdé,
babita r axione potejlarum & cateris curvis conveni~
rejeodemague infssper modo dewonfir ationem procede- .
- b2 ‘
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‘resquod quidem metbodi elegantiam [utis demonfirat.
Quaré cum Apolloniana parabola bac proprietute
 pradita fit, ut quadratum cujuftumque exc applivatis
aquetur plano fub parametroin intercaptam; eadem
beac proprietas., & parabola, que banc confequitur ,
‘¢ovenit, modo que in Apolloniana de plano ditta funt,
i bac d¢ folido intelligantur.Demonfiratio verd,qua

ambe be proprietates demonfirantur., non [olim ea- -

.dem , atqué unicaeft, [¢d & locum etiawm babet in al-
-tioribus deinceps curvis 5 unde abfqué iniuria dicere
- aufim,nonreélam,fimpliciffimamane adbuc initam ef-
{e viam , qua.ad-Conicarum [eclionnm proprietates
detegendas itur:y nequé etiam bowé inflitutam effé lo-
-corum compofitionem . Luaré vil alind ad banc aded
utitemn doGiviuam promovédam fuperefl, 0 Optimi ve-
r& Geometxie Amatores, quim ut. animum ad bor uwm
locorum compofirionem advertatisy quandoguidem &
-macximi labores, moleftieque, quas impre[fortm men-
dajarqucerrata.pariuntyfudlate funt;liuflriffimum
- quippesatqué Exccellenti|fimum Dominsm D.Hyere-
nimuw Onerun Cabamlium,Virum tum generis no<
-bilitate confpicusmytum virtutsum omniss ornamento
-infignem rogavi, ut profua,Majorumaque fuorun in
-Viros literis addiflos propenfione , buic rei opitulare
- pur. Qui guidem [Umwmna animi alacritate omnem opea
wyam polhcitus., libewter boc-onws fufcepit ,ut propriis
fumptibus de eorum editione curaret , qug ab aliis ad
-banc remfpellansia excogitata adipfim tranfinitte-
7entur\Una cum astborum nominibusnequis bantile
-lam, quam fibi ciparavit, gloriam amistas.Quod fiid
:#0bis ad exisum perducere contigeritband uim}-bog
2



Jeeculo nalta incremétum Geometria erit, quam pro-
xcimé elapfo fummortem Virorum opera., & labore ;
{tqut, fimultumipfis debemus, won minus etiam#no-
-bis- Nepotes noftri debeant . Hoc autem opufiulym -
in lucem emifi iribus epiflolis comprebéfum ,quaram
Secunda, in qua difficilima, qua in CartefianaGeo-
metria funt , enodantuy , atqué explanantur , lix-
Jiri(fimo Domino , D. Didaco ¥incentio a Vidania:
"Regii~Sacell; Prafuli, fludiorunique Prafettonun- .
cupata eftsonm etenim decreviffems coram i [o,atqué
Lluftrillimo Senatu de Geomerria differere , ut idem
#na cum aliis mei pariculum faceret ; poffemne inflis
tuendq iuventutisinbis difciplinis munus obiresnec
cum tep;{u:.aderit, quod pollicitus fum,prejlare va-
leam s Neapoli enim abfum : animadvertere , atque
judicare ex ipfa, & reliquis epiftolisipfe cum atiis,
quorum eft, poterit,an buic oneri ferendo meg vires
Jint. Ceterum eos,quibus mecum 1n eodem [tadio cur-
rendum efl., rogatos velim 3 ut pro bono harum difti-
plinarumincremento,typis etiam committere velint,
que abipfis excogitar & fumts fic enim fiet, ut pateat
won minus bujufmodi difeiplinas Ltaliscordi effe,qui
religuis Europe gentibus .V slete, & fi quid boni, in
bis meisinventis inefl, bewigné excipite.
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IOHANNIS MICHAELIS

R "C-ABANI LII B

Eqmtum Cathohcx Monarchae Praeﬁ:éh &c.
E’ l’ T G R,A M M 4.

Vx l ‘Bnt hunc R Vetctum mu-gu inventa ,lxbellum
, , 1oat, &, quxcqmd‘pnfca Mathefis habet.

IN TERVS nobis en claufa arcana repandit 3
Bt docet infolitas abfquc labore vias ., :
 Gallia jam fileat, nec jam fe Gracia )a&ans

Laudibus ip(a fuos tollat ad aftra Visos -
- Nunc dedit Heroes tellus Saturnia , quales. .
. Htaspulld dedit , nec dabit ulla dies . °

ALIVD

Erz age, BARTHOLOMEE,novos meditare labores
Et taftum 3 nullo contere tutus iter .
Quid ceffas nobis referare arcana Mathefis?
Arcana 3 maguis non patefalta Viris!
Edas illa precor, quarnunc mcogmta multis
‘Quicquid f} pledorls,quxcqmd honoris habet.
/ternum Tibi nomen erit, Tibi fama perennis ,
Sie tibi permagnums, perpetuumque decus ..
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. EMIN. PRINCEPS.

Ufst Eminedtize Tuse,Librum,, cui Titulus eft
Aditus 4d Nova Arcana Geametrica detegenda
per Bartholomzum intlerx Florentinum editum,
attente per legi,in eoque nil a Fide orthodoxa de-
vium, nil bonis moribus diffonum reperi,imo cun-
&a-ad litterarig Reipublice decusaugendum,nec
non ad eruditionem Chriftiani Hominis' *Geome-
tricee facultdtis ftudiofi, -conducentia, ‘fum admi-
ratus, quapropter ut pubhcxjums ﬁat,m lucemedi
pofle, cenfeo,fitamenita Eminentie Tuz videbi- .
tur , interim Paftoralis Benediétionis exoptansra- .
dxos, humillimé deofculor Sacr¢ Purpurz.oras,ex
, «Carmelo Beneventi hac diea1. Novvemtms 1703.

' Eminentixz Tusz

s

' . Hamill. & Obfequentifs. Seruns
\ M.Fr.Albertus Annubba Carmelita.

—_——

e

Imprimatur die 23. Nouembris 1703,
Fn. Vi wcemm:M ariaCard. Archicp.
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6 2 conflituta Efficiente
14 26 quadratocubus
16 22 ASB
' 23 .10 primam
‘32z - 1z plano .
3§ 33 preteream
38 . 7 pun&um
Eadg Eade ipfos

. Eadem 31 fieri

. 43
49
53
53
59

606.

73

17 quadratoquadratica
22 X3y

pen. inprima spifiola
ult. prmu fex.

CORRIGE'." ~

BC

conftituatur E fliciens ~
quadratoquadratum
SAB I
fecundsm -+
in plano] s
prateribo

p-n&o

xpf s

cieri
quadratofohda

m fmmda epiffola
prima fecandi .
re

4
in alxqmbus Tocis ponatur D pro A.

; Diameter

. Parameter

Hec, & phmma alia, quee u'rapferunt menda,
Lcorrigas benigne Le&or,etid atque etxam te rogo.




EPISTOLA
"PRIM A

Ad Hluftrifs.& Excellentifs.Dominum

D.DOMINICVM
" 1VDICE

Cellamaris Principem,Juvenacii Ducem, Terlitii
Dominum,S.Jacobi Equitem,S.C.M. a confi-.-
- liisin fupremo Belli,& Jtaliz Senatu,&c.
Hifpaniarum Magnatem.
_ : In qua
Deortu,atqué in plano generatione infinitarum
Parabolarum agitur , in quibus applicatarum
cubi, vel quadratoquadrata, &c.zquantur
vel folido fub quadrato interceptzin
parametrum,vel planoplano fub cubo ;
interceept® in parametrum , &c. . -
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) DOM N’ICO‘

L JUBICE. thzmcn nvc::, &c.
Ii _ﬁﬁrﬂo' fe¥, .’.A’;irs INTIEM &p D.

GUMMICER (LR RIS RE R e e g i d
TR sliqm‘ls naquamrfmt 5 fExoellemxﬂimexDomme .
: *:&‘ iqpai-ens #lumm"fecerit. facutqne, ﬁ*quibus Ma«
I8 W1 thematite dif¢iplina in precxorhabltz & cul-
o 4" -i6% funt,is;proféte ego fum;cui nihil:potias fuit,
- t s 3t bug&iell,quam tales vitos veneratione profequirnp-
Amicitiani, cumn awihi tichit, comparare;vel certés
grata recordatione , laudtbul‘que eorum nomiraiextollere,
quj qnndo *itadfu n&B i dehisdifciptinisbene meriti fuere 5
Cxtoris cabm mente  &rahimd itlos praflaie-puto, qbi le-
vibus Rudiis poldthabitis,fatquerhanc viamingrefli, ad veras’
nvm;éientiaruinfedem ;' quz procul dubib Mathematice:
ﬁmm petwenire -wiluecuht o Qase,cnm fxpins interidiffe=
sandumi earg_hasumi foientimuinAudiotis 5oy aafto (nos
fo0 -austm: plarinos o quiquecerh syigerdm “fbi gloriam™
qomipararent) Fq<irin hifod dibtiphinispervenide cug fo-
wenimi , quonllas., vel "pauci pesweniite potuerumt , maxis
0o fumi affe@ub dafidesio in Tham amicitiam, atqueib eox
cem nnmum;qm Temmmmoﬂcnmtggmnu
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petipi . Et jam mecum ipfe conftitueram Excellentife
fimum Dominum Celamaris Principem dignifigym:,
“tanto Patre Filiam-, cunt literarum. omniony', quibus:
ornatpr o fplendore,, tam agimi magnirudine, humax
nitate ,; moram ‘integritate ., cmterarnmque. Virtutgm.y-
gz nobiles yiros decent , ornamento , rogare , ut me Tibi;
pet litergs commendaret . Varum , quia id panla. tenporis:
opus habuiﬂ’qt,Nea oli enim nunc abfum, & ftudiord meo«
rum caufa;.atque ik mbgem geram 1llufieiffimo ., & Excel-
lentiffimo- Domino meo D. Hyeronimo Onero Gabanilio,,
qyi etiadi {8 plurithat (agem dicit , Ingrz impatiens
Séntentjan itop{zlqu’ge dhiblita Patrogo,en ad Jehag
Epiftola venio, etiam atque etiam rogaps , ut me mei voti
compotedt rqdias ¥ nihilenim milli jucundisaceidere poe
teft, quam me tetum ei devovere , qui nullis Generis clari-
tate ,” forfugdeqite'banis ¢edit, omnds verodobirina ; omtes
rifque virtutibus,quas 4 majoribus accipere non pofflumaus,
fed riabis nes+iietipfi.comiparamus , praccellit, Vit verdymas.
gis Tibipen(nalom fiv; qud in Te exardpfcatianimus meus,:
utque mihi fa¢ilioriaditusipateat,libens hoc Tibi munys.ofs;
fera ,: exiguurh quidem , at non {pernendum , oblejus; qui’
donat:in Te oblequiam-, & fudium ;qui nihilapud fe chae
zinss vel preflantios habet ,.quo feam in Te obferaantinmi
notamregddat. . o siry o) oart oo s o 1E e
. 1d verdeft, quod nuper dxcegitavi de ortu; dtque in-ples:
no. deferiptione:infinitanusy Parabolarum ,: in quibus :cos -
bus:, vel quadratoquadratum, vel quadratocubus appli=-
-gatarum, & k2 deinceps, 2quatur {olido, vel quod fub quas-
ato intercapte inter:verticem, & applicatas in'datam res
&am 4 five parametruin ,ivel fub cubo interceptein paras
_ metrum , aut fob: quadratoquadrato intercapte in'parad
metrum concinetur, & ita etiam deinceps . Quodquideny
inventum quitam utilitatem Geometrix allaturam Gt Ti<
bi judicandum rélinquosex hacquippe methiodo hujafmodi
carvas dlesibendi aon folum elegans diffigiKimopatn pro

~
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blematum pendbtTdlatio 5 {alik dedtimmiocorum:, quam
cxlitus. demiffam puto , qudclarius Geometriz mirkcals
eluceant , mujtum; incrementi acciperepote 3 utlprates
iteam qudd ex ipfa deferiptione plurimiz harum curvarum

" Jpeoprietates erai poflint, qoibus, & natwralis Philofophia,
& cuad4 deniqae Mathefis non parum promoueri poffic. Si
etenim primj generis curva, quw.tres ; aut quataor tantam
fanePerabolaswidelicet, Hyperbola , EllipGs, atque Circt~
Jas ingeaces fappegias Mathefi,acque Philofophiz tulerunt,
-quis non videt maximas ab his przftari pofle, quz non qua~
guor , aut quiaque; vel décem, aut centum; fed numero-in-
efinice funt? Sed hxc fatis diQa fidty nunc ad propofitum
swepio, & plane; live' Apolloniana Parabolz in plano defcri-
ptionem primoloco tradam, ut manifeftd appareat genelim
edrvarum , quas deferiptaris fum , earumque etiam’, quas -
Veteres coni feionés appellare confaeverunt,non A folido,
&t ipfi 3 gono,petendam effe, fed ex plano; cum hoc nacura
smagis coafonum fit, impliciu(que, quemadmodum ex me-
thodo , quemallaturus {um cognofci poterit , ex qua mira
spparet:haruin parabolarem Natura ', atque ordo; ad 2ltie-
resiquippe tran(itus fieri non poteft , nifi prius fimpliciores
coguitas habeamus: quod quidem plurimi in Mathematicis
Siciendum eft. Itaque prima parabola ( ita deinceps appel-
date libet Apollonianam parabolami) originem trahit 2 linea
#eafecunda , (ive cubiea & ‘prima; tertia, five Quadrato-
guddracica 4:fbounda,: five cubica, & ita deinceps eodem
-endine. An vero hds ealdem ¢orvas:& folidis eruere liceat hoc
fimplicilimo ordine, videant ii, quos simium dele@at (oli-
-déruin contemplatio.Ego vero itaprim3 parabold delcribo,
~=v in Ggurh 'ptima hujus -epiftole .fit triangulam ifolce-
-bei BIH, cajus Bqadlialateto-fint BL 1H, quwe ghideminds-
Hoid produReAtar, Litud Blag paites D7, & A : latus Hi ad

partes G, reliquum vero latus BH:ad partes.C, latus aatem
HH., "itamoveri concipiatur , ut [emper (ibi ipli 2quidiftet ,

~atque datofui-pan@o H rhanest femper intrtere BH; meta
“‘-"v‘.'-f A.: .‘-:--3 \‘; ﬁg, . - oy o A\.
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sutem ﬁm'mwdsm,faﬁiﬁqﬂimm*&mqmrquﬁ !
dem femper applicata maneaciin latere BI, punQonrantem. |
ipfius {;mandat femper fixunrin latere Bl,ita.u¢ quando las
- tus' HI excurrit ad pactes C,& re@a ID t&dat ad parpes S,c&
vero; Iatus  HI accedit ad puh@um Bi,. & recta Iy etiampd
pundlum B acnedcxf debeatiRer pan@aautem H;D tranfess
redta HD,que liberé, per:haecspi@a exdurrere iroffié. Inpunw
&o-autem B conflitvatnr reGty BG indéfinitadd. pastes @&
qua circalariter movegipoffit in eodem pundio B, quaque:
‘parallela femper exifiat re@a HD. Hac itaqnere@a BG ree
 &am:HGnterfecabiv. Bicoex hac interfecatignecurvam ‘
oriti , que:prima: perabsla, ive Apolloniana parabela erid,)
cujus vertex ecic B, diameter z¢Qa BK,que paralleta ducitor
reCte HG,applicat véroerde e omaes, quezquidifantes
:duguntur re&a A3, velutre®a GK,Hac autem omnia des -
.mionBrari facillime poffunt 5 fumto quippein curva hacas
tiene.delcripta, quolibet pun&lo, ut G, conflitnifque reis ;
quarum motn,atque interfe@ione defcripta fuitin ea fation
neuti fuere,, . quando delcriptumiel pan@um G ¢ id vete
-fieri intelligatur, quoties opus erit, quod hic mangre vifum
-eft, neleadeém in fequentibus, pon fine tua moleftia,repetere -
cogar ) ﬁmilia.iraquegeqn-nt triangula.D1H, G1B, («) quass
itaerit DI ad IH, ut Blad 1G,& re@angulum fub extremis,
-nempe re@angulum DIG xquabitur reGangulo BIH , (3)y
Quohiam. vero Bl #quaturiH, (¢} erit reGangulum DIG
‘&quale quadrato BL,hac eff ex puntto, G du@ta GK parallela
Bl occurrente reQa BK in Kerit reangulum fub DI in rew
-&am BK @quale quadrato BI, vel GK, undeomnia, qua de<

.monfiranda erant,patent. Quod fi re@a HIG perpendiculae
zis fuerit ad re&am AS,diameter BK erit axis,Quomoda ves
ro ex altera parte continuari hac curva poffis fatis ex appde
fitis fchematibus patets quare in hujys.cucvmdefosiptione
amplius non immorabor. . . .. iy
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writ & adhizcalii Pervenite potuerant:Tohannes fiquident
+de Wiittidlignis fane Geometra Parabolam, & reliquas coni
- fe@ionesin plano fatisbell? defcripfit , veram praterquam
+ quod. ulteriad ille progredi non-potuit , ejufdem methodum
- nofite. pafthabendam puto, non (olam,quia unica, & {impli-
etifima utimur, tam .cum data diameter elt axis, velnon;
* verunr etiam , quia hc ad infinitas alias parabblas defcri- -

benda¥ aditum ‘patefacit ; ita ut dicere dufjm » me ulterius ,
quam alii, preterve@um , immenfum 2 perviffe iter | cujus
“quantumvis emenfus fueris,nunqui tamen metam ateigeris,
~ Quoniam vero in fequentibus eodem fere motu re@as li-
neas cieri concipiendum eft,ideo nonnullas ex his, qué pre-.
‘cipuz in defcriptione funt , iftis a ppellationibus de(ignabi-
mus. Eto itaque'BG, per quam reta HG movetar, five re=
"@a, vel curva fuerit DIRECTRIX . BG vero, quz femper
-fibi ip i paralella movetur DESCRIBENS,cum vero ipfacht
“in pun&o B, ubi conflitaitur vertex anguli HBI, Defcribens
-in flatione prima; reQa vero BG, EFFICIENS, reQa ‘autem
AS Efficiens in Batione prima; Pun@um vero B Pojus appel-
labitur: Re@a autem data DI Intervallum vocetur, His pra=«
‘miffis'ad fecunda parabola defcriptionem accedo’, - °
. Cum primaparabola illa fit, in qua quadratum applica~
itz @quatur reQangulo {ub intercapta ,; & data re@a , ut fi
‘pra:demonftratum eR , 'primum avtem locam poft quadra-
tum.cabus.occapet 3 illa; dicenda erit fecurida parabola, ig
«qua cabus applicate ®quatur(olido’, ‘qtiod continetur fub
ata in quadratum i nterceptz 3 Vel certd folido , quod (ub
-datee reQe quadrato in interceptam continetur,nihil autem
inprafentiaram de hac(e):illam verd ipliffima methodo, ac
:prima parabola defcripta fuit,immatata tantummodo Diree
-@rige, fic defcribo, . . . ST
-~ Infigura fecanda liujus Epiflol vertice A diametro AB N
. b . ?ara. :

[ T —— r
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- (3)  Vide epiftolams tertiam ad Hlurifimuns D. D, M;.
chaelems Cabanilium, L




‘ ) - o
parametro AS prima parabols defcribatur A ¢ tumn ip<
fius vertice A, ut Polo, conftituta Efficiente AD,:DiteQsice

.eadem parabola AC, Deflcribénte vero CBD, qu fit perpe-

tvo applicata ad diametrum AB, cojus pun&um datum G,

fit sEper in parabola Dire@rice, quaque femper (ibi ipfi pa-
rallela moveri concipiatur,motu autem fuo,ut fupra di®um
eft movere faciat reGam Bl , zqualem parametro AS , qua
quidem Bl maneat [emper applicata in diametro AB 3 reQa
autem Cltranfeat femper perpun&a C, & I, cui parsilela
femper exiltat Efficiens AD.Inter{ecabunt itaque fe-fe Efh-
ciens , atque Defcribens 5 Dico ex hujufmodi interleQione
curvam AOD procreari, qua fecunda parabola erit , cojus
* vertex erit A , diameter re@a AE , quz primath parabolam
.AC inpunflo A tangit, five Deferibens in fatione prima ;
applicatz verd ex omnes,quz ex quolibet hujns curve pun-
&oparallele ducuntur diametro AB , five Efficienti in fla~
_tiene prima, quarum una in rea DE confpici potelt s Dico
autem cubum hujusapplicatze DE , xquari folido, fub qua-
drato interceptz AE , in Intervallum BI, five parametritm
_AS 3 quod ita facillimé demonftratar. . - :
Quoniam enim parallela eft AD ipli CI fimilia erant
_triangula IBC, ABD («) quareita eri¢ /Bad BC,ut AB ad
_ BD,ergo retangulum 1BD eequabitur re@angulo ABC(4)s
uod fi utraque hzc retangula in BD ducantur,erit {folidom
znb Bl in quadratum BD #quale.folido fub tribus DB, BA
" BC. Quoniam veso continue proportionales funt IB , 8C,
BA, nam IB 2quatur parametro AS (c):ut autem iB.ad BG,
five ut BC ad BA ita AB ad BD (d),continué etiam propor«
tionales erunt CB, BA,BDsac propterea cubus,qui fit 3 me-
‘dia AB 2quabitur folido fub tribus DB, BA, BC (¢): hoc efi
cubus AB, five ED 2quabitur folido fub data Bl, five pata~

metro AS in quadratam BD,five AE.Quod eratddemoni s« A

‘dum. Quod

)
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. Qubddicurvi AQD, ex altera parte, qua eft pundum G-
continuare velimus, facillime id preflari poterit; proda&ta
namquediametro AB ad partes G, vertice eodem piito A ,
parametro autem eadé cea AS defcribgda eft circa diames
wom AG prima parabola AF, ita utapplicatz ad diames
trom AG parallel® fint applicatis ad diametrum AB,hoc eff
parallelz fint re@x CBD , quam modo Defcribenteny

“wocavi. Srenim polo A , Delcribente unaex ap(g[icati& ad
diametrum AG,reQa videlicet FGH, qua certo

ui punQo,
ut Fymaneat séper in Diredrice,quze (it parabola AF,later-
vallo vero re@a GK zquali parametro AS,Effici€te autz AR

‘parallela retz FK,qua per pun@a F,K tranfit, carva AOH

ex inter{eQione Efficientis AH , Defcribenti(que FGH dea
feribaturs erit heec eadem parabola 40D ad partem H cons

~ tinuata, quemaidmodam manifefté apparet.

Ex hac autem defetiptione patet, Efficientem in fatione’
prima , five re@am GAB delcriptam parabelam in pun&o

A4, five Polocontingere : {umto quippe in curva quolibet

Il

pun&o,ut D;femper demonftrabitur id€ exiftere {upra reQ3
AB.ltem reas omnes,quee Efficienti in Ratione prima,five
re@x GAB parallele ducuntur,atque utrinque in curva ter=
minantur,bifariam 3 Defcribente in flatione prima, five re«

~ @&a AE dividi 3 fomto quippt in curva 40D quolibet puna

&o, ut D, duGaque DEH parallela GAB,hzc in Defcriben=
tem AE,atque in curvam AOH incidet,quod facile demon=
firatu eft; incidat itaque in H, dico bifariam in E dividi: ex
proprietate fiquidem hujus cusve, tam cubus ED, quim
EH 2quantur folido fub parametro in quadratum AE,qua-
re cubus ED =quabitur cubo EH ,+ac propterea EH, ED
®quales erant. Patet infuper Defcribétem in flatione prima .
AE wvocari pofle digmetrum hujus curva, quando autem
AB eft -axis parabole primz AC, AE erit etiam axis fe-
cunda parabolz AOD s at DEH , omnefque parallelas A
ad eanidem diametrum o (ivé axem AE applicatas effe cone
- . flat

\
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flac, Mg’n?&&um ¢flam eft a’ppl'icatmiﬁ’ cubes intebfe effe,

- deabintercptis quadrata . fterh fta effe parametean, fivd

fe@ah AS ad spplicatamDE , at ejilidem applicate BAE.-
quadratgth , ad quasratum intercaptarAE 5 (i nempe tam:
?u_admum 2{91 icat®,quim interczpte pro bafibus horam
olidorum accipiantur, parameter verd,ac applicgta iro als
titudinibus(s) D.emonttrari ctiam potefl,re&as omaes,qua

diametro parallelz duciitar in uno tantum.p{i&o pasabole

6§curt'evt_e'; guae vero quemlibet angulum cum diameteo cd»
flituunt,in
pun@tum parabole vesticem effe pofle, & quee ipfi diaw

metto parallela ducitur, diametram fore,ad quam applica~

t% erunt e re@tz , qu contingenti ia vertiee paraliele dys
cuntur; atque adeo via Rerni poteft ad ducendas reQas, nea
folum qoz hanc eurvam in dato pun&o contingaat, (ed eam
' omnes, qu# expofita methodo defcribi poffuat , qu qui-
“dem curva,ut deinceps oftendam,indefinitz fant.Quoniam
vero uberiorem de his curvis tra@atum editurus {fum,fi vax
- tis Deus annuat, ideo ab his demonftrandis abRlineo , Tibé-
pracipué, qui ea, qua polles ingenii acie omaia haec, & lone
pé penitiora fcrutari potes. Quare ad defcriptionem testiz:
%a;a‘bolz tranficam faciam. :
" Tertia verd parabola illaeft, inqua quadratoquadres
tum cunjufvis ex applicatis zquatur planoplano , quod con=
tinetur fub cubo intercapt in datam re&am,fivé parames
trum . Qudd verd parabola quas hac proprietate gaudet tege
tium locum inter parabolas occupet; ac proptered-tertia die
. cenda fit, ex eo patet , quod cum quadratoquadratum proe
ximé cubum fubfequatur, etiam hac{ecundam Parabos
Iam fublequi debeat.ld verd alia infoper ratione colligi poe
~ teft. Prima enim parabola illaeft in qua parameter, fivé dre
ta ré@a eaidem habet rationem ad applicatam , quam ek
dem’ applicata ad interczptam ; quoniam verd poft Iatue
. URe
1 s
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Guadratum , five planum fubfequitus 3 ideo & poff primam .
Parabolam illa veniet,in qua data re&ta,five parameter ¢an+
dem habet proportionem ad applicatam, quam ejufdem aps .
flicatae-quadramm, ad quadratum intercapta; quare quam
upra defcripimus parabolam , fecunda diceada eft , in ea

enim parameter ad applicatam eandem rationem habet, ac
ejufdem applicat® quadratum ad quadratum interczpta s
cumque & quadrato ad cubum fiat tranfitus , etiam i fecun~
da parabola ad eam fiet tranfitus,in qua parameter eandem
habebit rationem ad applicatam , ac ejuldem applicate cu~
bus atl cubum interczptz; hoc eft in qua quadratoqua~
dratum . applicatz wquatur planoplano f(ub cubo inter-
czpt in datam re®am 3 hac autem curva tertia parabola,
vel Quadratoquadratica ab ea, qua gaudet pracipua pro-
prietate dicenda eff,quemadmodum & prima Parabola pla-
na appellaii confuevit. .

Huiufmodi autem curva,Vir preflantiflime,eadem prog
fus ratione ; a¢ fecunda defcribi poteft. In eadem quippe fie
gura omniz ut fupra intelligancus: fed Direflrix AC non fit
prima parabola,fed fecunda in qua videlicet cubus applica-
teeequetur-folido (ub quadrato datzre&t,five parametri in
Anterceptamsquamvis autem nullus huius fecundz parabo-
Iz defcriptionem tradiderit,ego tamen illius defcriptionem
faciliter abfolvam,; Teque,curh fecero,certiorem flatim red~ -
wam (). Bunc antem liceat eadem uti,ac fi deferipta eflet,
it 4 fimpliciflima non defle@atur via. Dice curvam,qu ex
Delcribentis CD, Efficientifque AD interfeQtione gignitur
-tertiam parabolam effe, cujus vertex erit A: diameter vero
AE,Delcribeps.(cilicet in Ratione prima, prrameter autem
iAS s applicata vero DE, omnefque zquidiftantes Efficienti
sGAB in flatione primaspracipua vero hujys curva proprie=
das. erit 5. Ut quadratéquadratum cuinfcumque applicats
-DE, ®quetar plansplano fub cubo intercapte AE , vel

- ‘\»‘ B ' - BD
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BD ia Intervallum BI, five parametrum AS, vel quod idem
et ut parameter Bl ad applicatam AB, vel ED eandem ha~
beac rationem, quam cubus ejufdem applicatz DE ad cu=
bam interczptz DB, vel AE. Id vero probari pote# facillis
ma quidem demonfratione,qugque ia altioribus etiam cur=
vis locam habeat , ex quo quidem hujus methodi elegantia
fatis elucet. Quoniam enim,ut fupra di@um eft,(imilia funt
triangala CBI,ABD erit ut IB ad BC,quemadmodum ABad
B, quare & cubi ab his curvis proportionales etiam erunt
(a)sergo ica cubus 1B ad cabum BC,ut cubus AB ad cubum
BD;qaoniam vero ex proprietate {ecundz parabolz AG,cu=
bus BC xquatur folido {ub quadrato parametri Bl invinter~
ceptam B4, erit cubus Bl ad folidum {ub quadrato ejuf~
dem Blin BA , vel quia eandem habent balim:, quadratum
nempe reQw Bl, ut data Blad AB, vel ED,ita ejuldem AB,
vel ED cubusad cabum BD, vel intetczptz AE. Quod

. erat oftendendum .

- Caeterum,& ex hujus etiam curvz defcriptione manifefta
funt ea omnia,quz fupra de fecunda parabola di&a funt;ubi
verdillic diximus , ita effe parametrum, five datam re®am
ad applicatam, ita quadratum applicatz, ad quadratum ine
tecczptz, dicendum in haceft, ita effle parametrum , fivé
datam re@am ad applicatam, ut ¢jufdem applicata cubus,
-ad cubum interceptz, quod quidem [atis manifefté patet .
‘Notatua infuper dignum sxiftimo,pracipuam proprietatein
cujufcunque harum curvarum, quz hac methodo deforibi
poffunt, unica inniti demonftracione: etenim demonftratio,
qua hujus tertiz parabola pracipuam proprietatem proba-
vi, locum etiam habetin fecunda , quarta , quinta, (exca,8
reliquis, ut infequentibus palam fiet 5 Quod vero locum
etiam habeat in fecunda , ita demonftro . In eadem fecanda
figura fit corva AOD fecunda parabola defcripta Dire@ri«
€e AC, qua fit prima parabola, Defcribente vero CD,effi=
' Cien-
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Giente AD, &c. ut (apra, demonfirandum eft cubum cujuf<
ctiqne applicatz DE 2quari folido fub quadrato intefcaps
te AE, io datam BLId autem demon#irandum eadetn pror=
fus demonftratione , ac ia tertia parabola falutivet . Quo~
niam enim proportionales funt 1B, BC;s BA,-BD, & quadra=
ta, que ab his curvis fiunt, proportionalia erunt (4 ). Sed
quadratum BC mquatur reGangulo fub parametro,{ive re.
&a IBin BA(), ergo ita érit. quadraid 1B ad reQanguld (ub
i1B, & BA,hoceft ita 1B ad BA(¢),ut quadratum AB ad qua-
dratum DB, quare(d)patet cubi AB,quati {olido fub qua~
drato BD,velAE in re@g datd B1.Quod erat demonftrand@.

Quod verd hzc-eadem demfonfiratio locum in cxteris de-

- inc¢eps curvis habeat,in fequeotibos manifeflum fiet , dum-

mode qued hic de quadrato, in tertia de cubo, in quarta de
quadratoquadrato dicendum intelligatur « _

~ E quibus, ut puto , manifefté apparet, hanc defcribendi.
curvas methodom , pro fimpliciffima, & maxime naturali ,
#c germana habéndam efle, dum non folumi ab hacunica
&¥biom in infinitom parabolarum genefis facillimé dedu~
titiar, fed prazcipuz etiam,primariRque ipfarum proprieta-
tes #b unica, & per quam eleganti demonfiratione pendent,
ut in altioribus parabolis manifeftum fiet . Id vero an cono-
rum, vel aliorum quorumlibet {olidorum feQiones prafare
poflint,compertum nondum habeo. Hoc unum fcio proprie~
tates omies , qua ufque adkuc cognit funt, earom carva-
rum , quee coni fetiones appellantur , melius, facilius, bre-
“wvius,elegantiufque erui ex earundem in plano defcriptione,
quam ex illa conorum feclione , quicquid firepant Apollo~
niani fe&atorses , 3 quibus ingentia fzpe volumina confcriv
buntur ,non ut aliquid utilitatis afferant , fed ut legentium
animos'ynimid, qua eos afficiunt molfia ab his difciplinis’
avertant. R ) _
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" Quomodo Verd hic eadem ctirva ab alters parte pun&i
H continuari poffit, ita per e patet, ut explicatione penitus
non egeat', quod, & fatis abunde ipfa figura docet, quare ad
quartam parabolam defcribendamaccedam;, S
-~ Quartam veroParabolam illam effe dicimus,in qua quas=
dratocubus applicata zquatur planofolido, quod conti-
aetur {ub quadratoquadrato intercepte in datam retam, .
five parametrum , unde ;& Quadratocubiez nomen fortis
~taeft; Vel illa eft quasta Parabola,in qua data re@a,five pas
rameter eandem-habet- proportionem-ad applicatam , ut
ejufdem applicatz quadratoquadratum ad quadratoqua=
dratum intercapte ; ita autem defcribitur. In eadem (ecur}-_
da figura hujus epiftelz , omnibus, ut-fupra pofitis, pro Diw
geQrice AC conRituatur tertia parabola AC, in qua cujuly
cumque applicatarum quadratoquadratum, @quetur plas
noplano , quod continetur fub cubo datz ; qua (it Inter~
vallain Bl, ia intercaeptam inter verticem,& applicatas.Diy
o curvam, qu oritur ex interfe®ione Defcribétis CD,neg
non Efficientis AD , quartam parabolam effe , cujus yertey
erit A, diameter AE, applicatz verd retz omnes, qu#.pry
rallele ducuntur ipfi AB. Somtoenim quolibet pun&ain
curva AOD,ut D,du@aque DE,erit 1B,ad BC,ut BAad BD,
ac propterea, ita etiam quadratoquadratum 1B ad quadras
toquadratum BC , five ex proprietate parabole AC ad
Planoplanum {ub cubo{IB ininterceptam AB', velita 1B
ad BA , ut ejuldem BA , vel DE quadratoquadratum ,
:;id quadratoquadratam BD , vel AE, unde patet propos=

tum. . v C o

Quod fi parabolam quartam, loco Dire@ricis ponamus 5
in qua quadratocubus applicatz zquetur planofolido (uby
quadratoquadrato parametri in interczptam , quinta pa«
rabola procreabitur, in qua videlicet cubocubas cujufs
cumque ex applicatis aquabitur [olidofolido , fub quas
dratg&bo interczptz in datam re&am,.Gve parametrum «
Demonfisatio vero codem presfus mado procedit s Etes

P L. m



, 13

nim propostionales funt reQtz 1B, BC , & AB, BD, quare
& quadratocubi ab his curvis proportionales erunt 3 quo= -
niam vesd ex proprietate quartx parabolz AC quadrato=
<cubus - applicate, CB xquatur planofolido fub quadra-
toquadrato-1B y five-parametri, ininterceptam AB, erit
etigm. quadratocubus datz BI ad planofolidum fub qua-
dratoquadrate Bl ia.AB , vel ut Blad BA, ita ejuflem AB ,
vel applicatz DE quadratocabus ad quadratocubum BD ,
vel interczeptz AE, & patet propofitum . ‘
- Atque ufqué adhuc, ut exiktimo, fatis manifet¢ demon~
firatom eft, quomodo quamcumque parabolam defcribere
poffibile {it,{irpulque etiam,quomodo demonfiratio concin-
nandajquz quidem fi Tibi ingrata nd erunt,omnibus etiam
geometris accepta fore confido .

1deo autem in his curvis defcribendis adhibui parabolas,
quarum defceiptionem , nondum tradidi , quia hujufmodi
methodus fimpliciflima mihi vifa eff ; facillimé enim qua:~
cunque parabola defcribi poteft, qualibet data diametro,fit
ea axis, nec ne. Quare puto-parabolas, quas pro Dire&ricis
bus affumpfimes fimpliciores quodammodo fore iis, quas
hac epiftola tradidimus . ,. _ '
- Caterum non defunt aliz etiam methodi, quibusha
ezdem curva defcribi poffint. In figura etenim tertia hujus
epiftolz, vertice A,axe verd AB, parametro AS, prima pas. .
sabola defcribatur AC . Tum in ipfius vertice A conflitua=-
tur reQus angu%q; DAG, circulariter mobilis in eodem ver-
tice A; re®ta autem:CBD ad axem AB applicata, ita femper -
fibi ipfi parallela ingveri'concipiatur , ut certa fui pun&o C,
maneat {emper in parabola AG, motu autem {uo fecum du-,
caglatus AC anguli @AD, ita ut tranfeat femper.per ejul- .
dem pun&um C; quare hoc motu movebitur etiam reliqui
anguli GAD latus AD, fietque interfeio hujus ¢jufdem la=,
teris, & re@z CBD ; dico ex hujufimodi interfe@ione , curs
vam generari AOD , quz erit eadem , ac fequnda pagabols,
. fupra delcripta, cujus vertexeerit 4 5 axis vegd refa AR,

- ,.q‘ﬂ..
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avz perpendicularis ex pun&o A ad axem AB dueitur , aps

plicatz verd ad eundem axem AE erunt ez omnes , quz ex
quolibet hujus curva punQo parallelz ducuntur re@= AB,
velut in reCta DE appar¢tihujus autem cdrvee hac erit pro~”
prictas, ut cubus cujulcunque applicatard,velut-DE 2ques
tor folido fub quadrato intércaptae AE in parametrum pa«’
rabolz AC, re®am videlicet AS; ita verd procedit demon-
ftratio. Quoniam enim cGtinué proportionales funt CB,BA, -
BD (a), proportionalia etiam erant , qua ab ip(is quadrata
(4), fed quadratum CB =quaturre Gangulo,fub parametro
SA in AB(c¢ ), ergoita re@tangnlum {ub parametso SA in
ABad quadiatum ejufdem AB, utidem quadratum AB ad
quadratam BD, vel {umta comuni altitudine AB , ut para-
meter AS ad AB , vel applicatam DE , itaejuldem DE qua-
dratum, ad quadratum BD, vel interceptz AE, quare patet
cabum applicatz D zquari folido fub parametro SA in qua«
dratum interceptzz AE.Quod erat demonflrandum. - -
- "Fertia autem, & reliquz deinceps parabol® eadem prore
fus methodo defcribuntur, immutata ticdmmodo Dire@ri<
ce AC, atque earum proprietates ip(iffima,ut fupra demon-
firatione probantur; ficad defcribendam curvam, quam
tertiam parabolam fupra vocavi,opus eft,proDireirice AC
adhibere curvam,quach modo (opra defcrip fimus,fecundam
videlicet parabolam;Nam ex interle&ione re&tz CD,atque
lateris. AD tertia parabola AOD defcribetur , -in qua quae
dratocubus. applicatarum: 2quatur planoplado fub cu<
. baintercapta in datam retam AS, five'parametrum . Ita
verd {e habet demonfratio . Quoniatti ¢cohtinué proportio=
nales {unt tresre@=e CB,. AB, BD), préportionales etiam
erunt ab ipfis.cubi (d), fed cobus CB:ex propsietate fecun=
de parabola AC zquatur (olido,quod continetur fub para-
gpictro AS in quadratam AB, ergo ita erit folidam fu(t; qua-
: v : Lo e
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drato ABin parametrum ASad cubum ejufdem AB, vel,
quia hac folida eandem bafim habent,quadratum videlicet
AB, ita parameter AS, ad re@am AB,ut ejufdem AB cubus,
ad cubum B1) , quare, & quadratoquadratum AB, vel ap=-
plicatz DE , zquabitur plaao plano , fub cubo BD, vel ine
terceptz AE,in parametrum AS,quod quidem demonitran-
dum fufceperam. Similiter ad defcribendam quartam para«
bolam , opus tantum eft pro fecunda parabola AC, tertiam
coftituere,quz Diredtricis efficium fubeat,ad defcribendam
verd quintam, {umenda eft quarta AC, & ita deinceps.Quz
%mnia ita per fe patent, utin hisamplius infiftere non de-
‘beam. '

Hanc autem methodum, ideo fuperiori pofthabendam
duco, quod noa ita facile fit has parabolas defcribere , data
qualibet diametro ; quam enim modo expofui , locum tan=-
tam habet cum data diameter eft axis.Quare & fupra etiam
diximus methodum , qu#Tohannes de witt parabolam pri-
mam delineavit noftre fuperius allatz pofthabendam ; ra-
tio enim , qua ille parabolam defcripfic cum data pofitione
diameter eft axis alia eft, atqus ea, cum non eft. Quod uni-
co modo 3 nobis faam eft . Accedit etiam quod alterias
fpeciei parabolas, de quibusin tertia epiftola differo , pri-
mo loco expofita methodo multd facilius delcribi poffunt ,
quam modb tradita; ut preteream, quod & hyperbolas om=
‘nes , de quibns in fecunda epiftola, {imili quadam methodo
etiam defcribuntur . :

Si vero Tibi magis hac arrideat , hac ratione & eafdem
parabolas defcribemus. In figura quarta circa diametrum
A4E, vertice A parametro AS; applicatis verd in dato angu-.
lo , puta SAB, defcribeada fit {¢canda parabola, in qua cu=
bus cujufcumque ex applicatis, zquetur folido fub quadra-
tointercapta in datam-re&am’. Ex pan&to 4 ducatar AB,
itautangulus SAB, aquetur datoangalo, tam vertice A,
parametro AS, diametro verd AB prima parabola defcriba-
tur 4C, ita ut applicatx ad diametrum 4B fagiant angulos
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zquales dato S4B, vel ipfius ad duos re&os complémento
tum ex guolibet hujus curva punéto, ut G, duita applicata
ad diametrum 4B, fiat ut CB ad B/, itaeadem BA ad BD ;-
dico pun&tum P effe ad fecundam parabolam, cujus vertex:
erit 4, parameter verd AS , diameter autem 4E, applicatz
verd ad diametrum AE ez omnes, quz cum eadem dacum
angalum S4B comprehendunt : Quare fialia , atque alia-
punQa in parabola AC accipizntur, curvd A4OD quafitam
defignabimus, Demonltrationem autem non affero quia, ex
iis, quee fupra di&a funt, facillime colligi poteft . G o

Si vero {atis hac Tibi methodus expedita 53 videatar,fas
cillimé quidem, ut puto, remedium afferri poterit:qualibet
enim diametro data, anguloque , quem applicatz cum ea<
dem faciunt, uia cum parametro ad eandem pertinente, nd
difficile quidem erit pun&tum javenire,quod (it extremam;
five vertex axis parabola delcribend, nec non parametr®
-ad eundem axim pertinentem : ita propofita parabole de«-
{criptio ad modd expofitam methodum reduci poterit: Id
~verd in prima parabola manifetum fit. Sit enim in figura
quinta vertice 4, diametro AC , parametro 4B, applicatis
verd in angulo S4B defcribenda.prima parabola,nec tamen
diameter AC fit axis3du&a AB in angulo ASB,in eadem fue
matur AB zqualis lateri reto ad diametrum A C pertinenti,
-tum ex A perpendicularis ad diametram A C erigatur AD; -
atque ex punlo B demittatur BD parallela AC, occurrens
AD in D : quoniam itaque angulus SAB datus eft, dabitug
etiam BAD complementum ad reGum , cumque anﬁn‘lus
BDA fit reQus, ( « ) dabitur etiam ABD, quare cum detu
tur AB, dabitur,& BD(4),quz bifariam in I dividatur,fums«
~taque AG zquali dimidio , hoc eft DI ex pun&o G ducatur
GE parallela BD, divifaque bifariam in F 5 ipfis FG ; EA
tertia proportionalis inveniatus FO.. Dico pun@umn Feffe
yerticem axis; qua verd ex punlo P parallela ducitur:-AC
-. e : S Tl e wueffe
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effe axem ;, reRam gutem FO effe parametrunyad ?vnd;m{” '
axem pestinentem ; Demonftrationem verd god afferam ,
ne nimia Fe moleetia afficiam,quandoguidem ep,quo pol«

* les ingenii acamine facillinum Tibi erit , hac, & alia fex~

centa, -& quidem longe penitiora perlpicere.. Quod verd,
id"ig" altioribus etjam parabolis locugy habeat, pro certo,
habeo, quarz modd expolita methodo uti potesimus,etiam, .
fi data pofitione diameter.npa fit agis, . P
. Poffunt quoque hz s®dem curva'infinitis ferme modis
defcribi, verdm fileatio eos prizterire #quum duxi, nullos
enim faciliores , aut elegantiores iis, quas expofui, inveni=+-
ti pofle autumo .« Lt L A
His autem curvis {acis, ut reor feliciter, defcri ptis,ope~
s pretivm eft,ut aliqua dicam de utilitatibus,quz ab iftis
emanant ; verim ica plurime (efe mihi offerunt, ut multis
tudine earum pené obrutas, uadéinitium mihi faciendum
fit, non plant videam. Quaniam verd de locotum coinpofi-
tione {upra me aliqua allaturam promif, ideo nonnulla hag

de re in medium prius afferam, qua Tibi non dniucunda foe

Felperoo " ..u oo Lo Lo L,
. Beneficio itaqus ejus, quam primo loco expofuimus,me-~
thodi w”g.éﬂd&‘a"“ca componi poffant ,; quorum =quatio=
figs_ duobus caucam teeminis cdmprehenduntar ;5 quorum
Upum altera.ex ignotis quomodolibet in fe duita contticait, .
alcppugn; verd reliqua iguota, ita in dasam quantitatem du=

fa ;; ut ‘numerun dimenffooum hujus igagtaexcedat nu«

“mecan dimgnfionu:n quantitatis note . liaque fi locus per

hang zquagionem defignatus x3mayy. componendus pro«
ponatuar: fuppolito initio quaatitatis indeterminatax.puns
£ A (videfiguram 2. hujus epift.)itayut hec eadétn quane

tisas g falcyextendere intelligatur aby A vesfus Bizguancia

tas yerd indeterminata. v , (upra hang in dato angulo ABD.
exuegat, quad & in.fequeatibus femper intelligeadum e &
opus tantum eft veriice 4, patametro vérd reta data , per
ficeram..a defigaata, diametro w:é.& 4E, quzex pundto 4
: M. pe
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pasallcla ipfi D' ducitur, fecundam pafabolam AOD des

cribere ita s atapplicatz fint re@z, quz ex quolibet hajoy

Curvae punfto parallele 4B ad diametrum AE ducentur 3

qvx omania juxta ea ,’quz fuperius tradita fadt, perfici pol

fant; carva enim AOD eric locus quafitas.Sumto quippe in’
ipla quolibet punélo, at D, dutaque DB parallela ipfi AE ,

riec nont DE paialéla ipfi AB ;5 ‘quortiam cubus applicatz

DE, vel 4B, hoc eft x3 zquatur folido fub quadrato 4E,vel-
BD, fiveyy in parametrum,quz eft 4,ideo habebitor hnjufe

modi 2quatio x304yy. & patet propofituim .

* ‘Quod fi habeatur huiufmodilocus xsay3 facillim quis

dem componetur defcribendo curuam, quam fupra tertiagt
parabolam vocavimus .« ' '

~ 8i vero locus compon€das per hanc zquationém xsaayé
d=fgnabitet,componi quidem ille poterit defcribendo cur™
vam, quam fapra quartam parabolam diximus. 4c fub ho¢
genere alia etid parabola hic cGfideranda venit,cujos zquas
tio conRitutiva per hos terminos exprimitur videlicet xsad

aay? Quard filocus per hanc ®quationem defignatus coms -

ponendus fuerit, ita expofita methodo id aflequemur. Iy
eadem fecanda figura intelligatur curvaDirectrix AC fecte
da parabola effe, in qua cubus cujufcumquél —<pplicatis
#quetur (olido, quod continetur fub quadrato intersnpta’
. #n-parametrum, qua {it 4.-quomodd verd hac carva defcris
bi poffic fuperius tradidimus ; Defcribeate'autem CBD;In-
tervallo vérd parametro , five «,  re@a Bl defignato, Effi«
eienteadtern AD:, curva AOD defcribatur 3dico hane effe
tocum quafitum . Sumto quippé in ip{a quolibet puno, ud
B, confrudifque omnibhs,ut in figura apparetscum fimilia
fint triangula CBI, ABD(«), fitque ut AB ad BD, five x, §d
¥ itaBlad BC, five .4.ad quartam , erit BC equslisayy
“diu: per x, quoniam verd ex proprietate parabdle A€, Che

bus BC, five 4353, diu: per x3-squatur folido, qued

| . Comw -
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contimetus, {ub quadrato AB in parametrum 4, h@-eﬁgﬁ-
do axx: (intellige autem AB efle diamecrum parebolee AC).
hahebimus zquationem hujufmodi xf &uays. E¢ patet,quod
~ erat demonfirandum . Quod fi zquatio ad fex dintenifiodes
afcendat,hoc medo x6 2 495, facillimé quidem conflrui po~
terit , adhibendo curvam , quam (upra.quintam parabolam
nuncupavimus;{ub hoc autem gradu dva tantum pagabola
cadunt ,-ea videlicet, quam modo expofuimus; queque pec
hane gquationem xSpasy cxprimitur,de qua ir testis epi~
fiola differimus. Si verd canfiruenda 2quatio feptem dime-
fionam fuerit, quaque per hos terminos exprimatur x? a
4y confrui ip(a poterit , adhibendo cervam, qua fexca pa-
sabwla_erits quaque facillime vtraque allata methodo de- -
{cpibi poserit » Quoniam autem fub hoc gradu fex diuerfa
parabol® cadere poffunt , qu per hos terminos exprimun=
SHE X7 DAy, X7DaaYS. X7 4394.x1. 04493, X725y, X D45y
Jdeo qud clarius methodi, quautor praftantia appareat,
utque alios etiam ad harum contemplationem refta,
. que ad llas ducic.,.dete@a via , alliciam ;quomodd prima
tres parabolx defcribi poflint alendam 5 reliqua verd tres
“in tertia epiftola explanabuntur. Siitaque hujufmodiha-
beatur 2quatig s x73p4%6 illa cpnftrui poteric adhibita care
¥a.,-qu¢ cadem prorfus ratione deferthetur , atque prima,
fesunda, & testia defcripte Mgy us (upra ditumief. Siaue
tein hzc fierit 2quatio m7apasys -in eadem figura fecun-
das pro Djreclrice AC conftituatur parabola, cujus ®quatic
capiticutiva per; hos terminos exprimatur xswady: s quae
quidem pasahola. in tertia.cpiftola deferipta hubetur = ex
wesl-Rique etenim Defcribentis y Efficientifque corvy
APD d:lesipta erit illa, qua-indigehinus ad propofica
guatipnis confrutionem;id verd ita patct.lnteevallum BE
vocetus 45 AB verd, ut (npra, x, BD aatem y.Quoniant itas
Que fimilia.fant triangnia ABDX, CBI ;. (a) BC esit ay , die
SRS Ca - : - per
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tumrinterczepte AB, hoc eft #3xx; ideo habebitur huju{mo-
di zquatio asys diu: per xs@a3xx; & faka congraa multis
plicatione , atque divifione , habebitur aquatio azys0 %7’
& patet propofitum . Pro conflrn&ione autem tertiz equa~
tionis x7e043y4,ita operandum eft.ln eadem fecunda figara,’

Direrix AC (it curva,quam fupra tertiam parabokam ap=" .
pellavi, curva enim, qua exinterfeQtione Delcribentis -

Efficientifque defcribetur , apta erit ad propofite 2quatig='
nis confiru&tionem. Sumto enim in iplg quolibt puiito,’
ut D, omnibufque con&cuis,ut in figura apparet, démons
‘firabitur BC effe ay,din:per x.Quoniam verd quadtatoqua<
deatum eju(dem BC,five 4494 din:per x4 2quatur’planople=
no fub cubo intercaptx-ABin Intecvallum Blshoc eft ax3,
ex. proprictate Direlcicis AC ; ideo hab:bitur hujufmodi
=quatio, videlicet a4y, diuzper x%4.204x3, vel faQa mulciplia
catione ;& diviflone 43ys0x7, & patet propoficam , “= 7
Nec abtimili methodo parabola omnes ; qua fub quolis
bet gradu comprehenduntor defcribi poffunt , ita ut omnia

ea loca,’ quorum aquationes duobus terminis exprimun«

tur, quzque ad has reduéi poflunt,compofita fint,quemad-

modum-ex fecunda, & tertia epificla colligi poteft : nec pus -

to facillorem,aut elegantiorem methodum excogitari poffe,
Quzx autem ab: hac *locoram- compofitione ’, necnon

ab harum curvarum’defcriptione”emadare potel utilis

tas tanca et ," utaufim dicere ,”maxime vfqué adhac man<
cam, atque imperfe@am fuiffle Geometriam , qua quidem
‘omnem perfe@ionem confequi, omnibufque nameris abfo=
lata evadere poteft , :mod? aliqua diligentia adhibeatu} | in

excolendis iis,"ad qua expofita methodus ducit’ Té-verd

Dux Excellentiffime , qui futmis virtutibus ornatustotiué
_ Reipublicz literariz bono fémper fluduifti,'enixy rogo, ats
" que obfecro, ut hzc tuis aufpiciis inventa, Tibique, ut pri=
mum excogitata miki fuere , fincera mente dofio dam ; exy

) R ML “"-;-"T'.:' E:

per . Quoniam’ ¥erd planocubus BC, five asys diu: per
%7 zquatur planofolido fub cubo Intervalli Blin quadra~
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colenda , atque ifluftranda cures’s Ipf= enim es’, qui, cet Sol
radiis.fuis omaia fovet,miraque frcanditate complet,homie
num ingenia, nefcio, qua prapotenti vi, ita acuis, atque fe
cundas, ut grandia quilque Tuo numine ductus aggredi non
duabitet: unde Tua, tntiulque Domus Tux Fama,atque No-
men totum jim pervolat orbem,dum quilibet Te,Tuarams
que inclita gefta, fcriptis celebrare geftic. Mihi verd ad hzec
ulterius promovenda animos, atque vires adiicere poteris,fi
meum erga Te fudium , atque amorein acceptuin habere:
non dedignatus faeris. - - - - o
-+ At verd'non folim ea loca compnni poffant, quaram:
®quationes duobus tantum tefminis exprimuntar , fed 8¢
czeera omni,modo alifua diligentia in his cusvis excolensy .
dis’adhibeatur ; (i’ enim, ut aliquad exemplum affzram, lo-:
cus” componendas proponatut’; -hac 2quatione defignatus
x#=e2B8x%y12yy . Quantitas verd-indeterminata x ( vide fie
guram fextam ) , initium ex puncto-A fumere ; atque fe pee”
reGtam ABI pofitione datam extenderead partes Iiconci=
piatur; reliqua verd indetérminata y, fupra AB'exurgere in
dato angulo ABQ: ex pun&o A, re@am AM ducere opors
tet in‘ditoangulo ABQ y & fumta AM zquali-quaatitati,
qu# in ®quatione per 4,defignatur,opus eft ex pun@o M re=
Qam ducere MQ paratlelam AB; vertice auté VA, itaut MV
_#queeac bb,dinzper a,parabola prima defcribatuf VAC,cus
jus quidem parameter (it quantitas, quz per # defignatuf.,
applicate verd ad diametrfi 'VQ fint in dato angulo ABQ.
pro’r dé¢inde A, Dire@rice verd modo defceipta parabola
AC, Défcribente autem CBQ,,' atqud' Intsrvallo Bi zquali
Patamhetro s, & Efficiente AD curvadelcribatacrAOD, hzc
€nim etit locus quzfitus ; {umto enim in iplaquolibet pun-
&o,uf E, conftruifqug omnibus, utin figura apparet, cum
ABft x,BD vero y, & Bl 4, crit BC ay;ldi_i:':yen 2,80 verd
érit ay,/diazper 35 Qaoniam:verd hujus sedie-CQ qha-
dratdm, quod eft wayy diu: per xx, %245y diu: per xk56,
S s Ty ST T e - ;w- e equas
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#quatar reGangulo fub parametro in intercaeptam QV,(e)

hoc eft}{bbskaxsideo habebitur hujufmodi 2quatio eqyy dius -

per xxy¥e2aby diuzper x,%bbobb¥ax, vel ablatis iis, qua
{8 invicem tollunt, faaque congrua multiplicatione.peg:
#x, nec non divifionepera, exurgethujufmodi zquatie
23 bxy0ayy. Et patet propafitum. , >
Similiter fi confiruenda profponatur ha'c 2quatio 2yy
axx~x3 , hac ratione confirui poterit . In figura leptima
intelligatur quantitas x initium {fumere 3 punclo A , & pen
re&am ABV ad partes V fefe extendere 5 & verd fupea harg
in dato angulo ABD: Sumta deinde AV zquali quantitati
datz «.Vertice V diametso VA,parametro data teah, ap=
plicatz autem ad diametrum VA fint in angalo 1BC dato
aagula ARD requali, parabols prima defcribatur VGE : fi
enim Pojo A, Intexvalio Bl, 2quali parametso &, Diredrice
verd parahola BGV , Defcribente CBDuna ex.applicatisy
Efficiente verd AD, curva defesibatug AD GV, hag erig
locus quafitus 5 Si enim aliquod pun@um in ip& (gmatuc,
wt D; copfruanturque quania, uit in figura apparet, com AR
£it x, BD verd 9, & Bl atque AV 45 ¢rit BC by, diuzpes ¥y,
BV verd g—x. quoniaiautgmquadrat BC, (ive bbyy;diug
pes =X, zquatur reQangulolBV(a) , five ba—bux,habebitys
" hujnlmods zquatio Sy divi(a per xxRE4rbx, vel oyyan

baxx—~bi3, & bBaranghur divifioag.per blyamamnrnxd

CQEDe e e
- Fiojus autem cusve proptietas imilis of propristati pas
sabolx prime, quamt desonfiravit Pappus propofitione ithe
tima Lb.4. ColleShvMarh. dummodd, qua ibide plano si
eodem di@ faat, hic de folido iggelligaatur . Egenim moada
- Qelcripta.cucva ADG W hacpropriesate polles s nt fampein
ipla quolibet:punda » velug D, atque.gh codem duda PR
duto mpulo. felidumy. quod coukinetur fub quadsato ARin -
BV, sgiqoewc {olido fab quadeata BRLin pasametsme. S48
l N N PP VNS SNSRI 7% . .)-3
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Intervallash Bl,quz quidem omnia ex allata 2quatione pa-

tent § Quiad & aliam demonftrationem defideras, en quomos
de concinnavi . Cum (finilia finttriangula ABD, BCI ( a)
étit quadratum AB ad quadratum BB,. vt quadratum Bl ad
quadratam BC 5 quoniam vero (5) quadratum BC zquatus
~ seQangalo IBV j ergo ita erit quadratam AB.ad quadratum
BD,ut quadratum 18 ad re&angulum 1BV,vel ut IB ad BV}
ergo (¢)folidum fab quadrato AB in BV mquatur folido fub
quadrato BD in parametrum Bl. Q. E.D.
~ An verd hzc curva eadem fit,ac illa,quam fapra primam
parabolam vocavi,pro certo affirmare non audeo,non enim”
- mihi otiamfuit, ut in hzec multum incumbere poffem.Reor
autem ecandem ‘omnino effe, quod & confirmare viden-
tur €2, que mox addam: filentio enim praterire nolo,
quod animadverfione dignum mihi visd eft, videlicet,quod
fi pro prima parabola VCE reQa adhibeatur, curva genita
'ADGYV, erit prima parabola,atque ox hac defcriptione ma-
nifefta reddjtur proprietas 3 Pappo tradita .

In figura enim o&ava,(it triangalnm ifofcele VAE, re&ta
sutem CBD parallela lateri AE pro Defcribente habeatur ,
moveaturque in Dire&tice VE . Polus autem fit A, in quo
fit Efficiens AD;Intervallum autem fit.data quzlibet reGa
Bl. Dico cutvam ex interfe@ione Defcribentis, Efficientif-
que genitam , talem effe , ut fumito in jlla quolibet pun&o,
‘ab eoque duQa DB parallelalateri trianguli AE , re&tanga-~
lam, quod continetur fub incercxpta AB in BV mquetur re-
Qangulo fub intervallo Bl in DB.Demonftratio verd eadem
satione procedit, ac modo allata infaperiori curva. Quonid
ilolcele eft triangulam AEV,erit BG zqualis BV(d).Sed. i
milia funt trisngula ABD, BCI, ergo re&angulumy ABC; (i~
¥e ABV zquatus re@angulo IBD. QE.D.(¢) t

o . Quo-
Mﬁ.—--—; , . ‘ -
(a) Bxbywag. pri. 8 4.fox. & aofox. (b) .1.dib.
pri.dpoll. (c) 34.7md () -4feie (¢) ¢%bype
39:pris 4:J1x3 6 16.fez0s - ;
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. Quoniam ¥erd idem omniad accidit , fuerit tnangu!um

EA.V reangulum in A, aec ne?ideo faccne n3 poffum, quin

mirer; car, Pagpus,omnefque alii,qui de hac parabolz pro-

prictate loquti {unt (4) » hanc conditionem appofueriat,ut

" angulos EAV. effet reQlus, hoc eft, ut DB fitad rectos angus

losre@x AV, id enim neccfle nullo modo eft: In parubola
fiquivem ADGV,, dyéla qualibet reCla AV, atque ex quos

libet bujus.parabola, punéic,ut D du@a qualibet djametre

parallela . re&angnlum ABV aequab;tur re&algalo » quod
continetur fub DB,& parametro pertinecte «d eam dmme-
trum, quz duQam AV bifdriam dividic . ’

g

. Siverd.i{dem omnind Rantibus, pra d:re&n‘ée VE;: cur-
vaparabolica VCE:adhibeatut (vide figuram feptinam) ,

“in qua cubus.cu mfcumque apphcatar’u’ 2queturfolido fub
parametri quadrato iniaterceptd,carva defcribetnr ADCV,
an qua bzc erit proprietas, ot planoplanym, quod contine-

- ar {ub cubo ABia BV.zquetur planoplano fub cubo DB
in parametrum, {ivé Intervallum Bl Quoniam enim fimi»
Jia{unt triaogula ABD , DCIL (), erit cubus AB.ad cubum

- BD; ut cubns Bl parametri’; ad cubum BC, vel ad folidum
{ub quadrato Bl mBV,etgo ut oubus AB ad cubum BDam
1Bl ad BV, ergo. &Ce.iv i ar VhE e

-:  Similiter.fi curvs'DnIe&nx VCE hn )lxsmatum ﬁletmut' '

-quadratoquadratum . iapplicatz . alquetur. planoplaco fub
- -cubo parametri in-intercazptamjeric planofolidum (ub qua-
-dratoquadrato’ AB in BV, zquale planofolido fub quadsato-
quadrz%u BDin parametrum,&lta deincepsa i . i b
<« Ex harum verd proprietatam con mplacnone non pars

-¥a emanare poteft.rebas Géometricis utilitas,ega enim,qai-

-hebetiori ingenio/fum ; pulchertimum,omaihmqué utilif

ﬁmum problema abfolyere potnuquodv:dehcet amneud

- (a) -Francifcus Scobomn in twmn. M CAULGeam
(a) Exw-.nm-v%ﬁx- S Pl
. T

*



maximum ; atque minimum inveéniendum ; quambis enim
fu jus problematis {olutio eadem omnino fit , ac ea ;quam
nobis {criptam reliquit Petrus ille Fermatias , clariffimum
Geometriz lumen:, & fplendor; cognofcere tamen quifque
poterit exiis, quz tradam, ita facillimum fuiffe id ex his
curvarum proprietatibus eruere, ut nullam in hoc mihi fa=
cem prztulerit Fermatiana Methodus.
.. Expofitio autem inventionis nofire methadiingrata iis
10 erit,quibus Fermatii methodus omnind perfpe@a nd eft.
At Tu, Vir fupra czteros praftantiflime,cui nihil adeo oc-
cultll, abfcaditdve elt,quod nd manifefté pateat,fi aliquido
tantillam t€poris, quo animum {ummis, maximifque rebus
gerendis affidad incombentem fubleves , naGus fueris,hzc
legere ne dedigneris; quamvis enim hac,& longé difficilio-
ra noa te fateant,ingraca Tibi forfan non videbuntur,aliofe
que infuper ad hac ulterius promovéda exemplo tuo com-
pelles, quemadmodum multi, Te preeunte,ad verz virtutis.
culmen afcendere potuerunt. , .
. Sitdata re@a AV, intigurao&ava , oporteatque itain
aliquo pun&o, ut I,{ecare,ita ut reGangulum fub Alin AV,
fit omnium maximum, Hoc facile admodum eR,colligitur-
que ex circulo,atque ex modo allata proprietate prima pa«
rabola, ut przteream, quod & in Elementis habetur(4).Si
verd datam AV, in figura {eptima, ita in aliquo pun&o, ut
- K, fecare velimus, ut folidum, quod continetur (ub quadras
to AR ia RV fit omnium maximum, curva ADGV., que
rimum locum poft primam parabolam fortitur , id pre-
flare peterit , modd inipfa aliquod pun@um inveniatar, ut
G, ita ut du@a GR in dato angulo, ut opus erit, eadem GR
fit omninpm maxima.Quod fi data AV ita fecanda in aliquo-
punto , ut R, fuerit, ut planoplanum, quod continetur fub
cubo AR in RV, fit omnium maximum,cusva ADGV,qua
fecundum poft primam parabolam locum obtinet; idem
. . D etiam
TR — ——
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etiam preRare poterit’, fi inveniatur pun&tim, ut G, ita ut
du&ta GR in angulo dafo, eadem GR fit omnium maxima ¢
idem dicendum in aliis cafibus,adhibita convenienti corva,
Quart fi regula tradi‘poflet hac pun&a inveniendi, abfolu=
tum effec, quod faciendum proponebatur . Sed hujafmodi
regula itainveniri poteft. Proponatur in carva AGV, cujus
proprietas hzc efi, ut dua qualibet GR in dato angulo,fo-
lidum,quod continetur (ub quadrato AR in RV aquetur fo-
lido fub quadrato GR in'datam retam,quz (it Bl;propona=~
tar,inquam ,inveniendum pun&um, ut G ita, ut duéta GR
fit ornnium maxima, qua duci poffunt,atque aded,ut duétd
re@a ex pun&to G itainvento paralleld AV, tota extra pa«

rabolam cadat.Ponamus GR,in figura feptima,efle omniam

maximam . AV antem datarea fit 2 . Intervallum autem
BI it 8. at indeterminata AR fit x3 ergo RV erit gz,

. Quoniam verd ex proprietate hujus curva,ita eft B, five
b.ad VR,(ive a—x,ut quadratd AR,five xx ad quadratGRG,
erit quadrati RG axx—x3diuzper 5,8 hujus radix,hoceft R.
(axx—x3 diuzper 4)erit ipfa RG.Quonid verd hzc maxima
eft omniutn, que ex quolibet pun&to re@a AV ad curvam
ADGYV duci poflunt, fiet,ut fi famator aliud pun@um,atB,
atque ab hoc in dato angulo ducatur reta BD , hac minor
erit du@a RG,quar fi RB dicatury.BA erit x—y.VB autem
aXey=—x 3 & quoniam ob eandem curvz proprietatem, ita
eft data B, five 4, ad BV, vel a=—x>ky, ut quadratum AB,
quod eft xx—3xy¥yy ad quadratum BD 3 erit hujus qua-
dratd axx——2axy¥cayy—x3¥3xxy~—3:xyy¥kys diu:per b
Tatus verd BD erit hujus sime radix.Sed hac minor effe de=
bet radice,five rea RG,hoc eft R.(axx~x3diu:perd),qua-
1¢ &quadratd BD,quodeft axx—2axykayy—xdsk3xxy—
3xyy¥ey3 din:per 5, minuseritquadrato RG, five axx—mxis
diu:per 5.Quonia verd hz duz quantitates,quadratd nempe
BD, & quadsatum RG eundem habent denominatorem 2.
ided omnibus per b, multiplicatis,ead€ etiam manebit pro=

Portio , nempe hzc fumma fx.v‘e-f:aixy*wém*gﬁ:
. T gy
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wim3xyydey , minor erft famma awx —x3. Quoniam ve=

1b inutraque harum qoantitatum ezdem utrinjue quaati-
tates inveniuntar iifdem fignis affe&a, fiet, ut 4 tam 'mi-
riotl, uam-¥ majori qualia.demastur, quod in minori fu-
pertt, miiltd'minus evadat quaatitate’, quz.in majori re-
inquitdrsundé in 4ppofito exemplo,cl fublat® zzqualibug,
nthil in majori fuperfir, erit —2axy%ayy i3 xxy=—3xyy
»ey# mitor, quim nihilo. Quar? fa&a tranfpofitione,ita uc
termini igno—notati contraria nota afficiantar, erit quane
titds 2 axcy¥e3xyy miaior quantitate ayy K3 xxydeys . Qudd
fiomnia pet quantitatem y dividiantor , eadem etiam per«
manebit proportiosande quantitas 2ax>% 3xy major erit ay
% 3xx0%<9%.Quod fi & minoriquantitate aliquid auferatur; 3
najori verd nihil, major nMulto magis {uperabit minorem;
undé i 3 midori quantitate ay¥3xx¥yy auferaturquan-
titas ay¥eyy. - 2ax%3xy maior erit reliqua quantitate
3xx s & falta divilione per x ; erit 243y major 3x. Pa=
teéf- itaqué quantitatem 3x non debere effe majorem quan-
titate 243 Si enim quantitas 24 minor effet 3. fierd poflet ,
“ut quantitas indeterminata y, ita effet parvula,ut quantitas
24% 3y etiam effet minor 3x; quod effet abfurdum, Si verd
quantitas 3% ponatur zqnalis quanticati 24, quantulacums
tae fumatur indeterminata 93 (emper ramen 243y erit
Major 3xiac propterea ubicumque {umatns pan&um B in-
ter A& R (¢mptt tamen BD minor erit RG.1dem infra.ded
morrfirabicur, i pnn&um famatur inted R, & V;und? fi dem-

- ta‘quinthtate 3y fiat 24 2qualis 3x habebitur x0 24 diu:pee

3. "Qiaré fi dividatur AV in R, ita ut AR contineac duas
tertias ipfius AV, reda,quz ex pun&o R in dato angulo dus
citurad parabolam ADGV, ut RG, erit omniom maxima.
Vnde patet,[olidum fub quadrato AR in RV efle etiam bm-
fiinm maximam . ' : oL T

“+ Qubdd fi pan&d B fumatur inter R, & V,ut apparet fattd
efle in T, atque RT dicamus 5 erit AT 2qualis x>y, TV
VErd gemx~~y 3 (idE pperandp, ut prius,quadratam TS er's
) P T quans



8.
quantitas per hos terminos defignata yyasf 2 ayxfeax s °
3x9y—29xx—x393 divifa per 3 quod quidem quadras
tum minus efle debet quadrato GR, quod eft axx==x3,
diu.per 5,& demtis ex utraq; parte a:qualibys,& faQa mul-
tiplicatione per 43 erit etiam, qua relinquitur quangitas
ayy¥e2ayx—3 x9y—39xx=—93 s thinor nikilo;.velfa@a
congrua tran{pofitione,ut omoia figna notaadditionis affi-
ciantur,erit quantitas ayy-¥24yx minor 3 xyy3yxx¥y3.
Omnia per . dividantur, & habsbitur gy 24x minog
" 3xy%k3xxkyy3quoniam autem quantacupq;lumatur quis
titas 93 femper tamen minor effe debet,data quantitate 3
ideb,& quantitas gy,maior erit quantitate yy3quaré fi d mi=
oori quatitate ay¥ 24x anferatur maior qu3titas ay,i ma=
jori verd 3 xy>¥¢3 xx¥<yy maior quantitas yyserit etiam relip
qua quantitas 24x,multd minor quititate 3xy¥ 3 xx3quod
fi fiat divifio per x,erit 24 minor 39%3x;Vnde colligitugy
quantitatem indeferminatam 3x non debere effe minorem
afed fuprd demonftravimus non debere effe maiorem?ergd
zqualis erit:qupd 3 multis demonftratum eft,noyiffime ve=
50, (impliciffima,atque omnium elegantiffima methodo(a)
ab Antonio Monfortio,Viro omnium virtatum genere or=
natiffimo, nalliqae in Mathematicis {ecundo; 2 quo brevi,
_ Deo favente,omnibus numeris ablolutifind Afronomiam
expe@tamus . ldem omnino accidit fi corva ADGYV fuprit
parabola,aut tertii,aut quarti generis, & ita deinceps.Quaq
re facillimum erit.ﬁquentem hunc canonem formare. . . .
. Fiat prima pofitio fub una ignota,, formeturque maxis
mum ; tam fecunda fiat pohgtio fub eadem primo loco
ofita ignota, & altera infuper ingaota, formeturque
© aterum maximumr, fiit inter hac duo produ&a adzquas
tio ; atque ex deindé quantitates expungantur , in quis
" bus ignota fecunda ad quadratum, vel ad altiorem pote=
fatem alcendit, Item ea,quz fe mutud tollunt;tum ﬁﬁ;t‘di-
. N - R le

() Iningeniofifiso gradl.de probl.deser '": -
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vifio, tam per primim, quam fecundam ignotam,dum feri
potelt, habebiturque ®quatio inter datam quantitatem, at-’
que ignotam. Sit exempli gratia data AV;quam dicamus a3
itain pun&o R fecanda , ut reGangulum fub fegmentis , fic
omnium maximum.Ponamus 4R effe x.ergo RV erit g=—x
maxiipum erit @x==xx . Rurfus ponatur 4R x}y; RV erit
a—x—y. Maximum verd erit axfeayemxx=—2 xg=—9y.5i¢
faQa adzquatione, ablatifque auferendis, quantitatibus vi-
delicet ax—xx & 9y. habebitur ay=—2xy2c, vel 2y012-
xy fiat divifio per 3 & exurget aax. quod ab Euclide, &
aliis fexcentis demonftratcum eft . Hac autem ip(flima me=
thodus eft, quam aobis tradidit Fermatius , & quo quidem
alia ratione inveniri potuit , ut etiam demongrare poffem o
fed vereor,ne te nimia molceitia afficerem . . »
Quid verd dicam de conftru€lione zquationum , in quis
bus una ignota reperitur, qua quidem facillimé jam cotrui
poffunt harum curvarum ope,cujufque ez dimenfionis fue~
rint?Equideém non me latet,multos de his verba feciflejquia
‘verd his curvis ad illaram conftro&ionem uti coalli fuere ,
nec quomodd hz defcribi poffent demonftrarunt,dicendum
abfque iniuria eft, quacunque hadtenus di&ta fuere,manca,
-atque imperfeQa fuifle : nuncautem ed redula res eft ; ue
quicquid {ub geometriam cadit enodari,atque refolui .poffit, -
qon fecus, ac zquicrure triangulum ab Euclide.confirne
'.&dﬂieﬁ.‘ e A R
©. Si enim Verbi gratia proporiantur inveniendar quatuor
-mediz centinué proportionalesinter duas datas ,- quarum
primam vocemus 4. extremam autem 4,id facillime abfolui
poteft , quemadmodum inter duas datas una proportionalis
inveniri potef.DuQa enim qualibet re@a,at AE fig.4.verti=
ee A, parametro refta, quam vocavi b3axe verd AE fecunda
parabola defcribator ADQ. Tum ex pun&o A ducatur reQa
ABipfi AE ad angulos reftos ; (i tamen AE fit axis parabo-«
l; fumta deinde AB zquali prime ex datis, nempe a.duca-
tur ex pun®o B reQa BD parallelaipi AE , atque ipi AB
- ®qualiz tum alymptotis AB, AE ¢x punéte T Apollr;lniana
PR . . -
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hyperbola ODO defcribatur; qua quidem fecundam paras
bolam ADS inaliquo pun&o fecabit . Secet itaque in D,at-
que ex pn&lo D du@a DE parallelaipfi AB,hzc erit prima
ex quafitis, ncc demonftratione opus eft, ita manifefte pa-
tet.Sed nec difficilioti ratioue quzlibet alia problemata cu-
jufctique ea fint generis, harum curvarum ope enodari pof«
funt, quemadmodum ex allatis in fequétibus epiftolis exem=
plis colligi poteft . : ’

Atque hzc funt, Dux Excellentiflime, que exiguo tem«
poris intervallo deharum curvarum ortu,atque in plano de=~
fcriptione concinnare potui,ne vacuus ad Te accederem,ut-
qué magis per(pe@&am haberes animi mei propenfionem ,
atque obfequium . Reliquum ef}, ut Te etiam, atque etiam
rogem , ut pro Tua in omnes , fed in eos pracipué , quihis
{cientiis. addi&ti funt hamanitate hilasi hzc vulcu fufcipias
quanquam enim nihil,quod 4 te legatur dignum contineit;
hoc certé ipfis boni ineft , qudd ea mihiinventa funt dum
otio afluo , quod mihi facic Illuflriffimus , & Excellentiffi-

mus Dominus meus D.Hyeronimus Cabanilius,quiTibi no

folum ar&o fanguinis vinculo, fed & Thefez amicitiz ne=
ceffitudine coniun&iffimus eft : Quart hzc {pernenda Tibi
non {unt , utpoté qua ad Propinquo , & Amico Tue prove=
niunt 3 mihi verd , qaia Te, Eundemque fummo amore ob~-
fervo,- &colo, da, atque largire hoc , ut merear in tuorum
numerum recipis id enim fi mihi affequi contigerit fubli-
mi feriam fidera vertice . Vale, maximum Italiaz Decus , ac
Splendor literarumque omnium dulce Prfidium . Ex S,

Marci Oppido, ZVII Kalend.Sext,
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Spaniarumfenatu,Generalem Vifitatorem
Jiculi Tribunalis Fidei&c.in qua de ge-

. nefly atque plano defiriptione infini-
tarum byperbolarum,atque Ellip-
Jivm agitur .




.

-

'
£

. w
. -
L
- - . *
. %
M
' .8
i




xggﬁggggggggzgggggg~
PESPIEIRIRI LR E RO
$32EIISILLLITILS I
SRETTHITIIIRRINIRS

. Ilufteifs. atque Amplifs. Viro D.

D DIDACO VINCENTIO

A VIDANIA‘

- Regzz Sacelli Prafuli , & Gymnafii Neapolztam
-~ Prafedlo, &e.

BARTHOLOJMAEUS INTIERIS. P D.

* Y, UrTnbx, Vir Am p! xﬂ:me, hac mittam. ,quz paue
' C ] ¢is ab hincdiebus reperire mihi cor tigitymulca
B¥! . quidemy eazque non levis momenti caufz {unt.
M “Aflidua cura, atque dxhgenna,quam in [cientiis
o,mmbus promovcdxs adhibes,multi apud me penderis fue«
rf. na ecrum cmnium ,qm litcrarum ornamento fulnert,
v. x, qua Te {upra %thcra extollit, me maximé movit. ke
pul:re Magimorum Virorum ¢xempla , qui Tibilabores
fuos s queis zternam (ibi nominis famam adepti furt, dica-
mnt,fauawntque,quemadmodum faQum videmus ab om~
ni_{cien 17rum genere ornatiffimo Dominico Aulifio,.

, fexcgpns aliis, nuoahlarecenfere longum effet. Nec tamen
id facio, ut in herum, Virotum numerum seferri prefua
mam; fed ut cuicamque notum,perfpe&umque fie,nve nul-
gm Te amando, atque obfesvando manus dare, Cotgit de-

. m-
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niqué me, ut verum fatear,id, quod quifque novit, Tua vi<
delicethac efle, (i quid boni continent, qua Tibi non offe=
ro, fed reftituo potius: Tuo enim juffu, Tuifque aufpiciis in=
venta fuere ; und zquo jure nulli, aifi Tibi dicanda erant,
Etenim cum noviflimé maximo fan¢ Mathematicar{,atque
aded {cientiarll omuaifl bono de nova, atqs optima in his dis
fciplinis inflituendz Iuventutis ratione maxima,ficut in c#-
teris omuibus Tibi mos eft,animi attentione,atque vigilan=
tia curas 3 quicomque Mathefi operamdat, ut Tibi mo=-
Tem gerat , utque coram Te , atque llluftriffimo Senatu {uj
fpecinen prabeat, poflitne inftituend= luventutis munus
obire, majore animi contentione in hzc ftudia incambitsip~
fe ex iis unus,dum Cattefianam Geometriam, quam expla«’
nandam juffifti, pauld attentius mentis oculis infpicio , in
hzc incidi, qua ex Te emanafle nullus, ut reor,inficias:ibit.
1ded autem Typis hac eadem committere decrevi, cum, ut
quitll pro mea virili valeo Geometriz ftudiofis gratd face=
rem , atque aditpm ad majora patefacerem, tum,ut ea.prz-
flarem’, qua Tibi pollicitus (om, videlicet,ut Te coram, Il-
luftriffimoqae Senatu de Geometria verba facerem ; ex his
enim colligsre quifque poterit , me non temer in arenam
. deflcendiffe; dum non folum difficillima,qua communi oms
riil célenfu in Cartefiana Geometria siic, explicanda fufce.
pisac de quibus ne ullum quidem verbum ab iis faum eff,
qui in eandem commentaria edidere ; fed & ¢aaddidi, qui-
bus manifefte apparet,quomodd longt ulterins eadem Geoe
metria promoveri poflit; ita ut'dicere non verear,multa hoc
feculo detegi pofle , qua Prifcis ignota fuere; modd omnes,
quibusmecum in eodem fladio correndum eft, tantundem,
ac egoincrementi huic fcienti attulerint 3 quard eos enix@ -
¥0g0, atque obteftor, ne ea, quae ab ipfis inventa,atque ex-
<ogitata fuere , fepulta apud fe jacere patiantur, fed in ome
nfum commodum;atque utilitatem publicz luci tradant:fie
enim fiet, ot & majorem {ibi gloriam comparent,maturinfe
que de is judicinm ferre valeant , quibus hoc onus incumg
, o ’ )
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-bit; difficile enim eft de his difciplinis judicare § aifi priug
oculis fubiiciantur . Sed , ut mensent medui accipias paucis

hic exponam, de quibus differendum mihi eft .

Curm non multo ab hinc temporeinvenise mihi catigiffet:

. methodum defcribendi parabolas, qua magis, magifque i

jnfinitam {e excedunt, idque tanta, ut.puto,facilicage,ut nie
hil penitus interfit intec circuli 8¢ illarum cujuslibec dew
fcriptionem ; cumque animadvestereny barom curvarum

* contemplationem , cognitionemque: plurimun rebas Geos
_ metricis conducere , quemadmodum ex paucis iis , qoa in:
- prima epiftola demonfirata funt,facile ef colligerestotus {n
_hoc deindé effe ceepi,ut & hyperbolarii,que ApoHenianS,fi

& planam hyperbold confequuntas,genefim,atque jo plano

defcsiptionem inveftigarems putabam enim, non ingratum, '
pec iniucundum Geometris preflitorum s ffeosad harum
curvarun contemplationem, ex qua uberrimi fructus eolli=

gi poffunt, dete@a wia, invicarem: quoniam verd in defcri«

.bendisin plano parabolis , quz fe magis, magifque in infie

pitnoxexcedant re@am injfle viam mihi , ni fallor, contigit

«4) »ided, non (ine ingenti animi mei voluptate , ffatim {ele
“eriam mihi.obeulit facillima meshodus ,. qua & hyperbole
smagjs, magifque in infinitom fe excedentes in planodefcri-
:bi poffunt,eatumque pracipuz proprietates.cadem defcrip~
tivne ervis quod multd quidem mihi jucundius accidit,quia
anfa mihidari cognofcebam,qua apimum meum Tibiape-

sireny,qui Te unum ob egregias animi Tui dotes veneratury
" Sgcolit. ' '

‘Primbd itaqué planw hypethole defcriptionem aggrediar,

. Beindd verd caterarum, idautem finpliciffimo ordine. Dee

jones verd afferam Veterum Geomatraruny mose,

Mum i Tibi magie Algebsaatrideat,Algebricas prate-

 «eem. Poffremd autem pauga afferam de iis curvis,que Cite

splugo.atqus lliplim exceduot. En autem quomiodd plane,
’ ' E 2 ‘ C
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. ﬁv’f?ﬁm hyperbola(ita deinceps appellart libet Apolide
. nianam hyperbolam) defcriptionem facillimg perage. - -
1n figura ptima hujus{ecundz Epiftolz-, fintrectz FB}
- KL, fefe in pun&o A adquoslibet angulos interlecantes s
- . famtoque in re&a LAK quolibet pun&o, ut K , ducaturex
eodem reQa KC parallelaipfi AB. Intelligatur deinde reéta
. €ED indefinita ad partes D femper 6ibiipfi, & re&tz KAL
- parallela moveri, ita ut ejus punctum C maneat femper in.
-re&4 KCshoc autem motu fecum ducat re@am A G circulae
riter mybilem in punto A,ita ut femper tranfeat per datum
punflum G: lo re@aautein AB indefinicé produéta ad par-
tes B duta re@a conflituatur EB, que libere per eandem AB
ex ucrere poflit , ita tamen ut femper in illa applicatama~
neat.Hic aaté EB movere faciat recta CED,ita ut altero fui
-puncts E hercat {emper in re@a CED,velut in figura appa=
.ret . Inreliquo verd extremo fui pun@o B re&a BD indefi=
nita ad passes D conftituatur , circulariter in eodem punéio
-B mobilis, quz quiden BI) jta moveri concipiatur, ut feme
. per parallela maneat rece AC.Hec igitur curva BD re@am
- CEDin aliquo pun&o interfecabit, ut D.Dico ex hac intere
- {e&ione curvam DO generari, quz hujufmodi pollebit pro=
ptietute, at famto in ipfa quolibet pun&o,velut D,du@aque
DE paraliela AL, ipfique AB occurrente ip E,re@angulum,
quod ciiaetur {ub reQis AE, ED,zquetar dato re@angulos
ei videlicet, quod continetur {ub datis CE,EB.Sumto quip=
pein curva hae ratione delcripta quolibet pun&to,ut D,con«
‘ficutilque re@is CD , CA, EB, BD in ea ftatione, uti fuere ,
cum iplarum motu, atque inter(cQione defcriptum eft pune
- &um D(ne verd eadem {xpius repetendo aures Tibi obtun«
- dam; id femper fieri intelligatur,quoties opas erit ad aliqui
demonftrationem concianandam ) quia itaqué AC', BD pa-
rallelz {ant , fimilia erunt triangula BED, CAE (4); quar
ita erit BE, ad ED, ut AE ad EC; ergo re&tangulum BE(‘C s
. quo

R . <
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" quod eft datun, zquatur re@angulo AED () . Cumqueid
- femper eveniat , ubicumque affumtum fuerit punGum D;
patet, quod erat demonfirandum. ~ o
-Atque ex hac curva proprietate manifefié apparet, han
¢andem -efle, quz ab Apollonio hyperbolz nomine nun-
" cupatur,rectas verd AB, AL eafdem, qua: Alymptoti; Pun=
" &um autem 4, centrum hujus (e@ionis. Hyperbole autem
potentiam quadratum zquale dato redigulo CED . Quod
verd fimplicitlima,& maxime hyperbolz genefi confona fit
kac methodus, vel ex eo patet,quod ex ipfg defcriptione at-
que in'plano generatione, ultro fe prodit pracipua ejufdem
“curva proprietas, iplin(que demonfratio, tanta quidem fa=
cilitate yut pro certo habeam, nullam excogitari poffe, quas
cum hac elegdtia comparari potlit.Accedit etiam,quod uni=
0, & fimpliciffimo motu oppofitas etiam (eQiones (ut ver=
 bis ufa receptis atar)defcribere facillimum erit:famea enim
- AL =zquali AK, fi ex eodem pun&o L re@a L1 agatur paral=
" lela re@ae FAB; refta autem CA ufque ad produa,dum in
punlo A rotatar, retdm IGH indefinitan ad partes H mo~-
* vere concipiatur ita,ut eadem!GH femper fibi ip6,ac re@Ge
KAL parallela exiftat, quaque etiam dato fui pundol, in
quo femper reperiti debet re®ta C4I, maneat in re@&a IL 5
" motu autem fuo movere etiam faciat dat% reGam GF 2 qua~
" lem datz EB, qua quidem GF in re@a FAB applicata [em«
" per maneat , quemad nodum fuped de re@Qa EB diQum eft ,
" atque altero fui pun&o G hareat perpetnd in redta IGH; in
" reliquo verd extremo fui punflo F infixam habeat re@am
FHindefiaitam ad partesH , que etiam circalariter in eos
dem panto mobilis fic , perpetudque paraliela exifat reda
JAC: hac itaque re@a FH retam IGH in aliquo pua&o in-
ter(ecabit , quz quidem interfe@io curvam HO deferibet , .
_quz oppofita hyperbola erit turva modd genitz DOF; que-
madmoedam manifeftd apparet.Hinc facillime etiam colligi
S L
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potef;curvas hac ratione genitas magis,magilque ad utrame
‘que afymptotum AB, AL, vel AK, AG accedere, numquam
tamen ad ipfa pervenire. Item reQlas, qua percentrum A
tranfeuntes in oppofitis hyperbolis terminantur bifariam
in odem centro dividi , quemadmodum in re€ta HAD de-
monltrari potelt.Item quomodo datis quibuslibet alym Fto-
tis 4E, AL, & pun@um intra iplcs, ut D,byperbola defcri=
bi poffit per datum pun&um tranfiens; qua quidem omnia
non fine longa,mole@Raque propofitionum ferie ab A poltos
nio,& cateris demonftrata funt. Tantz molis eft,retd,ime
pliciffimamque in Mathematicis inire viam 5 quz {i prifcis
illisGeometris io aperto fuiffet , ulcerius feQionpum conica«
rum do&rinam promoviffent, nec folum in hyperbola, Pa< *
rabola, atque Ellip(is contemplatione perflitittent , fed ad
caxteras curvas confiderandas , atque explanandas prove&i
perfeQiorem Geometriam non fine magno Jaborum,mo’ce-
fliarumque , qua nos manent, compendio tradidiffcnt: me-
thadus enim fupra expofita , reQd ad alias hyperbolas dete-

ndas nos ducit, ut mox demonfrabo:quod an affequi pof-
fibile fit, ex illa conorum, v¢l aliorum folidorum fe@ione ,

;ze'p {cio, nec intelligo: videant qui plus otii,quam ego,naiti

uat' ) ' H .

_ Sed antequd ad cateras hyperbolas delcribédas accedam 5
operx pretium duxi, demonfrare quomodo ex motu reQze
€E,five AC fieri poffit,ut BD,quz infixa intelligityr in pife
fo B, jta cirea illud rotari queat, ut femper maneat paraljes
1a re@= BDjita enim fiet;ut magis pateat hujas methodi fa=
cilitas , atque elegantia, utque ad praxim revocaripoflit, §
cuiforte libeat.. o 1
: +In figura itaque fecunda reQ= AC, GED,BD, EB codem
ut fapra y mota fieri debeant, ucubicumque reperiatur GE,
2eQa AC. tranfeat femper-per-iplius pusQum €, BD verd

_femper per pan@um B tranfiens parallela effe debeat reflze
~ AC, & reliqua , ut fupra. Intelligatur rea CED indéfinita |
+ - ad parces D pestafa in extemo {ui punlo G, ut AC liberd

-

in
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" in punflo C excurtere poffit, ita eodem fui pundto C appli=

cata effe in re®a KC,ut di ipfa 3 re@a AC circaolariter mo=-
bili ia pd@o A moveri cogitur,vel ipfa fe movet,séper eofde
angulos cii KC faciat, hoc eft,s€per fibiipfi, vel rex KAL
paralleld exiltat ; rea autem data EB fixa fit in pcto E re-
&z CD, utexcurrente CD ad partesS, & EBad eafdem
partes in reita AB tendat , &c. At re®a AC infixam fabi-
lemque habeatin pun&o A re@tath AH indefinitam ad par-
tes H,angulus vero HAC zquetur angulo KAB.Item pertu-
{a intelligatur in in pun&o B recta BE,ita ut per iplum trie

“fiens BD libert etiam excurrat, atyse eadem BDHita an=

fiexa fit re@2 AH, ot cum ipla (emper faciat angulum BHA
zqualém angalo CAH, atque etiam in ipfa liberé excurre=
re poffit, Fietitaque, ut dum rea AC circulariter in pune -

o A'movetur , reta CD, EB, BD talem perpetud gofitios
nem ‘habeant , ut AC {emper tranfeat per punftum <, EB;

“maneat applicata in recta AB, BD tranfeat per pun&um B,

atque infuper parallela reétw AC, cum angulus BHA =que=
tur angulo CAH; atque aded unico motu re&a CA,vel CF,
non folum propofitam curvam , fed & oppofitas etiam de=
fcribere facillimum erit. ' .
Quoniam vero in fequentibus fepiffimd réftarum CD;;
DB, EB, KC, nec non pundli A, mentio facienda eft, ided ne
*Fibi nimiz molceRiz fiin, his nominibus defigaabo , atque
re@am CED vocab> DESERIBENTEM . DB rutem BE-
FICIENTEM: EB verd INTERVALLVM. KC,fiv& reta,
(ive curva fuerit DIRECTRICEM.At pun&um A,POLVS
nuncapabicar. His verd pramiffis ad feciid= hyperbolx de-
friptionem venios R
" Secunda hyperbola illa eft, in qua {olidumifab quadrate
AE in'ED (vide figuram primam ) zzquatat dato folido,five
§lla ef fecunda hyperbola, inqua datare&a eandem.ha~
bet proportionem as eam,que ex quolibet hypesbols pus~
Qo parallela uni ex afymptotis ducitur , atque alteri afympe

Yoo terminitar , velut DE , ut quadgatum ilius, que ieter

g
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centrum , & medd du@am intercipitur , ut 4E | ad datum
quadratum. Quod verd hzc {ecunda Eyperbola dicenda fit,’
hinc patet. Prima, five dpolloniana hyperbolaillaeft, in
qua data refta eandem habet proportionem ad DE,ut incer-’
cepta AL ad aliam datam.Quociam verd poft latus quadra-
tum fubfequitur, ided & poft primam hyperbolam illa {ub-
fequetur, in quadatarefta eandem habebit proportionem
~ad DE, quam applicatam vocabo, ut intercaptee AE qua-
dratum ad datum quadratum ; ac propteréailla fecunda die
cenda eff, five cubica.Similiter tertia,(ive quadratoquadra=
tica hyperbola illa effe dicetur, in qua ita eft data re@a ad
applicatam DE, ut intercptz AE cubus ad datum cubums
& itadeinceps in aliis altioribus. Sed ne put:s,Vir ampliffi=
me,multis me expofiturum,quomodd fecunda,& cxterz de.
incepy hyperbole defcribendz in plano fint 5 pau is eaim
me eX¥pediam ; etenim nil aliud et faciendum, qu im Diree
&ricem AC immutare (vide fig.1. & 3.)& modbd defcriptam
primam hyperbolam adhibere , cujos afymptoti fint 4K,
AE, centrum verd A,potentia autem quadratum quodcums
que,.videlicet, quod fit A reta data EB; fi enim Polo A,De-
fcribens CED per hanc Dire@ricem incedere intelligatur,
-motn antem tuo movere faciat Efficientem DB,atque ipter-
vallam BE, ex interfeQione Defcribentis CD, Efficientifque
‘BD curva DO deferibetus , quz fecuada hyperbola erits cue
jus afymptoti.ezunt re@z AL; ABhec gl alymptoti prima
hyperbolx Dire@ricis, centrumy verd A: pracipua .fv_er% pro=
prietas erit,ut folidum fub quadrato cujufcamque intercepe
ta AE inapplicatam ED zquetur folido , -.quod continetur
" fub Dire&ricis potentia in Intervallum BE . Hac autem pro
bujus curve: genefi, atque defcriptiene fatis di@a-fing,nunc
* demonfrationem paucioribus afferam.Caftru&is omnibus,
-t in figura tertia apparet, quadratum AE ad reQangulim
AEC eandeq habet rationem, ac. AE 8d EG (4):fed re@aga .

. gu-.
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golum ARG ex proprietate hyperbolz 2quatur ejuldem pos
tentiz (a); ergo ita AEad EC, velita EBad ED (5)ut qua« -
dratum AE ad potentiam hyperbola Diretricis 5 erge foli~
dum fob quadrato AE in retam ED #quatur folido fub poe
tentia hyperbola in Intervallum (¢ ) . Q E. D. Atque hac
demonftratio , praserquam quad elegantiffima mihi vide«
tur »} locam etiam habet in altioribus-hyperbolis , quemad-
modum ia fequentibus manifeftum fiet. Abeant ergo Apol~
Yoniani illi Coni, dum tanta elegantia , atque facilitate , &

- quailli faciunt,& 16g¢ majora hec methodus praftat.Quod
autem re@e AL , 4B fint hujus fecunda hyperbola afymp-
toti, hinc;patet 3 quia fumtis in curva duobus punQis D , dj
duglifque redlis, ut in figura apparet faGumsica et AE qua-
dratym ad de quad<atum, ut ed ad ED; fed re@a AE minor
eft:reBa A% ergd & ed'minor eri EN; und colligitur cur-

va:Dd. O magis femper, magilque accederead retam .

ABe Similiter demonflrari poteft femper etiam accedere ad |
re@lam AL:Notandum tamen eft,hanc curvam non aqué ad
‘afymptotos accedere 3 nam {umtis duobus pundtis 2qué re-
matis a ceutro 4 ; ut e, L du@ifque, ed parallela alymptoto
AL, 1.O au® afymproto AE,major erit LO ipfa ed,ut in ap-
ﬁoﬁ_ta figura videre elt 5 qnod multi non cognoverunt ,qui-
armm curvarum genelim ignorantes , eifdem pro proble~"
matum confiru@tione ufi funt, quemadmodum ex figura,
quany his carvis tribuerunt,colligere eft.Similiter etiam pa-
‘¢ety pup@um:A centrum vocari-pofles - ° :
. -Hzcantem fecnnda , ficut & caterz deinceps hyperbolz
" oppofitasetiam habent, qua pari facilitate, ac in-prima fa~
&um e defcribi poflunt:: defcripta quippe in angulo GAL
hyperbola O , oppofita psimaZhyperbolz CO'; fire&ta CA
ufque adoppofitam I producarar ita,ut motu tuc movere
ceoaan U Lo s, O F o0 - gtiam,

(3) Ex.iis , qua [upradiSafune, (b) -29pr.d 4.
Jexo  (c) 34Fnde (d) exmods devsonfivatis ..
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etiam faciat rekam IGH parallelam afymptots LR, quirqes
Delcribentis officium {ubeat ; h2c autem movere faciat In-
tervallom GF #quale Intérvallo BE, necnon Efficientem
FH, curva HO, qu ex interfe@ione Defcribentis,E flicien<
ti(que producitur oppofita fecunda erit hyperbole DO, cus
jus quidem proprietas erit, -ut{olidum fub quadrato inters
cxzptz GA in applicatam GH =zqueturfolido, quod fit ex
potentia primz hyperbole Dire&ricis in Intervallum GF ,

quod quidem demonftratione noneget. Sed jamad tertize

byperbola defcriptionem accedamus .

Tertia autem hyperbola ex iis,qua (upra diximus,illa eff;
in qua planoplanff (ub cubo intercepta in applicata equa«~
tar planoplano dato ; veljin qua data re&ta eandem habet
propottionem ad applicatam , quz, in eadem ﬁg‘t;:-a tertiay
per reGam DE defignatur , ut interczptz AE cubus ad da<
tum cubum . Hujufmodi autem curva hac ratione defcribi«
tur. In eadem fig.3. iifdem , ut fupra, pofitis, Dire&rix CO
intelligatur effe fecida hyperbola modd genita, cujus afym«
‘ptoti fint AB , AK, centrum A: folidum antem fub quadrato .
intercepta AE in EC xquetur dato folido:cprva enim DO,
quz ex interfe&ione Defcribeatis CD,atqu¢ Efficientis BD
producitur tertia hyperbola erit , cujus quidem centrum
‘erit Polus A,alymptoti autem AB,ALjcujulque hzc erit proe
prietas , ut planoplanum fub cubo AE in ED ®quetur plas
noplano {ub potentia- hyperbolz Dire&ricis CO in datamx
retam , five Intervallum EB : fumto enim in ipfa quolibet
punQo, ut D3 omnibufque conflradlis, ut in figura apparet ,
cubus AE ad folidum fub quadrato ein{dem AEin EC, hoc
efi ad potentiam hyperbolz €O (2)mt AE,ad EC,vel ut BE
ad ED, (&)sergo & ut-BE,five data reQta ad applicatam DE,
ita cubus AE ad potentiam hyperbole CO , fivead datumé
folidam { ¢ ) 5 ergd & planoplanum fub cubo AE in re&tam

. oo . B IR ‘.ED-.«A
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ED zquabitar dato planoplano. Q. E.D. "z, ‘
At neque hic immorabor in demonfirando, quomodo
oppofitam huius hyperbola defcribere poflibile fit,id enim
tempus terere effet, cum manifefté id peg fe pateat,fuppofi=
- ta Dire&rice 10 non prima, fed (ecunda hyperbola, ut fu=
pra faGtam efd 3 quare quarcz hyperbola defcriptionem ag«
grediar . : ,

- Quarta autem hyperbola , ex fupra allatis, illa eff, in qua
plano folidum fub quadratoquadrato intercepte AE in ap~
plicatam EDj zquatur dato planofolido 3 vel in qua'ita cf§
data refta ad applicatam ED, ut quadratoquadratum integ-
cxptz AE ad datum quadratoquadratumr., Hac adtem curva

" abhac prazcipua -preprietate quadratofolida etiam vocari
poveft . Ita autem facillimé defcribitur. Ineadem figura 3.
Omnibus etiam, ut fupra pofitis,Direftrix CO (¢ testia hy=
petbola, cujus afymptoti fint AB, AK,centrum verd A: cur~

~ wa fiquidem DO, que Defcribente CD, Efficiente BD, In-
tervallo EB, Poloautem A defcribitur quarta,(ivé quadrato-
quadratica erit, cujus quidem centrum erit A,alymptoti aus
tem AB, AL, planofolidum verd, quod continetur fub qua-
dratoquadrato AE in re€ant ED @quabitur planofolido fub
potentia hyperbolz -Direéricis CO in Intervallum EB3
etenim quadratoquadratum 3 recta AE eandem habet pro-
portionem ad planoplanum {ub cubo AE in re@am CE,hoc
eft ad potentiam hyperbole CO( a4 ), ut 4E ad EC s vel ut

EB ad ED (4):ergo & ut EB ad ED;ita quadratoquadratum

AE ad poteatiam hyperbole CO(c); ergss planofolidum (ub

quadratoquadrato AE in ED ®quatur dato planofolido .

Q.E.D. :

" Oppofita verd hujus hyperbolz faciliter etiam defcribi

'{ote(t, (i ponamus carvam {O tertiamy hyperbolam effe,ve~

ut tn cateris fuprafalumeft. :

o ‘ Fz : T At-
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© (a) BEx proprietase Tertia byperbola. (b) agpr.é&-
4fex. () 4.Quinti . o ‘




Atque hac eft methodus, qua utor in defcribendis his
Curvis, cuius ‘quidem beneficio omnes hyperbolz , quas
quis imaginatus fuerit defcribi poffunt; ficut enim Primam.
Secandam,Fertiam,& Quiartam defcripfi,ita & Decimam,
Centefimamque defcribere non difficile erit,modd ea adhi«
beatur Diredrix, qua proxim defcribédam anteit;quems
admodum ex modbd defignatis curvis celligitur, Quare plu~
rium defcriptionem in medium non afferam, ne Te mo=
leeltia, potinfquam jucunditate afficiam ; fatis enim {uper=
que hujus methodi praftantia ufqué adhac patuit’, clariufe’
que in fequéntibus patebit, cum aliqua de locorum com=

politione tradam .

Poffem quoque plures alios modos adducere, quibug ha
curvz delcribi poffunt, qui quidem plurimi {unt . Veram

.quid nullus ita fimplex, facilifque mihi vifas eff, quam quo
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